NAZIONALE 


bibmoteca  provincials 


Num  • A ordinA 


RP.  CLAUDII  FRANGISCI 

MILLIET. 

DECHALES 

CAMBERIENS  IS 

E SOCIETATE  JESU 

C U R S U S 

MUNDUS  MATHEMATICUS 

TOMUS  PRIMUS 

COMPLECTENS  TRACT.  DE  PROGRESS V MAt^ESEOS  ET  D S. 
llluflribui  Matbematicii,Euclidis  Lilros  XIV > Theodofi Jfbxrica,Stflio»a  Corneas,  Arithmetic  an > 
Trigonometrtam  , Algebram  > O'  refutationem  Hypotbejeon  Cartefiwarum. 

Editio  altera  ex  Manufcripcis  Author!  s autda  fie  emendata  , opera  fie  Audio 
R.P.  ' “ * ' 


SfcS 


•) 

Apud  ANISSONIOS,  JOAN.  POSUEL Se CLAUD.  RIGAUD. 

a— m? 


M.  DC.  LX  XXX. 

9lEM  VR1 V 1 LEG  1 O RF.G1S. 


ro  • 


Digitized  by  Google  ' 


DUCI  MAXIMO, 

Subalpinorum  Principi  Potentiffimo 
Cyprioium  Regi  AugulbOimo. 
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V 0 D Opus  Augufio  parent's  tuo  C A RO  LO 
E MA  N V E LI  II.  ante  quindecim  annos  al> 
aueiore  oblatum  , publicum  extitit  monumentum  IS 
obfquii  in  maximum  , if  grari  anirni  in  belief cenrifii- 

mum  Principem  , idem  ut  numeris  omnibus  abfblts- 

tius  offerftfjpr , efnendatum'*  (f  terfia  fid  parte  minimum  au- 
Bius , R E (j  I r£  EVA.  C ELS  IE'V  D IN  1 Prince ps  Au- 
gufiifiime,eadem  offset  arum  ratione  reprsfenro. 

Faciunt  Principe  fummo  digm  uirtutes  ant  in  re  unrutrfit  con - 
fiuxerunt  , ut  tibi  qui  homini  dLeferri  pojjunt  , omnes  honores  de- 
bt ant  ur  facit  operis  jam  toto  fere  terrorism  orbe  for  fa  eelebritas, 
if  com>nendatio  , ut  non  tndignum  'videatur , quod  tanto  Principi 
ojferri  pofiit. 

Ea  in  Principatus  quod  tui  efi  juris  adminiftratione  fapientia 
commendaris  , qudm  cum  Regcs  pauci , ac  Principes  moribus  fuis 
exprimant  , merito  tibi  omnium  laudes  , admirationemque  conci- 
liar. Et  quidern  onus  imperii  quod  ardui , durique  laboris  efi  , tuis 
ttnius  'uiribus  in  adolefentis  fore  fu f ines  \ srarii  ratione s , armo- 
rum  apparatus , indicia  , commerciorum  cum  exteris  paBiones,  ne- 
gotiorum  pruvatorum  tufn  tuis,  cum  Magr.is  Rcgibus,  ac  Princip'but 
legariones  , tua  gubernatione  traBantur  , neque  pars  ulla  efi  Repu- 
blics , cui  per  te  ipftsm  prxfideus. 
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Quo  fe  import  u no  rerum  ponder e , maxi  me  in  prim  a , (£>  ad  otium 
deliciafque  proclivi  Mate  , cum  fc  privati  quorum  minus gravia  funt 
ncgotia  non  raro  liberent , Principnm  autem  plerique  in  Aiinifrorurn 
ct-,ram  canfirant  •,  id  tu  quod  tut  muntris  proprium  ejfe  ducas  , ita 
per  tegerendum  f'.fcipis  , fufceptum  autem  afidua  contentions  ver- 
fas , ut  qui  tecum  in  curarum  partem  , atque  onerts  ajfumuntur, 
• nihil  niji  perte  digejlum  , atque  ordinatum  adminifrent.  Quod  cum 
facts  tux  gloria primum  fervis  , deinde  publics  quoque  felicitati. 

* Et  verb  afidud  Hid  gubernationis  contentions  , partes  tu  primum 
imples  qua  Principle  funt  prscipus , cum  Republics  corpus  regere , of- 
jicij  illius  ft  proprium  ac  fngulare , qui  Reclor  illius  efi  Dei  omnia 
adminifrantis  procidentia  conflitutus.  Vt  enim  caput , quod  propte- 
rea  oculis  , auribufque  ad  projpicienda  , declinandaque  corporis  mala 
infrudum  cfl  ,(S  a natura  comparatum  , membra  illius  dir /git , (gf  ad 
off  da  qua  fingulorum  funt  adhibet  •,  ita  Princeps  officii  fui  , mune- 
rifqree  ratione  propria , quibtts  Prxfecius  a Deo  fubditos  > ad  munia 
qua  funt  fingulorum  admovet. 

Sed  perpctuo  illo  labore  fuo  REfij  1 A TV  A CELS  ITU  DO 
publics  quoque  firvit  felicitati , beat  a enim  funt , ac  pacata  regna 
qua  Principum  fuorum  nutu  , mifera  verb  qua  eorum  qui  gratia 
in  partem  adminifirationis  Republics  afciti , gubernatione  temperan- 
tur.  Si-ve  enim  id  fuperbis  tribuendurn , five  invidis , Miniflrorum 
imperils  populi  vcl  imprimis  traclabiles  parcre  dedignantur  ; quorum 
cum  juffa  detredant,  tf  conflia  reprehendunt , exi dales  regnis  turbs, 
ac  feditiones  excitantur.  Nimhrum  quorum  dominium  efi , Reges  ac 
Principes  > publicam  rem  ut  fuam  , adminifiri  ut  alicnam  traciant 
fed  cum  ad  res  fuas  cbaritatem  adhibeant  finguli , ad  alienas  autem 
cum  trad  am  ur  fafiidium  adhere  feat  bine  ft  ut  quidquid  fupremi 
Principes  per  feipfos  moliuntur , ac  cogitant , id  populi  fumma  faci- 
litate approbent  , quidquid  agunt  q quos  in  curarum  partem  affu- 
munt  regnorum  adminifiri , in  deteriorem  partem  interpretentur. 

Adoliiter  imperant , gubernationis  publics , aucloritatifque  Princi- 
pum queruntur  nervos  debilitari  \ obfequium  exigunt,  paulo  feverius, 
fevitiam  , atrocitatemque  imperiorum  accufant ; geruntur  beda , pro- 
' vincias  in  periculum  adduci  expofulant  > pads  foedera  fanciuntur , 
gloria,  utilitatibufque  gentis  non  fads  confuli  indignantur  quiefeunt, 
otium  indecorum  turbos  inter  vicinos  excitant  ,fdem  frangi , fclici- 
tatemque  publicam  in  periculum  irahi  , criminantur. 

Sed  cum  ad  ditionum  fuorum  gubernationem  , manum  Principes 
admovent  ,fufcepta  quscnmque  tandem  ilia  fint  , a populis  conflia 
commendantur , cum  divins  partem  mentis  iUos  baufffe  inteliigant, 
confliorum  autem  approbationem  ac  legum  amor , obfequiumque  eo- 
rumdem  confequuntur.  Quid  plura  pacate  ,feliciterque  a fuis , turbu- 
lente,&  infelicitera  Adinifris  qui  alieni  funt  imperia  adminifirantur. 
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Qua  fiptentid  tua , politicifque  quibus  aliis  prxftas  artibus , 'mere* 
dibiti  tuorum  bono  perfectum  eft , ut  dumEuropx  regno  omnia,  ac 
Provincix , atrocis  belli  incendio  conftagranr  •,  durn  Germanu,  Belgio, 
Hungarix,  Illyrico , Grxcix,  Hifpanix,  ab  exercitibus  inferior  vafatas, 
ditto  interim  tua , (ft  tjutdem  qua  late  pater  , fumma  pace , ac  trdn- 
qu  ill  it  ate  perfruuntur. 

Qua  cum  elico,  incidir  dubitatio  , an  REG  I ft-  E'V  EE  f EL-' 
S El  V D IN  I,  tarn  fapientcr gubernanti  gratulari  , an  de  pace, 
■otio , fe  cur  it  ate  delitterarum  noftrarum  cjttarum  fruimur  voluptate 
de  Reltgionum  cerimoniis  , arque  honor e,  qua  fcelici  gubernattone  tua 
nobis  funt  porta gratias  agere  debeamus.  Vtrumque  certe  debemus, 
(ft  gratulationtm  fummo  Principi  , qui  a Provtnciis  , ditionis  fix 
omnibus  mala  quibus  aim  Conjticiantur  fapientia  fua  depulcrit  \ (ft 
grat'tarurn  actionem  benefcentiftimo  , cujtss  gubernatione  felicitate 
fumma  pcrjiuimur. 

fun  hide  fimmx  fapientix  tux  non  diftimilis  qua  prxftas  mill  ta- 
rtsfortitudo  , qux  cum  duplici  bdlorum  genere  coni  inear  ur , civilibus 
qux  fubditos  inter,  (ft  Principe s , externis  , qua  geruntur  cum  iis 
quibnfeum  nihil  nobis  commune  eft  > titroque  tu  fortiter  gefto  , glo - 
riam  fummam  adept  us  es.  Primum  id  fuir  quod  cum  Montis  Re- 
galis  incolis  fufeeptum  a te,  arque  perfectum  eft  ■,  quod  eo  periculoftus 
fuit , quod  in  eo  tuorum  hinc  arque  inde  armis  cert  at  urn  eft . At  illud 
ita  adminiftratum  eft , ut  qui  turbos  excit aver  ant , conftliis  tuts , ap- 
paratu  militari , paratdque  jam  in  regionem  iilam  per  te  impreftione , 
intellexerint  , iis  qui  fortem  adeo  haberent  Principem  , ft  exitium 
fuum  nsitare  vellent , legibus  ftbt  per  ilium  pofitis  obtemperandum  ejfe. 
Hoc  autem  cum  Calvinianjs  partirn  Germanis  ,partim  G aliis  ,qui  in 
ditionem  tuamtrruperant,  irfteffgeftunEfut  vel  fugati  fuerint , vel 
inttrnecione  deleti  , nullo  in  iUis  vallibus  qui  errorem  retinere  pojfet 
relict o , quas  quingentis  annis  incoluerant. 

Quod  bellum  cum  d perduelhbus  illis  religionis  nomine  gereretur, 
qua  nihil  ad  commovendos  populos  accommodatius , patrix  , tibique 
P RfNC  E PS  FO  REIS  SI  ME,  ab  iis  quorum  communis 
eftef  cum  feditiofts  illis  rebellibufque  caufa  , a (jermanis  , ab  Anglis, 
a Bat  avis',  fed  maxime  hinc  ab  Helvctiis , inde  a G aliis  Acini  s , 
qui  in  illo  ditionis  tux  limit e , tot  annis  , fub  Principibus  pluribus , 
hxreftm  ac  rebellionem  aluerant , timebamus.  Quas  turbos  tota  Euro - 
pa  excitaffent  , qudm  atrocia  bella  quo  furore  gefijfent  ■,  quam  co- 
piofum  fanguinem  ubi  fxijfent  fedes , fudijfent  , recordabamur.  Sed 
follicitudinem  iilam , ac  metum  , nobis , REG I EE  TV  EE  fE L- 
SIEV  D IN  IS  alra  mens , ac  fortitudo  paucis  diebus  abftuht.  Ir-  ■ 
rupifti  hinc  cum  tuo,  inde  cum  feederato  mtlite,  cum  paratohofte , (ft 
adurem  bene  age  ndam  retie  inftructo  conferuifti  mantis,  victfti  -,ac  de- 

mum  pulcherrima  reportata  victoria  perfecifti,  ut  nullus  ribi  fnbditus 
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fcdes  patriots , pennies  , ac  domos  retincre  pojfet  , qui  retent d b&reft 
Ecclefta  eftct  inimicus. 

Sperabamus  a te  fumma , PRINCE  PS  S A P IF.  NT/SS I ME, 
quem  fagacitate  ingenij , judicq  , conftliorumque.  maturitate  , poliri- 
cis  artibus  ad  rede  rem  ttsarn  rcgendam  accommodatts , majores  tuos 
nnlli  fortitudine,  ac  fapievtta  fccundos  sincere  videbamus  ■,  fed  con - 
fecto  illo  formidolofo  bello  , ad  neque  in  ditione  tud  iidtm  Jortipmi 
Principes  , neque  fud  C afore s in  Germania , & Hungarid,  neque 
•Hijjtania  Regcs  in  Belgio , Jincm  imponcre  potuiftcnt  , longe  expect a- 
tionem  noftram  fuperafti.  Expugnata  cnim  funt  infuperabiles  per- 
duellittm  tllorum  arces , qua  cerium  iff  urn  tangerc  videbantur  ■,  flo 
aquata  propugnacula  quibus  fe  perduellto  tutifimam  arbitrabatur, 
furiofarum  cop'ta  diftipata ; quid  plura  in  illam  opinionem  fero  tandem 
induct  i , non  pofte  domos  fuas  , bona  , ac  patriam  Principle  it  a com- 
parati  fubditum  ullum  retincre  , qni  non  eadem  cum  illo  religione 
cenferetur. 

Qua  plena  reportatd  victoria  perfectum  eft  , ut  te  quern  omnes 
Principes  qui  tecum  Jidei  Romans  cultores  funt  ,pcrjj>ctitsm  babebant 
efte  fortipmum  , religioftprnum  quoque  ejjc  intelligerent.  Cum  cnim 
religionism,  ac  caremoniarum  honorem  tria  confine  ant  , facriftciurn , 
Catbolica  dogmata , fedatorumque  ejufdem  Jidei  charitas , ac  confen- 
fto,ea  poftliminio  tandem  funtdiftipatis  erroribus  , disjedoque  fthif 
rnate,  REGIME  EVvE  C ELS  ITV  D IN  IS  opera, politici f- 
que  curis  ac  fortitudine  ditioni  tun  reftituta. 

Et  primo  facriftciurn  fine  quo  Dei  culrus  eft  nullus , locis  illis  unde 
Jtluribus  jam  feculis  eject  urn,  atque  exturbatum  erat , eft  redditum ■, 
quo  munere  ftmul  Dei , ftrmul  gloria  tun  confuluifti.  Nam  cum  u Re- 
ges , ac  Principes  borwrem  fumrnum , ac  laudem  adept i ftnt , qui  ditto - 
num  ftearum  Provincial  commerciorum  rati  one  locupletarunt , qui  r ti- 
des atque  incultos  popttlos  mecbanicis  artibus  .excoluere  , qui  gentem 
ftbi  fubditam  magnorum  v 'trorum  opera  ad  hrtmaniores  littcras,fcien- 
tiafque  omnes  inftituerunt ; cum  qui  cstremonias  , edeftem  doctrinam, 
qui  Dei  cultum  ,facratiprnafque  religioncs  in  regni  fui , ditionifquc 
non  contemnendam  partem  induxit,non  hominibus  quorum  munera  ilia 
propria  ejfe  non  pojfunt  , fed  Deo  fimillimum  efte  judico. 

jam  dogmata  Etieologica  in  excitatis  per  re  remplis  , locifque  fa- 
cris  , magno  populi  concurfu , ac  frequentid  ,fumrno  diccntium  hono- 
re  publice  exponuntur , deveris  religionibus,  Jdcrifque  docirinis  fermo - 
nes  , in  domibns  ',  in  faro  , in  agris  inftituuntur  , fieri  homines  quod 
Apoftoli,  quod  Janet i Patres  docuerunt  fecurttate  maxima  inttrpre- 
tantur  ; dum  interim  disjecta  funt  peftilentia  Cathedra  , f lent 
errorum,nequitiaque pracones,  herejis  autem  ne  in  latebris  qreidern  ft Cu- 
ra eft. 

Deniquc  idem  de ftde  , rcligionibujque  fentientium  , dippatis  no- 

varum 


•varum  doctrinarum  difiidiis  cor  ufttrn  cfi  , eademque  in  omnibus 
animorum  confienfio-. 

■ Dignum  quoque  opus  quod  R E G I yE  T'VyE  C E LS  I TV- 
DIN  I ojfcratur.  Habent  enim  ad  • vita  cult  uni , tS  commoditares , 
ufum  maximum  , commendationcm  habcnt  ftmmam  , admirabihta- 
tem  habcnt  Mathematics  dsfiplint  •,  ut  hoc  docfijSimo  feculo  parum 
a litteru  , fientii/que  infirucius  ejfe  videatur  , qui  non  in  docirims 
Hits  fit  verfttifitmus . 

Et  prim'o  ufum  habent , & quidem  turn  belli , turn  pacts  tempore. 
Injufis  cjfent  , IS  f allaces  bonorum  hsreditatumque  divifiones  nifi 
Hits  perficiendis  Geometria  pre.fi derct  ■,  fruit  us  hon/inurn  in  pon  derum  ’ 
torquendis  molibus  in  infinitum  crcfceret , nifi  id  Mecbanicarum  ma- 
chinarum  ope  minueretur ; emptioncs , venditiones  qutbus  res  difira- 
hunturad  pondus , non  fine  •vel  cmentium  fad  nr  a,  velvendentium  cul- 
pa fieret,  nifi  con  tract  thus  Hits  Sr  at  tea  modcrarctur.  Efftcir  Geogra- 
phia  ne  pars  ulla  orbis  t err  arum  nobis  ignota  fits  ut  habit  emus  non 
commode  tantum  , fed  etiam  pulchr  'c  , ac  magnifier  Architeciura  ci- 
•vilis ; ut  quod  Provinciarum  ftngularum  cfi  proprium , aliifque  deefi, 
omnium  commune  fit , Ars  Navigandi.  ' jam  deducendts  fontibus , 
derivandis  aquis , continendis  intra  alvcos  fuos  Jluminibut , laborat 
Hydrcfiiia.  Ac  demum  Hydrant  ice  machine,  Perjpeciiva,  Catoptri- 
ca , Mufica  , delicti s hominum  ferviunt  •,  tit  jam  non  palatia  modo 
Principum  , atque  optimatum  jyills  , fed  ne  quidem  prim  at  or um 
sdcs , fatis  ad  ttfus  vits  comparats  ejfe  videantur  , nifi  Mathcma- 
ticarum  artium  ornamentis  infirucls  fint. 

Sed  non  pacts  modo,  •verum  etiam bellorum  gerendorumrationibus 
accommodate  f<nt.  Nulls,  arccs  munm  pojfnnt  commode  , quibus 
pauci  tuto  plurium  aggrefiioncs  , atque  impetum  fufiinent , quin  ca- 
rton a Mathefi  deflriptio  futritex  artis  hujus  tS  difiplinarum  ra- 
tione  infiituta ; nulls  obfidtoncs  terbium  informari , quin  fojjas , ettni- 
culos  , aggeres , doclrins  fie.  dclinearint. 

Jam  cum  a cert  it  udine  quant  ingencrant , a methodo , mirabilique 
propofitionum  nexu  quo  res  conficiunt  commendationcm  adepts  fint , 
a dificnltate  qua  furnrna  fiunt  circumfripts  admirabilitatem  habcnt. 
Cum  enim  in  fienriis  aliis  prsfient  plurimi  , Theologi  magno  ntt- 
mero  cenfantur ; longe  plures  Philo f phi,  nulla  tabs  j rsreconfultos  , 
nulla  Medicos  artis  fins  fientes  non  habeat , vix  in  centum  urbibtts 
difiplinarum  Matbemaricarum  apprirne  intclligentem  unicum  de- 
prehendimus.  Nimirum  ut  de  his  artibus  dictum  fit , quod  cfi  a Tul- 
ho  pronunciatum  de  eloquentia , majus  efi  hoc  quam  homines  opinan- 
titr  , fS  pluribus  ex  artibus  fiudtifiqne  colleclum  ; ut  mirari  defina- 
mus  in  his  doefirinis  pauci  tat  cm , cum  illis  aniverfis  confl  ent  > quibus 
in  fingulis  elaborare  permagnum  efi. 

Effecit  Major um  tuorum  profufus  in  litteratos  favor,  ac  libera - 
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lit  a! , ut  velut  ad  fignum  illufi  riftmum  inform  andum , plura  dodo - 
rum  virorum fydera  in  hoc  arcittm , fientiarumque  Allobrogico  ccelo 
coaluerint.  Eluxere  in  Eheologicorum  dogmatum  , ftcrorumaue  Ca- 
nonurn  interpret  at  tone, in  facultatibus  illisfientiifque  Principe  s Oflien- 
fis,  Angelus , A fieri  fits  , Sylvefier  Prieras , Anafiafius  Germonius  Ta~ 
rantafienfis  Archiepifcopus,  Javellus,  ‘ Theophilus  Raynaudus,  Fichetus, 
Gonteriut.  Necpue  illis  in  fcientia  juris  obfiuriores  extitere  Aymo 
Cravetta,  Antonins  fhefturus , Octavius  Cacheranus , (jodcfridus  d 
Ravo , Cagnolus , O fa  feus , Piatt  a , Amedeus  d Ponte  •,  ac  demum 
Antonins  Faber  qui  ptritorum  judicio  in  hac  parte  principal  um  em- 
dito  hoc  nofro  feculo  Jr  entente  ne quit  quam  invidid  occupant  r.  Et 
quidem  cum  ilium  Lutetia  Pariforum  honoris  cauft  Chrift ianifiimo 
Regi  Senatus  C ini  tat  is  illius  Princeps  obtulijfet  , pulcberrima  pra- 
fat'tone  eum  fe  Majejlati  fut  jurifionfultum  ftflere  pronundavit , 
qui  quotquot  viverent  feientes  juris  longtfmo  intervallo  fuperaret. 
Neque  eodern  in  catlo  Grammaticorum  , ac  Pdetarum  , etiam  ver- 
nacularism minora  fydcra  defucrunt.  Illos  omries  fingular't  fud  gra- 
tia a vulgo  prindpes  fipientifimi  honoribus  , ac  beneficientid  fjun- 
dos  ej (fe  voluerunt , ac  c&teris  fuis  fisbditis  officii s cjfe  dignitatibufque 
honefiiores  , qui  fuis  in  Rernpublicam  , privatofque  rneritis  eofdem 
vincerent. 

Quamobrem  cum  litteratorum  genus  omne  REG  I sE  T VyE 
C ELS  1 TV  D IN  IS  Proavi  fummo  honor e,  benevolent  iaque  com- 
plex,i ftnt  ei  qui  quod  pauci  pojfunt  fsmrna  fit  gloria  feientiarum 
dijficillimarum  , reconditifiimarumquc  compreherifione  confiecutus , 
quam  apud  te. ambit  gratiam , patrociniumquc  non  negabis. 

Quod  cum  facies  , cujus  alumnus  , atque  ornamentum  erat  in 
partem  ejus , quam  d te  confcquetur gratia,  veniet  Collegium  Cam - 
berienfe  ; quam  precibus  fummis  implorat  nomine  omnium 


REGI  jE  TUiE  CELSITUDINIS, 


Humillinius , obfequentilTimufqiie  fervus 
ac  fubditus  Amatus  Varcin, 
e Societatc  J e s u. 
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AD  LECTOREM, 

QV  A SCOPVS  AVTHORIS  EXPONITV  R, 

Opertfque  divijio  traditur. 

Rod  ierant  jam  ante  aliquot  annos  , R.  Patris  Claudii  Francifci 
Dcchalcs  Opera  Machematica  tribus  voluminibus  comprchenla , multaque 
illc  ab  eo  tempore  vel  excogitaverat  fud  marte  , vel  inventa  ab  aliis  per- 
fecerat:  cum  admonituseft  parari  alteram  fuorum  operum  editionem  t ac 
proinde  vidcrct , numquid  additum  aut  immutatum  vellec-  Erat  illi  jam  turn  ex  lucu- 
bracionibus  fuis  quod  jufto  volumini  fatisdle  potuiftet , fed  illc  majus  aliquid  cogitans, 
opus  univerfum  dc  integro  rccognofcendum  fufeepit  , Sc  ab  dementis  exorfus  ftatuic 
ire  per  fingula  capita  , nihil  prxtcrmittcns  quod  a fc  proponi  diftin&ius , aut  explica- 
tes dici  poile  fpcrarct,aut  mcliori  ordinc  collocarilnftabat  opcri,vel  ut  verius  dicam, rem 
jam  prope  totam  confecerat > cum  ex  continent!  meditatione , cxdiuturno  legendi,  feri- 
hendique  labore  gravem  mfcrbum  concepic , quo  abfumptus  eft.  Conciderat  immature 
authoris  morte,  omnis  rci  pcrficicndx  Sc  faculcas  &fpe|,  nift  bencficio  llluftriflimi  Viri 
D.  Francifci  AmedciDechales  Tarencafienfis  Archiprxfulis , ad  quem  demortui  frarris 
fui  feripta  pervenerant,  cuncla  denub  eflenc  reftituta  in  integrum-  Tradidit  vir  Clarifli- 
mus  fumma  benignitate  feripta  quxcumque  habuit. 

Multa  in  his  reperta  funt  nova : In  Gcomctricis , ufus  centri  gravitatis  ad  menfuram 
corporum  rotundorum  latius  ab  ipfo , quam  a primo  inventorc  Guldino ',  promotus  $ 
Egregium  inventum  P.  Grcgorii  a fando  Vincentio  de  progreflionibus  geomciri- 
cis  faciliori  via  demonftratum  , S C A tricis  quibus  involvcbatur  expeditum.  In  Me- 
chanicis  mocus  localls , elateria , vis  pcrcullionis  diredx  , reflexx  , determinatio  cen- 
tri  gravitatis  in  varus  corporibus.  In  Aftronomicis  meceora-  Multa  pluribus  in  locis  qux 
ad  Phyficam  pertinent,  qualis eft  refutatio  hypochclcon  Cartcfianarum  , Sc  alia  his  fi- 
milia  qux  paliim  in  operis  dccurfu  fparfa  reperiuntur.  Inter  extera  verb  infignis  qui- 
dam  liber  quem  de  progreflu  Mathdeos  , illuftribulque  Mathematicis  confcripfic  , Sc 
dementis  prxmitci  voluic  in  ipfa  Operis  fui  fronte  Recenfentur  in  co  primi  rerum  Ma- 
thematicarum  Audorcs,  corumque  inventa  referunturj  reliquorum  verb  qui  fuble- 
quentibus  iaeculis  fleruerunt , non  folum  cnumcrantur  opera  Sc  diftinde  cxplicantur ; 
fed  adjundum  habent  breve  & accuratum  Authoris  judicium,  ex  quo  ty rones  dignof- 
ccre  facile  pofllnc,  quos  fequi  Authores  debeant , Sc  a quibus  libris  abftincrc  nc  ope- 
ram  inanem  ponantin  inalb  digeftis  operibus  cvolvendis.  Non  pcrtinct  illcqnidera  li- 
ber ad  feientiam,  ncc  ad  arris  prxeepta  j fed  eft  tamcn  ejufmodi  ut  dubitari  merito  pof- 
(it, inter  omnia  qux  aliquando  fcripftt  , fitne  opus  ullum  hocopere  ucilius.  Ulud  certb 
cxti  A controverfiam  eft  , nullum  cxiftcrc  quod  eruditionem  in  Audore  majorem  , ma- 
ju(ve  ingenium  arguat.  Eft:  enim  viri  lumme  eruditi  , animo  comprchcnfa  habere, 
tarn  multa , ramquc  varia  opera  qux  recenfet  Sc  fmgillatim  enumerat , vetcrum  , & re- 
centiorum  Authomm  pcnc  omnium  qui  alicujus  nominis  ad  noftra  ulquc  tempora  exti- 
terunt:cft  magni  ingenii  fpccimcn,  quid  in  unoquoquc  Iaudis , quid  fit  vitii  tea  dilcer- 
nerc,  ut  cum  dc  omnibus  pronuntict , judiciumque  ferat  minime  dubium  , tarn  perite  , 
tamque  ad  rei  veritatem , legitimum  cujufquc  pretium  xftimet. 

Cxtcrum  fuit  is  Authoris  prxcipuus  (copus  , cyroncm  A primis  dementis  ad  abftrufa, 
reconditaque  hujus  feientix  penetralia  vcluti  manu-duccre.  Quam  bene  id  prxfticerit, 
aliorum  efto  judicium:  rnibi  fane  non  folum  id  allequutus  videtur,  ut  quxcumque dc- 
monftrac  in  rebus  implicatiflimis  facile  A mcdiocribus  ingeniis  percipi  poflmt:  fcdcciam 
exiftimo  quemvis  rerum  Mathcmaticarum  ftudiofum , ft  fcmcl  ea  bene  perceperit  qux 
hie  traduntur , poile  jam  per  fe  Sc  fine  vix  duce  omnes  aliorum  Authorum  ambages, 
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omncs  falebras  inoffcnlo  pedc  pcrcurrcrc.  Partem  Mathefeos  nullam  prxtcrmifit , fed 
in  his jjrolixior  fuit  qux  uium  hahent  aliquem  ad  communis  vine  commoda  aut  ncccf- 
fitatem , in  illis  brevier  qux  diflicilcm  tantummodo  continent , 6f  abftrufiorem  quan- 
dam  contcmplationcm  > quamquam  6c  hiccxquiiiuun  delcdum  adhibuit,  ncqttidomir- 
tcrct , quod  turpe  fit  perito  Mathematico  ignorare.  Dc  fuo  multa  ubique  addidit  > qux 
accepic  ab  aliis  i clara  docendi  methodo  effecit  fua. 

Divifionem  totius  operis  quadripartitam  , qua  priiis  ufus  fuit , nunc  quoque  retincc 
juxta  clcmentonimquatcr nariu m numcrum  * fuos  cnim  terrx , fuosaqux,  pariterque 
acri  &ignifuos  tradatus  addicit,  in  fingulis  partilnu  tamcn  , alio  plerumque  ordinc 
quam  antca  progreditur , uc  cuivis  licet  obfervarc  in  ea  > quam  hie  fubjicio  totius  operis 
idea  ex  ipfo  Authore  deprompta. 

Machelis,  inquit,  ficut  6c  exterx  omncs  feientix  , fuis  nititur  principiis  6c  ex  pro- 
priis  dementis  coalcfcit  : quatuorque  tradatus  ut  elementares  agnofcic  , quorum  pri- 
mum  dementis  Euclidis  contcntum  , fi  eximium  , fi  aurcura  nominem  , (i  ei 
primas  , exceptis  iacris  codicibus  deferam  i parum  admodiim  dixero  : quippe 
qui  genuinam  feientix  idcam  ingcncret : nexuque  mirabiii  a principiis  per  fe  notis 
exodus  , mentem  ad  fublimia  quxquc  , & abftrLifa  fenfim  inducat*  A fimpliciori- 
bus  igitur  figuris  initium  ducit  , triangulorum  comparationcm  primo  inftituit  , turn 
proprictates  lincarum  , perpendicularium , parallelarum  confiderat  : turn  qtiadrilateras 
inducit  fee  undo  libro,  circulates  tertio  , turn  figuras  redilincas  circulo  inferibit , & cir- 
curafcribit  quarto.  Quinto  novam  proponit  Logicam,  proportionalem  falicet  argumen- 
tandi  metbodum.  Sexto  varias  propoitionalium  lincarum  propriecates  enucleat , regulam 
quam  vocant  aurcam  dcmonftrat,totiufqucGcodefix  principia  proponit.  Septimo,odavo, 
nono  numcros  explicat  , incoramcnlurabilium  dodrinam  dccimo  , totiufque  Algebras 
femina  jacit.  Quia  verb  non  in  codcm  femper  piano  exadas’  figuras  confidcramus , un- 
decimo  lolidorum  principia  comqjunia , turn  paraliclepidorum , cylindrorum,  prifmatum, 
pyramidum  , conorirm  Sc  fphxrx  proprictates  duodecimo  Sc  fequentibus  explicac* 

Nohm  tamen  fine  deledu , hxc  omnia , initio  Mathefeos  candidatis  proponi , expe- 
rientia  ctcnim  compcri,  inlcptimo,  odavo,  nono,  detimo,  initio  tempus  male  colloca- 
ri : quarc  fex  prioribus,  undecimo&  parte  duodecimi  contend  fine,  cum  except^  Alge- 
bra, plerxquc  Mathefeos  partes  fine  reliquis  demonftrentur. 

Sccundus  Tradatus  elementaris  Sphxrica  Theodofii  continet  cum  cnim  prxeipua 
qux  fub  Mathematicam  confidcrationem occurrunt  corpora,  fphxrica  fint , ut  tellus  & 
cxlum  j xquura  fuit  ut  peculiaria  Sc  iis  corporibus  accommodata  traderentur  principia} 
quod  abunde  & methodo  facillima  tribus  libris  prxftat  Tbeodofius,  varial'que  in  iphx- 
ra  Jincas , angulos , plana , fcdioncs  exhiber. 

His  adjungimus  Apollonii  C'onicorum  libros  cres , de  Parabola,  Ellypfi , Hyperbola, 
carumqueproprietatibus.Quartumde  iifdem  fedionibus  in  cono  ipfo  confidcratisj  qui- 
bus  accedet  liber  quintusde  Sedionibuscylindricis. 

Terrius  Tradatus  crit  Arithmcticus  (bias  elementares  regulas  complexus ; additionem 
fcilicet,fubtradioncm,muItiplicationem , divifionem  tarn  in  numeric  integris,  quam  fra- 
dis, regulam  proportionum , feu  trrum  , focietatis,  falfi,  alligationis,  cxtradioncs  radicum 
tam  quadratx,  quam  cubicx.  Arichmcticam  claudet  ars  divinatoria  per  numeros. 

Trigonometriam  in  numerum  elementorum  refenmus , eamque  in  libros  fex  dividi- 
mus  > Primus  liber  Sinus,  tangentes  Sc  fecantes  inveftigabit , 6c  Canonis  conftrucndi 
metbodum  rradet* 

Secundus  Logaricbmomm  origincm  Sc  naturam  apcrict. 

Tcrtius  triangula  rcdilinca  folvct. 

Quartus  crit  Ifagogicus  ad  triangula  fphxrica* 

Quintus  fphxrica  triangula  rediftigula  folvct. 

Sextus  denique  obliquangula- 

Algebra  quia  per  omncs  quanticatis  fpccies  cxcurrit , viafque  mirabiles  aperit  ad  in- 
ventionem,  referetur  inter elementa , & uuaque  turn  vulgaris,  turn  lpcciofa  odo. libris 
comprchcndctur. 

Poll  elementa  feu  fpinasadamceniores  materias  gradum  faciamus  , atqueex  labori- 
bus  cxanthlatis  frudus  capiamus  uberrimos.  Tama  eft  rcrum  Mathcmaticarum  ampli- 
tudo,  tanta  copia , tanta  varictas , ut  diu  in  iis  fruftra  ordinem  aliquem  Sc  modum  dc- 
fiderarim.  Cum  enim  nullus  fit  , qui  hadenus  dc  tota  Mathefi  feripferit : fed  qutlibet 
Author  partem  tantiim  aliquam  fibi  ornandam  aflumpferit , non  pauci  eo  animo,  ut  vo- 
lumina  & librorum  molcm  augerent  > aliunde  conquifitas  ad  inftitutum  fuum  materias, 
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extraneas  licet,  & minimi  peitincntcs  retulcrint , om  nia  cxcricarc , 8c  in  ordinem  digerer^ 
non  adco  facile  videbatur.  In  hoc  tandem  placico  , pcrvulgato  illo  quidetn , veriffimo  ta- 
mcn  acquicvi : mundum  hunc  in  numero*  pondcre , 8c  menfura  crcatum  cfle',  fingulafquc 
cjus  partes,  certis  numeris  5c  lcgibuscircumfcripras.  Numcrum  , pondus  6c  menluram,  uc 
objedum  mum  pcculiare,8c  proprium  contcmplatur  Mathcfis,  nee  aliam  cjusdcfinicioncm  in 
medium  profcrrc  licet , quara  ft  numcri  , pondcris  , 6c  menfurx  feientiam  nominemus. 
Facilem  ergo,  6c  maxime  confencancum  ordinem  illi  tribuemus  > cundem  fcilicec  quo  partes 
mundi  copulantur.  Quatuor  igitur  elementa  6c  coclum  ipfum  intuebimur,  8c  quidquid  in 
iingulis  ad  numerum , pondus , 6c  menfuram  pertinebir,  ut  juris  noftri  vendicabimus. 

Mundum  ergo  Matbematicum  proponimus,  diim  integrum  Mathefis  curfura  inftituimus, 
nee  aliummdincmobfervandum  ftacuimus.qujim  cum, quern  in  fuo  opere  fibi  prxfixit  Dcus. 

AbElemcntorurn  infimo  fcutellure  ordiamur.  Hacc  tribus  fuis  dimenfionibus  Gcodefix, 
feu  Geometric  pradicx  matcriam  ftibminiftrabir. 

Tcllus  inter  Elementa  graviflimum  eft, illius  graviratem  ut  objedum  intuebitur  Statica. 

Quia  vcr6  Mcchanica  codem  principio  cum  Statica  nititur , ad  idem  ctiam  referetur. 

Terra  magnetica  eft , ut  fert  communis  fentfentia;  verloriorum , 6c  pixidum  nauticarum 
aeus  dirigit : huic  ergo  tradatum  dc  Magnetilmo  tribuemus. 

Tellus  fpbxrica  eft,  cjufquedivcrfx  partes  varie  ad  cceli  punda  relacx,  varia  ctiam  lucis, 
6c  caloris incremcnta , multipliccmque  dicrum,  8c  nodium,  annique tempeftatum  viciflicu- 
dincm  patiuntur , qux  omnia  Gcographia  univerfalis  explicable. 

Terram  hominibus  incolendam  dedit  Dcus  » jure  ergo  Architcdurx  civilis  placitaexpli- 
cabimus,  ciqucduos  ancillantcstradatus,artem  fcilicet  Tignariam  ,6c  tradatum  de  fedionc 
lapidum  adjungemus.  Non  tantum  ad  decorcm  aliquem  6c  magnificcntiam  accommodata 
cue  debuit  hominum  (edcs  6c  habitatio  > fed  ctiam  tuca  6c  bene  contra  hoftes  munita  ; Ar- 
chiteduram  ergo  militarem  in  fubfidium  vocamus. 

Novem  igitur  tradatus  Mathcmaticos  telluri  addicojGeodcftam/eu  Geomeuiam  pradicam, 
Mechanicam,Staticam,Gcographiam,  tradatum  dc  Magnete,  Archiicduram  civilcm , artera 
Tignariam,  tradatum  de  Lapidum  fedionc , Archiicduram  militarem.  Singulos  ft  lubet  per- 
curramus.  Gcometna  pradica  feu  Geodefta  dimcnfioncs  omnes  6c  meniuras  compleditur. 
Ubros  undccim  comprehcndct. 

Primus  linearum  redarum  dimenftones  tradit.  Sccundus  fupcrficierum.'Fertius  foiidorum. 
Quartus  totius  Gcometrix  compendium  in  circino  proportionum  infticuic.  Quintus  aget  de 
lincis  cuivis.  Sextus  defupcrficiebus  curvis.  Septimus  de  corporibus  rotundis.  Odavus  de 
nova  indiviftbilium  methodo.  Nonus  de  fpirali  fccundum  eandem  methodum.  Dccimus 
novum  P.  a Sando  Vinccntio  inventum  faciliori  methodo  explicabit.  Ultimus  novum  Patris 
Guldini  ulum  ccncri.  gravicatis  ad  rocundorum  generationem  ulcerius  provchct. 

Plushabct  admirabilitatis  baud  dubi&  Mcchanica  , cu jus  feptem  librifunt.  Primus  Phy- 
ftcus  eft  dc  motu  , de  principio  univcrfali  augmemi  potentix  per  machinam-  Sccundus  idem 
principium  vedi  applicar.  Tertius  axi  in  peritrochio.  Quartus  Troclcarum  vim  demon- 
ftrat.  Quintus  Coclcam  feu  fpiram  cxplicat.Scxtus  Cuneum  6c  percuflioncm  diredam.  Septi- 
mus Elaterium  6c  pcrcuftionem  reflexam. 

Amocnior  ni  fallor , 8c  jucundior  crit  Statica;  conftitutoecenim  omnium  gravium  ccntro, 
conccflaquc  corporibus  gravitate  : Primo  agiede  Elemencorum  gravitate,  qmnefquc  moms 
qui  vulgo  metui  vacui  conceduntur , uc  afeemus  aqux  in  Anthliis , Mercurii  in  arundine  fuf- 
pcnftojvarixque  attradioncsjhos  inquam  moms  gravitati  tribiiimus.Sccund6  dc  Gravium  de- 
cidemiumaccelcratocaiu.Terti6,dc  Eorumdcm  in  planis  indinatis  dcfccnlu,momentorumq; 
decrcmcnto.Tum  funepcndulorum  dodrinam.vibrationumque  xqualitatem,  carumdcm  ofcil- 
Jationum  durationcs , cum  longitudinibus  comparamus,  caique  horologiis  noftris  automatis 
frudu  non  pcenitendo  aptamus.Quarto,.dEquiponderantium  dodrinam  tradimus.Quint6,de 
Linearum  ccntro  gravitatis.  Scxtb,  deSuperficicrum  centra.  Sepcim6,  de  Centro  gravitatis 
foiidorum.  Odavo.dc  proprietatibus  6c  ufn  centri  gravitatis.  Ncque  vero  minus  jucunda, 
homineque  digna  nobis  aperiet  Gcographia-  Hare  primo  iclluris  ftguram  intuetur,  locumquc 
conftituic,  turn  cjuspanium  ad  ccclos  rclatarum  afiediones  determinat , totamque  lucis  di- 
ftributioncm.zonarum  numerum.Climatum  difFerentiam,  perfcdamque  totius  telluris  Ideatn 
eflfbrmat , hoc  eft  prima  univerfalis  Geographix  placita  tradit. 

Virtus  magnetica  prorfus  mirabilis  eft, cum  nempc  uniones,  margaritas,  adantmtes,  faphy- 
ros  longo  fuperet  intcrvallo  hie  lapis  , ita  mentis  aciem  peiftringit  vis  ilia  occulta,  qua  ferrum 
ad  le illicit, 8c  ftringic : ea  ramcn  quacontinu6  ad  Septentrionem  6c  Auftrum  dirigitur  admi- 
rabilitati  ucilicatem  adiungit , cum  navigationum  omnium  evadac  cynofura,  vixqueducem  le 
prxbcar.  Ejus  proprietates  omnemfere  Ifcgcm  detredant  - In hoc  cnim  lapide, *8c  contraria  in 
codem  ftnu,  in  fummo  lubjedantur , centrum  eft  incircumfcrcncia  , amicx  partes  fcinviccttl 
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fugiunt , inimicx  conjtfnguntur , qux  uni  rcrtio  uniuntur , inter  fc  non  coherent , caula  dac 
quod  non  babet , id  quod  produxic  delimit.  lilius  igitur  propriecaces,  dedinarionem,  inclina- 
tioncm  ufu/que  varios  hie  Nonus  tradatus  a periet. 

Architcdura  civilis  brevibus  admodum  coardatur  finibus  utpote  qtix,  ultra  quinque  per- 
vulgaros  ordincs,  Doricum,  Jonicum,Corinthiacum,  Compoficum  8e  Tuicum,  fie  regulas  ani- 
verfaks  non  excurrat.  Hie  tradatus  demonftrationibus  caret,  vixque  in  Mathcfium  nuttje- 
rum , cum  rctuliflem , niii  ucilitas  id  exegiflet. 

Huic  decimo  cradatui , duo?  Ancillantcs,feu  Subaltcrnos  adjungimus.  Artem  Tignariam 
undccimum  tradatum  facimus , in  quo  lignorum  fediones , fie  in  tedis  clegantioribus  ufum 
cxplicabimus. 

Dc  Lapidum  Sedione  tradatus  duodecimos,  qui  Latomos  rantum,fic  exmentarios  ipedare 
Vidcrur,  inter  omnes  Gcometricus  eft.  Hunc  in  quatuor  libros  partior. 

Primus  circa  Arcus , fan  compluviatas  teftudines , non  tantum  fimpliccs,  fie  orbe  pleno  ut 
vocant  tornatas,  led  etiam  clumbes  leu  deprclTav,faftigiacas , reptantes , feu  pedum  inxqua- 
lium,  obliquas , inclinatas,  perftringentes, feu  dclincntcs  in  aliud  eomplu vium,in  turrim  rotun- 
dam.  Sccundus  conicas  teftudines,  pcndulofquc  ut  ita dicara fornices  excitat-  Tertius  dccu- 
manas  extruir , lunatofque  fornices,  fphxricos , clauftrales , quadrario lapidc  dccullatos  com- 
ponir.  Quai  tus  denique , in  orbem  aut  Ellipfin  afccndcntes  excruit 

Latius  paccbit  Architcdura  militaris,  qux  nuniendarum  arcium,fie  urbium, artem  comple- 
diturjhanein  fex  libros  partior.  Primus  Fundamema,  feu  Axiomaca  hujus  dodrinx  tradit. 
Secundus  Polygona  rcgularia , fuis  propugnaculis  vallo  , fie  folsa  inftruit.  Tertius  circa  prx- 
tenturas  omnes,  leu  externa  opera  ut  vocant,  hoc  eft  parmulas,  lunatas  caflidcs, opera  cornuta, 
coronata,  forcipulas  fuis  vallis , loricis,  foflis  munlendas  occupatur.  Quartus  irregularcs  Hgurfs 
certis  rcgulis  fie  principiisadftringit-  Quintus  Obfidionalcs  folia s,  vincas , aggercs,  eumeulos 
ducit , caftra  fuis  munitiunculistutatur,tormcntorumbellicorum  fuggefta  leu  tribunalia  ex. 
cltat.  Sextus  Repugnatoriuserit,  vanafque  propugnaculorum  refcifioncs,fie  tumultuario  opc- 
.rc  excicatas  munitioncs  compleditur.  Septimus  pcrfpedivam  militarem  tradet. 

Atquc  hi  funt  novem  tradatus  quostcllus  fuppcditat,Geodciia,Mechanica,  Statica,  Geo- 
graphia,  Magnetica  , Architcdura  civilis,  Arstignaria,  lapidum  leclio,  fie  Architedura  mi- 
litaris. 

Pauciores  in  Aqua  tradatus  occurrunt , lil  enim  gravitatem  ejus  confidcrcmus  ,hydroftati- 
cam  leu  tradatum  de  natantibus  in  humido,  cum  Archimedc  inftituimus-  Si  ad  fluiditatem 
fie  cucfum  attendamus,  Secundum  dc  Fluviis  fie  Foncibus  habebimus.  Tertius  Machinas  hy- 
draulicas  continebit.  Quartus  denique  Navigationcra  compledetur. 

Quod  ad  primum  leu  Hydroftaticam  pcrcinct.  Prime  quantum  Icviora  corpora  in  aqua 
dclccndamdefinimu.sjquantum  degraviorum  gravitate  decedat  dum  aqua  merguntur  j often- 
dimus  nullibi  itaexade  , xquiiibrii  leges  oblcrvari } an  figura  corponim,  an  aqux  profundi- 
tas  , ut  corpora  fuftementur  laciat.  Cclcbrc  illud  Archimedis  problems  dc  corona,  cxplica- 
mus,  metal  lor  umque  probationcm  in  aqua  aperimus.  Corpora  item  pi  eflionc  aqux  Icviora 
aut  graviora  reddimus , anmediis  in  aquis  navigari,  an  inacrepoflic  : quomodo  pifees  funt 
aqua  leviorcs  aliaque  in  hunc  modum  explicamus. 

In  lee  undo  tradatu  nempe  dc  Fontibus , primA  dc  aquarum  xquilibrioagimus,tummc- 
thodos  fonres  , fie  rivos  deducendi  tradimus.  Exmdc  flueneem  aquam  metimur,  qua  propor- 
tionc  depleantur  vafa  explicamus.  Dc  falientibus  item , fiuminibus  metiendis , quantum  ex 
immiilionc  rorrentis  In  alveum  fluminis , ejus  altitudo  augeatur  , fcxccncaquc  hujulinodi 
arque  juctinda,  ac  ucilia  pertradamus. 

Tertius  tradatus  Fontes  omnes  artificialcs  continct , qui  vcl  attradionc  perficiuntur  , vcl 
comprcflionc,  am  cxpulfionc.  Spiritalia  Hcronis  ludicra  , machinas  omnes  ad  attollendam 
aquam  idoncas , ut  funt  anthlix,  rotx , fie  catena:  ficulis  inftrudx , rofarium  ut  vocant , varix 
helices,  Archimedis  Ijiira  ad  exhauriendam  navis  fentinam  cxcogitata,  in  qua  nempe  aqua 
dclccndcndo  afeendit.  Bremenfis  rota  qux  lingulis  circumvolutionibus  viginti  quinque  plan- 
ftraaqux,  in  urbem  immittit ; amerna  item  nonnulla,qua!es  funt  organa  hydraulica,aviculx 
canentcs.  Ad  hunc  item  tradatum  rcvocantur  omnes  machinx  hydraulicx  uxmolx  ad  teren- 
dum  triticum , rotx  ad  contcrendos  carboncs , piftilla  ad  pulvercm  pyrium , mallei  lignei  ad 
papyrum , ferrei  ad  omne  ferramentorum  genus- 

Quartus  denique  tradatus  artem  navigandi  tradit  quem  in  quinque  libra*  partiemur. 
PriroA  agamde  ftrudura  navitim  fie  partibus-  dc  Variisnavium  generibus,dc  remigationc, 
vclificationc,  gubernaculo,  anchora,  dc  oncrc  navibus  imponendo : agam  item  de  oavigationc 
fiuviatili- 

Secundus  plxidis  nauticx,fcu  Magneticx  compofiuoncm,divrfionem,tam  ufurpatamin  Me- 
djtcrraueomari,guam  inOceano  ulitatam,  ejufdcm  ufus,  defedus,  oblcrvandx  declinarionis 
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metbodum  , ram  per  amplitudines  oijivas  , quam  per  fyderum  obfcrvationes  aperiec. 

Tercius  Rh(?mborum,fcu  loxodromiarum  naxuram  explicable,  hoc  eft  illius  lincx  quam 
dudu  cjufdem  rhombi  pixidis  nauticx,in  fuperficic  Globi  ccrraquei  deferibit  navis. 

Quartus  Mappas  Hydrographicas  examinar,  praxclque  varias  docct  ad  determ  inandujn 
cavigii  locum , aui  fcligendam  loxodromiam  navigarioni  accommodatara. 

jQuintus  xftimandi  itineris  racioncm , variafque  corrediones  cx  obfervatione  latitude 
nis , lolcmnc  itcmlongitudinis  inveniendz  problema  cxplicac. 

Sextus  denique  varias  praxes  nautis  pcrutilcs  proponic  , uc  diarii  conficicndi ; ichno- 
graphicum  portfts,  aur  littoris  typumexprimendi,  horam  afflux&s  aut  refluxus  inveniendi, 
conjeduras  lmmincntis  proiellx,  aliaque  fimilia. 

Ex  aqua  Emerfi  acrem  fubimus,  qui  cum  lumen  & fpecies,  ad  vifioncm  necclTarias  cx- 
cipiat , rede  cotam  in  aere  Opticam  collocamus.  Ec  quia  vifio  diredis,reflcxis,  & refradis 
radiis  pcragicurjquatuor  circa  vilionem  tradatus  inftituimus.  Primus  eric  Optica  in  gcncre, 
Secundus  Pcrfpcdiva  feu  de  radio  diredo.  Tertius  Catoptrica  de  reflexo-  Quartus  Dio- 
ptrica  dc  refrado.  Quia  veto  non  tantum  lumen , & fpecies,  fed  fonos  cciam  acr  excipic, 
quin  turn  addimus  cradacum  de  Mufica* 

In  primo  feu  Optima  J poft  exadam  oculi  defcriptioncra,organum  in  quo  prxcifecxcrcc- 
tur  viiio,conftituimus,quod  adc6clarc  exhibemus,  ut  in  artiHciali  oculo  ea  omnia  exhi- 
bcaraus,quxnaturali  acciduut.  Exinde  fingulas  oculorum  dejcptioncs , circa  magnicu- 
dinem  , diftantiam,numcrum  , diftindionem,  explicamus } cur  preibytx  diftantiameliiis 
diftinguant,myopcs  b contra  viciniora  melius  videant  Ad  hunc  tradatum  referimus  ftria- 
* tas  imagines,  qux  diverfis  e locis  fpedatx  variancur,difFormes  ,quxex  certo  reformantur. 
Totam  item  luminis  propagationcm. 

Sccundustradatus  pcrfpcdivam  trader, pidoribus  quidem  perutilem,  fuistamcn  Geo* 
metric  is  demonftratiombus  ornatam,quam  in  'fex  libros  partiemur.  Primus  fundamenta- 
ls erit.  Secundus  circa  borizoncalia  plana , feu  iebnographias  perfpedive  deferibendas  oc- 
cupabicur.  Tertius  Sccnographlam , feu  Elcvationcs  trader.  Quartus  punda  accidental^ 
explicable.  Quintus  in  laquearibus,&  fornicibus  perJpcdivam  exercebic.  Sextus  denique 
perfpedivas  pluribus  conftantes  partibus  feparatis , umbrarumque  deferiptioncs  attingee : 
parallelogramraum  item  dclincatorium  explicable.  • 

Tertium  cradacum  Catoptric  urn  (cudc  reflexione  intres  libros  dividimus,quorum  pri- 
mus rcHexionis  leges  inquiric,  turn  fpeculorum  planorum  proprietates  omnes  cxplicac,  ncm- 
pccur  imago  tantum  intrafpcculi  profunditatem  vidcatur, quanta  eft  objedi  diftaneia.cur 
dextra  appareant  finiftraj  in  horizontalibuscverfa  > cur  in  fpeculis  parallclis  diftantia  & 
objedum  multiplicencur , exinde  ad  multiplices  praxes  dcfccndimus,modumquetradimus 
in  cxiguacapla,  porticos  efformandx  qux  in  immenfam  planicicm  cxcurrcrc  vidcatur i 
multiplicandorum  quantumhbet  objedorum  , omnium  circa  regionum  nativis  coloribus 
adumbrandarum  mcchodum. 

Secundus  liber  dc  convcxis fpeculis  erit,  inquiretquc  cur  in  iis  objeda  propiora  , non- 
nihilque  incurva  vidcantur,cur  luminis  radii  in  iis  diipergantur,acque  myopibus  fintutilia, 
exinde  ad  conica , &r  cylindrica  deEendic , pervulgatumquc  dc  imagine  diftbrmi,  per  ipc- 
culum  cylindricum^iut  conicum  reformanda  proponit.  $ 

Tertius  coacavacxplicat,primoqucoftcndctquam  vim  ad  comburcndum,  cx  radiorum 
unlonc  poflideanc.  An  verum  fit  vcl  fabulofum  quoddc  Archimede  claflcm  Romanorum 
fpcculoconcavoincendentefcrtur,examinat.An  pollibilis  fit  tinea  uftoria  infinica.  Tumde 
radiorum  paratlelifmo,modiroque  luminis  dccrcmcto,  ita  ut  adducentos  aut  trccentos  paflus 
de  node  Icgerc  liceat.Quomodo  objeda  antrorium  non  intra  profunditatem  cvcrfa  vidcan- 
tur.  Quomodo Tdefcopia  cx  lpcculisconcavis,autioncavo,ficconvexo  pcrficiantur. 

Nequc  vero  minus  illuftris  & amccnaeric  Dioptrica  qux  paritertres  libros  fibi  vendi- 
cabit. Primus  poftexplicatam  refradionis  naturam,  & leges,  Ipccillorumconvexorum , & 
concavorum  proprietates  apcrii,convcxorum  quidem  ad  radiorum  unionem>&  confcqucn- 
ter  ad  comburcndum,  ad  exprimendas  rerum  imagines , formandolque  luminis  pcnicillos, 
juvandofquc  fenum/cu  prefbytarum  oculos : concavorum  ad  radiorum  difpcrfionem  myo- 
pumoculis  perutilem.  Nequc  vero  polygonas  lentesad  objedorum  mulcipltcationcm.auc 
difperforum  unioncm  miflas  faciec , ficuc  nequc  maximcconvcxas , feu  minoris  fphxrx 
portioncs  ad  microlcopia. 

Secundus  liber  varia  fpecilla  fimul  conjungit.  Tclcfcopia  communiacx  convcxo  , &c 
coocavo  componitjtum  cx  duobusaut  cx  quatuor  convcxis  i microfcopia  item  mclioris  no- 
tx,magicaraitcmlacernam.mahodumobfcrvandarum  Eclipfium,aut  macularum  folarium 
iranfm.fTo  per  tubum  radio.  Addec  item  nonnulla  ad  praxin  fpedantia. 

Tertius  liber  de  refradionibus  coloracis  aget  * primdquc  dc  prifmatc  rriangulari  , turn 
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dc  Iriiic  cjulque  proprietatibus,rocunditate,  diftagtia, mocu,  turn  de  coronis , parc!iis,  vic- 
gis,  crcpufculo,  & aurora. 

Sonus  quaravis  ita  tenuis  fic,&  fubtilis  % ut  neque  Tub  numcrum,  pondus,  aut  menfurarn 
cadcrcvideatur  ? juris  tamcn  eft  noftri.  Dcmonftramus  cnim  Facile  diapafon  feu  cclavam 
in  rarione  dupla  pofitam  cflc,dia  pence  in  fefquiatcera  > carterifquc  confonantiis  fuas  ratio- 
i?es  tribuimus.  Varia  item  circa  fonum  inquirimus,cur  chorda  nullo  impellente  moveatur, 
Tibi  confona  vibrantc  ? cur  in  tuba  five  communi , five  manuali  faltus  ita'frcquentcs  acci- 
dam.  Syftemata  dcindc  omnia  cxp!icamus,diatonicum,  chromaticum  & Enharmonicum, 
ivariasinftrumencorum  fpecics  cxplicamus , rcgularumque  muficarum  rationera  reddimus. 
Neque  vero  nuperinventam  voealem  tubam  omictemus. 

Sterilior crit  ignis  unicumq,  tantum  cradatum  fuppcditabir,in  duos  libros  dividendum,in 
quorum  prime  de  ignibus  artificialibus  tarn  feft ivis,quam  bellicisSccundo  de  machinis/cu 
tormentis  bcllicis  agec.Hoceft  certas  mcthodos,ea  cxaminadi,&  ad  fcopum  ccrtb  dirigedij 
fivcdiredo  jadu,  feu  circuiari  & parabolico,  mnlcas  item  quxftioncs  balifticasexaminabit. 

In  ccelum  tandem  confccndimus , dequo  quinque  tradatus  occurrunt  nempc  Aftrola- 
bicrum  dodrina , Gnoraonica,  Aftronomia,  Kalendarium  > & Aftrologia. 

Primus  tradatus  projedionem  fphxrx  in  planum  Tub  Aftrolabiorum  nomine  indicat 
quibus  primi  mobilis  problemata  raira  facilitate  folvimus.  Primus  liber  eric  dcglobotam 
Ccelcfti  quam  Terrcftri , & utriulque  ufu.  Sccundus  eritdc  Analemmate  in  quo  fcilicec 
pro  tabella  Meridianum  a fliim i mu s,oc ul u mq ue  infinite  removemus.  Tertius  Aftrolabium 
univerfale  proponit,  in  quo  fcilicec  idem  tabcllx  planum  , ocultis  pundum  veri  ortus  aut 
occaius  obtinct.  Quartus  in  xquatore  aut  piano  illi  parallclo  , caleftes  orl  es  defuibic,* 
oculo  polum  Ancardicumobcinente.Qmncus  denique  ex  Nadir  hemilphxrium  oppofttum 
in  piano  horizontali  concern platur. 

Quod  ad  fccundum  , feu  Gnomonicam  pertinec.  Quamvis  coclum  fphxriciim  fit  -f  in 
piano  camen  > ita  grapbice  deferibitur,  ut  Id  in  coelomovcri  non  pofiit , quin  eundem  in 

f>idura  noftramorum  oblervemus,  quam  piduram  horologia  Tciocerica  exhibent.  Nul- 
ius  quidem  momenti  videtur  liorologii  dclineatio  , cum  exmentarii  noftri  cam  facis 
exade  perficiant  i eorum  tamcn  qux  ad  horologiomm  demonftrationcm  requiruntur 
faentia , hominc  dignafemper  mihivifaeft.  Horologia  Scioccrica  varia  funt  , cum  nul- 
la lit  materia  in  qua  fccliciiis  Iuferit  Mathematicorum  ingenium.  Aftronomica  , Baby- 
lonica , Icalica  deferibimus  , in  iis  vcrticalcs  circulos , Almicantarath  , circulos  domorum 
ctrlcftium  j parallclos  fignorum , augmentum  > & dccremcntum  dicrum , totumqtie  Ka- 
Icndarium  inferibimus.  Solaria,  Iunaria,ad  ftcllas  componimus.  In  omni  piano  cadc- 
lineamus , xquinodiali , polari,  horizontali , vcrticali  , declinante  in  planis  quomodo- 
cumque  inclinatis.  Per  radium  diredum  , reflexum , & refradum.  Porratilia  item  in  an- 
nulis,  cyIindris,armillis,fcipionibus.  Hunc  igitur  tradatum  in  quatuor  libros  dividimus. 
Primus  agitde  Horologiisin  quocumque  piano  ddcribcndis.Sccundus  portatilium  variam 
fupclledilem  fubminiftrabit.Tcrtius  horologia  reflexa  explicabit.  Quartus  refrada  trader. 

Tertius  tradatus  crit  Aftronomicus , in  quo  primo  varia  fyftemata  cxplicamus  , turn 
planetarutn  Theoriam,variaquc  accidentia  ut  funt  Eclypfes , oppofitiones , conjundioncs, 
paralla^,  refradioncs,  retrogradationes,  ftationcs , dirediones , motus  tam  in  longitudi- 
nem , quam  in  latitudincm , magnitudines,  diftantias,  fixarum  item  motum , adjcclis  om- 
nium tabuiis  & praxibus  cxplicamus.  , 

Quartus  vanx  curiofitatis  partum , Mathefeos  opprobrium , hoc  eft , Aftrolqgiarn  judi- 
ciariam  ex  Mathefeon  albo  expungeHn  qua  fcilicec  nulla  demonftratio, nulla  fciencix, aut 
veritatis  umbra,  fed  perpetua  hallucination  ex  folis  planccanim  nominibus,  fibi  dc  futtiro 
blandicntis  ftolidicatis  incptiai  cui  tanquam  appcndicem  annexuimus  tradatu  de  Mctcoris. 

Quintus  denique  Kalendarium  continebit,  totamquc  anni  civilis , cum  Solis , & Lunx 
motibusconjundioncm  & comparationem.  In  hoc  variarum  nationum  annos  civiles  pro- 
ponimus , quxftionc>  Pafchalcs  agicamus,  dc  Cydoaureo , Epadis  , Cyclo  folari,  indi- 
dionibus , diebus  Bflextilibus  j periodo  Juliana  & Cyclorum  combinationeagimus.  Et 
hxc  eft  lerics , nexufquc  partiutn , quern  Operi  fuo  Author  ipfc  deftinaverar. 

Habcshic  Lector  Opus  omnium  qux  hadenus  in  hoc  feientiarum  gencre  prodierint, 
abfoluciflimum , in  quo  vix  aliquid  deeft , autredundat , & cui  fimile  nullum  reperias  re- 
rum dclcdu , docendi  ordinc , & demonftrandi  perfpicuitate  j Opus  denique  quod  ununi 
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cupianc  i in  quorum  gratiam,funebrcra  cjus  Iaudationem  hie  attexuimus  babitam  in  Col- 
Icgio  Taurinenfi  a Patrc  Hyacintho  Fcrrerio  Societaris  Jesu- 
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ILLUSTRISS.  ET  REVERENDISS.  D. 

D.  FRANCISCO  AMEDEO 

MILLIET  DEC  LI  A RES. 

Archicpifcopo  Tarancafienf]  , Regio  Confiliario  , &:  in  Cambericnfi 
Rationum  Curia  Primario  Prxfidi , £Cc. 

AVD  ATIONEM  R.P.  c!  audit  Tr.tmifi  Dechales , iBuflriJfiuu , & ReverenJifime  Arcbipraful, 
ex  Authons  manu  officns  amtcorum  extort jm  , dignam  credtdt , qua  a Te  legeretur , ut  fi  fieri  poJJirt 
fratrem  redder  m from.  Cratum  mt , ut  arbtnor , furtivum  hoe  munus  } tn  quo  rut  tv  am  tnugmetn 
agnofiere  poteris  ftutertu  vtmtis.  Qua  licet  aterbam  jacturx  mcmorum  exittet , quern  tamett  rtno - 
vabit  fenfum  dolor  it , eundcm  fortaffe  mulcebit.  C uni  emm  rehgtonem , & ptctattm  atnovnu  tn  fruit  t 
nugu  qtum  fmgumcm , rtx  ilium  Atntftjfe  credit,  cujus  optimum  partem , qua  fitluet  tnori  non  poter.it , ft  Him  ih 
untmn  bomtnum  , tpfifque  tn  pagans  vmre.  itaque  Cj audit  Tut  vtrtutes  tiU , qu.ts  leges , tandem  Tibi  vOluPtotcm 
liferent , quant  baufirot  ohm  Ambrofuis , dum  pus  mores  retolerct  fronts  exttnlh.  Lrctandum  eft  magis  ( aubot 
tile  , quod  Te  panter  dnturum  puto  ) quod  talcm  hair  cm  habucrim  , quam  dolandum  , quod  fratrem 
femifcrim. 


SI  quis  veftrum  eft  ,N.N.qui  panels  ant£  mcnfibus  (apientidimum  Virnm  Patrcm  Claudium  Fran- 
cilcum  Dcdulcsin  hac  aula , cx  hoc  loco  dicentcm  audicrit  ; fieri  ccrte  ncquit , quin  iniferi  reruro 
viciftimdinc  perturbatus  diem  ilium  Academia:  Taurmcnfi  fxUciffimum  , cum  hoc  confcr.it  triftillimo 
die  , quo  eundcm  audier  \ me  ab  codem  loco  funefta  laudatione  commcndari.  Hare  igirur^  n , qux 
illc  fpcrarc  ju  ll'crat  ?.  hxc  crane , qux  nobis  dc  feipfo  polliccbatur  , cum  ca  , qua  folcbar,  ingenii  falici- 
tate  aipidis  rcrum  novarum  Adolefccniibus  Matnematicum  Mundum  cvolveict  i Fait  ( 6 mortis  invit* 
diam  I 6 labcm  ! 6 funus  non  unius  hominis , fed  omnium  pxnc  litterarum  , & artium  ! ) fuit  quam 
magna , tam  brevis  fccliciras  veftra  , Taurinenfcs.  Mandavimus  Terr*  virtutem  illam  , quam  fcilicct 
hac  lege  perraiferant  fuperi  ,ut  feridarent  , cripcrent  citd.  Amifimus  Lumen  , dcDecus  Acadcmix  : 
huivc  nobis  honorem  idem  annus  atrulic , idem  ademit.  An  get  ja&urx  gravitatem  violcnta  celericas 
f.ui:mcmcm  auream,aninuim  plane  cx  left  cm  agnofccre  licuit.frui  negatuni  eftjut  fcilicct  compcitaprius 
virture  ftatim  carituri , & certi&s  experm  malum  , He  dolcntius  prolcqui  cogeicmur.  Enim  vero , nifi 
pretiofx  elfcnt  fapientum  exuvix  , nifi  rcligiofum  cinevcm  , 6c  dulccs  rcliquias  vel  ipfis  lacrimic  erne* 
re  prxftitiftct,  parum  abfuir , quin  dicercm  : fi  tamo  viro  repents  01  bat  i debuimus  , fa  tins  fucr.  t nun- 
quam  adipifei , quoderat  incrcdibili  mccrorc  , & lu&u  dimittendum  ; quid  enim  ab  cjits  pofieftion* 
boni  lucrati  fumus  pixtcr  ufum  voluptatis  breviflimx  , 6c  accrba  femina  magni  doloris  ? Sapicntis  ta- 
men  cft.Auditorcs,  jufto  dolo^i  vel  modum  prxfcribcie,  vel  otium  dare  •,  nc  pcriculofo  filentio  leipfum 
tegat  > fit  enim  fxpc  , diun  taciti  dolemus  » ut  nc  dolere  quidem  videatnur.  Abeamus  itaque  ab  hoc 
mccftx  tacitumitads  officio;  erumpat  in  commcndationeiu  virtucis  creptx  mutus  dolor  j nefaseft,  fi 
pares  ill*  laudes  invenire  non  polfumus  , impares  recufarc.  Nam  etfi  laus  nulla  fufficete  poteft  fum- 
mxvirtuti  , ftudiotamcn  Ora  tons  fufficere  debet  oonatus  ipfclaudandi ; qui  fi  parum  faliciter  cedar, 
ittrumquc  fatc.uur  ingenue  , & fe  minhs  potuilfe  , quam  vcllct  , atque  id  faltcm  voluilfe,  quod  pof- 
fer.  Egotamcn  Claudium  Francifcmu  Dechales  fat  is  commcndatum  exiftimabo  ,fi  vocibus  omnium 
vefttftm  commendavero  ; immb  ne  hoc  quidem  fails  efle  aedam  ,nifi  modeftam  hominis  verecundiam 
ad  cjus  laudes  adhibere,  & impcllete  pollim.  Quod  ut  confcquar/luomihi  potifllmumquxrcnda  funtj 
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Quid  cxteri  de  ipfo  , quid  de  fc  ipfe  fentirer.  Divinatn  quippe  virtutcm  judlco  , qu*m  miranttirom- 
ncs  , qux  fcipfam  fola  non  miratur.  • 

Priimim  omnium  , fi  for  mux,  naturxque  muncra  detibare  placet , haUd  fdo  , utnim  magis  cx  digni- 
tatc  futurum  fit ; an  ftudioiius  inquirerc,an  potius  ncgligcnter  diflrmulaic,quid  omnes  dc  illius  fanguine, 
de  patria , dc  opibus  , & fplendorc  parcntum  , dc  antiquiratc  originis  , Sc  nominis  claricate  judicarenc. 
Quippe  in  cjufmodi  virojqui  abdicara  rcrun\  humanarum  pompi  fortuiue  domcfticx  ftrepitum  cjurave- 
rit.commendarc  majoics  , titulos  , & ftemmata  ainbitiosc  deferiberc  , quid  aliud  , quim  fteriliras  lau- 
dum  vidcri  poteft?  tenuitatis cnim,&  inopiz  argumentumeft  , aliena  invadcre,  ut  crefcant  fua.Quam- 
obrem  ineptc  laudamus  ,quod  illc  latere  voluit , nC  laudareturj  ineptc  miramur  in  fene  , quod  nondum 
▼irilis  animus , nondum  matura  virtus  infra  dignitatem  fuam  cfle  judicavit.  Nifi  forte  magnmimus 
ilk  contempt  us , quo  rebus  humanis  altior , quidquid  omnes  vencramur,  animosc  dcdignattis  eft,  tabu- 
las  majorum  , & ftemmata,  momimenta  clariuimx  ftirpis,  facros,  militares,  aulicos  dignitatutn  gradus. 
Sc  infignia  velut  in  triuinphi  morem  explicari  depofeat ; ut  cx  illo  rerum  apparaiu  xftimcrur , quantus 
illc  fuerit  , qui  tanta  contcmpfcrit.  Quidquid  exteri  femiant  , Auditores  ,cgo  certe  ita  judico : Nobili- 
tatem  cx  virtute  nafei  , fedab  ilia  quail  raatrem  ornari  virtutcm ; facros  homines  moribusquidcin  ma- 
gis, quim  tirulis  ccnfendos  ellc,  fed  tnoruin  fanttiiatem  addita  magni  norninis  luce  pulchrius,nitidiuf- 
Que  Iplendefcerc  ; plurimuin  denique  ad  Claudii  gloriam  afferre  moment i focietatcm  ipfam  , Sc  con- 
lcnfuiti  corum  omnium  , qux  apud  varios  hominutn  ordincs  in  pretio  ftint.  Cujus  enitn  glorix  fucrir, 
eundem  virum  nobilitatc  Aulicos  , Do&rina  fapienies,rcligione,pietaic,  innocent  i£  Domcfticos  in  admi- 
rationem  fui , & amorfcm  rapuillc  ? Itaque dignitas  ilia, quim  a majoribus  acceperat  Claudius , non  qubd 
parva  videatur  , ncgligcnda  eft  , fed  tanquam  nota  omnibus  lcvitcr  potius  actingcnda  j pedem  hac  in 
in  re  altius  figerc  non  accutati , fed  otioft  oratoris  elfc  viderrttir. 

Neminem  quippe  veftrum  ignorarc  arbitror  Millietamgentem  fceminea,&  virili  ftirpe  latiftime  pro- 
pa  gat. im  utriufque Nobilitatis  turn  Sabaudx  turn  Subalpinx  prima  capita  ar&iifimo  cognationis  vinculo 
attingere,Monmajorios,Provanas,Davifiosj  Noverios.Lefcherenios,  Coftas,lfnardos,  Solarios.Ofafcos, 
Monchanutios,Flcfcerios,Rotarios,Vallifarcos.Quotufquif<uic  Ptoceriun  eft, qui  nefeiar, Claudii  fiatrcs, 
alteram  Camberidhfis  Curix  Supremum  Prxfidem,  alteram  i Scnatore  Pontificem  nuperab  ampliflitno 
Ccncronum  Saccrdotio  ad  Pixfidis  demortui  curas  funefta  hxrcditate  fracerni  honoris  turn  Regime  pre- 
cibusjtum  Pontificu  juflu  compi]|fum*,reliquos  veto  patdtn  experkntiarei  militaris,&  bellied  foritrudine 
illuftres}Principi,&  glorix  fanguine  & vitam  confeaa(Te,Provinciaru,&  arcium  pixfc&uras  fumrai  fide 
gcililfc.partim  facrx  milirix  ftudio  fubiifdcm  fignis,quibus  olim  Claudius, ctiamnum  viverc.Noftis  om- 
nes, ncque  ifta  mihi  cx  Annalium  fide  petenda  funt,hupis  dignitatem  familix  non  unius  xtatis  c(lc,fcd 
omnium  rctrb  temporum, cujus  initia,progrcirufquc  obliviofa  aiuiquitas  abdidit ; jam  inde  i Caroli  Em- 
mannclis  Primi  temporibus  Magnos  Sabaudix  Cancelbrios  , Sc  Ptindpis  Patres  numerallc  , turn  per- 
petui  feric  Prxfides  , & Senarores  , Ccntnriones,  CcTribunos  inilitum,Torquatorum  Sabaudix  Equi- 
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copum,  Paulmn  Maurianenfem  } Philibettum  alteram  Taurinenfcm.  Vix  habet  Sabaudia  gradumulhim 
honoris  , qncm  Domus  ifta  non  occupaverit } omnia  propemodum  Regniornamenta  in  unarn  familiam 
fticccllii  remporis  congcfta  funt,  quidquid  largiri  Principes , quidquid  virtus  fperare  poteft, impetravit : 
nihil  jam  funtns  Nepotibus  fupereft,  quod  infoliti , novique  fplendorisacquirant , led  gloriari  pofTiint 
ab  ilia  fc  Domo  prodiilfc  , in  qua  vincerc  ncqueant  Majofcs  fuos. 

Qtiarc  huiuftnodi  laudes  vulgatas  omnibus  ulttb  relinquamus ; ad  Claudium  accedere  propi&s , & 
perconrari  liber , quod  eftet , de  viri  do&rina  judicium  Sapienturo.  Atque  utinam  Europe  voces  uni- 
verse iinirari  poftem  , Sc  plaufusreferre , quos  dedit ; cumgraialc  opus,  Mathematicas omnes difcipli- 
nas , velut  tantx  mentis  hxrediratem  exciperet , ncc  Auftori  minus  gratularetur , quim  fibi  ; illi.qubd 
ejus  nominis  fatnam  perennibusmomimentis  poftcritatismemorix  confecratam  nunquam  timerct  vitio 
temporum  intcrituram  ; fibi,  qubd  tacitis  omnium  votis  indulgcntc  Claudii  modeftii  vocaretur  in  par- 
tem , eruditi  laboris  ! Mirabantur  alii  mentis  vim  robur  ingenii , qubd  rerum  arduitatc 

• non  vinccrctur  j fublimiratem  alii , quid  corarounia  , & trita  conreinneret , altilTima  quxque  perinde , 
acobvia,  & vulgata  prxgrcderctur.  Erant  , qui  perfpicacis  animi  fubtilitatem  commcndabant , quod 
abftrufa,&  longc  ab  oculis  femota  peuitus,  intimeque  pcivadcrct,  qui  eleganriam,  6c  venuftatein,qu6d 
fuo  quxque  loco  collocaret,  apt^  omnia,  ordinattfque  digercret  j qui  fcelicitatem,  & copiatn,qu6d  pau- 
cis  multa  colligerec  \ qui  diligentiatn  , Sc  laborem,tum  qu6d  nihil  omietcret , ram  qu6d  angufta,  Sc  fco- 
polofa  non  miniisqaim  aroma , Sc  jucunda  pari  ftudio , Sc  alacritate  vcrfarct.  Sed  omnes  parirer  uno 
vocis^nimique  comenfu  fatebantur,  (e  qnidem  mirari  fatisnon  poftc  amplirudincm  illam  mentis, & va- 
fticatem  , qui  folus  ram  multa, tarn  ardua/pinofaque  brevi  decennio  & universe  complccb',  & fccliciter 
evolvere , ficceleritate  fumma  ad  exitum  dcducere  potuiirct.  Fuifte  plurimos  , qui  Mathefcos  partem 
aliquam  illuftandam  fibi  delegerint,  alios  Opticam,  Staticam  alios , plures  in  Eletnentis  vitaroomnem, 
contentionemq;  animi  occupalle  non  fine  laude,&  pretio  laboris, fingulos  denique  fingula  decerpfilfciqui 
Omnia  ram  plen£>  tim  vaftc  aggredi.  Sc  comprehenderc  auderec,ante  CUudium  fuillc  neminem.  Ne  illos 
qnidem  antiquitans  magiftros,&  Duces  xternicatem  nominis,  & famam  cx  univerfa  Mtthcfi,fed  ex  fin- 
gulis  pattfbus  collegiftc.Elcmenta  tradiditEuclidcs,Horofcopia  Anaximander, GeonktriamDemocrims, 
Mechaniccn  Archytas,Arithmcticam  Eudoxus, ArchitcdurS  Vitruvius  $phxram,& Cylindnun  Archime- 
des, Aftrologiam  Xenocrates,&  Pcolomxus:quid  plures  enumerare  opus  cftrNemo  unquam  anguftos  li- 
mites  > quos  fibi  circumfcripfcrat,  egtedi,  nemo  plures, quam  duas  , trefve  difciplinas  cx  infiuiti  open’s 
mole  pertradandas  fufcipcrc  aufuseft.  Cujus  animi  ? cujus  do&iinx  fair , quod  portentofa  ilia  veterum 
ingenia  defperaverant , quod  antiquitas  rota  intcnraiuvn  reliquerat , id  non  modo  fortitet  arripere  , fed 
celcritcr  Cxcqui  t Claudius  Francilcus  Dechalcs  , qui  primum  xtatis  florem  humanioribus  Uteris , rclt- 
quam  verb , & optimam  vitx  partem Philofophiz  , fcThcologix  plcnc  devovetar,  qui  mcntqm  in  pere- 
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pcregrints  diviferat  linguas,Tcalicc>Lacinc, Grace  loquebatur,  ncque  v'tcrum  modbdclictas  noverat, fed  ic- 
cciuuim  quoquc  lapfus,&  errata  Grxcotum,  dim  fpiritus  illos,nuvofquc  robuftioris  xutis  ptiftinus  fregif- 
fet  labor,  hoc  fibi  tamcn  onus  impofuic , hoc  fitmmi  virium  clle  arbirratus  eft  : Tra&atus , ut  cum  ipfo  lo- 
quar,uigima,&  amplius,Libros  ferine  centum  rypis  cdidic.quibus  Matheinaiica  omnia  abdidicjnclufitque. 
Ncque  in  tanta  vanctace  reium , & fcftiuarionc  fcsiber.di  apicun  ulluni  immenfi  opens  incxploratum  abirc 
permifit>quin  fxpe  icvocaret  ad  tnuiium,accente'quc  infpiceret* num  parere  ambages  ,munacicme6ugcrc 
police  tyronis  inculci.  Ncque  enim,ut  tenebriones  aliqui  folmt,  qui  ealiginem, Sc  umbras>quas  materia  Te- 
cum babet.  Tin’s  quoquc  tcncbris  augent,non,  inquam,cogitabat,quam  nuilja,  fed  quam  dilubidc  feriberetj 
quod  eo  confilio  injcccrat  calamo  manum,ut  in  Mathcmacids  peicgrinu  protfus,&  hofpitem  a primis  ufqj 
uidimentis  ad  fupretmi  artis  Taftigium  longa  quidc,fcd  plani,Sc  xquabili  ^ia,  fine  txdio,&  laboie  deduccrer. 

El  fane  tenuie  Claudiits*quam  iibi  deftinavcrat,publicx  utilitatis  mftanv,  fed  nobis  quantum  nocuit«qubd 
nimis  prodcilc  voluciit  1 Mortem  bant,  quam  dolcmus,  beneficus  nobis,  fatalis  ipfi  labor  properavic : quid 
cnim  dc  illius  vita  cxpe&are  potcras,qui  quatuor  annotum  fpatio,  quibus  Parifiis  docuit , millc  Scriptorum 
volumina  (at  ipfc alfqnando  Tamilian  fuo amice  tcftai us  eft)  incrcdibili  edentate pcrlcgcrit  ? Importunuin 
laborem,qtii  ftftinatx  mortis  eft  reus  ! qui  rantuin  opus  fimul  peperit,  ftmul  operis  Authorem,qui  opcrc  fuo 
pretiofior  erat , extinxit.  Paginas  infcelices  ! qua:  viri  fapientiam,  quam  continent,  ut  poftcritati  tradcre  pof- 
fcntjXtati  fux , &noftrx  iuviderunt.  Excepimus  pl.tufu  eruditum  munus  j credebamus  enim  Do&rinx  fux 
mumis  illud  effej  non  vitx  : Damnarc  nunc  cogimui  funeftain  hominis  libcraliiatem , & qui .futuro  dolor i 
gratulabamur  incauti  ; priftinam  fcclicicatem  deploramus.  Non  egebat  libris  xtas  hxc  neftra,  ut  taiuain 
mentem  agnofcerct.  Pcrvafcrat  Principum  , Sc  Regum  Aulas  CUudii  Tama,  aiuequam  fcribcrcc.  Ludovi- 
cus  XIV.  Galli&rum  Rex,  cum  rudes  Sc  inexpertos  arris  (iix  nautas,  ipfofquenavium  Pfafcftos crndici  vcl- 
ltf,  feirtrque  pinguibus  nautarum  , & militaribus  nobilium  iugeniis  longe  fubtiliovem  requiri  induftriam. 
Sc  artem  Magiftti,  Claudium,  cujus  Doiftrinam  cclebrari  audierat,  c Sabaudii  evocarum  inftitutorem  nau- 
ticx  Maflilienfibus  dedit.  Carolus  Emmanuel  II.  Princeps  optiimis,qui  omnes  hujusnomims>&  fanguinis, 
homines  unicb  diligtbat'Jcuin  ilium  audillet  intermifsi  Mat  lie  ft  Thcologiam  Lugduni  riadcre,Mali;,  inquit* 
adum  : debuerat  cetera  prorfu* omnia  abjicere  ex  animo,fcque  totum  Mathcmaticis  abdcie.  Nonduni  fei- 
licet  illius  wiftiflimx  mentis  vires  agnoverat,qux  licet  in  plurimas  artesdivifa,  fufficercr  omnibus  : Nefcic- 
batcum  efle  Claudium,  qui  rerum  huinanarum  Z divinarumquc  feientiam  ita  penitus  hauferar,  tic  minquam 
de  Mathcfi  cogitaflc  videretur.  Audivimus  ipfi,&  fxpc  admiiati  fumus  cum  in  publico  difeepunrium  thea- 
tro brevitcr  quidem  , & con  tone  , fed  acute  fubiilitcrquedincrcrct,  ut  hominem  cicderes  non  argumenta 
proferre,  fed  fpicub. Audivimus,  cum  in  familiari  congreflii  de  Theologicis  incidciet  fenno,  icra  ipfam  pro- 
tinus  attirgcrc,  ncqnc  per  ambages, &circuitus  acccdcread  caufam; aut  in  vcftibulo  hxrcre,fed  redo  men- 
tis cnrTu,  & primo  ftarim  gradu  ad  controverlix  caput,  uodutnque  ipfum,uc  aiunt.dcveuirc.  Quod  quidem 
eb  admirabilius  eft, quo  longius  ifta  ab  hominis  inftituto  reccdcbanc  , qui  pluribus  jam  annis  Philofophix, 
Sc  Thcologix  cogitationcm  omnem  prorfus  abjeccrat. 

Hxc igitur  de  Claudii eniditione,&  dodrina  palam,&  publics  ferebantur  \ fed  erant  longb  majors,  qux 
nunquam  prodieranc  Domo,&  intra  noftros  parictes  breve  quidem , non  tamcn,ut  arbitfor,  concemnendum 
fecrcrx  admirationisthcatrum  babuere.  Quamviscnitn  magnum  apud  exteros  loaim  Claudius  obrinercr, 
mi  hi  tamcn  crcdite  Aiiditorcs,nunquam  hominem  plcne  noftisjiumquam  enim  totus  in  publicum  venit.  Vos 
fcilicct  in  paginis,&  libris,  nos  in  moribus  animum  Claudii  legebamus;vos,  qux  feripferat , agnoiccre  po- 
tuiftisjnosjquid  re  ruin  in  dies  agcrct,  explorare ; vos  fxpe  de  literis,fxpius  fortaile  de  pietace,  8c  vircute  dif- 
fc  ten  tern  .nidkbatU,nos,quxcxtcfis  luadcrcr,  rclpia  ncrficere,  &:  exequi  videbamus,  pluractiatn  prxilare, 
quam  qua*  exteris  luaderet.  Arque  ilia  quidem  ttnta  Uint,ut  raccri  non  debcam;corum  verb  recordatio  ram 
acerba,uc  cogitari  vix  poflinc.  Hxret  ad  hue  pedori  cicatricis  afperx  dolor  i fentio  perturbari  animum  , Sc 
rccrudvfcerc  vulnus/hitn  ea  menterepciimus,qux  dim  maxime  dclcdabaiu,dum  videremus  :adco  ut,  qux 
pictas  Temper  Tuit,nmic  quxdam  crudditas  fit,  laudare  virtutem.  Placet  tameti,Auditores,  crudclem  potius 
tllc,quam  iuvidum  videri  ;non  parcain  dolori  veftro.  Nam  etii  fopiius  dolor  cxcitctur  commemorarione 
\irtiuis,hoc  tamcn  accrbo  licet  officio  pafcuur  animus^  quiefeit.  ltaquc  ut  tanti  viri  virtutes  ncque  filere 
poffitmus  fine  jnvidii , ncqnc  rccordari  fine  dolorc ; ita  nec  dolcre  quidem  licet  fine  altquo  fenfu  voiupta- 
tis.  Agitc,  repetamus  animo,  qux  olim  taciti  mirabamur.  Quantus  erat  in  illo  contcmpcus  rerutn  humana- 
rti m .qui  nihil  jam  optare  noverat , ncc  fugere  ; ncque  unquam  gauderc  vifus , ncc  conqucri.  Summa,  Sc  in- 
fima/pkndida  xque.&abjeda  eodem  apud  ilium  ordine  habebantur ; ut  ncque  in  illis  honorem  quxrcrcr, 
nequein  his  pudorem  ,aut  obfeuritatem  timeret.  Pari  ftudio  , Sc  alacritate  animi  Maffilix  inter  folos  quan- 
doque  Nautas,i8e  Parifiis  inter  Equites  , Principcfque  verfabatur.  Nunquam  munus  mnncii , Uibetn  Urbi 
pr.etulic,qui  omnia  pari  ter  hutn  ana  contemnebac.  Sappdlcx  apud  ilium  nulla  : Apum  more  nihil  fccum'ha- 
bebat  ptxtcr  labores  fuos.  Scd  quid  extern  qtixrcrct  , qui  feipfum  alieni  juris  feccrat  i Quippe  ut  dim  Plri- 
lofophus  ilie,cum  mulct  didicillct,  fe  nihil  fcircproficcbatur ; ita  Claudius,  cum  qux  cxceri  vellcm,fnmmo 
ftudio,&  alacritate  fequcretur,&alieno  arbirrio  vivcrct,  hoc  tandem  confecurus  fuerat , nihil  velle.  Itaque 
cum  Parifiis  in  hanc  Utbem  acccrfendus  cllct  audoritatc  Princinis,  precibus,6c  ftudio  Ncpoti s,occurrerct- 
que  xgre  hominem  fQrtaflc  ab  illo  orbis  terrarum  thcatto  difcelliirum  , omnia  tamcn  inconfulto  Claudio 
perafia  funt,qucm  feirent  nunquam  fpcflare  , unde  difccdcret  , fed  qub  vocaretur.  Ncque  enim  aur  loci 
dignitas,auc  fplcndor  iillut,  nec  cupiditas  glorix  , aut  vana  eelebritas  nominis  magtianimain  Viii  nuntem 
acucbat  ad  laborem ; cum  fxpc  amico  fuo.cui  nihil  am  dilfimulaie  voluit  , aut  (imularc  potuit  , ingenub 
profclTus  lir,  nunquam  fc  laudis,bonorifquc  ftudio  addutkum,ut  libros  ederct,fcd  fpc  Sc  amorc  publici  boni. 

Qitx  omnia  eb  majoris  cram  apud  nos  pondcris  >quo  ille  vchementius  a fimulationc  , Sc  doloabhorrc- 
bat.  Sunt  cnim  aliqitando , qui  mores  optimos , quos  alfirqui  nolunt  > imitari  tamcn  ftudent : Claudius  ( 6 
virum  , qui  nihil  regere  noverat , prxtec  virtutem  ! ) gloriam  Sc  iaudera , quam  mentis  majorem  crcderct, 
dedignabatur  ; imo  quam  fibi  debitam  negare  non  poller , verecundc  , & modeftc  declinabat.  Nullusin  illo 
fitcus  i plena  omnia  ingenuitatis, plena  candoris.  Parcc  loqucbacur , fed  gtaviter,fcd  fapienterj  ncque  nunse- 
nis  ^aur  turba  , fed  pondtts  erat  in  verbis.  Plena  vox.  Sc  conftans,  non  Icvis  ,non  lubrica  i gravis  ince(Tus» 
non  q^fj^atus,non  prxeeps  ; majeftatem  prxfefcbatafpcdhjs^uam  comicas*qnatn  humaniras  temperabar, 
rcvcttbaris  occuifum,  non  forraidabas  : idem  denique  cum  omnibus  agendi  tenor  i pares  publicis  domeftici 
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mores.  Quid ) animus  ille  qubm  integer,  qn&m  incorniprus  ! qui  pictate , 6c innocent ii,cxteroqde  virtutum 
comiutu  dives > isiwtiftulquc eminebat  I Nunquam  efferri  vifus,nunquamerumpeie  j iracundix  nc  primes 
impetus  quidem,neclcve  veftigium  perturbatx  mentis  agnofccre  licuit.  Nam  fi  quid  controverfum  accide- 
rct , ubi  doefcrini  , 6c  ingenio  pugnaudiun  diet  quam  erat  fine  fellc  ipfa  indignatio  I quira  dccorus  ardor ! 
quiin  innocent  flamma  ! Hominem  ego  altiffimo  flumini  fxpe  tacitus  comparabam,  quod  pladdo,  quieto- 
quelapfu  nunquam  extri  ripas  redundarcc > fed  illimi  aquaxum  putitatc  profundum  alveum , altlquc  rece- 
dentem  oftcndercc.  Atquc  hanc  facilitatcm  > 6c  quictem  ingenii  hauferat  ille  quidem  ab  codcra  fonte,  i 
quo  exteri  ex  e jus  ftirpe  , quibus fuavitas  morum  videtur  commune  quoddam  die  p&trimonium  fangui- 
nis  £ majorunt  venis  acccpcum  ; fed  auxciat  bcncficium  narurx  , 6c  excoluerat  arte  , ftudioque  vir- 
cutis : adeo  ut  nec  repentinis  cafibus  commoverctur  , & in  ipfo  mortis  occurlu  eandem  animi  conftan- 
tiam  , & ferenitatem  fronds  fervarit.  Erat  tamen  in  illo  filcncio , 6c  tranquillitate  mentis  ardor  quidam 
indolis  , 6c  vegetum  robur  , quo  magna  , & fublimia  foriiter  molicbaiur , pcrtinacem  folitudinis  , ftu- 
diorumquc  laborem  conftamimmc  tolerabat  , nunquam  £ cubiculo  pedem  , nunquam  & libris , & ca- 
lamo  rnanum  referebat , ut  nova  in  dies  medicaretur ; & qux  cogitaverat  , feripto  traderet  , non  ut 
grandi  arcano  amicis,  & fibi  aiftodiret,fcd  ut  publicx  utilitati  liberaliser  confecraret.  Quiddicain  ? quibus 
ftimulis , qui  flv.nmi  , quodivini  culrus  promovendi  Audio  incendcrctur , cum  in  ipfo  juventutis  flore  te- 
nuifiimx  valetudinis  adolcfccns  precibus  qukm  potuit  diligentiflimis  poftularit , ut  Conftantinopolim  ad 
Grxcos  pueros  erudiendos  mittcretur  ? Quod  quidem  afltduus  flagitator  i m petra  v it  »&  in  Principe  Turcariun 
Urbc.iniulifquc  circumpofitis  toto  quinquennio  commorarus  eft  inter  rxdia  laboris  iinprobi , & pucrilium 
nugarum.  Itaque  , Auditores,cum  au&oritas  Principum,prece$ , & < fficia  amicorum  utiii  furto  Claudiuin 
P arid  is  eripuillcntjcum  noftrum  efle  , inter  hos  parietes  vivere  hujufmodi  virum  videremus  , gratulabamur 
feelieitati  noftrx  , neque  ut  alii  clamore  , & plaufu  , fed  velut  attoniti , fufpcnfique  indrnc  geftiebamus, 
tantain  virtutem  alto  fikntio  , 6c  tacita  veneratione  profequebamur. 

Aiqui  cihn  apud  Principcs,Equitefque,  apud  fapientes,  & Domcfticos  prxclara  ellet>&  pervagata  Claudii 
fama,haud  abs  rc  fuerit  paucis  inquircrc,quid  de  le  Claudius  ipfc  fcntirct.Brcviffime  dicam.Quod  unufquif* 
que  ex  vidgo  literatorum  , quod  mcdiocris  ingenii , & conditionis  homo  *hocdc  feipfo  Claudius  fentiebar, 
Hinc  fcilicet  oriebatur  vcrccundus  ille  pudor,  6c  Aulx  Elga  ; quippe  toties  expertus  ftrerat  modeftiam  cd 
feverius  excipi,  qu6  benigni&s  cxciperctur  a Ptincipe.  Mirabatur  enirn  , 6c  vix  ipfe  credebat  fibi,  cum  apud 
Equitcs,  apud  Reges  in  pretio  clle, nomen  nliquod  , 6c  locum  obtinere  experirerur.  Hinc  aim  occurrentem 
forte  Claudiuin  magni  nominis  Princeps  fingulari  bencvolentix  fignificatione  falucallet ; quxtenti  dcinde, 
amico  * cur  nunquam  Principem  obfequii  causa  adjiflcc » quid  , inquit , adifem  , cui  me  putabam  ignotum? 

Plura  diccrcm,  fi  aliquid  unquam  ille  dixillct  ; fed  laudum  fuannn  avail  (limns  vir,qui  alicna  tan  trim  mi- 
lai  i poterat  , fua  defpiccre,  filcntio  fuo  penc  ctiam  nobis  legem  impofuit,&  neceflitatem  tacendi.  Nunquam 
tamen  hoc  impecrabit  a me  inimica  Claudii  glorix  Claudii  modeftia,  qux  fi  exteras  iaudes  filuit,  filentium 
certc  ipfum  filcre  non  potuic , 6c  maximam  hanc  laudem  Oratori  rcliquic , qufcd  exteras  laudes  oppreilerit. 
Quamquam  nontacebat  Claudius, dum  taccret  i virtutes  cnim  parvx  loquuntur , ingentes  tacent ; led  taci- 
turnitas  ipfa  loquax  eft,&  magnitudinem  mm*  vircutis  fine  ftrcpitu,&  voce  fatetur.  Neque  tamen  Co  con* 
filio  de  feipfo  dicebac  nihil , ne  laudes  fuas  feipfum  laudando  minuetet,  fed  ideb  nihil  laudabat,qu6d  nihil 
in  fe  crederer  oolle  laudari.  Neque  idcircb  hoc  credidit , quod  folus  non  agnofceret,quz  exteti  omnes  in  illo 
mirabanrur;  fed  vaftus  animus  , 6c  majorum  capax,cum  diviniora  adhuc  fuperelle  ccrneret  , qux  nondum 
aflequeb.uur,qnainquim  crant  maxima,  qux  jam  ftudio,&  laborc  confccucus  fucrat,tanqaam  infima,&  nul- 
la elfcnt , comcmnebat.  Mirentur  tamen  alii , qu&d  fua  nunquam  laudaverit  Claudius;  roiror  ego  magis, 
quid  fua  nunquam  loquendo  defpexeric.  Plures  enim  fiint , qui  fc  ipfos  voce  contemnunt , fc  nullius  rei, 
nullius  nominis,niillius  ingenii  prxdicant ; fed  interim  contemptutn,8c  negligenriam  f*i  cogum  fuperbix,&; 
ambirioni  fervire.  Nihil  hortim  Claudius.  Scire  vultis,quid  ageret  ? tacebat. 

O filentium  hominis  ! O tacitumitatem  omni  vocc,  & laude  majorem  ! Loquetur  tamen  poftetitas  tota ; 
loquar  ego, dum  vivam ; literx  omne»,Artes  omnes. Acadcmix,&  Gymnafia.qux  te  annis Fermi  trigintado- 
cenrem  audivcre,fapientiam,pietatem,  innocentiam,  religionem  tuam  loquentur.  Neque  Civitas  ifta,cujus 
bencficiodics  vitx  noftremos  impendifti,de  Te  unquam  Claud!  filebir.  Manet  ahe  imprcllamentibus,  6c  fi- 
• deli  cogitatione  delcripta  imago  virtutis  tux.  Vivis^eternumquc  vives  in  animis  omnium,in  quibus  jam  vi- 
vebas^um  viveres:  habes  hanc  morti  tux  fupcrftitein  vitam,qux  mori  non  poteft.  Ita  enim  prxfentera  fen- 
timus,ut  fxpe  obliti  doloris  no(lri,&  funeris  tui, quern  nupet  (epulcro  dedimus  vix  credamus  extindum , 6c 
oculis  ccrnere  videamur.CUndium  cogitamus, Claud ium  quzrimtis,Claudium  five  amoris,five  doloris  inani 
fraude  dccepti  videimts^iadtmus^lloquimur.Salvc  beroum  fangnis,falve,&  xternum  vale.Fmere  farlicitatit 
fa ftigio, quam  Tibi  virtutc  pepcrifti.Si  tuorum,fi  mei,fi  kudum  iftamm,quas  vivus  contempferas^uram  ge- 
ris  poft  (ata  ; O Pater,  accipe  poftremum  hoc  munus,quod  cineri  tuo  in  amoris>&  grati  animi  argumentum 
non  iine  lactimis  dolenres  offerimus.  Fruemur  interim  hxreditate  luduosa,  quam  (olam  relinquere  potuift*} 
habebimus  pretiofa  fpolia  mortalitatis  tux  : & nc  quid  juris  fit  tempori  , fignabimus  fortunatum  lapidcm, 
tuafque  laudes  & nomen  immortalibus  notis  inferibemus : 
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382. 

Lemma  I.  Si  tres  numtri  aim  tubus  proportionates 
fuerint , corum  differentia  proportionates  aunt. 
ibid. 

Lemma  II.  Si  duobm  n rimer  is  idem  numerus  add a- 
tier , .tut  ah  tlJu  idem  numerus  Miftr.tt nr  , diffe- 
rentia (umnurum  aut  reftduorum  cadcm  erunt , 
qua  prior  am  numerorum.  ibid. 

Lemma  1 1 1.  Si  numtri  tres  per  tumdem  multtplicen- 
tur  , out  pa  anndcm  dmd.tnmr  , vrodudorum 
differentia  aunt  proportionates  diffaentiu  nu- 
mtrorum.  38$ 

Lemma  IV.  Si  (juatuor  mmen  , arnfmetue  pro- 
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ARITHMETICS 

LIBER  II. 

Dc  Numcris  fra&ls. 

Prop.  1.  T? Radiants  qu.rrum  numcratores  eandm 
17  babtnr  ratio  turn  ad  fuos  denonuna- 
tores , aquales  /lint.  387 

2.  Fradiones  eundtm  bobcat cs  deneminatormi , cam 

rational!  hahent  inter  ft  quam  numcratores . 
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3.  Fradiones  eundcin  habentes  ntoncratorcm  fc  ha- 

bent  rraproce , ut  denommatores.  ibid. 

4.  Frail  to  qsudtbet  eandem  rattonem  h.d'tt  ad  rtume- 

rum  abfilutiim  squaUm  fuo  numerators  ; quam 
uiiifas  ad  numetum  abfilHtttm  denominator! 
aijuatcm.  ibid, 

q.  Ss  dual n in  mmuriarum  numcratores , per  denomi- 
uatores  dccuffatnn  mulriplnentur  , product 1 tan- 
dem rattonem  babebunt  , quam  tpfit  fradiones. 
ibid. 
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a qua  I cm  revocare.  ibid. 

7.  Expcudcre » an  duo  mimai  Jin : prnni  inta  fc , 

# & maxtm.tm  comm  communtm  nunfuram  re- 
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39« 
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net  fradumum.  393 
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19.  Abus  modus  reducenit  mututiM  ad  eandem  drno- 
mnutionem.  ibid, 
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20.  Mult'tplti.tm  fradumum.  39$ 

21.  DiviJio  fathoms  per  fadionem.  394 

22.  I 'aria  exempt  a dtufionu  numerorum  integration 

per  f ad  tones , vet  riajfim.  ibidi 

23.  Also  moilo  nunuttam  per  minutiam  dividett.  ibid. 

24.  Reguta  proportions  cum  fijcbonibust.  395 

25.  De  faction  thus  dccaditu.  39 6 

26.  Addino  Humcrorum  quibus  adherent  partes  deci- 

mates. 397 
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cimates. ibid. 
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decimates.  ibid. 
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dice.  398 

30.  Minutiam  qu.tnuumque  ad  minutiam  deeaduam 

revocare.  ibid. 

31.  Sumer  os  denominates  ad  nunuti.ti  dccadicas  revo- 

care. ibid. 
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ARITHMETICS 

LIBER.  III. 

Dc  excraclionc  raJicum. 

Prop.  I.  Ol  ad  quadratum  numerum  ejiu  radix 
J duptnat  a addaturffmut  cum  imitate, 
pet  quadrants  pr oxime  major.  400 

2.  Si  a itumero  quadrat 0 duplicatom  ejnt  raducm  au- 

feras , minus  tamcn  unit  ate  ■,  quadratum  nume- 
rum pr  oxime  minomn  babebis.  40* 

3.  Sumer  us  quadram , r.v  tot  impjribus  numerts  con- 

fat  , ab  mutate  tiuipienubits  , quot  cm  r.tdix 
unit  or  a comma.  ibiif. 

4.  Oman  numerits  integer  cornu  r.tdue  integra  , ca- 

ret & fad  a.  ibid. 

5.  Quadrants  numerus  conflans  duabus  cjphris , rads- 

Cem  habet  unnd  conftamem  cyphra  , qui  mitts 
O’  q u. truer  , habet  raduem  duobus  cons! ant emy 
qui  qmnque  & 6 tril>ui  confattttm.  40  s 

6.  Si  cubits  tres  tantkm  , aut  pauctores  figures  ton - \ 

finer  , radix  ejus  cubtca  unit. mi  contmcbit  \ f 
quatuor,  qutnque,  fix,  radix  duos’,  Ji  fiprem,odo, 
novem,  radix  tres.  ibid. 

7.  Nttmeri  quadrats  r.tdican  quadratam  inremre . 

ibid. 

8.  Suniert  non  quadr.it i raducm  propinquiorevi  rcre 

invefiigare. . ““  403 

9.  St  numerus  retiHm  major  efi  radue , aut  illi  squa- 

bs , radix  minor  vera  t xadior  efi  , ft  minor  fie 
radue , major  radix  verd  exatiior  erit , quam 
minor  vera.  404 

10.  Quadrants  quadratum  multiplicans  quadratum 

produett , cujns  radix  eft  numerus  produdvt  ex 
mutnpluaupne  raduum.  405 

11.  Si  quadrattif  nimictits  quadratum  metiatur , ithnn 

metietur  per  quadratum  numerum  ; cujiu  radix 
babebitur,fi  radix  divifi , per  dividouis  raducm 
dmdatur.  ibid . 

12.  Fraihoms  quadrat  us  ndmerw  efi  f actio  cujus  nume- 

rator efi  quadram  runner  at  oris , & dcnennn.ttor 
quadrants  denomnutoris.  ibid. 

13.  Stancn  non  quadrat!  raducm  exatiior  cm  quantum 

Ubucut  conflnuerc.  ibid . 

14.  Fracho  potefi  effe  numerus  quadrants , & rermt - 

nis  non  quadrat  is  const  are.  40  6 

15.  Expcndere  an  fftcho  quad  iota  fit , licet  termmit 

quadrat  is  non  ccnfiet.  • ibid, 

5 ij  1 6.  Qua 
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1^  qujJtaU  fiachonis  terminos , ad  quadrates  revo- 
care.  4°^ 

1 7.  Raduem  quadrat  am  ex  frafiionc  quadrata  redu- 

c ere.  ibid. 

18.  Fraltiom  fieri  quadrata  radium  quadrat  am  eruere. 

ibid. 

DE  RADICE  CUBIC  A. 

ip.  St  Humerus  in  partes  ficetur  , cubus  totius  aquahs 
eft  tuba  partium , & parallelepipeds  quod  teto 
numero  , & ejus  p ambus  c ontinetur  ter  fumpto. 
4 °7 

20.  Si  numerus  in  duos  partes  ficetur  : ait  tubus  to- 
/ tins , ,f quahs  cabti  par  titan  , & fix  parailelepipt- 

du , quorum  tna  comprehenduntur , fub  prtma 
parte  bis,  & fub  setunda  fimel , tna  item  aha 
tomprebenduntur  fub  fitunda  parte  bis  , & fub 
prtma  fimel.  408 

21.  Si  alum  tube  addatur  ter  ipfa  radix , & ter  qua - 

drattm  raduis  turn  unit  ate , producetur  tubus 
preximi  major.  ibid. 

21.  Ex  date  numero  tubo , radicem  tub  it  am  extrabere. 

ibid. 

23.  Raduem  cubic  am  examinare.  410 

24.  Humeri  non  tubui  exafturcm  raduem  immure. 

ibid. 

25.  Erathom  radicem  cubic  am  invefhgare.  ibid. 

26.  Humeri  non  tubtci  raduem  propiorem  v era  m in- 

finitum invenire.  411 

27.  Cubits  numerus  rot  contmet  numerot  Aritbmetica 

progrcfjmu  quot  radix  cfits  contmet  unirates. 
Mediut  .tut  cm  mmcrm  erit  quads  arum  raduis,  fi 
cubus  impar  fuent.  Si  verb  fuent  par  quadratum 
raduis  bis  ponatur.  ibid. 

a8.  Humeri  imparts  progreffionis  Aritbmetita  vulg.irit 
* it  a toncurrunt  ad  generationem  cuborum  , ut 

prtmo  tubo  primus  afjignetur , fit  undo  ficundiu , 
& remo  tennis , quanta,  quintus,  jextus,  & it  a 
tonfiquenttr.  411 


ARITHMETICS 

liber  IV. 

Arithmetic^  calculators  , & divinacoria. 

Prop.  I . y^flVmeratio  calculator  to.  412 

z.  Ad  ditto  [implex,  413 

3.  Subtracho  [implex.  4*4 

4.  Multipluatio.  ibid. 

5.  Dtvtfio.  415 

6.  Additio  numerorum  denomsnatornm.  416 

7.  Subtralho  numerorum  denominatorum.  ibid. 

Arithmctica  divinacoria.  ibid. 

Prob.  I.  Sumer um  ab  alto  togitatum  dtvmare.  ibid. 
Z.  Aider  numerum  togteatum  mventre.  417 

3.  Vatu  modi  divinandi  numerum  ab  alio  togitatum. 

ibid. 

4.  Ex  duobus  nutneris  pari  & impart,  divinare  quern 

duo  elegennt.  418 

k.  Plures  numerts  cogitatos  denar  10  minor es  divinare, 
ibid. 

6.  Si  duo  attipiant  certos  numeros  taltulorum  dm * 

nare  , quot  until  babe.tr.  * ibid. 

7.  si  duo  certos  numeros  taltulorum  actiptant , dm - 

nare  quot  qttifque  babe  at.  417 

8.  Quot fint  punch  in  una  thartula  lufiria,  divinare, 

4*9-  . 

p.  C barrularum  in  plures  ordines  digtjlarvm, dtvmare 
quant  quts  togitaverir.  ibid. 

10.  Divinare  tbartulam , quam  quit  togitaverir.  ibid. 

11.  Ex  pluribui  tbartults  in  orbrn  dtjfiofitis , divinari 

quam  quis  togitaverir.  ibid. 

12.  De  difiofittone  Chrifliancrum  & 1 urtarum  ut 

fides  novenarta  in  Tstrcam  fimpir  mturrant , 
ibid. 

13.  Propofuis  tribus  rebus , & tribus  homimbtis  , dm - 

nare  quam  qutltbet  atteperu.  4 10 


TRACTATUS  ‘V. 
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TRIGONOMETRIC 
LIBER  I. 

De  finubus,tangentibus,&  fecantibus.411 

Prop.  I-  I ^ circuits  quibufiumque  eadem  eft  ratio, 
* radu  ad  [mum  rettum , [mum  verjum, 
fit antem,  tangent em,  & fubtenfan  annum  fi- 
nal turn.  q.zj 

2.  Cognita  fubtenfa  aheujus  art  As,  cognofctre  fubttn - 
[am  reltqus  anus  ad  fmuirtulum.  424 

3-  Date  fum  anus  , mventre  [mum  tomplementi. 

ibid. 

4.  Darofinu  aheujus  arcus  , inrenirt  /hum  arm 
dupls,  & dmtidii.  ibid. 

q.  Darts  ftnubus  duorum  arcuum  invenire  fi hum  ag- 
gregan  eorttm.  ibid. 

6.  Dans  ftnubus  duorum  arcuum,  invemrt  finum  dif- 


ferentia eorum.  425 

7.  Sinus  arcuum  minimorum  funt  finfibtliter  in  ea- 

dem ratione  cum  arcubus.  ibffi. 

8.  Si  eadem  quantit.u  dupliti  verftonc  dividatur , erit 

numerus  parttum  prtma  dmfionis , ad  numerum 
partium  fecund  a , ut  una  pars  fitunda  dmfionis 
ad  unam  partem  prtma  dmfionis  reaproci. 
ibid. 

p.  Sssbtenft  arcus  60  graduum , aquahs  rft  fim'idia- 
metroi  ibid. 

10.  Quadratum  fubtenfa  gradussm  9 0 eft  dupfum 
quadrats  fimidiamerri.  ibid, 

ti.  Canonem  finuum  tonftruere.  ibid. 

12.  Differentia  finuum  duorum  arcuum  , aqualiter  a 

gradu  fixagtfimo  diflanttum  , aquahs  eft  finm 
di/hnria  alrerunius  a gradu  fixagtfimo.  426 

13.  Si  fint  duo  arcus  aqualiter  a gradu  tngtfimo  dt- 
fiantts  , quadratum  finus  diftantia  eft  tertia 
pars  quadrat!  differentia  finuum  lUtrum  arcuum . 

ibid. 

14.S 
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u.  Si  Jinr  duo  arcus  aquahter  ab  arcu  graduum  4f 
Hifl  antes  \ erit  qu.idr.trum  firm  arcus  quo  ab 
arcu  45  differ utu  , media  pars  quadrat 1 diffe - 
rentia  finuum.  4 27 

15.  Aggregation  ex  quadratis  differentia  finuum  at- 
om m , & differentia  finuum  complementorum , 
ejl  i}tudru(.hm  quadrat 1 finds  fcmidsffertntu 
arcuum.  ibid. 

*<5.  ut  finus  complement  1 ad  finum  anus  > ita  firms  to - 
tus  ad  rangcntem  ejufiiem  arcus.  ibid. 

17.  Radius  eft  medius  proportionals  , inter  finum  com- 
plement! , & jecamem  arcus.  ibid. 

*8.  Rasims  efl  me  (bus  proportion  alts  inter  tangentes  ar- 
cus & comptompti.  428 

19.  Tangentes  arcuum  , t.nfgennbus  complementorum 
funt  reciproci  proportionates.  ibid. 

10.  Slims  annum  & fecantes  complement  or  um  reci- 

proce  firm  proportionates . ibid. 

11.  Ut  tangens  arcus  ad  fecantem  ejut  m,  ita  radius  ad 

fie  ant  em  complement 1,  ibid. 

22.  Differentia  tangent  turn  arcuum , qui  fimul  fumpti 
equates  funt  quadranti , e ft  dupla  tangentis  ar- 
cus, quo  major  minorem  fnperar.  ibid. 

1$.  Tangens  differentia  arcuum , qui  fimul  aquales  funt 
quadranti , und  cum  tangenre  arcis  minoris , 
aqtulu  eft  ficann  differentia.  429 

14.  Tangens  differentia  arcuum , qui  fimul  aquales 
funt  quadranti , & fecans  ejufiiem  differentia 
fimul , aquales  funt  tangents  majoris  arcis . 
ibid. 
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TRIGONOMETRIC 
LIBER  II. 

De  Logarithmis. 

Prop.  I.  O/  qu.it nor  quantitates  fint  arithmetic 
*3  propor  no  nales : puma  & quarta  fi- 
mul fitmpta  aquales  funt , tertia  & ftcundajtem 
fimul  finnptu . 431 

а.  St  fint  tres  quantitates  fuerint  aruhmetice  pro- 
portionates , print  a O'  tertia  fimul  jump  t a , 

, dupla  funt  quantitatis  media.  ibid. 

3.  St  fins  qnotcumqtte  quantitates  arithmetic^  conti- 

nue proportionates  , ear  urn  differentia  erunt  in - 
tervalhs  geometrice  proportionates.  ibid. 

4.  & fint  quote umque  quantitates  continue  aritbme- 

tke proportionates  , txceffus  ultima  fiupra  pri- 
tnam  divifus  fh  numerum  inrervallorum,  dot  dfi- 
ferenttam , qua  ft  excedunt  ttmeem.  ibid. 

5.  St  fint  quotum  numeri  geometrue  proportionates , 

logarithm  medtorum  fimul  fumpti , aquales  funt 
logarithmis  extremorum.  432 

б.  Si  fint  tres  numert  continue  proportionates  geome- 

tric logarithm i extremorum  funt  duplt  loganrb- 
mi  main.  ibid. 

7.  St  duo  numeri  fi  invicem  multiplicands , ahum 

produxerint , erunt  multiplUantium  logarithm i 
aquales  logarubmo  product 1 , & unitatts.  ibid. 

8.  Logantbmus  alicitjus  numeri  duplicate , & im- 

mwutus  logarubmo  umcatis  , oijualu  eft  loga- 
rttbmo  quadrati  ejut.  ibid. 

9.  logantbmus  radios  triplicate  , aqualis  eft  logo - 

nthmo  cuh  > & juplo  logarubmo  unitatts. 
ibid. 

10.  Si  fuermt  quote unique  numeri  geometric e continue 

proportionaleSfCogmto  logarubmo  primi  & ficun- 
di  ■,  reltquorum  dart  logarithms . 433 


11.  Si  demur  quote  unique  numeri  geometrice  continul 

proportionates  cognito  logarubmo  primi  crattmi 
& numero  mtrvaHorum  affgnare  logantbmos 
re  liquor  urn.  ^.33 

• Ds  Logarithmis  communibus. 

12.  Omhiurti  numerorum  in  proportion  decupla  pro - 

ecdtnttum, logarithms  jjjign.tr e.  ibid. 

13.  Inter  unit  Mem  & denar  non  , quot  v ohm  is  media 

proportionals  a invemre.  434 

14.  Primus  modus  inv eniendi  logarttbmum  numero  da- 

to  reffondentem.  435 

iy.  Si  aliquis  Humerus  minor  l marts , & major  unsta- 
te in  denomwatore  fua  fathoms  15  c ypbrat  ba- 
btat , antequam  numerator  alsquam  lube.it , & 
bujus  numeri  radix  quadrata  extrahatur  duo 
qupd  numerator  fiaUtoms  bujus  prum  numeri j 
duplus  erit  numerator is  fractions  radios  fiu , 
dempta  utrmque  fua  annate.  4 }6 

1(5.  Numerorum  mediation  proportiomtlium  inter  de- 
nar turn  & unuatem  logartthmos  ajftgnare.  ibid. 

17.  C ujufiumque  numeri  prim  logqritbmum  invemre. 

+37- 

18.  Numeri  primi  paulo  majoris  logariibmum  invenire. 

ibid. 

19.  Inrentis  numerorum  prsmorum  logarithmis : inve- 

mre numerorum  compofitorum  logantbmos . ibid. 
Ufus  logarithmornm.  ibid. 

20.  Datt  numert  abfbluts  logaritbmnm  reperire.  ibid, 
ai.  D.tro  logarubmo  numeuon  refpondentem  ajjignare. 

438/ 

22.  Cujufiutnque  numeri  d.ui  radueni  quadratam , cu- 

bic am  , aut  (ujufiumque  pot  ejl. ms  invemre.  439 

23.  Vfus  tabularum  logarithmic  arum  reffondennum 

arcubus  qua  Jr  antis.  ibid. 

24.  Vfus  logarubmorum.  440 

2f.  Datis  tubus  tinmens , quartum  proportsonalem  in- 

venire  in  ratsone  inverfa.  ibid. 

16,  Datis  tubus  matter ts  quartum  proportsonalem  in- 

vemre in  ration duplscata  ilhus , qua  efl  prims 
ad  ficundum.  ibid. 

17.  later  dares  num eras  quotcuntquc  inedios  proportio- 

nates invemre.  441 

28.  Vfus  ultima  tabula.  ibid. 

29.  Numeri  mtegri  cum  fiachoite  adbartnte  logaritls- 

mum  invemre.  ibid. 

Facilior  conitru&io  Canons  logarithmorunlj 
finubus  1 tangentibus  > & fecantibus  ref- 

pimdcntium.  ^41 

30.  Invenire  lag.tritbmum  fiachoms  propria  dkle. 

ibid. 

31.  Vt  dmidium  finus  tonus  ad  finum  dimidii  arcus > 

ita  finus  compliments  ipfius  dmidis  ad  finum  to- 
nus arcus.  ibid* 

32.  Canoncm  log.tritbmicum  tangent  turn  confruere , 

ibid, 

33.  Canoncm  logarithmicum  JecantiuM  conftruertt 

ibid. 

Pro  finubus  verfis.  ibid. 

34.  Sub  ten  fit  eft  media  propor tionalis  inter  dime- 

trum  > & finum  verfitm.  443 

Dc  logarithmis  1 Ncpero  tradicis.  ibid . 

35.  De  linej  logarithmic  a.  ibid. 

3<5.  Explicate  logarubmorum  propofitorum  a Nepero . 

44+ 

37.  Logantbmus  cujufiumque  finus  major  eft  exceffu 

fin  si  totius  fiupra  tilum  , & minor  efl  exctffu  , 
quo  tertia  proportionalis  bait  finui  , & finui 
toti , fitperat  finum  totum.  445 

38.  Cujufitbtt  finus  txbibere.  terminos  logaruh- 

5 iij  micas. 
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uncos , feu  numroi  inn a quos  pofttus  fit  ejm  lo- 
g.nitbmus.  445 

39.  Sinus  torus  ad  diffnentiam  loganthmorum  finuum 

major  rationtm  habct , quant  minor  fintu  ad  dif- 
fer mt  urn  finuum , & mum tm  qu'am  major  firms. 
44  ^ 

40.  Summit  ninjorum  quam  999700 .logarithms  exhi- 
bit. ibid. 

41.  Cotmnuare  100  numeros  in  proper  none  geomttrt- 

ta , qua  til  niter  finum  rotum , & fiiiutn  to  mi - 
norm  mutate  t taupe  9999999.  447 

4:.  C ontmuare  qumquaginta  numeros , tn  proportioned 
qua  esl  10000000  ad  9999900.  ibid. 

43.  Com  mu  art  numeros  2 in  proport  tone  qua  eft  fi- 
rms tonus  10000000  ad  numerum  9995000. 
ibid. 

44.  Confiruere  viginti  mum  faicm  in  proportme  fi- 

nus tonus  ad  numerum  H , in  quilus  nsimeri  pra - 
ttdentt  propo fit  tone  invent t , prmutm  locum  ouu- 
pent.  448 

45*  Ufin  loganthmorum  Keperi.  ibid. 

46.  Vfus  nomiulii  loganthmorum  m Arithmetics!. 
44-9 

Propofitis  quotcumquc  continue  proportion!- 
libtis  gcomctricc  , inter  datos  quemlibet 
c jufdnn  feiici  invenirc.  ibid. 

Canon  finuum  , tangent  ium  , & (ecantium; 
item  logarithmoium  finuum  , & ungen- 
tium.  45 1 
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TRIG  ON  O M#E  T R l y£ 
LIBER  III. 

Rdblutio  triangulorum  rc&ilineorum- 

Prop.  I.  IX  triangulis  rtClihneis  miiverfis  , later  a 
1 fimt  propomonalu  frmtbut  angulorum 
oppofitorum.  52s 

, 2.  In  trungults  reilangulu  ita  eft  unum  lam  ad 
alunLur  finus  toms  ad  tangent?  align! t adj.uentts. 

Kent  ita  eft  unum  lotus  ad  hypothenufan , ut  firms 
torus  ad  ft  cant  cm  tjuflem . ibid. 

3.  in  rriangulis  rcclangulis  unum  cm  medium  pro- 

portionate eft  inter  aggregatum , & different um 
reltquorum  later  um.  523 

4.  In  rrungnlis  rcthlmeu  ut  fumma  diiorum  laterum 

ad  diffnentiam  eorrnn  y i/a  tangens  femtfummx 
angulorum  oppofitorum  ad  tangemem  Jbfiidiffe - 
rentu  corum.  ibid. 

q.  St  in  tnangulo  ducatur  ad  maximum  lotus  per - 
pendsiularu  ab  angulo  oppofito  , ita  trtt  majiu 
lotus  ad  fitmmam  reltquorum , ut  differentia  10- 
rundem  ad  diffnentiam  figment  or  um  , tjuflem 
maxims  latent.  524 

6.  Si  tangenrts  duoruni  annum  finubus  altorum  ar- 

emtm  y out  angulorum  proportionals  futrtnty 
fttuu  fumma  & finus  differentia  prnnormn  ar - 
euum , tangent  thus  fimiftmtma  & Jenudiffncmia 
fitundormn proportionates  j|,jd. 

7.  L nfhm  tom  ad  finum  complements  altiujus  an - 
guli  in  tnangulo  , tta  duplum  reclangulum  fub 
later, bus  t aUm  angulmn  comprehendtmibus , ad 
diffnentiam  quadratotum  corum  laterum > & 
quadrat l latcru  oppofiri . 

8.  In  tnangulo  tta  eftfhms  torus  ad  finum  anguli] 

ut  unum  lotus  talent  unguium  ioniprebendens  ad 
perpend, cularcm  duitam  ab  angulo  adjacente , ad 

aliudlatui . 


9.  Ut  finus  totus  ad  tangemem  femianguli  vtrtkalui 

ita  reclangulum , fub  fern, fumma  laterum,  & fub 
exceffu  femifumma  fnpra  latus  oppofitum  ail  are  am 
tnanguh.  ibid. 

10.  Area  rruugutt  media  proportional is  eft  inter  re- 

i Unguium  (omprebenfum  fub  femifumma  late- 
rum , & fub  differentia  unsus , & rellangulum 
(omprebenfum  fub  different  its  aliorit  laterum.  <ji6 

11.  Datis  1 ruribus  tnanguh  reclanguli  angulos  inve- 

mre.  527 

12.  Dato  aurey&  baft  nianguli  rclfanguhyinvenire  ,m- 

gulos.  ibid, 

13.  Dato  unoycrure  & angulo  olltquo  nianguli  redan- 

guh  y inrenirr  crus  alterum.  ibid. 

*4*  Dato  angulo  obi, quo  y & brpothemfl  tnanguh  re- 
Hanguli , ittmure  trus  quodltbet.  ibid. 

15.  In  tnangulo  re/langstlo , data  baft  & uno  crure  , 

iuvemre  ahud  crus.  528 

16.  Dato  angulo  obhquo  , & uno  crure  trunguii ; in- 

venire hypotbtnufam.  ibid. 

17.  Datis  erunbus  nianguli  redanguh  invenire  Inpo- 

thenufm.  ibid. 

De  triangulis  obliquangulis.  529 

ifi.  Datis  in  niangulo  quotumqtu  duobus  lateribusy  & 
angulo  uni  corum  oppofito\nn'cnnt  unguium  .titers 
oppofitum  y modo  ft  uno  unum  acutus , vcl  obtu- 
fus  fir.  s • ibid. 

19.  Cogmtis  duobus  tnanguh  lattribus , & angulo  ab 

ipfis  (omptebtnfly  reliquos  angulos  cognofiere.  ibid. 

20.  Cogmtis  tribus  tnanguh  lattribus  lognofiere  an- 

gulos. ibid. 

21.  In  omni  tnangulo  recTihneo , ut  recl.mgulum  fub 
femifumma  tnum  laterum  & fub  differentia  bafts 
ab  e a ad  quadratum  radii  , ita  rellangulum  fub 
differ ennu  t nirum  ab  cadent  femifumma  ad  qua- 
dratum  tangenrts  femianguli  verticalis.  531 

22.  Datis  duobus  latenbus , & angulo  uiit  eorum  op- 
pofito invenire  ahud  latus.  ibid. 

De  area  nianguli. 

23.  Dafis  duobus  nianguli  latenbus  cum  angulo  ab 

ipfis  comprehenfoanvemre  aream  tnanguh.  ibid. 

24.  Cogmtis  mbits  nianguli  Utertbus^artam  invenire, 

53* 

25*  Dans  tnanguh  duobus  angiitis , & uno  latere , ejus 
aream  inventre.  ibid. 
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TRIGONOMETRIC 
LIBER  IV. 

Ifagogicus  ad  folvcnda  m'angula  (phxrica. 

Prop.  I.  ex  Pu,l^°  quod  circuit  point  non  fit  (fi- 
«3  re  cinuhis  iUe  fit  maximtts , fire  non  ) 
pluwni  cadant  arcus  maximorum  circulorum  in 
ejus  uratmferentiam,maximus  eft  qui  per  pclum 
n unfit , & r cl t quits  minimus : maxim  vuiniores 
major esfunt : fuientque  ex  parte  maxsmi  cum 
prion  arculo  angulum  obtufum.  535 

2.  Duo  qnxhbet  trunguii  latera  flhertn,  reliquofitnt 

majora.  534 

3.  In  a Jpb.ii  ici  nianguli  latera , circulo  fiunt  minor  a. 

ibid. 

4.  Si  duo  niangula  fpbarica  babe  ant  duo  latera  fin- 

gulattm  aquahay&  angulos  its  comprehends  aqua- 
les\  bafet  quoque  & reliquos  angulos  finguLuim 
aquales  habdunt.  ij>  ‘i- 

5.  In  triangulis  Jpbancts  ijbftehbtu  , anguli  fupr'a  & 

infra  bafin  aquales  funt.  ibid. 

6.  Triangulum 
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6,  Triangulum  (ph  trie  urn,  cujus  anguh  ad,  bafin  aqua- 
les funt , tjl  ififieUs.  537 

7*  Si  duo  triangul 4 flhanca  fingult  Liter 4 fingults 
aqnalta  b.wuennt  j ungules  quoque  aqi ules  ha- 
Ubunt . ibid. 

S.  Ail  datum  punfhm  circuit  maxunt  t confhtuerC 
angulum  date  aqualem.  ibid. 

5>.  In  tuangnloflhxuco  major  anguine  , major  1 an- 
gttlo  (abundant.  ib  id . 

*0.  St  triangulum  duo  Lutra , fingula  fingultt  aqua- 
ha  hal  e at  latenbus  alters* , angulum  veto  us 
(omentum  nujerem  : bafin  quoqsu  bafi  majorem 
habebit.  Et  vutfitm  fi  bafin  bafi  majorem  habeaty 
angulum  qttoque  majorem  habebit.  ibid. 

11,  Si  duo  later  a tn.mgult  flharui  fim  atpualufc- 
mictrculo  , & bafis  producat itr , tut  angulns 
exttrnus  memo  aqualis  , & anguh  fupra 
bafin  tquales  duobus  rcllu  \ fi  fim  majora,  ex- 
tern* memo  major  erir , e~  anguh  fupra  bafin 
minor es  duobus  rcllu , fi  fint  minora  (ant  arm  So, 
extern*  interne  m.rjor  nit  , & anguh  fupra 
bafin  majores  duobus  reclis. 

Et  xittffm  fi  anguhu  extern ui  interna  , & oppofito 
aquahs  fuent , out  anguh  fupra  bafin  aquales 
duobus  relhs , lot  era  duo  aquaha  eruut  fanurr- 

(U/O  , &(. 

II.  In  triangulu  flbaruis  lfofcehbui  , fi  later  a fint 
quadr antes  , anguh  ad  bafin  re  fir  eruut ; fi 
tn.tjorcs  quadrant e , obtufi:  fi  minor es , acutt ; 
& vhijfim.  ibid. 

13.  Cujufiumqfie  triangnh  Jpharhiy  omnes  anguh  duo- 
bus mlu  fum  majores  y & fix  recks  mmores . 
533 * 5 6 7 8- 

*4*  Si  duo  triangula  fllurua  habe.uit  duos  angulos 
fingtllarm  aquales  turn  angulo  adjacente , ilia 
etunt  ommnb  aquaha . ibid. 

68ff?  3- 

TRIGONO  M ETRI£ 

L I B E R V. 

De  rc/olutionc  tnangulorum  fphxricorum 
rcctangulorum. 

Prop.  I.  | N*  triangulii  flluruit  umverfis , finus  it - 
I terum  fum  finubut  angulorum  oppo - 
fitorum  proportionates . ibid. 

*.  in  tnanguhs  rtftangulu , ita  efi  finus  torus  ad  fi- 
num  lateru  adjacenris  angulo  redo  , nt  tan- 
gtns  anguh  ad  tangentem  lateru  & oppofiti, 

3.  Si  duo  rrunguli  flhcrui  later. 1 continue},  tur , fiel 
.thud  triangulum  tandem  bafin , & angulum  ba- 
fi oppofirum  h,ibens  , utcrafque  partes  pnorum 
fupplementa  gd  femur  alum.  ^39 

4-  Si  producatur  (rut  trtanguli  reflanguli  ufqut  asl 
polos  alrcritit  (rum  \ fit  aliud  triangulum , com- 
mune Labe  ns  lotus , & reliquas  partes  out  aqua- 
les parttbus  pnccdentis , out  earum  fupplementa 
ad  feintcirculum  out  complement  a ad  angulum 
re&ttm.  ‘ibid. 

5.  In  triangula  reflangulu  , crura  funt  tjiu  affechomi 

at  anguh  ipfi  oppofiti.  ibid. 

6.  Triangula  (phsrica  omnes  angulos  fingiBatim  aqua- 

les haleru u,  latira  quoque  haient  aquaha.  540 

7.  rofflmr  duo  triangula  habere  duos  angulos  fingtHa- 

tmi  aquales  , & lotus  aquahbus  angulo  oppofi- 
t urn  a quale,  & efe  maqualu.  541 

8.  Triangula  reclaitgula  habentia  angulum  obltqunm 


vpuUnfon  <s  tynUtufm,  fijy 

T*"-  ibid. 

f.  In  rriMgulu  rtchnytlii  llgmtc  mg:, In  .}%».,  & 
trure  ipfi  adj.uentCy  dare  ahum  angulun:  541 

10.  Data  angulo  obhquo , & latere  ipfi  oppofito,  nsrc 

rure  ahum  angulum  , niodo  vel  ejus  ficucs  cogno- 
fiatnry  xclfpeues  latent  ipfi  oppofiti,  vel  an  'bafis 
fit  quadransyout  Mjjor-,vel  minor  quadrante. ibid. 

11.  Data  hypothermia,  & mo  erttrey  tnnnire  angulum 

pridUlo  iruti  oppofirum.  ibid. 

12.  Cognitts  (Turibus  , (ognoficre  quemhbet  angulum 

obhquum. 

13.  Data  bafi , & .crure , cogno/cert  angulum  ab  ipfis 

(omprtbenfim.  ibid. 

14.  Data  bafiy  & uno  angulo  mvenirt  aiium  angulum . 

ibid 

15.  Data  bafi , & angulo  obhquo , lotus  ipfi  oppofirum 

wvemre. 

16.  Data  bafiy&  uno  latere  altud  latus  invenirc.  ibid.  ' 
17*  Cogntus  omnibus  angulis , cognofiere  latus , angu- 

lum  rtilum  comprthendens.  ibij. 

18.  Csgmto  angulo  obhquo , & latere  adjaientt , dare 

tqtus  oppofirum . ibid. 

19.  Cogiuro  mire , & angulo  obhquo  ipfi  oppofito  \ co- 

gnofure  altud  (rus.rnod'o  fuatur  ejus  flutes, vel  (pe- 
des anguh  altermtyvtl  flectes  hypotbenuft.  ibid. 

20.  Data  bafi,  & angulo  obhquo  , invent  re  latus  data 
angulo  adjacent. 

*!•  Cognitts  anguhs , cognofiert  bafin . ibid. 

22.  IXttis  cruribus , tnnntre  bafin.  ibid.  J 

23.  Data  c rure  6-  angulo  ipfi  oppftojiabere  hvpothe- 

nufam , modo  fitatur  flu  tes  (jus , vel  (feats  al- 
terms  lateru , out  anguh. 

24.  Dato  aure,  & angulo  obhquo  ipfi  adjacente,  cog- 

nofters  bafin  ibid. 

25.  Otiine  triangulum  reel  angulum  cu jus  duo  later  a 

funt  quadrante  major  a,  & - (onfiquettter  duo  an- 
guh obtufi  y rcfolvi  potefi  per  tt  unguium  red  un- 
guium y ettjus  later  a t runt  minora  quadran- 
tty  & anguh  acutt.  ibid. 

z6.  In  triangulu  quadrantaldns  , ex  trtbtu  p.trttbus 
( oilmans, ur  finus  torn  ad  tangentem  untut  ex- 
trema , ita  tangem  ahertus  extrema  ad  fintim 


intermedia. 


547 


27.  In  quadrant ahbus  triangulu  fimphdbus , efi  ut  Ji- 
ms torus  ad finum  complement!  nntus  oppofitrntx 
fitm  complement t alterius  oppofitt  ad  juram  in- 
termedia. ibij. 

TRIGONOMETRIC 
LIBER  VI. 

Dc  rcfolutionc  triangulorum  Iphxricorum 
ooliqaaogttlptuin. 

Pnor.I.  J.V  quKumqni irunyit.  jpbtntt , 

* h ad  bafin  fuerint  affiihonis  tjufdem , 
ferptndicularu  ah  angulo  oppofito  dull  a , Ultra 
triangulum  coder  \ fi  diver  fa , extra.  548 

2.  Si  trianguhs  crura  fint  afechonis  ejufdem  , arcus 

quadrant  ab  angulo  ad  latus  oppofirum  duflus, 
(adit  extra ; fi  dtverfa,  mtra  triangulum.  549 

3.  Tit  anguh  flhtrui  acuianguh  quodhie:  latus  qu.t- 

drante  minus  til.  ibid. 

4.  Truugnli  cujtu  om.ua  latent  funt  quadrante  ma- 

jora,  vel  umim  quadrant , aha  major  a quadran- 
te  -y  otimes  anguh  obtufi  funt.  ' ibid.  ' 

5*  Si  duo  triangula  h.dcant  duos  angulos  fingdiattm 
squaltty 
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a males,  unumqut  latus  angulo  equal!  oppojitum 
aquale  , rebqnum  .liters  angulo  squab  oppojitum 
ejuflem  affeibonis,non  tamen  quadrant  j f runt 
triangula  omm  modo  squab*.  55° 

6.  Fa  triangula  finu  onnumodb  aquali* , qua  union 

angulum  xqualcm  babent,  twa  turn  latertbus  cir- 
ca ahum  unguium,  mode  terms  angulus  in  uni- 
que fit  affeebonis  tjufdem , non  tamen  rc8i.  ibid. 

7.  In  rnatiguhs  obbquangulu  dermfia  perpendicular i, 

tu  etunt  mipmi  firm  figmentorum  bafis, ui  tan • 
genres  angulorum  bafi  adjacent  turn  reaprocc.  551 

8.  In  triangula  obhquangulis  dnwjfa  perpendiculars, 

tangentes  figment  cram  bafis  proportionates  funt 
tangent  thus  parttum  .tnguh  vet  main.  ibid. 
j>.  In  obbquangttbs  dcmtffa  perpendicular!, it  a funt  fi- 
rms cornplemcntorum  parttum  angub  vertically 
finer  tangentes  cowplcmentorum  laterum.  ibid. 

10.  In  obliquanguks  damp' a perpendtculari,  it  a funt  fi- 

rms lomplrmcnrorum  laterum  j ut  finus  comple- 
ment or um  figmenrorum  bafis.  55s 

11.  In  olliquanguhs  demtfid  pnpenduulart , it  a funt 

rccipme  tangentes  laterum , ut  firms  complemcn- 
torum  angulorum  verticalittm.  > ibid. 

12.  In  cbliquanguhs  d mafia  perpeiidicul.ni,erunr  finus 

angulorum  venicahum  finubus  complenuntorum 
angulorum  ad  bafin  proportionates.  ibid . 

13.  In  nianguhs ffbtrtcis , it  a efi  r ell  unguium  fitb  fi- 

nubus crurum , ad  quadrat  um  radii  ■,  ut  differen- 
tia inter  finum  verfum  bafis, & finum  verfimt  dif- 
ferentia irHrumyad finum  verfum  angub  verticabs. 
ibid. 

Lemma  I.  It  a efi  finus  totus  , ad  finum  fimifumnu 
d u or  tins  annum  , ut  finus  finudifferentu  eontm , 
ad  JmtJfim  differentia  finuum  ver forum.  553 

14.  In  twin/  trungulo,  ita  efi  rcllangulum fiib  finubus 

eruriim  ad  quadratum  radii , ut  rtclangulum  fub 
finu  ftmifumma  bafis,&  differentia  crurum,&  fub 
finu  Jemidrffrrentt*  bafis, & differentia  crutum,ad 
quadra  turn  finus  dmudu  angub  verticabs.  534 
13.  hi  omm  trungnlo , tta  efi  red  unguium  fub  finubus 
cm  rum  ad  quadr  arum  radii ; ut  redangulum  fub 
finubus  aifferennarum  crurum  a fimifumnu  om- 
nium laterum  ad  quadratum  finus  sbnudu  angub 
verticabs.  ibid. 

Lemma  II.  l/t  quadratum  finus  aluujus  arcus  ad 
redangulum  fub  finu  fimifitmma,  & finu  finudif- 
f a asset  altorum  duorum  arcuum , tta  finus  Vtr- 
fits  arcus  dupb  ilhus  pram  ad  different  urn  Jin  is  um 
verforum  pefienorum  arcuum.  555 

1 6.  In  omm  trungulo  differentia  finuum  verfirum  ba- 

fis, 6 different u crurumjadem  efi  cum  differen- 
tia finuum  verfirum  bafis  , & funtma  crurum 
trianguli  coalter  n't . ibid. 

17.  In  omm  trungulo  ut  redangulum  fub  finubus  cru- 

rum ad  quadratum  radii,tta  redangulum  fub  finu 
’ rdhnidix  finum  e laterum  omnium,  & fub  finu  dif- 

fer entu  bafis  a ferns fummd  e .idem  , ad  quadra- 
• turn  finis  dmudu  angub,  qui  fit  comp lanentum 
angub  vntualu  ad  duos  redos,  vel  quod  idem  efi 
- ad  quadratum  finis  umus  arcus,  qui  Jit  coniple- 

- ■-J’l-  mcmiim  dmudu  angub  verticabs.  5 56 

*8.  •£»  iff  triangulo  duo  crura  adaquenr  quad  rant  cm , 
ita  erit  dmudius  finus  aggregati , ex  minor  1 (ra- 
re & complement  majons , ad  differenriam  qua 
efi  inter  finum  rahs  aggregati  & Jinum  comple- 
ment! bafis , ut  finus  lotus  ad  finum  verfum  an - 
gnh  verticabt. 

up.  Si  duo  tn. tnguh  crura  major  a fuennt  quadrante, 
etit  dimidia  funtma  finis  exceffus  corum  fupra 
quadrantem , c " finus  aggregati  ex  intnori  crure, 


& tomplemento  majoris  ad  differenfum , qua  efi 
inter  finum  hujufinodi  aggregati, C"  finum  comple- 
ment! bafis,  ut  j'mus  torn  ad  finum  verum  angub 
verticabs.  ibid. 

20.  St  rrianguh  duo  crura  fint  minora  quads antc,*bl*- 
* to  fimi  defied  its,*  finu  aggregati  ex  turnon  crure , 
& complctnento  m.tjons  , erit  dhnidium  rehqui 
ad  differenriam  inter  finum  ilhus  aggregati , & 
finum  complement 1 bafis , ut  finus  torui  ad  finum 
verfum  angub  verticals/.  558 

41.  Propofito  quobbet  in  ffktra  trungulo , datur  aliud 

triattgulum  „ cuius  fingula  later a priori 1 angub 
aquaita  funt , & vitiffOn,  mntato  tamen  maxtmo 
angttlo  in  (icuni  fupplementum  ad  duos  rrtfw.ibid. 

42.  D.Uis  dutbus  tn, tnguh  obhquanguit  angulu , um 

cunt  latere  inter pofito,ahum  angulu  rcpenre.^9 

43.  Dans  duo!  us  later  tuns,  & angulo  um  eorum  oppoji- 

to, angulum  ab  ipfis  comprebenfum  invemre.  ibid. 
24.  Darts  duobus  angulu, & latere  um  eorum  oppofito, 
terrtum  unguium  invemre , modo  fciatur  cujus  fit 
affcdtonit,  vel  cujut  fit  affuhonis  I at  us  alien  an- 
gulo data  oppojitum.  ibid. 

45.  Cegmtis  duobus  latertbus,  & angulo  ab  ipfis  com- 
prehcnJo,ahum  quemcnmqut  angulu  tnveiure.^60 
26.  Cogtutis  m trungulo  duobus  latertbus , & angub 
uni  eorum  oppofito  , cognofiert  angulum  altcri 
later  1 cogmto  oppojitum , cujus  J/'cctes  lognojcitur m 
ibid. 

47.  Cogmrn  duobus  Mgulis , & latere  um  eorum  op- 

pofito , latus  alters  angulo  cogmto  oppojitum,  ffe- 
itc  tamen  pracogmtum  menire . ibid. 

48.  Cogmtts  mbits  trunguh Jpbarm  latertbus,  quem- 

hbet  angulum  repernc.  561 

4 p.  Data  trianguli  tubus  latertbus, cognofitre  cujus  af- 
fetbonis  fit  angulus  quilibet.  563 

30.  Data  omnibus  trianguli  Jfbcnci  angulu , invemre 

later  a.  ibid. 

31.  Cogmtts  duobus  trianguli  ffbarui  latertbus , & an- 

gulo ab  ipfis  comprtbenJS , inrcntrc  bafin.  ibid, 

3 2.  Cogmtts  duobus  angulu , & latere  um  eorum  oppo- 

fito , invemre  lotus  adjacent  duobus  angulu  cog- 
mns , modo  vel  cognofcatur  cjus  ffeaes  vel  Jftenes 
alterius  later u mtognuu  ibid. 

33.  Cogmtts  duobus  lata  thus,  & angulo  uni  eorum  op- 

pofito , cognofitre  ter  hum  latus.  • 564 

34.  Cogtutis  duobus  angub i , & latere  unique  adja- 

cente,  aliud  latus  invemre.  ibid. 

35.  Mubipbcarionem  & dtvifionem  evil  are  ; quande 

prime  loco  efi  radius , fecundo  & tertio  efi  finus , 
ibid. 

3 6.  Si  finus  totus  fit  in  primo , fecundo  & tertio  loco , 

d it  fitment  er  it  are.  5651 

37.  Si  pit  mo  loco  fit  finus , & nulhbi  radius , dtvifionem 

in  duplicem  muhtpheattonm  conrertere.  ibid# 

38.  Si  primo  bio  fit  finus  totus  , & fecundo , & tertio 

partim  fee  antes,  partim  finusatur  t*ngcmcs,quar - 
turn  proportionaiem  invemre  per  profiapbarefin. 
ibid. 

PRAXIS  TRIGONOMETRIC. 
LIBER  VII. 

Prop.  I.  maximl  edjpttc*  obluputate , fo- 

L/  bjque  dijlantta  a proximo  aqtuno- 
flio,  ejus  decltnationem  repeme.  566 

4.  Datu  declmaotone  Jblis,&  obbquuate  ecljptica,  in- 
vemre cjus  locum  in  rjoduco  , feu  dijlantiam  b 

proximo  aqumtho . ibid. 

3.  CquirS'  mlButi-M  nljptiu  ~'*l 
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& difiantu  jolts  a proximo  aqutnocho,  ejus  aficn* 
fionctn  redam  tnvaure.  • 5<>7 

4.  Darts  maxima  dedinatione  edjprica  , & join  de- 

chnatione  , inventre  ejus  afienfmem  rtdam. 
ibid.  , 

5.  Dafit  maxima  eclyptica  obhquirate  , & difiantia 

jolts  a proximo  aqutno3w,invcmre  angulum  eclj- 
ptica  cum  meuduno.  ibid, 

d.  Darts  maxima  obltquttare  eclyptica , & dtchnafta- 
nc  folk  , invemrc  angulum  eclyptica  cum  men - 
dtano.  ' ibid. 

7 . Darts  dedinatione  folk , elevattone  poli , folk  am- 
plitudmem  onivam  aut  occtduam  invenne.  ibid. 

8.  Dark  da ! ni.it tone  join , & elevattone  poll  , tnve- 

mre dtfferenriam  afienfionalem.  568 

p.  Dans  dedinatione  folk  & elevattone  poll,  inreiure 
horam  ortits,  & ol  casus.  ibid. 

10.  Dark  elevattone  poli , & bora  ortiis , aut  occasus, 

tnvemre  dedtnattonem  & diem , qua  oritur  aut 
occidit  tali  bora.  ibid. 

11.  Data  dedinatione  folk  , elevattone  poli , & bora 

diet,  folu  eleratunem  fupra  houiasnialem  rtpe- 
rire . ibid. 


12.  Dato  vewcali  folk,  ejus  dechnaftoM  & bora , inveZ 

at  re  altstudiuem.  ibid. 

IJ.  Datts  dedinatione  , altnudtnt , & azimuth  folk , 
tnvemre  hor.tm  diet.  5 69 

14.  Data  elevattone  poli , 'dedinatione  & alrirudtni 

filtsyboram  diet  mvertire.  ibid. 

if.  Data  elevattone  folk , dedinatione  & alt  it  tt  dine 
poll,  tnvemre  folu  aumutbum.  ibid. 

16.  Darts  alntudine,&  dedinatione  folk  una  turn  aid- 
mu  tin  , invenire  boram.  ibid. 

17  Darts  alntudine  folk  aut  fella  una  cum  ejus  aia- 
mutbo,  & dedm.it tone , invemre  tlevationem  poll, 
ibid. 

18.  Datts  dedinatione  folk  , elevattone  poli , & angulo 
aiamutbalt,  invemre  boram.  570 

ip.  Data  elevarione  poll  & bora  , feu  folk  difiantu  a 
meuduno  , invenne  arcum  borunntv  compre - 
benfurn  inter  merulianum  , & circulum  bora- 
ritm  folu.  ibid. 

20.  DarJ  fella  latitudme  & longirudme , invenne  ejsu 

‘ afenfionem  red  am  decimal  to, tan.  ibid. 

21.  Datts  longitudimbus , & latitudintbus  dttarttm  ftcb 

lor  urn , invenne  ear  urn  dtf ant  tarn.  ibid. 


TRAC  TAT  US  VI. 

ALGEBRA. 
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ALGEBRA 
L 1 B E R I. 

Ad  xquationcm  Algebritam,  Ifagogicuj 

Pnop.  I-  I ttumenu  fitpfum  multipltut , pro - 
duehmque  tterum  mulnplutt  & 
ex  ea  multiplication  or  turn  multi  pi  net , & it  a 
couf'juenrrr , ortetnr  fries  continue  propormna - 
hum  in  ea  r. atone  , qua  ef  umtatu  ad  prirnum 
numerum.  572 

4.  Denommatio  numerorum  c off  corum.  ibid. 

3.  F-xpor.entes  tyaneroruni  cofjicorum.  573 

4.  Numeral  to  numerorum  cofficorum.  574 

5.  Numaatio  ffedofa.  575 

6.  Add: to  numerorum  cofficorum.  5 76 

7.  SubtraP.io  numerorum  cofficorum.  5 77 

8.  Exanuna  atilt  stouts  & fubtr  admit.  578 

9.  MnhiplicMio  numerorum  cofficorum.  ibid. 

10..'  numerorum  cofficorum.  580 

u.  De  Jradtonum  cofficorum  numeration.  582 

12.  Abbreviated  fradtonum  cojfnarum.  ibid. 

13.  Rcdudio  mtnuttarum  cofficorum  ad  enndem  deno- 

nunatdrem.  583 

14.  Addttto  & fubtradto  fadionum  coffuarunt . 

5H 

if.  Mulnplscatio  & drvtfto  minutiarum  cofficarnm. 
* ibid. 

id.  Data  nivtutia  partem  , aut  partes  qitafumqste 

methodo  compendia a tidem  addtre.  585 

17.  Quafc unique  partes  a dato  numero  coffico  compen- 

dtosa  methodo  fnbtrahert.  ibid. 

18.  Art  if 1 turn  Keguta  Algebra.  ibid, 

ip.  Amttbefis.  586 

Tom.  I. 


10.  lUpobtbafmus. 

21.  ifomeru.  ibid. 

22.  Parabohfmu.  58$ 

13.  Au.tlogtfmus.  1 ibid. 

24.  Aquatto  potefatk  cum  numero  abjbluto.  589 


ALGEBRA 

LIBERIE 

Praeceptorum  ufus  [am  methodo  com- 
muni,  quam Ipeciofa. 

Prop.  I.  VT Umerum  propofitum  100  , divider e 'in 
LN  duos  partes, qua  inter  fe  multiphcata 
producant  numerum  dauplum  quadrat 1 mmork 
partk.  5po 

2.  Duos  numeros  reperht  in  proportion  fextupla, quo- 

rum nujori  fi  addas  6 & mmort  4 fiat  primus 
ftcunds  quadraplus.  ibid. 

3.  invenne  numerum  qui  ad dirus  ad  90  , & ad  20 
fiuiat  numeros  m proportion  fextupla.  ibid. 

4.  Propofitum  numerum  140 , ita  fee  art , ut  major 

pars  fit  mtnoru  qutntupla  & tnfupcr  coniine  at  20. 
59» 

5.  Numeros  invemre  in  proportione feptupla , quorum 

differentia  fit  120.  ibid. 

6.  Numerum  tnvemre , a quo  fi  auferantur  20,  & 

80  r ehnquant ur  duo  mmen,in  proportione  mpla, 

ibid. 

7.  Invenne  numerum  qui  additus  ad  \ex,&  fubtr adm 

a po,  fact  at  furnmam  rcfidui  fubduplam.  ibid. 

8.  Numeros  invenne  qui  multiplscati  invuem,  nume- 

rum producant  fextuplum  corum  fumnu.  fp» 

6 ^.Numerum 
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2^  NttiHtrum  quemeumque  ul  ioo  , m duos  tutmeros 
pxrrtrt,  ut  ft  umtt  Mium  tint  dot , quotum  fit  10. 

ASf. 

lo.  Na>BfTum  quentvis  ut  n; » it.t  dtvutcrc  in  quttt- 
qitt  par  res , ut  ficundt  jit  prints.  dupla  & tnftt - 
per  contineat  z* 

Terri. t fecund a triplet  & tnfrper  tontine  at  3. 

Quarts  fit  dupla — 4- 

Quinta  fit  dupla  quarts — 13.  $2~_ 

it.  1 )««  numeros  reperire , quorum  differentia  fit 

CT  quadr.it  or  uni  differentia  14.4.,  major  quiitn  Ux 
* quadrat  uni  numert  4.  ibid. 

t;.  r>uos  numeros  reperire  in  proportionc  quiutupla, 
quorum  major  additus  ad  i£>  tandem  fitmmam 
efficiat  , ai  minor  addirtis  ad  55.  59? 

13.  Knmerum  quoin  unique  ut  78  , »f4  divider  e,ut  mi- 

nor pars  iontme.it  mum  detmarn  tertiam  ma - 
jurUt&  infuper  otlo  umutes.  ibid. 

14.  Duos  mtmtros  reperire  , qui  it  a ft  habc.au , ut 

pfoduiiu  ex  cor  urn  dttcla  , per  eorumdem  tfsffe- 
rtntum  dtvifi , quotient  fit  30.  ibid. 

15.  Swnerwn  tnvenwe , enjus  quadrat  tun  multipiua- 

rum  per  ia , zz:  effiaat  numcrum  qumrupltm 
(ubt  , ejttfdem  ntmnri.  ibid. 

16.  Sumer  urn  £2,  tta  divider e in  dim.  partes  ut  pro - 

dtiiins  r.v  puma  in  ik , fuperet  prodticium  ex  fi- 
at ud a in  10,6  um tat! bus.  ibid. 

17.  Knmerum  qurniciimqut  ut  90,  it  a divider  c.nt  par- 

tes cum  tpfi  fintm  proportion  Arithmetics,  ibid. 

18.  Iimitu  c numeros , 'qui  inter  fi  inulhplu.tu  prodn - 

cant  numcrum  decuplnm  mmoru  & triplum 
wsjoris.  594 

19.  Knmerum  quota  unique  ut  1:0,  dividers,  fi  fieri 

poteft , in  d numeros  aritbmetice  proportionates , 
qut  fi  lunar  to  exetdane.  594 

10,  Kumamn  qucmcumque  ut  no,  divider e in  decent 

partes  arithmctne  proportionates  fi  fieri  potefi, 
quorum  primus  fit  li.  ibid. 

2l*  Duos  numeros  mvemre  in  proporrione  trtpl.t , quo- 
rum majore  dticlo  in  £.  fi.it ' produHns  aecedens 
14-°  j unitatilms  produtlum  ex  minore  in  5. 
ibid. 

21*  Duos  numeros  in  qumtupla  rat  tone  invenire  , lit 
fumma  quadratormit  fit  dee upla  fumma  sutnie- 
rorum.  ibid. 

13.  Duos  numeros  reperire  in  rarione  quiutupla  , it.t  ut 
minor e fubtr  oil 0 ex  100  , rehquum  hah  at  ra- 
tionern  decuplam  ad  rcliquum  fubtrailo  tu.rjorc 
ex6s*  595 

1 1.  Reperire  tret  numero t m proportions  tripla  ton- 

tnma  , ns  ut  produiltts  ex  pnmo  in  ficuttdum  > 
term  fit  aqitaUt.  ‘ibid. 

25.  Datum  liiimertttn  100, in  rres  numeros  parriri , ut 
primus  turn  medio  fit  triplus  nliqui , ten  tin  cum 
' radio  fit  quadruple  prnni.  ibid. 

:u,  Ties  numeros  reperire , qut  ira  fi  hale.cnr,nt  futn- 
Ttta  prints  & ficuvit , fuperet  rertium  20  unit  a- 
tibttt , fi&ndi  & ter  tit  fumma  fuperet  primum 
3 3-  umtatibm , fumma  tew:  & prmu  fuperet 
jkuttdum  - v tmitatibin.  ibid. 

±2j  Tits  numer  os  reperire  tales  uc  fi  primus  ft  Hinder 
d&  fin  tert tain  partem , & faundus  tewo  quar- 
tern p"  partem  ^ & tertiut  pnmo  qumtam  fin 

fartem  fum  opiates.  rrf 

^ Kftmeru.it  tmaure,  qui  niultipfieans  duos  numeros 
ut  200  , & q effing  qttadratum  & rad  teem 
**  ibid. 
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ALGEBRA 
LIBER  ILL 

Prop.L  n Adtx  quadrat  j fumma  quadras  fimifi 
t\  fin  raduum  , & numert  abfiluti  vet 
* refidui  fubtrailo  numero  abfoluto  ex  quadrant 
finiijjU  radicum , aucla , vtl  mulftata  eademfi- 
mtjfi , exhibit  radteem  quadrat  am  aquatiomim 
qu.tdratti.trum.  59^ 

2*  Demonfhatur  puma  praxis  folvenda  aquation* 
qttadranea . 599  * 

3.  Denmfiratur  fiiunda  praxis  filvtndt  aquation w 

quadratic  a 19  6 R.  H-  ZL.  ibid  j 

4.  Demonllratnr  teitia  praxis  aquationis  quadratic  a 

12zbi&K.  zs.  ibid. 

£.  Jfc/Wm  Diophanti , expliiandt  aquationts  qua- 
ds.at  affeefi  fub  latere  & cdejficunte  59 
fi  zz:  175.  ^oo 

ftorirdjr  Praxis  Diophanti  m expheandis  aquaria - 
mbits  quadrat  is  4 — Ik  R.  ‘bid. 

2*  Trr/M  nurhodn < Diophanti  in  expheandis  aquatto- 
tul’us  quadratics , in  qtubiu  quadrat  ton  negatur 
de  radinbus  56  K. — 49ZZ192,  vel  49^156  R. 
600 

Praxis  redutenda  aquationis  quadratic*  ip.-r  10 
R.ZZ96  feu  19—96  — 10  R.  o°* 

2.  Praxu  reducenda  aquationis  quash atua  !£. 

8 JIZT425.  rf/ 19.^8  K,  -T-  425«  ib‘d* 
io.  Praxis  reducenda  aquationis  quadratic * 

Z^ioif.rf/ 19.  ~:2oR. — 75.  »bid. 

u.  Merhodiu  umverfdss  Stermi  in  reducendis  aqu  at  ia- 
mbus. ibid. 

iz.  JUt refligatio  Geometric.!  quadrat i aqualts  mmeru 
abfoluto  — ahquilnn  rad  tabus  ex  Nonto.  Hal 
n.  Jnvcfftgario  Geometrica  quadrati  aqualts  numero 
abfoluto  -+■  altqutbm  radicibm.  ‘bid. 

14.  mvejligatio  Geemetma  quadrats  aqualts  ahquibtn 

Tadhtbta — numero  abfiluto  ex  Nonio.  ibid. 

15.  Semiffu  radieis  quadrat a , aggrtgati  ex  quadruplo 

numert  abfiluti  y (ip  quadrato  numert  r adnum, 
vel  refidui  fubtrailo  quadruplo  eju/dem^aifiluts, 
ex  qiKtdraro  numert  raduum  , autla^asa  mulela- 
ta , numero  raduum  , efi  valor  unitu  radieis  in 
aqiutiombus  quadrat  ids. 

ib.  Aha  ontnes  aquattonrs.  ‘bid. 

17.  Ktdudio  aquationis  in  qua  qttadratum  afficittir  asl- 
junchone  plant  fubradict , & fub  coefficient e ad 
fimplutm  aqudttenm  quadraticam.  604. 
ift,  RtdnP.io  cuborutn  affcclorum  fub  quadrato  ad  cubes 
officios  fub  latere.  ibid. 

19.  Reduilto  cuborutu  fimul  affcclorum  fub  quadrato  & 

fub  latere, ad  allot  affedos  tantum  fub  latere.6oq  . 

20.  De  Radiabus  ficundis.  6nk 

21.  Numeratio  irrationalium.  ibid. 

12.  kcducho  raduum  fimpheium  ad  tandem  denomi- 
nations, 

23.  Si  Radices  tjuflcm  generis  in  fi  invieem  ducla  nu- 

mtrum  producant , bte  erit  radix  product  w ul- 
ttpluamne  potefiafuut  eartm  raduum. 

24.  Muitipluatio  <fi dmfia  raduum furdaritm.  ibid. 

25.  Addino  raduum  fimpltdmu . ^*2 

uL  Subtracho  raduum  furdarttm  fimpluium.  ^ 610 

27.  Addsth  mnnercruiH  nratwialtum  compofitorit.  cm 

28.  Suhracho  numero  mm  irrationalium  iompofitorum. 

ibid. 

29.  Sumerorum  irrationalium  compofitorum  multipli- 

cand. ‘bid. 

30.  Summon 
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jo.  Ntmrrmtm  rnationalnm  compofuorum  dirifio. 

6iz. 

31.  Onus , O'  numerate  radicum  umvcrfilmm , feu 

hgatonnm 

32.  Mulriphcatio  raduum  unsverfahum.  ibid. 

Rudi.ui/i  umverfthum  dcvtfio.  614. 

De  minutiss  numer or um  tnauonalium.  ibid. 

numer  is  (officii  matian.ihbus.  dtf 

De  aquanomlms,  qua  numeru  inationMibm  imph- 
cantur.  ibid. 

De  binqpiiis  , & apotomis.  did 

Fact. there  raduem  quadr  atom  ex  bmomio.  6x7 
Radix  quadrat*  different ix  quadratorum  bmomit 
aquahs  eft  differ  emu  quadratorum  figment  crum 
r adit  is.  ibid. 

40.  Demonftratur  educho  radios  ex  bmomio.  M 

41.  Datum  numer umft(*re  in  duos  partes , ut  produ- 

flus  ex  earum  multiplications  , fu  aqualis  nu- 
nttro  dato  non  exccdenti  quartern  partem  qua- 
ds an  numer  1 propofitt.  ibid. 

42.  Aha  methodm  inveniendi  radtctm  (ujujhbet  btno- 

mu.  6*9 


algebra 

LIBER  IV. 

Varia.  problemata  xquationum 
compoficarum. 

Prop.  L 1 Nvenire  duos  numer  os  quorum  differentia  fit 
* 6,&  cuborum  differentia  fit  504.  ibid. 

1.  Kiwi,  rum  10  dtndere  in  dua<  partes  , quarum  cu- 
bi  efuiant , funmarn  370  major em  quart a parte 
tubt  numer  1 10.  620 

3.  Kumerum  invemrc  qui  additus  ad  ifl.  effitat 

furnmam  a qualem  fuo  qu.tdr.ito.  ibid. 

4.  Kumerum  invemre,  cujus  quadr arum  addttum  nu- 

mero  14.0,  facial  ejufdem  qqtum.  ibid, 

f.  Kumerum  invemre  , cupu  tubus  additus  numer 0 
70a.  rjfiaat  ejufdem  quadr ato  cubum.  dll 
6.  Inverare  duos  numeros  , qui  effcunt  fumnam 

& tn  ft  multipluati  effcunt  loo.  ibid. 

2*  Kumerum  urvenire  cupu  qqtum  additum  numer 0 
US,  fiummam  effioat  quadrati  ejus  trigecuplam. 
ibid. 

Kumerum  tnvenire  cujus  qc.  additus  ad  1^9344, 
fit  tstbi  ejufdem  mdiecuplns.  dll 

9.  Kumeros  invemre , quorum  txceffus  d,  & produ- 
(lus  cx  eorum  multiplications  fit  710.  ibid, 
to.  Kumerum  invemre  , cujus  culms  junftus  quadrato 
cubo , efficiat  fumntam  4*60.  ibid. 

h.  Kumerum  invemre  , cujus  qdtum  mu  (datum  nume- 
ro  164^  fit  tttius  dec  upturn.  ibid. 

IU  Duos  numeros  invemre  quorum  quadr ata,  funmarn 
componant  lia , duplam  & fejquialteram  pro- 
duct ex  eorum  multiplications.  ibid. 

Ij.  Inventre  numerum  , qui  ahum  numernm  txcedat 
txibm  uniratibuf,&a  tertio  fiuperetur  uovem  uni - 
tattbus,qui  duo  ultimi  multipluati  133.  producant 
<>13 

14.  Kumerum  inverure, quem  alii  duo  fuperent  z & 2z 

unitJtibus  & produllui  eorum  multiplications  7± 
unitattbus  fuperet  iriplum  quadrati  pram  nu- 
meri.  ibid. 

15.  Invemre  numerum  cujus  quadruple  , cum  ejufdem 

quadrato  effciat  furnmam  400.  ibid. 

*6.  Duos  numeros  repairs , qui  inter  fe  multiplicati^e- 
nerent  78  & fumtna  quadratorum  facial  105.  ib, 
Tom.  L 


8. 


iZi  Datum  numerum  283,1a  tret  continue  proportion ad 
lei  parrin , quorum  medius  fit  7%^  debet  aura  a 
quadratum  ejus  non  effe  majus  quadrato  numeri 
r elicit  ,fubtrabendo7%  ex  283  , fiu  105  , hoc  eft 
ZL  debtt  effe  minor  mediate  numer t 283.  624 

iL  Datum  numerum  10 ahvidere  tn  duos  partes , quo- 
tum (ithfint  aquales  numer 0 370 , major  t quar- 
to p.trre  cubi  numeri  to*  6.14, 

l_2i  Numerum  jo_j  it*  dtvidsrt  in  duo,  ut  quadrat a to- 
tm  s&  par  t lie  fint  at  1 timer  ice  proper  tuiulu.  ib. 
1C.  Numaum  quemt  unique  ut  100 , extrema  & medii 
rations  fie, ire.  * dig 

1L  Datum  numerum  ut  50,  it a dividers  ut  quadratum 
majons  figment i rationem  habeat  tnplam  , ad 
quadratum  mineris.  ibid. 

1 lx  Kumerum  datum  30 , dividere  in  duos  numeros , 
quorum  radices  quadrat a ft  excedant  qumarto.  ib. 

13.  Invemre  numerum  , quern  quadratum  ejus  txcedat 

numero  sis*  ibid. 

14.  Invemre  numerum  quo  addin  ad  12  , fiat  fit  mm  a 

qHx  mulnphc.it a per  eumdem  effitat  numerum 
aqualem  numero  189.  ibid. 

if.  Kumerum  datum  ut  m , it*  in  duos  partes  ftcaret 
ut  mulriphcata  produitum  effcunt  , qui  duclus 
in  quadratum  numeri  20  , producat  14400. 
ibid. 

id.  Qusrenti  furnmam  pecuniarum  in  crumena  conten- 
tarum  , rtfpondi  ft  petunia  quam  habeo  adders- 
tur  dimtdium  , nuns  & quadr ans  & t ftnnma 
detraherltur  f primi  numeri , haberem  aureos 
600.  quantur  numerus  ameorum  in  crumena 
contentorum.  did. 

17.  Viator  finguhs  diebus  pnagr.it  to  million a , de- 
cern que  diebus  progreiluur  , aims  undectmo  die  il- 
ium ftquttur  per  fie  tens  in  diem  mtlh.iria  if,  qua- 
nt ur  intra  quot  diet  fu  primum  afficuturus.  ibid. 
28.  Interrogatus  de  lurra , rtftondu  dimidu  pars  ho- 
rarum  a media  node  , addita  tubus  quadr  anti* 
bus  hor.tr um  rtfiduarum  ad  nudum  nocietu  ft- 
quentem,  exbibet  boram  prxfcntem  j quantur  nu- 
merus horarum.  ibid. 

19.  Duo  viator  a proftfti  funt  ex  ctvttanbus  dtjjiris  ab 
1 nvicem  millianbus  140,  horum  units  finguhs  die- 
bus  ptrfictt  mtlharu  5L  alter  ve to  6 } quaruur, in* 
tra  quot  dies  fibt  oc currant.  ibid. 

30.  Erant  in  doho  20  men  fur  x vmi,  erat  valor  cufti/li - 

bet  menfurx  From  or  urn  u,  infunduur  aqua  do- 
nee & pretium  vim  remaneat  idem  valor  men- 
fur*  vim  it*  mtxti , fit  tantum  10  by  am  or  um, 
quantur  quot  fint  in  dolts  menfurx  vim  tra  mixti, 
617. 

31.  Qtadam  permutat  aureos  jd8  , & refipit  tundem 

numerum  4.  monetarum  drverfarum. 

* 7-  Ex  prim a,  aurto  aquiralent , 

lS.  Ex  fecund a,  tundem  aureum  effuunt , 

11.  Ex  tertia, 

lL  Ex  quart*.  Quantur  numerus  ftngularum  mo- 
net  arum.  ibid. 

31.  Mercator  emit  too  libras  ter  a aurtis  1 7,  vult  User** 
n aureos  t8^«  101, quantur  quot  libras  dare  de- 
beat  pro  uno  numero , fits  aurto.  ibid. 

33»  4$$  , nummos  it*  inter  ft  diviilunt , ut  quo - 

ties  primus  reaptt  1*  ft  Hindus  r caput  $,&  queues 
fecundns  jtciptt  4.,ternus  reapiat  5,  quxruur  quot 
nummos  unu/qui/ijue  babtat.  ibid. 

34  Ilerus  it  a cum  ftrro  paafiitur  ut  ft  laborer , det  tils 
menedem  2 afftum  \fi  otieturjnulcletur  5 iffdm, 
poft  30  dics,mbtl  debetur,  net  ettam  ipfi  debery 
quantur  quot  diebus  labor avtnt,  & quot  fume 
otiatus.  ibid. 

< *}  35.  Q^idant 
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Quid  Ain  dirts  babel  lAa  aureos  , ih  duplui  motif  - 
netjt  ftecte  , quorum  omnium  ftimma  eft  560, 
tut  net  a out  tin  una  eft  ~ aura , aha  <]**- 
rttur  quantum  bobcat  in  unaquaque.  ibid. 

l6.  Quidam  poupaibus  aogat  fingulu  ftpttnos  offer, 
& fupcrfunt  a 24  ■ fi  fingulu  d differ  9,  deeffcnr 
U,  quant  ur  Humerus  Um  pauper  urn  , quint  aft 
Jwm. 

|7.  Vina  10  panni  rubri  cum  4.  ulnit  panni  ntgn  ven- 
duntur  S8  auras  , & codcm  pretio  , i ulna 
panni  rubn  amt  4.  ulna  panni  nign  vaneunt 
auras  32,  quant ur  prctium  umus  ulna  ram  panni 
rubn , quam  mgri.  ibid. 

38.  Sunt  ih  cxcnuu  Germani  25000,  Hungan  efficiunt 
medium  partem  ram  Germanorum  , quum  Ira - 
lorum } Halt  oil. rv am  Germanorum  & Ilungaro- 
rum,  quantur  numcrut  Irulorum  & Hug.tr mum. 

ibid. 

££.  Duo  duces  quorum  utm  pauciores  babet  mihtes 
4-Q 1 <7 ■'/•</»  alter, urerquc  fun  miltttbus  difhrtbutt 
1 2 o, aureos, accuhtqne  ur  prions  ducts  nulites  fin- 
gult  haberent  5 aureos  ,plufqu'am  mihres poftaio- 
r is, quantur  Humerus  mtltrum  utnufquc  ducts,  ib. 

4-Q.  Anbmcdis  problema  de  corona.  ibid. 

ALGEBRA 
LIBER  V. 

Poceftatum  Analytic. 

Prop.  L 1)  Ropofitis  tribus  magnitudimbus  quart. an 
I proportionalem  mve%jre.  6z£ 

2*  Propofitis  duabus  magmtudimbus , tertiam , quar- 
tan quint  am  continue  proportionates  exhibere . 

ibid. 

3.  Inter  duo  quadrata  exhibere  medium  proportio- 
nate. 6^0  ’ 

Inter  duos  propofttos  cubos , duos  medios  continue 
proportionates  conftituere.  ibid. 

i duos  tineas  quote  unique  medtas  proportiona- 
tes conftituere.  ibid. 

61  fAggregarum  du.irum  quant  not  um  addition  carurtt- 
dem  differentia , equate  eft  duplo  Maoris.  6$ I 

7a  si  ab  aggregato  duarum  quant  it  at  um , exrum  diffe- 

rentia fubnahatur  , reftabit  duplutn  minoris 
quanto. vis.  ibid. 

JL  Cum  idem  lotus  conaJutur  maquals  dtcremento, 

differentia  contractionuin  aqualts  eft  differentia 
conrraclmim.  ibid. 

Si  eadem  quant  it. is  inaquali  cremento  protrahi - 
tur , differentia  protraclionum  equates  ait  diffe- 
rentia protraiiorum.  ibid! 

10.  Si  idem  lotus  protrabatur,  & contrahotur  inaquali 

inmento  2 & decrement  0 , differentia  contrail /, 
protrails , equalis  ent  aggregato  contrailiomsy& 
prorraQior.is.  ibid. 

11.  Genefu  quadnvi  binoinu.  Quadratum  radios  bino- 

mu , equate  eft  quadrata  Lucrum  2 -+  duplo- 
piano  fub  later  Am.  ibid. 

U*  Planum  fub  lataibus  binonin, medium  proportionate 
eft  inter  quadrata  lotaum.  6^1 

*J.  Quadratum  apotomes  aqua/e  eft  quadratic  late- 
rum — duplo  piano  lotaum.  ibid. 

Lt  Quadratum  apotomes  aquale  eft  quadrato  majoris 
Tatcris , . — quadrato  mmoru , & duplui  piano 
fub  . tpotome  & minors  latae.  ibid. 

fj.  Si  fint  tru  Ixtaa  continue  proportionals  , ait 
1 ejUAdratum  aggregate  ex  max  into  & rninimo  t 


aquale  quadrato  medii  dupluati  -4-  quadrato 
differentia,  inta  maximum  & minimum,  ibid. 

1 6.  In  btnonna  radue , quadratum  agoregati  quadrato- 

rum  utnufqut  latent , aqualeql  quadrato  diffe- 
rentia quadrat  orum  -4-  quadrato  dupli  plant  fub 
lataibus.  ibid* 

1 7.  ExtraSm  radteis  quadrata.  ibid. 

18.  Cubus  binomia  r adieu , equalis  eft  cubo  prion  la- 

tent, plus  tnplo  folulo  ex  quadrato  pnnu  latent 
in  lotus  fecundum , -4-  tnplo  filulo  ex  quadrato 
fecursdi  in  primum , — *•  cubo  fecundt  latent,  frg 

19.  Cubus  pnmi  latau,  foltdum  ex  quadrato  prinn  la- 

tent in  fecundum  lotus  xfbhdum  ex  quadrato  ft- 
lundi  in  primum  I at  tu,  & cubus  later  is  ftcunds , 
fitnt  quantitates  continue  proportionates  m ra- 
none  prtmi  latais  ad  fecundum.  ibid. 

20.  Cubus  apotomes  feu  differentia  equal u eft  cubo  pri- 

ms latau  — tnplo  foltdo  ex  quadrato  pnnu  la- 
tent m fecundum  -+  tnplo  foltdo  ex  quadrato 
. ft  1 un di  latais  in  primum  lam — cubo  ftcundi 
latau.  ibid. 

11*  Compofitio  cubi.  634. 

21.  Extraiho  radios  cubica.  ibid. 

2j.  Quadrato-quadratum  rudici * binomia  totalis, equa- 
te eft  quadrato-quadrato  latais  pnmi. 

-+  Quadruple  plano-plano  a cubo  Uteris  pnmi  in 
lams  fecundum. 

-+  Sextuple  plano-plano  a quadrato  latais  pnmi  in 
quadratum  ftcundi. 

-+  Quadruple  plano-plano  , a latae  primo  in  cu- 
bum  ftcundi. 

-+  Quadrato-quadr.vo  latais  ftcundi. 

24.  Quadrato-quadratum  latais  pram , production  ex 

cubo  Uteris  prims  in  lotus  fecundum  production 
ex  quailraeo  Uteris  pnnu  in  quadratum  latent 
ftcunds  produclum  ex  latae  pnmo  in  cubum ft- 
cundi y & quadrato-quadratum  latau  ftcundiy 
ftsitr  continue  proportionalu  m rattone  latau 
pnmi  ad  fecundum.  ibid. 

25.  Quadrato-quadratum  xpotonies,equale  eft  qq.  ma- 

joru  lateru,  minus  quadruplo  piano  a cubo  tm- 
joru  latau  tn  lotus  minus  j h-  ftxruplo  piano  a 
quadrato  majoris  in  quadratum  mmoru  , — 
quadruplo-plano  a latere  nuqore  in  cubum  mi- 
noris — ¥ quadrato-quadrato  fctnidi  latais. ibid. 

26.  Compofitio  quadrato-quadrati.  ibid. 

27.  Extraclie  radios  quadrat o-quadr otic e.  6,$6 

28.  Surdcfihdus  binomia  r adieu , equalis  eft  fitrdefo- 

lido  latau  pnmi. 

-+  Quintuple  foltdo  a quadrato-quadrato  lateru 
pnmi , in  fecundum  lotus. 

Decuple  foltdo  a cubo  latais  pnmi,tn  quadratum 
fnundi. 

-+  Decuple  folido  a cubo  lateru  ftcundi  t in  quadra- 
turn  pnmi. 

-<•  Quintuple  folido  a latae  primo  m quadrato- 
quadratum  fecundt. 

-+  Surde  foltdo  latais  fecundt . ibid. 

29.  Compofitio  furdefbltdi.  ibid. 

30.  Exrractio  radius  furdefol'ide.  ibid. 

ji.  Quadrato  cubus  r adieu  binomia  eqssatu  eft  quadra- 
to cubo  latau  prtmi. 

-4-  Sextuple  foltdo  a fuper  folido  latau  pnmi  in  lo- 
tus fecundum. 

-+  Decuqutntuplo  foltdo  a qq.  latau  prinn  in  qua- 
drat um  fecundt. 

-+  ligtcuplo  folido  a cubo  latau  prtmi , in  cubum 
ftcundi. 

-+  Decuqutntuplo  folido  a quadrato  latais  pnmi 
in  qq.  ftcunds. 

-+  Sextuple 
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±±  Stxtnplo  filido  i latereynmo  in  fuper  fthdum 
fecund^ 

-r  Q.  cube  l.itstts  ftcundi.  (*>7 

%i.  Quadratum  aggregati  duorum  laterum  -+  qua- 
drato diffcrtntu  contmdein  aquale  ejl  duplo  ag- 
gregato quadrarorum  Uterum  J'mgulorum.  ibid . 
Quadratum  aggregati  Uterum  mnius  quadrat o 
differentia  eoiuindein , aquale  ejl  quadruplo  piano 
full  latenbus.  ibid . 

£4.  Produdum  ex  differentia  duorum  later  mu  m eo- 
rumJem  aggregation  , a quale  ejl  differentia 
quadrarorum  laterum.  <S$$ 

3,.  C ubm  aggregari  duorum  laterum  -+  cube  differen- 
tia eaumdtmdem  , aqualis  eft  duplo  cube  majo- 
jeris  Uteris  , plus  fextuplo  filido  a latere  major i, 
in  Lit  erst  mt/torts  quadratum.  ibid. 

%6.  Si  a tube  aggregati  fubtrah.u  cubum  differentia , 
re  flab  it  fextuplum  fthdum  d latere  minorc  in  ma - 
fins  quadr.it um  pins  duplo  (ubo  latent  minor  is. 
ibid. 

37V  Qq.  aggregati  duorum  laterum  -+  quadrate  df- 

• ferentu  eorumdem , a quatur  duplo  aggregate 
qnadrafo-quadratorum  laterum  , flus  duodecu- 
plo  produdo  4 quadrate  majoris  tn  quadratum 
minor  u.  ibid . 

2-L  Off'  J9FVt*  Norton  Uterum — qqto  differentia, 
eor imiy  aquale  csl  ocluplo  produdo  4 cubo  latent 
majorts  in  lotus  mums,  -f  ocluplo  produclo  a la- 
tere major  1 in  tubum  minons.  ibid. 

39.  SurdefiliJus  aggregati  laterum  -+  furdefiltdo  dif- 
~ ferentu  eorumdem.  Aqualis  eft  duplo  furdefihdo 

majoris  latrris  -+  vigctuplo  produdo  a cubo  ma- 
jons  in  q nunoris  -4-  decuple  produdo  ex  late- 
re majorc  in  qq  minons.  ibid. 

40.  Surdefblidus  aggregati  duortun  laterum — furde- 

filido  differentia  eorumdem  , a quoits  eft  decupto 
produdo  ex  qq.  majoris  in  lotus  minus. 

M-  Vigecuplo  produdo  ex  q.  majoris,  in  cubum  mi- 
now. 

-+  Duplo  furdefiltdo  latent  minons.  632 

4-1.  Qc  aggregati  duorum  laterum  audits  qcubo  diffe- 
rentia eorumdem  aqualis  eft  duplo  quadrato  a*lo 

ipfirum  laterum. 

-+  7 Vigetuplo  produdo  d qq.  majoris  latent  in  <7. 

turnons. 

Tngecuplo  produdo  a q.majoris  tn  qq.nunoris.  ib. 

4.Z.  Qeubtit  aggregati  duorum  Uterum , mum  qcubo 
differentia  eorumdem  aquahs  eft  duodecuplo  pro- 
du do  ex  fuper folido  latent  majoris  in  minus. 

-t-  Quadragecuplo  produdo  a cubo  majoris , in  cu- 
btnn  nhnoris. 

-*  Duodecuplo  produdo  ex  latere  m.tjori  , tn  fu- 
perfohdum  nunoris.  ibid. 

47.  Produdum  ex  differentia  laterum  , in  tria  plana 
fimel , qua  contmentur  in  quadrato  aggregati  la- 
terum , aquale  eft  differentia  cuborum.  639 

44.  Produdum  ex  aggregato  laterum  , in  trict  plana 

qutbus  conftat  q.  differentia  Uterum  , aquale  eft 
aggregato  cuborum.  640  . 

45.  Produdum  ex  differentia  duorum  laterum  in  qua- 

tuor  fmgularia  folida , qua  eomponunr  cubum  ag- 
gregatt  laterum , aquale  eft  differentia  quadr.ito - 
quadrarorum.  ibid. 

46.  Produdum  ex  aggregato  laterum , m quatnor  jo- 

lt da  y qua  componum  cubum  differentia  Uterum 
femel  fumpta  , aquale  eft  differentia  quadrato- 
quadratorum.  ibid. 

47.  Produdum  ex  differentia  Uterum  m qutnquc 

quantitates , qutbus  conftat  qq.  uggregati  ftmel 
fumptas,aquale  eft  differ  cm  fuper foolidorum.  ibid. 


4?.  Produdum  ex  aggregato  duorum  laterum  in  quits - 
que  quantitates  fimel  fumptat  , qutbus  conftat 
qqtum  differentia  cuborum , aquale  eft  aggregato 
fuper  fthdorm  laterum.  641 

49.  Produdum  ex  differentia  Uterum  in  d piano  (0- 
lida, quibus  conftat  fuperfihdus  aggregati  laterum, 
aquale  eft  different  quadrato  cuborum  Limii  ib. 

5°.  Produdum  ex  aggregato  laterum  in  £t  piano  fili - 
da.  y qutbus  conftat  fitperfiohdus  differentia , aqua- 
le eft  differentia  qiuborum  laterum.  ibid. 

51.  Si  fuenr  radix  bmomia  -fr  longitudiue  fitbUterali 
coeffctentc  , quadratum  luterts  primi,  -+  duplo 
piano  a larrre  prmto  in  fecundum , -Y  quadrato 
later  is  ftcundi  -fr  pUno  d latere  primo  in  cocffi- 
cientem  -4-  piano  d latere  ftcundo  in  coeffincn- 
tern  y aquatur  quadrato  aggregati  laterum  affe- 
do  adjundione  plant  fub  dido  aggregato  (eu  rat- 
due  bmomia  in. coefficuntem.  64s 

5-.  Si  fuerit  radix  bmomia  & coiffitens  fubUteralc 
planum  cubus  Uteris  primi  - 1-  tnplo  filido  4 q. 

Uteris  prmu  m lams  fecundum  -4-  tnplo  filido 
d q.  lateru  ftcundi  w.  I at  us  pnniuin  -4-  cubo  la- 
ter is  ftcundi -c-  foltdo  d latere  prmto  in  coe {futon 
planum  -4-  filido  j.  latere  ftcundo  m coefficient 
planum,  squalu  eft  cubo  aggregati  affedo  adjun - 
dione  fihdt  juft  aggregato  laterum  in  planum 
coefficient.  ibid. 

5;.  Si.  cubus  bmomu  radius  affedui  fit  adjundione  fi- 
hdi  fub  quadrato  ad  fit  a congruenter  fub  quadra- 
tic longirudme  , itle  aquahs  ent  cubo  lateiis 
primi  -v  tnplo  ftlido  ex  quadrato  primi  Urn  is 
m Urns  fecundum  h-  tnplo  folido  a </.  ftcundi  in 
latus  pnmum  -+  cubo  lateru  fetundt  -4-  ftlido  d 
q.  later  is  prmu  m affumptam  longttudmtm-Y fi- 
lido d q.  Uteris  ftcundi  in  affumptam  longitudi - 
mm  , -+  duplo  filido  d piano  fublatcribns  in 
eamdem  coeffoentem  longitudincm.  ibid. 

54.  Qj.  bidomix  radios  affednm  adjundione  plano- 
plam  juft  later  e,&  ad  jet  to  fub  later  ah  coeffciente 
filido.  Prater  folida  ex  quibus  ipfi  tompomtur , 
adjungu  duo  plano-plan  i unuin  ex  latere  prmto 
ih  jffumprum  toeffaent  fthdum  ; alter  um  ex  la* 
rere  ftcundo  m idem  coefficient  foltdum.  643 

5^.  Si  qu ad r at 0- quadratum  bmomu  radios  affectum 
fuertt , jiib  cubo  affirm. tie  , tlittd  ex  rah  aff'edionc 
prater  quantitates , ex  quibus  ipfim  compomtur , r. 

adjunget  rotidem  plano-plana  orta  ex  mulnpltca- 
tione  fmgularum  parnum  cubs  , in  adjundam 
longitudincm.  ibid. 

56.  St  quadrato- quadratum  radios  bmomia  affedum 
fuenr  duplm  affedione,una  fub  latere , altera  fub 
quadrato  , adfotis  juft  later  all  coeffciente  folido 
& fubquadraheo  coeffoente  piano  } prater  quan- 
titates ex  quibus  quadrato-quadratum  compom- 
tur , fequentes  adjunget  , plano-plamm  a qua- 
• dr.ito  latent  primi  m coefficient  plamm-+  duplo 
plano-plano , a piano  fub  lata  thus  m planum 
coefficient  -h  plano-planoh  quadrato  latent  fi- 
cundi  in  coefficient  planum  -+  plano-plano  i la- 
tere primo  in  coefficient  foltdum  H-  plano-plano 
a latere  ftcundo  m coefficient  foltdum.  643 

5 7-  Superfolidus  bmomia  radicit  , affeclus  adjundione 
plano-plam  juft  latere  , prater  quantitates  ex 
quibus  compomtur , addtt  piano  foltdum  juft  pri- 
mo latere , & piano  fthdum  fub  ftcundo  latere,  ib. 

58.  St  fitperfilidus  affedns  fuenr  adjundione  cult,  ad- 
fiito  fubcubico  coeffiuente  piano  , fuperfihdus  pra- 
ter quantitates  proprtas , ex  tali  affedtone  acqui-' 
ru  tot  piano  folida , quot  font  partes  in  cubo  qua 
multiplnantur  per  adjundum  planum.  S4.4. 
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Quadratoatbus  affeftm  adjunftwne  fublateralu 
pUmfoltdt  coefficient!!  prater  quantitates  quibus 
tpfi  conflat , adjungit  duo  filsdojolida,  unutti  con- 
tentum  fub  latere  prime,  & fub  adjunfto  plano- 
foltdo, airman  contentum  fub  latere  ficundo  } & 
eodem  planqfblido.  644 

Genefis  potefhtum  affe&aram  negate  , ex 
radice  binornia.  ibid. 

6 <3.  Quad  ration  binomu  radius  affectum  mulcla  plant 
Jub  latere  adf.it  a congruent  a fub  later  ah  co'effi- 
lutue  longstudme , .t quale  tfl  ommbut  fun  parts- 
bus — piano  ex  latere  pnmo  in  coefficient  em  Itn- 
gttudtnem—-  piano  ex  latere  fit  undo  m eamdem 
coefficttnrem  longttudsnem.  ibid. 

61.  Genefis  poteflatum  avulfarum.  ibid. 

ALGEBRA 
LIBER  V L 

Extraftio  radicum  ex  poteftatibus  affeftis. 

Prop.  L r Duftto  radios  ex  quadrate  affefto  fub 
C latere.  6+q 

Extraftto  radteis  ex  quadrato  affefto  mu  III  a plant 
fub  radtee  & coeffiaente.  ibid. 

2*  Extraftto  radius  quadrate,  ex  plane  fub  radice,  & 
co'efficiente,  affefto  mulcla  quadrats.  64.6 

De  cubicis  squationibus. 

4.  lnvenire  radteem  cubteam , cubi  ajfecli  adjunftione 

fbhdi  fief  raduc  & coefficient  e plane.  ibid . 

5.  Radu cm  cubicam  eduett e ex  cube  affefto  mulct  a 

plum  fub  radsce.  64.7 

6a  Radteem  cubicam  extrahtre  propefite  filido  fub 
coeffiaente , & radsce  affeclo  mulcla  cubi.  ibid. 
2*  Radteem  cubicam  extrabere  ex  cube  affeclo  fub  qua- 
drato.  648 

8*  Radteem  cubicam  extrabere  cubs  affeftt  mulcla  fo- 
lds fub  quadrate , & coicfficienre.  ibid . 

g.  hilucere  latus  cubs  ex  fbitdo , fub  quadrate  •&  coef- 
fuiente, officio  mulcla  (ubi.  649  ' 

10.  Radteem  quad  rate-quad  rat  or  tan  qqti  affeftt  adjun- 

ftione plane-plant  fub  latere , & eoeffictesue  tnve- 
mre.  ibid. 

11.  Radteem  quadrate-quadrat  am  eruere  ex  quadrate- 

quadrato  affeclo  mulftk  plant  fub  coeffiaettte  fo- 
lido,  & radice.  6qo 

11.  litre  ntre  raduem  quadrato-  quadrat  am  , propofito 
piano-piano  fub  radice  btnomtd,&  coeffiaente  off 
feclo  mulcla  quadrato-quadratt  ejufdan  r adieu. 
ibid. 

lit  Inveture  rail  teem  quadrato  - quadrat  am  quadrato - 
quadrat i affeftt  adjunftione  piano-plant  fub  ettbo 
& coeffineme.  6qt 

14.  Fducert  raduem  qqtsadratam  qqdti  affeclt  mulftk 

plano-plam  comprebenfi  fub  cubo  , & fub  coeffi- 
ciente.  ibid. 

15.  Extrabere  radteem  qqdtam , propofito  piano-piano 

fub  cubo  & coefficient e,  mult  late  qqdte  binomix 
raduif.  <1*5  z 

16a  Qfftum  affectum  adjunftione  quadratt  reductrur  ad 
aqu.ittorum  quadratt  fit?  radsce  & cot ffit  tent e 
affeclt.  ‘ ibid. 

*Zi  Soltctto  omnium  altar um  squat tonum.  ibid. 
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ALGEBRA 

LIBER  VII. 

Exeropla  fccundum  met  hod  uni  fpcciofe 
Algebras 

Prop.  L kifferenrta  aggregate  latertm 

X^J  later  a mventre.  6% 

1.  Data  dffirtnna  later  urn  , & rattene  eorumdem, 

mventre  later  a.  ibid. 

2.  Data  funmtd  laterum,  & eorumdem  ratione  later  a 

invert  ire.  ibid. 

4.  Dans  duobus  Lit  mbits  deficient  thus  a jufio  unk 

cum  ratione  defeiluum  , inveture  latus  juflum, 
feu  datis  duobus  numerts , mventre  duos  altos  m 
data  ratione , qus  junftt  prior  thus  eamdem  fum- 
mam  f actant . ibid. 

J.  Dans  duobus  lateribm  excedenttbus  jufium  & ra- 
tione exceffum , inventre  latus  jufium , feu  e done 
duobus  nunter u , duos  numerot  in  data  ratione  (e 
habentts  fiubtrabne , tu  g L rodent  fiemma  rema- 
ne at.  <S<>4 

6a  Darts  duobus  lateribut , uno  defic  'ttnte  a jufio , al- 
tero  jufium  excedente  wta  cum  ratione  defedus 
ad  exceffum , inrentre  lotus  jufium.  ibid. 

7».  Datum  latus  ili  ficare,ut  prsfiniu  units  unm 
figment 1,  addtta  ad  prsfinrtas  unaas  alteruts  feg- 
mentt, squats  fummarn  prsfiriptam.  ibid . 
L Datum  latus  iu  fetare,  ut  prsfiniu  uncis  prtmi  fi- 
gment, mulclata  prxfimiu  unctu  ficunds  tjfictane 
funmam  dot  am.  ibid. 

£.  . Inveture  duo  latera , quorum  differentia  fit  ea  qua 
prsfirtbtur , & prsfimta,  unm  unttts  , adjrfia 
prafinttrs  uncut  alteritu  xquent  fummarn  prsfirt- 
ptam.  ibid. 

10.  Inrentre  duo  latera,  feu  duos  numeros  quorum  dif- 
fer entsa  fit  data , & prsfimta  unscs  unius  multta- 
U prtfinuu  unciii  alteruts , deremunatam  fum- 
mam  efftaant. 

11.  Daro  reft angulo  fub  lateribut , & ratione  laterum, 

mventre  Lttera  , fin  mventre  duos  numeros  in 
data  ratione  ,quisn  ft  duct 1 effiaant  numerum 
propofitum.  ibid. 

U.  Data  reft  angulo fub  lateribm , & aggrrg,tto  quadra- 
tor  urn  laterum  inveture  latera  , feu  mventre  duos 
numeros,  qut  multtpltcan  datum  effiaant  num- 
erum,&  quorum  quadrato  effiaant  ahum  datum 
numerum.  ibid. 

13.  Data  reftangulo  fub  lateribus , & differentia  late- 

rum tnvemre  latera.  ibid. 

14.  Dato  reftangulo  fub  lateribus , & aggrega/o  late- 

rum tnvenire  latera.  ibid. 

15.  Data  differentia  laterum  & aggregato  quadrato- 

rutu,  utverure  Lttera  $ fiu  ittvaiiire  duos  numeros 
quorum  differentia  fit  data  , & quorum  quad  rata 
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to  fub  lateribm  , datoque  uno  latere  , invemre 
rehquum.  Sen  data  quocumque  numero  & dg- 
greg>it o films,  & quadrats  .therms  rut men  & rp 
(Unguis  fub  urroque  numero,  ahum  numerum  nt~ 
ventre.  6^6 

it.  Dato  aggregate  ex  fimmia  quadratorum, & reclan- 
gnlo  j ub  latcrtbus , data  item  [uremia  later um  tn- 
vemre  later  a.  ibid. 

Seu  data  fumma  numerortm , & aggregato  ex  qua- 
drates tor  urn , & rcRanguio fub  epfs  comprebeiifi 
i nr  cm  re  turner  os.  ibid. 

22.  Data  fumma  ex  qu.tdr.uis  laterum , & rtflangulo 
fub  iambus  , daro  stem  co  rdiangulo  inventre 
later  a.  ibid. 

2J.  Dato  aggregate  quad  rat  or  inn  , & corumdcm  diffe- 
\ return  inrenire  latera.  6^7 

24..  Data  fumma  cuberum  , & corumdcm  differeutti 
invenire  lot  era.  I ibid. 

ij.  Data  differentia  cuberum , & reel aiigulo  fub  latere - 
bits , urrenire  latera.  ifl  id . 

*6.  Date  aggregate  cuborum , & rcftanguio  fub  latcrs- 
bus , nivemre  latera.  ibid. 

27.  Data  differentia  laterum , & differentia  cuborum 
inrenire  latera  : fin  inrentre  numeros , quorum 
differentia  fit  data  cum  differentia  cuberum.  ibid. 
JS.  Data  fumma  laterum , & fumma  cuborum  difiin- 
guere  latera.  ibid. 

29.  Data  differentia  laterum , & differentia  cuborum , 

invemre  tat  era.  ibid. 

30.  Sitter.  Daro  aggregato  laterum  , & aggregato  cu- 

borum , invemre  latera.  658 

31.  Doris  ditobus  fiohdu , uno  ex  differentia  laterum  its 

differentiates  quadratorum , altero  quod  fir  ex  ag- 
gregate laterum  , in  dggregatum  quadratorum 
invenire  latera  , feu  invemre  duos  numeros , qui 
ita  fi  b.deant , ut  tnuUiplicando  eortim  differ  en- 
t tans  per  different  tarn  quadratorum,  fiat  determi- 
nant numeruf,  & dueendo  fumnum  nmmrorum 
* in fiummim  quadratorum.fi at  alius  m/merus.ibiA. 
Dato  aggregato  quadratorum  , & r. it  tone  reilan- 
gult  fub  lateribm  ail  quadratum  differentia  late- 
rum, ntvenire  latera.  ibid. 

33.  Data  media  mum  proportwnalwn  , & different il 

extremarum , invemre  extremas.  ibitf. 

34.  Data  media  mum  proportionaleum  , & aggregato 

exrrctftarum,  iBas  dijhnguere.  ibid. ' 

35.  Dato  perpendiiulo  tnanguli  rcclanguh,&  differen- 

tia bafis , & bvpothcnufx , inrenire  b.fut  & bvpo- 
tbenufam.  ibid. 

36.  Dato  perpendiculo,  & aggregato  bafis,  & Ijpothc- 

siuft  dijhnguere  bafin,  & hjpotbenufm.  ' 659 

37.  Data  hypothermia  tnanguli  rtclanguh,&  differentia 

latera  t art  a reflum , inrenire  latera  ana  recluab. 
3$.  Data  bjpethenusi  tnanguli  rcclangult , cr  fumma 
lot  mini  etna  rectum  finvenire  latera.  ibid. 

39.  Invemre  in  tinmens  tres  proportionates.  ibiJ. 

40.  Triangulum  tcUangulum  in  matures  in  ven  ire.  ibid 4 

41.  Miter  trungulum  redanguhtm  tn  r,  timer  is  confh- 

Were.  ibid. 

42.  Daro  aggregate  quadratorum  triunt  propert  'tona- 
hu,&r  fitmmd  extrtmaru, extremas  dif  ingucre.  ib. 

• 43.  Dato  aggregato  quadratorum  rrutm  proportionate, 

& fumma  extremarum, extremas  d/fhn^uere. bid. 
44*  Dato  aggregato  quadratorum  mu;u  proportions- 
hunt  .re  media, dijhnguere  extremas.  660 

45.  Data  differentia  extremarum , & differentia  me - 

durum , in  fine  quatuor  continue  proportions • 
hum , eas  invemre.  ibid. 

46.  Dato  aggregate  extremarum, & aggregato  medians 

in  fine  quatuor  preport wialnw!,c. u invemre.  ib. 

% 
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LIBER  VIII. 

Diophanti  cxempla , cx  libro  prime. 

Prop.  I.  T)Ropofirum  numerum  in  duos  numeros 
L partm,  quorum  data  fit  differ entia.66t 

2.  Numerum  datum  ns  duos  pawn , qut  fint  in  data 

rat  tone.  ibid. 

3.  Vropofitum  numerum  dividere  in  duds , quorum 

units  ad  ahum  d.tsum  bobcat  rationem , & tnfu- 
per  cert  as  unit  ares  com  meat.  ibid. 

4.  Invemre  duos  numeros  m data  tatione  , quorum 

differentia  fit  data.  ’ ibid* 

5.  l*ropo futon  numerum  in  duos  pawn , ita  ut  unites 

tertu  pars , & attains  quinta  official  fumnum 
datam.  ibid. 

6.  Propefitum  numerum  in  duos  dander eput  umus  da- 

ta pars,  alter  ms  datam  partem  fuperet  dettnm- 
tt.uo  numao.  661 

7.  Ah  eodtm  numero  auferre  duos  datos  numeros , ut 

rcfidui  datam  firvtnt  rationem.  ibid. 

8.  Duobus  dans,  numerum  eumdem  addereju  sit  ea- 

rn in  fuiimu  in  data  fint  rati  one.  ibid: 

9.  A data  duobus  uumetts  fubtrahere  ennnlan  manc- 

rum , ut  refidui  ad  invicetn  datam  habeant  ratio- 
nem. 66z 

10.  Eumdem  numerum  qiufitum  .tddere  minori  nume- 

ro, & fubtrahere  ex  major e , ut  fumma  refidui  fit 
quadrupU.  ibid. 

11.  Ab  eodem  numero  quxfito , unum  numerum  d.uunt 

addere,  alterum  fubtrahere , ut  fumma  ad  refi- 
duum  datam  babe  at  rationem.  ibid.  ‘ 

12.  Datum  numerum  bis  in  duos  numeros  dividere  , ita 

ut  primus  prims  divtfionis , ad  pnmum  fecund  a 
datam  babe.it  rationem,  & ficundtu  ficuuda  di - 
vifionit  ad  fecundum  prrnx  datam  bobcat  ratio- 
nem. ibid. 

13.  Datum  numerum  ter  m duos  dn'idtrejta  ut  units  i 

prana  divtfione  ad  unum  e ficuuda  datum  hale.it 
rationem,  & rehquus  c fit  undo  ail  unum  c tertia- 
datam  babc.it  rationem  , C”  rcliquus  e tertia , ad 
rehquum  e puma  datam  bobcat  rationem.  66$ 

14.  Invemre  dim  numeros  ita  ut  produilus  ex  tor  inn 

multipluatume  ad  corum  fummam  datum  bobcat 
rationem.  ibid. 

15.  Duos  numeros  inrenire  , ita  ut  prior  ab  altero  da- 

tum numerum  ucupiens  , ad  nfiduum  dot. an  bo- 
bcat rationem , & pefierwr  ahum  numerum  ac- 
cipiens  ad  rehquum  datam  habeat  rationem.  ibid, 
id.  Inrenire  tres  numeros, it  a ut  bini  q unique  ini per 4- 
tosfaeiant  numeros.  ibid. 

17.  Inrentre  quatuor  numeros , ita  ut  term  putsch  effi- 

eunt  iitiperatos  numeros.  ibid. 

18.  Invemre  tres  tvameros, ut  bun  juncli  fiuperent  rels- 

quum  imperan  numero.  664 

19.  Invemre  4 numeros,  ut  rtrui  juuHi  rehquum  fupc- 

rent  dato  exeeffi.  ibid. 

20.  Datum  numerum  1/.1  partiri  in  tres  numeros , ut 

f:\mnsa  ex  trend  cum  medio , ad  ahum  extremum 
datam  bobcat  rationem.  ibid. 

21.  Inrenire  tres  numeros , quorum  maximal  medium 

fuperet  minimi  parte  determiiuta ; medius  mini- 
mum fuperet  maxum  parte  .tffiguata , & mini- 
mus dato  numero  fuperet  datam  rtudn  partem. 
ibid. 

22.  Inrenire  tres  numeros , quorum  fi  qnihbct  dederir 

unperatam  fit  partem  fi  quant  rtjlcw  aqu  ales. ib.- 
23.  Inftmr* 


Index  Tra&atuum, 


1$.  Inventre  quatuor  numeros , qui  ita  ft  habeant , ut  ft 
qmlAtt  det  foquenti  tmp.ir.tr. mi  p.trtcm  , font 
aquates.  66q 

24.  krvemre  ires  numeros,  ut  quiltbet  a duobus  reliquis 
cinjviuhs  acetpiendo  impjrut.au  p.trrcnj  rent* - 
want  xtfUales.  ibid. 

tf.  Duobus  dot  is  nuttier  is , invents  e ttrtium  numtrum, 
qui  tn  un unique  duclus  quadratum , & cuts  radt- 
cent  quadrat  am  pro  due  at.  ibid. 

±6.  hivenire  duos  numcros,qut  itafe  babe  ant, ut  produ- 
cts ex  eorum  mulriphc  at  tone  , & fumma  tp fo- 
rum datos  effttant  numeros.  ibid. 

V7.  Itirenire  duos  tutmeros , ut  fonmta  tp forum  & dif- 
ferentia quadratorum  dates  ejfittant  numeros. 
666 

a 8.  Inventre  duos  numeros , quorum  different u fit  da- 
ta , & produchu  eorum  multipluattone  fit  rtiam 
darns.  ibid. 

2p.  Inventre  duos  numeros  in  data  tatione  , ut  fumma 
quadratorum  ad  ip  forum  funmtam  datum  babe.it 
rattouem.  ibid. 

30.  Inventre  duos  numeros  in  data  rattone , ita  ut  qua- 

dratum  mi  nor  is  ad  majorem  tinnier uni  datum  ha - 
beat  ratiotsem.  ibid. 

31.  Duobus  data  numeris , ahum  tutmerum  inventre,  ut 

bint  quutue  tonjunih , & in  reliqnum  multipli- 
ed faetant  tres  numeros  arnbmetue  proport  10- 
ibid. 
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EX  DIOPHANTI 
II  BRO  II. 

Prop.  I.  T Xventre  duos  numeros  , ut  fumma  ipfo- 
A turn  ad  fummam  quadratorum  datam 
habeat  rattouem.  666 

2.  Invenire  duos  numeros , quorum  differentia  ad  dtfi 
ferentiam  quadratorum  datam  habeat  rationent. 
ibid. 

3#  Invenire  duos  numeros , ut  produflus  ex  corum 
Tuulttpltcjtiont  ad  fummam  tp  forum,  r el  ad  dif- 
ferent tom  datam  babtat  rattonem.  667 

4.  Inrensre  duos  numeros  , tta  ut  aggregatum  qua- 

dratorum  asl  eorum  differentiam  datam  habeat 
rattonem . ibid. 

5.  Inventre  duos  mumeros , quorum  differentia  fit  da- 

ta, tta  ut  different u quadratorum  earn  foperet 
dato  numero.  ibid. 

6.  Inventre  duos  numeros  qui  tales  fint , ut  differen- 

tia quadratorum , ad  numerorum  different  tom  fit 
in  data  rattone  , & fuperaddat  aliquot  unirates. 
ibid.  • 

7.  Numerum  quadratum  in  duos  numeros  quadratos 

dtvtdere.  ibid. 

8.  Datum  numerum  ex  duobus  quadratis  c ompoft - 

turn  dtvtdere  in  duos  altos  quadratos  numeros. 
66 8. 

J>.  Inventre  duo  quadrat. 1, quorum  differentia  fit  data . 
ibid. 

10.  Dans  duobus  numeris  , inventre  numerum  qui  ad 

tttrumque  addttus,  efficiar  numeros  quadratos.  ib. 

11.  A.  datu  duobus  numeris  tumdem  auferre , ita  ut 

rnr unique  refiduum  quadratum  fit.  ' jfcid 


12.  Ab  eodem  quafito  numero , auferre  duos  datos  mt - 

mtros,  ita  ut  refidut  fint  qu.tdrati.  669 

13.  Datum  numerum  in  du.is  partes  tta  dividert , ut 

add  it  x etdem  quadrato  fatunt  duo  qu.idrata.ib, 

14.  Numerum  datum  tta  dtvulerc  in  duotjtt  uterque 

a qu.ulr.ito  den. Ulus , rthnquat  duo  quadrat*. 

ibid. 

15.  Inventre  numeros  in  data  rationt , qui  additi  dato 

numero  quadrato  fatunt  quadrat a.  ibid. 

1 6.  Inventre  tres  numeros , qui  ita  ft  habeant , ut  fi 

unufquifqut  fequcnti  partem  tmperatam  trtbuat , 
& tnfuper  datum  numerum, rtflenr  equates,  ibid. 

17.  Inventre  rria  quadrat. t,  ita  fi  habentuptt  differen- 

tia maximi  & medti , ad  differ etuUm  minimi  & 
medtt  datam  babtat  rattonem.  670 

18.  Inventre  duos  numeros , quorum  quiltbet  adjeebti 

alter  tut  quadrato  fiuiat  quadratum.  ibid. 

Ip.  Inventre  duos  numeros , quorum  quiltbet  ab  alteriiu 
quadrato  fubtr alius , fatiat  quadratum.  ibid. 

tojolnvenire  duos  numeros , ut  utriufque  quadratum 
addttum  tllorum  fumma  , faitat  quadratum . 
ibid. 

a 1.  Inventre  duos  numeros , d quorum  quadratis  fob- 
traUa  fumma  fatiat  quadrata.  ibid. 

22.  Inventre  duos  numeros  , quorum  quiltbet  alditus 

quadrato  fumma  quadratum  effia.it.  ibid. 

23.  Inventre  duos  numeros  , quorum  quiltbet  fub- 

tr ael us  a quadrato  fumma,  rthnquat  quadratum « 

671. 

24.  inventre  duos  tutmeros , ut  produflus  ex  eorum 

multtphcattone , adduo  quoltbet  eorum  , fatiat 
quadratum  , & amborum  quadratorum  radices 
fatunt  datum  numerum . ibid. 
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HYPOTHESEON  CARTESIAN  ARUM 

Refutatio. 

Prop.  I.  /"Xl'/d  ex  bac  tomnttwi  notione  , Bgo 
V cogito  , comludatur  tontra  Pbi- 
lofophum  Cartefi.mam.  671 

2.  Effrmiam  materia  in  extenfione  in  latum  , longum , 

& profundum  pofitam  non  tffe.  ^7* 

3.  Rartfahtonem  per  folam  materia  alitnx  intro - 

mtjfionem  male  probat  Cartefiui . 673 

4.  Errores  Cartefii  (trea  foattum.  67 q 

5.  Errores  Cartefii  circa  defimtmem  mom.  676 

6.  Omnii  morns  tfl  tmpoffibtlit  ficundum  Cartcfium* 

678 

7.  Talfa  font  regulx  ntotus  a Cartefio  affignata* 

ibid. 

8.  Flu  id  1 r xi  in  tuotu  non  confifitt.  <f8o 

p.  Suppofuio  materia  a Deo  ere  at  a , dm  fa  & mot  a* 

aperte  ft  defir uit.  682 

10.  Rejedto  rationum  quibus  notmuBt  foadere  nitwit ur 
liqtnditatem  tn  mom  eonfifiere. 

11.  Qua  reprehcndi  debeant  in  tonfittitrione  mundt  a 

Cartefio  fail*. 

De  formaiione  foils.*  686 

12.  De  Cometh.  ^87 

13.  Qua  reprebendi  debent  tn  doilrtu*  rorticum  Carte - 

Jiana.  6W 

14.  De  matulis  folaribm,  ^9 


TRACTA 
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CAPUT  PRIMUM. 

Dc  Mathtji  in  gcnerc. 

SATHESIN  fi  vim  nominis 
& Etymologise  precise  fpede- 
mus,  feientiam  omnem  indicate, 
dodrinimquc  in  gcncie  lignifi- 
carc  faccbimur  ; peculiar!  tamcn 
jure  communique  ufu  , illi  tri- 
biu  Licultatl,  qux  circa  quamitaicm  verfetur , 
aiTcrcmus  : non  id  Co  qtiod  feientix  , ur  volaic 
Plato  , & inter  cas  mathematics,  in  rccordatione 
pofitx  client  , £c  in  illis  prxeipue  valctct  xtema- 
rum  cogitationum  repetita  memoria  : Sed  quod 
folx  primitbs  difccrcntur  , ob  indubitaram  firmi- 
tatem  animos  difeentium  folidarcnt , & ad  reli- 
quas  capclTendas  idoneos  redderenr.  In  Mathefi 
qnippe  , velut  in  trunco  furculi  virtuic,  & encr- 
gia  esters  continentur  feientix  , aut  falton  ea 
obftctricanrc  in  lucem  prodcunt.  Hinc  decant  a- 
tmn  illudPlatonis  edidum,  fofibtis  cjus  prxfi- 
xirm , •y*ofA*Tf‘*TQr  rV«r**.  Nullus  Gcome- 
trix  expers  ingrediatur.  Hinc  tarn  fever  c in  Xe- 
nocratis  fchola  diccnd®  Mathefcos  fancira  lex, 
ut  qui  illius  prxfidio  cllet  defti  tutus  , lanificio 
potius,  aut  aiicumquc  ignobiliori  artificio,  quam 
philofophix  6u}ns  anfas  non  haberet , aptioc  vi- 
deretm.  Neque  verb  kma^iftto  fuo  difientit  Ari*. 
ftotcles , qui  nn.nqoim  feipfo  major  extitic  quim 
cbm  in  organo  fuo,  opereiiloabfolutifllmo,tanti- 
nue  ingenij  feetu,  non  impaii,  hujus  feientix  Mc- 
tnodu  ufurpavitdemonftrationcfque  fuas  Klathe- 
maticis  finibus  circumfaipfit,  ita  cxcpla  exemplis 
rci'pondcnt  ut  non  Philofophus  fed  (everus  Geo- 
metra  vidcatur.  Non  vacat  Antiquoium  omnium 
placita  rcfrrrc  , qui  communi  fufuagio  Mithefin 
Tom,  /. 


feientiarum  omnium  parenrem  nominarunt,  fen- 
ferdntquc  line  illius  prxfidio  ad  alias  eniti  idem 
clfc,  ac  fine  alis  ad  volatum  accingi.  Cum  expe- 
ricniia  compcrtum  fit , etiarn  qui  tardioris  func 
ingenij,  fi  ad  Arithmetieem  & Gcometriam  ani- 
mum  appellant , folertiorcs  evadcre  , iifque  arci- 
bus  acui  ingenia  , & cclciitatcm  perdpiendi  ac* 
uircre , ex  quo  fit  ut  Mathefl  imbuti , ad  omne# 
ifeiplinas , aaes , protnptique  appareant.  Me- 
tbodus  quippe  a Geoinetris  communitcr  uluipa- 
ta,  progreifus  illc  mirabilis,  &c  nexus,  qub  ex  ccr- 
tis  , 6c  indnbitatis  principiis , ad  recondition,  6c 
flbflrufa  fenfim  afeendimus , nullumqne  probabi- 
litap  , fed  foli  demonftrationi  locum  damus,  ge- 
nuinam  feientix  ideatn  ingcncrat , docctquc  cun- 
da  non  ad  fenfus  , fed  ad  reds  rationis  normam, 
& amuflin  exigerc. 

Quis  enim  verb  hodiemx  PhilofophixJPbyficfc 
prxlcctim>inanitatcm  xquo  latis  animo  tulc ric  ; in 
qua  fi  communes  notiones  , & dodorum  ut  ita 
dicam  idioma  , modumque  loquendi  £ communi* 
& vulgari  paulo  alienum  cxcipias,  przfertim  dttm 
ad  particulatia  defeenditur  , nihil  quod  fatisfacuc 
in  vcnics, nihil  quod  probabilitatis,&  opinion  is  no- 
mcn  mereatur  nedutn  demonftrationem  prxfcfc- 
rar.  Hanc  ex  negledo  Mathefis  ftudio  , ci  labcm 
illatam  die,  Antiquorum  judicio  fretus,a(fidu6que 
edodus  experiroento,  aficrere  non  dubitarim,cum 
mathemata  tefte  Platonc  medix  cujufdain  condi- 
tion is  exiftant  inter  fenfibilia  & xterna,  finc- 

?rue  quad  fcamna , & gradus  quibus  ad  ilia  con- 
cenditur.  Quam  autem  ab  Antiquorum  placid* 
degencratit  Sc  dccifcat  , qux  communitcr  tra- 
ditur  Philofophia  , vel  inde  conjicias  , qubd 
hxc  fine  Matnefi  nullo  pado  intelligi  pofient , 
hxc  autem  inoffenfo  quafi  pedc , ab  omnis  Gco- 
metrix  expenibus  decurratur.  Qubd  fi  hoc  prx- 
fertira  Gcculo » afiurgere  uon  nihil  yidetur  Phy- 
A fica/ 


2,  De  progreflu  MatheTeos, 


Cca  , frtiduTquc  edidifl'c  non  pccuitendos , 11 
snulta  Tcitu  digna , jucunda,  Antiquis  etiam  inco- 
gnita dcicda  Aint  ; idco  fane  quia  Mathematic! 
I'hilulophantur , rcbuTque  phyficis  Mathemati- 
cs* placita  admifeem.  Tama  exmn  inter  eas  Tcicn- 
tias  cognatio  ,fic  Tocicras  intercede  , ut  jure  af- 
Tcrcre  audeam  , cxccptis  nonnullis  Metaphyficcs 
ut  vocant  fomialitatibus,  quidquid  in  Phyfica  in- 
dubitati  occurrit , id  totum  ex  Mathcfcon  fonti- 
bus  proflttxiffc.  Si  lingulas  cjus  partes  pcrcurrc- 
rem,  ubique  Mathclin  regnantetn,  ubique  Taccm 
prxfercntem.liccret  animadvertcre.  Atque  ut  h 
iiimmis  ordiamur  , quid  dc  figura  tmtndi  fine  Ma- 
thcfi conftitui  potuit  unquam  , quid  dc  cccle- 
ftium  orbitun  natura  , ordinc,  fitu,  magnitudine, 
quid  de  fidcrum  motu  vario , diftantia , cognofeij 
quid  dc  dicrurn  diverfitate  , climatum  diffe- 
rentia , tempeftatum  anni  nunquam  interrupts  vi- 
ciffirudine , quid  de  ltiminis  Sc  caloris  tarn  attem- 
perata  diifufionc , fine  ilia  determinari , quid  de 
Solis , & lunx  exterot unique  planctarum  , aut  fi- 
xarum  proprietatibus  , aut  in  hxc  inferiors  in- 
fluxu  fine  illius  prxfidio  demonftrari  umquam 
potuit  ? Cxctuiret  adhtic  circa  ctrlcftcs  oibcs,aut 
ad  tan  rum  fplcndorcm  hcbcfccret  Philofophix 
acics  , ni  novos  rcccnteTque  a Mathcfi  oculos 
in  telclcopio  muruaia , Sc  in  Sole  ii.tvos  & ma- 
culas , cnaTccntcTque  idemtidem  fuligines,aut  ac- 
cenfas  dc  repeme  faculas  intucri , montes.  Sc  val- 
lcs  in  Luna  notare  , Talcatam  Venerem  , gibbum 
Marrem , novo  ftipacum  planctarum  fatcllitio  , 
diipliciquc  Sc  criplici  zona  fafcianim  Jovcm  , an- 
fularum  Saturnum  obfervare  difccret.  Quid  dc 
Comctarum  natura  > aut  loco  conftiruerct  un- 
quam Phyfica  , ni  accuratis  Aftronomorum  circa 
corum  parallaxin  obTcrvationibus  niteretui. 

Quod  fi  paulifpcr  ad  hxc  inferior  a ddccnderc, 
& mctcora  inmeri  lubcat,  hxc  fine  Mathcfi  intei- 
ligi  Tatis  non  poflc  dcprchcndcs , quorum  fciliccc 
cognitio  ita  catoptrids , Sc  diopcricis  Icgibus 
cominctur  ; ut  qui  eas  ncfcicrir,  ne  grcfTiun  qui- 
dem  figerc  audeat  > aut  iridis  , coronx , parclio- 
rum  a virgarura  aliorurnque  fi  milium  tiaturam  Ta- 
tis cxplicare  valeat.  Quid  de  rcconditioribu*  na- 
ttirx  acconis  dicam,  dc  mans  xftu,  magncticis  at- 
tradionibus , Sc  diredionibus,  dc  fontium  Tcatu- 
riginCy  & fluxu , dc  elementotum  xquilibrio,  gra- 
vium  ad  centrum  deTccnTu,  motuumquc  accelera- 
tionc , dc  pcrcufllonis  , aut  gravitationis  viribus. 
Quidhumani  corporis  fabricam  recenTeam  ,quid 
fenTuum  organa  , agendique  modos  varios  > quid 
vi/ionis  prxTcrtim  dcccptioncs  innumcras , viria, 
corrcdiones , adjumenra  quid  refled  iones  va- 
rias  , Sc  refcadiones , totamquc  luminis  propa- 
gationem  ■,  quid  fonos  commcmorcm , conim- 
que  diffufioncin  , & in  cchonc  r^flexiones  , qux 
omnia  itaiMathematids  pladtis  pendent,  ut  jam 
non  tarn  ad  phy  fleam,  quam  ad  Mathefin  pcrtinc- 
re  vidcaumr. 

Neque  vero  ad  naturaliumcfitduum  cognitio- 
ncm  tan  cum  , cauTariimque  indagationcm,  & Tpe- 
culativam , ut  ita  dicam  comempUtionem  fumme 
utilis  eft  Mathefis  * qi«  certam  refill  Cutn  Tuis 

principiis  connexioncm , ex  utriufque  ad  invicem 
comparacionc,  & proponionc  deprehendit : Sed 
ad  uTum  cotnmuncm  hominum,  vitimquc  civi- 
lcro  Tuam  iropensi  impendit  operam.  El  ut  k mi- 
nutioribus  exordiar  , quod  reipubliex  membrum 


Tatis  Tuo  fungi  raunere  , fine  Arithmetic!  pottft 
An  mcrcator  conuucrcium  cxcrcerc  j ficabtxtctis 
nationibus  totius  orbis  divitias  invchcrc , tut 6 Sc 
fine  detrimento  diftrahere  potent , nifi  debito- 
rum  Sc  crcditorum,  lucri , fie  damm  rationcs  ad 
minimum  uTque  (crupuluin  , cxadamquc  prxei- 
fioncm  incat  > An  ccconomicam  extra,  bit  civis, 
nifi  redituum  fieexpenfarum  calculus  Tubducat? 
An  j£rarium  rede  adminiftrabit  quxftor  qui  ac- 
cept!, Sc  expenfi  rationcs  xqua  lance  non  expen- 
det  ? An  acicm  inftrucc  impetator , quinumcros 
neTcicrit  > . 

Geometria  verb  quint  late  patcat  in  republic* 
nuUus  eft  qui  ncTciat , neque  cnim  Sc  o per  an  is  • 
plcrUquc  debitum  reddetur  ftipendium  , nifi  ad 
Geometrix  placita  Sc  leges  rccurras.  Cxmcnta- 
riis.  Sc  latomis  quis  pad  am  mcrcedctn  tribucr, 
qui  xdificia  metiri  ncfcictit  f quis  agros  vender?, 
aut  emcre  turb  potcrit  qui  Gcodefiam  ignorarit, 
quis  vinum  aut  aliquetn  liquor  cm  diftrahere , qui 
ad  tcrcomctriam  non  recuirct  : quis  pIcriTquc 
merces  tuto  Tibi  comparare , qui  librarum,  & bi- 
lancium  fraudes  totamquc  ftaticam  non  teneat; 
quibus  Traudibus  non  fub|  icebit,  qui  menTttra- 
i um  leges  ignorarit , ita  in  rebus  etiam  minimi^ 

& vulgaribus  Tuam  ubique  naval  operam  Ma- 
thefis. 

Qiid  cjuTJcm  utilitatem  ad  exteras  artes , no- 
biliorcs  prxTcrtim  aut  inveniendas , aut  perfi- 
cicndas  commcmorcm.  An  piditracognatxquc 
artes,  cxbtura,  ftatuaria,  rcltquxque  afhnes  Tatis 
appofitc  fiuc  Geometria  cxcrccri  poftlint , qux 
iinum  Mathematiaim  tradatum  PerTpedivanr 
Tciliccr  integram  Tibi  vendicam.  An  Arthitedu- 
ra  qux  ita  tora  in  menTutis  fie  proportionibus  eft 
polita , ut  inter  Mathefis  partes  ccnTcatur  , cjus 
omnia  ofticia  Tubaltemxque  artes  h Geometria 
uon  minimum  quidem  diTccdunt , an  L/omus  la- 
pidibus  convenicntcm  unquam  figurap.  tribucr  , 
fornicibuTquc  conftrttendis  aptam , nifi  Tua  to- 
tam  ful  opens  fbrmam  , Sc  nngulorum  lapidum 
exemplaria , a profundiori  Geometria  mutuctur  $ 
An  ingentes  excitarc  Tu blhudioncs,  t^ignalque 
moles  cvchcre  , nifi  virnmxm  motricium  miclii- 
namenta  addifc.it , varijfque  poliTpaftis  vedibus , 
rotis.  Sc  tympanis  vires  in  immenfiim  augcat ; id 
enim  vero  diTcit  it  Mechanic!. 

Quid  Architeduram  militarem  in  medmm  pro- 
feram , qux  hoftiimi  impetus  Tuis  propugnaailis 
moratur,  ttttumque  civibus  in  Tuis  vallis,fie  foflls, 
prxbet  prxfidium.  In  militia  omnia  opcracur  & 
prxftac  Mathefis , caftramctationcm  iiiftiiuit , fi 
militem  tcgcrc  velit , aciem  inftruit  Sc  dirigit , fi 
dimicarc  libcat , lincas  accclTuum  dtfignat , fuiT- 
que  firmat  redudibus,  vincas  aggercs,  tormento- 
rum  Tuggefta  extruit , dumoppugnandamarcetn 
TuTcipit , parmulas,  collides,  lunulas,  cornuuu^o- 
ronara  opponit  fi  ptopugnandam  habcat,  hxc 
K>mbardas  diriget , Sc  ad  certum  l.hrabit  hoftkmi 
imeritum,  bcllicis  ignibus  grafia^Wmiin  Tx- 
viendum  eft  , feftivis  miifiliww^  Pyrobolis  ge- 
ftict , fi  Ixtandum ; ita  in  on>n  bclhcismunc- 
ribus  ubique  operatur.  f . 

Neque  verb  Nauticarjftacitus  prxtcrire  poT- 
Tum  , qtix  quxftuofo  c*n*T,crc*° » exterarum  na- 
tiontun  divitias  in  noftrum  orban  import* : hxc 
quantx  fit  utilitatU  ivcl  ex  hoc  uno  conjiccrc  li- 
cet, quod  cxigua  piTcatoriuu  mauus  ad  tantam 
opulentiain 


& illuftribus  Mathematicis. 


Opulentiam  (ola  navigationum  & mercimoniorum 
ojvc  dr  evc&a  ik  dimmis  etiam  regibus  , ncquid- 
quam  rcdftere  audcant.  Nautica  tamen  ita  in  im- 
tnematicis  racionibus  podta  eft  , ur  ex  omnibus 
cjus  partibus  coalefcerc  vidcamr.  Geographix 
pcincipia  requirit , ut  navim  ad  dtftinarum  locum 
dirigac  •,  tnagnecicam  advoc.it  in  qn*  cynofurara 
fuain  nancifcitur  j Aftronomiani  adhioet , ut  in 
ipfis  fyderibos  fuum  iter  agnoTcat ; Mechanicam 
non  ncgligit , cujus  variam  machinarum  fuppcl- 
lc&ilem  ui'urpat  t,  remUquc  quail  vedlibus  navim 
promoveat , gubcrnaculo  in  omnem  partem  de- 
torqueat , rnaio  Sc  vclis  mobiktn  rcddac.  Hydro- 
ftaticx  leges  advocat  ut  tantam  pondcrum  molcm 
aquis  imponat. 

Cxceris  autem  artibus  non  minus  facem  prx- 
fert  Mat  beds  > atm  in  opificum  officinis  vix  pc- 
dan  inferas  , quin  intiumera  , aut  machinanun , 
am  inftruroehtorumfupcllcx  cx  noftris  orca  prin- 
ciples occur  tat  ; quin  ubique  mechaniccs  eriam 
cbftrufiora  placita  ad  ufum  rcvocata  reprehen- 
das.  Quare  minim  non  eft  fi  tamo  Temper  in 
honorc  apud  reges , Sc  principes  veri  Mathema- 
rici  fucrc  : Ti  ranti  apud  Siracudos  olirn  fine  Ar- 
chimedes , in  aijus  fcilicct  unius  folcrtia  om- 
nium civium  Talus  pofira  videbatur  : fi  tanti 
apud  Romanos  quibus  toe  clades  foius  intu- 
Ictat. 

Ad  tantam  Matheds  militatem  accedit  certi- 
tudo  , qux  talis  eft , ut  dcmonftrationcs  mathe- 
maticx  tcftc  Ariftotelc  primas  fibi  ccrritudinis 
•partes  vcndicent , nec  dubio  minimum  locum  re- 
linquaut  * mcmcmque  proptcre*  pura  cognitx 
ventatis  iuavitatc  perfundant.  Percipitur  autem 
prxeipue  ilia  jucunditas  dum  quis  poll  cxanthla- 
tos  nonnullos  labotes , aliquid  novi , & abftrud 
proptio  vnarte  excogitat , ut  Thaleti  Milcfio  con- 
tigiftc  fount  poll  trianguli  xquilateri  in  circulo 
inTcriptioncm  inventam , qtti  proptcrca  bovem 
Mulis  immolavit  ; PcrTco  qui  ob  helieis  deferi- 
ptionem  diis  Tacrificavit ; Pythagorx  qui  ob  in- 
ventam rationcm  laterum  tnanguii  acqui Uteri 
Ecatombcn  obtulit  ; Archimcdi  qui  dcprebenlb 
in  aurca  corona  furco , quad  amens  gatidio  dium 
illud  tupmea  ingeminam  nudus  e balneo  urban 
domum  properavit.  Idan  Sphxrx  dimenlloncm 
i Te  inventam  Tcpulchro  Tuo  inTailpi  voluit.  Era- 
thoftenes  a Te  inventam  cubi  du  plication  an,  non 
precise  pcometricam  licet  > loco  anathematis  in 
tcmplo  TuTpcndi  voluit.  Dimcnfaxn  mentis  At  ho 
altitudincm  Apollini  dedicavit. 

Cum  autem  tantus  dt  MachcTcon  in  Philo- 
fophia  perdiTcnida  uTus>  tantus  in  artibus,  in 
vita  univerfa , cum  illis  diTciplinis  nihil  dt  cer- 
tius , nihil  etiam  jucundiits  , cum  tarn  multi- 
plici  nomine  commendcntur  : cam  paucos  rile, 
qui  in  hac  nobiliflima  Tcicntia  , vel  mcdiocritcr 
lint  verfari  Tatis  mirari  non  polTum.  Nanp£ 
dum  PhiloTophorum  curb  am  ingentem , dum 
Theologorum  infinitum  penc  numerttm , dqm 
Juriftarum , & Mcdicorum  examina  ut  ita  dicam 
miramur  j vix  in  toto  aliquo  regno  Mathcmati- 
cotum  decadcm  cenTeamus.  Id  apud  me  dum 
rccogito  Txpi  diligentius , roulta  efle  qux  a ju- 
cundo  alioqnin  ftudio  deterreant  , diffirileTque 
prxbeant  aditus  deprehendi. 

Gro  enim  tot  jam  ixculis  cxculta  fuetit  Ma- 
ihcds  , do&iffimiTquc  lucubradonsbus  onuta, 
Tom*  /. 


in  immenfum  penc  hoc  pvxTcnim  fxculo  ex* 
crcvcrit  , ultcruiTqne  proveda  fit  qulim  milU 
retro  annis , mole  Tua  cujulquc-  .mimumut  tan-* 
to  oncri  imparem  obruic  , &c  ob  hoc  lalKM-e  fo- 
feipitndo  deterret.  Tama  eft  Ubroium  marlie* 
tnaticorum  copia , ut  conludoncm  patiat  , tan^- 
ta  in  minucioribus  , etiam  mdliuTque  moment! 
matetiis , aliquonmi  Authorum  accurata  nimis 
Tola  tia , ut  qui  fine  dclechi  omnia  profundvo* 
ris  prxTertim  GconKtrix  placita  addidrenda  fu* 
Tcipiat  , in  tot  Syrtcs  , Sc  fcopulos  adigatur* 

2c  fccdum  adeat  indccorx  dclernonis  pcticu- 
lum. 

Id  cnim  vcriS  ex  male  intellc&o  Mathefcoil 
Tcopo  cvenid'e  ftatuo  , pervctTique  muhortnn 
idea  Tcicntiam  ex  Tola  difficu Irate  nKtiemiutn  > 
magnumquc  operx  pretiutn  Tc  fcciile  cxiftiman- 
tium , d abfttuTa , & qux  haftenus  aliis  inco- 
gnita fxierint  » nulla  utilitatis  habits  ration e 
commcntemur*  Hinc  tanta  in  Mat  hell  noftra 
rerum  futilium  farrago  erupit.  Dum  cnim  pleri- 
que  matcriam  aliquant  bicvibus  Txpiflimc  fini- 
bus  contenram , tradandam  ut  ita  dicam  cx- 
hauriendam  TuTcipiunt , minuta  quxq<ie  , inuti- 
lia  licet  nuiliuTquc  momenti  ita  pcrlcquuntur , 
ut  txdium  afferant  jTcientiamque  jucundam  alio- 
quin  tot  fpinis , Sc  diftiailutibus  obftruant , ut 
hnpofiibilcni  reddant, 

Quare  pc  dime  dc  Mathematicis  meritos  clto 
primo  cos  cxiftimo , qui  circa  geomettica  prx- 
Icrtim  principia  commcntationcs  ita  exaggeranr. 
Sc  fcolia  lemmatibos  addum  , ut  mil lus  cilc  mo- 
dus , Sc  finis  vidcamr  ; hie  enim  mole  cujufque 
mentem  fatigant , 8c  obruuni , ut  multos  ab  hoc 
ftudio  rctrahant , & avocent.  Qiiaxc  dc  apud  mo 
Temper  ftatui  Mathematicis  ditciplinas  quas  vo- 
cant  puras , non  fine  dcledu  addiicendas  elTe , no 
mentem  cognitionc  rcrum , quas  Tcire , aut  igno- 
rarc  non  maximopcrc  juverir  , non  tam  ador- 
nes,  quint  inficias.  Gcometriain  igicur,  &c  Arith- 
mciicem  dc  nfurpes  v«lhn  * in  quantum  vcl  ai 
• cffctlus  alien  jits  phyfici  mvcll  ‘gandas  cauTas , vel 
ad  coimnuium  vux  uTum  > aiicTquc  petficiendas, 
am  promovendas  utiles  fueriiu. 

Cum  cnim  hx  diTciplinx  in  quantitate  cond- 
dcranda  occupetitut , Iblafque  cjus  proprictates, 
xqualitacati  lcilicet , excellum  , ptoportioncm  , 
aliil'qtic  intueamur,  non  magnum  eft  in  Tc  id  om- 
nc  quod  docent , ncc  dilficuhatero,  & Ltborein  in 
iis  perdileendis  impendun  compatTarcnt,  nid  ai 
fecreta  naturx  penetralia  viam  Itemcrcnt,  aut  vi- 
tx  civilis  commodis  inlcrvirent.  Sunt  etiam  Tui 
in  Mathcmatia's  nxvi,  dint  & tricx  5 & quiT- 
quilix  , quas  qui  Tcrupulodus  fucrir  conTcilanis, 
is  fine  mukum  temporis  & laboris  Tatis  mco  qui- 
dem  judicio  impendet.  Invetcranun  quidem  ma- 
lum eft,  & jam  ^ priTcis  temporibus  ad  nos  uTqiie 
dcrivatum,  ut  Tcietitiam  dimcultate  metiamur, 
inatiis  gloriolx  cupidiutc  diufti,  ad  ea  mentem  ap- 
pliccmus  , qux  aliis  incognita  fuilTc  intelligimus, 
Qiiantum  temporis , Sc  laboris  irapendim  eft  in 
quadrando  circulo  , quid  tamcn  utilitatis  ex 
hoc  problcmatc  Toluto , cum  in  G coded  a obla- 
to  quocumquc  circulo , xquale  quadcatutn  exhi- 
bcainus.  Sc  quamcumque  prxeifionem  in  hoc  ne- 
gotio  conTcquamur  ? Quantum  in  duplando  a«bo 
dcTitdirunt  priTci  illi  Mathcmatici , quid  tamen 
cmolumenti  indc  conTequercmur  , ciun  in  ordino 
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aipraxin  per  extra&ionem  radicis  cubicx  , folida 
qoxcumqitc,  quantum  libucrit  fine  ullo  vel  mini- 
mi erroris  periculo  augeamus,  & minuamus.  Quid 
de  divifione  anguli  in  tres  paries  dicam,  tamo  la- 
bored nonnull  is  quxfita,cftoenim  per  atrentatio- 
ncm  & non  gcometricc  cam  divifionem  perficia- 
mus  , non  tamen  muhum  ultcrius  provcheretrmr 
fi  id  do&ius  exequi  doceremur.  Sum  alia  alcerius 
generis  problemara,  in  quibus  non  inutilitcr  infu- 
datur,  methodus  ubiqitc  cerrarum  longitudinis 
inveniendx  jure  merccdcm  aliquam  fibi  vindicar, 
cum  Sc  Gcographicas  rabulas  fummd  perficiat , 
navigantibus  opemita  falutarem  & certain  aftcrat. 
Utilitatem  haberet  non  modicam  motus  perpetui 
artificium  , fed  tot  linear um  cxoricarum  proprie- 
rates  , qua;  nec  in  rebus  naturalibus  aliqilid  do- 
cent, nec  ad  coinmunem  hominum  vitam  & urili- 
ratem  referuntur  proximo  ncc  remote  , vix  puto 
tor  vigiliarum  tantique  laboris  efle  merccdcm 
congruentctn.  Innumcra  funt  hujus  generis 
exempla  quae  fingula  rcccnferc  longum  cflcr, qua- 
rt ut  tam  pcrniciofum  error  cm  depellam  , Mai  he- 
maricifquc  difeiplinas  ut  ica  dicam  expurgem, 
hunc  tradatum  concinnandum  ccnfui,  in  quo  to- 
tum  Mathcfcon  progrefluin  fecundum  ordintm 
remporum  oculis  fubjicio. 

Mathefin  /ecund6  potius  inficiunt  quam  pro- 
movent , qui  in  fuis  feriptis  obfeuritatem , Sc  tc- 
nebras  affcdhnt ; ferpit  cnim  virus  illud  , & apud 
nonnullas  nationes  mos  illc  invaluir,  ut  neglcdlo 
communi  feribendi  modo,  Algcbrx  fpcciofx  cha- 
radercs , Sc  com  pend  iariam  metkodum  ita  ufiir- 
penc , ut  fir  pc  nullum  habcant  orationis  contcx- 
Cum , multique  reticcant , qux  ad  perfedtom  de- 
monftrationcm  requiruntur. 

Quamvis  autem  Algebra  fjpcciola  in  verfiin- 
dis  in  omnem  partem  aequanonum  rationibuj, 
-privalim  adhiberi  poflir,  utilifique  fit  ad  invenien- 
da  mulra  dc  novo,  publiee  tamen  & in  libris  ufitr- 
pari  non  debet  \ prim6  eo  quod  unaginarionem 
non  feriat,  qux  tamen  in  rebus  mathematicis  ma- 
ximoeft  ufuijfccundi  eoqudd  in  lineis  prxeiput* 
indicandis  unico  charadere  , in  figuris  pixfercim 
impiicatis,  confufionem  pariar.  Quare  quicumque 
ad  alioram  utilitatem  feribit , nec  inancm  quan- 
dam  gloriolam  aucupattir,  quod  ca  invencrit,  qux 
alij  intclligcre  non  pofliint , i communi  loquen- 
di.  Sc  feribendi  ufu  ne  difeedat  unquam;  ciim  ve- 

rales  libri  offeruntur  , ne  in  illis  volutandis 
tempus  inanitcr  impendatur ; quia  ut  plurimuin 
▼ilia  demonftrationum  fub  tali  latent  involucro , 
dum  ipfius  method!  obfeuritati  > Sc  brevitati  tri- 
buitur  error  qui  in  ipfa  materia  pofirus  eft,  dique 
idcA  fie  proponuntur  , quid  ftridis  Gcomerrix 
principiis  non  innitantnr.  Tot  funt  alij  libri  faci- 
liores  in  quibus  volutandis,  & addifeendis  melius 
opera  colk>cabitur  ; ut  quid  otnni  in  eo  intelli- 
gendo  authorc  laborandum  eft  < qui  intelligi  non 
▼ult.  Error  feit  prxteritiGeciili,  ut  is  tantum  do- 
&us  ccnfcrerur,  qui  obfeuritatem  aliquam  prxfe- 
fcrret ; jam  ret b ira  ftatuendum  puto , eum  ben£ 
rem  non  condpere,  quam  aliis  explicate  non  pof- 
fir.  Excufantur  qnidem  authorcs  Grxci  fi  in  iis 
intelligcndis  nonnunquam  laborandinn  fit,phrafis 
cnim  Sc  orationis  contextus,  imm6  Sc  conccptus 
ipfi^inoftro  modocAcipiendi  paulfc  alicnior.hanc 
difficultatern  e flick  \ cuni  veri  qui  noftra  lingua 
patten  fium  explicate  non  valeat  penitus  nihili 


facio.  Tertio  reprehenfione  digni  funt  qui  ut  fi- 
guras  habcant  clcgantiores , Sc  in  xrc  incifas,  eas 
in  fincm  operis  omnes  fimul  rcjiciunt , aut  etiam 
plicatilcs  ita  libris  inferunt , ut  cxplicari  po flint: 
nam  prxterquam  quod  facile  percunt.  Sc  detcrun- 
tur  , Sc  iis  detritis  libri  inutiles  evadunt , difficul- 
tas  & molcftia  de  novo  exurgit , dum  in  fingulas 
propofitiones  fua  invenienda  Sc  aptanda  figura  , 
qux  tanta  eft  in  rebus  ptxfcrtim  difficiliori- 
bus  ut  nunquam  adhuc  in  animum  induccrc  po- 
rucrim  , ut  librum  ita  compofitum  totum  cvol- 
verem. 

In  hoc  igitur  tradlatu  totum  Mathematicarum 
difciplinarum  ordinem , & progrclfum  per  fingu- 
las xtates  , Sc  tempora  perfcquof  , finguloique 
authorcs  profero  , clucubrationum  omnium 
argumenra  explico  , quantum  ab  unoquAque 
promote  fiierit  Matheus  indico , mcumque  de 
lingutis  judicium  fero , comm  nempc  quorum 
feripra  in  manus  mcas  venerint.  Hie  igitur  efto 
mihi  lydius  lapis , ad  hanc  ftatcram  fingulas  Ma- 
thefeon  partes  expendo,  ut  eas  legitimas  hominc- 
que  dignas  admittam  , qux  vel  adnaturx  cogni- 
tionem  aliquid  confcranr , vel  ad  viix  communis 
& reipublicx  commodum  quomodocuraquc  refc- 
rantur  ; qux  verb  ad  neutrum  utiles  fuerint  ut  il- 
legirimas  refpuam,  qux  nempc  laborem  in  iis  ad- 
difeendis impenfum  nullo  compcnfcnt  cmolu- 
mento.  Antiquos  authorcs  quorum  feripta  injuria 
temporum  perierunt,  fimplicitcr  fuo  or  dine,  per 
fuas  xtates  recenfebo , quod  ut  ordinate  prxftare 
queam , in  cettas  quafi  claflcs  mihi  tota  Mathcfis 
digerenda  eft. 

Mathefeos  objedtum  efle  quantiiatem  nemo 
eft  qui  nefeiat , cujus  nempc  proprietates  omnes, 
fiveabfolutas , five  relativas.  Sc  in  variis  compa- 
rationibus  pofitas  fi  contempletur.  Hxc  autem 
quantitas  vel  ita  folitaric  Sc  quafi  abftradt£  con- 
lidcratur , Sc  nulli  fubjedto  immetfa,  aut  mater ix 
affixa  cogitctur , fie  puram  Mathefin  efEcit ; vel 
hxceadcm  quantitas  ut  jam  ad  ccrtum  genus  dc- 
tenninata  , Sc  cum  peculiari  fubjedto  conncxa 
concipitur  , fic  Mathefin  mixtana  conftituit. 
Rurfus  cum  duplex  fit  quantitatis,  etiam  non  im* 
merfie  (pccics  , cominua  , fcilicct  Sc  difcrcta , du- 
plex etiam  exurgit  Mathefis  pura  j Geometria 
nempc  qux  continuant , Arithmctica  qux  difere- 
tam  quantitatem  intuetur.  Utriquc  quafi  univer- 
falis  dici  poreft  , quod  per  omnes  partes  vngetur, 
eifque  facem  quafi  prxfcrar.  Non  tamen  qux- 
cdrnquc  Gcomctrica , aut  Arithmetica  propterci 
elemental ia  dici  debent , funt  enim  nonnulla  qux 
quia  fatis  univcrfalia  non  funt , nec  reliquis  om- 
nino  ncceflaria , ab  clementorum  otdine  rejiciun- 
tur.  Communiter  ergo  inter  elemenrares  tra- 
dbtus  Geometricos  rcccnfentur  , Eudidis  Ele- 
menta,  Sphxrica  Theodofij  Sc  Trigonometric 

J|ux  veri  funt  nimis  particulars  ut  Gftodc- 
fa , Tradhtus  Archimedis  dc  Sphxra,  8C  Cylin- 
dro,  de  Helicoidibus  , fpiralibus  ^^feconicis  fc- 
dbionibus , varix  quadraturx  , cuWduplicationcs, 
methodus  indtvifibilhnn , alriqr'f  nonnulla  Geo- 
mctrica  lied,  inter  ckmcnt^cs  traftarus  non  rc- 
ponimus. 

Idem  projH>riionc  qoedam  in  Ariihmeticis  di- 
cendum  eft.  Elemenrares  enim  regulx  Additio , 
fubtradrio , multiplicatio  ,divifio  tam  in  numeris 
imegris  quint  fra&is,  rcgula  proportiomuu,focic- 

tatis. 
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tatis,  lalfi,  extra&iones  radicum  quadrat*,  & cu« 
bicar,  progrcflioncs  item  tam  Arithmetic*,  quim 
Geometric*  inter  elementa  rcccnlcmur.  Algebra 
five  mimcrofa  , fivefperiofa,  Tub  eodetn  liccr 
Arithmeticcs  genere  eontenta  , inter  elementa 
non  reponitur  , aim  rcliqux  panes  ab  ea  minhne 
pendcanr.  Atque  his  duabus  partibus  Gcomctria 
lcilicct,  Sc  Arirlimetica  tota  Mathcfis  pura  conti- 
nctur. 

Latius  Hand  dubie  patet  Mathcfis  mixta , ni- 
hilque  pur*  de  dignitate  concedic.  Amccniores 
auippe  matcrias  continet , atque  ex  dementis  leu 
minis  , rolas  colli  eit , Sc  ex  laboribus  exantlatis 
fruftus  percipit  uberrimos.  Nullus  ut  ait  certis 
continctur  limitibus , nifi  quibus  hie  mundus  tcr- 
minatur : cum  enim  ut  ait  Plato  Dcus  in  omnibus 
Geomctriam  exerccar,  hoc  eft  mundum  huncuni- 
verfum  finguJifque  ejus  partes  in  numcro , pon- 
dere , & menfura  conftitucrit  in  quatuor  demen- 
tis > & carlo  Marhefin  particularem,  feu  mixtam, 
hoc  eft  affixam  materi*  intuebimur , & quidquid 
iu  fingnlis  ad  nnmerum  , pondus , Sc  menfuram 
leu  ad  quantitatem  continuam,aut  dtfcrctam  pet- 
tinebit,  ut  juris  noftri  vcndicabimus.  Facilem  ergo 
& maxima  confcncancum  ortlincra  Mathcfi  mixt* 
& particular  tribuemus,cundcm  fcilicct  quo  par- 
tes mundi  copulantur. 

Ab  Elcmentorum  infinio  feu  ccllurc  ordiamur : 
h*c  prime  tribus  fin’s  dimenfionibus  Gcodcfix, 
leu  Geometric*  pradicx  , & ad  ufus  civiles  ac- 
Commodat*  nutcriam  fubminiftrat. 

Tcllus  inter  elementa  gravilfimum  eftjejusgra- 
Vitatem  intuebitur  Statica , quia  verb  Mechanica 
eidem  univcrfali  principio  umititur,ad  idem  etiam 
sevocatur. 

Tcllus  fphxrica  eft  ejufque  partes  varib , ad 
coeli  punda  rclat* , varia  lucis  , & caloris  ; die- 
rum,  3c  nodium  increment!  forriuntur,hxc  Geo- 
graphia  univcrfalis  explicat. 

Tcrram  hominibus  mcolendam  dedit  Deus,  ju- 
xe  ergb  Architedur*  tam  civilis  , quim  militaris 
placita  advocamus,  clque  duos  ancillantcs  tra&a- 
tus  , artem  fcilicer  rignariam,  & tradatum  dc  la- 
piduin  fc&ionc,  ad  fomiccs  componendos  adjun- 
gernus. 

Tellus  magnetic!  eft , cui  proptcrea  tradatum 
de  magnctifmo  tribuiinus. 

Novem  igitur  tradatus  tclluri  addicimus  Gco- 
defiam , ftaticam , mechanicam , Geographiam  , 
tnagnctifinum  , Architeduram  civilem,  Archirc- 
dkuram  militarem  artem  tignariam  , & tradatum 
dc  fedione  lapidum. 

Pauciores  Mathcmaticos  tradatus  nobis  aqua 
fuppeditat.  Si  cnim  ejus  gravitatem  confidcrc- 
mus  hydroftaticam,  fcu  tradatum  de  natantibus, 
leu  iniidcntibus  humido  cum  Archimede  inftitui- 
mus.  Si  ad  iluiditatem  Sc  aitfum  aqux  attenda- 
nts fecunduro  de  fluviis,  Sc  fontibus  habebimus. 
Tertius  machinas  hydraulicas  exhibet.  Quartus 
artem  navigandi  complcditur.  Quatuor  igitur 
tradatus  itt  aqua  folcmus  diftinguere  hydrofta- 
ticam, hydragogicam,  feu  dc  fontibus,  hydromc- 
chanicam,  & artem  navigandi. 

Cum  tam  vifio  quam  auditio  in  acre  peragatur, 
Ot  in  medio , tam  luminis  qtiim  fonorum  iufee- 
ptivo  appofito  quidquid  ad  vifum , & muficam 
pertinct  in  acre  collocamus  , 3c  quia  vifio  dire- 
reflexis.  Sc  reftadij  radiis  peragitur,quatuor 
Tm,  1. 


circa  vifionem  tradatus  inftituimus , nemf£  do 
qmfi  ill  gcuerc  dilTcrit  opti„  : d'Z 
dio  direfto  pcrfpcaiv., , dc  refleTo  emopmea. 
de  refraflo  dioptric*.  Mufica  item  fuuin  pc' 
culiaicm  tradtaium  ,urc  lib.  vendicat.  Quin, 
que  igitur  in  acre  itaflatu.  collocamus  opti- 
cam , pcifpcatvam  catoptticam  dioptricam  &• 
muficam. 

Stcrilior crit  ignis  unico  oontentus  tradatu  i» 
duas  partes  dividend© : in  prime  dc  ignibus  tam 
tcftivis,quam  leriis,  Sc  nocivis  agitj  in  fecundode 

torment's  bcUicis  cmumque  diredione , dc  qux- 

ftionibus  item  baliftids  diflerit. 

. c,tr^°  qub>que  tradatus  ocairrunc  nempi 
Aftrolabiorum  dodrina  , fcu  projedio  Sphxr* 
m planum  i Gnomonica  fcu  dc  horofogiis  fciatcri- 
cis,  Aftrooomia,  Aftrologia  divinatrix,  & Kalen* 
danum. 

Algebra  fibi  peculiar  cm  tradatum  jure  vendi- 
cat.  Ad  methodura  indivifibiliumnonnulla  pro- 
Fundions  Gcomctri*  placita  ,nempc  variasqua- 
draturas , cubi  duplicationcs , aliaque  exotica  re- 
vocamus. 

Hxc  fiiit  Mathematicarum  difeiplinarum  par- 
titio,  quam  in  curfii  meo  Mathcmatico  ulurpavi, 
ut  nihil  intadum  relinquctem , aut  tacitus  prxte- 
rirem , qua  nempe  in  tradatus  triginta  Sc  unum 
hanc  feiemiam  diftribui.  Sum  autem  ifti.  Trad. 
Proanialis. 

I.  Euclidis  Elementa. 

a.  Arirhmctica. 

A Igebra. 

Sphxrica  Theodofij. 

Mcthodus  indivifibiliuni. 

Scdioncs  conic*. 

7.  Trigonomctria. 

8.  Gcodefia. 

tf.  Mechanica. 

lo.  Statica. 

I I.  G cograph i.l. 

ia.  De  Magnete. 

ij.  Architednra  Civilis. 

>4.  Ars  Tignaria. 

1 j.  Dc  fedione  lapidum, 

1 6.  Architednra  Militaris. 

17.  Hydroftauca, 

18.  De  Fontibus. 

1 De  Machinis  Hydraulicis. 

10.  Dc  Navigations. 

■xi.  Optica. 

xi.  Pcrfpcdiva. 

X3.  Caroptrica. 

24.  Dioptrica. 

25.  Mufica. 

26.  Pyrotechnia. 

27.  De  Aftrolabiis. 

28.  Gnomonica. 

24.  Alfronomia. 

30.  Kalcndarium. 

31.  Aftrologia. 

Quia  tamen  non  omnes  hi  tradatus  ab  initio 
funt  inftituti , aut  inventi , in  hoc  operc  ad  pau- 
ciora  capita  revocare  placet , nc  tot  fiant  cbllcs. 
Sc  quafi  ordines ; qui  nempb  potius  tenebras  , Sc 
confiifioncm  parerait,  quim  diftindioncm,  pr*- 
cipue  cum  mult*  matcrix  tantam  alfinitatcm  ha- 
bent  , ut  in  plcrifquc  authoribus  non  feparatim 
A iij  r“ 
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6 De  progreflu  Mathefeos, 


Ted  fimul  cxpliccntur.qiure  prim*  Tub  titulo  Gco- 
mctrix  EocLdis , & Hypficlis  clcmenra  reponc- 
mns,  Sphxrica  Theodofij  , Trigonometriam , 
Gcodcfiam , qux  propric  Gcometrix  eft  praxis, 
fcttiones  conicas , quadraturas  omnes , cubi  du- 
pticaciones  i methoaum  indivifibilium  i.qux  om- 
nia ad  puram  Mathefin  , fpeftant , urpoti  qux 
circa  quantiratem  continuant  nulli  affix  am  mate- 
ria verfantur. 

Second*  loco  reponctur  Arithmctica  uni  cum 
Algebra. 

Tenium  ordincm  fibi  vendicat  Mcchanica,cui 
Staticam  adjungemus  utpotc  ad  idem  principium 
pertinentem , cui  aim  etiam  innitatur  Hydrofta- 
tica,  Hydromcchanica,  & quidquid  dc  fontibus , 
aut  Ipiri  tali  bus  dicitur  , quidquid  item  dc  igni- 
bus , torment  is  bellicis  id  etiam  totum  Tub  codcm 
Mcchanicarum  titulo  reponemus. 

In  quart*  Gcographiam , Sc  magnetem  collo- 
camus , quia  autem  ars  navigandi  iifdcm  fere 
principiis  innititur  ac  Geographia , ab  ca  non  fc- 
jungetur. 

In  quinto  Opticam  contemplamur,  aijus  ciim 
fpca'es  Tint  pcrfpc&iva  , catoptrica  , dioptrica  , 
imm*  Sc  Aftrolabia  verfcad  perfpe&ivam  perti- 
ftcant , ficut  Sc  Gnomon icam  j hxc  omnia  Tub 
quinto  ordine  conjungemus. 

Architedura  tarn  civilis  , quim  militaris , aim 
duobus  anciilantibus  traftatibes  arte  friliccr  ri- 

fnark , Sc  fc&ione  lapidum  fextum  ordincm  cf- 
det. 

Septiraum  Mufica  obtinebir. 

Odbvuro  denique  Affionotnia  , cum  Aftrolo- 
gia  divinatricc , ic  Kalcndario  feu  Chronologia. 

Quare  oCko  or  dines  in  Mathefi  conlUtuimuss 
quorum  progrcllum  per  lingulas  xtates  rclatis 
author  ibus,  qui  de  illis  fcriplcrunt.  Nempc  Gco- 
metriam , Arithmcticam , Mcchanicam,  Geogra- 
phiam , Opticam  , Architc&uram , Muficam, 
Aftronomiam. 


CAPUT  II. 

De  progrejfu  Geometric. 

GEomctrbc  women  anguftius  eft  > quam  fine 
hujus  faentii-  fines , cum  ad  omnera  quan- 
tiratis  continual  con  fide  rational!  tc  extendat,  nec 
in  fola  terrx  mciifuiatione,ut  indicarc  videtur  hxc 
appcllatio,  occupctur.lJndc  ineptam  nonnulli,  ri- 
dlculam  banc  voeem  Plato  ccnfuit,  quid  rc  figm- 
ficata  minus  late  patetet , & primurn  tantum  cjm 
ufum,  non  totam  amplitudincm  ligmficaret.  Gco- 
mccriam  igitur  vocamus  , cam  facultatnn  qux  in 
quantitaris  continux  contemplationc  confiftir , 
qux  tale  fortitur  nomcn  , qnamdiu  univcrfalitcr 
cam  6c  in  abftra&o, confidcr.it.  |nrc  ergo  lub  hoc 
nomine  Gcomctrix , comple&imut  Euclidis  clc- 
menta  j in  quibtis  nempc  prima  tradit  Mathefeos 
rudimenta , variifquc  demonftrat  figiirarum  pro- 
orietates  , five  abfolutas  , five  refpc<ftiVJs  : non 
inept*  fob  codcm  ritulo  Sphxrica  Thcodofij  rc- 
ponimus , atm  tota  quam  tradit,  hie  author  do- 
dtrina  omnibus  ornnino  fphxris,  <5:  globis  ada- 
pjari  poffit  Trigonommutn  item  reponimus  : 
cumcnimfitperficKs  omnes,  in  triangula  fadld 
tcfolvi  poffiiUi  appofitc  uiangulotum  meufura. 


tio  fuperfiderum  omnium  dimenfione?  complex 
&etur.  Hanecommumcer  infex  partes  dividimus: 
Prima  rationcm  indicat  fcmidiainctri  circuli  ad 
lineas  circulo  inferiptas, nempc  canonem  chorda- 
rum  finuum,tangcntium,&  lccantium  componic, 
inftrumaitum  fcilicct  omnibus  menfuratiombus 
peragendis  aptiffimum.  Secunda  Logarithmorum 
Icicntiam  tradit  j opus  fane  aureum,hujufquc  lx- 
culi  invcncum , ut  luo  loco  diccmus  , aii  nemp* 
jure  hxc  ndditur  Epigraphe  , AntccclTbribus  no- 
ftris  fapientiorcs  fumus.  Hanc  do&rinam  Nepero 
nobili  Scoto  debemus  dc  tota  Mathefi  proptcrci 
bene  metito  , qui  fubftitittis  loco  ruimcrorura 
fimplicium , corum  logarithmis  , additioncm  pro 
multiplicatioiK , fubtra&onem,  prodivifione  af- 
furoit , pluraquc  folvit  intra  horx  quadrantem 
trigononictrica  problem ata  , quim  vulgaris  tri- 
gonometria  intra  horam.  Tertia  pars  commu niter 
ufum  talium  tabulanim  in  triangulis  rt&ilincis 
docct,  eique  tam  per  finu$,  tangentes  Sc  fccantcs, 
quim  per  logarithmos  folvit.  Quarta  continct 
ifagogcn  ad  trianguU  Sphxrica.  Quinta  triangu- 
la  Iphxrica  rctftangula  metitur.  Sexta  obliqiun- 
gula  tocamque  trigonometriam  abfolvit , aijus 
icilicct  ope  terreftria  corpora,  & ctrlcftia,  fi  opus 
fit , ita  cxaelc  metimur , oculKquc  , ut  ita  dicam, 
fiibjicimus  ; ac  fi  fphxra  utcranur  ingenti , cu- 
jus  nempc  femidiameter  indccics  mi  Hies  millenas 
partes  fenfibiles  divifus  clfct. 

Gcodcfiam  item  .ad  geometriam  rcvocamus  j ’ 
quam  vis  cnim  fubhoc  nomine  agrorum  menfu-* 
rationcm  indicarc  vidcamur,  tam  parum  huic  ma- 
tcrix  affix  a eft  , ut  facile  cuilibct  quantitari  ad- 
aptetur.  Hxc  diincnfioncs  omnes  , Sc  mcnfiiras 
complt&itur  •,  cumqiic  quantitas  continua  tribus 
conftet  fpecicbus  ; linen, fu per ficic, 5c  corporc,tri- 
fariam  communitcr  dividirur.  Prim*  cnim  ngit 
dc  lincarum  menfuris  ; diftantiilque  inacccffibi- 
les , qualcs  funt  montium  altittidincs , fluviorura 
alueijvalliu  voragines  aggrediturdnftrumctorum- 
que  innumerorum  ufum  aperitjut  fcmicirculi.oua- 
dritis, quadrat  i gcomctrici,Gnomonis  fcufquaarx, 
crua's  Geometric*,  pnmoqtttri,  pantograph] , rc- 
gularum  proportional ium , alllraili  , exterorum- 
que  omnium  principia  tradit.  Quia  vet*  non  tan- 
rum  lincx  reux,  fed  etiam  curvx  fub  mcnfiiratio- 
nan  cadunt , ciraimfercntix  circuli  aim  diamc- 
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cantur  quafcumque  Apollonius  alilque  ante , 6c 
Poll  ipfu.o  de  fediombus  conicis  nemptf  dc  circu- 
lo , parabola  , cllypli , 8c  hyperbola  erudite  feri- 
pferunt  quart  unique  ad  circuli  qtiadrarurain  ad 
cubi  duplicationcm  fpedanr.  Methodum  item  m- 
di  vifibtlium , 8c  alia  hujufmodi,  qux  ad  quantira- 
tem  indrterminacam  adhuc>  & non  certx  matcri* 
affixam  pertinent. 

Hujus  feienrix  dignitatem  oft  end  it  nexus  illc 
mirabilis  , 6c  dcmonilrationom  ccrtitudo  , qtix 
tanta  eft  ut  non  perfuadcat  canrikm , fed  cogat. 
Unde  in  exemplum  abfolutifliinx  feiemix  ab  ip- 
foinet  Ariftotclc  femper  proponitur. 

Hujus  feiemix  apud  Asgyptios  inventor 
Theut , feu  Deumaflerit  Plato  in  Phxdro , quafi 
tam  nobilis  invniri  gloria  ioli  Deo  deberetur, 
Communiter  tamcn  ttadunt  plcrique  ab  Aigy- 
ptiis  ncccflitatc  clfe  inventam.  Ciim  cnim  Nilus 
exundationc > 8c  limo , agrorum  liinitcs  operiret, 

& confandcret ; nc  limitum  confufio,  eflet  perpe- 
tnnm  difcordiarum , 8c  Urium  feminarium  , arte 
8c  feientia  opus  fuit  j qua  rurfus  agri  di  vidcren- 
tur,  8c  controverfix  omnes  dirimerentut. 

Hanc  a Thalete  Milefio  iuvedara  dTc  aflcrit 
Laertius,  lied  codem  teftc  prxeedemi  fxailo 
Euphotbus  Phryx  contcmplationctn  de  lincis 
compofucrit , triangulum  fealenum  invenerit,  feu 
niodum  aijuftibct  trianguli  ex  tribus  fcilicct  li- 
neis  comnoncndi,  qux  eft  it  primi  elcmcnto- 
rum  Euciidis  ; quart-  primus  quod  feiamus  gco- 
metriam  exeranr. 

N atus  eft  Thales  Milefius  anno  ab  Urbe  condi- 
ta  i to , feu  ante  Chriftum  6 j i.  Hie  primus  no- 
mine Supientis  appcllatus  eft.  In  Gcomctricis  in- 
Vtnit  triangulum  in  circulo  orthogonicum  j feu 
5 1.  5«  Eltmcntoniro,  qux  ita  roodd  elfcrtur.  An- 
gulus  in  feraicirculo  redus  eft.  Item  quintam 
1.  Elementorum.  Ifofcclium  triangulorum  angu- 
li  ad  bafin  xqualcs  funt.  Item  1 j c jufdcin  , An- 

Suli  oppofiti  ad  vertieem  xqualcs  funt.  Item  1 6 
e xqualitate  omnunoda  triangulorum  unum  la- 
tus  , 8c  duos  angulos  ad  invieem  xqualcs  haben- 
tium.  Demonftravic  item  circulum  bifariam  i 
diametro  fecari , menfus  eft  ex  umbra  , Aigypti 
pyramidcs.  Invenit  modum  inferibendi  in  circu- 
lo  triangulum  xquilatcrum;pro  quo  invento  Mu- 
fisbovem  immolavit.Alia  mu  It  a in  Aftronomicis. 

Ex  hujufmodiinvcntis,multomagis  exfcqucn- 
tibus  , qux  tanta  air  a ut  magnum  operx  pretium 
not  ant  ur , facile  conjicerc  poftiimus  qualcm  ex* 
Asgypto  Geometriam  Thales  advexetit,  qux  pro- 
bability nonnullas  tantum  praxes , ad  agrorum 
dimenfionem  pcrficiendam  continebat , qualcm 
forfitan  ctiamnunc  Agrimenforcs  noftri  habent, 
qui  quantum  poifunt  omnes  figuras  ad  parallclo- 
gramma  rcchngnla  reducunt , 8c  multiplicatione 
unius  latcris  per  aliud  arc  am  exhibent  Videntur 
autem  ifti  potius  rcgula  8c  circino  ufi , 8c  opera- 
ti  geometric c,  quim  calculos  adhibuifle. 

Thalcti  proxim?  fucceflit  Mamerrinus  infignis 
Geometra , quique  mulca  gcoxnctrica  adinveniltc 
dicitur. 

Eodem  fere  tempore  vixit  Atncthiftus  fummus 
Gcomara , qai  dicitur  rerum  Geometricarum  in- 
ventor -y  dc  quo  nihil  nifi  nomen  8t  clogium  rctu- 
lit  Proclus.  Fratcr  fuit  SicfichoriPoetx. 

Eodem  firculo  his  fucceflit  Pythagoras  Samius, 
<jui  iEgypto , 8c  Perfide  perluftrati  in  Mathema- 


tics excclluit.  Prxeipue  in  Arithmerica  Aftro- 
nomia  8c  MuficaJHhric  nonnulli  hanc  laudem  tri- 
buunt , qu&tl  ex  i£g)’pto  in  Grxeiani  Geome- 
triam advexci  it.  In  Gcomctricis  autem  dicitur  iiv- 
venifte  ji  pritni  Elementorum  , nempe  Trianguli 
cujufcumque  tres  angulos  fimtll  fumptos  duobus 
tedis  xqualcs  clfe.  Dtfmronftrationcni  47  primi 
Elementorum  reperir,  nempe  In  triangulo  redan- 
gulo  quadratumbafis , quadraris  laterutn  xquale 
eife  i pro  qua  in  gratiaruin  adionem  Mulls  Eca- 
tomben  obtulit.Et  mcrito  cum  hxc  propofitio  fit 
univerfaliftttnuin  trigonometrix  principium,  pri- 
mus Mathemacicx  luduqa  aperuir. 

Poft  Pythagoram  tertio  fcilicct  Urbis  conditx 
fxculo , hoc  ftudiuin  cxcoluere  Anaxagoras  Cla- 
zomcnius  j de  quo  nifi  nomen  nihil  aliud  prodi- 
tum  eft. 

Ocnopides  item  Chius,  inventor  duodecimo 
primi  Elementorum  , nempe  PerpendicuUrtm  ad 
datum  lineam  tx  punRo  extra  earn  dato  duct* 
re  , 8c  vigefimx  quart x cjufdcm  , nempe  Ad  da- 
tum punt  turn  tinex  prepnjitx  , angulo  dato  aqua- 
lem  angulum  retliimtum  ro«/7i/«frr.Probabilc  a 1- 
temraihieft,  demonllrationcm  tantum  aliqi  1 am 
htt jufmodi  Propofitionum  ab  eo  fuifle  inventam. 

Si  cniin  primum  tune  temporis  tofx  Propofitioncs 
funt  inventx,  admodum  imperfeda,  8c  rudis  crat 
Mathefis. 

Hujus  difcipulus  fuit  Zenodorus  author  tra- 
d.mis  de  ifopcrimctris  ; in  quo  hanc  vulgi  hal- 
lucinatiuncm  dcpcllcre  conatur  , Figuras  cjufdcm 
ambitus,  8c  circumfirrentix  eft'c  xqulcs  inter 
fc.  Oftendit  autem  Figuras  plurium  late-rum, 
ctiam  aliis  pauciorum  bicmm  lfopcrimctras  raa- 
jorc*  cfTc;  adeoque  omnium  lfoucrimctrarum  cir- 
culum  majorem  efTcuccm  Qtix  latera  magis  inter 
fc  xqualia  habent,  exteris  paribus  majores  efte. 

Hie  tradatus  jam  indicat  Geometriam  fatii 
perfedam.  Hunc  tradatum  habet  Clavius,  fum- 
pfirque  ex  Thconc  , qui  Zenodoro  euro  tribuir. 
Nos  etiatn  in  GcodcitA*  feu  Gcoroctria  pradica, 
cum  non  omifimus. 

Hunc  proxime  fecutus  eft  Hippocrates  Chius, 
qui  duro  drtulum  quadrate  nititur , lunulx  qua- 
draturam  dedit.  Hxc  habecur  apud  multos,hlcque 
tetragon ifmus  pet  tranfpofitioncm  aliquarum 
partium  peragitut , proponiturque  ab  Ariftotcle 
fxpc  in  excmplum  paralogifini.  Hie  primus  feri- 
pfit  elementa  gcomctrica  , qux  non  extant.  No- 
ra vit  itcm.Si  inter  duas  lincas  propofitas,alix  dux 
medix  propoitionalcs  inVCniantur  cubura  dupli- 
cari  poflc. 

Thcodorus  Cytcncus  ejus  fodalis  Geometriam 
audiorem  reddidit. 

Timxus  Locrus  Pythagoriats  feripfit  hoc  tem-  * 
pore  Marhanata.  Huic  Plato  fuum  Timxum  in- 
feripfit.  Nonnulli  ab  eo  Placoncm  acccpifl'p  di- 
cunt. 

Quarto  Urbis  conditx  fxculo  floruit  Democri- 
tus Milefius  feripfit  dc  contadu  circuli,  8c  fphx- 
rx , dc  lincis  itrationalibus  6c  folidis  qux  non 
extant. 

Eodem  tempore  Protagoras  nonnulli  Mathe- 

marica  feripfit  qux paritcr  pericre. 

His  fucceflit  Plato  Mathefeos  ftudioftflumis : 
fingulis  cnim  diebus  gcometricum  problema  di- 
fcipulis  explicabat.  Gcometrix  expertes  i fux 
fchola  arccbat.  Primus  fcdioncs  conic  as , 8c  cy- 
lindticts 
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lyndricas  infpexit.  Modutnquc  dcmonftrandi  ana- 
lyticimi  invcnit , nempe  fupponcndo  quod  qux- 
ritur  fii&iun  cfle  , & dari,  qux  mcthodus  dici  po- 
tcft  Algebra  quxdam  nacuralis  , Sc  Algebra:  arti- 
ficials feminarium  fuit.  Hunc  Deli ) circa  dupli- 
cationem  cubi  confulucrmu , licet  autem  cos  ad 
Euchdcm  remiferit,  Probjeraa  tamcn  tentavit,  cx- 
tatque  ejus  mcthodus  inveniendi  duas  medias 
proportionalcs  apud  Eutocium.  Nihil  Geometri- 
cum  ab  eo  rcliquuin  habemus , nifi  hanc  dupli- 
candi  cubi  rationcm  qux  etiam  fuo  nxvo  non  ca- 
ret. Habemus  item  nonnulla  ejus  loca  in  fuis 
feriptis  fparfa , qux  Geometriam  fapiunt.  Hxc 
cxplicuic  Thcon  Smirneus , fed  hate  funt  lcvis 
moment! , nee  Geometriam  multum  promovenr. 
Fuit  Athenienfis,  didufquc  ell  divinus. 

Amiclas  Heracleotcs  , Laodaroas  Thafius  , Sc 
Ncoclidcs,  Platonis  aut  auditorcs,  aut  familiares, 
Geometriam  auxerunt  , Leon  item  Element* 
Gcomcrrica  multo  auttiora  quam  Hippocrates 
compofuit  qux  non  extant.  Eudoxius  Gnidius 
Platonis  in  Aigyptum  comes  quintum  clcmcn- 
tum  de  proportionibus  fcilicet , invenifle  dicitur, 
in  quo  Fcilicet  nova  lit  ita  dicam  logica  , feu  ar- 
gumentandi  mcthodus  traditur  , qua  nihil  potuit 
commodius  & ingeniofius  cxcogitari. 

Thxctctus  Athenienfis  de  quinque  folidis  Cor- 
poribus  feripfit.,  led  non  extat  ejus  elucubratio. 
Dicitur  primus  demonftrafle  dccimam  decimi  Ele- 
menrorum,  nempe , Si  quatuor  lincx  fucrint  pro- 
portionalcs , Sc  prima  lccundx  fucrit  commcnfu- 
rabilis : eric  & tertia  quarts. 

Bryfo,  Sc  Antiphon  circul^quadraturara  inuti- 
liter  his  temporibus  tentarunr. 

Philofophus  Platonis  auditor  feripfit  de  circu- 
laribus  Sc  tncdictatibus , qux  non  extant. 

Quinto  Urbis  fxculo  nempe  trccentis  fexagin- 
ta  circitcr  ante  Chriftum  annis  , Theudius  Ma- 
gics Tertius  Elementa  gcomctrica  confcripfit. 
Hennotimus  Colop honius  uberiora  reddidit, qux 
non  extant. 

Cyzirinus  Athenienfis  item  Gcomctrica  feri- 
pfit , qux  pcricrc. 

Ariftxus  Senior  ante  Euclidem  mnlta  de  coni- 
cislcripfir.  Hunc  Euclides  in  iifdcro  fccutus  eft. 
Scripfit  item  de  rclolutione  , Sc  locis  folidis,  qux 
omnia  non  extant.  Ira  Pappus  lib.  5. 

Philippus  Metxus  Platonis  magiftri  difdpulus 
mulct  in  Mathematicis  edidit. 

Mencchmus  Eudoxij  difdpulus  dicitur  fc&io- 
ncs  conicas  invenilfc.  Nefeitur  quid  circa  eas  in- 
venerit.  Invenitur  apud  Eutocium  ejus  mcthodus 
conftimcndariun  duarum  mediantm  proportiona- 
lium  ad  duplicationcm  cubi. 

« Geminus  demonftravit  Tres  tantum  lincas  fi- 
niilarcs  efle  , nempe  re£bm , drcularem  , & fpi- 
ralem  cylindricnm.  Lincas  item  fpiricas  , con- 
choeidcs  Sc  dftbeides  invenit.  Quint  am  primi 
Elementorum  nnivcrfaliorem  fecit , nempe  cam 
dctnonftrnt  Qtiando  bafis  eft  circulars , aut  fpira- 
li$  cylmdrica. 

De  lincis  Spiralibus , Conchocidibus , & Cif- 
{oddibiis  egit  poll  Geminum,  Perfeus  Cirticus. 

Ariftotclcs  feripfit  librum  de  imitate,  Sc  de  fi- 
nds mlecabilibus.  Hunc  latinum  fecit  Julius 

Marnanns  R.ota  . cftqUC 

Ad  Euclidem  tandem  Geometram  pervenimus, 
qaem  plcriquc  cundcra  purant  clfe  cum  Euclidc 


Megarenfi  , ex  Megan's  urbe  in  lfthmo  , cujui 
nomine Sc&a Mcgaiica  di&a  fuit,  cujus  nempe 
author  fuit,  quam  Dialc&icam,  6c  Erifticam  con- 
tentiofim  vocavit.  Fuit  Socratis  auditor.  Sc  huic 
fucccfltt  Ichrias.  Diogenes  Laertius  ait  Placoncra 
fe  contulillc  Megara  ad  Euclidem.  Conftar  item 
cundem  Platoncm  Dclios  ad  Euclidem  rcmifillc. 
Proclus  Diadochus  in  Prxfationc  ad  Euclidem, 
fupra  rcccnfitos  authores  ante  Euclidem  rcccnfet. 
Euclides  Geometra  five  idem  fie  cum  Megarenfi 
five  non , longo  tempore  Alcxandrix  Gcome- 
ttiam  docuit , diciturque  de  1II0  qudd  mmquam 
in  paralogifinuin  incidcrit. 

Quintus  igiiur  Elementa  gcomctrica  miro  or- 
dinc  contcxuit.  Quern  librum  li  aureum  nomi- 
ncm,  eiquc  primas  inter  libros  qui  hadenue  ediri 
funt , cxccptis  tamcn  facris  codicibus,  panun  ad- 
modttm  dixero  , cum  veram  feientix  idcam  inge- 
nerct , nihil  dubij  alTiimat , fed  ^ nrincipiis  per  . 
1c  notis  exorfus , ad  abftrufa  hujus  feientix  arca- 
na fenfim  gradum  faciat.  In  libros  1/  fua  Ele- 
menta partitur. 

In  primo  agit  de  angulis  Sc  lmeis  perpcndicu- 
laribus  , quarum  proprictates  cum  fine  rriangulis 
dcmonftrarc  non  polfit, multa  de  triangulis  dicir, 
turn  de  lincis  parallels , Sc  parallclogrammis  fi- 
gttris  loquitur. 

In  fecundo  libro  rcdangula  prxeipue  confide- 
rat , totiufque  Algcbrx  Sc  xquaiionum  variorum 
femina  jacit.  Tertio  circulum  variifquc  in  eo 
lincas  contemplatur.  Quarto  varia  polygona  cir- 
culo  inferibit , Sc  circumfcribit.  In  quinto  no- 
vam  proponic  logicam  proportionalctn  , fcilicet 
argumencandi  methodum.  Sexto  varias  propor- 
tionalium  line  arum  proprictates  cnuclcat , icgu- 
lam  quam  vocant  aurcam  dcinonftrar,  totiufque 
Geodefix  principia  proponit.  Scprimo,odavo,6c 
nono  numcrorum  proprictates  explicat , non  qui- 
dem  omnes , fed  eas  tantum  qux  ad  incommen- 
fiirabilium  dodhinam  needfarix  vidcbantur,idco- 
ue  hi  tres  libri  funt  ad  decimum  ifagogici.  In 
ccimo  incomincnfurabiles  quantitates  proponit. 
Undccimo  foli Jorum  principia  proftrt  i turn  pa- 
rallelipipcdorum  , prifmatum  , Pytamidum  , Cy- 
lindrorum  , conorum , Sc  fphxratum  proprictates 
explicat  duodecimo.  In  d ccimo  tertio,  Sc  lequcn- 
tibus  quinque  folida  corpora,  tarn  inter  fe,  quim 
cum  fphxra  quoad  fupcrficicm  quoad  folidita- 
tem  comparat. 

Nonnulli  quintum  Elementorum  librum  de 
modo  argumentandi  per  proportioncm  reprehen- 
dunt  quoad  modum  demonftrationis , nempe  per 
a;quc  multiplicium  ambages,  rationum  fimilitudi- 
ncm  demonftret , qux  tamcn  ejus  naturam  non 
fatis  cxplicare  videntur.  Nos  aliam  methodum 
inivimus.  Sc  per  partes  aliquotas  multo  brevins 
Sc  darius  totam  hanc  do&rinam  cxplicuiroo*. 

Libri  feptimus  , odtavus , nonus  , decimus,  in 
Elemefttorum  numerum  referri  non^ebucrum; 
cum  hxc  jncommcnfurabiliunidn^,na  P*us  cu_ 
riofitatis  , quam  utiliraris  coiud^c  > neque  cnim 
adexteras  Mathefis  partcs^Kll'gcndas  aliquid 
ficit,  multo  minus  ad  ufuqjfemmuncm  aut  ad  cf- 
fedum  ali quern  phyficufP  cxplicandum : nifi  for- 
fitan  levc  aliquod  & teibellem  pro  continui  in 
infinitum  divifibilitare  rationcm  clicias.  Ad  cam 
tamcn  do&rinam  fpedant  feptimus,  odhvus,  no- 
nus , Sc  totus  decimus  1 17  Propoficionibus  dilfi- 
cillimls 
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cillimis  comprchenfus.  Ad  numcrorum  naturam 
expiicatuhm  quint  us  abunde  fufticicbat > cum  fic 
univerfaliflimus  Sc  tarn  numeris,  quam  com  mure 
quantiiati  poffit  applicari..Potucrat  toca  hxcin- 
commcnfitrabilium  doftrina  feparatim  tradi , Sc 
port  fextum  immediate  poni  umkeimus , qui  k 
lcptimo,  octavo , nono , dccimo  eftomnino  uidc- 
pendens.  Ex perientia  cnim  compcrturo  eft  in  qua- 
tuor  libris  reccnlttis  initio  ccrapus  male  colloca- 
ri.  Non  plus  utilicatis  continet  liber  dccimus- 
tertius  dc  compararione  quinnue  corporum  re- 
gularittm  vcl  inter  fc,  vd  cum  fphxra.  Cum  cnim 
vix  inveniatur  ullutn  corpus  naturalc,  autartc- 
fuftum , quod  hoc  modo  hguratum  fit , ea  omnia 
vix  ullum  iifum  habcnc.  Idem  judicium  ferimus 
deduobus  Icqucntibus  , qui  non  Euclidis  j Ted 
Hypficlis  Alexatodrini  efie  dicuntur  j in  quibus 
bare  quinque  corpora  tarn  fecundum  latcra,  quim 
fecundum  fupcrncics , & folidiratcs  inter  le  Sc 
cum  fphxra  comparantur.  Adjedkus  itcmdcci- 
mus  fcxnis  £ Francifco  Flu  (Tate  Cand.il  la  fimili 
vino  labour.  Quarc  tyroncs  (ex  prioribus  , un- 
dccimo,  A:  duodecimo  lint  comcnti.  Cxtcros  nc 
attingant  quidem  , nifi  tempus  inutiiitcr  impen- 
finn  vclint. 

Scripfit  Sc  Euclides  librum  Darorum.  In  quo 
tiempe  expendit,  quxuamex  aliquibus  datis  feu 
cognitis  , lcquuntur  feu  data  fine , & cognofean- 
n,r-  Opus  continet  prop.94.  Utile  eft  Gcometris. 
Zambertus  hunc  latinum  fecit. 

Dicitur  Euclides  fcripfilfc  Conica  libris  qua- 
tuor  comprchcnfa.  Item  dc  Refolurionc , & fil- 
laciis , de  locis  ad  fupecficiem  libris  duobus ; 
Prifmatum  libros  tres.  Sed  hxc  omnia  pcricrunt. 
Scripfit  de  optica  , & de  fphxra  ut  dicctur  fuo 
loco. 

Ex  His  fit  manifrftus  Geometridr  ad  Euclidcm 
tilquc  progtcfltisividctur  enim  folis  Elementis,  & 
toniciscomprehcndi.Ccrtum  eft  autem  Euclidem 
non  efle  amhorem  omnium  Propofitiontun  Sc 
Dcmonftrationmn,  fed  ordincm  iis  adhibuic,mul- 
tique  adjccit,  tot  nexum  ilium  mirabilcm  obtine- 
renr.  Dubirartir  a nonnullis , an  Euclides  demon- 
ftrariones  reliqueiic  : dedit  autem  dubitandi  oc- 
cafioncm  , quod  in  nonnullis  codicibus  Grxeis 
foli  tradantur  Propofitionum  tituli , cum  figuriS 
fine  ulla  demonftrarionc.  Certum  tamcn  eft  Eucli- 
dcm dcmonftrationcs  reliquilTe, cum  Pappus  firpe 
comparer  Euclidis  demonftrationem  cum  nlioruin 
demonftrationibus. 

Circa  hxc  tempora  Thcophraftus  Eriffius , 
Ariftotclis  difcipulus,  & fucccftbr,  inter  alia  mul- 
ta  Hiftoriantm  gcometricarum  libros  quatuor 
edidit. 

Hcraclidcs  item  Ponticus  dc  Geometria  feri- 
pfit. 

Diccarchus  Siculus  cjufdcm  Ariftotclis  auditor 
primus  montium  altitudincm  perpcndicularem  di- 
menfus  eft  , invemtque  Pel  ion  ahum  cll'c  paflus 
11  jo.  Qux  omnia  non  extant. 

Sexto  Urbis  conditx  farculo  ante  Chriftum 
a j i,  Eratofthcncs  Cyrcncus  fub  Ptolcmxo  Ever- 
getc  ab  obitu  Alexandra  annis  90  > & totidem 
ante  Hipparchum  , prxtet  Afttonomica , terrx 
am  hi  turn  dimenfus  eft.  Duplicationcm  cubi  ali- 
quant compofuit  qux  exeat  apud  Pappum,  Sc  Eu- 
tocium. 

Eodem  circitci4 tempore  ncinpe  ijo  ante  Chri- 
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ftum  annis  , floruit  Archimedes  Siracufanus  Ma, 
thnmticorum  facile  princeps.  Scripfit  prim6  de 
fphxra  & cylindro  , leu  de  illorum  corporum  di- 
menfionibus  , ram  fecundum  fuperficiem  , quirn 
fecundum  foliditatem  , quod  prxftitit  methodo 
mgeniofiffima , per  inferiptionem  conorum  in 
fphxra.  Primus  invenit  proportionem  cylindri 
ad  fphxram  fibi  infer  ipram , efle  fclqui alteram  , 
tarn  fecundum  foliditatem,  quam  fecundum  fuper- 
ficicm , fi  pro  Cylindri  fuperficic  numetentur 
nmbx  bafes.  In  quo  problem  ate  ita  acquicvit  ut 
fuo  fcpulchro  rnfctilpi  volucrir. 

Sccitndb  cgit  dc  ditnenfione  circuit,  pariter  per 
inferiptionem  polygonontm , racthodumque  do- 
cuit  dctcnniiundx  rationis  diametri  ad  citaimfc- 
rentiam  cum  quanta  volucriinus  prxeifione ; qux 
inordine  ad  praxin  vimialcm  continent  circuli 
quadraturam  , idemquc  prxftcnt  emolumentum  , 
ac  fi  revera  folutum  diet  illud  problcma  unde 
qux  reftat  invenienda  quadtatura  plus  contincac 
curiofitatis,  quam  utilicatis. 

Egit  item  dc  conocidibus  , Sc  fnhxroidibus , 
in  quibus  proprictatcs  conicarum  Tc&ionum  3t- 
tingit  j fed  non  ita  clarc  , nee  ita  univcrfalitcr , ac 
poflca  Apollonius  Pcrgxus.  Quarc  poft  A polio - 
nium  Pcrgxum  hi  duo  tradkatus  redduntur  fatis 
ffcutilcs. 

Quart5  cgit  de  lincis  fpiralibus  , quibus  qua- 
dratnram  circuli  tentavit  fed  infcclicitcr  , cum 
harum  hnearum  deferiptio  geomctricanon  fit. 

Qiiinto  pcrfecit  quadraturam  parabolx  inge- 
niofiffime. 

Sexto  in  fuo  Arenario  init  calculum  arenas 
qux  toto  cccli  ambitu  contincri  poflet , ut  nempe 
cam  aliquorum  dcpelletct  opinionem  qui  nume- 
rum  arenx  qux  eft  in  littorc  maris  elfe  infinitum 
autumabanc.Tottis  fere  liber  impenditur  in  fup- 
pofuionibus  Aftvonomicis. 

Scripfit  idem  de  xquipondcramibus.  Sc  natan- 
tibus  in  humido.  Nihilque  prxtcrea  de  feriptis 
ejus  fupereft. 

Dicitur  a Pappo  quadraginta  fttiffc  ejus  inven- 
ta  mechanica  ; inter  alia  Problcma  illud  quo  ter- 
ram  loco  fe  dimoturum  fpoodebat  fi  daretur  ex- 
tra illam  ad  conliftctidum  locus.  Problcma  de  fur- 
to  in  corona  aurca  deprehendit , fphxram  mobi- 
lem  , fpccula  uftoria.  Cochleam  aquaticam  com- 
pofiiit.,  Navim  bellicam  folus  traxit.  Siracufvs 
contra  Marccllum  per  tres  annos  defendit.  Do 
quibus  dicam  in  Mcchanicis. 

Vias  init  mirabiles  hie  author , magn6quc  ho- 
mine  dignas.  Videtur  paulodifficilior,  five  phra- 
fis  Grxca  hanc  difticultatcm  invehat , five  aliun- 
de id  oriatur.  Totamejus  doftrinam  dc  fphxra^C 
cylindro  in  Geomertia  pcadkica  faciliorcm  reddi- 
diinusjficut  Sc  dc  circuli  dimenfione, Sc  Arenario, 
dc  lincis  fpiralibus  in  methodo  indivifibilium. 
Dodrinam  ejus  dc  Conoidibus  Sc  fphxroidibus, 
& dc  quadratura  parabolx  in  fc&ionibus  conicis 
cxplicuimus. 

Sexto  Urbis  conditx  fxculo  1 jo  circiter  ante 
Chriftum  annis , floruit  Apollonius  Pcrgxus,  na- 
tus  fcilicet  Pergx  civitate  Pamphylix  , infignis 
Gcometra , Sc  cognomento  Magnus , co  qu6<l 
conicarum  fc&ionum  doikrinam  univerfaliflimam 
rcddidecit.^uiqui  enim  ut  ex  Archimede  patet  in 
folo  conoaaitangnloEUypfin,parabola  in  redkan- 
gulo , hypcrbolem  in  obtufmgulo  confiderabanc  a 
B Vole  bant; 
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volebant  nempe  fc&iones  cfle  a d unum  lams 
perpcndiculares : Appollonius  aucem  univcxfalius 
Agcns  lingulas  (eftiones  in  Omni  Cono  intuctur , 
& cxplicac.  Hadcnus  auaiuor  cjus  cxtabant  li- 
bri , alios  trcs  per  title  dolcbamus , qui  tamcn  nu- 
per  vccupcrati  * & ex  Arabico  in  Latinum  verfi, 
Plorentix  Typis  mandat i funr. 

Hu  jus  matcrix  uri liras  licet  non  ufque  adco 
late  patcat , prxtcrmitti  tamcn  non  debuic , cum 
Aftrobbiorum  dodrina  , minorum  circulorum 
deferiptio  in  Gnomonica , multa  item  in  perfpe- 
diva , captotrica  , 8c  dioptrica  ab  ca  pendeanr. 
Baliftica  item  ab  ea  nonnulla  miuuattir,  Aftroiro- 
mia  denique  hodictna  fuas  Hypothcfes  cllypttcas 
faciat. 

Apollonij  Pcrgxi  opus  de  fe&ionibus  conicis 
do£bftimum  eft  » magnotjue  Geometea  digntun, 
utpotc  circa  materiatn  difticillimam , expurgatum 
tamcn  non  eft  {atis  > mimuias  cnim  qua  Hi  bet  ita 
pcrfcquicur  nr  materiem  quxrcre  vidcatur,  quod 
in  re  alioquin  difficili , & pccnc  ex  fc  infinita 
pi  xftandum  pon  fuit.  In  quem  lapidem  non  fo- 
lura  itkmiidein  impingit,  fed  libros  nonnunquam 
integros  hac  labr  inficit.  Libti  verb  jiuper  recu- 
perari  cxigni  funt  moment  r,  ptxcipuc  cum  ultra 
Apollonij  fines  hoc  fxculo  fimus  provc&i.  Ca- 
ftigatius , 8c  melius  qui  cotatn  Apollonij  do&rf. 
nam  paucis  propofitionibus  complcxus  , multa  de 
fuo  'adjccic.  De  hac  item  materia  uberius  cgit 
P.  i San&o  Vincentio  plus  mille  Propofitio- 
nibus. 

Nihil  tamen  de  Apollonij  laude  dctra&um  ve- 
lira , quod  primus  lit  qui  hanc  matcriam  uni- 
verlaliffimam  rcddidcrit  , ita  ut  antiquorum  ve- 
ftigiis  inhxlcrit , fed  eos  *poft  1c  longo  rcliqucric 
intcrvallo.  Quamvis  cnim  nonnulli  quatuor  pri- 
inos  Apollonij  libros  ad  EucHdcm  perrinerc  fu- 
fpicentur,  quoscommcntavio  Apollonius  illuftra- 
rit , quatuorque  fuos  addiderit > hxc  tamcn  fufpi- 
cio  fine  fundament©  profertur.  Si  cnim  Archime- 
des qui  EucHdcm  legcrat , & citar,  do&rinam  co-* 
nicatn  quatuor  primis  libris  Conicorum  conrcn- 
tam,  notam  habuilfet,  in  hunc  lap  idem  non  impe- 
cifter,  ut  EUypfin  in  folo  acutangulo  cono,  para- 
bolcn  in  re&angulo , hypcrbolen  in  obtufangulo 
conlideraret , fed  unimialius  proceflillct. 

Quatuor  primos  Apollonij  libros  latinos  fecit 
Joannes  Baptifta  Memmius  , fed  male  j»meli£is 
Commandinus. 

Scripfit  8c  alia  multa  Apollonius  qnx  non  ex- 
tant , ut  de  ic&ionc  proportionis , de  locis  plant's 
Libros  duos  j de  penurbatis  rationibus,  de  ra&io- 
nibus , de  inclinationibus  • de  Cochlea.  Extat 
apud  Eutocimn  in  Archimedem  cjus  Methodus 
Jnventendi  duas  media;  proportionales  fui  labe 
non  carens.  Videtur  eriam  fcripfiifc  de  compa- 
rationc  Icofaedri  , & dodccaedci  cidcin  Iphxrat 
infer iptornm , ut  ex  prooemioHypfich's  pater. 

Nos  in  ttadacu  pccutiari  psnbolam  , hyper- 
bolam  , & Ellypfm  independemer  i cono  confi- 
deravimus  , clique  dcinde  in  cono * 8c  Cylindro 
intuenwr , Propofitionelque  Apoflonij  ptxcipuas 
faciliori  met  hodo  demonftravinnis. 

Hypficles  Alexandrimts  pan  lb  port  Apollo- 
nium  fiiir,  & occafione  feriptx  ab  Apollonio 
Icofaedd|&  dodecaeftfi  cidcm  fphxae  inferipto- 
rum  proportionis  Proportionis  decimum  quartum, 

& Libram  Elcnaentorum  8c  decuman  qui  mum  ad- 


jecir.  Librum  decimum  quartum  quatuor  Propo- 
fitionibus  abfolverat  Hypficles  , decimum  qum- 
ruin  quinque  problematibus  j Franciicus  tamcn 
Flu  (Fates  Candalla  8c  Campanus  multa  de  fuo  ad- 
didcrunr.  Ur  decimus  quarrus  nob  tantum  con- 
tincrcc  comparationcm  Icofaedti , 8c  dodccacdri 
eidem  fphcrx  infer iptorum  , fccundum  fuperfi- 
ciern , & foliditacem  •,  led  ctiam  triareliqua  cor- 
pora rcgiilaria , nempc  tetraedrum  , feu  Pyrami- 
dein  xquilatetam  , exaedrum  fsu  cubmn,  & o&a- 
edrum  inter  le  , tarn  fccundum  fu pet ficies,  quam 
fccundum  foliditarem  compararct. Decimus  quin- 
tus  varias  iniaiptioncs  unius  corporis  intra  aliud 
continct.  Additus  eft  decimus  fextus  k Can- 
dalla. 

Hxc  materia  licet  fu  Ingeniofa  , eft  tamen  fi 
qux  alia  inurilis  ut  jam  dixi.  Ipfc  Hypficles  fa- 
teri  videtur  fe  eos  libros  a fuo  Prxeeptore  lfidoro 
accepille. 

Floruit  codcm  tempore  Philo  Bizantius  cujus 
Proclus  lncminit  in  odhvam  primi  Elementorumj 
after t cnim  aliquam  cjus  demonftrationcm.  Extat 
item  apud  Eutocimn  in  Archimedem  , cjufdcin 
Methodus  inveniendi  duas  mcdias  proportiona- 
ls ad  duplicationcm  cubi. 

Screnus  Antinfenfis  Philofophus  videtur  his 
tcmpotibus  floruifte  duos  libros  edidit.  In  ptimo 
agic  de  fidlione  Cylindri  cllyptica  , oftendirque 
camdcin  die  qux  per  fe&ioncm  coni  gcncratur : 
contra  communcm  vulgi  fcnluro  > qui  conicam 
c enfee  ad  verticem  acutiorem  dfe. 

In  lecundo  libro  agitde  fcelioncconi  qnx  fit 
peraxem  ,cxhibetquc  diverfas  triangulorum  fpc- 
cies  qux  ex  hac  fc&ione  oriunnir.  Comparat 
item  conos  inter  fc.  Opus  quidem  bonum  & 
breve. 

Hero  Alcxandrinus  nonnulla  Geometries  Icri- 
pllt  qnx  pericrunt  Extat  apud  Eutocium  cjus  Me- 
rhodus  inveniendi  duas  medias  proportionales. 
Scripfit  Gcomctrumcnon  feu  Geometriam  pracli- 
cam  , qux  non  extat.  Ejus  mcminit  Proclus  ad 
fecundain  , & i y primi  Elcmcmoi  um.  De  co  lo- 
quitur Pappus,&  Vitruvius.  Fuit  Ccefibij  difeipu- 
lus,  multiquc  Mcdvanica edidit. 

Odavo  Urbis  conditx  fxculo  feu  jo  circitcr 
ante  Chriftum  annis  , Sphxricorum  libros  trcs 
edidit  Theodo lius  Tripolita  , in  quilms  ncm- 
pe  Elementa  qui  bus  proprietaics  planorum , 

8c  circulorum  variorum  in  fphxra  demonftran- 
tur. 

Hi  libri  extant  integri,  funtquc  optimi,  & cla- 
rifliini,  ex  quibus  facile  omnia  principia  Gcogra- 
phix  demonftrari  poflimt  •>  Additis  tamcn  non- 
nullis  de  monftrationibus,  qux  ex  iftis  facile  did 
poflenr.  Hunc  tradatum  multi  quafi  utiltfllmum 
aut  vtrterunt  ex  Grxco  in  latinum  , aut  ctiam 
commentario  illuftrarunt , nee  nos  cum  in  curfu 
noftro  Mathcmatico  omifimus.  Script  8c  alia 
multa  qux  non  extant.  Scripfit.de  habitationi- 
bus , dediebus  Sc  nodibus,  qux  Grxce  in  biblio- 
theca Regia  Lutetix  aflervantur.  Sed  hxc  potius 
funt  Aftronomica,  aut  Geographica. 

Dionyfiodori  qui  fuit  lus  temporibus , extac 
fragmentum  apud  Eutodum , nempe  demonftra- 
tiofubtiliflima,  qua  docct  modum  fecandi  fphx- 
ram  in  datam  raiionem. 

Primo  Chrifti  fxailo  nempe  poft  H'pparchum 
224  annis  ante  Ptolenaxum  41 » Floruit  Mene- 
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lausljuidc  Mile  fins  didkus  eft , libros  6 dcfub- 
tculii  feu  chordis  , fcripiit , nempe  jucthodutn 
conftmaidi  canonis  lubfttnCit  urn,  quern  nos  qua- 
luor  aut  quinque  Propofitiombus  ablolvimus , 
Scripfit  item  tres  libros  dc  fphxricis  triangulis 
qui  extant.  Stellas  Romx,  8c  Rhodi  oblcrvavit , 
ut  refert  Ptolcmxus.Scripfit  fphxrica  poftTheo  • 
dofium.  Ejus  opusin  agis  diicdkc  ipcdkac  trigono- 
mctriam,vidcturqtic  Ptolomxus  ex  tertio  Menelai 
ea  fumpfifle  qua-  dc  trigonometria  feripfit  in  fuo 
Almngcfto  j loquitur  autem  dc  fmubus , habcc- 
que  piuritnas  propofitioiics  dc  proportionibus  ii- 
nuiun,  8c  laterum  cfianguli  fphxnci>uifi  for li tan 
multa  fupplcvcrit  Maurolycus  , qui  ea  Sphxrica 
interprctacus  eft. 

Scaindo  far  ado  ^'Nativirate  Chrifti , floruit 
Ptolcmzus  Aftronomus  inlignis  , nempe  oblcrva- 
bat  anno  ijo.  Hie  pexter  Aftronomica  habec 
multa  de  canone  fubtenfarum , in  ordinc  ad  tri- 
gonometriam.  Quo  dcindc  in  deenrfu  utitur  fo- 
hiitquc  triangula.  Ejus  timen  canon  non  eft  com- 
modus,co  quod  fradkioncs  adjundkas  habeat.Opus 
hoc  eft  valdc  cxiguum , nee  continet  omnia , qua: 
flint  ncceflaria  ad  folutioncm  plcrorumque  trian- 
gulotmm  demonftrandam.  Dicam  rurfus  dc  illo  in 
Aftronomica.  lmperfcdka  igitur  erat  co  tempore 
Trigonometria. 

Tertio  Chrifti Tarculo  vixit  Porphyrius  Philo- 
fophus.  Nonnulla  fcripiit  Gcometrica  qua:  non 
extant  Ejus  cnftn  meminit  Proclusad  14,18  & 10 
Propofltioncs  primi  Elcmentorum » ejufqucdc- 
inonftrationcs.  Idem  eft  qui  iiagogen  feripfit  dc 
quinque  univctfalibus. 

Quarto  Chrifti  fxculo  , fuit  Nicomedcs  qui 
feripht  dc  lincis  conchoidibus , quibus  nempe 
duas  incdias  proportionalcs  inveniret , & cnbum 
dpplicarct , anguium  datum  trifariam  fecarct ; fed 
cum  lux  line*  conchoidcs  non  deferibamur  gco- 
nictricc  , fed  inftrumento  egeant  a ftridka  Gco- 
metria  alicno,  ejus  conatus  irritus  cenfetur.  lllius 
mcminii  Eutodus,  Pappus.  Clavius  item  in  Gc </- 
metria  praCkicacjus  dodkrinam  refert. 

Eudemus  ite  dicitur  a Proclo  hoc  teporc  feripfit 
fc  Gcomcriicas  cnarrationes,  & libcllu  dc  angnlo. 

Menelai  Alexandria  demonftrationem  afferc 
Proclus  ad  a f primi  Elcmcnroruin. 

Geminus  Rhodius  Procli  Diadochi  prxeeptor, 
Grxec  fcripiit  dc  ortu  iincariun  Spiraliun^Con- 
choidarutn  , CiiToidarum  , & de  Mathematic, 
qux  dicuntur  alfcrvari  in  Bibliotheca  Vaticana 
Grxco.latina  intetpretc  Edonc  $tildaria.  H*c  ta- 
men  non  funt  magiu  momenti , ci»  quod  talium 
lincarum  deferiptio , non  lit  Geometrica.  Circa 
hie  tempora  hunt  irruptioncs  .Barbarorum  in 
Romanum  Imperium,  cetVatquc  litterarum  ftudiu. 

Quinto  Chrifti  fzailo  Diodes  modum  ali- 
quem  cxcogitavit  duas  medias  proportionalcs  in- 
veniendi , & fecandi  fphxtam  in  datam  racioncm. 
Utrnmqucrcfcrt  Eutocius  defumptum  hbro  ilbus 
dc  Pyriis , feu  igniariis. 

Sporus  pariter  Nicenns  problema  duarum  me- 
diatum  proportional ium  tentavit.  Ejus  pariter 
methodum  refert  Suiocius  in  Archimcdcm. 

Hoc  eodem  quinto  Chrifti  fxculo  Proclus 
Diadochus  qui  Athenis  Platonic*  fchol*  pra> 
fuit , feripfit  commcntarium  in  primum  Euclidis. 
^onaras  fabulatur  cum  Valentis  naves  fpcculis 
uftoriis  combuflilfc, 
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Commentaiius  Procli  in  primum  Euclidis  li-* 
bruin  eft  cxigui  momenti : nam  ejus  media  pars 
eft  de  Mathcii  in  gene  re,  cujus  varias  tradit  divi- 
honcs.In  fecunda  parte  proferc  ut  plurimiim  le- 
ves  Anuorationcs  in  Propofltioncs  , & demon- 
ft  rati  ones  primi  Elcmentorum  , habctquc  ratio- 
lies  cur  fub  his  potius  terminis  quam  fub  aliis 
concipiantur  , varios  item  cafus  profcquitur* 
aliiiquc  minutias , qu*  cuiquc  advertenti  facile 
in  menrem  venire  polliint.  Habet  tamen  aliquas 
demonikr.it iones  pioprias,fcd  paucas,quas  retulit 
Clavius.  Hunc  1 rancilcus  Barocius  Patricius  Ve- 
nctus  magna  cura , & dihgentia  latinuin fecit. 

. S.Auguilmus  Ue  principiis  Geometri*  feripfit* 
fed  taiitum  in  univerfam. 

Marmus  Philolophus  Neapolitans  Proclt 
dilciinilus  protheoriam  edidit  in  data  Euclidis,  in 
qua  bene  cxplicat  ufum  bujofmodi  tradkatus  , 8c 
mcmem  Euclidis. 

Demetrius  Alexandtinits  lincarcs  aggreffioncx 
compofuit. 

PhyloTyanxus  feripfit  dc  lincis  per  implica- 
tioncm  gciuvis , & dc  aliis  variis  lupcrficicbus  * 
utrumquc  refert  Pappus , led  hxc  nutlibi  extant. 

Pappus  Altx.uuii'inus  hoc  tempore  floruit, 
cdiJitquc  mathcinaticas  Colledkiones.  ViJentur 
duo  primi  libri  pcrfiife.  Tertio'  varias  profert  fo- 
lutiones  pioblcmatis  Dcliaci , Eratoftenis,  Nico- 
medis  Hcronis,  & fuum  turn  aliud  proponit  pto- 
blcma  , nempe  Tres  medictatcs  futncrc , feu  tres 
medias  propot  cionalcs  , arithmeticc,  geometri- 
es, harmonicc.  Tertium  incra  tnangulum  duccre 
duas  Iincas  majores  duobus  latcribus  j cxindc  in 
data  fphira  , cubum  tctrncdmm , odkaedrum,  ico- 
faedrum,  dodccacdf um  ddcribic. 

In  quarto  primo  agit  de  lincis  itrationalibus  , 
turn  de  circuits  fc  tangentibus  variifque  lincis. 
Tertio  de  fpiralibus.  Quarto  dc  Conchoidc  Nico- 
medis  ad  duplicationem  cubi.  Quinto  de  Quadra- 
trice  Dinoftrati.  Sexto  dc  fcdlionc  anguli  m eres 
partes. 

In  quinto,  initio  nonnulla  habet  ad  iioperime* 
troriim  dodkrinam  utilia  etum  ad  circular  ium, 
rum  dc  comparationc  fupcrficici  fphxr*,  cum  fu- 
pcrficic  Cylindri ; Sc  coni,  turn  dc  comparationc 
ibliditatum  fphitx  , Cylindri, coni  8c  corporum 
regularium. 

In  feptimo  libro  1.  demonftrat  aliter  nonnul- 
las  propofltioncs  tertij  Thcodofij  circa  decli- 
n. it  iones  , Sc  r.iccnfioncs  redkas  : habet  item 
nonnulla  defumpta  ex  Euclidis  phxnomcnis. 
Totufquc  liber  ad  (phirica  pertinet , & propric- 
tates  circulomm  fphxrx. 

In  feptimo  libro  1.  diftingnit  duplicera  methd- 
dum , compofitivam  , & rcfolutivam  ; recenfcc 
autem  triginta  libkos  antiquorum  , quorum  pleri- 
ue  non  extant  pertmentes  ad  rcfolutivam  ; Ue 
ata  Euclidis.  Apollonij  cationis  divifio , 8c  fpa- 
tij.  Ejttfdem  inclinationum.  Turn  agit  de  tedkan- 
gulis  , dc  lineis  tangentibus  circulum  , cxindc  de 
afymptotis  hyperboles. 

In  odkavo  libro  nonnulla  initio  proponit  ad 
Mcchanicam  fpedkantia , agit  item  dc  virtutibus 
motricibus.  In  hoc  opere  multa  continentur  feint 
digna  permixta  multis  inutilibus.  Optimum  fb- 
rct  fi  expurgarctur.  Denuo  typis  impreflum  eft 
Bononix  1619. 

Tbeon  Alexandrinus  Commencatium  in  trede- 
B ij  ci ra 
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ciro  libros  Euclid:*  cdidir.  Nun  14  6c  15  funt 
HypficJis  Alexandria.  Hoc  opus  larinum  fecit 
BartoJomxus  Zambcrtus  Venetus  , cujus  optima 
eft  verfio.  Pccrus  Ramus  exiftimat  Euclidem  Po- 
los ticulos  , 6c  fi gnras  compofuilfc,  Thconem  vc- 
r5  demouftrationem  addidill'c.  Contradicuiu  Bu- 
tco  Commandinus  8c  alij.putdntquc  Euclidem  de- 
monftrationcs  compofuillc  , qua*  poftca  Thcon 
Puis  diPcipulis  tradidcrit.  Quia  Pappus  comparat 
aliquam  demonftrationem  Euclidis  , cum  alia 
Apoilonij.  Item  Proclus  , Sc  Boctius  nonnullas 
demonft  ratio  lies  Euclidis  refcrunt  prout  in  ipPo 
jaceut.  Euclidcs  item  Puo  tempore  habebatur  ut 
Ptimmus  Geometra , cum  Plato  condudores  arx 
Dcliacx  ad  cum  remiferit.  Certum  eftautem  in- 
ter Euclidis  opera  vetuftiffima  efteThconis  com- 
mentarium.  Liber  clcmcntorum  Euclidis  multum 
debirt  Theoni  I quo  eft  in  ordincm  digeftus , 6c 
ctiam  audits.  • 

Hvpatia  Thconis  Alexandria  filia  prxtcr  alia 
fcripiit  in  Conic  a ApoUonij  commemarium  qui 
iron  ex  tat.  Elotuit  Pub  Atcadio,Sc  Honorio. 

Eutocius  Afealonita  poft  Pappum  8c  Thconem 
quos  citat, floruit.  Edidit  Commentaria  in  Conica 
Apoilonij,  & in  Archimedis  Tradatum  de  fphx- 
ra  , Sc  Cylindro,.de  circuli  dimcnPionc  , & de 
tequipondframihus.  In  hoc  Commentario  multa 
de  Puo  addidic,  loeaque  honun  authorum  difficilia 
ebriora  reddidit , additis  Lcmmatikis  quibus  10- 
bur  dcinonftrationibus  addic.  Rctulit  item  pluri- 
nronim  authorum  Comment ationcs  circa  Proble- 
ina  dcliacum.  Opus  hoc  optimum  eft,  & Polidum. 

Sextiun  Chrifti  fxculum  primo  profert  Boc- 
tium  virum ConPularcm,qui  primum Euclidis |li- 
brmn  luinum  fecit  , nemne  folds  titulci6 , 6c  figu- 
ras  tradidic.Habct  nonnulla  Gcomctricaquxfunc 
ita  parvi  momenti,  ut  in  iis  legendis  tempus  male 
Impel  Kfarur. 

Caffiodorus  item  vir  Chriffimus  feripfit  non- 
nulla Gcomctrica  prxter  Arithmericam  , Mufi- 
cam,  Aftconomiam , 8c  de  Pafchali  computo. 

Extat  npud  Clavium  in  Gcometria  pradica 
3oannis  Grammatici  cognomento  Philoponi  mc- 
thodus  duas  medias  ptoportionalcs  invoniendi. 

Heron  alius  ab  Alexandrino  inter  alia  multa 
Geodefiam  compoPuilPcdiciturquam  dicunt  exta- 
rc.  Scripiit&dc  M.ichinis  bcllicis.  Alter  Heron 
ixiic  Alexandrinus  6c  floruit  tempore  Apoilonij. 

Septimo  Chrifti  fxculo  Ifidoms  HiPpalcnPis 
EpiPcopus  in  Puis  libris  de  Originibus , omnium 
Morhcmacicarum  compendia  infcrit,fcd  qua:  Punt 
ita  compendiosc  tradita  ut  ex  his  nihil  emolu- 
menri  percipi  poflir. 

M.rrtiantis  Capella  inter  alia  multa,  Gcometri- 
ca  feripfir. 

Odas'um  fxculum  nullum  Gcometram  pro- 
tulit. 

Nono  Chrifti  fxculo  apud  Arabas  Mathema- 
ticx  diPciplini  floruerunt.  Nullus  tamen  corum 
de  Geometria  feripfit  excepto  Gebro  qui  in  Puo 
libro  Aftronoraico  nonnulla  tradit  de  triangulis 
fphxricis  , qua:  tamen  hanc  dodrinam  non  mul- 
tum promovenr. 

Circa  hxc  tempora  Michael  Pfcllus  Author 
Grxeus  floruit  Michaelis  Ducx  tempore  , qui  fi- 
liorum  Imperatoris  prxeeptor  fuit.  Hie  innume- 
ros  pcnc  Tbcos  de  omni  Fere  materia  confcripfir. 
Inter  alia  Quadrivmm,ncmpc  de  quatuor  Mathe- 


maticis  difciplinis  Gcometria , Arithtnctica , Mua 
Pica,  Aftronomia, fed  jer  compendium.  Quod  igi- 
tur  ad  Gcometriam  (pedat  in  hoc  onerc  nonnul- 
la tan  turn  docct  circa  rriangub,  parallels,  & pa- 
rallclogramtna , defumpta  ex  primo  Euclidis,  uim 
de  augmento  figuraruin , ctiam  folidurum.  H abet 
item  nonnulla  de  incommenfurabilibus  , fed  ita 
breviter  ut  primas  tantum  notioncs  tradat.  Si  in 
aliis  matcriis  ita  egit , facile  fait  multos  libros 
ita  cdcrc.  Hoc  opus  Xybndct  vertit , Sc  annota- 
rionibus  illuftravit  Bafilex  in  odavo  iy  < 6. 

Extant  in  Bibliotheca  noftra  Parificnfi  Eucli- 
dis Elementa  Atabicc  feriptajin  quibus  habemur 
multa  diverfa  ab  iis  qux  in  communibus  Eucli- 
dis Elementis  continentur,  ut  inter  alia  ex  figuris 
fit  manifcftum  , & inter  alia  videtur  undccimum 
axiom  a efle  demonftratuin , quod  aftcruit  Cbvius 
nempe  Pc  audivilTc  in  Codicibus  Arabicis  axioms 
illud  demonftrari. 

Ex  his  manifeftum  fieri  poteft  qncm  progref- 
Pum  habuerit  Gcometria  uique  ad  place  dens  fx- 
culum.  Tota  cniin  continctur  Elementis  Euclidis* 
6:  Hypficlis  , Archimedis  operibus  de  fphxra,  & 
Cylindro,  arenario,  dimenfione  circuli,  de  fpirali- 
bus  qux  ad  quadraturam  pertinent , item  conicis 
Apoilonij  , Theodofij  Pphcricis  ,nonnullis  qux 
ad  Trigonometriam  Ppedam  , qux  tamen  erant 
valdc  impciTcda  , nonnullis  item  praxibus  circa 
Dcliacum  Problcma.  Neque  aliud  Gcomctricum 
ab  antiquis  acccpimus.  Ab  co  autem  tempore 
trigonometriam  perfcdifTimam  reddidimus  per 
logarithmos.  Geodefiam  pcrfccimus  variis  inftru- 
mentis,  ut  regulis  proportionalibus  aliifquc.  In 
Conicis  quantum  fimus  provedi  oftendit  Myg- 
dorgius  6c  P.A  fando  Vinccntio.  In  Gcometricis 
item  novum  P.  Guldini  inventum  de  ccntro  gra- 
vitatis  ad  menfurationem  omnium  rotundorum 
nova  indivifibilitim  methodus,  totam  Archime- 
dis dodrinam  faciliorcm  reddidimus  j de  quibus 
omnibus  Puo  loco  diccmus. 

Decimo  Chrifti  fxculo  Bagdadinns  Arabs  feri- 
pfit librum  qui  extat  de  divifionc  fi  gut  arum, 
quern  nonnulli  Pufpicantur  cilc  librum  Euclidis 
Arabico  tranflatum.Ccrtum  eft  cnim  Euclidem  de 
divifionibus  PeripfilTe. 

Ben  Mu  Pa  feripfit  de  figuris  planis  6c  Pphx- 
ricis. 

Circa  hxc  tempora  Alchindus  Arabs  libcllum 
reliquit  Pcx  quantitation,  quo  nihil  eft  ingeniofius 
fi  Cardano  credimus , qui  inter  1 1 01  bis  miracula 
dccimum  locum  Alchindo  aflignat. 

Undccimo  Chrifti  fxculo  Campanus  Gallus 
Euclidem  ex  Arabico  latinum  fecit,  fiholiifque 
illuftravit.  In  plcrifque  candcm  affert  demonftra- 
tionem , ac  Theon.  Videtur  tamen  melius  expli- 
cate , fbrfitau  eo  quod  c jus  phrafis,  noftro  modo 
loquendi  fit  accommoda,  & Thconis  phrafis  i 
noftra  diflidcar.  Multa  tamen  de  Puo  addit.Utriuf- 
que  commentationes  Thconis  6c  Campani,  fimul 
per  PinguUs  propofitioncs  typis  editx  funt  Pa- 
rifiis  anno  1516. 

Adclardus  Anglus  Monacb*,s  idem  prxftitit. 

Duodecimo  fxailo  Thcori  Smirneus  loca  Ma- 
thematics Platonis  Grxci‘nlc,Trctatlls  ^ 
her  quidem  ad  intelligendmn  Platonem  utilis  9 
in  quo  qux  traduntur  Mathematics  Punt  vulga- 
ria  , ita  ut  mcdiocris  Mathcmaticus  in  co  vix 
quidquamdc  novo  addifcat.  Hunc  Iuitacl  Bu - 
1 lialdus 
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lialdus  Parifienfis  Mathematicus  cx  aliis  fcriptis 

fat  is  no;  us  uptime  l.u  mum  fecit. 

Albert  us  Mignus  fcripfit  auacuor  libros  de 
Geonictria , Arithmetic*,  Mitnca  Sc  Aftiologia. 

Decimum  tertium  fxculum  Aftronomos  qui- 
dctn  , Gcomctram  nullum  dcdic , iicut  Sc  dcct- 
nwm  quaruun. 

Dccimo  quinto  fxculo. 

Joannes  de  Montcrcgio  inter  multa  opus  dc 
triangulis  cdidit  tain  dc  rctftilincifi  , quam  lphx- 
ricis. 

Idem  auihorum  Gr.r  corum  fere  omnium  ope- 
ra , nempc  Archimedis,  Apollonij,Scrcni,&  alio- 
rum  in  i.uinum  verfa  cypis  edi  airavit. 

Eodcin  tempore  Frarcr  lucas  dc  Burgo  fantti  fe- 
pulchri  Minoritade  Gcomctria,  Sc  de  divinapro- 
portionc  fcripfit. In  fuo  tra&atu  Geomccrico  mul- 
ta  bona  habet  prxeipue  circa  fupcrficicrum  di- 
menfiones. 

14-S.  Nicolaus  De  Cufa  S.  R.  Eel.  Cardinalis 
tituli  fotufti  Petri  ad  vincula , Trattatum  cdidit  dc 
mathematicis  complement!’*;  in  quo  Archimedis 
Vcftigiis  infiftem  circa  dimenfionem  circuli , ejus 
quadraturam  tentat  , irrito  tamen  conaru ; quae 
profert  funt  bona.  Egit  de  rransformationc  figu- 
rarum  , dc  reifti  Sc  curvi  menfura.  Ccnfcc  FjIxx 
Stapulenfis  Mathcmaticas  difeiptinas  profundins 
eo  penerrafle  neminem,  cui  opinion!  non  fubferi- 
b^rem  nifi  cum  addico,  luo  furfitan  tempore.  Ha- 
ber &:  alibi  mu  Ira  mathematica  cxigui  momenti. 

Circa  annum  1480  pannes  Vevnerus  fcripfit 
dc  Elementis  Conicis , dc  modis  duplienndi  cu- 
bum,  dc  fc&ionc  fphxrx  in  data  rationc , & qua- 
tuor  Lbros  de  triangulis. 

SuS  annum  14^0  Hcrmolaus  Barbarus  Aqui- 
lcicnfis  Pacriarcha  , poftca  Cardinalis  inter  alia 
multa  qtixftioncs  Geomctricas  cdidit. 

Initio  decimi  fexti  fxculi  ijoo  claruit  Alber* 
tus  Durerus,  ac  Geometricarum  inffiuuionuni  li- 
bros rcliquit.  Pi&uratn  illuftravir. 

Eodem  tempore  Bartolomxus  Venetna  in  Gra»- 
cis  erudictflimus  Euclidcm  cx  Grxco  Lntiimtn^lip- 
cit , eo  quod  Campani  vcrfioncm  a Grxco  ion- 
ics abire  vidcrct  j fed  cum  Mathefin  ncfcirctj 
firpe  hallucinacus  eft.  Genius  fair  hujus  fxculi 
ht  in  vertendis  authoribus  toti  client  , fidclita- 
tem  potius  fedarentur  quam  feientiom  promo- 
Verent : Quod  in  materia  feientiarum  eft  nugari, 
totiim  enim  Euclidcm  fus  deque  vertcrcm  fi  bre- 
viori  methodo  Sc  cl.iriori , cadcm  demonftrare 
poflari.  Ncque  enim  fenfus  authorum  tarn  qux- 
rendus  eft,  quam  res  ipfx  ; ncque  tain  quod  figni- 
flcarc  volucrunt , quam  quod  fignificarc  dcbuc- 
runt. 

Moj  Lucas  Gauricus Neapolitans  tetrago- 
hifmum,  feu  circuli  quadraturam  per  Campa- 
num , Archimedem  & Boetium  cdidit,  fed  ira 
male  cxplicatam  nr  nullam  vim  deraonftrandi 
obt incar.  Quare  fatius  eft  cadcm  in  propriis  au- 
thoribus  Icgcre,  quam  in  hoc  operc. 

H 07  Carolus  Bovillus  Veromanduus  Geomc- 
tricum  inrrodudorium  compofuit  in  fex  libros 
divifum.  In  primo  agit  dc  magnitudinibus,  Sc  ea- 
rum  circumftantiis.  In  fccundo  de  confequcnti- 
bus,  contiguis,  & continuis.  In  tertio  dc  pundis. 
In  quarto  dc  lincis.Quintode  fuperficicbus.  Sexto 
dc  corporibus. 

Opus  nullius  momenti  quod  certas  definitio- 


ncs  , divifioncfque  continct , prxtcreique  nihiL 
Habetur  cjufdcm  quadratura  male  expheata  , & 
falfa.  Item  introdudio  ad  perfpcdivam  ejufdcm 
racionis. 

1 508  Fratcr  Lucas  Patiolus  Burgenfis  Mino- 
rita  tradatum  cdidit  geometrician  lcalicum  dc 
menfuratiqnc  fcilicct , tc  produdionc  corporuin 
fphxrx  inferiptibilimn.  In  prima  parte  multa  cor- 
pora inctirur  methodo  Algebricag  in  qua  clfenr 
mulra  ucilia , nifi  hxc  corpora  rare  admodum  oc- 
currcrcuc.  In  fccunda  parreagit  prxeipue  dc  li- 
nca  dtvifa  fccundiun  mediam  & extremam  ra- 
tioncin,  quam  vocat  divinam  pfioportioncm,  qua- 
fi  nacura  hujufmodi  proportionem  obfcrvarct , 
ciquc  ad  fuos  effedus  prxftandos  uteretur.  Earn 
proportionem  , productioni , feu  formacioni,  non 
tamum  corporum  rcgularium  pempe  unica  fpecic 
polygon  i conftantium,  fed  ctiam*attorum  fphxrx 
infciiptibilium  applicat.  In  hoc  tradatu  multa 
funt  bona , Sc  gcomctrica,  non  tamen  tanto  prx- 
conio  digna,  quanto  iiiain  divinam  proportionem 
cxtollit , prxeipue  cum  ut  dixi  nunquam  ea  cor- 
pora metienda  occurranr. 

Anno  circitcr.  x r 1 6 Fredericas  Commandinus 
quindecim  libros  Elcmcnrorum  Euclidis  larinos 
fecit , una  cum  fcholiis  amiquis  Prodi , Sc  alk>- 
rum,  quibus  addidit  conuncntationcs  proprias. 
Opus  quidern  bunum  eft  , nicoa tamen  judicio  ni- 
ims  prolixum.  Tyronem  enim  diutius  in  minutiis 
dctiiv.t  .dura  icriipulofius  ea  not  at , qux  cinque 
in  mcntfin  venire  pollunt. 

H.ibct  Sc  data  Euclidis » Sc  fragmentum  opii- 
fculi  Euclidis  dc  Icvi,  & pondcrpfo  i fed  ira  nwti- 
liun,  ut  cx  eo  nihil  elijri  poflit,  nifi  quod  videarur 
proponcre  principium  univerfabflimum  Mccha- 
niccs,  quo  nempc  ufi  fufnus  , Qiiod  plus  movetur 
majores  huibct  vires. 

1 f 10  clatuit  Petrus  Cirvcllus.  Docuit  Mathe- 
fin in  Academia  Complutenfi ; fecit  notas  in  Eu- 
clidcm  , Sc  compendium  quatuor  Mathcmatica- 
runi  difciplinaruui.  . 

1616  Nicolau»'^*artalea  Brefllanus  doctiit  Vc- 
nctns  j Sc  Gcomctrica  dc  numeris , & menfuris 
pluribus  eft  prolccutus  Italicc. 

In  primo  libro  definitiones  primiElcmcnto- 
rum  Euclidis  aflvit , multafquc  notaciones  ad- 
jungir. 

In  fccundo  continents  methodi  metiendarum 
arearum , fccundum  ufum  variarum  regionum. 

In  tertio  fquadrx  fabricam,  & ufus  in  reducen* 
dis  fuperficicbus  ad  rc&angulas. 

In  quarto  dc  foliditate , Sc  modis  metiendi  j 
feenum , ligna  in  variis  regionibus. 

In  quinto  metitur  omnia  xdificia.  Sc  fiifTas. 

Qnaru  pars  ad  numcros , Sc  praxin  redueir  fi- 
guras  tain  fupcrficiales  quam  folidas. 

In  primo  libro  poft  aliquas  libri  quinti  Eucli- 
dis definitiones  trianguLi  metinir  ctiam  fine  per 
pendicularibus. 

In  fccundo  poft  definitiones  variorum  folido- 
rum  docct  methodum  metiendorum  cuborum  » 
prifmatum,  pyramidum. 

In  tertio  profert  dodlrinam  Archimedis  dc  • 
fphxra,  & Cylindro,  Sc  qua  nonnuUas  praxes  eli- 
cit ad  incnfurationem  comm  corporum. 

Quinta  pars  docct  methodum  perficicndoruin 
problcmatum  tcguli  & circino » eorum  prxeipue 
qux  in  Euclidc  continentur. 

B iij  Prim«i 
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Primo  libro,  fcx  priorum  Eudidis  problemata, 
& alia  niulta  pevficit,  duas  media*  proportionates 
fnvenit , ovakm  figuram  defer  ibit , meihodum 
trad  it  cxpendcndi  an  dux  line*  fmt  proportio- 
nates. .... 

Sccundo  folvit  problemata  hbrorum  Euclidis 
j i , i x , 1 3 & 15  , Sc  alia  multi , nempe  unuin 
corpus  abalio  fubtrahit. 

Tertio  eadem  circini  aperturi  multa  folvit  pro- 
blcmata,  prxeipue  nonnulla  a Cardano  propofita 
circa  decimum  Euclidis. 

Idem  author  commentarium  edidit  Italicum  in 

1 5 libros  EuclkUsfcin  quo  prxtcr  demonftrationes 

elate  cxplicatas  > adjungit  aliquas  notationcs , Sc 
explicationcs  dc  fuo  multum  ad  clarirarem  confc- 
. rentes.  < 

Omnia  Tartalcx  opera  optima  funr,  Sc  utilia. 

t6jo  floruit  Oroniius  Fmxus  Dclphinas  Re- 
gis Chriftianiflimi  Franciici  Primi  Matncmaticus. 
In  6 prior es  Eudidis  libros  comracntariuin  edi- 
dit , in  quo  quantum  pocuic  mentem  Eudidis  cx- 
plicuit  facts  dare  , nullam  dc  fuo  demonftratio- 
nem  adjccit.  Dc  Gcometria  libros  duos  cgit,item 
dc  circuli  quadratura  , de  deferiptione  figurarum 
rcgularium  j qua:  quidem  bona  (tint.  Scripfir  Sc 
alia  in  aliis  matenis.  Hunc  Nonius  in  multis  re- 
prehendir.  Non  videtur  multum  promovifle  Geo- 
metriam.  Diccmus'de  co  in  aliis  matcriis. 

ijji  Francifcus  Maurolycus  Abbas  MefTa- 
nenfis  Eudidis  libros  15,  1 4 Sc  1 f in  mdtorem 
ordincm  rcdegic.  Libro  decimotcnio,  unam  Pro- 
pofitioncm  adjccit  de  fuo  needfariam  , & duas  ex 
fequenti  libro  rranftulit.  Libro  dccimo  quarto 
Propofitioncs  15  adjccit.  Decimum  quinruih  in- 
taclum  reliquir,  totimque  hanc  do&rinam  clario- 
rcin  reddidit , Sc  gcometricc  id  prxftitit.  Qux 
omnia  folida  quidem  funt , fed  meliora  forent , fi 
in  materia  utiliori  id  prxftitiflct.  Typis  mandatus 
ell  Vcnctiis  inquarro. 

• 1557  Joannes  Baptifta  Memus  Parritius  Ve- 
ncnis  , Sc  in  caUi be  Mathefeos  ProfclTor  publi- 
cus,  Apollonij  Conicorum  libros  quatuor  latinos 
fecit  , fed  male ; Ejus  cnim  verfio  non  eft  latina , 
idcoque  dilficilior. 

1J44  excufa  funt  Bafilex  Archimcdis  opera 
omnia  Grace , Sc  latinc  una  cum  Eutocij  Aicalo- 
nitx  Commentariis  in  cofdcm  libros  Archimcdis 
Grarcc  Sc  larine. 

iffc  Joannes  Schcubelius  in  Academia  Tu- 
feingenfi  Eudidis Profeflbr  ordinarius  comment*, 
rium  edidit  in  6 priorcs  Eudidis.  In  quo  affert  li- 
lulum  Propofitionis  Grxcc  , quern  poftca  cxpli- 
cat,  & demonftrationcs  adjungit. Nihil  habet  pc- 
culiare  , nee  eft  fatis  clams  , fed  confufiw  i non- 
nunquam  ennn  Propofitioncs  efficit  nimis  in  ab- 
ftiado. 

prodierc  Joannis  Buteonis  Dclphinatis 
opera  Geometric.!  j Dc  menfura  arex  Noe,  de  fu*- 
blicio  ponre  Cxfaris , confutatio  quadraturx  cir- 
culi Oromij  Finxi.Habet  nonnulla  dc  duplicatio- 
ne  cubi , dc  fluends.  aqttx  menfura.  Dc  libra  Sc 

ftarctc. 

In  hoc  opere  funt  multa  ab  Antiques  cruditi 
petira  :qux  verb  ad  Mathefin  fpe&ant  funt  cxi- 
gui  momenti. 

1 ff6  Orontius  Finxus  Delphinas  Mathemati- 
cs Regius  libros  4 edidit , de  rebus  Mathemari- 
cis  ba&cnus  defidcratis.  In  primo  agit  de  duarura 


mediantm  proportionalium  inventione  , varits 
modis,  novis,  fuo  tamcn  nxvo  non  carcntibus,  in 
numcris  idem  cflicit.  In  fccundo  rationcm  cir- 
cumfcrcnri*  ad  diamttrum , Sc  ciraili  quadratu- 
ram  tcntac.  In  tertio  larus  polygoni  circulo  in- 
fer ipti  , Sc  rcdu&ioncm  ad  circulum.  In  quarto  , 
folidorum  tranfmutationctn  , Sc  fphxrx  cubica- 
tionem  cxplicat , proprictates  lincx  fedbe  extre- 
ma ac  media  rarionc  ; in  quibus  ad  gcometricam 
prxcifioncm  non  pcrvenic,  quamvis  utilia  line 
qux  proponit. 

Eodem  anno  Xylander  vertit  in  latinum  Pfclli 
author  is  Grxei  quadrivium  Sc  annocationibus  il- 
luftravit.  Bafilex  in  o&avo  m j6. 

7 Jacobus Pclctarius Cenomanus Commen- 
tarium edidit  in  lex  priorcs  libros  Eudidis,  in  quo 
novas  demonftrationcs  adjccit  ad  dccimam  icr- 
tiam  terti  jjofteudit  conta&um  circulorum  non  die 
quantlCatem  ,&  paralogifmos  indc  orros  fuftulit, 
principia  elate  cxplicuit , quinti  libri  definitions 
gcometricc  dcclaravic.  Eudidis  verba  non  reli- 
giose reddidit  fed  fententiam.  Din  vixit  Pariliis. 
Opus  bonum  & folidum.  Dc  contain  circuli  al- 
tercams  eft  cmn  Clavio.  Item  feripfit  de  duabus 
lincis  in  eodem  piano  non  parallels , & non  con- 
current!  bus. 

1558  Fcdericus  Commandinus  Urbinas,  de  quo 
fupra , aliquot  tra&atus  Archimcdis  in  latinum 
vertit  , nempe  circuli  dimenfionem  , de  lincis 
Ipiralibus , dc  quadratura  parabolx  , de  conoidi- 
bus,  & fphzroidibus.  Ubi  opus  fait  coalmen u- 
tiones  addidi* : Omnia  ^ttime. 

Eodem  anno  15  j8  Gemmafriftus  Mcdicus , Sc 
Machcmaticus , feripfit  de  radio  Aftronomico  , 
feu  de  cruce  geometrica.  Habet  in  hoc*opere 
multa  parerga  , qux  ad  hoc  inftvumcnnim  non 
pertinent.  Piurima  tamcn  funt  utilia  ad  menfura- 
tiones.  Huic  operi  adjefta  eft  brevis  tcadatio 
Joannis  Spangetergij , & Sebaftiani  Munfttri  dc 
fimpliciori  baculo  , quern  baculum  Jacob  nomi- 
nant : In  hoc  opere  lunt  praxes  utiles  licet  com- 
munes, Pariliis  in  o&avo  iyy8.  Item  in  quarto 
Antuerpiz  1 5 84. 

Eodem  anno  1558  Joannes  Pena  Regius 
Mathcmnticus  Pariliis  verfionem  Sphxricorum 
Thcodofij , c Gt  xco  in  latinum  fermonem  edidit. 
Ratio  inftituendx  hujus  verfionis  fair , quod  alix 
vcrfioncs  qux  tunc  temporis  habebantur  fueranc 
ex  Arabico  defmnptx.  Arabes  autem  Thcodofij 
Sphxrica  corroperant,  multifquc  Propofitionibus 
imitilibus  auxerant , hoc  eft  fere  quarta  parte. 
Demonftrationcs  item  difficultatibus  variis  im- 
pliaierant.  Qiiare  ut  argumenturo  alioquin  uti- 
liffimum  fuo  l'plendori  reftituerct  , lianc  verfio- 
nem  aggreflus  eft , quain  diligcntiflimc  per  fecit. 

Eodem  anno  1518  Maurolycus  Abbas  Mclfa- 
nenfis  infignis  Mathcmaticus  de  quo  jam  fuprt, 
inter  alia  > edidit  Sphxrica  Thcodofij  i fed  ejus 
verfio , five  interpretatio  difficilior  eft  ca  quam 
poftca  edidit  Clavius.  Phrafis  latina  non  eft,  pa- 
ritquc  confiifionem.  Idem  edidit  cjufilcmopufcu- 
lumde  habitationibus  ti  Propofitionibus  com- 
prehcnfum.in  quo  agit  dc  proptictatibus  habitan- 
tium  fub  xquatorc  , polo  alinquc  locis. 

Edidit  Iran  Menclai  Sphxricorum  libros  nes , 
ex  vetttftiflimis  membranis  defumptos , quos  in 
multis  fe  fuppleviflc  aflerit. 

ir 61  Joannes  Regiomontanus  Trigonome- 
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tri.iwi  edidit  libris  quihque  comprchenfam  ; irt 
quorum  duobus  primis  agit  dc  folutione  triangu- 
loruin  rc&ilincorum.  l'criius  eft  ad  triangula 
fphxrica  Ifagogicas,  mulriquc  habet  exTheodo- 
iio  defumpta.  In  quarto  proprietates  ttiangulo- 
rum  fphxricorum  , nonnullalquc  eorum  fblutio- 
ncs  tradit.  Item  Mcthodum  conftrucndi  canonis 
iimuim.  Hxc  trigonomecria  bene  eft  demonftra- 
ta ; in  multis  tamcn  eft  difficilior , ncc  fatis  com- 
pendiofa.  Poft  ipfum  enim  invent*  funt  praxes 
alix  faciliores.  Opus  tamcn  optimum  fuit  fuo 
tempo  rc. 

Anno  if6f  Chriftianus  Herlinus  verfionem 
& Commentarium  edidit  fex  ptiorum  libroriqn 
Euclidis  ; Conradus  Dafypodius  rcliquortim.  Ra- 
tio Commcntarij  hujus  in  co  coniiftit , ut  notet 
quot  in  unaquaque  Propofitione  fine  fyllogifini, 
6c  quomodo  in  forma  poni  po  flint.  Qux  notatio 
eft  cxigui  moment! , demon  ft  rati  ondfquc  nimis 
prolixas  cfHcit.  In  fine  oftenditur  nexus  carum- 
dem  Propofitionum.  Totum  opus  inutile, 

if 66  Frcdecicus  Commandinus  Urbinas  in 
lacintim  veitit  quatuor  Apollonij  Pergxi  libros 
dc  Conicis,  uni  cum  Pappi  Alcxandrini  Lemma- 
tibus  , Sc  Eutocij  Afcaloniix  Commcncariis  in 
fingulas  Propolitioncs  , quibus  annotationcs  fuas 
adjecit.  Optima  eft  vcrfio»opufqne  clarum  quan- 
tum id  materia  pcrmittic.  Vcrtit  item  Sercni  An- 
tinfenfis  Philofophi  libros  duos  dc  fe&ione  Cy- 
lindri , Sc  coni , cadcm  claritate , cui  commenta- 
rium addidit  dc  fuo. 

1/67  Conradus  Dafypodius  Profeftbr  Scholx 
Argentincnfis , Eletncnta  Gcometrix  compofuit, 
in  quo  libro  definitioncs  folas  tradit  Grxce , & 
latinfc.  Argentorati,  inoftavo  1567. 

tf7%  ]acobus  Pcletarius  Mcdicus  , Sc  Mnthe- 
tnaticus  Parifiis,  opufculum  edidit  dc  ufu  Geomc- 
trix  triginta  problcmatis  comprehenfum.  Sunt 
autem  problemata  communia  ex  Euclide  ut  plu- 
rimum  dcfuinpta.  In  quarto  Parifiis  if  71. 

xj7j  Joannes  dc  Merlicrs  Profcftor  Regius 
Mathelcos  Parifiis , Opufculum  Gallicnm  edidit, 
cum  ticulo  Lit  prAiiytte  dc  Geometric . In  quo  fei- 
licet  docct  mcthodum  metiendi  omnia  rc&iliuca 
per  rcdu&ioncm  ad  rriangula , qux  dcroifla  per- 
pendicular! metitur.  Nihil  habet  nifi  commune. 

1 577  Joannes  Nicolaus  Snipanus  Mcdicus 
explicuit  ufum  & compofitionan  iimrumrmi  ad 
omnes  mcnfurationcs  utiliflimi , nempe  conftan- 
tis  rribus  regulis  in  partes  xqualcs  divifis : Hujus 
elicit  inventorem  Abclem  Fullonio  Hcnrici  fccun- 
di  Galliarum  regis  Mathematicum.  Hujus  inftru- 
menti  ufum  dedi  in  Geomctria  pra&ica.  Huic 
acceflitTra&atus  Frcderici  Delphini  dc  xftu  ma- 
n's, in  quo  rationem  phyficam  vix  attingit. 

1 578  Francifcus  Fluifates  Candalla  ex  illuftri 
FlufTatum  familia  fatis  nota  apttd  Gallos  , Com- 
lnentarium  in  qttindecim  libros  Elcmentorum  Eu- 
clidis edidit.  In  quo  veram  & gentian  am  Gco^ 
metrix  imeUigentum  rcftittiit.  Addidit  dc  fuo 
dectmum  fextum , decimum  feptimum , & deci- 
snum  O&avum  d:  folidotum  cotporum  compara- 
tione,&  inferiptionibus  variis.  Opus  pcrfpicuuro, 
& optimum  fi  materia  foret  utilior. 

1 579  Prodiit  Vietx  Canon  Mathcmaticus  fed 
ad  rriangula , cum  libro  Angular!  Vietx  univer- 
falium  infpc&ionum  ad  Canonem  Mathemati- 
cum in  quo  itabrevitet  res  indicat,  ut  plus  tern* 


poris  impendendum  fit  in  conjicicndo  quid  in- 
tendat  quam  rota  dolhina  in  co  contcnta  merea- 
tnr  ; ldcoquc  flocci  facicnda , ut  alia  omnia  qux 
funtoblcura.  Vidctur  autem  Joachimus  Rhcti- 
cus  ex  mente  Vietx  fuum  canonem , & trigono^ 
metriam  concinnaflc  : Cujus  methodus  inferior 
eft  communi. 

1581  Matiricius  B re  (Hus  Gratianopolitanuss 
Mathematicarum  Lutctix  Profcftor  inctiices 
Aftronomicx  libros  quatuor  edidit , feu  potius 
Trigonomctriam.  In  prime  libro  breviter  propo- 
nit  praxes  addition!* , fubtraAionis  , multiplica- 
tionis,  Sc  divifionis  Aftronomicx , hoc  eft  mctho- 
dum has  regnlas  cxcrccndi  circa  fcxngcnas  gra- 
duum,  gradus  , tninuta  , & fccunda.  In  fecundo 
docct  mcthodum  conftruendoriim  finuum  , quos 
conftituit  cum  fradlionibus,  nempe  finus  ipfosdi- 
vidit  quafi  in  gradus , minuta , & fecunda  , qux 
ratio  commoda  non  eft  , fed  reddit  regulas  inulti- 
plicationis , & divifionis  nimis  difttcucs.  Docct 
item  mcthodum  court  ituendi  canonis  adferipta- 
rum  feu  tangcntium,&  hvpotemifarum.fcu  fecan- 
'lium  : per  quam  canonem  cxhibct,fcd  pavitcr  fra- 
ftionibus  iroplicatum.  In  tertio  libro  dat  Ttigo- 
nometriam  ri&ilincam.  In  quarto  fphxricam. 

Hxc  Trigonomctria  bona  eft,  videnirque  bene 
promovifle  nanc  pattern,  cum  habeat  Propofitio- 
nes  optimas,  Sc  clar*s- 

ijJfj  Thomas  Finkius  Flenfpurgcnfis  edidit 
G commix  rotundi  fcti  circuli  hbtos  1 4 ; in  qui- 
bus collegit , quxeunique  in  libris  Euclidis  ad 
circulmn  pertinent. Habet  item  nonnulla  ad  Geo- 
metriam  Ipedantia,  qux  paflim  alibi  reperiuntur. 
Unde  totum  opus  eft  cxigui  momenti. 

41  1584  Joannes  Baptifta  Bcncdittus  Patririus 
Venetus  in  fine  fui  operis  multa  habet  M .fee  11a- 
nea  Gcomctrica , quorum  nonuulla  ad  ft&ioncs 
prxfcrtim  pertinentia  bona  funt , fed  inotdinata. 

Eodcm  anno  1584  Simon  du  Chene  Dolcnfis, 
edidit  Gallice  opufculum  ; ^ uadrarurt  du  Cer - 
cle , ou  manure  de  trouvtr  un  (futtrre  ejgai  a tut 
Ctrde  daunt.  Opts  male  digcftHm,agcomctricum, 
& nu llius  momenti. 

1 j8j  Nicolaus  Tartalca  Brcflianus  Italic c Eu- 
clidcm  interpretams  eft  •,  qux  interpretatio  nihil 
habet  pcculiarc,  nifi  quod  Euclidcm  bene  reddir. 

1586  Francifcus  Barocius  Jacobi  filius , Patri- 
tius  Venetus  ,opus  inftituit  ex  conicis  defum- 

f»tum  , in  quo  Problema  geomeiricum  dc  lincis  ad 
efc  invicem  femper  acccdcntibus  , Sc  mmquain 
concutrentibus  , trcdccim  modis  abfolvir.  Utituc 
autem  plerumque  afymprotis  hyper bolarunu 
Opus  quidem  gcometriaim , fed  ucilitatis  mo- 
di cx. 

1587  Prodiit  nova  Geomctria  Iialica  Francifd 
Patricij  , in  qua  cum  ordine  mirabili , viiqtic  fa- 
ciliori  Mathclcs  dcmonftrarc  intendir.  Opus  1 f 
libris  comprehenfum  •,  primum  tamcn  Euclidis  li- 
brum  non  cxcedens.  Idc6qne  res  eft  millius  mo- 
menri,  in  plenfque  enim  nihil  probat.  In  quartet 
Ferrari*. 

Anno  1 f 88  prodicre  Pappi  Alexandrini  Collc- 
dliones  Frederico  Commandino  Utbinatc  in  la- 
tinum  verfx  , St  comroentatiis  illuftratx.  Qutxl 
ad  Commandinum  fpe£bt  opus  eft  optitnum.  lm- 
preftum  item  eft  Bononix  anno  1 659. 

1591  Philippus  Lansbergius  Triangulonint 
Geomctti*  libros  quamor  edidit , in  quibus  nor* 
method* 
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mcthodo  triangulorum  doftrinam  explicar.  In 
primo  habct  Theotcmata  nccciVaria  ad  conftru- 
&ioncm  Canonis  finuum,  8c  tan  gent  iunwicm  in 
fccundo  libro  conftruit.  In  ccrtio  trianguU  rc&i- 
linca,  in  quarto  fphxrica  folvit. 

Hare  trigonometric  clara  eft  , facilis,  ab  co  ta- 
tnen  tempore  tilt ciius  provc&a  eft  hxc  do&rina  , 
cui  nempc  additx  funt  praxes  facilities  quoin  plu- 
rimae« 

lf9)  Adrianus  Romanus  Lovanienfis  Mcdi- 
cus  ,&  Mathcmaticus  , edidit  idex  Mathematic* 
partem  priniam  five  methodum  potygonorum, 
nempc  qua  modum  tradit  metiendorum  facile  la- 
tertim , & arearum  una  cum  circuit  quadratura, 
Hoc  opus  dcmonftrationcs  non  habct,  fed  tanttmi 
praxes,  idcoquc  uc  plurinium  eft  inutile,  cum  jam 
lupponat  te  /cite  id  quod  docet. 

i_J94  Jofephus  Scaliger  Cyclometrica  Ele* 
menta  duo  edidir.  In  primo  agic  de  perimetro 
circuli,  in  fccundo  de  porentia  circuit.  Voluit  au- 
rem  in  hoc  opcrc  folvcrc  ptoblcma  de  circuli 
quadratura  ut  in  appcndicc  apparct.  Quint  vero 
ab  ca  longe  abfit  omnibus  fit  manifcftum  , cum 
velit  dodccani  antbitum  majorem  eflfc  eircumfe- 
rentia  circuli  cui  inlcribitur , quod  non  probabit 
tinquam  ctun  falfitm  fit  j idcoquc  totum  hoc  opus 
ficuc  8c  alia  multa  fimilia , in  nihilum  recidit. 

1/94  prodiir  Franc tfei  Vierxmunimcnadvcr- 
fus  novam  Cyclometriam  leu  A>7«n>m»Scaligcri. 
Nerape  in  hoc  operc  facile  demonftrat  Cyclome- 
triam  a Sealigero  promotam  eife. 

Prodiic  ejufdem  opufculum  quo  folvit  Proble- 
maab  Adriano  Romano  Lovanienfi  magna  pom- 
pa  omnibus  Mathemaricis  propofittnit.  Solvit  au* 
tern  pluribus  modis.  Eft  autem  problcma  Algc* 
bricum. 

j EjufdemPfcudomefolabum,  adverfus  Mefo- 
labum  Scaligeri.  Opus  exiguum  peflime  explica- 
tum. 

1/94  Cornelius  de  Judxb  Antucrpiamts  opu- 
fculum edidit  figuris  bene  ornatum  , de  ufii  qua- 
drancis,  & quadrati  Geometric!,  in  quo  prxter  fi- 
gttras  nihil  eft  quod  commune  non  lit , & cuique 
obvium. 

1/9/  Bartolomxtis  Romanus  Prothcttm  mili- 
tarem  Italiee  edidit  in  tres  libros  divifum. 

In  primo  deferibit  fabricam  variorum  inftni- 
tnentorum  Geomctricorum.  In  uno  inftrumento 
conjungir  quadrantem , lemicirculum,  quadratum 
Geometricum , Radium  Grxatm  feu  rcgulas  pa- 
ralla&icas , Crueem  Geomctricam,  annulum  Cy- 
lindrum , Globum  ccelcftem  in  capulo  pugionis. 

In  i & j tifum  iftius  inftrumenti  aperit,  quo 
nempe  figurx  omnes  gcometricx  delincantur,  in- 
ftntmewa  item  Perfpc&ivx  , Pi&urx , Archite- 
&urx  v docet  item  nonnullas  praxes  ad  naviga- 
tionem  , & helium  fpe&antcs. 

In  hoc  operc  funt  mule*  ingcniolx  praxes, 
nempc  tifus  iftorum  mftnmicntoiwn,  quorum  dc- 
monftratio  per  Icpatet.  Ncapoli  in  quarto  1/9/. 

1/96  prodiit  Opus  Palatinum  de  triangulis,  4 
Georjdb  Joachitwo  Rhetico  coeptum  , ic  a Va- 
IcmuiQ  Otboue  Piincipis  Pakdfii  Friderici  4 
Ele &oris  Marheraatico  pcrfc&um.  Plurimos  oon- 
tinct  tra&atus.  Primus  tta&atus  eft  Georgij  Joa- 
chimi  Rhetici  , librofquc  tres  comple&itur : In 
primo  prxponic  lcmmataiin  fccundo quxric chor- 
eas , & finus  i in  terdo  calculum  init.  Sequitur 


liber  unusde  triquetris  linearum  redaruirt.  Ex  in* 
dc  tra&atus  dc  triangulis  Globi  cum  angulo  re- 
fto,  librisduobus  coniprchcnfus.  Dcniquetra- 
dhtus  de  triangulis  Iphxticis  obliqunngtiiis , 
hbris  quatuor.  Additx  funt  tabular  ampliffim*. 
Opus  hoc  male  digeftum  , & male  explicatum* 
licet  fufiflhnc , in  quo  trigonometriam  vix  quif- 
quam  addifeat.  Ulus  canonis  difficillimus  , nec 
comparandus  cum  canonc  communi.  Videtur  hoc 
opus  defumptura  clTc  ex  View. 

1 /97  prodiit  Gallicus  tra&aus  dc  graphomc- 
tro  inftrumento  cujus  opc  diftantias  inetiri  pof- 
fumus  , cxterafque  operationcs  Geodcticas  pet  fi- 
ccre.  Author  eft  Philippus  Danfiric.  Ioftriimen* 
turn  optimum  eft  pluriinarumque  praxium  capax. 
Parifiis  in  quarto  1/97. 

1/97  Adrianus  Romanus  Equcs  auratus  Ma- 
thcfcon  Profdlor  in  Academia  Vurccburgenfi 
opufculum  edidit , cujus  titulus  , In  Archimtdit 
circuli  dimenfioncm  Analyfs.  In  hoc  operc  defen- 
dit  Ardtimedem  contra  Jofcphum  Scaligcrum 
qui  Archimcdcm  rcprchendcrat , quod  in  fiia  di- 
ntenfione  circuit , numcris  diet  ufus.  Addidit  & 
cxcrcitationcs  Cyclicas  in  cundcm  Jofcphum 
Scaligcrum  , Oromium  Finxum , & Raymantm 
Urfum  , in  quibus  optime  demonftrat  Orontium 
non  invenifle  quadracucam  circuli , & alios  item 
in  multis  deceptos  efle. 

i/99  Schonerus  Petri  Rami  Vcromandui 
Gcomctriam  2 3 libris  comprchcnfam  edidit. 
Quatuor  primi  definitioncs^c  divifioncs  commu- 
nes continent.  Quintus  dc  lincis  , pcrpendicula- 
ribus  & parallels.  6 7 & 8 de  triangulis.  9 1 
Gcodefiam  habet  ad  menfurarionem  linearum,  & 
10 , 11  & 12.  de  parallclogrammis  redangulis, 
& quadratis.  1 $ doftrinam  Scumdi  Euclidis  con- 
tinct.  14 menfurationes  arearum.  if  16  & 17  de 
circulo.  18  de  inferiptionibus  in  circulo.  19  de 
menfuratione  polygonorum,&  circuli.  20  de  Soli— 
dorum  elementis  , nempe  conduct  doilrinam 
Undccimi  Euclidis.it  de  foliditate  fphxrx,  12 
dc  menfuratione  pyramidum.  1/  dc  prifmarc.  14 
dc  cubo.  1 / dc  polyedris.  16  de  fphxra,&corpo- 
ribus  inferipcis.  17  dc  Conis  & Cylindris. 

Schonerus  hoc  opus  prxfcrtoperibus  Euclidis, 
conaturqttc  oftcnderc  in  Rami  hbris  , 8c  multo 
plura  &urilioracontincri.  Quod  licet  verum  lit 
non  tamen  eum  Euclidi  prxfcro,quia  multa  habct 
nimis  breviter  diifta,  & non  demonftrata.  Multa 
funt  item  Euclydxa , licet  item  habcat  multa 
propria. 

Idem  Petrus  Ramus  opus  edidit  cui  titulus 
Scholarum  Mathcmaticarum , in  5 1 libros  dige- 
ftum.Tres  primi  continent  prooemium  Mathema- 
ticum,  fcuadltorutionctn,  duo  proximi  difpucant 
de  prxdpuis  partibus  At'ithmeticx , alij  ordine  de 
fingulis  Euclidis  Elementis  dilTerunt,  finguUfque 
evolvunt , & examinant  Propofitiones  : often- 
duntque  quid  in  fingulis  reprehendendum,  cmcn- 
dandumque  fir.  Totum  opus  exigui  eft  momenti, 
in  quo  pauca  difeas. 

1600  Francifcus  Viera  Fontefl*cnfis  aliquos 
tradlatus  Geomctricos  rcliquit.  Nempe  i.Efle- 
<ftionum  Gconxrnicarura  Canonicam  recenfio- 
ncm.  In  quo  explicat  Geometricas  effetftiones, 
qux  quadratum  non  fuperanr. 

1 Supplementum  Gcomctrix  in  quo  proble- 
nuta  paulo  difficiliora  folvit. 

) Pfcudo 
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\ t'lciidomefolabimiiinquo  confidcrat  fegmen- 
la  lincarum  infer ipianun  circulo , caque  asm  fe- 
gniencis  diametri  comparat. 

Quartus  adjun&a  capitular  continct  varia  pro- 
blcmata  dc  inferiptione  quadritaicrorum  in  cir- 
culo. 

y Ad  angnlares  fc&ioncs  problcniata  univer- 
falia  j feu  varia  problcmata  quibus  triangnla  in- 
ter fc  comparat. 

6 Variorum  Re fponlorum  liber, in  quo  refpon- 
det  ad  varia  quxfita. 

7 Apollonius  Callus , ica  fe  vocat  occafione 
problcmatis  dc  deferibendo  circulo  quem  tres 
circuli  concingant  , quod  Adria’uus  Roman  us 
folvcre  non  potucrar.  Hujus  occafione  problcma- 
tis  , alia  multa  foluit  circa  radius  circulorum , Sc 
lincarum. 

8 Munimen  adverfus  novam  Cydometrum 
Scaligeri,  ciijus  crrorcs  detegit. 

In  his  multa  font  ingeniofa , & abftrufa  , fed 
qux  vix  ufuni  aliquem  habcant. 

1600  Bartholomxus  Pitifeus  Gran  her  gen  fis 
Siicfius  trigonometrix  libros  quinque  edidit. 

Primus  eft  dc  gcneribtis  & arfedtionibus  trian* 
guloriun,  repetir  autein  nomuillas  corum  proprie- 
tates  ab  Euclidc  rraditas. 

a.  Dc  necellariis  ad  dimenfionem  triangulo- 
rum  tabulis,  finuiun,  tangemium,  Sc  fccantium. 

3 Dc  dimenfionc  tiiangulorum  planonun. 

4 Dc  dimenfionc  fphxricorum/ 

y De  compendiis  qnibufdahi  triangulorum 
canonis  condcndi , Sc  ufurpandi.  Exhibet  cano- 
ncm  finuum,  tangentium,  Sc  fccantium. 

Addidit  quafi  in  cxemplum  tradlatum  proble- 
raacum  Gcodeticorum,  Alcimctricorum,  Aftrono- 
micorum , Gcographicorum  , in  libros  to  diftin- 
dum. 

Totum  opus  optimum  quidem  eft  j deficit  ta- 
mcn  nonnunquam  quod  non  habeat  demonftra- 
tioncs  integras  , led  nonnunquam  ab  aliis  de- 
monftrata  alfumat,  ut  a Regiomontano.  Multa  ta- 
wra  addit  dc  fuo.  Nihil  habet  de  logar it hmis  , 
qux  modo  eft  pars  prxeipua Trigonometrix.  Au- 
guftx  V indelicorum  in  odlavo  1 6oo. 

160$  Marinus  Ghetaldus  Parricius  Ragtifinus 
nonnuUas  Propofiriones  novas  dc  Parabola  edidir. 

Idem  Archunedem  promotum  edidit , nempe 
dc  varlis  corporum  generibus  , gravitate , Sc  ma- 
gnitudine  comparatis  , qux  nempe  fpedant  ad 
tradlatum  dc.natantibus  in  humido  jin  quibus  do- 
dirinam  coinmunem  Archimedis  nonnihil  pro- 
movit.  Habet  item  rcfolutioncm  problcmatis  dc 
corona  > Romx  in  quarto  1603. 

i'6oj  Joannes  Hermannus  Bcycrus  rcip.  Fran- 
cofurrenfis  Medial s , Sccrcometrix  inanium  no- 
vam & facilem  rationem  edidit  > demonftrationi- 
bus  Geomaricis  confitmatam,  qui  corporum  re- 
gularium  omnium , tarn  rc&ilincorum  quaro  cur- 
vilincorum  capacitates  ptompti flame  cxplorantur. 

Hoc  opus  duas  habet  partes.  Prima  pars  eft 
quafi  compendium , folas  praxes  continens,  pri- 
moque  proponit  numeros  ftereomctricos , Sc  co- 
mm Algorithmum.  Fabulam  item  regulx  aibi- 
metric*  , & ejusufiim  in  prifinatibus,  polyedris, 
Cylindris,  conis  Sc  fphxra. 

Sccunda  pars  primb  agit  dc  divifionc  integro- 
rum  in  fcrupula,  Sc  de  eorum  algorithm© , de  cx- 
tradlionc  radicis  cubicx.  Dc  virgx  cubimetricx 
fabric! , Sc  ufu.  Dc  trianguli  diredtione  Gxodeti- 
ca.  Dc  triangulaci  Rhomboidis,  trapezij,multan- 
Tom,  I.  i. 


guli  circuli  Geodefia.  Turn  dc  ftercometria  fphx- 
rx,  prifmatis,  cylindri , pyramidis  coni,  curticoni. 

Opus  bonum  Sc  utilil&imim,  videtur  in  multis 
demonftrationcs  taimnji  indicallc. 

1605  Chriftophorus  Dibuadius  DodtorMc- 
dicus,  & Muthcmaticus  D.mus , In  Geometriam 
Euclidis  libris  fex  priori  bus  comprchcnfam  dc- 
inonftrationcm  1 incat um  edidit,  nempe  commcn- 
tarium  , fed  ita  breve  , ut  firpe  non  rcdlc  dcroon- 
ftret,  nee  conclndat. 

Idem  in  cofdcm  fex  priorcs  Euclidis  demon- 
ftrationcm  numcralcm  , nempe  Propofiriones  in 
numeris  exhibet , Sc  demonftrat , qux  res  poteft 
aliquid  lucis  alfcrrc.  Suppouit  au»cm  trigono- 
mttiiam  fine  qua  intclligi  non  poteft,  fxpc  citat 
Pitifeum,  Sc  Algcbram  ad  vocat , & furdos  nume- 
ros adhiber. 

Idem  in  Arithmeticam  rationalum , leu  firpti-  . 
mum , od.tvum  , nonum  Euclidis  codem  modo 
breviflime  cxplicuit.  Nihilque  peculiarc  proferc. 

Idem  in  Arithmeticam  icrationalium  feu  deci- 
mum  Euclidis  demonftrationem  lincarcm , Sc  uu- 
mcralcm  edidit.  Suppouit  Algcbram,  & multa  ni« 
mis  brevircr  & obfeure  proponir. 

1603  Erratd  Mathematicus  Regius  novent 
primes  Euclidis  libros  Gallicos  fecit.  Sc  tommen- 
tario  illuftravit,  bate,  Sc  exadlc. 

Idem  ties  libto^  edidit  Geometrix  pradlicx: 
Unuin  dc  menfiirationc  lincarum.  Scaindum  de 
menfurationc  fuperficierum.  Tertium  dc  folidis. 
Habet  autem  praxes  communes  fatis  bene , Sc 
exaiftc  demonftraras. 

i6oy  Philippus  Horcher  Berncaftellanus  , 
Phihtloph  x,  & Mcdiciux  Dodtor  libros  tres  edi- 
dit  de  circino  proportionum.  Prime  tradit  cjus 
conftntdHoncm.  Sccundb  docct  quomodo  codem 
circino  quantitates  augeri.  Sc  minui , Sc  tadicci 
omnes  extrahi  pofllnt , vcl  viciflim  radicibus  da- 
tis  fohda  inveftigari.  Tertib  cxcmplis  rcliquos 
ufus  explicar. 

Hie  circinus  idem  lion  eft  , ac  inftruroenmm  1 
Galilxo  inventum,  habet  tamen  qium  plurima 
finiilia.  An  autem  Horcher  a Galilxo  , au  Gali- 
lxus  ab  Horcher  acccpcric  nefeio.  V idetur  Gali- 
lxanus  rctiiniiHc  nomenclaturain  ab  Horcher  tra- 
dicam  quamvis  non  fit  fimile  ciro’no , cui  Hor- 
chcri  inrtrumentum  pet  fimile  eft;  Tempus  afline 
eft  , nam  liber  Noreneti  anno  i6o<  protliit , Ga- 
liLei  opus  in  lacinum  verfumtft  anno  16 1 1.  Mo- 
gtintix  in  quarto  160 f. 

i6oy  Levinus  Hulfius  Gandenfis  trailants 
nonnullos  edidit  ad  Geode il am  fpeftantes  , quos 
tamen  mcchanicorum  inferipfit. 

Primus  conrinei  ocularcm  demonftrationem 
novi  Geometric!  inftrumenti  planimctri  uni 
cum  fuo  indndorio  , cujus  bcnclicio , ichnogra- 
phix  omnes  Gcomctrice  deferibuntur,  lubet  itan 
rete , ad  feenographias. 

Sccundus  Tradatus  continct  nonnulla  ad  tor^ 
inentorum  bellicorum  dirc&ionem  , & globorum 
inenfuiationem  fpc&antia. 

Tenius  continct  nfum  Sc  deferiptionem  circini 
proportionum  Jufti  Burgi,  aijus  bcncficio  oninis 
fupcrficies  , & foliJum  augeri , & minui  poteft. 
Pauciflimos  tamen  profert  ufus  hujufmodi  circini* 
Si  Burgus  fuir  antiquior  Galilxo  , & Horchcro 
ipfc  invenit  circinnm  proportionis.  Francofurti 
ad  Mceiuim  in  quarto  i6of. 

1*07  Gaiilxus  Galilxi  Nobilis  Florentiiuis  9 
ProftlTor  quondam  Maihcmariccs  in  Univerfitate 
G Paduan  a. 
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Paduana,&  Supraordinarlus  in Pifana,Primarms 
Philofophus,  Sc  MathcraaricusDuris  Etrurix,Ita- 
licc  fcripfit  de  rcgulis  proportionahbus  Tub  hoc 
rituio  : Lt  operation i del  Comp  a [fo  geometric * , dr 
tmhun  } fabric  run  autcm  , & ufum  illius  infix  u- 
menti  Lttinam  poftca  tradit. 

Objcftum  fuit  Galilxo  a Baltazarc  Capra  Me- 
diolanenfi  , quod  non  diet  hujus  inflnimenti  au- 
thor, fed  ab  co  didicillct.  Huic  objcftioni  rcfpon- 
dct  teftimonio  artificis  , qui  jam  '*  10  annis  ipfi 
talia  inftrumcnta  conftruxcrat.  Quare  tradatum 
Italicum  edidit  aim  titulo  } Diftfd  4*  Galileo  Ga- 
lilei contra  alle  calumnies  impofliire  di  Baita^ar 
Capra  Milanese , Vfattgli  it  nclla  confideraz.io- 
ve  yijirenomica  fopra  la  nuova  JleDa  del  1604, 
come  nel  publicare  come  fua  invenzione  , la  fa - 
Irica , & gli  ufi  del  eompaffo  Geometrico , dr 
Militare.  Atquc  adco  funt  quatuor  qui  dc  hoc 
inflrumcnto  contendere  potTunt.Bonouix  in  quar- 
to dc  novo  editum.  1 6(6. 

i6oj  Prodiit  authore  Lconarto  ZublcroOpu- 
fculum  Gcomerricum,  cui  citulus,  Novum  inftru- 
memum  Geometricum,quo  rcrum  menfurabilium 
alritudo,  latitudo , profundiras  ha&enus  inaudito 
compendia  criam  ab  imperito  mcufurantur,i  Ga- 
fpare  Vvafcr  Latinitati  donatum  eft. 

Inftrumentum  conftat  fcmicirculo  , Sc  duplici 
allidada  , in  partes  xquales  mjjlc  divifa , inftru&a 
airforc,  cui  alia  regula  aptari  poteft  : ita  ut  tribus 
his  regulis  cujuflibct  trianguii  typus  in  ipfo  in- 
ftrurnemo  habcatur.  Inftrumentum  facilcs  reddir 
opcrationcs  rrigonometricas , quod  in  Geomctria 
pradlica  non  prxteriimus.  Opus  hoc  eft  clegan- 
tcr  impreftumob  xx  figuras  xri  incifas.  In  quar- 
to Bah  lex  1607. 

1608  Simon  Stcvin  Principis  Auriaci  Mathc- 
nuticus  hypomnemata  mathcmatica  confer  ipfi  r, 
ca  ttibuens  MauritioNaflovio,  Prindpi  Auriaco 
domino  fuo , quafi  illius  eflent  commcntationes 
quas  Sccvinus  tantnm  confer  ipfi  llct.  Sub  hoc  ti- 
tulo  multi  continentur  tra&atus. 

Primus  Tra&atus  Hypomncmatum  Srcvini  eft 
Trigonometricus  in  quatuor  libros  divifus.  In 
prim©  poll  dcfinicioncs  loPropoiitionibus'cano- 
ncm  finuum  abfolvit , ca  nones  item  tangentitim. 
Sc  fccantiiun,  uni,  aut  alter i propofitionc,cofquc 
tradir  aim  ufibus. 

x Triangula  redihnea  fblvit  8 Propofitioni- 
bus.  Addit  in  fine  nonnulla  dc  multanguhs  planis 
ad  praxin  fpe&antia. 

5 Eft  dc  fphxricis  cumque  in  tria  membra  par- 
ritur:  In  primo  membra  habet  n Propofitiones 
quafi  ad  fcquentia  lfagogicas.  Turn  leqmmtur 
novem  Thcoremata  , cx  quibus  in  tertio  praxes 
* cliciuntur  13  problematis.Addidit  in  fine  nonnul- 

la de  multangulis  fphxrids,  Sc  appendiccra  hujus 
tra&acus. 

Liber  quartus  proponit  ccelcftia  problemata, 
ix  trigonometrico  calculo  folvuntur.  Hie  Tra- 
atus  poircr  , fufficcre  ad  triangulorura  omnium 
folutionem*  non  habet  tamcn  vias  brevlflimas 
qux  poftca  inventx , neque  Thcoremata  11s  infer- 
vientio. 

Idem  author  in  fccundutomo  Hypomncmatum 
habet  Geometriam  pradicam  in  6 libros  divifam. 
In  primo  docet  figurarum  deferiptionem  linea- 
rum  perpcndicularium,  ParalleLrum  praxes } dc- 
feriptionem  EUypfis , ahannnquc  feebonum  co- 
nicamm , helices  lchnographia:  aijufque  variis 
«nod»s , Modura  item  apundorum  polygtmorum. 


ad  fonnationem  corporum  rcgularium.  1 Liber 
eft  de  figurarum  dimcnfionc.  Primo  igirur  agit  dc 
linearum  etiam  inaccclfarumdimenfionibus.in  fe- 
cunda  parte  dc  fupcrficicrum  dimenfionibus  etiam 
curvarum.  In  tertia  dc  foliditate. 

3 Liber  agit  de  additionc',fubrra£lione , mul- 
tiplicatione  , divifione  magnitudinum  prxfcrtim 
planar um,  Sc  folidarum. 

4 Liber  eft  de  magnitudinum  proportionc , 

t'rimd  linearum,  fccundd  fuperficierum  , tertio  fo- 
idorum. 

y De  fe&ione  proportionali  fimili  ordine  Ii- 
nearum,  fupcrficicrum,  & folidorum. 

6 Dc  trans’fbrmationc  figurarum. 

In  hoc  tradlatu  multa  habet  utilia,  Sc  ad  ufunl 
fevocabilia , inta&a  tamen  rcliquit  inftrumcnta, 
qux  ad  ea  folent  adhiberi. 

1604  Adrianus  Romanus  Canonem  triangulo- 
rum  fphxricorum  edidit , in  quo  totam  trigono- 
metriam  quaro  alij  18  cafibus  comprchcndunt, 
6,  cafibus  abfolvit. 

Methodice  non  proccdit  hie  author  , ncc  tcr- 
minis  utitur  confuetis  , ira  ut  cjus  trigonometria, 
licet  bonam  do&rinam  contineat,  evadat  difltcil- 
lima.  Dcmonftrationes  vix  indicat , quare  nimis 
laborandum  eft  in  ca  perdifeenda. 

1610  Joannes  Baptifta  Porta  Neapolitans 
Elcmcntorum  curvilincorum  libros  tres  edidit. 

In  primo  circulos  auget  in  data  ratione , circu- 
los  a circulis  fubtrahit , Sphxroidcs  Sc  Ellypfes 
fimilitcr  auget,  haberque  Prop.  1 6. 

In  fecundo  varias  figuras  curvilineas  confi- 
derat. 

In  quarto  lunulas.  Sc  quadraturam  ciraili 
tentat. 

In  hoc  operc  funt  multa  optima , Sc  facilia , & 
qux  viam  ftemere  pofTunt  ad  ulteriora.  hi  quar- 
to Romx  1610. 

1 6 1 1 P.Chi iftophorus  Clavius  Bambcrgcnfis 
Socictatis  Jefu, Geometriam  prafkicam  in  tomo  fe- 
cundo fuorum  operum  edidit  inofko  libros  divi- 
fam. Primus  tribus  Propofitionibus  omnem  di- 
menfionem  abfolvit. 

2  Quadrantis  Aftronomid  ufum  in  lincis  mc- 
tiendis  cxplicat. 

3  Quadrat i Geometric!. 

4  Superficierum  areas  inquirir. 
j Solidas  magnitudines  metitur. 

6 Divifioncs  figurarum  planarum  perfidr,  agit 
de  augmento  folidanim , ubi  de  inventione  dua- 
mm  mediarum  proportionalium.  Item  dc  extra- 
dlione  radicum. 

In  feptimo  de  figuris  ifoperimetris  agit , quem 
'traiftatum  fuirte  Zenodori  Fupra  diximus. 

In  o^kavo  varia  problemata  proponit , quorum 
plcraquc  funt  Archimedis.  Hie  tradlatus  fadlli- 
mus  eft,  & utiliffimus. 

Idem  author  Euclidis  Elementonim  hbro  1 1 
commcntatus  eft  , fcholiifquc  Sc  corollariis  auxit. 
Multa  cx  antiquis  coaccrvavit , fxpc  non  magni 
niomenti , quamvis  hie  Comtnentarius  bonam 
doftrinam  contineat.  Pcccat  tamcn  quod  nimis 
multa  coacervet , & mol©  Icflorcm  obruat , ni- 
miumquc  in  fpinis  dctine*t.Peccat  item  quod  ni- 
mis longo  demonftrationis  circuitu  utatut , ncc 
ftudclt  brevitati , qux  fi  fit  pcrlpioiitati  conjun- 
a.i  plitrimi  eft  facicnda  prxfcrtim  in  hac  feientia. 

Compofuit  item  bonum  Commcntarium  in 
Sphxrica  Thcodofij. 

Item  trigononictriam  tam  rcflilincam  quara 
fplixricaxn 
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iphxrjcam.  In  qua  dcmonltratioucs  ita  lottgas,  fie 
guvcs.  habet , ut  fxpc  facilius  fit  novam  demon- 
itrationcm  cudcrc , quam  cam  in  hoc  authore  ad- 
diccrc.  Ejus  tamcn  tiigonomctria  bonam  do&ri- 
nani  continct ; habet  inter  alia  folutioncm  trian- 
gulorum  per  proitaphxrcfin.  Deeft  in  hac  trigo- 
nometria  logaritlmunum  doctrina  qua;  nondum 
iuventa  fucrar. 

1 611  Alexander  Aixkrfonius  Aberdonenfis 
Scotus  varia  Opufcula  cdidit.  Primo  fuppkmcn- 
tum  Apollouij  redivivi,  five  analyfin  groblcmatii 
deiidcrati  ad  Apollonii  dodhinam  dc  inclination  i- 
bus , a Marino  Ghctaldo  Patricio  Kagufino  refti- 
tutam.  Nempe  exhibetnr  mcchanica  xqualitatum 
tCfbj  grad  us,  five  folidarum,  in  quibus  magnitudo 
data  xquatur  homoeencx  fub  altcro  cocracicmc 
ignoto,  qux  ad  Alg<  bram  fpcdlant. 

Scciuido  variorum  problgmatum  affedionem 
H ibct,  quorum  pleraquc  ex  Victa  dcfumuntur:Ea 
autcin  Gcometricc  folvit, 

} Brevcm  diacrifm  animadverfionis  in  Victam, 
i Clemente  Cyriaco  editam.  Nempe  Cyriacus 
Victam , fie  Ghctaldum  impugnatat , ©ftcndciat- 
que  folutioncm  aliquorum  problematnm  ab  ipfis 
propofium  non  die  accuratam:  hos  defendit  Ati- 
deuonins  opufculo  uia  aut  quatuor  folia  non  fii- 
perantc. 

4 V indicias  Archimedis , feu  Elcnchum  Geo- 

mcctix  novx  it  Philippo  Lansbergio  editx  Opu- 
fculo 4 pariter  folio  rum.  1 

5 Exetcitationum  Mathematicarum  dccadcm 
pi  imam  continental!  cnodationcm  quxftionum, 
qux  nobiMfiinorum  turn  hujus  tnm  vctcris  xvi 
Mathematicorum  ingenia  cxcrcucrunt. 

6 Angularium  fc&ionum  anabticonimThco- 
remata  univerfaliora  a Francifco  Victa  Foiuc- 
nxcnfi  primum  cxcogiiata , & ad  Anderfonium 
t ran  fin  i Ilk,  qux  ipfc  demonftrar. 

In  hoc  operc  funt  multa  optima,  ad  Algebram 
ipcdlantia,  fed  ut  plurimum  itiutilia. 

«6ii  Pfodiit  Galilxi  dc  Galilxis  Patritfj  Flo- 
rentini  Utihe  Tu&acus  ptius  Italiee  editus  dc  pto- 
portionum  inffrumento.  Hoc  iiiftrumcntummcri 
to  vocar  Compendium  Gcouietrix  : h ibct  cnim 
ufiis  innitmeros  qtios  initio  omnes  non  vulgavit : 
perfedhun  cnim  eft  ah  aliis , imino  & ufrerius 
perfici  police , aliafque  lincas  tangciuium  , & fe- 
cantium,  immo  fie  logarithmos  cxcipcre. 

Hunt  ex  Itaiico  latinum  fecit  Mathias  Betne- 
gcrus.  In  quarto  A rgentorati  1611. 

Eodan  anno  Jofephus  Langius  Cxfarc-Mon- 
tanus  Elemcntalc  Geometricum  cdidit , in  quo 
univcrCjcs  tantum  notioncs  liabciuur  fine  ullis 
demonftrationibus.  Friburgi  Brifgoix  in  o&avo 
i6ix. 

1614  Saimi  Marolois  Gallicc  Geometriam 
prafifcicam  cdidit  finis  bonam , fie  detnonftratam, 
txdioum  taraeq , co  quod  figuras  xri  incifas  fc- 
p.uacim  pofucrit.  Opus  hoc  eft  fan's  bonum,cum- 
munc  t. mien,  fie  male  cxplicatum. 

161 5 David  Rivulrus  a Flurantia  Cenojnanus, 
c regia  mrma  facn  aibiaili  Regis  Chriftianiflimi 
Archimedcm  latinum  fecit,  fcholiifquc  illuftravit 
noimullifque  demon ttrationibtis.  Itau  fragmenta 
nonnnllorum  authorum  referentium  Archimedis 
fragmenta  ut  de  corona  adultcrau,dc  Coeblio,  dc 
trifpafto  ejufque  iuventis  njvcrlus  Marcclli  , fie 
Appij  machinas,  de  Machinis  nereis  & aqucis.de 
confe&ionc  fphxrx  marerialis. 

Efic  author  Archimedcm  bene  vertit , facilio- 
Toin.  /. 


lioremque  reddit  , 8c  methodic^  ptocedit. 

161}  Joannes  Kepler  Impcratoris  Mathenu- 
ticus  cdidit  novam  ftcreometiiam  doliorum  Vina- 
rioruin  , 8c  ufum.  Virgx  ftcreomctricx  compcn- 
diofani,  & urilem.  Hanc  tamcn  non  fiuis  expedit, 
affertque  methodos  qux  in  multis  poflint  fallcre* 
Indicat  item  aliquid  circa  notitiam  illuis  partis; 
qux  nonnunquam  vacua  eft  in  dolio  , non  folvit 
rumen  problcma  in  ordine  ad  praxin. 

1619  prodiit  in  cercfc  authore  liber  Gallicus 
inferiptus  Recreations  Mathematiques  , in  quo 
contincrtcur  aliqnx  praxes  facilcs  , ex  omnibus 
Mathefis  partibus  cxcerptx  fine  ullis  demonftra- 
tionibus. 

Poftca  idem  author  opus  fnum  corrcxit , & 
cdidit  fub  citulo,  Examcn  reacationum  Mathe- 
maticarum,  fie  fub  nomine  Rolet  Botonne. 

1619  Alexander  Guybert  Conciliarius  Aurc- 
liancnfis  1 1 ..datum  ut  VOCM  fumli.ucm  Gallicuirt 
cdidit. , ad  menfiirationcm , five  ftincrficialcm  five 
folidam  etijuflibet  xd  fieij.  Opus  Facile  , fie  utile* 
fed  impcrfcdhuri.  Parifiisin  odavo  1619. 

1610  Carolus.Malapcrtius  Montenfis  Sociera- 
tis  Jefu  , Eutlidis  Etaucniorum  1 bros  fex  prio- 
res  explicuit,  fie  ad  faciliorem  captum  accommo- 
davir.  Opus  ebrum , & facile  ; videntur  tainen 
Propofuiancs  hbri  quinti  non  dte  demon  ft  r at  x. 
Duaci  in  16.  16  • o. 

1610  Edita  funt  ladnc  a Nicobo  Janfonid 
Arnh.  Gcldro  Nova  rcperia  Joannis  Alphonli 
Molinenfis  Cani , Hifpanicc  feripta ; in  quibus 
fiibtiliorcs  Geometricx  quxftioncs  dc  duplication 
nc  cubi , dc  quadratura  circuli  , fie  alix  ex  pci  1- 
duntur,Euclidxa  Elementa  nonnutla  corriguntur, 
alia  ut  falfa  rejiduntur. 

Qiix  profert  circa  duas  medias  proportionales; 
fie  quadraturam  circuli  codcm  vitio  bborant  k 
ageometrix  quo  alix  multx  methodi  ab  anti- 
quis  propofitx.  QuoJ  dc  Euclidc  proponit  non 
demonftrat,  fie  fxpe  hillucinatur.ita  ut  in  hoc  le- 
gendo  operc  inftimcudnm  non  fit  tanpus , pixci- 
puc  cum  methodum  aflLfiter  non  comiliuritm  , fi- 
ne ullo  opeix  pretib , 111'fi  quod  obfeutitatem  ac- 
ccriat. 

1610  Ebcrhardits  Vcfpcr  Elementa  Gcomc- 
trica  in  ufum  Gcoinctrix  ftudiofouun  ex  variis 
authotibns  collcgic. 

Opus  hoc  coutiiKt  tantum  dcfinitioncs,  & va- 
ria problcmata  , ut  plurimum  non  demonftrata. 
Habet  item  iJ  incummodi  quod  figure  non  fine 
in  proprio  loco. 

16x1  Joannes  Neperus  nobilis  Scorus  Baro 
Mcrchiftonij  Librum  logarithmontm  cdidit , in 
quo  fubftitutis  loco  numcroruni  vulgariura , eo- 
rum  logarithmis  feu  humcris  procedentibus  in 
proportionc  Arirhmctica  , pro  numeris  Geome- 
tricc  proportionalibus ; multi plicationem  in  addi- 
tioncm,  divifioncm  in  fubftraftioncm  commutat. 
Quod  inventum  inter  prxeipua  hujus  fxculi  an- 
nuraerari  poteft  , illiquc  jute  hxc  addi  Epigraphe, 
AitecejJ'oriiut  nejlru  fiipientiorei  fumtu.  Nihil 
enim  potuit  invenirim  fupputationibus.tam  Geo- 
metricis.qua  Aftt*onomicis,quod  majorc  facilitate 
prxbcrct.  Ejus  tanfm  Opus  obfairuin  eft  fie  male 
cxplicatum  , fie  fpcdcs  logar it iimonnn , quorum 
tabulamexhibct  ,eft  mnltum  incommoda.  Aliain 
tameri  indicat  fpccicm  Icgarirhmorum  utiliorem , 
in  qua  fcilicct  logarithmus  unitatis  fit  o fie  dena- 
ri j 1000000.  flanc  fccundam  logariihmotnm  fpe- 
ciem  , laborc  iinprobo  ab  icooo  abfolvit  Henri- 
C i\  eu5 
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cus  Briggius  in  Academia  Oxonicnfi  Geometric 
Profcflor,  dcditqnc  canoncm, finuum  tangemium, 
& fecantium  , -item  logarithmorum  , finuum , Sc 
taiigcntiitm  pro  fingulis  minutis  fecundis,  fuppo- 
fito  radio  iq  , cooco , ooooo,  aim  ufibuscarum- 
dem  tabtilarum  in  trigonometria.  Quod  opus 
quanti  fit  laboris,&  ufus  nemo  non' vidcr. 
Adrianus  Ulac  Goudanus  fecundam  editioncm 
aliis  au&iorcm  perfecit. 

1611  Hair  ion  Matheimticus  Parifiis  4 libros 
Geometric  practice  Gallici  edidit.  In  primo  !i- 
bro  proponit  multa  Problcmata  pra&ica  partim 
ex  probads  authoribns  excerpta  , partim  a fc  in- 
vents. In  fcamdo  de  menfuratione  lincarum  in- 
acccflibilium  : utitur  aurem  inftrunicnto,conftan- 
tc  duabus  regulis , in  communi  ceturoaptatis,  Sc 
alia  ad  angulos  redtos  alterutri  ita  aptata  , ut  fc- 
cundum  cam  currcre  poflit.  Ideoque  ad  trianeu- 
ium  rciftaiiguluin  fuas  praxes  rcvocar  : Q11*  funt 
tfmilcs  iifibus  quadrat i Gcomctrici>  nifi  quod  um- 
bra verfa  nunquam  fc  immifeeat.  In  tertio  habet 
planimctriam.  In  quarto  llcrcomctriam. 

Opus  hoc  bonam;  Sc  folidam  dodtrinam  conti- 
nct , fed  communcm.  Habet  itan  dimenlionem 
circuit,  & partem  dodlrinc  Archimedis  de  fphe- 
ra,&  Cylindro,  In  quarto  Parifiis  t6xt. 

Eodem  anno  1611  Villebrordus  Sncllius  B.tta- 
vus  Opiifctilum  edidit  Cyclomecriaim,fecundum 
logiftarum  abacos,  &:  ad  mechaniccn  accuratifli- 
mus.  E)ufdcmque  ufus  in  quanimlibec  adfcrtpta- 
rum  inventione,  longd  clcgantiflimus.  Opus  bo- 
num , & Geomctricum , lixe  tamai  dodlrina  po-. 
tuit  clariustradi.Vidcrur  hie  author  obfeuritatem 
afFcdlarc,  & phrafin  i communi  aliennm. 

1611  David  Sanclarus  Mathcfcon  Profcflor 
Regius  pro  Archimcdc  feripfit  contra  Anony- 
mum  , qui  aliquam  quadraturam  circuli  promul- 

Jprat.  In  qua  nempe  diametrum  ciratmfcrcnci* 
ubtriplom  hicicbat , Sc  confcquenter  quadratum 
diametri , feu  circtimfcriptiim  fc  habere  ad  cir- 
cnlum  ut4  ad  3.  Oftendit  id  folfum  efTc,affcrtque 
ambitus  polygonum  , qui  majorem  rationem  ha- 
beant  ad  diametrum.  Opus  hie  difficultate 
carer. 

Prodiit  eodem  anno  inccrto  authote  Rtfutnrio 
quadrature  a Benedicto  Scotto  propofitz.  Pari- 
fiis in  quarto  1611. 

i6xx  P.Lc  Mardelc  Profcflor  Mathefeos  quin- 
dccim  libros  Euclidis  Gallice  verrit  ex  Grxco  fa- 
tis  bene.  Nimiurn  multa  videtur  addidillc.  Pari- 
fiis in  odkavo  i6xx. 

1 61  j Henrion  lCfathcfcos  Profcflor  Opufeu- 
lum  Gallicum  compofuit  de  fabrics.  Sc  ufii  cir- 
cini  proportionum , in  quo  colligit , qu*  ab  aliis 
de  hoc  inftrumenro  didU  funr , addirque  plurimas 
praxes  de  fuo.  Opus  hoc  clarum  eft  , Sc  utile  ali- 
quando  tamcn  demonftrationes  indicat  tantiun, 
& non  tradit  integras.  Parifiis  in  8.  161}. 

Eodem  anno  idem  author  edi  curavit  Pitifei 
canoncm  finuum  , tangemium  , & fecantium , in 
dccimo fexto,  ad jcdlo  in  fine  ufu,  tain  in  triangu- 
lis  fphxricis  quam  planis , fine  demonftrationi- 
bus.  Parifiis  in  16. 

Idem  author  eodem  &nno  refponfionem  Apolo- 
geticam  edidit  contra  Mardcld  qui  Euclidis  tra- 
Juaionem  cdidcrat , quam  contendit  elTe  fuam, 
quam  hie  in  altquibits  immutarat.  Opusconten- 
tiouiin , Sc  nullius  momenta.  Parifiis  in  oftavo 
iftp 
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fiis  tradtotuin  de  pUnimetria , fcu  fupcrficicnim 
menfura  edidit , in  quo  habencur  tamum  praxes 
communes  & vnlgarcs.  Parifiis  in  o&avo  16x3. 

1 6 1 y Bonus  U r ftnus  Mat hcinaticus  Elc&ora- 
lis  Brandcbtirgici  Tngonometriam  cum  magno 
logarithmorum  Sc  finuum  canonc  edidit  per  lin- 
gulas decades  icCTindormn.  Trigonometnam  non 
demouftrat : fed  in  tra&aui  quern  tabulis  przpo- 
nit  mtilras  Sc  praxes  & problcmata  ex  Euclide 
prarcipue  dcfmnpta  tradit  aim  demonftrationi- 
bus  j obi  ycr b ad  Trigonometnam  pervenit  lolas 
praxes , citat  tamcn  aliorum  Danonftrationcs  uc 
Finkij  Colonic  in  quano  1613. 

1613  Claudius  Hardi  in  curia  Parifienfi  advo- 
catus  Euclidis  data  ex  regia  Bibliotheca  Greed 
nunc  edidit,  Latinb  vertit  .fcholiifquc  illuftravit. 
Addidit  ex  eadem  Bibliotheca  Marini  Philofophi 
Commentarium  Giccc  8c  Latine.in  quo  dati  na- 
tur  a , datorumque  Euclidcorum  utilitates , Sc  ad 
analyfin  prxfcrtim  cxplicanmr.  Ratio  aurem  in- 
ftiruendx  talis  verfionis  fuit,  quodamiqua  vcrfio 
Bart  ho  lom*  i Zamberti  viderctur  in  inultis  defi- 
ccrc,  eo  quod  Grxcc  quidem  Zambertus  optima 
fcirct,  non  item  Gcometrice.  Hie  Marinus  Philo- 
fdphus  videtur  fuifl'c  Procli  difcipulus.  In  data 
Euclidis  fcripferunt  Maurolycus  Abbas,  Frcdcri- 
cus  JCommandinds,  Jofephos  Anna  &c. 

1616  Henrion  Profcflor  Mathcfcon  edidit  Gal- 
lice  tradarmn  de  Logarithmls  , ifi  quo  dariffiird 
explicat  illorum  gene  fin  > falrem  vulgarinm  & co- 
rum ufuni : habet  iron  canoncm  logarithmorum 
refpondenrium  nnmeris  ab  unitatc  ad  aooo.  A d- 
jecit  logocanoncm  , feu  conftrudrioncm  aliqua- 
rum  rcgularium  proport ionalium,  quibus  infer  bit 
logarithmos , finur , & tangentes  ex  inventione 
Domini  Gunteri  , quibus  tamcn  multa  de  fuo  ad- 
jicit.Omnia  quz  ab  Henrione  prodiere  funt  bona. 
Parifiis  in  odavo  1 6x5.  Anno  1617  Idem  tra£ka- 
tum  edidit  de  triangulis  fphiricis  Gallice  in  duas 
partes  divifum.  In  prima  parte  habet  Theoremara, 
& totam  fpeculationcm.  In  fccunda  parte  praxin 
tradit,  quam  applicat  exemplis  Aftrouomicis.  Pa- 
rifiis in  oftavo  16x7. 

1 6x6  Prodiit  opus  pofthumu  Villcbrorti  Snell;  j 
a Roycnjnempc  do^Vrina  canonica  triatigtilorum, 
in  libros  4divifa.li!  primo  habet  Theoremata,  in 
quibus  per  appendieem  deducit  conftruclionem 
tabu  lx  finuum.  In  x triangula  reftilinca  folvit  & 
per  appendieem  adjungit  problcmata  Gcodztica. 
I11  tertio  triangula  Sphzrica  folvit  per  rcdu&io- 
nem  ad  rcdkangula.  In  quarto  eadem  triangula 
folvit  fine  rcdu&ionc  ad  raftangula  : habet  itan 
canoncm  finuum,  tangentium.  Sc  fecantium. 

Hoc  opus  Geomctricum  eft  haberque  quam- 
pluiimas  Propofitiones  proprias.  Ab  eo  tamcn 
tempore, aliie  hint  invent*  praxes  faciliores.  Lug- 
duni  Batavorum  in  odlavo  16x6. 

i6x6Edmondus  Vingacc  Nobilis  Anglus  con- 
ftrudioncm  , Sc  ufum  canonis  logarithmorum 
aim  cafione  logarithmorum  ab  uniratc  ad  1000 
edidit.  Item  canoncm  logaritlnnomm,  finuum, & 
tangemium  fingulorum  minutorum  quadrantis. 
Parifiis  dca’mofcxto  1616.  J*' 

1 616  Philippas  Lans  herglus  Edidit  Cyclome- 
rri*  novz  libros  duos,  lu  primo  perij  heriam  rir- 
culi  metitur : in  fecundo  arcam.  In  toto  progreffu 
ill  ins  Cydometri*  pnoccdit  per  infcriptioncs , 
quod  commune  eft,  & Archimedicum ; qu*  ver6 
adjungit /de  quadratricc  , feu  de  inventione  bafis 
cjus,  hie  eft  error,  nee  »pfc  fcopum  attigit. 
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Sctipferont  de  quadracura  circuii  ex  antiquis 
I3ry  To , Anripho  , H ppocratcs  Chius  , Dinoftra- 
cus  Eudidcs,  Archimedes,  Appollonius  Pcrgxus, 
Prolcraxus  , Nicomcdcs  , Pappus  Alexandnnus. 
Spools  Niccnus  ^Philo  Gadarcnus,  Eutocius  Al- 
calonita , Bottius.  Ex  rcccntioribus  Cainpanus  , 
Nicolaus  Cufanus  Cardinally  , Jeannes  Regio- 
montanus, Oronrius  Finxus,  PewiriuS)  Clavius, 
P.  a S.Vinccnrio. 

1619  prodiit  folium  Domini  Dclalcu  circa  du- 
plicacioncm  cubi.  Sc  quadraiiuam  circuii  Gal  I ice, 
cum  figuris  iinphcariinmis. 

1650  prodiit  Gallicc  cjus  examen  k Domino 
Hardy. 

Confequentibus  annis  prodiit  alius  libcllus  cui 
titulus  , Proptjinotu  Mathetnatnjues  de  Monjitnr 
Delaleu  demoniircts  par  1. Puios. 

16}$  prodiit  ill  ins  refacatio  a D.Hardy. 

Eodem  anno  Puios  librum  edidit  ctijtts  titulus, 
NuUiu  dts  Dtmonliranoni  dt  Monjseur  Hardy. 
Eodem  anno  ei  icfpondct  D.  Hardy  ; & itcrum 
Puios  1645  tres  addidit  refpontiones  , ex  quibus 
operibus  in  quibus  funt  nottnulla  bona*»ncludcs 
nee  dupticacioncm  cubi , nee  quadraturain  faille 
leg;  tunas. 

i6jo  Henrion  Mathefeon  ProfdTor  edidit 
opus  Gallicum  cum  t tulo , Ulus  mccomctru  Eft 
autern  uKvometrum  fanicirculus  cum  Allidada, 
cui  adjtuigtt  verforium  magneticum  , lincas  item 
chordarum  , tangentium , & finunra  ad  jungle. 

Hibet  optimas  praxcs^nultas  tamcn  cal  dun,  ac 
circini  proportionum , iifdcmquc  nixas  pt incipiis. 
Pariiiis  in  octavo  1 6 jo. 

1651  P.Vinccnrius  Lcouraudus  Dclphinas,  So- 
cictatis  Jefn*  Element!  Geometric  praciicx  com- 
pofuit  , unripe  probkrnau  varia  ad  praxin  fpc- 
dlanria  facilia,  & utilia. 

In  parte  fecunda  habet  Element  a loci  folidi,  fi- 
ve conlcarum  fc&ionum  , in  quibus  natura  coni, 
gcnitxquc  ex  co  conicx  fe&ioras  origp  aperitur. 
Eft  ergo  hie  tra&atus  imrodudtorius  ad  conicas 
fettiones* 

Totnm  opus  Gcornetricum  cftyhiine  tamen dc- 

fc&um  habet , quid  figaras  habeat  feparatas  , ita 
ut  plcr.iquc  cxamplaria , detritis  figuris  , ntpotc 
plicatilibus  , lint  inutilia  •,  quam  aleam  inairrur.t 
quicumquc  libri  figuras  habent  feparatas.  Dolx 
iu  decimofcxto  1 6 j 1 . 

16  j 1 prodiit  Parifiis  opus  Gallicum  enjus  ri- 
tulus,  Le  Conrs  Al  Athenian  jut  re  pre/e  rue  par  fi- 
res  & cartes , & chtirement  expUejue  dans  tou- 
tet  fis  parties.  Haber  in  Geometria  definitiones, 
& proprictates  , parallcllogrammorum  , circu- 
lorum,  polygonorum,  proportion  ufo  See.  praxes 
iron  menfaratiomtm,  Defcriptioncs  aliquarum  fi- 
gurartnn.Inftrumcntoruin  Geometricorum  praxes. 

Secundus  tradtatus  eft  militaris  Archirc&ura 
quam  compcndiosc  fatis  bene  explicat. 

Tertius  eft  perfpc&iva  in  qua  bene  deferibit 
oculum  , De  radio  dire&o  , reflexo  , A:  rcfra&o 
agit  , & varia  affett  genera  fpcculontm  , Sc  fpc* 
cilioritm. 

Quarttlt  habet  principia  cofmographix,  fyfte- 
mata  explicat,  ufum  globi  \ omnia  c lar c ut  habea- 
tur  cognitio  generally  omnium  , demonftrationes 
tamen  non  affert. 

1 6\i  Claudius  Mygdorgius  Patricius  Parilintis 
de  fe&ionibus  conicis  librfl  cdidirjquafi  Catoptri- 
corum,&  Dioptricoru  prodromntn,in  duos  libros 
di  ft  indium.  Quorum  primus  Thcoricus  eft  , n*r 


turaraparabolxJhypcrbolx&  Ellypfcos  ; earuni- 
que  proprictates  confidcrat , & demonftrat.  Se- 
cundus pradticuscft  cammdcmquc  fedlionumdc- 
feribendantm  methodumex  prxfuppofitis  fun  da - 
mentis  tradu.  Opus  peifccliuinnmi,&  Une  com- 
pOlltum.  Abje&u  cnim  qux  in  Appollonio  nirnix 
imnuta  videbantur , prxcipuas  harum  letrionum 
proprictaics  ptcprii* , 6c  ui  plurimura  a fc  invetj- 
tis demonftrat  ulu  bus  claras  reddit.  Quatcnili 
antiquicatis  prxrogativam  habcrct  Apollonius, 
pumas  Mygdorgtu  deferrem.  In  folio  Parilius 
1631. 

1631  Bonavemura  Cavalerius  Mcdiolancnlis 
Ordmis  Jiluarot un^Ditcdlot  ium  generate Urano- 
mctricum  edidit , in  quo  trigonometrix  logarith- 
mic a:  fundamcma  & regulx  danonftranrur,  aftro- 
nomiexque  fa}>putacioncs  ad  (olam  fere  additio- 
ncm  rcvocannir.  in  tres  paries  dividitur. 

1 Habet  progrclliim  trigonometrix,  prxeipue 
vero  gene ii n logarithmorum  explicat  > led  minis 
univcifaiitcr. 

lu  1 ttiangulorum  rcdlilincorum  folutioncm 
ad  paiica  axiomata  rcvocat. 

In  3 folutioncm  ad  paucas  item  reguias,  quas 
bene  dctnphftrat  rcvocat.  In  hoc  opcrc  paul6  ma- 
jorem  or diu cm  Sc  clariutem  dcliderarqm.  Dodlti- 
ua  cjus  bona  eft,  6c  trigomermm  facilitar. 

Habet  in  fine  cononcm  fimuirn  Sc  logarithmo- 
rum pro  niHibus,taugemibus,fccanubus,&:  fmu- 
bus  verbs  Imgulonmi  minutonun  quadrantis. 

1634  Albcrtus  Fridcricus  Gnopius  alias  Blanc- 
1ccnpoth,Mcdicus  Sc  Profellor  Hctborncnlis  tra- 
dlatum  Mathematicum  edidit , in  quo  fabricam 
inftrumcnii  univcrf.ilis , & ufum  tradu  ad  Geodc- 
fiam  perficiendam  , ad  dirigtnda  rormenta  belli— 
ca,  aquas  hbrandas,  cuniculos  fubteri  antes  age  ti- 
des , Sc  caftramccationau  : clique  infttumentum 
compobrum  ex  quadrato  geomcrrico  , quadrantc 
Sc  circino  proporrionis.  Hujus  infttumcmi  va- 
ries ufus.nonnullos  novos  profarr.  Hie  tra&atus 
eft  utilis.  In  quarto  Heiborn*  1 6j  j. 

1634  P.  Petit  Opofculum  ediJit  Gaiuaim* 
cum  titulo  "Methodus  pcrficiendi  unicS  vcgtiii 
omnes  praxes  circini  proporrionalis  •,  cum  ampla 
conllrudlionc  cjus , Sc  tabula  gravitatis  & ma- 
gnitudinis  met  dlotum  , & rcduclione  pondcrum 
& menfuratum  Europx,  Africx,  tfc  Alix  ad  roen- 
furas  Parilicnfcs. 

In  hoc  opcrc  pauca  funr  diverfa  ab  iis  praxibus 
qux  communirer  traduntur  de  circino  proportio- 
tiis.  Parifiis  in  o^lavo  1634. 

1634  Petros  Hcrigonc  Mathcraaticus  Pari- 
fienlis  Curfum  Mathematicum  compofuit.ln  Geo- 
mccricis  quidem  Elcmtmorum  libros  15  cxpli- 
cuits  & nonnullis  appendicibus  illuftravir. 

Item  Euclidis  Data, 6c  Apollontj  doftrititm  de 
dererminata  fcdlionc  , a Villebrord  Snellio  refti- 
tutam  explicuit , ficut  Sc  ejufdcm  inclinationum 
Geometriam  a Ghoraldo  rtftirurara , ejufdcm  ta- 
dionum  doilrinam  a Victa  reftitutam.  Denique 
ongularium  fwionum  doArinam. 

Habet  mod  urn  conftrucndi  canonis  linuum , 
non  totem  logarithmorum  quamvis  comm  ufuin 
aperiat.  Trigonometriam  re^lilineam  nadir , non 
fphxricam.  Gtometriam  pra&icaro  linearum , Sc 
fuperlicicrum,  fed  non  folidocum. 

Hxc  omnia  nlmis  breviter , Sc  modi  feribendi 
per  charailcres  infuetos,  qux  duo  cjus  dottrinam 
difficilem  Sc  inextricabilcm  rcddunc.  PariftiU 
oftavo  1634. 
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1 6} 4 Georgius  Ludovicus  Frobcnius  Ipho- 
viends  Frxiteus,  tunc  civis  Hamburgcnds , edidit 
Clavim  univerfi  trigonomctricam,  pet  quam  ccc- 
li  ac  rerrx  adita  rccludi , Sc  omnes  de  motibus, 
ac  dimenfionibus  urriufquc  per  hypothecs  arti- 
ticum  > triangulaii  fotma  conccptx  quxftioncs , 
per  certa  problcmata  rcfolvi , &:  in  aperaim  pro- 
duci  poffunr  triplici  methodo. 

Pruna  vulgari  per  bn  us,  tangemes,  & fccantes 
multiplicatione,  & diviftone.  Sccunda  proftaphx- 
retica,  compcndiofa , qui  termini  modd  in  (rean- 
tes , mode  in  (inus  permutantur  juxta  feptem  rc- 
gulas.  Tertis  logarithmica. 

Additx  (uni  tibulx  bnutim  , tan  gentium , fe- 
canrium,  & logarithmorum  iis  rcfpondcntium,5c 
in  infer iori  parte  naginx  logarithmorum  numc- 
rorum  vulgarnim  ab  imitate  ad  18910. 

Praxes  Iblas  habet ; demonftrationes  citat  ex 
aliis  authoribus.  In  quarto  Hamburgi  1644. 

i6jf  Bonavencura  Cavaleritis  Mcdiolancnds 
ordinis  Jefuatorum  fandi  Hicronimi  in  Bono- 
nienb  Gymnalio  Profcllbr  Mathcraaticatum , 
Gcometriam  indivifibilium  edidit. 

Anthoris  fcopus  in  hoc  6pere , eft  nova  quan- 
titatum  rcfolutiu  in  fua  elementa , nempe  lines  in 
ptmda , liipcthcici  in  linens , (oliditatis  in  fuper- 
ficics.  Ut  line  Analyfi  carum  proprictatcs  prxei- 
fux  innotcfccrcnr , exque  xqnalcs  aut  inxquaics 
oftcndcrcntur  , qux  totidciu  numero  Element  is 
conftarent. 

Hanc  methodum  plurimi  font  infedati  inter 
quos  Guldinus  quad  in  quantitatem  vellet  indi- 
vifibilia  invchcre  , & Mathebn  in  quxftiones  de 
compodrionc  continui  inducrc.  Si  tamcn  hxedo- 
drina  bene  intclliganir , Sc  cxplicctur  paulo  me- 
lius , quam  ab  ipfo  authorc  propofita  fine , viam 
ad  mulcas  difncultates  nullo  negotio  folvcndas 
aperir. 

Toram  hanc  dodrinam  in  7 libros  partitur.  In 
prime  quxda  Lemmata  & Propofirioncs  prxinit- 
tic  circa  cylindncornm , & conicorum  fcdioncs. 

In  1 rriangula,  & parade  log  ramma,  genitaque 
ab  iis  folida  conddcrar. 

$ Cifculum  & Ellypdn,  genitaque  ab  ipfts  fo- 
lida. 

4 Parabolam  genitaque  ab  ci  folida. 

j Hypcrbolam  & cjus  folida. 

6 Hcliccn  5c  cjus  folida. 

7 Quxcumqne  in  prxeedentibus  libris  metho- 
do  indiviftbilium  demonftrata  func , alia  rationc 
detnonftrac. 

Hxc  indiviftbilium  methodus  inter  pukherri- 
ma  hujus  fxeuli  inventa  anmuncrari  poteft. 

1636  A.  Ulac  tabulas  dmumi  tangentium,  fe- 
cantium  , logarithmorum  dnunm  , & tangentium 
edidit  pro  fingulis  quadrantis  miuutis  , item  16- 
garithmorum  pro  numcris  ab  imitate  ad  10000 
uni  cum  ufibus  tarn  in  triangulis  planis , quam 
fphxricis  , due  demonftrationibus.  Opus  utile. 
Goudx  1636  , In  Odavo. 

1638  Prodiit  Paridis  Opufculum  Gallicnm.fub 
rirulo  Propo/iiiont  jMeukmwifae*  de  Aio»fieur 
DtUlttt  p*r  I.Pmioi.  Demonftrationes  dint  d.fti- 
cillimx  utpotc  male  expBeat*:  , qux  co  tenduur, 
tit  inveniat  duas  inedias  proportionates , Sc  qux 
defidimt:  neque  enim  omnia  demonftrantur,  qux 
ad  id  prxftandum  funt  nectlTaria square  in  catdim 
recidit  totum  opus  , cum  cjus  propodtiones  vix 
dnt  ad  aliud  utiles. 

1640  Adrianus  Metius  Almarianus  Gcoroe- 


trix  libros  fex  cdiditmempeTrigonometriam  pla- 
notum , Geodedam , Udmi  circini  proportionum, 
Architcduram  Militarctn , Problcmata  Aftrono- 
mica  , Sciatcrica  Horologia.  Omnia  gcomcuicc, 
& ad  praxin  accommodate.  Amftclodami  in  quar- 
to 1640. 

1 640  Boulcngcr  Mathematiais  Regius  , Geo- 
nictriam  pradicam  Gallicr  edidit  line-arum  , fu- 
perficierum  , Sc  corporuro  demonftratam ; cum 
nova  methodo  Geodciiam  cxcrccudi  fine  fradio- 
nibus.aut  redudione  ad  minores  menfuras.  Opus 
facile  , utile  , Sc  bene  dcmonftrauim  j in  quo  lunt 
praxes  ingeniofx.  Paridis  in  odavo  1640. 

1641  P.  Bourdin  Socictatis  Jefu  , centum  fi- 
guris  tot  am  Mathedn  exhibuit,gcncralcm  quippe 
illius  idcam,  udmi  item  variorum  inftrumentorum 
praTertim  inGcodcfta , in  ichnographiis  deferi- 
bendis  , figuris  augendis  & minuendis  , item  in 
munitionibus  extruendis. 

Item  Tradatum  de  udi  globi  rerreftris  , Opti- 
cam  & dioptricam, omnia  breviter  Sc  clai  ^quan- 
tum Tatis  iis , qui  in  profundiori  gtometna  non 
dint  verfati. 

1643  Chriftianus  Severini  Longomonianus 
Cimber  , regix  Acadcmix  Haunienbs  fuperior 
Mathematiccs  Profcllbr  , rotundi  in  piano  , feu 
cxrctili  abfolutam  inenluram,  duobus  libris  edidit. 
Prior  veram  conftitutioncm  peripherix  circuit 
Tynthcticc  perficir , ejufquc  ad  dumetnun  ratio- 
ncm  cxlubct.  Poftcrior  Cxodedam  ciraili  in  pia- 
no abfolvic , Sc  pennutationem  redilincorum  in 
lineis}  Sc  numcris  oftendit. 

Hxc  omnia  falsx  detnonftrationi  innitunttir, 
cujits  faldtatcm  Pcllius  demonftravit  , al  iquc 
multi  Mathematici  inter  quos  Robcrvallius  Tub- 

Tcripfic. 

1643  Bonaventura1  Cavaleritis  Mcdiolancnds 
ordinis  Jediatorum  trigonometriam  planam  , 5c 
fphx r icam ,1  i ncamm  & logarithmicam  edidit.  Do- 
drinain  redilincorum  ad  qninque  lineares  , Sc 
quinqne  logarithmicas  rcvocat.  Sphxricorum 
ver6  praxes  in  hoc  opcrc  non  ^emouftrat , fed 
dipponic  in  fuo  Dircdocio  dentonftratas.  Addidic 
& canoncm  finuura  Sc  logprithmorum  conluctum, 
item  logarithmos  pro  numcris  ab  imitate  ad  1000. 
Habet  demonftrationes  facilcs , clans.  Sc  fuas. 

1644  Chriftianus  Hugenius  Opus  edidit  de 
citculi  maguitudinc  in  quo  mult  a circa  Cyclo- 
nic-main proponit , non  quidem  quad  ad  perfb- 
dam  circuli  quadraturaro.fcd  tamum  dimptis  in- 
ter circtimfcriptmn  5c  inferiptum  polygonum 
duobus  inediis  proportionalbus,  oftendit  circuro- 
ferentiam  circuli  mediam  cllc  proportionalcm  in- 
ter hujufmodi  mediorum  proportionalium  ambi- 
tus. Qux  propodtio  majorem  continct  determi- 
nationtm  quam  ab  aliis  traditx  , poteftque  elle 
ufui  ad  examinandas  aliorum  quadtaturas.  Urrum 
autcra  id  perfede  demonftrarit  non  liaiit  per 
otiuni  cxaminarc.  Notavi  tamcn  in  cjus  demon- 
ftrationibus  multa  fubticcri  ncccllaria.  Qiiod  fieri 
non  debuit , nid  in  rebus  facillimis  , Sc  in  oculos 
omnium  incurrcmibus.  Id  enim  dnecaufadifd- 
cultatcm  affert , mulcifquc  fiifpicjonem  fade  ret 
non  beni  probatx.  Opus  hoc  10  Propodtiones 
habet. 

- AcceiVerunt  odo  illuftrionim  problematum 
conftrudiones , circa  dividoncm  fphxrx  , circa 
duas  medias  proportionalcs,  circa  conchoidcm  5c 
alia. 

1644  prodiit  Elenchus  Cyclotnctrist  Chri- 
ftiaui 
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Aiani  Sever  ini  Loivgomontani  Mathcmaticarum 
fupcriorum  in  Hafuicnfi  Academia  Profclforis 
Rcgij  a Claudio  Hardy.  Dcmonftrat  autem  fcqui 
ex  Longomontani  dodrina  circumferemiam  cir- 
culi  majorcin  efle  ambitu  polygoni  circumfcripti 
191  larerum. 

1644  P.Merfennus  Ordinis  Minimorum , uni- 
verse Geomccrix  mixtxque  Mathefcos  Synopfin 
compofuit,  in  qua  fciliecc  titulos  fingularum  Pro- 
poficioniun  omnium  hbrorum  Euclidis.'  i Gco- 
mctri.r  Petri  Rami , terrio  Archimedis  dc  Q>hx- 
ra,  & Cylindro,  t)ufdcin  dc  Conoidibus,  Sc  iplur- 
roidibus  , de  quadratura  parabolx,  dc  fpiralibus  , 
xquipondciontibus , Sc  natamibus  in  humido  > 
Atenanj. 

Irem  titulos  Propofitionum  Theodofij,  Mene- 
lai,  Sc  Maurolyci. 

Irem  Propofi  nones  fupptementi  Archimedis  \ 
Snellio  edict , fiipplcmtmi  Kcplcri  in  tradarum 
de  Iphxroidibus.  Item  Propoficioncs  tradatus 
Lucx  Valcrij  de  quadratura  parabolx. 

Item  titulos  Propofitionum  Apollonij  Pergxi 
dc  conicis,  Mygdorgij  dc  conicis,  Sc  Screni. 

Oatorum  Euclidis. 

Colled  ionum  Pappi. 

' Mechaniconim  , dc  ccntro  gravitatis  Com- 
mandini , Guidi,  Ubaldi  » Sc  Valeri). 

164s  P.  Marius  Bettinus  Sociccatis  Jefu  edi- 
dir  Apiaria  univerfx  Philofophix  Mathematical 
in  quo  operc  videtur  volmftc  ornarc  Euclidcm  Sc 
occafionc  Propofitionum  Euclidis  cxcurrit  in  to- 
tam  Mathefin.  Multa  quidem  habet  optima , fed 
ita  pcrturbacoordinc  , ut  impoflibile  fere  fit  in  eo 
aliquem  fingcre  ordincm.  Si  hoc  opus  ordinatum 
forct.ellct  alicujus  moment i.  In  pritr.o  volumine 
habet  prxeipue  gcomctrica , in  fecundo  habet 
mulu  ad  arithmeticam  pertinentia.  Bononix  in 
folio  1^4;. 

1645  P.  Claudius  Richardus  c Socictate  Jefu, 

ex  comitatu  Burgundix  Regius  Madrid  Maihc- 
feon  Profefior,  Commemarium  edidir  in  Euclidis 
Elcmentortnn  Ubros  i j,&  Hypficlis  duos.  Addi- 
d t Propofitioncs  Procli.  Circa  duas  Media*  pro- 
porrionalcs.  In  quo  Commentario  multa  addit  de 
luo.  Opus  ingens , neinpe  volumcn  integrum  in 
folio,  quod  cujufquc  patientiam  fatiget , nimis 
enim  multa  exaggerat , Sc  diutius  quarn  par  eft 
tyroncm  in  fpinis  detinet.  Difficultatcm  augent 
figure  leparatim  fimul  politx.  Qux  ratio  in  ma- 
tcriis  diflicillimis  pefliina  eft.  Multos  vidi  qui  li- 
bros  hujulmodi  exteroquin  bonos  ne  attingcrcnt 
quidem.  • 

1 645  Carolus  Oudart  Agendiceu  j licentiatus, 
& Collcgij  Rcgij  Sefanicnits  Moderator  prima- 
rius.  Edidit  fuplemcntum  fupplcmcnti , feu  qua- 
draturam  circuli,  continens  quadraturam  circuli , 
& anguti  in  quacumque  rationc  fedionum. 

In  hoc  operc  multa  funt  non  geometries.  Pri- 
tnoque  'fufifliinc  explicat  in  quonam  fit  pofita 
quadratura  circuli , turn  oftcndcrc  conatur  cir- 
cumfercntiam  circuli  mediain  efle  proport  iona- 
hm  inter  ambitus , inferipti , Sc  eircumicripti  fi- 
milis , quod  puto  non  fads  geometric^  ab  illo 
conftitui.  Habet  tamen  multa  bona.  In  quarto 
Parifiis  1645. 

1647  P.Petrus  Bobynet  Socistatis  Jefutrada- 
tum  edidit  Gallicum  Gxodeticum  Tub  rituloiLflH- 
gimttrie  induflritufe , in  quo  tradit  mu  It  as  praxes 
ad  menfurationem  linearum  inacccfllbilium.  NuU 
las  habet  denvonftradoncs  hoc  opus.  Parifiis  in 
•davo  1647. 


1647  P.Grcgorius  l Sando  Vincentio  ex  So- 
cktatc  Jefu,  Opus  grande  edidit  duobus  tomis  in 
folio,cum  titulo.  Opus  Gcomctricumquadratuix 
circuli  , & fedionum  coni  10  libris  comprehen- 
fum.  In  primo  agit  dc  varia  linearum  inter  (e  pro- 
portionc  , dc  triangulonsn  proprietatibus,  Sc  de 
redanguloruin  proportionc.  In  1 progreflioncs 
non  tciininacas  conildcrac , Sc  rerminum  progref- 
bonis  infinitx  continuarx  .iflignat  , totamque 
lunc  dodrinam  planis,  ac  folidis  applicat.  In  tcr- 
tio  lincas  in  circulo , angulofquc  cum  arcubus 
comparat , circulorum  inter  fed!  ionem  , linearum 
in  cifculo  potent  iain.  Turn  aliqua  prolegomena 
ponit  ad  lediones  coni.  Liber  quartus  eft  de-  El- 
lypfi.  Liber  quinrus  dc  parabola.  Liber  fextus  dc 
hyperbole.  Septimus  dc  dudu  plani  in  planum,  in 
quo  folidorum  varias  gentles,  Sc  reduaiones  ha- 
l>cc.  In  odavo  proportionalitatcs  gcomctiicas 
confidcrar.  Libro  nono  Cylihdrum,  conum/phx- 
ram,  fphxroidtm  paraboheam , Sc  hyper boheam, 
ungulas  cylindiicas.  Dccimus  eft  de  ipfa  circuli 
quadratura  , quain  tentat  per  fediones  conicasi 
Opus  lioc  eft  mirabile  , Sc  ad  nova  gcomctrica 
viam  aperir,habtcque  deuionftrationes  f.icilhmas, 
Sc  breviflinus,  fed  nimis  multas,  tanta  enim  mul- 
titudine  mentem  led  oris  obruit  , cum  potuiflet 
bane  totam  dodrinam  in  pandora  contrahcrc. 
Reprehenditur  tirulus  qu.idr*mrx  circuit  quam 
non  eft  confccutus,ut  demon  ftravit  poftca  P.Lco- 
taudus  , ca  tamen  qux  ad  quadratur.im  perfiaen- 
dam  adinvenit,  funt  magno  Geomerradigna.  Sc- 
diones  enim  conicas  mulrum  amplificavitearum- 
que  proprictatcsmiiabilcs  explicuit.  Duobus  to- 
mis in  folio. 

1648  Richardus  Albius  Anglus  Hemifphxrium 
di  (Tcdum  edidit,  in  quo  fcilicct  haberur  iota  Ar- 
chimedis dodrinade  fphxra,  & Cylindro  , quam 
promovir  multis  propnis  Propofitionibus.  In  hoc 
operc  cuam  a'girdetnaximis  infer iptibilibus  , Sc 
minimis  circomfcribcntibos.  Ratio  ctiam  difeu- 
titur  quare  aliqux  Propofitioncs  non  admitcunt 
folutiouem  per  media  plana , vcl  Elementa  Eucli- 
dis. Habet  itan  methoduui  gcomctricam  no- 
vam , qua  ad  xquationcm  rcducitur  propofitio  dc 
fedione  hcmifpiixrij  in  rationc  data.  Acccffit  ap- 
pendix dc  inferiptione  Coni  fcakni  in  fphx^,  Sc 
dc  cjus  fuperficic  j item  cubatio  cujufd.im  partis 
Cylindri  diifedx  piano.  Hie  author  gcomctrice-  * 
Sc  dare  proccdit , totamque  opus  £cotnttricum 
eft.  Romx  in  quarto  1 647. 

1648  Marius  Bettinus  Bononienfis  Socictati* 
Jefu  , ALrarium  Philofophix  Mathematics  edidir 
in  quo  elementa  Philofophix  geometric*  , de 
planis  curuis  1 Sc  folidis  figuris  applicata  ufibus 
cximiis  , in  omni  feientiarum  , Sc  artium  generc 
novis  praxibus,  paradoxis,  locis  Ariftotclicis  illu- 
ftrantur.  Videtur  fcopus  author  is  cife  ufum  Ma- 
thefis  in  rcliquis  feientiis  aperire  : Quare  primd 
tomo  poll  aliqua  prolegomena,  definitioncs  com- 
munes , axiomata  Sc  48  Propofitiones  Euclidis 
percurrit,  earumque  ufum  aperit. 

In  x Propofitionum  lexti  Euclidis  ufum  cxpli- 
cat  in  variis  partibus  Mathefeos  prxcipui  in  pi- 
dura,  horographia,  &c 

In  tertio  aliorum  quatuot  Elementonim  Pro-* 
pofitiones  naritcr  variis  matcriis  adaptar , prxei- 
pue vero  lexii , ad  planimctriam  ,.  Sc  ftcrcome- 
triam.  Opus  hoc  inordinatiflimum  cft,&  fufifli- 
m^  ex  plica  rum.  Hoc  tamen  confilium  valdc  pro- 
bo  , nempe  ut  quis  grxeipuas  Mathefis  partes  ad 
Euclidis 
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Euclidis  Elcmcnra  rcvocct.  Cum  cnim  plcriquc 
qui  ad  Matlufin  animum  adjiciunt , detcrreamur 
rnaxupe  ab  Euclidc  addifccudo,  quod  non  vidcant 
cui  ui'ui  lint  future  hujufmodi  Propofitioncs. 
Quart*  optimum  diet  confilium  fi  port  lingulas 
Propofitioncs  prxcipui  ufus  indicarcntur  : fed 
id  preftandum  diet  brevius , 5c  planius,quam  ab 
hoc  authorc  fit  prxftitum.  Multa  tamcn  habet 
bona  & gcomctrica. 

i6j  i P.Antonius  Lalovcrc  Societatis  Jefu 
quad  rat  u ram  circuli,5c  hyperbolx  fcgmencorum, 
ex  dato  ccntro  gravitatis  edidit  una  aim  inven- 
tionc  proportions , & ccntri  gravitatis  in  portio- 
nibus  fphxrx  plurimorum  pcriphcriconim  , nee 
non  tctragonifmo  abfoluto  cert  a:  cujufdam  Cy- 
iindri  partis,  5c  aliorum,  demonftratam  & ad  cal- 
culum  redudlain  adjumento  libra:  Archimedcx  k 
materia  aval  lx. 

Opus  quidem  bene  demonftrattim , fed  tantum 
ex  fiippolitione,  atquc  adco  quod  pcrfc&am  pro- 
blonatis  folutioncm  non  exhibear. 

1 6 f i Comes  De  Pagan  6 libros  compofuit 
Theorematum  gcometricorum  quail  in  fupplc- 
mentum  Gcoroctrix. 

i Libro  agit  de  lincis  proport ionalibus. 

1 De  Ellyprt,  5c  lcdlionibus  conicis. 

3 De  Thcoria  plane  tarum  Ellypticx 

4 De  triangulorum  folutionc. 

y De  munitionibus  regularibus. 

6 De  navigationc  5c  longitudinibus. 

Hoc  totum  opus  figuris  caret  reddiuirque  pro- 
ptcrca  difficile , 5c  inutile  , cum  fit  difficile  hanc 
doftrinam  aptarc  figuris.  Parifiis  in  odlavo  i6ji. 

1649  prodiit  Gcometria  Renati  Defcartes  an- 
no  16J7  Gallicc  edita , nunc  autem  in  latinum 
verfa  cum  notis  Florimundi  De  Beaune  in  curia 
Blcfcnfi  Confiliarij  Regij , opera  ac  ftudio  Fran- 
cilci  k Schooten  Leydenfis  in  Academia  Lugduno 
Batava  Mathcfcos  Profclloris. 

Hxc  Gcometria  in  libros  tres  dividitur  1.  Pro- 
blcmata  continct  qux  per  redhs , Sc  circulos  ab- 
(olvi  polfimt  , nempc  primo  ad  Arithmcticam 
Geometriam  rcfcrr,  5c  Geomctrictvnultiplicatio- 
ncm , divilionem , 5c  radiaim  cxtradlionts  abfol- 
vit.  Turn  eh  xquationibus loquitur,  5c  de  problc- 
nute  piano  fcaindum  Pappum. 

In  1 agit  de  natura  linearum  airvamm.  Primo 
In  gencrc  dirtinguit  loca  plana  5c  folida,  loqui- 
turque  de  curvis  qux  admitti  pollunt  in  gcoinc- 
tria , de  modo  inveniendi  illorum  pun  da,  turn  de 
parabola,  & Ellyprt  , prxeipue  de  mododeferi- 
bendi  figuras  ,qux  radios  ab  codan  pun&o  pro- 
deuntes  colligant  per  rcfra&ioncm. 

In  tertio  pioblcnuta  folida  proponit,&  ca  qux 
cxeedunt  folida , affirtquc  cxcmplum  duaaim  mc- 
diamm  proporrionaliurti.  Turn  loquitur  de  natu- 
ra xquationum,de  falfis  radidbus,  aliilque  ad  Al- 
gc brain  pertinent  ibus , cur  problemata  lolida  fine 
iedlionibus  conids  conrtruit  non  pofliut. 

Hxc  Gcometria  fubtilis  eft  apcrirqtic  viaro  ad 
major*.  Prxtcr  nous  breves  Florimundi  De  Beau- 
ne Francifeus  k Schooten  Common  tar  imn  edidit 
in  camdcm  Geometriam  Renati  Defcartes. 

1 6f  1 Petrus  Montaureus  latind interpretatus 
eft  decimum  Euclidis  librum.Intcrpretatio  optima 

eft  , cui  comm  c mar  in  m addit  ad  majorem  clari-' 
tatem. 

i6<  i Joannes  Brofeius  S.Thomx  in  univerfi- 
tate  Collcgij  Major  is  Profdlbr , 5c  Canoniais 
Cracovicnlls  Apologiam  pro  Ariftotelc,ScEudidc 


contra  Pctrnm  Ranuim  edidit.  Addirx  font  dux 
difeeptationes  de  mnneris  pcrfcdlis.  Occafift  feri- 
bendi  fuit,  quod  jam  olim  Petrus  Ramus  gravitcr 
reprehendirtet  Ariftotclcm  qu6d  in  cxcmplum  de- 
ntonrtrationis  atculiftit  proprietatem  trianguli, 
quod  nempc  tres  cjus  anguli  xquivalercnt  duobus 
redds.  Oftendit  igitur  criorcro  Petri  Rami , 5c  ca 
occafionc  detegit  alia  errata  cjufdcm  Petri  Rami, 
prxeipue  circa  angulos  figurarum  folidarum.  Sed 
tarn  opus  illud  Petri  Rami , quam  iftius  apologia, 
vix  cxeedunt  quxftioncm  de  nomine  , parumque 
promovent  Mathefin. 

16  j 4 P.Vinccntius  Leotaud  Delphinas  Socic- 
tatis  Jefu  , examen  quadraturx  circuli  a P.Grcgo- 
rio  a S.Vinccntio  expofitx  inftituit  tribus  libris. 
Primus  in  rationum  natura  explicanda  infuinitur, 
ctiam  ex  mente  P.  a S.  Vincentio,  qui  de  progref- 
fionibus  multa  nova  babctjCujus  dodirinam  pla- 
niorcin  reddir. 

In  fecundo  primam  Patris  a S.Vincentio  qua- 
draturam  ad  calculos  revocat.  In  tertio  fccun- 
dom,  tertiam , 5c  quartam. 

Oftendit  autem  clatiffimc  has  quadraturas  1c- 
gitiinas  non  efle,  quamvis  opus  P.  a S.  Vincentio 
plurimi  facial.  Totum  hoc  examen  gcometri- 
cum  eft. 

Huic  operi  prxmifit  amerniorem  curvilinco- 
rum  comcnml.it ionem  initam  ab  llluftriffimo,  ac 
Reverendiflimo Domino  Artufio  De  Lionne  Epi- 
fcopo  Vapinccnfi.  In  quarto  Lugduni. 

i6f  f P.CIaudius  Richard  Burgundus  c Socic- 
tatc  Jefu  , & Mat  hcfcon  Proftfibr  Madriti  in  li- 
bros quatuor  Apollonij  Pergxi  amplum  dcdic 
Commentatium,  additis  Lemmat ibus, 5c  Corolla- 
riis  innumcris.  Opus  quidem  bonum , ita  tamcn 
prolixiun  ut  mole  iul  ledtorem  obruat  fine  magno 
operxpretio.  Minutias  cnim  quaflibet  perfequi- 
tur  5c  vitiumquod  in  Apollonio  jure  reprihendi- 
mus  ipfc  in  immenfum  auget.  Adde  difficultatcm, 
qux  ex  figuris  fuo  loco  non  repofitis  , fed  in  fi- 
ncm  fimul  rcjcdlis  oritur  , qux  eft  major  quam  k 
plcnfquc  cxiftimctur  , In  folio  1655. 

i6yy  P.  Joannes  Francois  c Socictare  Jefu  , 
Opus  Gallicum  edidit.  De  U quantiti  conjiderct 
mbfotument  , & dam  f*s  mbits  fujets. 

Hie  Tradlatus  confidcrationes  tantum  genera- 
les  habet , nee  ad  particulars  defeendit.  Idem 
Tradtatmn  edidit  de  Gcodefia  in  quo  funt  praxca 
conununes  fine  demonftrationibus. 

1 656  P. Francifeus  Aynfeon  Xarcrius  Antuerpia- 
nus  c Societatc  Jefu  compofuit  librum  cui  titvlus, 
cxpoficio,ac  dedu&io  Gcomctrica  quadraturarum 
circuli  Patris  Gregorij  k S.Vinccntio.  Cui  prx- 
mittitur  liber  de  rationibus  , ac  proport  ion  ibus 
gcomctricis.  Occafio  feribendi  quod  nonnuili 
fcripfilTcnt  contra  quadraturam  P.a  S.  Vincentio, 
nempc  aliqui  contra  Trail  a turn  ejus  de  propor- 
tidnibus  feu  progreffionibus  Gcomctricis  , alij 
immediate  contra  ipfam  quadraturam , authores 
autem  qui  feripferum  funt ,C  lit  iftianus  Eugenius. 
Adrianus  Au/out,  Alexius  Sylvius,  5c  P.Vinccn- 
tius  Lcoutaudus  infignis  Geometra  c Socictate 
Jefu.  In  pritua  igitur  parte  agit  de  progreflioni- 
bus  , 6c  proport ionibus  oftenditquc  dodlrinam 
Patris  k Sandlo  Vincentio  bene  proccdcrc.  In  Ic- 
cunda  oftendit  qupdramras  Gcomctricas  clfe  con- 
tra P.Lcouraudtim,  fed  non  fatisfacit  faltcm  quo- 
ad quadraturas.  Compofuit  cnim  P.  Leoutaudus 
aliam  refponfione  in  qua  Geometries*  demonftrat 
iufiifficicntiam  quadratuxarumSSc  paralogifmum. 

16;  7 Villclinus 
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iCtf  Villelmus  Ouchtred  yEtoncnfis  trigono- 
mctriam,  feu  modumcomputandi  uiangulorum 
J-uezaBc  angulos  ex  canone  inatlicmaiico  compo- 
fuit;  Paucas  haber  danonftrationts  hoc  opus  , 
clique  ica  breve  , |uc  ex  co  trigononKtriam  addi- 
fcerc  non  poflis  , utile  tamcn  pored  cllc  iis  qui 
jam  Iciunt. 

1657  prodicrunt  Francifci  k Schooten  Ley- 
deniis  m Academia  LugJuno-Barava  Mathcfcos 
ProfctVoiis  Excrcitationuinmathcmaticarum  hbri 
quinque. 

Primus  continer  Propoficionum  Arithmctica- 
rum,,  & Geomctiicannn  ,ccnturiam  ntmpc  60 
Amhmctic.is , funrque  regufa  rrium  vatic  impli- 
catx  in  mater  iis  difparatis.  G come  tr  ica:  Turn  de 
divilionc  figurannn  , fimilitudirtc  rriangulorunu 
quorum  nomiulkutciliacllc  pod'unr. 

Sccundus  coqtinct  conftrudlonem  problcma- 
nnn  qux  folis  lincis  redis  lolvi  poflimt, quorum 
plcraqnein  Euchdc  contincntur  , dat  tamcn  alias 
fbluti(>nes,ut  plurinntmdilliciliotcs.  In  illis  non- 
uu!l.i  font  utilia  ad  Gcodefum. 

Libro  j Apollbnij  Perga: i loca  plana  reftituit, 
nempe  problemara  qux  hint  a Pappo  indicata, 
qux  omnia  frre  flint  inutilia » nihilque  habcnc 
quod  lit  aliaijus  moment i nili  difficulcarcm. 

Liber  4 Scdioncs  coni  cat  in  plapo  organic© 
deferibir.  Qu.r  deferiptio  Geometris , Opticis 
Gnomonfd$,&  Mechanids  uuhs  ell.  Demonftrat 
omnes  cas  dcfcriptioncs. 

Liber  5 Sediones  tiiginta  diws  Mifccllaneas 
continer. 

Totutn  opus  haber  mnlta  utilia , multa  item 
minuta  nulliufquc  moment!. 

itff7  Joannes  Bachou  Lugdunonlis  edidit 
opnfc  ilnm  Litinum  fub  timlo  Demonftratio  divi- 
ni  Thcoremacis  quadrature  circuli  , Thcologica, 
Philofophica  , Gcometrica , Mcchaoica  una  cum 
rationc  quantiratum ‘ incomnwnfurabiliuro.  Ejus 
Demonftrario  Vitiofa  cftl  Pariliis  in  odavo  i6;7. 

Idem  author  camdenl  dcmonftrattouemGallici 
dcdir.cum  demon ftrationc  motus  pcrpcrui,  Utra- 
que  demon (Iratio'dcficic.  Parifiisjin  oclavo  1669. 

1 f* f 7 Ifinacl  Bulliatdus  de  lincis  fpiralibus 
demon  lit  at  ioncs  novas  edidit.  Occalio  icribendi 
fiiit , quod  dodrinam  Archimcdis  de  fpiralibus 
prxeipue  verb  quoad  illam  partem, In  quiortai- 
dit  tangenterfi  hrlicis  xqualera  die  ciraimRrcii- 
tix  circuli,  rcprchcudcr.it  Vieta , allercm  cam  ad- 
verfari  Ehclidi.  'fotam  igitur  hauc  dodrinam 
aliis  mtdiis  dcmonftr.it  Optime  Bullialdus  , adlii- 
betquc  huic  dodrinx ad  fpecimcn  ,8c  quail  au- 
darium  novam  indivifibilium  methodum  k Ca- 
Valerio  nuper  inventam.  Solida  eft  dodrina  j ut 
omnia  qux  ab  hoc  aurhorc  funt  cluciibr.ua. 

Eodem  anno  idem  tres  excrcitatior\cs  gcomc- 
tricas  edidit.  Prima  verfatur  circa  demonftrario- 
rcs  per  inferiptas  , Sc  citaimfcriptas  figures.  Sc- 
Cttnda  circa  conicarum  fedionum  quafdam  pro- 
pvictaccs.  Tertia  circa  priiiiura,  quorum  naturam 
cxplicar. 

Addidit  Sc  opufculnm  in  quo  A ftronomix  P hi- 
lolaic.r  fundamenta  brcvitcr&:  darius  cxplicat 
toiura  C lari  Him  i viri  Sethi  Vardi  Oxonienfis 
Profellbris  impuginti<>neit£ 

16 j8  Prodiit  Parifiiis  Opufculum  Gallicumaii 
’ titulus  ; Solution  & efcl.nreijftmtnt  de  tjHthjuts 
Prop  of !i’!n  de  Mdthtmatifjiu  4 entre  dutret 
de  U duplication  du  Cuke  , & de  l.i  Quadra- 
ture du  terde.  Videtur  author  die  nomine 
Tom.  •/« 


Jovin  , utrumquc  problcma  lolvit  inftrlidtcr. 

i6jU  Stephanm  Angeii  Vcnctus,Ordinis  Jc- 
fuatorum  Sandi  Hicronimi  Problcmdta  fexaginta 
gcometrica  edidit  circa  cones , fphxras , fuper- 
hcics  conicas,  & fphxricas  prxeipue  verfan- 
tia.  Hoc  opus  bene  & geomctricc  procedit.  Ha- 
bet tamcn  quamplur ima  minuta , & nullius  ufur. 

16  j 8 Joannes  Alphonfus  Bordlius  in  Mdla- 
nenfi  pridcm.tum  in  Pifana  Academj-i  MathcRos 
profcUor , Opus  edidit  cul  tiruhim  prxfixit,  Eu- 
elides  rrftitutus  , feu  prifea  Geometrix  ElciiKnta 
brevius  j & fucilius  contcxta , in  quibus  prxeipue 
proportionum  Theorix  nova,firmiorlquc  memo- 
do  promuntur. 

In  hoc  opere  author  non  fcquitur  Euclidis  or- 
dinan  , cjufquc  demonftrationes  immutat , fxpc 
alias  cudit  , alias  Projxilitioncs  add  it.  Quamvis 
autem  opus  fit  bonum  , 6c  utile  , nuli  tamcn  ci 
titulus  ell  prxfixus,  aim  vix  EuclidciW  in  Eu- 
clidc reftituto  agnolcas.  Multa  lubet  ex  aliis  ati- 
thoribus,  111  ex  Archimedc. 

l6;8  P.  Jacobus  De  Billy  c Socictatc  JcliiV 
T radatum  ed.dit  de  propottionc  Harmonica , in 
quo  quamplurima  Problcnuta  ha-ilcnt  s non  fo- 
lura  in  fene  trium  quantiratum  Harmomcc  pro- 
porcionaliiihi,  rcfolvtmiur  Algcbricc  canonitc,dc 
geomfctricc.  Adjicicur^ppemnx  in  qui  refolvun- 
tur  problemara  in  ferie  quotcumquc  quancitarum 
harnionicc  proportions lium.  Opus  in  hie  mate- 
rii  perfedum. 

16J9  Joannes  V.iltifins  Geometrix  Profcflbr 
SaVilianus  Oxonix  duos  par vosTrad.it us  edidit  ; 
priorem  de  Cydoidc  , be  corporibus  indc  genitis 
eorumque  centro  graviiatis  ahifquc  limilibusiro- 
fteriorun  cpiftolorcm , de  Cilfoidc  & corporibus 
indc  genitis  8c  de  auvarum  linearum  dimenfione, 
leu  cum  redis  compararionc , & am’arum  fu- 
perficierum  cum  planis.  Hxc  materia  plus  hnbcc 
curiofitaris  # quam  utilitatis.  Videtur  h«c  author 
nimis  brcvitct  res  pcrllringcrc , loquitur  cnim  de 
Cycloidc  non  cxplicata  ejus  natura.  Figuras  item 
in  line  operis  ponit  , quod  eft  pcfllmum  ut  jam 
fa  pc  dixi.  Non  debnit  relinqucre  ir.erhodum 
communcm  feribendi  ut  methodum  Algcbric.nn 
fubftitucrct  , co  quod  fine  causi  res  obfeuns 
rtdJit.  Oxonix  in  quarto  1659. 

1 6 ) 9 Vincentius  Viviani  Florentinus  Trad.i- 
tum  edidit  aijus  tirulus , De  inaximis,  & minimis 
Gcometrica  divinatio.  Occalio  fetibendi  fuit, 
qubd  aim  prxtcr  quatuot  primes  libros  Appol- 
lojiij , nihil  haberemus  , cum  tamcn  tempo- 
re Pappi  Alexandrini  rcliqui  extarent,  & tempo- 
re Eutocq  Afealonitx,  feu  anno  poll  Chrifti  480. 
Cum  Eutocius  qui  commcntatus  crat  qtutuor 
priores , promittar  commentarium  in  reliquos. 
Conftet  item  ex  Epiftola  Apollonij  ad  Eudehutm 
argumentum  quinti  cllc  de  maximis , & minimis 
lincis  ad  fediones  conicas  perrinentibus  , ut  ex- 
plicac  Eutocius.  Voluit  experiri  Viorntius  Vi- 
viani , an  poller  aliquid fuper  care  invenire,  & 
quali  divinare,  duofquc  libros confcripfir.  Affert 
autem  reftimonia,  quibus  afleritur  hbros  Apollo- 
nij nuper  inventos  , & ex  Arabico  in  Latinum 
vcrlbs , now  Icgillc  prius  quam  fuurp  libmm  edi- 
dilfe.  Quamvis  autem  non  lit  aftcaitusea  omnia 
qux  tra'dtmtur  in  libro  quinto  Apollonij  nuper 
reperro  , puto  tamcn  Vineentium  Viviani  plura 
dirilfc  , & meliora , majorifquc  momenri , quam 
qux  in  his  Apollonij  libris  contincntur.  Nonnul- 
lu  tamcn  repetiit  ex  iis  qux  in  prioribus  1‘bris 
* D 
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di&a  fucrant , fed  novis  8c  facilioribns  demon- 
ftrationibus  probata.  Opus  bonum  eft,  bene  com- 
polmun,  Sc  futis  clarinn , mallcmqnc  ea  addifccre 
- nux  pro  fir  t quam  qux  in  Apoilonij  libro  quin  to. 

Sc  Jcqnemibus  feripta  funt.  Muluun  ad jumciui  a 
Mygdorgio  , & Patrc  a landko  Vinceniio  habuir. 

1660  Antonins  Lalovera  G alius  . Sorictatis 
Jciu , vetcrum  Geometriam  promotam  edidit,  Ic- 
prem  de  Cycloidc  libxis  , & duabus  adje&is  ap- 
pendicibus. 

In  primo  libro  pofna  quadraturi  ciraili,  inve- 
liitur  qnadratiiraciijiiftibet  ponionis  in'Cycloidc 
dclignatx.  Sc  cubatura  folidi,  circa  quamlibet  ba- 
fim  parallelam  geniti. 

In  z amphora  lux  methodi  fundamenta  ftaruit, 
& Cyclocylindricarum  figuraruip  quadratnra  tra- 
ditur. 

In  tertio  o&o  probleinata  ab  Anonymo  pro- 
polita  demonftrantur  in  Cycloide  parva. 

In  quarto  cadcm  in  Cycloide  niagna. 

In  quinto  quamlibet  cutuam  in  rettam  xqua- 
Icm  commutat , methodo  gcncrali  per  fpiraccas 
rcfpt>ndcntes  fpiralibus  Archimedis  , centrum 
gravitatis  curvarum  quxrit , fupcrficicm  a motu 
curvarum  deferiptam  meritnr. 

In  6 fuain  methodum  accuratius  rradit,  3c  Cy- 
ctoidem  magnam  exarainat  diligcntius.  Habcc 
item  append icu lade  motu  graviuni  accelerato. 

In  7 accuratius  examinantur  principia  Archi- 
luedc.*  illius  librx  qui  in  Cycloidc  tra&andi 
ufus  fuit. 

In  prima  appcndice  defendit  tcciprocam  librx 
legem. 

In  fcainda  de  linearum  curvarum,  cum  atrvis 
compar.it  ionc  agit. 

Opus  hoc  profimdiorem  continet  Geometriam 
bene  dcmonftratamjmateria  tamcn  nuiltum  habec 
inutilitatis.  In  quarto  Tolofte  1660. 

1661  Conicorum  Apoilonij  libri  quintus,  fex- 
tus,  & ftptimus  aim  Paraphraic  Abalphati  Afpa- 
Kincnfi  Mahometano  , ex  Arabico  in  Latinum 
verfi  hint  ab  Abrahamo  Ecchcllcnfi  Maronira , 
addrtis  notis  Alphonfi  Borclli  in  Pifana  Acade- 
mia Mathefeos  Pvoftlforis  , qui  huic  verfioni  at- 
tain adhibuit.  Quintus  liber  agit  de  maximis , & 
minimis , hoc  eft  aflumpto  intra  fc&ioncm  pun- 
fto , i quo  in  circumfcrcntiam  cad  ant  plurimx 
iincx,  confidcrat  quxnam  lint  maximx  , quxnam 
minimx.  Sexttis  compatat  fttkioncs  & connn 
fegmenta.  Septimus  eft  de  tangentibus,  3c  axibus 
conjugates.  In  his  tribus  libris  multa  funt  inutilia, 
nonnuila  bona, inulto  meliora  in  Mygdorgio,  Pa- 
rre  a fan&o  Vincciirio,aliirqtic.Additum  eft  Opu- 
fculum  alfumptorum  Archimedis,  in  quo  funt 
nonntillx  proportioncs  cxigui  momenti.  In  folio 
Florcntix  1 x • 

166 1 P.Gafpar  Schorus  Regis  Curianus  £ So- 
ciaate  Jefu,  in  fuo  curfu  Mathematico  hxc  habet 
Geometric  a.  Primum  librum  ifagogiaim  , in  quo 
tradit  difinitiones  , 3c  aliquas  praxes  communes. 

6 priorcs  Euclidis  libros  cum  demonftrationibus. 
Trigqnomctriam  in  qua  nee  doccr  methodum 
conftrucudi  canonis  (inuum , tangentium  , & fc- 
canrhun  , nee  demonftrat  praxes  folvcndortim 
trianguiorum.  Geometriam  item  pra&icani  in 
qua  demonftrationes  habet. 

166}  P.Vinccntius  Lcotaudus  Delphinas  So- 
cietatis  | tfti,  infiguis  Gcometra,  Cyclomathiam , 
feu  multipliucm  ciraili  contcmplationcm  tribu$ 
libiis  comprchcofam  edidit. 


In  primo  quadraturx  ex  amen  ab  ipfo  edituni 
priiii  contitmatur,  3c  promovetur.  Occaiio  feti- 
bendi  fuic  , rcfponiio  Patris  Francifci  Xaverij 
Ainicon  examini  quod  prius  cdidcrat  quadratura- 
rum  circuit  a P.  a landlo  Vinccntio  propofiurum. 
Oftendit  igirar  in  prime  , non  faille  fuis  obje- 
ftiombus  faiisfh&ura.  Examinat  item  novam qua- 
draturam  a Patrc  Aynfeon  propolitam.  Proccdic 
autem  femper  dcmonftrativc. 

In  fcaindo  agit  de  angulo  contingentix  contra 
condem  Pattern  Aynfeon  8c  contra  Vallifium. 
Puto  multa  in  hac  materia  dcgenerarc  in  quxftio- 
nem  de  nomine,  & multa  ab  hoc  authore  proftr- 
ri,  qux  appofita  diftin&ionc  foivuutur. 

hi  } agit  de  qnadratrico  Dinoftrati,  cujus  alias 
propvictatcs  demonftrat.  Examinat  item  Cycloi- 
dem  lincam  a Patrc  Lalovera  propolitam  , quara 
ad  quadracriccm  videtur  revocatc.  Omnia  dare 
demonftrat  , fufms  tamcn  quiun  deberct , qui  eft 
hujus  ftuthoris  character. 

In  codcm  libro  habet  in  fine  nonnuila  de  cen- 
tro  gravitatis , fc&oruni  ciraili  & fegmentorum, 
per  quadratricem  Icilicet ^ occafionc  nempe  libri 
Patris  De  la  Faille  qui  de  ea  materia  feripfir. 

1667  Prodierc  Parifiis  nova  Elemtnta  Gco- 
merrix  Galiica,in  quo  online  infucto  Geometria 
traditur.  Multi  hoc  rcpreliCndcrunt  quod  otdo 
ita  tftlr  prxpoftenis,  ut  nullus  in  his  Geometriam 
addiccrc  poller , ita  initio  fpinx  , 8c  diffiailtatc* 
occurrunt , ut  cujufquc  tyronis  capadtatcm  fu- 
perent.  Alij  tituliim  reprehendunt,  quid  nee  Elc- 
menta  finr,  quia  multa  alia  fupponum,  funt  cnim 
Icmmatibus , & fuppofitionibus  plena  ; non  nova 
quia  plcraque  dcccrpta  funt  ab  Euclidis  interpre- 
tibus.  Vidi  nonnullos , qui  plutimos  -:n  iis  para- 
logifmos  notarent.  Parifiis  in  quarto  G allied 
1667. 

1 668  Renntus  Francifcus  Slufi us  fuum  Mefb- 
labum  edidit , in  quo  duas  media s proportiopale* 
inter  extrt-mas  daias  , per  circulum  Sc  infinita* 
hyperbolas,  vel  Ellypfcs  exbibct.  Item  problcma- 
uim  folidorum  omnium  cffc&ioncm  , per  eafdcm 
curvas  exhibet. 

Quamvis  iftud  opus  Geometneom  fit , proble- 
ma  tamcn  non  folvit,  quia  cum  cicculo  adhibetue 
Ellypfis , aut  hyperbola,  quat  Gcoroetriccdcfcri- 
bi  non  polfunt. 

Acccflit  prs  altera  de  Analy-ft,  in  qua  meilio- 
dum  Analyticam  non  docet , ud  ti  utitur  adc.i- 
dem  demonftranda.  Hxc  methodus  Analytica 
optima  eft  ut  quis  apud  fc  problcmatum  folurio- 
nem  inveniat , non  tamcn  ut  libros  componat  , 
quia  hxc  methodus  imagination!  non  fervit. 

1669  Prodiit  Geometria  pra&ica  P.  Andrex 
Tacquet  Antuerpienfts  c Socictatc  Jefu  libri* 
tribus  comprchcnfa.  In  i.moduni  fupputandi  ca- 
nonis 3c  tangentium  tradit.  a.  Trigonometriam 
rt^il»ncam,&  inftrumcr.tum  menfovium  feu  qua- 
drantem  fabcicatur,  3c  fcahmi,oinncs  lincas,  ctiam 
inncccflibilcs  metitur,  ut  diftantiam  lunx.  Sc  fobs 
h terra. 

In  fecundo  exercet  aliqua  problem  at  a*,  Trian- 
gulorum  menfurationem  perficit , circuli  dimen- 
lionem  verx  propmquam  cxh'bct , figuras  trans- 
format, denique  fcclioncm  citcull  per  pun&um 
datum  perficit : habciquc  h»  co  nonnuila  a fc  in- 
vent.!. 

In  tertio  foliditatcm  prifmatum  > 5c  cylindio- 
rtim , fphxrx  , fohxroidcon  conoidis  parabolicx, 

3c  hypcibolics  lupcrficicm  > Sc  foliditatcm  meti- 

tur. 
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tur.  Item  omnia  vafa  , corpora  mundana , tern 
zonas  » provincias  , regna  , (oliditatem  tern , 
Lima; , Solis.  Dcniquc  lolida  comparar , auger , 
minim.  Mulra  item  habet  dc  annularibus.  Totum 
opus  optimum.  Sc  clarum.  Addidit  in  fine  appen- 
diccm  trungulorum  fphxricorum  fine  demon- 
ftrationibus. 

Idem  P.Tacquct  prius  cdidcrat  Elementomm 
Euclidis  libros  6 priorcs  , undeemmm,  & duodc- 
cimum.multifquc  dcmonftracionibus  fuis  illuftra- 
vit , addidit  in  fine  dodrmam  Archimcdis  dc 
fphxra,  & Cyliudro,  quam  clariotem  reddidit. 

1671  P.  Ignatius  Gallo  Pardics  c Societare 
Jefu  , Elementa  Gcomerrica  tradidit , in  quibus 
methodo  compendiosi  Tyronem  docct  qua:  in 
Euclidc,  Archimcdc,  Appollonio  font  ncceiraria. 

Puto  taincn  hxc  Elementa  non  fufficcrc  , prx- 
lertim  cum  in  iis  Euclidis  ordo  non  lit  obferva- 

tus , quem  tamen  mutare  puto  fas  non  die , co 
quod  ab  omnibus  fere  author ibus,  tain  vetcribus 
quam  rcccmioribus , fccundnm  fuum  oidincm  ci- 
tccur.  Parifiis  in  odavo  1671. 

Anno  1671  P.Guarintis  Guarini  Mutihenfis 
Thc.uinus  , edidit  Euchdcm  Adau&um  feu  roc- 
thodicum  , quem  ctiam  Mathcmaiicara  univerfa- 
lem  nomiuavic  Tradacibus  jy  Primus  ell  de 
quantitate  continua , (ccundus  dedifereta,  j de 
Mathclis  objedo.  4 in  primurn  Elcmcntorum, 
quintus  in  fecundum , 6 in  terrium  , fepritnus  in 
quarrum.8  Arithmcticam  ftmpliccm  contincr.no- 
nus  in  quorrum  Eucl.  10  in  fextum  , undccinuis 
in  7.  11  in  dccimum}  1}  de  numcris  proportiona- 
libus.  14  dc  proportion) bus  continuis  , if  dc  K- 
ncarum , & fcgmcntonnn  proport ione.  1 6 dc  li- 
nearima  progreflione  geomctrica.  17  dc  propor- 
tionaluatibus  rationum.  18  dc  lincis  variis  ut  qua- 
dratricc  conchili,  See.  19  dc  angulis.  10  de  finu- 
bus,  tangentibus , Sc  fccantibus.  11  dc  logarith- 
mis.xx  dc  imcrfc&iOnibos  pl.morum.xj  dc  fphx- 
ta:  contadibus.  14  dc  fcdiotiibus  conicis , ficur 
& xj.  16  Uc  Ortographia.  ij  Trigonomerria.  x8 
de  progreflione  fupcrficicrum.  19  Gcodclia  rc- 
diliuctnum  , jo  Trans fbrmarie  enrvilineorum  , 
j 1 dc  tnmsformationc  fitpcrficicruffl  corpora  cir- 
cumdantium.  j x dc  fuperficicbus  corporum  in 
planum  redigendis.  34  dc  folidis  planis  lupcrfi- 
debus  contends,  j j Dc  corporum  comparationc. 
Augtiftx  Taurinorum  in  folio  1671  quamvis 
in  hoc  opere  mult  a lint  optima,  methodus  tamen, 
Sc  ordo  non  arridet , multa  item  non  (atis  dare 
cxplicar.  Unde  melius  fcripfillct , li  Eudidem  in 
fuo  ordine  rcliquiflct.pcculianbufque  tradatibus 
ex r eras  matetias  cxplicuiflct.  Hie  cnim  ordocon- 
fufioncm  par  it. 

Geometric  (latum  exhibuimus  fuprjt  , ad  ini-* 
tiiira  prxeedentis  fxculi , reftat  ut  brcviccr  per- 
flringamus  qux  illi  ab  co  tempore  addita  funt.  Sc 
quem  progrcirum  his  dnobus  lxculis  fcccrit.  Pri- 
mo  ccrtum  eft  quod  Trigonometric  prxfertim 
magna  fiiet  it  fada  acccflio  , ft  cnim  comparemus 
ca  qux  ad  trignnometriain  pertinent, qua:  in  Pto- 
lcmxi  Almagcfto  aliifque  authoribus  antiquis 
pauca  inveniuntur , cum  iis  qux  nunc  ubique  v>- 
nmtur  , deprehendemus  Antiquos  canoncm  tan- 
rum  chordarum  habuill’c  valdc  imperfedum , di- 
vifa  diametro  in  1 xo  partes , atque  adco  plcrifquc 
chordi*  fradiones  adhxrcbant , quod  implicatif- 
fimum  reddebat  calculum.  Nos  verb  ad  majorem 
prxeifionem , & facilitatcm  femidiametro  utimur 
in  1000000  partes  divifa,  prxtcrea  addidimusca* 
T«m.  /. 
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nonem  tangentium.  Sc  fccamiuro,  inttumeras  pra* 
xes  fucilitantes  invenimus , ut  per  retradionent 
radij  in  primurn  locum , viramus  divifionem,  per 
pruftaplixrclin  plcraqucfolvimus  triangula.  Ac- 
cedit  mirabile,  & compcndiofum log.irithmorum 
inventum  , quo  nihil  potuit  cxcogitari  ingenio* 
fius,  Sc  conunodius  , omnia  cnim  problemata  ptr 
folam  additionem , & multiplicationem  folvimus* 
ex  quo  fit  ut  rrigonometria  ad  fummum  apieem 
cveda  vidcatur . Sccundo  Geodefix  fada  eft  ma- 
gna  acccflio,  hanc  valde  imperfedam.  Sc  non  ad 
praxin  ordinatain  habucrunt  Antiqui,  his  duobus 
ixciilis  innumcra  inftrumentorum  fupdlcdilc  il- 
luftrata  fxtit , inter  qux  prxcipuum  locum  obtinec 
circinus  proportionum.  Tot  am  Archimcdis  do- 
dr  in  am  dc  diincnfionc  , de  fphxra  , Sc  Cyliudro 
aliifque  & ampliorem  reddidimus,  novifquc  Sc  fa- 
cilionbus  dcmonflrationibus  illulli  avimus.  In  quo 
Pater  Tacquet  egregic  Sc  non  inurilitcr  laboravir. 
Neque  veto  otnirterc  pofliim  Patris  Guldini  in* 
ventum,  in  fui  ccmrobarica,  in  quooftendir,  mo- 
tum  ccntri  gravitatis  cujufaimquc  figurx  circu- 
lariter  motx , determinate  magnicudincm  rotundl 
co  mocu  geniti ; eamquc  revocarc  ad  raagnitudi- 
ncm  corporis  redi , quod  principium  viam  innu- 
mcris  mcniurarionibus  aucrit.  Sc  dc  fado  P.  Tac- 
quet  his  principiis  infillens  quam  plurimorunt 
corporum  rotundorum , ut  annularium  , tarn  fu- 
pcrficiem  , quam  (oliditatem  dimenfus  eft.  Accc- 
dit  methodus  indivifibilium  a Cavalcrio  intro- 
duda  , qux  ut  eft  jngeniofiflima  , ita  facjlitatcm 
fuinmam  omnibus  menfurationibus  prxbct.Quod 
fi  abftrufioris  Gcometrix  placita  confidcrcmus» 
deprehendemus  ingcntcin  conicis  fedionibus  fa- 
d.im  die  acccflionem  * in  quo  excclluit  Mygdor* 
gius  qui  pauciflimis  piopoiirionibus  non  canttun 
totam  Apollonij  Pergxi  dodrinam  complcxus 
eft , fed  etiam  multis  fuis  propoficianibus  Sc  dc- 
monftrationibus  auxit,  Sc  amplificavit.  P.  item  i 
fando  Vincentio  eatndem  materiam  novis  de- 
monftrationibus  facilioribus  illuftravit , ita  uc  vix 
quidquain  ultctius  requirt  vidcatur.  Idem  etiam 
dc  progreflionibus  opcimc  cgit,qux  materia  licet 
ad  Arithmcticam  pen  mere  vidcatur , viam  tamen 
aperic  admultorum  corporum  mcnlurationcs  pCr- 
ageudas,  Petrus  item  Ramus  opt  imam  habet  do* 
dunani  menfurationum. 

Quamvis  am  cm  Geometria  progrclfus  non 
pocmccndos  his  duobus  prxfertim  fxculis  habuc- 
ric,  hxc  duo  problemaLi  cclcbria  quadraturx  cir- 
culi.  Sc  duplicationis  cubi  infolilta  manenr,  in  or- 
dihe  tamen  ad  praxin  virtualiterca  folvimus,  cum 
ad  quamcumquc  prxcifioncm  perveniamus , func 
item  alia  uoiinulla , uc  divilio  anguli  rcdilinci  in 
ires  partes  xqualcs,  qux  mco  judicio  fatis  inutilia 
funt.  Laborandum  diet  in  aliismajoris  utilitatis, 
nempe  in  metiendis  aliquibus  corporibus  occur- 
rcncibus,  ut  in  fuperficic  aliquarum  fbrnicum  , 
quam  adhuc  fatis  expedirc  nan  poflumus  * talis 
eft  fupcrficics  fornicis  quatuor  Cylindricis  con- 
currentibus  conftantis,  pariter  dum  dolij  oapacita- 
tem  mecimur , fi  plenum  non  fit , hunc  defedum 
fatis  metirinon  polfumos  , qux  quidem  licet  mi- 
nuta  fine , quia  tamen  ad  ufutn  cominuncm  perti* 
ncnc  , majoris  funt  facicnda  ,quam  quxcumque 
proprictas  conicx  figurx,  qux  nullum  ufum  ha- 
oet. 
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CAPUT  ill. 

De  proffrejjk  Arithmetic*. 

HUjus  partis  Mathcfcos  naturam  Tatis  indi- 
cat iphim  nomcn  > quod  a voce  Grxca 
numcrus  dcrivatur  , Arithmcticam  enim 
numcrandi  artem , aut  potius  fcicntiam  nuncupa- 
te pofTumus  , qua*  circa  marcriam  difcrctam  leu 
multicudincm  uccupetur.  Ejus  dignitas  cx  co  Ta- 
tis pntet , quod  tefte  Ariftotcle  numcrarc  ram  fit 
hominis  proprium  iiliufquc  a pecudibus  diftin- 
divum»qu3un  ratiocinari : ivempc  primum  fnpien- 
tix  opus  ntuneros  feire  > altcrum  verft  ratioci- 
nari , ccn/cnt  Pythagofzi , qtii  xqualitcr  nume- 
roruin  cognitionc,  ac  loqucla  mentem  ntiondem 
indicari  volunr.  Ulrcrius  progrclTiis  eft  Plato  qui 
omnein  ex  tnundo  prudenriam  cum  climirarc  af- 
leruir  qui  Arithmcticam  fuftulcrit , cum  fine  ilia 
nec  res  public*  , ncc  privatsc  tutft  laris  admini- 
ftrari  polCtir.  Ejus  ufus  quam  late  patcat , five  in 
aliis  Mathcfis  partibus  , five  in  aliis  feientiis,  ar- 
tibns  , omnibufqoc  negotiis  nemo  eft  qui  nefeiat. 
Neque  cnim  Geometra  ullios  qnamitatis  criam 
continue  dimen  Hones  dcfinirct , nifi  ad  calculos 
rcvocarct , ncc  Aftronomus  motus  ccelcftes » fy- 
dcrumquc  convcrfiones  , & periodos  ram  indubi- 
tatis  iegibus  aftringcret,fi  tuimeros  ignorarct,  ncc 
Architcdhis  tain  exquifitas  in  operibus  menfuras 
& proporrioncs  (cqtiercrur , ut  muficas  tononim, 
& confonanriarum  differentia*  animadvcrterct , 
nifi  ab  arithmetica  Tubfidium  advocaret : verbo 
dicam  omnis  Mathcfis  dura  pradica  eft, in  Arith- 
rncticamdcgcncrat.  Iii  aliis  vero  Teientiis  quam 
late  fc  extendat  ejus  uTtis  Ion  gum  eflet  recenfcre, 
fufficiat  ad  hoc  Platonis  didum , qui  Arithmeti- 
cam  feientiarmn  vcftibulum  vocat  , non  tantum 
eft  quod  fine  Arithmetics , vix  polfint  confifterc, 
led  quod  numcrorum  tradationc,  rebus  difficilio- 
tibus  affiicfcit  animus , & ad  reiiquos  fcicntix  ia- 
tus  cxcipiaidos  prarparatur.  In  vitam  civilem  la- 
te diffunditur  Arithmetica  cum  nulla  poffit  ho- 
ininura  focictas  iniri  ncc  in  uUo  contradu  turft 
Mtis  fine  ejus  ope  confiftere.  In  mutuis  cnim 
commerciis  convent ifque  quibus  hare  hominum 
conjtindio  ut  plurimum  continccur, regnat  Arith- 
metics, cum  ca  tutft,  cxerccri  non  poffint,  nifi  ra- 
tiones  dad  & accepri , fortis , & feenoris  rationes 
ineantur. 

A quibus  nationibus  hanc  fcicntiam  hnbea- 
mus  non  Tatis  liquet , communis  ramcn  eft  opinio 
quod  primus  e Grads  cam  Pythagoras  didiccrir , 
qui  aim  mcrcaturam  excrcercnt,  in  ca  ut  pote  fibi 
pcrncceftaria  cxccllucrunt.  A tent  cnim  Porphy- 
rius  in  vita  Pythagora  , quod  Geometriam  ab 
Asgvptns,k  Chaldxis  Aftronomiam,iPhxnicibus 
numeros  ncccpcrit,  & in  Grxeiam  advcxcrit,  cum 
cerium  fit  jam  a tcinporibus  antiquis  iCgyptios 
Geometric  , Phccniccs  numcris  Sc  rationibus, 
Chaldxos  Aftronoroix  deditos  fuifle.  Uult  ramcn 
Flavius  Jofephus  Pythagoram  ab  Avgvptiis , hos  ' 
ab  Abrnhamo  artem  numeraftdi  didicillc.  Profer- 
tur  a nonnullis  , nt  confirmcnt  ab  <€gyptiis  nu- 
ntcr.mdi  artem  profluxite,  locus  Platonis  afle- 
rentis  j€gyptio$  invcniflc  imlua»  , k,  **&<«* 
nempe  metmdum  numcrandi  per  calculos , quia 
tamen  harnm  vocum  fignificatio  adhuc  incerta 
eft, calc ulifquc  tantum  per  fiifpicioncm  tribui- 


tjjr  , nihil  ex  hoc  loco  conclude  potete 

Grxei  pro  Arithmcricis  not  is  Alphabcticis 
Charadcribus  utebantur , ut  innumtrts  vctcrum 
authorum  teftimoniis  probari  poteft  , litter  as  au- 
tem  a Cadmo  in  Graciam  advedas  die,  aut  ab  co 
invents* , vix  eft  dubitandi  locus  , id  fignificanrc 
Tabula,  quae  ex  dcntibtis  dr  aeon  is  a Cadmo  diiTc- 
minaris , cnatas  arits  militum  alfctit,  ntropccx 
charadcribus  in  cerros  Tukos  feu  iincas  orduu- 
tis  bcllorum  hiftoiias  indicari , & cnarrari,  Cum 
igitur  Cadmus  diet  Pheenix  mnnerorum  i iotas 
uni  cum  alphabeti  Charadcribus  a Plianicibus 
Grxcos  haufklic  dieendunr  eft.  Pom  cnim  ergo  a 
tempore  Cadnti  ab  its  , & modum  14  c hansel  cri- 
bus  omnia  lignifrcandi,  numtrofquc  Hfrtpan  figrti- 
ficandi,  turn  per  Pyilwgoramabii&empcthdVio- 
rem  numcrorum  frientiam  cornmquc  in  omium 
partem  veifandorum  exqurfiriauan  .artem  ac- 
cipcrc. 

Paulft  difticilior  erit  origo  C haradbe ntm  mime- 
ralium  a Rordanis  ulurparorum.  KonmiUi,cx{fti*» 
manmt  cos  lineolis  foam  nmnerarioncm  abfolviT- 

Te,  nempe  uniratem  unica  lincola  , 1 j dtiabus  Ted 
dcailTatis  denarium  , tribus  £ cenrenarium 
quatuor  J quingenra  quatuor  | ^ millcnaritim 
quinque  11  I fignificalTc.  Hos  item  charadlercs 
paulatim  degenerate , ira  ut  pro  fit  Tadkum  C» 
Prr>  I Z1  > 13  vl'l Cliani  Pro  fTTllt  fadlum 
vel  cxi am  CO  aut  Kl.  demde  quia  videbatur  ni- 
mis  incommodum , totics  rcpctcre  uniratem  ut 
numcrus  odtonarius , aut  novenarius  cxprimerc- 
tur,  inter ieruite  pro  quinario  mediam  partem  de- 
nari), nempe  V , &:  parirer  pro  quinquagima  roc- 
diam  partem  centenorij  nempe  L , an  vert 
hxc  omnia  talem  progrcltum  lubucrint  non  li- 
quet , fufficiat  ad  determinandam  imaginationem, 
& ad  memori*  firmitatem  Cid  & m idem  erte 
quafi  II  fcmicirculi  in  unum  coalcfcant , 03  pa- 
ri tee  D & 13  idem  cfti\ 

Notas  Arithmcticas  vulgarcs  qua*  Ciphras  no- 
minamus,  nonnulli  die  Gtxcos  charadcres  male 
fbrmaros  Tufpicati  Tunt  , quafi  0 idem  itet  ac  1 , 
y idem  ac  j.  idem  ac  4.  Sed  tanta  eft  djfli- 
militudo  , ut  probabilitatc  carcat  hxc  opinio. 
Quare  probabilius  cenfent  plcrique  Hifpanos  a 
Mauris,  cos  ab  Arabibus,  hos  a Perils , aut  criam 
Indis  hos  charadkcres  acccpite.  Prxciplie  cutn 
non  \ pluribus , quam  a quadringentis  annis  , its 
charadcribus  utatnur.  Ex  co  quod  in  plcrifqne 
operationibus  Arithmcricis  , incipiamus  ab  ulti- 
mo charadcrc  , conjcduram  capiunt  uonnulli 
quod  ab  aliqn^  nationc  qux  in  lcgcndo  a dcxtcr.x 
ad  finiftram  proccdat , ut  folcnt  omnes  qux  ab 
Hebrxis  litrcras  acccperunt , nos  eos  charndcrcs 
muruatos  die.  Melius  tamen  & certius  procedc- 
ret  conjedura  , fi  invenirccur  quxnam  natio  iis 
Cyphris  prolittcris  alphabeti  uteretur. 

Varic  i variis  diftribuitur  Arithmetica  no* 
coromodiflitric  tres  ejus  partes  agnofeemus.  Nem- 
pe Thcoricam,  vulgar em,  &'  Algtbrdb.Theorica 
ccrtas  numcrorum  proprie(,ites  cofflfiderar , quafi 
in  univerlum  > five  ahlblutas  tjfa*  rtfpedivas  t 
atque  in  h^c  tantum  trade luktir  'or i lunt  antiqui 
autbpres  qui  extant , ica  u^ihil  pradicum  ira- 
dant,  fed  fimplices  numcrorum  fpecies, 

nempe  pares  , impare? , perfedos  , imperfedos  , 
primes  & compofitos  , turn  in  numeros  pianos  , 
fimilcs,  dilfimiles  quadratos , turn  in  Tolidos , Sc 
cnbos  cxindc  propoitioncs  attingitnt  cafque  divi- 
<fcint-&  TubdividaOt. 


Vulgaris 
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Vulgaris  Arithmetics  qualis  a recentioribus 
traditur , fic  a nobis  Elemental  is  vocata  ell  alitcr 
htuddubic  dividends  eft.  Prim6  c nim  clemcnta- 
res  regulas  complcditur,  additional!,  fiibtr.i&io- 
ixm,  multiplicationcm,  divifionetu  tain  in  iuuuc- 
ris  integris  qubit  fradkis,  regubm  propotcionum, 
regubs  fociccatis  varias  , falli,  alligationis,  cxin- 
dhoncs  radicam.  Progrefliones  item  tam  Arith- 
incticas,  quam  Geometries*  confiderat  canunquc 
proprictatcs  ,-rat  ioncs  item » quas  item  addcrc,  fie 
iubtrahere  , multiplicarc,  A:  davidcre,  docet. 

Algebra  qua:  analytic*  dici  poteft,  eo  quod  per 
Analyfin  procedat , nempe  id  quod  quxriiur  jam 
uafi  cognicuin  , & datum  fupponat , habet  pro 
11c,  fie  (copo  quancitatcm  Tub  quxftionis  difficil- 
limx  involucris  delitcfccntcm , Sc  ex  xqaalkatc, 
quam  cum  alia  nota  habere  dicintr,  Sc  fubodora- 
ri  & in  lucent  prodcrc  : unde  unica  eft  Algebra: 
regular  qu#m  xqualit.ttcm  apt  potius  xquationctn 
dicerc  pollumus  , qua:  ramen  tot  cafu*  patbtur 
ut  in  varias  quafi  fpccies  dividatnr.  Hujus  fcicn- 
tix  aotborem  Gcbrnm  Grxcunt  authorem  idco- 
que  Algcbram  didam  nonnulli  fals6  Cxiftima- 
nint,*  cum  Diophaiuus  Grxcus  author  Gebro 
antiquior  tot  us  fit  in  cxemplis  Algebricis  traden- 
dis.  Potucrunt  quidrin  It  Gebro  prxeepta  Alge- 
bra: rradi,  qux  in  Diophanto  tantum  indicaiuur. 

Diximus  jam  fupra  Platonem  racthoduin  ana* 
ly tjc.u n invcnific,  quae  numcris  applicata,  Alge- 
bra: initium  tlcdic.  Algcbram  communitcr  his 
temporibus  induas  partunur  > in  numcrofiim  fei- 
licct,  fat  vulgarcm,  fie  ontiquam,  &:  in  fpcciofam, 
turamquc  iifdcrn  nixam  principiis  , progreflionif- 
que  Geometric*  proprietatibus  addidkam.  Vul- 
gariscirca  numeros  occtipauir  , atque  adco  pro* 
pric  didum  algorithmum  [exerect , nempe  addi- 
tioncm , fubrradionem  , multiplicationcm  , divi- 
ficmem,  radinim  exrradioncm.  Spcciofa  veto  re- 
turn fpecies  Sc  clementarcs  Alphabet!  notas  ufur- 
pat,  idcoquc  metaphor ic* mt,  feu  fimilitudiiurium 
algorithmum  agnofeit,  Prima  Diophanrum  au- 
thorem agnofeit  , Hxc  Vietam  qui  fub  finent 
prxeedenns  fxcnli  fie  hujus  initium  floruit.  Qax- 
nam  fit  pea:  ft  an  tior- fat  is  defmiri  non  poteft.  Mira- 
bilitatcm  quidem  majorem  prxfcfcrt  fpeciofa  , 
quod  recondition' , fie  abftradiori  methodo  pro- 
grediatur  , in  hoc  tamcn  deficit  > quod  imagina- 
tioni  non  ferviac,  unde  puro  non  peiu$  in  Mathe- 
fin  peccari  poll© , quam  fi  geometrica  problema- 
ta,  qn.x  figuris  cxplicari, Sc  oculis  fnbjici  poflunt, 
methodo  algebricx  addicantur  , & fub  hoc  quafi 
vclaminc  in  pubUcom  prodcant.  Vulgaris  Alge- 
bra in  plcrifquc  melius  wugiiiiuoni  obfccund.u, 
in  aliis  irem  melius  fpcciofa.  In  fex  partes  com- 
munircr  poteft  tora  Algebra  dividi. 

Prhna  pars  eft  quafi  ad  xquationem  ifagogica, 
numcrorumquc  coflicorum  tam  integrorum,quim 
rr  ado  rum  algorkhmuin  tradir.  Sccunda  xquatio- 
ncm  explicit  ejufque  redudiones , hypobibaf- 
mum,  amit  hi-fin,  parabolifmum,  ifomeriam. 

Tert is  xqiutioncs  quadratics*  fecundum  anti- 
quam  methodum  folvir.tum  poteftatum  omnium 
gcncrariones  ttplicaf,  « 

Quarts  affrdas  poicftates  confiderat. 

Quint*  poteftatum  analyfin  cominct  > ad  fpe- 
ciof.un  prxeipue  ordinatatn.  Sexta  continet  me- 
thodum extrahendarum  raJicunvex  poteftatibus 
aftedis.  Quo  an  tern  progreflu  hie  Arithmetics 
fiicrit  invents  melius  rccenfitis  authoribus  qui  dc 
«a  fcriplcrunt,  allaioqtic  opt  ruin  argurnento  pate- 
bit. 


Secundo  Urbis  conditx  fxculo^xcentis  circi- 
tcr  ante  Chnftuin  annis  floruit  Pythagoras  Sa- 
inius,  qui  4Lgypto,ac  PerfiJe  petluftttjta,  in  Ma- 
thcnutia-.  cxcclluitqirunulquc  numerorum  fcicn- 
tiam  in  Grxeiam  aut  invexit , out  faltcm  multum 
illufttavit  : primus  Mathematics*  ludum  ape- 
ruit.  Iu  Produs,  & Plinius. 

Tebuges  cjus  filius  Magiftcr  Empedodis  di- 
citur  quait  101  librOs  fcripffllc  dc  quatemario. 

Tertio  Uibis  conditx  fxailo  floruit  Nicoma- 
chus  Arithmctiais  quern  Boethius  fcquitur  in 
omnibus  : uc  autem  v ideas  qualcm  antiqui  nobis 
Arithmcticenrcliqucrunr,  hxc  quam  a Nicoma- 
cho  actepifle  aflcrit  idem  Boethius,  Sc  clariorcm* 
talis  fuit.  Hxc  duobus  libris  continctur.  In  pri- 
bio  agit  dc  numeri  definitione  , divifionc , in  pa- 
rem  , fie  imparem,  primuin  fie  compolitum,  pcifc- 
dum , fie  iinpci  fedum  , turn  dc  fpccicbus  inxqua- 
litatis  , nentpede  numeroinultiplici , fuperparti- 
cutad,  fuperpartiente,  fie  exteris. 

In  fccundo  lubentur  nonnulla  circa  compofi- 
tioncm  rationum aliquarum,  fed  ftridim.  Exir.de 
confiderat  numeros  per  analogiam  ad  ii gurus 
gcometr icas , tit  dc  numcro  lineari , piano , qua- 
drato,  pentagono , folido , fphxcico.  Denique  dc 
proportionahtatibus  , dc  arithmetic!  media  ate* 
Geometric!,  Harmonic!,  dc  maxima , fie  per  fed! 
lypphonia  j qux  uibus  diftendienr  imcrvallir. 
Tomm  opus  optimum  eft  folctquc  iplurhnis  ini- 
tio feptimi  libvi  Euclidis  apponi.  Hie  Nicoma- 
chus*dicitur  Pythagoricus.  Probabile 

tamcn  eft  qt^PaTiam  a Phccnicibus  Arithmeti- 
caru  didicit  Pythagoras,  qux  nempe  ad  praxin , 8i 
ad  mcrcimonia  cxcrccndacflct  uttlis. 

Plurimi  in  hanc  Nicomachi  Ariihmcticcn  feri- 
pferc,  ur  Joachimus  Gamer arius  qui  feripfit  cx- 
plicationcm  in  prior  cm  librum , camquc  fux  logi- 
flicx  fubtexuit.Rcliquit  item  Nicomachus  Arith- 
metics ■S-ieA8>t<uu«  , unde  excerpts  putantur  in- 
ccrti  aut  hoi  is  inThcologia  Aritluncticcs.Urrum- 
que  opus  Nichomachi  excudic  Vcchclus  Parifiis 
iyj.8.  E an  Jem  Arithnuiicam  cxpliaiir  commcn- 
tario  Afclcpius , & Trallianus  Aminonij  difeipu- 
Ius  , fie  JambhehUs,  aijus  ultimi  fcripta  dicuntur 
die  in  Bibliotheca  Regia. 

Qiiarto  Uibis  conditx  fxculo  400  circitcr  ante 
Chriftum  Democritus  Miicfus  uno  anno  major 
n.uu  q >am  Socrates,  feripfit  dc  numcris  Geome- 
trjcis.  Its  Laertius. 

Eodem  Ixculo  Plato  Socratis  auditor  modum 
demonftrandi  analyricum  invenir,  nempe  prims 
Algcbrx  fundamenta  jecir.  Ab  eo  Lcodamas 
Thafius  Analyfin  didicit ; Eudoxus  Goidius  Plato- 
nis  comes  in  Aigyptum  quimran  Elementum 
compofuit  dc  propottionibus , Sc  modo  argumcn- 
tandi  per  proporrionem , quod  numcris  xqu£  afi 
quanticati  permanenti  accommodari  poteft. 

Philofophus  Platonis  auditor  feripfit  dc  Arith- 
metics, fie  numcris  fccundis,  qux  non  extant. 

QuincoUtbis  conditx  fxculo  , ante  Chriftuqp 
trccentis  circiter  annis  Xcnoctates  Chalccdonius 
dc  numcris  libnim  unum  fcripfilfc  dicitur.  Fuic 
Pl.uonis  auditor. 

Euclides  Megarenfis  ut  volunr  pleriqtte  in  ftiis 
Geometrix  Elementis  multa  de  numeris  habet, 
non  tantum  in  quinto  , fed  prxeipue  in  fcptimo  , 
o£hvo,nono,in  quo  pUirimas  coruin  proprictatcs 
a pern  it , prxeipue  veto  in  feptimo,  ouavo,  none, 
in  quibus  prxeipue  agit  dc  numeris  primis , Sc 
compoficis,  turn  dc  numcris  planis.  Solidis,  p»r»- 
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bits  , imparibus : non  agit  autem  de  numcris  nifi 
in  ordinc  addo&rinam  indivifibilium , quam  li- 
bro  dccimo  tradit , ca  tatncn  qua:  habct  poifcnt 
fere  fufticcrc  ad  demonftrandum  cot  am  Arithmc- 
ticam  vulgarem. 

Paulo  poll  Thcophraftus  Eriflins  Ariftotclis 
difcipultis  > Sc  fucccllbr  inter  alia  feripfit  unttm 
librum  de  numcris , & alium  hiftoriarum  Arith- 
ntcticarum.  * 

Septimo  Urbis  conditx  fxculo  circiter  ioo 
ante  jChriftum  annis  C Iconic des  feripfit  Arith- 
meticam,  qux  dicitur  aircrvati  in  Bibliotheca  Va- 
ticana. 

Sub  initium  fccundi  fxculi  i Chrifti  Narivita- 
tc  Dionhantes  Alexandrinus  Algebrx  libros  i $ 
componiic , fex  quidem  latinc  vertit  Xy lander , 
quos  a Durcro  Cxfirco  apud  Polonos  oratore 
accepcrat.  Eofdcni  fex  libros  Diophanti  Nobilis 
Gafpar  Bachct  De  Mcferiac  nobilis  Sebufianus 
commcnrariis  crudicillnnis  illuftravit » ficut  Sc  dc 
mulrangulis  numcris  libnim  unum.  Toium  autem 
Diophanti  opus  continct  varia  problemata  Algc- 
brica , prxeepta  autem  non  Habct  nifi  indicata , 
fed  ca  fupponit. 

Quarto  Cluifti  fieculo  Maximus  Epiroca  feri- 
pfit  de  numcris. 

Conftantini  temporibus  Jamblictis  Chalci- 
denfis  ex  Ccelcfyria  feripfit  Grxce  introdu&io- 
nem  in  Nicomachi  Arithmecicam.  Habuit  prx- 
ceptorem  Alexandrinum,  fuitquc  Anatoli)  contu- 
bcriulis.  Scripfir  libcum  primum^:  vita  Pjtha- 
gorx  , fecunduin  adhortationc^  •^hilotophiam 
Fytlugoricam,quos  duos  Arccrius  eft  intetpreta- 
tus.  Ttrtius  eft  de  communi  Mathematica.  Quar- 
tns  eft  hxc  introdudrio  quam  Samuel  Tennulius 
Jatinara  fecit,  & notis  illuftravit  anno  1668.  Hoc 
opus  ptimo  habct  divifioncm  Mathefcon  ex  du- 
ptici  quantitate,  conrinua  fcilicer,  & difcrctajagit 
autem  in  hoc  operc  de  difcrcta  , Sc  primb  de  nu- 
meris  in  genere  , de  numcris  planis , & folidis , 
aliifquc  in  fccunda  parte  de  ntimeris  longioribus  , 
<lc  medietatibus  cxtcrifquc  in  Gencrc.ln  hoc  opc- 
re  funt  pauca  urilia  prsrter  notioncm  figuratorum 
mimcrorum.  Scripfit  item  de  fato. 

’Quinro  Chrifti  fxculo  pauca  feripfit  S.Augu- 
ftinus  de  principiis  Geometric  , Sc  Aiithmcticx. 

Thcon  item  Alexandrinus  feripfit  dc  Arith- 
metics. 

Sexto  Chrifti  fxculo  Anitins  Manlius  Severi- 
nus Boetius  vir  exconful  , & ordinarius  Patricius 
Arithmcticam  compofuir,  quam  in  prxfatione  di- 
cir,  fe  ex  iis  qux  a Nicomacho  fufius  dc  numeris 
dilputata  font  collegiftc  eamquc  clarius  & bte- 
vius  in  hoc  opere  tradcre.  Conftat  autem  duobus 
libris  in  primo  agit  dc  numeri  definirione,  in  pa- 
rem , & imparem  \ compofitum , Sc  primum  per- 
fe&um  , Sc  impcrfc&um , cxindc  dc  fpecicbtis  in- 
Cqualitatis,dc  numero,  multiplici,  fuperpartieu la- 
ri , fuperpartiente  , Sc  exteris.  In  fecundo  haben- 
tur  nonnulla  circa  compofitioncm  Rationum,  fed 
ftri&im.  Exindc  confidcrat  numcros , per  analo- 
giam  ad  figuras  Geomctricas  quas  imitari  pof- 
funt , lit  de  numero  1 incar i , dc  numero  piano,  de 
quadraco  , pentagono,  folido,de  fphxrico.  Dem- 
que  dc  ptoportionalitatibus,dc  medietatibus  Gco- 
metrica , Arithmctica , harmonica  i dq  maxima  Sc 
pcrfc£ka  fymphonia,qiix  tribus  diftenditur  intcr- 
vallis.  Totitm  opus  optimum  continens  id  totnm 
quod  abanriquisde  Arithmctica  acccpimus.  So- 
let  a plurimis  ptxponi  libro  feptimo  Euclidis.  Ex- 


tant in  hanc  Arithmcticam  Girardi  Rtifi  , Jodoci 
Clotovci , Jacobi  Fabri  Stapulcnfis,  Sc  Ftanofei 
Maurolyci  Conimentatia. 

Eodem  tempotc  Cafliodorus  vir  clariffimus  Sc 
Confularis  feripfit  dc  Arithmctica. 

Joannes  item  Grammaticus  cognomento  Phi— 
loponus  feripfit  Arithmcticam  & Comment  arium 
in  Arithmcticam  Nicomachi. 

Septimo  Chrifti  fxculo  Martianus  Capclla 
fcripiit  deGeometria,  & Arithmctica,  Aftrono- 
m a,  M.  fica. 

Octavo  Chrifti  fxculo  Venerabilis  Bedaferi- 
pfu  de  Arithmctica. 

Nono  Chrifti  fxculo  Pfellus  author  Grxeus  de 
quatuor  Mathematicis  compendiosc  faipfit,  pri- 
moque  loco  dc  Arithmctica.  Habct  autem  gene- 
rales  tantum  notioncs  mimerorum  , nempe  divi- 
fioncm  in  par  cm  , & imparem,  per  ft&um,  impcr- 
fc&um  ; compofitum  , & primum.  Dcindc  pro- 
portions cxplicat , dc  numcris  planis  Sc  folidis 
agit.  Hoc  compendium  Guillelmus  Xylandet  Au- 
guftanus  primus  vertit.  Sc  aunotationibus  illuftra- 
vit Editum  Bafilex  in  Otftavo 

Eodem  fxculo  Gtber  Arabs  floruit  i quo  yo- 
lunt  nonnulli  Algcbtam  ditft-m  quod  cam  inve- 
ncrit , fed  rcfilluntur  facile  ex  feriptis  Diophanti, 
qux  excmpla  Algcbrica  continent,  metltodmrt- 
que  Algebricam  ita  indicant  ut  millus  rclinqua- 
tur  dubij  locus.  Fuifitan  quod  ab  co  primo  prx- 
ccpta  habucrimus,  fed  non  conftat,  quia  non  ex- 
tant faltun  fub  cjus  nomine.  Alij  Algebram 
rribuunt  Mahometo  Mofis  filio  , paritcr  Arabi , 
quern  Cardanus  inter  duodccim  lubtilia  totius 
01  bis  ingenia  reponit. 

Duodecimo  Chrifti  fxculo  Jordanus  feripfit  li- 
bros  1 1 dc  Arithmctica. 

Hoc  eodem  tempotc  Thcon  Smyrnxus  expo- 
fitioneni  edidit , corum  qux  ad  Platonis  lcdio- 
ncm  utilia  funt.  Nempe  cxplicuit  loca  Platonis 
ad  Mathefin  pertinentia.  Hujus  opus  Grxce  edi- 
tum eft  , latinc  vcvfum  , & notis  illuftrauim  ab 
lfmaclc  Btillialdo  Juliodunenfi,  depromptum  fei- 
h'cet  ex  Thuana  Bibliotheca.  Quia  autem  Plato 
he  pc  in  fuis  oper ibus  numcros  immifeet , hie  au- 
thor de  numcris  agit , nempe  cadcm  icrc  rt  petit 
qux  Pfellus  habet  in  fuo  compendio.  In  hocopc- 
rc  mulca  commemorat  ex  Philolao,Lafo  Heunio- 
nenfi,  Hippafo  Metapontino  , Eudoxo  Archira, 
Empcdock,  EratoftlKiic,  llcroplulo , Thiinothco 
Evandio  > Atiftotcle  , Ariftoxeno,  Adiato,  Polli- 
donio,  Thrafillo,qux  alibi  non  inveniuntur. 

Dccimotcrtio  Chrifti  fxculo  circa  annum 
1 140  claruit  Alexander  dc  Villa  dci  Dolcnfis  qui 
feripfit  Arithmcticam , Sc  covnputum  Ecclcfiafti- 
cum.  Ex  his  fatis  manifcftum  redditur  quam  ab 
Antiquis  Arithmeticam  acccpcrimus  , quamvis 
Cnim  mihi  dubium  non  fit  illos  habuiftc  aliquas 
praxes  Arithmetiens  ,quibus  clemcntarcs  opera- 
tioncs  additiotiis , fubtra&ionis , multiplication  is, 
& divifionis  pcrficct'cnt,  fi  tamtn  prxeife  fpedle- 
irtus  ca  qux  in  corum  libris  inveniuntur  , nihil 
aliud  deprehendimus  , nifi  uniycr foies  illas  divi— 
fiuiics  dc  quibus  locuti  fumwi  nonnulla  de  pro- 
pt^rrionibus , feu  fpccicbus  uS^qualitatis  , dc  pro- 
guflionibus  item  , dc  niafetaubus  Gcometricis  , 
At  ithmcricis , Harmonics  » aliifquc  fiinilibus  di- 
vifionibus,  Algebram  autem  licet  non  ignorarenr, 
prxeepta  tamc-n  algebrx  non  extant  in  antiquis , 
Dioph.mtus  cnim  excmpla  Algcbrica , quam  plu- 
rinu  folvit,  Algebrx  ,umen  priroa  prxeepta  non 
tradir. 


GoOgli 


6c  illuftribus  Mathematicis.  3 r 


tradi'.  Quart  Arithmetic!  communis  qu*  hand 
dtibic  modi  pcifccHffima  eft  totam  fere  a rc- 
ccntioribus  condi t am  cfl’c  > Sc  quafi  mvenrant, 
baud  potios  in  ordincm  rcdaduui  efle  oporccr. 
Algebram  auteno  k Diophantc  non  acccpnmis*  qui 
ante  Xy Undram  latinum  non  habebamus.  Preba- 
bile  autem  mi  hi  eft  przeepta  Algcbricaab  Ara- 
bibus  ad  nos  profluxifle , immo  Sc  quamplurinia 
Arithmetic*  communis.  Vidimus  enim  Tarta- 
gliam  aliolque  Algebriftas  fu  per  tor  is  fecit  li , Al- 
gebrx  nomen  Arabiamt  impoluifle,  ficut  & regu- 
Ix  falfi.  Sed  ad  rcccntiorcs  aiuhorcs  veniantus, 

1 Jacobus  Faber  Stapulenfis  in  Arithmeticam 
Jordanis  Commentarium  edidir  1480. 

Primus  liber  pafliones  uumcronim  communes 
dilcucir*. 

Sccundus  de  proport ionum , Sc  proportionali- 
tatum  paflionibus. 

Tertius  de  numero,  prhuo,  compofiro,  ad  alte- 
ram primo,  Sc  in  rdiqua  proportione  miuimo. 

Qiartus  de  numeris  continue  proport iotulibus, 
commcnfuratibus,  Sc  incommeniural  has. 

Qjintus  de  additionc  , iubtradione,  Sc  par:i- 
tionc  raciomim. 

Sextus  de  numeris  qtudratis  ,*  cubicis ,fupcrfi- 
dalibus,  fimilibus  & Kttidis. 

Septimus  de  inimetVfari , intpaii  , perfcdis, 
ab  •ndantibus>&  diminuris. 

Oftavus  de  (ormis  mimerorum  trigonis,  tetra- 
gonis,  pcntagonis,&c.  pyramidalibus,  ferratilibus 
Sc  tefleris. 

Nouns  de  zqualitate , inxqualiratc,  muliiplici- 
bus  fupcrparricularibus. 

Dccimus  de  medietate , Arithmetic^)  Gcome- 
liica,  Mufica,&  aliis. 

Opus  quidem  botuun  fed  in  quo  pleraqnc  ex 
Boeth  io  defumpta  funt. 

a Eodem  anno  Faber  Stapulenfis  Epiromcn  edi- 
®t  in  Arithmeticam  Boerhij,  Sc  Judochus  Clito- 
vens  Neoportueniis  in  bane  Epitomcn  Comtnen- 
tarium  adjccic.  Habet  item  nonnulla  de  additio- 
ns , lubtra&ionc , mnkiplicaiioue , divifionc,  ex- 
tradinne  radicum , fed  nimis  brcvitcr. 

• 3 P.orfi  t iyi»  GaUien  Arithmetic!  compofitajt 
Magiftto  Stephano  de  U Roche  dido  Villc- 
ft  anche  Lugduncnfi,divifu  in  duas  partcs.qtiarum 
prima  in  lex  differentia*  dividirur.  Priina  diffe- 
rentia quafi  Ifagogica  agit  de  unmcio  in  gencre, 
de  fpcciebus,  numeris  perfedis  , parcibus  aliquo- 
ris  de  progreflionibus,  & proportionibus. 

Sccunda  differentia  agit  de  numero  incegro,  de 
quarnor  regnlis , earumquc  examinibus. 

Tertia  diffLrentia  habet  dodrinani  fradorum 
abfolutam. 

Q^tarta  differentia  de  regula  trium , ciufquc 
fpeci  ebus,  de  regula  falfi. 

Qtiinta  de  radicibus  earumquc  extradionibus, 
& abbreviationibus. 

Sexta  habet  principia  nlgebr*. 

Sccunda  pars  hujus  Arithmetic*  cftpradica, 
feu  applicativa  prxeeptomm  diverfis  matcriis , 
cantquc  dividit  in  decern  differential. 

Prima  agit  de  Monctis. 

1 De  merdbus  qu*  menfurattoni  fubiacem. 

3 De  mercibus  qu*  pondetamur. 

4 De  mercibus  qu*  numero  fubjacent. 

y De  mercibus  qu*  tnenfuris  cavis , feu  vafi- 
bus  diftralumtur. 

6 De  Sorictatibus. 

7 De  pcrmutationibus. 


8 DeCambUs. 

9 De  foriibus  & liter  is. 

10  De  auto  & argento.  ' 

Opus  optimum  il  ik-ntonftrat  tones  habere; , Sc 
idiomatc  p.uilo  nttliori  tradcretur. 

Girardus  Rufus  anno  if  11.  Commentarium  4 
edidit  in  Boechti  Arithmeticam  in  multis  non 
eontcmncndum.Med  importune  myfticis  munero- 
rum  application:  bus  confircinatum. 

Anno  1 i x 3.  Frai cr  Lucas  de  Burgo  Sandli  Se-  y 
ptilcliri  Old  in  is  Minor  tun,  Thcologi*  Piofeflbr 
lummatn  edidit  It  abeam  de  Arithinctica  , Gco- 
tnctria , proportionibus , Sc  proportionaliiatibus, 
diviiam  in  plurimos  cradams. 

Primo  agit  de  numcrorum  divifionibus  in  pa- 
rent, Sc  imparom  , de  numeris  perfects , aliifquc 
qu*  aut  in  Euclidc  reperiuntur,  aut  in  Bocthio. 

Sccundo  rradit  Algorithmuni , leu  regulas  ad- 
dirionis , fu btradionis  , nuUriplicationis,  divifio- 
nis  , cum  fuis  probationibus , Jtabet  autem  p!uri-« 
mos  ntodos  mukiplicaiionis,  5c  divifionis. 

Terrier  agit  de  progrcffioitibus , habet  autem 
ntultas  praxes  peailiarcs  , cxcmplis  illuftratns , 
przeipue  ad  cognokcndam  fumnum  totius  pro- 
greflioius,  etiam  geometric*. 

Quarto  de  extraftione  radicum , etiam  in  fra- 
^is , & appro ximatiouc , de  modo  extrahendi  ra- 
dicctn  quadraram  , gcomctricc  icu  mediam  pro- 
porrionalcm , extirahendi  r.idiccm  cu bicam  etiam 
gcomctricc,  fed  praxis  deficit. 

Qpinto  de  fradtis  corumquc  algor ithtno. 

Sexto  de  regula  trium  etiam  in  fiadis,dc  quo 
ptindo  funt  cxcmpla  & quxftiones  quam  plu- 
tim*. 

De  modis  argumentandi  ex  proportionalitnte. 

Sc  de  algorithmo  proporuonalitarum. 

Septiiuo  de  regula  hcicataim  feu  regula  falfi 
duplicis  pofitionis. 

O&avo  T r a (datum  de  Algebra  fed  nimis  bre- 
vcm  ; Nonode  regulis  Socictatis,  aliilquc  uuui- 
mpris  ad  mercaturam  pcitinciuibus. 

Tqtum  opus  utile  eft  Sc  ad  panicnlatiadc- 
feendir.  iyi8. 

Joannes  Femelius  Ambiattcnf.de  propottiotti'  6 
bus  feripfit , ‘duos  hbros  : prior  liber  eft  de  pro- 
porriombus  fimplicibus  , cam  magnitudimim , 
qttam  mwicromm,  etiant  fradorum  rationcs  cdo- 
cct  j poftetior  ip  fas  proportioncs  comparar. 

Iu  hoc  opcrc  author  nimis  univcrfaliter  loqui- 
tur nee  ad  particulat  ia  fat  is  defeendir.  1337. 

Cuthebertus  Tonftallus  deartc  fupputandi  li-  7 
bros  quatuor  edidit.  In  primo  agit  de  quatuor  re- 
gulis fundamentalibus  , Sc  extradione  radicum, 
de  progreffione  Arithmetic^.  In  fecundo  de  fia- 
dionibus.  In  tertio  de  regulis  trium , facictatis 
See.  Habet  aucctn  quxftiones  46.  In  quarto  agit 
de  proportionibus  , Sc  regula  falfi  , habet  item 
quxftiones  multas. 

Opus  bonum,  non  fatis  aliquando  explication, 
nee  dcmouftratiun.  1^43. 

Prodiit  Arithmetica  integra  authore  Michaele  g 
Stifelio,  txibas  libris  comprehcnfa. 

In  primo  algoi ichmmn  numetontm  integronnn 
trad  it , agit  de  ninncroruin  fpecicbus  » item  de 
progreflionibus  , arithmeticis,  gcometricis  in  or- 
dinc  ad  algcbram.  De  extradionibus  radicum, 
proportionibus , de  muficis  progreflionibus , de 
numeris  vulgariter  denominatis,  de  regula  falfi  & 
alligationis. 

In  fecundo  de  numeris  irrationalibus , de  algo- 
xihmo 
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rithmo  mcdulium  , de  propofirionibus  Euclidis 
pcrtincnubus  ad  irrationales  Sc  binomiales  , de 
icfolutione  lincanira  fii.uionalium  in  rationales  > 
dc  numeris  irrationahbus  com  rad  is  ad  corpora. 

In  tertio  rcgulam  algcbrx  cxplicat. 

(^iiainvis  hoc  totum  opus  bonam  & folidam 
dodrinam  continrac , cam  tarnen  ita  breviter  cx- 
plicat a Sc  modo  non  communi , ut  fit  pcrdifticilc 
mem  cm  ejus  allcqui  nifi  aliunde  rem  tenucrisjun- 
dc  hie  hber  fine  prxccptorc  explicamc  non  poteft 
odura  efficcre. 

9 Anno  tyjo  Joannes  Baptifta  Ruchctta  Gc- 
nuenfis  Italic  am  Arithmcticam  edidit  qua  refbl- 
vitur  facile omne  dubium  mercaroriuro,  fupponit 
autem  jam  Arithmcticam  elementarem  circa  inte- 
gros ; quarc  incipit  ab  Elemcntis  fradionum,tum 
proponit  rcgulam  trium  fimplieem  , dupliccm, 

multipliccm  , redam  Sc  invcrlam  , Sc  exiude,  rc- 
gtilam  falfi,  fimpJicis,  Sc  duplicis  pofitioiu's  regu- 
Lnn  nlligationis. 

In  fccundo  tradatu  agit  de  regulis  focictatis, 
tain  civilibus  quam  fufticanis  > habetque  regulas 
pro  cambiis.lcgaturis  aliifque  hujufmodi,abundat 
autem  exemplis.  Opus  bonum  Sc  utile. 

10  i j * 4 Hcnriais  GUreamis  Epitomcn  compo- 
fuit  dc  fex  Arithmetic*  pradicx  fpecicbus  , in 
qua  regulas  communes  tarn  cyphri  quam  calcu- 
lis  perticit.  Habet  fere  omnia  bene  quidem , fed 
nimis breviter.  Parifiis  in  odavo  1554.  Lugdun. 

4* 

11  Jacobus  Pclcticr  Cenomanenfis  quatuor  !i- 
bros  Arithmetic*  compofuit  gallicc  , in  quibus 
rcgul*  communes  inveniuntur  in  numeris  intc- 
gris,  Sc  fradis,  cxtradioncs  radicum , regal*  falfi 
exterxque  cum  Principiis  Algebra:. 

Haber  item  fradioncs  aftronomicas  > quarum 
algor ithmum  tradit.  Omnia  funt  correda  , Sc 
bona  , idioma  non  item.  Lugdtmi  in  odavo. 
*J(  4- 

j z Anno  Jff6.  Nicolaus  Tartaglia  Venetus  pri- 
mam  partem  Arithmetic*  Italic*  fcptcmdccim 
libris  tradidit , in  qua  habet  omnes  praxes,  Sc  rc- 
gtilas  non  tautum  ad  negotiations , fed  ctiam  ad 
quemcumqae  calculum  fpedantes. 

In  primo  funt  pfxambuladc  numeris. 

In  fccundo  ekmentares  tradit  regulas. 

In  terrio  habet  numcros  denominaros  moneta- 
rum , Sc  ponderum , unamque  fpcciein  moncc* 
cum  alia  comparar. 

In  quarto  methodum  naturalem  docet  omnem 

. computum  perficicndi. 

In  quinco,  & fexto  alias  duas  methodos  faci- 
liorcs  exhibet. 

In  feprimo  agit  de  fradionibus. 

In  odavo  rcgulam  trium  cxplicat. 

In  nono  de  regulis  focietatis  , cambij  &c. 

1 tv  decimo  rcgulam  trium  inverfam,  & rcgulam 
ad  dcterminanduin  pondus  panis  proponit. 

In  undecimo  de  mcrccdc  annua  Sc  lticro  annuo, 
dcrcgitquc  crrorcs  fratris  Lucx  aliorumquc  Pra- 
dicorum. 

In  duodecimo  dc  focictatibus  agit  Sc  regulis  ad 
eas  fpcdantibtis. 

In  dcciino  tertio  dc  dolis  agit , pariterque  fra- 
cremLucam  dc  Burgo  rcprehcndii. 

In  decimo  quarto  agit  dc  variis  fpecicbus 
cambionim. 

In  decimo  quinco  de  alligat  ione  mctallorum. 

In  deritno  fexto  dc  regubt  heleatain  feu  rcgul* 
fJlT , fimplicis  pofitionis. 


In  decimo  feptimode  rcgula  falfi  duplicis  pofi- 
tionis. 

Opus  hoc  eft  abfolutiffimum  & ufqucquaque 
perfedum. 

Eodemanno  fecund  am  partem  edidit  In  undc- 
cim  libros  divifam. 

• In  primo  tradit  generalcs  mutter i divifioncs, 
item ptogrcflioncs& methodum  cas  colligcndi  in 
unam  fummam,  aliaque  hujufinodL 

In  fccundo  agit  dc  extradione  radicum  om- 
nium poccftatum , tarn  in  numeris  integris  , quam 
fradis.  Plurimx  autem  method!  ab  codem  futhote 
invent*  funt. 

In  tertio  agit  dc  multiplicatione,divifione,  ad- 
ditionc,  fubetadione  radicum. 

In  quarto  tradit  algor  ithmum  proprium  alge- 
bra: per  plus  Sc  minus. 

In  quinco  audit,  filbtrahit,  mulriplicat,  dividis* 
binomia. 

In  fexto  probat  duas  primas  propofitioncs  fc- 
cundi  Euclidis. 

In  fcoiimo  dc  proportionibus  differit , caique 
addit,  filbtrahit,  multiplicat,  dividit. 

In  odavo  confidetatproportioncm  geometri- 
cam.  Sc  arithmcticam. 

In  nono  coniidcrat  geometric*  progrelfionis 
propricratcs  , quod  primus  poll  radieem  fit  qua- 
di  atus,  lecundus  cubus  See. 

In  decimo  continctur  inventum  author  is  quo 
docet  invenire  quantitatem  que  per  binomiam 
quodcumque  multiplicata  , gencrct  quantitatem 
rationalcm , pariccr  quantitatem  quamlibct  per 
binomiumdividit; 

In  undecimo  multa  pertinentia  ad  decimtim 
Euclidis  cxplicat  melius , & in  numeris  oftendit, 

Quam  vis  habeat  prxeipuas  algcbrx  difficiilra- 
tes  , multaquc  de  fuo  addat  circa  illam  ■>  non  ta- 
mcn  fuels  mcthodicc  proccdit  ut  quis  ex  co  fold 
cam  pofllt  addifccre.  in  fexta  parte  cjnfdcm  tra- 
datus  de  numeris  , Sc  menfuris  tradit  rcgulam 
algcbrx  quam  etiam  nominat  almucabalam  feu 
rcgulam  cofx  quam  elicit  inventam  h Mahometo 
filio  Nloyfis  Arabc.  Sed  Diophantum  non  vi de- 
rat.  Unicom  autem  habet  hbrnm  agitquc  dc  re- 
gu la  algcbrx.  1.  De  poteftatibus.  3.  Dc  a?go- 
rithmo  , dignitacc  binomiornm,  trinomiorum , dc 
xquarionihus,  non  tarnen  omnibus  •,  ultcrius  enim 
proveda  eft  hoc  tempore  algebra.  Efttamcn  op- 
timus  algebrifta. 

1767  Conradus  Dafypodius  logifticam  farisjj 
bonam , in  qua  pr*cipuc  regulas  progreffionum 
tradit , compofuit,  nimis  tarnen  breviter.  Argen- 
torati  in  odavo  1567. 

1 5 68  Joaciumus  Camerarms  Pabempergen fis  1 4 
Opus  edidit  dc  Gixcis  Latirfifque  nocis , Sc  prx- 
terea  Saraccnicis,  aim  indicio  elememorum  ejus 
nempc  logitiec  in  quo  pltirima  fiint  airiofa. 

Acceffit  cxplicatio  Arithmetic* Nicomacbl. 

Hoc  Opus  nee  fatis  digeftum  eft, nee  claTum. 

Bafilex  in  odavo  15.6. 

iy 74.  Magiftcr  GuiUclmus  XiUuder  Augtifta-i  y 
nus  publicus  Philofophi*  Ariftotelicx  in  fcola 
Heidclbcrgenfi  Dodor  , Diophanti  Alexandrini 
return  Arithmcticarum  libros  fex  Latinos  fecit , 

& Commenrariis  illuftravit.  Primis  duobus  ad- 
jeda  funt  Scholia  Maximi  Plantidis.  Adjedus 
item  eft  liber  de  numeris  polygonis  , feu  multi-  • 
angulis. 

Opus  hoc  continet  cxempla  algcbrx,  prxeepta 
vero  fupponit  j Xilandcr  in  hocopcrc  concinnan- 
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Bo  mu  I turn  labor  is  non  inutiliccr  infumpfit*quairi- 
vis  Clariflimus  vir  Dominus  Bachec  in  multis  * 
oftcndat  Xilandrum  mcntcm  authoris  non  tile 
ailecutum. 

ij7j  D.Francifcus  Manrolycus  Abbas  Mdfancn- 
in  primo  libro  turn  viditfci  Euclidcn  egille  tan- 
tum  dc  pianist  quadrat  is,  folidis,  Sc  cnbis  •,  dc  cx- 
teris  am  cm  cxagoms,  triangulis,  pcniagonis,  cx- 
terifque  non  cgillc,p.iricei  Pyrhagora,]ambIi<;um, 
Nicomachum  & Boctium  qui  fete  omnia  cx  Nico- 
niacho  fumpfit ; conatur  feienriam  provcherc  , Sc 
aliqua  nov*  dc  his  Ipccicbus  dc  iuoaddcrc.  In 
fee  undo  libro  regu  las  omnes  Atubmcticas  novo 
inodo  dcmonftrarc  conatur  , meihodo  tamcn  difh- 
cili  nee  it  a clari  in  fecund*  pane  mulia  habet 
optima  dc  incommcnlurirlibus > multa  item  ad  al- 
gebram  fpedantia.  In  quarto  Venetiis  i 
16  • f 77  Guillcimus  Goflclinus  Cadomenfis  Bello- 

caflitts  dc  arte  magni , leu  dc  occulta  parte  nnmc- 
rorum  , leu  dc  Algebra  libros  quatuor  edidit  in  ^ 
quibus  cxplicantur  .xquationcs  Diophanti  , ire- 
gulx  quantitatis  limpllcis,  Sc  furdx. 

In  primo  prxcipic  agit  dc  ptoportionc  arith- 
metic! Sc  geometric!  , item  dc  raticnibus  adder- 
dis,  fubtiahendis  divijeudis , dc  rcguladuplicis 
Ivypothcn*. 

Liber  fccundus  de  additirtne  , Sc  fpbdu&ionc 
nomiiuun  , dc  invt ntionc  laterum,  feu  flnicutn  Sc 
corum  algor ichmo. 

In  terno  dc  xquationc  tarn  limplici , quam  fe- 
cund! , dc  rcvocationc  quautitatum  ad  minorem 
valorem , dc  xqttationc  tertii , feu  cubic!  , dc  fi- 
ditii  xquarionc  Diophanti. 

Liber  quart  us  dc  quantitate  limplici  , Sc 
furdi. 

Opus  optimum  quidem  , fed  tantifper  nimiurn 
breve ; non  attigic  quidem  algcbram  fpeciolam, 
led  multa  habet  optima  circa  algcbram  numcro- 
fam.  Pariliis  in  odavo  iy?7. 
ty  1578  Gcmmafnfius  Mcdicus  , & Mathemati- 
cm,  Arithmtiicam  pradicam  >Sc  brevetn  ficfaci- 
lem  compofuit,  jn  q.mtuor  partes  divifaro. 

1 . Conti  net  clcmCntarcs  rcgulas  in  integris; 

a.  Numeros  Frados. 

3.  De  variis  regulis  proportionum  dc  regull 
algcbtx  breviter  diilcrit. 

4.  Dc  proporciono. 

• Huic  open  additx  funt  onnotationcs  dc  fra- 
dionibus,  aftronomicis  Sc  radice  utraque. 

■Hoc  opus  optimum  eft  vidcturqnc  omnia  cora- 

Jilcifti.  Pc  tetanus  addidit  opufculum  dccogno- 
ccndis  per,  memoriam  , Kalcndis , idibus  , fcftis 
mobilibus,  aufco  numcro,  loco  Solis,  6*  Lurie  in 
Zodiaco.  Pariliis  in  odavo  1378.  " 

1 8 r J7J  Raphael  Bombclli  Bononienfis  Algcbram 
edidit  in  ttes  libros  divifam. 

In  primo  tradit  prxeepta  communia  , ut  algp- 
rithmum  numcrotum  algcbricorum , exttadiones 
item  radicun)  quadratanun  Sc  cubicarura , & alia- 
rum  , de  binomiis , item  dc  reliduis  & radicibus 
corum,  de  radicibus  ligatis  leu  univcrfalibus. 

In  fccundo  die  xquationibus  puris  , 6c  impuris 
earumquc  algorithmis. 

In  tertio  profert  varia  problemata. 

Videtur  in  multis  terminos  mfuetos  aftedare  , 
Sc  multa  non  demo  nil  rare  , in  gcncre  tamcn  hoe 
opus  eft  laris  perfedum.  In  quarto  Bononia- 
1J79- 

1 tf  Anno  1584,  Joannes  Baptifta  Benedidris  P*- 
tricius  Vcnctus  poftluam  GnoroanievPy  appofuit 
Tom . 1. 


Opufculum  dc  Arithmetic!,  in  quo  variis  Arith- 
incticis  quxlitis  refpondet , prxcipudquc  dat  ra- 
tioncm  aliquarum  praxium  Anthmcticarum,  qua- 
rmn  prxcipux  in  Arithmetic*,  aut  in  algebra  dc- 
monftramur.  Quam  vis  ca  qux  profert  lint  fan* 
bona , quia  tamcn  line  ordinc  profenmtur  vix 
lunt  fatis  clara  utiqnolibcr  percipiantur. 

1 j 8f  P.ChriftophorusCbvius  Batubergenlisio 
Societal  is  ]efu  , Epitotnert  Arithmetics  pradicx 
compofuit , jn  quo  poll  rcgulas  communes , agic 
de;  fradis,  turn  dc  rcgulistnopott»onis,lbcieutis, 
alligationis  falfi,  progrefltombus  gcometricis  cx- 
rradiombus  radiaun.  Opus  folidum  & bonum. 

Rome  in  odavo  1 5 8 f . 

iyfe8  Prodiit  Arithmctica  compcndiofa  Mar-lt 
tini  Fuftcl  Gallicc  uni  cum  infttudionc  ad  ordi- 
nandum  libnim  computorum.  Bonas  & utiles  ha- 
bet  aliquas  praxcs>malc  tamcn  cxplicatas,  & non 
demonftratae, 

iy88  Petrus  Savonne  didhis  TalonAvenio^xt 
ncnlis , Arithmcticam  compofuit  Gallic^  , in  qul 
prxtct  rcgulas  vulgares , plures  abbreviationcs 
rcgularum  appofuit , prxeipue  in  ordine  ad  com- 
merefum , fie  circa  cmptioncs  rerum  particula- 
rium  comnnmitcr  ulitatanim.  Habet  item  rcgulas 
circa moncras.cainbij,  redu&ioncs  menfuranun. 

Opus  in  praxi  optimum , non  tamcn  in  multis 
Tatis  clare  cxplicatum.  Lugduni  in  odavo  1588. 

1 199  Prodiit  Petri  Rami  Arithmetics  librisl5 
duobus  comprchcnfa  a Lazaro  Schoncro  emeu- 
data  Sc  au^ta.  , 

In  primo  libro  habetnr  Arithmeticalimplcx, 
comprchcndens  rcgulas  Elcmcntarcs  tain  in  nu- 
tncris  integris  quam  fr adis. 

In  fccundo  libro  habet  partem  Arithmcticcs 
compararivam  , pritno  proponit  rcgulas  alligatio- 
nis , turn  decationibus  agit , nanpc  de  additiooe, 
fubdudionc  canint , turn  dc  diviftonc  in  varia* 
partes , turn  de  rcgula  anrea  varii  combinata 
nempe  rcgula  focictatis , turn  agic  de  progreffio- 
nibus. 

Totum  hoc  opus  feiencificum  eft , videtur  ta- 
mcn deficcre  quod  importunis  divilionibus  Sc 
lubdivilionibus  obfcurct  omnia  , quod  item  non 
demonftret,  fed  tantum  demonftrationem  indicer. 
Aifert  tamcn  multa  cxcmpla  qux  lucem  non  mo- 
di cam  aftrunr.  Vix  ilic  qui  in  Arithmctica  non 
verlarus  fucrit,  cam  in  coauthote  addifcct.  Habet 
item  parvura  tradatum  de  nunreris  figuratis. 

Ejufdcm  Petri  Rami  Algebra  libros  fex  habet: 

Primus  algorihmum  continct. 

S ecu n dm  agit  dc  xquatione. 

Hoc  opus  imperfedum  eft  in  quo  nullus  addi- 
fcct algcbramidcm  Opus  habet  de  logifticl  fexa- 
genaria  , quod  aliquant  poteft  habere  utilitatcin  % 
iis  qui  Aftronomicuin  calculum  per  fexagenas  in- 
ltiruunr. 

Anno  circa  1600  vd  paul^  ante  floruit  Pari-i^ 
liis  Francifcus  Victa  Fontenxenfis  Analyfeos 
Ipeciofx  author  primus, feu  algcbrx  quam  vocant 
Ipcciofam,  hujus  autem  Analyfeos  fpeciofx  Opus 
ex  pluribusTradatibus  coalefcit. 

Primus  Tradams  eft  Ifagoge  in  artem  analy- 
licam  , in  qui  poll  definitionem  hujus  feientix 
affert  lymbola  proportionum  , Sc  xqualitamm, 
leges  homogcncorum  fie  hctcrogcncorum  , prx- 
eepta logifticcs  feu  algor ithmum  fpeciofum,  exin- 
dc  ciprirgationes  xqualitaris  , nempe  amhitclinj 
hypobibalmum , parabolifmum  , qux  omnia  func 
ita  breviter  dida,  ut  ea  tantum  faucUig** 
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Jam  in  comtnuni  Algebra  fucrit  exetcitatus. 

Second  is  ad  logifticen  fpeciofun  not.t  piio- 
res  in  quo  rradatu  peaxin  aifett  algorithm!  fpe- 
ciofic  in  exemplis. 

Terrius  Zctcticorum  libri  qiiinquc  in  quibus 
afierr  fblutioncm  variorum  ptoblunatum  mcilio- 
do  fpeciosl. 

Quartos  de  xquationum  cognitionc,  & cmen- 
datione  tr abacus  duo. 

Quintus  de  numcrosl  poteftaruna  rcfolurionc. 
In  hoc  tradatu  radices  extrahit,  non  tantum  ex 
poctftatibus  puris  fed  ctiam  affedis. 

Sextus  ad  Adrianum  Romanum,  nempe  conti- 
net  fblutioncm  problematis  propofiti  ab  Adriano 
Romano  omnibus  Mathematicis  totius  Orbis. 

Scptimum  fupplcmentutn  Gcometrix. 

Hie  author  vulgo  cenietur  fubtilis  & profun- 
dus,  gravitcr  ramen  peccatijubd  vocibus  mfuctis 
titatur , modoque  obfeuro  res  cnuncitt,  ira  ur  nifi 
Incurritfct  in  manus  a !i quorum  qui  rebus  obfeu- 
ris  dcledontur , factiiilct  illius  Opus , & merits. 
Hie  tamcn  cxcufati  poteft  quod  c jus  opeta  non 
fucrint  pcifcda,  funr  cnimferc  omnia  pofthuma. 

1608  Simon  Stevinus  Principis  Auruci  Ma- 
thematicus  in  fine  iuorum  ope  rum  habet  Mifcel- 
Janca  , & inter  ilia  rationem  difponendi  librum 
computontm  five  rationum  , tarn  pro  mercatori- 
bus  , quam  pro  Prxfedis  srr, riorum  publicorum. 
Opus  driie  8c  ad  praxin  fpedans. 

1 6 • Anno  1610  Petrus  Antonius  Cattaldus  Bono- 
nienfis  edidit  brevem  Tradacum  de  Algebra  pro- 
portionali , in  quo  accurate  perfequitur  proprie- 
tares  quantitatum  proportionalium  , 8c  quid  ex 
d.itis  clici  poffit,  feu  algcbrice  cognofci,  edidit  8c 
Tradacum  de  Arithmetics  Elementari  bonum, 
communcm  tamcn. 

*7  1611  P.Chriftophorus  Clavius  Bnmbergcnfis 

Socictatis  Jefti , epitomcn  edidit  Arithmetics 
pradics , in  qua  nadir  additioncm , fubtradio- 
ncm , multiplicationcm  in  numcris  inregris  , & 
fradis,  regular  rrium,  focictaris,  alligationis,falfi, 
& cxtr.idiotics  radicum  quadrats  & cubic*, 
progrefltones  arithmcticas  & gcomcrricas.  Vi- 
detur  in  hoc  opcrc  non  omnia  exade  demon- 
fir  arc. 

Idem  author  tradidif  algebram  fat  vulgarem 
fatis  aptam  & per  fed  am  & exemplis  bene  mul- 
tis,  ilhtftraram. 

Non  attigir  fpeciofain,  nccextradioncs  pote- 
ftatum  affedarum , cxccpcis  comnutnibus  , feu 
quadratic;  s quarurn  demonftrationcs  tradit. 

*8  Jofephus  Langius  CsfaremontanusFriburgi 
Brifgois  Machcmaticcs  ProfefTor  elemental  lo- 
giftics , cam  vulgaris  quam  autonomies  , edidit. 
Opus  nimis  breve,  & nihil  demonftran*.  Fribur- 
gi  in  odavo  j6ix. 

1614  Prodiir  in  Iticem  novum  hujus  fieculi  in- 
ventum  mirifica  fcilicct  logarithmorum  deferi- 
ptio  , ufus  in  omni  Logiftica  mathematica  , au- 
thorcac  inventore  Joanne  Nepero  Scoto,  Barone 
Merchiftonij.  In  hoc  fcilicct  opcrc  fubflitutis  loco 
nusnerorum  quorurocumqnc  corum  logarithmis, 
quidquid  per  multiplicationcm , 8c  divifionem 
perfichnus,  per  additioncm,  & fiibtradionem  ab- 
folvit , quae  methodus  in  numeris  majoribus  eft 
conipcndiofiftima , quarc  huic  operi  merits  hare 
additur  Epigraphe  , Artrccjl'oribm  noftrii  fupitn- 
tioret  fiimm.  Hanc  dodrinam  cxcoluerc  alij, 
huic  tamcn  prxeipua  Ians  ut  inventori  debetur. 
*9  Prodiit  Fraud. ci  Viet*  Fontenxenfis  de  rcco- 


gnuionc  xquationum  tradaras  poftbumits.ih  quo 
fcilicct  lingulas  squacionum  fpccies  peremrit, 
incthodunique  docct  qua  ad  fimpliciores  redu- 
cantur. 

Opus  non  perfedum  quidem  , 8c  fatis  cxpoli- 
tum  profundiorem  tamcn  dodrinam  continens. 

1617  Ludolphus  Aceulen  Hildes-Hdmcnfis,0 
in  opcrc  fuocui  titolns  eft  Fundamcma  arithme- 
tica , 8c  gcomctrica , cum  corumdcm  varjis  pro- 
blematis gcometricis , partim  folo  lincanun  diM 
du  , partim  per  nuincros  irtationales , tabulani 
Cnuum , & algebram  folutis.  Muka  habet  arith- 
metica»prim6  quidem  habet  Arithmeticam  furdo- 
rum , turn  foluit  quamplurima  gcomctrica  pro- 
blcmata  per  n umcr os,  feu  algebram. 

Hoc  Opus  ordinarum  non  cft.quamvis  bonam 
dodrinam  habc.it , ex  quo  fit  ut  fit  obfeurum  in 
plerifque. 

1610  Clariflimus  Dominus  Bachct  de  Mete-j  t 
riac  Nobilis  Sebufianus  problemata  jucunda , 
qtis  numeris  abfolvi  poflimt , prscipue  ad  divi- 
nandum  edidit  : in  quo  opcrc  multa  funt  feiru 
digna.  Lvgduni  in  odavo  1610. 

1611  Idem  Dominus  Gafpard  Bachet  de  Me- 3 a 
reriac  Nobilis  Sebufianus  Diophami  Alexandri- 
ni  Arhhmcticorum  fibres  fex  , 8c  de  numeris  , 
mulrangulis  fibroin  unum,  Grxcc-  fie  Latinc  edi- 
dir,  atqnc  abfolutiffimis  Commentariis  illuftravir. 

Opus  abfolutiflimiun  8c  ulqucquaque  perfe- 
dum ; mentem  enim  authoris  videtur  ubique  af- 
fecutus , fie  claiiflimc  cxplicarc  ita  ut  nihil  am- 
plius  requiri  poflir. 

Anno  1614  Joannes  Kcplcrus  Impcratorisj  j 
Ferdinandi  Secundi  Mathematicus , Chiltadcm 
logarithmorum  ad  rotidem  numcros  edidit , prx- 
mifsi  demonftrarione  onus  logarithmorum , co- 
rumque  ufibus  in  quacumquc  logiftica.  Opus  hoc 
non  fatis  clarc  proccdir. 

i6xj  Zachanas  Profrifor  Mathemarum  Parifiisj4 
Tradanitn  arithmeticum  edidit  in  quo  funt  re- 
guls  communes,  Parifiis  in  odavo  i6if. 

iCij  Simon  Stevin  firugenfis  Arithmeticam}  f 
compofuit , feu  potius  algebram  in  fex  fibres  di- 
vifam. 

I.  Habet  dcfinitioncs. 

t.  Qiiatuor  rcgulas  vulgares  habet , fie  extra- 
diones  radicum.  Item  algcbtiaim  algoritbmum, 
fie  extradioncs  radiaim  raultinomiorum  8c  alia  J 
multa  prscepta  algebrica  j qitatuor  fequentibtts 
aftlrt  cxempla  Diophami. 

Opus  hoc  Gallicum  cft,vidcturque  inordinatum 
efle  atque  adco  difficile  efic , in  quo  multa  poteo 
addifccre  fi  Jam  algebram  tencas  , non  tamcn  per- 
dpere  rn  hoc  authorc  fi  nihil  feias.  Lugduni  Ba- 
tavorum  in  odavo  ifix/. 

1615  Jacobus  Hume  ScotusProfdror  Mat  be- 
fees  Parifiis  nQvatn  Arithmeticam  Gallicc  edidit, 
nempe  methodum  vulgarem  omnium  operatio- 
num  fine  fradionibus  vulgaribus.  Item  metho- 
dum fupputandi  fintts  pofuo  finu  toto. 

In  hoc  opcrc  omnes  fradioncs  reducit  ad  dc- 
cadicas,  optimafqnc  praxes  habet  dreaejufinodi 
fradioncs  , quarc  hoc  opus  eft  gUcujUS  niomenti. 
Parifiis  in  odavo  161  j-. 

1 616  Prodiit  Arithmetics  logarithmic*  five*7 
logarithm!  pro  omnibus  numcris  ab  imitate  ad 

1 00000  , una  cum  canone  artificialhim  , finuum, 
tangentium,  fie  fecantium,  ad  radicem  10 , cooo, 
00000,  ad  fingula  prima  minuta  quadrantis: 
Hus  logarithmos  primus  invenit  Joannes  Nepe- 
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nts  Baro  Merchiftonij , quos  ramcn  in  ejufdcm 
fcntcntia  fub  alia  forma  tradidit , conmiquc  or- 
tum , Sc  ilium  illuftravit  Henricns  Briggius  , in 
celcbcrrima  Academia  Oxonicnfi  Gcometrix 
Profeilbr  Savilianus.  Editioncm  hanefecundam 
auxic  Adrianus  Ulac  Gcmdamis. 

Additus  eft  initio  genefis  fie  ufus  homm  loga- 
rithmorum,  quod  Opus  immcnli  laboris  , & uuli- 
eatis  fummx,id(;6qiicqiii  hoc  fufeeperunt  dc  toti 
Mat  heft  bene  merit  i flint. 

38  An.165  t.prodiit  Thom*  Hariotti  Philo(bphi,ac 
Marhematici  ieltbcrrimiinAnglia,Tra£htus  poft- 
humus  ex  fchcdiafmatis  deferiptus , aii  titulus 
Ariu  AtiAlyticd  praXH.  In  ejus  prxfationc  habc- 
tur  totus  progreflus  artis  analytic*.  To  turn  hoc 
Opus  coufiftit  in  algcbricarum  operationum  ex-, 
hibitionc  in  excmplo,  quarc  qui  algcbram  aliunde 
nefeit , vix  in  hoc  opcrc  addifcct , poccft  tanaen 
die  utile  its  qni  jam  feiunt. 

5?  i<5$i  Krancifci  Vice*  Fontenxenfis  in  artem 

arsrhmcticam  Ilagoge.  Ejufdcm  ad  logiftieem 
fpeciofam  not*  priorcs , typis  mandat*  fuiw  in 
a 4 Parifiis. 

Opus  quidetn  optimum  fed  ita  compendiose 
trad-turn,  ut  in  co  opcrc  fatis  intclligi  non  poffit. 

4°  1634  Petrus  Hcrigone  Mathematicus  Pari- 

iitnfis  Arithmericam  communem,  Sc  algebratn 
conicripfit,  in  quibus  tradatibus  quamvis  dodri- 
na  in  plerifque  optima  fit , attamcn  propter  mo- 
dum  feribendi  per  charadcrcs  infuetos,  ita  fit 
difficilis  ut  fxpe  contcxtus  orationis  nullus  invc- 
niri  poflir. 

41  1 6j6  Jacobus  HumiusThcagrius  Scorns  Vic- 

t*  algcbram  faciliorem  reddidit , & gallicam  dc- 
dit  iex  libris. 

Liber  primus  communes  Algcbr*  opcrationcs 
contincr,  feu  algor  it  hmum. 

x Abbreviationem  operationum. 

3 Rcfolutionem  poreftatum  fimplicium. 

4 Relblutionan  poreftatum  atfcdaruin , per 
fubtra&ioncm. 

v Rcfolutionem  poteftatum  aifedamm  per 
add  idonc  m. 

6 Rcfolutionem  poteftatum  avulfurum. 

7 Corredionem  *quationum. 

Additus  eft  Tradatus  algebticus  ejufdcm  au- 
thoris  duobus  libris  comprcncnfus , quorum  pri- 
mus eft  dc  mimeris  coflicis  fimpUcibus  , fecundus 
de  fnrdis. 

Opus  quod  ad  incelligenriatn  Vietxmuhum 
conducere  poteft.  Parifiis  in  odavo  1636. 

4l  1637  Pater  Jacobus  de  Billy  Socictatis, .Jefu* 
Comjicndium  pr*ceprorumAlgcbr*  vulgaris  edi- 
dit , quinque  capitibus  comprchcnfum.  Primo 
Cradit  algorithmum  algcbricum-,Sccundo  rcgulam 
algcbr*  explicat » ejufquc  inventioncm  Sc  redu* 
dioncm  j Tertio  algorithmum , Sc  ufum  fecimda- 
rum  radicuin  trad  it ; Quarto  algorithmum  Sc  ex- 
rradioncs  radicum  de  numeris  fiirdis.  Item  radi- 
ces univcrfales  , Sc  binomia ; Quinto  ufum  al- 
gebr*. 

Si  hoc  opus  poft  fingula  prxeepea , haberet 
cxempla , multb  facilius  effet.  Sc  utilius,  clarfi  ta- 
mcn  Sc  nirid£  proccdic. 

4$  *640  Adrianus  Metius  Almarianus  Arithmeti- 

cam  edidit  duobus  libris  comprchcnfam.  In  pri- 
mo tradit  regnlas  communes  tarn  in  numeris  in- 
tegris,  quant  fradis,  divifiones  item  in  varias  nu- 
meromm  fpecies. 

In  fecundo  rcgulam  proport  ionalcm , extra- 
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diones  radictim  tradit  fatis  clarfc,  brevius  ta~ 
men. 

In  fine  ejufdcm  operis  adjedafunt  Epigramma- 
ta  Joannis  Laurembergij  Profciloris  Maihcmari- 
c*  inSoranaAcadcmia.Hxc  E pi grammata  conti- 
nent varia  ptoblcmata  ad  ntmtuos  fpeftamia , fie 
ex  authoiibus  gixcis  deprompta  , qu*  ad  tHu- 
ftrandam  Arithmcricam  Qc  Algcbram  utilia  funt. 
Hafni*  in  quarto  1640. 

'Schcubclius  in  Acadentil  Tubingenfi  Euclidis44 
Profellor , Tradatum  Algcbr*  fuo  Euclidi  pr*- 
mifit , fed  minis  brevem  quam  nemo  in  co  difccrc 
\ offit,  fi  imcrprctc  aut  magiftro  carcar. 

1640  Prodiit  Parifiis  liber  Gallicus  incerto^j 
authorc  cui  titulus  , Tramt  da  quAntittx.  in- 
c ommtvfurubits . Primo  hoc  opus  habet  trada- 
tum  qualt  inriodudorium  in  quo  proferuntur 
nonnulla  dc  numeris  , ut  pturimum  ex  feptimo, 
odavo  , Sc  nono  Eudidis  cxccrpta  , eontinct  au- 
tem  14  Propofitioncs.  In  hoc  tradaru  rcfclht 
nonnullos  Stevini  cm  ires,  circa  quantitates  in- 
commcnfurnbilcs ; In  fccunda  parte  introdudorii 
agit  de  originc  quantitatum  incommenfurnbiluinn 

Tertia  pars  introdudotij , eontinct  Arithmeti- 
cam  incommcnfurabilium. 

Exindc  habet  geometriam  incommenfurabi- 
lium,  feudccimum  Euclidis  librum  alitcr  explica- 
tum,  & ad  6 1 Propofitioncs  redudum. 

Opus  hoc  bonutn  eft  & bene  explicat  matc- 
riarn  alioquin  in  Euclidc  intricatam. 

Anno- 164}  Pater  Jacobus  dc  Billy  Compen-4  6 
dienfis  Societatis  Jefu  , novam  Clavim  Geome- 
tri*  edidit , in  qui  algcbram  gcometrix  appli- 
cat , folvitque  quampluriim  problemata  gcotnc- 
trica  , qux  fine  ilia  infolubilia  vidcrentur.  Opus 
optimum  iis  qui  talibus  dclcdanrur.  Adjecu  in 
fine  epitomcn  prxeeptorum  Algcbr*  , nimis  bre- 
vem, Sc  fine  exemplis,  ideoque  fere  inmilem.cum 
in  ci  epitome  nullus  poffit  earn  addifccre.Scripfe- 
runt  dc  Algebra  Cardanus,  Stifielius , Bombcllius 
Nuget , Xilandcr  , Stevinus  , Albcrrus  Cluvius  , 
LudolphuSj  Peletarius,  Viera. 

Pater  Jacobus  de  Billy  CompenJicnfis,  Socic-47 
taris  Jefu  , novam  Geometric  Clavim,  Algcbram 
fcilicct  edidit , eujus  bencficio  aperitur  inunenfus 
Mathefcos  thefaurus,  fie  rcfolvuntur  plurima  pro- 
blemata hadenus  non  foluta  in  fcric  moltartim 
quantitatum  continue  proport i on aliurn  ; fimul- 
que  traditur  methodus  univetfalts  qni  quiliber 
mane  proprio  invenire  poterit  imutmera  alia 
cjufmodi. 

In  hoc  operc  non  docct  Algcbram  fed  fuppo- 
nit,  ejufquc  ufum  aperit , in  fine  rumen  epitomeu 
habet  prxeeprionum  algcbricarum  , fine  exem- 
plis, qu*  fi  cxempla  addita  haberet  clariffinu  eva- 
dcret.  Opus  hoc  fpecimen  eontinct  profundioris 
Algcbr*.  Parifiis  in  quarto  1 643. 

1646  Joannes  Luncfclos  c montium  Salfaig^i 
edidit  thefaurum  mathematum  , teferatmn  pee 
Algcbram  novam,  tarn  numeris , quam  fpeciebus 
declaratoin,  in  duos  libros  divifam.  In  primo  fyn- 
thcticam  Algcbram  , nempe  agit  de  algor ithmis, 
tam  in  quamitatibus  rationalibus  quam  irratio- 
nalibus , in  fecundo  Aualyticam  confidcrat  in  t£- 
qtte  dc  xqttatione  tradat. 

Hie  author  nimiis  divifionibus,  & fubdivifio^ 
nibus  matcrias  confundit , licet  autem  habcat 
multa  bona  prxeipue  vero  applicationes  Alge- 
br* , ad  diver fis  matetias , puto  tamen  mipofli- 
bile  in  hoc  folo  libro  Algcbram  addifeete  : habet 
JE  ij  initio 
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initio  Synopfiu  Philofophi*  nempe  divifioncs  Sc 
fubdi  v i fioncs  materiitrum. 

49  “ 1657  Pater  Joannes  Francois  ex  Socictatc 
Jefu,  Arithmeticam  brcvcin  admodnm  gallicc  dc- 
dit  • in  qul  font  tantum  reguJx  element  a res  per- 
ficiendx  vcl  chara&cribus  vcl  calculis.  Demon- 
Ikrationcs  non  habet. 

jo  1657  Joannes  Mallard  Arithmetic*  Profcllor 
Tnronis  Opufculum  edidit  , It  trtfor 
d' Aruhmtncjue  , in  quo  ope  alicujus  tabulx  vtilt 
ut  qui  Arithmeticam  ncfciunt,omnes  tamcn  opc- 
rationcs  pcrficiant , nempe  multiplicationcm , di- 
vifioncm , rcgulam  ptoportionnm  , partes  aliquo- 
tas  affis , libra:  Turonenfis,  pondcrum , cambio- 
rum  , &c. 

Hxc  tabula  ingeniofa  eft  & pcrficit  multa  fa- 
cillime  aut  potius  jam  perfidka,  & fupputata  con- 
tiner.  Turonis  in  odkavo  1 657. 

ji  1 660  Francifcus  Barocius  Parritius  Venetus 
Opufculum  edidit  in  quo  unaoratio,&  dux  qux- 
ftiones  j altera  de  certitudinc,  altera  de  medietate 
Mathematicarum  qux  omnia  pottus  oratoria 
quam  mathcmatica  font. 

1 66 1 P.  Gafpar  Schottus  Regifairianus  c So- 
cietatc  Jefu  , profcfllis  Mathefin  Panormi  8c 
Herhipoli  curfum  matbcmaticuni  , fedinplcrif- 
que  Tradlatibus  demonftrationes  non  affert.  In 
eo  curfu  Arithmeticam  clcmentarcm  tradidic 
fine  demonftrationibus.Habet  item  rabdologicam 
Neperi,  Sc  divinatoriam  ; militarcm  habet  tn  po- 
icmica ; habet  item  Algcbram  fed  nimis  breviter, 
ita  ut  eveo  Tradkaru  pcrfi.ik.un  ejus  cognitionem 
habere  non  poflis  ■,  Habet  tamcn  multa  xnigmata 
fclcdka  i breviter  item  cxplicat  naturam  log.tr  i th- 
morum. 

jx  i66j  Prodiit  CaroliRcnaldini  ScrcnifliiniPrin- 
cipis  Etrurix  Phlofophi  ac  Matheinatici&  in  Pifa- 
na  Accadetnii  Philofophix  Profiflbris At s analytic 
ca  Mathematum,fcu  Algebra  in  tres  partes  divjfa. 

In  prima  vctcrum  analiftarum  i in  (ecunda  rc- 
centiorum  dodkrinam  trad  it. 

In  tertii  problcmata  rcfolura  exhibet , duobus 
fomis  majoribus.ln  prima  hunc  fcquitur  ordinary 
primo  de  numeris  acnominatis  corumquc  algo- 
rithmo  loquitur , nempe  additionc,  fubtradkiom, 
multiplicationc,  divifionc,firadkionibus,  cxtradfcio- 
11c  radicum,  de  fecundis  radicibus.  Et  tandem  aJ 
xquationem  algibricam  gradum  facit , nempe  de 
ejus  ittventionc,  variifquc  redudkionibus,  anthitc- 
U,  par.iholifmo,  hvpob.bafmo,  izomeria.  Explicat 
item  xquationcs  fimplices  turn  affedkas,  prxeipue 
quadraticas ; tertio  cas  in  quibus  exponentes  ter- 
minorum  font  ariihmcticc  proportionates,  quar- 
to exhibet  numerofam  afF-clarum  xqnarionimi 
Analyfin  ; praxes  tamcn  non  fine  poieftatiun  ge- 
ncratione  fpcciofa  imelligi  polfunt.  Affert  autem 
quamplurima  cxempla  cxtradkioim  radicum  af- 
fickarum  i cxinde  cxplicat  xquationcs  qux  fia- 
dk  ionibus  aut  numeris  ii  rations  libusimplicantur; 
turn  ex  binomio  radicem  ptafertim  cubicain  ex- 
trahit , omncfquc  xquationcs  aibicas , quomodo- 
cuque  affedkas  cxplicat, excmplifquc  illuftrat  ; de- 
nique  docct  qux  ad  xnigmata  folvcnda  coduc ant. 

In  fccunda  parte  qux  eft  de  ipcciosa  feu  de 
methodo  introdudka  A Victa,  cxplicat  ejus  natu- 
ram, algor ithmum  propriutn  , etiam  cum  fradkio- 
nibus  extradkioucs  radicum , xquationem  tarn 
fimpliccm  quam  affedkam , ejufque  redudt  tones, 
aut  cmendationcs  cum  vitio  laborar.  In  fine 
utciufque  panis  innumera  ptofert  cxempla.  Hoc 


Opus  videtur  contincrc  quxcumque  ad  hanc  ma- 
teiiam  pertinent jiitilius  tamcn  contrahi  potuiftcr, 
male  chim  fua  prohxitatc  ledkotem  obimt. 

i66j  P.  Gafpar  Schottus  Regifeurianus  So-JJ 
cictatis  Jefu , Steganographiam  edidit,  cuntincn- 
tur  autem  in  hoc  Opctc  anificianova  ad  fecrettS 
altcri  fcribcnditm.  Vix  ad  Mathefin  fpedkat  hie 
Ttadkatus.  Herbipoliin  quarto  i66j. 

1667  Guillelmus  Oubhtredus  ALronenfis  Col- 54 
legij  rcgalis  in  Cantabrigia  focius  Clavim  Ma- 
thematicam  denuo  limatam  edidit , in  qui  multa 
habet  optima.  1.  Circa  decadicas  fra&ioncs  & 
alias. 

1.  De  xquationum  affedkarum  refolutione  , 8c 
lothgarithmorum  ufu. 

}.  Dccimi  Euclidis  declarationem  brevifli- 
mam. 

4.  De  folidis  rcgularibus  Tradfcatum. 

j.  De  Anatociuno  feu  ratione  rcduccndi  foe- 
noris  breviter. 

6.  Rcgulain  falfi  demonftraram. 

7.  Thcorematum  Archimcdis  de  Sphxra  , 8c 
Cylindro  declarationem.  Horologiograyhicam. 

Hxc  omnia  optima  forent  nifi  modum  feri- 
bcndi  non  communcm  affedkaflet , ejus  cnirn  libri 
vix  percipi  polfunt  nifi  quis  fupputatioiKs  ipfas 
faciat.  In  quo  gravitcr  peccat , & fine  ulla  ne- 
ceilitatc  mater ias  alioquin  Cicis  difiicilcs  , adhuc 
magis  implicat.  Oxonix  in  odkavo  1667. 

1668  Idem  Carolus  fuperius  laudatus  Renal- jj 
dinus  libros  duos  feripfit  de  refolutione  & com- 
pofitione  mathcmatica.  In  primo  veterem  relo- 
lutionis  mathcmaticx  mcthoduin  explicat , diver- 
fiiquc  mater iis  applicac.  Primo  cnim  data  Eucli- 
dis ptofert  Sc  thcoremara  plana,  affert  item  varia 
cxempla  in  aliis  materiis  \ nempe  in  feftionibus 
conicis , in  quadratricc  linca , fpitalibus,  in  cato- 
ptrici,  baliftiei , trigonometria.  In  fecundo  libro 
methodum  analy ticam  rccentiorum  explicat. 

Hoc  opus  non  videtur  fatis  ordinate  nee  fatis 
met  bodice  proccdcns. 

1669  Pater  Vincentius  Leotaudus  Dclphinasl^ 
Valloyfianus  Socictatis  Jefu  , lnftitutionura 
artthmcticarum  libros  quatuor  edidit , in  quibus 
omnia  qux  ad  numcros  fimplices,  fradkos,  radica- 
les,  ac  proportionates,  pertinent  prxeepta,  clarif- 
fimis  deinonftrationibus  turn  arithmcticis  turn 
gcomctricis  illuftrata  traduntur.  In  primo  libro 
numcroruro  integrorum  algoriihnuun  rradic  , In 
fecundo  fiadkorum , In  tertio  radicum  cxtra&io- 
nem  , Quartus  eft  de  rationibus  & de  rationum 
proportionibus. 

In  hoc  opere  nihil  defideratur  , nifi  major  bre- 
vitas  i habet  cnim  prolixiorem  modumjcxplicandi 
hie  author. 

1670  Parer  Jacobus  de  Billy  Compendienfi$j7 
Diophanti  redivivi  pancm  priorem  edidit  ,in  qua 
non  cafu,ut  putatum  eft,fcd  certifBma  methodoBc 
analyfi  fubtiiiorc  innumera  enodantur  probkma- 

ta  qux  redkangulnm  triangulum  IpedkanfcLugdu- 
ni  in  odkavo  1670. 

Prodicrunt  Diophanti  Alexandfin*  Arithmeti-Jo 
corum  libri  fex , & de  numerifc»Btangulis  liber 
unus  cum  Commentariis  Dogrfn*  Claudij  Gafpa- 
rjs  Bacheti  de  Mezeriac  fle»fcrv.uiombus  Do- 
mini de  Fermat  Senatoris  Tholofani , qux  obfer- 
vationes  paucx  funt  ■,  indicant  tamenin  prxdidko 
Fermatio  peritiam  qux  omnes  Analiftas  fupe- 
ravit. 

Acccffit  cjufdcm  Domini  Fermatij  Inventum 
novum 
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novbm  colleckum  cx  variis  ejuTdcxn  litteris.  In 
primi  parte  agic  dc  Tolutkmibus  ixtfiniris  duplica 
Carum  xqualitatutn.  In  Tccunda  dc  triplicata 
xqualitatc  Sc  folutionibus  cjus  infinitis.  in  ter- 
tia  complc&itur  artcm elicicndi  radices  infiniras 
cx  numcris  plurcs  fpecics  habentibus  quam  crcs. 

Pacer  Jacobus  dc  Billy  c Sockiatc  JcTu  , hoc 
Domini  Fermattj  Iuvcntum  finnme  laud.it,  Sc  au- 
chorem  Diaphanro,  Vietx,  Bacheto,  Sc  quorquoc 
haftenus  vixcrunc  Analiftx , prxfcrrc  non  du- 
bitar. 


C ^ P u T IV- 

Vrogrejfus  Mechanizes. 

Echaniccs  Apellationcm  pS^oequod  arti- 
ficium  fignificat , & l faifigj)  quod  medi- 
tari , feu  artinciosc  cogitarc  dedud  volucrunr. 
Hujus  videtur  officium  Tatis  appolitc  Ariftotclcs 
dcTcripfilfc  , dinn  Mcchaniccm  dirit  dfc  rcrum 
prxtcr  naturam  qux  arte  fiunt  ad  utilitatem  ho- 
minum.  Ubi  cnim  natura  vincimur , arte  fu pc  ra- 
mus. Hanc  tnulb  alitcr  definivit  Vitruvius,  vcl 
potius  cjus  efFc&um  , dum  machinam  dixit  die 
conrincntcm  ex  materia  conjnndlioncm  qux  ma- 
ximas  ad  oncrum  motus  vires  habcc.  MeliTts  Sc  ad 
inftitutum  magis  appofitc  Pappus  qui  libto  o&a- 
vo  cjus  definitional!,  & divifionem  hie  vex  bis 
complcxus  eft.  Mechanics  contemplated  ejl  ilia 
qua  /latum  , ($■  corporum  lationem  motumque  fe- 
eundum  locum  inqutrit  , htrumque  quidetn  qua 
natura  fitnt  cauJm  reddit  : I lla  autem  d natura 
fua  deetdere  cogent , extra  propria  loca  , in  con - 
trarioi  monte  transfer t quod  per  ea  Theoremata> 
qua  ex  ipfa  materia  decidunt , excogitat.  Alechani- 
earum  vero  alteram  partem  rationalem  effe  , alte- 
ram opera  manuum  indigerc  > Jerttit  Hero  Me- 
chanic u*  ; ft  rationalem  quidem  partem  ex  Gee - 
metria , ft  Arithmetics  , & Ajlronomia  , ft  ex 
phyficit  ratienibm  conflat  > ea  vero  qua  opera  ma- 
nuum indiget  ex  araria  , ft  adtficaioria  , ft  pi - 
Qura  ft  artibut  fedentariis  exercetur . 

Ejus  dignitas  cx  mirandis  cjus  effiftibus  colli- 
gitur  : neque  cnim  quxvis  artificia  ad  cam  perti- 
nent : Ted  ea  Tola  iix  quibus  ingenij  Tolcrtia  prx- 
tcr  nacuram  Tuccurriuir  urilitati  humanz.  Idem 
eniin  accidit  mcchanicx  , quod  magix,  quod  ho- 
mines rapiat  in  admirationcm  , ut  ait  Ariftotclcs 
initio  Mccanicorum,  nempe  dum  ca  prxftat  quo- 
rum cauTa  lx  plcriTquc  ignoraiur. 

Hanc  communitcr  mixtam  cfl'c  cx  Phylica  , & 
Mat  heft  aflerunt  bene  multi , cujus  ncirxpc  pri- 
nium  principinm  phyficum  fit , hocqucTcmcl  ad- 
mifto  Sc  ftabilito,  ultcrius  progrediatur  Mcchani- 
ces.illudque  variis  machinis.  Sc  inveixtis  ad  uftun 
revocct. 

Utilitatem  ft  quxras  hxc  melius  innorcTcerc 
non  poteft  quam  lx  cam  iix  Tuas  partes  dividamus, 
Sc  quid  ex  ftngulis  utilitaris  in  genus  humanum, Sc 
vitam  civilem  proveniat,  expliceinus.  Ncquc  cnim 
facile  Platoni  lubTcribcrc,  qui  accrbe  in  Eudoxum 
Gnidium  , Sc  ArchitamTarcntinum  invehitur, 
quaft  philoTophi.xm  profticuiftent , quod  mathc- 
maticas  diTciplinas  ad  uTum  mcchanicum  rradu- 
xifleut.  Inuno  verb  co  prxeipue  nomine  Mat  ho- 
les commendandas  quod  nulla  Tit , qux  hominum 
comnxoda  magis  ptomoveat,  & ad  utilitatem  pu- 
blica  plura  dc  Tuo  confcrat. 
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Quamvis  Antiqui  prxeipue  Heron  duas  cjus 
pai tes  agnoicat  rationalem  , Sc  manualem  , puto 
tamcn  rationalem  tantum  ad  Maihcfin  Tpc&are  , 
qux  opera  facicnda  impcrcc , dtrigat  , conunque 
idcain  , Sc  ptocotypum  proponat , irunualem  vero 
& pradicam  artiftcibus  rclinquat.  Rarionalis 
plurimas  Tpccics  agnofccrc  pofliimns  cum  anti- 
quis  authoribus,  primo  loco  rcccnTerc  pollcmtis 
xnangauariam  qux  iiigcntta  pondcra  adh  bins 
machinis  in  alcum  attollit.  Hanc  propric  Tub  no- 
mine Mcchanices  intclligimus  , hxc  nempe  uui- 
vcrCdiflunum  motus  principium  conftituit,  quo 
Tcilicet  in  immenftxm  hominis  machinam  ndhi- 
bcncis  vires  augenrur , Tolcmncmquc  illam  j.xda- 
bundi  Ai chimcdis  propofttioncm  cxamin.it ; cx- 
indc  ftngulis  machinis  idem  principiis  applicar , 
illudquc  in  triplici  vc&c , troclcis,  axe  in  perirro- 
chio,  in  rotis  dentatis,  in  Tpira,  Sc  ainco  cxtcriT- 
que  contcmplatnr.  Afteram  partem  fAojftnmt&nwt 
Antiqui  agnoTcebaxxt  in  amixtiis  , hanc  in  ma- 
ehinas  hydraulicas  rcjicimus,  Tcrtiam  cfyannon- 
t«w  fxciebant , qux  inftrumenta  bcllo  accommo* 
da  excogitat  , cui  Tucccmi  xvo  noftro  pyrotcch- 
nia : ex  quo  cnim  pulvis  pyrius.  Sc  tormcma  bcl- 
lica  inveuta  ftuit',  ccftavcrc  omnino  , intitilcTquc 
funr  redditx  Antiquonnn  machine  btllicx,Sc  jinx 
pro  ludicris  habenrur.  Quarta  ruit  antiquis  *v?e- 
fAarreinriHH , qux  varia  excogitat  automata , five 
qux  addu&is  clatoriis  Tciplis  moveamur  , five 
pondcribus  animentur,  inter  qux  Celebris  eft  Ar- 
chiiucdts  Tphxra,  qux  Tcipsi  movebatur.  Mult  a 
bujiiftnodi  (.i&antur  cum  majori  Tama,  quam  par 
fit  ■,  quorum  plcraquc,  ira  male  execution!  erant 
niandnra,  ur  riftim  potius  quam  admirationcm 
xnoverent.  Nulla  tamcn  automata  cclcbriora , Sc 
liriliora  excogitata  quam  machinx  hordonx , 
prxeipue  vero  pefidulis  inftrxldhr  , qux  ipTo  Tolc, 
Sc  ccelo  exaftiores  Tunt.  Sed  ut  magis  anpoftte 
totarn  hanc  matenam  in  fuas  clafles  , Sc  Tpedfci. 
dividamus,  Tccund.im  hujus  Mechanic*  imiverTa- 
liter  ftxmpix  partem , Tcu  fpcciem  ftaticam  nomi- 
naraus. 

Sratica  igitur  conftituto  omnium  gravium  ccn- 
tro  conccluquc  corpcribus  gravitate,  Primb  agit 
dc  clcmentorum  gravitate, omncfquc  cffedlusqui 
vulgb  meat  y v.icui  conceduntut  , ut  aTcensds 
aqux  in  anthliis , mercurij  in  anmdine  TuTpcnfto, 
varixque  attra&iones , gravitati  rribuimus.  Se- 
cundb  gravium  deci  :cntium  accclcratum  calum 
confidcrat.  Tenib  corixmdcm  gravium  in  planis 
inclinatis  dcTccnTum,  momcntorumque  decrcmen- 
tum  contcmplatur , pendulonxmquc  dodlrinam, 
vibrationum  xqualitatcm,  dutationes  cum  longi- 
tudinibus  comparat , camquc  horologiis  noftris 
frudtt  non  pccnitendo  adaptat.  Quartb  xquipon* 
dcrantium  dodrinam  tradit.  Quuub  de  linearum 
ccntro  gravitatis  agit.  Sexto  de  Tupcx  ficicrum. 
Scptimo  dc  Tolidorum.  Oftavo  denique  centrum 
gravitatis  uTum  novumquc  , prxeipue  Guldini, 
tam  late  in  rotundis  metiendis  aperit. 

Ad  Mcchanicam  nonnulli  magnet em rcvocanf, 
quia  tamcn  navigationumeft  anima , qux  ad  Geo* 
graphiam  fpcdlat,  aim  Gcographia  componctur. 

Hydroftatica  i ftatica  univcrTali  Tcparari  non 
debet.  In  qua  parte  primb  quantum  corpora  lc« 
viora  in  humido  defendant  deft nimus , quantum 
dc  gtaviorum  gravitate  dcccdat , dum  aqua  mer- 
gumur , quam  bcixc  conftent  xquihbrii  leges,  an 
figura  corporum,  an  aqux  profimditas,  ut  cor- 
pora minus  , aut  magis  mergantur  expend imus  j 

E iij  cckbre 


3 8 De  progreflu  Mathefeos, 


cclcbrc  illnd  Arclu'mcdix  problem!  dc  corona  cx- 
licamus.  Metallorum  probationcm  in  aqua  pcr- 

cimuSt  . . 

Alij  Mecnaniccs  noftrx  umvcrfalis  Ipecics  cir- 
ca fbntes , 8c  rivos  occupatur.  Agitquc  de  aqua- 
rum  cqtiilibrio  , methodofquc  iradit  femes , 5: 
rivos  derivandi.  Fluentem  item  aquam  metirur  , 
f qua  proportione  vafa  vacuemur  aperir.  Dc  fa- 
' lientibus  item  flitminibufquc  ineriendis,  quantum 
ex  inimifliouc  lorrcmis  fluvius  augeatur,  aliaque, 
tam  u i ilia,  quam  jucunda  cxplicat. 

Quinta  Mcchaniccs  pars  machinas  omnes  hy- 
draulicas  complc&itur.  Pr»m6  fbntcs  omnes  arri- 
ficiales  , five  attra&ione  pcrficiantur  , five  com-* 
prcllionc,  aut  cxpulfionc,  rarefa&ionc,  condcnfa- 
tione.  Spiritalia  Heronis  ludicra  , machinas  om- 
nes ad  attollendam  aquam  idoncas  , lit  fum 
amhlix,rotx>catcnx  litulis  inftru&x,  rol.iria,va- 
rix  helices , Archimcdis  cochlea.  Amccna  item 
nonnulla  tit  funt  organa  hydraulica  , avicnlx  ca- 
nentes.  Ad  quam  rcvocantur  machine  omnes  uti- 
les, ut  mol*  ad  icrcndum  uiticum  , rot*  ad  con- 
tcrendos  caibones , piftilla  automata  ad  pulvc- 
rem  pyrium , mallei  lignei  ad  pnpyrum , fend  ad 
omnis  generis  faffamenta. 

Sexta  Mechanic**  pars  crit  Pyrotcchnia  , qua 
prim6  agit  de  ighibus  arrificinlibustamfcftivis, 
quam  bcllicis.  Sccundo  dc  machinis,  feu  tormcn- 
tis  bcllicis  aget  » nempc  ccrtas  methodos  ca  txa- 
niinandi,  & ad  fcopum  dirigendi , five  dire&o  ja- 
ttu,  feu  circulari*  5c  parabolico,mu!tas  item  qux- 
ftioncs  balirticas  fotvir.  Ad  Mechanicam  item 
fpe&uu  multa  qux  in  bcllo  infttuciulo  , tam  in 
cqucftri  ordine  quim  pedeftri. 

Ut  melius  Mechanic*  progrelTus  innotefcat , 
authores  qui  dc  ca  fcripflrunt  per  fingubs  xtates 
rccenfcamus. 

Quarto  Urbis  frmlo  ante  Chriftum  j jo  annis 
Democritus  Milcfiits  uno  anno  major  quam  So- 
crates inter  aliamulta.fcripfir  ccrtamc  Clepfidrx. 

Eudoxus  Gnidius  Mathefin  ad  ufus  Mechani- 
cs traduxit , ficut  &:  Architas  Tarentinus , qui 
columbam  ligneam  vobntem  exhibuit.  Hos  Plato 
reprehendit  quad  Iscfx  Philofophicx  majeftatis, 
quafi  nempc  illam  proftituiflent. 

Quinto  Urbis  fxculo  Ariftotelcs  feripfit  de 
Mech  inicis  libntm  unum.  In  quo  omnes  machi- 
nas ad  libram  revocarc  videmr.  Cardanus  libruni 
hunc  Ariftotclis  non  dfc  exiftimat  , propter  man* 
cam  ,8c  pau  16  negligent ior cm  motuum  rorondo- 
rum  in  co  pofitam  divifioncm.  Francifcus  Parri- 
tius  in  cadem  eft  opinione  , qnamvis  rationem 
non  afferat.  Cui  facile  fubferibo , 5c  rationem 
adJo,  quod  priinum  machinarumprincipium  non 
attulerit , quod  enim  affert , apertx  falfitatis  ar- 
guitur.  Hunc  taraen  libtum  commcntariis  auxit 
Henricus  Monantolius  Medicus,&  Mathematum 
Profeflor  Regius.  Videntur  commcntaria  mclio- 
ra,  quam  liber  ipfe.  Iniprclfa  Lugduni  1 6oo  in 
quarto. 

Circa  hxc  tempor a Atneast adieus  feripfit  li- 
brum  ta&iqim  , & obfidionalctn  in  quo  porius 
obfeffis  , quim  obfidentibus  dnt  prxeepta.  Hunc 
Suidas  male  vocat  de  Stratagematis. 

TadHeortim  A-ncx  cpitomen  fecit  Cineas  Con- 
filiarius  Pyrrhi  Epirotarum  Regis.  iClianus  item 
feripfit  de  ta&icis,  cujus  feripta  fiuu  manuferipta 
in  Bibliotheca  Vatican*  , ex  quo  videtur  exferi- 
ptus  Regis  Chrifti  aniffimi  codex  a Cauflobono 
vulgatus  ex  parte. 


Sexto  Urbis  fxculo  Archimedes  multa  edidit 
machi  n amenta,  qux  non  extant.  Inter  ea  rcccs- 
fentur  fphxra  vitrea  autotna  cclcbrc  motum  coe- 
lorum  exhibens,  Coclca  aquatica , qui  ctiam 
tiimc  ucimur  , machinx  ad  extrahendam  navim. 
Variis  machinis  Romanam  clafTcm  f.irigavit,  fitr- 
tum  in  corona  aurea  adm  ilium  detexit , qux  dc 
fpcculo  lift  or  io  rcferimtur  fabulofa  funt. 

Scripfit  dc  xquipondcranribus  , in  quo  tra&a- 
tu  matcriam  xquiponderantix  lcviter  admodum 
attingit , ftatimquc  cxcurrit  ad  determinandum 
centrum  gravitatis  aliquorutn  cotporum,  qux  vix 
■ unquam  occurrum.  Ex  quo  fit  lit  cjus  tt athtus 
dc  xquiponderantibus  fit  exigui  momenti.  Fecit 

6 alium  parvum  tra&atum  dc  iJranribas  in  hu- 
mido,  fed  pane. is  habet  Propofitioncs. 

Circa  cadem  tempora  Ctefibius  machinator 
fubtiliflimus  Pneumatic*  invenit , id  eft  qux  fpi- 
ritu,  Sc  vento  motus  efficerent , hydraulicas  item 
machinas  conftruxit , qnarnm  una  fupereft  qux 
ab  ipfo  invent*  dicitttr  Ita  Vitruvius. 

Sexto  Urbis  fxculo  Philo  Bifantius  ante  Hc- 
ronem  feripfit  mcchanica. 

Hero  Alexandrinus  Cteftbij  difcipulus  feripfit 
automata,  fpiriralia,  de  Baliftis  mcchanica  de  ro- 
tnlis  , dc  horologiis  aquaticis  8c  alia  cjufinodi. 
Exrat  cjus  fpiritalium  liber , in  quo  continentur 

7 S Thcoremata,  ad  fpiriralia  8c  machinas  hy- 
draulicas fpc&antia  ■,  nonnulla  item  mcchanica, 
ex  quihus  fimilia  multa  dcduci  polTiint.Hoc  Opus 
btin um  fecit  Commandimis.  8c  figuris  elcganti- 
bus  ornavit.  Parifiis  in  quarto  ij8j. 

Idem  Hero  Ctefibius  Opufculum  edidit  cum  ti- 
tulo  fUXvtuw*,  ftii  TelifaAiva*  nempc  dc  aliqtp- 
bus  machinis  ad  vibranda  tela  ; quern  libtum 
Brmardinus  Baidu  s Urbinas  Guaftallx  Abbas , 
ex  Grxco  in  Latinum  vertit , 8c  illuftravit.  Augu- 
ftx  Viiidelicorum  1616  edidit. 

Scripfire  item  de  Arte  mcchanica  Diades, 
Nimphodorns  ,Phylo  Byfantius , Dyphilus,Ca- 
rydas  , Polyidas  , Pyrrhus , Agefiftratus , a qiti- 
bus  nuilta  himpfit  Vitruvius. 

O&avo  Urbis  firculo,  aliquibus  tanmm  annis 
ante  Chrift-mn  A thcnxus  feripfir  dc  machinis, ex- 
tantquc  duo  cjus  fragnutita  apud  V itruvium. 
Scripfit  item  mechanics 

Andronicus  Cyreftes  in  turri  0<ftogona  ane- 
mofeopium  primus  collocavit  , nempe  fingnlis 
facicbus  inferipfir  nomen  unius  vend , erar  autem 
Index  feu  pinna  a vento  mobilis  qux  vcnium  in- 
die* bat. 

Vitruvius  in  fua  Architeftura  multa  habet 
mcchanica. 

Priino  Chrifti  fxculo  fextus  Julius  Frontinus 
4 libros  edidit  dc  ftratagctmtibus  , item  de  tadli- 
ca  qux  crat  in  ufu  tcmj>orc  Homcri.  Hoc  opus 
Gallicum  faftum  eft  anno  i6j 6. 

Sccundo  Chrifti  fxculo  Ptolcmxus  feripfit  li- 
bros  mcchanicos  tres. 

Julius  Afi  icanus  fub  Eliogabalo  feripfit  dc  fa- 
bricis  militaribus. 

Tertio  Chrifti  fxculo  Claudius  ifilianus  Grx- 
ce  feripfit  tattica , feu  dc  acic  ofdinanda , quem 
explicucrc  Theodorus  Gaza  , Francifcus  Robor- 
tcllus, Sixtus  Arccrius.  Latinum  fecit  Theodorus 
Thelfaloniccnfis , dcdicavitque  Panormitano  prx 
ceptori  regis  Alphonfi  , Gallicum  fecit  Polygra- 
phusantio  ij  j 6. 

Eodcrtt  tempore  Arrianus  Nicomedictifis  feri- 
pfu  taftica. 

Hiro 
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Hero  junior  feripfit  etiam  multa  mechanics 
praccipuc  bcllica. 

inveniuntur  in  Bibliothccis  Daimachi  Polior- 
cctica. 

* Afclcpiodocus  de  ca&icis  in  Bibliotheca  Re- 
gia, & Florcntina. 

Poflidonius  Rhodius  de  re  militari. 

Bafilij  Patricij  Naumaebia. 

Diodori  cujufdam  liber  de  pondcribus. 

Flavius  Vegecius  de  arte  militari  libros  4 

edidir. 

Primus  liber  agir  de  inftituendis  Tyronibus. 

Secundiis  de  Legiombus  , de  ducibus  » tribu- 
nis , vcxillifcris,  & de  acie  inftruenda. 

Terrius  de  cxerdtu,  & callramerarione. 

Quartos  de  municionibus  urbium  , de  'vallo, 
foflis  , cararadis , de  machinis  oppugnatoriis,  de 
arictc  ,.fi|cc  , tcftudiiic,  Ui  lift  is,  onagris,  cunicu- 
lis,  djflibus  item,  pognifquc  navalibus. 

Hoc  opus  continct  multa  feitu  digna  , quamvis 
cnb  de  antiquo  tantum  modo  pugnandi  loqua- 
tur,  intiumcra  tamcn  hodkrnarmilitiz  pollunt  ac- 
comtnodari. 

Sexto  Chrifti  farculo  Jordanus  Nemorarius 
feripfic  de  Pondcribus  ij  Propofirionibus.  Vidc- 
tur  clTc  fragmentum  ex  quo  fere  nihil  pollic  elici. 

Anno  886  Leo Imperacor  Orientis feripfit  Gri- 
ce l.briun  de  re  militari  , leu  document-*  bcllica, 
q libus  rraditur  ars  militaris.  Tres  habet  partes 
hoc  Opus : Procemium  in  quo  lmperator,rationcs 
aff  rr  propter  qtias  hoc  opts  compofucrit. 

In  fecund*  de  omnibus  ad  bclluin  pertinenti- 
bus  loqnitar , nempe  leges  aliquas  fancit  a Duci- 
bus obfervandas. 

Tertia  pars  eft  conclufio  , feu  Anacephaleofis 
totius  operis. 

Hunc  librum  in  lingnam  Iralicam  vertit , & 
annotatiombus  illnftravit  Philippus  Pigafetta.  In 
quarto  i6ox  Vcnctiis. 

1471-  Primd  ty pis  mandatum  eft  Opus  Val- 
turij,  de  re  militari  in  duodecim  libros  divifiim. 

Hoc  opus  cruditutn  eft  non  mathemacicuin.  In 

folio.' 

1 f 00  Achilles  Marozfo  Bononienfis  gladiator 
eximius  , Opus  edidit  de  arte  gladiatoria  libris 
quinque  dift  indium  , in  quo  agit  de  gladio,  de  fa- 
njTis.alufquc  armis  often (i vis.  Vidccur  hoc  Opus 
fuo  tempore  fuiftc  alicujua  moment!  j illuftr.itur 
figuris.  Videtur  eftc  typis  mandatum  Bononiz 
circa  annum  ijoo  quamvis  id  non  narctur. 

ifi 4 Nicolaus  Lconicus  Thomius  Atiftore- 
lis  quzftioncs  mcchanicas  notis  & figuris  illu- 
ftravit. 

1 Anno  1 j ) 1 Leonardos  Fortius  Romanus  feri- 
pfic  de  re  militari. 

* ijjj  Georgius  Agricola  quinque  de  menfu- 
ris,  ac  ponderibus  libtos  cmifit  ,hic  liber  hiftori- 

CUS  Cft.  'iji  \ 

$ Tartaglia  vixit  hoc  tempore  j Ejus  opera  font 

pofua  anno  1 606. 

4 IJ44  Alexander  Picolomineus  Cormticnta- 
rium  edidit  in  quzftioncs  mcchanicas  Arifto- 
telis. 

5 »jjf  Guillelmus  Du  Choul  ConfiUarius  Re- 
gius & judex  in  moncibus  Dclphinatus  librum 
Gallicum  edidit  de  arte  militari  , Romanonrm 
przeipue  , de  caliramctaiione , & difeiplina  mili- 
tari, de  balncis  item,  de  religions 

Hoc  Opus  Mathefin  non  fapic  fed  eruditio- 
ncm. 
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1 }6j  Federicus  Common  dittos  Urbinas  Archi-  & 
medis  libros  duos  de  natannbd*  in  Immido  iu 
priftintmt  nitorem  reftituit,  Sc  comment  rii|  illu- 
ftravit. Opus  optimum  ut  funt  omnia  Comman- 
dini  opera.  Bononiz  in  quarto  1 n 6f . 

ij6j  Petrus  Forcardcl  Profdfor  Mathematum  f 

regius  in  Univet  (irate  Parificnii  librum  Aichime- 
dis  <lc  ponder. bus  feu  de  in  aquamimmcifis, Gal- 
licum h-cir. 

Item  nonnulla  Euclidis  fragments  de  cotnore 
gravi , & levi , gallic*  vain  Sc  cororoemario 
auxit. 

Hoc  fragroeomm  eft  valdi  murilutn  quatubr- 
que  Propolirionum  titulos  tantum  compi  chendirt 
videtur  auicm  in  eo  Euclides  idem  poncre  me- 
chaniccs  prirnum  principium  , quod  nos  pofui- 
tnus  , nempe  quod  plus  moverur  majorcs  habet 
Vires. 

if 67  Jofephus  Ccrcdi  Parmen/is  tfes  difeur-  8 
fus  Italicos  edidit  ad  devandam  aquam  , nempe 
ad  irrigandos  agros  , ant  ad  exhaurienda  loca  pa- 
luftria  , quarum  aqua  fiifficitmcm  curfum  habere 
non  poteft  * item  ad  immittendain  aquam  in  ur- 
bcm.  Materia  quid  cm  utilis  , modus  autem  hanc 
rra&andi  oraronus  potius  eft , quam  dcroonftra- 
tivus  1 nucliinas  enira  tantum  indicat  & non  dc- 
feribit.  Parma:  in  quarto  1567. 

1569  Francifcus  Barocius  Patricius  Venetus  9 
Latinc  vertit  Hetonis  tnechanica. 

1569  Jacobus  fiction  Dclphinas  traCfotumio 
edidit  Gallicum , de  methodo  deregendonim  fon- 
timn  latentium  fub  terra,  in  quo  multa  funt  utilia 
ad  praxim  fpediantia.  Aurcli.ini  in  quarto  if 69. 

M70  Fedcticus  Commandinus  ctntrobaricami  t 
edidit , feu  de  centro  gtavitaiis  folidorum  opti- 
mam.  Hie  pars  ignota  fuit  At  iftoteli. 

Guillchnus  de  Cavendy  nobilis  Anglus  Duria 
March ’Q  6c  Gomes  de  Xcucathlc  Prxft^us  inili- 
tum  in  provinces  Septentnonahbus  ,libiutn  edi- 
dic  Anglic^  de  cquit.uione , in  linguani  Gallicain 
converfum  fub  hoc  titulo,  ( Mnbede  nouvtUe  , 
dr  tnveution  exrrA«rdinAire  de  duffer  let  Che - 
1AMX  dr  let  rrAVAtltrr  felon  U tiAiure)  Videtur 
author  aliquid  novi  promitrcrc  Sc  nullibi  ufurpa- 
turn , an  vero  id  exequatur  cum  profeflionis  mcae 
non  fit,  aliis  judicandum  rclinquo. 

In  folio  M7»  Vanocius  Biringuccius  Pyro-ij 
techniam  edidit , agic  an  tan  porius  de  fufione 
mctallarum,  aliifquc  ad  hancmateriam  fpedanri. 
bus : In  fine  tamcn  habet  nonnulla  ad  ignes  mili- 
tares  pertinenria.  Liber  Italiee  feriptus  , in  lin- 
guam  lacinam  verfus  eft  Parifiis  in  quarto  1 77*. 

if 71  Nobilis  Aurelius Cicuttdifciplinam  mili-,^ 
taran  Italiee  edidit  in  tres  libros  divifcm. 

In  piimo  agit  de  originc  belli , & clctftioM  Sc 
Officio  Impel  atoris. 

In  fccuudo  docct  quomodo  informandi  fine 
Tyrones  j dat  item  ordinem  acici. 

In  ccrtio  tradic  document  a ad  regendum  excr- 
citum,  nempe  caftrametationetn  , tranfmiflioncm 
fluminum&c.  Vcnctiis  in  quarto  ifjx. 

t f 7 » Hycronknus  Rufeeili  tradUtum  Italicumiy 
edidit , Precetti  della  miltna  modern  a ran  to  per 
mare  % quanto  per  terra  , in  quo  artem  dirigendf 
tormenta  bcllica  tradit , in  hoc  traftatu  multa 
continentur  feitu  digna  ad  praxin  fpedbnria.  Ve- 
netiis  in  quarto  1 \ ibidem  if  68. 

if 76  Francifcus  ferreti  Ahconenfis  Lqttes  1 6 
Ordinis  fandti  Stephani  libros  duos  | Itahcos 
edidit. 


40  De  progreflu  Mathefeos, 


In  primo  A’flet  it  de  rcgtilis  a mi  lice  obfer- 
vtndis. 

In  lecnndo  profert  fuam  fententiam  circa  varia 
ab  codcm  miltcc  obla vanda.  Vcnctiis  in  quarto 
157^ 

»7  1 f 77  Guidus  Ubaldus  Marebio  de  monte  per- 
cruditum  fcripfit  mcchanicorum  librum,  nempe  de 
libra , vedlc  , trochlea,  axe  in  pcritrochio,  cuheoj 
Sc  cochlea , nimius  eft  in  rcducendis  aliis  poten- 
tiis  ad  vcdlcm,  aut  libram.  Idem  fecit  paraphrafin 
& fcholia  in  Archiroedis  libros. 

18  1378  Jacobus  Belton  Dclphinas  edidit  librum 

machinariun.m  quo  lolicct  v arias  profert  machi- 
nas  ad  artes  aut  ptrfidcndas  aut  juvandas , qua* 
rum  pleraquc  expenfas  exigerent  immenfas , & 
non  lucccdcrcnt  in  praxi,  AfFerumur  aiucm  line 
ulla  demonftrarione,  aut  ratione  led  cum  fimplici 
partium  explications 

ip  1 1 Si  Bernardinus  Rocca  Placentinus  Italicinn 
trachmim  edidit  de  re  milicari  libris  quaruor  ^ 
Difeorfi  dt  guerra  , in  quo  docet  mod  u m rc- 
gendi  cxcrcitus  , pugnandi  Sc  propugnandi  civi- 
tates  , qux  omnia  ant. quorum  exemplis  illuftrat. 

loVenetiis  in  quarto  1581. 1 j8j. 

n if 8a  Antonins  Lupicini  Florcntinus  Archi- 
tedurani  militarem  edidit , in  qua  p ecu  liar  e hoc 
habet  quod  in  collo  propugnaculi  txdtct  molem 
ab  iplo  propugnacuio  folsl  feparatam , quod  mc- 
thodo  Domini  de  Pagan  aftine  eft. 

Totum  fere  Opus  ditcurlus  aliquos  contmct 
circa  varios  finis, in  quibus  docet  modum  quo  ex-* 

• pugnentur  municionts. 

Habet  in  fine  Opufculum  de  virgarum  gcome- 
tricarum  ufu,  qux  profert  ut  plurimum  commu- 
iiiafunt,  Florentix  in  quarto  ij8i. 

*2  H 86  Ludovicus  Collado  Hifpanus  Beticus 
Nebricenfis  Architedhismiluaris  in  cxcrcitu  Re- 
gis Hifpjniz  in  Longobardia  tradkatum  edidit 
Italicum  de  tormentis  bellicis  aim  hoc  titulo 
( PraHica  mannale  di  Arttftria ) in  quo  rradka- 
tu  dificricur  de  cjus  invcntorc , fabrica  proportio- 
nibus,dctranfvcdkionc  fuggefti  ufibus,  cunicnlis, 
itan  de  ignibus  artificialibus.  Opus  utile  in  quo 
tarocn  multa  defunt. 

a$  1 5 88  Bernardinus  de  Efcalantc  Commiflarins 
Sandi  Officij  in  Inquifitione  dialogum  compo- 
fuir  Hifpanicum  de  arte  militari  libris  quanior. 
Bruxellis  in  quarto  15  88. 

34  1 j 90  Prodiit  tradkatusHifpanicus  de  re  mill* 

tari  per  modum  dialogi  inter  Dom  Gon$alo  Fer- 
nandez de  Cordoua,  & Don  Pedro  Manriquez  de 
Lara , in  quo  contincntur  multa  ad  bcllum  fpc- 

. tfamu, prxdpui  ad  acics  inftruendas.  Bruxellis 
in  quarto  1590. 

*5  1 591  Martinos  de  Eguiluz  Difeurfitm  Hifpa- 

niaun  edidit  de  difeiplina  militari.  Madriti  in 
quarto  1 591. 

x6  1 $ 9 1 Eugenius  Gentilini  Eftenfis  Inftrudfcioncm 
pro  cxplodcndis  tormentis  bellicis  italiee  compo- 
iuit,’n  qua  continetur  examen  Zachariz  Schiavi- 
na  aim  tradkatu  de  munimentis  compofito  tam  ab 
»plo,  quam  a fratre  fuo  Capitana  Marino  Archi- 
teiio  bell  co  Rcip.  Veneer. 

* In  hoc  tra&atu  docentur  omnia  qux  ad  dirc- 
dkionon  1 01  mentor um  bcllicorum  pertinent.  Om- 
nia fcr£  ad  pxaxirt  fpedkant.  Vcnctiis  in  quarto 
rypi. 

x7  l594  Francifcus  Patrizi  parallclum  militix 
antique , & hodiemx  italiee  lcripfit. 

H.c  tradhitus  potjus  eftpoliticus  & rhilologus 
quam  mathtmaticus. 


i6co  Bartholomxus  Pclliciari  Mutinenfis  tra-jg 
&atum  Italicum  edidit  de  re  militari,  Avernmenn 
militari , in  quo  loquitur  de  finguiis  muniis  mili- 
taribusa  gregario  tnilite  ad  Impcratortnn  , item 
de  omnibus  a&ionibus  milicariDus.  Mutmx  in 
quarto  160c. 

1603  Chriftoual  Lechuga  tradkatum  edidit  19 
Hifpanice  in  quo  agit  de  munere  fummi  exerci- 
tus  Imperatoris  Sc  de  omnibus  qux  ad  ipfum  (pe- 
dant. Mcdiolani  in  quarto  1603. 

1606  Georgius  Bafta  Comes  d’Huft  gcncralijjo 
pro  Imperatore  in  Tranfil vania  , & locum  tenens 
pro  fua  Majeftate  trad atum  edidit  Italicum , in 
quo  funimum  cxcrcitus  Impcratorem  informal, 

II  mafire  de  Campo  generate.  In  quo  Opere  con- 
tinents optima  document*  ad  Duces  fpedantia. 
Vcnctiis  in  quarto  1606. 

1606  Nicolaus  Tanaglia  aliqua  edidit  Opc-jt 
fa  de  rebus  ad  bcllum  pertinentibus  nempe,  qua- 
fiti  feu  varias  quxftiones.  7 ravagltara  tnveruto- 
tit  nova  fcientia  & ragtonamenti  fopra  Archime- 
det  In  quibus  operibus  traditur  methodus  pu- 
gnandi tam  in  ptigtunavali , quam  terreftri.  Tra- 
ditur item  ars  dir  igendorum  tormentorum  belli  - 
corum  , item  methodus  nova  componcndi  fqua- 
dras  & pixidcs  , modus  extrahendi  navigia  Info* 
per  methodus  defee  ndendi  in  aquas. 

Habet  item  multa  de  natantiDus  in  humido. 

In  hoc  opere  funt  multa  optima.nonnulla  irera 
qu*  praxes  habent  intitiles  aut  impoflibilcs.  To- 
tum Opus  Italicum  eft.  Venctiis  in  quarto  1606. 

1608  Simon  Stevinus  Principis  Aunad  ma-ji 
thematicus  in  quarto  tomo  Hypomnemauim  fta- 
ticam  tradidit  in  fex  libros  divifam.Prin-.us  ftati- 
ces  elemenra  complcditur  nempe  poll  definitio- 
nes  tradit  28  Ptopofitiones  primo  de  xquipondc- 
rantibus , de  fitu  redko  & obliquo,  de  planis  in- 
clinatis  > de  ponderibus  pendentibus  e duplici 
nine. 

Secundus  eft  de  gravitatis  centro,  planorum& 

(olidoram. 

Tenius  ftatices  praxin  continct  librae  & ftatc- 
rx  praxes  pci  fcdkiflimas,  vedlium  genera,  pondc* 
rum  geftatorum  aut  attradtorum  aftcdlioncs,  tro- 
dearum  formas. 

Quarrus  agit  de  hydroftaticcs  elementis : poft 
definitioncs  Sc  axiomata  novcm  prirais  Propoii- 
tionibus  corpora  in  aquts  confidcrat , fex  aliis 
aqux  contra  fubjedfum  fondum  preffionem , Sc 
alia  fimilia,  item  proporrioncs  gravitatum. 

Quintus  habet  aliquas  praxes  hydroftaticas. 

Sextus  eft  additamentum  ad  ftaticam  continen* 
fpartoftaticam  feu  de  ponderc  ex  pluribus  funi- 
bus  pendente  trochlcoftaticam  , de  trochleis,  de 
fluirantibus  acrobaricis , feu  de  fitu  centri  gravi- 
tatis  in  fluitantibus  , quarto  de  chalinothlipfi  feu 
de  frxnorum  adkionc  in  equos.  Hie  tradkatus 
optimus  multique  de  fuo  habet. 

1610  Lelius  Brancacio  Eques  Melitenfis  ,5  5 
Opus  Italicum  edidit  Icarichi  militari  feu  munia 
militari* , in  quo  lingula  percurrit  munia  a gre- 
gario  militc  ad  Impcrarorcm  , modumquc  docet 
inftnicndx  aciei , cujus  figucam  habet.  Veneriis 
in  quarto  1610. 

161 1 Fratcr  Ludovicus  Mel*o  Eques  Melitcn- J4 
fis  & Prxfcdkus  Equitum  librum  Italicum  edidit 
de  equeftri  militia  fub  hoc  titulo  ( Regale  militari 
fopra  il  gevento  , e fervitio  parttcolare  della  Ca- 
vaieria.  ) 

Hoc  Opus  in  quinque  libros  dividitur. 


& illuftribus  Mathematic^.  43 


In  primo  agit  dc  officio  cujufque  dignitatis  in 
Equcftri  ordinc. 

In  (ccundo>dc  ccnturiis  lanccatormn,  tic  lorica- 
torum,  quo  ordinc  fit  ntoccdcndutn  in  itincre  no- 
dtu,  tic  imerdiu,  dc  caftramctationc. 

In  tcaio,  de  prdine  vigUiarum  tic  cxcubiarum, 
prxcipub  dum  bdftis  adcft. 

In  quarto  ,dc  pugnis  , infidiis  > quomodo  in- 
ftruenda  acics. 

Quin  to  denique  dc  ordinc  obfcrvando  in  fta- 
t i vis. 

Hoc  opcrc  nihil  potuit  melius  fipraxin  foc&cs 
cum  ad  particularly  defeendat,  omn  aqtic  hgilla- 
tim  cxplicct  proutdc  fa&o  gcri  (blent.  In  fono. 

3 $ 1613  Vmccntius  Digraxia  italiccconfide- 

rationcs  conic  rip  fit  , in  Galilei  tradhitum  dc 
natamibus  in  humido.  In  hoc  opcrc  diffufo  more 
Icalico  font  multa  parciga,  cum  tota  h.tc  materia 
brevius  tic  melius  concludi  pounder. 

36  Joannes  dc  Billon  dominus.de  laPrugncrra- 
chtuin  Gallicum  cdidit:prmcipia  nempe  artis  mi- 
luaris,  loquitur  dc  fingulis  muniis  nulitaribus  co- 
runiquc  prxeminentiis , item  dc  motionibus  mili- 
r.iribivs  qua:  in  Hollandia  obfervanttir  a Principe 
Miuririo , item  dc  legionis  unius  cum  pedeftris 
cum  eqoclbis  ad  mini  lir.uionc,  quod  Opus  in  tres 
l.bros  dividitur. 

In  prime  libro  agit  dc  tfluniis  inferioribus , tic 
quomodo  fc  ecrcrc  dcbcant  qui  ca  cxcrccm  , prx- 
cipirc  dum  fufpiciendum  quid  agant  hoftes. 

In  fccundo  acicm  inftruit,  omncfqitc  militarcs 
motioncs  doccr. 

In  tertio  dc  rcgiminc  legionis  equeftris  tic  pe- 
deftris. Qua:  in  hoc  opcrc  contincntur  ducibus 
paritcr  ac  miliribus  funt  utililfima,  cum  ad  parts- 
cularia  defeendat.  Lugduni  in  quarto  i6it. 
1614  Florcntix  in  quarto. 

37  Joannes  Bardius  Florcntinus  corum  qux  in 
aquis  vchuntut  experiment.!.  Ad  Archimcdis 
trudnam  examinat  orationc  unica  publics-  habica. 
Prxeipua  qjxftio  eft  cur  eaqux  ex  natura  fua 
aquis  immcrgi  deberent  ut  bra£kcolx»inrvatcnt  ta- 
in, n ; circa  quammatcriam  grads  fiiit  difputatio 
Florcntix.  Romx  in  quarto  1644. 

38  161  3 Romx  Lucas  Valcfius  feripfit  acute  dc 
ccntro  gravitaris.  E)us  liber  poftca  eft  typis  inan- 
dacus  1661. 

Marius  Savorgnano  Comes  Bclgradcnfis  ar- 
tem  militarem  terteftrem  & maritimam  (ecu n dum 
modum  liuperatorum  & Ducum  antiquorum  fc 
rcccmionun  ltalicc  confcripfit.  Videntur  ejus 
prxeepta  nimis  univerfalia , quamvis  in  rccenfirn- 
dis  aliquibus  fa&is  ad  particular^  defeendat.  Vc- 
nctiis  in  folio  1614. 

39  1613  dineas  Piccolomini  Florcntinus  edidit 
refponfionera  objedionibus  Ludovici  ddlc  Co- 
lombc  tic  Vinccntij  Digrazia  contra  tra&atum 
G.ililxi  de  natantibus  in  humido  j in  quibus  om- 
nibus nviltiplicantur  diffiailtatcs  qux  duobus 
verbis  folvi  potcrant.  Florcntix  in  quarto  1613. 

4°  16 1 f Salomon  dc  Caux  Architedus  milftaris 

Elc&oris  Palatini  tra&atum  edidit  Gallicum  dc 
machinis.prxripuc  verb  de  hydraulicis ; in  primo 
libro  port  nonnulla  lhrices  principia  tic  Mechani- 
ccs  multas  machinas  hydraulicas  proponit , qux 
moveantur  impulfuaqux;  in  (ecundomultorum 
fontium  deferipoonem  lubet  S dcmonftrationcs 
non  profert.  Opus  facile  nee  reconditions  thco- 
rix  , utile  tamcn. 

4*  Galilxus  Galilxi  Nobilis  Florcntinus  irada- 

Ttm.  /, 


turn  edidit  de  natantibus  in  humido  ltalicc , delle 
cofe  che  jlar.no  fit  Utep.t,  o tht  in  tjneUa  fi  mu*, 
vono.  Contra  hunc  tradatum  Ludovicus  delle 
Colombc  A:  Vincentius  Digrazia  feripferunt, 
quart  ahum  rra&atum  edidit , Ri/jttftu  aile  oppo- 
Jitioni  del  fignor  Ludovico  delle  C domic  e del 
/ignore  lrmcenz.o . Tota  difficultas  hujus  difputiP 
“on is  in  co  vcrcebatur  , an  figuraaliquid  faccret 
ad  hoc  ut  corpus  aqux  innatarer,aut  mcrgcrctur, 
potcratquc  folvi  duobus  verbis  , per  accidmsfi- 
guram  aliquid  cfficcrc  , per  fc  nihil.  Refcruntur, 
in  codem  hbro  adverfariorum  objc&ioncs  &tra- 
clatus.  In  quarto,  lmpreftutn  eft  denub  tiononix 
1653. 

Idem  Galilxus  tra&atnm  edidit  dc  mcchaniea 
valde  brevem , in  quo  fingulas  machinas  profe- 
quitur.  hi  quarto  denuo  typis  imprcftiim  Bono- 
nix  1655. 

1613  David  Rivulrus  a Florcntia  Cenomanus  4* 
c Regia  nirma  facri  aibiculi  Regis  Cliriftianifli- 
mi , totum  Archimedem  Gallicum  fecit,  tic  inter 
alia  tra&atum  dc  xquipondcrantibus  tic  infiden- 
nbus  humido  , addidit  fragment!  authorum  refe- 
rentium  Archimcdis  invent.!  , qux  Rivultus  cx- 
plicat  adjc&is  figuris;  funt  aurctn  Je  corona  adul- 
tcrata  , dc  Cochlio,  dc  Elicc  , dc  crifpafto,  dc  in- 
vencis  adverfus  Marcclli  fc  Appii  machinas  in 
obfidionc  Syraoifan.i,dc  fpcculis  uftoriis  , derrta- 
chinis  acre  tic  aqua  moventibus  dc  fphxra  mate- 
rial]*. 

Anno  1616  jacobus  dc  Malhaufcn,  Primus  in  4^ 
111  be  Danzic  Centurao  libnim  edidit  Gallicum  cui 
titulus  , An  Mitiuire  * Cheval , nempe  inftru- 
dlio  militix  equeftris.  Opus  utile  cquitibus  , cum 
pauci  admodum  hie  de  re  fint  locuti  j videtur  -d 
parricularia  utilitcr  defcenderc.  An  verb  omnia 
procedanr  fecundum  modum  pugnandi  hodier- 
num,  fitaliorum  judicium, 

1616  Prodiit  in  lueem  tra<ftatus  Gallicus  de  44 
militia  cqueftri  lcvis  armuturx  aurhorc  Georg io 
Bafta  Comice,  fan^ki  Imperij  fc  GulKmatore  ge- 
neral! in  Hungaria  fc  Tra nfil vania  Tub  titulo  4 
Li  fonvtrnemtnt  de  la  Counter  it  Ugere.  Mul- 
ta tamcn  habet  ad  equitatum  gravis  armnturx 
fpeeVantia.  In  quatuor  Lbros  Opus  fuum  di- 
geflir. 

Primus  agit  dc  dignitatibus  & magiftratibus 
totius  cquitatus. 

Secundus  dc  caftramctatione. 

Tertius  dc  irincre  facicndo. 

Quarrus  de  acie  inftruenda  praxinhabet,  & 
ccuditionc  tie  exemplis  confirmaram.  In  folio. 

i6xi  Petrus  Sardi  traftatum  edidit  Italicum  43 
dc  tormentis  bcllicis  in  tres  libros  divifiim  fub 
titulo  ( t Ariiglierta  di  Pietro  Sardi  Romano. 

Primus  liber  agit  dc  maclunis  antiquisj  fecun- 
dus  explicat  quid  fie  Arriotieria , nir  ita  appclla- 
ta,  dc  inventore,  progreflu,fpcciebus , proportio- 
nibus,  menfurfe,  dc  materia  item  cxrcrifque  cir- 
oinftantiis.3  habet  ufustalium  machinarum*  mul- 
ta tamcn  in  eo  defunr  prxcipu^  ad  attingendum 
fcopuni  circa  jaiftus  clevatos.  Opus  tamcn  mi* 
lc  eft. 

1611  Bernardinos  Baldus  Urbinas  Gnaftallx 
Albas  in  mechanica  Ariftotclis  problcmaw  cxer- 
citationcs  edidit , fcquitur  lingula  Ariftotclis  ca- 
pita qux  bene  exponit  adjedis  optimis  figuris 
ubi  Opus  eft.  Mogunrix  1611. 

Bernardinos  Baldus  Urbinas  Guaftallx  Abbas  4^ 
cxctcitationes  edidit  in  mechanica  Ariftotclis 
p Problc 
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rroblenud  Scquitur  lingulas  Ariftotelis  qux- 
(tiones,  quibus  fatisfacit , non  tantitm  rcfponfio- 
ne  Ariftotelis, fed  eciam de  fuo multa  addit,  Opus 
optimum  in  fuo  gencrc. 

47  Anno  i6xj  Fauftus  Vcrantius  edidit  libnnn 
dc  machinis  cum  dcclararione  Latini  , Italici , 
HfpanicihGallica,  Gcrmanici.  Opus  iilud  maxi- 
marum  impenfarum  fuit  , hnberque  machines 
inultas  communes , nonnullas  iiuuilcs  , aliquas 
eciam  novas  , 8c  numquain  ad  praxim  rcvocatas, 
8c  multas  non  rcvocabilcs.  Sunt  autem  iftx  ma- 
chin*  non  bcllicx  , fed  civilcs  , nempe*  ad  tifus 
communes  piftcinorum  , pomium  , authliarum. 
Additus  eft  tra&atus  dc  menfurationc  , qui  nihil 
habet  nifi  vulgare. 

4$  >618  Joannes  de  Guevara  Cler.  Reg.  Min.  in 

Ariftotelis  mcchanica  egregium  commcntariurn 
edidit,  uni  cum  additionibus  quibufdam  ad  eam- 
dem  materiaro  pertinentibus. 

In  prim  a parte  prxeipuas  pronriccates  circuli, 
in  qua  plura  dicit  quim  Ariftoteles. 

In  (ccunda  paite  plurcs  quxftioncs  mcchanicas 
folvit,  juxta  principia  in  priori  pofica  prxeipue, 
nonnulla  habet  dc  refiftentia  corporum  ad  fu- 
It  ioncm. 

Opus  hoc  multa  h abet  optima  &fcitudigna. 
Romx  in  quarto  161S. 

49  1 6 ; 8 Prodiic  in  lueem  Opus  Gnllicum  compo- 

Jitum  i Diego  Ufrno  prxfc&o  tormentorum  bcl- 
licorum  in  arcc  Antucrpicnfi,  in  quo  agit  dc  offi- 
cio fummi  ptxfcfti  rci  tormentarix  five  in  expu- 
gnandis  five  in  propngnandis  arcibus  , item  dc 
fuggeftis  tormentorum , pontibus , cuniculis , vi- 
ncis.  Titulus  eft  Artilltru  , on  vrayt  injhuliion 
de  t Ar  tiller  it.  In  tres  partes  dividitur. 

In  primo  dc  pioportionibus  tormentorum  bcl- 
licorum. 

In  fecundo  dc  apparatu  ad  tranfvehenda  tor- 
raenta , dc  ufu  item. 

In  tertio  dc  ignibus  bcllicis. 

Opus  utile  non  tamen  pcrfi-ltum. 

jo  1630  Joannes  Jacobus  dc  Vellaufen  Prxfe- 
ftus  Cuftodix  Principis  Aurangix  nrtem  nu'lita- 
rem  edidit  qux  Gallicc  prodiic  fub  hoc  titulo, 
i' Art  raUitairt  pour  tlvfjtnttrit. 

In  primo  libro  dccct  ufum  major  is  fdopeti  Sc 
fa  rilfx. 

Secundo  cxcrcitationcm  unius  ccnturix. 

Tertio  cxcrcitationcm  unius  legionis. 

Quarto  dc  difeiplina  militari  ulitata. 

Opus  pra&icum  Sc  utile. 

Ji  16 10  Hugo  Hennannus  Socictatis  Jefu , feri- 
pfit  Latinc  de  militia  cqueftti  antiqua  Sc  nova 
quinque  libris. 

Primus  dc  cquitrmdi  rationc  8c  quomodo  per- 
fc&a  fucrit,&  dc  illis  qui  in  equis  militarum  dif- 
fer it. 

Scctmdus  Cquonim  cqmtumque  anna  8c  pha- 
lcras  deferibit , reccnuorcmque  cranfvc&ionem  8c 
probat  ioncm. 

Tertius  equkis  inftitutionem  , vcxillationcs  , 
alas,  ccncurias , decurias , muldpUccmqbe  in  acic 
ufum. 

Qiiartus  munia  equitis  in  caftris  itincribus  & 
acic  complcdlituf. 

Quintus  dc  prxrogativis  Sc  dignitate  equitum 
‘ ^ °PU5  P°lius  crudit ioncm  quam  praxin  fpc. 

»»  , i«)i  Joanii«<fel.i  Faille  Amanpienfu  i So. 
“c<ltc  Jelu>  “ AcUcnu.  Maintain  Soeirtuis 


Jefu  , Mathefeon  Profvilor  edidit  .c  thcorcinata 
dc  centra  gravitatis , paniura  circuli  & elliplis ; 
nempe  fedormn  omnium  tarn  circuli , quim  Elli- 
pfis  centrum  gravitatis  afiigmr. 

Totum  hoc  Opus  geomctricutn  eft  , 8c  opti- 
mum. Antuerpix  in  quarto  1631. 

Joannes  a Potta  pncumaticorum  libroscrcsjj 
edidit. 

Anno  1 6$y  P.Paulus GulJinus  Snn&ogallcn-  54 
fis  c Sodetate  Jefu , iradhtum  edidit  dc  centro 
gravitatis.  In  primo  libro  agit  de  centro  gravita- 
tis lincirum  qnariimcumquc  ,tum  de  centro  gra- 
vitatis planorum  , turn  dc  centro  gravitatis  Joli- 
dorum.  Huic  primo  libro  addidit  appendieem 
numerorum  quadratonun  & cu bicorum , eorunv- 
que  variis  unbus.  Secundo  libro  novum  ccntii 
gravitatis  ufum  aperit  , rum  in  metiendis  lincis 
quibufcumque  circularibus  conicis , & eciam  fpi- 
ralibus  , turn  in  gcncrarione  omnium  rottmdo- 
rum.  In  tertio  libro  hunc  ccntri  gravitatis  ufum 
fupcrficicbus  8c  folidis  rotund  is  applicat.  In  quar- 
to novum  hujus  doftriue  fpecimtn  edit  in  plu- 
rimis  Propofitionibus  de  fphxra  & cylindro  fa- 
cilius  demonftrandis,  quam  ab  Archimcdc  proba- 
tx.  Idem  prxftat  in  aliquibus  libri  dccimi  Eucli- 
dis.  Denique  perpendit  novam  Cavalerij  indivi- 
fibiliuin  mcthoduni. 

Novus  hie  ccntri  gravitatis  ufus  in  dimenfio- 
nc  omnium  rotundorum  pofitus  inter  prxeipua 
hujus  fxculi  inventa  annumcrari  potift  , cum 
viam  aptam  & facilcm  ad  geomerriain  ampl.fican- 
am  aperiat. 

Anno  1636  Prodiic  Opufculum  machinx  SS 
Joannis  de  Beaugrand  cui  titulus  Gcoftarticc  in 
quo demonftrare  nititur  idem  pondus  in  minori 
a terrx  centro  diftantia  minus  ponderare.  Vacil- 
l.u*  tamen  vis  demonftradonis  , & infringitur ; fit 
cnim  tranfitus  a gravitate  ponderis  abfoUuifum- 
n , ad  gravitationem  rcfpc&ivam , nempe  qnam 
abet  in  ordinc  ad  aliud  corpus  arm  quo  con- 
ncflitur. 

1 644  Pater  Marinos  Merfennus  ordinis  Mini-  56 
morum  multa  habet  de  mechanicis , & balifticis, 
non  tamen  cxaAc  dcinonftrata. 

Pater  Petrus  Cafrxus  Socictatis  Jefii , yj 
edidit  Phyficam  demonftrationem  , qua  ratio, 
mcnfiira,  modus,  arque  potcmia  acceleration^, 
motus  in  naturali  defeenfu  gravium  detenninan- 
tur , adverfus  miper  cxcogitatam  a Galilxo  Gali- 
Ixi  Florentine  dc  codcm  motu  pfeudofeientiam, 
ad  clariflimum  virum  Petrum  Gaftendum  Ecclc- 
fix  Dinienfis  Prxpofitum. 

lntendit  autem  probarc  vclocitates  die  in  ra- 
tionc fpatioriim  , cum  Galilxns  velit  vclocitates 
dfc  in  ratione  fubduplicata  fpatiorum.  Parifiis 
in  quano  1646. 

Joannes  Baptifta  Batianus  Patricias  Genuen- 
fis&  Gubernator  arcis  Savonenfis  tradlatum  cd;- 
dit  de  motu  naturali  gravium  , folidqnon  , & li- 
quidorum.  In  primo  agit  dc  pcnduVMtitn  ofcilta- 
tionibus  , 8c  de  defeenfu  gravium  tarn  in  perpen- 
diculariter  quam  in  planis  in<^»tis.  In  fecundo 
libro  de  impetu.  In  tertio  de  motu  gravium  fu- 
per  plmibus  planis  inciina|it  In  quarto  de  mota 
liquidorum.  In  quinro  dc  canalium  fcdlionibus. 

In  fextode  foraminibus  vafis.  In  hoc  opere  bre- 
viffimo  licet, multa  dc  fuo  feitu  digna  8c  utilia  po- 
fulr.  Genux  in  quarto  1 646. 

1646  Petrus  GafTendus  Ecclcfix  Dinienfis  ^ 
Prxpofirus  Epiftolas  tres  edidit  dc  proper tionc 

qua 
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qua  gravis  dccidentta  accelcrantur,  quibus  ad  to- 
tidcm  cpi  (lolas  P.Caftxi  Sodcucis  jcfu  rcfpon- 

dttur.  Mto  judicio  videtur  GalTendus  obje&iooi- 
bus  P.urts  Cafrxi  facisfccifle  , dofltfinaroque  Ga- 
iibci  bene  defendifte.  Parifiis  in  quarto  1646. 

<0  1 6+6  Pater  Nicolaus  Ztichius  Parraeufis  So- 

cictads  Jefii , Opufculum  edidit , nempe  novam 
methodura  revocandi  machinarum  omnium  vires 
ad  unttin  atquc  prinuim  in  fingulis  principium. 

Opus  hoc  (i  clarius  force,  citet  optimum.  Pari- 
fiis in  quarto  1646. 

16 47  Alcxandcr'Piccolomincus  inmechanicas 
quxftioncs  Ariflocelis  par  aphta  fin  pau!5  plcnio- 
rem  edidit , in  qua  & genuiuum  Ariftotclis  feu- 
fum  inquirit,  & jnulta  ad  eamdnn  rem  addtc* 

Opus  fblidum  fi  mentem  Ariftcuelis  quxras. 
Rom*  in  qtiarro  1647. 

Idem  1649  edidit  .ilium  cradtatum , novam dc 
machinis  Philolophiam,  in  qua  paralogifmis  anci- 
qux  detedis , explicantur  machinarum  vires  uni- 
co  principio  ftnguhs  immediarOi 

Acccfnc  cfcclufio  vacui  contra  nova  experi- 
menta contra  vires  machinarum',  coders  vitio 
obfcitritatis  laborat.  Rom®  in  quarto. 

$3  1647  Pater  Merfenmis  Ordinis  Minitnorum 

edidit  refiexiones  mathematicas , titulum  autein 
appofiiif  vohimini  conrincuti  nonnulias  expe- 
riciuias,Ariftarchum  Samium  & reflexioncs.No- 
varuin  obfcrvarioiium  Phyficoroathematicarum 
F.  Marini  Merfenni  Minimi. 

In  fuis  auretn  refledionibos  3git  de  mulris 
Phyfico  Marhematicis  ,tude  menfuris  , pondcri- 
bus » de  aqua  per  rubos  (alienee,  de  vacuo,  de  uri- 
naroriis , de  acre  ponder ando  , de  percuffionibus, 
centre  pcrcuffionis , de  accclcrationc  gravhim,  de 
gravittm  cafii  cum  anrifiicomatc  &c.ln  quomulta 
hint  feitu  digna  8c  f.iciha:nd  procedit  geometric^. 

Enghenius  feripfit  de  pendtilis. 

j6jo  Prodiit  Lovanij  diflaratioPJtyGcoma- 
tbematica  de  motu  circtili  8c  fphcrx  per  modtua 
Thefium  propugmurum  a Domino  Philippe 
Eugenio  Comite  de  Hemes  prxfide  P.  Andrea 
Tacqnor.  Opus  ingcniofiun  in  quo  prxcipuf  ngi- 
till  de  mom  volutarionis  horum  corpoi  u in  Plano. 

6j  1633  P. Joannes  Francois  Icirntiam  aquarian 
Gallicc  compohiir  quatuor  partibus  comptchcn- 
fam,  nempe  aquarum  formatione  communicntio- 
nc,  mom,  & mixtione.  In  hoc  rradntu  docet  mc- 
thodum  dcrivjtfidi  aquas  , hbclbndi  , artolleudi, 
item  quamcumque  Ichnographiam  dclineOndi , 
metiendi  ahitudmes  aut  areas , item  Arithmeti- 
cam  qux  ultima  funt  parerga  He  ad  hanc  in  ate - 
riant  non  pertinenr.  Rhedonis  in  quarto  ifly  3. 

66  1657  Parer  Gafpar  Scotrus  Regifeurunus  ma- 

gi® n.ttu  rails  partem  terriam  itled&anicam  cfFccit 
libris  novem  comprehcnfam. 

Liber  priisns  de  centro  gravitatis  agtt,mulcaf- 
que  qitxftioncsfciai  juainoas  de  gravitate  & ten- 
dentia  in  ccnrririn  continct. 

Liber  fcomdus  potentias  mortices*  confident. 

Liber  ten ius  agft  de  machinis  qux  conftant 
rotis  dentaris  , in  quo  icferunuir  innuroerx  m.i- 
chin*,ut  memnonia,  alixquetam  jucund®,qiwm 
utiles* 

Liber  qiiartus  ftaticam  continct. 

Liber  quinrus  hydroftaricam. 

Liber  lextus  de  libclbtionc , & machinis  hy- 
dragogicis  & elevationibus  aqu*. 

• Liber  feptimus  de  acre , an  gravitet  , de  va- 
cuo, in  quo  muha  funt  fpirita.Ua, 

Tom.  /. 


Libet  odavus  de  progrefiionibus  gcoitietrieisi 

Liber  nonus  de  geumetria,  & proprictatibus 
circuli.  r 

In  hoc  Opcrc  more  fuo  potius  curiofa  , & ju- 
cunda,  quam  demonftrationcs  fedatur.  Hcibipo- 
li  in  quano  16571  r 

,6S 7 P.  Gafpar  Schotus  Rcgifcurianiis  So-d^ 
cicratis  Jelu  , Magi*  naturalis  partem  quartam 
1 hiumatur  Phylicum  nominavic , in  libtosofto 
divifum. 

Pt  hnus  liber  eft  Cryptologicus  in  quo  docet 
modos  occultos  fcribtndi. 

Liber  (camdus  eft  Pyrothcdmiais  prime  va- 
rias  namralcs  illuminationcs  docet  cum  de  pul- 
verc  Pyrio  vat  iis  que  ignibus. 

Liber  tertius  m.tgnctictis  eft  voriaque  horolo- 
gia magnete  pcrficir. 

Liber  qiiartus  fympathicus  , 8c  amhipati- 

CI1S  eft. 

Liber  quintus  mcdicus  eft. 

Liber  lextus  divinatorius  eft. 

Liber  feptimus  phyfiognomiaiSi 

Liber  oftrvas  Chyromatuiens. 

H.rc  pars  ad  M.u hefts  vix  bene  rcvocautr. 
FLibipoli  in  quarto  x6;7. 

1 6 ^ 8 P.  G.ifpar  Scottus  Regifeurianus  Sorie-6$ 
tatis  Jelu,  mcchanicam  hydrauhcopncimuthicam 
edidit  in  duas  partes  divifam. 

Prima  pars  Thcorica  eft  agicquc  de  vi  aitrafti- 
va  , expuffiva  , rarefiidkiva  , fluxu  naturali  aqu®. 
Item  de  proprictatibus  aqu*  falicmis  , de  fluxu 
aqu*  per  diver  fa  luminai 

In  fecunda  parte  variorum  machinarum  fccun- 
dttm  prxdida  principM  deferiptionem  pcrficit.Ut 
pliirinuun  dcmonftrationcs  non  atfert.  Herbipoli 
in  qdarto  1658. 

1661  Lucas  Valerius  mathematic*  & civilisg^ 
Philofophix  in  Gymnafio  Romano  ProfefTor 
tradliarum  edidit  de  cenrro  gravitatis  folidorum 
lilsris  tribus  comprchcnfum.  Occafio  feribendi 
fuit  Conmiandinus  qui  de  cldem  materia  fcripfir, 

& ah  quorum  icmporum  centra  in  venire  non  po- 
tuit.  In  prime  libio  pyramidum,  prifnutnm  , cy- 
lindrortim,  co^orum, fphxr®,  8c  fphxroidcon.  In 
fcaindo  porcionum  fplixrx  cylindtorum  , cono- 
rum , conoidcon  , hypetbolicorum  centra  de- 
tenninat.  In  tcriio  camdem  matcriam  -profe- 
quitur. 

{Traiftatiis  hie  geomcrricc  procedit,  He  optiams 
eft  multas  comincns  propofitioncs-  proprias.  In 
quarto  Bononix  1 66 1. 

1664  P.  Gafpar  Scotus  Regifeurianus  c S0-70 
dietate  Jefti , in  Panormitano  dlim  turn  in  Herbi- 
politano  Collegio  mathcfcon  Profcilor  tcclinica 
curiofa  five  mirabilia  attis  libtis  duodccim  com- 
prehendir. 

Libto  primo  varia  proftrt  experiment  pneu- 
tnarica  in  rccipicnte  c quo  cduAus  eft  acr.  Vocac 
Magdeburgica  mirabilia. 

Seamdo  experimenta  Angticana  Domini  Boy- 
le circa  camdem  matcriam  profert. 

Tertio  experimenta  prxeipue  circa  hydrargi- 
ruin  exp  Hear. 

Quarto  aliqua  deducit  corollaria  ex  prxadcn- 
tibus. 

Qiiinto  machinas  hydraulicas  circa  fontes  ex- 
plicar. 

Sexto  alias  machinas  hydraulicas  prxcipu^ 
circa  naves  : Ha  bet  item  mobile  perpetuum  per 
aquas  in  quo  ioquitui  de  fpccula  mclitcnfi  fen 
F ij  * turri 
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turri  chartacea  qux  variis  rotulis  lubcc  totam 
do&rimm  prirai  mobilts  Sc  aftrologi*. 

Scptiino  mirabilia  graphic*  habcr. 

Octavo  profcit  varia  conamina  circa  tctrago- 
tiifmtim. 

Nono  mirabilia  chronometrica,  prxcipoc  verb 
agit  de  pcndalis  , habcc  item  dcfcriptionem  al.o- 
rum  horomctrorum. 

Decirrio  motus  pcrpetuos  varios  profcrc  ora- 
nes  profcrt  fall  aces. 

Undccimo  mirabilia  varia  &:  catoptria,  geode- 
tica  rhermomctra. 

Duodecimo  cabal  iftica  mirabilia; 

MethoJus  gcomctrica  non  eft,  ncc  deroonftra- 
tiva.  Hcrbipoli  quarto  1664. 
yi  1664  Famianus  Michclini  mathematicus  Du- 
cis  btruriz  & Profeflor  Mathemacum  in  ftudio 
Pifano  , tradatum  edidit  Italicum  in  quo  docct 
roethodos  quibus  fine  magnis  impenfis  occurrcn- 
dum  fit  damnis  qua:  a fluininum  curfii  iinportan- 
tur.  Opus  magni  momenti  Sc  utilitatis.  Florentix 
in  quarto  1664. 

1666  Joannes  A Iphonfus  ftorelli  Mcflanenfis 
7iPifx  Mathefeos  Prohrflbr  , ttadarnm  edidit  de  vi 
pcrcufllonis  phyficomathematiciim.  In  quo  pri- 
mo  agit  de  vircuce  projedis  impreila  cjtilque 
proprietor  ibus,  ubi  rcjicit  medium  fluidum,  cxin- 
de  agit  dc  pcrcuffione  corponim  , tarn  ftabilium 
quam  amovibilium  , de  reflexione  item  , rum  de 
debilitatione  impremonis  ; item  dc  accelcratione 
moms , comparat  item  vim  compreflivam  gravfc- 
tatis,  cum  impetu  acquifito  , denique  dc  tte- 
morc. 

Opus  bonum  quamvis  non  demonftret  omnia, 
habet  tamen  mu  It  a feitu  digna  qux  ad  plura  de- 
tegenda  viam  aperiunr.  Bononiz  in  quarto  16  66. 
73  Pater  Gafpar  Schottus  Rcgifcurianus  infuo 
curfii  mathcmatico  , ftaticam  Sc  roechanicam 
74 com  pend  io sc  tradir. 

Dominus  Dcfcartes  tradatum  de  mcchanica 
edidit , in  quo  breviter  cxplicat  omnes  potent i as 
motrices.  In  hoc  opere  nihil  continctur  quod  fit 
pecii  bare,  dodtinam  tamen  bonam  & communan 
nabet.  Prodiit  gallicc  1 663.  Paries. 

73  1669  Alexander  Marchcttus  in  Pifana  Acade- 

mia Profefior  Philofophix,dc  refiftentia  folido- 
rum  libros  duos  edidit , in  quibus  Gaiilzi  vefti- 
giis  infiftens  primo  oftendit  in  aliquibus  Gali- 
lauin  dcceptum  cflc  circa  refill eutiam  corporitn; 
multas  item  addir  Propofitioncs  quibus  hanedo- 
drinam  provehit.  Opus  maxime  utile , cx  quo 
inulta  deduci  pofTunt  ad  praxim  fpedantia ; habcc 
autem  circitcr  1 f o Propofitiones , bene  explica- 
tas.  In  quarto  Florentix  1 669. 

76  1670  Joannis  Uvallis  Geometric  Profcflor  Sa- 
villianus  Oxonij  racchanicam  feu  tradatum  gco- 
metricum  dc  motu,  divifum  in  tres  partes. 

Prima  pars  habet  de  mom  generalia  , de  gra- 
vium  defeenfu,  & motuum  dcdivitate,de  libra. 

Sccunda  pars  de  centro  gravitatis,  cjufque  cal- 
ctilo  agit. 

Tcrtia  dc  vedc  , axe  in  peritrochio , trochlea, 
rnotibus  compofitis  , accclcratis,  retardatis,  & 
projedonim  , dc  pcrcuffione , enneo , de  ebtere, 
refilitione , feu  reflexione , dc  Hydroftaticis  , Sc 
xquipondio,  variifque  quzftionibus  mecha- 
nicis. 

Dodrma  quidem  hujus  authoris  bona  eft,  mo- 

autem  feribendi  per  notas  Algcbricas  minis 
^evis  , Sc  imagination!  non  fatis  fcrvicns.  Accc- 


dit  quod  figuras  fuo  loco  repofitas  non  habcr* 
qux  duo  Opus  difficile,  fleobfcunim  reddunr, 
tnultumquc  dc  illius  bonitace  detrahunt.  In  ma- 
teria quidem  diftitili  daritas  Sc  perfpicuitas  eft 
aftedanda.  Londini  in  quarto  1670. 

167  j Dominus  Marictte  cx  Academia  Regia  tra-77 
datum  edidit  dc  pcrcuffione  corporum  , m quo 
nempe  rcgulas  flatult  omnino  contrarias,  iis  quas 
Carthcfius  & alii  rccenriorcs  protnlerunt. 

V idenrur  nonnullx  detnonftrationes  non  ofn- 
nino  convincerc.  Ut  dutn  confident  corpus  quod 
omnem  motum  diredum  ami  fit  in  perciiflionr, 
quafi  in  amovibile  , qux  duo  valdcdiffcrunt.  Eft 
tamen  fundamentals  propofitio.  Opus  tamen  bo- 
num eft.  Parifiis  in  o&avo  1673. 

CAPUT  V- 
Trogr'tjfus  geographic  , nauticx , cy 
magnetic*. 

TNter  Mathefeos  mixtx  feu  pcculiari  matcriz 
^afti xx, partes  ( fi  dignitatem  l'pedcs)  non  ul- 
tirnum  locum  obtinct  Geographta  , qux  tclluris 
dcfcriptionem  non  nudam , & abfolutam , fed  re- 
fpedivam  , & ad  divcrfaccdi  punda  rclatatn  fu- 
feipit.  Qiiamvis  cnim  accurata  omnium  regio- 
num  deicriptio  , diligenfquc  tclluris  in  regna,  & 
provincias  partitid  , ad  Mathefin  minime  perti- 
neat , univerfalia  tamen  geographic  placita , qui- 
bus in  feientiarum  numerum  adlcnbitur  , ita  cum 
Aftronomicis  prxfertim  principiis  connexa  Aim  , 
ut  ab  iis  divclli,&  feparari  non  po flint.  Inchoa- 
tam  motuum  ccclcftium  ideam  lupponit  Gcogra- 
phia , cx  quo  fit  ut  It  nonnullis  cum  Aftrortomia 
fiib  nomine  Cofmographix  conjungatur,nos  qui- 
dem cam  feparamus , fob’s  tamen  laltem  motum 
annuum  in  Edyptica,  ab  occafu  in  ortnm,&  diur- 
nas  ejus  circumvolutiones  ab  ortu  in  occafintl 
fiipponimus.  Ex  quibus  motibus  primb  tclluri* 
figuram  ; locum  , & ft  nun  conftituimus  ; locum 
infimum,  feu  communcm  omnium  gravitatioiumi 
terminum  in  cjus  ccntro  collocamus  , variafque 
communes  licet , feitu  tamen  dignas  conclufioncs 
elicimus.  Exinde  ejus  magnitudincm  abfolutam 
feu  circuitum  geomctricc  metimur  , Sc  alias  cjus 
dimenfiones  aflignamus  , refpcdivnrfk  item  terrx 
comparative  ad  cerium  magnitudinem  determi- 
namus , Aflronomicanonnuludelibamus,  fuppo- 
firo  cnim  duplici  folari  modi , dc  finculis  circulis 
verba  facimus  , corutnque  ufum  explicamus.  Ab 
xquatore  incipimus , turn  illi  parallelos  , tropicos 
prxfertim  & polarcs  intuerour.  Horizontcm  du- 
pliccm  diftingnimus  , circulum  meridianum  , cjufi- 
que  proprictatcs  explicamus,  latitudincm  , & ele- 
vationcm  poli  diftinguimus.  Zonas  quinquedefi- 
niinus  proprictatcfque  locorumfub  xquatore  po- 
fitorum  confideramus , turn  reliquas  Zonx  torri- 
dx  regioncs , ant  fub  tropico  pofiras  , annique 
tern  pell  atum  in  iis  viciffitudinem  , totamque  lu- 
minis , Sc  caloris  diftributionetn  exhibemus.  Ex- 
Indc  ad  Zonas  temperatas  accedimus,mm  ad  fub- 
jc&as  circulo  polari  regioncs  , quibus  aliquando 
fill  non  occidit  aut  non  oritur.  Denique  Zonam 
frigidam  fubjcdamque  polo  regionem  cui  nempe 
an  mu  dies  eft  confidcramm.  Quam  do&rinam, 
tarn  in  fphxra  armillari , quam  in  mappis  univer-* 
falibus,  Sc  globis  exhibemus.  A feios,  Amphifcios, 
Antoecos, 
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Antoccos,  Antipodas  cum  omnibus  Geographis 
dirttnguimus.  Dicmqitc  longiflimam  in  lingulis 
pan  1 bus  detenu  inantcs  tot  am  terra:  latitudmcm 
in  varia  ciimata  diftribuimus. 

Hadenus  tcllurcm  it  Septentrione  ad  Auftntm, 
vel  £ contra  pcrcurrimus  , rcgionumque  propric- 
tJtcs  ex  yarn  latitudiuc  proveniences  confidera- 
vimus,  nunc  alteram  ejus  dimenfionein  aboccafit 
in  orrum , cxplicamus  , pofirAque  primo  aliquo 
mcridiano  , folemnc  illud  longitudinis  inveniendx 
ex  fyderum  obferyatione  problcma  piopouimtis : 
turn  horarum  diifcttntias  in  omnibus  mernUnUs 
expbeamus,  oftcndimufquc  quolibet  tempore  die 
otnncm  horaro  , & data  bora  pro  quali  bet  01  bis 
pane  , horam  pro  omni  alia  regionc  afiignamtis : 
cx  tclluris  circumnavigatione  diti  imius  acccffio- 
ncm  fieri , aut  diem  unum  deccdcrC  oftendtmus  , 
quolibet  tempore  locum  cui  fol  fit  perpcndictila- 
r is  exhibemns,  quibus  locis,  aur  oriatur,  aut  occi- 
dat>  quibus  quocumque  die  non  oriatur , aut  non 
occidat , totam  item  tclluris  illuminationcm  con- 
fidcramus.  Prxcipnas  item  telluris  »mas,&  quafi 
regioniun  ftabilcs  charadcrcs  confidcratmis , 
ttcmpc  tclluris  per  maria  diftributiontm , in- 
fulalqne , frera  , ifthmos  recenfemus.  Dc  monti- 
bus  item  dillcrimus  eorumquc  altitudincs  deter 
minamus  , exindc  monres  feparatos  , ignivo- 
mos  & juga  deferibinms  i Dcniqne oceanum , flu- 
viofquc  omnes  , Sc  lacus  exhibemns  ; divifio 
Verb  in  ^cgna , & nrovincias  , com  arbitraria  fit , 
& ab  hominumvoluntate  pendeat , confidcrario- 
ni  fcienrificx  non  fubjacet  , quarc  vulgar i bus 
Gcographis  rclinquendsun  ccnknius  , utpotc  i 
Klat  licit  alienam. 

Gcographix  Artem  nanticam  conjungimus  nt 
iifdcm  prorlus  nixam  principiis,  quam  hujus  xvi 
feientiam  nominamus,  cujus  antiqui  in  omni  licet 
difciplinamm  generc  verfati , ne  prima  quid  cm 
clementa  tcnucrunt : littora  tanmm  Icgcrc  didi- 
cerant , Sc  in  altum  longius  provedi  cxcuticb^nc 
J>cnirtu  , quxnam  diet  incunda  via  penirus 
ignorabanr.  Nos  vBre  faritibs,  & fccuriiis  a terra 
avchimor , tamquc  cert 6 curium  tiavigii  dirigi- 
mus  , ac  fi  nota  nobis  littora  videremus.  Quod 
magneri  acceptum  refer imus  , aut  potius  provi- 
denric  divinx  , qux  cum  diflitas  nationes  Evan- 
gclica  luce  his  temporibus  perfundcre  decreverit, 
certum  in  magneto  navigationum  ditrcm , terre- 
ftremquc  prXDuit  Cynofiir am. Hujus  feientix  nc- 
ccflitas,  &c  utilitas,  vel  ex  eb  pater, quod  non  tan- 
tum  nauras  , & nauderos  fpedet , fed  fummos 
etiam  duces  quorum  vita,  Sc  honor , unius  homi- 
nis  imperitix  alioquin  permittitur.  Totam  hanc 
navigationis  dodrinam  in  fex  partes  divido. 

Prima  Tub  nomine  definitionum  varias  hujus 
hiatcrix  voces , Sc  terminos  cxplicat,  non  quidem 
omnes,  quod  impoflibilc  foret,  cum  in  diverfis  re- 
gionibus,  varix  lint , Sc  exdem  diverfimode  ufur- 
pentur,  referre  rupcrvacanenm,  cum  cx  unius  dici 
navigationc  plurcs,quamex  quocumque  libro  ad- 
difeanrur.  DilringuNtem  varias  navigiorum  fpc- 
eies , & partes,  agit  de  navinm  menfura,  vclifica- 
rionc,  reraigacionc,  anchora,  gubemaculo,&  navi- 
gationc fluviatili. 

Secunda  pixidem  muticam  confidcrat  rumbof- 
que , feu  tit  vocant  ventos  in  ea  notatos  appcllat, 
ejus  ufiim  in  dirigenda  navi  4 corrcdioncs  item, 
feu  obfervationcs  dcclinationis  ex  fyderibus 
docct. 

Tettia  loxodromiarum  ruturam  imueuir , illa- 


runi  fei licet  lincAmm  quas  dodo  ejufdem  Rum- 
bi , pixidis  magneticx  t in  fuperficici  tclluris  dc- 
curric  navis  :earumuem  1 incar um  in  tabulas  re- 
dadarum  ufurn  aperit  tarn  ad  dirigendam  navim, 
quam  ad  determ  in  an  dura  quolibet  tempore  ejus 
locum.  1 ' 

C^uarta mappas  hydrogtaphicas  examinat,  re- 
dudifquc  per  augmennim  graduum  mcridianf 
ciraili  fcligit  , varias  item  praxes  tradit  ad  dirc- 
dioncmitineris  fervientes. 

Quinta  xrtimationem  itincris  docct  , ejufque 
corrediones  varias  , prxeipue  vero  in  latitudinis 
oblervatione  fundatas,  folcmnc  item  longitudinis 
inveniendx  problcma  proponit. 

Scxta  denique  varias  praxes  nautis  perutiles 
habet , ut  diarii  confidcndi  ichftographiaim  por- 
tus , aut  littoris  typum  , determinandx  horx  flu- 
xus  , aut  rcflcxtis , coujcduras  item  imminentis 
proccllx.  Authores  qui  de  navigationc  feripfe- 
runt  fiint  hi.  v 

Rodericks  Zamoranus. 

Petrus  Medina. 

Petrus  Apianus. 

Petrus  Nonius. 

Andreas  Gal  par  Ccfpcdius. 

Villcbrordus  Sncllius  in  fuo.  Typhi  BatavO, 

Simon  Stcvin  I.4  & 5 Gcographix  fu^. 

Adrianus  Mctiusl.y  dodrinx  IphxricX. 

Bartolonucus^tcfccntius  in  Nautica  mediter- 
ranca. 

Augullinus  Cxfarcus  in  tradatu  dc  .naviga- 
tionc. 

Robertus  Dudlxus  dc  arcanis  marts. 

Jacobus  Colom  in  Face  navigationis. 

Author  Columns  flammantis. 

Petrus  Herigonius  tomo  4 Curfus  mathe- 
matici. 

Joannes  Janfonius  in  Introdudione  ad  orbem 
maritimum. 

Mor  izotus  in  Orbe  maritime. 

Merfennus  Hiftiodromia. 

P.  Georgius  Fournier  Sodetatis  Jefu  , in  fua 
hydrographia. 

Benurdus  Varenius  lib.}.  Gcographix  univet- 
fjlis. 

Lazarus  Bay  tins  de  re  navali. 

P.  Ricciolius  in  fua  Gcographia  reformata. 

Qiii  omnes  Hint  reccmiores,fcripferuntquc  hoc 
aut  prccedcnti  fxculo  ■,  nullus  eniin  vctcrumhanc 
matcriam  attigir. 

A Gcographia , & arte  nautica  raagnetem  non 
fejungemus  , cum  Sc  virtus  magnetica  terreftria 
fit , Sc  magnes  tot  nominibus  rei  nauticx  addi- 
catur.  Virtus  magnetica  prorfusmirabKis  cfi,aim 
nempe  unioncs,  margaritas,  adamantes  longo  fu- 
pcrct  intervals  hie  lapis  : ita  mentis  acicm  per- 
ftringit  vis  ilia  occulta,  qua  ferrum  ad  fc  allidt,Sc 
ftringit  \ ea  tamcn  qui  continub  ad  feptentrio- 
ncm  , Sc  auftrum  dirigitur  , Sc  qux  antiquis  fuic 
incognita,  admirabilitati  utilitatem  adjungit,cum. 
narigationcs  omnes  dirigat.  Ejus  proprictates 
oinnem  fere  legem  detredant , in  hoc  enirn  lapi- 
de , & contrario  in  codcm  linu  , etiam  in  fummo 
fubjedanmr.  Centrum  eft  in  circumfcrentia,  ami- 
cx  partes  fe  invieem  fugiunt , inimicx  conjirn- 
guntur,  qux  uni  tertio  uniuntur ; inter  (e  non  co- 
nxrcnr , caufa  dat  quod  non  habet , Sc  id  quod 
produxit  deftmir; 

Magnes  igitur  aut  a Magnefia  regionc , in  qua 
luculcntus , Sc  cximix  virtutis  effunditur  , aut  £ 
F iij  magnete 
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nugncte  paftorc  , qui  primus  in  Ida  monte  , ex 
bacilli  fcrrci  cufpide  ei  adhxrcfcentc  httjus  lapi- 
dis  virtutcm  attra&ivain  deu  x it : nomen  traherc 
volunt.  Varia  tamen  forticus  eft  nomina , dithis 
eftHcracleus,  feu  Hcvculcus  quodficut  Hercules 
unmftra,  ita  inagnum  ferrum  demurer.  A non- 
nullis  fiJcritis  feu  ferrtfus  nunaipatur , a Gallis 
dicitur  Aymant  quod  ferrum  amcr , ab  Italis  Ca- 
lamita . 

Magnctis  natuca  lapidea  videtur , eft  tamen 
potius  mctallica , fen  ditior  ferri  vena  > ex  qua 
Chalybs  cximix  notx  cducitur.  Coloron  h.ibct 
non  unicum  , fed  varium ; fufeum  ut  plurimum  , 
qui  fi  poliatnr  in  ferrugincum  definct.  Datur 
Sc  magnes  a Urns,  aim  "cnim  ferri  vena  in  me- 
dio marmore  ur  plurimum  dclitcfcat  , cum  di- 
ves non  eft  , prx valet  marmoris  color , led  tunc 
magnctis  virtus  eft  cxigua  & debilis » abralTfque 
partibus  nigricantibus  reri  tota  evanefeit  Sc  de- 
perit. 

Magnctis  vimucs  varix  funt , qux  ad  duas  fa- 
cile revocantur  , ad  attra&ivam  fei licet  Antiquis 
non  incognitam  , tcftc  Platonc  aliifque  , ita  cx 
eleganti  Cl.nnii.mi  Potentate  ; Sc  dirc&ivam  qua 
dum  liberc  fufpenditur , piano  mcridiano  fc  ac- 
commodat , dc  qua  nc  verbum  quidem  Antiqui. 
Cum  e/iim  Dcus  optimusmaximus  pro  fua  in 
homines  providentii  , diffitas , totoque  occano 
remotas  NationcsChriftianis  rijibus  imbucre  vo- 
luir  a trecentis  circiter  annis  nanc  dirc&ioncm 
dcrexit.  Melphitani  in  regno  Ncapolitano  prim! 
pi x idem  nauticam  invenerunt  circa  annum  1 300. 
Nonnulli  Paulum  Venetum  c regno  Sincnfi  earn 
in  E 11  r op  run  advexific  circa  annum  1 1C0. 

Invcnimus  item  Pocccam  Galium  ita  lufifle 
circa  hxc  tempora. 

Ictllt  eflotle  tie  fe  mutt. 

Vn  art  fun  qui  meniir  non  putt. 

Pur  vertu  de  la  rnarintttt , 

Qui  tfl  une  pierre  noirette  , 

A la  quelle  It  fir  volentiert  ft  joinjrf. 

Quidquid  fit  de  invcntorc  , hoc  invento  nihil 
potun  ad  humanos  ufus  accommodatius  cxcogi- 
tari. 

Authorcs  qui  dc  magnctc  feripfernnt  funt  hi. 

Chibotus  Primus  magncticorum  variationem 
dctexic. 

Fracaftorius  magncticorum  direftioncm  mon- 
tibus  hyperboreis  tribuit. 

Cardanos  ftcllx  cynofurx. 

Conimbriccnfcs  alien i parti  cccli. 

Martinus  Cortefius , Benardus , jacobus  Seve- 
rinus , Robcrtus  Nortmannus  > Francifcus  Mau- 
rolycus,  Joannes  Baptifta  Porta,  de  magnctc  feri- 
pferc.  Noviftimc  verb  Guillclmus  Gilbcrrtis  Me- 
dicits  Londinenfis  , Patrcs  Cabxus  , Kirkcrius, 
Grandamiais , Leoutaudus  c noftra  Socictatc , 
magnctis  naturam  ferutati  funt,  Scripfcre  Sc  non- 
nulla  Gallendus  , & Cartcfius,  fed  non  ex  profef- 
fo,  quippe  qui  cam  inatcriam  tantuin  delibarunt. 

Communiccr  in  magnctc  multx  fpeftantur 
proprictatcs  qux  variis  experimentis  ftabiliun- 
lur;  Prima  eft  vittus  attra&iva , qua  terrain  aut 
allicir  am  expcllit.  Seconds  virtu s ditc&iva  ad 
polos  magnctis,  qui  nempe  inagnctica,  certa  cjus 
pun&a  quafi  polos  (pedant,  & ad  ea  inclinanrur. 
Tertia  virtus  dire Aiva  ad  polos  terrx  Sc  ad  pla- 
num  cjus  mcridiantim.  Quarra  varintio  magnctis 
<111* ,n  plurimis  locis  a tali  piano cxorbirat.  Quin- 
ra  mdinatio.  Sexta  denique  commutikaiio  vir tu- 


bs ex  quibus  nroprictatibus  varix  drea  cjus  na- 
turam conduuoncs  dcducimtur,  varixque  praxes 
tarn  ad  navigationem  , quira  ad  Geomctriain,  & 
Gnomicam  dcducimtur. 

Auchores  qui  dc  Gcographia  feripferunt  di- 
**gcfti  fccunduiu  ordinetu  tempo  rum  funt  le- 
quentes.  / 

Secundo  Urbis  condirx  fxculo  fcxcentis  circi- 
tcr  ante  Chriftum  annis  Anaximander  Mile  Hus 
Thalects  (ucceilor  fphxram  compofuit.Terrx  cir- 
cuirttm  dimenfus  eft  , Sc  primus  rabulam  Gcogra- 
phicam  expofuit  tcftc  Pliniofic  Laertio. 

Eodem  tempore  Hccaccus  Milefius  Primus  co- 
dicein  dc  fitu  orbis  reliquit.  Produs  Po  lemon 
auditor  Panetij  Rhodij  tempore  Ariftophanis 
Grammatici  orbis  dcfcriptioncni  fecit.  Ita  Suidas. 

Tertio  Urbis  condirx  fxculo  Timxus  Locrus 
Pythagoricus  aii  Plato  fuum  Timxum  exferipfir, 
feripfit  dc  nacura  Mundi. 

Quarto  Urbis  conditx  fxculo  incunte  4 yo  an- 
nis  ante  Chriftum. 

Democritus  Milefius  inter  alia  multa  ctrli  tcr- 
rxque  deferiptionem  fecit. 

Bit-arcs  Parmenides  Primus  dixit  terrain  cfle 
rotundam,  & in  medio  mundi  fuam,  ita  Laertius, 
ex  quo  concludo  prxccdcntcs  dcfcriptioncs  fuifle 
valdc  impetieftas. 

Philofophus  Platonis  auditor  feripfit  de  ma- 
gnitudine  lolis,  lunx,  & terrx. 

Qninto Urbis  fxculo  ante  Chriftum  300  annis. 

Euclidcs  Geometra  inter  alia  mnlta  feripfit 
phxnomcna  in  quibus  funt  nonnulla  principia  ad 
Gcographiam  fpe&antia. 

Autolycus  prxeeptor  Arccfilai  floruit  circa 
Olympiadcm  1 10.  feripfit  dc  fphxra  qux  movc- 
tur , nempe  habet  principia  communia  Aftrono- 
mix,  & Gcographix. 

Diccarcus  Siculus  primus  perpcndicularcm  di- 
menfus  eft,  invcnitquc  Pclion  efic  ixjo  pafluum. 

Sexto  Urbis  conditx  fxculo  ijo  ante  Chri- 
ftum  terrx  ambitum  dimenfus  eft  per  fobs  11m- 
bram  folftitialcm.  Extar  apud  Ftolemxum  cjus 
methodus. 

Archimedes  item  fphxram  conftruxit. 

Septimo  Urbis  fxculo  ico  ante  Chriftum  atv* 
nis,  Poflidonius  Philofophus  Panetij  difcipulus 
Rhodi  temporibus  Ciccronis  doccbat ; Scripfic 
Gcographica , qux  citantur  a Strabone.  Dicitur 
Pomponius  magnus  , cum  andivifll-  & imperii  fa- 
fees  ad  ejus  januam  fubmifilTc. 

Clcomedcs  Grxcc  feripfit  mctcora  quibus  tra- 
dlat  ea  qux  in  fphxra  doccntur/untquc  principia 
Gcographix. 

Oiftavo  Urbis  conditx  fxculo  , ;o  annis  ante 
Chriftum. 

Teodofius  Trij>olita , prxter  tres  libros  fphx- 
ricorum  , feripfit  dc  habi'tationibus  nempe  funt 
prxcipux  proprictatcs  coclcftcs  varianim  regio- 
num.  Saipfit  dedicbus,&  no&ibus  qtixeb  ctiam 
pertinent. 

M.Agrippa  Attgufti  Gencr,&  Confiihterrarum 
Orbem  propriis  commentariis  defer iptum,  peftea 
inporticu  dcpiflum  jxipulo  Romano  lpcclaiiJutn 
propofnit.lPlin.  hj.cap.t. 

Chrifti  primo  fxailo  inainte. 

Dionyiius  Afer,  vcl  ut  vult  Stiidas,Corinthhis, 
velex  Byfantc  civitatc  tempore  Augufti  Gcogra- 
phiam , verfibus  Grxeis  exametris  feripfit  quam 
PrifcianusLatinain  fecit.  Bafilcx  Grxcc  Sc  Latine. 

In  oiftavo  1 j S t.  Idem  fecit  Pocema  dc  fitu  orbis, 
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*juod  idem  Prifiriamis  eft  intcrpcctatus  verfibus 
Lacinis.  Plutarchus  fecit  libcUum  de  appellation e 
fluviorum,&  montium,  in  quo  Antiquoruin  fibu- 
las referr. 

Marianus  Hcradeota  > Scylax  Caryandcnfis, 
Artcmidorus  Ephcfius,Diccanhiis  MefTenius,  lfi- 
dorus  Characcnus  Geographies  (rripicrc  Grxcc , 
qua;  a Davidc  Hocfcheltoedita  funr  : lubent  au- 
tem  fimplieem  regtonum  deferiptionem.  Aug. 
Vindilicorum  in  oclrvo  1600. 

Strabo  erudite  , Be  fuse  orbis  fitum  cujus  ina- 
cnam  partem  peragrarat  deferipfic.  Mela  pariter 
dc  Gcographia  feripfir. 

Marinus  Tyrius  feripfit  Gcographica.Hunc  in 
muitis  Pcokmxus  reprehend*. 

Solinus  feripfit  Poly  hi  flora.  In  quo  opcrc  mul- 
ta  habec  Gcogrnphica. 

Potnponius  Mela  Epitomcn  Gcographix  Ve- 
teris  Be  nova;  edidit , in  qua  pheita  gcncralia 
Geographic  fatis  bcn£  cxplicar , defunt  tamcn  fi- 
gure adformandum  itnaginarionctu;  pauca  habet 
dc  fingulis  regnis.  Aug.  Vindclicorum  in  o&avo 
1557.  in  folio.  Bali lex. 

Idem  tres  libros  edidit  dc  fitU  orbis  , in  quo 
homina  Vcteris>&  Nov*  Gcographia:  compat.it. 
Parifii*  in  8.  ij}8  Be  1557  cum  comnwncariis 
Olivarii. 

Scylax  Carycndcnfls  pcriplum  edidit  in  quo 
dvfcrij  fit  varias  Regiones. 

Hhc  Opus  Iliac  V offius  vertit,  Be  commenta- 
tioanxir.  Amftcrod-imi  in  quarto  1^59. 

Straton  Amafenus  Philoibphus  lib.7.  Geogra- 
phico's  edidit. 

Artcmidorus  iifdcm  temporibus  Strabonis  feri- 
|>fir  Geographica. 

Ju.  Hyginus  dc  Mtindo  Be  fphxra  faipfir. 

Dionyfius  Akxandrinus  feripfit  de  fitu  Orbis 
librum,  quern  Euftat hius  Thcffalonicenfis  Archi- 
epifeopus  Commentariis  item  Grxeis  tlluftravit. 
Omnia  in  Latinum  vertit  Bcrnatdus  Betrandus 
Rhegino  , Galloprovincialis.  Baltlcx  in  o&avo 
iyy6.  Opus  fere  hiftoricum. 

Plinius  i fccuftdo  libro  ad  fextum  habet  Geo- 
graphic.!. 

Sccundo  Chrifti  fxailo. 

Pcolcmxus  Alexandrinus  (cripfit  Gebgraphiam 
hempe  Geographic*  cnacrationis  libros  o&o,  to- 
tum  opus  potius  hiftoricum  eft  quam  mathemati- 
cum.  Habet  tamcn  initio  nonnulln  circa  defeti- 
prionem  mcridianotum  , Be  parallclorum  ad  Ma- 
thefin  fiK-dantia.  Bilibaldus  Pickeimberos  ca  ver- 
rit  in  folio  1 f 41.  Gerard.  Mercator  Grxcc & La- 
tinf  ea  edidit  1584.  item  Baltic*  1541.  Jodocus 
Hondius  i6of. 

Arrianus  author  Gr*cus  Xenophon  minor  di- 
ftus  feripfit  Gr*cc  pcriplum. 

Tertio  Chrifti  fxcuio  Porphyrius  feripfit  Ifa- 
gogen  Aftronomicarum  ferum  qu*  ctiara  poteft 
die  ifagogidf  ad  Gcographiam. 

Quarto  Chrifti  fxcuio. 

Sextus  Auienus  Rufus  Arati  phxnomena  Be 
Dyonifii  Afri  Potetna  de  fitu  Orbis  latini  inter  - 
pretatus  eft. 

Abifcldca  ^rinccps  Syrix,  Alfyrix , Be  PerfiJis 
Geographus  infignis , ejus  Gcographia  Arabica 
aflervatur  in  Bibliotheca  Palatina. 

Geminus  Rhodius  feripfit  phxnomena , mix 
in  Bibliotheca  Ambroftana  Grxco-Latina  aftcr- 
tantttr. 

Stib  Conftantio  & Conftante  author  Grxeus 


anonymus  Veteran  deferiprionetn  Veteris  Orbis 
Grxei  clucubravic.  Habet  an  tern  nomiua  aliqtta- 
rum  rcgionum  incognitarum  dc  qttibtts  videtur 
fabulola  multa  diccrc.  jacobus  Gotofridus  hoc 
Opusintctprccatus  eft  & nods  illuftravic Genevx 
in  quarto  1 618. 

Quinto  Chrifti  fxailo.  • 

Proclus  Diadochus  librum  dc  fphxra  edidir; 
herone,  de  axe,  polis,  circulis  fphxrz,  dc  quacuor 
parallels, dc  occult atione,  Be  etr.crftonc  parallclo- 
rum, dc  magnuudinc,prdinc,potcftatc,  intcrvallo 
eorumdent , dc  coluris  , fignm.10,  horizonte  , ta- 
bula dimaium,  dc  meridianis  circulis,  dc  quinque 
xonis.  Be  fignis  cxlcflibus. 

Hie  liber  Latinc>&  Grxcc:  eft  editus  in  oftavo  ‘ 
Baffle*  tj8f  intcrpretc  Thoma  Linacro-Britan- 
no,  Erafinus  Olvaldus  addidit  antoorationes.  Vixit 
Traiani  temporibus  , Scripfic  alia  multa. 

Pappus  Alexandrinus  inter  alia  multa,  feipfit 
urtiverfalcm  Orbis  deferiptionem,  item  dc  iluviis 
Lybix. 

Conftmtinus  Porphyrogeneta  hnperator,  feri- 
pfir de  Thematibus  feu  prxfeduris  occidux  par- 
tis Orientaiis  Impcrij.  Habetur  tantum  liber  fc- 
cundus  , Intcrpretc  Be  Commcntatorc  Fudtrico 
Mortllo.  Latinc  typis  mandatus  eft  Patifiis  1619 
in  o&avo. 

Septimo  Chrifti  fxailo. 

lfidonts  Hifpaknfis  Epifeopus  in  libro  de 
Mtindo  brevittr  nonnulla  dc  fphxra  pciftringit. 

Nono  Chrifti  fxcuio. 

Almcon  five  Altnamun  Rex  Arabum  dime iiflts 
eft  ambitum  terrx  in  planitic  Singar  propeBuby- 
loniam,  invcnitque  uni  gradui  tea*  dcberimil- 
liaria  f6. 

Achilks  Statius,  feu  Tatius  Akxandrinus  Epi- 
feopus feripfit  dc  fphxra. 

Undccimo  Chrifti  fxailo. 

Campanus  lulus  ac  Novarienfis  feripfit  in 
fpltxram. 

Duodecimo  fxcuio  Rabbi  Abraham  feripfit  dc 
fphxra. 

Deamo  tertio  Chrifti  fxcnlo. 

Joannes  dc  Sacto  Bofeo  Anglus  feripfir  dc 
fphxra  rraftatum  optimum.  Be  datum  quern  mul- 
ti funt  commciuati.  Non  tamcn  omnia  detnon- 
ftrat , fed  fimplicitcr  propofiriones  affert  , quafi 
cflent  ebrx  ex  infpedione  fphcrx  , quod  etiatn 
ufurparunt  plcriquc. 

Joannes  Gira  Atnalphcnfis  primus  pixideni 
nauticam  compofuit.  Creditur  tamcn  paulo  ante 
deteda  magnetis  proprktas  , ad  mcridianum  pla- 
num fc  couformandi  qua  tHmnulli  ntebantur  im- 
pofito  magnetc  in  citnba  fubcrca.  Undt-  magnes 
diclus  fuit  a Gallis  A1  urinate  , qux  eft  fpecies 
ranantm , eo  quod  tanquam  rana  nataret.  Ipfc  ta- 
nien  Joannes  Gira  mcliorcm  tifutn  excogitavit 
Multi  tamcn  crcdunt  quod  ipfe  hanc  magnetis 
proprietatem  primus  detexit. 

Decimo  quarto  fxcuio. 

Marcus  Panlus  Venctus  per  tomm  Orientetri 
pervagatus  multa  feitu  digna  de  regnis  Afix 
Orientalibus  Italiee  feripfit. 

Derimo  quinto  fxcuio. 

Petrus  Dc  Aliaco  feripfir  dc  parallclis. 

Chriftophorus  Columbus  Ligur  detexit  Am«- 
ricam. 

Anno  1 f 19  Ferdinandos  Magellanes  rci  nauti-  C 
ex  perit  iflimtis  Fretum  Magcllaincum  invenit.  Be 
totum  Oibcm  circumnavigavit. 

Eoderri 
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7 Eodcrn  anno  Joannes  Stobniza  Polonus  in- 
tiodu&ioncin  claboravit  in  Ptolcmsi  Gcogra- 
phiam. 

8 Anno  13  to  Joannes  Btllcndcnus  > nattu  in 
Oriental!  Scotia,  Scoticc  Geographiam  cdidit. 

tf  1311  Joannes  Vcnerns  cdidit  Ptolcmxi  Geo- 
• gr  iphiam  a fc  Latinc  rcdditam  cum  annoratio- 
mbus  , & libcllo  dc  4 planis  tcrrarmn  defcripcio- 
mbus,  cum  Orwifculo  dc  Gcographia. 

ifij  Iiilibaldus  libmm  Piolomxi  de  Gcogra- 
phia  Latinum  fecit. 

1 f jo  Barlouus  Anglus  Cofmographiam  vertir. 
1 1480  Jacobus  Faber  Stapulcnfis  Commenta- 

rium  cdidit  in  fphxram  Joannis  dc  Sacro  Bofco. 

Hoc  Opus  in  quatuor  libros  dividirur  •,  In  pri- 
mo  dc  fphxra,  cent  10 , axe , fphxrx  divifio  in  re- 
cant, obliqmm,  parallclum  ccclcftcm , elcmcnta- 
rem  , qoot  carlcftcs  fphxrx  & tnotus , dc  ccrli  fi- 
gura  , dc  terra:  figura  ,dc  immobilitatc  terrx  , dc 
dimcniionctcrrx,  dc  diftantia  terrx  a cociis. 

In  fecundo  dc  dreulis , conftcllationibits  , dc 
Zodiaco,  Eclyptica,  fignis,  Zenit  Nadir,  declina- 
tion c , dc  mcridiano,  dc  longitudine  dc  horizon- 
tc , dc  xquacorc  , tropicis , polaribus , quinque 
zonis. 

In  terrio  dc  ortu  Sc  occafu  fy denun,  Cofmico 
Chronico,  Hcliaco.  De  afccnlionibus  rc&is , Sc 
obliquis,  dc  die  natural!,  artificial!,  dc  die  longif- 
/ima , quomodo  habcatur  arcus  femidurnus , aut 
feminodurnus,  de  divcrficatc  horarum , dc  clinu- 
tibus , tabula  Climauun. 

In  quarto  libro  dc  circuits  excentrids  Solis,  Sc 
Lunx,  dc  Epicyclo  Lunx,  dc  cauda  Sc  capitcdra- 
conis,  dediredionibus  & ftatiombus  planetarum, 
de  Eclypfibus  Solis  Sc  Lunx.  Totum  Opus  opti- 
mum eft  , videturque  omnia  comprchendcrc  qux 
ad  univcrfalem  geographiam  pertinent. 

Circa  hxc  tempora  Bonctus  dc  Latis  Hebrxtis 
Medicus  Provindalis , Opufctilum  cdidit  de  an- 
nuli aftronomici  uftbus  non  bene  cxplicatum. 
z 1498  Imprdlus  eft  Parifiis  tradatus  de  fphxra 
mundi  Joannis  dc  Sacro  Bofco  Angli  & Dodoris 
Parifienfis  una  cum  tcxtualibus  opiiinifque  addi- 
tionibus,  8c  commcntario Petri  Cuvelli  Daroccn- 
fis  atquc  infertis  quxftionibus  Cardinalts  dc 
Aliaco. 

Hoc  Opus  habet  principia  gcographix  com- 
munia  fatis  bine  cxplicata.  Item  principia  Aftro- 
nomicx  non  tamen  demonftrata.  In  quarto  Pari- 
fiis 1498. 

3 1507  Prodiit  Opufirulum  Inrrodudio  ad  geo- 
graphiam Ludovici  Boulcngcrij , atm  Amcrici, 
Kclpuccii  navigationibus. 

4 1 f jf  Zacliarias  Lilius  Vincentinus  Breviarium 
Otbis  cdidit  ordine  alphabetico.  In  quarto  15 1 /. 

5 if  18  Joannes  Schoticrus Caroloftadius  Opu- 
feu  lum  geographicum  ex  pluribus  map  pis  collc- 
git , accommoJavitque  globo  terreftri  a fc  clabo- 
rato.  Prxmifit  aliquos  ufus  globi  matcrialis,  turn 
dc  fingularibus  regnis  locutus  nimis  tamen  bre- 
vitcr,  ita  ut  vix  quidquam  bene  doccat : habet  ta- 
nicn  multa  bona  dc  principiis  gcographix.  Nu- 
remburgx  in  quarto. 

6 Kti  Sc.bafti.inus  Munftcr  Novum  Orbem  cdi- 
dit Bafilex  in  folio  , Opus  hiftoricum , contincns 
navigationcs. 

7 Circa  annum  lyjo  Petrus  Nonius  Lnfitanus 
Salacicnfis  infignis  Mathematicus  occafione  ali- 
quorum  qiiarficorum  fibi  ab  infigni  Navartho 
Martino  Alph°n^)  1 Sofa  propofuorum  trada- 


tum  cdidit  dc  arte  navigandi  in  duos  libros  divi- 
Win,  quorum  primo  refpondet  duobus  qux  fit  is* 
neinpe  qobd  ubique  die  xquinodii  iol  oriri  vi- 
dcatur  in  linca  xftatis  , quam  ii  fcquamur  deferi- 
bimus  parallclum.  Video  autem  jam  ilium  agno- 
vifle  loxodromicas  , nempc  quod  curfus  navigii 
cumdcm  rombum  ad  meridiem  inclinatum  decur- 
icntis  fit  fpiralis. 

In  fecundo  libro  loquitur  dc  regulis  & inftni- 
mentis  ad  nauticam  fpedantibus , ut  dc  charta 
marina  , dc  tabula  nautica  prxeipue  utili  ad  in- 
veniendam  longitudinis  diftcreiuiam , deinftru- 
ntentis  ad  elevationem  fyderum  indagandam,  turn 
dc  latirudinc  regionis  multis  modis  invenienda, 
turn  folvit  nonnulla  problcmata  nautica  explicat- 
que  naturam  loxodrotniarum. 

Habet  item  annotationcs  in  thcoricas  Purba- 
ch/i.qux  faciunt  ad  intciligcntiam  pkniorcni.  Ul- 
timd  tradatum  edidit  de  Orontii  Finxi  erroribus. 

Charadcr  hujus  authoris  eft  obfeuritas , unde 
impoflibilc  judico  ut  nauderus  aliquis  poflit  ex 
co  Operc  aliquid  utilitatis  perciperc  ; quamvis 
cnim  clarc  apparcat  ipfum  fciviilc  loxodromia- 
tum  naturam,  non  tamen  fllius  dodrinx  ufum  fa- 
n's accnmmodavit  captui  naiuarum,quibus  praxes 
facilcs  funt  propontndx , melius  poftca  Spellius 
dc  iifdcm  lincis  loxodromicis  locutus  eft. 

1 f 3 3 Prodicrc  Cofmographix  aliquot  deferi-  8 
ptioncs  Joannis  Scofleii  J uft  ingen  fis  Mat  hemati- 
ci  de  fphxra  cofmographica  , hoc  eft  dc«gIobi 
terreftris  artificiofa  ftrudura  , nempc  dc  duplici 
projedione  terrx  in  planum , Sc  qua  ratione  com- 
modius  chartx  cofmographicx  defignari  quean  r. 

Hoc  opufctilum  parvum  eft,  utile  tamen, couti- 
nct  aliquot  tan  turn  folia.  Marpurgi  in  quarto 
1 J 37- 

1/34  Hycronimus  Gemufeios  Strabonis  cpi-  *4 
tomcn  Latinam  fecit. 

Anno  if3f  Orontius  Finxus  deferiptionem  M 
Orbis  cvulgavit  ad  effigictn  cordis  , item  Gallix 
tabulam  & planifphxrium  geographicum. 

Anno  15  3 f Joannes  Dyandcr  cdidit  Introdu-  1 6 
dioncm  Cofmographix.  • 

1/5  6 Francifcus  Rirtcrus  Granbergenfis  geo-  17 
graphiam  amplam  vetfibus  edidit.  Nihil  habet  ad 
Mathefin  pertinents.  In  quarto. 

1338  Georgius  Rithayroerus  compendium  de  18 
firu  Oilvs  cdidit. 

if 40  Guitlelmus Poftcllus  Barcntonitis  Svrix  19 
deferiptionem  edidit  Latinc,  Opus  hiftoricum. 

1340  Francifcus  Maurolycus  tres  libros  Cof-  20 
mographix  cdidit.  In  primo  agit  dc  forma,  hrn , 
numeroqtie  tam  coclorum  quam  elememorum  ; 

In  fecundo  agit  dc  circulis  primi  mobilis  & co- 
rum ofticiis , de  zodiaci  divinone , de  zonis,  pla- 
gis  vtnris  , longitudinibus,  latitudinibus,  declina- 
tionibus  afeenfionibus  dierum  Sc  nodium  magni- 
tudinibus  , deaementis  crcpufculis.  In  tertio  de 
moruum  fpeculatione.  Eft  igitur  intioduftio  ad 
magnam  conftruftionem  optima  qnidem  Sc  utilis 
fed  in  muhis  non  demonftratn. 

1348  Gemmafrifius  feripfit  principiis  n 
Aftronomix  Si  Gcographix  , ddque  ufu  globi 
Cofinographici  ab  iplo  editi , itein  dc:  tclluris  di- 
vifione.  Principia  geographic  non  videntur  fatis 
bene  cxplicata  in  hoc  opcvc^KC  demonftrata.  An- 
tuerpix  in  o&avo  1548. 

if  to  Floruit  Gerardus  Mercator  Geographo-  iz 
rum  fui  temporis  facile  princcps  reftituit  Ptolo- 
mxi  Geographiam , item  Athlantcm  clucubravit. 
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* j t fj  t Guiflclmus  Poftetlus  defcripfit  Eccuriam, 
item  librum  dc  Cofmographia  feu  dc  Univcrfi- 
tate. 

14  if  ft  Robcrtus  Rccordus  Angitis  edidit  Cof- 
mographix  ifagogen  6c  librum  de  ufii  globorum. 

ij  ijj6  Pater  Ludovicus  Vulcanus  della  Padula 
Ordinis  Minorum  fandi  Francifci  Dcfcriptioncm 
edidic  Terrx  Sandx  , Opus  hiftoricuin  bonum. 
Ncapoli  in  octavo  15  56. 

1 6 ijj 6 Joannes  Leo  Africanus  Africx  defer  i- 
ptioncm  edidit.  In  folio  Lugduni. 

»7  1 J f 7 Joannes  Leo  Africanus  de  rotius  Africx 

deferiptione  libros  novem  edidic , hiftoricac  po- 
tius  quam  imthemacicos.  Antucrpix  in  odavo. 

18  » J5  7 SigifmundusLibrum  rcrum  Mofcovita- 

rum  Commentarhwi  edidit,  cum  Ru0ix  brevifli- 
Uu  iici'cripcioiK  , 6c  geographia  cotius  Imperii 
Mofcovici  , hoc  Opus  mathcnucicum  non  eft. 
Antucrpix  in  odavo  1 5 j 7. 

29  if|7  Proclus'  gcnerc  Lycius  Syriani  Alexan- 
drini  Philofophi  difcipulus  Sc  Plutarchi  filij  Nc- 
ftorii  Philofophi  auditor.Philofophus  Platonicus, 
Athenis  Philofophix  fcholis  prxfuit  & in  Syriani 
locum  fufFcdus>ari  poftea  Marinits  Neapolitans 
fucccflit,Scripfit  in  Homerum&in  Hefiodi  Geor- 
gies Commentaries , in  Placonis  politiam  libros 
quatuor,  dc  diftendi  commoditate  libros  tres  , de 
infticutionc  duos  feriplir  & in  Chriftianos  aii 
Joannes  Philoponus  refpondir.  Scripfit  igitur  de 
fphxra  mundi  Opiifculum  in  quo  circulos  dum- 
taxat  explicar. 

Hie  li  dc  tins  Imprelfuscft  Pariliis  1 yj7  Latine 
ex  inrerpretatione  Thomx  Linacri  Bricanni  cum 
•nnourionibus  Jacobi  Tufani  Rcgii  Grxcarum 
Ifererarum  Proftfloris.  Additum  eft  aliud  ejuf- 
dem  Opufculuiti  Grxetim  hypotypofis  aftrono- 
micarum  hypotheCcon  ■>  in  quo  opcrc  explicar 
planet  arum  hypothecs. 

Tertio  aliud  cjufdem  Opus  demotu ; poftcrio- 
rcs  quinque  dc  aufculcarione  1 bros  mira  brevira- 
tc  complcdens  , Spiritu  Martino  Cuneaco  intcr- 
prere.  Pariftis  in  quarto  if  57. 

Dominicus  Marius  Niger  gcograph?x  libros 
undccim  edidit  omnino  hiftoricos.  In  eodem  vo- 
lumine  habcrur  Laurcntii  Corvini  Novofcrcnlis 
gcographia  in  aijus  proccmio  funt  nonnulla  Ma* 
themacica.  Habcrur  in  eodem  epitome  Strabonis 
ad  hiftoriam  fpedans.  Bafilxx  in  folio. 

jo  ijy7  Pafcafuis  Hamcllius  Regius  Mathemati- 
cus  Commentarium  edidit  in  Archimcdis  Syra* 
cufani  librum  de  numcro  Arenx,  6c  emendavir, 
qui  Commentarius  facilis  eft  & bonds.  Pari  fi  is 
in  odavo  x 5 « 7. 

51  1 j 5 8 Guillclmus  X dander  Strabonis  geogra- 

phica  larinc  reddidit  & Stephanum  dc  Urbibus 
feu  Hermolaum  Byfantium  edidit  emetidatiorem. 

Ji  ij6i  Petrus  Medina  Hifpanus  Hifpanicc  ar- 
tem  navigandi  tradidit  quam  Gallicain  fecit  anno 
1661  Nicolaus  Nicolai  Delphinas  Gcographus 
Regius. 

Hoc  Opus  in  fex  libtos  dividitur.  primo  tradit 
principia  quxdam  fphxrx  ad  intelligentiam  na- 
vigationis  neccftaria. 

Secundo  agit  de  mari , de  curia  aquarum,  dc 
prognofticis  tempeftatum  ex  Luna  & Sole. 

Tertio  de  ventis  6c  rumbis.  Videtur  autem 
ignoraftc  naturam  loxodromiarum  , loquitur  ta- 
men  de  rumbis  quorum  habet  aliquam  tabulam 
mate  explicaram. 

Quarto  agit  de  altitudine  fyderum  , & pro* 
Tom . /. 


fert  tabulam  declinationis  pro  quatuor  annis. 

Quintodc  altitudine  polari  pet  ftellam  Polare. 

Sexto  de  dedinatiOne  magncticorum  quam  ta- 
irven  non  bene  cor ri  git. 

Scpcimo  dc  Luna  8c  xftu  matis  prxdicendo. 

Ooavo  dc  Kalcndario. 

Malta  habet  optime  hoc  Opus,  & fuo  tempo- 
re crar  maghi  momeiui.  Lugduni  Gallicc  in  quar- 
to 1661. 

IJ67  Philippus  Appianus  Bavarix  defcriprio-  j j 
riem  elucubravit , & patris  fui  Petri  Appiani  Cof- 
mographisun  , 6c  Mcrcatofis  fphxram  eft  inter- 
pretatus. 

1571  Hcnricus  Glarcanus  Hclvetius  Pocta  ^4 
laurcarus  de  gcographia  librum  unmn  confcri- 
Nit,  fed  valde  brevem,  in  quo  principia  non  func 
latis  explicata,  nee  detertninata.  Colonix  Agrip- 
pinx  in  odavo  1571. 

1576  Jacobus  Chcyncitis  A mage  Scorns  Dua- 
ci  mathcfcon  Profclfor  duos  libros  dc  Geogra- 
phy feripfit. 

In  priori  principia  tradit  & nonnulla  attingic 
ad  nauticam  fpedantia » In  fccundo  regiones  dc- 
Icribit , cxigui  omnia  momeiui.  Duaci  in  odavo 
IJ76. 

1571  Benedidus  Arias  Mbntanns  Hifpalenlis  j<5 
edidit  Antiquitates  Judaicas  cgit  qiie  dc  gentium 
prirais  fedibus,  Orbifque  terrarum  fitu. 

1 J77  PoroponiJ  Mela  epitome  gcographix  ve-  yf 
teris  & novx.  Ptodiit  in  lucem  opera  Gcorgij 
Henifehi)  Augnftx  Vindclicorum in odavo  1577. 

Idem  libros  tres  edidit  dc  fitu  Orbis  in  quo  vc- 
tcris  geographix  nominal  novx  compatat.  Pa- 
riliis in  oftavo  ij}8. 

Francifcus  Barocitis  Patricias  Venetus  prxtcr  38 
alia  multa  Cofmographiam  edidit. 

Alexander  Picolomincus  feripfit  Italtcc  fphx-59 
ram , & de  magnitudine  terrx  6c  aqux. 

157;  Munfter  &:  Bellcfbrcft  cdidcrum  Cofmo-  4°* 
graphiam  Gallicam  tribus  tomis  in  folio.  Inickf 
funt  nonnulla  ad  Matheiin  fpedantta  fed  paucl 
6c  vulgaria. 

<J75  Andreas  Theuet  Cofmographus  regius  41 
edidit  Gallicc  Cofmographiam  univerfalem  duo- 
bus  tomis.  Non  bene  tradidit  principia.  Pariliis 
in  folio  1575.  Non  habet  tabulas  Liber  eft  potius 
hiftoricus. 

1579  Antonins  Berga  Philofophus  Taurinenfis  4* 
edidit  Italiee  difeurfum  circa  hanc  quxftioncm , 

An  terra  ijiajor  cflet  quam  aqua  , cui  rcfpondec 
Italiee  Joannes  B-iptifta  Benedidi  Philofophus 
Ducis  Saliaudix.  Altcrcantur  autem  in  re  facilli- 
ma,  & qux  duobus  verbis  conftitui  poterat.  Tau- 
rini  in  quarto  1579. 

1580  Lambemis  Danxus  gcographiam  poc- 
ticam  leu  univerfx  terrx  dcfcriptioncm  ex  vetu- 
ft^ffimis  latinis  poctis  collegir  libris  quatuor  quo- 
rum primus  Europam  Secundus  Africam  j Tcr- 
tius  Aliam  ; Qiiarrusmare  8c  inftilas  continet. 

In  lingulis  libris  hie  ordo  obfervator  ut  cujuf- 
que  partis  regiones,  populi,populorumque  mores 
urbes  jflumina  , & motites  illuftriorcs , ex  iifdcm 
Poctis  deferibamur.  Opus  optimum  ad  vetcrum 
gcographiam  cognofccndam.  In  odavo  1580. 

iy8i  Bernardinus  Baldus  Urbinas  anonyim'44 
Arabis  Horrum  geographicum  Latine  reddidit  & 
hiftoriam  confexuit  ex  feriptoribus  plufquam  tre- 
centis. 

ij8j  Lucas  Joannis  Aurigarius  edidit  fpecu-4{ 
him  nauticum  continens  Ocas  maritimas  Gallix, 

G Hifpani*, 
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Hifpanix , Sc prxcipuarum  pattium  Anglix.una 
cum  uhi  Sc  explicacione.  In  hoc  funt  multa  bona 
ad  navigationcm  fpeftantia.  Lugduni  Batavorum 
inagr  10  folio  ijSj. 

46  ij8+  Prodiic  Pciri  Appiani  Sc  Gemmafrifii 
Counographia,  leu  totius  Orbis  defcriptio.  Con- 
cincntur  in  hoc  Opcre,primi>  Appiani  Libcllus  de 
principiis  Cofmographix  , & Aftronomix,  ncm- 
pe  de  figura , ficu  tcrrx  r circuits  majoribus , Sc 
minor ibus , dc  climacibus  , longitudine , lacitudi- 
11c,  dc  globo  ccrrcftri,  vends  See.  Turn  haber  de- 
feripdones  Europx,  Afix,  Africx,  Amcricx,  Pc- 
ruvix.  Judiarum  See. 

Opus  hoc  optimum  eft  Sc  ciarum.  Antuerpix 
in  quarto  1584. 

47  *585  Joannes  Hontcrus  Coroncnfis  dc  Cof- 
mographix  rudimentis  libros  quatuor  verfibus 
compofuit , uni  cum  tabcllis  gcographicis  prxei- 
puis  adjeftis  eiufdem  tam  Aftronomix  quam 
Geographix  principiis.  Bafilcx  in  oftavo. 

48  if 88  Livitis  Sanutus  gcographiam duodccim 
libris  Italicc  edidit.  Habet  initio  difeurfum  dc 
acu  magnetic^  in  quo  non  ita  bene  ratiocinatur. 
Venctiis  in  folio  1 5 SS. 

49  *589  Prodiit  Itincrarium|  i Burdcgali  Hicru- 
falein  , & ab  Heraclea  per  Aulonam  Sc  Romam 
Mediolanum  ufque  ante  annos  xioo  fimplici  fer- 
monc  feriptum. 

50  if  90  Papyrius  MafTonius  Jurifconfulnts  Cal- 
lus edidit  Dclcriptioncm  fluminum  Galhx. 

5 1 if  91  Giraut  Lingoncnfis  ttaftatum  edidit  Gal- 
lice  fob  hoc  titulo  , Globe  Am  monde  contrnavt  un 
bref  trjilc  du  Ciei  & de  ta  Terre.  Hoc  Opus 
per  dialogifinum  proccdic , faiifque  clari  res  ca> 
lcftes  explicat  appofitis  figuris  idoneis. 

Ji  IJ91  Chriftianus  Adncomius  Dclphus  urbit 
Hierofolimx  qualis  fiiii  tempore  Chrifti  Domini 
. deferiptione  edidit  Colonix  Agripp.  in  oft.  if  91. 

51  Anno  159)  prodiit  Gcrardi  dc  Judxis  fpecu- 
lum  Orbis  terramm  cum  brcvi  imroduftionc  ad 
gcographiam. 

In  hoc  opcrc  contincnrur  mappx  prxcipuorum 
regnorum,&  Provinriarum  Europx,  & alix  non- 
mtllx  cutn  prxviacxplicationc.  Opus  potius  hi- 
ftoricum  qukm  mathematician.  Antuerpix  in  ma- 
jor i folio  1595. 

54  *59f  Joannes  Botcrus  nniverfales  relationes 
geographicas  edidit  tribus  tomis  1 f 9 f.  Roma:  in 
quarto. 

55  IS9f  Prodiit  Epirome  Theacri  Ortcliani  prx- 
cipuarum  Otbis  regionum  delineations  minori- 
bus  tabulis  expreilas  > Brcvioribus  dcclarationi- 
bus  illuftratas  continerrs.  Antuerpix  in  oftavo 
*59f- 

j6  if 98  Leonardos  Verietus  Cemoti  Ptolomxi 
gcographiam  Italicc  edidit  cum  tabulis.  Venctiis 
in  folio. 

57  >598  Jacobus  Scvctius  feripfit  dc  Orbc  Cato- 

ptrico;  in  quo  Opcrc  funt  muha  ad  navigationcm 
pertinentia. 

5 8 Abrahamus  Ortelius  Thcatcum  Orbis  univerfi 
edidit,  in  quo  contincmur  mappx  omnium  regio- 
num  aun  earum  cxplicatione.ln  folio  if  98.  Idem 
fecit  parergon  in  quo  profen  tabulas  Tcrrx 
Sanftar. 

59  1 1 99  Bartholomxus  Pitifcus  edidit  problemata 

geographic*. 

to  Prodiit  libcllus  utilis  nauderis  dc  deelinationc 
Solis  pro  quatuor  annis  , uni  cum  modis  cleva- 
tionis  polaris  obfervandx  , per  clcvadoncro  poll 


& ftcllx  polaris.  Habcc  item  multa  ad  navigatio- 
ncm fpeftantia  Gallic^.  In  eo  habetur  defcriptio 
littomm  Occani  Gallix,  Hifpanix,  Flandrix  See. 
Author  eft  Joannes  Garda  diftus  Fcrrand.  In 
quarto  Piftavij  fine  anno. 

1601  Joannes  Herrera  deferipfit  Americam,  Ci 
Petrus  Bcrtius  geographix  tabulas  contraftas 
edidit  , Sc  PioLmixi  gcographiam  Grxtc  Sc 
Latino. 

1 60S  Simon  Stevinus  Principis  Auriaci  Ma-  6x 
thcmaticus  in  fuorum  hypomnematum  parte  fc- 
cunda  traftatunr  habcc  geographicum  in  fex  li- 
bros divifum.  In  prirno  aliquas  definitiones  ha- 
bet  , prxeipue  agu  dc  prime  meridiano,  & initio 
dici  geographico.  Excurrit  cxinde  ad  eruditum 
fxcuium  , Sc  quomodo  invenienda  fit  feienria , 
item  dc  Lonitatc  lingux  feu  idiomatis  , texitque 
Cataloguni  ver  borura  roonofyllaborum  tam  Bcl- 
gicorum  quam  Latinoritm. 

Sccundus  liber  eft  de  terreftris  globi  hylod- 
nefi,  nempc  quomodo  materia  ab  agris  fubliinio- 
ribus  aquis  detcratur , agrofquc  alios  efficiat ; de 
montiura  origine, quomodo  colics  arenacci  in  pin-  ' 
guem  terrain  mtitcntur , cur  ripx  dertrantur,  air 
ad  oftia  fluviorum  pulvini  jaccant. 

Qui  liber  nihil  habet  notatu  dignum  nee  dc- 
buit  in  hunc  locum  reponi. 

Tertius  eft  dc  tetreftri  athmeoria  feu  dc  ath- 
mofphxra  terreftri , ea  autem  qux  habet  defum- 
pfit  ex  Alaccno  GirardoCrcinonenfi , & Petro 
Notuo.  Brevis  eft  liber  & pauca  complcftitur. 

Quartus  liber  eft  dc  navigationc,in  quo  primo 
navigationcm  cirailarcm  explicat  turn  loxodro- 
micam. 

Quintus  limcneuretica  agit  prxeipue  dc  ufibus 
pixidis  magneticx  cjufque  dcclinaticme. 

In  fexto  xftus  nraris  confidcrat  prxeipue  ad 
praxiro.  Hie  geographicus  traftatus  impcrfeftus 
eft  habctque  pauca  ad  cas  etiaro  quas  iraftat  ma- 
terial fpeftantia. 

Chriftofhorus  CUvius  edidit  Comincntarium  C } 
valdc  bonnm  in  fphxram  de  Sacro  Bofco,non  t > 
men  fatis  ordinatum,  nee  in  omnibus  demonftra- 
tum  ,cftquc  potius  incroduftio  ad  Aftronomiam. 

1600  Guiudmus  Gilbertus  Mcdicus  Londi-  6+ 
nenfis  primus  ex  profcfio  dc  magnetis  propricta- 
tibus  &;  de  tcllurc^nagncre  feripfit  optime,  quam- 
vis  non  approbent  ejus  omnem  modum  cxplican- 
dijefttamen  laude  dignusquod  earn  matcriam 
primus  agrclfus  fit.  -Londini  in  quarto  1600. 

160;  Paulas  McrulaCofmographix  libros  tres  6f 
edidit , & particulars  libros  quatuor , principia 
geographix  non  bene  explicat. 

1608  Villctte  Saccrdos  Parifiis  Gallicc  edidit  66 
Deferiptionem  Syrix.  Parifiis  in  oftavo. 

Anno  1610  prodiernnt  tabulx  Arithmcticx  67 
pofthaphxrcfcos  univcrfalcs  , quariun  fubfidio 
numcTus  quilibct  ex  multiplicatione  producendus 
per  iolam  additional! , Sc  quotiens  quilibct  h di- 
vifioneclicicndus  per  folam  fuhtraftioncm , fine 
txdiofa  Sc  lubrica  multiplicatione  , arque  divifio- 
nis  operatione  etiam  ab  eo  qui  Arjlbnuriccs  non 
admodum  fit  gnarus  nullo  negodb  rnvenirur.  £ r 

E mufxo  Joannis  Gtorgij  Hfrnvarr  abHoem- 
btirg  ntriufque  juris  Doftaaefar , Prxfidis  Provin- 
cix  Schuabx.  Monachix  I&vanarnm  in  magno 
folio  1610.  / 

Hoc  inventum  videnic  coincidcrc  arm  loga- 
rithmis  Neperi , non  dat  tamen  conftruftioncra 
hujiifmodi  canonif. 
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o3  i6tx  Jolcphus  Langius  Cxbromontanus  clc- 
mentale  gcographix  dedit,  fans  bene  fi  principiis 
nonnull  as  adhibuitTct  figuras  ad  fonnanaatn  ima- 
ginotioncm. 

(y  • 1614  Prodiit  Hyerofolymirana  peregrirutio 
Principis  Radii  villi.  Antucrpix  in  (olio. 

70  * 6 1 S Joannes  Antonius  Magimts  edidit  Com- 
mentaria  in  Ptolomxi  Geographiam. 

71  1616  Philippus  Cluvcrius  Veteris  Germania:* 
Italic*,  & Sicilix  dclcriptiones  petfeeir , Epito- 
mcn  ctiam  gcographix.  Prindpia  habet  non  fatis 
explicate. 

71  ‘6*7  Prodiit  Eratoftheres  Batavus  dc  terrx 

ambitus  vera  quantitate  i Villcbrordo  Snellio 
Batavo  cdicus , in  quo  refcrt  Eratofthenis  , Pofli- 
donii , Ptolemxi , aliorumquc  methodos  in  defi- 
niciido  terrx  ambitu  , turn  praxim  fuam  explicat 
totumquc  terrx  ambitum  definit. 

Dicam  camen  licet  dofttim  hoc  opere  com- 
prehenfa  fit  optima,  praxis  tamen  fuit  taiuum  fe- 
mcl  perada,  ut  fpecimcn  operationis  fux  tanttun 
ederet , item  multiplici  inangafotum  folutiotie 
adhibita , quorum  anguli  fcroicitculo  valde  parvo 
dcterminati  fuerunc , idcoque  jure  reprehendit 
bane  Sncllii  determinationem  Pater  Ricciolius , 
qui  per  decern  annos  integros  obfervationcs  mul- 
tas  adhibuit  ut  terrx  circuitum  determinant, allc- 
ritque  circuitum  terrx  i Snellio  nitnis  parvum 
fadum  efle. 

7}  1619  Gabriel  Sionita  Inrerprcs  Arabicx  Iin- 

gux  tcllurcm  per  climata  deferibit. 

74  > 620  Bernardinus  Amicus  Minorita  Sacrarum 

xdium  Terrx  Sandx  deferiptiones  Sc  figuras 
edidit.  Florentix  in  folio  i6xo. 

7f  i<*xj  Nicolaus  Doglioni  Nobilis  Rclluncccn- 
fis  Amphitearrum  Orbis  Vcnctiis  edidit.  Initio 
habet  nonnulla  principia  gcographix  fed  nub. 
Opus  hiftoricum  eft. 

76  Judocus  Hondius  edidit  magnum  Ath- 

iantem  Orbis,in  quo  continentur  mappx  cum  ex - 

S'licatbne  fmgularum.  Amfterodami  16x5  in 
olio. 

77  1614  Prodiir  Philippi  Cluverii  Italia  cum  t»- 

bulis.  Opus  daboratum.  Lugduni  Batavorutn  in 
folio. 

Item  ejus  Imrodudio  ad  geographiam  qux  eft 
nimis  fuccinda  , neque  cnim  bene  explicat  priu- 
cipia.  In  qtiarto. 

78  i6xj  Francifcus  Schottus  Senator  Antuerpien- 
fis  Itincrarii  Italix  rerumque  Romanorum  hbros 
tees  edidit , ex  antiquis  novifque  feriptoribus 
quod  Pater  Hycronymus  Capugnanus  Ordinis 
Prxdicaroriun  auxit.  Opus  cruditum  * & curio- 
fum  non  mathematicum.  Antucrpix  in  odavo 
i6xf. 

79  1621  Conimbricenfes  fcripfcrunt  de  magnctc 

I.7.  Phyficorum,  cap.  2.  quxft.1.  fed  pauca  admo- 
dum.  Lugduni  in  quarto  i6if. 

So  1626  Berrius  Profeflor  Sc  Cofmographus  Re- 
gius Bi  eviarium  tori  us  Orbis  terrarum  edidit. 
Opus  ad  Mxthefin  vix  pcrtinens.Parifiis  in  oda- 
vo 1619. 

Si  1617  Prodiit  Philippi  Cluverii  Veneti  Opus 
pofthumum  lntrodudio  in  univerfam  geogra- 
phiam , tarn  vctcrcm  quJuu  novam  Tex  libris.  In 
primo  tradit  nonnulla  prindpia  univerfalia,  nem- 
pc  dc  circulis,  zonis,  climatibus,  ventis,  de  Occa- 
no,  & mari.  In  fccundo  $.  & 4.  Europam  deferi- 
bit ; quinto  A Earn  ; fexto  Africam  & Americam. 
Deferiptiones  funt  fuccindx.  Principia  Gco- 
Tom.  I. 
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graphix  non  dedit  nee  co  modo  qui  imaginarioni 
prodeirec.  Lugduni  Batavorum  in  decimo  fexto 

1618  Chriftianus  Adricomius  Dclphus  edidit  8a 
Thcarr urn  Terrx  Sandx  aim  figuris.  Opus  ad 
imclligcntiam  facrx  feripturx  utile.  Cobnix 
^Agrippirur  in  folio. 

Anno  1619  Joannes  Lhoftc  Mathciqaticu*  g» 
Ducis  Lothanngix  Gallicc  tradatum  edidit  dc 
fphxra  artificiali,  cjufque  ulibus,in  quo  poll  com- 
munes notioncs  exairrit  in  aliqua  aftronomica , 
turn  ad  praxes  defetibendorum  horologiorum , 
turn  ad  aftrobbia  & alia  hujufmodi.  Nihil  habet 
nifi  vulgarc.  In  quarto  Geneve  1619. 

Anno  1 6x9  Pater  Nicolaus  Cabxus  Ferra- 84 
rienfis  Socictads  jefu , Philofophiam  magneti- 
cam  edidit,  in  qua  magnetis  natura  cxplicatur,  & 
proprictatum  magnetis  caufa  allignatur.  Novam 
pixidem  conftruit , qux  poli elevarionem  per  ma- 
gnetis indinationem  indicet.  Multa  item  habet 
dc  dedricis.  Tradarus  in  quatuor  libros  dividi- 
tur.  In  primo  vim  actradivam  explicat , cjufque 
caufam  aftignat ; oftendit  terrx  vim  magnet icam 
indie , Sc  magnctica  indinari  verfus  polum  terrx, 
ex  quo  grad  us  latitudinis  regionis  cujufcumque 
poteft  innorefccrc. 

In  fccundo  libro  magncticorum  diredioncm 
exhibet,  diipliccnique  coruin  fccicm. 

Liber  tertius  eftedus  ad  diredionem  fpc&aifC 
tes  explicat,  prxeipu^que  oftendit  ad  nullum  cedi 
pundum  magnet  cm  dirigi  j aftignat  caufas  dee  1 i— 
nationis  magnetic*.  Item  dc  vi  comraunicativa 
loquitur. 

In  quarto  ponimtut  effedus  ad  attradionem 
foedantes  , in  quo  multa  funt  pradica  area  ver* 
foriorum  compofitioncm  Sc  umm.  In  hoc  opere 
multum  promovit  Philofophiam  magncticam, 
multaquc  fdtu  digna  detexit  , mcliufquc  dc  hoc 
bride  phibfophatus  eft  quirn  qui  ante  illam  feri- 
pferum.  Port  ipl'mn  tamen  alii  multa  feitu  digna 
addidcrunt  Sc  mcliora. 

16x9  Paulas  Henftnee  Itinerarium  Gennani*  8f 
Gallix  , Anglix  iralix  , cum  indice  locorum , re- 
rum  atquc  vetborum  cum  monitis  peregrinato- 
riis,  &c.  Noribergx  16x9  in  odavo. 

i6}o  Jodocus  Hondius  edidit  Atlnntcm  Gc-  86 
rardi  Mercatoris  multo  audioccm.  Opus  potius 
h'ftoricum  quam  nuthemaricum.  Item  Atlantem 
minoran.  In  folio  figuraoblonga.  Amfterodami 
cum  tabulis  optimis. 

16  3 3 ‘Joannes  Tallin  Geographns  Regius  ta- 
bulas  littorura  Mediterranci  Sc  Oceani  edidit. 
Pjrifiis  in  folio. 

1634  Prodicre  Parifiis  varia  feripta  & refpon-  87 
fioncs  circa  propofitam  a Morino  methodum  in- 
veniendarum  longirudinum , ex  quibus  tantum 
hoc clici  poteft.  In  odavo  Parifiis  1654. 

I634  Pater  Philibcrtus  Monet  Sabaudus  So-  88 
cicratis  Jefu , Geographiam  veteris  reccntifque 
gallix  edidit.  Hac  Opus  hiftoricum  potius  eft, 
quim  mathematicum.  Lugduni  in  odavo  1634. 

1639  Francifais  Qnarclmius  Laudenfis  Mino  89 
rita,  Elucidationcm  hiftoricam  Theobgicam  , Si  «, 
Moralcm  Terrx  fandx  edidit.  Antucrpix  in  fo- 
lio duobus  toons. 

1640  Joannes  & Cornelius  Blacu  Novum  90 
Atlantem  cdidcrunt.  In  folio  Amfterodami  qua- 
tuor tom  is. 

1 640  Pater  Georgius  Fournier  Socictatis  Jefu  ft 
edidit  HydrographiamGallicc.inqua  ctiam  tradic 
G ij  artem 
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artcvn  navigandi  qnam  non  ita  ber.C  explicuit, 
ncc  dcittoflmwrit  omnia.  Vidctur  habere  nirais 
imilta  parergau  In  folio  Pariliis  1640  Sc  ib6f. 

yx  Parer  Vmccntius  Berdini  gencralis  Minorita- 

y rum  Pahftinam  antiquam  & novam  edidir  Itali- 
cs. VenetiiaWqaarto  1641. 

1641  pattr  Carolus  a San&o  Paulo  Abbas4 
Flihenfis  Gcographiam  Sacram  Epifcopattiura 
eriani  antiquorum  atm  figuris  edidu.  Opus  hifto- 
rictfro.  Pariln  s in  folio  1641. 

94  1^41  GuUlclmus  Blacu  inftitucioncm  aftrono- 

mfeam  Gallicc  edidir  dc  ufu  Globorum  Sc  Splnr- 
r&rum , Cxlcftis  8c  Tcrreftris  , duabus  parubus 
comprchenlam;  quorum  prima  habet  duos  libros, 
In  primo  couipofitioncm  globorum.  In  iccundo 
ufus  tradir  odoginta,  plciolque  ad  gcographiam 
fpc&antcs,  nonnullos  ad  gnomonicam,  aiiquos  ad 
navigationcitv,  omnes  in  hypothefi  terra:  immobi- 
lis.  Secunda  pars  ufus  atcingit  globorum  in  bypo- 
rhe/i  terra:  morse,  niulta  tanicn  rcpetic  qua:  in  pri- 
ma parte  fueranc  di&u  Opus  (amen  bonum  Sc 
utile  iisqui  gcometriam  nefetunt.  In  quarto  Am- 
fterodami  1641. 

9J  1641  Pvodiit  Parifiis  Petri  Daviri  Gcographia 
quinque  totnis.  Inprimode  Mundomulta  habet 
ad  Mathcfm  fpe&antia.  In  folio.  Dclunt  tabula:. 

- 95  1645  Prodiit  Bartholomari  Morizori  Orbis 

Matitimus.  Liber  potius  hiftoricus,  in  quo  rcferc 
gefta  varia  in  man,  nempe  bclla  navalia.  Divione 
-.645. 

97  1 C44  D.Coulon  Defet  iptionem  Gallia:  inftituic 
Gallicc  per  ftumina.  Hoc  Opus  nihil  habet  nifi 
hiftoricum.parifiis  duobus  tomis  in  o&avo  1 644. 

98  1646  Pater  Jacobus  Grandamicus  e Soeictate 
JcfU>  feripfit  dc  magneto  novam  demonfttatio- 
ncm  immobilitatis  terra:  petitam  a virmte  magne- 
tics terra: , licet  ejus  demonftratio  non  lit  lcgiti- 
Tna.  Habet  multas  experientiaS  novas  circa  ma- 
gnetem  optimas.  Flexia:  in  quarto. 

99  164 6 Pater  Philippus  l’Abbe  Socicutis  Jefu , 
Gallicc  Gcographiam  regiara  edidit , quam  ex 
Clu  verio, Ortcho,  Mcru  ta,Bcrthio,Gonjths,Syin- 
pilio  Sc  aliis  defumpfit. 

Nonnulla  initio  dc  circuits  Sphxrx  fed  nimis 
breviter  , ita  in  imaginationcm  non  informer  fa- 
n's. Parifiiis  in  oCtavo  1646. 

103  1649  Pater  Nicolaus  Zuchi  Parmenfis  DilTer- 

tationetn  edidit  magncticam  dc  primo  magneti- 
co , 8c  cauiis  progreffionum  magneticorum , in 
qua  potius  catifam  finalcm  cur  terra:  indita  lit 
vtrtus magnetica,  quam  alias,  aflignat.In quarto 
Rotnz  1649. 

101  1 Pater  Joannes  Francois  Socictat is  Jefu, 

Gcographiam  divifam  in  tres  partes  qux  expli- 
cate, divifione$,univerfalitatcs,  & partiailaritatcs 
glob!  tcrreftris.  Edidit  multa  inutilia  ad  fuum  in- 
ftitutuin  nempe  divifioncs  importunas.  Redonis 
III  ofkavo  1C52. 

*»  r 6 j 1 S S.mfon  Gcographus  Ordinarius  Regis, 

ACix  , Europe  , & Atricae  Deferiprionem  edidit 
cum  tnapp’-s  optimis.  Parifiis  in  quar  to. 

**!  i6y$  Philippus  Brict  c Societatc  Jcfu,Thca- 
rnim  gcAgraphicum  Europe  cefidit  Gallicc.  Opus 
figuris  contents,  pari  His. 

Item  Parallel®  Italia:  vctcris  Sc  novae  1649. 
Opus  hiftoricum. 

w«  Anno  16J4  Pater  Kirker  edidit  Trattatum  dc 
magneto  in. tres  libros  divifum , in  quorum  primo 
ngir  dc  natura  & facultatibus  magnetis.  In  priina 
parte  de  ctimologia  , imcncionc  > gcncracione  Sc 


fpeciebus  magnetis  agit.  In  fecunda  de  omnibus 
facultatibus  magnetis  , nempe  awa&ionc  , dirc- 
ftionc  .armatuia,  declinationc,  inclinatione  com* 
municatione  virtutis.  Habet  item  ai  paradox;! 
feitu  digna.  In  Iccundo  varios  magnetis  ufus  api> 
rit , & habet  ftaticam  magncticam  , verforiomm 
fabricam  , eorumque  ufus  m geometria  pra&ica, 
alhonomia  , gnomonica , in  vnriis  machinis , dc- 
nique  in  nautica.  In  ccrtio  multa  habet  dc  ma- 
gnctifmo  feu  confcnfu  elcmentorum  , fobs  Sc  lu- 
nar in  maria , hcliotropii , muficx , hnaginationis, 
de  tarantiimo. 

in  hoc  opcrc  ufus  pneipue  Sc  praxes  habet; 
flint  tamcn  aliqua  nimis  minute  cxplicata.  In  ter- 
tio  hbro  multa  conge  flit  inutilia. 

i6j8  D.Samfon  Abbavitlcnfis  Gcographus  ,clf 
Regius  mapparum  geographicanun  vo lumen  in- 
tegrum edidit.  In  folio  i6y8. 

1660  Bernardos  Varenius  Do8for  Medicus,<,< 
Gcographiam  univcrfaltm  edidit  duobus  libris 
comprthcnfam.  In  primo  agit  de  tellure  abfolutd 
conliderara  , nempe  deejus  figura^nagnitudine, 
motu  , 8c  quictc,  loco , de  tclluvis  fubftanda , dc 
comincntibus,  moiuibus,  fodinis,  fylvis,  dc  ocea- 
ni  partitione  per  terras  , dc  ejufdem  propricrati-* 
bus , de  lacubus  8c  fluviis , aquts  mineralibus  , de 
arbmolphxra  8:  acre , dc  vrmis. 

L bro  feamdo  agit  dc  affc&ionibus  telluris 
ccclcftibus,de  locorum  latltudine,  dc  zonis  & ap- 
aremiis  ca’leftibus  in  fingulis  zonis , dc  climaii- 
us , de  luce , calore  , 8c  anni  tempeftatibus  , de 
umbris  & denominationibus  indc  ortis,  dc  horo- 
logiis  fciatcricis,  dc  antxcis  , antipodibus,  dc  di- 
vetfo  ortu  & occafu  fobs  , dc  longiiudinc  loco- 
rum  , dc  horizontc  fenfibili , de  navigationc  feu 
Iftiodromia. 

Omnium  quos  haftenus  legi  palmam  rctuliflo 
de  gcographia  vidctur  Varenius  , exceptis  non- 
millts  qux  non  videnrur  ad  hanc  nuKcriant  perti- 
nere , ut  dc  Horologiis  Sc  Navigatione  non  erat 
dicendi  locus.  Vidctur  item  figuris  imagination! 
fuflicienter  non  fcrviiflc,  in  qua  efformanda  non 
mcdiocritec  laborondmn  cr?t. 

Hoc  Opus  bis  editum  ; femel  in  decimo  fexto, 
noviflime  in  oftavo  ab  Ifiiaco  Nouton  nuthema- 
tum  Profcflorc  Lucaftano  apud  Cantabcigienfes 
qui  j ; figuris  hoc  Opus  illullravit.  Cantabrigia: 
inodavo  1671. 

Anno  1661  Pater  Joannes  Baptifta  Ricciolius'57 
Ferrarienfis  Gcographiam  & Hydrograj  hiam  re- 
format am  edidit  libris  duodecim. 

Liber  primus  eft ifagogicus.  Sccundus  agit  de 
menfuris.  Liber  tertius  agit  dc  mcnfiiranais  re- 
giotuim  intcrvallis,cnm  Catalogo  Navigationum. 
Liber  quartus  gxodeticus  eft.  Quintus  dc  mr.gni- 
tudine  dhnetienda  terrx.  Sextus  agit  de  altitudi- 
nibus  dimetiendis.  Septimus  dc  latitudinc  regio- 
num,  O&avus  dc  longitudincdimeticnda ; in  hoc 
habetur  tabula  dcclinationum  magnetis.  Nonus 
dc  primo  mcridiano.  Decimus  hydrographicus  in 
quo  inter  alia  folvit  problctnata  nautica.  Unde- 
cimus  Onomaftiais  eft,  nempe  habet  nomina  plu- 
rimarum  regfonum  cum  latitudinc  , & longitudi- 
ne.  Duodecimus  eft  Synopfis  Geographic  quam 
in  ctuce  exhiber. 

Hoc  Opus  optimum  quidem  eft  , poiuerat  ta- 
mcn melius  componi  fi  nempe  alicnas  matcrias 
non  imraifaiiflct. 

16G 1 Gafpar  Schotu*  Socictaris  Jefu  , in  fuo  *4 
Corfu  mat  hcmatico  dc  geographia  tradkatum  ha- 
bet. 
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bee  Initio  proponit  principia  univciCiUa  geogra- 
phic, fed  lev  iter  co  quod  in  Aftronomia  }au) 
fucrint  tradita.  Fere  lotus  tra&atus  hiftocicus  eft, 
iicmpe  in  co  lingula  regna  &:  provincias  deferibir. 
Haber  in  hydrographia  noimulla  ad  navigatio- 
Item  fpedantia  qux  non  dcinonllrat. 


fur  is  , 6c  proportionibus  obfervandis  tota  pofica 
lie , jure  ad  Maihchn  rcvocatur , quamvis  a plo- 
tifquc  negUtarur  perinde  ac  li  inccrtis  placi- 
tis  , 6c  non  jindubitatis  nitcretur.  Hujus  dii'ci- 
pbnx  placita  oumia  ad  fevetiotis  geometric  leges 
non  cxiguntur,  to  quod  vcl  habit  at  ionis  human* 


°*  1 6'jf  Petrus  Courcin  Profcllor  Mathefcos  in  * commod.t,  6c  lain  but?,  urn,  vcl  operis  ioliditaccm. 


Opufculo  Gallico  tradit  tredecim  ufus  globi  fatis 
communes  terraquei  fine  demonitraciombus.  Po- 
rcrant  plurcs  afterri.  Pariliis  in  o£ayo  1 66  f. 

10  1666  Prodiit  inccrto  authore  Geographia 

univcrfalis  Gallica  aut  compcndiofa , in  qua  pi x- 
cipui  defcribuiuur  Provincis  Gallic.  Lugduni  in 
decimo  lex  to  1 666. 

" 1 666  Dominus  Denis  Sacerdos  Hydrogrnphus 

Regius  Sc  Profcllor  Dieppcnlis  Artem  Navigandi 
compofuic  , feu  tra&atum  de  variacione  pixidum 
muricarum,  in  quo  tra&ito,  quinque  modos  tra- 
dit inveniende  |alis  variationis  , prxeipue  veto 
qualibct  hora  dici  6c  nodi  is. 

Tabuias  habet  amplitudinous  ortivarum  ad 
hoc  ncccilarias  , ttadatus  ell  nhnis  ampins ; ill* 
cnim  omnes  praxes  & demonllrationcs  brevius 
tradi  6c  explicari  potcranc.  Haber  item  noimulla 
non  ita  bend  cxplicata  ut  dum  dicit  polo  convc- 
»irc'  definitionem  cemri , quod  falfum  eft  ; cum 
centrum  debcat  in  codem  piano  cxifterc  & polus 
in  fublimi  cllc.  Dieppe  in  quarto  166'% 

P.  Vinccntius  Lcotaudus  fcriplitde  nugnete 
bene  Sr  folidc , novumque  tradit  modum  cxpli- 
candi  tarn  vittutem  m ague  li  corum  qukm  tclluris 
duobus  libris. 

Liber  primus  univcrfalioca  capita  magnetic* 
Phdofophic  complcdlitur. 

Secundus  varios  inagnetis  aftcdlus  cxplicat; 
refcllit  Gilbcrmm  6c  Cabxuntcfficacitcr.  Lugdu- 
ni in  quarto  1 668. 

N.Samfon  ft  lius,  Europe,  A lie  6c  Afticc  Map- 
pas  edidit.  Parifiis  in  quarto. 

1 1668  M.  Denis  Prcibiter  artem  Navigandi 

tradit  per  nutneros.  Hujus  praxis  in  longionbus 
Navigation! bus  fadlax.  Fals6  item  rcptchcndit 
tnappas  redudlas.  Dieppe  in  quarto  i66\. 

* i66p  M.  Denis  P'resbvrcr  Hydrographus  Or- 
din  irius  Regis  & Profcllor  Navi  gat  ion  is  Diepe 
edidit  Opus  Gallicum  cujus  titulas  , Vndfoms 
de  la  dtchnatfon  du  Soldi  , dr  dts  principals 
tjloiles  du  firmament.  * 

EnfeuibU  un  dtfeours  fur  1‘Efloile  du  Nerd 
avec  deux  tables  pour  tr outer  i'tlevaiion  du  Pole 
H toure  heure  de  la  ttuii. 

In  hoc  Opere  tradit  folis  dedinationcm  pro 
quatuor  annu  in  ordinc  ad  latitudincm  invenico* 
dain,immo  lorujti  Opus  elide  elcvatione  poli  in- 
venienda,  qux  omnia  Nautis  font  penitilia. 

Anno  167s  Patef-Honoratus  Fabry  Socictatis 
Jefu,  in  toroo  quarto  fine  Scienti*  phyficx  feri- 
plit  optime  de  tmgnetc  , oftendirque  virtutem 
ntagneticam  per  fubftantialcm  diffuftoncra  pro- 
pagari. 

Opus  hoc  optimum  eft  folidtim  & clarifli- 
mum.  Lugduni  in  quarto  1671. 


CAPUT  VI.  * 

4rchitc(lonices  frogrcjfu. 

Rchire&oniccs  nomen  cdificionim  om- 
^ ilium  fcicutiam  indicat , qu*  cum  in  inen- 


“vcl  tandem  clrg-ntiam  extctnauiqnc  fpedlct  ma- 
gnificent iam,quc  omnia  cum  a geometricis  ratkv 
mbus  tanttun , non  pend  cant , led  alia  requirant 
bene  mulca , mixtain  cfticiuut  diiciplinaui,  cxccu- 
tio  tamcn  6c  quafi  praxis  qux  ad  particularia  de- 
feendit  tota  mathematic*  eft. 

Quod  ad  edium  commoda  pertinet,  cum  varie 
fint  hominum  conditiones  , variofquc  in  fuis  do- 
mi  bus  ufus  requirant , variant  etiatn  partium  di- 
ftrilxitioncm  cxigunt  in  quibus  vix  rcgula  certa 
dari  poteft.  Ex  quo  fit  ut  de  hac  pane  utilifllima 
licet , yix  vet btlm  atuhorcs  faciant , cxccptifquc 
paucis  aliqu.bis  Jegibus  ex  Vitruvio  defumptis, 
nihil  orntuno  de  pnvatarum  tedium  ft  1 luftura  di- 
cant. Puto  autem  quod  illc  optime  de  architc&u- 
ra  ntctcrctur  ,qui  luftratis  Europe  partibus,  prc- 
cipuc ideas  aliquas  ediunt  bene  compofitarum  in 
lucent  c.ictct.iion  palatiorum  iamum,c.ifUlloriiin, 
fed  ctiam  abarunt  minus  prxeipuarum  , ut  ontni 
hominuin  condition*  acconuttodatas  xdes  propo- 
ncrctconciiinas,  elegantes,  conmiodas,  6c  bene  ill 

ordincm  digeiUs  , is:  hoc  fccundum  omnium  na- 
tionum  genium,  aut  cceli  ditcrfim  temperiem.  Id 
cnim  vero  operis  Acchitcftoiticx  decile  videtur. 

Arcltitcilonicamigitur  civilcm  ad  publicatan- 
tumxdificia  cxtcrnamquc  illam  preftantiaro  qux 
ex  columnarum , capitcllonnn , 6c  fuperimpofita 
trabe,  zophoro  6c  coronide  rcfultat  foicnt  aut  bo- 
res communitcr  coardlare.  Unde  autem  hxc  fub- 
ftru&ionis  fpccics  ortuiti  duxerit  non  fatis  liquet) 
cum  aperta  intercolumnia , 6c  cmnino  pervia  in- 
cominodas  xdes  , 6c  ad  habitondum  fere  inutile? 
rcddcrc  vidcantur  , fuptrvacancum  ex  alia  parte 
lit  ad  fuftentandam  comignatioucm  6c  tc&uitt  ; 
cokimnas  addcrc  fi  murus  undtque  lolidus  ,*6c 
perpetUus  crc&us  fit.  Unde  vfcl  ex  publicis  xdi- 
bus,  qux  oranino  apertc,&  pcrvic  elfe  delxbanr, 
vcl  ab  aliquatuitt  nationutn  confuctudinc  , qux 
quiJcin  folettt  & pluvias  fuis  xdibus  arcerc  inten- 
(iebant  j acrcitt  vcio  liberum  6c  fpirarc  & vidcrc 
copiebant , h'<)ufntodi  com^ofitio  originent  du- 
xille  diccnd.t  eft.  Nutt  quoJ  pertinet  ad  primum, 
in  remplorum  veftibulis  publicifquc  porticibus 
primA  adh  bitas  credimus  i & indc  ad  tcmplorum 
omatunt  tradudas , ut  quod  primitus  ob  cert  urn, 
& peculiarem  ufnm  ufutpatum  fuir,  quia  gratius 
oculis,  & magnificent ihs  apparebat,  ctlftmc  liccc 
tali  ulu  adhibcatur.  Qitod  vet 6 aJ  fccundamra- 
tionem  aninct , accepimus  ex  littcris  SincnfibttSi 
Tartaros  ita  confuctos  elle  in  libero  acre  verHiri, 
ut  fi  qua*  Siiienfuuti  xdes  habitandas  nancifcan- 
tur , priiis  diruto  faltem  uno  paricte  cas  aperiant, 
ne  fibi  incarcerati  vidcantur.  Vcl  denique  quod 
in  niultis  regionibus  folos  domorum  angulos,  6c 
per  intcrv alia  parietes  columnis , Sc  quadratic  la- 
pide,  quafi  catcitis  vincire,  6c  munirc  folcanr,  in- 
' teredumnia  vero  leViori  materia,  6c  minus  folid* 
claudcrc.  In  qua  regione  nata  fit  Arcbitedlura  , 
nempe  qux  Natio  primum  hoc  genus  xdificii 
^ quod  fty  lobita,  columna  .capitello,  trabe,  zoplio- 
ro,  & ctuonicc  conftat.inquiri  poteft.  Antiquifli- 
ma  refentumt  in  Grxeia  dcorum  dclubra  , qux 
talcm  fornt&itt  iroitaiencur,  imm6  qux  diverfis  , 
% G iij  ftruttu 
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ftruduranim  hujufinodi  gcncribus  nomcn  dedc- 
runt.  Ab  ipfis  Grxcix  parribus  Sc  rcgionibus  ap* 
pcllationcm  habcnt , ita  Doriaim  , lonicum,  Co- 
rmthiaaim  non  aliunde  quam  in  Grxcia  yidentur 
nara.A:  ufurpata.  Certum  tamen  eft  in  templo  Sa- 
lomonico.hoc  eft  mille  ante  Chriftum  amm>arthi- 
tedurx  leges  faille  ufarpatas  , ita  nc  fit  crcdibilc 
in  /£gvpto  ubi  immodicus  calor , auram  liberio- 
rcni  caprare  docct , jam  ftruduras  , columnis 
faille  diftindas , ficut  apud  Mcridionalcs  Ame- 
ricanos xdes  falubriores  hint,  qux  filfiiris  crcbris, 
& frequentibus  petvix  , aurx  & acri  libetiorem 
aditujn  prxbcnt , quarn  qux  continue  Sc  minime 
imcmipto  pariete  contincntur.  Acccditquod  ipfa 
tabcrnaculi  idea  indeferto  a Mofe  cxcitati  artifi- 
cibus  in  i£gypto  edoctis , architcdurx  jam  Tatis 
inanifefta  prxbcac  indicia. 

Huic  tamen  conjcdurx  duo  obftant : primuni 
quod  nulla  referatur  xdes  facra  alicujus  tnoroend 
in  ^gvpto  ; ncque  enim  pyramides  aliquid  ex 
ordinibus  Archiccdonicis  defumebant.  Addc 
quod  non  ita  facile  opus  latcritium  in  Agypro 
ufurpatum  tnntam  cotonidum  ptojeduram  pati 
poteft.  lnfuper  a tignariis  operibus  , potius 
quin  a lapideis , hxc  feientia  profeda  eft  j cujus 
quippe  prxeipue  panes  a trabibus  > Sc  domorum 
coicmidc  oii  tedum  imponitur  nomcnclaturam 
accipiant.  Hinc  oritur  quod  cum  reda,  ut  a fi.b- 
jedis  paiictibus  imbres  prohibcant,  ultra  perpen- 
diculum  promincant.'tignaque  ut  plurimum  appa- 
reant  *,  In  architedura  qua  columnis  imponitur 
moles,  prxeipue  coronix , Sc  multum  ultra  fubje- 
das  Tibi  partes  projeda  fit , Si  tignis,  dentiailis, 
muculifquc  ornetur.  In  itgypto  nee  tanta  ligno- 
rum  copia , nee  domibus  tedium  ut  at ceantur  im- 
bres imponatur  , cum  rarx  fine  in  dtgypto-  plu- 
vix  . Ted  (implex  doma , ex  terra  bene  comprcfla 
conftans  xdes  pro  tedo  habeant.  Quarc  Sc  ipTx 
hujus  arris  voces  qux  omnes  Grxcx  (unt,Grxcis 
hanc  laudem  tribuimt.Nullus  tamen  author  Grx- 
cus  de  hac  materia  Tcripfific  legitur  , Primus  Vi- 
truvius» qui  & fingulommordinum  ptoportio- 
ncs,  Sc  leges  Tatis  accurate  trndir. 

Architedura  dvilis  btevibus  admodum  coar- 
datur  finibus , titpotc  qux  ultra  quinque  rcrvul- 
g.itos  ordines  Doticum , Jonicuro , Corintruaaitn 
compofitiun,  Sc  TuTcum  nonexcurrar.  Ad  Ma- 
thefin  vlx  pertinet  hxc  materia , aim  demonftra- 
tionibus  carear,  ad  earn  tamen  revocatur.cb  quod 
praxes  Geomcrricx  in  architedura  rite  ufurpan- 
da  locum  habeant. 


His  ultimis  Txailis  Architedhiramilitaris  na- 
taeft,  cujus  nc  vet  bum  qu  idem  Antiqui,  quoniin 
in  muniendis  trrbibus  (olcrtia , in  frequentibus 
turribus  iota  pofica  fait  Nos  neccflitatc  poft  in- 
ventum  pulvtrcm  pyritun  , alias  moles  mulro  ma- 
jorcs,  Ted  pauciores  hoftibus  objicimus.  ccrtAque 
ordinc  difponimus  ut  pauci  multis  obftftomus. 
Hanc  Architeduram  miiitarcrn  in  Teptem  partes 
commode  dij idirous.  Primapars  fandamenta,  Tcu 
axiomata  hujus  dodrinx  tradit.  Sccunda  poly- 
gona  reguiaria  Tuis  propugnaculis , vallo , & folia 
inllruit.  Tertia  circa  prxtenturas  omnes,  Teu  ope-  p 
ra  externa,  hoc  eftparmulas,  Um.it  as  ca(fides>cor- 
nuta,  coronata,farcipulas  Tuis  vallis,  loricis  foflis 
muniendas  Occupatur.  Quarta  irrcgularcs  figuras, 
certis  principiis,  Sc  regulis  adftringit.  Quinta  ob- 
(idionalcs  foflas , vineas  aggercs,  cuniailps  ducir, 
caftra  Tuis  munitiunciilis  tutatur , tonnentomm 
belli  corum  Tuggefta , Tcu  tribunalia  cxcitat.  Sexta 


erit  repugnatoria  variafque  propugnaculorum  re- 
feiffiones  Sc  tumultuario  opcrc  cxcitatas  munitio- 
ncs  compledittu.  Addunt  nonnulli  Teptimam  per- 
Tpcdivam  militarem,  ut  facile  hxc  omnia  exhi- 
bcantur  Sc  ddcribanuir  in  charta. 

Utrique  Architcdurx  dux  fanulaotur  facilita- 
tes, quorum  prima  circa  lapidum  Tediones  verla- 
tur,  (cainda  rignaria  nunaipatur.  Varia  enim  Tune 
xdificiotum  genera  qux  latomis  noftris  negotium 
Tolcm  face  fide  utpote  qux  ex  gcomenicis  princi- 
piis robor,  & firmitatem  accipiunt.  Ea  autem 
Tunr,  vatix  fpecics  tcftudintim,  & fornicum,  qux 
licet  ex  materia  Tolida , Sc  gravi,  nempc  ex  lapidi- 
bus  conftcnt , in  acre  tamen  pendent.  Sc  vi  inna- 
tx  gravitatis  a cafu  prohibemur : a mutuanempe 
partium  complicationc,  Sc  figura  ipfis  geometric^ 
induda  hanc  firmitatem  mutuantur.  Hanc  feien- 
tiam  in  quatuor  partes  commode  dividerc  poffii- 
mus.  Prima  pars  circa  arais , Ten  compluviatas 
teftudines  , non  tancum  fimplices  > Sc  or  dc  plcno 
ut  vocant  tomaras,  fededara  elumbes  Teu  depref- 
Tas,  faftigiatas,  reptantes,  Tcu  pedum  inxqualium, 
obliquas  , inclinatas,  perftringentes  , Teu  definen- 
tes  in  aliud  compluvium,  in  turrim  rorundam  oc- 
cuparur.  Sccunda  conicas  teftudines  , pcndulof* 
que  ut  ita  dicam  forniecs,  cxcitat.  Tertia  deat- 
manos  extruit  , lunatoTquc  forniecs  , fphxricos 
clauftcalcs  quadrario  lapidc  decufiatos  componir. 
Qiurta  denique  in  orbem  aut  Ellypfin  afeenden- 
tts  extruit. 

Artcm  tignariam  adjungimus  , qux  nempc 
lignonun  Tediones , & in  tedis  clegantioribus 
viium  explicar. 

His  prxraiffis  recenfcndi  audorcs  prxftantif^ 
fimi  qui  artes  has  Tuis  operibus  illuftrartmt. 

Odavo  Urbis  Txculo  circa  Chrifti  domini  annu 
primum  MVitruvius  Tcripfir  dc  Architeduratctn. 
pore  Augufti.  Cum  enim  Julio  Cxfari  in  multis 
inilitix  operibus  , qux  ab  Architedo  dependent 
prxeipue  verb  in  machinis  fabricandis  Tuam  no- 
vafiet  operam  , ab  Odavia  Augufto  fratri  eft 
commendatus , i quo  cum  itaefict  honoribus  , & 
prxmiis  affedus , ut  amplius  Tenii  paupertatem 
non  rcformid;uet , otium  nadus  Tcripfit  dc  Ar- 
chitcdura  to  libros. 

In  primo  loquitur  de  Architedura  quad  in 
gcnerc,  ex  quibus  rebus  conftct,itcm  dc  cjus  par- 
tibus,  tarn  in  publicis,  quim  privatis  xdificiis.de 
eledione  locorum  Tahibcium.de  fundamentis  mu- 
rorum  , dc  divifione  operum  intra  civitatetn  , Sc 
eledione  locorum  ad  ufum  comiuuncm  civitatis. 

In  fcaindo  agit  prxcipti^  de  materia  xdificio- 
rum , arena , calce,  putverc  Putcolapo,  dc  gcncri- 
bus  ftrudurx,  dc  aiboribus  cxdgidis. 

In  tertio  de  Tacrarum  xdittm  ftrudura.de  quin- 
que xdium  fpccicbus , de  fondationibus  , dc  co- 
lumnis,  Sc  Epiftyliis. 

In  quarto  dc  tribus  generibus  columnamm.  De 
rationc  Dorica,  dc  inter iorc  ccllarum  difpofitione, 
dc  Tufeanis  rationibus. 

In  quinto  dc  xdibus  publicis  de  (bro , xrario 
carccrc , curia , Thcatro , balncis,  paleftris,  Por- 
tubus. 

In  Texto  de  privatorwn  xdibus  de  atriis  ,tricli« 
jiits  , exedris,  dc  Rufticis  xdibus  de  Grxcorum 
xdificiomm  difpofitione , firmitatc,  fundamentis. 

In  (cptimo  de  maceratione  calcis  ad  deal- 
bandum  , de  ruderatione  » de  coloribus , 
duris  xdificiorum , dc  Ocra , Minio » Cerufla  Sc 
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In  odaVo  de  fontibus  invcniendis , de  perdu- 
iftionibus,  libcllationibus. 

In  9 Platonis  invcntnm  dc  Agro  tncticndo  , dc 
Gnomonicis  rationibus , folis  curfu  de  horologio- 
tum  dcfcriprionc , Sc  ulit , dc  deprehcndcndo  au-* 
ro , pcrmixto  in  opere. 

In  io  dc  machinis  tradoriis , de  machinis  ad 
hauriendam  aqoam,  de  ctcftbica  raachina , de  ca- 
tapultis,  ball  ft  is  aliifquc  fimilibus. 

Vitruvius  omnium  Architcdorum  Magiftcr 
habccur,  quod  primus  eS  dc  rc  fcripferic.  Ejus  ta- 
men  Opus  poicrat  lticlius  difponi. 

Vicruviuin  commcntariis  illuftramnt  Guillel- 
mus  Philander  Csftilionins  civis  Romanus  anno 
, & Befnardinus  BaldusUibinas  Guaftallx 
Abbas  qui  librum  confer ipfit  dc  verborum  Vi- 
rruvunorum  fignificatione  , cum  vica  ejufdem. 
Auguftx  Vindclicorum  in  quarto  161 1. 

De  hac  materia  2i  Vitruvio  ad  antufm  i jco. 
nemo  feripfit.  Gothi  quidem  qui  in  plerifque 
Europ*  partibus  dominatum  obtinueruuc , aliam 
ardificandi  rationem  inicrunt , ab  illis  ordinibns 
omnino  alienam  , dc  qua  nihil  omnino  faipfe- 
runr. 

ijii  Leo  Baptifta  Alberti  Florentinus  hbros 
decem  edidir  de  re  xdiheatoria. 

Primus  liber  agit  de  lineamenns  > dc  regione 
icligenda  & cognofcenda  , dc  area , dc  pariccum 
Sc  columnanim  forntis . dc  fealis. 

Liber  fccundus  agit  dc  materia. 

Tcrtius  de  opcrc.dc  lapidum  contcxtu.de  red  is 
& d.-tra  bibus. 

Quartus  de  univerfo  opcre.de  fitu  urbis , mce- 
nibus,  pontibtts,  cloacis. 

Quintus  dc  xdibus  , porticu  , vcftibulo,  fealis; 
item  de  arce.de  palxftris  , dc  terreftribus  caftris, 
de  pnvacts  domibus. 

Sextus  dc  ornamento  , dc  xdificatorix  adolc- 
/ccntia  apud  Afianos  , dc  machinis  tradoriis , dc 
incruftationibus. 

Septimus  de  facrorum  ornamentis , dc  portici- 
bus  . dc  columnis,  capitulo  > crabc  . dc  trabcacis  & 
arcuatis  colnmnationibus. 

Odavus  de  ornamentis  ptophanorum  xdifi- 
dorum  , fcpulchris  , pyramidibus  , thcatris,  thcr- 

mjs. 

Nonas  dc  privatis  xdibus. 

Dccimus  dc  operum  inftauracione  , & latentis 
aqua:  indiciis. 

In  hoc  opcrc  imilca  repetuntur  corum  qitx  in 
Vitruvio  contincntur  , mulia  tamcn  propria , & 
utilia.  Pari fi is  in  quarto  ijix. 

Item  Florentix  in  quarto  x 5 8 f . 

. Item  Venetiis  in  quarto  1665  fed  Italic^  i 
Cofino  Bartoli. 

Anno  1 jj6  Joannes  Baptifta  Caporali  Pcra- 
finus  Vitnivii  quinque  libros  priores  in  linguam 
Italicarn  vertit  adjc&a  explicatione  Tatis  fiifa  8c 
clara  locorura  difBcilium,&  adiedis  eriant  figuris. 
In  quo  egregiam  navavit  operam.  In  folio. 

Anno  1 j j j Leonis  Bapfiftx  Alberti , Nobilis 
Florentini  Architcdura  in  gallicum  verfa  eft  it 
Joanne  Martino,  indecent  libros  divifa. 

In  primo  agit  de  regionibus  falubribns,  & fitu 
cligendo  in  gcncrc,  dc  colunnis.  parietibus.  fenc- 
ftris.portis  & fealis. 

In  fccundo  loquitur  dc  exempbri  xdium  , turn 
dc  materia  lapidious,  exmento,  calcc,  lignis.  See. 

In  tertio  de  ftrudun.fc  ■ dc  lapidum  connexio- 
nc.de  contigiutionibus,  tedis,  teftudinibus. 


In  quarto  de  civitatibus  » dc  muris,  propugna- 
culis,  pontibtis  Sc  portubus. 

In  quinto  de  xdibus  Principis  , de  templis* 
ardibus  privatis.de  caftris,  navalibus.  vilJis. 

In  fexto  de  ornamentis , turn  de  machinis  ad 
sedific.mdum. 

In  fepcimo  dc  templis  » eorumque  partibus , de 
quatuor  ordimbus,  Dorifo,  lonico,  Corinihiaco, 
ltalico. 

In  odavo  dc  fcpulchris  , mnphitheatris , aulis 
comitiortmi,  Thermis. 

In  nono  dc  ornamentis  xdium. 

In  dccimo  dc  aqoxdudibus*  aggeribus  &c. 

Hie  author  dc  luis  nutcriis  pot  ms  oratorio  Si 
in  gcnerc  agit , quam  mathematic,  ntque  cniin 
docct  fatis  in  particular!  praxin  , fed  tamuin  prx- 
cepra  generaliacrudiiionc  nimis  frequeti  illuftran- 
do.fermone  nimis  prolixnm  habet.Ex  cononnuili 
qui  dcArchitcdura  fcripfcrut.funt  multa  mutuari. 

ijf4  Petrus  Catcnco  Vcnctus  Italiee  fcripfic  4 
de  Architedura  libris  quatuor. 

In  primo  agit  de  fitu  civitatibus  idonco.dc  me- 
thodo  muniendi , breviter  tamcn  , multas  habet 
ideas  civitatunt,  nempe  vicorum  & munitionum. 

In  fccundo  agit  de  materia  ad  xdificanduna 
idonca. 

In  tertio  proFert  varias  templorum  ideas; 

In  quarto  agit  de  palatiis  , quorum  ichitogra- 
phias  trad  it.  Hoc  Opus  multa  habet  bona.  Idex 
tamcn  plcrxquc  non  ita  bene  fucccdercnt,  fi  ad 
praxin  dcfccndcrctur  , pollimt  tamcn  Architedo 
non  die  inutiles,  vi.tmquc  ad  utilioi  a aperire. 

1565  Jacobus  Lanterius  Brixicnfis  libros  duos  J 
de  modofubftrueitdi  terrena  munimenta  ad  tubes 
atquc  oppida  quibus  adieus  hofti  prxcludatur. 

Hie  modus  muniendi  bonus  eft.multuinquc  ac- 
ccdit  ad  hodiernum  , potius  fpedat  ipfam  praxin 
& fibricationcm  quant  difpolitionciti  partium,  dc 
qua  p.mca  adntodum  habet.  Venetiis  in  quarto 

If6*' 

Anno  Philibertus  dc  Lorme  Confilia*  6 

rius  & Eleemofmarius  Regius, necnon  Abbas  San- 
di  Sergij  Andegavenfis  , Architeduram  G allied 
edidir  in  novetn  libros  divifam.  In  primo  princi* 
pi  a gencralia  ad  bene  & falubriter  xdificandum 
habet.  In  fccundo  varias  rcgulas  Sc  problemata 
gcometricaartificibus  fubaltcrnis  proponit,&mo> 
dura  fundamenta  jaciendi.  In  tertio  proponit  xdi* 
ficia  qnx  funt  fubterranea , ut  cellas  V inarias , dc 
ex  oocafione  docct  methodum  arais  clumbis  fiu 
depreflioris  effbrmnndi , nonnullique  inftrumen- 
ra  huic  negotio  accommodata.  In  quarto  agit  da 
teftudinibus  cylindricis , inclinatis  , item  dc  por- 
tis  , Sc  arotbus  varie  obliqnis,  ant  in  angulo  a'ut 
in  rurri  rotunda,  aliifquc  nujufmodi , Sc  coruin 
omnium  praxes  tradir.  Item  conicas  tcftudinca 
decuftatas  , fphxricas  in  Helieem  aflurgentes  dc- 
feribir.  In  quinto  , fexto  6c  feptimo  ordines  Ar- 
chitedonicos  per  fingulas  corum  partes,  & orna- 
tus  profequitur.  In  odavo  oftendit  quomodo  or- 
dinatio  Atchitcdonica  apeari  debeat  , urbium 
portis , atettbus  triumpbalibus.fencftris,  caminis. 

In  ultimo  deniqite  agit  prxeipue  de  caminis,ad 
multa  ad  praxin  fpedancia  aperir, 

Opus  bonum  Sc  utile  prxfcrtim  quod  multa 
contineat  circa  icftddincs  compluviatas  & arais* 
quae  ante  ilium  nnllus  tradidcrat , geometric  & 
enjm  procedit  quamvis  demonftrationes  non  affe- 
rat,  multas  ex  eo  praxes  defumpumus  in  tradatu 
dc  lapidum  fedionc  , addidimus  tamcn  perfpicui- 

tatem 
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tatcm  Sc  dcmonftrationcs  quas  nc  judicacat  qui- 
dem.  Vidctur  autem  in  co  dcficcrc  hie  author  , 
quod  eruditioncm  in  his  materiis  importune  ac- 
cerfat  Sc  ingcrai  pro  genio  nempe  fuorura  teinpo- 
ruin.  In  folio. 

7 Anno  1 570  Gabffius  Alchifi  Architeftus  Ducis 
Fcrraricnfis  librum  edidit  Italicc  dc  fortificatio- 
nibus , in  quo  repudiatis  confuetis  niunicndi  mo- 

V dis , alium  introducit  mcoquidem  judicio  pcio- 
rem,  in  quo  nempe  Sc  propugnacub  funt  minora 
quiim  par  fic.toiaque  otdinatio  reprehenfibilis  ell, 
unde  in  ufum  nutuquam  rerocata  four,  ncc  ut  pu- 
to  umquam  revocabirur.  In  folio. 

8 Anno  1571  Scbaftianus  Serlius. 

In  prioribus  libras  varia  antiquorum  xdificia 
proponir,  & tcmplonnn  icUnographias,  varilque 
corum  ornamenus  & fragment  is  rude  ram  cruit. 

In  fcqucntibtis  ordines  architc&onicos  cxplicat 
variifque  materiis  applicar. 

Scptimo  libro  proponit  viginti  quaruor  do- 
tnonnn  ruralium  ichnographias  Sc  fccnographias, 
turn  unius  urbanx  habentis  in  parte  anteriori  cr- 
gjftcria , turn  ornamenta  caminorum  affert.  Item 
f nonnulla  ad  corrigenda*  xdificiorum  irregubrita- 
tes  pertinentia. 

Habet  item  aliqua  de  te&ts  contignationibus 
roborandis  utilia  commimia  licet, qua*  omnia  con- 
icmni  non  debent, licet  mulca:  domonnn  ruralium 
idex  vidcantur  nimis  vaftx,  & non  fatis  ad  ufum 
communcm  accommodate.  In  folio. 

9 tfji  Martinus  Bafli  Mediobnenfis  Opufou- 
lum  Icalicum  edidit  in  quo  nonnutlas  opinioncs 
refort  circa  architc&urx  & perfpc&ivx  aliqua 
placita  cum  folutionibus  eelebrium  Archittdko- 
rum. 

Opus  hoc  indigeftum  eft  Sc  cxigui  momenri. 
Ticulus  eft  Dtfpareri  in  materia  d'archittttura 
& perfpetliva  , Brefllx  in  quarto  1571. 

10  *J74  Joannes  Baprifta  Benedidkus  Patritius 
Venetus  edidit  Opulculum  dc  ftatica  Sc  mccha- 
nica  , in  quo  nihil  habet  nifi  vulgare  Sc  male  cx- 
plicatum.ita  ut  fxpe  vix  poflit  bene  intclligi ; ha- 
bet  item  dcfcripcionem  lucernx  fatis  ingeniofx, 
quam  Scrcniffimo  Duci  Sabaudix  obtulit.  Hxc 
proccdit  fcomdum  Hcronis  principia. 

ji  Anno  1575  Andreas  PalUdius  librum  edidit 
dc  Archite&ura  italicc  feriptum  libris  quatuor. 
In  primo  difterit  dc  materia  xdificiorum  prxeipue 
vero  dc  lapidibus.  Sc  ccemcnto,  variifque  conftru- 
&ionibus,  tiun  de  ordinibus  breviter,  cxindc  pro- 
ponit ideas  varias  fcaLirum.  In  fecundo  varias 
ideas  domorum  cam  Grxcotum  , quam  Romano- 
rum.  In  tertio  xdificia  publica  ut  pontes  tarn  li- 
gneos  quam  lapidcos  , areas  Sc  ba micas  efformar. 
In  quarto  templa  pixeipuc  antiqua  qux  Romx 
vifuntur. 

Opus  bonum  & probatum  nifi  quod  xdcs  par- 
ticularium  ab  eo  propofitx  nimis  vaftx  videan- 
tur , Sc  non  fads  ad  ufum  hodiernum  accommo- 
datx.  In  folio. 

it  Anno  1584  Hieronymus  Maggi , Sc  Jacobus 
Caftriotus  Regis  Chriftaniffimi  Architc&us  mi- 
litaris  librum  Italic^  ediderunt,  dc  munirionibus 
civitarum , tribus  libris. 

In  prime  agunt  de  civitadbus  carumquc  muni- 
tionibus  quafi  in  genere. 

In  fecundo  dc  municionibus  particularibus. 

In  tertio  dc  munirionibus  poituum,  modifque 
fiuidamcnta  jacicndi  *in  MUa. 

Additus  eft  trafiatus  dc  inftruendi  acie  com- 
pofitus  a Joachimo  Coniano. 


Mulca  in  tra&atu  ifto  dc  munitionibus  \ pcsi- 
ds  hujus  arris  tcprchendcrentur , ncc  ab  iis  ut  le- 
girima  admirterentur.  In  folio. 

Circa  annum  1600  Joannes  Errard  de  Bar.  1 J 
It  due  Architcttus  militaris  Regis  Gallix  librum 
galliaim  edidit  dc  munitionibus  fub  hoc  titulo. 

La  fortification  redntte  en  art  dr  demon  tree , 
Opus  futim  in  quatuor  lihros  partitur.  In  primo 
non  nulla  habet  univcrfalia  de  tormentis  bcllicis, 
dc  fitu , dc  muris  &c. 

In  fecundo  dc  rcgularibus  munitionibus. 

In  tertio  dc  irregularihus. 

Libro  quarto  dc  dcfc&ibus  corrigendis , prx- 
eipue dc  remediis  adverfus  colics  urbibus  im- 
minentes.  Figuris  quidem  elegamibus  ornatur 
hoc  Opus : Mulca  tamcn  habet  antiqua,qux  nunc 
rcprehcndcrciuur.  Suo  tamcn  tempore  foie  ali- 
cujus  nominis  in  Gallia.  In  folio. 

Anno  1604  Joannes  Francifcus  Fiamclli  Flo- *4 
rentinus  Architcdhiram  edidit  militarem  Italicc 
cum  titulo  , ll  Principe  difefi % 

Opus  iftud  in  o&o  libros  dividinir.  In  primo 
proponuntur  problcmata  nonnulla  communia.  In 
fecundo  proponit  prxeipuas  partes  inunirionis. 

In  tertio  habet  partes  propngpactili,  diftributio- 
ncm  platearum  intra  munidonem.  In  quarto  va- 
rias defer ibir  inunitiones  earumqite  vitia  aperic. 
Quintus  munirioncs  irregubres  proponit.  Sextus 
munitioncs  in  aqua  extru&as  dcicribit.  Scptimo 
app.1r.1t  urn  obfidionalcm  infttuit.  Oclavus  guber- 
natorem  infonn.it. 

Opus  hoc  eft  cxigui  momend,  nihilqtic  habet 
quod  in  aliis  paffim  non  invenias.  Ordo  illius 
nullus  fore.  In  folio. 

Hieronymus  Catanco  Novarienfis  altcro  lxcu-,5 
lo  (cripfit  dc  munitionibus  odto  capitibus. 

In  primo  capire  proponit  non nu lbs  operatio- 
ncs  geomttricas. 

In  fecundo  habet  dclincationcs  propugnacu- 
lorum  Sc  parcium. 

In  tertio  confidcrationcs  milidsqui  areem  pro* 
pugnandam  fufeipir. 

in  quarto  quomodo  propugnanda  fit  arx. 

In  quimo  confidcrationcs  Impctatoris  qui  ar- 
cem  oppugnat. 

In  fexto  quo  ordinc  proccderc  debet  in  obfi- 
dionc. 

In  foptimo  quomodo  fo  gercre  debent  qui  ar- 
cCin  propugnant. 

In  o&avo  quo  ordine  iter  facial  cxercitus. 

Modus  niunicndi  fatis  petfcftu*  eft , pro  ratio* 
ne  illorum  temporum  , tnulta  habet  bona  ad  pra- 
xin  fpe&mtia.  Circa  annum  1608. 

Idem  Hieronymus  Cataneo  Novarienfis  Ar- 
chite&uram  militarem  tradidit  altcro  tra&atu,in 
quo  agit  dc  ratiorve  muniendi , propugnandi , Sc 
impugnandi  , de  caftrametatione  dc  modo  in- 
ftrucndx  aciei  cum  examine  corum  qui  torment* 
bellica  cxplodnnr.  Brcfltx  in  quarto  1608. 

Anno  1614  Samuel  Marolois  tra&atum  edi- 16 
dit  de  qninque  ordinibus,  figuris  elegamibus  or-  m 
natum.  Explicatio  non  eft  ufquc  adeo  clara , fed 
fxpi  confute. 

Idem  tra&atam  edidit  dc  Architedkura  militaii 
in  quo  communes  rcgulx  contincntur.  Opus 
etiam  vulgare.  In  fiilio. 

An.  1 61 5 prodiit  idea  Architc&urx  univetfafis  17 
Vincentij  Scamozai  Vencti  in  decern  libros  divi- 
fa.  In  primo , fecundo , Sc  tertio  iraftar  de  Ar- 
chitc&urx  laudibus  , Sc  officio  Architcfti  ha- 
bctque 
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bctque  nonnulla  <k  mm  triangnloruro  qu*  funt 
comraunia. 

Turn  de  falubricate  fitus  ,de  portubas , dc  me- 
thodo  defcribcndi  fitus  , turn  dc  mari  & fluviis, 
dc  acre  falubri,  dc  vcntis,  8c  corum  divifionc  , dc 
civiutibus  , earumque  partibus,  & munitionibus, 
platcis,  tcmplis,  palatiis  : habcc  nonnulla  de  arcis 
polygonorum. 

Dcnique  dc  xdibus  Romanbrmn , turn  v aria- 
rum  sdiunt  & villarura  ideas  tam  fccnographi- 
cas  quam  ichnogranhicas  exhibet , partefquc  de- 
feribir.  In  fcqucniibus  agit 

Dc  ordinibus , columnis.omamcntis,  arcubus, 
intcrcolumniis. 

Turn  dc  materia  xdificiorum , lapidum  varus 

fpccicbus , exmentis. 

Dcnique  dc  lignis  , contignatiombus  , tcdiSi 

teftudinibus.  .. 

In  plcnfque  nimis  ptolixc  & oratonc  proced.t 
nee  ad  particulars  defccndit.prxcipuc  in  duobus 
prioribus  libris-Tcrtius  urilior  eft  coqm'idxdium 
verd  cxiftentium  deferiptionem  habcar.  In  folio. 

18  1618  Prodiit  Corona  Impertale  , feu  dc  Ar- 
chitcdura  militari  Italic*  , authorc  Perro  Sardi 
Romano.  Hie  tradatus  duas  partes  habet  T hco- 
ricam, qux  dc  fine  Architcdurx.dc  fitu.dc  oftcu- 
ftone  , dc  forma  , 8c  materia  munitionum  agit. 
Tota  fere  hiftorica  eft  exemplis  antiquorum  illu- 
ftrata.  Sccunda  qux  pra&ica.modum  habet  com- 
muncm  muniendi  > nonnulla  tamcn  qux  a noftris 
Arihitedis  non  probarentur.  Prxeipue  veto,  qux 
dc  duplici  quafi  foira  proponit , altera  plena  fed 
non  multum  lata , altera  ficca  8c  lorica  quafi  den- 
tata.  Hxc  inquam  ab  omnibus  non  probarentur. 

P tliqua  funt  bona  fed  communia.  In  folio. 

19  Anno  1619  Prodiit  parifiis  ReguU  gcneralis 
Architedurx  quinque  ordinum  , nempe  Tufei , 
Dorici,  lonici,  Corinthiaci,  Compofiti,  fecundum 
rcgulas  Virrtivii:  In  quo  nihil  nifi  commune  opus 
utile,  in  quo  brevis  tantum  figurarum  cxplicatio 
continctur.  Nullus  hujiu  operis  author  profor- 
tut : dicititr  corrcduro  k D.dc  BrolTc  Aichitcdo 
R egio.  In  folio. 

xo  Anno  161?  Petrus  le  Muet  brevem  idcam  xdi- 
ficandi  edidit  in  luccm.  Opus  utile  quidem fccun- 
dmn  modum  Parifienfem  , non  videntur  tameu 
cjus  idee  facis  fublimcs , & fatis  rcgularcs.  In 
folio.  . 

tl  1614  Lndovicus  Savor  Mediais  rcguis  Ardn- 
rednram  Gillicam  dc  xdibus  parricularibus  edi- 
dit  in  quo  agit  dc  menfuris  & propovtionibus 
xdifieij  cujufque. 

Hoc  Opus  figuras  nullas  habet .continet  tamcn 
multautilia.  Parifiis  in  odavo  1614. 

11  Anno  1617  Mathurinus  Joufle  tradaturo  edi- 
dit dcarte  feras  fiibricandi.  Primus  quod  feiam  dc 
hac  arte  feripfit , multaque  atcana  hujus  artis 
aperit.  Opus  utile.  In  folio. 

Eodem  anno  1617  idem  Mathurinus  Joufle 
. tradatum  edidit  dc  arte  fabri  lignari j , nempe  ar- 
tem  conftruendi  tedi  clegantioris , methodo  fei- 
Iicct  apnd  Gallos  ufitata.  Ex  eomulta  defumpfi- 
mus  in  tradatu  dc  ca  tc  quern  edidimus.  In  folio. 
lj  16x9  Dominus  Fabre  Architedus  militaris 
Gallicc  Architcdurammilitarcm  edidit  fobtitulo. 
Let  Fabrtqtus  du  fteur  Fabre  fur  tor  ire  de  forti- 
fier , garder , aitatjuer  & deffendre  let  placet, 
Quatuor  habet  tradatus. 

Prinoi  praxes  habet  ad  muniendum  quodlibet 
polygonum  , aijus  praxis  iupponit  figure  mino- 
Tom.  It 


rem  radium , quo  pofito  aflignat  latus  cujuftibct 
polygoni » in  toque  menfuras  omnes  tam  ichno- 
giapnicas,  quam  orthographicas. 

Ejus  praxis  fjcilhma  eft,  & a quovis  intclligi 
poteft , quod  intendebat , ut  fine  gcometria  ec 
arithmetic!  has  praxes  doccrct. 

In  fectindo  tradatu  docct  methodos  u fur  pa  tat 
ad  cuftodicndam  areem  tempore  pacis,  nempe  or- 
dinum, Ration um  8c  vigilum. 

I11  tertio  & quarto  propugnationcm. 

Opus  potius  oradicum  quam  thcoriaim , fa- 
cile 8c  intclligibilc  complcdcns  omnia,  qux  com- 
muniter  ufurpantur. 

1619  Antonius  de  Ville  Eques Tolofas  Archi- 14 
teduram  militarem  Gallicc  edidit  fob  hoc  titulo. 

Let  fortifications  du  Chevalier  dc  Ville  7 olojatn. 

Hie  erat  addidus  obfequio  fereniffimi  Ducis 
Sabaudix , militavitque  in  Pedemontio.  Tres  li- 
bros  habet. 

Primus  vetfatur  circa  conftrudioncm  muni- 
tiomun/ubdividitu'  qite  in  quatuor  partes.  In  pri- 
ma  parte  nonnulla  univerfalia  circa  fitum  loqui- 
tur dc  fiugults  polygon  is  regular  ibus.  Singula* 
item  partes  munitionis  intcrnas  dcforibir.  In  fc- 
cunda  cxtcriorcs  partes,  prorouralc,  foflas&  viam 
tedam  exhibet. 

Tertia  opera  externa  , 8c  irrcgularcs  figuras 
con  fide  rat. 

In  quarts  munitiunculas  aliique  addiramenta; 
Secondo  libroimpugnarionem  proponit  prima 
parte  improvifim , loquiturque  dc  infititio  tor- 
mento.  Le  Petard. 

In  fccunda  dc  obfidionibus  fingulifqtie  circim- 
ft.mtiis , lineis  obfidionalibus , vineis  , cuniculis> 
fuggeftis  machinarutn. 

Tertius  dc  munitionum  cuftodia : In  prima  par- 
te,dc  excu  biarum  or  dine : In  fccunda  dc  repugna- 
tionc. 

Hoc  Opus  optimum  eft  & ab  omnibus  xfti- 
matur.  In  folio.  , 

Anno  1650  Francifcus  Tenfini  Cicmcnfis  t j 
quondam  Architedus  militaris  8c  Loco-tenens 

Gcneralis  tonnentorum  bcllicorum  Ducis  R a va- 
ra: , Regis  Hifpanix  , & Impcratoris  Rodolphi 
ftcundi  ,8c  poftca  reipubliex  Venet*  , poftquam 
inter fudfet  ododccim  obfidicn.bus , & quatcr 
fuiflet  Ob  ft  fibs,  poft  varia  cct  lamina  & pugnas 
Atchitcduram  militarem  conlcripfit  ltahci  fob 
hoc  titulo  , La  fernfcatione  , guardia  , difiefa  , e 
effugnatione  delle  fbrtex.ee: 

Siram  Onus  in  tres  hbros  partqur,  in  quomm 
primo  poft  laudes  architedur*  militaris  , de  fitu 
munitionum  fi  11  guloi unique  prxrogativas  8c  in- 
commoda  profert,  turn  fingulas  partes  munitionis 
pcrcurrit,  ctiam  prxmunitioncs  item  exhibet. 

In  fecundo  diilcrit  dc  gubetnatoris  officio  , 8c 
quomodo  (c  gcrerc  debeat  prxfertim  tempore  ob-‘ 
fi Jionis,  quomodo  foppetix  oblcflis  fint  fercndxi 
doccr. 

Tertius  dc  oppugn ationc  urbium  five  ex  im- 
provifo  five  ex  longa  obfidionc  diilcrit,  8c  de  fin- 
gularibus  artibus  trine heis,  vineis  fuggeftis,  aliif* 
que  fermonem  habet. 

In  hoc  opere  ad  partiailaria  defeendit  & bene 
explicit , rtmque  prout  dc  fado  gcritur  exhibet. 

In  folio.  . \ ■ c 

Anno  idjt  Jacobus  Rarrozzio  8c  Vignola 
Opus  edidit  dc  quinque  ordinibus,  in  quo  fcilicet 
proponit  idcam  fimplicem  honim  ordinum  ex 
brobatiffimis  anti  quorum  exemplis  crutani , eum 
r H ornament  is 
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ornamentis  fingiuorum  ordinum,  quod  Opus  fim- 

f»lcx  ell  Sc  probatum  ab  omnibus,  ideoque  ported 
ub  forma  minor!  edituni  eft  , ut  commodiorcin 
ufum  Sc  artificibus  imgis  accommodatum  habc- 
rcc.  In  folio. 

*7  1 6 } i ' Joannes  le  Normand  craft  atom  habcc  dc 

reftitutione  militix  Gallicx,in  quodillcrii  de  rou- 
niis  omnibus  a fimplici  pedite  ad  lmpcratorcm, 
cum  cxercitiis  ram  cquicarus  quarn  peditarus  , 
aciem  inftruendi  cam  in  planitie  quam  in  monti- 
bus,  caftrametationc,  item  de  re  naucica  in  ordine 
ad  dalles.  Rothomagi  in  quarto  1 651. 

28  1 6 J4  Antonius  Rivan  Carpcntoracenfis  ar- 

rem  muniendi  loca  regular ia, feu  irrcgularia  G alli- 
ce compofuit  , cum  modo  omnia  in  folo  cxc- 
quendi. 

Purat  author  tnulra  area  irregularcs  figuras 
dixiile  , qua:  i nullo  haftenus  difta  fuerant , qux 
tamcn  non  Hint  nugni  momenti.  P arid  is  in  quar- 
to 1654. 

ip  Anno  16  $5  Adamus  Froitach  edidit  Architc- 
fturam  milirarcm  Gallicc  figuris  appofitis  oma- 
lam,  eamque  in  tres  libros  divifam. 

In  primo  agir  dc  munitionc  in  gcncrc,  & dc  re- 
gulari,  habet  tabulas  trigonometricc  fuppucacas. 

In  fccundo  libro  irregularcs  figuras  inunic , & 
opera  externa  extruit. 

In  rertio  dc  caftrametationc,  de  oppugnationc, 
de  vineis  cxtcrifque  diftei  it. 

Opus  bonuin  & bene  digeftum  nec  nimis  pro- 
lixum  Sc  quod  lufficiens  videtur.  In  folio. 

30  1641  Mathurinus  Jtmllc  edidit  Gallicc  librum 

cui  titulus,  L«  fttrrtt  d’Arcbtteflure,  in  quo  tradit 
dclineationes  geometricas  comphiviorum^ircuum, 
teftudinum  , helieum  praxes  habet  fine  ullis  dc- 
nionftrationibus. 

Opus  tamen  utile  prxeipue  vcr&  artificibus. 
In  folio. 

31  Anno  1645. P.  Francifcus  Derand  c Societatc 
Jcfu  librum  edidit  Galliaim, cui  titulus, VArcbi- 
iff  Jure  de*  votttet  oh  t art  des  traits  coupe  des 

voutes , feu  dc  conftruftionc  omnis  generis  teftu- 
dinum,&  depraxibus  ad  formandos  lapidcs.  Tra- 
ftatus  utiliffimus  , videturque  pauca  adroodtun 
omififtc , folas  praxes  habet  figuris  aptiffimis  cx- 
plicatas.  Opus  abfblutiflimum  fi  demonftrario- 
nes , adhibuilfet , cas  in  traftatu  de  leftione  lapi- 
dum  adhibitimus. 

32  1645  Comes  de  Pagan  edidit  Gallicc  novatn 

methodum  arccs  muniendi  mu ltomcliorem  con- 
flict* , triploque  magis  reftitivam.  Hoc  probatur 
ab  omnibus  communitcr,  ex penfas  tamcn  inmu- 
niendo  paulo  majorcs.  in  folio. 

33  Anno  1641  prodiit  in  lucem  Pctibologia , feu 
muniendorum  locorum  ratio  Vvilclmi  Dilichij 
totum  fere  volumcn  in  figuris  pofitum  eft  ,qua- 
rum  plerxque  explicationcm  nullam  habent.  In 
explicando  autem  artificio  munitionum  immora- 
tur  diutius , tantumquc  nonnulla  affert  ad  fitum 
pertinentia.  In  folio. 

34  Anno  1647  Mathias  Dogcn  Dramburgcnfis 
Architcfturam  militarem  moaemam  edidit,  variis 
hiftoriis  tam  vctcribus  quam  rcccntioribus  con- 
firtnatam  , figuris  ornatam  aim  Ichnographiis 
przeipuarum  rot  ins  Europx  munitiomun  prxei- 
pue bclgicirum  Sc  batavicarum. 

Primus  liber  terminos  Si  axiomata  totamque 
iTHtnitioncm  rcgularem  aim  prxmunirionibus,  ra- 
bulas  item 'tarn  ichnographicas  , quam  orthogra- 
phicas  complcftitur. 


Sccundus  munitioncs  habet  irregularcs  cinh 
fuis  paritcr  tabulis  , fingubfquc  carum  circuit- 
ftantias  commoda  & incommoda  perfequitur. 

Tertius  liber  eft  de  munimentorum  oppugn*- 
tione , caftrametationc  , lineis  accclTuutn  , muni- 
tiunculifque  cxcitandis , de  vinea , fuggeftis  tor- 
memorum  bcllicorum. 

Quartos  habcc  propognationcm.  Opus  iftud 
abfolucumcft,  Sc  quoad  doftrinam  non  mu  lrum 
diflen  ab  iis  quse  Adamus  Froitach  docuit.  Haber 
prxtcrca  hiftorias  varias  quibus  doftrinam  fuara 
illuftrarc  & probarc  nititur : ex  quo  fir  ut  fir  pro- 
lixior  , ita  ut  qui  fola  prxeepta  & artem  inqui- 
runr , vix  cam  tam  facile  aguofeant  aut  ex  toe  hi- 
ftoriis truant.  Infolio. 

1 65  j P.  Perms  Bourdin  Societatis  Jcfu  archi-5f 
tefturam  militarem  Sc  geometriam  militarem 
edidit. 

In  hoc  opere  principia  munitionum  ebre  cx- 
plicac  adjeftis  figuris  Sc  praxibus  idoncis.  Fatih* 
in  oftavo  16 j j. 

1658  F.  du  Breuil  c Societatc  Jcfu,  fub  nomi-S^ 
ne  Sylvcrc  de  Bitanvieu  gallicc  Architcfturam 
militarem  edidit.  Cui  titulus  eft  , LArt  untverfel 
des  fortifications  Franpoifes , Holandoifes , lta~ 
liennts  , avec  PArt  d'.vtarjuer  & deffendrt. 

Hoc  Opus  figuris  elcgantibus  illuftratur , ha- 
berque  praxes  oidinarias.  In  eo  difficiliora  defi- 
dcranrur,  ut  qua:  pertinent  ad  figuras  irregularcs. 
Parifiisin  quarto  1658. 

Anno  i66y  prodiit  in  lueem  ArchitcAura  mi*  ^7 
litaris  Patris  Andrex  Tacquct  Antueepienfis  c 
Societatc  Jcfu  , in  tres  paries  diftribuca. 

In  prirna  parte  Architcfturc  militaris  progref- 
fum  explicit,  terminos  tam  ichnographicos,quam 
orthogtaphicos  *Sc  axiomata  tradit  , rcgulam 
munitionum  exarandarum,  tam  in  charta  quam  in 
folo  , opera  item  externa  extruit. 

Sccunda  pars  munitioncs  irregularcs  habet. 

Pars  tertia  oppugnationem  Sc  dcfcnlionem  ha- 
bet circunvallationcm,lineas,  feu  trincheas  redu- 
ftiis,munitiuncubs  tormentorum  fuggcfta,pcrfb- 
rationcm  loricx,vineain  , cuniculos,  item  dtfen- 
fioncm.  Omnia  clarc  Sc  bene. 

1662  Pater  Gafpar  Schotus  c Societare  Jcfu,  3* 
in  fno  Corfu  mathcmatico  traftatum  habet  dc 
Architcftura  milirari  nimis  brevem. 


CAPUT  VII. 

De  progrcjfu  Mufic*. 

QUarcam  Mathefeos  partem  Muficam  agno- 
verunc  Antiqui,  cujus  dignitatem , Sc  prz- 
ftantiam  , vcl  ex  fuavitatc  qui  omnes  denuded, 
ita  fufpcxcrunt , ut  in  eelebrionbus  , prxeipuif- 
x que  aftionibus , tanquam  divinitm  quid  illani  ad- 
hiberent.  T anto  enim  in  honore  apud  cos  fuir,  ut  # 
nuprias  ccltbrari , epulari , bcllum  inire  , feeder* 
fancirc , diis  facrificare  fine  mufica  nefas  diet , 
illcque  indoftus  penirus  habcrctur  qui  muficam 
ignoraret.  Refte  quidan  , fi  enim  vim  nominis 
fpeftemus  oinncm  cnidirionem  , Sc  feientiam  fi- 
gnificare  videtur  mufica,feu  oroncm  difciplina- 
rum  orbem  , ipfainquc  adco  Philofophiam,  com- 
plefti  nomcnclatura  a mufis  defumpta  , qux  onv- 
ni  omnind  difciplinx  prxcffc  creditx  funt.  Au- 
diamus  Qiiintilianum  , Quu  tgnorat , inquit , m«- 
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ftftn  tun  turn  jam  Hid  tetaponbrn,  non /In- 

dy mode  , vernm  ttum  vtnerationu  habuijp  , ut 
udttn  mujici,  (f? fopitnies  habtrtmur.  Pantcr  Pla- 
to , Philofophiam  , max  imam  muficam  appcll.it, 
qux  nempe  affeduuru  harmoniam , virtutumque 
concentum  inducat.  Scd  n.miuni  late  patet  hie 
muficx  appcll.it  jo, cam  fuis  finibus  coardabimus, 
fi  cam  canendi  appolitc  ad  aures  dcmulccndas 
feientiam  nominciutis : ad  quod  pr.xft.mdum,  non 
fimplicircr  foni  natutam , Sc  produ&ionem  inve- 
rt gat  •,  fed  circa  illud  veriamr,  quatenus  auriura, 
& rationis  judido  , Tub  menfu rain , & numcrura 
cadit.  Quare  Arirhmcciccs  aliqua  fpccics  ccnfcn- 
da  eft  mufica,  non  abftrada  ilia  quidcm,  qua:  nu- 
mcros  ab  omni  materia  feparatos  conlidcret , ftd 
qua:  cofdem  alHxos  intucatur,  nempe  comm  cou- 
fon.intias  , dilTonantias , Sc  inter  valla  determiner, 
ididque  vetcres  mufici  volucrunt  mclos  objc- 
ftim  fciliccr  muficx  dfc  tempomm  ordinem,  Pla- 
to verb  moms  ordinem  nommavir. 

Niniis  mdis , Sc  incur  a videuir  muficcs  divifio, 
in  naturalem,&  organicam,  nempe  narurajem  qux 
voce  articulata  conftet,  Sc  organicam  qux  inften- 
mentis  variis  producatur.  Cum  cadcm  in  utraque 
conft.'t  ratio  muficx  , hxeque  confiderario  quod 
cum  voce  articulata  conjtmd.i  lit , auc  cum  in  fo- 
no  in  articulate  conlill.it , nihil  ad  hujns  feientix 
confidcratiohem  pertincrc  v idea  cur.  Solidior  vi- 
deretur  hxc  divifio  qux  duplieem  admitterct  in 
mufica  faculrate  Thcoricam  qux  circa  fonorura 
T heoriam,  lola  comm  cognitionc  contcnta  vetla- 
tur,  &:  pradicam,qux  fccundiun  regulas  arcis  ar- 
tificiosc,&  cum  dclcdationc  modulatur.  Alij  non- 
nulli  muficx  divilioncm  protulcrunt , nempe  in 
harmonic  am,  rithtnicam,  Sc  irictricam.  Prima  dif- 
ferentia* fonoram  fccundiun  acutum.  Sc  gravem, 
nempe  lonos  ad  harmoniam  aptos,rejcdis  inept  is 
confidcrat , hoc  eft  intcrvalla  hannonica,  tonos, 
hemitonia, confonanti.is,dil1biuntias,&  in  quibus 
nuinerouimproportionibus  ea  omnia  pofita  lint 
invdligat,  praxis  veto  illi  refpondens  voeem  per 
cam  intcrvalla  attollcrc  , auc  dimitccrc.  Sc  feain- 
dum  ea  intcrvalla  movere  doccr  , quod  vulgb  in- 
tonare  dicimus. 

Rythmica  prxtcrea  qux  oblervat  varias  in 
quocumquc  (ono  moras,  Sc  quafi  prolarioncs,  feu 
ut  vocatit  ad  menfuram  & nuincros  canit.  Tertia 
metrica  qux  tnctris , feu  vocibus  Sc  aroumento 
convcnicntcm  modulationcm  adaptat , fed  vciba 
notis  , & notas  verbis  accommodat.  Hx  quidcm 
viderentur  potius  partes  muficx  , quam  fpccics, 
qui  cnim  apud  nos  mufici  dicuntur  , hxc  munia 
implcre  delxnt , nempe  ut  beni  intonent , cxad£ 
menfuram  fcquantur,  Sc  qui  comporvunf,  vocibus, 
& argumento  notas  accommodent , fed  neque 
hoc  modo  omnia  mufici  officia  recenfentnr , cum 
prxtcrea  mclopciam  habcamus,qux  diverfas  par- 
tes ita  componit,ut  fymphoniam  efficiant , & 
nunquam  diicordent.  Qux  ultima  muficcs  pars 
ad  recent inrem  muficam  pcrtinerc  videtur , aim 
nullum  fymphonix  apud  antiquos  extet  vefti- 
gium  , nempe  condom  non  poflir  ex  cofum  feri-* 
ptis  pluribus  fimul  diverfis  vocibus  ccciniftc,qua- 
rom  una  bafttim  efficeret , alia  tenorem,  aut  con- 
tratenorem  , alia  fuperiorem.  Quare  communiter 
re ccnnor  mufica  videtur  has  partes  pollc  admit- 
tcrc.  Ut  impeded ior  dicatur  cantus  planus  ut 
vocam  & Gregorianus , in  quo  gaacrc  canendi, 
atrollitur , aut  demitritur  (onus  , fecundum  acu- 
tuni,  & gravem,  menfura  verb  non  iu  exade  ob- 
* Tom.  /. 
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fervatur  , hunc  cantum  communiter  m Ecclefia 
adhibemus , nullumquc  alias  admittebamus.  Ilia 
vero  fpccics  muficcs  eft  pcrfcdior  , quam  can- 
turn  variabilcm , & figuratum  vocamus  , in  quo 
tempora  ptolarioinim  , Sc  quafi  moras  exadiui 
feu  in  minutiorcs  partes  dividimus,  & ad  menfu- 
ram cxigimus.  Metrica  auttm  & mclopcya  , ad 
choragum  , feu  compofitorcm  pertinct  ,qui  non 
tantum  lonos , Sc  moras  vocibus  ,&  argumento 
accommodct,  fed  lonos  fonis,  acutos  gravibus,itx 
adapter  \it  diftbnamias  non  efficiant , fed  gratam 
aunbus  fymphoniam  producant. 

Dodior  crit  ilia  divifio  qua  mufica  in  canoni- 
cam,&  mathemacicam  dividitur,  canonica  de  pla- 
cicis  & principiis  mufices  fecundum  fenfuum  cx- 
pcricmiam  dijudicat;  Ita  nuifici  noftti,  aiaro  qui 
in  ea  attc  fublimiorcs  ccnfcntur , a fenfihus  fuas 
regulas  accipiunt  , nempe  cfic  aliqua  intcrvalla 
confona  , alia  dilfona  , Dtapalon  feu  odavam  ex 
quinta  , & quarta  compofitam  die  , Tonfnn  efle 
exec  Hum  quintx  fiipra  quattam,  neque  ulterius  in 
iis  inveftigandis  opetam  ponunt; 

Mathcmatica  veto  non  tanmm  fenfuum  judi- 
cium admittit,  fed  pixterea  ratione  cadcm  placita 
exaininat , conlonantiariunquc  lingulatunr  ratio- 
lies  in  numeris  cxhibet.Ex  qua  divetfa  proccdcn- 
di,  & fonos  ex  munandi  mcihodo  , Triplex  nuili- 
corum  feda , feu  quafi  claffis  orta  eft.  Ariftoxe- 
nia,  Pythagorica,  Sc  Ptolemaic*.  Prima  fenfibus 
hdcb.it , ic  ad  coruin  judicium  provocabat.  Py- 
thagoras l contra  parvi  facicb.u  fenfiis  judicium, 
quod  non  fat  is  acairatum  > & in  rebus  tninutioti- 
hus  non  fatis  fidcle  cxiftunab.it.  Scd  aliquas  cau- 
fas  intclligibilcs  ,in  ccrtis  numcrorum  rationibus 
pofitas  cxtogitab.it , ad  quas  omnia  mnficaj  pla- 
cita  cxigebat.  PtoIetlUEtis  vero  uuumquc  admific 
judicium,  tain  fenfus,  quam  rationis. 

A quo  fit  inventa  mufica  folcnt  multi  inquire- 
re,  Eufebius  Dionyfio  cam  adlctibit,  Diodotus,& 
Lucianus  Mctcurio.  Alij  Apollini , Polybius  Ar- 
cadibus,  Athcnxus  Pluygdxis  Plmius  Amphioni 
Direxo  , alii  Philemoni , alii  LinoThebano  , alii 
Pythagorx  Samio*  alii  Orphxo.  Qiix  tamcn  om- 
nia falfj  lime. , cum  Genefis  aflerat  Tubal  fuille 
pattern  cancntiuro  cithara.  Sc  organo.  Puto  ergo 
fi  de  mulica  naturali  loqu.unur  , cam  ita  fmf. 
fe  infitam  a natura , ut  nulla  fit  natio  barbara 
qux  aliquos  modus  muficos  non  habeat , & tain 
tile  homini  hoc  1 natura  inditum , ut  voeem  ad 
concentuuiu  modulationcm  infledar , caquc  mo- 
dutationc  dclidctur,  ac  lufeinix,  aut  avi  cuilibec, 
atquc  adco  inventore  opus  non  fuit , in  ea  fanil- 
tate , quam  a natura  difcimus.  Si  vero  de  arte  Sc 
feientia  agatur, cerium  eft  Tubal  invemorem  fuif- 
fe  inftntmcntotum,  qux  chordis  conftatu.  An  ve- 
ro prxtcrea  idem  Tubal  ex  malleorum  fono  , co- 
tutn  didicerit  propottionan  ut  accidit  Pytha- 
gorx  , hoc  fine  tillo  probabili  fundamento  allcri- 
tur.  Unde  puto  muficam  quam  vocamus  mathc- 
maticain  jure  tribui  Pyth.igorx,qui  cum  muficam 
ariftoxeniam  optime  callcret , & cafu  aliquo  jn 
officina  ferraria , mallcos  in  odava  perfede  con- 
fonos  roper ilfct  , ad  ftarcrx  exarocn  deprehendir, 
unum  altcrius  duplum  fuille  , conclofitque  oda- 
vam in  ratione  dupla  pofitam  efie  , ex  quibus  ad 
alias  confonantiascxaminandas  progreflus  eft. 

Muficcs  utilitatem  , Sc  efficaciam  mult  a com- 
mendar.t  : prreipue  verb  quod  molcftias  animi 
minuat  & abfterg't.  Celebris  eft  cnim  ad  nuificc 
commaidationcm  locus  ille  Scripturx,ncmpi  Re- 
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gum  cap.16.in  quo  afTctitur  quod  quandocumque 
Ipititus  Domini  malus  arripicbat  Saul,  David  tol- 
Icbai  ritbaram , & percuticbat  manu  ful , 6c  rcfo- 
cillabatur  Saul,,  & Icvius  habcbat  5 cumenimna- 
tu rails  omnino  non  ell'ec  xgritudo  , fed  dxinon 
abutcretur  humorc  mclancholico , fimul  & har- 
inouta  humorcm  noxium  fcdarcr , 6c  lacri  hyinni 
dxmonem  abigerent.  Pythagoras  ait  Seneca  ptr- 
turbationes  ant  ms  lyre  eompenebat  , quit  autem 
ignorat , lituos  , & tubas  concttamema  e/je  ,/icut 
quofdarn  cantu*  b/andimenta  qutbttt  mens  refolva- 
tur.  Confujts  oeulu  profunt  virentia,  & quibnfdam 
eolonbtu  infirm s acies  aquiefett  , qu orutndatn 
(pier* dure  perfiringitur , fic  mttuei  a gras  /India  la- 
ta permanent.  Dicitur  ergo  Pythagoras  mufici 
ebrios  ab  fbbrictatcm  revocalfc  , & Qytcmneftra 
fuilfc  pudica  quaindiu  muficum  Doricum  habuir. 
Dicitur  item  Alexander  Timoihei  Milclij  cajitu 
orthio , quafi  furibundus,  6c  alio  remifliori  cantu 
placatior  evafifle.  Innumcra  funt  qux  circumfc- 
runtur  de  mufica  , quorum  plcraque  aut  fabulofa 
fmu,aut  exaggcracionem  pocc  t icam  fapiunt  verius 
dc*  ca  Boethius  mufica  obtinet  principauim  inter 
fcptctn  artes  liberates  , inter  omnes  feientias  ipfa 
1-uulabilior  , judindior , Ixtior,  amabilior  eft  , 6c 
probatur  ab  df- din.  Mulica  cnim  curas  abigit, 
inlomnes  infantes  compclcit  vagiences,  laboran- 
tium  mitigat  laborcs , ftlTos  reparat  anus  ac  per- 
turbatos  reformat  animos. 

Acctdit  ad  ejus  commcndationem  , quod  in 
facris  tam  in  veteti  lege,  quatn  Chriftiana  fiieric 
adhibira.  lu  Chrilli.ini  jam  Apoftolicis  tempori- 
bus,  ut  teftatur  Paulus  Apoftolus  ad  Cotofj'. 5.  & 
ad  Ephe/i.  mulica  utebantur.  Qui  mos  canendi 
in  Ecclcfia  ornni  jcvo  obtinuit,  aliis  veto  modu- 
lis  u fit  Grxcomm  Eedefix  , aliis  occidcmaks. 
Immo  & apud  occidentals  non  eadem  fuit  ubi- 
que  canendi  confuctudo.  Vetuftiorcs  enhn  Eccle- 
n«  folinn  Gregorianum  cantuin  admittunt , ncc 
figurato  cantu , ut  non  fatis  gravi  , ad  majclta- 
tem  6c  venerationcm  conciliandam  minus  idoneo 
non  utuntur. 

\Jt  autem  ea  de  quibus  agit  mulica  breviter 
pcrftringamus,&  quafi  oculis  iubjicianuts,  ptimo 
confonantiarum  , 6c  intcrvallormn  omnium  pro- 
pot  cioncs  allignat  non  tantum  prxcipuoium  , ut 
odavx  , quint*  , quartz  , led  alsorum  omnium 
etiam  minoruiu.  Turn  Syftcmata  omnia  explicat, 
diatonicum  , chromaticuin,  cnhatmonicum  , fin- 
gulaque  corum  intervalla , feu  chordas  determi- 
nat, modus  item  feu  diverfas  o&avx  fpccics  att in- 
git  , neque  ultcrius  piogvclfa  videtur , atiquoruin 
mulica.  Exinde  ad  Syftema  Aretini  progreditur, 
totamqtte  hodiemx  mulicx  rationcm  exponit, 
fcahmquc  communcm  diatonicis  intcrvallis  di- 
ftinftam  proponit,  rum  ad  menfuras  qux  ad  rith- 
micam  pcrcinctc  videtur  progreditur.  Mclopciam 
item  leu  plurimarum  partium  , limul  canentium 
compolttionemdocec  de  qua  apud  antiques  ncvc- 
ftigium  quidem  reperirur.  Arque  hi  funt  mulicx 
nollr*  finfS.  Ut  aUtem  melius  ejus  prpgreflum 
vidcamus  , per  Cngubs  xcatcs  , 6c  tempora  cam 

conlidcrabtinus. 

Centum  circiter  annis  ante  Urbem  conditam 
ante  jChrifti  nativiramn  annis  8ji,annis  ante 
primom  Olympiad  i-m,  floruit  Terpander  Theba- 
ntrsMulkus  eel  bjirimus,Homcri  proncpos.Ly- 
ratn  quam .-Orpheus  tccrachordnm  fccerat , Epta- 
chordum  reVtdidit  modnlos  lyricos  , leu  leges  fi- 

diumcdidit , fuis  & Hotneri  carminibus  ruodos 
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adjecit  quibus  canercntur.  Primus  dicitur  dc  mu- 
flea  feripfifle  , & Lacedxmonios  diflidentes  can- 
tus  luavitatc  fedallc  , 6c  qtiatct  in  Pythiis  |udis 
victor  evafifle*  Dc  eo  lie  loquitur  Plurarchus, 
Omnino  Cythata  cantut  ’Terpandri  ratio  omnino 
J implex  perrexit  , ufqut  ad  atatem  Phrynidu , 
non  er.im  antiquum  pro  libidtne  cujttfque  ( mi 
nunc ) licebat  fid  that  canere ; nee  rithmot,  conceit- 
tufve  transferee  : in  ipfis  namque  It  fib  m aceom- 
modatatn  caique  tenftenem  tuebatue  , cujut  ret 
caufd  id  nomtnis  induum  erat : leges  ettim  funt  va- 
cate ne  quit  per  unam  ffecietn  fo>  rnatnque  ttnfionis 
tranfgrederetur.  Appofit6  videtur  lyram  Eptachor- 
dum  inflituilTc^um  feptem  vocibus  totum  diato- 
nicum  fyftema  continearur ; uttum  vero  hzc  mu- 
licx ratio  tantum  ex  judicio  fenfus  procedcrer,ut 
folcnt  mufici  vulgarcs  multa  idemtidem  nova 
comminifci,  licet  rationes  nefeiant,  ignoratur. 

Xenocratcs  Italus  Locrenlis  poftTcrpandrtim 
floruit,  dicitur  fuilfe  Pxanum  conditor.  Ardultis 
Trxfenius  Tibianam  mulicam  inftituit,  cujus  po- 
ftea  circa  primam  Olympiads  Clonas  imitatus 
Tcrpandrum  leges  tulit.  lta  Plurarchus. 

Circa  primum  annum  Urbis , ante  Chriftum 
7$  t-  Olymp.6.anno  4.  Sacadas  Argivus  fuit  con- 
ditor modorum;  Hoc  eft,  videtur  mvtnille.mul- 
tas  ellc  fpccics  o^favarum  , pro  varia  dilpolitionc 
duoruin  hemitoniorum  , qux  in  qualibet  o£l:iva 
invcniuimir,  inventor  legis  tripartilis  , fuit  anti- 
quior  Pindaro,  ter  in  ludis  Pythiis  vicit. 

Secundo  Utbis  l.vctilo,  neinpe  ante  C hr  ilium 
foo  annis , Simonides  lyricus  otlavam  chordum 
lyrx  addsdit  ut  o^lavam  pcrficcret. 

Lycaon  mufleus  novum  cordanimordinem  in- 
vexit.  Odavam  lyrx  chordam  noimulli  illi  tri- 
buunt. 

Sapho  Poctria,  & mulica  Plcftri  ufum  inve- 
nir,  cum  antca  folis  digitis  lyra  pulfarctur.  Ple- 
ctrum fcilicet  adhibuit  nc  digitos  attcrcrct.  Dici- 
tur inventrix  mixcolydii  concentus. 

Pythagoras  mulicx  thcoriam  cx  fabri  mallei* 
adinvenir , & iurexvalloium  proportiones  dctcr- 
minavir.  * r 

Damon  Mulicus  aliquos  adolelcences  luxurix 
deduos , cantu  ad  bonam  ftugem  rcvocavit , ita 
Zarlinus. 

Tcrtio  Utbis  conditx  fxculo  ante  Chriflum  j co 
annis,  Phrinis  inlignis  Cythaicedus  primus  apud 
Athcnienfcs  cithara  cccinit.  Tulit  premium  in 
Panathenaicis  , fuit  difcipulus  Ariftoclis  qui  cx 
Terpandi  familia  ortum  duccbat. 

Phrinicus  cujus  Arillotelcs  metninit  fuit  inli- 
gnis mulicus  , 6c  inventor  carministetrametri. 

Lafus  Henninxus  primus  dc  mufica  feripfit. 
Diodes  itemde  mufica  feripfit  ut  vult  Saidas. 

Ifmxnius  Coraulcs  tcftc  Boctio  multos  cantu 
a motbis-&  xgtitudinibus  libcravit. 

Nicomachus  Arithmetictts  dc  mufica  etiam 
egir,  cx  Zarlino. 

Qiiarto  Urbis  fxculo  400  ante  Chriftitm  annis 
Antiftherics  Socratis  auditor  dc  m»fica  feripfit. 
Lacrt.Sicut  & Simias  Thtbanus  ejdkkm  Socratis 
difcipulus. 

Epicurus  item.  Plato  in  fuiSf 1 Operibus  multa 
habet  ad  mulicam  fpcctantilt' 

Qninto  utbis  fxculo  jop  ante  Chriftmn  annis. 
Eudides  Megarenlis  inlignis  geometra  cujus  ex- 
tant ckmcnta,data,a|hiqwe  nonnul la.inrrod u dlio- 
nem  ad  mtificamcowipofuit,  in  qua  primtibentf 
«plicat,diftin<a:ionem  aium  generum,  Diatonici, 
Chromatici, 
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Chromatid  , & Enharmonici , Sc  horutn  ftngula 
intcrvalla  fatisdiftin&c  explicat  , Sc  propoi no- 
ne in.  Hoc  Opus  latinc  vcrtit  Marcus  Meibonus 
notifquc  illufttavif,  anno  165  a. 

Ariftotcles  librum  unum  dc  muftca  fcripfit. 

Thcophraftus  Eriflius  Ariftotelis  difcipulus,& 
fuccciioi,  reliquit  ties  litres  de  muftca,  unum  dc 
inuftcis,  harmunicorum  unum.  Diog.  Lacrr. 

Ariftoxcnus  Hannonicorum  libros  tres  edidit, 
in  quibus  dc  anciquonun  mufica,  prxeipue  dc  tri- 
plici  generc  nempe  Diatonico,  Chromatico,  E11- 
narmonico  , dc  confonantiis  item  , Sc  intcrvallis 
led  valde  obi  cure.  Ariftoxcnus  fuit  filius  Mnelij, 
qui  Sc  Spincharus  vocabat«r,muficiTarcntini;hic 
cum  Mantinexaliquandiu  vixiflet,  facias  eft  phi- 
lofbphus , fuiiquc  auditor  Patris  » Lampri  Ery- 
thrxi,Xenophyli  Pythigorei,  denique  Ariftotelis, 
aucm  morcuum  probris  laccravit  , quod  Scholx 
fuccclforcm  rcliquillct  Thcophraftum. 

Vixit  Alexandra  temponbus,  com po fuit  mufi- 
cara  & hiftorias  , hunc  Marcus  Mcibonius  vcrtit 
& notis  illuftravit  i6f  iJn quarto. 

Hcraclides  Ponticus  Spcutippi  , Sc  Ariftotclis 
auditor  fcripfit  duos  libros  dc  muftca. 

Timotheus  Muftcuscum  ad  Alexandri  mngni 
menfam  utthiutn  canerct,  Regem  ad  anna  incitJ- 
vit , cum  vero  miciiis  canerct  Regis  ira  reftdit. 
Chromaticum  genus  invexit  ,cujus  ta'mcn  mcmi- 
nit  Euclidcs.  Terpand^i  fcptcm  chordis alias  q<ra- 
tuor  addidit. 

Dicitur  & Xenophantus  cantu  Alexandrian  ad 
anna  cone  italic. 

Sexto  U ibis  fxculo  ante  Chriftutn  ico  annis, 
dicitur  Archimedes  ab  aliquo  fanQo  Patre  inve- 
nifle  organum  Pythaulicum , in  qno  nempe  client 
innumui  meatus  fonorum  , Sc  fegetes  ftftula- 
tum. 

Q&avo  urbis  fxculo  ineunte  quinquaginta 
circitcr  annis  ante  Chriftum  floruit  Clcomcdcs 
cujus  Arithmetic.!,  Sc  Harmonica  dicitur  aflerua- 
ri  in  Bibliotheca  Vatican*. 

Primo  Chrifti  fxculo  Plutatchus  ltbellum  de 
muftca  edidit,  multn  cruditionc  refer  turn. 

Sccundo  Chrifti  feculo  Ptohmxus  ires  lihros 
harmonicorum  edidit  quos  citat  Nicotmchus.Hoc 
Optis  dicitur  allcrvari  in  Bibliotheca  Oxonienft. 
Syftcma  diatonicum  ftmplex  & naturalc  vocatur, 
6c  monochordon  Ptolcmaicum.  Fuit  autem  Pto- 
lemxi  ratio  media  inter  rationem  Pythngorx  & 
Ariftoxeni.  Primus  rationem  cantum  adhibebat 
judieem  , Ariftoxenus  fenfum.  Ptolemxus  voluit 
ut  in  harmonicis  utriufque  judicium  fcquercmur, 
Nicomachns  Geraflenus  Pythagoricus  Haemoni- 
ces  nnnualc  edidit  duobus  libris.  Primus  liber  eft 
de  harmonicis  dementis  , in  quo  agit  dc  muftca 
coclefti  Planctarum.  Turn  oftendit  muficam  in 
numeris  efte , & feptem  chordis  o&avam  fiiilfc 
add  it  am.  Exinde  docet  quomodo  arithmetic*  fo- 
norum  1 ariones  lint  invent*.  De  bisdiapafon  in 
gende  dutonica  De  fonorum  fccundum  tria  ge- 
nera progreflione. 

Liber  fecundus  explicat  intervalla  muftca. 

Vixit  ut  ccnft-t  Mcibonus  qui  primus  euro  cx- 
pKcuii,  &:  notis  illuftravit  circa  Prolemxi  tempo- 
ra.  Dicitur  Geraflenus,  a Genxa , cavx fyrix  ur- 
be.  In  quarto  Amftclodami  i6jx. 

Theon  Smirnxusfuie  illcqncm  Plutarchus  in- 
ducit  de  maculis  lnnx  dilfncmem.  Hie  fuit  Phi- 
lofophus  Platonicus,  qui  loca  Platonis  ad  Mai  he- 
fin  ipc&aniu  explicuic  quarc  Uber  cjus  eft  fere 


totus  de  arithmctica , & muftca.  Titulus  auteni 
libri'cft  Thconis  Platonici > comm  qux  inmathc- 
maticis  ad  Platonis  lcdionc  utilia  hint  expolitio. 
In  hoc  Op:rc  vix  quidqui  invenies  , quim  quod 
in  lis  qui  dc  muftca  cgcrunt , aut  dc  numcrorum 
divifionibus,  reperitur.  Hoc  Opus  ex  Thuana  Bi- 
bliotheca latinc  vertit  * 8c  commentariis  illuftra- 
vit Ifmael  Bullialdns.  Patiftis  in  quarto  1 644. 

. Qainto  Chrifti  l*culo  S.Auguftinus  6 libros 
dc  muftca  edidit. 

Sexto  Chrifti  fxculo  ineunte  Boctius  Excon- 
ful  > & Pattithis  ordiftarius  traftatnm  edidit  de 
muftca.  In  primo  libro  explicat  naturain  confo- 
nantix,  & primam  antiquorum  muficam,  cum  fy- 
ftemate  vocum  feu  chordarum.  In  fecundo  expli- 
cat in  particulari , ftngu latum  confonantiarum 
proport joncm.  In  tertio  aliorinn  intcrvallorum 
precipui  ioni.  In  quarro  monochordi  divifionem 
pixeipue  diatonicam  per  ftngula  tctrachorda.  In 
quinto  ca  refert  in  quibus  vctcrcs  authores  non 
conveniunr.  Totum  Opus  optimum  ,multa  frith 
digna  complcdcns  pr.rcipuC  circa  fonorum  n.nu- 
tam  , qtiam  in  inotu  pofitam  efle  cxiftimabanc. 

Alypius  item  introdudionem  muficam  edidit 
qux  tota  conftftic  in  deferiptione  niodorum  fc- 
cunduin  tria  genera,  diatonicum  .chromaticum 
enharmonicum,  datquc  not  as  quibus  nor*  in  fin- 
gulis  nuidis  noientut , quarum  diflicilc  eft  recor- 
din'. 

Hunc  item  Meybonius  latinc*  vcrtit  & notis 
illuftr.ivir. 

Ariftidcs  Quintilianus  muficx  libros  3 edidit, 
in  quibus  qux  a prioribus  didla  funt  colit  git  , & 
brcvicate  concinna  explicuic  , hunc  Mcibonius 
notis  illuftravit. . 

Boehms  Senior  Grxeus  author  ifagogcn  Har- 
m on  ream  edidit  per  dialogiftnum,  in  qua  vctcrem 
Mulicam,  &Harmouiam  explicat,  fed  nimis  bre- 
virer,  ita  ut  vix  IntelUgf  poflit. 

Hoc  Opus  ex  Bibliotheca  Regia  Morellus  pro- 
fcllor  Regius  latinc  vcrtit , & notis  illuftravit: 
Paiiftts  inodavo  1613. 

PfeHtis  aut  hot  Grxeus  compendium  muficx  ira 
breve  edidit , ut  in  co  nihil  addifeas  nifi  aliunde 
feias.  Hoc  Opus  Xy hinder  vcrtit  tx  notis  illu- 
ftravir. 

Ut  autem  Antiques  omnes  complc^far  Eucli- 
dis  ifagogen  harmonicam  primus  edi  curavit  Pa- 
rifiis  Dotftor  Joannes  Pena  anno  1 

Ariftoxeni  filii  Mnefix  feu  Sp  nthari  Tarenri- 
ni  libros  3 elcmcncoium  moficotiun  e Grxco  la- 
tinos fecit  Antonins  Hcrnunmis  Gegava , Gra- 
vienfis,  ficut  6c  Nicomachi  libros  duos. 

Alypius  Cafliodoro  librum  fcripfit  de  mufica. 

GauHentius  item  ifagogcn  harmonicam  qux 
fiipcreflc  dicitur  in  regia  bibliotheca. 

Varro,  Ptolemxus  , & Cenforinus  fcripfcrunc 
dc  mufica. 

Ariftidcs  Quintilianus , Bachius  ifagogcn  mu- 
ficam. 

Porphyrins  fcripfit  dc  mufica.  Opus  hoc  did* 
tureflein  Bibliotheca  Regia  Parifiis. 

Tota  muftca  Antiqumum  confiftft  in  propor- 
tione  conibnantiarum  affignanda,  nominibus  ftn- 
gtdarum  chordarum  in  duplid  o&ava  per  ftngu- 
la tctrachorda  , in  diftindkionc  criplicis  generis 
diatonici , chromatid,  enharmonici, neque  camen 
bene  explicant  ufum  chromatid.  Sc  enh  irmonid. 
item  in  diftind'one  inodonnn  , feu  fpeciefum 
oAavx.  Nihil  habet  quod  fpedet  ad  praxin,  nihil 
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dc  tattu  , Sc  menfuris , five  durationum  prolatic 
nis  cujufquc  vocis,  nihil  dc  compofitionc  , ctiam 
unit  is  canius.  Multo  minus  dc  compofitionc  plu- 
rinurum  partium,  irnmo  nullum  extat  veftigium 
quod  antiquitus  plures  fimul  diverfis  vocihus  ca- 
nerent.  Ciracur  it  nonnullis  aliqua  lex  , qua  cau- 
tumeft  ut  fi  quis  unum  phonafcumoccidv.rit,plc- 
ttarur  Sc  inulttctur , quafi  omnes  occidiilct , co 
quod  reliqui  reddantur  mutilcs.  Hanc  tamen  non 
legi. 

Sexto  Chrifti  fxculo  Santtus  Gregorius  ma- 
gnus  Papa  in  mufica  excclluit , eique  ita  addittus 
I uit,  ut  ipfcmei  Clcricos  Muficam  doccrct.  Can- 
turn  Ecclcfiafticum  refonnavit , qualem  nunc  ha- 
bemus,  nempe  cantum  planum,  feu  firmum,  quern 
proptcrca  Gregorianum  nominamus. 

Srptimo  Chrifti  fieculo  lfidoms  Hifpalcnfis 
Epifeopus  omnium  mathcmaticarum  compendia 
inferit. 

Marrianus  Capclla  qui  Sc  Felix  Milieus  dittos 
eft  dc  quatuor  Mathcmaticis  feripfit.  Dc  mufica 
autem  libtos  6. 

Ottavo  Chrifti  fieculo  Venerabilis  Beda  feri- 
pfit dc  mufica. 

Dccimo  Chrifti  firculo  temporibus  Gregorii 
fept imi, G uido,fi vc  Guidmundus, patria  Arctinus, 
prius  Benedittinus  Monachus  ctrnobii  S.Lcufrc- 
di  apud  Ebroicenfts  Normannos,  poftca  Cardina- 
ls , Sc  Archiepifcopus  Averfanus.  Hie  dum  mo- 
nachus  diet  duos  ad  prifulcm  Thcobaldum 
feripfit  libros  dc  mufica  , unum  profit , altcrum 
carmine  partim  hcroico , partim  trochaico  ryth- 
mico.ldcm  adverfus  Berengarium,  feripfit  dc  cor- 
porc  , & (anguine  Chrifti  Domini , in  vencrabili 
Sacramento.  Hie  novum  cxcogitavit  fyftcma,  feu 
monochordi  divifioncm  , magis  accommodatam 
mnfieis  inftrumentis.  Cumenim  in  divifionemo- 
nochordi  diatonica  vulgari,  & Ptolcmaica  admit- 
tarur  diftinttio  roni  majoris  ,toni  minoris,  8c  he- 
mitonii  majoris  , & quinta  prxeis^  conftct  tonis 
major  ibus  dttobus  , uno  minorc  , & uno  hemito- 
nio  , invenitnr  in  dcatrfu  una  quinta  falla.  Ut 
quinta  qux  eft  ab  A ad  E fulfil  eft , nam  A B eft 
tonus  minor  , B C hemitonium  , C D tonus  ma- 
jor, D E tonus  minor.  Quarc  deficit  unum  com- 
ma quod  fenfibile  eft.  lpfc  nulla  habita  rati  one 
toni  majoris,  & minoris,  huncunius  quintx  deft- 
ttum,  aliis  omnibuvquintis  communicat,  & quail 
dividic,ita  ut  nulla  dcficiat  aut  abundet  nifi  quar- 
ta  parte coinmat is,  qux  infeniibilis  eft  j ex  quo  fit 
ut  in  organo  Pythaulico  , omnes  quints  funt 
nonnihil  diminutx.  Hoc  fyftcma  quod  valdc  com- 
inodum  eft  dicicur  Aretini : ut  autem  illud  cxco- 
gitarir,dcbuit  pcrfctt£  feire  antiquorinn  muficam. 
Hie  cxcogitavit  fcalam  feu  Gammam  communcm. 
His  vocibus  ut,  re,  mi,  fa,  fol,  la  , defumptis  ex 
hymuo  fantti  Joannis  , Ut  queant  laxis  Rcfonarc 
fibris  , Mira  geftorunt  Famuli  ruorum, Solve  See. 
Voluit  autem  hanc  ita  difponcre,  tit  qui  feiret  in- 
tonarc  exachordon  ut,  re,  mi,  fit,  fol , poller  om- 
nes voces  intonarc  : difpofuirque  omnia  per  exa- 
chord.i,  fi  adhibuiftet  imam  vocem  li,qucnudmo- 
dum  fiittum  eft  i quadraginta  annis  , omnes  mu- 
tationcs  feu  rranfitus  vitaflet. 

Anno  1140  floruit  Albcttus  Epifeopus  Ratis- 
ponenfis  cogiyomcnuj  magmis  qui  inter  alia  mul- 
ta  feripfit  dc  mufica. 

Anno  tyoj  claruit  Jacobus  Faber  Srapulenfij 
interque  mulu  alia  4 dc  mufica  libros  rcliquir. 
Ticulum  appofuit  Elcmcnta  Mufiralia.  In  iis  duos 


fuos  prxeeprores  1 audit  Jacobum  Labinium , 8c 
Jacobmn  Turbclinum.  Hos  libros  tanti  fecit  Jo- 
fephus  Blancanus  , ut  indc  jubcat  aufpicari,  turn 
ad  Boetiuin  acccdcrc,  Ariftoxenura,  Piolcmxum, 
Euclidcm. 

Anno  ly  f 8 Franchinus  Gafurius  Laudenfis  t 
Regius  Muficus , dclubriquc  Mcdiolancnfis  pho- 
n ale  us , Dc  hatmonia  mu  li  cor  uni  inftnimentorum 
Opus  edidit,  in  quatuor  libtos  divilum. 

In  primo  loquitur  dc  gcnerc  diatonico,  & dif- 
pofitionc  quatuor  retrachord*n,  hypaton,tncfon, 
dicz.igmcnon  hypcrboleon  , item  ex  fynnemc- 
non,  dc  fpccicbus  diatclfaron  , diapentes  , diapa- 
(bn  in  fy  Actuate  diatonico  , dc  proportionibus  8c 
inodis  auftrendi  unam  proport  ionem  abalia. 

Liber  fecundus  eft  dc  gencre  chromatico  , de 
convcrfionc  chromatici  in  diaronicum  aut  enhar- 
monici.  De  inftruraemo  contincnte  quatuor  otta- 
vas. 

In  tertiode  continua  proportionalitate  arith- 
merica , gcomctrica  , harmonica,  oftcnditquc  tres 
fonos  in  incdieiatc  harmonica  confonos  eilc  , in 
aliis  dillonos. 

In  quarto  dc  modis  antiquorum  »tum  aliqua 
habcc  dc  hatmonia  Ccelcfti. 

Nullus  plura  dixit  dc  diftinttione  gencrum 
diaronici,  chromatici,  & encharmonici. 

Anno  i y 19  Ludovicus  Folianus  Mutinenfis  a 
Muficam  Thcoricam  compofim  in  doas  fcttioncs 
divifiun  , in  prfma  agit  dc  diverfis  fpccicbus  ra- 
tionum  in  gcnerc.  In  fccunda  hanc  rationum  (c u 
propoficionum  fingulis  confonantiis  appiicat, 
oftcnditquc  in  fingulis  quam  rationcm  habcat 
major  terminus  ad  minorem , feu  gravis  ad  acu- 
tum.  Dividit  autem  chordam  in  izo  ex  qua  anfe- 
rendo  ftxtam  partem,  quintam,  quartam,  tertians, 
tres  ottavas  partes  & tres  quintas  8c  medietatem, 
habtt  omnes  confonantias  , exinde  monochordi 
divifioncm  8c  manus  quam  gammam  vocamus 
com  poll  cioncm. 

Hxc  omnia  communia  funt , fed  fatis  pro  illo 
tempore  bcnccxplicata. 

Anno  ijjp  Mufica  Petri  Aronis  Florentini  or-  $ 
dinis  Hyerofolimitani  fub  titulo  Tofcancllo,  non- 
nihil autta  8c  corrctta  in  luccm  prodiit  in  duos 
libros  divifa.  In  quorum  primo  port  nonnulla  in 
laudem  Mufiecs  loquitur  dc  modis  & de  valore 
notarum  in  fingulis  inodis , feu  propric  menfuris, 
turn  dc  punttis  aliifque  notarum  altcrationibus. 

In  ftctindo  agit  dc  tono  hemitonio  fingulifquc 
confonantiis,  turn  dc  gcnerc  diatonico  chroma- 
tico , enharmonico  , exinde  de  contra  puntto  Sc 
regulis  ad  compofitionem  neccftariis.  In  fine  ali- 
quid  habet  de  proportionalitatibus  Sc  divifione 
monochordi. 

Opus  hoc  ad  praxin  potius  pcrtinct  quam  ad 
Thcoriam,  Sc  hauct  communia  ptxccpta  muficx 
hoaiernx,  non  tamen  omnia. 

ljji  Gaudentius  Philofophus  lurmonicomm  4 
introduttioncm  perfccit.  In  qua  loquitur  de  fo- 
no  , voce , intcrvallis,  generibns,  aWque.  Brevis 
eft.  Hone  Meybonius  notis  illuftjpvit* 

Bacillus  fetta  Ariftoxenius  pafltcr  introdu&io- 
nein  Muficam  edidit  bteventW^z  tota  eft  in  ex- 
plicandis  feptem  tantum  modis  feu  diapafon  fpe- 
ciebus.  Hanc  Meybonius  vert  it  & notis  illu- 
ftravit. 

Anno  1550  floruit  Henricus  Loricus  Glorca-  j 
nus  Helvctius  qui  anno  IJ49  libros  dc  mufica 
erudicos  edidit. 

Anno 
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Anno  l (77  clarus  fait  Orlandus  Laftus  , qui 
Vnulta  mufica  compofuit , de  arte  non  icrmfit. 

157J  Francifcus Maurolycus  Mcllaucniis  mu- 
ficas  traditioncs  cdidit.  Initio  habet  quafi  Epito- 
mcn  Boctianx  Muficx  primo  initio  cxindc  in 
fine. 

Mancum  taracn  eft  Opus,  in  quo  (cilicet  mul- 
ta  dclidcrancur  qua:  dici  poterant.  Vcnctiis  in 
quarto  157J. 

f Anno  158}  Jofcphus  Zariinus  Chiogenfis, 
Prxfcdhis  muficx  Scrcniffimx  Rcipublicx  Vcnc- 
tx  , libruin  cdidit  dc  mufica  ltalicc  , in  quatuor 
partes  divifum  fub  titulo  , I jhtuuont  Hur mu- 
niche. 

In  prima  parte  poft  laudes  Muficx  , cjufque 
divifioncm  loquitur  dc  numcris  Sc  dc  nropomo- 
nalitatibus,  corumquc  fpcciebus  regulilque  ad  ad- 
dendas,  fiibtrnhcndas  multiplicandas  , & dividen- 
das  rationcs,  feu  proportions. 

In  (ecunda  parte  agit  primo  dc  antiquorum 
mufica,  turn  dc  (bnis  acuto  , Sc  gravi.  Dc  confo- 
nantiis  & diftonantiis,  dc  triplici  genere  diatoni- 
co,  chromatico,  enharmanico  , corumquc  inven- 
toribus  1 tumdc  divifionc  monochordi  fccundum 
hxc  tria  genera  , diatonicum  cllc  naturalc  , diver- 
Imu  tamcn  ab  co  quod  in  infttumentis  muficis  iri- 
venitur. 

In  tertia  pane  agit  dc  contra  punfto,  & regu- 
Irs  ad  componendum,  turn  dc  menfura  fyncopa,dc 
compofitionc  trium  aut  quatuor  vocuin. 

In  quart  a parte  cxplicat  modornm  naturam , 
nempede  modis  Antiquorum  , turn  dc  modis  ho- 
diernis. 

Hie  author  multa  erudite  (cribit , nimis  mihi 
fnuis  videtnr , fcrmocinationcs  enim  habet  lon- 
giorcs  , Sc  parum  ad  rem  ficientcs,  videtur  hanc 
matcriam  cxhaufiflc.  Poterat  bicviffime  tota  lixe 
dodrina  tradi. 

Anno  1588  Jofephus  Zariinus  Chiogienfis 
prxftdus  muficcs  Scrcniffimx  Rcipublicx  Vcnc- 
netx , ledis  omnibus  Anriquis,  quotquot  nempe 
in cjus  inanus  vencrunt,  hbrum edidit 'ltalicc cum 
titulo,  SoppUmenti  mufti  ah  , in  libros  o&o  di- 
vifinn. 

In  primo  aliqua  communia  , & quafi  fcqucn- 
tium  principia  proponit. 

In  fccundo  agit  dc  fono  & voce  , quafi  dc  de- 
mentis muficis,  corumquc  accidentia  confiderat. 

In  tertio  dc  intervallo  leu  dc  confonantiis  Sc 
diftonantiis. 

In  quarto  dc  gcnccibus  muficis  , dc  diaronico 
prxfcnim  Sc  dedivifione  variauniuso&avx. 

In  quinto  de  fyftcnuiibus. 

In  fexto  dc  tonis  Sc  modis. 

In  feptimo  de  mutationibus. 

In  oitavo  dc  mclopxia. 

Hie  tra&us  multa  nabcc  inutilia, nempe  difeur- 
rit  aliqiundo  longius  fupra  univerfalia  poterant 
item  multa  dici  breviits  , & claries  mco  quidem 
judicio  •,  vix  enim  ab  illo  intelligerctur,ab  co  qui 
aliunde  in  Thcoria  non  bene  diet  verfarus. 

Anno  1615  Salomon  deCaux  Architc&us  mi- 
litaris  Elc&oris  Palatini  tra&acura  gallicum  cdi- 
dit dc  mufica,  fiib  titulo,  Inshtutton  harmoniyue. 
In  duas  partes  dividitur. 

In  primo  libro  agit  de  confonantiis , corumquc 
rationibus,  & divifionc  monochordi. 

In  fccundo  tradit  praxin  hodiernx  muficx , & 
rcgulas  compofitionis.  Nihil  habet  nifi  valdc 
commune* 


t6io  Jofephus  Blancanus  Bononienfis  Socic-  9 
tatis  J c fu,gcomctr i turn  traiftatum  habet  de  Echo- 
nc.  Habet  autttn  in  hoc  tra&itu  throremata  no- 
vemdccim  , probicuuta  fcx.  Dc  hac  materia 
ptimus  quod  feiam  cgit  geometric*  & folidc. 
in  quarto  Bononix  1610.  In  fine  aliorum  Opc- 
rum. 

i6j9  P.Antonius  Parran  * Sorictate  Jefu,  to 
Opus  gallicum  de  mufica  edidit , de  thcoria  fcili- 
cct  Sc  praxi,  coroprchcndentem  prxeepta  compo- 
fitionis. 

Habet  quidem  muficx  hodiernx  prxeepta,  an- 
ciquam  tamcn  muficam  noli  farts  cxplicuit.  Pari- 
fiis  in  quarto  16)9. 

Returns  Dcs  Cartes  compofuit  Optifculum  dc  1 1 
tpufica.fcd  nimis  fuccin&um  Sc  breve,  in  eoenim 
multa  dcfidcramur  tam  circa  vctcrem  qnam  no- 
vum niuiicam. 

1644  Thconis  Smyrnxi  Platonici  muficx,  co-  1 * 
rumqucqux  ad  Platouis  Ictiioncm  utilia  Hint  cx- 
pofitio  , in  lueem  prodiit  opera  ifmaclis  Bullialdi, 
a quo  eft  in  latinum  vcrf.i  & noiis  illuftrata.  In 
co  opere  eft  tra&atus  dc  mufica , in  quo  habetur 
tota  antiquorum  mufica  valdc  dare  , ita  ut  ex  co 
authorc  vidcatur  dcfumpfille  Michael  Pfcllus  ca 
qux  dc  mufica  dicit,  Sc  ex  co  alij  confcqucnter. 

Anno  i6fO  Pater  Athanaiius  Kirchcr  Fulden-  1 j 
fis  c Socictatc  Jefu , mufurgiam  univcrfalcm  edi- 
dit, duobus  tonus  in  decent  libros  divifam. 

In  primo  lonorum  naturalium  produdtionem, 
fonofquc  Sc  voces  plurimorum  animaliunt  conli- 
dcrat,  Sc  organum  auditus  cxplicat. 

Scamdus  dc  mufica  antiquorum  , corumque 
muficis  infttumentis  agit. 

Tertius  eft  dc  intervallis  feu  confonantiis  & 
diftonantiis  , eaqitc  occafionc  proport  ionalit  arcs 
cxplicat  eafque  confonantiis  adaptat , dc  tetra- 
chordis  Sc  gened  bus  diaronico , chromatico , en* 
harmonico,  agit  Sc  dc  modis  tam  antiquis  quam 
novis. 

Quartos  eft  de  monochordonnn  divifionc  gco- 
metrica  hbro  quinto  novam  compancndarwn  me* 
lodiarum  rationem  tradit  , in  qui  agit  itcrum  de 
modis  , feu  tonis , dc  contrapuii&o  , & regulis 
compofitionis. 

Sextus  liber  exhibet  inftrumenta  mufica  om- 
nis  generis,  corumquc  Thcoriam  tradit. 

In  feptimo  libro  Muficam  antiquam  cum  nov4 
comparat. 

In  ociavo  artem  componcndi  per  numcros  ex- 
plicit, qua  nempe  Imperitus  in  arte  mufica  cora- 
poncre  poffit  pcrfi&c. 

Nono  rccondiriora  fonorum  arcana  referat , 
mulraique  affett  experiences  circa  naturam  con* 
font  Sc  diftoni , circa  Mcdicinam  per  Muficam 
operaneem  , circa  rcflcxioncs  fonorum  Sc  alia  fi- 
milia. 

In  dccimo  oftendit  naturam  in  omnibus  Mufi- 
cx leges  oblcrvalTc.  „ 

Hoc  Opus  multa  optima  dc  mufica  habet  mi* 
nucias  tamcn  multas  & parerga  continct  ■,  idco^ 
que  eftct  multo  pcrfe&ius  fi  ad  tertiam  partem  rc- 
digcrctut  Sc  paulo  melius  ordinarctur. 

P.Gafpard  Schotus  Regifeurianus  in  fuo  Cur-  <4 
fu  mathcmatico  muficam  tradit , dc  aniiquorura 
mufica  , ita  brevirer  diftetit , ut  taiitum  termini 
percipi  poffinr.  Mufica  rccentiorum  eft  paulo 
uberius  cxplicara. 

16  j i Marcus  Mcibomius  antiqux  muficcs  au- 1 J 
t botes  feptem  , nempe  Ariftoxenum,  Euclidcm, 
Nicomachuin 
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Nicomachum  Alypium , Gaudentium , Bachhnn 
feniorcra , A rift  idem  Quintilianum  , Martianum 
Capcllain.  Primos  fcx  latinc  vertit , omncs  rcfti- 
luir.  Sc  notis  illuftravit. 

In  prsfatione  Kircherium  noftrum  rcprchcn- 
dir,  quc’td  in  fua  Mufurgia  multa  ami  qus  muficse 
placita  aliter  cxplicucrit , qtiain  revcra  habucrinc. 

In  hoc  Opcrc  antiquorum  mufica  continetur 
Sc  bene  explicatin'.  Amftelodami  in  quarto  i6y  a. 

CAPUT  VIII. 
ProfreJJus  Optic*. 

PArtem  Mathcfcos  jucundifllmam  aggredimur, 
quam  fere  novain  dTc  dicimus  , cun»  ad  Alha- 
zenum  ufquc  ita  pauca  fint,  qus  ab  A nciquis  au- 
thoribus  dc  hac  parte  font  cdita,ut  ad  conftitucn- 
dam  partem  ab  alias  diftindam,  & fepararam  non 
fufttciant.  Hujus  optics  prsftantiam  commendat 
oculi  dignitas  , a cujus  adionc  nempe  ab  adu  vi- 
dendi  (uam  habet  appcllationcm  , regia  (cilicct 
feientiarum  via;  fi  cnim  Philofophia  dtfluxit  c 
ccelo,  oculis  ftqueftri&  deduda  eft  in  horpitium. 
Accedit  objedi  nobilitas  , cum  colonbus  , & lu- 
niine  nihil  illuftrius  cogitari  pofllt.  Modus  ipfe 
cognofeendi,  intellcdionis  smulus,qui  res  ctiam 
dimtas , apprehendat , vclocitas  item  tanta  , Sc 
nullum  temporis  inter  vallum  admit  tat , accedit 
certitudo  qua  major  in  fenfibus  cogitari  non  po- 
teft.  Varictas  item  objedorum  , cum  nullo  fenfu 
tot  rerum  diftcrcntias  pcrcipiamus  , corporum 
cnim  colores,  magnitudincm  , cominuitatcm,  di- 
feretionem , numerum , figuram , fitum,  mo  turn, 
quietem  oculis  diftinguamus.  Sub  hoc  Optics 
nomine  /ex  tradatus  comprchendimus , nempe 
Opticam  univerfalcm , feu  in  genere  , perfpedi- 
vam  , caroptricam  , dioptricam , projediouem 
fphsrs  in  planum  , & Gnomonicam.  Ciim  cnim 
vifio  diredis , reflexis,  & refradis  radiis  peraga- 
tur,  appofitc  quatuor  in  Optica  partes  conftitui- 
mus;  primam  qux  generalis  oailorum  nffedionrs 
confident.  Secundam  perfpcdivam  feu  de  radio 
dircdaTcrtiamCatoptricnm  de  reflexo.  Qiiar- 
ram  dioptricam  de  refrado.  Quia  vero  Aftrolnbia 
verara  fpcciem  pcrfpedivscontincnt,in  qua  nem- 
pe , alfumpto  piano  ctrculi  ccelcftis  pro  fedione, 
oculum  in  aliquo  pundo  collocamus,  oppofitum- 
que  fpedamus  hemifphsrium.  Gnomonica  pari- 
ter  ex  ftyli  extremitate,  hemifphsrium  ccclcftc  in 
extremitate  ftyli  ftatuit,  & in  oppofito  piano  cce- 
leftes  orbes  intuetur.  Cum  igitur  utraque  fit  vera 
pcrfpedivx  fpccies,  fub  codein  gcncrc  debuit  col- 
locari.  Optica  ergo  poll  exadam  oculi  deferi- 
prioncm  , organ um  prscipuum  in  quo  exercctur 
vifio  determinat , quod  adco  exad£  perficit,  ut  ea 
omnia  in  materiali  oculo  cxhibcar  qus  naturali 
accidimr.  Exinde  fingulaS  oculorimi  dcceptiones, 
area  magnitudincm,  diftantiam,  numcrunijdiftin- 
ftionem.  Omnia  oculorum  vitia  detegit  , tarn 
myopum  qui  viciniora  melius  vident,quam  pres- 
bytarum  qui  remoriora  diftindius  inntentur.  Ad 
hunc  tradatum  referimus  tot  am  luminis  propa- 
gatioDem  , ftriatas  imagines  , aliafque  diformes, 
qus  ex  ccrto,  8c  determinato  loco  fpcdatx  refor- 
xnancur, 

Perfpe&iva  pi&oribu,  pcmtilis  filis  j ^eometricis 
4croonftr.it ionibus,  fi  qux  alia  mathcfcos  pars  or- 


natur,eam  in  fex  panes  commode  divide  re  placet; 
quaru  prima  fund  amen  talcs  propofitioncs  cotiner. 
Secunda  circa  horizontalia  plana , feu  ichnogra- 

phias  perfpedive  deferibendas  occuparur.  Tenia 
icenographiam  feu  elcvationcs  trader.  Quart* 
mida  accident  alia  cxplicat.  Quinta  in  laqucari- 
us  , & fbmicibus  perfpedivam  exercet.  Sexta 
denique  perfpedivas  plur ibus  conftantcs  parti  bus 
feparatis,  umbranimquc  defcriprioncs  artingct,m* 
vemumque  i 40  annis  parallelogrammum  dcli- 
ncatoriuin  cxplicat. 

Catoptrica  vifioncm  per  reflexionem  fad  am 
explicat , quam  in  tres  partes  panimur ; quarum 
prima  refledionis  leges  inquirk  ,rum  fpeculorum 
planorum  proprictatcs  omncs  cxpiicac,nempecur 
imago  tantum  intra  profunditatem  fpcculi  i miner* 
fa  vidcatur  > quanta  eft  objedi  a fpcculo  diftan- 
tia,  cur  dextra  apparent  nniftra  , in  horizontali- 
bus  cvcifa,  cur  in  fpccuhs  parallelis  diftantia  , & • 
objedum  niultiphcentur.  Ex  quibus  mulr.r  dedu- 
cuntur  praxes  pcrjucunds,ut  in  cxigua  capfa  por- 
riaim  eftormemus  , qus  in  immcnTam  plan  it  1 cm 
excurrcre  videatur  , fic  objeda  quantumhber 
inultiplicamus , omncs  citca  regiones  nativis  co- 
loribus  radio  folari  adumbramus.  Secunda  pars 
fpecula  convcxa  intuetur , inquirirque  cur  in  iis 
objeda  propiora  , nonnihilque  incurva  fpeden- 
tur , cur  in  iis  rtflexi  radii  difpergantur  , atquc 
adco  mynpibus  fint  utilia.  Exinde  ad  Cylindr.i  Sc 
Conica  defeendtt  , pcrvulgatumquc  dc  imagine 
ditTormi  per  fpcculum  cylindricum  , out  conicum 
rcfbrmanda  , problema  proponir.  Tenia  fpccula  - 
concava  confideiatjprimoquc  oftendir  quam  vim 
ad  comburcndum  ex  radiorura  unionc  pollideam. 

An  verum  fir  vclfabulofutn , quod  dc  Archimcde 
Claflem  Romanorum  fpcculo  coticavo  incetidcn- 
te  fertur  , exaininat : item  an  poftibilis  fit  lines 
uftoria  infinita.  Turn  dc  radiornm  parallclifmo , 
modicoquc  luminis  decremcnto,  quo  fit  ut  ad  tre- 
centos  partus  de  node  legcre  liccat.  Denique  cur 
objeda  antrorfum , non  intra  profimditatem  fpc- 
culi everfa  vidcantur  inquirit  , & Tclefcopia  cx 
fpcculi s concavis,  & convcxis  coroponic. 

Non  minus  juainda  Sc  illufttis  eft  Dioptrica 
qus  pariter  tres  fibi  partes  vendicare  poteft.  Pri- 
ma port  explicatnm  luminis  naturam , & leges, 
fpeculorum  convex  or  um.  Sc  concavorum  propric- 
tatcs aperir.  Convexorum  quidem  ad  radiornm  ' 
unioncm  Sc  confcquenter  ad  comburcndum  , ad 
exprin-endas  rerum  imagines  , fbrmandos  luminis 
pcnicillos  , juvandofquc  presbytamm  oculos  ; 
concavorum  ad  radiotum  difperfionem , myoptmt 
oath’s  perutilcm.  Neque  vero  polygoms  lenres, 
ad  objedorum  multipHcationem,  aut  difpct  forum 
unioncm  inilfas  facict,  fioit  sice  maxime  con- 
vexas  ad  microfcopia.  Seamda  , mulct  fpecilU 
componit,  & comparat , telcfcopiaque  commimia 
cx  lent*  convexa , Sc  fpccillo  concavo  conftruit, 
nimexduobus,  Sc  tribus  ,&  quatuor  convcxis,! 
microfcopia  item  melioris  nots  , magicam  itoit 
laternam,  methodum  obfcrvand.iruBi^cclypfium , 
ant  maculamm  folarium  tranfmHfo  j>er  tubnm 
radio  folari : addit  item  nonnull.!  ad  praxin  fpc- 
dantia.  Tertia  pats  dc  rcfrtdionibus  coloratis 
agit ; primoque  dc  prilmarttriangulari  , turn  de 
lridecjufquc  propricratibOS  » romnditatc  , diftan- 
tia, motn,  turn  dc  corotA,  parcliis,  virgis,  aepu- 
fculo  Sc  aurora. 

H.rc  dioptrica  feri  rota  nova  eft  , de  qua  tan- 
tiun  lci'iter  egerunt  anriqui  authores,  nempe  a«i- 
gccuuc 
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gcrunt  cam  tcfrudioncm  , vi  cujus  bacillus  in 
aqua  fradus  apparct,  dc  fpccillis  autem  non  cge- 
nini,  Alhazcn  Sc  Viicllo  nonnulla  hibcnt  dc  glo- 
bo  vitrco  objcdorum  apparentiam  augcntc,  ex 
cujus  occaflone  paulo  poft  nempe  circa  annum 
noo  inventa  funt  Ipcalla  convexa  quibus  utun- 
rut  fcncs  > & concava  quibus  myopes  , cum  ante 
illud  cempus  null  us  fucrit  eocum  ufus.  Aflcrcntc 
Jordano  edebri  ex  Prxdicatorum  ordine  concio- 
natorc,  qui  floruit  ab  anno  i zoo  ad  i z ; j , in  una 
cx  fuis  concionibus , ante  10  annos  fuiflc  inventa 
pcrfpicilia.Dicunt  nonnulli  cum  fuiflc  anno  izzo. 
Tclcfcopia  vero  initio  hujus  fxculi  inventa  funt, 
quidquid  dc  iis  dcmonflratur  novum  eft  j quarc 
tota  foe  dioptrica  inter  hujus  fxculi  inventa 
annumerandaeft. 

Ad  opcicam  , Aftrolabiorum  dodrinam  revo- 
camus  , ut  verx  pcrfpcdivx  fpccicm,  qux  nempe 
fccunditm  regulas  perfpcftivz  proccdat,  quamvis 
cnim  a nonnullis  hxc  pars  ad  Aftronomiam  rc- 
vocetur  ,co  quod  Aftrolabiis  utamur  ad  folvcnda 
problcmata  aftronomica  , vcrc  tamen  eft  pidura, 
qua  in  piano  Sphxram  cceleftcm  adumbramus. 
Cum  igitut  perfpediva  omne  objedum  in  piano 
ex  pci  mat , illius  etiamcrit  ccclum  ipfumin  pla- 
num  projicerc.  Idem  eiiam  dc  Gnomonica  di- 
cendum  eft  , qux  fpccicm  Aftrolabii  exprimit  , 
circulofquc  cocleftcs  in  quolibct  piano  ad  um- 
brae. 

Aftrolabiorum  dodrinam  in  quinque  partes 
di  vidimus , cum  enim  globum  cccieftcm  ant  tcr- 
reftrem  , in  planum  projicicndum  , feuexhiben- 
dum  fu(cipiamns,Prima  pars  globum  cceleftcm, 8c 
terreftrem  confldcrabir,eoruinque  ufus  apcriet.Sc- 
cuiaeric  dc  Analcmmate  in  quofcilicet  protabcl- 
iameridianu  a(Tumimus,oculumquc  infinite  remo 
vemus.  Tertia  Aftrolabiu  univerfale,  in  quo  frili- 
cct  idem  tabcllx  planum,  nempe  mcridiani  planu, 
& oculus  in  pundo  veri  orrus  , auc  occasus  fta- 
tuitm.  Q^arra  in  piano  xquatoris  , aur  alio  illi 
parallclo  ccelcftes  orbes  deferibit  , oculo  polum 
AutStdicum  obtinence.  Quinta  denique  cx  Na- 
dir , hemifphxtium  oppofltum  in  piano  horizon- 
tali  tanqnam  in  tabJla  contemplatur. 

Quamvis  caelum  fphxricum  lit, in  piano  tamen 
ita  graphicc  i Gnomonica  exprimitur  , uc  fol  in 
ccelo  moveri  non  pofEt,  quin  eundem  in  pidura 
noftra  motum  anumdvertamus.  Pro  cabdla  igi- 
turquodlibet  planum  aflumitur , & oculus  in  cx- 
rremicatc  ftyli  collocamt , ex  quo  trans  tabcllam 
hemifphxrium  oppofltum  contemplatur.  Nullius 
quidem  momenti  videtur  horologiorum  deli- 
neatio  , cum  cam  exmentarii  eiiam  noftti  fatis 
exade  perfidant  ; eorurn  ramcn  qux  ad  horolo- 
iortun  detnonftrationem  requirtuuur  feientia  , 
online  digna  Temper  mihi  vifa  eft.  Horologia 
fciatcrica  v iria  funt,  cum  nulla  flt  materia  in  qua 
fcclicius  lufcritmathematiconim  ingenium. Aftro- 
nomica, Babylonica,  Italic.!  deferibimus  , 8c  in  iis 
verciculcs  circnlos.Almicanur  th  circulorum  do- 
morum  ccclcftium,  parallrlos  fignorum,  augmen- 
tum,  8c  dccrcmcntum  die  rum  , tottimquc  Kalen- 
darium  infoibimus.  Solaria  , lunaria  , ad  ftcllas 
componirous.  In omni  planoeadclincanius,xqui- 
nodiali , polar i , horizontal!,  verticali,  dcclinan- 
tc,quomodolibet  inclinaco.  Per  radium  diredum, 
reflcxum,8c  refradum.  Portatilia  item  in  annulis, 
cylindris  , armillis,  feipionibus.  Gnomonicam  in 
quatuor  partiemur , Prima  pars  dc  horologiisin 
quocumquc  piano  per  radium  diredum  deferi- 
Tom.  1. 


bendis  agir.  Sccunda  ponatiliamVariam  fupclk- 
dilcm  fubrtiiniflrac.  Tertia  exhibet  horologia  rc- 
flexa.  Quart*  trad  it  refrada. 

Ur  autem  melius  hujus  Optic*  progrelTus  id- 
notcfcac.cam  per  fingulas  xtates  conflderabiinus, 
authotclquc  qui  cam  promoverunt  rcfcrcmui. 

Secundo  Uibis  condi tx  fxculo  ante  Chriftum 
fexcentis  annis  Anaximander  Miltfius  horolo- 
gium  folarc  deferiofit.  Plin.fi:  Laertius. 

Tertio  Urbis  fxculo  ineuntc  annis  onto 
Chriftum,  Anaxagoras  Clazomcnius  feripfu dc 
radiis  viflvis,  vcl  ut  pure  dc  ratione  fccnogiaphi- 
ces,  feu  pcrfpcdivx.  V itruv.  I.7. 

Quarto  Uibis  fxculo  ante  Chriftum  45  z.  De- 
mocritus Mileflus  uno  anno  major  quam  Socta- 
tes  , feripfit  Adinographiam  five  dc  radiis  , hoc 
eft  perfpedivam.  Iu  Lactcius. 

Eudoxus  Gnidius  invenit  Arachnen  horolo- 
gium videlicet  folate,  in  quo  lincx  horarix,8r  ar- 
cus fignorum  > in  modum  aranex  fc  interfe- 
canr. 

Philippus  Mcndxns  difcipulus  Platonis  depre- 
hendir  Indcm  infequentes  fc  fugcre.  Sc  fiigicnret 
fcqui.  Philofophus  Platonis  auditor  faipfit  dc 
opticis. 

Quinro  Urbis  fxculo  joo  ante  Chriftum  an- 
nis , Euclidcs  Megarenfls  Geomerra,  opticam,  Sc 
caroptricam  fcnpfir,  quam  Joannes  Pena  Mathc- 
maticus  Regius  latinc  vertit  c Grxco  anno  1604. 

In  optica  comincmur  tantum  gcncralia  qutr- 
dam  pheita  de  radio  diredo,qitx  pofliint  efle  uful 
ad  perfpedivam.  Sed  hxc  optica  vald£  impcifc- 
da  eft. 

In  caroprricd  continental  tannitn  quxdam 
proprictates  fpeculoium  planorum  , concavorum 
fphxricorum,  & convexorum  : valde  item  imper- 
fedaeft  hxc  caprotrica.  Parifiis  1604. 

Lucius  Papyrius  Cm  for  Romx  primum  folarc 
horologium,  publico  loco  conftruxir. 

Ariftotclcs  habet  nonnulla  dc  Iridc  , & Halo- 
ne.  Exrab.it  alias  liber  Ariftocclis  de  optica  ; eju$ 
mcminit  Laertius.  Opricam  Ariftotclis  vidcrat 
Vinccntius  Bellovacenlis.  Dicitur  ibi  Ariftotclcm 
cxiftimafle  pyramidem  opticam  efle  exagonam, 
non  conicam. 

Arift.ircluis  Samius  Scaphcn,  feu  horologium 
folarc  in  hcmifphxrio  deferipflr. 

Sexto  Uibis  fxculo,  zoo  ante  Chriftum  annii^ 
Archimedes  Syracufius  dicitur  fpcculis  concavis 
daflem  Romanorum  incendiflc , quod  falfum  elfc 
pleriquc  modo  cxiftimanr. 

Seprimo  Urbis  fxailo  Apollonius  Pcrgxu«,in- 
flgnis  Geometra,  pharetram  folaris  horologii  ge- 
nus invenit.  Ita  Vitruvius. 

Odavo  Urbis  fxculo  incuntc , jo  ante  Chri- 
ftum annis,ThcodothisTripolitacu jus  funt  fphx- 
rica , Horologium  ad  omne  diroa  id  eft  univerfa- 
le excogitavit.  Vitr. 

Diotiyflodorus  invenit  conum,  id  eft  horologii 
folaris  genus  figuram  conicam  referens,  vcl  de- 
feriptum  in  cono. 

Scopas  Sy racufanus  invenit  Plinthum,  nempe 
genus  horologii  in  plinrho , feu  cubo  deferipd, 
nempe  in  fumnio  crat  horizoncaic  , in  aliis  facie- 
bus  vcrticalia; 

Patrocles  invenit  bipenneih,  genus  horologii 
figuram  bipennis  referens. 

Parmcnion  invenit  horologium  quod  cceli  hi- 
ftoriam  indicaret , nempe  horas , dies,  menfess  fl- 
gna  Zodiac  1 bee. 

| Vitruvius 
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Vitruvius  Architedus  aliqua  fcripfit  dc  horo~ 
logiis  folaribus  cx  analcmmatc. 

Sec undo  Chrifti  fsccuio , Ptolemxus  Aftrono- 
morum  facile  princcps  in  fua  Aftronomia  fcripfit 
dc  analcnumtc^c  de  Planifphxrio.  Hoc  Ptoleinxi 
pl.inilplixrium  tianftattim  eft  in  latinam  linguam 
anno  1588  uni  cum  Jordani  planifphxrio , pra- 
xin  cjufdan  planilphxrii  aliquantifper  clarius  cx- 
plicantis , Sc  Fiedcrici  Command  ini  Urbinatis  in 
Planifphxrimn  Ptolemxi  commcntario  editum 
eft  V cnctiis. 

Planifphxrium  Ptolemxi  eft  in  piano  xquino- 
diali  non  fatis  cxplicatum , nos  illud  clarilli- 
mum  reddidimus. 

Videtur  item  excogitaftc  Aftrolabium  tmiver- 
fale  in  piano  mcridiano , feu  coluro  folftitiortim, 
quo  in  mappis  Gcographicis  univerfaiibus  deferi- 
bendis  ucitur. 

In  Commcntario  Commandini  aliqua  fccno- 
grapliiccs  principia  demonftrantur. 

Inccrtus  author  vertit  ex  Grxco  in  Latinum 
Op  ilculum  Ptolemxi  de  fpeculis  in  duos  hbvos 
divifum.  In  primo  habet  aliquas  Propofitioncs  dc 
fpeculis  planis.  In  fccundo  dc  concavis.  Tonun 
Opus  non  cxccdit  duo,  aut  tria  folia.  Nihil  habet 
rnagni  moment  i.  Videturque  fupponcrc  lumen 
efle  fubftantiam  qux  inotu  locali  feratur. 

Quinto  Chrifti  fxcuio  Proclus  Dudochus  di- 
citur  Conftantinopoli  Valentis  Gallon  fpeculis 
tiftoriis  combuflifle. 

Thcon  Alcxandrinus  commcntarium  edidit  in 
parvum  Aftrolabium. 

Sexto  Chrifti  fxcuio  Hcliodorus  Larillxus  li- 
bros  duos  fcripfit  qui  funt  editi  anno  i6j-j  ab 
Erafino  Bartohuo  Galp.  filio. 

Primus  liber  fuppontiones  ran  turn  habet  quo- 
rum aliqux  prout  jacent  videntur  falfx.  In  1 ha- 
bet Thcorcinata  circa  rcrum  apparentias , qux 
melius  demonftrari  potetant.  Opus  tamen  anti- 
quitatc  commendatur. 

Addittis  eft  tradatus  Hypficlis  dc  afeenfioni- 
bus  re  (ft  is  pirtium  Zodiaci  qux  omnia  font  com- 
munia,  Sc  melius  a Thcodoiio  cxplicantur,  Sc  dc- 
monftrantur.  Parifiis  1657. 

Odavo  Chrifti  fxcuio  Venerabilis  Bcdalai- 
pfit  dc  Aftrolabio , Sc  de  horologiis. 

Anno  Chrifti  circiter  uoo  floruit  Alhazrn 
Scriptor  Arabs,  qui  de  optica  volumcn  fatis  ma- 
gnum r cl i quit,  nee  in  libros,  nee  in  Propofitiones 
divifum  , fed  indigeftum,  & informc  quod  Fridc- 
ricusRifncrius  diftinxit  in  libros,  capita , Sc  pro- 
poficioncs , dcmonftrationefquc  in  multis  obfeu- 
riflimas  , Sc  mancas  fuplevit.  7 libros  habet  hxc 
Alhazeni  optica.  In  primo  confidcrat  color um. 
Sc  luminis  adionem  in  oculum  , oculi  item  figu- 
ram,  Sc  compofitionem,  vifioncm  item.  Sc  qux  ad 
cam  funt  neceflaria. 

a Explicat  pyramidem  vifualem,  item  quomo- 
do  vide  at  ur  color,  lumen,  diftancia,  locus,  magni- 
tudo  , exterxque  vifibilium  circuinftantix , alpc- 
dum  item  ab  obtutu  diftinguir. 

Tcrcius  circa  dcccptiones  visds,  earumquc  cau- 
fas  verfatur.  ; 

Quartos catoptricus  , dc  reflexione,  tarn  in 
gcncrc.-quam  in  fpccic,  in  piano  fpcculo,  in  fphx- 
rico  convexo.  Sc  concavo. 

Quintus  eft  de  loco  imaginis  objedorum  in 
qtuciimquc  reflexione. 

Sextus  errorcs  cx  reflexione  ortos  dctcgtt.nem- 
pe  ex  fpeculis  planis,  concavis,  Sc  convexis  fphx- 
skis,  cyiindricis,  &:  conicis. 


Septimus  Refradiones  , deceptionefquc  ex  iis 
enunames  aperit. 

Acccflit  cjufdcm  tradatus  dc  crepufculis , S< 
ilium inationc  tefrx , in  quo  altitudincm  Athmo- 
fphcrx  aliquo  modo  determinat. 

Opus  illud  obfcurifllmum  , demonftrationes 
habet  ica  prolixas  , Sc  procedentes  per  ciraurum 
alienum  a materia  , ut  plcrumquc  facilius  fie  alias 
demonftrationes  cudcrc  , quam  ab  hoc  authore 
allatas  intclligerc.  Quarc  aim  jam  ultra  hujus 
opens  fines  progrefla  lit  optica , tocos  hie  trada- 
tus redditur  iuutilis  , & in  co  legcndo  tempus  Sc 
opera  perditur.  In  folio. 

Anno  1 1 jo  floruit  Vitcllo  Polonus  ex  matre 
Turing*,  fcripfiique  fuum  dc  optica  libnim  in 
Italia,  fuafore  Guillelmo  de  Morbetafiimmi  pon- 
tificis  pccnitentiario.  Multa  videtur  fumpfilte  er 
Alazeno  , quern  tamen  ipfe  non  citar,  licet  fatea- 
tur  libros  Acabicos  fuper  ea  materia  legille , & 
pcrtxfum  elfe,  vetbofitatem  Arabicam,  Sc  impli- 
cationcm  GrxcamXatinos  aut  cm  paucos  fuper  ea 
materia  repcrilfc  aflerat.  Suam  autem  opticam  in 
lo  libros  partitur. 

Primus  continet  axiomata,&  nonnulla  geomc- 
trica  ab  Euclidxis  diftinda. 

Sccundits  propagationcm  luminis  diredam , 
prxfcrtiin  illuminationem  corporum  fphxrico- 
rum  denique  propagationcm  luminis  refradam. 

Tertius  organum  vilus,  & vifioncm  explicat. 

Quart  us  dcccptiones  qux  vifioni  accidunt  ex 
radio  diredo. 

Quintus  Catoptricus  eft  , confidciatquc  refle- 
xioncs  in  fpeculis  planis , fphxricis , convexis.  Sc 
concavis , cylmdrids,  Sc  conicis  convexis. 

Sextus  inuictur  ea  qux  vifui  accidunt  ex  refle- 
xionc  f.ida  in  fphxricis  convexis. 

Septimus  ea  qux  ex  conicis, & cyiindricis  con- 
vexis. 

Odavus  qux  cx  fpeculis  concavis  fphxricis  in 
ordinc  ad  vifioncm  oriuntur. 

Nonus  dc  cyiindricis,  Sc  conicis  convcxis^iccm 
dc  irrcgularibus,  denique  dc  combuftionc. ' 

Dcciinus  Refradiones  , & dcccptiones  ex  re- 
fradionc  ortas  explicat.  Iridis  item  gcncrationcm 
attingit. 

Hoc  Opns  in  plerifque  prolixitate  peccat , ita 
ut  cnjufque  patientiam  vincar.  Habet  item  dc- 
monftrationes  male  digeftas.  Infuper  multa  in  hoc 
opcrc  defuni , ad  opticam  pertinentia.  Non  bcn£ 
explicat  oculum.  Deceptioncs  cx  radio  diredo 
procedentes  melius,  & brcviuscxplicari  potcranr. 
Dc  perfpediva  nihil  habet.  Non  bene  conftituic 
locum  imaginis  in  fpeculis  prxeipue  fphxricis. 
Diopmeam  habet  valdc  mancam  hanc  ab  inven- 
to  telcfcopio  audiorem  habemus.  Dicunmr  ab 
aliquibus  inventa  perfpicilia  circa  annum  i$oo. 
Dicunt  enim  Jordanum  quemdam  concionatoi  cm 
ex  ordine  Prxdicatorum  , qui  florebar  ab  anno 
1 j 00  ad  1 $ $ 5 aftcrcre  in  una  concionc  inventa  elTe 
ante  10  annos.  Jordanus  tamen  qui  fuit  Magiftcr 
Ordinis,  vivebat  anno  1 110.  Hie  etiam  author 
non  beni  expliaiic  Iridem, denique  vlx  quidquam 
boni  habet,  quod  in  multis  reedporibus , melius 
digeftum  & demonftrarum  non  teperias.  In  folio. 

Nee  multo  poll  anno  1 179  Joannes  Pcccamus 
S Bonaventurx  difcipnlus  poftea  Archie  pifeopus 
Cantuai  icnfis,&  Prima*  Anglix  hnmili  licet  loco 
natus  pcrfpedivam  communcm  edidit.  Primus  li- 
ber eft  dclucc  fimplici.Sccundus  de  radio  reflexo. 
Tertius  eft  dc  refrada  Pauca  videtur  addidifle  fu- 
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pra  Euclidcm  Colonix  Agrippina:  in  quarto  i j 80. 

Circa  hxc  tcmpora  floruit  Rogcrus  Baccon 
Anglus  cx  fandi  Francifci  ordine.  Primo  dcfcri- 
bit  oculum  , non  tamcn  itabcnc,  oftenditque  vi- 
fioncm  fieri  in  nervo  optico,  turn  de  fpccicbus, Sc 
in  medio,  Sc  irt  pupilla  ptodudis,  cxinde  dc  vifio- 
nc  direda  ejufquc  erroribus  ab  oailo  provcnicn- 
tibus.  De  reflexionc  item, Sc  refradionc,  fed  pau- 
cadicir  dcutraque.  H.ibct  item  Opufculum  quod 
vocat  fpeculum  tn.it  hcmaticum  , in  quo  agit 
de  utilitatc  mathefcos.  Totum  opus  potius 
phyficain  fpedac  quam  mat  he  fin.  Paucifli- 
mas  habet  dcmonftrationcs  quae  redi  procc- 
dant.  Francofurti  in  quarto  1614  opera  Joannis 
Combachij  Philofophix  profefloris  in  Academia 
Marpurgcnli.  Hie  Baccon  raagix  accufatus  fuit 
quod  diet  mathefi  addidus.  Mortuus  eft  annb 
1x84  , fcpultufquc  Oxoni). 

I Anno  ipo  Joannes  Stoflcrinus  Juftingenfis 
apud  Tubingnn , Aftronomix  Profefior , libriim 
compofuic  de  Aftrnlabio  in  piano  feilicet  tropici 
Capricorni  , oailo  pofito  in  polo  ancartico;  tra- 
darnm  in  duas  partes  dividit.  In  prima  parte  do- 
cec  fibricam  Sc  deferiptionem  aftiolabij  circa  fy- 
dera , turn  etiam  ejuldcm  ufiim  in  menfuradoni- 
bus  , qui  ulrimi  ufiis  non  cam  funr  ufus  aftrolabij 
quam  ufiis  circuit,  out  qnadrati  geoinctrici  in  dor- 
lo  Aftrolabij  deferipti. 

Totum  Opus  demonftrationibus  caret , (olaf- 
que  praxes  habet  Sc  figuras  illis  appofitas.  Non 
dicir  fe  elfc  inventorem  huius  aftrolabij. 
x Circa  annum  ijxo  Albcrtus  Durcrus  Pidor 
Nurcmbergenfis  quatuor  inftitutiomun  geomc- 
tricarum  libros  edidit.  In  primo  methodum  tra- 
dic  defignandarum  aliquarum  linearum  , ut  volu- 
tx,  cllypfis,  hyperbolx, Sc  parabola: , aliarumquc. 
Infccundo  fupcrficies  pariter  varias  exhibet.  In 
tertio  Sc  quarto  corpora  folidj.  Opus  non  gco- 
mctricum  fed  pradicum , quod  poteft  die  urilc  in 
aliquo  pidonbus  , 8c  aliis  ; eft  tamcn  parvi  mo- 
menri,  nullimqne  habet  demonftrationem. 
i Anno  1 y x 1 prodiir  artificialis  petfpediva  via- 
toris  , latinc  & gallice  leripta  , in  qua  prxeepta 
communia  fine  acmonftrationc  afferuntur  fan’s 
appofitc , qualia  in  praxi  ufurpantur.  Opus  non 
contemnendum  fi  modo  panld  fufius  praxes  ex- 
plicarct.  Haber  atttem  figuras  optime  difpofitas, 
quamvis  non  elegantes. 

4 *148  Gcmmahrifius  tradatum  edidit  de  annu- 
lo  aftronomico,  in  quo  funt  mutrx  praxes  Sc  ufus. 
Poteranr  plura  addi.  Antuerpix  in  odavo  1(48. 

5 * 15°  Joannes  de  Roias  libros  fex  edidit  Com- 
mentarionun  in  aftrolabium  quod  planifphxrium 
vocant. 

Iftud  autem  Aftrolabium  in  piano  meridiano 
deferibitur,  Sc  oculus  infinite  diftat.  Vocatur  au- 
tem  communitcr  analcmma  ; tradit  autem  omnes 
ejus  ufus.  Ufus  autem  partis  pofticx  potius  ad 
quadratum  gcometricum  pertinent.  Habet  item 
aliquant  methodum  deferibendi  horologii  poita- 
tilis. 

Tota  hxt  dodrina  potcrat  brevius  Sc  claries 
tradi.  Parifiis  in  quarto  1 j to. 

* tyyi  Orontius  Finxus  Delphinas  regius  ma- 
thematicus , Opufculum  compofuic  dc  fpeculo 
aftorio  ignem  ad  ptopofitam  diftamiam  produ- 
cemc.  Iu  quo  Sc  duarum  linearum  fern  per  appro- 
jmquantium  Sc  nunquam  concurrentium  demon- 
ftratio  colligitur. 

Speculum  hoc  eft  paraboiicum.  Hxc  proprk- 
Tom.  7, 
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tas  parabulcs  quod  omnes  radios  aiti  parallclos  in 
locum  colli  gat , facilius  Sc  melius  demonftratur, 
quam  ab  hoc  authorc  prxftetur.  Falfum  item  fie- 
ri pofle  fpeculum  quod  ad  quamlibct  diftantiam 
per  rtflexionem  urat.  Panins  in  quarto  ifft. 

1 UIJ  Nicolaus  Simus  Bononienfis  ibidem  pu-  } 
blicus  ptofdlor  .Theoricas  planetarum  in  com- 
pendium redegit.  Non  defeendit  tamcn  ad  parti- 
cularia,  nempc  mot  us  ipfos  non  conftituic  nee  de- 
terminat,  fed  tanrum  quafi  tuiivcrfaliter  propric- 
tates  thcoticamra  explicat.  In  odavo  Bafilc* 

•55'4  Erafinus  Rcinoldu*  Salveldenfis  librum  8 
edidit  tabulanun  diredionum  difeentium  prima 
elementa  aftronomix  utiliffimum.  Additus  eft  ca- 
non fbcaindus  ad  lingula  quadrantis  mimita,  item 
nova  tabula  climatum , parallclorum  Sc  umbra- 
ruin, appendix  libri  lecundi  canonum  diredionum 
qui  in  Regiomontani  opere  dclideratur. 

Ante  tabulas  funt  multx  praxes  fpedantes  ad 
dodrinam  primi  mobilis,  quibus  ad  jundas  habet 
tabulas  proprias.  Habet  item  prxeepta  ad  aftro- 
logiam  fpedantia.  Hoc  opus  bene  explicat  praxes 
ad  primum  mobile  fpedantes  ; non  tatoen  faris 
cxadc  demonftrat.  Jn  quarto  Tubingx  1554. 

1 559  Pafcafius  H am  e Hi  us  Mathematicus  re- 
gins  perjpedivain  edidit  tribus  libels.  In  primo 
agit  dc  propagationc  luminis  , Sc  dc  vifu  quali  in 
gcncre. 

In  fecundo  agit  dc  reilcxione. 

In  tenio  de  rclradione.  Non  multa  addit  fupra 
eaqux  tradidic  Euclidcs.  Parifiis  in  quarto  1556. 

« 5 f 7 Joannes  Martinus  Problacion  cgit  dc  t j 
ufu  aftrolabii  per  compendium  , illufttatum  fi- 
guris. 

Hanc  matcriam  nimis  breviter  attigit  , 8c  fine 
aemonftrationibus , aliquos  item  ufus  gxodericos 
qnadrati  geometric!  deferipti  atrigic : £ft  autem 
aftrolabium  particular^  in  piano  tropici  capricor- 
ni defcriptuin.  Acceflu  Procli  Diadochi  fabrica 
ufufquc  alholabii , Gcorgio  Valla  Placcncino  in- 
tcrpretc. 

Item  GregoriiNicephori  aftrolabus  codcm  in- 
terprete , in  quibus  pauca  funt  alien  jus  moroenti. 
Parifiis  in. Odavo  1557. 

1 y6o  Joannes  Stofler  Juftingenfis  tradatum  ix 
edidit  dc  compofitionc  Sc  ufu  aftiolabii  parricula- 
ris,  defaipti  feilicet  in  piano  tropici  capricorni 
oculo  in  polo  antardico  conftituto. 

Fabrica  hujus  aftiolabij  dare  quidem  tradinir, 
led  non  demonftrat,  nee  principia  perfpedivx 
ati  innititur  traduntur , ufus  etiam  fatis  clarc  cx- 
hibentur. 

Hie  tradatusin  gallicum  verfuseft  Parifiis  in 
odavo  1 f6o. 

* 57 1 Joannes  Flcichcrus  Vratillavicnfis  dc  iri- 1 i 
dibus  dodrinam  Ariftotelis  , Sc  Vitellionis  cerw 
methodo  comprehcnfam  explicuic , nonnullis  de- 
monftrationibus.  Prxmifta  funt  optica  nonnulla 
ad  horum  intclligcntiam  nccclfaria. 

Quamvis  hie  author  non  fatisleccrit  in  omni- 
bus , nee  veratn  unique  habcat  demonftrationem, 
habet  tamen  quamplurima  optima  Sc  feitu  di- 
gna.  Ideoque  luo  tempore  optimus  ctat  liber. 
Ulterius  tamen  in  hac  materia  provedi  fumus. 
Vvitcmbcrgx  in  odavo  « 57*- 
Anno  1571  Pater Chriftophorus  Clavius  Bim-i  j 
bergenfis  Societaris  Jefo,  gnomonicara  edidit  fa- 
tis ainplam,  in  o do  libros  divilam.  In  primo  de- 
roonftrantur  varia  qux  pertinent  ad  anakmma, 
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ad  conicas  fcdiones , horarios  circulos , inclina- 
tioncm  & dcclinadonem  planoruiu.  Sccundo  de- 
fer i bunt  ur  horologia , horizontale,  vcrticalc,  po- 
lare  , xquino&iale.  Tcrtio  horologia  in  planis 
dccbnamibus  & indinatis.  Quarto  agit  dc  horo- 
logiis  in  fphxra  rcfta  , ant  parallela  dcfcribcndis. 
Explicat  item  locum , ftylimagnitudinem  , quo- 
modo  ad  quaincumquc  (lyli  lungitudinero  horo- 
logium fit  conftruendum.  Quimo  tabu  las  con- 
ftruic  ad  facihorcm  horologiorum  defer iptioncm. 
Sexto  Ptolomzi  analemmatis  uberiorem  ufum, 
aliaque  cx  Commandini  opcrc  defumpta.  Septimo 
praxes  omnes  repetit.  O&avo  proponit  horolo- 
gia portatilia.  Opus  hoc  bonum  eft  6c  folidum, 
tamcn  eft  difficile  intcllcdku.  Habet  enim  figuras 
ita  intricatas  & dcmonftrationcs  ita  prolixas  , ur 
cn)ufaimqiic  patientiam  fatiget , in  multis  mihi 
fuit  facilius  aliam  demonftrationcm  ettdere  6c 
comminifci  quim  ab  illo  allatam  intelligcre.  In 
hoeprxeipue  Opcrc  pcccavit , quod  nums  multa 
coacervct  & Icdkorcm  obruat,  poccunt  enim  ple- 
raque  facilius  demouftrari.  Itnrno  iota  gnomoni- 
ca  potcrat  unica  Propofitionc  comprchcndi , nc- 
que  tamcn  ctiam  fi  in  tantam  molcm  cxcreverit 
cjus  gnomonica  , omnia  qux  ad  Innc  matcriam 
pertinent , tit  gloriatur,  tradidit : cum  dr  reflexis 
& rcfiatftis  alnlquc  non  paucis  nihil  h .bcat,  Lau- 
dandus  nihilominus , quod  fere  primus  fit  qui 
gnomicam  abfolutam  fuis  demonftrationibus  or- 
natam  tradidcrit. 

14  1574  Joannes  Baptifta  Bencdi&us  Patritius 

Vcnctus  gnorrvonicam  edidit  , cujus  prxcipux 
praxes  ab  analcmmatc  dependent , quod  analcin- 
ma  author  fe  invcniflc  alTcrit , antequam  ana- 
lemma  Ptolomxi  vidillct.  Multas  contmct  praxes 
valdc  utiles  , qux  in  analcnyatc  fuas  habent  dc- 
lnonftrationcs,  non  tamcn  laris  explicaras  , ut  qui 
ca  in  materia  peritus  non  eft,  poflit  cas  invenire, 
co  quid  non  indiccntur  fufficienter.  Haber  tamcn 
raulta  urilia  Sc  propria  quibtis  profiarc  police 
qui  jam  aliunde  gnomonicam  tcncrct , & poflet 
ipfc  dcmonftrationcs  invemre. 

Idem  author  parvtim  Opufcultim  edidit  dc  per- 
fpedkiva,  in  quo  non  fatis  methodicc  ptocedirmec 
tot  am  pcrfpcdkivam  tradit,  fed  tantuni  crrorcs  ali- 
quarurn  partium  detcgcre  fata  git.  Hoc  pat  iter  non 
intclliget  qui  aliunde  pcrfpedkivam  nefeiverit , 
quare  ex  hoc  Opufculo  magnum  emolumentum 
habere  non  podlimus. 

ij  if7f  D.  Francifcus  Maurolicus  Meflanenfis 
abbas  tra&atum  edidir  dc  luminc  , Sc  umbra  ad 
perpedlivam  Sc  radiorum  incidcntiam  pertinen- 
cia.  Item  dioptricx  libros  tres.  In  primo  agit  de 
pcrfpiaiis  corporibus.  In  fecundo  dc  iride.  In  tcr- 
tio  dc  organi  vilualis  ftrudhira,  Sc  confpiciliorum 
figuris.  Multa  bona  habet  dc  radio  diredko , prx- 
cipue  dc  radii  Claris  figura  per  foramen  rranfi. 
mifli.  Qux  dc  iride  dicit  nee  funt  fat  is  clara , 
nee  iridis  fatis  naturam  cxplicant.  Dioptrica 
item  eft  valdc  imperfedka.  In  quarto  Vcnctiis 
*57f. 

*6  1576  Jacobus  Androvet  du  Cerceau  Architc- 

dkus  Parificnlis  Per fpedliv am  edidit  Tub  titulo, 
Lefons  de  per fjy e Hive  pofiiive  , in  qua  folas  pra- 
xes brevircr  indicar.  Figurx  funt  bonx  , praxes 
communes , Dcmonftrationcs  non  fatis  indicatz 
nee  cxplicatx.  Opus  tamcn  hoc  attificibus  inutile 
non  eft. 

17  1 pp  Guidos Ubaldns  £ Marchionibus  monris 

planifphxriorum  univcrfaliuin  Thcoricam  edidit 
duobus  libris. 


In  primo  agit  dc  planifplixtio  univerfali  in  cif- 
culo  mcridiano  dclcripto  , oculo  pundkum  veri 
ortus  aut  occalus  ocaipantej 

In  fecundo  explicit  aftroiabium  de  Royas  feu 
analemma.fed  clariflimc,  corumquc  generationcm 
explicat , 6c  vatios  ufus  aperit.  Pifauti  in  quarto 
>579* 

1 1 8 1 Michael  Coignet  Antucrpicnfis  inftru-  1 8 
dkioncm  novarn  circa  navigationem  compoluit , 
nna  aim  methodo  navigandi  eft  oueft  hadkenus 
incognita. 

In  hoc  opcrc  funt  omnia  , communicatio  , na- 
vigatio  eft  oueft  fupponit  horologium  arenarium 
exadkiffimum  14  horarum  ex  quo  facile  longitu- 
do  haberetur.  Antuerpix  in  quarto  1581. 

if  90  Joannes  Paulus  Gallucci  Salodianus  tra-  f9 
dkatum  edidit  Iralicumde  novo  Inftrmncnto.  qtia- 
tuor  modis  compofito  ad  quodlibet  horologium 
perficiendum , rcducitur  autcre  ad  xquinodkialc. 
Caret  demonftrationibus.  Venetiis  in  odkavo 
1590. 

1 f 99  Joannes  Vredeman  Frifon  Pcrfpcdlivam  10 
edidit  iub  titulo  hoc  , Perjpelhve  , e'en  a dire  ie 
tres  renomme  Art  du  point  ocul.vrt.  Figuras  ha- 
bet elegantes,  & bene  multas,  explication, m 1110- 
dicam,  demonftrationcm  nullam.lucmioncm  Gal- 
licam  fere  barbaram.  Poflunt  tamcn  intelligi  pra- 
xes cx  figitris. 

M99  Bartholomxus  Pitifeus  Grunbergenfis  if 
in  fine  fux  Trigonometrix  adjccit  decent  l bros 
problcmatum,  Sc  inter  alia  problcmntum  gnetno- 
nicorutn  , in  quibos  horologia  per  trigonomc- 
triam  ablolvit , quod  ad  magnam  prxeifionem 
gnomonicam  adducit  , licet  praxes  mil  difticilio- 
rcs.  Auguftc  Vindcliconmi  1599. 

Anno  1600  Guidus  Ubaldns  e Marchionibus  c **• 
Monte  Petfpedkivain  edidit  in  fex  libros  divifam- 
In  primo  confidcrat  quomodo  varix  line*  in  fc- 
dkione  appareant , qux  confideratio  fundamenta- 
lis  eft.  In  fecundo  data  rcdkilinca  figura  in  piano 
horizontali  ejus  in  fedkionc  feu  tabclla  apparen- 
tiam  invtftig.it, feu  ichnographiam  quamcumque 
perfpedivc  dclincat  viginti  modis.  In  tertio  ap- 
parentiam  prifmacum,bafin  in  horizotiic  haben- 
tiuni,  in  taodla  quacumquc  ctiam  inclinata  , cx 
pluribus  planis  conftante,  concava  ctiam, fphxri- 
ca,  conica  , cylindrica.  Quarto  agit  dc  corporum 
variorum  redkilincorum  apparentiis,exindc  dc  cir- 
cularibus  figuris  pcrfpcdkive  dcfcribcndis.  Quin- 
tus liber  agit  dc  umbris  j fextus  de  fccnantin  ap- 
paratu.  Doftrina  hujtis  operis  iolida  eft  & geo* 
metrica,  tamcn  mcihodus  paulo  difticilior  i ita  ut 
nullus  in  co  folo  libro  poflit  pcrfpcfkivam  addi- 
fccre,  viderur  enim  non  fatis  ad  praxin  defeendif- 
fc,  qui  tamen  in  pcrfpefkiva  mcdiocritt  r cllct  vec- 
farus  poller  cx  co  multftm  lticis  haurire. 

t6oo  Fratcr  Cherubinus  Sandclinus  Utincnfis*J 
Capucinus  librum  edidit  cui  titulus  , Nov * 
ventio  horologiorum  , contincns  inftrumentw11 
omnes  horns  dignofeendas  , Sc  ad  hpr®^’3  * 

feribenda  j cjus  autem  invent io.coooft,c  m ,n“ 
ftrumento  fpcciem  aftrolabij  > nu^as 

dcmonftrationcs  habet  fed  ^ 

incxtricabilitcr  explicate  , fig^‘>  cn>ni  non  *n“ 
dicat ; ita  ut  fit  difticilius  fi|^arn  refpondentem 
in  venire,  quam  aliam  prajeftb  xque  bonam  reperi- 
rc.  Habet  tamen  multa  bona  qux  fi  demonftrata 
client , Sc  in  bonum  ordinem  digefta  nicrcrentur 
utin  iis  tdilcendij  liquid  temporis  impendere- 
rur ; fed  prouc  jaceiit  confufioncm  cantum  paie- 

re 
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rc  polfunr.  Habct  aliquas  tabu  las  fupputatas  fa- 
t is  utiles. 

14  >6ox  Joannes  Paulus  Gallucius  Salocnfisrra- 
datum  edidit  dc  fabric!  Sc  ufu  horologii  fo  laris, 
lunaris  , fy  derails  in  paiva  quad. 11  n pixidc  notati, 
in  qiu  omnia  horarum  genera  ad  omnem  latitu- 
dincm  cernuritur.  Sc  multa  alia  turn  ad  navigation 
netn  turn  ad  Cofinographiani  peropporruna.  Tra- 
datus  in  duas  parres  diftributus,  in  quarura  pri- 
ma  agit  de  horologii  fabricate  ufii , eft  autem  ho- 
rologium xquinodialc  cujus  planum  fcctmdum 
omnem  loci  latitudincm  aptari  poteft.  In  fecund* 
putt  codcm  inftrumento  utitur  quail  organo  ad 
alia  horologia  perficienda. 

Opus  vulgare  & cxigui  moment i nunc  primum 
latinc  verfum  & in  lucem  editum.  Vcnctiis  in 
quarto  1 Go  1. 

1604  Joannes  Kepler  Cxfaris  mathcmaticus 
Aftronomix  partem  opt  team  tradidit,  pociftimum 
de  artificiofa  obfervatione  Sc  xftimutionc  diamc- 
trorum,  deliquiorumque  iolis  Sc  lunx,cum  exem- 
pli* infignium  edypfium.  Habctnr  inter  alia  mul- 
ta  nova  tradatus  dc  modo  vifionis  , & humorum, 
oculi  ufu  contra  opticos  & anatomicos. 

Habct  item  nonnulla  nova  circa  locum  imagi- 
nis  feu  apparent  ix  objedorum  viforum  per  refle- 
xionem  fpcculorum  convcxorura , item  per  refra- 
dionero.  Tradatus  ifte  optimus  eft  & magno 
hominc  dignus  •,  Videtnr  tamcn  non  fatis  ordina- 
tus  > & ab  co  tempore  multum  proveximus  tain 
dioptricam  quam  catoptxicam.  Francofurti  in 
quarto  1604. 

16  1606  Fridcricus  Rifnems  Petri  Rami  in  ma- 

thematicis  adjutor  commnni  Audio  inchoates 
quaruor  optic®  libros  abfolvit.  Primus  liber  dc 
vifibili  dnt  communia  principia  propagationis  lit- 
cis  & colorum  per  lineam  re  dam,  dc  tranfmifiio- 
ne  per  foramen  , dc  illuminatione  globi , a lumi- 
hoib  fphxrico  majori , minor i & xquali. 

Scciindus  liber  dc  viiionc  iimplici  fen  direda, 
cujus  proprictates  & dcceptiones  cxplicat. 

Tertius  eft  de  rcflcxionc&  rcfractione. 

Qiiarms  eft  de  iridc. 

Hoc  Opus  pauca  dicit  multbquc  ultcrius  hoc 
tempore  provc&a  eft  hxc  feientia.  In  quarto  Cafi* 
feilis  1 OoG. 

*7  »6r, 7 Prodiit  Odonis  Malcotij  Bruxclleniis  c 
Socictatc  Jefu,  aftrolabium  xquinodialc  per  mo- 
dttm  compcndii  a Leonardo  Damcrio  Leodienfi 
in  lucem  editum.  Qpus  bonum  , ii  panlb  uberius 
hanc  matcriam  explicuiflct.  Scopus  hujus  operis 
eft  idem  hcmifphxrium  in  piano  xquinodiali  de- 
fcripmminodo  pro  auftrali,  modo  pto  boreali  fu- 
matur.  Bruxcllx  in  octavo  1607. 

18  1608  Simon  Stevinus  Principis  Auriaci  ma- 

rhcmaticus  Opticam  edidit  tribus  libris  compre- 
henfam.  In  ptimo  tradic  feiagraphiam,  feu  porius 
perfpedivara  , in  qnaqtumvis  bonas  demonftra- 
tioncs  h ibeat , methodus  tamen  non  eft  fatis  pra- 
dica. 

In  fccitndo  dc  catoptrica  pauca  tantum  habct. 
Dc  tertio,  nempe  dc  refiradione  nihil. 

*9  1608  Joannes  Voellns  Vabnocclotaiuu  So- 

cietatis  Jefu,  de  horologiis  libros  tres  edidit. 

In  priino  horologia  commtmiora  tradir. 

In  fecundo  ufum  quadrantis  in  horologiis  coh- 
ft mend  is  ex  plica t, 

In  tertio  prxeipue  agit  dc  horologiis  uhiverfa- 
libus.  Opus  quidem  fatis  clarum,  non  tamcn  fa- 
• tis  dcmonftratnm , in  plerifquc  enira  demonftra- 
^nibus  caret.  Turnoni  in  quarto  1608; 


W5n  Ambrofius  Rhodius  K ember  genii  s ina-  jo 
thematum  profeft'or  in  Academia  Lcucorea  Opd- 
cam  edidit  in  tres  partes  divifam.  Prima  agit  dc 
radio  diredo  feu  propagation  luminis  , iccunda 
dc  reflexo,  tertia  dc  refradione.  Satis  btnb  habct 
ea  qux  co  tempore  communitcr  tradebantur  , ab 
eo  tamcn  tempore  tnuha  didicimus  in  fingu£| 
partibus  prxeipue  circa  viftoncm  diredam  & re- 
read am. 

Habct  item  tr.i datum  dc  crepufculis  nonnihil 
obfeurum  V vitebergx  m odavo  1611. 

1611  Chriftophorus  Clavius  Bambergenfis  3 t 
Socictatis  Jciu , aftrolabium  feu  projedioncm 
fpha-ixin  planum  tribus  libris  cxplicat. 

Primus  liber  problcmata  varia  ac  thcoremata 
gcomctrica  partira  fphxrica  , panim  ex  conicis 
defumpta  , ucccllaria  ad  demon ftrationes  aftrola- 
biorum  qux  funt  quafi  lemmata. 

In  fecundo  mod  11m  deferibendi  aftrolabii , in 
c6quc  omnes  circulos  inferibendi  tradir. 

In  tertio  varios  ufus  aftrolabii  aperit ; addidit 
autetn  dc  fuo  ufus  trigonomctricos  non  paucos. 

In  hoc  opcrc  aftrolabii  unicam  tancuiii  fpeciem 
cxplicat ; nempe  aijus  tabcllx  eft  planum  xqua- 
ton  parallclum  , & oculus  in  polo  aurardico: 
Nempe  eft  Ptolomxi  aftrolabium  cui  aliquid  ad- 
didit Jordantis&  Muiiolycus. 

Quare  defeduofus  eft  hie  tradatus,  quod  uni- 
cam tantum  fpccicm  aftrolabii  attingat , rcliqtias 
fjiccics  inrad  as  rclinquat  fecundo  nimius  eft  in 
fuis  lemmatibus  ; com  tota  hxc  dodrina  pauciS 
admodum  propofttionibus  & claims  Sc  univerfa- 
Hus  comprchcndi  potnillet.  Hoc  cnim  Opus  tan- 
rum  eft  ut  menfes  inregros  requirat , cum  tamen 
hxc  materia  fit  facillima  fi  bene  explicctur.  Sed 
eft  hujus  authoris  vitium  ut  materias  coaccrvct, 
ftudem  prolixitati.  Mult  a tamen  bona  ex  co  mu- 
tuati  fut nus. 

1611  Adrianos  Romantis  mathematum  pro-  ji 
fcllbr  He* bipoli  Pyrotechniam  edidit  ,hoc  eft  dc 
ignibus  feftivis,  jocofis  artificialibns,  & fern's,  ex 
Kriptoribus  latinis,  Italis,  & germanis  collcdts. 

In  hoc  libro  Iota  praxis  habetur.  Herbipoli  in 
quarto  16 1 1. 

1611  Marcus  Antonius  de  dominis  tradatum  5 J 
edidit  dc  radiis  vifus  & lucis , in  vitris  perfpedi- 
vis  , Sc  iridc , duo  nempe  habct  in  hoc  tradatu, 
nempe  dc  tele fcopio  quod  non  ita  benccxplicar. 
Item  dc  iridc  de  quo  mu  It  a optima  habct  qux  cjus 
gencrationem  explicant.  Vcnctiis  in  odavo  ifi  1 r. 

1611  Joannes  Keplcrus  Imperaroris  Mathema-  3 4 
ricus  Dioptricen  edidit,  feu  dcmonftrarioncui  co- 
'rum  qux  vifui  Sc  vifibilibus  propter  con fpic ilia 
non  ira  pridem  invents  accidunt.  Prxmiflx  epi- 
ftolx  Galilxi  dc  iis  qux  poft  editionem  Nuncij 
Arderei  ope  ptrfpicilli  nova  & admiranda  in  ccelo 
hint  deprehenfa. 

Item  Examen  prxfarionis  Joannis  Penx  Galli 
in  optica  Euclidis.  In  ei  enim  prxfatione  multa 
dicit  rcprchenfibilia  , nam  & vifionem  fieri  per 
cmiflionem  radiomm  ex  oailo  after  it , Sc  negar 
refradioncm  in  fyderibus  aliique  multa  haber 
reprehenfione  digna. 

Qjiod  verb  ad  dioptricen  Kcplcri  pertinet,hxc 
valde  eft  imperfeda,  dcmonftratquc  unani  aut  al- 
teram proprietatem  fpccilli  concavi,  & convexi ; 
fed  non  demonftrat  tubum  opcicum,  Sc  alia  multa 
qux  ab  eo  tempore  invent!  him.  Auguftx  Vindi* 
lirorum  in  quarto  1611. 

Parer  Chriftophorus  Clavius  Bambergenfis  j j 
1 iij  Socteuris 
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Societatis  Jcfu  ,in  Opcrum  mathcmaricorum  to- 
nic quarto  Gnomonicam  cdidit  libris  odo  com- 
prehcnfam. 

Primo  tradit  analemroa,  aliaquc  pertinentia  ad 
conicas  fcdioncs,  plauotum  inter  fcdioncs,dccli- 
nat ioncs  Sc  indinationes- 

In  fccundo  horizonralia,  vcrticalia,  mcridiana, 
polaria,  Sc  zquinodialia  dcfcribit. 

Tertio  dedinanria  Sc  inclinaca.  In  quarto  de 
horologiis  in  fphxra  reda,  & obiiquiflima,  item 
de  magnitudinc  ftyli.  Quintas  componit  tabulas 
ad  horologiorum  compolltionem  utiles.  Sextus 
Ptolomzi  ana  lemma  ad  ufns  univctfaliorcs  ac- 
comraodat.  Item  Opus  Commandini  dc  horolo- 
giorum defcriptionc.  Septimus  praxes  fccundi  Sc 
rertii  libri.  Odavus  dc  horologiis  univerfalibus. 

Habet  item  deferiptionem  novam  horologio- 
rum & compendium  breviffimum  defcribcndo- 
rura  horologiormn  adjedis  notis.  Hoc  Opus 
quamvis  fit  ingens  non  continct  omnia  qua;  ad 
horologia  pertinent  ; de  reflexis  cnim  & refradis 
nihil  dixit,  Demonftrationcs  habet  difficillimas  Sc 
figuras  ita  lineis  implicatas  Sc  onuftas  nt  ex  iis  fe 
expedirc  ctiam  rebus  mathematicis  aflucto  fit  dif- 
fic  illinium  , Sc  fire  impoffibilc.  Ita  ut  fzpc  fit  fa- 
cilius  alias  demonftrationcs  invenire, quam  ita  fu- 
se explicatas  pcricqui. 

Habet  dodrinam  folidam  Sc  bonaro  , quae  & 
lncliori  methodo  Sc  breviori  clarius  uadi  po- 
tcrat. 

i6ti  Michael  Joannes  Coufin  Pidor&  geo- 
metra  trad  atom  cdidit  gallicutn  cum  titulo , Li- 
vre  de  porirati ure.  In  quo  humanum  corpus 
prifinacibus  quafi  concludit  Sc  ad  regnlas  com- 
munes perfpediv*  quantum  poteft  tcvocat.Opus 
pidoribus  fiimm*  utile.  In  praxi  tamen  nimis  lon- 
gum.  Parifiis  in  quarto  1611. 

37  Anno  1613  prodierc  Patris  Franrifci  Aquilo- 
nij  Bclgx  i Societatc  Jefu  , Opticorum  libri  fcx. 
Primus  quafi  fundamentals  agit  dc  oculi  ftru&tt- 
ra  & parti  bus,  dc  objedo,  Sc  natura  vifus. 

Seaindus  optici  radij  Sc  horoptcris  proprictatcs 
explanat. 

Tertius  eft  de  pcrceptionc  J>  vifu  fada  conv 
munium  ob)edorum,nempc  magnitudinis,  diftan- 
tiz,  figurx  > finis  loci,  com  inu  it. it  is,  difcrctionis, 
numcri,  motus  & quiet  is. 

Quartos  oailoruin  dcccptioncs  quz  prxeipue 
circa  omnia  objeda  aeddunt,  explicat. 

Quintus  liuninis  propagacionuri,  luminumoc- 
curfum , Sc  concuifum , luminis  illapfum , Sc  tra- 
jedum,  Sc  umbras  inructur. 

Sextus  fphzrz  in  planum  projcdioncs  feu 
aftrolabiacxhibet,  fccnographiccn , item  brevirer 
actingit , 8c  corporum  umbras  , catoptricen,  item 
& dioptrical  mcditabacur  , quam  abfolvcre  non 
potuir. 

Opus  bonum  & folidum,  habet  tamen  aliquas 
repctitioncs  tzdiofas.  Cum  cnim  feparatim  coro- 
munia  perfequitur  & deceptioncs  vifus  circa  ilia 
ortas  , ea  ut  diftinda  explicat  quz  fimiil  una  ea- 
dcmqite  opera  cxplicari  dcbucrant.  Fuilfct  igitur 
perfictius  volumcn  iftud  fi  ad  dimidiam  partem, 
ut  potti.tr , contradmn  dfet.  In  fexto  libro  ubi 
agit  dc  aftrolabiis  1 item  dc  horologiis  folaribus 
nimis  multa  coace r vat , nec  in  bonum  ordinem 
digerit , debnerac  cnim  aftrolabiorum  fpecies  & 
fingulorum  ufus  feparatim  explicarc,quz  de  ho- 
rologiis dicit  ,funt  nimis  breviter  indicata , ficut 
& iccnographicen  feu  pcrfpedivam  nimis  bre- 
▼iter  perftrinxir. 


1614  Ludovicus  Meigret  Lugduncnfis  qua-  j8 
ruor  libros  Alberti  Dureti  Pidoris  & geometrz 
de  proportionibus  corporis  humani  gaUice  fecit. 
Voluit  autem  Durcrus  lingulas  corporis  humani 
panes  ita  intra  parallelcpipeda  indudere , ut  qui 
hxc  petfpedive  feiret  delineare , Sc  in  omnem 
panem  dttorquere,  poil'ct  idan  prxftare  circa 
corpus  humanum. 

Hxc  tamen  methodus  eft  nimis  longa  Sc  tz- 
dij  plena  quare  tan  urn  cx  ea  utilitatem  non  per- 
cipient pi&orcs  quanum  author  pollicerur. 

1614  Samuel  Marolois  Pcrfpedivam  Gallicc  39 
edidir. 

1616  Clemens  Timplerus  Stcinfurri  Philofiv  40 
phiz  profelTor,  Optic*  Syftema  methodicum  pec 
rheoremata  & probkmata  concinnatum  duobus 
libris  comprchendit. 

Hie  tradatus  eft  porius  philofophicus  qukn 
mathematicus , habet  item  tradatum  dc  Phyfio- 
gnomia,  qui  etiam  philofophicus  eft.  Hanovi* 
in  odavo  1 6 1 6. 

1618  Hycronimus  Sirturus  Mediolanenfis  te-  41 
lefcopium  cdidit  feu  artem  perficicndi  novum  il- 
lud  Galilzi  viforium  inftrumenmm  in  tres  partes 
divifam . 

Priina  exadiffimam  artem  perfpicilloru  tradit. 

Sccunda  tclcfcopii  Galilzi  abfolutam  couftru- 
dionem  Sc  artem  apertc  docet. 

Tcrtia  alrerius  tclcfcopii  faciliorem  ufum  Sc 
admirandi  adtnventi  arcanum  patefacir. 

In  hoc  opere  nulla  eft  demonftratio,  potiufque 
praxim.  Sc  artem  docct,  quam  theoriam,  tantum- 
que  loquitur  de  tubo  opdeo  convexo  cavo.  Fran- 
cofiuti  in  quarto  1618. 

1618  Prodiit  fyntagma  in  quo  exhibentur  va-  4s 
ria  diagramrruta  corporum  ex  prxfcripto  optic*. 
Opus  prxeipue  utile  pidoribus  , ftatuariis  , fcul- 
ptoribus , architedis. 

In  hoc  opere  non  traditut  praxis  qua  hu  jufmodi 
corpora  perfpedive  delinecntur  , fed  ipfa  corpora 
tantum  exhibentur,  funt  autem  ut  plurimum  cor- 
pora lolida  dompofita.  Vidcnrur  nonnulla  die 
defumpra  ex  Maroloifio.  Amftaodami  in  quarto 
16 18. 

1619  P-  Chriftophorus  Scheiner  edidit  Opus  4} 
quod  vocavit  Ocklitm,  hoc  cft.Fundamentura  opti- 
cum,  in  quo  ex  accurata  oculi  anatome  Sc  abftru- 
farmn  cxperienuarum  fedula  perveftigatione, ra- 
dius vifualis  eruicur,  anguli  vuori  j ingenium  ape- 
ritur. 

Hoc  opus  bene  quidem  explicat  in  qua  parte 
fiat  vifio  , multa  tamen  fufiflime  quz  melius  bre- 
viis  dici  potcranr.  Non  fatis  expheuit,  an  imago 
objedi  in  oculo  fitum  inverfum  obtincrct,  nec  of- 
ficia  omnia  homonun.  Opus  tamen  bonum  eft, 
cum  primus  hanc  roateriam extricate  fit  aggref- 
fus,  abco  tamen  adhuc  iragis  cxcricata  eft.  Ocni- 
ponti  in  quarto  1619. 

Anno  1 6i%  lnftimtionem  arris  perfpedivx  44 
edidit  Hcnricus  Hondius  Gallice.  SoUs  praxcv 
communes  compkditur  hoc  Opus^W  tula  dc- 
monftrationc  i figuras  habet  bcnc  delincatas. 

161  j Sebaftbmis  de Caux  Gatfkc  Opufailum  4f 
edidit  de  horologiis  fol.iribus , (bUs  praxes  conn- 
nens  fund.it 3 s in  analemmai*&  male  explicatas; 
iu  ut  in  hoc  libro  fit  dilfirik  cas  addifcerc.  Mo- 
dus cxplicandi  fapit  artifieem  mechaiiicumpotius 
quam  virum  dodimi.  Przmifit  aliqua  dt-  pro- 
porriontbas  quz^fflHn  diverfis  matcriis  , ui 
gcedcfiz,ftaticz,  peifpcdiv* , mufic*. 

161S 
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1 61  j Jacobus  Jaquinotius  librum  gallicum 
fcdidic  dc  fabrica  6c  ufu  utriufque  aftrolabij ; ncm- 
pc  particular  is  in  piano  xquatoris  dcfcripti,  & 
univcrfalis  in  piano  mcridiano.  Infupcr  idjccit 
iradlatmn  dc  ufu  quadrat  i aftronomici  in  geo- 
de fia. 

Habec  quidcm  fabricam  & ufus  prxcipoos  ho- 
rum  inftrumcntorum  fatis  bene  expheatos  , non 

' bene  tradit  rheoriam  6c  feientiara  norum  aftro- 
Ltbiorum.  Parifiis  in  ocUvo  1 615. 

47  16x6  Joannes  Fernclius  Ambianus  monale- 

fphxrium  five  aft roiabium  partibus  conftaus  qua- 
tuor  edidit. 

Priraa  ftruchiram  cjus  & ufum  cxplicar. 

Sccnnda  fdlorum  mobiliuni , critioonimque 
dicrum  rationcs  complc&itur. 

Tertia  quafcumquc  ex  motu  primi  mobilis  dc- 
fumptas  militates  clargitur. 

Qitarta  gcometricam  praxin  exhibet  nempe  ad 
gxodciiamjdt  autem  aftrolabium  in  piano  tropici 
capricorni  deferiptum  ,cui  adjtmgit  aliquas  rotu- 
las  ad  ufus  peculiares.  Non  fatis  cxplicar  compo- 
firioncm  aftrolabii,  multos  etiam  ulus  nimis  bre- 
viter  indicar. 

4«  1618  Joannes  Antonins  Maginus  Mathemari- 

cus  in  ftudio  Bononicnfi,Opufculum  edidit  cum 
hoc  titulo  , Brtvt  irt/Irnnont /opr a l'*pp*rtrn.e  & 
intrAbtli  rffeiti  d'ello  fpechio  concdvo  , feu  dc  ap- 
parentiis  fpcculi  concavi.Sunt  in  hoc  operc  mulra 
bona  , non  tamcn  cxaiftc  demonftrata,  fed  plcra- 
que  indicata  tancum  , nlurima  item  prxtcrmillt 
qux  dnnonftrata  funt  ab  aliis.  Bononix  in  quar- 
to 16x8. 

49  1 6 j 1 Chriftophorus  Schciner  Germano-fuevas 
b Societate  Jefu  , Pantographicen  feu  artem  dc- 
lineandi  res  quailibet  per  parallclogrammum  li- 
ncarc  feu  cavutn  invenit.  Duobus  libras  explicuir, 
& demonftravit  j Prior  Epipedogrnphiccn  five 
planorum  dcfcriptioncui  , pofterior  ftercographi- 
ccn  feu  folidorum  afpc&abilium  ptojeaioncm 
edocct.  Opus  bcn£  deinonftratum  utile  maxirod 
pi^loribus.  In  quarto  Rome  i6$i. 

yo  i6$y  Mathurin  Joufle  Flcxienfis  Pcrfpc&i- 
vam  pofirivam  viatoris  Latind  & Gallicc  edi- 
dit , omatam  figuris  6c  praxibus  variis.  Opus 
valdc  imperfedum,  quod  tamcn  nonnullas  praxes 
bonas  , fed  vulgarcs  haber.  .Flcxix  in  oftavo 
i6$t. 

yi  Anno  i6$y  Joannes  Francifcus  Sil  Bclga  lari- 
nd  vcrtic  Philippi  Lansbergii  quadrancem  aftro- 
nomicum  georactncum  , nee  non  cjufdcm  intro- 
duiftioncm  in  aftrolabium , qux  omnia  militix 
prxfedlis  , machinarum  prxfc&is  , mcrcatoribus, 

fcodxtismautis  & mathcmacicis  valdd  utilta  prx- 
icar.  Ufus  tamcn  quadr antis  aftronomici  habetur 
multis  in  locis  , prxfcrcim  in  Gnoraonica  Clavii , 
qux  dc  aftolabio  dicuntur.  Habentur  pcnc  omnia 
in  Stofierino  ante  annos  1 to  typiS  mandata. 
ji  1 6j y Pater  Athanafius  Kirkcr  Buchovius  c 
Societate  Jefu  , primitias  Gnomonicx  Catoptri- 
cx  , hoc  eft  horoiogiographiam  novam  fpecula- 
rem  edidit.  In  qua  demonftrationem  haber  horo- 
logiorum  reflexorum , nempe  methodum  deferi- 
bendorum  quonimlibet  circulorum  in  plants , 
quantumlibet  irrcgularibus , qui  radio  reflexo  ju- 
dicentur;  duobus  libris. 

Primo  thcoricen  haber,  fecundo  praxin. 
Doclrinam  optimam  continet  hoc  Opus,  non 
tamcn  fatis  accurate  dcmonftraiam.  Avenionc  in 
quarto  i6jy. 


1 640  Jacobus  Hume  Scorns  Mathefcos  pro-  y j 
fell  or  methodum  univcrfalem  edidit  ad  dcfcriDcti- 
da  horologia  iciatetica,  cum  novis  dcfnonftratio- 
nibus  ■,  demouftrationes  haber  & praxes  difficile* 
nimis,  6c  obfeure  explicatas  , licet  habeat  do&ri- 
nambonani.  Agit  autem  tantum  de  liorologiii 
rcgulanbm.  Poffimt  ex  eo  opere  deduct  mult* 
praxes  univcrfalcs.  Parifiis  in  o&avo  1 640.  % 

1640  Natalis  Durret  Cofmographus  Regius  If 4 
In  fccunda  parte  Ephemcridom  haber  Gnomoni- 
caro,  in  qua  omnia  horologia  fciaterica  rcvocat  ad 
horixontalia , 6c  trigonometriam , inquiric  elcva- 
tionem  poli  fupra  planum  tale  , aliafquc  circun- 
ftantias  ; multa  habet  bona , methodus  autem  ell 
difficilior.  Parifiis  in  quarto  1640. 

1640  P.Pctrns  Georges  Canonicus  RceuLaris  yj 
Congreguionis  San  dll  Salvatoris , horologium 
magneticum  eltipricum  demonftravit.  Nempe 
commune  illtid  in  qut»  unicus  invenitur  circulus 
mobilis,  qui  nempe  vel  ccntro  admovetur,  vel  ab 
eo  rcmovccur  : quod  quidcm  eft  ex  fc  univerfaie 
non  eft  , fed  tarn  ttfn  ad  determinatam  latitudincm 
componitur,  dot  camen  aliquas  praxes  quibus  ali- 
quo  modo  univerfaie  evadat. 

Opus  bonuro,  utile,  8i  ingeniofum,&  in  pier  if- 
que  partibus  demonftratum , licet  in  aliquibus 
partibus  vidcatur  non  eile  demonftratio  omnino 
accurata.  Toulino&avo  1640. 

1641  Dubrciiit  Parificnlts  Socictatis  Jcfii.Pcr-  ff 
fpaftivam  pradicam  Gil  lice  edidit  optimis  & 
clegantibus  figuris  omatam.  In  qua  danuir  opti- 
ma praxes  communes , ultra  quas  non  Cxcurrir; 
nee  ullas  demouftrationes  affert. 

Opus  hoc  utiiiffimum  eft  pidoribus  , fculpto- 
ribus,  architcftis , praxes  enim  faciles  ha  bet. 

In  hujtis  Operis  priina  parte  agit  de  piano  ho- 
rizontal!, nempe  omnes  ichnographios  perfpedli- 
ve  dclineat , procedic  cxinde  ad  tlevationes  , turn 
ad  pun&a  accidcntalia  , deniquead  umbras  quo- 
rum omnium  habet  cxempla  optiwc  dclineaca. 

In  fccunda  parte  docet  modum  inclinandi  cor- 
pora quxlibet,item  corpora  regularia  perfpedlive 
exhibet. 

In  tertia  dat  methodos  cxcrccndi  perfpcftivanl 
in  planis  horizomaltbus  , in  fornicibus  i imagi- 
nes item  deformes  reformat , pec  lentem  polyc- 
dram,  imagines  flpiuatas  adunat,&  dc  reflexioni- 
bus  item  fpeculi  praxes  exhibet.  Parifiis  tribus 
toinis  in  quarto  164X. 

Anno  1644  Renatas  Dcs  Cartes  Dioptricam  y7 
edidir,  in  qua  diilcrit,  Primb  de  lumine,  Secundo 
de  refradHone  , Tertib  de  oculo , Quart b dc  fen- 
fibus  in  gencre  ,Quinto  dc  imaginibus  qux  for- 
manrur  in  fundooCuli , Sextbdc  vifione  , Septi- 
mb  de  modis  vifum  pctficicndi,  de  variis  fpcciilis> 
de  modo  poliendi  vitra.  Hxc  dioptrica  optima 
eft ; ca  tamcn  qux  habet  dc  methodo  poliendi  vi- 
tra , oftendum  ipfum  numquam  Vitra  elaboraffe; 
in  praxi  enim  fuccedcre  non  poilunr. 

164;  Prodiit  D.Alcaumc  Architcfti  militaris  y 8 
Regii  Pcrfpedliva fpeculathra  pradlica.  Optis  po- 
fthumum  gallicum  , in  lueem  edinim  a Stephano 
Migon  Mathefeon  profirfTore. 

Theoriam  perfpedlivam  bene  demonftrat  pau- 
cis  propofitionibus , praxin  item  habet  bcn£  dc- 
duftam,  fed  qux  ultra  ichnographias  perfpettiv^ 
dclineandas  non  extendamr , idcbque  impel  fe- 
dhim  ccnfcndum  eft  iftud  Opus.  Parifiis  in  quar- 
to 164;. 

1644  P.Merfennus  h Minimofum  ordinc  libros  y^ 
feptcra 
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fcptcm  opticofum  edidit,  folos  propofitionum  ti- 
tulos  complcdkcntcs  fine  ulla  explicationc,aut  dc- 
monftratione.  Sub  hoc  optices  nomine  comprc- 
hcnJit  pcrfpedkivam,  catoptricain,  6c  dioptricam. 
H-ibct  in  nnc  aliquam  rcfradkionum  dcmonftra- 
lioncm. 

60  1 644  P.Petrus  Bobinet  Sodctatis  Jcfu  , Ho- 

rographiam  curiofam  Gallicam  compofuit  comi- 
ncntem  vatias  mcthodos  antiquas,  6c  novas  , ad 
dclineanda  facile  quzlibct  horologia. 

Prima  parte  fuppofitiones  ad  horographiam 
proponir. 

Sccunda  parte  tradit  methodos  varias , Prima 

Situr  femicirculo , Sccunda  quadrato , Tertia 
v 1 aftronomica , Quart  a cadem  circini  aper- 
tura  , Quinta  globo  terreftri  aut  ccelcfti , Sexta 
per  timbram  alterius  horologii  jam  perfedki. 

Hz  praxes  funt  bonx  6c  raciles , defun  t tamen 
demonftrationcs  quibus  ftabiliantur  , qui  cnim 
has  praxes  tcneret,non  tamen  propterea  Gnomo- 
nicain  feire  diccndus  cflcr.Flcxix  in  odkavo  1644. 
61  164J  P.  Athanafius  Kirkcr  Ftildenfis  c So- 

cietatc  Jefu  , librum  edidit  fub  tiiulo  , ( Ars  ma- 
gna  lucis  & umbrz  ) in  decern  libros  digeftum. 

In  primo  agit  dc  natura  lucis. 

In  fecundo  dc  radiationibus  lucis  feu  perfpe- 
ckiva. 

Tertio  de  apparatu  ad  Gnomonicam  curiofam, 
nempe  dc  ciratlorum  ccc lelkium  officiis,  de  piano- 
rum  varietatc  , dc  fedkionibus  gnomonicis , feu 
conicis,  earumque  deferiptionibus,  dc  invenienda 
linca  mcridiana,  altitudinc  poli  , aliifquc  ex  tribus 
umbris  , dc  analcromatc  , cx  quo  emit  tabulas 
gnomonicas. 

Quarto  horologia  diredka  deferibir. 

Qiiinto  totam  primi  Mobilis  dodkrinam  Gno- 
monicc  exhibet,  domes  calefies, arcus  fignorum, 
ortus  ftcllarum , quantitatem  dicrum,  crcpufculo- 
rutn. 

Sexto  horologia  portatilia  & univerfalia  fa- 
bricatur. 

Scpthno  horologia  reflexa  tradit , videturque 
dTc  primus  feriptus  in  Gallia  circa  annum  i6jo. 
Odkavo  horologia  refradka  exhibet. 

Nono  geometriam  feu  geodefiam  per  umbram 
& reflexionem  exercct. 

Deeimo  horologia  prodigiofa  & magnctica  ex- 
truit.Explicat  item  multa  dc  fpeculis  parabolicis, 
& lentibus. 

In  toto  hoc  Opcrc  demonftrationibus  non  infi- 
ftit , ouamvis  ci\im  nonnullas  breriter  indiccc , 
multa  tamen  fine  dcmonlkrationc  profett,  potiuf- 
que  in  praxibus  novis  inveniendis  >qux  ornatum 
aliquem  habcanc  , quam  in  demonftrando  iinmc- 
ratur  , multa  item  ad  alios  tradkarus  pcrtincmia 
continct  hie  tradkarus  » qui  melior  forct  fi  diet 
expurgatior,  & brevior. 

Ci  164 6 P.Petrus  Sandkx  Marix  Magdalenx  Ab- 
bavillcnfis  j^ipegationis  Fullienfis  tradkatum 

horologiogt»pbie«>m  compofuit,  in  quo  continen- 
tal plures  methodi  conftruendorum  horologio- 
rum  in  qualibct  fuperficie  ,una  aim  aliquibus  in- 
ilrusner iris  ad  id  neceflariis , & ad  cognofeendas 
horas  de  nodkc,  item  horam  fluxus  6c  refluxus.  In 
fiipcr  methodus  fbrmandorum  corporum  rcgula- 
jium  in  quacumquc  materia. 

Item  horologia  in  fupcrficicbus,  convexis  con- 
Cavis  aliifquc  irrcgularibus. 

Opus  hoc  pradkicum  folum  eft: , 6c  demon  ft  ra- 
tionibus  caret.  Parifiis  16.  164 6. 


Idem  i647alium  tradkatum  edidit  etiam  gallt- 
ann,  quern  vocavit  Horographiam  ingeniofam,  in 
quo  nempe  gnomonicam  ad  trigonometriam  rc- 
vocat  in  prima  parte. 

In  fccunda  prxeipue  agit  dc  parallclis  figno- 
rum  inferibendis,  item  univerfalia  nonnulla  horo- 
logia deferibir , qux  omnia  dfent  optima , fi  de- 
mon (kr  at  iones  liabercnt  adjundkas.  Parifiis  in 
odkavo  1647. 

1646  P.  Joannes  Francifcus  Niccron  Patifi-f} 
nus  Ordinis  Minimomm  Thaumaturgum  opri- 
cum  edidit  latinc  in  tres  libros  divifum. 

In  primo  tradit  methodum  univcrfalcm  ad  cx- 
hibenda  perfpedkive  objedkaddabet  aliquas  praxes 
in  quibus  pundkum  diftantix  femper  eft  in  ipfa 
tabella. 

In  fccunda  habet  modum  cxercendi  perfpedki- 
vam  in  piano  obliquo  , datquc  ufum  inftrumenti 
fcenographici.  Non  excurrir  ultra  praxes  com- 
munes, quas  bene  explicat , 6c  demonftrat.  Pari- 
fiis  in  folio  1 646. 

1648  Dominus  Defargues  edidit  tradkatum  f 4 
gallicum  , Maniere  umverjelle , pour  pratujucr  U 
perfl>etiive  , feu  methodus  univerfalis  cxcrccndx 
perfpcdkivx  per  parvas  menfuras  ficut  in  gcoitu- 
trico  piano , & cum  detenninatione  corum  obje- 
dkorum  qux  vividionbus  coloribus,  aut  dilutiori- 
bus  exhiberi  debent.  Tota  autem  methodus  con  fi- 
fth in  co  ut  doccat  ichnographiam  in  quadratula 
divifam  perfpedkive  dclincandi , in  quo  notat  ich- 
nographiam omnium  objedkorum  exhibendorum. 
Hxc  praxis  poteft  fufficcrc  artificibus  , plurimi- 
que  prxftarc  pored , non  tamen  propterea  in  om- 
nibus cafibus  facilior  eft  ; quarc  imperfcdhnn 
ccnfendum  eft  Opus  illud,nec  omnia  tradcre  qux 
ad  pcrfpedkivam  pertinent , qux  tamen  profert, 
demonftrat. 

Qix  de  umbris  coloribufque  dilutioribus  pro- 
fcrt,funt  bona , & utilia.  Parifiis  in  odkavo  1648. 

Anno  1648  Nobibilis  de  Magnancs  Gaultier  Cf 
Pcrfpedkivam  edidit  Gallice  cum  hoc  ritulo , In- 
vention nouvtlte  & hive  , pour  rtdutre  en 
perfpeflive  par  le  moyen  du  tjuarre  antes  fortes 
de  plans  dr  corps  , Opus  hoc  demonftra- 
tionibus caret , nee  ita  dare  proccdit  ut  ab  om- 
nibus percipi  poflu,  quod  tamen  initio  promitt  it  j 
quod  autem  fine  pundkis  diftantix  quadratum 
perfpedkive  deferibir  id  multis  modis  docucrunc 
alij^c  nos  etiam  pofuimus,  quod  veri  per  ichno- 
graphias  qux  omnes  in  quadrato  inveniri  pof- 
lunt , vcl  per  quadratula  determinari , omnia  de- 
feribi  poftfint , id  etiam  habent  multi , clique  uc 
ita  dicam  via  communis  , 6c  trita , quarc  metho- 
dus quam  afferc  difficilior  eft  communi  , neque 
eft  in  co  bene  cxplicata. 

Anno  1648  R.  P.Emanud  MaignanTolofa-  (C 

nus  Ordinis  Minrmorum  edidit  Gnomonicam  fub 
titulo  Perfpcdkivx  horarix , quam  in  quatuor  li- 
bros dividir. 

In  otimo  ponit  hujus  pcrfpcftivx  * 

qux  flint  fuppofitiones  Gnomonicx  circa  plana 
& corum  fedkiones.  Habet  noqjnP  novas  ani- 
madvcrfioncs  circa  refradkionem  acre. 

In  fecundo  tradit  & dtmonftr*ff>ra*cs  omnes  ad 
dedincationem  hoi  ologionap^  r^dium 

diredhitn  in  planis  dc fet ibuotut . Tertio  Jibroca- 
toptricam  horariam  tradir , primoque  tlieoriam, 
ad  reflexionis  lururam  Intdligendam  necelTariam 
proponit  , in  quo  multa  funt  phyfica  , deindc  ad 
praxes  defeendic,  omnifiiuc  generis  horologia 
reflexa 
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rcflekl  defcribit  fpcculo  piano  \ vcl  immobile  vcl 
ver£ttili.  Turn  confidcrac  rcflcxiones  in  fpeculd 
cylindrico  fid  as , quibus  ctiam  iridcm  caioptri- 
c.un,  horas  indicamcm  tfformat, in  hoc  libro  mul- 
ta  him  nova  & jucund  u In  quarto  ex  principiis 
phyficis  cruuntur  rcfcadiomun  leges  Sc  menfura. 
Tura  pradicc  ita  ddincar  circulos  ccclcftes  in 
quacumquc  fupevficic,  ut  radius  luminis  refradus 
in  aqiu  vcl  chriftallo  oinnes  moms  cookftcs  indi- 
cet , addidit  Sc  moduro  claborandoruin  fpccillo- 
rnm  ad  tubos  opticos. 

Hoc  Opus  optimum  eft  , & ut  plurimum  de- 
monftratum,  videtur  tamen  nimis  ptolixum,  cum 
poll'd  ad  paucicrcs  demonftrationes  rcvocari. 

Mu|$a  habet  circa  rcficxionis  Sc  refradionis 
naturam  feim  digna  , &»in  re  Gnomonica  fere 
omnia  dixill’c  videtur  , ft  aliquid  dc  horologiis 
portatilibus  addidilfct. 

Ci  16 jo  F.  Bonaventura  Cavalcrins  Ordinis  Jc~ 
fuatorum  tradatum  opticuni  edidit , quod  voca- 
vit  Speculum  uftorium  , clique  dc  proprictatibus 
fcAionum  conicariun  , carumquc  effedibus  circa 
reflex ioncs  luminis  , caloris,  fiigoris,  foni  Sc  roo- 
tiir. 

Supponit  autom  rotam  dodcinatn  conicarum 
lediomim  Apollonij  , quam  indicat  tantutn  ft* 
cur  demon ftr at jpnes  (uas  , ex  quo  evadit  Opus 
difficile : Acccdit  quod  figiirx  in  fincm  operis  di- 
Lttx  non  dtentur  in  propofttionibus  omnibus  at- 
que  adeo  operofum  fit  determinarc  qux  cuilibet 
propoficioni  figura  conveniat.  Bononix  in  quarto 
16/0. 

68  Anno  tlSjt  prodiit  Italic^  Pariftis  Opus  Lco- 
nardi  da  Vinci  Nobilis  Florcmini  dc  pidura  , m 
ordincm  redadum  ex  .veteri  manuferipto  opera 
Raphael's  Trichct  du  Frefne , mortuus  eft  fub 
Francilro  primo  Fontcncblc.ui  fac  inter  manus 
ipftus  Regis  , a quo  fepruagenario  major  fticrat 
Pariftos  evocatus.  Hoc  Opus  ad  Marheftn  vht 
pcrtinct,  cuts  perfpedivain  non  comincat»ad  earn 
tamen  -iliquomodo  revocatur. 

Hir.c  Operi  add 'turn  eft  Opufculum  dc  pidura 
Lconis  Bapciftx.Albcrti  Flotcminicx  illnftn  AI- 
bercomm  f.miilia,  ftiit  Engenii  Papx  ex  fratre  nc- 
P°*-  Hie  varia  alia  edidit  Opera  inter  alia  de 
Archiccdura.  Hoc  ctiam  Opus  ad  Mathefin  vix 
pcrtinct , dar  cnim  prxeepta  pidurx  valde  uni- 
vet  (alia.  Utrumquc  Opus  in  gallico  legitur. 

68  1 65 1 Pater  Funeikm  Niceron  Pariftenfts  Or- 

dinis  Minimorum  Perfpedivam  Gallici  edidit , 
fubcitulo.  La  perpefiiv t turitufe  , in  quatuor 
Iibros  divilam. 

Primo  poll  tradica  nonnulla  problemata  gco- 
merrica,  prxeepta  perfpedivx  tradit  modo  com- 
muni , nempe  per  ichnographias  Sc  clcvationcs, 
qux  omnia  clari  cxplicat  adjedis  ctiam  demon- 
ftracionibus,  non  tamen  ultra  praxes  communiccr 
ufurpatas  eft  progrelfus. 

In  fecund© tradit  varias  imaginum  defurmatio- 
ncs  in  quacumquc  fupcrftcie. 

In  tertio  imagines  dcfocincs  exhibet  qux  re- 
flexc  vilx  reformentur,  nempe  in  fpcculo  piano 
cylindrico  & conico. 

In  quano  imagines  exhibet  divifas , qux  fpe- 
cillo  polixdro  coalcfcant. 

Hoc  Opus  habet  praxes  fuciles  , non  tamen 
omnia  demon ftrac. 

6$  1651  P.Nicolaus  Zuchi  Parmenfis,  Socictatis 
JcG, , olim  in  Collegio  Romano  Mathcfcon  pro- 
filer, Opricam  phibfophiam  edidit  induas  panes 
Tom.  /. 


divilam  , qnarum  prima  eft  dc  vifibilibus  & vift- 
bilium  rcpixfcniai  lvis.  Prrmo  agit  dc  perfpicud 
terminajo , lucido  & colorato  , dc  propagationc 
reprxlcmativorum  , diredfc  , rclrade,  & rcflex£» 
dc  legibus  canon  propagatiooum > dc  tclclcopio, 
dc  varus  colorationibus. 

In  fccunda  parte  agit  dc  naturali  orulorum 
conftitutionc  Sc  ufu  , de  apparentiaruin  vifus  dc- 
terminarione  > de  oculorum  vitiis,  fpccillorura  ar- 
tificio  emendandis  Sc  promovendis. 

Hoc  Opus  potius  Phyftcum  eft,  qu&ra  Mathc- 
maticum.  Hie  author  ell  valde  obfeurus,  ita  ut  in 
multis  vix  poflit  percipi  j afltdar  item  modos  lo- 
quendi  i communi  abhorrentes  , quod  obfeurita- 
tem  auget : multa  tamen  habet  optima.  JLugduni 
in  quarto  16 j 1. 

i6yj  Scipio  Claromontius  Philofophus  ac7& 
Mathctnaticus  Opufcula  varia  edidit. 

Primo  dc  phafibus  lunx. 

Sccundo  dc  horizontc  fenftbili. 

Tertio  dc  ufu  fpeculi  pro  iibella. 

Quarto,  ex  iiifpcdionc  imaginis  per  reflexio- 
nem  ex  aqua  dtametrum  tern  inveftigarc. 

Quinto  de  altiuidinc  Caucaft. 

Plcraquc  font  -obfeure  cxplicata  , ftmtque  in 
multis  aliis  authoribus  melius  cxplicata. 

1 6|4  Francilcus  Maurolicus  Mefl’anenfts  Ab*7* 
bas  Tradattun  opticuni  compofuit,  in  cujos  pri- 
mo  libio  cgit  dc  propagationc  luminis  dirc&a , 
prxeipue  de  radio  folari  per  foramen  tranfniiflb, 
quern  bene  explicuit.  Item  agit  de  reflexione  in 
fpcculisplanis  , convexis,  fphxricis,  fcconcavist 
Compoluit  item  diaphanpn  Iibros  tres. 

In  primo  agit  dc  rcfradionc. 

In  lecundo  dc  iridc , quam  tamen  non  perfeili 
expliaiit. 

In  tertio  agit  de  oculi  ftrudura  breviflime ; 
adjccit  nonnulla  problcmau  ad  iridcm  & perfpe- 
^livam  locftantu.In  quarto  iyj4. 

1 6 (4  Pater  Petrus  Du  Hcaulme  Congregatio-71 
nis  Oratorii  Jefu , tra&atum  galUcum  edidit , 
nempe  Principium  curiofum  ad  omnis  generis 
horologia  pcrncicnda.Intenditautcm  in  hoc  Opc- 
rc  inftrumentimi  cxhibcrc  quo  quilibct  ctiam  om- 
nis Maihefeos  ignarus  poflit  horologia  omnia 
pcrficcrc.  Inllrumcntum  quod  profert  ell  horolo- 
gium compoiirum  nempe  ex  duobus  hotologiis 
horizontal!  8c  azimutali  cujus  aliquot  ufus  & 
praxes  profert. 

Habet  multa  bona  ad  praxin  fpettantia , res 
tamen  porerar  univerfalius  proferri.’  Quoltbet 
cnim  horologio  jam  fa&o , quodlibet  pcrftccre 
pollitmus.  Demonftrationes  nullas  habet , qux 
prxcipui  fiim  in  hac  materia  moment!.  Pariftis  in 
o&avo  16^4. 

16  jj  Petrus  Borcllus  Regis  Chriftianiflimr  7 j 
Mcdicus,  tradatum  edidit  dc  vero  tclcfcopiomm 
inventote.  Omnibus  perpenfis  invenit  hauc  lau- 
detn  delicti  cuidani  artinci  Mildeburgcnli  cujus 
nomcn  eft  Hans  , feu  Joannes  , & filio  cjus  Za- 
charix  circa  annum  1591.  Microlcopia  invenit 
pater.  Circa  annum  1610.  Prima  telefcopia  con- 
vexa  concava.  Alii  tamen  hoc  invenrum  perfe- 
cerc.  In  antiquis  nulla  eft  confpiciliorum  mentio/ 
A/fert  autem  confpiciliorum  hilloriam  , ubi  de 
corum  confcdionc  & ufu , feu  de  effedibus.  Ac- 
ccffir  item  Cemuria  oblcrvarionum  mirofeopica- 
runi. 

Hie  liber  potius  hiftoricuscft  qukm  nuihema- 
ticus.  Hagx-Comitum  in  quanto  1 6jj. 
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74  i6y J* P.Pcrrus  Bourdin  h Socictatc  Jcfu,  pcr- 

fpcdivam  militarcm  clariffimi  Sc  brcvitcr  expli- 
cit, ncmpc  mcthodum  dclineandarum  pcrfpe&i- 
vc  munitioiMim  fcrvata  eadcm  ichnographia  gco- 
niecrica.  Pariflis  in  odavo  i6j(. 
jj  Sctluis  Vvatdus  Oxonii  profdTor  Savilianus 
comppfuit  Aftronoraiam  geomecricam  ubi  mc- 
thodum  proponit , qua  priroariorum  planeiarum 
aftronomia  five  cllypticaiivc  circular!}  geometri- 
cc  abfolvitur. 

. Hoc  Opus  egregie  promovet  cllypticam  prx- 
cipuc  hypothdin , imiltas  cnim  habet  propontio- 
ncs  cx  quibus  facilis  rcddicur  calculus  in  cllypfi  \ 
nimis  camcn  couipcndiosc  hanc  inatcriam  tradatj 
ita  m multa  ftibciceac ; dodrina  unicn  optima  eft. 
Londini  in  odavo  1656. 

76  1657  P.  Gafpar  Schortus  Regifcurianus  So- 
cietal is  ]cfu  , Magiam  univerfalcm  naturx  Sc  ar- 
tis  edidit , five  r ccondita  naturalium,  & artificia- 
lium  reruns  feitntia. 

Opus  q-.mdriparricum  prims  pars  optica  eft  in 
decern  libros  divifa. 

Primus  liber  proemialis  loquitur  de  magia  in 
gcncrc. 

Sccundus  deferibit  ocuIum,fcfle  diffufione  vi- 
fib ilium  agir. 

Tertius  de  imagimitn  defformatione  upticc  Sc 
cat  op  trice. 

Quartus  de  prodigiofis  reprefentationibus. 

Quintus  de  variis  color ationibus  inducendis. 

Sextus  magia  catoptrica  tam  in  planis  fpcculis 
quam  concavis  & convex  is. 

Septimus  de  fpcculis  urenribus. 

Odavus  de  catoptrologica. 

Nonus  de  dioptrica  de  iride  crigoni,dc  uftione. 

Dccimus  de  tclcfcopiis  > de  methodo  terendi 
yitra  in  patinis,de  microfcopiis. 

In  hoc  opcrc  potius  praxin  quam  theoriam 
quxrit  Hetbipoli  1657.  In  quarto. 

77  1661  P.  Gafpar  Scottus  Regifcurianus  in  fuo 
Curfu  inathcmaiico  Gnomonicam  habet  , in  qua 
praxes  habet , nimis  tamcn  brevirer  indicatas , Sc 
noii  dcxnonftranrur  utiles  iis  qui  dcmonftrarioncs 
negligunt. 

Opticam  item,  catoptricam,  dioptricam  codem 
* modp  fine  demon ftr ationibus. 

1 66 f Prodiic  P.  Franc ifei  Marix  Grimaldi 
Opus  pofthumum  , nempc  Phyficomathcfis  de 
lutninc,  color ibus,  Sc  iride,  aliifque  annexis  libris 
duo  bus. 

In  quorum  primo  afferuntur  nova  experiments 
Sc  rationes  ab  eo  dedudx  pro  fubftantialitatc  lu- 
roinis. 

In  fccundo  autem  difTolvuntur  arguments  in 
primo  adduda,  Sc  probabiliter  fuftincri  poftc  do- 
cetur  fenrenria  peripatetics  de  accideiualitatc  lu- 
niinis.  Qui  occalione  de  hadenus  incognita  lu- 
minis  diffufionc  diftcrit , dereftexionis,  refradio- 
nis  ac  difFradionis  modo , Sc  can  (is , de  vifione, 
ddque  fpccicbus  inrenrionalibus  vifibilium  Sc  au- 
s dibilium,  ac  de  fubftantiali  magnet  is  effluvioj  8c 
fpeciali  argumento  impugtianrur  atomiftx. 

Primus  invenit  novum  genus  propagations  lu- 
minis  nempe  per  radium- diftradum , qui  omnes 
colores  effierret,  multa  habet  nova&  feitu  digna. 
In  quarto  Bononix  1 66  f. 

78  .16 67  P.  Honoratus  Fabri  Socictatis  Jefu , Sy- 
nop  (in  opticam  edidit,  in  qua  omnia  qux  ad  opti- 
eam , dioptricara , catoptricam  pertinent  feu  ad 
triplicenx radium  vUuaktn  diredum,  refraduro  Sc 
ttflcxum  breviter  demonftrantur. 


Dodrina  hujus  operis  optima  eft,  nonnihil  ta- 
mcn brevius  explic.ua  , quam  ut  qui  opticam 
aliunde  nefeir,  omnia  iijtelligat.  Accedit  difticul- 
tas  ex  (iguris  in  fincm  operis  dilatis,qux  mco  ju- 
dicio  in  rebus  difficilioribus  non  eft  cxigui  mo- 
menti.  Lugduni  in  quarto  1667. 

1669  Prodiic  optica  P.Andrex  Tacquct  An-  79 
tuerpienfis  c Socictatc  Jefu  , in  libros  tres  diftri- 
buta.  In  primo  cxplicac  apparent  us  reruni  fim- 
pliccs  feu  diredas  , ncmpc  quomodo  diverfa  ob- 
jc&a  & corpora  oculo  varii  applicant , phafes 
item  lunx. 

In  fccundo  projediones  fccnographicas  , feu 
pcryc&ivam  tradit,  item  projediones  mon- 

In  tertio  projedionft  fplixrx  in  planum  feu 
nftrolabia  cxplicac  primo  univcrfaliter  , fccundo 
aftrolabiuni  in  piano  xquarori  parallelo.  Sc  oculo 
in  polo  conftituto.  Tertioin  piano  coluri  folfti- 
tiorum.  Quarto  aftrolabium  horizontalc  indicat. 
Qriinto  analemma , ufus  item  aftrolabiorum  ex- 
plicit. 

Catoptrica  item  cjus  codem  tempore  edita  eft 
tribus  pariter  libris  comprchcnfa. 

In  primo  libro  profert  fundament!  caroptricx, 

& proprictates  omni  reftexioni  conveniences. 

in  iccundo  fpccula  plana  cotifidrrat , reflexio- 
ncfqtie  tam  fimpliccs  quim  multipliccs  in  fpcculis- 
aut  parallels  auc  qucmcumque  angulum  comprc- 
hendentibus. 

In  rertio  fpcculorum  tam  convcxoruin  , quam 
concavorum  affediones  tradit,  non  tanturn  fphx- 
ricorum  fed  ctiam  parnbolicorum  cavorum,  & hy- 
pcrbolicorum  convcxorum. 

Totum  Opus  clarumjvidcntur  multa  deefTe  ad 
pcrfpedivam  fpedantia,  cylindrica  fpcaila  non 
attingit  nee  dioptricam  tradidit. 

Anno  1671  Pater  Chcrubinus  Aurcliancnfis®0 
Ordinis  Capucinorum  Gallicc  Dioptricam  oaila- 
rem  edidit  in  tres  partes  divifam,  qtiamm  prima 
agit  de  vifione  primb  in  commuui , fccundo  do 
vifionc  direda , tertio  de  refrada. 

In  fecunda  parte  agit  de  tubo  optico  ,#cjufque 
invcntorc  , turn  de  proprictatibus  fpecillorum 
convcxorum  fphxrlcoruni  fcparatornni , de  con- 
jundione  convcxorum  , cxinde  de  combinaiione 
concavi , de  convex! , de  telefcopiis  quadruplici 
convexo  inftrudis,  item  de  microfcopiis,  de  tele- 
fcopio  cui  admifectur  rcflexio  de  binocula 

In  tertia  parte  qux  praxin  prxeipup  fpedat , 
oftendir  quam  propouioncm  obfcrvarc  debcanc 
fpccilla  in  nibo  optico  cum  ufibus  variis  novifquc 
phxnomenis  in  ccrlo  ope  tubi  optici  detedis.  In 
ufibus  invcnicur  novus  modus  dclineandi  quod- 
liber  objedum  ope  tubi  optici.  Ultimo  tamdem 
habetur  methodus  claborandorum  omnium  fpc- 
cillorum. 

Illud  Opus  multa  habet  nova  ad  praxin  prx- 
cipue  fpedantia , licet  autem  detnonftrarivi  lem- 
per  procedat , nonnullas  tamen  habet  demonftra- 
tioncs  qux  a fevero  geometta  non  admitterentur. 

C A P U T'  IX. 

Prowfis  Aflronom*. 

Uatuor  tantaro  in  Matheroaticis  difeiplini, 
panes  agnofabant  vetercs  authorcs  , qua- 
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rum  dux  purse  c(Tcnr,Geomctri.i  fcilicct>&  Arith- 
metic* , dux  mixtx  , Sc  ad  matcriam  pcculiarcm 
co.itradx  Aftronomia  ncmpc  & mufica.  Quant  - 
vis  autciu  plurcs  alias  paries  modo  diftinguainus, 
coinmodcquc  alias  quatuor  affignemus  opticam , 
gtographiam,  mcchanicam  & architcftnram  j ut 
i a men  Anciquorum  veftigi  is  quantum  fieri  potcric 
inhxrcamus  , Aftronomiam  tertio  loco  proponi- 
raus , illiufquc  naturam  fie  per  fingula  fircul a pro- 
grelTiim  hoc  capicc  confi  deramus.  Atquc  ui  ab 
ipfo  nomine  aufpiccraut , Aftronomiaro  vocanus 
quail  allrorum  legem, feu  quod  ccclcftium  orbiuin 
periodos  ccnis  ncmpc  legibus  definitas  cal  It  at , 
que  nomine  cam  vocavit  Plaro.  Atiftotclcs  vero 
caindcm  Aftrologiam  vocat,  quod  rationcm  aftro- 
rum  tencat,  qux  dux  apcllationcs  primitus  cidem 
faculuri  indifferenter  film  attribucx.  Succcifu  ve- 
ro ceinporis  cum  Aftrologia  divinatrix  diet  in 
Grxeiam  illata,  diftinguerc  placuit,camquc  aftro- 
nomiam  vocarc  qux  circa  ccclcftium  otbium  mo- 
ws conftitucndos  occupatur,  qux  vero  cafiis  ho- 
mimim , & cvcnta  ex  fyderum  convcrfionibus 
prxdicir  Aftrologia  diccretur.  Nos  urranique  in 
hoc  capicc  confideratnus. 

Quantum  autem  cxccris  corporibus  caelum  fu- 
pcrcminct,  quantum  rerreftribus  fydera,  fie  fplcn- 
dorc  Sc  dignicatc  prxftant , tantum  cxccris  lcicn- 
tiis  Superior  ell  Aftronomia,  qua  nempc  mens  hti- 
mona  hare  infima  , fie  caducadcfpicicns  , ad  fubli- 
mes  lllos  tra&us  alfurgic , cxtcrnamquc  faltcm 
m.mfionis  stern*  fpecicm  contcmplaca  ad  divina 
Icnfim  afpirat.  Qiiarc  mirum  non  eft  fi  tantum 
apud  omnes  nomcn  adepci  font  Aftronomi , fi  di- 
vinoriun  confiliorum  parcicipcs , fi  dcorum  intcr- 
pretes  , fi  viri  ingentes  numinum  lege  deprehen- 
fa  , rcrumquc  naturx  capaces  , Sc  confcii  fuerunc 
appcliati.  Si  cnim  in  canca  verfamur  caliginc  , ut 
obvia  qttxquc  ca  ncmpc  qux  tangimus.  Sc  palpa- 
«nu*  ignoremusj  nofqtic  in  dies  etiam  in  minimis. 
Sc  facilibus  gravitcr  crrarc  deprehendiraus , quis 
mcriii*  cum  non  fufpiciac  , qui  ccclcftium  corpo- 
rum  leges  , in  tanta  prxfcrcim  a nobis  diftantia 
dcprehendcric  , fyderumquc  tarn  varic  implexos 
mows,  certis  fie  indubitatis  calculis  alligarit.  Un- 
de mirandnm  non  eft  , li  ccclcftium  cognitio  verx 
fipicntix  cciamab  ipfo  Salomonc  ctibuatur  , qui 
dum  rcccnlct  ca  quorum  cognitioncm  ipfi  Dcus 
iufudit,  carleftium  pixeipue  mcntioncro  racit. 

If  ft  mtht  dedtt  tor  urn  qux  funt  cogmtionern  ctr - 
tarn  , hi  cognofcam  conjittuttonem  mu/idt , or  i nth 
eUmeaioruM  , frinetpium , finem  medtutnque 
temper  urn  ; fol  sit  nor  tun  mat  at  tones , & vane  tales 
ttrnpeflatum  ; ami  circutttu  , & fitllarum  fin*. 

Hoc  ftudium  prifeis  prxfcrtira  temporibus  cx- 
colucre  inagni  Reges  Sc  principcs.uc  in  hac  quail 
fchola  a fuperis  difccrent  quomodo  diet  fubditis 
imperandunu  Neque  veto  hone  tantum  feientiara 
commcndat  quod  circa  ca  verfetur , qux  fplcndo* 
tern  , Sc  mitabilitatcm  aliquam  babe  ant,  fed  quod 
iilius  nnximi  fine  ufus  in  humaiia  focictatc , vici- 
que  civili.  Morus  cnim  ccelcftis  nobis  eft  notiua 
temporis  , nee  fine  dicrum  , menfium  , annonim- 
que  notitia,  ulU  negotiorum  diftributio,  fed  firda 
in  rebus  etiam  minimis  *,  in  reccnfcndis  prxlcttim 
hiftoriis  confiiiio.  Quod  fi  duo  quail  rcipublicx 
cardines  funt  agricultural  res  nautica.dum  pri- 
nu  qux  domi  nafei  pollunc  abunde  fuppeditat , 
hxc.qux  defiuu  ab  exceris  regiouibus  importat, 
urrique  tamctt  faceiu  prxfcrt  aftronomia  , qux 
doccr 

Tom.  I. 
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Quo  fiydere  ttrram  , ventre  conveniat ; 

Hint  temscTld-.es  dub  to  praduere  coclo 
PoJJitmm  bine  mtjftfjut  ditm  tempufjue  ft - 
remit  , 

f.t  quando  inf  dam  remit  impelUre  m armor 
Convtntai ; quart  do  armatat  Oeducere  clajjes , 
Aut  ttmptiUvam  fyivu  ever  ter  e pi  it  urn. 

Virg.i.  Georg. 

Quantum  Aftronomi*  ignoracio  detriment! 
Achcnicnfibus  atrulcrit,Nicix  fa&um  fans  often- 
dic , qui  Eclypii  ccrritiis  , cduccrc  cxercitum , fie 
prxlio  dcccrncre  non  eft  aufus  , quantum  iifdcm 
cmolumcnti  attulcric  Cadem  Aftronomia  Pericles, 
aut  Romanis  Sulpitius,aut  Chriltophoro  Colum- 
bo  nemo  eft  qui  ignorct.  Omitto  exteras  utilira- 
tes  , prxfcrrim  in  Sacris  peragendis  , cum  vix  fie 
ulla  natio  ram  batbara  , qux  Elios  aliquos  dies, 
rccurrcntibus  certis  allrorum  convcrliomkus  nof» 
addixerit  j Chriftuma  prxfenitn  rclligio  , cujus 
prxcipux  cc lebr nates  , five  mobiles  , five  fixx, 
iitriulquc  fydciis  periodo  tarn  exade  alfiguuwr, 
ut  cxadiilituum  requirant  motuum  carleftium 
calculiun. 

Jam  ab  ipfis  Mundi  primordiis  inchoatam  die 
Allronomiam  facile  quis  in  animum  inducat  ex 
Cam  longa  Patriarcharum  xtatc  cxcultam  , repe- 
t it  is  ab  codcm  homme  obfervatiombus  perpolita, 
apud  Hebrxos  primum  ulurpatam,  ab  1 lebrxis  ad 
i€gyprios  , ab  i€gyptiis  ad  Chaldxos , ab  his  ad 
Grxcos;indc  verb  ad  Romanos  trafmiil'am.Si  vci  o 
non  con)C&uris  , fed  feriptis  ipfis  notatilque  ob- 
Iciv.uionibus, fie  experimentis  agendum  fii.Ch.d- 
d.ris  hand  dubic  lunc  laudem  debebimus  , quos 
ultra  cxtcios  Aftronomi*  deditos  fuifle  ferunt, 
fie  apud  Babvlonios  leptingentorum  annorum  ob- 
fervationes  fyderum  codilibus  laterculis  inferi- 
ptas  allcrar  Plinius.  Et  Hyparchus  obfcrvationcs 
Eclypfium  vetuftifllmas  NabonaiTari  anno  7.  feu 
ante  Chrillum  710  annis  obfervatas  referat.  Ex- 
cidcrunt  hxc  omni a except ifqnc  Eclypfibus  non- 
nullis  ab  Hipparcho  rclacis  , nihil  de  Chaldxo- 
rum  do^ltina  mil  nomcn  fie  famam  hahnimus. 

Apud  Grxcos  vero,  qui  primi  Aftronomiam 
cxcotucre,  ab  occafu  fie  ortu  fyih  rum  obfervando, 
ncmpc  fixarum  inccperunt.  Neccllitatc  Icilicct 
cos  ad  hoc  ftudium  impcllcntc  ,v.um  cnim  corum 
annus  peflime  diet  oompofittis  > neque  lulls  con- 
verfioni  rc(pondcret,ne  temerc  agriaalturam  excr- 
ccrcnt  prxeipua  ejus  opera,  ftcll.uum ot uu, fie  oc- 
cafui  fiicrunc  addiccnda.  Horum  ftequens  eft 
apud  Poctas  mentio  ut  apud  Homerum.  Hanc 
gloriam  uonnulli  tribuort  Palamcdi  , alij  verb 
ProiiKtheo  qui  in  monte  Caucafo  ltfidens,  fie  fy- 
dera obl’ctvans , finitiinis  Alfyriis  Aftronomiam 
communicant.  Hinc  yf.hhylus  Pocta  Tragictis 
in  Promethco,  ita  cum  loquciunn  inducit 
Nullum  er.iin  ipfis  htemif  erat  fignuw. 
Neque  (lor ids  veris  , neque  frugiferx 
flat  is  eon  flans  , fed  tenter  c tjuidvis 
faettbant , donee  ipfis  or  tut  ego 
A fh or  urn  oflenderern  , (j  oceafm  caput  diffi- 
cile*. 

Multi  apud  Grxcos  Aftronomiam  qu.ucnus  or- 
tus  , fie  occafus  fyderum  ufph  it  cxcohicrunt , 
immo  folcbant  fingulis  annis  , fyderum  onus,  fie 
occafus  fuis  diebus  refpoudniies  deferibi , una 
cum  tempcftaribtis  anni , prxeipuilque  acris  mu- 
tationibus.  Sed  hxc  crant  quafi  Aftvonomix  ru- 
dimenta  , neque  cnim  Plato  dignos  exiftimavic 
Aftronomi  nomine  qui  has  mu  as  non  diene 
K ij  tranfgrcffi. 
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tranferefli , Sc  fcptem  Planctarum  motus  ignora- 
rent.  De  hac  prxcipuc  Aftronomix  parte  qux 
circa  erranrium  petiodos  definicnd.is  occupatur, 
conrrovcrfia  cnovcri  potcft  , aii  nationi  prxcmuc 
debcatur  : In  hoc  non  confcntimu  vetuftiffimi 
mithores.  Arabibiis  primo  hanc  gloriam  tribuunt 
nonnulU , i quibtis  ad  itgyntios  propagaia  fit , 
cjfindc  ad  Chaldxos  , ruin  ad  Grxcos.  A In  vcio 
alimn  ordinctn  fcqnuntur. 

Ut  tamcn  qux  font  probabiliora  fcquamur. 
Qiiamvis  ccrtiffimum  fit  Genus  hmuaniun  cx 
Afia  in  Europam , & African  cxrerafqne  otbis 
partes  propagatum  cll'c , non  ramcn  xque  ccrrum 
eft  citlcm  opera  hanc  feientian  fnifle  propaga- 
tam  , cum  .nitlto  tempore  apuft  Gracos  nullum 
fiicrit  cjus  veftigiu,&  apud  Romanos  non  nift  tar- 
dc  admodum  perventrit.  Quarc  aim  vctwftimmx 
obfervationes  qux  habentur , Sc  extant , fucrint 
Baby  lone  habitx  , & qux  dc  aliis  nationibus  di- 
cuntur  , fine  fcbulofii  , & incerta  •,  iis  facile  fob- 
feribimus  qui  Babyloniis  five  Chaldxis  hanc  glo- 
riam  tribuunt.  Inter  cos  Herodotus  in  Euterpe, 
Grxcos  polum  , Sc  gnomoncm  partefquc  dici 
duodeemi  h Babyloniis  didicilfc  alTcrir  , conlcn- 
* rttquc  DioJorus  Siculus.  Cicero  item  in  primo 
dc  divinationc,  ita  loquitur  •,  puncipto  Jjfyrii,  ut 
ab  u lit  mu  aufloritatcm  repetatn  , propter  plani- 
tiem  , magnifudt.e'fnjue  regionum  ejuat  tnccle- 
banr,  cum  at  turn  ex  ernui  parte  patens,  atqtte  aper - 
turn  intueretirur , tra\e!lionet , motufpue  fteiiarutn 
cbferv  aver  uni.  Refer  t ca  qux  dc  antiquitatc  hti- 
jus  feientix  ab  cis  referrentur.  Contcinnatruu 
eti/trn  eos  , qui  e Cattcafo  ftgna  cacti  fervantes > 
numeric  , tj  monbut , fietlarum  curfitt  profeejuun- 
tur  : condernnemus  inattarn  boj , autftultitt t , aut 
Kan  it  at  u , aut  imprudentit  , qui  quadringenta 
feptuaginta  mil!ia  an  nor  urn , ut  if  ft  dicunt  me - 
nutneutu  comprehenft  continent.  Qux  licit  fa* 
bulofa  finr,  Sc  aperte  falfa , hujus  tamcn  feiemi* 
apud  AlTyrios  pcrvcruftain  originem  , acceptam- 
que  a Pronnthco  in  Caucafo  degenre  fatis  indi- 
cant.Hxc  jam  ab  antiquis  tcmporibus  ita  invaluit 
opinio , nt  qui  Aftiologiam  divinatrieem  cxercc- 
rcnt,Chaldxi  diccrcntur.  Qux  quidem  omnia  ita 
inter  ie  cohxrent , communique  conieiifu  com- 
pfokuuur  , ut  omnem  ci  opirtioni  prohabiliratcm 
adimit  qiijeChildxosyf-gyptiorunvclTc  colotiiam 
exiftimantes  , ab  iis  ctiam  Aftronomiam  didicitlc 
volunt.  Rcclamant  cnim  ipfx  obiervationcs  ,qux 
nullx  in  jEgypto  nifi  centum  ante  Epocham  Alc- 
xandri  artnis  notautur , Babylonc  vero  longer  ante 
hxc  tenipora  fiicrint. 

Q^iamvis  autem  in  Jobo  quern  Arabem  non- 
ittilli  Moyfique  coxvnm  exiftimant , fiat  mentio 
Plciadum,  & arckuri , & Orionis,  non  propterea 
conclnditur  in  Arabia  Hoc  (Indium  vi guide  , fed 
tantum  cas  conftdlationnm  appcllationcs  perve- 
tuftas  fuilfc,  Sc  tunc  fatis  cognitas  , quarum  Scili- 
cet ortns  , Sc  occafus  obfervarent,  non  tamcn 
propterea  Aftronomiam  > feu  planctarum  moms 
callcrent. 

Qux  quidem  non  impediunt  quominm  eodem 
etiam  tempore  Atlas  Mauritania-  Rex  in  extremis 
Africx  (tnibus  Aftronomix  deditus  fucrit ; dicit 
autem  Eufebius  in  Chronicis , Promerhei  fratrem 
AthUntem  fuifle.  Sed  quidqilid  fit  de  Athlante, 
certum  eft  quod  non  ab  co,  aut  1 Mauris  in  Grx- 
ciam  , fed  4 Chaldxis , aut  iEgyptiis  fuerit  in- 
▼c&a. 


£kam  fuilTc  Aftconomiam  non  dubitcin,  rudia  fue- 
runt  hxc  initia  y cum  fubindc  notentur  aliquoruin 
Grxcorum  inventa,  qux  impel  faftam  valdi,  & in 
iplis  principiis  hxrcnccm  Aftronomiam  indica- 
bant.  Primus  cnim  Pythagoras  diciiur  apud  Gr.r- 
cos  Zodiaci  obliquitatem  iuvcnille , qux  li  antca 
ignorabatui , non  video  quid  tandem  in  Aftrono- 
mia  feirctur  , cum  illc  lit  primtis  fci c grcd’us  qui 
in  ca  fieri  debet,  ut  planctarum  periodi  certis  lc- 
gibus  adllringantur.  Geminus  quidem  Capitc  pri- 
mo ifagoges  , refert  de  Pythagoricis,  quod  ab  iis 
in  tota  Altronomia  fupponumur  motus  folia  , & 
lunx,  Sc  quinque  planctarum  aquales,  & circula- 
tes contrariiquc  quotidians  mundi  rcvolutioni. 
Cum  cnim  primi  invcftigatiotii  talium  rerum  ani- 
tnum  adjcccnnt.fuppofucrunt  motus  circulates  Sc 
xquabilcs  folis  & lunx  , Sc  aliorum  quinque  pb- 
netarnm.  Talcm  cnim  in  divinic  non  admifet  unt 
confulioncm  ,inquc  rternis  rebus , ut  qttandoqnc 
cclcrius,  quaudoque  tardius  moveantur,  alias  ve- 
ro ftcnc  i prout  dicunt  in  quinque  plane  us  efie 
ftacionum  pun  cl  a. 

Paucas  tame  a Grxeis  accepimus  obfervationes, 
qtiidquid  igitur  dicatur,  & quantuinvis  eorumiiv* 
venta  ft  unis  infer  ius  fecund  urn  ordmem  temjHj- 
rum  notaturi , Aftiouoiuia  non  multiim  promota 
fiiit  in  Grxeia.  Toti  cnim  (ucrc  Grxei  in  .uuto  ci- 
vili  cxcolcndo  , cycliiquc  lunx  foi.a  hrs  rxc ogi- 
randis  ■,  ita  Ocnopidcs  , Clcoftiatus  , Harpaius 
tetraeteridan  quatuor  annorum , Sc  odlocteii- 
dem  odo  annorum , Meton  penodum  novcnidc- 
cim  annorum  > in  qua  per  additronctn  aiiqi-oriun 
menfium  , motus  lunx  cum  motu  foiari,  aut  cum 
anno  civili  congmeret.  De  cartcris  vcio  Aftro- 
nomix  partibus  aut  parum  admodum  , aut  nihil 
omnino  rcliqucnmt. 

gyp  turn  igitur  tanquam  Aftronomix  noftrx 
paremem  agnoicimus  ; Eftocnim  i£gyprii  earn  k 
Chaldxis  acccpcrinc , quia  tamcn  exccptis  non- 
millis  obl'ei  vation  bus , alix  omnes  Ch.ildxorum 
clucvhrationcS  pcricrunt  , iEgyptiis  Aftrono- 
mix  nngiftcrium  tribuendnm  eft.  Nam  cx  quo 
Alexandrix  apcrcuin  eft  Gynnafitnp.florucrunt  in 
ea  urbe  Ariftillus,  Timochiarcs,  Eratofthcnes.Co- 
non,  Hipparchus,  Sofigencs  ,Theon  fenior,  Pto- 
lcinxus  , Paulas  Alexandrinus  , Theon  junior , 
Hypatia  cjus  filia , Pappus,  Diodorus  , Theophy- 
lus  & Cyrillus.  ha  ut  ab  annis  ante  Chrifturn 
treccntis  ad  annum  Chrifti  qtiingentcfimum 
Aftromia  fedetn  fixlfte.’ Alexandrix  vidcrctur. 
Ptolomanis  inter  alios  cxcelluit , cgregiumque  il- 
lud  Opus , magnam  fcilicct  conftru&ioncrn  com- 
pofnit,  in  quo  qux  in  aliis  difperfa  cram,  in  unnm 
corpus  methodo  fcicntifica  collegit , nadicafque 
ab  anteccfloribns  ab  H'pparcho  urxeipue  fyde- 
ruin  periodos  magna  diligentia  ad  exameo  revo- 
cavit. 

Ab  iEgyptiis  ad  Arabas  Sc  Saraccnos  tranfir»«- 
gravit  Aftronomia  , quorum  pleriquc  A0pO*Wx 
potius  divinatrid  , quam  Aftronomi|Cftediii  rue- 
runt  , multi  tamcn  in  ea  non  unpiflpninav.uiint 
operam..-E,x  horum  autem  opinio^*15  & oblcr- 
vationibus  Alphonfns  roram  AMF'0,tt'arn  rydin- 
tegrarc  fategit  & Alplionhnaf(Sl>l,lJS  concinna- 
rc.  Quarum  brevi  rcmpofijBp,a^vcl  fi  ^uit  ^rro~ 
res,  (icm  & xqnino  aiornm  verfus  anni  princi- 
pinm  retroccflio.  QiisMwI&tiftt  fxpius  de  Kalen- 
dario  reform ando.  Ex  qtto  faftum  eft  ut  fxeulo 
fupci iori  plures  in  his  regionibus  Aftronomix  va- 


Qnamvis  totem  a Chaldxis  in  Grxeiam  advc- , carent, inter  onus  prunaa  tulcrunt  Copernicus* & 
^ Tvehobrahe 
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Tvchobrahe  qui  oecalione  novae;  in  Calliopcya 
ftelhe  Aftronomiam  dc  novo  cudcrc  ctrptt  i poft 
qucm  multi  alii  confcqucntcr  hoc  (Indium  exco- 
lucnmt,  & adhuc  nunc  cxcolunt  j inter  quos  hoc 
fxculo  Horucrum  Riccioliusnoftcrqui  Aimageftu 
novum  , feu  Bibliothecam  integram  Aftronomi- 
cam  in  lueem  edidit.  Opus  lcilicet  ingens,  in  quo 
PfoL'inaci  cxcmplo  quxairaquc  in  aliis  i'citu  digna 
com;  1 icmur  adunavic.  Fucrunt  fie  alij  cclcbtes 
hoc  fxculo  , ut  Galfendus  , Bulhaldus  qui  ex  Ty- 
chomsBrahc  , GaH'cndi , fie  fuis  obfervationibus, 
tabu  las  Philolaicas  concmnavit.  In  quo  notarc 
pores  apud  Romanos  non  multum  vigmllc  hoc 
ftudium  , faltem  nihil  ab  iis  circa  Aftrouomum 
didicimus.  Uc  ergo  omnia  qux  toto  hoc  capite 
fum  explicaturus  qaafi  per  fynopfin  hie  oculij 
fubjiciam.  * 

Inccpcrum  dcmccos  in  Agypto  & Gracia  fie- 
ri obfervationcs.  Nam  Eudemon  fie  Metlion 
Arhenis  folftitium  obfervarunt  Nabonalfari  an- 
no 3 17  , (cu  ante  Chriftum  4x4  annis.  Hie  Mc- 
ton  Cycltun  novcmdccim  annorum  invemt  ut 
diximus.  Ariftillus  paulo  poft  ftellanuT*  dcciina- 
lioncs  obfervabat , fie  poft  100  annos  Calippus 
foam  periodutn  annorum  76  conftantem  feu  qua- 
tuor  periodis  Metonicis  admvenit  : 6c  fie  auni 
tiiignitudincm  corrcxir. 

MiofiMl  crane  circa  annum  ante  Chriftum  174. 
Timor  hnris  qui  lunx  ad  fixas  adpheationes  ob- 
fervabac , fie  Ariftarchus  Samins  qui  folftitium 
obieivavir , fie  Pythagoricatnde  terrx  mom  opi- 
nioncm  c Jebrem  reddidit  anno  ante  Chriftum 
*6$  Dionifius  Aftronomus. 

Ut  autem  melius  lotus  Aftronomix  progrcfiiis 
innoretcat  cam  ptius  quaii  in  fuas  partes  dividcre 
neeclle  eft.  Aftronomia  igitur  ut  jam  diximus 
feientiaeft  qux  circa  fydera  conlidcranda  quo- 
modoaimquc  occupatur.  H.‘.nc  in  duas  fpccics 
di vidimus  \ in  Aftronomiam  propric  didam  ,qux 
nempe  MiTt»poffKo?nxii  noniinatur  > quod  fublimia, 
aftta  lcilicet  contcmplctur  , corumquc  moms , fie‘ 
convci  fioncs,  diftantiatn,  magnitudincm  definiar. 
Hanc  in  plurimas  pirtes  dividcre  po(Tumus,ncm- 
j>e  in  odo.  Prinu  pars  dodrinam  primi  mobilis 
comma  , nempe  gcncralcm  quondam  carlurum 
idcam  eftbrmat , variaque  fyftcmata  proponit, 
circalonunquc  omnium  divifioncm  , fyderum  dc- 
clinationes,  alccnfioncs  real  's  , fie  obliquas  , im- 
gnitudinem  dicrum , aliaque  firmha  dcfinic. 

Secunda  pars  dc  folis  motu  annuo  agit,cjulque 
irrcgul.iritatcm  certis  rcgulis  adftringit  , nempe 
ccccmricitatcm , apogxum,  perigxum,  maximam 
declinarionem,  aliique  his  aftima  determinar. 

Tertia  pars  lunarem  mot  urn  confidcrat  j qui 
cum  intra  tncnfcm  peragatur , ficut  folaris  annum 
cflicit , in  eo  multum  operx  collocarunt  Aftrono- 
mi,uc  motum  lunarctn  aim  folis  mom  annuo  con- 
ciliarent , unde  tot  ortx  fum  periodi  in  qtubtis 
per  ccrros  menfes  intetcalares  hoc  dillidiumrol- 
lcretur  Sic  varias  intcrcalationcs  adhibemus  ut 
fcfta  patch  'ia  cclcbrcinus , quamvis  cnim  annum 
civilcm  pure  tolar  cm  habeamus  annum  tamcn  fa- 
crum  luni-folarcm  cfticimus.  Hujus  fyderis  mo- 
ws tot  ir  regular  itatibus  fubjacct  , ut  a nonnullis 
con ramax  fydus , 6c  legum  impariens  nomine tur, 
ideo  fane  quod  terris  vicinius , melius  fe  fc  fpe- 
Aandum  offerat,  ertoi  cfquc  vd  minimos  detcg.it. 
Hujus  morns  irrcgnlaritatcs  ornnes  certis  hypo- 
rhelibus  ad  regular  it  at  cm  revocac  hxc  tertia 
jars.  . . . 4^ 


Quarta  pars  varia  utriufqucfydctis,  folis  11cm- 
pc  & lunx  accidemia  explicat,  hoc  eft  parallaxin; 
rcfradioncin , diftanciam  , magnitudmem,  diaiuv- 
rros  apparentes  , cclypfes  fie  lunx  phafes. 

Quinta  ft. carum  motum  non  communena  tan- 
tum  quo  ab  ortu  in  occafum  fcruntiu  determine 
led  peculiarevn , ctiani  quo  fupra  polos  Eclyptkft 
aboccuiu  in  ortum , lento  admodum  grclluroo- 
ventur.  Hie  dccuifu  tantum  temporis  detedus  eft 
propter  tatditatcin. 

Sexca  crcs  fupetiores  planet  as  Saturnmn , Jo- 
vein  8c  Martem  imuctur  , eorumque  tnotum  tam 
in  longitudincm  quitn  in  latitudincm,  regreffio- 
ncs  , dir  clones , ftationcs , plufes  item  variai 
, certis  hypothefibus  fie  rcgulis  adftringit. 

Septima  Vcncrcm  fie  Mcr curium  confidcrat. 

O&.iva  denique  de  cometis  agir. 

Hxc  Aftronomix  pars  alum  aitnicm  , fie  quafi 
fubaltcrnam  fibi  vindicat , quam  fi  b Kalcndarii 
nomine  nuncupamus:Hxcialicct  tonmonni  ci- 
vilis  cum  folis  lunxque  motibus  conjimCkioncm, 
6c  comparacionem  cominct , variarum  nationum 
annos  civilcs  proponit , qiixftioncs  paftholes  fol- 
vit,  cyclum  aurcum , enadas,  cyclum  folarem,  in- 
didiones  , dies  bi  ilex  tiles , cyclorum  conliiiuao- 
ncs,  periodum  Julianam  contcinplatur.  Kalcnda- 
ria  varia  proponit  ut  Turcarum  annum  pure  lu- 
narem, annum  vagum  /Egyptiorum,  8c  Per  far  um, 
annum  Juliannm,  annum  Gregoiianuni. 

Secunda  Aftronomix  fumptx  uhiveifalitcc 
pars  , dicitur  communitcr  Aftrologia  divinatrix, 
qux  ex  vario  fyderum  afpcclu  , in  rucurorum  co- 
gnitioncm  venire  contcndit.  Hxc  item  amhoics 
h.ibuillc  Ch.ildxos  , fie  Babylonc  finiul  cum  vcrl 
Aftronomia  viguillc  ita  pcrvulgatum  eft  , ut 
Aftrologi , fie  Ciuldxi  pro  iifdcm  fumantur. 

Hanc  porro  difciplinain  a Berofo,  qui  in  Iufula 
Coo,  liodie  Lanift  aiu  egic , in  Grxcinm  inveda 
cft,&a  Grxeis  in  Latium,fic  ad  Arabas  pervenit; 
Qux  ctcnim  vctuftiorcs  Poctx  , ad  prxfignifica- 
tioncs  mutaiiommi  airris  , fie  anni  tempeftatum 
in  fuis  verfibus  cceincmnt , ea  inquam  longc  ab- 
funt  abarte  Chaldaica  ,cum  tantum  v.irias  circa 
agriculturam  operas  ftaris  icropocibus  facicndas 
efle  fignificarem,  6c  ccitam  acris  tempt licni,  qux 
in  Grxciaprxfectnn  icgulatiter  ut  phuimumiolcc 
recti trcrc  tantum  indicarcnr.  Hanc  divinatricem 
Aftrologiam  quatenus  ex  horolcopo  totflque 
cali  dilpofitionc  ,cventus  hominum  liberos  prx- 
dicit,vanx  curiofitatis  partum  maihefcofquc  op- 
probrium notninare  folcmus.  In  qui  fcilicct  uc 
una  quidem  demonftratio,  nulla  feientix  aut  ve- 
fiutis  umbra, fed  hallucimuio  perpeuu,  & ex  fo- 
lis planctarum  fie  couftclUtionuin  nominibus  fibi 
de  futuro  bland ienti,  inept ia. 

Utriulque  tamcn  feientix  pcogrclTuin  , autho- 
rcfque  a quibus  aut  inventa,  aut  promota  fuit  per 
fingulas  xtates  in  hoc  capite  refero. 

Vctutifliinx  obfcrvatioucs  quarum  extant  roe- 
moria , funt  ires  Eclypfcs  obfervatx  Babylonc 
anno  N 1b0nalV.il i 17  fie  a 8 , nempe  710  annis 
ante  Chriftum , ndnpc  circa  annum  } x utbis  Ro- 
mx  conditx.  Fuenuu  tamcn  alix  antiquioi cs  ha- 
bitx  ibidem.  Rcfcit  cnim  Porphyrins,  quod  turn 
Alexander  Magnus  cccpit  Babyloncm  airervaban- 
tnr  in  ea  urbe  obkevationes  annorum  190;.  Fnic 
autem  Alexander  circiter  310  annis  ante  C hi  i- 
ilim  ,aii  niurKTo  fi  addas  1^03,  fucrunt  iliac  ob- 
fcrvationcs  fadx  ante  Chriftuin  mj.iumpe  an- 
rtccftcrum  fiuidationcm  urbis  Rom*  annis  147* 
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miflxque  func  ad  Ariftotclcm  a Callifthcnc.  Rc- 
feruntur  alfx  cclypfes  oblcrvarx  Baby  lone  Nabo- 
nailari  anno  *67 1 feu  ante  Chridum  }8o  annis; 
feu  circitcr  crecentcfimo  feptuagefimo  fccundo 
Urbis  cotiditx  anno.  Ex  quibus  vides  quam  rc&e 
Chaldxis  inventx  Aftronomix  gloria  tribuarur. 

Thales  Milcfius  naius  anno  U ibis  conditx  1 io» 
feu  ante  Chriftum  <Sj  t.  primus  omnium  fapientis 
nomine  appcllatus , prater  Geometriam  quam  ex 
i£gypiO  in  Grxeiam  advexit  tropicos,  & xqui- 
no&ialcin  dicicur  defignallc,  cclypfes  i'olis  prxdi- 
xifle,  neinpeanno  Urbis  conditx  170  , cum  diet 
quinquagemarius  pritnam  prxdixit  telle  Plinio. 
Dicimr  inventor  Ur fx  minoris,  forlitan  quod  cjus 
ufiun  aliquem  in  navigationc  oftendcrit , aut  ali- 
quid  (imilc  circa  Urfanvminorcm  prxftiterir.  Di- 
citurcx  prxnodonc  aftrorum  , fumraro  olearom 
fertilitatem  prxvidiflc , Sc  immenfas  ex  canim 
cocmptionc  divirias  fibi  comparafic. 

Paulo  pod  Anaximander  paritcr  Milcfius  Tha- 
Ictis  fuccdlor  obliquitatem  Zodiaci  obfervavit, 
Lunam  alicni  luce  fplendcrc  docuit  , fphxram 
conftntxit. 

Clcodratus  paulo  pod  Anaximandrum  Zodia- 
cum  in  11  figna  divifit , vitiura  tetracteridis  dc- 
texir , Sc  pro  ea  o diacre  r idem  introduxit.  Hcca- 
tcus  compofuit  librmn  de  ficu  oibis. 

Pythagoras  Samius  a£gypto,&  Perfide  pcrlu- 
ftrsti  , multa  in  m.uhunaticis  prxditii.  Docuit 
Lucifvrum,  & Hefperu  idem  rile  Veneris  Adrum. 
Hunc  aflerunt  nonnulli  obliquitatem  Zodiaci  in- 
venifle  , quam  jam  fiipra  obfervatam  vidcmus  : 
potuit  alia  circa  bane  obliquitatem  notarc,  ncm- 
pc  omnes  planctas  , in  Zodiaco , circa  proprios 
cjus  polos  , ab  occafu  in  01  turn  proprio  motu  dc- 
ferri,  Sc  hanc  circumvolutioncm  conrrariam  die 
primx  Sc  generali  qua  ftellx  omnes  ab  ortu  in 
occafum  moventur.  Hoc  cnim  nonnulli  tribuunr 
Pythagoricis.  Hxc  item  opinio  terrx  motx,qiiara 
Copernicus  b ruderibus  fulcicavit,Pythngorx  tri- 
buitur  , Pyiliagorici  mini  , etiam  ante  Ariftar- 
clumi  Sarnium  earn  ruebantur. 

Anaximenes  Milcfius  qui  floruit  tempore  Pv- 
thagorx  dixit  fydera  non  1'olmn  fupra terram,  ltd 
etiam  circa  moveri. 

Philotaus  Ctotoniatcs  Philofophus  Pythigo- 
ricus  dicitut  primus  dixiflc  terram  in  orbem  mo- 
verijita  Laertius  qui  addit  nomillos  hanc  opinio* 
ncm  Hicctx,  aur  Nicctx  Siraeufio  tribuerc.  Idem 
fenferunt , Sclcticus  » Clean! hes  Samius > Leucip- 
pus , Ecphanuis,Heraclides  Ponticus  , Ariftar- 
chus  Samius. 

Tertio  Urbis  conduce  fxculo  , anre  Chriftmn 
y/o  annis  floruit  Anaxagoras  Clazomcnius,  qui 
primus  dicicur  lunx  cclypfin  prxdixiilc,&  caufiuu 
apcruilfc.  Idem  aflcruit  folcm  majorem  die  Pclo- 
ponefo.  Pericles  item  cjus  difcipulus  Aihcnicn- 
fium  princcps  * populum  ob  cclypfin  folis  trepi- 
dajitcm  cxplicati  eclypfis  natura  iedavit. 

Quarto  UAi*  facblo,  450  annis  ante  Chriftum 
Democritus  Abderita  , quern  nonnulli  Milefium 
volume  Anaxagorx  , Sc  Lcucipi  difcipulus , uno 
anno  major  mtu  qulin  Soctalcs  , fciipfir  de  fyde- 
ribus  v.igis  feu  planclis  , de  anno  no-no  , Sr  de 
polo.  b 

Deinerps  inceperunt  fieri  obfervationcs  in 
Craceia  , Sr  /E-ypto  , num  Euftnnon  & Melon 
Puufanii  filius  Aihcnis  foKberum  obfcrvMunc 
NabouaiTati  anno  ji7  feu  4x4  annis  ante  Chri- 
ftuui.H>c  Melon  primus  Enneadcoaccrida  leu  Nu- 


menim  aurcum  invenit,  Sc  in  Grxeia  indituit,  qui 
annus  Meconis  proptcrca  ditftus  cd.  Primus  tem- 
pcftatum,&  mutationum  actis  Prognodica  edidir. 
Sc  o&actcrida  correxit.Tctractctidc  priroum  utc- 
bantur  Grxci,cujus  vitium  notavit  Clcoftratusait 
dixinuis > Sc  introduxit  odloetcridcm  , cujus  vi- 
titun  notavit  Harpalus  , aliamquc  o&aercridcm 
fubftituic.  Hanc  iictum  corrcxit  Melon,  & fuum 
cyclum  novemdecim  annorum  introduxit.  Oftae- 
tcridem  nonnulli  Eudoxio  Gnidio  Adronomo  in- 
figni  tnbuunt,  qui  eodem  tempore  vixit , fieri  pile 
etiam  de  conftcllatioqjbus. 

Circa  hxc  tempora  Helico  Cyficcnus  Plato- 
nis  familiaris , cum  regi  Dyonifio  fiolis  dcfc&um 
prxnuncialfier , Rex  fununc  admiratus  ci  argenti 
lalencum  dorvo  dedit. 

Philofophus  Plaronis  auditor  feripfit  de  inter- 
vallo  fiolis , Sc  lunx  , de  eclypfi  , de  inagnitudme 
fiolis  x lunx.  Sc  rerrx,  de  Planctis. 

Centum  annis  pod  Metonem  Calippus  fiuain 
periodum  76  annorum  ex  quatuor  fici licit  Meto- 
nicis  cyclis  concinnavir , & fie  melius  aiuii  quan- 
titatcin,  A:  lunationum  recurfium  adeptus  ed. 

Quinro  Urbis  (xculo  fub  medium  joo  circitcr 
ante  Chridum  annis  Euclidcs  tta&atum  edidic 
qui  extat  diciturquc  phenomena.  Agit  de  fiphx- 
ra , S:  prime  rnobili , de  ortu,  & occafu  tarn  ly  de- 
nun  , quam  pun&oumi  Zodiaci  in  diverfo  hori- 
zonre , nempe  loquitur  de  afeenfionibus  obliquis. 
Continec  propolmoncs  19  , quarum  nonnuilx 
clarius  in  Theodofio  demonftrantur.  Hunc  pari- 
ter  tradatum  habemus  ex  traditione  Thconis 
Alexandrini, quern  Bartholomxus  Zambeitus  Vc- 
nctus  Latinum  fecir.  Do^lrina  hoc  libro  conten- 
ra,  milis  eft,  poruit  tamen  facilius  tradi. 

Eodem  ferine  ccmpore,hoc  eft  Olympiade  1 14. 
feu  circitcr  180  annis  ante  Chriftum  Araius  Poc- 
ta  Solcnfis  in  Grammatica  Menccratis  difcipulus, 
in  Philofophia  Timonis  , Sc  Mcncdemi  (cripfit 
phenomena,  feu  dcficripfit  conftellationcs.cx  qua- 
rum ortu  aur  occafu  prognoftica  mutacionura 
actis  prxdixir. 

Gixcc  Sc  Latinc  editus  eft  hie  liber  Bafilex 
i J 8 5 in  odlavo.  Aratus  fieomis  eft  in  otnni- 
bus  Eudoxium  Aftrnnomum  , Sc  Ilia  phxnomena 
accomniodavit  ad  Heilcfiponti , Sc  Laccdxmonis 
Clima,  ubi eum vixillc  crcdibilc  ell.  l-'abulas etiam 
conftcllationum  rctulir.  Hoc  Opus  fcquentcs 
commemariis  illuftiaiunc  Agefianax  , Alcxandri 
jfitolus , Sc  Ephdius , Antigonus  grammaticus  , 
Apollonii  Grammaticus,  & G comet ra,  Ariftarchi 
Grammaticus  Sc  Samius  , Ariftophancs,  Ariftilli 
duo,  Attalus  Ahodius,  Bohcchiiis , Callimachus 
Cyrencus  , Call  ill  ratus  Tenedius , Crarcs,  Dydi?. 
mi  duo , Eratofthcncs  ,Hcliodorus  Stoicus , Hciv 
raippi  duo,  Hipparchy  Biihynus,  Numcnius  Par- 
menides, Parmenifeus,  Pyrrhus  Magnefius,Smin- 
thes  Thales, Timotheus  Zeno. 


&:  illuftribus  Mathematics. 


in  media  duo  fan*  Cotton , <y  quit  fait  Alter . 
Hunc  altcrum  Pontanns  cxiftimat  cllc  Archi- 
chiincdcm,  qui  ei  fcrc  fynchronusfuit. 

Berofus  Chaldxus  dictblt  Lunam  eflc  pi  lam 
dimidia  parte  candcntcm  , 8c  dirpidii  parte  cxru- 
lestii  , h lie  ob  divinas  prxdi&ioncs  ftatuam  in- 
aurata.  hngni  pofucrunt  Aih-tuenfcs. 

Eodcm  fere  tempore  Celebris  fuit  Ariftarchus 
Samius  , qui  Pythagoram , Sc  Philolauin  fccutus 
terrain  foie  immoto  moved  crcdidic.  Hodre  nihil 
hujus  Arift.uchi  Samii  habemus  , prxterquamdc 
diftantiis  folis  , Sc  Sinx  , cujus  tra£fcatum  cum 
Pappi  Alexandrini  explicationibus  , latinc  vertit, 
8c  commcntariis  illuftravir  Federico  s Commandi- 
nus.Pifauti  i j7i.Solemnc  item  Problema  quo  ex 
differentia  dichotomize  apparentis,  Sc  quadrature 
verx  diftantia  folis  li  terra  cruitur,  Ariftarcho  Sa- 
mio  tribuitur,  quod  problema  ope  Telelcopii  ad- 
huc  ultcdtts  provehimus  , invcnimufque  immen- 
fam  penc  folis  } tcira  diftantiam , ita  ut  femidia- 
metros  terrx  7000  cxccdat,  rcddicquc  hortzonra- 
1cm  ejus  parallaxm  unius  fciniminuti.  Obfervavic 
item  folftitiiim.  Opus  ejus  ita  procedit  Primo 
often  Jit  lunam  i foie  lumen  accipcrc.  Seenndo 
terrain  pun&i , ac  ccntri  habere  rationcm  ad 
fphxrani  lunx.  Cum  luna  dimidiata  apparct  , 
circulum  qui  limbus  eft  illuminatioiiis.vcrgcrc  ad 
vifum  Sc  per  modum  line*  apparerc  , 8c  tunc  de- 
ficerc  a quadrante  cradibus  tribus,  c*  quibus  col- 
ligit  diftantiam  folis  a terra  majorem  clfc  quam 
duodcvigintuplain  diftantix  Lunx  It  terra. 

Hoc  tainen  problema  tubo  optico  exadius  per- 
fleimus , majorcmquc  folis#diftantiaminvcnimus. 
Pilauri  in  quarto  1571. 

Ariftillus  circa  hxc  tempora,  obfervabat  ftclla- 
rum  fixartim  motum  , nonnuflafquc  ejus  obferva- 
tioncs  rcfcrt  Ptolcmxus  in  fua  magna  conftru- 
&ionc. 

Timocharis  item  loca  ftelbrum  obfervavir , 
primam  arietis  duobus  gtadibus  i fedkione  verna 
reperit. 

Dionyflus  Aftronomus  anno  Alexandra  tmgni 
$9  nempe  ante  Chriftum  a8j  fumn  folarcm 
Aftronomicum  jam  publicaverat , in  quo  nomina 
nienflum  , a (ignis  Zodiaci  indiderat. 

Sexto  Urbis  fxculo , ab  obitu  Alexandra  annis 
90  , nempe  ante  Chriftum  1^4  Eratboftencs  Cy- 
rcncus  Aftronomix  in  jfigypio  vacabat,  reperit- 
que  max  imam  folis  declinationem  grad. a 3.  min. 
j 1 , hbrum  item  dc  Zonis , terrx  ambitura  di- 
meniiis  eft.  lllo  fuadente  pofitx  (unt  Alexandria: 
Annillx,  & rcgulx  ad  quotidianas  obfcrvationcs, 
fuit  bibliothecx  Alexandrinx  prxfc&us.  Rcliquic 
canonun  temporum. 

Archimedes  quoque  Siracufius  Solftitiis  no- 
tandis,  incubuit,  non  extant  ejus  ullx  obfervatio- 
nes.  Dicitut&  cclebrc  automaton  conftruxiflc , 
fphxram  fcilicet  mobilem  vitream,  dc  qua  Chu- 
oianus  compoflut  Epigramma.  Jupiter  in  par- 
vo  , &c. 

Sulpitius  Gailus  Conful  primus  inter  Roma- 
nos rationcm  Eclypfium  in  vulgus  edidit , pridii 
quam  P.jEftiilius  Perfen  Regan  fupcrarct. 

Olyinpiadc  154.  Nabonaflari  587.  ante  Chri- 
ftum annis  160,  floruit  Hipparchus  qui  aliis  di- 
&us  eft  Abrachis,qui  m infulaRhodo  obfervavit 
maximum  folis  declinationem  grad.*;.  f 1 . pri- 
mam  arietis  ftcJlam  grad.4  promotam  a fc&ione 
verni  , novam  ftellam  fuo  tempore  genitam  dc- 
prehendit , cujus  occaflone  ftelbrum  omnia  loca 
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affigmvit  organis  a<l  id  cacogitatis.  Secipfit  dc 
rnoiu  lunr  in  latiiudincm.  Item  commcmarium 
in  Arati  phinorocna  .nfufqac  AftcriCmorunwion 
ita  pridetn  in  lucctn  editi. 

liagogcn  ejus  in  Arati  & Enduxi  plianoracna 
interpreutus  eft  Dyoniflus  Peravius  c Socictate 
Jefu.  In  toto  hoc  operc  deferibumur  conltellatio- 
ncs  earumquc  ortus,  Sc  occafus  cum  ortu , & oc- 
cafu  fignorum  comparantur.Oftcndit  autem  Ata- 
turo  omnia  fumpfillc  ex  Eudoxo , Sc  cum  illo  et- 
rarc,  ftcut  & Attalmn  Gtammaticum.  Idem  Hip- 
parchus luminariuin  motus , ex  collationc  pto- 
priarutn  oblcrvationum  cum  vctcribiis  exadkiores 
reddidit , & in  tabubs  rctulit. 

Paul&  port  Cleomedes  Grxcc  feripflt  meteora, 
feu  dc  cirailis  cceleftibus  elegantem  admodum 
tra^katum  , feude  mundo.  Item  circubris  infpe- 
dkionis  mcicoronun  libros  duos , quorum  primus 
ngir  dc  mundi  quantitate , dc  cccfi  oibibus  , de 
globorumcccleftium  dotnerftone  , dc  orbe  ftgni- 
fero , dc  totrida , de  augmetuo  dicruin,  dc  totiu* 
terrx  habitat ionc  » quod  mundns  fit  groboftts* 
quod  terra  lit  mundi  medium.  In  fecundo  de  fo- 
lis quantitate,  de  lunx  ftdlaiumquc  magiritudinc, 
dc  lunx  dcfccku  , dc  vagis  ftellis,  Joanne  Valla 
interprets.  Grxcc, &:  Latine  BaftJcx  158}.  Opus 
optimum , quam  vis  ca  qux  dicit  fuit  lnodo  com- 
munis. 

Ockavo  Urbis  Ixculo  ante  Chriftum  jo  annis 
Thcodohus  Tripohta  prxter  Iphxricorum  libros 
tres  quos  in  Gcoiuctrin  rctulimus , & qui  accom- 
modari  poilunt  Aftronomix  cujus  elements  con- 
tinent , edidit  & tr.i&atumdcdicbus  8c  no£kibus> 
qui  ad  Gcographiam  refertur. 

Floruit  eodcm  tempore  Sofigencs  jEgyptiuS 
Aftronomus , cujus  opera  Julius  Cxfar  Kalenda- 
ritun  correxit.  Fccifletquc  melius  nili  Sofigencs 
ipfc  addubitaffet  quibus  prxeipue  diebus  effent 
noranda  iblftitia.  4 

Circa  tempora  Ciceronis  8c  Sullx  vixit  Gemi- 
hus  patria  Khodius  qui  feripflt  cKmcnta  Aftro- 
nomix qux  extant  : luinc  citat  Proclus , immd 
Procli  fphxra  nihil  videmr  contincre  , nifi  qux- 
dam  capita  horum  elementorum.  Hujus  authoii? 

Opus  Latinum  fecit  Edo  Hildcricus. 

In  hoc  operc  primo  author  diftinguit  Zodia- 
ctim  conftclbtionum,  5c  dodccatcmoiiorura  j tun) 
motus  folis  inxqualitatem  cxplicuit  per  ccccntri- 
cum.  Dillcrit  de  afpcd^ibus  planttarum.de  axe.  Sc 
polis , 8c  cirailis  fphcrx  , xquinodkiali , tropicis, 
polaribus , eclyptica,  meriduno , horizontc.  Di- 
ftinguic  clitnata  per  dian  lougiflimam.  Cur  in 
qtiaubec  die,  & no^kc  6 figna  oriantur , 8c  occi- 
aant.  Agit  dc  ihenfe,  dc  anno  lunari,  6c  lolari,  de 
annis  iCgyptiacis  , de  o^bctcride,  cyclo  novem- 
dccim  annorum  , da  lunx  illumitutionibus  ,.ccly- 
pflbus  folis.  Sc  lunx  , de  ortu.  Sc  occafu,  dc  hnbi- 
tationibus  , & divifione  terrx  •,  dc  fignificationi- 
bus  a ft  to  turn  , in  quo  oftendit  ca  effe  figna  , non 
caufas  mutationum.  Agit  item  dc  cyclis  , habet 
catalogum  ortus  fyderum,  cum  fignificatiombus^ 
feu  acris  tcmperic  qux  folct  accidcrc  per  Angulos 
dies  ; item  catalogum  Aftronomorum,adjedis  lo- 
cis  in  quibus  mutationcs  acris  obfavarunt.  Vult- 
que  ut  finguli  in  fuis  regionibus  idem  prxftenr,- 
Ex  hoc  operc  quam  plunmi  defumpfermu. 

C Julius  Cxfar  Monarcha  feripflt  Metaphrafld 
in  Arati  phxnomena.  M.milius  Antiochtnus 
Aftvologus  , Sc  Pocta  primus  Latinis  carminibos 
Aftronorokacecinit.Extat  ipfiusAftronoroicon  il- 

Fidque 
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ludque  dtcavil  Augufto,  initio  dcfcribit  conftella- 
tioncs  , turn  ad  prognollica  Aftrulugica  gcadum 
''fcdt. 

C.  Julius  Hyginus  Augufti  libcrtus  Pocticon 
Aftronomicum  fcripfirin  quo  poll  levcm  fpherx 
cxplicationem  , lingulas  percurrit  conftcllationcsi 
fabulafque  antiquorum  rcccnfet  iis  conveniences, 
dcfcribit  item  carum  Hellas.  Hoc  Opus  rccogni- 
tum , & mendis  purgatuin  imprclfura  eft  Salin- 
giaci  in  quarto  i j 59.  Habet  item  nonnulla  ad 
horofeopos  fpc&antia.  In  quarto  Augufto;  Vin- 
delicorum  1668.  In  hoc  nihil  addifees  nifi  fabulas 

conftell.it  ionum. 

Primo  Chtifti  fxculo  ante  Ptolcmxum,  400 
annis  Mcnclaus  qui  & Milcfius  obfervationcs  ali- 
quas  fecit  qux  a Ptolcmxo  rcferuntur,ncmpe  pri- 
mam  Arictis  poll  xquino&ium  gradibus  6.  t z.  de 
fubtcnfis,  Sc  iphxricis  triangulis  feriplit.  Obfer- 
vavit  Romx  & Rliodi. 

Extremis  Ncronis  tcroporibus  Andromachtis 
Cretenfis  floruit  , qui  primus  dicitur  cdidiftc 
Thcoricas  planctatum  , alii  Androuicum  vocanr. 

Paulo  pbft  Thcon  qui  Mathcmaticus  appella- 
tur  , quern  Smyrnxum  fuifle  cxiftimat  Buliialdus. 
Alexandrix  obletvavic  motus  calorum  , extant* 
que  cjtis  obfetvationes  a Ptolcmxo  relatx. 

Sub  imtium  fecund!  fxculi  nernpe  anno  Chrifti 
1 07, Agrippa Mathcmaticus  in  Buhynia  obferva- 
bat  luux  cunjiinclioncm  cum  Plcyadibus. 

Secundo  item  Chrifti  fxculo  Claudius  Ptolc- 
mxus  Phcludicnlls  Alexandrinus  floruit  fub 
Adriano, & Antonino,  mortuus  anno  Chrifti  147, 
natus  annos  78.  Alexandrix  Agyptifuas  obfer- 
vationcs habuic.  Scripftt  autem  Grxet  ptimo.Al« 
mageftmn  vocavcrc  Arabcs,fcu  magnam  confttu- 
Itionun  , quam  Georgius  Trapezuntinns  in  lati- 
num  tranftulit  , Sc  Lucas Gauricos  Ncapolitanos 
mathefeos  profclfor  rccognovit,&  Typis  rnanda- 
ri  curavic  anno  Chrifti  1518. 

Hoc  Opus  in  libros  1 5 dividit  Ptolemxus. 

In  primo  habet  principia  univcrfalia  A ft  roil  o- 
mix,  de  cccli,  6c  terrx  figurn,  de  magnitudine  rc- 
fpc&iva  terrx , de  quietc.  Turn  principia  trigono- 
merrix  proponit  nernpe  canoncm  chordaruro  bre- 
vi  flu  num,  6c  demonftracioncs  rrigonometrix  com- 
munes , p.uicas  admodum,  ita  ur  hxc  crigonome- 
tria  lie  valde  impetfcdla.  Denique  declinationem 
Edypticx  tnaximam  inquirit,  8c  ex  ea  dcclinatio- 
num , & afccnftomtm  rc&arum  tabulas  cotnponir. 

In  fecundo  libro  terrx  a nobis  habicatx  litura 
dcfcribit,  8c  ex  maximx  dici  quantitate,  elcvatio- 
nem  poli,8r  amplimdincs  ortivas  dctetminat.tum 
afccnlioncs  in  fphxra  obliqua  , cjufdcm  fphxrx 
oblique  proprietares  , 8c  angtilos  Edypticx  cum 
mcridiano  inquirit. 

Tortius  liber  eft  de  foie , de  magnitudine  anni, 
de  anomalia  folari , eccentricitatc  , proftapbxrcfi- 
bus,&  inxqualitatc  diei  naturalis. 

Qu  arcus  agit  de  mow  lunx  prxeipue  verb  de 
ejus  mediis  motibus,  longitudims,  nnomaiix,  lati- 
tudinis,  8c  de  prima  lunx  inxqualitate. 

Quintus  vctfacur  prxeipue  circa  fecundatn  lu- 
nx inxqualitatcm  , primoque  proponit  inftru- 
inernum  Armillarc  ad  ejus  a foie  longitudincm 
obfervandam  , turn  de  divctlitace  afpcdluum  lunx 
dilferit , 8c  de  inftrumento  ad  cam  capicndam,  de- 
inde  de  lunx  diftantia  , de  leroidiametris  utriuf- 
que  fyderis,  8c  corum  diftantiis  Ik  terra. 

Sextus  conjun&ionis  folis  8c  lunx  confidcrat 
periodos  , cclypfcs  , carumquc  terminus  , ta- 


bulafque  conficit  ad  carum  fupputationcm. 

Septimus  fix  arum  in  confcqocntia  mot  tun  de- 
termine , modumquc  deferibendarum  conftdla- 
tionum  docct. 

O&avus  de  conftellationibus  hcmifphxrii  au- 
ftralis  agit , de  via  la<ftea,dc  ortu,  6c  occafu  ftcl- 
larum  de  catumdcmoccultationibus. 

Nonus  de  motibus  quinque  Planerarum  mino- 
rum  in  gpicre , & de  motu  Mcrcurii  in  longitu- 
dinem. 

Dccimus  demotu  in  longitudinem  Vcncris,cjuf- 
que  periodis  , item  de  eccentricitatc  Mortis  cjuf- 
que  cpicyclo. 

Undccimus  de  motibus  in  longitudincm  Jovis, 
& Saturni.corumque  epicyclis. 

Duodecimus  agit  de  ftationibus , 8c  rcgrcfllbus 
quinque  planctatum  , maximifque  digrdEonibus 
Veneris,  & Mcrcurii. 

Dccimus  tertius  agit  de  motu  in  larirudinem 
quinque  phnetarum , corumquc  occultationibus 
lub  radiis  folaribus. 

Opus  hoc  continet  Aftronomiam  pcrfc&am, 
quam  ante  ipfum  nemo  tarn  pcrfc&c  tradidcrar. 
Immo  continet  id  totum  quod  ex  Antiquis  in  hac 
materia  reftat.  Videtur  tamcn  non]  fatis  doccre 
quomodo  inventx  fine  ccrtx  periodi , prxcipui 
anomalix  lunx  1 nam  potius  rraditos  ab  Hippar- 
cho  motus  cxaminat,quam  ipfc  de  novo  inveniar. 
Jure  prxftantifliinus  habitus  eft  AftronOmus , 
quotquot  cnim  poll  ipfum  fucrunt , ejus  praxin, 
nictliodum  totumquc  ordinem  fecuti  turn.  Sicut 
ipfc  fecutus  fuerat  Hipparcum.' 

Idem  Claudius  Ptoljmxus  traftatum  edidic  cui 
titulus,  Apparentix  lnerrantium  cum  fignifica- 
tionibus.  Hunc  inrprpretatus  eft  Dyonifius  Pe- 
tavius  e Societatc  Jchi , in  fuo  Uranologio.  Eft 
autem  Kalcndarium  itgypiiacum  per  Angulos 
mcnles,  8c  dies  digeftum  cum  ortu  , 8c  occalu  fy- 
derum,  8c  ftgmficationibus,  nernpe  murationibus 
acris  accidcrc  folitis  in  iis  regionibus.  Hoc  Opus 
utile  poteft  clfc  ci  qui  aliquid  ftatuerc  vellct  ex 
aftiis  circa  mutationes  acris.  lnvcntumeft  Paiifiis 
in  Bibliotheca  Regia. 

Addirus  eft  in  codcm  Petavii  Uranologio  alius 
Ptolcmxi  tra&ams  digeftus  fccundum  menfes 
Romanos,  ex  tranflationc  Nicolai  Leonid. 

Invenitur  ibidem  Kalcndarium  Romantim  pro 
Conftantini  magni  temporibus  , nernpe  Chrifti 
315  quo  Nicxnafynodus  prima  cclcbrata  eft  , £ 
mufeo  Joaimis  Georgii  Hcruvart. 

Eidem  Claudio  Ptolcmxo  nonnulli  falso  tri- 
biiunt  Quadripartirx  conftru&ionis  libros  4 feu 
de  Aftrologia  judiciaria.  Duos  priores  Joachimus 
Camcrarius  latinos  fecit.  Polleriorcs  Eralinus 
Ofvaldus  Schrckhcnftichfius. 

In  primo  oflendit  Allrologinm , &:  feientiam 
efTc,Sc  ut  i lei  tv,  turn  dtlTcrit  de  viribus  Planctarum, 
eofquc  dividit  in  diurnos , Be  no&urnos } cxinde 
de  afpc&ibus  a foie  , de  [anni  temporibus , 
gnis  mafeulinis  , 8c  fxmininis , de  imprrantibus , 
Si  obedientibus  , de  domibus  triangu«*>  altitudi- 
nibus,  de  cujufquc  Planctx  dignijJB*05*  tfc  de  fi- 
nibus. 

In  libro  fecundo  lingulas  gciw  * fubfuis  fignis 
conilituit,  loquitur  de  tempore  cvcntuum  ,de  co- 
loribus  edyplium  , de  cosnetis,  de  noviluniis,  de 
tempeftatnm  conlidecationc. 

In  tertio  de  feientia  gradus  afeendentis,  de  pa- 
rentibus,den.itiv irate  gcminorum,dc  fpat>o  vitx, 
de  qualitatibus  animx  nark 
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In  quarto  de  profpcricarc,  conjugiis,  filiis,  pe- 
tcgrinarionibus , dc  fix  arum  fignificationibus. 

Hoc  Opus  nihil  habct  folidi , nuliam  dcmon- 
ftrationcm,  nuliam  expcricntiam. 

Author  Anonymus  Grxcc  feripfit  annotatio- 
ncs  in  quadripartitum  Opus  Ptolcmxi  qucm  plu- 
rimi  exiftimant  cll'c  Proclum  , nempe  verba  lub- 
obfeura  cxplicac.  Sc  Gepe  rationcs  addit  de  fuo. 

Tertio  Chrifti  fxculo  Porphyrius  Philofophus 
introdudioncm  edidit  in  Opus  quadripartitum 
Ptolcmxi , & paritcr  cjus  loco  oblcura  cxplicuit 
Sc  rarionibus  confitmarc  vifus  eft. 

Eodem  tempore  Ccnlorinus  in  cruditiffimo  li- 
bcllo  de  die  narali , multa  habct  ad  Afttonomiam 
Ipe&anria. 

Hippolitus  Epifeopus  ob  difcordias  inter  Lati- 
nos, Sc  Grxeos  circa  cclcbrationcm  Pafchx  feri- 
pfit primus  dc  cyclo  Pafchali*  cjufquc  proptcrea 
inventor  dicitor. 

Quarto  Chrifti  fxailo  Sextus  Avientis  Rufus 
Aran  phxnomcna  & Dyonilii  Afri  Po'cma  de  fitu 
Orbis  Iacinc  interpretanis  eft. 

Floruit  Tub  Cfiftaminojulius  Firmicus  Marernus 
Siculus,  Vir  Confularis  qui  ad  Mavortitim  Lolli.i- 
nu  vii u item  Confularc  Aftronomic*n  libros  odo 
conferipfir , de  Aftrologia  judiciaria  , qtios  Pru- 
cknerus  Aftronomus  ab  innumeris  mendis  expur- 
gtvit.  Liber  primus  Aftrologiam  judici.iri.im  ad- 
verfus  xmnlos  defendit , corumquc  rationcs  dif- 
folvir.  In  fccundo  libro  Zoducum  in  figna  parti- 
rur,  planetarum  domicilia,altitudinc$,dijedioncs, 
fignoruin  dccanos,  fines,  diurna,  & nodurna  g .In- 
dia , ducatus,  trigonorum  dominos,  fignorum  or- 
tus  in  diverfis  climatibus,  geniturx  cardincs,  loca 
fecunda  , afpedus  planetarum  , fignorum  cogna- 
tiones  , viti  datorem  , cronocrarorcm  , aliaque 
Aftrologix  judiciarix  fundamenta  cxplicac.  Tcr- 
tio  libro  Mundi  Thema,  fingulorumque  plancta- 
rum  decrcta  , per  lingulas  cceli  ftationes.  Item 
Ktcrcurij  atm  rcliquis  planetis  decrcta  proponit. 

Qtarto  lunatn  applicat  ad  fingulos  Planctas, 
cjufquc  defluxionem It  Plaitcta  uno  ad  alium  cx- 
plicat,  item  generalia  cjus  decrcta,  turn  fbrtunam 
cxplorat,  geniturx  dominum,  cjufquc  decrcta  fa- 
calia  , $6  dccanos  , fignorum  partes  inafculinas. 
Sc  feemininas  confidcrar.  Quinto  fimplicia  cardi- 
num  decrcta  , fingulorum  planetarum  in  fingulis 
Zodiaci  figttis,  Sc  in  aliorum  planetarum  domiri- 
liis  decrcta  proponit.  Sexto  agit  dc  radiationibus, 
feu  afpedibus  Planetarum,  nempe  trigono,  fexti- 
li,  oppofitionc,  quadrato,  de  decrctis  item  planc- 
ix  cujuflibet  dum  fucrit  cronocrator.  Septimo 
genicuras  ex  poll  corum , geminorum  , libcrtino- 
rum  , orborum  .adoprivorum  confidcrar.  Odav6 
determinat  qux  clara  fydera  cum  fingulis  fignis 
oriantur  , fingulorum  item  fignorum  myriogene- 
lin.  Hoc  Opus  dare  proccdtt. 

Valens  infignis  Aftrologus  juftit  Conftantini 
nrbis  Conftantinopolitanx  geniturx  Thema 
crcxit. 

Thcophilus  Epifeopus  Alcxandrinus  mat  he - 
maticus  infignis  julfuTheodofii  Senioris  cydum 
Pafchalem  ordinavit , cui  contrariiun  paw  poft 
Dyonifius  Abbas  Romanis  propofuit. 

Euftbius  Cxfitrienfis  feripfit  dc  cyclo  Pafchali. 

Qtinto  Chrifti  fxculo  Proclus  Diadochus 
Athenis  Plaronicx  Scholx  prxfuit , fuic  natione 
Lycius,  difcipulus  Siriani,  feripfit  commentarium 
in  Platoncm,  cpichcrcmara  in  Chriftianos,  & tra- 
cbtum  valdi  par v urn  dc  fphxra , in  quo  loquitur 
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ranrum  de  quinque  parallelis , nempe  xquacorc, 
tropicis,  Sc  polaribus,  dc  meridiano , Sc  horizon- 
tc.  lean  dc  conftcllationibus  qui  tradatUs  noti 
fufticit  ,ad  doccndam  fphxram  cctlcftem. 

Compofuit  idem  Proclus  Hypotypofin  Aftro- 
nomicarum  pofitionum , qux  eft  quafi  epitome 
Almagcfti  memorix  fublevandx  Caufa.  Lnquitut 
autem  in  hoc  opere  quod  nuliam  habct  diftin* 
dionem , dc  motu  folis , lunx,  & racrcuril  Turn 
dc  Aftrolabii  fubrica , cjufquc  aranca , dc  diurna 
folis  infpedione , dc  horis  ltalicis.  Dc  infpedione 
ftcllarum,  addit  tc  funt  varix  praxes,  ad  inveniert- 
das  horascain  Aftronomicas  , quam  Planer  arias , 
de  inveniendo  climate  in  quo  verfamur. 

Opus  eft  cxigui  momenti,  vixque  ihtelligi  po- 
teft , quia  fine  figura  dc  aftrolabio  loquitur  , vir 
enim  poteft  feiri  dc  quo  loquatur.  Omnia  igitur 
in  hoc  opere  funt  oblcura , qux  ex  co  addifet  non 
polfiint. 

Idan  Proclus  compofuit  ut  volunt  multi  Para- 
phrafin  Grxeam  in  Opus  Ptolcmxi  quadriparrirfl, 
illudquc  melius  explicat.  Hoc  Opus  latinc  verrit 
Leo  Alla tius.Lugduni  Batavotum  i6jf  inodavo. 

Porphyrius  compofuit  brevem  ejufdem  operis 
explicaiioncm  qux  eft  parvi  momenti  , ex  quo 
concluditur  hoc  Opus  nonfuific  Procli  qucm  an- 
tcccffic  Porphyrius. 

Cyrillus  Epifeopus  Alcxandrinus  feripfit  dc 
cyclo  Pafchali. 

S.Profper  Aquitanus  feripfit  dc  cyclo  Pafeali. 
Pfxcipuc  cyclum  magnum  annorum  j ji. 

Vidor  inns  Aquitanus  Aftionomns  ab  Hilario 
Papa  Ronum  invitatur  ad  Kaiendarii  coircdio- 
ncm. 

Pappus  Alcxandrinus  compofuit  commenta- 
rium in  Ptolcmxi  tnagnam  fynraxin. 

Extant  cjus  cxplicationcs  in  Ariftarchum  Sa- 
rnium , dc  magnitndinibus  , Sc  diftantiis  folis  , Sc 
lunx.  Qua*  latinas  fecit  ut  Sc  Ariftarchum  Fcdcri- 
cus  Connnandinus.  Pifauti  anno  ijjx. 

Eodem  fer£  tempore  floruit  Thcon  Alcxandri- 
rnis  qui  commentarium  edidit  in  magnain  Syn- 
taxin  Ptolcmxi.  Obfervavit  cclypfin  folis  quam 
rcfvrt  anno  NabonatTari  mx  feu  Chrifti  j6y. 
Scripfir  item  dc  ortu  caniculx. 

Hujus  filia  Hypatia  Aftronomix  peritiflima, 
qux  a fuis  concivibas  miferi  occifa  eft  Sc  per  oc- 
bem  trada  , Ita  Hefichius  , & Suidas , feripfit 
Aftronoraicum  canoncm. 

Circa  annum  Chrifti  4x7  clarnifle  dicitur 
Clcomcdes  enjus  extat  duobus  libris  cirailaris 
m^teororum  infpedio.  Earn  vcrcit  Georgius  Val- 
la Placeiuinus  quam  Gixcc  primus  edidit  Conra- 
dus  Ncobarius  Parifiis  1559.  poftca  Hcnricus  Pe- 
tri Bafilex  1 { 6 1. 

Sexto  Chrifti  fxculo  incunte  feu  atino  too. 
Dioclctiani  xt6  Athenis  Thins  Mathematicus  in 
fyderibus  obfervadis  operam  pofuit.Hujusfcptcm 
obfervationcs  valdc  utiles  Parifiis  edidit  Itmacl 
Bullialdus,  c6  gratiores  quod  i Ptolcnuco  ad  Al- 
bategnium  null*  extent.  Exferipfit  ex  veteri  co- 
dice manuferipto  BibiiothecxRcgix. 

Eodem  fxculo  Caffiodorus  vir  confularis  feri- 
pfir  dequatuor  mathemaiicis  Geometria , Arith- 
metic.!, Aftronomia,  Mufica. 

Hero  Alter , item  mcchanicus  aflerit  in  fua 
Gxodefia  ftcllas  in  confcqucntia  a tempore  Pto>^ 
lcmxi  ad  fuam  xtatern,  feu  ut  affair  Albatcgnius 
annis  460  , die  progrefTas  ,7  gradibus. 

Dionyfius  Exiguus  Abbas  Romanus  compu- 
L turii 
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turn  & cycltim  pafchalem  , aliter  a c Grxci  ordi- 
navit  am».  D.  jjivquem  biinaEcclcfu  fccnucft, 
ufquc  aJ  corrc&ionem  Kalcndarii  Tub  Gregorio 
XIII  fa&am.  Primus  annus  a nativirate  Domini 
numcrare  cocpit , qui  prius  a Diocletiano  numc- 
rabantur. 

His  temporibus  Mahometan!  pet  Africam  fe 
extendunt  , & cc davit  Aftronomia  Alcxandrix 
exerceri.  Non  tamcn  nrotcrca  hxc  natio  bcllum 
feientiis  indixit , nam  Caliphx  quamplurimos  li- 
bros  Grxcos , omnium  feientiarum,  ac  artium,  ex 
Grxco  in  Arabiaim  fermancm  verti  curaverunr, 
ut  fyneaxis  Pcolemxi,  juftii  Maimonis  regis  Sara- 
cenorum  Baby  lone  Arabice  reddita  eft  anno  Chri- 
fti 817.  Hcgirxm.  Quart  btevi  apud  Arabas 
multi  evaferunt  Philoiophi , 8c  Aftronomi,  muled 
plurcs  Aftrologi. 

Sepiimo  Chrifti  fxculo  Ifidorns  Hifpalenfis 
omnium  mathematicarum  compendium  inferit  in 
fuo  libro  de  originibus.  Egit  item  de  cyclo  pa- 
fchnli.  Ec  in  libro  de  mundo  Tralkatum  de  fphx- 
ra  brevem  edidit. 

Mattianus  Capclla,  qui  6c  Mincus  Fcrlix  diAus 
Cft,  feripfit  de  4 Mathematicis. 

Anno  Chrifti  6$  $ S.  Maximus  monachus , 6c 
inartir  compofuit  Grxcc  Brc\*cm  cnarrationetn 
Chriftiani  Palchacis  , quam  Diony fills  Pctavius  c 
Societate  Jcfu  inrerpretatur.  Haber  pro  rationc 
illormn  temporum  ,quidqiiidrcquiritur  ad  invert* 
tioncmdici  Pafchx  , lunationum  , cxterorumque 
ad  computum  ccclciiafticum  pertinentium. 

Idem  Pctavius  interpretatus  eft  lfaaci  Argyri 
monachi  ad  Ocnxotcn  Andronicum  computum 
eccleftafticum.  Sicut  fragmentura  Incognid  de 
cadem  materia  qux  omnia  utilia  cfTc  polfunt  ci 
qui  antiquas  methodos  feire  cupir. 

Ad  hxc  circiter  tempora  refer imus  Achillcm 
Statium  feu  Tatinm,  fccunddm  Suidam.  HicAlc- 
xandrinus  fnit  qui  de  Lcucippo , Sc  Clitophonte 
feripfir  , 5c  alia  amaroria  libris  o&o  ; tandem  fa- 
ftus  Chriftiamist&  Epifeopus,  feripfit  de  fphxra. 
Sc  eryinologia,  item  lnftoriam  mifccllancam,  qux 
multorura  magnorum  virorum  menrioncm  facir. 
Ipfius  vero  oratio , in  omnibus  fapit  ftylum  ama- 
toritim.  Hu  jus  ifagogen  Grxeam  in  Arati  phx- 
nomena  vulgavit  Petrus  Vi&orins  ex  Medina  bi- 
bliotheca , 5c  hanc  Diony  fins  Pctavius  ex  Socic- 
tacc  Jcfu  latinam  fecit,  in  hac  igirur  loquitur  de 
narura.  Sc  figura  Univerfi,  de  motu,  an  fit  aliquid 
extra  mundum.  An  tcllus  ftet.  De  ftellarum  narU- 
ra, figura, motu, de Planctis,dc 01  dine,  & nume- 
ro  fphxrarum.Sc  planecarum,  de  anno  magno.  De 
foie  , 8c  ejus  magnitudine , de  Luna , de  circuit's 
Zodiaco  parallelis,  coturis,  axe,  zonis,  umbrarum 
differentiis,  de  mctcoris,  venris,  comeris,dc  motu 
fydcnim,ortu,  occafu,  8c  differemiis. 

Oftavo  Chrifti  fxculo  Venerabilis  Beda  feri- 
pfit  de  coinpuca  ccclefiaftico. 

Nono  Chrifti  fxculo  ineunte  nempe  anno 
800  litterx  apud  Arabes  flotcrc  incipium.  Al- 
meon,  feu  Almamon  quinqunginta  annis  ante  Al- 
butegnium  dicitur  obfervaftc  maximam  folis  de- 
dkuKpR graduum  i j.  « 1.  item  in  campis  Sin- 
gat  propc  Babyloncm  obfervavit  uni  gradui  terrx 
deberi  milli  aria  5 6. 

Albategruus  Araecnfis  Arabs  anno  Chrifti 
880  , obfervavit  maximam  folis  dcclinationem 
graduum  1 5.  55.  prim  am  arictis  promotam  effc 
ab  intcrfc&ionc  verna  gradibus  18.  1.  Eft  autem 
Arafta  urbs  Syri*  i qua  diflus  eft  Araecnfis  hie 
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author  di&us  cciam  eft  Machometus  filius  Achar- 
rani.  Librumque  edidit  de  feientia  ftellarum  feu 
Aftronomiam , qux  extat.  Sequitur  autem  fete 
ordinem  Ptolcmxi.  Nam  prxmittit  nonnulla  de 
chordis  in  circulo  , in  ordine  ad  trigonotnc- 
triam.  Turn  Icientiam  prhni  Mobilis,  5c  ejus  pro- 
blcmata  capitibus  »7cxplicat.  Sccundd  de  ftellis 
fixis  capitibus  10.  Tertid  de  foie  tribus  capitibus. 
Quartd  agit  de  luna  cjufquc  oppolitionibus , 
conjun&ionsbus , cdypfibus,  cxindc  de  aliis  pla- 
nctis  , totamquc  Aftronomiam  feftituit.  Mtiltas 
habet  obfervationes  proprias.  DifHcilis  eft  hie  au- 
thor ob  phraftn  non  laris  latinam  , fed  qux  fapic 
Arabiaim  idioma.  Typis  mandarus  eftNorimber- 
gx  in  quarto  1537.  8c  iterutn  Bononix  1 j 45, cum 
aliquot  additiombus  Joannis  Regiomontani , ex 
Vaticana  Bibliotheca  tranferiptus  in  quarto.  V 

Ejus  obfervationes  circa  dcclinationem  zodia- 
ci , 8c  loca  ftellarum  funt  maximi  momenti  in 
Aftronomia. 

Hoc  eodem  tempore  Pfcllus  author  Grxeus , 
qui  filios  lmpcratoris  docuit.  Aftronomix  com- 
pendium tradidit  in  quo  univcrfales  tamum  notio- 
nescirculonun  5c  Theorix  Planetarum,  ita  brevi- 
ter  tradir,fic  fine  figuris,  ur  illud  legerc  fit  difpen- 
dium  temper  is , in  quo  nempe  nihil  addifccs,  nifi 
prius  illud  feiveris.  Hoc  Opus  a Xvlandro  ktind  ^ 
verfum  eft  , Sc  annotationibus  illuftratum.  Bafi- 
]ex  in  o&avo  1 j 1 6. 

Paulus  Philofophus  fntroduftioncm  Aftrolo- 
gix  compofuit. 

Petofeiris  iCgyptius  Aftrologica  ifacris  libris 
percra&avir. 

Geber  Arabs  i quo  dicinir  Algebra  nomen  ac- 
cepifle  , Opus  Aftronomicum  edidit , in  quo  no- 
▼cm  libris  Ptolcmxi  Almageftum  exponit , ac 
corrigit.  Similiterque  cum  Ptolemxo  agit  de 
trlangulis  fphxricis  Ex  hoc  Operc  multa  fumpfic 
Georgius  Purbacitius  , Sc  Regiomontanus  dnirt 
Almageftum  in  epicomcn  conrrahum.  Voluit  Ge- 
ber Prolcmxtim  cmendare.  Hone  vocat  propteici 
Copernicus  Ptolcmxi  calumniator  cm.  Norimber- 
gx  i/j$  cum  inftrumento  primi  mobilis  Apian?. 

Dccimo  Chrifti  fxculo  floruit  Ebennefophin 
aliis  Afophi  diAus  qui  loca  ftellarum  obfervabat 
anno  956. 

Jam  ab  Anno  711  Arabes  in  Hifpaniam  tran- 
fieront,  5c  fccum  Philofophiam  Pcripaieticam,  8c 
Aftronomiam  advcxcrant , idcoque  multi  in  Hi- 
fpania  obfervationes  fydernm  facicbanr. 

Eodem  tempore  apud  Perfas  inftaurabatnc 
Aftronomia,  annus  Perficus  ex  vago  dicrum 
fa&us  eft  Julianus , nempe  initium  anni  affixum 
eft  xquino&io  vemo  habuetumqnc  tabulas  co 
tempore  aim  carlo  congrucntcs  , cxccptis  tabulis 
Mcrcurii. 
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rantur  corumquc'  utilitatcs.  In  quarto  Norimbcr- 
gx  «JJ7. 

Ur.dccimo  Chrifti  fxculo  Alhafen  Arabs  in 
fua  Optica  nonnulla  habct  dc  crcpufculis. 

Auuhcl , feu  Arzachel  Hifpanus  circa  annum 
1070  , nempe  190  annis  oblervavic  maximam 
cdypticx dcclinationem  gtaduum  XJ.J4* 

Ilaac  Argyrus  monadms  Grxeus  cgit  de  Pa- 
fchatis  corre&ionc. 

Anno  Chrifti  ioyo  i & gfnerc  & do&tina  cla- 
rus  fiiit  Hermannus  Contraefcus  filius  Volfcradi 
Comil  is  Varingenfis  ; full  monachus  Augienfis , 
inter  alia  feripfit  de  edypfibus,fic  dc  compuro  j dc 
Aftroiabio  fie  mufica. 

Circa  annum  1080  Celebris  fuit  Guifldmus 
Hiriaugienfis  Abbas  in  dieted!  Spirenfuqui  phi- 
lofophicas  fie  aftrondmicas  inftitutiones  edidir. 

Anno  1 100  feu  duodecimo  ixculo  incuntc  Si- 
gebertus  Gcmblaccnfis  feriplit  de  computo. 

Anno  ii  jo  clarus  fuir  in  Anglia  Athetardus 
monachus  Bathonenfis.  Scripfit  dc  Aftroiabio, fie 
Erichiafarin  Arabcm  dc  Planetis  vertit  in  lati- 
nuin, 

Anno  1 141  Almeon  Almanforius  fob's  maxi- 
main  deebnationem  oblervavit  gr.  ij.jj.  Idem 
propofitioncs  aliquot  , quafi  Aftrologix  judicia- 
rix  compendium  mifit  ad  Saracenomm  regem. 
Opus  breve  quod  interpretatus  eft  ex  Arabicoin 
latinum  Plato Tiburtinus  149J. 

Qno  eriam  tempore  Hermes  Aftrologtts  Arabs 
centum  Aphorifmos  edidir , nempe  100  propofi- 
tioncs  cxplicantes  quibus  in  locis  planetx  lint 
forcunati,  aut  infbrtmuti. 

Betheni  patitcr  Aftrologus  Arabs  ftmile  Opus 
edidic , quod  extat  j ficut  & aUud  de  horis  Planc- 
tarum. 

Zahcl  Aftrologus  Arabs  edidit  Opufculum  dc 
elc&ionibus,  in  quo  docct  quandonam  lit  aliquid 
agendum,  vel  non  agendum.  Extat  item. 

Mdlalulach  Arabs  Opufculum  edidit  de  ratio- 
nc  circub  , fie  ftcllarum  qualitcr  operantue  in  hoc 
fxculo.  Eft  autem  prxcipui  in  ordine  ad  muta- 
tiones  aeris  continctque  duo  folia. 

Omar  Bcn-Alfargdiamis  Tiberiadis  Aftrolo- 
gus,  Opufculum  edidit  dc  nativitatibus,  tribus  li- 
bris  : utiturque  vocibus  Arabicis  , qux  dcindc  ab 
Aftrologis  confcqucntibus  funt  rcccptx.  Ut  Al- 
routa  pro  dorainatorc  loci,  Hylech  pro  afccn- 
dente. 

Albohnzcn  Haly  fiUus  Aben-Ragel  Arabs  Ii- 
bnim  edidit  de  judiciis  Aftrorum  , quern  Yhuda. 
filius  Mu  lex  ex  prxlcripto  Alphnnfi  Regis,  tran- 
ftulit  dc  Arabico  in  fermonem  Hiipanicum  , fie 
quern  iEgidiusdc  Tebaldis  Parmenus , aulx  Im- 
perials Norarius  , urft  cum  Petro  dc  Regio  cjuf- 
dem  aulx  protonotario  tranftulit  in  latinum.  Di- 
cit  autem  author  le  in  hoc  bbro  , roultos  lenfus 
adjunxilTe  de  feientia  ftellarum  , collcgiflcque  ex 
multis  libris  fapientum.  Puma  ago  parre  loqui- 
tur dc  fignis  & corum  narura , dc  planetarum 
qualitatibus , & aliis  principiis  judiciarix.  In  tri- 
bus lequentibus  agit  dc  quxftmnibus.  In  quinta, 
& fexta  dc  Nativitatibus.  In  feptima  dc  dc  revo- 
lutionibus  annorum  nati  In  o&iva  dc  rcvohitio- 
nibus  annorum  tnundi. 

Rabbi  Abraham  fcripfic  de  fphxra. 

. Anno  1 149  Averrocs  feu  Abcn-Rocs  Mcdicus 
Cordubenfis  Epitomen  edidit  roagnx  conftru- 
&ionis  qui  Commentaries  feriplit  in  tOrtltn  Ari- 
ftotclcm,  di&ufquc  propter  ea  Commentator. 
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Alpetragius  Arabs  codem  tempore  qu£>  Al- 
meon eantkm  maximam  folis  dcclinationem  ob- 
lervavit. 

Anno  1 170  Clemens  Langthonienfis  Presby- 
ter, fie  canonicus  librum  edidit  dc  orbibus  carle- 
ftibus. 

Joannes  Hifpalcnfis  citca  annum  1141  coh- 
verrit  Alphraganuin  in  latinum. 

Anno  1 100  feu  decimo  tertio  Chrifti  fxculo 
ineunte  Campanus  Novarienfis  Italus  feriplit 
computum  ccclefiafticum  , librum  item  dc  com- 
pofitionc  quadrantis  , Kalcndarium  , fphxranl 
Thcoricas  Planetarum.  Vertit  item  Euclidcm  ei 
Arabico.  Scripfit  item  introdudorium  in  Aftro- 
nomiam.  In  quo  primo  conllituit  generalia  qux- 
dam  circa  terra  locum  , magmtudiucm,  figurant, 
circulos  c deleft u>  confidei.it , ortufquc  fyderumf 
proprictatcs  item  ccclcftcs  tetratmn  lubjcdkarum 
diverfis  ctrli  parcibus,dc  cclypfibus  fobs  fie  lunx. 
Nihil  habct  quod  vulgarc  non  fit.  Non  habet  dc- 
monftrationes. 

Idem  Campanus  feriplit  Kalcndarium  in  quo 
agit  dc  erroribus  Kdendarii,  fie  corr.ctiombus,dc 
bpa&is  item.  Tra&atus  hie  methodic  us  cft,in  jj 
capita  divifus,adj>.dtis  tabulis  ad  invcnicuda  om- 
nia ad  Kalcndarium  fpcdkintia.  ' 

Anno  11  jo  julfu  Fridcrici  lecund  i Imperato- 
ris  Magna  Ptolcmxi  fyntaxis  ex  Aiabico  in  lati- 
num fctmoncin  vtrlacft.  Ettacncn  remanfit  >ndi- 
tum  nomeu  Arabicum  ut  diccrctur  A linage  Hum. 

Anno  1 x j • Joannes  Dc  facro  Boko  , vel  de 
lacro  Bufto  ttadUtum  dc  fphxra  mundi  edidir, 
quern  multi  comtnencati  funt,  fie  in  fcholis  lcgcre 
lolcnt  multi.  Opus  clarum  fie  bonum.  Ea  tamen 
qux  profcct  ut  piuriimim  demonftrationc  carent , 
qux  facile  ex  Theodolio  demonftrari  potcranc. 
De  induftria  tamen  id  fa&ura  putamus  , ut  carlo- 
rum  notitiam  etiam  iis  darct , qui  Giometricis 
principiis  funt  dcfticuti.Hujus  tradtitus  funt  qua- 
luor  partes.  Prima  eft  dc  parti  bus  I'phxix  , fie  fi- 
gura  mundi.  Sccunda  dc  cuculis  fplicix.  Tertia 
dc  orru  , fie  occafu  fignormn  , dlvetfiraCe  dierum, 
nodkiumquc,  dc  diver  fit  ate  cUmatum.  Tenia  c...» 
tinet  alia  accidentia,  ut  eclyplcs  &c. 

Anno  ixjj  Joannes  Alkindus  feripfit  dc  ra- 
diis  ftcllarum. 

Anno  i*7o  Alphonfus  Rex  Caftcllx  , 8c  Lc- 
gionis  accerfitis  tmdiquc  Toletum  Afttonomii 
infignibus,  inter  quos  prxcipuus  fiiit  Rabbi  Ifaac 
Hazan,  Tabulas  Alpbonfinas  edidit.  Expenfis  in 
Aftronomiaquadraginta  milbbus  ducatoium.  Ex 
quo  tempore  apud  Europxos  expta  eft  coli  Aftro- 
nomia.  Hoc  Opus  editum  eft  Parifiis  in  folio 
anno  1 j»i. 

Anno  i»y  y Rogcrius  Bacon  Anglus  Oxonicn- 
fis  multa  Icr.pfir  dc  Aftronomia.  Primo  de  otili- 
tate  Aftrolog'X  , de  locis  ftcllarum , dc  ridiis  lo- 
laribus  , afpc£bbus  lunx  , incroduflioncm  in 
Aftrologiam,  dc  judiciis  Aftrologix , prognoftica 
ex  fyderum  curfui  Accufatus  fuit  magix  , qu i>d 
Aftrologix  eftet  deditus.  . 

Anno  1 joo,  feu  decimo  quarto  Chrifti  fxculo* 
ineunte  ,Thibit  primus  iu  Aftronomfcm  invexi^ 
mocum  trepidationis  oAavar  fphxrx  , nempe  ad 
obliquitatis  Eclyptic*  variationm^  falv.md.un. 

Anno  1 joj  Pioplutnis  Judxus  fobs  maximarri 
dcclinationem  notavit  g.ij.jt.  In  Hifpania  cb- 
fcrvalvic. 

Anno  1)55  Nicolaus  Linnenfis  Anglus  varix 
feripfit  do  Apologia. 
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84  De  progreflu  Mathefeos, 


AnnoChrifti  1347  Joannes  Efchuid  Anghis 
Summam  judicialcm  dc  accidcntibus  mundi  cdi- 
dic.Qnod  Onus  vocanc  nonnulli  Summam  Angli- 
canain  dc  Afkrologix  prognofticationibus.Hxc  in 
duos  tradatus  dividitur  : Primus  eft  de  accidcnti- 
bus  mundi  in  univerfum.  Sectindus  dc  accidenti- 
bus mundi  in  particular!.  Primus  tradatus  in  is 
diftindioncs  dividitur;  in  prima  agit  dc  principio 
mundi,  & quis  plane ta , aut  fignum  dominetur  in 
regione  noftra.  i Dc  prognofticacionibus  magna- 
rtun  conjundkmum , 3 Eclypfium , 4 Dc  figni- 
ficarionibus  Planctarum  cum  fuerint  domini  an- 
norum,  conjundiomim , Eclypfiofn.  j Dc  fignifi- 
cacionc  Planctx  fupra  alium  elevati.  6 Dc  ftcllis 
fixis.  7 Dc  naturis  Iignorum  Sc  duodeejm  domo- 
rum.  8 Dc  dominio  Planctarum , Sc  Iignorum  in 
regioncs.9  Dc  prognofticationc  accident  him  mun- 
di per  revolutioncs.  10  Dc  mutationc  planctarum 
dc  natura  in  naruram.  1 j Dc  fccundis  ftcllis  Sc 
cotnctis.  1 2 De  qualitatibus  planetar um  , & fi- 
g norum  quafi  per  compendium. 

1 Tradatus  habet  pariter  11  diftindioncs. 

1 Dc  prognofticationc  caloris.  1 frigoris.  3 ferc- 
nitatis, 3c  liccitatis.  4 imbrium.  5 nivis  , & gran- 
dinis.  6 venrorum.  7 tonitruotum.  8 terrz  mo* 
tuum.  9 pcftilentiarum.  10  cariftiz.  11  bcllo- 
rum.  ia  praxin  habet. 

Nit  Mum  rcpcrics  qui  plura  habcat  dc  cvcnti- 
bus  phylicis  Sc  naturalious. 

Anno  1411  Petrus  Dc  Alliaco  poftca  Cardina- 
Jis  , compofuit  certas  quzftiones  mathcmaticas 
circa  fphxram,  Sc  orbes  ccelcftes,  fed  diflicultatcs 
proponit  cxigui  momcnti.  Pcccavit  item  quod 
crcdideric  Chrilb  nativitatem  prxfciri  potuifle  ex 
gcncthliacis  obfctvaiionibifs,  adducitquc  ftcllam 
Magorum  ad  id  compiobandum.Vide  Sixtum  Se- 
nenfem  libro  j Bibliothccx  fandx. 

Anno  1440  illuftris  fuit  Nicolaus  Cufanus 
Cardinalis  tirulo  Sti  Petri  ad  Vincula,  Nationc 
Germanus , ex  ditionc  Treverenfi  : qui  inter  alia 
mu  Ira  feripfit  rcparationcro  Kalcndarii,  & corrc- 
xit  tabulas  Alphonlinas. 

Anno  14  o floruit  Dominicus  Maria  Bono- 
nicnfisqni  fuit  przeeptof  Copcrnici. 

EoJem  Tempore  fuit  Georgius  Purbachius 
pr.rccptor  Regiomontani.  Scripiit  Compendium 
Almagcfti  Ptolcmxi , fed  mortc  fublatus  cum  vix 
fexmm  librum  abfolvitTer.  Regiomontanus  ejus 
difcipulus  natus  anno  14*6  Opus  hoc  per  fe- 
cit. Compofuit  item  Thcoricas  planctarum  , ut 
diccmus  inftriiis , qui  Romam  ad  ernendationem 
Kalcndarii  evocatus,diciturab  invidis  veneno  fit- 
blants  annos  natus  33,  nempc  anno  1469.  Refe- 
remtis  infra  utriufque  feripta,  co  tempore  quo  t y- 
pis  funt  mandara.  Primus  dicitur  Ephemcridcs 
confcripfiflc. 

Anno  1471  Joannes  Blanchinus  Tabula*  mo. 
fnum  ccrleftiam  edidir,  qnas  poftca  Lucas  Gauri- 
ricus  Vcnctiis  edi  atravir. 

Anno  1491  Bernardus  Gualtcrus  Regiomon- 
tani  difcipulus  , prxeipue  docuit  quantum  infy- 
dcribns  horizonti  vicinis  refradio  nocear. 

' Anno  14-0  Thcodorus  Gaza,  author  grzats, 
feripfit  dc  menflbus  Atricis  librum.  Hunc  intcr- 
pretatus  eft  Joannes  Pcrellus  anno  circitcr  1 f 30. 
Loq  ritur  totem  in  hoc  Opufculo  dc  menfibus 
Atticis,dc  anno,  dc  epadis»de  menfe  imercalario. 

1471  Prodiit  Almanack  peepetuum,  feu  Ephe- 
mcridcs  Sc  diarium  Ahrahami  Zncuti  Hcbrxi, 
euro  Thcorenutibus  Joannis  Michaclis  Gerniani 


Budurenfis  cum  Luez  Gaurici  caftigationibus, 
& plcrifquc  aliis  tabulisj  ut  tevolutionum  feptem 
planctarum,  tabulis  veri  motus  folis  & lunz,  op- 
poiicionum  3c  conjundionum  nodorum  , ad 
eclypfes  latitudinis  lunz  See.  Videtur  aurem  hie 
author  , ficut  tabulx  quaruor  annorum  pro  foie 
ejus  locum  femper  indicant  jinvenilTe  alias  revo- 
lutioncs in  fingulis  planctis  , port  quas  redeam  ad 
cadcm  loca  iildcm  diebus  ; quod  li  venim  forct, 
porter  utiltflimum  ellc  ad  invemendum  locum  pla- 
nctarum fine  calculo.  Sunt  autem  iftx  rcvolutio- 
nes  pro  foie  4-anni,pro  luna  anni  3 1 . pio  Satumo 
59.  anni , quibus  perficirur  rcvolucio  motus  , 
ccntri  5c  argutnenti.  Jupiter  imra  83  annos.  Mars 
79.  Sed  centrum  Sc  argumcntinn  annis  32.  Ve- 
neris motus  armis  odo  , centra  verb  Veneris , Sc 
Mercuiii  annis  4.  Mercurii  inotns annis  nj.  ar-* 
gumentum  annis  40.  Quz  omnia  cxadiorc  exa- 
mine egerenr.  Venetiis  in  quarto  1471. 

1489  Lcupoldus  Duds  Auftrizfllius  dc  aftro- 
rum  fcicntia  compilationcm  edidit,  in  dcccm  di- 
ftindam  breviftimos  tradatus. 

Primus  definit  tones  iphzrz , & circulorum 
contincr. 

Sccundus  planctarum  theorias. 

Terrius  dc  probatione  fdentiz  judiciorum. 

Quartos  dc  introdudoriis  judiciorum,  in  quo 
dc  lignis,  planctis , in  fc  Sc  comparative.  Rcliqui 
item  pertinent  ad  afttologiam  judidarum.  Vcnc- 
tiis in  quarto  1489. 

1496  Camillus  Lconardus  Pifaurenfls  Opu- 
failutn  edidit  cui  titulum  appofuit.  Liber  dcfidc- 
ratus  Canonum  zquatorii  coclcftium  mormtm 
fine  calculo,  ncinpc  ut  quis  loca  planctarum  fine 
ullo  calculo  per  circulos  Sc  rotulas  chartaccas  in- 
venire  poflit.  Dividit  hoc  Opus  in  tres  panes 
quarum  prima  fex  quafi  tabulas , 3c  inftrumenta 
circulis  conftantia  ad  locum  planctarum  inve- 
niendum conduct.  Sccunda  pars  introdudoria 
crit,  & quidquid  dc  fignis , gradibus,  ftcllis  Axis 
did  potcftjcompcndio  dcclaratur.  Poteftatesitem, 
Sc  vires  cam  eflenriales,  quim  accidentales.  Ter- 
cia  de  alpedibus  , dc  diebus  critids.  Omnia  ex 
diredono. 

Opus  hoc  viam  apcric  ad  fimilia  inftmmenta, 
quz  utiliafunt  iis  qui  otnnimodam  prxeifionem 
non  defiderant.  Pifauri  in  quarto  1549. 

Anno  1 507  Lucas  Gnuricus  Neapolitans  Fer- 
rariz  Mathefcos  profertor,  edidit  Aftronomiam. 
Indent  ab  orationc  dc  laudibus,  3c  utilitatc  aftro- 
nomix  •,  exinde  proponit  Opufctilum  dc  fplizra 
atm  figuris.  Omnia  tame n carmine  explicat.  Sa- 
quunrur  rabul.r  ampliflimz  motmun  omnium 
planctarum  fans  intricatz,  nee  ita  facile*.  Tertio 
eft  calendarium  non  beni  explicatuin,in  quo  con- 
geflit  multa  carmina , aliique  fine  ordinc ; atque 
hzc  in  primo  romo  conrincnmr.  In  fecundo  ver^ 
habet  tradatum  dc  judiciat  ia  aftrologia,  prarmit- 
rit  ifagogcn  in  przdidivam  afttologiam,  Wqua 
famen  multas  exhibit  tabulas  de  alii  matetia. 
Exinde  habet  tradatum  dc  primo  Mobil  1 in  quo 
innumeras  tabulas  exhibet.  Alia  ^Wta  congcflk 
in  fine  Operis , ut  provnoflic9mfro  "W  *nnit 
carmint.  Tottim  Opus  eft  iifdigcfta  moles  & 
confufa  , in  qua  nihil  adtfifccs  nift  ptius  id 
feias. 

Anno  1 fi6  Laurencins  Bonincontrius  Minia- 
tenfis  dc  rebus  ctrlcftibns  libros  tres  edidit,  ^ Lu- 
ca Gaurico  rccognitos,  Sc  Operibus  Gaurici  ad- 
ditos. 


in 
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In  hoc  Opetc  clcgami  carmine  tota  traditur 
aftronomia. 

Anno  ijio  Joannes  Stoflerinus  Juftingenfis 
apud  Tubingam  allronomix  profelfor  fcwplit  dc 
Kalcndario  , adjeftis  cabulis  tam  ad  fcfta  mobilia 
invcnicncb,  quim  ad  cydos  rcliquos  dcrcrminan- 
dos.  Adjccit  nonnulbs  ubnbs  fobs, fie  lunar,  item 
Sc  tabula* motuum  fobs  & lunar  in  ciiculos  , & 
quart  aftrobbia  digctlus.  Totuin  Opus  obicurum 
eft,  fie  line  methodo  8c  ordinc  proccdir.  ha  ut  fie 
per  difficile  ci  qui  Kalendarii  racioncm  nefiriat 
illam  in  eo  aurhorc  addiicerc; 

Anno  1514  Joannes  Vernerus  Germanus  fedu- 
16  motus  fyderum  obfervabac.  Rcliquit  duos  rra- 
ikacus  dc  o&ava  fphxra,ftaruiique  maximam  folis 
dctlmacionem  gvad.xj.  x8.  Obfervavit  primam 
Arictis  gradus  xf.ab  Aricte  progrclfam.  Ejus  ub- 
fci  vatioucs  uc  lcgitimas  admittit  Tycho. 

Anno  1518  Joannes  Baptifta  Capuanus  dc 
ManfiredoniaCanonicus  Regular  is  Ordinis  lan&i 
Auguftini  Congregation^  Latcranenfis , expofuic 
Sphxricum  Opus  Joannis  Dc  facro  Bofeo  Aftro- 
nomi  edeberrimi.  Nasipc  dc  fplucra  mundi , dc 
principles  torn  geographix  quam  aftronomiar. 

Utrmnquc  Opus  utile  eft  8c  bonum.ltcin  Pur- 
bachii  Theoricas  planctarum. 

Eodem  circitcr  tempore  Jacobus  Faber  Stapu- 
lenfis  Commentarium  edidit  in  Introdufikorium 
Joannis  dc  Sacro  Bolco,  facile, & darum  i fcqui- 
tur  antem  eumdem  ordincm.  In  primo  ngit  dc 
terra:  ftgura,  magnit^inc,  loco,  quictc.  In  Icctin- 
do  drados  explicat  omnes . corumquc  ofticia  al- 
fignat.  In  tertio dc occafu  iyderum  8c  dc  climati- 
bus.  In  quarto  dc  circulis  fie  motibus  pbnetarum, 
dc  caufis  cclypfutm. 

1519  Joannes  Scieurcus  Brittulianus  Bcllova- 
centis  Opus  quadripanimm  Prolcmxi  recogno- 
Vit,  fie  typismaudari  curavic.  Parifiis  1619  . in 
quarto. 

1 $ 1 S Albcrtus  Pyghius  Campenfis  Mathema- 
tical* ac  Thcologix  baccaburcus  edidit  Opus  ad- 
vcrfiis  p«  ognofticatorum  vulgus  qui  annius  prx- 

didiones  cdunt , & le  aftrologos  mentiuntur  j 
aftrologix  defenfionem  ad  Auguftinum  Nyphum 
Suclfanum  aftrologix  fiuccrioris  reftauratorem. 
Parifiis  in  quarto  1 1 18. 

Exeat  libellus  D.Pauli  Veneti  theologi  clariflTt- 
mi  Auguftiniani  dc  compoficione  mundi.  Habcc 
autem  nonnullas  dcfinitioncs  dc  fphxrx  circulis, 
polis.  See.  Habet  etiam  nonnullas  propofitioncs 
circa  rooms  ctrlcftcs , quarum  probationer  funt 
potius  Philofophicar  quamMathenuticx.  Totum 
Opus  eft  cxigui  momenti.  In  quarto  Parifiis.  Ne- 
feitur  annus. 

syxo  Albcrtus  Pyghius  Campenfis  trad  arum 
edidit  dc  xquino&iorum , fulftitioruinque  inven- 
tionc  , deque  aftronomorum  err  at  is  intolcrandis. 
Prxeipue  in  ftcllarum  lods.  Proccdic  autem  ra- 
tiocinium  fccundum  Alphonfinorum  do&rinam 
aiding  uentium  duas  cclypcicas.  Non  videtur  fads 
elate  oftcndcie  errotem  qui  fxciliiis  oftendi  po- 
tent. 

ijxo  Idem  alium  tradatum  compofuitdc  ra- 
tionc  Pafehatis  celebrationis , deque  refliturione 
ccclcfiaftici  Kalendarii  ad  Lconcm  dccimum  * 
Ponrificem  Maximum.  Non  fatis  cxplicuit’  mc- 
thodnm  con  edionis  adhibendtf ; hoc  eft,  non  fa- 
ds ad  particubria  defeendit.  In  quarto  Parifiis 
ijzo. 

xi  Joannes  Saxonius  Akabuij  ad  magiftc- 
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tkun  judiciorum  aftrorum  If.igogcn  commcn ra- 
tio dcclar.ivir.  Parifiis  in  quarto  ijzi. 

lyxt  Auguftinus  Riccius  u a datum compo- 
fuic  dc  motu  odavx  fphxrx.  Opus  Mathanatica 
& Philolophia  plenum.  In  quo  tam  antiquorura, 
quam  jumonuu  errorcs  clanflimc  demonftrantuty 
fie  quampluriim  Platonicorum  , & antiqux  Ma- 
gix  , quam  Cabalam  H.tbrxi  diaim,  dogmata  vi- 
dete  beet  cognitu  fuavilTtina.  Ejuidcin  dc  aftrono- 
raix  authonbus  epiftoh. 

Inter  alia  rejicit  mutationcm  dcclinationis 
eclypticx  fie  alios  motus  quos  invedos  putat  ab 
obfervatiombus  perverfis  antiquorum.  Hunc  tra- 
dacum  magnifecit  Oromius  Finns,  8c  typisde- 
nu6  mandari  curavit.  In  quarto  Parifiis  15x1. 

1 y xx  Albcrtus  Pyghius  Campenfis  Apologiam 
edidit  fen  potius  txpoftubtioncm  adverfus  no- 
vam  Marci  Beneveuti  Aftronomiam.qux  pbrttio- 
nan  Alphonrtnam  ac  rcccntiorum  omnium  dc 
motu  odavi  01  bis  multis  modis  dcpravavit,&  fc- 
aihi  pugnantem  fecit. In  qua  dcmonftiat  Alphon- 
finam  rationem  quam  putat  a paucis  intclledara* 
Sc  a Puibachio  in  multis  male  ex  pi  ic  at  am. 

Bres-is  eft  & luculcnta  cnarratio  Alphonfinx 
porttionis.  Ejuftkm  Expbnado  methods  qua  pof- 
rtt  ububrum  abacus  referri  ad  eclypticam  mobi- 
lcm  odavx  fphxix. 

Tota  altcrcado  eft  dc  motu  quart  rrepidatio- 
nis  , quo  punda  xquinodiaUa  cccli  ftclbferi  vi- 
dentur  rcciptoco  motu  moved  circa  fedionem 
vernam  fuperioris  cccli,  nempe  ut  cxpliccttir  irre- 
gnlaritas  qua  ftcllx  inxquabtci  rcccdcrc  videntut 
a pttndis  xquinottiabbus.  Communis  eft  opinio 
aftronomorum  hujus  umporis  fiditinm  die 
lunc  inxquaUtatcm,  &provcn»rca  niotu  tellurs** 
qui  refunditur  in  ipfas  ftcllas  j quare  totum  hoc 
Opusreddicur  inutile.  In  quarto  Parifiis  ijxx. 

Anno  1JX4  & m xj  Petrus  Appianus  Ingolfta- 
ftii  docuit.  Seriphf  dc  quadrantc  oftronomico  , 
aliifquc  inftriimcutis. 

15x8  Joannes  Fcinclius  Ambianas  Cofmo- 
thcoriam  libris  duobus  comprchcnfam  edidit. 
Prior  mundi  totius  formarn  8c  comporttioncir, 
ejus  fubindc  partium  fitus , 8c  magnixudincs  , or- 
bium  tamdem  motus  qilofvis  folcxtcr  referat. 

Poftrrior  ex  motibus  fyderum  loca  Sc  n iflioncs 
difquirir/cd  omnia  per  cpitomcn.Nihil  habet  quod 
in  prxeedenubus  non  reperias  i latinc  bene,  lo- 
quitur. 

ijjo  Joannis  Hiedht ember gers  Prognoftica- 
tio  , quam  olim  icriprtt  fupet  magna  ilia  Saturni 
ac  Jovis  conjundionc  qux  fail  anno  148}.  prx- 
certi  ad  eclyprtn  folis  anni  fcqucntis  1485.  que 
durat  ad  annum  1 5^7.  jam  iterum  prodiit  in  lu- 
cent. Parifiis  in  quatto  1 j $0.  Opus  non  folidum. 

1 5 jo  Petrus  Nonius  Sabcienfis  annotationes 
fecit  in  thcodcas  Purbachii , in  quibus  cxplicat 
qux  videbantur  obfeuriora,  aut  non  fatis  demon* 
ftrata. 

Onus  quidem  bonnm,  bonam  continet  dodri- 
nam  led  male  explicatam. 

iJ3i  Jacobus  Zicglcrus  Landavus  Bavanit 
in  Plinii  librum  fccundum  de  natural!  hiftoria  , 
commentarium  edidit , quo  difficultatcs  Pliniana 
prxfcrtim  Aftronotnicx  tolKintnr-.icem  Organum 
aliquod  hxc  oculis  fubjicicns  leu  fphxra  mate* 
riaus. 

Item  Georgius  Collimitius , fie  Joachimus  Va- 
dianus  in  cwndcro  fccundum  Plinii  bbrum  edidc- 
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In  hocOpcre  fere  tota  aftronomia  continctur, 
non  tamcn  in  bonum  ordincm  digcfta  , ncc  idio- 
maxc  fan's  cbro.  In  quarto  Bafilcx  1551. 

Anno  if  33  Joannes  Sioflcrinus  Jnftingcnfis 
hunc  Procli  Diadochi  traftamin  dc  fphxra,  com- 
jnentario  crudito  ex  pkcuit , fed  non  facis  ordina- 
10.  Potuiflet  cnim  totam  hanc doftrinam  meliori 
ordinc  digcrerc  , Sc  non  cam  addiccrc  oedini  a 
Proclo  propofito  , cui  fxpe  non  ita  bcue  con- 
gruit. 

Anno  15);  Otho  Brunfclfius  libcllum  cdidic 
Ifagogicuro  ad  aftrologiam  judicial iam  dc  defini- 
tionibus,  Sc  terminis  aftrologix. 

ij$4  Joachimus  Vadianus  Sangallenfis  Epi- 
tomcn  criutn  rerrx  partiuin,  Afix,  Africx,  Sc  Eu- 
ropx , prxeipue  corum  locorum  quorum  fit  men- 
cio  in  Evan  gel  io.  Habet  nonnulla  initio  de  Zo- 
rns Sc  circulis,  fed  pauca. 

i;j4  Jacobis  Milichius  profelTor  Marhema- 
ticus  in  Schola  Vviteinbcrgcnfi  Commentarium 
rdiditin  eiundem  fccundum  Plinii.  Hie  commcn- 
tarius  non  eft  ita  ampins  ac  foperior , Sc  fequirur 
ad  amuflim  aut  hot  cm,  Sc  explica r.  Bonus  tamen 
eft.  Plinius  autem  in  hoc  lecundo  libro  agit  dc 
inundo,  Sc  ejus  forma,dc  feptem  pbnetis,  fobs, Sc 
lunx  magnitudme  , Sc  eclypftbus , de  errantium 
motu  limine  , dc  repent  inis  fycLribus,  dc  coro- 
nis , pareliis , difeurfu  ftcllartim , dc  echo , ventis, 
fulniiuibus , dc  natura  terrx,  dc  mari,  navigatio- 
nibus , dc  fyderum  ortus  diverfitare.  In  quarto 
H^ganocc  1554. 

1 j j 1 Norimbergx  Ptolcmxi  Opus  quadripar- 
titum  Grxcc  iinprclfum  eft,  turn  Latin£. 

Ejufdcm  fruftus  librorum  fuorum  feu  centum 
difta  dc  cadcm  materia. 

Item  rraduftio  in  linguam  latinam  Joachimi 
Camcrarii  Pabergenfis. 

Tradudio  centum  diftbrum  Joviniani  Pontini. 

Mathxi  Guarimberti  Parmenfis  Opufculumdc 
xadiis  & afpeftibus  planctarum. 

Aphorifini  Aftrofogici  Ludovici  dc  Rigiis  ad 
Patriate  ham  Conftantinopoiitanum.  Norimbergx 
in  quarto  1335. 

1 f 5 8 Hycroniraus  Fracaftorius  Veronenfis 
traftarum  topofuit  quern  homoccntrica  nomina- 
vit.  Finis  illius  Opetis  eft  tollcre  dc  medio  cirai- 
los  omnes  eccciuricos,  Sc  per  homocciuricos  om- 
ncs  moms  ccelcftcs  explicate.  Quarc  hie  metho- 
do  utitur  iit  fingulis  modbus  , ur  obfcrvationcs  , 
feu  apparentias  referat  •,  rum  aliorum  cxplicatio- 
ncs  leu  hypotltcfcs  aifetat  , cxindccas  rcrcllat , Sc 
fuum  modum  cxplicandi  cxplicct.  Quia  tamcn 
cogitur  ad  explicandas  inxqualitatcs  motuunt  cce- 
Icftium  , nuioduccrc  circulos  tetatdantes  , Sc  in 
fua  hypothefi  v«  poteft  explicate  mutationcm 
apparent ium  dwmetrorum  , ejus  hoinocentrici 
circuit  fubfifterc  minimi-  potuemnt. 

Habet  item- rraftatum  dediebus  ctiticis,  per  ca 
qux  in  nobis  infunt , in  quo  optime  ratiocinatur 
dieruin  criticorum  in  ipforum  numonim  putrefa- 
d ion  an  , Sc  quad  fermentationem  referens.  Vc- 
netiis  in  oftavo  1538. 

Anno  1 y 38  Prodicrunt  Theonis  commcntarip- 
ntun  libri  undccim  in  Magnant  conftruftioncm 
Ptolcmxi  Grxcc.Bafilex.  Ibidem  Magna  conftui- 
ftioPtolemxi.  In  quarto  Vcnctiis  1538. 

ij  5 9 Lucas  Gandcus  prxdi&ioncs  fuper  omni- 
bus futuris  lum inarm  deliquiis,m  finitorc  Vcncro. 

AnnoChrifti  ty  33.  examinatx  figurx  coclcftcs 
Venetiarum,  Bononix,  f brentur. 


Paraphrafes  Sc  nnnotariones  in  Claudii  Ptolc- 
mxi  x libruin  apotclcfmatum  fuper  luminuin 
eclypfibus  , Piocti  Diadochi  Lycii  dccrcta  ecly- 
pfium  utrtufquc  luminaris.qux  in  quolibet  figno- 
rum  dccano  accidcre  pollunt , Intcrprcte  Lauicn- 
tio  Miniatcnlc.  Venenis  1339.  in  quarto. 

1 y J9  Joannes  Schoncru*.  Caroloftadius  Opu- 
fculum  aftrologicum  ex  divcHorum  libris  fumms 
cmra  pro  ftudioforum  militate  col  left  um,  nempe 
inftruftionem  lnrclbguidx  Ephcmcridos. 

lfagogc  Aftrologtx  judicunx  dc  clcftionibus 
commumbus.  Canones  fuccinfti  nativitatum,  tra- 
ftatum  integrum  eleftionum  M.uci  Laurentii  Bo- 
niconrrii  Mmiatenfis. 

Afiertio  contra  calumniatorcs  aftrologi*  Ebher- 
hardi  Scheufingcri.  Norimbergx  in  quarto  1539. 

1 Ha  Magifter  Ricardus  R011il.it  Canouiau 
Lingonienfis  Arcandam  Aftrologi  craftatum  de 
prxdiftionibus  nativitatum  corrcxit,  & in  roclio- 
rem  formam  redegit.  Parifiisin  oftavo  1541. 

1541  Oromius  Fmxus  Dclphinas  Regius  Ma- 
thematicus  dc  mundi  fphxra  , feu  Cofmographia 
primique  aftronomix  parte  libros  quinqueedidit. 

Primus  agit  dc  mundo,  de  quicte,  loco,  figura. 
Sc  raagnitudinc  rerrx. 

Secundus  dc  circulis,  & zonis. 

Tcrriiis  dc  ortu  Sc  occafu  fyderum. 

Quartos  dc  die,  cjufquc  iuxqualitatc  , dc  alti* 
tudinc  fyderum,  umbris. 

Quintus  de  circulis  diftinftivis  climatum , de 
lotigitudine  Sc  bcitndme,  Jc  numcro  ventorura 
ad  hydrogi  aphiam , chordanim  Sc  finnutn  defini- 
tionc  hanc  roateriam  clare  cxplicuit , Sc  brcvitcr. 
Parifiis  in  oftavo  1541. 

if 41  Petrus  Duatus  Veronenfis  Mat  hemari- 
ais  novum  A lmanach  cdidic  , ncxnnc  Ephtmeri- 
dcs , fupciadditis  annis  quiuque  lupta  ultimos, 
nempe  ufquc  ad  annum  i;6x. 

Item  lugoge  in  ccclcftcm  aftronomicam  difei- 
plinarn  traftatus  tres  perbreves  dc  clcftionibus, 
revolutionibus  & mutationc  acris. 

Item  horarix  rabulx  altitudinum  folis  ac  ftelb- 
rum  pro  medio  fexei  dimatis  nempe  a lasitudme 
37.  ad  J4.  ■ 

1 j 41  Joannes  Virdungus  Hasfurdius  Mathr- 
maticos  Sc  Medicus  tabulas  refolutas  cdidic  de 
fu pputandis  fyderum  modbus , ex  quibus  lydc- 
rum  omnium  moms  ram  ad  prxterira  quam  ad 
fiitura  rciupora  calculari  facile  pollunt.  Adjccic 
Sc  ufus  , nimis  brcvitcr  ; neque  cnim  omnium  ra- 
tioncm  ita  reddic  ut  plcnc  doccat.  Norimbergx  in 
quarto  t f 41. 

Anno  1 343  prodiit  Epitomes  AlmagcftiProJe- 
me»  i Gcorgio  Purbachio  inchoata  , Sc  a Joanne 
Dcmontcregio  per  fed  x Scopus  autem  autho- 
xum  in  hie  Epitome  concinnanda  fiiit , ut  Alnu- 
geftuna , quod  difiiculter  ctiam  a dodiotibus  in- 
tclligi  poteft  , five  ob  phralin  grxeam  nonnih'l 
a noftra  abhorrentem , five  ob  alum  cauiatn  , in 
hac  epitome  rcddcrctur  facilius.  Hxc  Bp,tfnr'c 
cut  & Almageftum  in  trededm  Iib«d  dividitur. 
Proponuntur  in  pruno  onivetfaHw»mt'ptt  cir- 
ca cceli  Sc  terrx  figuram  Sc  luunv  Turn  quia  fine 
trigonometria  in  aftronomicis  nemo  po- 

teft , chordanim , feu  fubtenfirum  omnium  atm 
diametro  comparationem  inftitmt , cxindc  maxi- 
mam  cclypticx  dcclinadoiwm , Sc  ex  ca  angulum 
cjufdem  cum  xquarorc  obfervat , Sc  ex  ea  afecn- 
fiones  teftas  Sc  dcclmationcs  omnes  dctcrminac. 

Secundus  liber.  Onus  varicutun , prolixita- 
icin 
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tern  dici,  altitudinem  poli , umbras  foil's , variof- 
quc  in  fphxra  angulos  pro  qualibct  rcgionc  con- 
fident, feu  do&nnatn  ptitni  mobilis  tradic. 

Tertius  liber  elide  folis  motu  annuo,  cjus  pro- 
prictatibus  xquino&iis  , folftitiis  , dc  moms  rnc- 
dii  6c  veri  difrerenria,  corumquc  c.vufis. 

Quartus  dc  mom  lunx  prxcipu£  ex  eclypfibus 
determinando , feu  de  pcima  motus  lunx  inxqtu- 
litatc. 

Quintus  dc  fccunda  motus  inxqtialitare,  & ob- 
fcrvacioiubus  qvubus  deprchcndicur,  turn  dc  com- 
parationc  diamccrorunv  apparentium  lolis  , lunx 
& lunbrx  terrx.  lean  dc  parallaxi  omnimoda. 

Sextus  luminarium  cognitioncs  >oppofitiones> 
6c  cclypfcs  confident. 

Septimus  motum  fixarum  in  longitudincm  de- 
term inat. 

O&avus  ftellarum  fixantm  fitum  dcfcribir.va- 
’ riamque  ad  luminaria  8c  phnetas  habitudincm. 

Nonus  fphxrarum  coelcftium  otdinc$,plancta- 
rum  omnium  motus  mcdios,  &Thcoriam  Mercu- 
rii  habet. 

Decimus  Veneris  Theoricam  Sc  Martis  perfi- 
cit,  geucratimquc  de  aliis  loquitur. 

Undecimus  dc  Jove  , 6c  Saturno  fpcciatim 
agir. 

Duodecimus  pl.vnet.umn  progreflum  , ftatio- 
num  , & rcgrcll'um,variationcvnque  in  longitudi- 
ncm ex  plicae. 

Decimus  tertius  latitudines  eorumdem  planc- 
larura  inmetur.  Hxc  Epitome  bona  eft  folida , 6c 
utilis  , verdque  Ptolcmxv  tlo&rimm  faciliorem 
reddit.  Pcrfc&ius  tamen  eflet  Opus  fi  dum  mo- 
duli! conftituendi  aliquem  motum  docct , tcras 
obfervationes  aut  fuas  , aut  alienas  rctulillct  j fie 
cnim  melius  toms  aftronomix  progrclfus  appa- 
fet,  cbm  in  particulari  novx  occurrant  difficulta- 
tes.  Hanc  methoduni  in  noftra  Aftronomia  ufur- 
pandam  cenfuimus. 

1 J44  Prodierunt  feripta  Joannis  Regioroon- 
tani  dc  Torqueto  inftrumento  conllantc  circulo 
irerticali  & horizontal!,  quo  fimul  alritudo  fyde- 

ris  , 6c  verticalis  oWervatur.  Dc  Aftrolabio  ar- 
millari  rcgula  magna  Ptolciruica  , baculoquc 
aftronomico  j item  de  obfervationibus  Comeia- 
rum  aiwfta  Joannis  Schovcri  Caroloftadii  additio- 
hibus. 

Item  obfervationes  motuum  folis  ac  ftcllarum. 
Item  libellus  Georgii  Purbachii  dc  Quadrato  geo- 
mctricoxiux  omnia  non  funr  fatis  bene  cxpiicaca. 
Norimbergx  apud  Joannem  Montanum  1 544. 

1 545  Pafchafius  Hamellius  Mathemamm  Re- 
gius pcofcilor  tabulas  aftronomicas  Alphonfi 
Hifpaniarum  Regis  in  propriam  intcgritaccm 
roftituit , cum  adjc&ionc  tabularum  ex  diverfis 
auchoribus  cum  ufibus  harum  tabularum.  Ad- 
je&x  funt  in  fine  tabulx  fixarum  ex  Gaurico. 
Opus  utile  fi  tabulx  Alphonfinx  A ccelo  non  ab- 
cirarcnt.  Parifi  is  in  quarto  ij4f. 

1546  Lucas  Gauricus  Geophonenfis  fiipcr 
diebu'i  dccretoriw  quos  ctiam  criticos  vociranr; 
axiomara  * five  aphorifmi  grander. 

In  hoc  Opere  enuclcavic  pleriquc  Hipocracls 
& Galcni  theoremata  , qux  ex  concilium  rcrunt 
cognitione  pendenr. 

Hie  trndams  ifagogicus  eft  ad  Aftrologiara, 
medicis  ntilis,  demonftr.uionibus  caret,  ut  omnia 
opera  qux  ad  Aftrologiam  judiciariam  pertinent. 
In  quarto  Romx  1 f 46. 

1; 47  Joannes  de  Sacro  Bofeo  UbcUum  edidit 


dc  anni  rationc  feu  compuro  ecclcfiaftico. 

Qux  dicit  ut  plurimum  turn  vulgaria,  nee  bene 
torredioncm  adhibet  Kalcndario.  Antuerpix  in 
o&avo  if 47. 

1J48  Ciaudii  Ptolemxi  Pelufienfis  Matheim- 
tici  Opetis  quadripartiti  tradudlio  ab  Antonio 
Gegava.  Aftrologica  varia  edita  i CameraritJ 
Grxcc  & Latine. 

Aftrologica  edita  Opufcula  a THadxo  Hageciol 
1 . anonimi  i.  liber  Regum  feu  de  fignificatione 
planctarum  in  duodccim  domibus.  j.  Hermetis 
too  Aphorifmi  4.  Pauli  Alexandri  rudimentada 
nataliriis  Grxcc,  & Latine. 

Item  dc  fc&ione  Conica  orthogona  feu  de  pa- 
rabola , deque  fpeculo  uftorio  cum  prxfatione 
Gcmmxfrifii.  Lovanii  in  quarro  1/48. 

1(48  Joannes  Schoncrus  Opulculum  edidit 
fatis  bonum  dc  globi  ufu  aftrifrri.  Quod  additura 
eft  in  fine  tra&arus  Gcmmxfrifii  dc  principiis 
Aftronomix,&  Geographer  Antuerpix  1548. 

IJ49  Prodierunt  Mcfbhalx  aniiquiflimi , ac 
laudatillimi  inter  Arabas  aftrologos  libri  trcs,ope^ 
fa  Joachimi  Hclleti  Nonmbeigcnfuim  Marhe- 
matici. 

Liber  primus  de  revolutionibus  annorum 
nuindi , de  dominis  anni,  6c  loco  cjus,  de  divifio- 
11c  climatum,  de  namra  venrorum,  dc  eclypfi. 

Seamdus  liber  dc  fignificationibus  planctarum 
in  nativitatibus. 

Tertius  dc  rcccptione  unius  planet*  ab  alia 

In  codcm  voluminc  lubctur  liber  Aibohali  de 
judiciis  nativitatum.  Norimbergx  in  quarto 
*/4  9- 

ty  49  Mcltahalx  Arabis  aftrologi  dc  dementis 
& 01  bibus  ccelcftibus  liber  antiquus  typis  man- 
datus,  in  quo  canrum  general ia  qu.xdam  & vulga- 
ria aftronomix  placita. 

Huic  adjc&um  eft  feriptum  cujufdam  Hcbrxi 
dc  Aris  , feu  intcrvalbs  regnorum , 6c  de  divetfis 
gentium  annis  Sc  menfibus.  Item  iifdem  dc  rcbu£ 
feriptem  aijufdam  Saraceui  continens  prxrcrca 
prxeepta  ad  iifinn  tabularum  aftronomicarum 
utilia.Hxc  Chronologix  prodelle  polfum.Ex  ve- 
tcri  codice.  Norimbergx  in  quarto  1 f 49. 

Anno  1 J »o  Guido  Ronatus  Forolivici.fis  Ma- 
thcmaticiis  rr.v&uns  dcccni  edidit  dc  Aftronomia, 
ncnipc  de  judiciaria  rationc  nativitatum , & acrls 
tempeftatum. 

In  prirno  tra&nms  feientiam  confirmat.  In  lc- 
cundo  agit  dc  divifionc  orbis  in  figna  duodccim. 
Turn  dc  domibus  planctarum,  gaodiis,  exalt  at  io- 
nibus,  detrimt mis,  fbrtitudimbus.  In  tertio  dc  na- 
turis  feptem  planctarum.  In  quarto  dc  conjun- 
ilionibus.  Inquinto  de  lignificatis  ftcllarum  , 8c 
quxftionibus.  In  fexto  dc  judiciis  prxeipue  de 
fingularum  domorum  judiciis. 

Tra&atus  feptem  dc  clc^ionibus , o£lo  de  re- 
volmionibus,  novemdc  narivitatibus,  decern  de 
murationibus  acris.  Opus  immcnfuin  Sc  male  di- 
geftutn. 

Addimm  eft  Centiloquium  Aphorifinoniitl 
Claudij  Ptolemxi  ex  Grxco  in  Latinum  vetfi  U 
Gcorgio  Trapezuntino. 

iyji  Eraimus  Rcynoldus  Saveldenfis tabulas 
Prutenicas  compofuit  ex  incnte  Copcrnici  quo 
fumpfic  tantum  obfervationes  , & demonftratio- 
num  veftigia  , canoncs  omnes  dc  novo  condidir. 
Ex  his  cabulis  anni  magnitudo  apparens  eclypfir» 
motus  omnes  fupputantur. 

Opus  arduum  beni  pcrfcifturo  : haec  tamen 
cbnycrfio 
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convctfio  tctnporis  in  (cxageitt*  difficiliorem  red- 
dic  calcium.  Tubing*  in  quarto  1 55 1. 

Anno  15}  1 acccflit  compendium  duodecim 
domorum  coclcftium , ex  novcm  clariffimis  & ve- 
cuftiflimis  authoribus  Arabibuscxccrptum,  ncro- 
pc  Meflahalla,  Aomarc,  Alkindo,  Zacle, Albcpait, 
Dorothco,  Jergi , Ariftotcle , & Ptolemxo,  ncm- 
pc  ob  ocuios  ponitur  , quidnam  ex  quolibet  do- 
micilio  judicium  fumendum  fit , & horuro  autho- 
rum  teftimonio  confirmatur  authorc  Pctro  Lie- 
AhenteL 

ijfi  Antonins  Mifaldus  Monfiucianus  Pla- 
netologiam  edidit  rebus  aftronomicis,  medicis,  & 
philofophicis  refertam  in  qua  cccleftium  corpo- 
rum  cum  humanis,  aftrologix  ciun  medicina , fo- 
cictas  demonftratur. 

In  hoc  Opcre  multa  ell  cruditio  ex  antiquis  fa- 
bulis  dcdu&a,  multa  tamenvanaut  funt  plcraquc 
qux  ad  aftrologiam  fpedant.  In  quarto  Lugduni 

if  ft  Joannis  Regiotnontani  tabulae  diredio- 
num  6c  profedionum  prodierc , non  tain  utiles 
aftrologi*  indiciarix,  quam  tabulis  6c  inftrumcn- 
tis  aftronomicis  conficiendis.  Item  tabulx  finuuin 
per  fingula  minuta  univerfam  fphxri  corum  do- 
drinam  comprchcndcntcm , cum  fuccinda  me- 
thodo  proccdcndi  in  diredionibus  , illuftrata 
excmplis.obfcrvatodiligenti  ordinc. 

Turn  tabulas  {4  pofitionum  ad  dircdioncs  , 
quamm  ufiis  fc  extendit  ad  climata  4.J.6.7.8.9. 

Opus  optimum  quantum  materia  permittit. 

Joannes  Angeli  Ephcmcridcs  compofuit  pro 
anno  1494.  6c  (cquenribus  fcx.  Item  aftrolabium 
lanum  in  tabulis  afeendens  , contincns  qualibet 
ora&  rninuto  xquarioncs  domorum  ccelcftium. 
Moram  nati  inutcro.  Cum  quodam  tradatu  nati- 
vitatum , in  quo  prxdidioncs  figuris  variis  illu- 
ftrantur.  Item  horas  inxqualcs  pro  quolibet  cly- 
mate  mundi.  Hoc  ukimum  Opus  i Joanne  An- 
geli  elaboratum  eft  1494.  Opus  obfeurum. 

ijji  Andrxas  Pcrlachius  Stirus  Mcdicus  & 
in  Academia  Vienncnfi  ordinarius  Mathcmaticus 
Commciuaria  Ephcmcridum  ita  feripfit,  ut  quif- 
que  fine  prxeeptore  into  gram  Ephcmcridum  ar- 
tem  & ufutn  confequi  polT'er.  Hxc  commciuaria 
quatuor  habenr  partes.  Prima  nonnulla  docet  ad 
Kalendarium  fpedantia.  Sccunda  motum  planc- 
tarum , ejufquc  proprictatcs , cclypfcs  exhibet. 
Tertia  multa  problcmata  primi  Mobilis  folvit,  ut 
longitudincm  diei  & ex  ea  max  imam  clcvatio- 
ncm.  Quarta  pats  thcina  cccleftc  crigit,  exteraf- 
que  leges  Aftrologix  judiciarix  proponit. 

Opus  non  contcmncndum  e6  quod  elate  pro- 
cedat.  Viemue  Auftrix  in  quarto  15  ji. 

Anno  *i  f f 4 prodicrunt  tabulx  amplifllmx  fe- 
cundum  methodum  & hypothefes  Alphonfi,ncm- 
pc, tabulx  odoginta  quinque,  authoribus  Joanne 
Blanchino  , Nicolao  Pragnero  , Gcorgio  Pur- 
bach  io. 

His  tabulis  prxmifli  funt  17  canoncs  inPurba- 
chii  tabulas.In  toto  voluminc  nihil  al hid  con tine- 
tur  prxtcr  tabulas ; Opus  iinmenfum,dcairfu  ta- 
me temporis  Alphonfinx  tabulx  deprehenfx 
funtjin  planctis  prxfcrtiin  minoribus.fc  carlo  ab- 
errare, 

Lucius  Bcllantius  Senenfis  Mathcmati- 
cus , Artium  & Medicinx  Dodor  , librum  edidit 
quxftionum  de  Aftrologica  vcriraie.  Hie  liber 
editus  eft  poft  mortem  Pici  Mirandulani.  Conti- 
net  vighui  qux fti ones.  Prima  de  fcientia  Aftro- 


logix. Sccunda  de  cccloruin  dominio.  Tertia  de 
natura  partium  ccrli.  Quart  a de  nnmero  fphxra- 
rum.  Quinta  de  primo  mobili.  Sexta  de  odava 
Iphxra,  8c  conftclUtionibus.  Septima  de  planctis. 
Odava  de  fphxricis  planet  arum.  Nona  de  afpe- 
dibus.  Decima  de  aunftiis.  Undccima  de  conjun- 
dionibus.  Duodecima  de  domibus.  Decima  tcr- 
tia  de  principal's  univetfalibus.  Decima  quartadc 
prindpiis  particularibus.  Decima  quinta  de  fi- 
gnificatoribus.  Decima  fextade  vinutc  dirigibi* 
li.  Decima  feptima  de  pome  fbrtnnx.  Decima 
odava  de  triplicitatibus.  Decima  nona  de  colli- 
gationc  fcqucntium,  6c  prxeedentium  fcgurarum. 
Vigefima  de  partibus  terrx. 

Idem  librum  compofuit  refponfionum  ad  obje- 
dkmes  Joannis  Pici  Mirandulani.  Rcfjxmdct 
duodecim  libris  objedionum. 

Eodem  tempore  Gabriel  Pirodanns  Philofo- 
phus  de  aftrologix  veritate  librum  edidit. 

ijf4  Joannes  Schoncrus  Caioloftadius  pro- 
fcllbr  Marhematum  Norimbergx , feripfic  tres  li- 
bres  de  judiciis  nativitatum. 

In  primo  proponit  nonnulla  generalia  >confi- 
dcranda  ante  judicium  narivitaus , nrmpc  de  pa>- 
rentibus  uatis.fracribus  6c  fororibus , de  forma  6c. 
figura,  infirmitatibus,  de  fortuna , conjugiis,  anii- 
ciriis,  peregrinationibus. 

In  iccundo  libro  agit  de  lignificatis  domorum, 
triplicitatuin  partium,  turn  de  conjundion.b:is,& 
afpedibos  plaiKtanun,  de  fignificatis  doinmorum 
in  lingtilis  domibus , planerarum  fimihtcr  in  fin- 
gulis  domibus  , vcl  in  propria  domo. 

In  cerrio  de  cvcnturis  nato  pci  fingulas  xtates, 
de  gubematoribus  feptem  xtatuin,dc  vitx  lp.it io, 
de  progreflionibus , de  Stylcg.  Algcbutar.  Alfri- 
dariis , Cronoctatoribus  , de  doinino  orbis.  De 
tranfitu  planctarum  , de  cligendis  remporibus 
adionum , de  veftium  6c  cquomm  colotibus  nato 
idoncis , qui  dies  feliccs  6c  infeliees.  His  addita 
eft  initio  prxfatio  Philippi  Mclancthonis  in  hos 
libros  de  judiciis. 

iff4  Nicolaus  Simus  Mathematics  Bono 
nienfis  Ephcmcridcs  compofuit  ab  anno  Chrifti 
1 j j4  ad  1 j 6 8.Cum  canonibus  ufum  harum  Ephe- 
nieridum  cxplicantibus , 6c  tradatu  de  clcdioni- 
bus , mutationibus  acris  , 6c  annoruni  revolution 
nibus. 

Acccflit  tabula  Joannis  Baptiftx  Placcntini 
juxta  motum  horarium  planctarum,  ad  invenien- 
dum eorum  loaim  in  horis  fc  mcridic.  Venetiis  in 
quarto  15^4. 

1 5 y f Hycronimus  Cardanus  Mediolanenfis 
Mcdicus  in  Claudii  Ptolemxi  Pelufienfis  quatuor 
libros  de  aftrorum  indiciis  feu  quadripartite  con- 
ftrudkionis  conimcntarium  edidit , cum  duodecim 
cxctnpiis  , 6c  aliis  notatu  dignis , ad  lianc  fck.11- 
tiain  rc£t£  exerccndam,&:  cclypfcos  quam  gravif- 
fima  peftisftibfecuta eft. Lugduni  in  odavo  iff-f- 

ijf6  Cyprianus  Lconitius  a Lconicia  Bohe- 
mus  Hradectnlis  Eledoris  Palatini  Rhen i Ma- 
thematics , cum’vidilTct  tabulas  I^bachii,  Al- 
phonfinas  fcilicct , in  eclypfium  flppntatione  Ic- 
mihori  fxpc  integra  fc  carlo  diHWltiie  , illas  cor- 
rexit  ,6c  in  fpccimcn  Opus  cdidic , in  quo  ccly- 
plcs  exhibuic  ab  anno  a<^  3nnum  1606. 
tabulas  tamen  non  edidit.  Prxdickiones  Aftrolo- 
gicas  harum  eclypfium  adjecit. 

Opus  hoc  utile  cfle  non  poteft  nifi  ad  exem- 
pluin,  nempe  ut  quis  fe  in  fiipputandis  eclypfibus 
cxcrccat. 
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Anno  155 6 Joannes  Garexus  Junior  trada- 
nim  edidit  Jc  etigendis  figuris  cccli , vcrificatio- 
nibus , rcvolutionibos  & dircdiombus.  Vvucm- 
bergx  in  odavo  t 556. 

Anno  ij $6  EraGnus  Ofualdus  Scredenfofius 
commcntaruun  compofuit  in  novas  thcoricas  pla- 
nctaruin  Georgii  Purbachii,quas  etiam  illnftravic 
brevibus  rabulis,  pro  elicicndis  turn  mcdiis , tiuu 
vtris  modbus  omnium  planccarum  , rabulis  iron 
conjnndionum  8c  ccclypfium.  Addidit  item  va- 
ria  cxempla  8c  incthodum  conficicndurum  tabu- 
larum.  Opus  hoc  in  rrcs  partes  dividicur. 

Prima  tradat  dc  orbibus  ex  quibus  lingulx 
planctarum  fphxrx  componuntur , 8c  dc  horum 
motuum  proprictatibus , 8c  dc  necclTariis  ad  cal- 
culandos  rrcs  motus. 

Sccunda  agit  dc  pallionibus  fingulorum  pla- 
netanim. 

Tcrtia  de  fphxrx  odavx  feu  cceli  ftclliftri 
rooribus.  Hie  Commcntirius  clatiflimus  eft  8c  ta- 
buhe  adjedx  ad  praxin  feu  fupputationcm  mo- 
tuum flint  aptiflimx. 

Totum  Opus  tyronibus  accommodatum.  In 
quo  Aftronomiam  addifcerc  poflunt.  Sequitur 
autem  ipfumPurbachij  ordintm. 

Addita  eft  in  fine  Philippi  Imfcti  Medici  & 
& Mathemanci  tabula  feu  catalogus  omnium  or- 
bitim*  6c  linearum  qux  in  his  theoriis  occur  runt, 
q;f.r  in  duobus  foliis  quad  per  cpitomen  totam 
hanc  dodrinam  complcditur. 

Anno  1 j 57  Cyprianus  Lconitius  Bohemus  Pa- 
latini Rhcni  Marhcmaticus,  Ephcmeridcs  amplif- 
fimas  edidit  pro  annis  y:.  r.b  anno  1556.3d  1606. 
& methodum  addidit  conftrucndi  ccelcftis  the- 
nutis,  8c  rabulas  ad  id  prxftandum  neceilarias, 
cum  locis  ftellarum  fixantm.  Ab  anno  1549.  ad 
annum  1019.  Sunt  addita  fehemata  eclypfium  8c 
pro  fingulis  themata  quatuor  anni  temper  urn. 
Opus  immenfi  labotis  line  magno  operx  prerio; 
cum  elanfis  his  annis , liber  hie  magna  cx  parte 
fit  inutilis.  Exceptis  nonnullis  tabulis  domorum 
caelcftiura,  aliifquc  ad  primi  mobilis  motum  per- 
tinentibus,  8c  praxibus  erigendonim  thanatum. 

1557  Lucas  Gauricus  Geophonenfis  Epifco- 
pus  rabulas  primi  Mobilis,  quas  diredionum  vo- 
cit,cdulit,cum  problcmacibus  fiicilliinis;&  trada- 
tum  indicandi  omnium  aphetarutn  apotclcfimtai 

Hoc  Opus  faris  clarum  , & bonum  quantum 
patitur  aftrologix  judiciacix  vanitas.  In  quarto 
Romx  1557* 

1557  Lucas  Gauricus  Geophonenfis  Epifco- 
pus  rabulas  diredionum  edidit  cum  problcmati- 
bus fiicillimis , quibus  anneditur  tradatus  indi- 
candi omnium  aphetarum  apotelcfiuata. 

Opus  hoc  ad  judiciariam  fpedat , habdtque 
multa  ad  prxdidioncra  fpedantia.  In  quarto  Ro- 
mx  1557. 

Idem  edidit  tradatum  Aftrologix  judiciarix  de 
nativitatc  virorura  ac  mulicrum.ex  Ptolemxo  8c 
alii*  atuhoribus  digniflimis  , cum  multis  aphorif- 
mis  expertis  & probatis  ab  codern.  Addito  in 
fine  libcllo  Antonii  dc  Montulino  de  eadem  re 
cam  annotationibus  Joannis  de  Regio  monte.  In 
quarto  Norimbergx  1 540. 

1557  Georgius  Puibachius  Gcrmanus  theori- 
ca*  novas  planctarum  compofuit  ,quas  Erafmus 
Reinholdus  Salvcldenfis  pluribos  figuris  auxit,fic 
fcholiisilluftravit.  Incipit  a theotica  folis , turn 
lunx , turn  trium  fuperiorum  planctarum  Veneris 
& Mercuri j,tum  de  paflionibus  pLanciaru  diflerit. 

Tom.  /. 


Opus  quidem  bortum,  quodexccllcntius  Foret 
fi  ad  particularia  defer  ndilfet,  5:  his  tabulis  thco- 
ricisi  tabula?  fubjccillct  ad  normamcarmrt  theo- 
cicarum  confonnatas.  Poflunt  enim  cxccg  tari  iit- 
numcrx  hujulmodi  theories  ; Fed  diffievdtas  eft, 
ut  motus  ccrleftcs  iis  ad  amuflim  rcfpondcant. 
Pariitis  inodavo  1557. 

1558  Francifcus  Maurolyais  Sicu,lus  Abbas 
Mcflancnfis  Cofmographiam  edidit, in  rrcs  dialo- 
gs diftindam  , in  quibus  de  forma  , fitu,  mtme- 
roque  tarn  caelorum.quim  elementorum,  aliifque 
rebus  ad  Aftronomica  rudimenta  fpedantibus  Ta- 
tis difleritur. 

Opus  quidem  optimum  , non  tamen  fatis  ordi- 
natum  8c  nimis  fus£,  utpotc  per  dialogifmum  cx- 
plicatum.  Pariitis  inodavo  15 f 8. 

1559  Arati  phxnomcnacum  Thconis  fcholiis, 
8c  Lcontii  mechanic!  de  fphxr a Arati.  Impiefla 
fmu  Grxcc  Pariitis  in  quarto  1559. 

1551  Lucas  Gauricus  Geophonenfis  Epifcopus 
Civitatcnfis  Opus  Aftrologicum  compofuit,  in 
quo  agitur  dc  prxtcritis  multoiuro  hominum  ac- 
cidcntibus  per  proprias  corum  genituras  cxrmi- 
natis  , quorum  cxemplis  confiinihbus  , unus  quif- 
que  vaticinari  potent  dc  futuris. 

Dividitur  in  fcx.tradarus,Primn$  civitatum  8c 
quotumdam  oppidorum  figuras  cceleftes  , & co- 
rum cveutus  proponit. 

Sccundus  fummorum  Pontificum  , Cardina- 
lium,  8c  quoruindam  prxlatorum  fehemata  atque 
apotclcfmara.  * 

Tcrtius  Impcratorum  , Regum , Principum 
fchema  8c  dccrcta. 

Quartos  illuftrium  vironim , philnfophorum, 
pocrarum,  oratorum,  muficorum  , pidotum  figu- 
ras ccclcftcs  & eventus. 

Quintus  de  violenta  ftrage  peremptis. 

Sextus  de  vitiatis,  8c  mutilatis. , 

Vanitas  huju*  artis  cluccfiu,  in  eo  quid  ejti* 
placita  8c  fibi  ipfis  contraria  , ut  nulla  fit  genitu- 
ra,  qux  ad  quoflbet  cvcntus  aptari  non  poffit. 
Vcnetiis  in  quirco  155*. 

1555  Oiontius  Finxus  Dclpbinas  Mathemati- 
cs Regius  Lutetix  proftflbr  dc  duodccim  cccli 
domicilii* , 8c  horis  iuxqualibus  tradatum  fpc- 
dantem  ad  Aftrologiam  judiciarum  edidit. 

Ejufdem  Canonura  Aftronotnicorum  libri  duo.- 
In  primo  dodrinam  primi  Mobilis  tradit.  In  fc- 
cundo  de  rootu  particulari  planctarum  agit  per 
▼aria  problcmar  a.  Videtur  non  fatis  cxad£  trada- 
re  Aftronomiam  , fed  rantum  aliquas  praxes  8c 
ufus  tabularum.  Lutetix  in  quarto  1555. 

if 5}  Guillclmus  Poftcllus  videtur  ft c lias  in 
alium  ordincm  digctcrc  voluiilc , ita  ut  Tub  nomi- 
ne unius  figni  comprchcndcrentur  * qux  quidem 
ratio  divifionis  legitiroa  videbatur  , fed  propter 
artuctudinem  res  videtur  fucceftii  caruiiTe.  Prodiic 
cjus  Opufculum  Parifiis  1555. 

1555  Gafpar  Pcucerus  compofuit  element* 
dodrinx  dc  circulis  coelcftibus,&  primo motu,  in 
quo  nempe  cxplicat  principia  Aftronomi*.  Hoc 
Opus  nihil  haoet  quod  ubivis  non  reperias  , nec 
eft  bene  ordinatum.Vvitcmbergx  inodavo  1555. 

1560  Valentinus  Nabod  Scnacus  Colonienfis 
Mathematkus  ordinarius*  edidit  Enarrationem 
elementorum  Aftrologix* in  qua  prxter  Alcabicii 
qui  Arabum dodrinam  conipcndio  procHdit,ex- 
pofitionem , atque  aim  Ptolcmxi  principiis  colla- 
tioncm.rejcdis  fortilegiis  &abfurdis,de  verx  artis 
pr*ccpos/>tigine  8c  ufu  diiTcritur.Colonix  1 5 6o* 
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ijdo  Jacobus  Tufanus  Regius  licccrarum 
Grxcomm  profcifor , in  fphxram  Procli  annota- 
riunculas  cxigui  moment!  cdidit.Parifiis  in  o&avo 
i)6o. 

Anno  1561  Daniel  Sanbech  Noviomagus  tra- 
Aarum  edidit, propric  loquendo  dc  ufu  quadrantis 
aftronomici  in  feptem  fedioncs  divifum.  In  pti- 
nia  docet  mod  lira  obfervandorum  fj  derum  ope 
quadrantis.  In  fccunda  affcrt'multa  circa  do&ri- 
nam  primi  Mob.  1 is.  In  tenia  loquitur  de  horolo- 
ges Iciocericis.  In  qnarta  dc  gcncralibus  magni- 
tudinum  divnenfionibus.  In  quinta  dc  libdlatio- 
nibus.  In  ftxta  de  ejaculationc  globorum  cx  tor- 
menris  bcllicis.  In  feptima  dc  obfervatione  geo- 
graphica.  In  plerifquc  hie  author  demonftratio- 
nibus  caret,  prxeipue  in  horologiis  fciotcricis.  In 
dirigendis  tonnentis  bcllicis  fcrdifllmc  hallucina- 
tur,dum  cxidiin.it  in  ja&u  eltvato  globos  perpen- 
dicularitcr  caderc.  Habet  tamen  mu  It  a bona,  licet 
male  cxplicata. 

1 j 6 1 Samuel  Syderocrates  Bretannos  ordiru- 
rius  Mathematicus  Tubings,  prognofticon  edidit 
pro  anno  ij  61.  In  quo  pro  lingubs  novtluniis , 
plcniluniis  8c  quadrature,  ex  fyderum  afpc&ibus 
snulta  prxdicic. 

Opus  cxigui  momenti.  Tubings  in  quarto 

*$61. 

if 64  Petrus  Pitatus  Veronenfis  in  Academia 
Philargirmica  Mathefeos  profcifor  compendium 
edidit  fuper  annua  folaris , atque  lunaris  anni 
quantitate  , pafchalis  item  folcmnitatis,  juxta  ve- 
tercs  Eedefix  canoncs  recognitione,Romaniquc 
Kalendarii  iuftaurationc  cum  nova  pafchalis  ctle- 
bricatis  forma  Pontificis  Maxi  mi  Pii  IV.  julTa 
execution!  mandanda.  Deortu  quoque  8c  occafu 
ftcllarum. 

Opus  bonum  8c  utile  , non  fatis  tamen  bcn£ 
explicatum.  Venctiis  in  quarto  if  64. 

Idem  Petrus  Pitatus  compofuit  Canoncs  Paf- 
chales  noviltiniorum,  8c  plcniluniorum.  In  quarto 
Venetiis  ijj 6. 

tj66  Nicolaus  Copernicus  Torinenfis  de  re- 
volutionc  otbium  cceleftium  libros  fex  compo- 
fuit. 

In  primo  agit  de  figura  mundi  & tcrrx.In  quo 
quxdioimti  celebrem  mover , an  terrx  competat 
motus,  folvrcqtic  obje&iones,  feu  rariones  a Pto- 
lemxo  allatas  pro  quicce  tclluris  , exindc  tripli- 
cem  tclluris  motum  explicat.  Dcnique  Ptolc- 
mxum  im  it  at  us  nonnulla  ad  triangulorum  foIiL- 
tioncm  ncceifari-a  affert , in  quibus  multa  addit  de 
fuo , quamvis  cjus  trignometria  pcrfe&a  non  lit. 

In  Iccundo  libro  do&rihjirn  primi  Mobilis  tra- 
dic,  nempe  agit  dc  circulis  ccclcftibus,obliquitatc 
Zodiaci  maxima , de  angulis  trium  circulorum 
Eclypticxjxquatcris  & meridiani,de  longitudinc, 
latirudine,  dcciinatione,  afcenfione  rc&a,  & obli- 
ua,  de  maxima  die#  dc  ortu,  8c  occafu  fyderum, 
c eorum  loci*  Jetcntunandis. 

Tcrtiu*  eft  die  foie  > prlm6que  inxqaalem  mo- 
tum crxc dlioiuS  xquinodiorum  confidcrat.  Item 
dc  intiixrione  maxims  dcclinationis  Eclyptic*, 
quorum  explicario  mediam  hujus  libri  partem  ob- 
tinct.  Hi  tamen  duo  motus  a plcrifque  rcjiciun- 
tur,  nempe  ut  introdu&i  ex  erroneis  antiquonim 
obfervationibus.  Agit  cxinde  de  fobs  aut  potius 
terrx  raotu  in  eccentrico.  Item  de  mutatione 
Apogxi,  8c  cccentricitatis. 

Qiiartus  circa  lunx  motum  verfarur,rejicitque 
hypothecs  amiquas  ; confticuit  duplicem  cjus 


anomaliam  in  longitudinem>modum  affignatcon- 
ftituendi  proftaphxrcfcs  & locum  cjus  fupputan- 
di.  Motum  item  latitudinis  definit , & ad  particu- 
laria  defee ndit , fobs  8c  terrx  diftantias  , diamc- 
tros  apparentes,  parallaxin  , conjun&ioncs,ccly- 
pfes. 

Quintus  dc  motu  in  longirudincm  quinque 
re  liquor  um  planctarum  , corumquc  anomaliis  , dc 
dirc&ionibus,  ftationibus,  rcgrclIionibus,qiias  ex 
motu  tclluris  patiutuur. 

Sextus  motum  in  latitudinem  quinque  minorum 
planctarum  confidcrat,  & Mcrcurii  deviatkmcm. 
Diniquc  ordo  fete  idem  efl  qui  in  Almagefto 
Ptolcmxi.  Et  ficut  Ptolcmxus  traditos  ab  hypar- 
cho  motus  examinat.  lta  ctiam  Copernicus  tradi- 
tos  a Pcolcmxo. 

Quamvis  Copernicus  non  fuerit  inventor  hy- 
pothefis  qux  motum  telluri  affingit,qu.im  feitnus 
niiflc  Ariflarchi  Samii , magnam  tamen  laudera 
merctur,  quod  cam  conciiuiarit,&  in  particulari- 
bus  accidcntibus , cam  ad  Aftronomorum  obfer- 
vationes  exegerit.  Collapfam  fere  fuo  tempore 
Aftronomiam  reftituit , haneque  hypothefm  fim- 
plicilfimam , fere  totam  condidit  j addita  tamen 
hint  port  cum  multa  argumenta  ad  cam  confir- 
mand.un  , prxeipue  a Galilxo  & aliis,  mcliufque 
adhuc  totum  hoc  Syftcma  a Bulialdo  conftitutum 
eft.  Copernicus  inter  prxftamiores  Aftronomos 
rcccnfctur. 

1567  Conradus  Dafipodius  Elcmcnra  Aftrono- 
mica  compofuit , in  quo  opcrc  fete  tolas  aiiquo- 
rum  circulorum  definitioncs  tradidit.  Fecit  item 
Aftronomiam , in  qua  pjufo  uberius  dc  hac  ma- 
teria diflcut.  Nempe  ca  tradit  qux  communiter, 
in  introdu&ionc  ad  Geographicam  craduntur. 
Dcfcribit  item  conftcllationcs.  Argcntorati  in 
o & a vo  i 5 67. 

if 67  Gilbcrrus  Gencbrardus  Thcologus  Pa- 
rifienfis  Chronologiam  brevem  ab  initio  mundf 
adChriftum,cx  Scripturis,  & vctcrum  Hcbrxo- 
rum  Annaiibus  defumptam  edidit  j quod  Opus 
potius  hiftoricum  tft  quam  mathcnjaticum. 

Anno  1 570  Joannes  Garcxtis  Aftrologiam  ge- 
nethUalogicam  edidit  feu  Aftrologix  methodum, 
in  qua  fccundum  dodrinam  Ptolcmxi  traditur  ra- 
tio fucillima  genituras  quafcumque  indicandi. 

Opus  eft  inordinatum,  praxes  multas  exem- 
pla  gcnimtarum  continens,  prxeepta  male  expli- 
cans  nih  per  praxin.  Videtur  fuifle  Mathcnrati- 
cits  Elcftoris  Saxonix.  Excmpla  plufquam  me- 
diam opens  partem  obtinent. 

1 J70  Jo.  Francus  Offufius  Opufculum  edidit 
de  divina  Aftroram  facultatc  in  larvatam  Aftro- 
logiam , in  quo  qux  ad  mutationcs  acris  perti- 
nent ex  Aftris  conjiccre  nititur,  qui  fcopus  opti- 
mus  eft,  & laude  dignus,  puco  tamen  cum  non  at* 
tingcre.  Parifiis  in  quano  if70. 

if 71  Francifcus  Maurolycus  Abbas  Meffa- 
nenfis  edidit  computum  Ecclefiafticum  bre- 
vem 8c  fuccintftum.  Colonix  Agriof®*  odla- 
vo  1J71,  jjfr 

IJ71  Gafpar  Pcnccrus  in  Vvitem- 

ber genii  profcifor  liypothdbT aftronomicas  feu 
thcoricas  planctarum  cx  fljPeiTixi  dofirina  ad 
obfcrvationcs  Nicolai  Co|*r,1ici  & Canoncs  mo- 
tuum  ab  co  conditos  oajeftmmodavir.  Primo  thco- 
ricas in  gcncrc  explicit*  turn  in  particular!  folis, 
cxinde  lunx  , turn  trium  fuperiorum  planctarum 
in  longirudincm  Veneris, & Mercuriianotum  irem 
in  latitudinem,  paffioncs  planctarum  , prxei  pni 
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r.-.s  quas  per  refpe&um  ad  folcm  habcret.  Dcnl- 
cjoc  He  nioru  odkavx  fphxrx.  Tradfcarus  hie  fatis 
ciart  cxpltcac  pyopriccates  hypotltefcon  non  u- 
nicnin  particular!.  Has  adaptatobfervationibus, 
nee  ultimo  motus  conftituit.  Vviccmbcrgx  in 
odkavo  i J7 1 . 

157a  Ariftarchi  Samii  dc  magnitudinibus  Sc 
diftmtiis  (oils  & lunx  libruin  cdtdit  cum  Pappi 
Alexandrini  ixplicarionibus  qutbufdam  Federi- 
cos Commandimis  Uibiius,  in  latintim  yertit,  Sc 
Comrotnrntiis  illiiftravit.  Ptfiuiri  in  quarto  1/71. 

1J7J  Thomas  Dtgefeus  Nobilis  Canrienfis 
A las  feu  fealas  Afttonornicas  cdidic,  in  quo  opere 
circa  Cafliopt  ia:  . paullaxin  & diftantiam  inve- 
mendam  ptxcipuc  laborac  , fecundum  principia 
Regiomontani  & aliortim  Aftronomorum  , dar- 
( que  bonas  praxes  obfervandi  hujufmodi  ph.rno- 
nicna.  Opus  utile,  quod  ad  alia  viam  aperit.  Huic 
operi  addirns  eft  paralladkiCx  commcntationis  & 
praxcos  NucIcus,authorc  Joanne  Dec  l^ondincn- 
li.  Londini  in  quarto  1 j7j. 

1 1 7$  Cvprianus  Leonirius  3l  Lcohicia  Bohe- 
mus , Hradcccnfis  Machematicus  , H:ftoiicam  ' 
enarrationcra  compofuit  dc  magms  con  ja  tuft  io- 
mbus  fiipcriorum  |*l.ma.mim,folis  dcfc&ionibus, 
& epmetis.  Londini  in  quarto  157}. 

Ejnfilcm  prognofticon  ab  anno  1 $6^  ad  vi- 
ginti  annos  , & conjun&ionibus  fiipcriorum  pla- 
net  arum  , cclypfibus  aliifquc  cjuimodi  defum- 
punn. 

Idem  labulas  pofitionumpro  variis  poli  eleva» 
-tionibus  , ad  dirc&ioncs  neceftario  pertinences 
luppmavit,  atm  tabulis  aieenfionum  obliquaruni. 
Opus  immenfi  labor  is. 

lS 7)  Alexander  Picolomini  Senenfis  fphx-..A 
rain  mundi  compofuit  Italic^  in  libros  lex  divi- 
fam.  In  primo  tolas  habc-t  communes  nor  rones , 
lincarum  , anguloruni,  fupcrficicmm  corpormu, 
^ prxeipue  fphxricafum.  In  fecundo  agit  de  nu- 
mcro  4’hatrarum  coclcftium.  Turn  probat  terram 
in  medio  immobdcm  eftc  , ccelos  autcin  moveri, 
fphxricos  tile,  & terram. 

In  rertio  dc  decern  circuit's  fphxrx  materialis , 
de  xquinodiali  6c  polls  cjus.de  Zodi.ico,ejus  of- 
ficio.diviiiunc,  polls,  dc  coluto  utroque,  dc  meri- 
diano  horizonre  refto,  de  cropicis  6:  polaribus. 

In  quarto  dc  Zonis,  dc  ortu  ftcllaroin  vario,  de 
diverntate  dierum  artificialitim,  de  crepufculo,  dc 
horis  planecariis. 

In  qninro  dc  lubitantibus  in  fphxra  rc&a , de 
aliis  hobitadonibus  , Sc  carrnn  proprkt.uibus  de 
climacibus. 

In  iexto  dc  ccly pflbus  , dc  annulo  Aftronomi- 
co,  dc  magnitudinc  terrx,  & cceli. 

Ejufdcm  trafkatus  dc  ftellis  fixis  cumKalen- 
dario  , in  quo  ftcllae  fecundum  dies  funt  diftri- 
taurx. 

EjufJem  differcatio  art  in  Globo  terraqueo  plus 
At  terrx  quatn  aqux. 

In  toto  hoc  opere.  nihil  invcnittir  nifi  do&rina 
communis  , minis  fit  si  iradhta.  In  quarto  Vcnc- 
tiis  iy7j.- 

Anno  1 575  Jacobns.Chcyneius  ab  Amage 
Scorns  , Duaci  Mathvfcoriferofcflor  f dc  priori 
Aftronomix  parte  , fcilicet  dc  fphxra  duos  libros 
fcripfic.  In  quorum  primo  dc  atculis  diffcric.  In 
fecundo  de  fyderibus  , corumquc  omi  & occaftr. 
Adjfrcit  Sc  duo  Opufcula  , unumde  Globi  cccle- 
ftis  fabrics,  altcrum  de  lphxrx  annillaris  ufibus. 

Quae  prefect  cotnmunia  funt , non  fatis  cxpli- 
Tom.  /. 
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cata,  utpotc  fine  ullis  figuris.  Duaci  In  b&avo 

Anno  1 j76  prodiit  Erafini  Ofualdi  Schreckcn- 
fuchli  Auftni,  M.uhcniAtum  qnondam,  6c  lingua: 
Hcbraicx  in  Friburgiorum  Schola  prolcftbris. 
Opus  pofthumum  prxeipuarum  gentium  , Ale- 
xandriuorum  , Grxconun , ^gypnorom  , Pcrla- 
rum,  Arabum,  Hcbrxorum  ,&  Romanotutn  Ka-' 
lendarii  rationem  contincns , Sc  cum  anno  Julia- 
110  collatiuncm.  Opus  in  dialogi  fonnam  com- 
pohtum.  Prhnb  ergo  proponit  itonnulla  de  cor- 
rcftbnc  Kalcndaui  Romani  j cxindc  loquitur  de 
Kalcnd\rio  Alexaiidrinorum,  flfudquc  cxhitcr. 
TerritN  Kalcndaria  Grxcorum  & Atriconim.Quar- 

Kalcndarium  ^gypnonm).  Qtiinto  Kalcnda- 
rium  Perfarum.  Sexto  Kalcndarium  Arabum. 
Sept  into  Kjicndariom  Htbi  xorum. 

Opus  quidcni  bonuni,non  (amen  fatis  claricx- 
plicatum. 

1578  Frattcifcus  Junftintis  Florcntintis  Tbeo- 
logiie  Dodkor  Commentaria  edidit  acatratiffima' 
in  fphxram  dc  Sacto  Bolco.  Sequitur  autem  tex- 
tum  authoris,  muhaque  addit  cxplicaiionis  causi. 
Nonnumquain  videtur  longius  cXCiirrcrc,  absolu- 
te tamcn  Opus  hoc  optimum  cflt  Lugduni  in 
octavo  duobus  tonris  1578. 

Anno  1560  Joannes  Stadius  Leounouthc fius 
Regius,  Sc  Duds  Sabaudi.r  N^uhcmaticus  Tabu- 
las  Bergenfes  xqtiabilis  & apparentis  motus  or- 
bium  ctrlcftium  Colonix  Agrippinx.cdidit,dtdLiS 
Bcrgculcs , quod  doniiuo  Roberto  dc  Bet  g s cu- 
jus  domcfticus  crat  dichtx  eftenr.  Decern  cano- 
ncs  continent  hx  tabulae.  Primus  quudcumqne 
temptis  in  ftxagtnas  convcrur.  Secundus  motus 
xqnabilcs  exhiber.  Tertius  cpochas.  Quarms 
ptoftaphxrclcs.  Quinttw xquabtlcm  motum  odka- 
vx  fphxrx  in  apparentem  mutat.  Sextus  xqua- 
bilcm  (blis  in  apparentem  niurat.  Septimus  idefn 
jirxftat  circa  June  longicudinem  Sc  latimdincm. 
Odkavus  xquat  dies.  Nonus  quinque  Planet. tram 
motus  , Sc  odtayx  fpkxAr  confider.it.  Decimus 
plinctarum  ftarioncs  , ’rtgrcflus  , Sc  htitudincm 
exhiber  .Mabel  itati  motus  xquabilcs  planecarum; 
Denique  tabulas  rtfolutas  , quibus  moms  xqua- 
biles  an  his  Julianis  refpondem. 

Addirns  eft  Commentadus  fixamm.  Motus  ea- 
rum,orms,occafus,cxictalquc  affedkioncs  exhi- 
bens  , tum  prognoftica  tarn  univcrfalia  tempo- 
rum,  quam  particnlaria  liativiratum  compledkens. 

Deficit  hoc  Opus  , qiw\l  tabulas  fine  rheoriis 
proponar,  fic.cnim  folis  addifcitur  ufus,  cujus  ra- 
tio ignoratur.  Rcddtturquc  iota  praxis  con  Alfa,- 
cujus  difticilc  eft  recordari.  Proccdic  fcaindum 
methodum  Alphonfinam. 

ifto  Michael  Moeftlinus  Geoppingenfis 
Ephemeridcs  conferipfit  ab  anno  1^77  ad  1590; 
ex  tabiilis  Pnitcnicis  ad  horizontetn  Tubingen- 
firm,  in  quibus  nihil  alitid  mvenitur  prxter  Ephe- 
mcrides.  Tnbingx  in  quarto  1 580. 

ij8i  Francifcus  Jundinus  Florentinus  Serc- 
nifiimi  Principis  Francifei  Valcfii  fratris  Regis 
Chriftianifllmi  Eleemofinarius  ordinarius  , cdidic 
fpeculum  Aftrologix,  univerfaro  (cientiam  in  va- 
rias  ctaftes  digeftam , duobus  tomis  complcdkcns. 
in  primo  tomo  initio  habet  defirnfionem  Aftrolo- 
gorumjin  (ccundo  ifigogicum  rradacum  ad  Aftro- 
logiam  , deindc  ponit  cniadrinartiti  operis  Ptole- 
mxi  librum  primum  & fecundum,  Ter  tium  autcin 
& quamimcommcntatus  eft  ; Sc  hie  Commenta- 
rius  plufquam  dimidiam  pancm  tomi  obtinct. 

M ij  Addidic 
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Addidit  centiloquia  Ptolctmi  & Hcrmcds  cum 
Almanfbris  ptopofitionibus  , Sc  Ludov'ici  dc  Rc- 

fjiis  Aftrologi  kmcntias,qux  funt  quatuor  Opu- 
cula* 

Adjunxittradatum  fuum  dc  judiciis  naiivita- 
tum  aiuiotadoncs.  Alium  dc  dircdionibus.  Ter- 
tium  in  quo  exetnpla  vaiia  narivitarum  profcrt. 
Quartum  dc  convcrfionibus  annuis  » item  de  or- 
bc,  dc  pcftlentia  cariftia  dc  bcllo. 

Hoc  Opus  non  eft  bcn£  ordinatum , fed  Tapir 
c’smpil.itionem  , in  qua  prxtcr  inanitatem  matc- 
rix,  multum  temporis  impendarur. 

Texitautcm  Catalogtim  authorum  100  quibus 
ufus  eft. 

In  fccundo  to  mo,  primb  Commcntarium  habet 
in  Pmbachii  Thcorias  planctamm  , cxplicarquc 
fuse  qux  obfeura  videbantur,  addit  ejuldcin  Pur- 
bachii  cabulas.  Sc  ufus. 

Item  Commcntarium  in  tradarum  dc  fphxra 
Joannis  dc  Sacro  Bofeo  in  quo  Commemario 
refert  quatuor  Amcrici  Vcfptuii  mvigationes  , in 
quibus  nilul  eft  ad  feicniiam  navigations  perti- 
nens. 

Item  rradatum  dc  ftellis  fixis  in  quo  eft  Cata- 
logus  fixarum  , item  OpuTcultun  Ptolcmxi  dc  fi- 
gnificationc  fixarum. 

Item  rradatum  dc  reformarione  Kalcndarii, 
qui  non  eft  alicujus  nxnncnti  nee  rem  bene  ex- 
plicate. 

Item  dc  fignificarionc  cclypfium  & cometa- 
rum.  Author  hie  in  omnibus  eft  compilator,.& 
multum  contufus,  ita  tit  in  cjus  operibus  multum 
''fit  conf.ifioms. 

Anno  if  8$  typis  mandattun  eft  Parifiis  in 
odavo  Kalcndatium  Ronvmmn  perpetuum,  qua- 
le furnmus  Pontifex  edi  juffit. 

Gcram.if.Uius  Mcdicus  & Maihematicus  com- 
pofuit  tradatum  dc  annnlo  aftronomico  , ctijul 
compofit:oncm  Sc  ufus  cxplicat.  Idem  tradatum 
edidit  dc  ufu  globi  utriuTauc  , item  alium  trada- 
tuin  dc  Aftrolabio  univeruli , feu  in  piano  coluri 
(olftitiorum,  oatio  in  pundo  arictis,  aut  veri  or- 
ras  pofito,  qui  omnes  trndacus  optimi  Turn.  An- 
lucrpia;  in  quarto  1584. 

1 j 8 f Francifeus  Maurolycus  Abbas  Meflanen- 
fis  multa  edidit  Opufcula  mathcmatica  , inter 
qux  ptimo  occurrit  dc  fphxra  liber  umis  quafi 
ad  Aftronomiam  iGgogicus,  in  quo  agit  dc  mun- 
do,  axe,  polls,  xquatorc,  zodiaco,  tropicis,xqui- 
nodiis , folftitiis , dc  polat  ibus  quinque  Zonis , 
coluris  dnobuSjdc  horizontc,  mcridiano  nlmican- 
charatk ; De  umbris  , dc  loco  aftri , longitudinc, 
latirudinc,  alccnfionc  reda  , dcclinarione , dc 
fpluTa  reto,  obliq.u,  r.uallcU,  dc  Aenfiotiflw. 
re&is  Sc  obliquis.  Periccci*.  Antrocis  , Annpodi- 
bus , Amphiiau,  Imigtadmibus  & lamudm.bus 
locontm  ,Je  occafu  Sc  orn.,  die  max.ma,  clnrnt.- 
tui,  mom  folia  , lunr.planccanmtdirca.ombus, 
tccro2radationibac,dc  latitudinc  planctarum,  pa- 
rallaxi  cclypbbus  , dc  room  oftavx  fohxtx  , dc 
jiumeto  Sc  online  fphxcaruro. Omnia  date  Sc  bre- 
viler  fine  figuric  , in  quo  pun  do  vidctnr  dcficcrc, 
CO  quod  imagiuationcm  non  former. 

Scc»mdus  ejiifdcm  tradatus  eft  computus  ec- 
clcfiafticus.in  quo  agit  de  temporis  divifione.dic, 
hot  a . Anno  Arabico,  ifijp'ptiaco,  menfe,  Kalcn- 
His  , novis  idibus,  decydis,  folari,  dc  bilfcxto,  de 
cydo  anreo  feu  hmari,  cpadi$,de  inftiturionc  Pa- 
fchatis. 

Tertius  dc  inftrumentis  aftronomicis  , de  qua- 


drato,  cjufquc  ufibtrs  ad  menfurationem,  de  qua*, 
drancc  cjufquc  ufibus  in  Aftronotnia  , habeiquc 
aliqua  ad  analcmma  pertinentia  , dc  Aftrolabii 
dcictipt tone  , Sc  tifibus  , dc  liucis  horariis ; qux 
omnia  funt  nimis  brevitcr  indicata,  nee  fufficiav 
ter  demon  ft  tau. 

Tenius  libet  totns  eft  dc  ftfkionibus  conicis. 
Tradkatus  hie  non  eft  otdinaius,uk6que  difficilis. 
Vcnctiis  in  quarto. 

Quartum  trjftatum  habet  dc  lineis  horariis 
quafi  ex  profello , feu  Gnomonicamin  ties  libros 
divifam. 

In  ptimo  pod  placita  univerfalia  tradit  horo- 
logia quafi  rcgularia. 

In  fccundo  libro  agit  dc  parrallelis  fignorum, 
aliifquc  in  piano  horologiis  dcfaibcndis  , Be  ad 
praxes  defeendit. 

if8f  Francifeus  Barocius  Jacobi  filius  Patri- 
tius  Venenis  Cofmogupliiam  in  quatuot  libros 
diftributam  quaftlfagogcn  ad  magnam  Ptolcmxi 
ccmftrudkioncm  compoluit , in  ctijus  prxfatione 
84  crrorcs  Joannis  dc  Saao  Bofeo  detegit,  prx- 
cipue  circa  lignorum  afccnfioncs. 

In  primo  libro  agit  dc  fphxra  mundi.  Sc  dc  or- 
bibus  cam  conftiturnnbus. 

In  fccundo  dc  circulis  fphxrx. 

In  tertiodc  ortu  Sc  occafu  fyderum,  & clinu- 
tibus. 

In  quarto  de  planctarum  orbibus. 

Omnia  fatis  pcrfpicuc  Sc  bene.  Vcnctiis  in 
o&avo  tfSj. 

t$$<)  Prodicrc  Aftronomica  vetenim  fetipta 
IfagOgica,  Grxca  Sc  Latina  Procli  fphxra. 

Arad  Solenfis  phtmomcna.Aratus  patre  natus 
eft  Athcnodoro,tnairc  Lconodora  in  tube  Cicilix 
Soloc,  feu  Pompeiopoli.  V ixit  tempore  Ptolcmxi 
Philadclphi.  Deferipfit  carmine  conftcllationcs 
Lcontij  mcchanici.  Dc  fabricatione  fphxrx  Arad 
addita  eft  Poctica  lnterptctatio  Atari  pheno- 
menon. 

Ptimo  authorc  Maco-Tullio  Cicerone. 

Secundo  Fefti  Rufi  Avicni. 

Tertio  Germania  Cxfaris. 

Item  vetertim  Poetarum  fiagtncnta  Aftrono- 
mica. 

C.  luli  Hygini  Pocticon  Aftronomicon.  In 
odkavo  1 \ 89. 

1 j5>  t Theodofii  Tripolitx  dc  diebus  & nodi- 
bus libri  duo  , (choliis  antiqttis  & figuris  illu- 
ftrati,cx  Vaticana  Bibliotheca  deprompti,  m lin- 
gunm  Latinam  verfi  funt  a Jofepho^Auria  N ca- 
po lira  no. 

I loc  Opufculum  continet  inCTcmcntttm  Sc  de- 
crcmcntum  dicnim,  xqnalitatem  , Sc  inxqualira- 
tem  , quorum  omnium  circunftantias  omnes  cx- 
plicat. Romx  in  quarto  1591. 

tf9i  Thomas  Finkius  Horofeopograj  hiam 
edidit , five  Aftrologiant  dc  inveniendo  ftcllanwn 
fitu.  In  quo  habenrur  tabulx  declinatiomun , 
nlccnfionum  redarum  , diffcrenda|«*,quc  afccn- 
fionalium  genera! cs  afeenfionum  yW'qi’^rum  pro 
omni  gramt  pofitionum , & cack®ura  domorum 
pro  Germania  Sc  toto  SeprentlAme  , cardmum 
vero  ad  elevadonem  RanzoniW1^  cum  fblis  dia- 
rio , See.  jjp 

Opus  magni  laboris  prxeepta  pauca  comple- 
dens  nee  ita  bene  expUcata  , utile  tamen  its  qui 
Aftrologi*  ft  11  dent  -*'  cuj«s  prxeepta  fuppomt 
aliunde  tencri. 

iS9i  Hycronytnus  Diedo  Nobilis  Vcnctus 
Italic  e 
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Iralicc  fcripfit  anatomism  ccelcftcm  in  qua  docct 
mcthodum  dividend!  domes  ccclcftcs  in  figora 
aftrologica  , quxrendi  dirc&ioncs , fie  adxquandi 
afpc&us  plancramm  pro  menfura  horarom , om- 
nium pun&orum  Zf'diaci.  Duos  iibros  habet  cuin 
tabulis  ad  Aftrolog  am  judkiariam  fpe&anribur. 
Opus  fatis  clarum.  In  quarto  Vcnctiis  1 195. 

if9j  Chriftophorus  Clavius  Bambcrgenfts 
Spcicratis  Jefii  edidit  Opulculum  contra  F.len- 
chura  Joicplii  Scaligcri  , 6c  Caftgarioncm  Kalen- 
dariam.  In  quo  folidedefendit  Kalcmiirij  Roma- 
ni reformat loncin  contra  obje&ioncs  Scaligeri. 
Romx  in  o&avo  1 f 9 f . 

ij9j  David  Origanus  Glaccnfis  Silefius  Her- 
manns Machematirus  Elc&oris  Acadcmix  Bran- 
dcnbtirgicx  Francofiirri  ad  VUdeum  ordinaries 
profcllor  novas  Ephcracridcs  motuiim  ccelcftiura 
amiorutn  fexaginta  nempe  ab  anno  1 J9J.  ad  an- 
num 1 6jf. 

Duplies  calculo  Tychonico  fie  Copcrnicxo,  & 
variis  diveilarum  nationum  Kalendario  accom- 
modatas. 

Primus  tomus  introdu&orius  eft  in  tres  partes 
dfvifus,  prima  agit  de  cpochis  variis*  & raodo  n^i- 
mcrandi  annos  ab.illu  , dcnnnis.menfibus , notis’ 
vulg  vib.is  annorum,  de  feftis,  xquationc  tempo- 
rnm. 

Anno  tf9fi  Joannes  Galucius  Salocnfis  Aca- 
dcmicus  Vcncius  Opnfculmn  edidit  de  fabrica  & 
ufu  hcmitphxrii  uranici , quo  inftrumento  omnia 
obupvari  po(Tc  comendit  cccleftia  phenomena. 

Op  -,  hoc  m tres  partes  dividitur.  In  prima 
tradit  fjbricam  hujus  hcmifphxtii.  In  fccunda 
u fils  co  nmurtes*  In  tertia  nfus  pcculiarcs  ttigono- 
iperricos  fie  aftrologicos. 

1600  Francifcus  Viet  a Fontenxenfis  Callus 
edidit  rationcm  Kalcndatii  verfi  Gregoriani.  It£ps 
K dendatium  Gregorianum  perpetuum.  Ucrura- 
que  Opus  bonum  eft  * non  tamcn  receptum , eo 
qmYl  in  eo  pafchalcs  lunaciones  non  in  omnibus 
quadrabaut  iis , qu*  tempore  Nicxnx  Synodi 
ufurpabantiir.Undccum  Clavii  lucubrationcs  fuis 

Srxfcrri  vidir,  in  graves  expoftulationes  in  Chri- 
ophorumClavium  prorupir,  in  quo  graviter  de- 
liquit*qu6d  comeftationem  fchblafticam  acei  bius • 
fit  prolccutus. 

1601  Natalis  Torpolxus  Salopicnfis  cra&a- 
tftm  edidit  cui  tiailum  appofuit , Diclides  coelo- 
mctricx  , feti  valvx  aftronomkx  nnivcrfalcs. 
Omnia  arris  totius  munera  fephophorcticaindua- 
bus  tabulis  methodo  nova  conrincnrcs , prxcimte 
dirc&ionis  accwarx  confummata  dodrina. 

Prima  pars  eft  aftrologica , in  qua  habet  pluri- 
ma  ad  hanc  artem  fpe&antia,  fed  obfeuve.  Habet 
item  mn It*  de  triangulopeius  explicate. , fie  ali- 
quas  fibulas , fuas^ropofiiiones.divcrfis  nomini- 
bus vocat ; fed  dodrina  in  eo  contcnta  non  eft 
tanti  ut  quis  cam  cxtricct.  In  quarto  Londini 
1601. 

1601  Jacobus  CKxiftmanniis  Joaunis  Bergen- 
fi s Acadcmix  Hcidclbetgenfis  in  Logicis  profef- 
for  ordinarius  , tres  Iibros  edidit  oblervationum 
folarium,  inquibus  cxplicamr  verus  motos  folii 
in  Zodiaco,  fie  <miverfa  dodrina  triangulorum 
ad  rationes  apparent ium  coeleftiura  acccnnmoda- 
tur.  >.** 

In  ptimo  libto deferibit  fextantem,&triangulu 
finuofum,  turn  de  parallaxi  Sc  refradione  dilTcric. 
Dat  methodos  elevationis  polaiis  obfervandsr, 
Ephemeridem  fobs , & tabulas  proftaphxrcfcon, 
xquationc m dictum  explicit. 


In  fccundo  ex  dodrina  triangulorum  profcrt 
problcmata  primi  Mobilis*  initio  proponit  hypo- 
t hell's  6c  dcfinitioncs. 

In  tertio  cads m problcmata  profequitUT; 

Hoc  Opus  protert  inftrumenta.  line  ligurij, 
qux  tamcn  line  iljis  intclligi  non  polfunt.  Idem 
prxftat  circa  hypothtfes  , dodrinara  ttiangufoa 
rum  fphxricoriun  nee  laris  explicat,  nee  faus  de- 
inonftrat.  In  quarto  Bafilxx.i  601. 

160a  Hcnricus  Ranxovius  Produx  Cimbri- 
cus  Tra&anun  aftrologicum  compofuit  de  gc- 
nethhacotum  thtmatum  judiciis*  pro  lingulis  ac- 
cidentibus  ex  vetuftis  & optiinis  quibulcumque 
authonbus  collegium.  Francofuni  in  o&avo 
1C01. 

Anno  i^oi  Tycho  Nobilis  D antis  Aftrono- 
mix  reftauratx  mechanicain  edidit , in  quo  opere  * 
inftrumenta  afttonomica  , qux  in  obfervandis 
fyderibus  adhibuit  defetib  t , corumque  fabticaui 
6c  nfus  proponit.  In  fine  item  globtim  fuutncar- 
Icftem  in  quo  nempe  omtics  ftclix  fixx  fnis  locis 
reftitutx  cxhibcntur  * ptoponit , ejufqut  paritc^ 
ufus  explicat.  Opus  utiliftlmum  ci  prxletnm  qui 
de  ccelo  obfcevationcs faccrc  cupit. 

Anno  »6o j Joannes  Bayerus  Rhaynnnus  Ura- 
nometriain  edidit  omnium  aftcrifmorum  comi- 
nc  mem  fchem.ua  , nova  methodo  dciineata  xreis 
laminis  cxprelfa. 

Opus  utile  ad  addifeendas  ftcllas  5 in  eo  ftella- 
rum  longitudinem  6c  latitudincm  addifccre  fiuulc 
pores.  Opus  elegans  fie  accuraium. 

iyoj  Lucas  G-uiricus  Geophenenfis  Epifeo- 
pus  Civitatenfis  Kalendarium  ccclcfiafticum  no- 
vum ex  lacris  littcris,  probacifque  finftorum  pa- 
trum  fynodis  excerpt  urn  juilu  lummorum  Ponti- 
ficum  Julii  lccunai , Lconis  decimi  * dementis 
feptimi,Pauli  tettij  edidit  cum  faftis  Julij  Cxfaxis 
& aliaquamplmima  feitu  digna. 

In  hoc  Opere  £iuc  mulrx  tabulx  fine  cxplica- 
tioije  fufbcknti ; neque  enim  bene  explicat  erro- 
rcs  vetetis  Kalcndai  it.  Vcnctiis  in  quarto  ijoj. 

160s  Robertus  Balfbreus  Burdigalcnfis  Clco- 
medis  meteor  a ex  manuferipto  Bibliothecx  Car-, 
dinalts  Joyolii  latinc  vertit.  Occafio  feribendi 
fuic*quod  Gcorgius-VallaPlaceiuimis  lllam  pclli- 
mi  vcrtcnit.ita  ut  ubique  erroribus  fcntcret  addi- 
dit  fie  noras.  In  hoc  amcm  Opctc  Cleomcdes  agii 
de  figura  tern  , magnitudinc  6c  um  primo  libra. 
Secundo  de  carlo.  Habet  autem  tantum  univetfa-  • 
b‘a  principia. 

Hxc  autem  vetfio  Balforci , & comracntarius 
optimus  eft.  In  quartd  Burdigalx  1 60  j. 

1606  Elias  Vinftus  brevia  ftholia  in  fphx- 
ratn  a Sacro  Bofeo  cJidit  fnnul  cum  textu  , cui 
Operi  adjunxit  Compendium  in  fphsram  aPicria 
Vaieriano  BcUuncnfi  editum. 

Addidit  fie  demonft rationcm  Petri  Novii  Sala- 
ciejifis  circa  climiuiun  inxqualitucm. 

Opus  facile  , fie  fatis  clarum.  Lttgduni  in  quar- 
to 1606. 

1606  Joannes  Kepler  Cxfarcx  Maieftatis  Ma- 
thcmaticus  Tra^latum  edidit  de  ftclla  nova  irt 
pede  Serpcntatii,&  qui  fub  cjus  exortum  de  novo 
iniit  trigono  igneo.  Accclfitunt  primo  de  ftclla 
incognita  Cygni  Narratio  aftronomica  , fccundo 
de  Jefu  Chrifti  nativitate  anno  natalirio. 

In  hoc  Opere  pcimi  multis  differit  de  trigono 
igneo  contra  Picum  Mirandulanum*  rum  de  tem- 
pore magnx  conjundionis  qu*  fuit  principium 
hujus  trigoni  ignei  * ad  quern  feiliect  hujus  ftclix 
M iij  exomun 
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exortum  rcfcrt,  turn  dc  conftclbtionc  Serpcntarii, 
turn  de  loco  hujus  fydcris  > quod  polar  inter 
fixas  fuHTe , cumdc  materia  cjufdcm  qtiam  cotn- 
parat  cum  cometis  Sc  cum  ftcih  anni  1571.  cum 
ftella  cygni.« 

In  hoc  Opcrcmilta  funt  vana,  prxcipu£  qux 
dc  trigonis  diflerit , nuilta  alia  non  Tatis  probata. 
Scd  materia  dtfficilis  in  qua  nihil  eerti  dici  pored. 
In  quarto  Pragx  1 606. 

1606  Chnftophorus  Clavius  Bambcrgcnfis 
Socictatis  Jefa  , in  fphxrain  Joannis  dc  Sacro 
Bofeo  > Commcntaritim  anipliflimum  edidit , in 
quo  bcn£  & ebre  cxplicat  Aftronomix  principb, 
item  8c  gcographix.  Haber  item  in  co  tradatum 
de  Ifopcrimccris.  Item  cradatum  finis  amplumdc 
crcfpufirulis.  Pltirimas  item  primi  Mobilis  tabu- 
lar, qux  omnia  optima  fum,nimis  tamcn  Fuse  Tuo 
more  explicara.  In  quarto  Lugduni , nova  editio 
ab  authorc  recognita  Sc  auda  t6o6. 

1607  Elias  Molerius  Helvcrius  Opu/culum 
edidit , Aftronomicus  cpilogifinus  cclypuum  folis 
& 1 ui He  annorum  i6oj  & 1607.  Dcinondratur  In 
hoc  Opcrc  dodrina  de  Tuppurandis  eclypftbus 
juxta  T.ibulas  Prutenicas.  Cui  adJunttir  epilogifi- 
mi  pbnctanim  quinque , Sacurni , Jovis  , Martas 
Veneris,  Sc  Mercurii. 

Secunda  cnarratio  de  planetarum  ecccntricis, 
eorumqne  deferent! bus  apogxis,  pcrigxis,xquan- 
tibus  & epyciclis.  Terria  enamrio  dc  fyderc  no- 
vo annorum  1604  Sc  160J. 

Opus  hoc  nihil  habet,  quod  commune  non  fit. 
In  quarto  Genevx  1607. 

1608  Dominus  dc  faint  Loup  Ephcmcridcm 
manu.dcm  compofuit , in  qua  manui  & digitis 
curfum  folis  Sc  lunx,  epadas  aliique  ita  adaptar, 
ut  facile  inveniri  poffint.  Methodus  hxc  fublc- 
vandx  memorix  caufa  adinventa  cd  , proptcrea- 
que  iftiliflima  ede  poted.  Parifiis  in  odavo  1608. 

1 608  Joannes  Antonins  Maginus  Paravinus 
Marhefcon  Bononix  profclfor  ,dc  adrologica  ra- 
tione  ac  ufu  dicrum  criticorum  feu  dccretorio- 
rum ; ac  prxtcrea  de  cognofeendis , Sc  tnedendis 
morbisiCx  corporum  concilium  cognitionc. 

Opus  ad  EphcmerRhim  fupplcmcntum  edidit. 
Sc  duobus  libris  didinxir. 

Quorum  primus  complcditur  Commentarium 
in  Cbudil  Gaimi  librum  tertium  de  diebus  dc- 
cretoriis. 

Alter  agir  dc  legitimo  Adrologix  in  mediema 
ufu.  Item  de  anndi temporis  menfura  in  diredio- 
nibus,  & dc  dircdionibus  ipfisex  VaJentini  Nai- 
bodx  feriptis.  Francofurti  in  quarto  1608. 

1608  Joannes  Antonins  Maginus  Mathema- 
tum  profedor  Bononix,  novas  ceded iumotbiurn 
thcoricas  congruences  cum  obfervationibus  Co- 
pemici  compofuit , in  quibus  fingulos  mocus  coc- 
ledcs  cxplicat. 

Liber  primus  omnes  moms  longitndinis  com- 
plcditur.  Sccundtis  motum  btitudmis  confidcrat. 

Opus  quidem  abfolumm  cui  nihil  deed,  nifi  ut 
talibus  theoricis  mocus  ecclcdcs  in  particubri 
aptentur.  .Mogunriaci  in  odavo  1608. 

1608  Simon  Stevinus  in  trndatu  primofuo- 
nim  hJHpidnanim  librum  quartum  habet  dc 
problcmatis  ccclcdibus  , nempc  rotam  dodrinam 
primi  Mobilis  romplcdcntcm  : Videtur  nonnihil 
pcccarc  quod  lx  pc  non  titatur  vocibus  confueris 
in  hac materia , in  cadcm  fignificatione. 

Idem  amhor  m hypomnetnarum  parte  tertia 
agitdc  ccclimotn. 


Primus  liber  ed  de  pbnerartim  fyderumqu^ 
cxlo  affixorum  mom  ex  obfervationibus  terri 
immota  dedudo. 

Secundus  dc  moms  planetarum  iitvedigatione 

ex  ratiocinio  mathcmatico  terra  ftabili  & hypo, 
thefi  anonulix  primx. 

Tertius  de  anomalia  fecunda  ubi  Copernicxx 
hypothefes  exprimunmr. 

Hxc  adronomia  manca  cd , Sc  inoperfeda,  nee 
adert  demondrationcs  ad  inveniendos  omnes  mo- 
rns , item  ordinata  non  cd  atque  adeo  confufio- 
ncm  parit, 

1608  Georgius  Hevifeius  Medicus  Sc  Mathc- 
maticus  Commemarium  edidit  in  fphxram  Pro- 
cli  Dbdochi  fids  ebrum  Sc  longum , in  quo  cx- 
plicationis  gratia  mulca  addir  ad  adronomiam 
pcrtincmi.i. 

Huic  adjundus  cd  computus  ccclefiadicus 
cum  Kalendario  triplici,  & prognodico  temptda- 
tura , ex  ortu  & occafii  ftclbmm.  fdabet  item  ta- 
bubs  afeenfionum  redarum,  obliquarum,  quanti- 
tatis  dictum,  dcclinationum,  amplitudinum orti- 
varum  pro  elevatione  gradus  48.  In  quarto  Augu- 
dx  Vindclitorum  1609. 

Anno  1 609  Joannes  Antonins  Maginus  Para- 
vinus Bononix  publiais  Mathematicus  primura 
mobile  duodccim  libris  contcntum  edidit,  in  quo 
habentur  varia  problemata  trigonometrica , gno- 
inonica,  geographica,  cum  magno  trigonomctrico 
canone , Sc  magna  primi  Mobilis  tabula  ad  de- 
cades primorum  fcTupulorum  per  utriumquc  latus 
fupputata. 

In  priulo  libro  trigonometriam  fphxricam  vi- 
detur abfolvcrc.  Primo  cniin  doett  modum  con- 
dituendi  canonis  finuum , tangentium , & lccan- 
rium. 

Sccundo  triangub  fphxrica  redangub  folvir. 

Tertio  obliquangub. 

In  fccundo  agir  dc  aliqua  methodo  peculiari  fa 
qua  ope  alien  jus  tabulx  fibi  proprix  folvuntur 
triangub  facilius.  In  libro  tcrcio  alias  praxes  tra- 
dit  folvcndorum  triangulorum  fphxncorum  re- 
dangulorum.  In  quarto  obliquangplorum.  In 
quinto  pioblcrruta  geographica  folvir  ad  fphx- 
ram rtdam  peninenria.  In  fexto  ad  fphxram  obli- 
quatu.  In  feptimo  problemata  giiomonica  tradit. 
In  odavo  problemata  primi  mobilis.  In  nono  pro- 
blcmaraad  tempos  fpedanria.  In  undccimo  pro- 
blemata geographica.  In  duodecimo  problemata 
ad  moms  planetarum  & Comet  gram  fpc&antia.  In 
fine  habet  duas  tabulas  valde  ampbs  ad  folutio- 
ncm  triangulomra  fecundum  fuam  methodum 
necedarias. 

Opus  immenfiim  in  quo  multx  rcpetitioncs 
funt.  Videtur  autem  non  fatis  cxplicuille  ufura  Sc 
artifidum  fuarum  tabularum ; puto  autem  quod 
non  facilius  his  rabulis  quam  communibus  loga- 
rithmorum  triangub  loh  antur.  Potcrar  tota  fui- 
)us  Open's  dodrina  partem  fcxram  voluroinisnon 
obfinerc  & clarius  proccdere.  Fecit  Bctu  Kcunda 
mob  ilia. 

1610  Prodienmt  Tychonis^uh^  Adronomix 
progymnafinata.  Primd  agir  dc  jSntutione  roo- 
tuum  folis  Sc  lunx  delhramqOpmcrrantium » & 
prxrcrea  de  admiranda  nova  ftella  Caflyopeyx 
anni  1/71. 

Dodrina  optima  , & cxquificis  nixa  obferva- 
tionibus, fed  motdinata , nee  ita  fatis  bene  expli- 
cata.  Ejufdcm  cpiftolarum  aftronomicarum  ltbri. 

Celebris  eft  author  iftc  inter  Afttonomos,  cum 
nullus 
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itullus  fir  qui  majorcs  expenfas  in  obfervationi- 
bus  aftronomicis  rite  peragendis  fcceric , unde 
ut  aftronomix  reftitutor  nb  omnibus  habetur. 
Utrumque  Opus  in  quarto  VJtaniburgi  1610. 

1610  Hycronimus  Zanchius  Bergomas  Va- 
rias  divinationum  fpecics  refutavit  potius  thcolo- 
gicc  & philofophicc  quam  mathematic^. 

Thomas  item  Eraftus  fecit  dcfenlionem  libclli 
Hyeronimi  Savonarolx  dc  aftrologia  divinatrice, 
ndverfus  Chnftophorum  Stachmionem  Mcdicura 
Coburgenfem.  Hmovixin  odavo  1610. 

1610  Prodiit  lphxra  Joannis  1 Sacro  Bofco 
cmendata  , auda  fie  illuftrata , cum  fcholiis  Elix 
V incti  Santonis  fie  Francifci  Fundini.  Item  Al- 
berti Hcronis  fie  Chnftophori  Clavii  brevibus 
Cotntnentariis. 

Huic  Operi  adjundum  eft  compendium  in 
fphxram  per  Pierium  Valcrianum  Bclluncnfcm  , 
& Petri  Novii  Salacicnfis  nonnulla  dc  climatibus. 

Opus  fadic  , bonum  tamcn  fie  utile.  Colonix 
Agrippinx  in  odavo  1610. 

1610  Joannis  Kepler  Mathcmatici  Cxfarci. 
Diirertario  cum  Nuncio  fyderco  nuper  ad  Mor- 
talcs  milto  a Galilxo  Galilxi  Mathcraatico  Pa- 
tavino. 

Occafio  feribendi  Fait  liber  i Galilxo  confcri- 
ptus  in  quo  loquebntur  dc  Novis  Planctis  circa 
Jovem  detedis.  Hxc  autem  novorum  planctarum 
introd  idio  conveUerc  videbatur  Joannis  Keplcri 
inyftcria,  qui  totius  Aftronomix  plaritacx  corpo- 
ribus  folidis  duxerat,oftcndcrcque  conacus  fhcrat 
non  nlurcs  potuillc  cflc  planctas.  Cum  ergo  illius 
dodrim  hoc  Sydcrco  Nuncio  convcllcrciur,hanc 
quad  fcfponlioncm  dedir.  In  quarto  Pragx  1610. 

1611  Nicolaus  Mulerius  Doctor  Mcdicus  fie 
Gymnafiarcha  Leouvardianus  edidit  tabulas  fri- 
ficas  lunx  (blares  quadruples  i font  i bus  Claudij 
Pcolemxi,  Regis  Alphonfi,  Nicolai  Copemid  fie 
Tychonis  Brahe,  quibus  acceilctC  (olis  tabulx  to- 
tidem,  lunx  item  totidem,  Tychonis  1 lyporhcfcs 
illuftratx , Kalcndarium  Romanum  vetus  cum 
methodo  Pafchali  emendata. 

Hx  tabulx  nihil  habent  dc  quinqoe  minoribus 
planctis,  folemquc  tantummodo  fie  lunam  fpe&ant 
Ptolemaic*  traduntur  in  anni*  Jnlianis  , fie  annis 
Nabonalfari.  Commodiflime  cxiftimantur  ad  ec- 
clypfcs  indagandns  facitliraxque  conftruuntur. 
Suo  tempore  (idcliflimx  funt  exiftimatx  ; a mul- 
tis  fiierc  typis  impreflx  cum  multis  erratis.  lllx 
funt  corredx  qux  initio  fabfcriptx  funt  authoris 
chytograplio. 

1 61 1 Chriftophonn  Clavius  Bambergenfis 
Socictatis  ]cfu,in  fphxram  de  Sacro  Bofco  Coin- 
mentarium  edidit  fatis  amplum , in  quo  plurima 
babenrur  ad  aftronomiam  pettinentia.  Dividitur 
in  qitatuor  capita. 

In  primo  cxplicatur,  quid  fit  fphxra,  centrum, 
axis,  polus,  quot  fint  fpnxrx,  figura  mundi. 

In  fecundo  dc  circulis  fphxrx,coromque  offi- 
cii*. 

In  tertio  de  ortu  fie  occafu  fignorum,divctfitatc 
dictum,  divifionc  dim  atom. 

In  quarto  de  circulis  fie  motibus  planctarum,5e 
' caufis  eclypfium.  Adjccit  plurimas  tabula*  ad 
primi  Mnbilis  motum  pertinentes,  fietraebtum 
de  crepufculis  dedudum  ex  analcmmate. 

Hie  tradatus  eft  optimus  fie  clarus  viamquc  ad 
Aftronomiam  aperit , potcritquc  dies  ad  Aftrono- 
miam  Ifagogicus. 

161 1 P.Chriftophorui  Gricrabcrgeras  Halien- 


fis  Socictatis  Jefu  edidit , catalogum  vetercs  affi- 
Xtruro  longitudines  fie  lacitudines  confcrentcm 
cum  novis.  Turn  inuginum  ealeftium  perfpedi- 
vam  duplicem  , alteram  rararo  ex  polis  mundi  in 
duobus  Hcmifphxaiis  , xquinodialibus  per  tabu- 
las  afeenfionum  redarum  fie  declinationum,  alte- 
ram nevam  ex  mundi  ccntro  in  diverfis  planis 
globum  car  left  cm  tangentibus  per  tabulas  paici- 
culare*.  Opus  utile  in  quarto  Romx  1611. 

16  ts  Sethus  Calvifius  Elenchum  edidit  Ka- 
lendarii  Gtegoriani,  in  quo  crrorcs  qui  pnffim  in 
anni  quantitate  fie  epadis  qux  fcfta  mobilia  vi- 
tiofiffime  determinant , comminuntur,  manifcftA 
demon fttantut , cum  duplici  Kalcndarii  roelioris 
formula. 

Hoc  Opus  in  plcrifque  nihil  probat , fie  rnali 
totum  negothira  cxplicat.  A git  cmn  acrimonia  in 
Clavium  indigna  homine  honefto.  Francofuni  in 
quarto  i6iz. 

Huic  elencho  abundi  tefpondet  quaruor  libris 
P.  Paulus  Guldin  Socictatis  Jefu  , qui  hbriim 
quintum  addidit  dc  tatione  ac  praxt  Kalcndarii 
Ecclcfiaftid  C hriftianorum,  fie  com  put  i Hcbrxo- 
rum.  . 

Tradams  P.Chriftophori  Cbvii  Bambergenfis 
in  fphxram  Joaimis  dc  Sacro  Bofco  lmprdfus 
eft  Lugduni.  In  quarto  i(Soi. 

161 1 Chriftophorus  Clavius  Bambergenfis  i 
Societatc  Jefu , Romani  Kalcndarii  k Gregorio 
dccimo  tertio  reftitttti  juflii  fummi  Pontificis  de- 
mentis odavi  expKeationem  edidit.  Fuit  autem 
unus  ex  iis  qui  hujufinodi  concdioni  operam 
fuam  navavit.  Ldius  tamcn  prxeipuas  irf  ca  corre- 
dionc  partes  obtinuir. 

Occafio  feribendi  fuit  quod  in  corrcdionc  Ka- 
londarii  fada  fub  Gregorio  XIII.  fimpUdter  pro- 
poneretur  ipfa  corrcdio,  nee  ratio  reddcrctur,  fa- 
tis nunifirfta  ait  ita  fieri  convenicbat.  Ex  quo 
fiebat  ut  ab  hxraicis  prxciptic  impctcrctiu*  } qua- 
rc  ut  iis  fiinul  omnibus  rcfpondcretur  » ommbuf- 
que  conftarct  quam  fiipientcr  eftet  inftituta  hxc 
cor redio,ju (fit  fummus  Pontifex  ut  ea  de  re  feri- 
berct  Clavius.  Quod  hoc  Opctc  prxftat  fie  quad 
dc  novo  totam  corredioncm  inftituit , nonnihil- 
que  priorem  corredioncm  immutat. 

In  hoc  igitur  Operc  primA  proponit  compen- 
dium novx  reftimtionis  Kalcndarii  miftum  1 
Gregorio  X III.  ad  principcs  Chriftianos  unit  cum 
Kalcndario. 

Incipit  explicationem  ab  iis  qux  facrx  littcrx, 
fie  Patres  de  hac  materia  tradidcrunt.  Turn  ratio- 
ncs  cur  corrigi  dcbucrit  Kalcndarium  , nempe 
propter  mutationcm  xquinpdii,  fie  falfitatem  au- 
rei  numeri.  Turn  explicat  cotrcdioncs,  prxeipuA 
verA  epadas  in  locum  numeri  aurci  reftitutas  , &2 
mod um  pee  cas  invenicndocum  noviluniorum  , 
turn  cyclum  fobrem  doect  *,  exindc  dc  ftftismo- 
bilibus  loquitur  , modofque  varios  tradit  fuppu- 
tandorum  plcniluniorum  [>afchalium. 

Habet  itan  brevcm  coniputum  ccclcfufticum 
per  digitorum  articulos  fie  tabulas  traditas. 

Addita  eft  apologia  Kalendarii  novi  adverfu* 
Klichaclcm  Moeftlinum  Matheroaticum  Tubin- 
genfem. 

In  quo  Opere  eadem  fere  habet  qux  in  luo 
Kalcndario  dida  funt  cum  minoti  ordinc , co 
quod  cogatur  rcfpondcre  objedionibus  Moeft- 
lini.  , . 

In  Kalcndario  multas  habet  tabulas  inutile*. 
Dodtina  exteroquin  folida  eft  & bona, 
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161  x Jofcphus  Langius  Cxbromontanus  Elc- 
racntalc  Aftronomix  & Thcorix  plancrariftn 
cdidic , in  quo  communes  tan  turn  norioncs  Sc  de- 
finkioncs  contincmur  mcthodicc  digeftx.  Fribur- 
gi  in  octavo  16  11. 

1613  Galilxus  Galilxi  Linccus  Florentinus  & 
Mathematicus  magni  Ducis  Hctrurix  fctiplit  lta- 
licb  Hiftoriam  Sc  dcinonftrarioncm  macularum 
folarium  tribus  littcris  ad  Marcum  Verzerum 
Icriptis. 

Addiix  funt  alix  litterx  ad  eumdem  Vclzcrum 
Apcllis  port  tabulam  latentis  nempc Parris  Schci- 
ncri  c Socktate  Jefu , ad  eumdem  Velzcrum  de 
iififcm  Maculis  & Jovis  fatcllitibus.  Romx  in 
quarto  1613. 

Anno  1613  edidit  magnum  canoncm  fimium 

Cm  olim  a Georgio  Joachimo  Rhctico  ingenti 
bore  fupputatum  , in  quo  radius  fupponitur, 
1, 00000, 0000, 00000.  ad  dena  quxquc  fern  pula 
quadrantis  Sc  pro  primo  Sc  ultimo  gradu  quadran- 
tis  ad  lingula  fccunda  adjun&is  difFerentiis  pri- 
mis,  fecund  is*  & tertiis.  Sc  alia. 

Opus  immenrt  laboris  & utilitatis  maximx.  In 
Trigonometria. 

1614  P.  Chriftophorus  Scheiner  Socictatis 
Jefu  Dilquifitioues  mathematicas  edidit , de  con- 
rrovcifiis  Sc  noviratibus  aftronomicis  , funtque 
thcles  pauld  ampliores  ad  difputationem.  Ha  bent 
mulra  curiofa  Sc  nova.  In  quarto  Ingolrtaldii 
1614. 

1614  Augurtinus  Niphus  Philofophus  Suefla- 
nus  de  Auguriis  libros  duos  edidit.  In  primo  vani- 
tates  omnes  ab  antiquis  circa  aoguria  prolatas  rc- 
fert. 

Secundo  libro  caufas  Sc  opinioncs  quibns  hu- 
jufmodi  vanitatibus  fidem  dedcrunt , reprobar. 

Idem  de  diebus  criticis  libros  duos  edidit. 
Tertium  de  prognofticis  > in  quibus  multa  funt 
vana,  mulra  tamen  utilia  ad  medicinam. 

Hu ic  Operi  addirus  eft  Rodolphi  Goglenii 
mcdici  aftrologix  gcncralis  liber  unus  continens 
gencrales  quafdam  prxeeptiones  Sc  canoncs  cla- 
riffime  explicates.  In  quarto  Marpurgi  1614. 

1616  Antonius  Sanu  Ripomarancius  Lc&or 
publicus  Mathematum  in  Pifana  Academia  * & 
Cofmographus , tratfcatum  edidit  de  cometis  , in 
quo  oftendere  conatur  cometas  ccelcftcs  cfl'e , Sc 
in  regione  element ati  producinon  polle.  Anti- 
qiios  autem  aiTumir  cometas  utanniij77*  anni 
i6o4.aliofquecx  dcfcdhi  paralbxis  in  coelofuiflc 
oontendic. 

Addidir  Sc  aliquod  caput  Sc  fphxram  ignis  Sc 
aercam  motu  circubri  viginti  quatuot  horarum 
non  moveri  oftendit.  Florcntix  1616.  in  quarto. 

1616  P.  Redemptus  Baranzanus  Verccllcnfis 
ex  Otdinc  patrum  Paul inotum,Uranofcopiam  feu 
traftatum  de  ccelo  edidit.  In  prima  parte  cceleftia 
prxdicata  communiora  explicit  potius  philofo- 
phici  quam  marhematicc. 

In  lecunda  parte  agit  de  particularibus  ccelis. 
Tot  enim  agnofeit  quotmotus.Explicat  kemprin- 
dpia  aftrologix  judiciarix.ln  finchabet  Opufculu 
quo  docet  methodum  conficiendi  annuum  pro- 
snofticon  fccundum  rnentem  aftrologontm.  Col- 
legit  tamen  in  fine  ex  variis  authoribus  progno- 
ftica  muratiomnn  acris  , de  motibus  coclcftibus 
,an!T ' <lua^*  *n  generc  loquitur*  nempc  quart 
philofophus,  neque  ad  parricularia  fatis  defeendit. 
In  quarto  Colonix  Allobrogum  1616. 

1617  Joannes  Kepler  Cxfatis  Mathematicus 


Ephcmcrides  motuum  cccleftium  pro  quatuor  an- 
nis  compofuit,  incipicndo  ab  anno  1617.  ex  ob- 
fcrvationibus  Tychonis  Brahe  , Sc  hypothefibus 
feu  tabulis  Rudolphinis  ad  meridianum  Uiano- 
pyrgiettm.  Prxmittitur  cxplicatio  prxfertim  pro 
motu  lunx , in  quo  recedit  a Tychonc.  Refpondet 
Davidi  Fabricio,  & examinat  cjus  opinioncs  cir- 
ca umbram  tetre.  Dat  etiam  rationcm  cur  non 
obfervet  fonnam  Ephcmcridum  confiictam. 

AHjcdx  func  Ephemeridi  161 7.  obfirvarioncs 
nictcorologicx  ad  dies  lingulos  & aftronomicx 
nonnullx.  Lincei  Auftrix  in  quarto  1617. 

1617  Nicolaus  Mulcrius  Medicus  & Mat hc- 
fcon  profefior  Groningx  , Nicolai  Copemici  To- 
rineniis  aftronomiam  inftauratam  libri  fCx  com- 
prehenfam  qui  de  rcvolutionibus  inferibuntur , 
integritati  reftituu  notifque  illuftravit. 

Liber  primus  nonnulla  habet  generalia  circa 
locum  rclluris , veteremque  opinionem  de  rerra 


iminobili  dcpcllcre  conatur  * de  triplici  motu  tel- 
luris  agit.  Habet  item  nonnulla  ad  trigonomc- 
triain  fpc&antia. 

Scaindus  do&rinam  primi  Mobilis  tradir. 

Tertius  de  foie  cjufquc  motibus  Sc  hypothefi- 
bus, prxeipue  de  prxcellionc  xquino&iorum. 

Quarrus  de  lunx  duplici  inxqualiute,  item  de 
diametris  apparentibus  lolis,  lunx  & terrx. 

Quintus  de  motibus  quinque  plane t.irum  in 
longuudincm. 

Sextus  de  mom  in  btitudinem. 

In  fine  additur  aftronomicatum  obfervatio- 
nuin  thefaurus. 

Notx  cum  calculo  a Mulerio  additx  hanc  do- 
Arinam  clariorcm  reddunt.  Amftetodami  in  quar- 
to 1617. 

1647  Joannes  Antonius  Maginus  Patavinus 
profcllor  Mathemaiicanun  in  Collcgio  Bono- 
nienfi  hanc  Scaligeri  Diatribam  confutat , ficut 
nova  quxdam  dogmata  de  ftclb  polari,  & muta- 
tione  xquino&iorum  & ftellarum  fixarumimmo- 
bilitatc*  Sc  variis  aliis  rebus  aftronomicis. 

Puto  tamen  hie  altcrcari  de  re  nulliqs  moment i. 
Oftendimus  enim  pet  folam  mutationcm  poli 
mundi , nempc  ut  circa  aliud  punftum  phyficum 
Sc  realc  cerium  moverctur  expKeati  polle  facile 
motum  ftellarum  in  confequentia , cum  perindc 
fit  aut  ftcllas  promovere  in  confequentia  aut  fc- 
llioncm  vernam  in  antccedcntia  rctrahcrc.  In 
quarto  Romx  1617. 

*617  Chriftophorus  Scheiner  Socictatis  Jcfii, 
Opufculum  edidit  de  rcfrn&ionibus  ctrlcftibus, 
fine  folis  cllypticl  phxnomcnon  illuftravit,  variaf- 
que  afttonomorum  circa  hanc  maccriara  difficul- 
tates  lolvit.  Opus  eft  in  quo  mulra  circa  hanc 
materiam  Sc  circa  rubum  optician  optima  conti* 
nentur,  non  tamen  fatis  ordinat  a.  lngolftadii  in 
quarto  1617. 

1618  Villebrordus  Snellius  publicavit  corli  5c 
fyderum  hafliacas  illuftriflimi  Prinripis  Vvillclmi 
H affix  Langravii  aofpiciis  quondaiA'inftitutum. 

Item  Spicilegium  biennale  «#X>fcrvationibus 
Bohemicis  Tychonis  Brahe,  s 

Item  obfcrvationcs  NoriW^gicas  Joannis  R; 
giomonrani  & Bemardi  Vythcri. 

In  toto  hoc  Opcrc  prxtct  obfervationes  nihil 
aliud  lubes.  In  quarcoLugduni  Batavorttm  161S. 

1618  Saulnicr  Medicus  Sc  Inrerpres  Principis 
Condxi  Cofmologiam  edidit  * fin  traftatum  de 
mundo  ccelcftijS  terreftri,  divifum  in  tres  partes, 
Priraa  eft  de  aftronomia  Sc  fpacra  , lecunda  de 
gedgraphia> 
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geographia  , tertia  dc  Kalendario.  Tota  eius 
aftronomia  con  lift  it  in  rcccnfcndis  conftcllatio- 
nibus  , & enarrandis  brcviterfabuhs. 

Quc  habet  dc  geographia  pauca  flint  8c  rainu- 
u paritct  dc  Kalendario  pauca  cxplicac , quarc 
cotus  tradatus  eft  parvi  motnciiti.  Paiiliis  in 
pftavo  Gallicc  1618. 

1619  Philippus  Lansbergius  progymnafina- 
tum  aftronomix  rcfticutx  librum  priniura  edidit 
dc  motu  lolis > in  quo  novam  profert  folis  hypo- 
thcfln/jux  nempe  mutationem  cxccntricitatis  ad- 
mirtar.  Conteudit  autem  fuam  hypothelm  omni 
flcculo  convcnirc.  Dilficiliorcro  tamcn  calculum 
habet  ob  convcrflonctn  in  fexagems. 

Opus  optimum  & convenient ibus  tabulis  iri- 
ftrudum  MiddcJburgi  in  quarto  1619. 

1619  Joannes  Kcplcrus  Imperatoris  Mathc- 
maticus  tic  Cometis  tres  libcos  compofuit.  Pri- 
mum  aftronomicum  theoremata  continentem  dc 
worn  comctarum  , 8c  demonftrationem  novam  & 
paradoxon  prxcipttc  vet 6 dc  rootu  quern  redum 
efte  contcndit  & oftendir. 

Secundum  Phyfleum  continentem  phifiolo- 
giam  comctarum.Hic  liber  non  eft  adco  bonus  nee 
probabilia  continct.  Tercium  aftrologicum  dc  fi- 
gnificatione  comctarum  annorum  1607.&  1618. 
Auguftx  Vindclicomm  in  quarto  1619. 

1619  Villcbrordus  Sncllius  del'criplit  comc- 
tamanni  1618.  cjulque  a terra  diftanttam  tradi- 
ditjCxtcrafquc  circumftantias  turn  dc  cjus  natutj, 
& materia  dilputavit  brevitcr. 

Huic  acccuit  Chriftophori  Rorhmani  Vvillcl- 
mi  Hlific  Pnneipis  Machematici  dcicripcio  ac- 
curatacomctx anni  1 {8j.  Lugduni  Batavorum. 

i6ao  Jolcphus  Blancanus  Bononienfls  c So- 
cietatc  JeGi,Sphxrara  mundi  feu  Coltnographiara 
demonftracivam  facili  modo  compofuit. 

Pars  prima,  Apparatus  ad  fpnxrarn. 

Pars  lecunda,  Explicatio  fphxrx  materialis  ac 
mundanx  fimul , in  qua  dc  mundi  loco , motu,  fi- 
gura,  quantitate,  luminc,&  umbra , turn  dc  partis 
clemcntaris  loco,  motu  ficfjgura.  Prxcipui  verA 
de  rerra,  turn  de  mari  8c  acre. 

In  (edione  fecit nda  agit  dc  ccclo  tradirque 
aftronomix  priori  pin  in  tradatu  primo,ia  fecun- 
do  dHuiia,tcr  cio  de  foie,  quarto  dc  maculis  folis, 
quinto  dc  mcrcurio , fexto  dc  vcncrc,  feptimo  dc 
niarte  , odavo  dc  jovc , nono  dc  jovis  cotnitibus, 
decimo  dc  facumo,  undedmo  dc  cometis , duode- 
cimo dc  firmaroento  , decimo  tertio  de  ftdlis 
novis. 

Habet  item  appendieem  dc  ufu  fphxrx  matc- 
rialis. 

Item  addiramentum , feu  brevem  imrodudio- 
nem  ad  Geographiam. 

Item  apparatum  ad  Mathcmaricas  ad  difeendas 
& promovendas. 

Hxc  omnia  Opera  bona  funt  & folidajn  quar- 
to Bononix  i6xo. 

16a  1 Chriftianus  Longomontanus  profeilbr 
Mathcraatum  in  Academia  Haunicnfi  Aftrono- 
mtarn  Danicam  edidit  in  duas  partes  divifam. 

Prior  dodrinam  de  diurna  apparente  flderum 
revolutione  fuper  fphxra  armillari  vctcrum  in- 
flaurata  duobus  libris  explicat. 

In  primo  agit  de  trungulorum  dodrina , item 
compofltionern  fphxrx  materialis  cxplicac. 

In  fccundo  problcmata  primi  mobilis  folvit. 

Secunda  pars  theorias  planctarum  duobus  li- 
btis  complc&itur.  Prior  poft  deferiptionem  8c 
Tipi.  I. 
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comparationem  triplicis  hypothefeos  veteris  Pto^ 
lemaicx  , Copernicanx , 8c  rcccntis  Tydionis 
Brahe  , agit  dc  motibus  apparentibus  ftdlarum 
fixation , item  fobs  & lunx  motibus  omnibus  fx- 
culo  accommodatis  unaaun  dodrina  Eclypfiuni 
& ufu  lunx  pcculiaci. 

Poftcrioc  agit  dc  motibus  quinque  tcliquorum 
plauetarum , ad  ccelcftes  apparentias  fixniUter  re- 
fticUtis. 

Cum  appendicc  dc  afeitiriis  cadi  phxnomcnis 
feu  deScellis  novis  8c  Cometis.  Hxc  aftronomia 
pctfctfta  ell  obfetvationibus  exacts  nixa.  In  quar- 
to A mftcrodami  1611. 

Anno  161  x idem  Joannes  Kepler  Prodromura 
edidit  diikrrationum  Cofmograplricarumj  nempe 
myfterium  Cofmographicum  dc  admirnbili  pro- 
porcionc  orbium  ccelcftuun  , deque  caufls  mime* 
ti  carlorum  nugnitudinis,  motuumquc  periodico- 
rum  genuinis , 8c  prppriis  dcmonltramm  , per 
quinque  corpora  regular  ia.  Hie  libellus  jam  hue 
in  lucem  editus  anno  1596. 

Hoc  Opus  eft  male;  compauum  8c  fine  ordi- 
ne.  Neque  ullam  potui  in  co  dcprchcndcre  de- 
monfttationcm  qux  ad  principalc  inlb tu turn  ali- 
quid  faccrct.  ldcOquc  non  miror  quod  cpiftola 
npologetica  opus  habuent  advprfus  Robertum 
dc  Fludibus  Medicum  Oxonienfem  qui  talc  Opus 
jure  rcprchendcrar. 

1611  P.  Georgius  Schonbcrgerus  c Socictate 
Jefix  demonftrationem  8c  conftrudioncin  horolo- 
giorum  radio  redo  refrado  in  aqua,  reflexoin 
ipcculo  folomagnctc  noras  aftronoroicas,  ItalicaS 
Babylonicas  indicantium  compofuit. 

Pars  prima  agit  dc  refradis  in  aqua,  nempe  ho- 
rologium aftronomicum  , ltalicum , Baby  lonicuni 
refradum  in  piano  horizontali  in  cylindro,  in  co- 
no,  in  cubo. 

Secunda  pars  de  reflexis  in  quocumqtie  piano 
vertieali  , fpcculo  pariter  vcrticali  , vcl  horolo- 
gium horizontal.  Item  in  laqueari , in  cylindro 
concavo,  quod  irmui  radio  dircdo,&:  reflexo  uti- 
le fit. 

Pars  tertia  habet  horologia  mngnctica  nempe 
in  quibus  acus  rnagnctica  horas  indicct. 

Melius  funt  praxes  tradicx  quam  demonftratio- 
ncs.  Friburgi  Bnfgoix  in  quarto  1611. 

1611  Andreas  Atgolus  Mcdicus  Enhcmcridcs 
ad  longitudincm  U>bisRoinx  ex  tabufis  Prmcni- 
cis  fnpputavit,  primo  ab  anno  16x1  ad  i^o.cum 
lfjgogc  ic  canonibus*  circa  ufum  Ephemeridum 
folaris  motus  1611. 1611. 161 } . 1614.  juxtaTy- 
chonis  hypothefcs.Item  methodum  revolutionum 
annuaruin  addidic  8c  tradawm  de  acris  & tem- 
porum  mutationibus.  Item  tradatum  circa  artem 
tnedicam,  aut  chirurgicain.  Denique  Catalogum 
fixarum,cum  longitudinibus,  latitudinibus,  alccn- 
fionibus  redis  8c  declinationibus.  Romx  16x1. 
in  quart  a 

iJem  ArgolusEphemctidcs  pro  mcridiano  Ro- 
mano compofuit  juxta  hypothefes  Ty  chon  is 
Brahe  ab  anno  1641.  ad  annum  1700. 

Cum  Catalogo  ftcllarum  fixarum  8c  tabula  or- 
tus  & occafus  pro  qualibet  latitudine.  Primus  to- 
mus  varia  continct  prxeepta  circa  aftrologiam  , 
acris  mutationcs  , varias  item  tabulas  domorimi 
caclcftium.  Lugduni  in  quarto  tribus  tomis  i6f9. 

i6xx  Joannes  Keplcrus  Mathcmaticus  Cxfa- 
reus  epitomen  aftronomix  Copernicanx  ufltau 
forma  quaifttonum  8c  refponfionum  confcripta,5c 
in  feptem  libros  digefta. 

N Iwntw 


9* 


De  progreflu  Mathefeos, 


Primus  tradir  principia  aftronomica  in  ge- 
ntle. 

Sccundiis  eft  de  fphxra  & circolis  cjus. 

Tertius  do&rinam  primi  Mobilis  tradit,diftin- 
Aioncm  fpheramro,  crepufcula. 

Quartus  de  fyftematibus. 

Quintus, fextus  6c  feptimus  do&rmam  thcoricae 
planctantm. 

Opus  bonum  > in  quo  tamen  innumera  funt 
parerga,  mu  lea  fittitia  , & fine  fuiidamentodifta, 
prarciptie  cum  ad  tationcs  phyficas  defeendir. 
Lentils  in  o&avoduobus  tomis  1618.  & 161a. 

Joannes  Tardo  Canonicus  edidit  Opufculum 
de  maculis  folaribus  , in  quo  conatur  oftendere 
efTe  verc  aftra.  Tituius  autem  libri  eft , Les  afirts 
tie  Bourbon  , & apiieti*  pour  It  fiteif. 

In  hoc  Opere  licet  breviflimo  agit  de  lcntibus 
vitreis  con  vex  is  , 6c  fpccillis  concavis,  omnia  lc- 
vitcr.  Parifiis  in  quarto  1611. 

Joannes  Baptifta  Stclluti  Fabrianenfis  do&or  , 
edidit  tra&atum  ltalicumde  Coroctis  cui  citulum 
appofuit,  Scandagtio  fopra  U libra  afironomtea  t 
phitofophua  di  Loiario  Sarfi . Hie  Sadi  libellurrl 
edidcrat  de  cometis  cum  titulo  Libra  aftronomica 
& philofophica.  Hie  Sarfi  mnlta  dixerat  contra 
GaJilxi  placira  & alkmim.Huic  refpondit  Stelluti. 
In  hoc  Opere  niuha  funt  rninuta.  Temi  in  quar- 
to 1611. 

Anno  1619  Joannes  Kepler  Hannonices  mun- 
di  libros  quinque  edidit.  In  ptxfatione  multum 
invehitur  in  Pctrnm  Ramum,Schonerum,&SneI- 
lium,&  alios  qui  cenfenc  librum  decimum  Eucli- 
dis  1 3,  & 14.  de  quinque  corporibus  cfTc  inutiles. 
Conrendit  rariones  ex  its  corporibus  defumptas 
continere  totam  planetarum  thcoriain.  In  primo 
libro  diftinguit  varia  genera  quantitatum  feibi- 
lium  > nempe  linear um  commcnlurabilium  longi- 
tudinc,  potenria  tantumAc  compofttarum,  often- 
ditqitc  figuras  tancum  ellc  Cognitas  qux  geome- 
trice  inferibunrur  circulo  til  trigonum,cxagonum 
quadra  turn  , o£h>gonum , pentagonum  , dccago- 
num,dodccagonum-&c.Endecagonum  verb  nullo 
modo  feiri.  In  fecundo  libro  agit  de  angulis , qui 
itacongrucrc  poftunt  ut  torum  fpatium  planum 
implcanr.  Item  de  angulis  plants  ad  angulum  fi>- 
lidum  concurrcntibus,  Sc  confequentcr  de  figuris 
/olid is  qux  invicem  polfunt  congrucre. 

In  rerrio  libro  agit  de  confonantiis  valde  ob- 
feur b , nee  fer£  in  plcrifquc  aliquid  demonftrar. 
Mult  a enim  fimdat  fuper  axiomata  qux  nee  lumi- 
nc  naturali  nota  funt  nee  demonftrata.  In  gerietc 
ergo  qui  mu  ficam  nefeit  , cam  in  hoc  Opere 
non  addifcct ; nee  qui  tenet,  aliquid  difeet.  Qux 
item  de  Pythagoreorum  tetra&i  dicit  inirio,  id  fi- 
ne fufficicnri  fundament  0 aflcrit.  Fundat  item 
omnes  harmonias  in  fe&kmc  circuli  per  figuras 
regularcs  planas  demonftrabHes.  Hoc  etiam  non 
probavit ; deberet  enim  oftendere  circulum  per 
hujufmodi  figuras  ita  fecariut  partes  client  com- 
Tncnfurabilc*,apt  facere  confonantiam,  quod  non 
probac  nifi  de  larcribus  ftguranim  rcfpeftu  dia- 
nictri.  Secundo  etiam  falfum  eft  omnia  latera  ft- 
c«re  confonantiam  , ita  ut  totum  illud  cxemplum 
non  videatur  ullo  modo  ad  rem  facere,  cu jus  nem- 
pe comparatio  in  omnibus  vacillar.  In  quarto  li- 
Dfo  agit  dc  harmonicis  radiorum  fyderalium  in 
terta  eortimquc  cffedhi  in  ciendis  mrtcoris. 

harmonia  pcrft&ifliroamotittim 
cceleftiumjqu*  omnia  funt  & obfeure  ditta  & fi- 
ne tundamcmoiiu  ut  ne  una  quidem  nifi  for  ft  tan 
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dum  de  corporibus  folidis/tccurrat  demonftratio. 

Hie  liber  fuperioribus  fxculis  m quibus  ob- 
feuritas  ut  lignum  reconditions  doftrin*  fume- 
batur , magni  fa&um  fuiller  j in  hoc  verb  in  quo 
authorem  parvi  pendimus  ft  obfeure  loquatur  non 
ita  a plcrilquc  xftimabitur. 

1 61}  Galilxus  Galilxi  tradfcatum  cdkUr  Irali- 
atm.  It  Saggitatore,  in  quo  nempe  expenduntur 
ea  qux  conrincmur  in  libra  aftronomica  6c  philo- 
fophica Lotarii  Sarfi  SinuefTani.  Conrrovcrfia  eft 
dc  comctis  cam  de  loco  quim  de  mottt. 

Hie  modus  feribendi  per  difpurattones  eft  val- 
dc  fufiis,  multaque  continct  inutilia, 

Kjij  Jacobus  Caprcolus  Moderaror  fchoLc 
Harcurianx  6c  profclfor  philofophix  fphxram/cu 
tra&atum  dc  fphera  edidit,  in  quo  brevirer  & fa- 
n’s elate  tr adit  circulos  caelcftcs , coirtmuncfquc 
quxftiones  dc  coelo  breviter  perftringit.  Mulca  in 
hoc  Opere  continentur  rninuta, & non  benc  de- 
monftrata.  Multa  item  dida  fine  figuris  atque 
adeb  qux  nullam  ideam  rciinquant.  Patifiis  in 
olftavo  i6zj. 

162.4  Anronius  de  Villon  profcfTor  Philofo- 
phix  in  Univcrfitate  Parificnfi , ufum  Ephcmcri- 
dum  Gallice  compofuit,  cum  merhodo  crigcndi 
thematis  ccelcftis  , modumque  judicandi  dc  con- 
ftitutionibus  rempeftatum  anni  & rdiquorum  in- 
dc  confcquentium , ut  bcllotutn , peftis , farnis  & 
alionun  eventuum  qui  homini  accidere  poffimt 
falva  libenate  \ repetit  ea  qux  ah  aliis  Aftrologis 
didla funt.  Parifiis  in  oilavo  duobus  tomis  1624. 

i6iy  Adrianus  Metius  A lmarianus  profclfor 
Mathclcon  in  Academia  Frifiorttm  tratftatum 
compofuit  de  genuino  ufu  utriufque  globi. 

In  primo  libro  agit  dc  omnibus  circuits  eorum- 
que  ufi bus. 

In  fecundo  dc  firu  cujuflibet  ftcllx  conftituen- 
do,  dc  ortu  & occafu,dc  themate  conftitucndo  per 
globum. 

In  tenio  varionim  inftrumcntoaim  aftronomi- 
eorum  fabricam  & ufum,  methodum  iiemdcfcri- 
bendi  horologia  ex  globo. 

Hie  cra&atus  optimus  eft.  Amftclodami  irt 
octavo  1 

1 6ij  Joannes  Keplerus  Mathematicuslmpera- 
toris , Tychonis  Hyperafpiften  chicubravic,  fen 
defirnfionem  adverfus  ScipionisClaromontij  Cx- 
fennatis  Irali  Docloris  6c  Equicis  Anrctychoncm. 

Occafio  feribendi  hujus  libri  fuit  Claromontii 
liber  in  quo  oftendere  conatur , ncquaquam  ex 
Tychonis  obfervationibus  concludi  comctas,  auc 
ftellas  novas  fupra  lunam  cxiftcre.  Huic  in  hoc 
Opere  refpondet  Keplerus,  fuique  Tychonis  do- 
ftrinam  tuetur , oftcnditque  bene  ex  co  concludi 
cometas  ccclcftes  cffc. 

Referunrur  in  ntrbque  Opere  quamplnrimx 
obfcrvaiiones , co  tamen  res  dcdu&s , ( ur  Pifft 
Ricdolius  condudir)  in  andpiti  difpoiationcm 
poliram  efte.  Francofittti  in  quarto  i6tf> 

1 6if  Adrianas  Metius  Alrnaciai»«*u^,m  glo- 
hi  tcircftris  rradidit  nimis  brcvcUX*  Item  inftitu- 
tionem  navigation's  marintc , in  q uo  mnlta  opti- 
ma habet,  non  tamen  omnia  fit**  praftica.  Non 
bene  rradidit  doftrinam  loxuaou^'orum.  Amflc- 
lodami  in  exftavo  ‘ 

1 6x6  Hem  ion  pioftflor  Mathefcon,  Cofmo. 
graphiam  compofuit  Kmce , feu  tradatmn  uni- 
verfilcm  rermti  cceldtfum,6e  eloncntarimn.  Item 
de  propria atibus  6C  accidentibus  caturn  ■,  libri s 
quinque. 

In 


Digitized  by  Google 


& illuftribus  Mathematicis.  g<s 


In  primo  a git  dc  principiis  univcrfalibus , dc 
fitu  teirx. 

In  fcciindo  de  circulis. 

In  tcrcio  dc  ortu,  Sc  occafu  fy dentin. 

In  quarto  dc  tempore  & dc  obfervationibus 
caclcftibus.  Item  dc  probieftudbus.  Hoc  eft  do- 
drina  primi  mobilis . 

Quintus  geographicus  eft. 

Hoc  Opus  non  eft  abfolutuxn  nec  Tatis  ordina- 
nim,  Porifiis  in  odavo  1 6 1 6. 

' 1 616  Hcnrion  profcllor  Mathefeon  Barifiis  in 
libro  qnnio  fux  Cofmographix  gcographiam 
tradit , fupponit  autem  principia  jam  fupra  tradi- 
ta.  Quart  pauca  tantum  addit,  exinde  ad  partial- 
lares  defcriptioncs  regnomm  & provinciarum 
dclcendit.  Pat/fiis  in  odavo  1616. 

Anno  if i6  Loiharhtt  Sarfms  refpondet  tarn 
Galileo  quam  Stelluro  in  Opcrc  cui  titulus , ra- 
tio ponder  urn  hbrx  Sc  fupbclle,  in  qua  £ Lotha- 
rij  Sarfiij  bbra  aftronomica,  quidque  c Gall  lx  i 
Galilei  fimbcllatore  de  cometis  ftatuendum  fir, 
collati*  tunufqiic  rationura  moment  is  philofo- 
phorum  atb  trio  prpponitnr. 

Rcpccit  ea  omnia  qux  ab  aliis  6c  a fc  dick  a fue- 
fsne.  Lurerix  In  quarto  1616. 

1616  Godtfiidiis  Vendclinus  Belga  Loxium 
leu  tra&atum  parvum  dc  maxima  obliquitatc 
tf  lypticx  edidit , in  quo  conftituitur  hypothefis 
obliquitatis  edypticx  rem  camen  non  pcrfcd£ 
conftituit.  Antucrpix  in  quarto  1616. 

Anno  1617  Prodiecunt  Rudolph)  nc  tabulx 
opcia  Joaunis  Kcplcri  ex  Tychonianis  ntoni- 
ntcntis  exhudx  j nullas  enim  tabulas  reliquit 
Tycho  Brahe.  Occafio  autem  iftarum  tabularum 
ea  fuit  qu6d  Prutenicx  ex  obfervationibus  8c 
placin'*  Copernici  a Rcynoldo  concinnatx  jam  ab 
initio  fint  reprchenlx  j decurfit  vero  temporis  ad- 
Kucclarius,  anno  cnim  1616.  (ex  gradus  Mars 
aalterxus  qi’im  tabu  lx  Prutenicx  ferrenc,  progref- 
lus  eft  dcpichcnfus ; quodque  jam  fiicrat  obfer- 
v.unm  iTycho-Brahc  cum  Tabulas  mcditarctur; 
led  cum  morte  prxvcntus  cas  pcrficere  non  po- 
tuificr  , huic  Opcti  Keplerus  prxfcdus  fiiic.  In 
prima  parte  tradit  Logifticen  , prxcipu£  vero 
ufiun  logarirhmorum  Sc  dodrinam  primi  Mo- 
bilis. In  fccunda  parte  tradit  roctnodum  in- 
inveniendorum  mediorum  motuum  cx  tabiilis 
proft.iphxrefcon  , & determinandorum  verorum 
motuum.In  rertia  parte  dat  methodum  etiam  flip— 
putandi  moms  in  orcUnc  ad  aftrologiam  judicia- 
rianj.Tabnlx  fum  bon  x, non  tarnen  bene  cxplica- 
tx  rec  ordinatx , deficit  etiam  hie  author  , quid 
loco  gcometrix  & circulorum  feu  hypothclcon, 
fubftituac  caufas  pliyficas  , ka  fxp£  a communi 
philofophorqm  fenfu  alicnas,ut  detnonftrationum 
maihematicarum  vim  omnem  irifringat  Sc  tcnc- 
bris  involvat.  PolTct  toca  harum  tabularum  do- 
drina  melius  compingi  & ad  mcliorc  ufiun  aptari. 

t6a8.  Scipio  Cl.<romontim  Cxfcnas  Icripfic 
dc  tribus  novis  ftclli$  annorum  1571.  ad  1600. 
1604.  libros  tres, quibus  dCmonftrarc  conatur  eas 
Bellas  fiiiftc  fublunarcs , & non  cecleftes,  advet- 
fiis  Tyohonem  , Gemmum  , McftUnum , Digef- 
feum,  Higecium,  Sandreiuroi'  Kcplcrum  aliof- 
que  quorum  rarioncs  folvuntnr.  V . t . 

_,*Argtimcntitm  operis  fat  is  per  fc  patet.  Rem 
autem  ita  in  oinnem  partem  vcrlac  ut  vcldemon- 
ftret,  vclfaltcra  dubiain  reddat.Cxfcnx  in  quar- 
to 1618. 

Idem  Scipio  Claroraontius  anno  1636.  edidit 
Tom.  /. 


Examcn  cenfurx  Joannis  C ami  Hi  Cloriofi  in  I i- 
brum  de  tribus  novis  ftcliis  ejufdem  Claro- 
montii. 

Hie  Joannes  Camillas  Gloriofus  compofiiertf 
Ccnfuram  libri  prxeedemis  , cui  in  hoc  examine 
refpondet  CUromontius.  Pcccavit  gravitcr  Cla- 
romonrius  quod  in  eum  injurious  verbis  agar, 
nullis  calibus  laccffitus-ln  quarto  Florentix  x6  jS. 

Anno  1634.  Joannes  Camillas  Gloriofus  ca- 
ft  gationem  edidit  examinis  Claromontii , often- 
ditquc  cum  mentemfuamnon  iiuellcxilTl.Ncapo- 
li  in  quarto  1637. 

1618.  Fratcr  Hilarius  Attobcllus  Senior  de 
Montechio  Nobilis  Auximanus  Ordinis  Mini- 
morum,  tabulas  Rcgias  edidit  divifionitm  duode- 
cimoartium  cceli  leu  domorum  cceleftium  le- 
cuna&m  mentetn  Ptolanxi  pro  Ltitudinibus  i 
)7  graduad  «4.quas  pucat  Jattomathematicis  cf- 
fc  pernceefarias.  Adjunda  eft  dodrina  Ptolc- 
mxi  dc  fyderum  occurfu  illuftrata.  Haber  qu|- 
dem  aliquot  tabulas  motus  folis  , nullas  aliorum 
planetarum.  Opus  hoc  aftrologiam  judiciariam 
lpedat  & ad  hanc  utile  eft.  M.ucran  16x8. 

16  jo.lde  Keplerus  edidit  Eplicmcrides  ab  anno 
1611  ad  1618.  ex  tabiilis  Kudolphinis  qux  an- 
tca  edi  non  potucranr.  His  acceflit  his  annis  ut- 
potc  jam  exadis  Hiftoria  mutationum  aur*  p«- 
perux  , ejufquc  cum  motibus  ftellarum  comparai- 
tio  fubfidium  inftaurandx  mctcorologicx  Sc  pro- 
fligandis  cx  ea  migis. 

Hoc  confilium  mihi  videtur  optimum  in  quo 
ft  multi  Mathematici  quique  in  fuis  regionibub 
laborarent  aliquid  cetti  circa  aeris  mutationes 
forfitan  polTet  conftitut.  Sagavi  Silcfiorum  in 
quarto  1630. 

i(>3o.Philippifi  Lansbergius  Opufculum  edidit 
cum  ticulo  Commecationes  in  motum  terrx  tfiur- 
num  & aunuiun  , Sc  in  verum  afpedabilis  cceli 
Typumjin  quibus  oftenditur  diurnum  annuumque 
motum  qui  apparct  in  folc  Sc  ccelo,  non  deberi 
fi>li  6c  caclt’icx  Belgico  in  Laxinuiti  verfx  i Mar- 
tino Hortcnfio  Delfvnfi.  In  hocoperc  pot  ins  ex- 
plicat  circonftantias  Copernicani  fyftematis  quim 
illud  probet  Sc  ftabiliac 
163  i.Ide  Uranomctrix  libros  tres  edidit  in  qui- 
bus lunx  ficrcliquorum  planetarum  Sc  fixamra  di- 
ftantix  a terra  Sc  inagnitudincs  hadenus  ignorar^ 
demonftrantur.  Primus  liber  diftantiam  lunx  b 
terra  conftituit  roinimam  iemidiametrorum  ji. 
maximam  66.  qux  non  omnino  quadrant  cum 
diamerris  apparentibus  poftea  oblcrvatis.  Seam? 
dus  metitur  folis  ftiftantias.  Tcrtius  reliquonun 
planetarum  5c  fixarum,  in  quibus  multa  func  non 
latis  folidc  dida. 

1630.  Prodiit  Joannis  Keplcri  Mathematici 
Cxfiirci  admonitio  ad  aftronomos,  rerumque  cce- 
Icftitim  ftudiolos  , & variis  anni  1631  phxnome- 
nisiVeneris  puta  & Mcrcurii » in  folcm  incnrfii; 
cxccrpro  cx  Ephcmcridc  anni  1631.  a Jacobo 
Battfchio  Lauba  Paufato  Medico. 

In  hoc  Opcrc  multa  habentur  dp  macuiis  fi> 
laribus,  dc  refradionibus,  fpccillis&c. 

Dyonifius  Pctavius  Aurelianenfis  Socie- 
tatis  Jefu  Uranologiam  edidit  i feu  Syfthema  va- 
riorum Authorum  , qui  dc  fphxra  corumque  mo- 
dbus Grxce  commcntati  func  > quos  ferc  omnes 
Latinos  fecir.  Sunt  autem  fequentes. 

Gemini  ifigoge  ad  Atati  Phxnomenalnter- 
pretr  Hildcrico. 

Ptoloroxus  de  apparentiis  inerraatium.  , 
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Ejufdem  fignificationes  fixaruro. 

K-iIcndarium  vetus  Romanum  cum  ortu  8c  oc- 
cafu  fyderum  cx  Ovidio  , & Columella  i P.Pcta- 
vio  confcdum. 

Kalendarium  Romanum  a Joanne  Georgio 
Heruvarr  editura. 

A chillis  Sratii  ifagogc  ad  Arari  phxnomcna, 
libel  ties  Interprete  Pciavio. 

Hipparchi  Bithyni  ad  Arati  phenomena  cum 
cjufdcm  fragmen  tis  Interprete  Petavio. 

Thcodonis  Bazadcmefibus.lntcrprctc  Perello. 

Maximi  computus Jnterprete  Pciavio. 

Fragmentum  Grxeum  de  Pafehate. 

Notx  Petavii  ad  Geminum  Ptolomxum  Sc 
Hipparchum.Additi  funt  variarum  diftcrtacionura 
libri  odo. 

In  libro  primo  agit  de  ortu  8c  occafu  fyderum 
cum  tnbulis  ad  eos  inveniendos. 

In  (ecundo  de  xquinodiis  , folftitiis  > alirfque 
pundis  Cardinahbus , 6c  odava  fphxrn. 

In  tertio  confutat  Scaligeri  Opus  Pofthumum 
circa  motiun  oftavz  fphxrx  , 6c  xquinodiorura 
anticipationcm  , dcfenditquc  vctcrcs  Authorcs. 

Quartus  liber  eft  de  anno  Grxcorum.prxfcrtim 
Atticorum,  contra  Diatribam  Alphonfi  a Caran- 
za  Jurifconfulti  Hifpani. 

Qiintus  dcannis  Judaico , j£giptiaco  , Ro- 
mano vctcre  contra  cundcna  Sc  Claudium  Salma- 
fuim. 

Sextus  contra  Sabnafium  de  menfibus  atticis. 

Septimus  contra  cundcm  circa  caniculx  or- 
tum  6c  aliis. 

Odavus  de  Grxcoruin  xris  computis. 

Torum  Opus  miram  habet  cruditionem  8c  fo- 
liditarem. 

i(S$  i.Martinus  Hortcnfius  Delphcnfis  refpon- 
lion  cm  edidit  ad  additiunculam  Joannis  Keplcri 
Cxfarci  Mathematid  prxfixnm  cphemcridem  in 
annum  1614.  in  qua  ettm  de  totius  aftronomix 
reftitucione  turn  in  primis  de  obfervatione  dia- 
metri  folis , fide  tubi  dioptrici , 6c  de  cclypfi- 
bus  utriufqiic  luminaris  luculenter  agitur. 

16}  1.  Libertus  Fromundus  in  Academia  Lo- 
•vanienfi  Pioftllor  Ordinarius  Anrariftarchus,(ivc 
Orbis  terrx  iminobilis  librum  unicum  edidit. 

In  quo  decretum  S.  Congregationis  1616.  ad- 
verfus Pythagorico-Copernicanos  edirum  defen- 
ding. In  hoc  Opcrc  multi  affert  argumenta  cen- 
tra Copcrnicanos  , qux  nullius  funt  roboris  , co 
cxcepto  quod  a Scriptura  fumitur.  In  quarto  An- 
cuerpix  r6)i. 

Idem  anno  1 6 $4.Librura  edidit  cui  titulumap- 
fuit  Ant  - Ariftarchi  vindex  adverfus  Jaco- 
m Lansbergium  Philippi  filium  Modicum  Mil- 
derburgenfem ; in  quo  decretum  Sandx  Congre- 
gationis  1616.  Sc  165  iterurn  defenditur.  Mul- 
*a  afferc  argumenta  e Phyficis  petita  qux  nul- 
lius funt  roboris  J5c  proccdunt  cx  non  fatis  incel- 
ledis  rebus  mathematicis.  Umun  lcgitimum  tan- 
tum  profert  ex  facra  Scriptura  pcticum.  Antucr- 
pix  in  quarto  1694. 

*6ji.  Joannes  Baptifta  Morinus  Francopoli- 
tanus  Dodor  Medicus , 8c  Regius  Mathematum 
Profcflbr  , edidit  Opufculum  cui  tituluin  appo- 
foit , Famofi  8c  antiqui  problemaris  de  tclluris 
mom  vel  quiete  hadenus  optata  folutio.  Qni  ti- 
tulus  potius  jadabunde  , quam  vcrc  appofitus. 
Qnamvis  enim  mulca  habeat  optima  nihil  tamen 
dcmonftrac,  licet  contraria  argumenta  (olvat.  Re- 
fect autem  argumenta  a Kepler© , Lansber- 


gio  , aliilquc  prolara.  Parifiis  in  quarto 

Idem  author  refponfionem  compofuit  ad  Jaco- 
bi Lausbergij  Dodor  is  Medici  apologiam  pro 
tclluris  mom.'  Parifiis  inquarro  16J4. 

Idem  aliud  Opufculum  edidit  contra  Gaftendi 
Opufculum  de  Motore  tranllato , cui  ticulum  ap- 
pofuit  Alx  tclluris  ftadx,cum  phyfica  demonftra- 
tionc  qubd  opinio  Copcrnicana  de  tclluris  motu 
fit  fulfa , Sc  novo  conccptu  de  occani  fluxu  6c  re- 
fluxu  adverfus  Petri  Gafiendi  Dinicnfis  Ecclcft* 
Prxpofiti  libellumdc  rootu  imprefl'o. 

In  his  omnibus  fxpc  Morinus  hallucinatur , 
nee  fatis  bcn£  perciperc  oftendit  naturatn  motus. 

16 j 1 Prodiic  in  lueem  Opufculum  Galilxi  Ira- 
lice  Sc  Latine,  cui  titulus  Nova  antiqua  fandifli- 
morum  Patnim  6c  probatorum  theologorum  do- 
drina  de  facrx  Scripturx  teftimoniis  in  coclufio- 
nibus  mere  natucalibus  qux  fenfataexperientia. 
Sc  neccfiariis  demonftrationibus  cvinci  poffiint, 
temeri  non  ufurpandis,  a Galilxo  Nobili  Floren- 
(ino,Piimurio  Ducis  Etnirix  Mathematico.  Hoc 
Opus  non  dedit  in  lueem  Galilxus,fed  Robert  us 
Rolciuinus  Borultiis  allatum  ex  Italia  manuferi- 
ptum  Italiee  Berneggero  rradidit  in  linguam  Lati- 
nam  vertendum  , an  fidclitor  nee  ne  dubitatur. 

16  jt  Adrianas  Metius  Mathefeos  profeftbt 
ordinarius  in  Academia  Frifiorum  primum  mobile 
aftronomicc , fciographicc,  geometric*  6c  hydro- 
graphic*,  cxplicuir  quatuor  romis. 

Primum  tomum  in  quinque  libfos  dividir. 

Primo  libro  poft  Aftronomix  definitionem 
Sphxraiu  ftcllaruru  deferibit  , originem  dccem 
circulorum  in  quatuor  hypothefibus  oftcndic.die- 
rum  ac  nodium  vices,  ortus,  zonas , aliaque 
Gcographiam  fpedantia  exponit. 

Scauido  fitus  ftellarum  per  longitndines  & la* 
wtudincs  , afcenfioncs  redas , 8c  declinationcs , 
ortus  carumdcin,  circulos  tcrticalcs,  clevationum 
diredioncs,  aliaque  fimilia  cxplicat. 

Tertio  agit  de  obfervationibus  fyderum  , per 
aftrolabium,  radium,  6c  globum. 

Quarto  nova  methodo  horologia  fciatcrica  pel 
fphxram  6c  tangentium  tabulas  conftruit. 

Qninro  orbem  terreftrem  deferibit  novamque 
navigandi  artem,  per  globum  6c  canoncm  rumbo- 
rum,  ab  authorc  luppmatum. 

Scorn  J as  romus  habet  tres  panes,  Prima  habet 
defcriprioncin  aftrolabii  particularis  in  piano  lei- 
licet  tropici  Capricorni. 

Pars  fccunda  quatuor  libros  habet , Primo 
aftrolabium  generalc  conftruit. 

Secundo  problcmata  primi  Mobilis  in  eodem 
aftrolabio  oftendit. 

Tertio  domicilia  ctrlcftia  8c  diredioncs  in 
triangulis  lphxricis  proponit. 

Qjiarto  problcmata  geographic!  eodem  aftro- 
labio folvtr.  1 

Pars  tertia  trigonometriam  comolcditur. 

Tertius  tomus  dicitur  hiftotia  aftrono*11^1  iri“ 
bus  libris  comprchcnfa. 

Primus  hiftoriam  de  fiiibus.<ftrorum  ^ Pcf 
aftrolabium  6c  per  triangula  trauir- 

Sccundus  Gnomonicus  qut  'n  aftrolabio  6c  ift 
angulis  fphxricis  horologi*^emonftrit- 

Tomus  quartus  C.eotnerr'03  aftrologia. 

Primi  parte  probleo&ta  primi  MobiUs  gcomc- 
trici  folvir.  . 

16 ji  Claudius  Berigardus  in  Academia  Pila- 
na  Philofophix  proficlmr  Dubitationes  edidit  in 
Dialogum  Galilxi  Lyncei  in  eodem  Gymnafio 
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Mathematician  qttibus  notatur  vcl  Simplicii  pr.r- 
varicatio  vcl  fimpjiciras,  quod  nullum  efficax  fu- 
pcr  die  pcripatcticis  argumentum  ad  proband  am 
tcrrac  immobtiitatcm  ram  facile  conccllcrit. 

Occafio  feribendi  quod  Dialogum  Galilxus 
inftiruerit  de  Syftematc  mnndi  , introduxcritquc 
nmplicium  qui  partes  Ariflotclicas  & communem 
lentenriam  tuearur.  Cum  autem  in  hoc  dialogo 
Galilxus  non  ca  omnia  dicat  pro  hypochefi  com- 
muni,  qux  videbanmr  poflc  dici  .jure  Berigardus 
cajn  reprehendit , arfertquc  alia  pauld  mcliorn. 
Floremix  in  quarto  1638. 

In  terria do&rinam  prhni  Mobilis  in  firperfi- 
cicbus  planis  per  fciatcrica  dcfcribic  tres  tabulas 
geographicas , & rumbontm  totimque  artem  na- 
vigandi  tradic.  Opus  optimum  Sc  clarum.  Am- 
ftelodami  in  quarto. 

Anno  1631.  Petrus  Caflendus  dttabus  Epifto- 
lis  oftend.r.  Sc  refcrt  apparentiam  Mcrcurii  fub 
difeo  folis  tranfeurtri$,qux  quatuor  horis  fuit  tar- 
dior  quam  exhiberent  Kcplcfi  tabular. 

Secunda  tabula  oftendit  Vcncrem  Tub  foie  non 
apparuifle » & corifcqucnter  Kepleri  vaticinium 
▼antnn  fuifTc , ita  parum  exa&r  confliturus  eft 
homm  fyderum  motus. 

Anno  i6jt  Philippas  Lansbergius  Gandaven- 
“s  tabulas  motitum  ccc  left  1 uni  perpetuas  exom- 
inuni  remponim  obfervationibus  conftinitas,tem- 
potiunqnc  omnium  obfervationibus  confentien- 
tes  edidit , cum  theoricis  novk  Sc  genuints  mo- 
tiumi  cxlcftium  , & thefauro  aflronomicarum 
oblcrvationum , in  confirmationem  fuarum  tabu- 
1-itum.  Hoc  Opus  bontim  eft  Sc  ab  omnibus  plu- 
rimi  xftimatur.  Voliiiftctn  tamcn  pritnb  ut  con- 
enfum  tibularom  ad  theoricas  paul6  melius , Sc 
darus  oftcndifTct  ? thcorias  enim  nimis  bre Viter 
^rplicar , tabularura  item  ufum  ita  tradit , ut  in 
mulris  fit  difficile  animadvcrtcre  theoricas  in  ra- 
bulis  ad  praxjn  cfTc  revocatas. 

Secundo  fcquitur  methodum  Alphonfinam  & 
tempos  in  dicrnm  fexagenas  mutat , qux  metho. 
dus  quidqtnd  dicat  longior  cft,cum  srqu£  operofa 
fit  ifta  convcrfio , ac  ipfa  inqnifitio  immediata 
tnorits  qui  quxritur. 

Tertio  variecas  prxeeffionis  xquinc&ionim, 
mutatio  cxcentricitatis  in  foie , & dcclinationis 
maximx  in  cclyprica , funt  valde  dubia , qmbtis 
tamcn  fnom  calcnlum  implicat  operofum  que  red- 
dit,  extera  ben£  procedunt. 

Initio  in  prxfatione  ponit  progreffiim  aftrono- 
nwcura. 

1633  Antonius  Rocco  Philofophus  peripate- 
ticus  cxcrcitationes  philofophica*  Italiee  compo- 
mit , in  quibus  confidcrat  pofitiones , Sc  obje- 
dkioncs  contentas  , in  dialogo  Galilxi  Galilxi , 
Lincei,  contra  Ariftotelis  do&rinam. 

In  prutw  agit  de  perfe&ione  mundi. 

In  fecunda  de  centra  univerfi  & room  circular! 

& accclcratione. 

In  tenia  de  differentia  inter  corlos  Sc  element.!. 

In  qnarta  de  corrupribilitate  ccclorum  , come- 
tis, maculis  folaribus,  tclefcopio. 

In  quinta  comparatio  lunx  eum  terfa. 

In  fexta  argumenta  Sc  folutiones  pro  terrat 
mom. 

In  feptima  de  quicte  terrx. 

In  o&ava  an  terra  fit  magnerica. 

Hoc  Opus  fcholam  fapit  habctqitc  multa  non 
probata  & malicxplicata. 

*633  Joannes  Baptifta  Motinus  Franco  polity- 


lot 

nui  Duttor  MedicusS;  Regius  Parifiis  Mathema- 
tura  profcllor  , trigonumciii*  canonic*  libros 
tr«  cdiibr  . quibus  planotnm  & fpliaricoruin 
mangulorum  rhcom  , atquc  praxis  accurariffimd 
brcviturncquc  demonftramur. 

Adjungitur  liber  quartus  pro  conflruftione  ta- 
bulx  logarithmorum , Sc  ufu. 

Opus  optimum  5c  clariffimum , rc&ilincaui 
enim  trigonomerrum  ad  quin  que  theorctmta  rc- 
vocat , Iphacncam  ad  undcrim.  Nihilominus  non 
habet  omnes  praxes  qux  in  hac  materia  h.ibcri 
pollunt.  Parihis  in  quarto  1633. 

163  3 Melchior  Inchofcr  c Societatc  Jefu  Au- 
ftri.icus  tradatum  fyllepticum  edidit,  in  quo  quid 
de  rerrx  folifquc  motu  vcl  ftatione  fccundum  f»- 
etam  feripturam  Sc  fan&os  Patres  fentiendum, 
quivc  cciritudine  altcrurra  fententia  tenenda  fit 
oftenditur,  Rom*  in  quarto  163  3. 

1634  Laurentius  Eichftadius  Mcdicus^c  Phy- 
ficus  ordinarius  in  veteri  Sedino  Pomcranorum 
Ephemeriden  confaipfit  ab  anno  1636  & i6jo; 
pro  folis  Sc  lunx  motibus  ex  tabulis  Danicis  , in 
rcliquis  planetis  ex  tabulis  Rudolphinis  euro  px- 
dia  feu  inftru&ionc  circa  utendi  methodum. 

Secunda  pars  habet  inftruftioncm  aftronomt- 
cam  feu  praxin  trigonomctricam  per  Logariih- 
inos  quorum  etiam  tabulam  tradit. 

Terria  pars  continct  annos  ii  ifiyi.  ad  t6fy; 
cui  acceflerunt  centum  aphorifmi  de  judiciis  gc- 
nethliacis.  Prima  pars  Sc  fecunda  impreftx 
funt  Stetini  , rertia  Dantifei  1644.  Omnes  in 
quarto. 

1634.  Prodiir  Joannis  Kepleri  Mathcmatici 
olim  Imperatoris  fomiilum  feu  Opus  Pofthumnm 
de  aftconomia  lunari , nempc  in  eo  diflerit  de  iis 
qux  acciderent  hmaribus  incolis  , quam  luminis 
& dicrum  diverfitatem  experircntui  , aliique 
aftronomica  accidentia. 

Idem  Keplerus  Appendieem  edidit  Scienofpt^ 
phicam  & notas  ad  appendieem  , Item  libellum 
Plutorchidc  heie  inorbe  lunx  , ex  plurimis  fra- 
gmencis  colleoimi  Iarin£  rfcddidit  Sc  notis  illu- 
ftravir.  In  hoc  Operc  demonftrat  in  tuna  mon- 
ies efte  Sc  valles , mulcaque  alia  ad  ejus  naturam 
Ipeftantia.  Opus  curiofum  Sc  facile. 

1634.  yEgidkis  Bochcrius  Atrebas  Socictatis 
Jefu  , de  do&riiu  temporum  Commentarium  edi- 
dit in  V idorium  Aquitanum  , qui  floruit  circt 
annum  410  poft  Cht  iftum.  Sc  cu jus  lucubrationcs 
hicem  adhtic  non  vidcrant , refert  itin  alios  an- 
tiques Canonum  Pafehalium  feriptores. 

Continetur  igitur  in  hoc  Operc  Canon  anno- 
rum  jfi.  feriptus  annoChrifti  vufgari4y7.  nunc 
primum  in  lucem  editus  , Sc  ubcriorc  Commen- 
tary illuftratus  quo  dies  paftionis  Chrifti,  multa- 
qnc  tart  vcccrum  Latinorum  placita  Pafehalia, 
quim  hiftorica  Sc  Chronologica  cruuncur  Sc  illu- 
ftranrur. 

Addims  eft  hteraihis  Latinoruii  ab  anno  3 1 1 ; 
quoConftantinus  vicit  Maxcnciiun  ad  411.  iion- 
dum  editus.  Acccdunt  nonnulla  Faftorum  Con- 
fularium  fragmenta  , nondum  vifa , item  vcttis 
Kalcndarium  tempore  Conftantij  Imperatoris  & 
Liberij  Papx  ex  vetutiffimo  Manufixipro. 

Hippoliti  Canon  pafchalis  cum  brevibus  no- 
tis Judxorum  tempore  Chrifti  Sc  Maciwbxorura 
Cyclus  Pafchalis  84.  annorum  , turn  ex  Epipha- 
nio  rum  ex  Chronico  Profperi  manuferipto.  Ad- 
ditus  item  alius  Cyclus  pafchalis  totidem  an- 
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Item  Anatolii  Laodicenfis  Canon  PaTchalis 
nunc  primum  de  manuferipto  editus. 

ITcniqtie  Pafchalcs  vetenim  aliquot  Philippi 
deCxfaricnfi  Confilio  , Ambcofij  , Innocciuii 
Primi , Lconis  V.  Theophili  Alcxandrini  ,Cyril- 
li , Protcrij  , Pafchalini,  Dyonifij  Exigui  abbatis 
Wotis  illuftrati. 

Opus  hoc  ad  Kalcndariora  refbrmandum  fuif- 
fet  fumtnc  utile,  & Chronologic  ftabiliendx  non 
parum  confer  re  pore  ft. 

ifff.  Pemis  Crugcrus  Mathematicus  Dantif- 
canus  do&rinam  aftronomix  fphxricam  edidit 
prxeeptis  per  globum , tabulas , trigonometriam 
veterem  , Sc  logarithmica  cum  tabulis  ad  earn 
peninenribus. 

Liber  primus  agit  de  cirailis  cceleftibus  Sc  an- 
gulis  eorum  , nempe  de  doftrina  primi  Mobilis. 

Liber  (ccundus  de  orcu  & occaftt  fyderum  , af- 
cenfionibus,  declinarionibtts,  cxtcrifque  acciden- 
ribus. 

Totus  hie  tra&atus  ttigonometriam  fupponir, 
cujus  praxes  re  fen  , & non  tamen  demonftrat. 
Dandfci  in  O&avo.  i6)f. 

Galilzus  Galilxi  Academic  Pifanx  M at  hem  a - 
tiens  extraordinarius  , fyftcma  coftnicum  , feu 
dialogum  de  fyftcmare  mundi  edidit  qtudripar- 
titum  ; in  quo  de  duobus  maximis  mundi  fyfte- 
matibtis  Ptolemaico  Sc  Copemicano  , uiriufquc 
racionibus  philofophicis  ac  naturalibus  indefi- 
nite propolitis  dillericur. 

Primo  conatur  oftenderc  omnia  experiment! 
qux  in  terra  fieri  joflant  ad  inferendam  cjus 
mobilitatem  cfl'c  infufficientia  , dcindc  phxroo- 
mcna  ceelcftia  corroborando  Copcmicanam  hy- 
pothefin.  Tertio  conatur  cxplicarc  oeftum  maris 
per  motum  telluris. 

Reprehenfus  fuit  Galilzus  a Sacra  Inquifitio- 
tie  quafi  nimis  inclinaflct  in  Copcmicanam  opi- 
n ion  cm  majufque  pondus  arguirentis  dcdillcr , 
cx  qua  reprehenfione  ita  indoluit  ut  mortuus 
fucrir. 

Hie  dialogus  Italic^  fuit  feriptus  fed  in  Lari- 
num  converts  i Mathia  Bcmcggcro  qui  addidir 
prxfationcm  qu*  Sc  decrcnmi  Congregationis 
reprehendit , Sc  alia  multa  habet  qux  nunquam 
fiicre  Galilzi.  Addit  8c  appendieem  gemihatn 
qua  fan Otx  Scripturz  loca  cum  terrz  inobilitate 
conciliantur. 

Liber  Galilzi  fi  prxetse  fpedemus  Coperni- 
canam  do&rinam  in  ratione  hypothefis,  optimus 
eft  Sc  tanto  vito  dignus.  Larinc  in  guano  Augu- 
ftzTrobcc  i 6)j. 

i6ff.  N.  Durret  Gallus  Profcflbr  Parifienfis 
Gallic^  novas  planetarum  thcorias  protulit,  quas 
after  it  con  formes  obfcrvationibtis  Ptolomzi,  Co- 
pemid,  Tychonis  , Lansbcrgij  & aliorum  aftro- 
nomorum  , aim  tabulis  quas  Richelianas  vocat, 
quibus  & loca  planetarum  8c  ftellarum  fixarum 
facile  inveniuntur  , & edypfcs  folis  8c  lunz  fop- 
putancur. 

In  hoc  Authore  Aftronomiam  non  addi(ces;in- 
cipit  enim  i praxibus  , nulla  prxmiffa  theoria , 
qui  modus  eas  reddit  incellc&u  difficiles , cum 
eamm  ignoretur  ratio.  Hypothecs  item  profert 
difficile*  utpotc  plcruxnquc  duplici  epicyclo  con- 
ftances.  Parifiis  in  quarto  i6)f. 

i 6.  Joannes  Schonems  Caroloftadius  Pro- 
feflor  Mat  hcim turn  Norimbergx  tabulas  aftro- 
rjpm ic-n s cdMic  quas  Rcfolutas  vocat , eo  quod 
fmt  facillimx  quibus  loca  planetarum  & fixarum 


adquodlibet  tempus  calculari  facili  poflunt.Opus 
hoc  nihil  continct  aliud  nifi  tabulas  & ufimx. 

Idem  abud  opus  edidit  aijus  titulus  jEquato- 
rium  aftronomicum  t in  quo  per  fingulos  ChaT- 
taccos  & quafi  aftrolabia , loca  planetarum  ad 
quodlibet  tempus  inveniuntur.  Praxis  quidem 
coinmoda  fed  non  prxeifa. 

Idem  feripfit  nonnulla  Geographies. 

Scipro  ClaromontiosCxfenas  Opufcu- 
la  tria  edidit  , dc  fedc  fublunari  comccarum  in 
fupplcmentum  Antitychonis. 

Primo , Confidcratio  obfervationum  Judaica- 
rum  cometz  anni  i6iS.Gox,  & in  tra&u  Ma- 
labarico. 

Sccundo,  Solutio  rationum  pro  cceLefti  coroe- 
tarum  fede.  Stint  autem  de  coinctis 

fiy?6  Antonij  Santutij. 

» 5 S t Ejufdtm. 

Ann  < Chnftophori  Rothmani. 

j » J97  Samutii  & Joannis  Keplcri. 
j 1 6 1 3 Keplcri , Villebrordi  , Sncllii,  8c 
V.  Froinondi; 

Tertio  Libcllus  Apologeticus.  Amftclodami 
i6j(.  in  quano. 

i6j7  P.Carolus  Malapenius  Bclga  Montenfis 
e Socictatc  Jefo  , Opus  aftronomicum  edidit  cui 
tindum  pofuit  Atiftriaca  fydera  Hcliocydia  aftro- 
nomids  hypothtfibus  illigata.  Primo  dar  metho- 
dum  obfervandarum  raaailanim  folarium.  Se- 
cundo  hypothefin  inotuum  conftituit.  Duaciin 
quano  1 6)7. 

1657  Jacobus  Humius  Scotus  tta&atum  Gal- 
licum  edidit  fphzrz  Copcrnici  & Ptolomzi  cum 
ufibus  8c  conftru&ioniDus  tabularum  fphxrica- 
rum  Regiomontani,  nempe  primi  mobilis. 

Quz  habentur  in  hoc  Opere  ut  phirimum  com- 
munia  font  fine  ordinc  prolata.  Sunt  item  multa 
dc  Morini  difputationc  circa  kmgitudincs.  Pari- 
fiis  in  odavo  16)7. 

1 658  Joannes  Barcnchius  Opufoulum  edidit 
Italicum  cujus  titulus  eft  , Confiderattsrsi {opr*  it 
dialogo  de  duei  rnajfimi  Sjflemi  Tolemaico  & 
Copernic*no. In  hoc  Opere  defendit  Ariftotclicum 
in  libris  de  carlo  , cjufquc  feruentum  pro  mom 
redo  elemenromm  , & quicte  tetrx  in  centra  & 
motu  orbium  calcftium.Habct  philofophix  com- 
munis peripatcticz  placita  fatis  bcr.c  cxplicata, 
quibus  cam  vim  omnem  tribucrc  conatur  qtiam 
pot  eft.  Ea  tamen, quz  dicit,  font  communia.  Pifz 
in  quano  t6j8. 

16)9  Philolaus  foppreftb  foo  nomine  dUJerra- 
tionem  edidit  dc  vero  lyftcmatc  mundi  libris  qua- 
luor.  Primo  libro  fyftemata  antiquorum  Ptolcmzi 
fcilicet  & Alphonfi  norum  proponit , explicat,  8c 
confotat  tarn  phyfice  quam  geometric^  fc u ex 
motibus,  prxcipu^  verb  latitudinis  planetarum. 

Secundo  libro  Syftcma  Tychoiucuro  propo- 
nit Sc  impugnat. 

Tertio  aiiqua  theoremata  neccflaria  ad  confti- 
mtioncm  opinionis  Copcrnicanz  przmittu. 

In  quarto  verum  fyftema  invcft;gtR°p>ni°ncm* 
qnc  Copcmicanam  conftituit  quidem,  in  uonnul- 
lis  tamen  reprehendit. 

Opus  breve,  bonum  tnmen  Jicct  ea  omnia  quz 
afferr  non  fint  demon ftrntiva  ut  putat  author. 
Amfterodami  in  quano  i^)9- 

Anno  1 6)9  Vinccntius  Rcnctius  Genuenfis 
Olivctanus  Tabulas  Mcdiccas  edidit  univcrfales* 
fcilicet  fecundorum  mobilium , quibus  poft  uni- 
cum  proftaphzrefeon  orbis  canoncm  planctanira 
calculus 
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calculus  exhibetur.  Juxta  Rudolphinas  Danicas, 
Lambcrgi.inas,Prutuiicas,  Alphonlmas  , Sc  Pro- 
lemaicas.  Tabulis  autem  prxnxit  ufus  fimpltcitet 
Hue  hypothclibus , quarc  qui  jam  aliunde  hypo- 
theses fcirct , in  hoc  authorc  praxin  addifccrc 
police.  H abet  item  praxin  fuppucandarum  ccly- 
plcon.  Qux  omnia  nimis  breviter,  funt  indicata. 
Qux  videbantur  paulo  ubetiorem  cxplicationera 
rcquircrc. 

Anno  1640  Chriftianus  Longotnontanus  pro- 
fcflbr  Mathcmacum  in  Academia  Hafnicnli  Aftro- 
nomiam  Danicam  tdidit.in  dnas  panes  divifara. 

Prima  pars  dc  diuma  fyderum  rcvolucionc  do- 
drinam  fuper  fphxra  armillari  duobus  Lbris  ex- 
plicate 

Poftcrior  duobus  item  libris  Iccundum  obfer- 
vationcsTychonis  Brahe  Sc  proprias  motuum  pla- 
nctaatm  Thcorias  complcdirur  , cum  appendice 
dc  ftellis  novis  Sc  cometij.  His  prxmifit  prxco- 
gnitiunum  tradatum  in  duas  partes  divilum  , 
qtiarum  prior  triangulomm  analyfm  compcndi- 
ofam  h.ibet.  Hxc  pars  nimis  eft  brevis,  habcc  ta- 
mcn  multa  bona  circa  proftaphrrcfin.nempe  folu- 
tioncm  triangulomm  per  additioncro  , Sc  fubtra- 
dioncin  etiam  independenter  a Logarithms.  Po- 
ftcrior  dc  materia  calotum  diilerir.  Prioris  partis 
Aftronomix  Danicx  liber  primus  ha  bet  divifio- 
ncin  circulorum  fplixrx,  in  quo  nihil  nifi  com- 
mune invenies.  Secundus  liber  problcmata  pri- 
ini  Mobilis  folvlc  trigonomctricc , tabulalquc  ex 
iis  conficicjubct  item  tabu  lam  mediationum  cen- 
tum ftcllarum  , ibidem  exhibet  prxaipua  inftru- 
menta  aftronomica.  Item  agit  dc  parallaxi  & rc- 
fiadione. 

In  aftronomix  pattc  fccunda  thcorias  plane- 
tarum  duobus  hbris  refticuit : Quorum  prior  pri- 
m6  profcrt  triplex  Syftcma  Ptolcmaicura,Copcr- 
nic.imim,Tychonicum,ium  demotu  fixarum.itcin 
Tolis  Sc  lunx  cum  dodrina  cclypftum  Sc  ufu  lun* 
peculiari.  Poftcrior  dc  motibus  rcliquorum  quin- 
que  planctarum  fiipcr  triplici  ilia  hypothefi. 

Opus  iftud  perfedum  eft  , quamvis  cnim  qux 
dicit  initio  , Sint  fatis  communia , reftituit  tamen 
in  decurfu  aftronomiam  totam  , & ad  particula- 
rs defeendit  conftitutis  etiam  tabulis  , novus  illc 
ufus  lunx  eft  in  longitudinibus  inveniendis  qui 
adhuc  non  eft  fufEcicnter  exadus.  Circa  comcxas 
nihil  habrt  novi. 

164.0.  Guillclmus  Blaeu  Inftitutioncm  aftrono- 
micam  dc  ufu  globorum  Sc  fphxrarum  ccelcftium 
Sc  terreftrium  duabus  pambas  comprehcndit. 
Unam  fecundum  hypotheftn  Ptolcmaicam  ter- 
rx  qniefeemis.  Alteram  juxta  mentem  Copcrnici. 
Prima  duos  continct  librosiprimu  dc  adornationc 
globorum  in  quo  agitur  dc  circulis  circa  globos. 
Sc  dc  circulis  in  ipfis  globis , turn  dc  diftributionc 
regionttm , dc  ftellis  , Sc  motucarum  circa  axem, 
dc  motu  folis  be  horizonte.  Secundus  agit  de  ortu 
Sc  occafu  fvderam  , dc  horologiis  iciatericis, 
de  loxodromiis  totus  liber  79  problematis  con- 
ftar. 

Secunda  pars  duobus  paricet  libris  conftat 
Primus  agit  de  otdinc  fphxrarum  coelcftium , de 
conftrudionc,dc  triplici  motu  terrx,ejufque  exhi- 
bitionc.  Item  de  conftrudione  fphxrx  particit la- 
ris ftcllarum.  Secundus  agit  de  ortu  Sc  occafti,& 
horologiis  fciatericis. 

In  prima  parte  continentur  tantum  qux  funt 
vulguria,  exceptis  iis  qux  de  horologiis  per  glo- 
bum  concinnandis  uadit. 


Secunda  pars  habet  multas  praxes  pcculiares 
in  opiniune  Copeuucan.i. 

Latinc  donata  a M.  Hertenfio,  Amfterodaml 
Mathcfcon  pro  ft  Hot  c.  Amftcrodami  ill  odavo 
1640. 

1640  Joannes  Baptifta  Morinus  Francopolfc 
tanus  Dodor  Medicus  Sc  Regius  MathematuA 
profcflor  , Opus  edidit  cui  rituhim  appofuit  i 
Aftrotiomia  a ftndamentis  intcgjrc  Sc  exa dfc  rc- 
ftituia. 

Hoc  Opus  novcm  partes  complcdirur. 

\ Prima  llagogcn  eoinplcditui  ad  longitudindin 
fcic»uum,&  ad  tabubs  aftronomica*  condendas: 
Secunda  nonnulla  problemata  aftronomica 
proponit,ad  longitudinum  fcicntiam  ne cellar i a. 

Tertia  fcicntiam  longitudinum  per  lunam  dc- 
monfttar. 

Quarta  contra  invidos  fua  placira  defendir. 
Quinta  Commill at  iorum  judicium  profcrt. 
SeXta  varias  epiftolas  profcrt  quibus  & multi* 
authortbus  ejus  invciuum  comprobatur.  Affert 
item  aliquos  modos  reftituendarnm  tabularum. 

In  ftptima  temporis  xquandi  ratio  demonftra- 
tur,&  Galilxi  atque  Hcrigonij  merhodos  dc  lon- 

f'itudimbus  captandis  pet  Jouis  lareUiccs  venti- 
atur. 

Odava  demonftrat  veram  parallaxium  dodri- 
nam. 

Nona  dc  refradionibus  ctrlcftjbus  agit. 

Huic  operi  alius  titulus  apponendus  diet.  Eft 
enim  tradatus  dc  longitudinious  terreftribus  in- 
veniendis , multa  compledcns  aftronomica  , non 
tamen  nova.  Pcticrat  hie  author  judices  tit  prx- 
mium  dc  feientia  longitudinum  inventa  adi  pi  fee- 
re  fur,  fed  causi  cecidit.  Hinc  tot  querimonix  in 
judices  , prxeipue  verb  in  Hcrigonium  qui  cum 
aliis  judicatat  problcma  pradicc  non  efle  folu- 
tum  , c6  quod  innitcrctur  obfervationibus  lunx, 
tujus  motus  hadenus  ad  earn  prxeifionem  con- 
ftitutus  non  eft,  qui  in  tali  negotio  rcquii  itur.  In 
quarto  Pariliis  1640. 

Idem  anno  1654  quinque  hujus  Opens  parte* 
jam  dedcrac  quas  auxir,  aliafquc  adjunxit. 

Anno  1648  prodiit  gallicc  Apologia  leu  ex- 
poftubtio  contra  Morinuin  quafi  contra  ufurpa- 
toreiTi  feientix  longitudinum,  a Revctcudo  Patre 
Leonardo  DuliriS  ex  Ordinc  Rccolledorum.  In 
quo  oftendit  fc  Morino  oft  end  illc  cas  praxes  quas 
in  fuo  Opcrc  vulgavit.  Videttir  autem  in  hoc 
Opere  innuere  talc  problem*  etiam  p rad  ice  folu- 
tum  cftc  ; immo  etiam  ad  captum  uautarum  die 
accommodatum.Scd  quim  longc  abfit  abcodecla- 
rarunt  judices  dati  Morino  qui  etiam  hanc  apolo- 
giam  vidcrunr.Fuenmt  autem  illi  DD.Pafchaliuti 
Mygdorgius,  Boalangerius,Beugran  Sc  Erigoniu* 
omni  cxceptione  majores.  In  quarto  Pariliis. 

1641  Natalis  Durcct  Colmographus  tegius 
Ephcmcridcs  motuum  coelcftium  Richclianat 
compofuit  abanno  16)7  Sc  1649.  Sex  primi  anni 
funt  ex  tabulis  Lansbergianis , rcliqui  S Kcple** 
rbnis. 

In  priori  pattc  habcturlfagoge  in  aftrologiam; 
In  ftcunda  tradatus  de  aens  mutationc. 

In  tertia  dodrina  primi  mobilis ftu  trigonomc-; 
tria  fphxrica.in  qua  potius  praxes  quam  demon- 
ftrat iones  tradumur. 

In  ftcunda  parte  habetur  ufus  tabularum  aftro- 
nomicarum  pro  rebus  omnibus  ad  aftronomianj 
fpedantibus  inftituendis. 
a.  De  criiium  myftcrio. 
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) . Gnomoniecs  liber  onus  , in  quo  traditur 
methodus  delincandi  horologia  fciatcrica.  Hxc 
methodus  omnia  horologia  ad  hori2ontalia  revo- 
cac  & per  trigonomcniam  elevationem  poli  fu- 
pra  tale  planum  al'.afque  circumftamias  quxrit. 
H-ibct  uiulta  bona  fed  methodus  difficilior  eft. 
Parifiis  in  quarto  1640. 

1641  Annibal  de  Spadacine  Aftrologus  Me- 
diolanenfis.  Speculum  aftrologix  naturale  edidit, 
in  quo  agic  de  hominis  inclinationibus  , de  nati- 
vitatc  , de  omnibus  menfibus  anni.  Item  de  mor- 
bis,  mulierculantm  inclinationibus  &c.  gallicc. 

Opus  nullius  moment  i,haba  6c  chiromantiam. 
Parifiis  1 654  in  o&avo. 

1641  Petrus  GalTendus  EcdefixDinicnfis  Prx- 
fechis  ,tra&itum  edidit  de  apparente  magnitudi- 
nc  (olis , humilis  & fublimis  , quatuor  Epiftolis 
comprchcnfum  , in  quibus  complura  phyfica  op* 
ticaquc  jnoblcmata  proponuntur  6c  explicantur. 
Occafio  feribendi  eft  difficultas,cur  fol  horizonti 
vicious  major  appatcat , cum  tamenrefra&io  lim- 
borum  fokis  cos  extra  circulos  fuos  verticalcs  non 
abducat , fed  cantum  altius  evchat , idcoque mi- 
nor apparcre  dcberct ; hoc  tribuicur  ampliationi 
pup'llx.  In  quarto  Parifiis  1641. 

Idem  alium  tra&atum  edidit  de  motu  imprdlo 
a moiore  tranftato,  Epiftolis  duabus  comprchcn- 
fiun  , in  quibus  aliquot  prxeipue  mm  de  motu 
universe,  turn  fpeciatim  de  motu  rerrx  attributo 
difticultates  explicantur.  Do&rmam  continet  fo- 
lidam.  In  quarto  Parifiis  1641. 

1643.  Antonius  DeufigiusMcdicus  diflerta- 
tionem  edidit  de  veto  fyftcmatc  mundi , qui  Co- 
ernici  fyftcma  reformat  fublatis  multis  orbi- 
us  , & cpicyclis  , quibus  in  Ptolcmaico  fyfte- 
matc  humana  mens  diftrahitur  j Tclluri  autem 
motum  tantum  dmrnum  rclinquir.  Alios  item 
motus  terrx  tnbuit  , ut  explorer  inxqualitatem 
prxeeflionis  xquinockiorum  »mutationem  ecccn- 
tricitatis  6c  dcclinationis  cclypticx  , qux  omnes 
Inxqualitaces  modo  plcrifquc  rcjiciuntur.  Qtiare 
hxc  hypothefis  non  eft  fcmicopcrnicana  pura. 

Opus  hoc  multa  habet  de  moru’gravium  qux 
facilius  6c  gravius  conftitui  potcram.  Amftcro- 
dami  in  quarto  1641. 

1643.  P.  Rcyta  Captidnus  ad  Putcanum  feri- 
pferat  a fc  obfci  vatos  novcm  Jovis  fatcllitcs. 

Petnis  GaiTendns  feripfit  ea  de  tc  fuum  judi- 
cium, & hallucinaturo  eUc  Reytarn. 

16  jo.  Scripfit  item  quid  judicarct  de  quatuor 
parluliis  eo  tempore  apparentibus. 

1643.  ScipioClaromonrius  Cxfcnas  Antiphi- 
lolaum  edidit , in  quo  Philolao  redivivo  de  motu 
terrx  ac  folis  ac  fixamm  quictc  pugnatur  , ratio- 
ncfque  ejus  quas  pro  demonftrationibus  affcrt 
fallaces  deteguntur.  Pofitio  cadcm  de  re  Copei- 
nici  confutatur  , 6c  Galilcci  defenfiones  reji- 
ciuntur. 

Utrumque  Opus  lc&ionc  dignum.  Cxfenx  in 
quarto  1643. 

1644.  Joannes  Caramucl  Benediftinus  Op uf- 
cuhim  edidit  Tub  hoc  titu^>  Solis  6c  artis  adulte- 
ria.  Li  prima  parte  oftcndcrc  conatur  fphxram 
alitcr  tradendam  efle  quam  ha&enus  tradita  fuc- 
rit  ob  icfra&ioncs  , qux  tamcn  confideratio  eft 
exigui  moment! , & jam  a pluribus  notata.  Immo 
qux  conftitui  non  poftit  ob  varias  a^ris  & at- 
tnofphxrx  difpofitioncs.  Modus  ab  ipfo  traditus 
ad  inveniendum  altitudincm  poli  failax  eft.  Quod 
vcr6  de  gnomon ica  prymitiit  intta  paucas  horas 


tradenda.  Id  non  prxftat  in  fuo  Operc  in  quo  nul- 
lam  affcrt  demonfttationcra  fufKeienrer  explica- 
tam.  Horologiorum  defer  iptioncs  vatic  de  format 
ob  ftyli  ttanlpofitioncm , decurtacioncm,  motum 
alternum  , candelam,  item  folis  vicariam  in  horis 
indicandis  adhibet.  Totum  opus  eft  exigui  mo-, 
mend.  In  folio. 

1644  Andreas  Argoli  Ernies  fan&i  MarciPri- 
mura  Mobile  edidit, leu  tabulas  ad  primumMobi- 
le  fpc&antcs.  Totum  fete  Opus  obtinent  tabulx 
alccnfionum  obliquarum  pro  fingulis  latitudini- 
bus.  Opus  immenfi  laboris.  Patavii  in  quarto 
1 644  duobus  tomis. 

Idem  Andreas  Argoli  Pliilofophus  & Medicus, 
6C  in  Gyninafio  Patavino  profeffor  Mathefeon, 
Tabulas  fecundorum  Mobilium  edidit  juxta  hy- 
pothefes  Tychonicas , 6c  caelo  dedudhs  obfci  va- 
tiones. 

Idem  ii»y  3 edidit  Pandofium  fphxricum.inquo 
fingula  in  elementaribus  regiombus  atque  xthc- 
rca  mathcmaticc  pertradhntur.  Hoc  eft  loquitur 
de  metcoris  omnibus  , proprietatibus  maris  terrx 
brevitcr  camen  , & fcie  nihil  demonftrando  fed 
tantum  judicando.  Profert  item  hypoihcfcs  pla- 
nctarum.quarum  primam  ideam  exhibit.  In  quar- 
to 1 6 j 3 Editio  fccunda. 

Anno  1643  Ifina'cl  BullialJusPat  ificnfis  edidit 
aftronomiam  Philolaic am , in  qua  motus  plane ta- 
rum  per  novam  ac  veram  hypotlicfin  demon- 
ftrantur , mcdiiqiic  motus  aliquot  obfervationuin 
authoritatc  ftabtliuntur.  Qax  ex  manuferipto  Bi- 
bliothecx  Regie  defumptx  funt  6c  ha&enus 
ignotx  fucrunt.  Tabulas  item  facillimas  fccim- 
dum  cam  hypothefin  adjunxit,  methodumque  Ib- 
lares  eclypfes  fiipputandi  fine  ulb  folutione  trian- 
gulorum  lphxricorum.  Addita  eft  hiftoria  ortus 
6c  progreftus  aftronomix.  Suam  Aftronomiam 
in  libros  duodeehn  diftribuit.  In  quorum  primo 
de  carlo  , (ole , 8c  planctamm  motu  dilferit , 6c 
cclypticx  hypoiheieos  fimdamenta  jacit. 

In  fcaindo  de  anni  magnitudine,  cxtcrifquc  ad 
motum  terrx  annuum  feu  lolis  apparentem  perti- 
nent ibns , prxcipucque  de  vera  dieruni  xquatione 
agit,  8c  Ptolcmxi  errorem  detegir. 

In  tertio  de  lunx  motibus  cjufqtic  hypothrfi. 

In  quarto  continentur  ea  qux  fpedant  ad  dc- 
terminandam  magnitudincm  folis , terrx  8c  lunx, 
6c  nmufque  luminaris  cclypfes. 

In  quinto  fixarum  motum  6c  obliquitatem  Zo- 
diac! determinat. 

Liber  fextus  Saturni  motum  confiderat  etiara 
latitudinis  6c  Aphelii , 6c  nodorum  cpoclufque 
court  ituit.  * 

Liber  feptimus  idem  prxftat  circa  Jovem. 

Liber  o&avus  Martcin  intuetur. 

Liber  nonus  Venererr. 

Liber  decimus  eft  de  Mercurio. 

In  undccimo  continentur  varia  problemata 
circa  motus  planetarum  ptxcipuc  circa  ecccntri- 
citates,  6c  figuras  erbium. 

In  duodecimo  tabulx  motuutu  continentur » 
canimqne  ufus  traduntur. 

Opus  iftud  maximi  facio  an«  hypothefin  Co- 
pernicanam  adufque  minings  circonftantias  per- 
lccutus  fit  vir  iftc  apud.cxtcros  quam  apud  fuos 
notior.  Quern  Ricciolius  noftcr  vocat  virum  pro- 
fundx  indaginis  8c  t»erit6,muliiquc  ex  eo  in  fuis 
Tabulisconficicndis  mutuatus  eft.Vidctur  abejus 
tempore  hypothefis  ellvptica  perfidior  evafifle* 

6c  faciliis  ad  praxin  efle  revocatana  adjeAis  nem- 

pe 
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pe  aliquibus  theorcimcibus  circa  proftaphxrcfeos 
iuppuratioues. 

Initio  O peris  in  prolegomcnis  agitdc  progref- 
fu  aftronomk. 

164,-.  Pater  Jacobus  Grand  amicus  eSocictatc 
Jcfu,  Opus  edidit  cum  titulo,  Nova  demonftratio 
inunobilitatis  rerrx  petita  ex  vircute  magnetic.!, 
& quxdam  alia  ad  efflfihis , & leges  magncticas, 
ufumquc  longitudiiutm  & univeriam  geogra- 
phiam  fpc£Lnria  dc  novo  iuvenca. 

In  hoc  Opcre  mult*  arflnmtur  experientix 
novae  circa  magncticas  dirc&ioncs.Quod  veroTpe- 
£lat  adnov.am  illam  demonilrationem,t.antum  ab- 
eft  uc  convincac  ut  potius  motui  terrx  probabi- 
litatem  aCrat.  Hare  enim  virtus  magtictica  opti- 
me parallehfmum  axis  terreftn's  cfficcrcc. 

if4f-  P. Antonins  Maria  Scfmlarus  de  Rhey- 
ta  Ordinis  Capucinorum  librum  dc  Aftronomia 
compofuir,  cui  titulus  ( Oculut  Enoch  , dr  Bin ) 
live  radius  fyderemifticus; 

Finis  Opetis  eft  omnium  planerarum  veros  mo- 
tus  ftationes  & regrdTus  fane  ullis  epicyclis  aut 
xquantibtis  , tarn  in  thcoria  Thyconica  quam 
Copern  ic-ma  cxpiicarc,  & Thyconicam  Coperni- 
cana  faediorem  rcdderc. 

In  primo  & fccundo  libro  oftendit  infufficien- 
tiam  hypochefconThycomcx.Copcrnicanz  Lanf- 
ber  gi  anae,  Severian*. 

In  tertia  aliam  hvpothcfin  proponit , in  qua 
erntr  im  cxccntrici  deferibit  circcllum,  qux  hypo- 
thecs non  videtur  aliis  fimplicior.  Proponit  item 
novaml.inr  hypothefin. 

Libro  quarto  traftac  de  ccelo  & mundo,  affer- 
lur  c .ufa  fltixus  & icfluxus. 

A Ididit  Opufailumcui  titulus , O cuius 
pinu  bi ’tomtits  , nempe  dat  praxes  ad  conficien- 
dum  tubum  opticuni.  Primus  invexit  in  Gallias 
tclefcopia  quatuor  convexomm.  Dcliquil  quod 
praxin  przeipuara  *nigmaticc  alternatis  chara- 
Hcribus  reripferit. 

In  feconda  parte  conceptus  profert  prxdicabi- 
les,ex  aft rono mia  defum pros. 

In  h k Opcrc  itnilta funt  quae  vim  non  habenr* 
Primo  non  bene  oftc-'dit  inlufticientiam  cxcera- 
rum  hypbthcfium.  Ad  id  enim  prxftandum  de- 
ferib  t geometric^  hypothefin  aliquam  , oftendit- 
que  fig  tram  ^ c.ilculo  dcficere , quod  impoffibile 
eft  , fi  dinvnfiones  omnes  obfervcc.  Arguments 
item  qu  b is  opinionem  Copernicanam  impetir, 
fimt  vulgaria , fie  nullius  robot  is , 8c  fxpc  aperte 
faifa  continent. 

164?.  Pacer  Joannes  Francois  & Societate  Je- 
fu  librum  coinpofuic  Gatlicum  cum  titulo , La 
Chronologic  dtvisis  en  quant  panics  , Chrono- 
logia  in  quatuor  partes  divifa. 

In  prima  parte  feientiam  tempotum  rradit  per 
Cnumerationem  divetfarum  periodorum. 

In  fecunda  arrem  temporum  Gnomonicam. 

In  tertia  mocus  ccelcftes  in  globo  exhibcc. 

In  quarta  geographiam  tradic. 

H*  omnes  partes  non  fatis  appofirc  Tub  hoc 
titulo  collocantnr.Q_’*  dcGnomonica  tradic  funt 
Quidem  bona  fed  non  ex  .idle  demonftrantur  Mo- 
ws eriam  loquendi  infuetos  habet  hie  Author. 
Parifiis  in  quarto  1647. 

1647.  Prodiit  Ariftatchi  Samij  Opufculum 
ex  veteri  manuferiprn  opera  P.  Merfenni  Ordi- 
nis Minimornm  de  m"ndi  fyftemate , partibus  fie 
Jmotibus  ejufdem.in  aim  Opcrc  non  tantum  aftro- 
nomica  , led  etiam  phyfica  mulca  continentur,ut 
Torn.  /, 


to? 

dc  seftu  maris  fie  caufis  motuum.  Hone  P.  de  Ro- 
bcrval  Mathcmaticus  Regius  notis  illuftravit. 

Franc i feus  Montebtumi  Patritius  Genuenfis 
ephemerides  motuum  ealeftium  clucubravit  ad 
longitudincm  Bononienfem  abanno  if.jo.  ad  an- 
num 1660.  cum  catalogo  infigniorum  fixarum 
ad  annum  i6jo.  earumquc  ortu  Sc  occafu  pro  al- 
ticudinc  poli  44.  ex  Philippi  Lansbergij  Mathc- 
marici  cclcberrimi  obfervationibus. 

Prxuuflis  etiam  nonnullis  ad  cottftrudtioncm 
& dijudicationcm  ccelcftis  figurx  ncccflariis. 
Bononix  in  quarto  i6yo. 

KSro.  Joannes  dc  Monte  regio  tabulas  dire- 
&ionum  & profc&ionum  edidit  •,  tabulas  item  af« 
ccnfiomim  obliquarum  cum  tabulis  finuum  pee 
fingula  minuta  univcifam  trigonometriam  com- 
plement.bus.  In  quo  opcrc  datur  ufus  taliuin  ta- 
bulanun.T ubingx  in  quarto  1650. 

i6ji.  Pater  Joannes  B.Ricciolius  Ferrarienfis 
Societacis  Jcfu,  A Image  ft  uni  novum  edidit  aftro- 
nomiani  vctcrem  &:  novam  complcdens,  obfer- 
vatiombus  alionun  & proptiis  prorootam , in  tres 
tomos  diftributam. 

Libto  primo  dc  fphxra  mundi  in  coromuni. 

Sccuiuio  de  fphxta  elementari. 

Tertio  de  foie  ejufquc  motibus. 

Quarto  de  lima. 

Quinto  dc  ecclypfibus. 

Sexto  dcftcllis  fixis. 

Septimo  dc  planetis  minoribus. 

Odavo  de  cometis  fie  ftcllis  novis.  . t , 

None  de  fyftcmatibus.  Ptxcipuc  impeticur  Co- 
pcrnicanum. 

10.  Trigonometriam  exponit  etiam  logarith- 
micam  per  compendium  fi:  problcmata  primi  mo- 
bilis,gcographica  item  8c  cofmographica  dc  par- 
rallaxibus  item  fie  refradionibtis. 

Hoc  Opus  inftar  bibliothccx  integrx  haberi 
poteft.  Collegit  enim  omnia  qu*  alicujus  erane 
moment i in  anterioribus  aftronomis. 

Videtur  tamen  non  fcqui  ordintm  feienti*  nee 
fatis  indicare  cjus  progtcftiim.  Infi  pcr  diver  la 
non  uinquam  profert , nee  fatis  determinat  cui 
parti  fc  addient  •,  ita  ut  petplexum  reddae  Icdo- 
rem  Sc  confufum. 

Idem  compoluic  Chronologiam  reformatatq 
anno  1669,  in  duos  tomos  divifam.  In  primo 
tomi  pnni  libro  agit  de  menfibus  Sc  annis  prxei- 
puarum  Nationum  prxeipue  Hcbrxorum , ^£gy- 
ptiorum  , Perfarum  , Grxcorum  , Romanorum, 
turn  aliarum  minus  prxeipuarum  Nationum. 

Secundus  habet  conncxionem  prxeipuarum 
epochamm  cum  cpocha  Chrifti.  Libro  tertio  de 
Grxcorum  epochis.  Qiiarto  dc  Latinorum  epo- 
chis.  L bro  quinto  dc  annis  Regum  A fi*  cum 
epoch  1 Chrifti.  Sexto  dc  annis  Hebrxorum.  Se- 
ptimo de  annis  mundi  ad  Chriftu.Odavo  dc  anno 
nativitatis  Chrifti.  Nono  de  annis  poft  paffionem. 

Secundus  tomus  tria  Chronica  compleditur, 

\6j  j.  P.  Petrus  Courciet  Socictatis  Jefu  aftro- 
nomiam  prafilicam  compofuit,fivc  motuum  ctrle- 
ft  urn  pr.ixcs  per  aftrolabia  quxdam  quibus  fy- 
derum  loca,motus , dcfcfilus  pro  quolibet  tempo- 
re facile  coguofeuntur. 

Sunt  autem  hxc  aftrolabia  dreuli  charracei 
coaptati,  feu  potius  tabulx  motuum  ccelcftium 
in  drCulos  digeft*  , qu*  omnia  prxeifionem  ha^ 
bere  non  poftunt  perfcftain.  Sufficcrcnt  tamen  ad 
plerafque  operaciones  aftrologi*.  Nancci  in  o<fta- 
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165  j Scthus  Vvardus  Aftronotnix  pro fc floe 
Savilianus  Opufculum  dc  comctis  edidit , in  quo 
dc  come tarura  natura  dilkritur  ,nova  comctarum 
thcoria  Sc  noviflimi  comet*  hirtoria  proponitur 
prxle&ionc  Oxonii  habita  nitnis  comotndiosc. 

Idem  Inquifitioncm  edidit  in  limaclis  Bullial- 
di  aftronomix  Philolaic*  fundamenta , oftendit- 
que  hypothefin  cllypticam  it  Bulltaldo  alitiqiic 
propolitara  bborarc  agcoroctria. 

In  hoc  Opufculo  nonnulla  profert  ad  hanc 
hypothefin  promovendam  idonca. 

Idem  idcam  trigonomecri*  demon  (hat*  edidit 
fed  nitnis  brevitcr  , ita  ut  in  ca  trigonometriam 
non  addifeas  nifi  aliunde  feias.  Bononix  in  quar- 
to 16;  j Sc  1654- 

1 6 j 3 Andreas  Argolus  in  Patavino  Gymnafio 
Mathcfcon  profcflorjBrcvcm  dilTcrtationcra  edi- 
dit de  comcta  165a.  i6j$.ubi  de  alii  s met coro- 
logicis  impreflionibus  agit.  In  Romano  Collegio 
habit*  font  difputationes  de  cometis  1619. 

Anno  1654  Yvo  Capucinus  Aftrologi*  nov  am 
methodum  rradidit  fub  nomine  Francifd  Allzi 
Arabis  Chriftiani.  In  pluribus  prxeipue  circa  rc- 
voliuiones  habet  praxes  a rcliquis  differentes  , 
quorum  fublevatur  labor  ope  circulorum  char- 
tcaccorum.  Nullum  peculiarc  de  hac  re  judicium 
fero  , nee  ucra  praxis  alteri  fit  prxfcrcnda , cum 
cnim  omnia  hxc  arbitraria  exifttmem , puto 
uttainquc  *qualitct  1c  habere , nihil  in  utraque 
cite  foliditatis.  In  prxfationc  profert  aliquant 
fabulam  quafi  hxc  placita  ab  Arabc  acccpctir. 

16$ 4 Petrus  Gafiendus  Dinienfis  Ecclcfix  prx- 
pofitus,  Regius  Mathcfcos  profcflbr , Rotnanuin 
Kalcndarium  compendiose  expofnit , cui  acccffit 
corollariura  de  Romano  M.trtyrologio. 

Opus  breve  & clarum,&  utile.  Parifiis  iu  quar- 
to 1654. 

1656  Athanafius  Kirchcr  e Societarc  Jefu, 
Irer  cxraricum  compofuit , quo  mundi  opificium 
fydcrumque  ram  errantium  quam  fixorum  natu- 
ra,vires, proprieties,  finculorumquc  compofitio, 
Sc  ftru&ura  ab  infimo  tclluris  globo  ufquc  ab  ul- 
tima mundi  confinia  per  fi Cti  raptus  integumcn- 
tum  exponitur. 

Opus  hoc  porius  philofophiaim  eft  quam  mi- 
thematicum.  In  quarto  Rom*  1656. 

1636  Jacobus  de  Billy  Compendienfis  Socie- 
tatis  Jefu,  Tabulas  Lodoiccas  edidit,  feu  univer- 
fam  cclypfeon  do&rinam , tabulis,  pr*ceptis  , ac 
demonftrationibus  cxplicatam.  Adjc&us  eft  cal- 
culus aliquot  ccclypfcon  fobs  Sc  lunx  qu*  proxi- 
mc  per  toram  Europam  videbuntur. 

Dividttur  hie  tra&acus  in  duns  partcs.ln  prima 
agir  de  hypotheft  folis  Sc  tun*,  modumque  tradit 
conficicndarum  tabulamm.  Agit  de  femidiametris 
folis , lun*  , & umbrz.  Item  de  parallaxibus  Sc 
r e fraction  i bus. 

In  fccunda  parte  agit  de  cclypfi,&  modum  tra- 
dic  inveniendorum  noviluviorum , Sc  plcniluuio- 
rum  tain  mediorum  quam  verorum.  Cxtcras 
cclypfeon  circumftantias  pctfcquitur.Deindc  pro- 
fert calcolum  viginti  cclypfeon. 

Opus  hoc  ebriftimum  eft  & optimum,  optime 
praxin  doccns  & demonftrans.  In  quarto  Divione 

i6f6. 

1637  Pater  Jacobus  de  Billy  £ Societate  Jefit, 

Opus  gallicum  edidit  contra  Aftrologos  ati  titu- 
Jum  poiu it , t omit e am  de  t’  Aflroleye  judiciaire. 

In  hoc  lingula  percurrit  Aftrologorwn  placiu>eo- 
rum  inanitarcm  pUni  dcinonfttac. 


Opus  perfeOum  in  hac  matetia. 

Idem  P.  Jacobus  de  Billy  Compendienfis  So- 
cictatis  Jefu,  librum  gallicum  edidit.  Nempe  tu- 
miilum  aftrologi*  judiciari*.  In  quo  fingul.i  pla- 
cita illius  do&rinx  profert  clatiflime  tolideque 
refcllit , ita  ut  nihil  amplius  requiri  vidcatur.  Pa- 
rifiis in  quarto  1657. 

1637  Joannes  Baptifta  Morinus  Dodor  Mc- 
dicus  &:  Regius  Parifiis  Mathematum  profcflbr, 
Tabulas  Rudolphims  ad  Mcridianum  LJraniburgi 
fupputatas  in  compendium  rcdcgit,idco  quia  Ta- 
bula: Rudolphinx  a Kcolcro  fupputat*  hint  ccc- 
lcftibus  apparentiis  conformiorcs , fed  caram  ulus 
eft  intricatiflimus,ut  firnt  plcraque  qu*  a Kcplc- 
ro  prodicrunt.  Quarc  Morinus  infiftendo  cidem 
do&rinx  dcdudlx  ab  obfervationibus  Tychonis 
Brahe,  eafdcm  tabulas  ad  praxin  faciliores  reddir. 

Opus  utile  Sc  facile.  Elfet  Opus  abfolutum  li 
prxtcr  praxin  addidiflet  breviter  hypothefes 
Sc  cum  praxibus  comparaflct.  In  quarto  Pari* 
fiis  1657. 

t6jf  Comes  de  Pagan  fatis  apud  Gallos  notus, 
Opulculum  edidit  de  ihcoria  planctarum  in  quo 
omnes  orbes  ccelcftcs  geometricc  ordinamur  con- 
tra fenrenriam  communcm  Aftronomorum,  hoc 
eft  pro  cpicyclis  out  ccccntricis  cotnmunibus,  cl- 
lypfcs  inventr.  Quamvis  autem  primus  non  fit 
qui  talcs  cllypfcs  in  platietatum  thcoriis  admi- 
ferit.do&rinam  tamen  cllypfium  ita  promovit  ut 
ad  facilcs  calculos  cjus  invent  is  rcvocari  pofiir. 
Qnare  hoc  Opufculum  eftmaximi  momenci.  Pa- 
rifiis in  quarto  1657. 

Idem  anno  1658.  Tabulas  edidit  facillimas  ad 
ufum  , in  quibus  fcilicet  novas  methodos  adhibet 
per  fi»lavn  additioncm  aut  fubtra&ioncm  loga- 
rithmorum.  Opus  non  contcmnendum.  Haber 
item  nonnulla  de  longitudinibus.  Parifiis  in  quae* 
to  1 6f  8. 

1 f> $ 9 Chriftianus  Hugenius  Zulochimi j Conft. 
Fr.Syftcma  Satumium  five  de  caufis  mirandorum 
cjus  phxnomenon  Sc  contitc  cjus  planeta  novo. 

In  hoc  Opere  fyftema  proponit  quo  cxpliccn- 
mr  omnes  apparentix  Saturni  Sc  cjus  comitum. 
Nempe  exhibet  Saturnum  difeo  aliquo  lato  quafi 
fafeiatum,  ex  cujus  vario  ad  oculum  obverfb  fitu 
van*  fcquantur  apparentix , quod  inventum  in- 
gen iofum,  rcmquc  fcliciter  oculis  fubjicit.  H-igx 
Comitis  in  quarto  1 659. 

1659  Comes  de  Pagam  Opufculum  Gallicum 
edidit  nempe  Aftrologiam  naturalem  , in  quo 
nempe  principia  hujus  feientix  tradumur.  Probat 
autem  hanc  artem  prohibitam  non  clfe,modo  in- 
fallibilitcr  non  pTxdiccc  aftioncs  hominum  li- 
beras  , affcrtque  Authorum  etiam  facrorum  te- 
ftimonia  , qux  aftrologi*  faveant.  Exinde  tradit 
principia  illius  univerfalia  Parifiis.  in  Odavo. 

tt>j9  Andreas  Argoli  Divi  Marci  Equcs,&  in 
Patavino  Lyexo  Mathcfcos  ProfclTot  „ Ptolc- 
mxum  parvum  in  Gcncthliacis  jun^hun  Arabi- 
bus , aulhim  , Sc  mendis  cxpur^nmi.  In  hoc 
Opere  brevircr  colligit  omnia  indiciarix 

aftrologi*.  Lugduni  in  quarto  i/f  9* 

1 660  Joannes  Baptifta  Du  Aftronomiam 
phyfieam  edidit  libris  duobuj  comprchcnfam.  In 
priori  agit  de  itimine  & coloribus.  Primo  tripli- 
ecm  de  luminc  fenccnriam,  Pcripatcticorum  qua- 
litatcm  , F.piaiteormnfubftamiam  , Carthefij 
xthetex  fubftantix  motum  eftc  cxiftimamium 
expendit , & prim*  inhxrer.  Turn  de  luminis 
niotu  , refradtionc , Sc  reflexione  carumquc  legi- 
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6ns  , exinde  dc  natura  pcrfpiaii , , &caufa  lumi- 
ms.  Dcniquc  dc  coloruni  divcrfitate  > omncs  1 
luce  dim  in  . uc  oftendit  &ralia  fimilia. 

In  iibro  iccundo  agit  dc  materia  tali  Sc  fyde- 
rum  dediftindione  planctarum  8c  fixaxum  in  na- 
tura^um  dc  folis  natura  , maculis  coinctarum,  lo- 
co 8c  gencratione  , dc  morn  diumo,  an  rcllus  tno- 
veacur , dc  circulis  qai  in  fphxra  dclincari  (blent. 
Turn  dc  (olis  theoria , & cmendarionc  anni  Ju- 
liani,  dc  lunxthcoria  , cjufquc  nantra  in  fluxi- 
btis,  dc  rcliquormn  planetaruin  theoria  8c  ftcl la- 
rum  fixarum.  Dcniquc  ad  ptaxin  defeendit , & 
methodos  obfervandi  ufum  globi  , horologium 
(olarc  dcl’cnbcndi , vera  fidcrum  loca  ex  tabulis 
crucndi , modos  Sc  alia  fimilia. 

Omnia  idiomatc  clcganti  Sc  crudito.  Non  in- 
hxfic  d fficilioribus  aftrenomix  tricis  qua:  ad  infti- 
tutum  fuum  non  facitmt.  AcccfTcrunt  Petri  Petiti 
Obfervationes  aliquot  cclvpfium  folis  8c  lunx, 
cum  diflertarione  dc  latitudinc  Lurcrix , dcclina- 
tionc  magnetis  , nee  non  dc  fyftcmatc  tnundi 
quod  Anonymus  propofuit.  In  quarto  Parifiis 
i66o. 

1 660  P.  Gafpar  Schotus  Regifeurianus  inPa- 
normitano  8c  Herbipolitano  collegio  mathema- 
tum  profdTbr  , P.  Achanafij  Kirchcr  Itcrcxrati- 
6mi  pixlufionibus  Sc  fcholiis  illuftfravit  Sc  figu- 
res exornavit^  In  quo  operc  ex  occafionc  totam 
carlcftium  oibium  dodinam  tradit.  Hoc  Opus 
h.ibcc  omnia  curiofa  qux%  ccelo  Sc  fyderibus  di- 
cuntur ; Aftronomix  tamen  difficiliora  noncxpli- 
car.  Herbipoli  in  quarto  1660. 

1661  P Jacobus  Grandamicus  Societatis  Jefu 
Quxftioncm  Evigclicaih  edidit  dc  Natali  Chrifti, 
in  qua  alTcritur  pcrfcda  confcnfio  annorumChri- 
fti  & xrx  communis  in  Ecclefia  a mille  & am- 
flius  annis  ufu  rccepta.  Hoc  Opus  potius  eft  hi- 
ftoricum  quam  matncmaiicum.  Fixx  Andegavo- 
ttim 16S1. 

i 66 o Pater  Joannes  Francois  ex  Societatc  Je- 
fu Tra&atum  gallicum  edidit  dc  influent  iis  ccele- 
ftibus,  in  quo  aftrologiam  indiciariam  rcfcllir. 

Vidccur  die  fufior  in  rebus  criam  faciboribus. 
Redonis  in  quarto  1660. 

Anno  1661  Joannes  B.iptifla  Morintts  Franco- 
politanus  Medicus  Sc  Mathcmatiais  Regius 
Aftrologiam  judiciariam  fob  titulo  Aftrologix 
gallicx  edidir.  In  quo  Opere  placita  illius  dodri- 
nx  non  cantum  proponit , fed  etiam  probarc  niti- 
rur , eoruniquc  omnium  rationes  rcddcrc.  Pritno 
igitur  in  Oratione  apologetica  judiciariam  aftro- 
logiam a caluinniis  vindicare  fatagit,  exinde  vi- 
inti  (ex  libris  tonim  fuum  opus  comprchcndir. 
rimo  agit  dc  cognitione.  Secundo  dc  creacuris, 
rcbulquc  phyficis.  Tertio  de  divifione  mundi. 
Q^iarto  de  quantitate , & extchfionc.  Quinto  dc 
fpatio.  Sc  loco.  Sexto  dc  motu,  Sc  tempore.  Septi- 
modc  caufa  eflitiente.  Odavo  dc . alterations. 
Nono  dc  principiis  & dementis.  Qux  omnia 
quim  par  inn  ad  inftitutu,f.idant,quodquc  ad  aftro- 
logiam non  pertineant  facili  patet.  Dccitnus  liber 
de  aftrologix  experimentis.  Ondecimus  de  virtu- 
tibus  coelorum  , prxcipu£  de  lumine.  Duodeci- 
mos de  influenriis.  Dccimds  tertins  dc  viribus 
fingulorum  planctarum  Sc  fixarum.  Decimus 
quartus  dc  duodecim  (ignis.  Decimus  quintus  de 
pl.iaet.irum  dignitatibus  cllentialibus.  Decimus 
lextus  de  afpedibus.  Decimus  feptimus  dc  domt- 
bus.  Decimus  odavus  dc  planetarutn  fortirudi- 
*«bus  Sc  debilitatibus.  Decimus  nonus  de  princi- 
Tom.  /. 


pio  aftrologix  judiciarix.  Vigefimos  de  divifione 
rclluris  per  figna.  Vigefimus  primus  decrrocibus 
Aftrologorum.  Vigefimus  fccundus  dc  diredioni- 
bus.  Vigefimus  tertius  dc  narivitatum  revolutioni- 
bus.  Vigefimus  quartus  dc  progrefTionibus  Sc 
rranfitibus.  Vigefimus  qqintus  dc  conftiturioni- 
bus  ccrii  univcrfalibus.  Vigefimus  fextus  dc  in- 
terrogationibus  & refponfionibus  aftrologicis. 

Opus  hoc  phyfica  haber  niulta  qux  ad  rera 
non  pertinent.  Suntque  minoris  roboris  quam 
paflim  habcantur  in  reliquis  Philolbphis.  Erudi- 
t ionem  tamen  habent  majorem.  Aftrologix  judi- 
ciarix prxeepta  fans  clara  reddit.  lllifquc  proba- 
bilitatcm  aliquant  darct , fi  hxc  materia  probabi- 
litatis  e(Tct  capax.  Inanitatis  hujus  aftrologix  in 
ipfo  Morino  fadum  eft  experimentum,  reference 
Gaflendo.  Horofeopum  cnim  rogatus  ex  fuis 
principiis  crcxit  aliquando  Morinus  in  omnibus 
fere  pundis  fallacem. 

i66i  P. Jacobus  de  Billy  Compendienfis  edi- 
dit Opus  aftronoraicum,  in  quo  fy denim  omnium 
hypothcfcs,  eorum  motus  turn  medii , turn  veri 
tabularum  condcndai  u ratio.cclypfcon  fupputan- 
darum  methodus,  obfervationum  praxes,  cxrero- 
rumente  omnium  aux  ab  aftronomis  ptrtr.  dan- 
tur , fcientificus  calculus,  brevi  ac  facili  via  expo- 
nuntur  libris  novem.  Liber  primus  dc  fo!c,primd 
h iber  dodrinam  primi  Mobuis,  lincx  mcridianx, 
Azimuti  folis,  altirudinis  pobris  invent ionem 
complcditur  , xqnationem  temporis  , obliquira- 
tem  eclyptic*  , declinarionem  fingulorum  pun- 
dorum,tum  apogcum  folis, cxccntridtatcm.con- 
ftitut ionem  totius  motus  folaris.  Liber  fccundus 
eft  dc  lima  , cjufquc  inxqualitatc  prima  & (ecun- 
da  Sc  iirraniquc  eonftituit.  Tertius  dc  eclypGbus. 
Quartus  de  ftcllis  fixis.  Quintus  de  Samrno.  Sex- 
rus  dc  Jove.  Septimus  de  Martc.  Odavus  dc  Vc- 
ncre.  Nonus  dc  Mercuric.  Adiicic  omnium  tabu- 
las.  Opus  bcn£  ordinarum  , pci  (picuuni , 8c  (oli- 
durn.ln  quarto  Parifiis  t66t. 

1 66 1 P.  Gafpar  Schotus  Regifeurianus , So- 
cictatis  Jefu,  in  fuo  Curfu  Mathemarico  aftrotio- 
miam  elemcntarnn  rradit , in  qua  explicat  com- 
munes notiones  afttonomix,  habet  item  aftrouo- 
miani  tlicoricani.in  qua  planctarimi  Thcorias  ex- 
plicat , fed  niinis  brevircr,  & quafi  in  gcnerc,  nc- 
que  cnim  ad  paniaibria  defeendit.  Tradit  item 
breve  Kalendarium  in  quo  habetur  prima  cogni- 
tiodiffiailcatum  qux  in  Kalendario  inveniuntur. 

1 66  f P.  Petit  Intendens  munitionum  regbrum 
Opus  gallicum  edidit.  ( Difltruuicn  fur  la  nature 
det  comttet. ) In  qua  dilTcnatione  refirre  v arias 
opiniones  de  natura  camctarum.  Item  exponic  li- 
neam  rrajedionis  comctarum  •,  habet  item  in  eo- 
dem  aliqua  dc  prognofticis.  In  quo  coelcftcs  co-^ 
metas  nihil  maJi  cfiiccrc  contcndit.  Habet  item 
(ermonan  dc  eclypfcon,  prognofticis  & in  fine 
refert  obfervationes  cometx  1664. 

Satis  cbrir  refert  opiniones  communes  circd 
conietas,  non  tamen  fatis  validc  cas  iinpugnat. 

i66y  Prodiere  tabulx  lougitudinum  Sc  latitu- 
dinum  ftcllarimi  ex  obfervatione  Ubch.  Reich. 
Tamerlanis  magni  ncporis,cx  tribus  manuferipris 
Pcrficis,quas  latinitati  donavir  Thomas  Hyde. 

In  calcc  libri  acceflerunt  Mahommediftezini 
tabulx  delineationum , 8c  redarum  afeenfionum. 
Additur  dcniquc  eicnchus  nominum  ftcllarum. 
Opus  utile  aftronomis.  In  quarto  Oxonii  1 665. 

Pater  Jacobus  de  Billy  Compendienfis  Socie- 
tatis jefu,  Crifin  aftronomicam  de  motu  cometa- 
O ij  runi 


1 08  Dc  progreflTu  Mathefeos, 


rum  cdid.it.  In  qua  rcfcllitur  fyftcroa  line*  red*. 
Traditnrque  hypothefis  nova  ad  moms  comcta- 
rum , nempe  per  circulum  qui  terrain  non  com- 
prehendat.  Haneque  hypoinclm  videtur  demon- 
ihrarc  ex  regreltu  comcurum.  Qux  demonftratio 
bene  conaludit  ft  verc  regrediuntur.  Divionc  in 
edavo  i r»66. 

166S  P.  Jacobus  Grandamicus  e Socictate  Jefu 
T l adatum  edidit  dc  cclypfibus  folis  8c  lunar. 

Praxis  cjus  ell  difficilior  confucta.  Parifiis  in 
quarto  166S. 

1669  Aftronomia  Parris  Andre*  Tacquec 
Antuerpienfis  c Socictate  Jefu,  in  lucem  prodiit 
ofto  Haris  com  prehen  fa. 

L'bro  primo  agit  de  motu  folis.lncipit  a defi- 
nitionibus  Sc  principiis  univerfalibus  circa  figu- 
ram  cedi,  terr*,  loemn,  quietero.  Turn  explicate 
duplici  folis  motu  explicit, accidentia  fph*r*  re- 
dbc  , obliquz  8c  parallel* , turn  agit  dc  parallaxi. 
Sc  refradione.  Hypothelin  folis  cxplicat,  datque 
praxes  ad  inveniendos  moms  folis  medios  & vc- 
ros,  excentricitatcm,  epochas,  exterique  in  hunc 
modum. 

Libro  feenndo  confidcrat  lnoram  lun*  in  lon- 
gitudinc  8c  obfervationes  ttadit  , ex  quibus  pu- 
ma, leainda,  immo  8c  rertia  ejus  inxqualitas  con- 
dudimr.  Hypothecs  lunar  proponit,  mm  quanti- 
tates menlium , cxccraqtic  accidentia  determinat 
8c  utratnque  inxqualrtarcm  ad  xqualitatem  redu- 
cit,dc  motu  itcro, 8c  I at  it  udine,  in  quibus  progref- 
fum  aftronomi*  cftcudit. 

L ber  tertius  folis  8c  lun*  parallaxes  , refra- 
dioncs , diametros  apparentes,  diftantias,  tnagni- 
tudines  determinat. 

Quartus  agit  de  edypli  folis , 8c  lun*,  eclypft 
item  terr*  , feu  in  quibus  terris  lit  apparitura 
eclypfis  independenter  a parallaxi,  modos  item 
obfervandarum  cclypfeon. 

Quintus  Hellas  fixas  earumquc  mo  turn , & ac- 
cidentia con  It  detar. 

Sextus  motum  in  longitudinc  quinque  mino- 


rtim  planeurum  ex  obfervationibus  determinat 
cum  utiaque  inzqualirate. 

Septimus  mocutn  in  latitudinceorumdcm  quin- 
que planetarmn  exequitur. 

Odavus  varios  tradatus  coroplcditur.  Primo 
Itypothcfin  terr*  immotx  , Trattatum  dc  novis 
ftcllis  8c  cometis,  nadatum  dc  maculis  folis  , 8c 
lun*. 

Tradatus  hie  ell  perfedafiimus  procedens  fc- 
cundum  ordincm  feienti*  , & progreflum  aflro- 
nomi*  oftcndens,ft  tamcn  cxempla  vera  alfumpfif- 
fet,8c  addidilfet, 8c  non  tantii  indicallet  ex  quibus 
oblcrvationibus  in  genere  concludamur  motus 
quilibet  ccclellcs,  fed  particulars  ufurpaflet , Sc 
infuper  tabulas  concinnadct , nihil  potuilTct  me- 
lius. 

1672  Jacobus  de  Gvaindorge  Prior  deCuley 
8c  in  Abbatia  dc  Fonicnay  ptopc  Cadomum  Re- 
ligiofus , Opufculum  edidit  cum  titulo.  Compen- 
dium phylic*  aftronomicx,feu  lnrrodudioncm  in 
phylicam  adronomicam , hoc  eft, non  ram  ad  ju- 
diciariam  cvcntuum  libcrouun , quam  ventorum, 
plitv  iarum.  See. 

In  co  multa  funt  bona  , licet  vix  putem  h*c 
ccrto  prxdici  poflc.Cadomi  in  quarto  1671. 

1675  Prodtere  Hieremii  Hcrroccii  Liverpo- 
licnlis  Angli  ex  Palatinatu  Lancaftrix  Opera 
pofthuma,  nempe  Aftronomia  Keplcriana  defenfa. 
Sc  promora,  cxccrpta  ex  epiftolis  ad  Crabtrxum. 

Obfervationum  cadmium  Catalogus.. 

Lun*  thcoria  nova. 

Item  Guillclmi  Crabtrzi  Mannftricnfis  obfer- 
vationcs  caricftes. 

Denique  Joannis  Flamftcdii  Derbienfis , de 
temporis  zquatione  diatriba , Sc  numeri  ad  lun* 
theoriam  Horoedanam. 

Hoc  Opus  inordinatum  eft,  quamvis  multa 
contincat  feim  digna ; in  planetis  loco  epicy do- 
rum  admittit  tantum  librationes  aliquas.  An  hxc 
nova  lunacis  hypothclis  fatisfadat  phxnomcnis 
longius  requitit  cxamcn.ln  quarto  Londini  1 67 }. 
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TRACTATUS  I- 

E U C L I D I S 

ELEMENTORUM 

LIBROS  XIII- 

COMPLECTENS. 


AD  FA  Cl  LI  OK  EM  CAVTYM  AC  CO  M MOD  ATO  S. 


Definitions , 


8.  Planus  angulus  eft  duarum  linearum  fe  tan- 
gemium,  & non  in  diredum  jaccntiuro  * altcrius 
ad  alccram  inclinatio. 


i.  Pun&um  eft  cujus  pars  nulla. 

C definitio  it  a de- 
bet  intelligi  , ut  ilia 
quantitat  vocemr  puti- 
11  um  quam  fic  conci- 
pimuc  , ut  ab  ejut  parti- 
but  abflrabamus  , five 
rt  vtra  fit  indtvifibi/u, 
five  non  ; neque  ettirn 
punOa  tnatbematica  funt 
eadem  ac  punda  x.er,onica  » de  quorum  pojfibilitate 
jure  dub  it  At  ur  j multii  : cum  de  nofirit  probe  in - 
ItlUQu , nemo  dub  t tart  pofftt / 

x.  Linea  eft  longitudo  cujus  nulla  latitudo. 

Eodem  mode  intelligatur  quo  [up trior,  conetpi- 
tur  mum  product  linea  fiuxu  puntli. 

Lincx  extrema  funt  punda. 

4.  Linca  reda  eft  qux  cx  xquo  fua  inter jacct 
punda. 

Vel  eft  minima  lineatum  eofdem  terminos  ha- 
bendum, vel  eft  ca  cujus  extrema  obumbrant  om- 
nia media. 

J.  Superficies  eft  quantitas  longitudinem  & 
latitudinem  habens  fine  profiinditate. 

6.  Supecficici  extrema  funt  linex. 

7.  Superficies  plana » eft  qux  ex  xquo  fuas 
inter  jacct  tineas. 

Vel  eft  ea  cujus  omnibus  partibus  acconuno- 


Vt  inclinatio  quant  habent , ad  invicem  lines 
AB.  BC.  qua  non  j accnt  in  dtreftum : id  eft  non 
confbtuunt  unam  redam  lineam, 

9.  Angulus  redilineus , eft  inclinacio  duarum 
linear um  redatum. 

Dc  hoc  potijjimum  hie  agimttt : dr  quia  in  hunt 
iaptdtm  ut  phtrimhm  tyrenes  impinguut  j qui  an - 
gulorum  qnantitatem  ex  linearum  hngitudine  me - 
tiuntur  » idea  altquid  explication*  adhtbendum 


1 1 o Elementorum  Euclidis 


Angulm  cenfitur  alio  major , quo  major  eft  li- 

arum  aptrtura  , id  eft  quo  illiut  line a magis  ab 
invictm  difctdunt , in  eddem  diftanti*  ab  apice 
anguli , hi  angulm  A , eft  minor  angulo  B , licet 
lineis  conj/ei  longioribm  quia  fi  fumantur  in  utrif- 
que  angutu  punda  aqualiter  diftantia  ab  aptcibm 
angular  urn  A & B,  vtrbi  gratia  CJ),E,F,  panda 
E,F,  magit  diftant  ab  invictm , quam  panda  C,D, 
quod  fi  continuarentur  lint  a BE,  BE,  idem  tamtn 
ujfet  angulm  : quia  punda  E,  F,  tandem  haberent 
inter  fi  difiantiam  { t tel  itle  angulm  frit  minor , 
cujm  apex  erit  acutier  , Hie  major  cujm  apex  eft 
•btufier.  Communittr  tret  literal  adhtbemm,  dum 
angulum  appellare  volumua  i apex  auttm  fimptr, 
efi  in  lit  ter  a media:  ut  fi  die  erem  angulm  C A D efi 
angulm  quern  ejficiunt  line a CA , DA, in  pun  do  A. 

An  tutor  urn  men  fur  a efi  circulm  , ut  fi  fit  explo- 
randa  quant  not  anguli  CA  D,  ex  pundo  A,  apice 
anguli  ut  centro  , eircutum  dtferibimut  s & quo 
plures  inter  lineal  anguli  , circuli  partes  interci * 
pientur , eo  major  erit  angulm  : parum  auttm  tntt- 
refi  , utrum  circulm  fit  major  , astt  minor ; nam  fi 
ejfent  p/urej  circuli,  ex  fodtm  apice  anguli  A,  de- 
fer ip  ti  : arem  C H inter  lineal  anguli  tnterceptut , 
tot  parte  t major  is  circuli  contintt , quot  arcus  CD 
continet  minorit : quia  auttm  ufu  reetptum  efi  ut 
circulut  dividatur  in  j£o  partes  quat  voeantgra- 
dur,  dicimut  angulum  uniat , duorum  , xo  gra- 
duum,  quando  arcus  inter  duas  lint  as  anguli  con- 
ten  tut  , unum,  duos  , xo  gradus  continent.  I He 
igitur  angulut  major  erit  quotiet  inter  ejut  lineal 
pluret  gradus  continebuntur  \ tile  minor  quotiet 
paucioret,Mt  angulut  EBF  major  tfi  angulo  CAM, 
quia  arcus  EF  pluret  parte t fiti  circuit  contintt 
quam  or  cut  GH : linea  I B dividit  angulum  EBF, 
bifariam  quidem  fi  arcut  El , IF  fint  equates ; 
ita  angulut  EBI  efi  pars  anguli  EBF  quia  arcus 
El  ejut  rntn/ura  efi  pars  arcut  EF  mtnfura  an- 
guli EBF. 

10.  Qiiando^  reda  fupra  redam  confiftcns 
equates  utrinque  angulos  fccerit : Rcduscft  urer- 
que  angulorum,  & linea  pcrpcndicularis  dicirur. 


C JB  D 


Vt  fi  linea  A B , confifient  fupra  lineam  CD, 
facial  bine  inde  angulos  ARC , ABD  equates,  hoc 
efi  fade  in  pundo  B circuit  , fi  arcus  AC  juerit 
aqualis  arcui  AD  , tunc  anguli  ABC  , ABD  vo- 
cantur  refli ,&  linea  AB  perpendicular  it , & quia 
ut  oftendam  to  tut  arcut  C A D eft  fimicirculus  ; 
arcut  AC  , AD  , erunt  quadranttt  circuit  conti - 
rente i finguli  quartern  partem  } 60  graduum  , id 
eft  qn.  gradus.  HU  igitur  angulus  reiius  efi  cu jut 
arcus  tontine ( 50  gradus. 


1 1.  Angulus  obtufus  eft  qui  major  redo. 


c JB  D 


Vt  angulus  ABD  obtufus  efi : quia  ejut  arcus 
AD  , plures  gradus  quam  90  continet. 

1 x.  Angulus  acinus  eft  qui  minor  redo. 

Vt  angulut  ABC  efi  acutus , quia  eyes  arcus 
AC  efi  pauciorum  quam  90  graduum. 

ij.  Terminus  eft  quod  alicujus  eft  extre- 
mum. 

14.  Figura  eft  quantitas  qux  fub  uno,  aut  plu- 
ribus  rerminis  conrinetur. 

Debet  autem  quantitas  ejfe  undique  claufa. 
if.  Circulus  eft  figura  plana,  unius  line*  cir- 
cuicu  comprehcnta,  qux  circumferentia  dicirur  , i 
qua  omnes  line*  , ad  unum  pundum  intra  pofi- 
cum  dudi'jfum  xquales. 


1 6.  Hoc  ver6  pundum  , centrum  vocatur* 

17.  Diamcrer  circuli  eft  linea  quxcumque 
per  centrum  duda , & in  circuli  circumferentia 
utrinque  terminata  : circulum  Sc  peripheriam  bi* 
fa  ri  am  fccans. 


Vt  linea  AB  per’ centrum  C tranftens  dr  ter  mi- 
nata  utrinque  in  peripberia  in  pundu  AB  , efi  cir- 
cuit diameter. 

Quia  tamen  dubitare  quit  pojfet  utrum  diameter 
dividat  circulum  bifariam  , ita  oft endemut  partem 
ABD  ejfe  equalem  parti  AEB . Intelligatur  ersim 
ei  fuperponi -,  dice  quod  in  tali  cafu  ctrcumfireniia 
AEB,  cadet  fupra  arcumferentiam  JDB.  Si  emm 
illt  non  congrueret,caderet , aut  iter*  tllam,aut  ex- 
tra,cadat  prime  intra,  due  Marque  linea  CG.  Qma 
per  definiitonem  circuli  lin*»(dutla  a qutbufhbet 
pundit  circumferentia  ad  antrum,  funt  squalet  i 
fiqueretur  l meat  FC , CG*fi  > CHm  umt" 

FC  fit  pars  linea  CG.  liras  abfurdsesn  fiquttur  fi 
cadtret  extra.  Igitur  circumferentia  AEB  c*"[t 
fupra  circumfirentiam  ADB , & Hit  eft  aqualis  fi- 
cus pan  AEB  aqualis  eft  parti  ADB. 

18.  Scmicirculus 
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lS.  Seraicirculus  eft  figura  quae  continetur  Tub 
diametro , Sc  fcmicircumfcrentii. 

19.  Re&ilinex  figurx  funt  qux  vedHs  lincis 
continentur , trilatcrx  qux  tribus , quadrilarcrx 
qux  4.  multilatcrx  qux  pluribus. 

Dupltcem  hie  tradit  Euclidtt  triangulorum  di- 
vifiontm,unam  per  later*  attain  per  angulos. 

20.  Triangulum  xquilaterum  eft  quod  tria 
later  a lubct  xqualia. 

1 1 . Ifofcclcs , feu  xquicrurum , illud  eft  quod 
duo  latcra  habet  xqualia. 

22.  Scalcmim  quod  omnia  latcra  lvabct  in- 
xqualia.  ' 


jo  Rliomboidcs  eft  figura  qux  advetfa  latera; 
Sc  angulos  habens  xqualcs  , nee  eft  squilatera, 
ncc  xquiangula , ut  MNOP. 

j 1 Alix  vcr&  figurx  quadrilaterx  qux  irregu* 
lares  funt  vocantur  trapezia , ut  &STfT> 

A E G B 


ij.  Triangulum  redkangulum  eft  quod  habet 
utuim  angulum  redfcum  > ut  ARC,  cujtu  anguine 
£ redo*  etl. 

24.  Amblygonium , feu  obtufangolum , cujus 
units  angulus  eft  obtufus > ut  DBF. 

if.  Oxygonium  feu  acutanguluin  cujus  omttcs 
onguli  funt  acuii  Mr  G HI- 


16.  Rc&angulum  eft  figura  quadrilatera  cujus 
omnes  anguli  tunr  rc&i. 

z-r.  Inter  quudrilatcras  quadratum  eft  quod 
xquilaterum  eft.  Sc  rc&angulum,  Id  eft  cujui  om- 
nia later a equal**  funt : <3-  angul*  red*,ut  ARCD. 


G 


D 


F 


t 


28. Altera  parte  longior  eft  figura  rettangula 
fed  non  xquiutcra,  Mr  DEFG. 


C F H D 

5 1 Parallclx  lincx  funt  qux  in  codem  pland 
exiftentes  quantumvis  producantur  * ncutram  in 
partem  coincident  \ fed  pari  ubiqite  fpatio  inter  fc 
diftanr. 

ts£qualia  interval la  defumuntur  in perpendieu* 
lartbm  j at  ft  line*  F.F  , GH  ftnt  equates  & per- 
pendicular/1 , hue  a AB,  CD  erunt  parallel*,  nam 
getter antur  parallel a , ft  tinea  perptndicular*j,verbi 
gratia  EF  > inieltigatur  movers  fupra  rtliam  AB, 
tta  ut  fit  femper  perpendicularit  , ejui  pundum  F 
defcribtt  lin/am  CD  equal*  intervallo  dtftantem  , 
Addidtmus  definition i Euclidit  ut  par*  in  ter  valla 
ilia  linea  d*dtnt,quia  funt  alique  line e non  quidem 
rede  ; qua  licet  fimptr  minus  dident  ah  invteemt 
nunquam  tamer*  concur  runt,  & non  funt  par all(fe  ,r 
•' 


3 3 Parallclogrammum  eft  figura  quadrilatera 
cujus  adverfa  latcra  funt  parallcla  , utABCD , 
ciifus  latcra  AB,  CD  funt  parallelaficut  AD,BC. 

54  Diameter  eft  parallclogrammi , linea  adver- 
fos  angnlos  conjungcns^ir  It  tie  a AC. 

jj  Complemcnta  funt  duo  parallelogramnta 
intra  aliud  tnajus  cxiftentia  , per  qux  diameter 
non  tranfit , ut  dudie lintis  EF,GH,  in punflo  /, 
ft  interfecantibus  duo  parallelogr  amma  El  G D, 
HlFB,per  qua  non  tranfit  diameter  AC, vocantur 
complemcnta. 


Poftulaca. 

poftulantur  concedi , 


29.  Rhombus  eft  qui  xquilatcrus  eft , fed  non 
red  angulus , ut  HIKE. 


ci 


1 A quovis  punfto  ad  quodvis  punftum  dit- 
polfc  lineam  re&am. 

i Rcftam 


1 1 i Elementorum  Euclidis 


i Redam  Uncam  tcrmimtam , poffc  continuari 
quantum  volueris. 

j Quovis  cencro  ad  quodvis  intervailum  cir- 
culum  defer ibi  pofTc. 

Axiomata. 

1 Qux  eidem  funt  xquaiia  , & infer  fc  funt 
Xquaiia,  & quod  uno  xqualium  majus  eft  aut  mi- 
nus , majus  etiam  eft  aut  minus  altcro  aqualium. 

x Si  xqualibtis  xquaiia  addas.roca  funt  xquaiia* 

5  Si  ab  xqualibus  xquaiia  auferas » qux  reftant 
Cunt  xquaiia. 

4 Si  inxqualibus  addas  xquaiia  , cota  erunt 
inxqualia. 

f Si  ab  inxqualibus  xquaUa  auferas  , qux  re- 
liant funt  inxqualia. 

6 Qux  ej u idem  auc  xqualium  dupla  funt , tri- 
pla,quadntpla ; dimidia  j inter  fc  funt  xquaiia. 

7 Qux  mutuA  fibi  congruunt,  xquaiia  funt. 

& Si  rc6tx  aut  anguli  xqualcs  fucrint,  rautuo 
fibi  congment. 

9 Tottim  fua  parte  majus  eft. 

10  Oranes  anguli  refti  inter  fc  fimt  Xqualcs* 


H F C C B D 

Sit  angulue  reHus  ABD  dr  uliue  EFG  item  rt- 
Fbir , neceJJ'ario  equal ee  funt  j nam  intelligatur  li- 
ned HG  it  a fuperponi  lined  CD , nt  pun  Hum  F fit 
in  punflo  B,tunc  tinea  EF  cadet  fupra  ttnedm  AB\ 
fi  trim  non  cadae  fupra  illdm  d/fleftat  in  unam  par- 
tem, verbi  gratia,  Jupra  lineam  Bl  angulue  ABC , 
eft  aqua! is  angulo  ABD  per  defin.  io.  fed  anguine 
ABD  major  eft  angulo  IBD  ft  thee  t parte  fuaitgitur 
anguine  ABC  eft  major  angulo  IBD  : fed  quia  an- 
guine IBD  etiam  reflue  e(i(nam  tfl  idem  ac  EFG,) 
anguine  IBC  til  etiam  illi  aqualie  ( per  defin.  io. ) 
igitur  anguine  ABC  effet  major  angulo  IBC , pare 
fcilicet  toto.  Igitur  hoc  fieri  non  poteft  5 fed  linea  EF 
cadit  fupra  AB,  atque  adeo  anguli  ABD>EFG  fibi 
congruunt  & xqualcs  funt. 

n.  Si  in  duas  reftas  re&a  incidcns  angulos 
intetiores  ad  cafdcm  partes  minorcs  fcceric  duo- 
bus  rc&is  j iltx  dux  red*  fi  ptoducantur  , con- 
current ad  cam  partem  in  qua  funt  illi  anguli. 


Vt  refla  AB  incident  in  duos  reft#  CD » EF, 
facial  angnlot  internal  ex  eadem  parte  , nempe 
FBG  , DGB , mineree  duobue  re  flu : dieit  tfi'e  fa- 
mine natural i notnru  fere  ut  linea  CD,  EF  produ- 
ce ad  porter  D & P concurram  , quod  licet  vt- 
rum  fit , non  efl  tamen  it  a clarum  nt  axiomatis  la- 
tum mertatur  , idtoque  ejus  loco  fubftituimue  alind 
notine. 

11  Si  dux  lincx  parallel*  fuerint,  omnes 


pcrpcndicularcs  inter  eas  intercept*  xqualcs 
erunt. 

a p t n 


c F HI 

Vt  fi  linea  AB  ,CI  fint  parallel  a , ducanturqui 
dua  perpendtcularee  OF,  £H  ; ilia  aqualee  otter 
fi  erunt , quod  in  ipfa  paralle  I arum  definition/  in - 
cfaditur  ; qua  habet  ilia*  aquah  fernper  inttrvalla 
inttr  ft  difiare  : intervalla  autem  rnetiri  debemus 
per  lineal  brtvtffimat , dr  prrptndicuLtree . 

1a.  Dux  reckx  lincx  fpatium  non  compre- 
hendunt. 

Hoc  eft  fpatium  non  clandnnt  undique, fed  opus 
ell  faltem  rribue. 

1 j.  Dux  rc£kx  linex  non  habent  fegmemum 
commune. 


Hoc  eft  dua  refla  non  coalefeunt  in  uram  li- 
neam •,  ut  linea  AB,  CB,fe  producantur,non  coin- 
cident in  lineam  BD : nam  faflo  circulo  ex  punflo 
B , ut  centro  ,fequerttur  circulum  dividi  bifariam 
d linea  ABD,  dr  item  bifariam  a linea  CBD  quod 
eft  impojfibile , quia  AED  effet  femicireulus  , & 
CED  item , dr  ***  P*rs  & totum  aquaha  efj'ent. 

PropofetionUfh  alia  proponunt  aliquid  faciendum 
vocaniurque  problemata  , alia  in  fela  con  tempi  a- 
tione  fiftunt  dicunturquc  tbeorema/a. 

In  citationibus  primut  numerus  propofitionem 
deft  gnat,  fecundue  verb  librum  , ut  ( per 4.1. 
gnificat  per  quartam  propofitionem  libri  fecund i, 
ubi  verb  unue  tantum  numtrue  apponitur,  defignas 
propofitionem  tlliue  libri  in  quo  verfamur. 


PROPOSITIO  PRIMA. 

Problcma. 

Super  data  refla  linea  termiuata  triangul *m  *fUi~ 
laterum  conflitutre. 


Sit  data  rc&a  AB  terrainata  ( id  eft  determi- 
natx  longicudiiis ) fuper  quam  couftruendum  fit 
uiangulum 
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triangulum  zquilaterum  * cx  pundo  A ut  ccntro, 
intcrvallo  AB  fiat  circuLus  BCD  , Sc  ex  B intcr- 
vallo  BA  dcfcribamr  alius  circulus  ACD  , prio- 
rcm  fccans  in  pando  C , ducanrur  line*  CA  , 
CB  : dico  fixdum  eftc  triangulum  ABC  zquila- 
tcrum. 

Demonftratio,  line*  BA,  AC  dudz  ex  codcm 
centro  A ad  circumfcrcntiam  ejufdcra  ciraili 
BCD  ; funt  equates  , ( per  defin.  circuit ) line* 
AB  , BC  dud*  cx  centro  B,  ad  circumferentiam 
circuit  ACD , funt  etiam  equates  : line*  item 
CA , CB  cidcm  AB  oftenfx  equates  inter  fc  dint 
equates , rgitur  fecimus  triangfllum  ABC  tri- 
bus conftans  latcribus  equalibus  , quod  facien- 
dum erat. 
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PROPOSITIO  II; 

Problana. 

Ad  datum  punfium  ponere  linear*  equal tm  data 
tinee. 


Sit  datum  pundnm  A , ex  quo  ducenda  eft  li- 
n.?a  eqiulis  line*  BC  fume  circino  interval  Kim 
BC,  & co  intcrvallo  cx  pundo  A deferibatur 
circulus  : due  ex  pundo  A quameunque  lineam 
AD  , manifeilum  eft  banc  elTc  equalem  ti- 
ne* BC. 

Ltcet  alius  vulgo  afftgnetur  modus,  in  praxi  ta~ 
men , iflo  femptr  uiimur  : videturque  aque  facile 
fume /.do  interval/um  BC  deferibere  circulum  tX 
putiflo  A , ac  ilium  deferibere  ex  panfio  B. 

EE* 

PROPOSITIO  III. 

Problema. 

Dalis  duals  ns  refits  tnaqualtbus,  de  major #,  lineam 
minor i equalem  abfeindere. 


Sint  dat*  red*  AB  minor,  CD  major,ex  qua 
ablcindcnda eft  tinea  zquatis  minori  AB  , fume 
circino  intcruallum  AB»adquodcx  pundo  C de- 
ferbes  circulum  aut  partem  eius  fccantcm  lineam 
CD  in  pundo  E , clarum  eft  lineam  CE  xqua- 
Icm  die  line*  AB. 
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PROPOSITIO  IV. 

Thcorema. 

Si  duo  triangula  duo  later  a ad  invicem  aqualia 
habuerim  alter um  alteri  \ & angulos  inter  ilia i 
duo  later  a contentos  equates  : erunt  dr  bafes , dr 
finguti  argali  fingulis  equates,  dr  lota  triangula 
equelta. 


Sint  duo  triangula  ABC  , DEF  , firquc.Iatus 
AB  laieri  DE  equalc : & latus  AC,  latcri  DF,& 
angulus  A angulo  D.dico  bafes  BC,FE  cftc  xqua- 
lcs  & angulos  B,&  E,ficut  C,&  F.  denique  trian- 
gula cite  zqualia. 

Demonftratio.  Intclligatur  fuperponi  tinea 
DE  fupra  lineam  BA  , quia  itli  zquatis  eft,  illi 
congrucr  ( per  axioma  8. ) cjufque  pundum  E 
crit  fupra  pundum  B , & pundum  D fupra  pun- 
dum A.  Tunc  tinea  DF  cadet  fupra  lineam  AC, 
alioquin  angulus  D eflet  major  aut  minor  angu- 
lo A , cum  (amen  fupponatur  zqualis , & quia  ti- 
nea DF  eft  zqualis  line*  AC  , pundum  F cadet 
in  pundum  C.  aim  igitut  line*  EF  pundum  E 
fit  fupra  pundum  B,  line*  BC,  Sc  pundum  F fu- 
pra pundum  C , bafes  BC  , EF  congruent.  Ne- 
que  cnim  bafis  EF  poieft  tangerc  lineam  BC  in 
pundis  B & C , & cadetc  infra  aut  fupra  illam  fi~ 
cur  facit  tinea  BHC  , alioquin  contra  { ix.  pro- 
nunciatum]  duz  red*  fpatimn  claudercnt  : igi- 
tur  & bafes , & anguli  B&E,  itcmC  Sc  F,  & ro- 
ta triangula  congruunt : igitur  h*c  omnia  xqua- 
lia  funt. 
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PROPOSITIO  V. 

Thcorema. 

Ififcelittm  triengulorum  anguli  fupra  bafin  pofiti ; 
funt  equates  , dr  produfiis  lateribus , anguli 
ftb  baft  funt  equates. 

A 1) 


Sit  triangulum  ABC  ifofcclcs , id  eft  cjus late- 
ra  AB  , AC  fint  xqualia  , dico  angulos  ABC; 
ACB  e(Te  xqualcs , item  produdis  latcribus  AB, 
AC  , in  G & H : dico  angulos  GBC  , HCB  infra 
bafincltc  zquales;  intclligatur  cnim  aliud  trian- 
gulum DEF  ctijus  lacera.DE,  DF  fint  zqualia  la- 
tcribus AB  , AC  , atque  adeo^.  line*  AB  , AC 
DE,  DF  fint  zquales,  item  angulus  A fir xquali* 
angulo  D. 

p Demonftr, 
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Dcmonftr.  Quandoquidem  lams  AB  latcri  DE 
tft  xquale,  & latus  AC  Uteri  DF  Sc  angulus  A 
angulo  D : ( fir  4. ) fi  fupcrponcrentur  tnangu- 
la  congruerent  > 9c  angulus  ABC  cllct  xqualis 
angulo  DEF.  Tunc  autetn  quia  DE  cadcret  tupra 
AB  rcliqua  El  cadcict  fupra  BG  alioqnin  linex 
BG  , El  , haberent  idem  tegmentum  AB  com- 
niunc  (ctnrrdPronuric.il.)  igitur  anguli  GBC, 

IEF  funt  xquales.  Si  verb  (itu  contratio  compa- 
renmr  ita  ut  punduni  F cadat  in  B , & punftum 
E in  C , quia  linea  DE  eft  a quails  line*  AC  , 

6c  linea  DF  line*  AB  , & anguli  A 8c  D limpet 
funt  xquales  , in  eo  fitu  ( per  4. ) congruerent , 

& angulus  ACB  congruerct  angnlo  DEF,  ficut 
HCB  , ipfi  IEF  , quare  anguli  ABC,  ACB  eidcm 
DEF  xquales  , inter  fc  xquales  erunt  ficut  anguli 
GBC  , HCB  , eidcm  angulo  IEF  xquales  oftenft 
inter  fe  xq1  lales  erunt , igitur  in  triangulis  tfofcc- 
libus , anguli  fupra  balin  funt  xquales  : ftcur  & 
anguli  infra  baton. 

COROLLARIUM. 


PRO  POSITIO  VIII* 
Theorema. 

Si  duo  trianguU  fingula  later  a fingmlit  Uteri  but 
dtjuaha  habtterint,  eiiam  ungutos  aejualtbui  la- 
ttribus  oppofttot  equate  i habtbnnt. 


E r 


Sequitur  Triangula  xquilatera  c(Tc  ^quian- 


gnla. 

PROPOSITIO  VI. 
Theorema. 

Si  trianguli  duo  anguli  futrint  equates,  & Ultra 
its  tppofua  trunt  e^uatia. 


Sit  triangulontm  ABC , DEF  latus  AB  later! 
DE  xqtialc  , lams  AC  latcri  DF,  latus  BC  latcri 
EF,  dico  angulum  A angtdo  D clfc  xqualcm , Sc 
angulum  B angulo  E,8c  angulum  C angulo  F.  Ex 
punch,  B , ut  ccntto,  intcivallo  BA  fiat  circulu. 
AGH  , item  ex  punfto  C imetvallo  CA.  fiat  alius 
circtilus  AlH* 

Dcmonft.  Inrclligatur  linea  EF  fitperponi  line* 
BC ; quia  illi  xqualis  eft  congruct,,  tunc  autem 
pundum  D cadet  in  A , non  cnim  cadcrc  poteft 
nifi  fupra  circumferential*!  circuit  AGH  * alio-; 
quin  line*  BA  , ED  non  client  xquale*  , dtbec 
etiam  cadcrc  fupra  dreumferentiitn  AIH  aii#. 
quin  line*  FD  , CA  non  client  xquales  : cadic 
igitur  in  interfedionem  A. Quare  congrumt  Trian- 
gula , & anguli  A & D , B , & E > C iSc  F funt 
xquales. 


Sint  trianguli  ABC,  anguli  B & C xquales  : di- 
co later  a AB  , AC  cite  xqualia  : fit  cnim  aliud 
iriangulum  DEF  , cujus  balis  EF  lk  xqualis  ball 
BC,  6c  anguli  E,  F, xquales  angulis  B,  6c  C atqae 
ita  4 anguli  B,  C,  E,  F funt  xquales. 

Dcmonft.  Intcllieatur  bafis  EF  fuperponi  baft 
BC  quia  aequalis  eft , contact  ( per  axiom.  Z.  ) 
tuncneccftaiio  linea  ED  cadet  fupra lmcam BA, 
alioquin  angulus  E effee  major , aut  minor  angu- 
lo  B i cum  tarnen  fupponatur  xqualis ; codem  mo- 
do  linea  FD  cadet  fupra  lineam  CA  : igmir  pun- 
dbim  D cadet  in  A.  Ncque  enim  linex  ED.FD  re- 
cedctc  polfunt  a lincis,BA,CA  alioqutn  dux  rcOx 
haberent  commune  fegmentum  (.  ccnrrd  i ) . fro- 
nunc.  ) quare  line*  ED  , BA  , xquales  erunt. 
Turn  verb  fi  contrario  fitu  comparentur  trian- 
gula , ita  ut  pundum  E cadat  in  C , 6c  F in  B > 
cum  anguli  E 6c  C lint  xquales  , Cent  F 6c  B li- 
nea ED  cadet  fupra  CA » & FD  fupra  BA  , & pa- 
liter  pundum  D in  A : quare  linex  ED  , C A , 
congruent  , & erunt  xquales  , unde  linex  AB, 
AC  , eidcm  DE  xquales  oftenfx,  inter  fe  xquales 
erunt. 

*** *** w ***■ 

PROPOSITIO  VII. 

Eft  tantum  propter  odavam  qux  line  ill!  de- 
tnonftrari  poteft. 


PROPOSITIO  IX. 
Problems 

Datum  angulum  uflilintum  bifariam  ficartt 


Sit  angulus  redilincus  A dividendus  in  duo* 
ongulos  xquales:  abfeindanrurdux  line*  AB. 
At  xquales,  & fupta  lineam  BC  fiat  {peri.)"™ m- 
eu  lum  xquilatcrum  BCD , ducaturque  ®ca  > 
dico  angulos  BAD , CAD  cfle  arquales* 

Demonftrat.  Triangula  ABDji»C.  > * 

fingula  latcra  xqualia  , nempe  A ’V1  ’ , 

commune  ntrique  triangul^  BDxqusleipfi 
DC  propter  triangulum  BDC  : ’6“ 

tur  (peri  ) anguli  BAD,  CAD  funt  xquales. 


PROPOSE 
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PROPOSITIO  X. 

Problcma. 

Lint  am  tertninatam  bifaxiam  ft  cart. 


1*5 


Sit  rcda  terminata  AB  dividend*  bifariam.fu- 
pra  ilbm  conftituc  triangulum  xqiiilatcrum  ABC 
( per  i. ) cujus  angulus  C ( per  9. ) dividattir  bi- 
fariam  linei  CD.  dico  lineam  AB  die  divifam 
bifariam  in  D. 

Demon (l.  in  triangulis  ACD  , BCD , latent 
AC,  CB  font  xqoalia,  latus  CD  utriquc  commu- 
ne & anguli  ACD , BCD  fndH  funt  .equates,  ami 
angu&is  C fit  divifus  bifariam ; ergo  ( per  4. ) 
bales  AD  , DB  funt  xqualcs  quod  crat  pio po- 
ll aim.  0 

PROPOSITIO  XI. 

Problctna. 

Ex  punflo  in  lined  dato  ptrpendicularem  txcitart. 


Sit  datum  jxindum  A , ex  quo  ad  lineam  BC 
infinitum  , ( id  eft  quam  produccrc  liccat  fi  fit 
opus ) duci  debet  pcrpendiailaris.  Ex  pun  (ft  o A, 
nt  ccntro  , fiat  circulus  fccans  lineam  B C in 
pumftis  B,  & C.  Dividatur  linca  BC  bifariam  in 
I>  . ( per  to. ) ducaturque  Jinca  AD  : hanc  dico 
efle  pcrpendicularem.  Due  lincas  AB.AC. 

Demonft.  In  triangulis  ADB  , ADC  fingub 
latera  font  xqualia  ticmpc  AD  commune,  BD 
*quale  latcri  DC,  ( cum  linca  BC  fit  divifa  bifii- 
riam ) &c  AB  ipfi  AC  ( per  de fin. arc. ) fiint  ergo 
anguli  ADB,  ADC  xqualcs  (per  8. ) quarc  [ per 
dcfin.io.  ] linca  AD  eft  pcrpcndicubris, 
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PROPOSITIO  XIII. 

Thcorema. 

Reft  a fupra  re  flam  confiflens ; aut  duos  reflee  4K- 
J ['doe  facie  , aut  duobue  re  flee  ajH.tltt, 


Sit  pundum  A in  linca  BC  , ex  quo  cxcitanda 
eft  perpcndicularis  ad  candcm  BC  abfcindainur 
hinc  inde  linca:  xqualcs  AB.AC : &r  fuper  lineam 
BC  fiat  triangulum  xquibccruiu  BDC , ( per  1.  ) 
ducaturque  linca  DA.  hanc  dico  die  perpendicu- 
lar cm. 

Demonft.  Triangula  BAD,  DAC  habent  fin- 
gftla  latera  xqualia , cum  AD  fit  qommune  , & 
linca  BA,  fa<fta  fit  xqualis  iincx  AC  , & BD  fit 
xqualis  line*  DC,cum  triangulum  EDC  fit  xqui- 
bterum,  ergo  (per  8.)  anguli  DAC  , DAB  funt 
xqualcs : atquc  adio  linca  AD  ( per  dejin.io. ) eft 
pcrpendiailaris. 
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PROPOSITIO  XII. 

Ex  date  extra  lineam  infinitum  punflo  , ad  earn 
perpendicular  cm  ducere. 


Rcdka  AB  , confiftat  fupra  lineam  C D ; dico 
angulos  ABD.ABC  aut  rc<ftos  die,  aut  eos  fimul 
fiimpros  duobus  redis  xquivalere.  Ex  pundo  B 
ut  ccntro  fiat  fcmicirculus  CAD. 

Demon  ft.  Si  anguli  ABC  , ABD  fint  xqualcs, 
crunt  redi  ( per  defi.io.  ) fi  vero  fint  inqualcs, 
femper  arcus  AD,  AC  fimul  funt  xqualcs  fc* 
micirculo  DAC.  Arats  autem  duorum  redo- 
rum  funt  duo  quadrantes  circuit  , id  eft  lemi- 
circulus ; ergo  duo  arcus' angulomm  ABD,  ABC 
fimul  fumptt , funt  xqualcs  arcubus  duorum  re- 
<ftoruin,quod  eft  xquivalere  duobus  redis.  Capa- 
cicatcm  cnim  angulorum  mctimui  per  arcus  ( per 

*f»  ) 
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rROPOSITIO  XIV. 

Thcorema. 

Si  dna  refla  in  idem  punflum  aheriut  eo'eantes, 
cum  ilia  fact  ant  dues  an^ulos,  duobus  reflu 
ajualee,  ilia  component  unam  Untatn, 


Tm.  /, 


P i ; Concurrant 
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Concurrant  in  iderapunftum  Aline*  AIM11* 
reft*  C A.AD.faciamquc  cum  ilia  angulos  BAC, 
BAD  duobus  reftis  xqnales, dico  lineasCA.AD, 
cfHccrc  unain  lincara  , id  eft  fi  Mnex  C A conti- 
nuarctur  congrucrct  aim  A D»  fi  cnim  non  con- 
gruit, cadet  aut  fnpra  aut  infra  illam  i ita  ut  C AE 
fit  una  refta  line  a.  Ex  punfto  A ut  ccntro  deferi- 
batnt  circulus  CBD. 

Dcmonft.  Quia  anguli  BAC  BAD  fuppo- 
itumut  xqualcsduobus  reftis  , arcus  DB  , BC 
aequivalcbunt  duobus  quadrantibus  circuli , feu 
erunt  fcmicirculns,  fed  dicitur  CAE  efle  linca  re- 
fta ; ergo  ( per  def 1 7. ) circumfercntia  C BE  eft 
feinicircnlus  , ergo  circumfcrcntii  C B E > C B D 
client  xquales  quod  eft  abfurdum,  non  igitur  CA 
oontinuara  cadit  nifi  in  lincam  A D. 

*■ 
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PB.OPOSIT’tO  XV. 

Theorema. 

Si  dm  rtfla  fe  invicem  ficuerint , angulo  1 ad  ver - 
ticem  , Jett  oppofhos  djualet  ftcient. 


A 


Trianguli  ABC  laws  B C producatur  in  D. 
dice  anguliun  extremum  A C D efle  majorem 
quolibet  mterno,  & oppofito,  nempc  A aut  B ; 
& prime  oftendo  (lie  majorem  anguto  A.  Divi- 
d.-uur  linca  AC  bifariam  in  E , ducacurque  linca 
BEF  ira  ut  line*  BE,  EF  fint  xqualcs,ultimo  da- 
catur  linca  CF. 

Demonftr.  In  triangulis  BEA,  CEF  duo  later* 
font  xqualia  fmgula  fingulis,  nempe  EC  infi 
EA  i &:  EF  ipfi  EB,  & anguli  AEB,CEF  oppofiti 
( ptr.  15. ) fum  *qualc$,crgo  ( ptr. 4. ) anguli  A A: 
ECF  oppofiti  latcribus  xqualibusEB,  EF  funt 
xqualcsj  fed  annulus  DCA  eft  major  angulo 
FCA,  ncuinp^a  parte  , ergo  angulus  DCA  eft: 
major  angulo  A. 

Repetatur  idem  triangulum  ABC, oftendo  an- 
gulum  externum  ACD  cite  majorem  angulo  B 
oppofiro,producatur  latus  AC  in  E,  divifoque  la- 
tere BC  bifariam  in  F ducatur  AFG,  ita  ut  line* 
AF  , FG  fint  xqnales  conjungaturquc  linta  GC 

Demonftr.  In  triangulis  AFB,  CFG  duo  htera 
fum  fmgula  fingulis  xqualia ; nempe  BF  ipfiFC, 
FA  ipfi  FG  Sc  anguli  BFA  , GFC  advertieem 
oppofiti  ( ptr  15.)  funt  xqnales : ergo  {per. 4.) 
anguli  B , & FCG  oppofiti  latcribus  xqualibus 
AF,  FG  fttnc  xqnales  : fed  angulus  ECF  , & 
( per  15.)  illi  xqualis  DCA  eft  major  angulo 
FCG  nempe  fua  parte ; igitur  angulus  extemus 
DCA  eft  major  angulo  B. 

FROPOSITIO  XV 1L 
Thercoma. 


D11*  reft*  AB,  CD  fe  invicem  fccent  in  pun- 
fto  E , dico  angulos  AED  CtB  oppofitos,  cfic 
xqnales : item  angulos  A EC  , DEB.  Fiat  cnim 
ex  ccntro  E circulus  quicumque. 

Demonftr.  quia  linca  AB  tranfit  per  centrum 
E,  crit  arcus  A DB  fcmicircuSus  ( per  def.  17. ) & 
pariter  quia  linca  DC  tranfit  per  centrum  arcus 
DBC  crit  fcmicirculus : ergo  arcus  ADB  , DBC 
funt  xqnales,  ex  quibus  ft  cumdcm  arcum  attferas 
,DB  reftabunt  arcus  AD  CB  xqnales  & eonfc- 
quenter  ( per  deft). ) anguli  CEB , AED,  xqnales, 
codcm  tpodo  probabis  angulos  DEB  , AEC,  efle 
xquales. 
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PROPOSITIO  XVI. 

Theorema. 

Cu)ufcumrjue  trianguli  uno  letter e produUe,  angulus 
exttrnut  quolibet  interne,  & oppofito  major  tfl. 


Cujufcumquc  trianguli  duo  anguli  fmul  ftmpti 
tumor es  funt  duobus  rttlis . 


Sit  triangulum  ABC  •,  dico  duos  cjus  angulos 
fimul  (umptos  verbi  gratia  A & ACB  efle  raino- 
res  duobus  teftis.  Producatur  Latus  BC  in  D. 

Demonftr.  angulus  A inccmus  minor  eft  an- 
gulo externo  ACD  [p*r*S-)  qitare  fi  utriqtie 
addas  angnlum  ACB,erunt  anguli  A & ACB  mi- 
nores  angulis  ACB,  ACD.  qui  cum  fint  xquales 
duobus  reftis  {per  1 j.  ) erunt  anguli  A & ACB 
minorcs  duobus  reftis. 

Eodem 
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Ecuicm  modo  probni'fc  angulos  B & A C B 
cflc  minores  duobus  rc&is  , fictu  A Sc  B produ- 
tto  alio  latere. 
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PROPOSITIO  XVII I. 
Thcorema. 

/ » Omni  triangulo  majus  latus  majors  dngult 
opponitur. 


A 


B S C 


In  triangulo  ABC , lacns  BC  fie  majus  latere 
BA,  dico  angulum  A oppofitum  Uteri  DC  , cflc 
majorem  angulo  C.  Abfcmdarnr  ex  BC  linca  BD 
xqualis  lines?  AB,  ducauirquc  linca  AD. 

Demonftr.  In  triangulo  BAD  latcra  BA  , BD 
fa&a  funt  xquali.v,quare(prr  y.Janguli  BAD,BDA 
funt  xquales:fcd  angulus  ADB  externus  rcfpc£ht 
rrianguli  AD C(per  i6.)major  eft  angnlo  C,igitnr 
angulus  BAD  eodem  C major  erit  ; ergo  totus 
BAC  inulto  major  crit  angulo  C. 
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PROPOSITIO  XIX. 

Thcorema. 

In  omni  triangulo  major  angulus  major i Uteri 
opponitnr. 


A 


B C 


Tnttiangulo  ABC  angulus  A fit  major  angulo 
C.  dico  lauis  BC  oppoiitum  angulo  A majori , 
majus  cite  latere  A B oppofico  angulo  C mi- 
nod. 

Dcmonftr.  Si  cnim  latus  BC  non  eft  majus  la- 
ccrc  AB,  crit  vcl  xquale  vcl minus:  nonxqua- 
lc0quia  (per  j.  ) anguli  A & C client  xqualcs 
cum  ramen  A fupponatur  major.  Ncc  ctiam  la- 
tus  BC  poteft  did  minus  latere  AB  , quia  ( per 
1 S. ) angulus  C cflec  major  angulo  A cum  tamen 
A fupponatur  major ; reftat  ergo  ut  latus  BC  fic 
majus  latere  AB. 
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rROPOSlT  10  XX. 

Thcorema. 

C»j ufcumtjue  trianguli  duo  latera  fmul  fumpta 
reliquo  funt  ma\ora. 


Sir  triangtilum  ABC,dico  latcra  AB,  AC  fimul 
fumpta  reliquo  BC  cflc  majora.  Producatur  latus 
CA , ita  ut  linca  AD  xqualis  fit  latcri  AB  , jun- 
gaturque  linca  BD. 

Demon  ft.  Quoniam  linex  A B , AD,  funt 
xqualcs  , anguli  D Sc  ABD  (per  j.)  funt  xqua- 
les  , fed  angulus  ABD  minor  eft  angulo  CBD, 
cum  fit  cjus  pars  : ergo  angulus  D minor  eft  an- 
gulo CBD.Ergo  in  triangulo  DBC  ( per  i9.)latus 
DC  oppofitum  majori  angulo  B majus  crit  quim 
BC  oppofitum  minori  angulo  D ; fed  latus  DC, 
eft  xqualc  latctibiis  B A , AC  , igitur  latcra  BA  , 
AC  majota  funt  latere  BC. 

Ul,  , I*-'.,  AU  .!»,  ...  u,  ,r-Tj  rn.  . ... 
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PROPOSITIO  XXI. 
Thcorema. 

Si  fupra  Citndem  bafts  intra  triangulum,aliud  fat, 
i/liui  latera  prioris  Uteribus  minora  trntu  coh- 
tinebunt  autttn  majorem  angu'.um. 


Snp-a  tandem  bafin  AB  inrra  imngutnm 
ABC,  fiit  niang'ilum  ABD.  Dico  jirimo  latcra 
AD  , DB  cite  minor!  Uteribus  AC  , CB.  Prodn- 
carur  cnim  latus  AD  in  E. 

Dcmonftr.  Quia  latcra  AC  , CE  fimul  majora 
funt  reliquo  AE,(per  io.)fi  utrifquc  addatur  latus 
EB,crutu  latera  AC,CE,  EB  , hoc  eft  AC  , CB, 
majora iatcribus  A E , EB,fcd  hare  majora  funt 
Iatcribus  BD  , DA  j atm  cnim  BE  , ED  majo- 
ra fint  latere  DB,  addiro  eomntuni  DA  , erunc 
BE  , ED  , DA  , feu  BE  , EA  , majora  Iatcribus 
BD,  DA.  Igitur  larcraCA  , CB  mult6 majora 
crunc  Iatcribus  AD,DB. 

Sccundi  dico  angulum  ADB  cflc  niajomn 
angulo  C,  angulus  ADB  eft  major  angulo  DEB 
( per  i<5.)cum  fit  cxrermis  refpeOu  rrianguli  DEB, 
angulus  DEB  eft  ma  jot  angulo  C ( per  tandem) 
igitur  angulus  ADB  eft  major  angulo  C. 
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PROPOSITIO  XXII. 

Problcma. 

£x  tribus  datis  lineis  , qtiarum  dm  reliqud  Jint 
majors s,  triangular*  tcnflratrt. 


\ 1 8 Elementorum  Euclidis 


C A 


Sint  tres  datx  lin*  A , B , C.cx  quibus  con- 
(tniendum  eft  trianguhliu.  Suimtur  linca  DE 
*qu.ilis  majori  A,  8c  linca  EF  xqualis  linn  B , At 
linca  DG  xqualis  line*  C.  Et  cx  pundto  D intcr- 
vallo  DG  fiat  citeulus  GH  , & cx  E intervalb  EF 
alius  citeulus  EH  priorem  fccans  in  H.  Ducantur 
lincx  DH , HE.  dico  faftum  cfle  ttiangulum  cu- 
ius tiia  latcta  funt  xqualia  lincis  A,  B,  C. 

Demonftr.  Linca  D E fafta  eft  xqualis  lincx 
A , linca  DH  ( per  de/.  ram*' ) eft  ®His  lmM 
GD  qox  fafta  ctat  xqualis  linexC.  8c  EH  eft 
xqualis  lincx  EF , feu  B.  igitur  latcta  trianguli 
xqualia  flint  lincis  A,  B,  C. 


Quid  ft  circuit  non  fe  intcrfecarcnt  oftcndc- 
remlmcam  DE,  hoc  eft  A,  elfc  mnjorem  duabus 
EF , DG  Jiinttl  furoptis  , hoc  eft  duabus  B & C, 
contra  fuppofitionem  nam  linca  DE  connnet 
lineam  DH  xqualcm  ipfi  GD,&  El  xqualcm  ip  i 
E F & infuper  HI.  igitur  fola  D E,  feu  A major 
cifet  lincis  B 8c  C. 

Sttwt* 

PROPOSITIO  XXIII. 
problems. 

In  ditto  punclo  reel a lined, angulum  efjicere  dijualern 
alteri  dato. 


omnia  latcra  xqualia  lingula  fingulis  nempe  AB 
ipfi  EC  , & A H Uteri  CD,  fleBH  iph  DE  , 

( ptr  8.)  anguli  A & C xqualcs  crunt. 
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PROPOSITIO  XXI V. 

Thcorcma. 

Si  trUrpuhtm  duo  Ultra  babeat  aqualid  duobttt 
later  thus  ahtriut  trianguli , angnlumvero  bafi 
eppoftium  majorem  babeant : & baftn  majorem 
bob  tbit. 


Sit  trianguli  ABC  latus  AB  x quale  latcri  DE 
trianguli  DEF , Sc  latus  AC  Uteri  DF  > angulus 
vero  BAC  fit  major  angulo  D.  dico  bafin  BC. 
majorem  cfle  bafi  EF.  Fiat  angulus  BAG  xqualis 
angulo  D,  (per  z j. ) Sc  linca  AG  latcri  DF  , du- 
canturquc  lincx  BG  , CG. 

Demonftr.  'Quia  Triangula  ABG,DEF,  habenc 
Luera  AB,  DE,AG,DF,  xqualia.  Sc  angulus  BAG 
faQus  eft  xqualis  angulo  D , crunt  (per  4. ) bales 
BG,  EF  xqualcs  j quia  vero  line*  AC,  AG,eidem 
DE  (unt  xqualcs,  crunt  xqualcs  inter  fe  , quarc 
( per  y.)  anguli  ACG,  AGC  funt  xqualcs,lcd  an- 
gulus  AGC  eft  minor  angulo  BGC,  atm  fit  illius 
pars  , ergo  angulus  ACG  eodem  BGC  minor 
erir  , fed  adhuc  angulus  BCG  minor  eft  angulo 
ACG,  cum  fit  illius  pars  : ergo  angulus  BCG 
multo  minor  crit  angulo  BGC , quarc  in  triangu- 
lo  BGC  cum  angulus  BGC  fit  major  angulo 
BCG  ,( per  19.)  latus  BC  majus  crit  latere  BG, 
fed  BG  eft  xqualis  bafi  E F , ut  vidimus,  igitut 
bafis  BC  major  eft  bafi  EF. 
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PROPOSITIO  XXV. 

Theorems. 

Si  triart gu! urn  duo  later  a babe  at  aquaba  , duobmt 
latenbitt  ahtrittt  trianguli  : babeat  dr  bafin, 
bafi  Majorem  : angalum  <juoqn«  bafi  oppoftutm 
majorem  babebit. 


Sit  datum  punftum  A line*  AB , in  quo  con- 
ftruendus  eft  angulus  xqualis  angulo  C.  Ducatur 
uccuinquc  linca  DE  , & linca  AB  abfc  ndantr 
equalis  line*  EC.  item  linca  BF  lincx  DE  » licit 
irica  AG  lincx  CD,  & fa£is  cemris  in  pur.ais  A 
k:  B adincervalla  A G,  BF,  conftruatur  triangulura 
l CH  ex  lincis  AB.BF,  AG,  ( ptr  zz.)  dico  angu- 
x*7i  A efle  xqualcm  angulo  C. 

Demonftr.  Quia  ttiangula  BAH>DCE,l^bent 


Sit  trianguli  ABC  latus  AB  xquale  Iftrri  DE 
trianguli  DEF  , & latus  AC,  Uteri  DF,  fed  lulu 
BC  fir  major  bafi  EF.dicoangulum  A die  majo- 
rem  angulo  D. 

Dcmonftr.Non 
gulo  D,  quia  ( pet 
minor  quia  ( per  i,T. , 

EF , fupponitur  ramen  major : ergo  reftat  ut  an- 
gulus A , fit  major  anguta  D. 


cnim  angulus  A xqualis  eft  an- 
4. ) bales  eflent  xqualcs  j nec 
bafis  BC  diet  minor  ball 
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PROPOS1TIO  XXVL 
Theorcnu. 

Si  duo  triangula  babeant  duos  angulos  equates 
alttrum  alseri  ; dr  mum  Utm  equate, 
pint  equalta  triangula. 


Trianguli  ABC  angulus  B fit  xqualis  angu- 
io  E , trianguli  D E F & angulus  C angulo  F, 
item  lattis  B C , quod  fit  urn  eft  inter  utromquc 
angulum  fir  xqualc  Uteri  EF  , dico  reliqua  latera 
dlcxqualia  & angulum  A angulo  D. 

IntcIKgatur  enim  bafis  E F fiiperpdni  bafi  BC 
quia  xqualcs  funt  congruent , ita  ut  pun&um  E 
cadat  fupra  B>  & F fupra  C.  tunc  linea  F D cadet 
fupra  lineam  AC  ; non  cnim  cadere  poteft  extra,- 
quia  alioquin  angulus  F diet  major  angulo  C •, 
nec  intra  quia  nutior  diet ; igitnr  fupra  illam  ca- 
det : idem  dico  de  linea  E D rcfpc&u  line*  BA, 
igitur  pun&um  D cadet  fupra  pnndhim  A <Sc  to- 
tum  triangulum  toti  triangulo  xqualc  er  it." 

Si  verd  ponatur  latus  A B dl^quntc  Uteri 
DE.  Inrelligattir  jy^crum  fuperponi  latus  Dfc,  fu- 
pra latus  AB,  itanit  D cadat  in  A ; & E in  B;quia 
?nguli  B Si  E fupponuntur  xqualcs,  linea  EF  ca- 
det fupra  ltneam  BC , dico  etiam  pun&um  F ca- 
dcre  in  C alioquin  aut  cadet  intra,  aut  extra  > non 
intra  ut  in  G, alioquin  angulus  AGB , id  eft  DF& 
efict  major  angulo  C (per  1 6.)  non extti  ut  in  I 
quia  angulus'  C dfet  major  angulo  A1B  , hoc  eft 
angulo  F contra  fuppoficioncm  : igitur  pun&um 
F cadit  in  C cotunjquc  triangulum  congruir,  ergo 
6c  anguli  & latera  funt  xquaiia. 

Quid  fequtntts  propofitiones  ut  demonftr  antur 
Euclide  fupponunt  axioma  XI.  quod,  tamen  ita 
turning  naturali  noturn  non  eft:  ut  nomen  axiomats 
mere  as  nr  ; ideo  petti  o el  Iter,  eamdem  propofttionem 
fine  illo  demtnftrabimut , qua re  bee  duo  lemmata 
premittimm. 

LEMMA  PRIMUM. 
Perpendiculars  ad  un am  paraUelarum  eft  etiam 
perpendiculars  ad  alt  am. 


c F I> 


Sint  linea  A B , CD  parallel*,  fttejue  linea  E F 
perpendiculars  ad  AB,  ita  ut  anguli  FEA , FEB 
fint  re  Hi  , dico  tandem  lineam  EF  ejfi  perpendi- 
cular e ad  lineam  CD.  Abfcindentur  hnte  EA,EB 
aquales  , ducantur  ( per  1 1.  ) ad  lineam  AB  per - 
pend  ten  lares  AC,BD,jungamurqHe  tinea  EC, ED, 
Demonftr.  Cum  in  triangulis  EAC,  EBD  latera 
AE , BE  fint  equalta , item  latera  AC , BD  ( per 
dcf.  paral.)  <y-  anguli  A B fint  redi  ideoque 
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equates  \ & bafts  EC , ED  aquales  erunt  item 
anguli  AECyDER  qui  ablest  ex  angulis  equaltbu* 
nempe  re  Ms  AEF , BF.F , relinquum  angulos  CEF 
DEF  equates . In  triangulis  aut  tin  CEF , DEF 
cum  latera  CE  , ED  Jim  equalta , latus  FE  com - 
mune,dr  anguliCEF , DEF  aquales  : ( per  4.)  an- 
guli  CEF  , DFE  equates  erunt  t dr  conftquenttr 
redi. 

Lemma  secundum. 

Si  duo  (rtangula  redangula,  habeent  duo  quecum- 
que  latera  eqnalia : dr  reliquutn  Utm  equate , 
rtliquofiqut  angulos  aquales  hebebunt. 


Sint  duo  triangula  ABC  , DEF  quorum  anguli 
A & V fint  redi , & latera  AC  , DE  , item  CB , 
EF  fint  equalia , dico  & Ultra  AR,DF  ejje  aqua- 
ha  angulofiqut  B,&  F,item  C & £ tjft  aquales.  Sit 
enim  ft  fieri  poteft  Utm  AB  ma\m  latere  DF  fu- 
matur  linea  A 0 equals  later  1 DF , ducaturque 
Itnea  CG • * 

Demonftr.  Quia  triangula  CAG  , EDF  babene 
duo  latera  AC,  DE ; & AG  , DF,  aquaha  dr  an- 
gulos A , dr  D equates,  nempe  relies  ; bitfes  CG% 
FE  aquales  erunt  quia  verb  in  triangulo  CAG 
produdo  latere  BA  angulus  externm  II AC , major 
eft  interne  AGC , ( per  1 6.  ) AGC  autem  major  eft 
angulo  B , angulus  HAC  qui  relim  eft  utroqut  B 
dr  AGC  major  erit , atque  adeo  uterque  minor, re- 
do id  eft  acutm  erit. dr  quta  (per  1 j.)  anguli  AGC, 
CGR  funt  equates  duobm  reltis , dr  AGC  eft  redo 
minor  reliqum  CGR  major  erit  redo,dr  confequen- 
ttr  major  erst  angulo  B acuta  quart  ( per  1 9. ) Utm 
CG,  minus  erit  latere  CB,fi*d  CG  ejt  equate  Uteri 
FE  : igitur  BC,  FE  non  traut  equates,  contra  fiup- 
poJitionem-,quart  AB,  DE  aquales  Junt  dr  ( pcr  4.) 
rtltqui  anguli  funt  equates. 
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PROPO  S ITIO  X XVI  L 
Theorcma. 

Si  in  duos  tineas  alia  incident , angulot  alter  nos 
equates  fecerit,  ilU  par  allele  erunt. 

In  lincas  AB,  CD  incidat  Iij’ea  BC-,  faciatque 
angulos  alternos  ABC , BCD  xqualcs , dico  pri- 
m6  lincas  AB  , DC  quaniumlibct  produftas  non 
con ven ire.  Hoc  enim  tantu  demonftr avtt  Euchdes. 


A B 


Demonftr.  Conveniant  enim  ( fi  fieri  poteft)  in 
pun&o  E,  eft  igitur  triangulum  BCfi,  cujus  latus 
E B produ&um  eft  in  A.  qua  re  angulus  cxcernus 
ABC  major  diet ) per  16. angulo  interno  BCE, 
quod  eft  contra  fuppofitionctn. 

Quid  tamen  pojjet  quit  concedere  lineas  AB,CD 
non  convenire  , negate  tamen  efjt  paraltelas , id  eft 
equali  femptr  interval!*  difiare  ab  invicem  , ut 
accidit  in  conchoide  , ut  perfeda  fit  propofitio  pn- 
bandum  <fl  tat  tjfe  parallel  as. 

Sint 
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Elementorum  Eucliciis 


Sint  igitur  linex  AB  , CD  , in  quas  incidcns 
linca  B C facial  anguios  alternos  ABC  , BCD 
equates  t dico,  iUas  efle  parallels.  Si  enim  non 
fine  parallclx , intclligatut  per  pundum  B cilc 
du&a  linca  BE  i ipfi  CD  parallcla  > in  quam  ex 
pun&o  C ducatur  pcrpendicularis  C E , & ex 
pun&o  B ad  lincam  C D pcrpendicularis  BD , 
item  8c  ex  pun&o  C ad  lincam  AB  perpendicula- 
rs CA. 

Demonftr.  Quia  linca  CE  eft  pcrpendicularis 
ad  EB , eft  ctiam  pcrpendicularis  ad  illi  parallc- 
lam  CD  ( per  temmA  primum  ) quarc  ( per  def. 
par  all,)  linca*  CE,BD  equates  cruntjidcoquc  quia 
in  trlingulis  re&angulis  EBC  ,DCB  , cum  lams 
CB  fie  commune  , & latera  CE , BD  xqualia 
( per  lemma  fecandum  ) anguli  EBC,  BCp,  crunt 
xquales ; fed  anguios  ABC»fuppofictis  eft  acqua* 
lis  angulo  BCD  > igitur  anguli  ABC,  EBC  dlent 
xquales  pars  & totum,  quod  eft  abfurdum  , non 
igitur  alia  per  punftum  B dud  poteft  parallcla 
linex  CD  > quam  AB  , idcoquc  hxc  eft  paral- 
lcla. 
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PROPOSITIO  XXVIII. 

Theorem  a. 

Si  in  dud*  lined*  incident  alia  tinea  fecerit  ungu- 
ium externum  aqualem  inter  no  oppofito:vel  duos 
externos  ad  eafdem  partes  equate t duobtu  refits, 
parallels  funs  ilia  line*. 
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PROPOSITIO  XXIX. 

Thc6rctna. 

Si  refi*  in  parallel d*  inctddt , dnguli  alterni  crunt 
equates  i dr  external  inteino  oppofito  ex  tddem 
parte  , duo  intern » ad  eafdem  paries  equate  s 
duebn*  r tilts.  # 


In  parallclas  AB  » CD’,  incidat  linca  BC  , dico*. 
primo  anguios  alternos  ABC,  BCD  eife  xquales, 
ducantur  cnim  cx  B 8c  C perpcndicularcs  B D, 
CA,  qux  ( ex  defparall. ) hint  xquales. 

Demonftr.  Li  uiangulis  BAC  , BDC , anguli 
A , & D rc£li  funt,  latera  AC,  BD,funt  xqtulia, 

& Incus  BC  communc,igitur  (per  lemma  i.)  trian- 
gula  funt  xqualia , & anguli  ABC  , BCD  oppo- 
liti  Uteri  bus  xqualibus  AC  , BD,  funt  xquales. 

Sccundo  angulus  externus  EBF  eft  xqualis  an* 
gulo  ABC  oppofito  ad  vertieem  (per  15.)  fed  hie 
often fys  eft  xqualis  angulo  BCD  : igitur  idem  an- 
gulus exterj^  EBF  xqualis  eft  angulo  BCD  in- 
terim opponro  ex  cAdem  parte. 

Tfertio'cuin  anguli  CBA  , BCD  fine  xquales  ’ 
addito  communi  CBF  crunt  anguli  BCD  , CBF,. 
xquales  duobus  CBA  CBF  ; led  ifti  (per  13.”)  • 

funt  duobus  reclis  xquales : ergo  anguli  BCD, 
CBF  qui  funt  intend , ex  cldcm  pattc , funt  duo- 
'bus  re&is  xquales. 

UJ  F fc,  Lff  A UA  iyM  il  HIM  TiTil  ffli  flirt  f iT  1 frm  UA 
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PROPOSITIO  JCXX. 


In  duas  re&as  A B,  CD  incidat  linca  BC  , & 
faci.it  angutum  externum  EBF  , xqualcm  angulo 
BCD,  interno  onpofiro  ex  cadcm  pane  : dico  pri- 
mo lineas  AB,  CD  cite  parallclas. 

Demonftr.  cum  anguli  EBF , BCD  fine  xqua- 
ks  & angulus  ABC  fit  xqualis  angulo  EBF  op- 
pofito ad  vertieem  (per  15. ) crunt  anguli  alterni 
■ABC  , BCD  xquales  i ergo  ( per  xy. ) linex  AB, 
CD  funt  parallclx . 

Sccundi  anguli  interni  cx  cAdem  parte  nempe 
FBC  , DCB  fint  duobus  redfcis  xquales  : dico  li- 
neas  AB.CD  efTc  parallelas. 

Dcm.anguli  ABC,  FBC,  (per  1 j.)  funt  duobus 
rerdHs  xquales : fed  ctiam  anguli  DCB.  FBC  fup- 
pormntur  duobus  rc&is  xquales  : igitur  anguli 
A DC  , FBC , funt  xquales  duobus  angttlis  DCB, 
F3C  , unde  ablato  communi  angulo  FBC  reliant 
ar»  gl,li  ACC,  BCD  xquales ; qui  aim  fint  alterni 
li*-»ex  AB,  CD  ( per  xy.)  pardlcix  crunt. 


Theorema. 


Sint  re&x  AB  , CD  , eidem  linex  EF  paralle- 
lelx/lico  ilhs  , inter  fc  e(Tc  parallclas , incidat  li- 
nea  BH  in  tres  illas  lincas. 

Demonftr.  Quoniam  linex  AB  , EF  fcnt  paral- 
lclx , crunt  anguli  alterni  ABG,  BGE  xquales 
( per  X9. ) & quia  linex  EF  ,CD , funt  parallel*, 
erit  angulus  externus  BGEaequalis  interno  op- 
pofito cx  cadcm  parte  , noospe  angulo  GHC 
ergo  anguli  ABG  , BHC  funt  xquales  ,qui  cuin 
fint  alterni  linex  AB,CD>  (per  x 7.)  parallclx 
crunt. 
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PROPOSITIO  XXXI. 
Problem. 

Per  datum  punflum  due ere  parallel  am 
• line*  data. 


B C 


Sicpun£htm  A per  quod  ducenda  eft  para  lick 
line*  dar*  DC.  Ducatur  utcumquc  line*  A B,  Sc 
angulo  ABC  (per  ij.)  fiac  squalls  angulus  BAD. 
Dico  lineas  AD,  DC  c(Ic  parallclas. 

Dcmonftrat.  Cftm  cnim  anguli  DAB , ABC 
lint  fj<fti  zquales , Sc  Tint  alccrni  ( per  17. ) line* 
DA,  BC  erunt  parallel*. 

y.T Fi'a  fi ~K7.li  S2Z3Q 
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PROPOSITIO  XXXII. 

• • Theorem*. 

in  auohbtt  trfiengulo,  uno  latere  produflo  external 
angola*  duobu*  inter  nie  eppofitis  [imut  fumptls 
aquatis  ojl , item  trianguli  rres  anguli  equate  t 
[ant  duobut  reflje. 


\B  C jo 


Sit  triangulum  ABC  , cujus  unufn  latUs  B C 
prodnearur  in  D.  Dico  angulum  externum  ACD 
duobus  internis  oppofitis  A & B zqualem  e(Te , 
per  pundhim  C ducamr  line*  CE  parallel*  line* 

AB  ( per  ji.) 

Demonftr.  Quia  line*  AB,  CE  font  parallc- 
1*,  anguli  altetni  ECA  , CAB  ( per  zp. ) func 
zqualcs ; Sc  quia  in  eafdem  parallclas  AB  , CE 
incidit  linea  BC,  angulus  extemus  DCE  zqua- 
lis  crit  inti  mo  oppofito  B ( per  eandem  ) fed 
angulus  ACD  eft  xqualis  anguli s ACE,  DCE 
omnibus  (ciliccc  fuis  partibus  \ ergo  idem  angu- 
lus  ACD  xqualis  eft  angulus  A , &B,.iinpil 
fumptis'. 

Deindedico  tr&Atgulos  trianguli  ABC  xqui- 
valcre  dnobus  reftis*. 

Demonftr.  Angulus1  ACD  aim  angulo  ACB 
( per  ij.  ) •xquivalct  duobus  rettls  : fed  anguli 
A & B zqualcs  funt  angulo  ACD,  ( per  primam 
partem  hu\m  ) ergo  anguli  A &,B  cum  aivgulo 
ACB  xquivalcbunt  duobus  reftis. 

C rellaria. 

1.  Trcs  fimul  anguli  unius  trianguli  squales 
funt  tribus  funul  angulis  alterius  trianguli. 

1.  Si  in  triangulo  unus  re&us  eft , alij  duo 
funt  acuti. 

5 . Si  unius  trianguli  duo  anguli  zqualcs  funt 
duobus  alterius,  itliquus  angulus  rcliquo  erir 
zqu  all's. 

4.  Ex  uno  pun&o  ad  aliqoam  lineam  unica 

Tom.  1. 


tantura  cadit  perpendicularis,  quia  alioquin  rrian- 
gulum  habcrct  duos  rc&os  angulos. 

Perpendiailaris  eft  breviflima  quz  Jt  pun- 
ifto  ad  lineam  cadere  poteft  , quia  reliqua:  oppo- 
nuntur  angulo  redo,  alij  autem  anguli  funt  acutl 
quibus  ilia  perpendicularis  opponitur. 


PROPOSITIO  XXXIII, 


Theoretna. 

Si  dntu  equates , & parallels  conjungant  alia  do 4 
tinea , iUa  equates  erunt , & par  all  eta. 


Duas  parallclas  AB  , CD  & zqu  ales  conjun- 
gant  linez  AC , BD  non  tamcn  tranfverfim , di- 
co lineas  AC,  BD  efle  zquales,  Sc  parallclas.  Du- 
catur tinea  AD. 

Demonftr.  Quia  linez  AB,  CD  funr  parallel*, 
erunt  ( per  19.  ) anguli  altcmi  BAD  , ADC 
zquales,  in  triangulis  autem  BAD,  ADC  , later* 
AB,  CD  funt  zqualia,  latus  AD  commune  6c 
anguli  BAD  , ADC  funt  oftenft  zqualcs , quarc 
bales  AC  , BD  zquales  erunt  (per  4. ) & anguli 
BDA  , DAC  oppofiti  latcribus  zqualibus  A B, 
D C zqualcs  erunt ; fed  illi  altcmi  funt  rcfpc&u 
lihcarum  AC,  BD,  ergo  ( per  17.)  lunt  etiam  ba» 
rallclz. 

Poteft  hie  facili  probari  axioma  Euclidis  nndc- 
. cimum  quod  ita  haber. 

Si  in  dun  line  at  alt  a incident  ,angulos  internes 
ex  tadem  parte,  duobut  reflu  minores  facial ; c»7- 
current  ilia  linen  ex  eadtm  parte; 


. In  dues  'lineas  AB  , CD , incident  linea  CA  , 
facial  angulo t internes  BAC  , ACD  tftineres  duo - 
but  re  flu  , dico  fire  ut  ilia  Itnte  concur  rant  /! pro- 
due  antur  ad  partes  B ,&  D.  Cum  cnim  anguli 
BAC , JiCD  fint  minores  duobut  re  flit  alterutep 
[them  afutus .erir,  "Sit  ■tfCD’iftutw,  ex  punllo  D 
ducatur  (per  51.  ) linea  DE  parallela  linea  AB , 
qua  necejjarto  cadet  inter  A cr  C.  non  tmm  cadere 
ptteft  in  punflum  C aut  in  M , quia  cum  anguli 
BAC , BAF  (pet  15.)  fint  equates  duobut  re flit 
tnajorcs  erunt  angulu  BAC , ACD  • & ablate 
commurti  BAC  angkhu  BAF  major  ejl  angulo 
ACD.  Ji  igitur  parallela  DE  cadere t in  C , aut 
etiam  in  M , angulut  pEF  tnternut  minor  tjfet  an- 
gulo BAF  externo.  ( contra  19.  ) fumantur  linea 
EC,  Gf,  equates  tinea  CE  , &,  boc  donee  ptrve* 
Q^.  niattff 
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niatur  infra  punflum  A,  Sumantur  ttiam  in  lined 
CD  produtta  totidem  hnee  DH,HI  ipfi  CD  equa- 
let,  & expunUu  E & H ( per  3 1.)  ducantur  linen 
DK,  HL  parallel*  ipfi  CF,  dr  equate i line a CE. 
'Ultimo  ducantur  line a GK  , HK  , F L , / L. 

Demon  fir.  Ouia  line*  E D , GK  c on jungunt  li- 
neal EG  , DK  eidem  CE  equates  , dr  paralleled; 
(per  33.)  equates  erunt  dr  parallel a , quote  ( per 
19.  ) anguli  G K D , K D E erunt  duobns  retlie 
equates,  quia  autem  line*  C A,  KD  funt  parallel a 
in  quae  incidit  line a CD  , trie  ( per  19.)  anguine 
txternus  K D H oqualis  interno  ECD  i quart  in 
triangula  ECD  , KDH,  cum  anguli  ELD , KDH 
ftnt  equates  , dr  lot  era  EC , DK  ; item  CD,  DH 
relequs  anguli  E & K equates  erunt  , fed  propter 
paralleled  AC,  DK , anguine  E , ( per  19.)  equa- 
lit  eftalterno  £ D K : ergo  anguli  E D K , DKH 
funt  equates,  fed  EDK , GKD  oflenfi  funt  duobue 
recite  equates  : igiturGKD  , DKH  erunt  equates 
duobue  reQis , dr  ( per  14. ) GKH  una  erit  tinea, 
quam  oflendimue  ejje  paratlelem  tinea  ED,  dr  qUi* 
E D facia  eft  parallel*  tine*  AB  \GH  erit  etiam 
parallel a line * A B , ( per  jo. ) ita  oftendarn  li- 
ne am  FI  eidem  AB  effe  parallelam  quart  f produ- 
tatur  linea  AB  cum  fee  are  non  pojjit  Imeat  GH  , 
FI,  fibi  paralleloe ; necejfario  lineam  HI  fecabit  in 
aliquo  puntlo  inter  H dr  l pofito. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

In  par  allelogr  ammo  oppofiti  anguli, dr  later  a equa- 
lia pent ; &■  ipfum  diameter  btfariam  dividit. 


Sit  parallclogrammum  ABCD,  dico  lams  AB 
efTc  xqualc  laccri  CD , latus  AD  latcri  BC  , an- 
gulum  A,  angulo  C>&  angiilum  B aiigulo  D.. 

Demonftr.  Cum  line*  A B , CD  lint  paralle- 
lx,  & linea  AC  in  illas  incidat  *,  crum  ( per  19. ) 
anguli  alter  m B AC , A CD  xquales , par  iter  cum 
<adcm  AD  incidat  in  tineas  AD  , CB  , paralklas 
anguli  alterni  DAC  ACBzqualcs  cruut,  quarc 
cum  triangula  ABC, ADC  lubcant  duos  angulos 
fingulos  fingulis  xquales  , & latus  AC  commu- 
ne; erunt  ( per  x6. ) xqualia  Sc  anguli  B Sc  D 
oppofiti  eidem  latcri  AC  zquales  , Sc  latcra  AB  , 
C D oppofita  aequalibus  augulis  ACB  , CAD 
xqualia , fiau  Sc  latcra  AD, EC.  item  angulus  to- 
talis A , xqualis  erit  angulo  totali  C.  patet  etiam 
diametrum  A C dividcrc  parallclogrammum  in 
duo  triangula  xqualia. 


PROPOSITIO  XXXV. 
Thcorema. 

Par allelogr ammo  fuptr  eadem  baft, dr  inter  eefdem 
paralleloe  conjhtuta  funt  aquaha. 


C j 

E y n 

A 

A B 


Super  eadem  bafi  AB,  & inter  eafdcm  paralle- 
ls AB , CD.fint  conftituta  duo  p.irallcloeramma 
ABEC  , ABDF,dico  ilia  die  xqualia. 

Demonftr.  Cum  triangula  FC  A DEB,  habcanc 
omnia  latcra  xqualia  | nam  C A , E B ( per  54. ) 
funt  xqualia,  fiau  FA,DB,&  aim  line*  CE,  FD, 
eidem  AB  lint  xquales,  erunt  inter  fc  xquales,  &: 
additd  conununi  EF ; erunt  linez  CF,  ED  xqua- 
lcs  J quarc  triangula  FCA  , DF.B  ( per  8. ) func 
xqualia  ; ex  quibus  fi  auferas  triangulnm  E G F 
utrique  commune  ; erunt  trapezia  CAGE, 
F GBD  xqualia  ; igitur  fi  utrique  trapezio, 
addas  triangulnm  A G B erunt  parallcloeramma 
A DEC,  ABDF  xqualia. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Thcorema. 

Par allelogr amma  fuptr  equal, but  bafibue  dr  inter 
eafdtm paralleloe  conflttuta  funt  aquaha. 


Sint  duo  parallclogramma  ABCD,  EFGH, 
inter  cafdem  patallelas  A F , DG  , quorum  bafes 
AB,  EF  finr  xquales , dic« ilia  efle  xqualia. Du- 
cantur  litiex  ED,  F C. 

Demonftr.  Line*  AB.EF  fupponuntur  xquales, 
fed  line*  AB,  CD  funt  xquak  s ( per  34. ) igirur 
lincx  C D , EF  funt  xquales,  fupponuntur  eti.uu 
parallels  quarc  lincx  DE  , CF  cas  conned;  n- 
tes  ( per  33.  ) funt  parallclx  , eft  igitur  paralle- 
logrammum  DEFC,  aii  eft  xquak  ABCD,  ( per 
4t. ) cum  candcm  habcant  bafin  DC  , & etiam 
EFGH  eidem  xqualc  eft  ciu*  eandcin  habcanc 
bafin  EF,  igitur  parallclogramma  ABCD,  EFGH 
xqualia  uni  tertio,  font  xqtwlu*  inter  fc. 
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PROPOSITIO  XXXVII. 
Theorem.!. 

Triangula  ft  per  elide  m bafi^dr  inter  eafdem  parol - 
It  lot  confituia,  font  aqualia. 


C E D Jp 


A B 


Super  bafi  A B,  & inter  eafdem  pa  ml  lei  as  A B, 
C D fine  conftituta  duo  triangula  A B C,  A B D. 
dico  ilia  inrer  Ic  die  xqualia»larcribiis  AC  , AD. 
Ducantur  parallel*  B E,  BF. 

Dcm.  Sunt  parallclogramma  ABEC , ABFD, 
(p*r  jj.)  xqualia  , fed  iriangula  ABC  , ABD, 
illorum  fum  dimidia  [per  34.)  igitur  fane  ctiam 
inter  fc  xqualia. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Theorems. 

Triangula  fuper  aquation  t baft  bus,  dr  inter  eafdem 
parallels  conllituta,  funt  equal t.t. 

• t 


A BC  D 


> Super  bafibns  xqualibus  AB,  CD,  & inter  caf- 
dem  parallelas  AD  , EF  fine  conftituta  duo  trian- 
gnla  ABG,CDH,  dico  ilia  clfe  xqualia.  AE,  CF 
ducantur  parallel*  btcribus  BG , DH,  ( per  3 1 .) 

Demonft.  Parallclogramma  A B G E , CDHF, 
Tune  ( per  36.)  xqualia, fed  iriangula  ABG,CDH, 
( per  34.)  illorum  fum  diinidia  •,  ergo  font  inter 
(e  xqualia. 

4M- M»  f*t  :**»  44*  Mft  ««*€«»  «•»*»•  *««•»-«•» 

PROPOSITIO  XXXIX. 
Theorem*. 

Triangula  aqualia  fuper  elide  m bafi  confliiutafunt 
inter  eafdem  paralitlat. 


Sint  duo  iriangula  xqualia  ABC , ABD  fiiper 
bafi  AB.dico  lincamCD  elfc  parallclam  line*  AB. 


Si  negas  , fit  linea  CE  parallcla  line* 
AB  » pjoducatur  linca  AD  in  E 3 jungatur- 
que  linea  B E. 

Demonftr.  Triangula  C A B,  A B E Paper  bafi 
A B & inter  eafdem  parallelas  ( per  37. ) funt 
xqualia, fid  triangulum  ABD,  fupponicur  xquale 
triangulo  ABC,  igitur  rriangula  ABD  , ABE  in- 
ter fc  client  xqualia , pars  & totum,quod  eft  ab- 
furdum , igitur  nulla  aliaduci  pot  eft  parallcla  li- 
ne* AB,  prxeer  C D. 

PROPOSITIO  XL. 
Theorema. 

Triangula  aqualia  fuper  aqualibut  baftbns  , in  ed • 
dtm  linea  conflituta , funt  inter  eafdem 
parallels. 


Sine  tviangula  xqualia  ABC,DEF  fiiper  bafi- 
bus  A B,  D E xqualibus  •,  Sc  in  e&dcm  linci  AE, 
dico  lincam  CF  die  parallclam  line*  A E.  Si 
enim  non  eft , fit  linea  C G parallcla  line*  A E, 
producacur  latus  D F in  G , conne&aturque  li- 
nca E G. 

Demon  ft.  Triangula  ABC,  DGE  inter  paral- 
Iclas  AE,  CG,  ( per  38.)  Hint  xqualia , fed  trian- 
gulum  D E F fupponitur  xquale  triangulo  ABC, 
igitur  iriangula  DF-F,  DEG  eflent  xqualia.  pars 
& tocuin , non  igitur  alia  parallcla  line*  AE  duci 
poteft  prxter  C F. 

PROPOSITIO  X L I. 

Theorema. 

S»  paraUelogramutn  , dr  triangulum  tandem  , aut 
aqualtm  bafin  babeant , dr  fine  inter  eafdem 
parallelos  \ paralielogrammum  efi  duplum  trian - 
guli.  ' 


Inter  paralltlas  AB  CD  fit  paralielogrammum 
A EF  C , & triangulum GB  D ; quorum  bale* 
AE  , GB  fint  *qualcs,dico  A E FC  clTc duplum 
trianguli  G B D.  Ducatnr  linea  C E. 

Dem. Triangulum  AEC  eft  media  pars  paralle- 
logrammi  AEFC  (per  34.)  fed  triangulum  GBD 
(per  38.)  eft  xquale  triangulo  AEC  ; igitur 
triangulum  G B D eft  media  pars  ipfius  AEFC, 

i)  PROPO 
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PROPOS1T  tO  XL  II* 
Problems. 

Qate  triangulo , asptale  paralUlegrammum  con- 

jliiutrt,  in  date  angulo  retiiUnee. 

C C H 

t-7¥J 

3 T A. 

Sic  triangulum  A B C , cui  gqualc  faciendum 
eft  parallclograminnm , quod  habear  unum  angu- 
lura  xqualem  augulo  E.  Ex  punfto  C due  li- 
neamCH  parallelam  line*  AB  (per  ji. ) divide 
lineam  AB  bifaiiain  in  F,  fiatque  angulusAFG 
xqualis  anguloE  , ( per  aj. ) & line*  F G duca- 
tur  parallda  AH.  dico  fa&um  eife  quod  juberar. 

Demonftr.  Pcitno  parallelogtanunum  A F G H 
habec  angulum  A F G xqualem  angulo  E.  Secun- 
docftdiiplumtmnguliAFC  (per  41.)  fed  ejnl- 
dem  trianguli  AFC  duplitm  eft  triangulum 
ABC  , cum  eriangula  AFC  , FCB  bales  AF  , FB 
zquales  habentia  , fine  xqualia  : igitur  paral- 
lelogrammum  A F G H , eft  xqualc  triangulo 
ABC. 

PROPOSITIO  XL1II. 

Cujujlihi  ptrtlltle^dmmi,  dkt  ctmpltmnu  inter 
ft  ftuii  agualia. 


Sit  triangulum  A B C cui  xqualc  parallelo- 
grammum  conftruendum  eft , cujus  unum  lacus 
iir  xqualc  line*  D , & units  angulus  xqualis  an- 
gulo E.  ( Per  41.  ) triangulo  ABC  fiat  xqualc 
patallclogrammum  FCGH  ; habens  angulum 
CFH  xqualem angulo  E.  Sumatur  linea  G I» 
xqualis  line*  D > du&ique  linea  1 C > produca- 
tur  linea  H F cam  fccans  in  K ; ducantur  line* 
1 L , KL,  CM,  parallel*  fuis  oppolitis. dico 
parallclograiTunum  CMLN  die  id  quod  qux- 
ritur. 

Demonftr.  Primo  CMLN,  eft  xqualc  ipfi 
FCGH  {per  4). ) fed  FCGH  fafhuti  eft  xqualc 
triangulo  ABC  , igitur  CMLN  eft  xqualc  trian- 
gulo ABC.  Deinde  quia  linex  G N , KH  , hint 
parallel*  \ & in  eas  incidit  F C ,crunt  anguli  al- 
terni  HFC  FCN  ( Per  19. ) xquales,  item  anguli 
FCN , CNL  xquaks  quia  linex  N L , C M font 

ftarallclx.  igitur  anguli  CNL  * HFC  lunc  xqua- 
cs,  fed  CFH  fa&us  eft  xqualis  angulo  E » igitur 
parallclogrammum  CMLN  unum  angulum  ha- 
bet  xqualem  angulo  E » deinde  linea  C M xqua- 
lis dl  line*  Gl,  G l autem  xqualis  fa &a  eft  li- 
ne* D i igitur  parallclogrammuro  C L habet  li- 
ncam  C M xqualem  linex  D. 

PROPOSITIO  X L V. 

Problems. 


T>  p c 


A Q £ 


In  paralklogeamroo  A BCD.  dico  complcmen- 
taEF,  GHelfcxqualia. 

Demonftr.  Cum  enim(p<r  j+Jtrianglila  ACD, 
ACB  line  xqualia  , ex  iis  fi  auferas  triangula 
E I A , A 1 G item  triangula  F C l , I H C,  qu* 
pot.  candcm  font  xqualia  : teftabunt  parallelo- 
gtamma  EF,  GH  xqualia , hzc  autem,  cx  dcf.jj. 
lime  complements. 

PROPOSITIO  XLI  V. 
Problems. 

Super  tUtam  nQam  date  triangulo  aquale  pantile - 
bp**m*m  confiituere  in  date  angulo. 


Date  reSilituo , aqualt  parallebgrammum  CM* 
(it tutre  habens  angulum  a«jualtm 
angulo  date. 

L_L ** 


Sir  datum  re&ilineum  A B C D , cui  squate 
parallelogramrmun  conftruendum  eft  » habens 
unum  angulum  xqualem  angulo  E.  Rclolvcrc- 
Ailineum  in  triangula  du&i  linea  BD',mm  trian- 
gulo A B D ( per  4 a. ) fac  xqpalc  parallelogram  • 
mum  F G H I > cujns  angulus  G lit  xqualis  an- 
gulo E.  item  triangulo  BCD  if#  4%)  I’1  1’" 
nea  1 H > xqualc  fiat  patallelograimnum  IHKL 
habens  angulum  I H K xqualem  angulo  E.  dico 
GKLF  efle  parulltlogfaiumum xqualc  victi- 
lineo  A B C D. 

Dem.  Prim6  qnidempatet  parallclogrammum 
die  xquale  reftilinco  \ atm  cnim  GHI  F Iir 
xqualt  triangulo  ABD»&IHKL  ipfi  BC  D: 
eric  totum  GKLF  *q»»alc  tori  ABCD.  quod  ve- 
to lit unicum  paralklogrammum  GKLF  oftendo; 
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nam  cum  anguli  I H G fint  atquales  duobus 
rcdis  ( per  Z9. ) cum  lines  F G , I H fint  paral- 
lels, & angulus  I H K fit  xqualis  angulo  G * 
[cum  uterque  fit  fadus  xqualis  angulo  E ] erunt 
anguli  IHK  , 1HG  xqualcs  duobus  redis  ; & 
( per  14. ) lines  GH  , HK  , imam  lineam  confti- 
tuunt  ; atquc  adco  miicuin  eft  parallclograra- 
mum  GKLF. 

t«  MM  ft  1*3  ttft  MW 


PROPOSITIO  X L V I. 
Problem.!. 

Super  data  red  a quadratum  conftruere. 


Sit  data  reda  AB  , fopra  quam  conftniendum 
eft  quadratum  in  pundis  A , 5c  B ( per  11.)  exci- 
temur  dux  pcrpcndiculares  A C , BD  ipfi  AB 
rqualcs  , ducaturquc  linea  DC.  dico  fadum  eltc 
quadratum. 

Deinouftr.  cum  cnim  line*  AC.  BD  fint  equa- 
tes, 3c  parallel*  ( per  18. ) propter  angulos  A>  Sc 
B redos ; line*  AB , DC  eas  conjungcmcs  ( per 
}j.  erunt  xqnales  Sc  parallel*  : hint  igitur  4.  li- 
ne* xqualcs,  & anguli  A 5c  C , item  B Sc  D op- 
pofiti  (per  54.  erunt  redi.  igitur  A BCD  eft  qua- 
dratum. 


4m**A*m  wwwwmmmffiwm 

PROPOS1TI6  XLVII. 
Thcorema. 


dico  quadratum  B D » later  is  feiliect  B C oppofi- 
ti  angulo  icdo  A , c(Ic  xqualc  duobus  quadra- 
tis  BK,  AL,  reliquorum  fcilicct  latcrum  AC.ABj 
ducatur  linea  A F parallcla  lincis  BE  , CD.  du- 
canturque  line*  A E , AD  , 5c  nc  fit  confu- 
fio  repetatur  triangulum  B A C bis  , f.idifque 
quadrat  is  reliquorum  later  urn  ducantur  1C  LB. 

Demonftratia  lntriangulis  ABE  , 1BC,  latera 
A B , 1 B funt  xquaha,  aim  AB1K  fit  quadra-  ' 
turn  , item  BE  BC.  anguli  item  ABE,  1 B C , 
funt  xqualcs  ; cum  enim  anguli  1BA  , EBC  fint 
redi , fi  illis  addas  communcm  angulnm  ABC  , 
erunt  anguli  ABE,  IBC  xqualcs ; igitur  ( per  4.) 
triangula  ABE , IBC  funt  xqualia , fed  parallclo- 
graminum  B F , ( per  41. ) eft  duplum  rrianguli 
ABE,  cum  candem  bafin  B E habcant , Sc  fint 
inter  cafdcm  parallclas  BE,  FA  , item  quadratum 
B K eft  duplum  rrianguli  1 B C ( per  tandem  ) 
igitur  parallclogrammum  BF  , Sc  quadratum  BK 
funt  xqualia  , codem  modo  oftendam  quadratum 
CM,  efle  xqualc  parallclogrammo  CF  : ergo  to- 
tum  quadratum  BEDC  eft  xqualc  quadratis  B K. 

C M.  fimul  fumptis. 

PROPOSITIO  XLV1II. 

Thcorema. 

Si  quadratum  uniut  latent  trianfuli  tfl  equate 
duobus  quadratis  reliquorum  laterum  : anyth* 
HU  oppojuus  refit*  eft. 


la  trianfulo  refianytlo,  quadratum  Uteris  oppofiti 
vefio  angulo  , equate  eft  quadrant  reliquorum 
laterum  ftmul  fumptis. 


In  triangulo  ABC  quadratum  lateris  C B , fit 
xqualc  quadratis  laterum  A B , AC  ■,  dico  angu- 
lum BAC  cfic  redum.  ducatur  ad  B A perpendi- 
cularis  A D xqualis  line*  A C , conjungaturque 
linea  B D.  « 

Dcmonftratio.  Cum  angulus  B A D fit  redus 
crit  ( per  47.)  quadratum  lateris  BD  xqualc  qua- 
dratis laterum  B A , A D , vel  AC  •,  cum  AC  fit 
xqualis  ipfi  AD  , fed  quadratis  laterum  BA,  AC, 
jam  ponebatur  xquale  quadratum  lateris  B C , 
igitur  quadrata  laterum  BC,  BD  funt  xqualia  ; Sc 
confequcntcr  line*  B C , BD  xqualcs.  Cum  igi- 
tur  in  triangulis  BAD  , BAC  latera  AD  > AC 
fint  xqualia  , A D commune  6c  bafes  BD  , BC 
xqualcs  ( per  8.)  anguli  BAD,  BAC  xqualcs 
erunt ; fed  BAD  fadus  eft  redus  igitur  BAC  re- 
du^xrft. 
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Dtfinitiimei. 


. Parallelogrammnm  redhmgulum  comincti  di- 
citur  fub  duabus  lincis  reftnm  angultun 
comptthcndcntibus. 


NitAmbim  prime  Mi  ptr  voitm  rtPUttptih  it- 
inctp i imellttbtros  pArnllflogr ammirm  cxjxi  emnri 
dnguli  putt  rtPli  , fitjfcUMtr  juiem  dllirmmemM 
rtllanpulhm  , dam  tint  longitudinem  > & Utttudi- 
turn  ifiginmm-,  i«M  fiiiktt  limit  viciou  tpptl- 
hmei , XI  in  r, ampule  ABCD  fi  itttrmimmm 
limn  AB.BC  i tlit  tmm  iftufiui  xgxx'«,?xxr»/i 
dm  rtlUnjpU  inn  vict  n limn  a/uilti  bthttnt, 
ilia  aquolta  erupt. 

fmelligitur  autem  generari  redangulum  ABCD 
ft  Una  a A ft  ftans  femper  perpendicularity , ad  li- 
ne am  B C , earn  percurrat , qui  duthu  rejpondet 
multiplication!  arithmetics  , its  ut  Jicut  ducendo 
lineam  AB  fupra  lineam  B C i producitur  reflan- 
gulum  ABCD  > its  multiplicand o lotus  B C per 
BA  idem  rctlangulum  producitur  j]nod  ita  expheo 


Sicut  ad  determinandam  longitudmem  alicujut 
tinea  utimur  ratnfura  nobis  nota  ut  cum  dtcimut 
lineam  4.  j.  pedum,  ita  dum  aream  aut  capacita- 
tem  alicujut  fuperficiei  determtnare  volumus,  earn 
metimur  per  quadrata  nobis  ncta ; v.g.  per  pedem 
quadratum,  hoc  ej}, per  quadratum  ettjus  fingula  la- 
ter a fint  unius  pedis.  Vtimur  autem  potius  qua- 
drato  tjuitm  aliis  menfuris  ; quia  cum  ejus  longitu- 
de fit  aquatis  latitudini , faciliut  exhibetur  affigna- 
ta  unicd  eius  dimenfione.  Cognird  verb  longitude 
ne  alicujut  retlangu/i  facile  muottfeit  per  multipli- 
cationem  numerut  quadratorum  , qua  in  eo  conti- 
nent ur.  Sit  enim  retlangulum  E F C H cm  jus  ti- 
nea E F Jit  duorum  pedum  , & F G trium  ; dicoji 
multiplied  FC>per  EFpdicafque  bis  trio , invenies 


C.  numerum  quadratorum  uniut  pedis,  qua  conti- 
nent ur  in  reflangulo  EFGH.  Ratio  clara  ejl  ft  fy"- 
ra  cum  longiiudirre  FC  trium  pedum  haberet  tan- 
turn  altuudtnem  uniur,  fitrtt  folum  unus  or  do  trium 
quadratorum,  fid  EF  eft  duorum  pedum  quare  duo 
ordints  fieri  pojfunt , unde  multiplicando  unum  ta- 
lus per  aliud  , ex  nr  git  area  rtUanguh  totius , cum 
igitur  per  multiplicationem  hoc  modo  ftant  reflan- 
gula , atiqua  propofitiones  in  numtru  exhibensur. 


Secunda  in  rcdkangulo,  duel}  diametro  1 unum 
rc&angulorum  per  qux  diameter  tranfit  cum 
duobus  vicinis  complcmencis  vocatui  Gnomon. 
Ut  in  rc&angulo  ABCD  ft  fumas  rc&angulum 
E G una  cuin  complemetuis  E F > G H,  hare  cria 
quia  figurant  Gnomonis  feu  fijuadrx,  cxhibcut, 
vocantur  Gnomon. 

PROPOSITIO  I. 

Thoorema. 

Si  fuerint  dux  tinea  quorum  una  ficetur  in  quot- 
cumqite  figmenta  , alia  verb  infitla  mane  at : re- 
(tangulum  fub  illis  duabus  linen  contention 
aqua/e  eft  omnibus  fimul  reSlangu'.it  , qua  fub 
inficla  & partibut  ft  Ha  conttnentur. 


F H G E 

B d c A 


Sit  linea  A B Tefta  in  quotcumque  Tegmenta 
AC  , CD  , DB  , Sc  alia  AE  infcdla , dieo  ii  cx  his 

duabus  flat  rctftangulum  ABFE  , ilind  eftc  srqua- 
le  reftangulis  omnibus  finml  fumpiis , quo- 
rum primum  coinprebendetur , hoc  eft  > faabc- 
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bit  iinum  larus  *qiulc  line*  A E , & aliud  fcg. 
nicnco  A C.  Secundum  habebit  unum  larus 
*<HC  cidcm  linear  At , $ aliud  fegmenro  CD. 
Tertium  habebit  unum  latus  xqu.uc  lincx  AE 
aliud  fegmento  D B.  ducanrur  cniin  lincx  CG. 
DH  parallel®  liricis  AE  , FB.  ira  ut  line  tria  rc- 
tongula  AG  , CH,  DF. 

.Demon Bi.  Kcltangulum  A F Ibluiu  , xquale 
eft  tribus  rtcl.ingi.lis  AG,  CH , DF  omnibus  fei- 
licct  fuis  parr  bus  . fed  rc&angulum  AF  coinprc- 
henditur  Tub  lineis  AB,  AE  rcdangula  AG, 

» OF  habrnt  pro  uno  latere  aut  i\>fam  A E 
aut  illi  xaiialcs  CG  , DH  , ( quod  perinde  eft)  3c 
pro  alii  line!  fcgmenra  AC , CD,  DB.  Igitur 
K&angulum  Tub  AB,  AE,  comprchcnfuin,  xqua- 
le eft  re&angulis  omnibus  comprchcnfis  Tub  AE 
£c  lingulis  fegmemis. 

Idem  in  numcris.  fit  linca  AB  9 pedum,  fit- 
que  legmen  turn  A C trium  , CD  4.  DB  duorum 
» pedum , Sc  linca  AE  fit  5 pedum,  dico  reftangu- 
lum  A F hoc  eft  quinquies  novcm  feu  4;.  xquale 
ellc  quinquies  tribus  , feu  1 y.  & quinquies  4.  feu 
10.  3c  quinquies  duobns  , feu  10.  nam  it.  10.  & 
10.  faciunt  45. 

®©0BTO'gB55S3SSgF.-3S0g  ^cacaGSoSba  xs 
PROPOSITIO  II. 

T hcorcma. 

St  re  Eld  fleet  nr  tn'quotcumqne  figment  AyreEhingula 
comprehtnftt  fH(,  tot^y  & fmgulis  ferment  is  , 

<7«4 ltd  fttnt  quadrato  tottut, 
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PROPOSITIO  nr. 

Theorems. 

Si  retl*  ficetur  ■.„,um^e,e,aangulum 
turn  fab  eoea  , »»«/f imcmcrum  . 

fr then  fa  fab  figment,  i. 

C 


.B 


Reila  AB  Tccctur  urcumquc  in  C & D.dico  re- 
ftanguU  coinprehcnii  fub  rou  A B , & fmgulis 
feginentis  AC,  CO,  DB,dlc  Junul  finnpta  aqua- 
lu  quadrato  linca;  A B,  Sit  linca  A b arquabs  li- 
nes; A B. 

Demon  Hr.  Per  f.ipcriorem  rc&angulum  com- 
prehenfum  fub  AB  , A b , srqnale  eft  reftangulis 
comprehends  fub  Ab , AC  i CD ; AB,  DB.‘ igi- 
tur tcftangulum  fub  AB  , Ab  (quod  eft  quadra- 
tum  line*  AB  , cum  AB  , Ab  fine  iqmlcs  ) eft 
*quale  reffangulis  fub  AB , AC  ; A11,  CD ; AB, 
DB  comprehends. 

Idem  in  numcris  fir  AB  novem  , AC  j.  GD 
4-  DB  1.  dico  novics  novcm  leu  8 1 . *qualia  cflc 
novics  tribus  , hoc  eft  17.  novics  4.  leu  j(S.  & 
novics  duobus  hoc  eft  iS.  11am  ,7.  jC.  & i8.cf- 
ficium  8 r. 


Tern.  I. 


c B 

Rcifta  A B lecctur  in  C , dico  rc&angulum 
comprehenfum  fub  AB,  3c  AC  , xquale  cftc  qua- 
drato  lincx  AC  Sc  rcdtangulo  comprchcnfo  l'ub 
AC,  CB.  Rcpcracur  cnim  linca  AC. 

Deraonftr.  ( Per  i.)  rcftangulum  comprchen- 
fiimliibAB,  AC  xquale  eft  Sc  re&angnlo  com- 
prehend) fub  AC  AC,  & altcri  compri  henfb  fub 
AC, CB;  fed comprc henfum  fub  AC;  AC  eft 
quadratum  fegmenri  A C , ergo  ridhugulum 
comprehenfum  fub  AB,  AC  xquale  eft  quadra- 
tic larcris  AC  ; & re&angulo  comptehcnfo  fub 
AC,  CB  hoc  eft  fuh  fegmentis. 

In  numcris  AB  fie  - . AC  3.  CB  4.  dico  ter  7. 
feu  1 1.  a-qualia  cftc  ter  tribus  feu  9. 3c  ter  quatuor 
feu  11.  nam  1 1. 3c  9.  cfficiutu  11. 

N e deterreantur  tyronts  eiuimft propofitionc:  hujtU 
libri  minus  bene  concipiant . 

PROPOSITIO  IV. 

Theorem  a. 

Si  reel*  ftflj  fit  utcurnque  ; erii  quadratum  totiuS 
line*  , sqn.il e qitadratii  fegmemorum  dr  rcElatt- 
guto  comprehenfo  fub  fegmentis  bis  fttmpto. 


Rc&a  AB  fc&a  fit  in  C,  dico  quadratum  ejus 
AF  xquale  cftc  quadratis  fegmentorum  AC , CB, 
3c  duobus  rc&angulis  comprchcnfis  fub  AC,CB. 
Dudladiamctro  DB,pcr  C ducatur  CE  parallcla 
lineis  AD,  BF,  fccans  diametrum  in  G,  3c  per  G 
ducatur  G H parallela  lineis  AB,  FD. 

Demonftr.  Primo  quidetn  C I eft  quadratum 
lateris  C B ; nam  cum  latera  A B , AD  lint 
xqualia  ( per  defirt.  quudr.)  crunt  per  y.  x.)  an- 
guli  ADB  , ABD  xqualcs  , fed  cum  lincx  A D, 
CE  fuit  parallel*  in  quas  incidit  D G , angulua 
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cxtemus  CGB  erit  xqualis  angulo  ADB  inter* 
no  ( per  19. 1.)  Igitur  anguli  CGB,  CBG  xqua- 
lc$  cairn  & dimidia  pars  redi  cum  angulus  C fit 
redus.  Igitur  latera  CB,CG  funt  acqualiaj&  quia 
angulus  C B I crat  redus  ablato  femiredo  CBG 
reftabit  G B I femiredus  , item  1 G B femiredus 
erit, igitur  ( per  16. 1.)  triangula  GIB,  GCB  habe* 
bunt  latera  xqualia:  igitur  4,  latera  CG,  Gl,CB, 
I B funt  xqualia.  eft  igitur  G l quadratum  latcris 
C B.  eodem  modo  oftendam  H E elTc  quadra- 
tum  latcris  AC  .3c  redangulum  A G compre- 
hendi  fub  A C , CD,  cum  CB.CG  fine  xqua- 
les,  & redangulum  CF  fab  CB,  AC  comprehen- 
ditur , aut  illi  xquali  GE.  nam  cum  line*  A B, 
C E fint  xquales,  ablatis  xqualibus  CB,  CG. 
reftanr  xquales  AC,  GE.  led  pntet  quadratum 
A F e(Tc  x quale  quadratis  C 1 , HE  , 8c  redan- 
gulis  AG,  G E*  igitur  quadratum  line*  A B eft 
stqualc  quadratis  fcgmentoium  AC,  C B , fic 
duobus  rcdangulis  comprehcnfis  Tub  fegmentis 
A C , C B. 

In  numcris  A B fit  7.  A C j.  8c  CB  1.  dico 
fepties  7.  feu  49.  xqualiaetTe  quinquies  5. feu  x j. 
8c  bis  duobus  feu  4.  8c  duobus  rcdangulis  id  eft 
quinquies  duobus  bis,  feu  1 o.  & 1 o.  nam  ij^.10. 
8c  1 o.  efficiunr  49. 


lum  A L cfle  xquale  redangulo  D E , nam  line* 
AC  , BE,  cidem  line*  CB  fam  xquales,  igitur  in- 
ter fe  funt  xquales  : latu*  L C xquale  eft  lateri, 
D H , & hoc  latetiD  B.  quibus  rcdangulis  A L. 
D E fi  addas  rcdandulum  C H , erit  toum  A H 
xquale  tribus  G l , Dl , CH,  fed  tria  G 1 , 1 D, 
C H una  cum  quadraio  L G xqualia  funt  qua- 
drato  CE , igitur  AH  (quod  comprchenditur  fub 
AD,  DB)  uni  aim  quadrato  L G fcilicw  qnadra- 
to  line*  CD,  xquale  eft  quadrato  line*  CB. 

In  numcris  fit  AB.  to.  AC  j ; C D j.  DB  1. 
dico  quadratum  dimid:*  C B hoc  eft  quinquies 
j.feuiy.  xquale  c(Tc  redangulo  fub  AD  7.  Sc 
DB  x.  hoc  eft  bis  feptem  leu  14.  3c  quadrato 
C D j.  hoc  eft  ter  tribus , feu  9.  nam  14.  & 9. 
cfficiunt  if. 

4*4  &»*&***  *#*  M*  4*4  «« 

PROPOSITIO  Vt 
Theorcma. 

Si  refla  tinea  bifariam  fecetur  eiqut  refta  quadam 
adjiciatur  era  reElangulutn  comprehenfum  fub 
tinea  comprfita  ex  iota  & adjeOd , & fub  adje - 
Eld  , und  cam  quadrato  dimidia  equale  quadra* 
to  compofiu  ex  dimidia  dr  adjeEla. 


49*  *&  ******  44*49****  *9* 

PROPOSITIO  V. 

Theorcma. 


Si  refla  fecetur  equal  iter,  dr  inaqualiter  ; erit  re- 
ELtngttlum  fub  inaqualibus  fegmentis  contentum , 
una  cum  quadrato  partis  intermedia  : aqttaic 
quadrato  dimidia. 


Sit  linea  A B xqualiter  divifa  in  C & inxqua- 
litcr  iu  D.  dico  quadratum  C E , dimidi*  C B, 
xquale  cfle  redangulo  comprchcnfo  fub  AD, 
D B,  8c  quadrato  intermedix  C D.  duda  diame- 
tro  F B , 8c  D G parallcla  lineis  CF  , BE  i 
irem  1 K paralleri  line*  AD,  & A K parallel! 
ipfiCF. 

Dctu.  Oftendam  ficut  in  priori  D I efle  qua- 
dranim.  line*  D B : item  L G efic  quadrature  li- 
ne* CD.  cum  LH  fit  illi  xqualis.  item  tc&angu- 


Linea  AB  dividatur  bifariam  in  C , eique  ad- 
datnr  BD.  dico  quadratum  CE,  line*  CD  i.com- 
pofit.x  ex  dimidii  CB , & adjeda  BD.]  xquale 
cfle  redangulo  comprchenfo  fab  AD  [compofiti 
ex  AB  , 8c  adjeda  B D]  8c  fub  adjeda  B D & 
quadrato  line*  C B.  duda  diamerro  FD  > ducan- 
tur  parallel*  BG,  H I. 

Dcmonftr.  Rcdangula  AL,  KE  > funt  xqualia 
cidem  C K,  igituf  3c  inter  fe : quare  fi  illis  addas 
commune  C H,  erit  totum  A H xquale  ipfis  KE, 
C H : fed  K E G H una  cum  quadraio  LG  1- 
qualia  fiint  quadrato  C E ; igitur  A H una  cutn 
quadrato  L G xquale  eft  quadrato  C E,  fed  A H 
comprchenditur  fub  A D compofita  ex  A B , Sc 
adjeda  B D , 8c  fub  B D , aut  illi  xquali  D H, 
nam  B H eft  quadratum.  igitur  redan g.  fub  A D 
& BD  coraprehenfum , una  cum  quadrato  line* 
intermedix  CB  , xquale  eft  quadrato  line*  C D 
compofitx  ex  C B,  8c  B D. 

In  numcris  fit  A B 6.  CB  }.  BD  4.  dico  redan- 
gulum A H id  eft  quater  10.  8c  quadratum  line* 

C B feu  L G quod  eft  ter  tria  feu  9.  *qualia  cue 
quadrato  line*  C D feu  7.  id  eft  fepties  7.  quo« 

eft  49. 


P.ROPO 


\ 


Digitized  by  Google 


Liber  I.f 


129 


PROPOSITIO  VII. 

Theorems 

Si  rcUa /ecrtur  Mtcnm<jHt,erurt  quadrat*  to  tin  tt  ft 
alter  tunas  ferment i,  tejualia  duo  Inn  rettangulis 
€ omprehenfis  fub  tot .i , ft  ditto  fegmento , and 
cum  quadrat  0 alter  ins  fegmemi. 


\ 

K 

c 

E 

H 


A 


Linci  AB  dividamr  in  C,  dico qoaefrarum  AD 
linear  AB,  uua  cnmquadrato  fegmenti  CB,  id  eft 
CF,  hart  duo  (imuhxqualia  cfTc  duobus  redangu- 
lis  fub  toia  AB  Sc  dido  fegmento  CB  compre- 
hends , uni  cum  quadrato  rcliqui  fegmemi  AC. 

Demonftr.  H*c  duo  quadrata  AD  , CF  xqua- 
lia  (lint  & rcdangjulo  HD  \ cotnprchcnfo  Tub  H I 
arqualj  ipfi  AB  , & Iinca  ID  xquali  ipfi  Kl,  feu 
C B.  ] redangulo  KF  f comprehcnio  Tub  KE» 
arquali  ipfi  AB  , & fub  EF  xquali  ipfi  C B.  J item 
redangulo  A K id  eft  quadrato  lincx  AC , om- 
nibus iciliccr  fill's  partibus  ; igirur  quadrata  linei* 
rum  AB.CB  xqualia  funt  quadrato  fegmenti 
AC  , Sc  duobtu  rcdangulis  comprehends  fub 
AB  CB. 

In  nunicris  fit  AB  y.  CB.a.  dico quinquies  y. 
fen  if .Sc  bis  dno,id eft  4.  qux  fjcium  29.  xqua- 
Jia  eftij  rrtimero  bis  y.  Ccu  10.  bis  fumpco  5c  qua- 
drato A C id  eft  ter  tria.  feu  j.  nam  10. 10.  & 9. 
furiunt  19. 

©©©©^^©58 Sd669^ 63 »3533©K -©©©IS 
PROPOSITIO  VIII. 

Theorem  a. 

Si  retta  fecetur  utcumqur,  erunt  4 rettangula  com - 
prebenfa  fit b told,  ft  uno  fegmento  utt. « chm  qua- 
drato  altenut fegmenti , equal  ta  quadrato  lined 
compoftta  ex  totd  ft  ditto  fegm*niot 


comprchcnfa  fub  AB  , BC  , uni  cum  quadrato 
fegmeemi  AC  , xqualia  efle  quadrato  A E line* 
A D , compofitx  ex  AB  Sc  fegmento  BC  , nam 
BC,  BD  funt  xqtiaies,  duda  dwunetro  AE,ducan- 
tur  parallel*  CF,  BG,  HI,  LM 

Demonftr.  In  quadrato  AE  invenitur  quadra* 
turn  AO,fcilicct  quadratum  lincx  AC,  & redtan- 
guL*.  HR  , LG,  BM,  qux  omnia  unara  liucam  lu- 
bent  xqualcm  lincx  AB  , aliam  lincx  CB.lnvc- 
niuntur  item  CP  , Sc  GM  qux  duo  fimul  xqui- 
valcnt  redangulo  L P.  Sc  nihil  aliud.  Cum  ergo 
quadratum  AE  fit  xqualc  omnibus  fuis  partibus, 
crit  quadratum  AE  xqualc  quadrato  fegtnen- 
ti  A C , Sc  4 redangulis  comprehcnfis  fub 
AB,  BC. 

In  numcris  fit  AB  7.  AC,  4.  Sc  CB  ttia;  dico 
quadratum  totius  AD  10.  id  eft  dccies  dcccm 
(cu  100.  xqualc  die  quadraco  lincx  A C 4.  id  eft 
qttatcr  4.  feu  i6.de  redangulo  fub  AB  7,  Sc  BC 
tribus  feu  it.  quatenumpto i nan*  xi.  11. 

Sc  16.  faciunt  100. 

©©ffi®6555©  6S  S’  55©#  jv#  5553K5353 
PROPOSITIO  IX. 

Theorema. 

Si  rett.t  feeetur  bif-triam  , ft  non  blfuriatn  erunl 
quadrata  partium  tnaqualium  dupla  ft  qua- 
drati dimidu  line t , ft  quadratt  imermtdij 
fegmemi. 


Sit  linea  AB  feda  in  C,dico  4 redangufa 
Tern.  /. 


Sit  linea  AB  divifa  bifariam  in  C , & non  bi- 
fariam  in  D,  dico  quadrata  fegmentomm  inxqua- 
liuffi  AD  , DB  fimul,  dupla  die  quadrati  din  idix 
lincx  hoc  eft  AC  , Sc  imermedix  leu  CD.  Duca- 
tiif  pcrpcndicularis  CE  xqualis  ipfi  C A , jurt- 
gnnturquc  lincx  AE,  EB.  6c  pcrpcndicularis  DF  t 
& F G parallcla  lincx  AB  •,  ultim&  ducatur  li- 
11W  A F. 

Demonftr.  Quia  liner  AC,  CE  funt  xqtia- 
ies ; anguli  EAC  , CEA  xquales  erunt  ( per  f.  1.) 
Sc  quia  angulus  C redus  eft , erunt  ant  bo  fcinirc- 
di,  femiredi  item  funt  CEB  , CBF.  \ Sc  quia  an- 
gulus D redus  eft,  cut  rcliquus  DFB  fcinircdus: 
unde  ( per  6.1. ) lincx  DB,  DF  lunt  xqualc »,& 
pariter  G F , E G xquales  funt  lincx  C D.  qua- 
dratum AE  propter  angulum  redumC(per  47.1.) 
xqualc  eft  quadratis  latcrum  xqualium  AC , CE, 
Sc  confcqucntcr  duplum  quadrati  Uteris  A C. 
parircr  quadratum  lincx  E F duplum  eft  quadra- 
ti line*  GF,  hoc  eft  CD  > fed  quia  anguli  ABC, 
CEF  funt  femiredi  totus  AEF  redus  eft  & ( per 
47.  1. ) quadratum  liner  AF  eft  xqualc  quadratis 
latcrum  AE  1 EF  j igitur  folum  quadratum  line* 
AF  eft  duplum  quadratorum  AC  , CD,  fed  qua- 
drata AD  , DF  (per  47. 1. ) xqualia  funt  qtiadra- 
to  lincx  A $ » cum  angulus  D redus  fit ; igitur 
quadrata  AD  , DF,  aut  AD,  DB,  funt  dupla  qua- 
dracoium  BC,  CD. 

R In 
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In  nuroer is  fit  line#  AB  10.  AD  8.  DB  1.  di- 
co  quadratum  lines  A D 8.  hoc  elk  64.  & lines 
D8  i-  hoc  eft  4.  efle  dupla  quadratomm  line* 
AC  j.  hoc  eft  ij.  & C D j.  feu  9.  nan  64.  & 4. 
Tunc  dupla  15.  & 9. 

[1^  (di  3 ttMH  £^,2  ■ Ctfi  J ftt'Htfft'Hi-  rpj, 

PROPOSITIO  X* 


PROPOSITIO  XL 

Problema. 


Datam  lineam  it a fetare  , ut  rtf} unguium  compre- 
benfum  fub  ill*  & unofegmtnto  , equate  fit  qua- 
drato alter  ins figmenti. 


Theorcma. 

Si  reflu  biftriam  feettur,  eiaut  alia  adjiciatur^irtt 
quadrat  urn  line*  compofita  ex  tota,(y-  adjunfld, 
cum  quadrate  adjuntls : duplurn  quadrat 1 dime- 
dia  & quadrats  line a comp  oft  a ex  dimidtd  <$■ 
adjunfla. 


Linca  AB  lit  divila  btfariam  in  C,eique  adda- 
tui  BD,  dico  quadratum  line*  AD[compolicx  cx 
totaAB&  adjundka  BD  cum  quadr.no  adjundkx 
B D,]  eftc  duplurn  & quadrati  line*  CD  [compo- 
fitx  cx  dimidia CB & adjuncts  B D ] & quadrati 
line*,  A C,  dimidi*  fcilicet  line*  A B.  Ducatur 
cnim  perpendicularis  C E xqualis  line*  AC  & 
CB,  alia  item  perpendicularis  DF  line*  C£ 
sqiulij.  Ducacurque  linca  EB  ofqite  in  G , & li- 
nea  E F,  item  linca  A G. 

Dcmonftr.  Cum  line*  A C,  C E lint  zquales  j 
anguli  CAE  CEA  xqttalcs  crtint,&:  quia  angulus 
C reck  is  eft  , illi  erunt  femiredki ; item  anguli 
CEB,  CBE  femiredki  funt  i & angulus  GBD 
oppolicus  ad  vertieem  ftmiredko  CBE  ftmircdkus 
eft , & ami  angulus  D fit  redkus  rcliquus  B G D 
ftmiredkus  erit  (per  $x.  1.)  & (per  6. 1.)  latera 
BD,  D G funt  xqualia,  line*  item  E F,  F G lunt 
squales  ( per  tandem)  cum  anguli  G E F , E G F 
Antxquales  , nempe  femiredki  , line*  EF  CD 
conjungcnres  lincas  C E*  D F squales  & paral- 
lels ( per  $ j.  1.)  funt  squales  } quia  autem  an- 
tulus  C redkus  eft , quadratum  latcris  A E xqua- 
le eft  quadraiis  A C,  C E , ( per  47.  i.)  qu*  cum 
squalia  fint  inter  ft,  quadratum  A E erit  duplurn 
quadrati  A C.  Item  quia  angulus  F redkus  eft 
quadratum  E G duplurn  erit  quadrati  E F , auc 
CD  ; & quia  angulus  AEG  confknns  duobus 
fcmirc&is,  redkus  eft  , quadratum  A G eft  xqualc 
^piadratis  AE.EG, igitur folum  quadratum  A G 
eft  duplurn  quadtatorum  A C,  CD  \ ftd  quia  an- 
^ulu*  D rcdtuneft,  quadrata  A D,  D G , feu  DB, 
June  squalia  quadrato  A G : igitur  quadrata  AD, 
D B.  Dupla  quadratomm  A C,  C D. 

In  numeris  A B At  6.  AC,  j.  BD  4. quadra- 
turn  A D ir>.  erk  100.  & B D 4.  erit  16.  dico 
100  & 16.  eftc  dupla  quadrati  AC  j.  hoc  eft  9. 
& C D 7.  feu  49. 11am  49.  lc  9.  feu  5 8.  funt  me- 
dia pars  116. 


Sit  linca  A B ita  dividenda  , fupfa  ilbm  fiat 
quadratum  AC  (per 46.  1.)  aijus  dividatur  bi- 
f.iriam  Jatus  AD,  in  E , dudka  linca  E B ; fumatuc 
illi  squalis  E F,  fiarque  quadratum  fupra  AF,  cu- 
jus  latus  G H producatur  in  L dico  rcdkangulun* 
H C,  comprchenfum  fub  B C , hoc  eft  A B (cum 
fint  equates ) & fub  ftgmento  H B xqualc  die 
quadrato  fegmenti  A H»nempe  quadrato  A G. 

Demonftr.  Cum  linea  D A fit  divifa  b: f.iriam 
in  E , eique  adjundka  fit  A F , erit  redkangulum 
D G comprehenfum  fub  D F compofita  cx  li- 
nea D A & adjundka  A F , & fub  F G feu  adjun- 
dka A F ( nam  funt  squales  \ ) una  cum  quadrato 
A E xqualc  quadrato  line*  EF,  aut  EB  illi  squa- 
lls ( per  6.)  fed  quadratum  line*  E B eft  xquale 
quadraiis  A B , AE,  (per  47. 1.)  igitur  quadrata 
lincarum  A B,  A E squalia  funt  redkangulo  DG, 
& quadrato  A E , quod  quia  commune  eft  , ft 
urrinque  auferatur , reftant  redkangulum  D G,  Sc 
quadratum  lines  A B,  ftu  A B C D squalia , ha» 
bent  autem  commune  redkangulum  D H , quod  fi 
urrinque  auferatur  : erit  quadratum  A G xquale 
redkangulo  H C. 

«*«•»*»*#»***  *»••**» 

PROPOSITIO  XII. 

Theorcma. 

In  triangulo  obtufangulo,  quadratum  Uteris  eppe fi- 
ts angulo  cbtnfe  , erit  equate  quadraiis  rtiiquo- 
rum  later  uni  infmptr  imbni  rUlMfUii  com- 

prtbtnjii  fub  mo  latere  ( to  tjttod  demijfie  eft  per- 
P'ndtcuUrtt)  & fub  lined 
perpendtcularem. 


Sit 
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Sic  re&angulum  ABC,  cujus  angulus  AC  B 
obcufus.  dico  guadracum  lateris  A B cflc  xqualc 
quadratis  AC,  CB  , Sc  duobus  rc&angulis  coin- 
prchcnfis  Tub  B C,  Sc  line*  C D,quar  reftat  ufque 
ad  perpend icularcro  A D. 

Demonftr.  In  trianguio  A B D cujus  angulus 
D reflus , (per  47.  1.)  quadratum  A B,  eft  xqua- 
lc  quadrat  is  AD,  BD ; Sc  quia  linca  BD  divifa  eft 
in  C (per  4.)  ait  ejus  quadratum  acqualc  quadra- 
ts BC,  CD,  Sc  duobus  rc&angulis  comprehends 
fub  B C,  CD,  quae  omnia  loco  quadrati  BD  poni 
pofturn  > igitur  quadratum  A B eft  acquak  qua- 
dr.itis  A D,  DC,  CB , & duobus  rc&angulis  Tub 
BC,  CD  comprehends.  Loco  autem  quadrato- 
rum  A D,  D C poteft  poni  folum  quadratum  AC 
illis  xquale  (per  47.  r.)  igitur  quadratum  A B 
eft  xquale  quadratis  AC,  CB  & duobus  refian- 
gulii  comprehends  Tub  BC,  CD. 

fflHM 

PROPOSITIO  XIII. 

Theorema. 

he  trUnguU  quocumque,  quadratum  later  it  eppefi- 
ti  anpuh  acuto  \ nna  cum  duo  but  rtfUftgtlis 
cemprekfnfis  fub  illo  latere  in  quod  cadit  per- 
pendtcularix  (£•  fub  lined  poftta  inter  unguium 
acututn perpendicularem,  equate  ejl  quadra- 
te re  liquor  am  talcum 


Liber  II.  j^t 

Domonll.  Quu  linca  BC  diviii  eft  urcumqac 
in  U,  cm  f per7.)  quadratum  cotius  BC . & fJtr 
mtnti  DC.  xquale d.iobus  rtfhngulf,  Hit,  B C. 
CD,  S£  qaadn.ro  Imcx  B D , adim,r  commone' 
AD  , aunt  quadrata  BC.DC,  AD  «q  J;,  duo_ 
bur,  reft,  fub  BC,  CD , 5:  duobus  quadratis  B D. 
A u,  pro  quibns  duobus  quadratis  BD  , AD  poi 
teft  poni  quadratum  AB  illis  'arquale  (per  ^ V) 
heue  loco  quadra  rorum  DC,  AD  poteft'  poni 
quadratum  AC  : igitur  crime  quadrats  BC,  AC  • 
xqtiaha  duobus  rc<ftangulis  fub  BC,  DC,  Sc  qu*! 
draco  A B,  quod  crat  oftendendum. 

PROPOSITIO 


XIV. 


Sir  triangulum  ABC  cujus  angulus  C acutus. 
demifsi  perpendicular i A D,  dico  quadratum  iatc- 
ris  A B oppofiti  angulo  C acuto  uni  cum  duobus 
rcdangulis  comprehends  fub  B C,  CD  , xqualc 
efc  quadrati*  latcrum,  A C , C B. 


Problem*. 


Dato  recUHneo  equate  quadratum  conttrucrt'. 


Sit  datum  redilineum  A , cui  arquale  quadra- 
rum  conftrucndum  eft.  Fiat  (per  4j.  t.)  parallc- 
logrammum  rcdaneulimi  xqualc  redilineo  A * 
fitque  B D,  cujus  fiTatera  B C,  CD  arqualia  fine, 
fadum  eft  quod  jubetur  ; Ci  ver6  fine  inxqinlia, 
fit  BC  majus  quam  CD,  producaturque  linea  BC, 
ita  ut  CF  fir  xqualis  ipfi  CD.  Dividarur  bifariam 
B F in  G , fadoque  cx  G ut  ccntro  intevallo  BG, 
am  GF,  fcmidrculo  BHG  producarur  linea  DC, 
ufquc  in  H , dico  quadratum  line*  CHli  fierct, 
eftc  arquale  parallelogtammo  BD  , fie  confcqucu- 
ter  redilineo  A.  Dticarur  cnim  linea  G H. 

Demonftr.  Quoniam  linca  B F divifa  eft  bifa- 
riam in  G,  Sc  non  bifariam  in  C,erit  (per  j.)  qua- 
dratum dimidiar.fcilicct  G F ,aut  GH,  illi  xqua- 
lis , xqualc  rcdangulo  comprchenfo  fub  BC,CF, 
aut  CD, hoc  eft  redan  gulo  BD,  fie  quadrato  GC, 
fed  quadraco  G H (per  47.1.)  xqualia  flint  qua- 
drata  G C,  CH  : igitur  quadrata  GC,  CH  xqua- 
lia  funt  rcdangulo  BD,  fie  quadrato  G C , quod 
quadratum  G C commune  ucrique , fi  aufaracur : 
rcftabic  quadratum  C H xqualc  rcdangulo  B D j 
Sc  confcqucctcr  rcdiUnco  A. 


Q lj  EVCH 
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Definitions. 


i.  iEqnaks  circuli  funt  quorum  diamctri , aut 
feraidiamccri  fum  xqualcs. 


a.  Linca  circulum  tangit , qne  circulo  occur- 
Tcn*  , cum  tamcn  ultcrius  produ&a  non  fccat.  ut 
linca  A B. 


5.  Circuli  fe  tangunt  qui  iibi  muruo  occurrc: 
tcsfc  tamcn  inviccm non fccant.  Tales  fum ci 
cull  AB , AC. 


j.  Scgmentum  circuli  eft  figuracomprehenfa 
peripheric  circuli , & linci  rc&i  j ut  figura  ABC 
vcl  ADC. 

6.  Angulos  fegmenti  eft  angulus  mixtus 
quern  facit  peripheria , cum  linca  reila  j ut  angu- 
lus BAC , vcl  ADC. 

A 


% Angulus  in  fegmemo  efle  dicirar  , in  quo 
linex  aim  comprehaidcntcs  continentur  ut  an- 
gulus FGH  dicitur  cftc  in  fegmento  FGH. 

8.  Angulus  infiftere  dicitur  peripherisr  cui 
opponitur  ut  angulus  FGH  infiftit  periphe- 
rix  F1H. 


4*  Line*  in  circulo  zqualjtcr  h ccntro  diftanr, 
®’tn  perpendicu lares  ad  ipfas  a centro  du&x, 
unt  xqualcs;  ut  line*  AB,  CD,  nam  pcrpcndicu- 
“rcs  £!■' » EG  funt equates. 


^.Sedtor 
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Seflor  eft  figura  ebmprchcnfii  duabus  fetni- 
diainctris  & arcu  inter  illas  iniercepto ; tain  efi 
figura  K L M. 

PROPOSITIO  I. 

Problcma. 

Dali  circuit  centrum  reperirt. 


Sit  inveniendum  centrum circnii  ABC. Du&i 
iinci  AB,  A:  divifa  bifariam  in  D,agatur  perpen- 
dicularis  D C \ dividatur  linca  C E bifariam  in 
punfto  F,  hoc  dico  efle  centrum  circuli. 

Demonft.  Si  centrum  eft  in  linci  C E non  po- 
teft  efle  aliud  quam  pun&um  F , alioquin  omnes 
line*  a Centro  ad  pcriphcriain  non  client  xqua- 
lcs.  fed  centrum  non  eft  extra  lineam  C E , nam 
fit  extra  illarti  firque  pun&um  G , ducantur  line* 
G A,  G B,  GD.  in  rriangulis  G D A,  G D B cum 
latera,  AD.DB  fine  zqualia,  hem  D E fit  com- 
mnne  Sc  lint*  G A,  GB  {per  def.circ.)  fint  xqua- 
lcsang1  li  GDA  GDB  (peri,  i.)  xqualcs  crunt, 
& confequenter  rcdli,  fed  iam  F D A,crat  rc£tu$; 
igitur  anguli  FDA,  GDA  *qualcs  cflcnt,pars 
& totum,  quod  eft  abfurdutn. 

COROLLARIA. 

Ex  hoc  pater  fi  in  circulouna  linca  aliam  bi- 
bariam  , & perpendicularity  fccat , in  ea  efle 
centrum. 

AMiMAtaa  - --  nr.,  ran  j iciMItBl 
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PROPOSITIO  II. 

Theorcma. 

Si  in  circuli  circumfetentia  duo  puntta  fumantttri 
linca  recla  ilia  cenneUtm  tot  a intra 
circulum  cedir, 


m 


Duo  pun&a  circumfcremix  A & B connc&at 
linea  A B,  dico  totam  clTe  intra  circulum.  Si  enini 
dubitetur  de  aliquo  cius  pundto  utrum  fit  intra 
circulum,fit  illud  C.  Ex  centro  D ducantur  line* 
DA,  DB,  DC. 

Dcmonftr.  In  triangulo  A D B , latera  D A, 
D B funt  xqualia  igitur  ( per  f.  i.)  anguli  A &:  B 
Hint  xqualcs.  fed  (per  16.  i.)  angulus  D C B eft 
major  angulo  A,  ergo  & angulo  B major  erit , 
igitur  (per  19.  i.)  latus  D B oppofitum  majori 
augulo  D C B > majus  crit  latere  D C oppofito 
minori  angulo  B.  Igitur  ex  ccntro  D ufque  ad  C 
non  invenitur  peripheria.  quare  pun&um  C eft 
intra  circulum  , idem  dc  aliis  puntftis  line*  A B 
bftendi  poteft,  tota  igitur  eft  intra  circulum. 

«*»«•»  *»*»*»«*«**«» 

PROPOSITIO  III. 

Theorcma. 

Si  diameter  lineam  non  per  centrum  duflam  bifa- 
riam fecet , perpendicularis  ad  ill  am  erih  Si 
verb  fuerit  perpendicularis  earn  bt fart  am  fee  at: 


Diameter  A B lineam  C D non  tranleuntctt) 
per  centrum  , dividat  bifariam  in  E;  dico  primal 
angulos  F E D,  F E C efle  xqualcs. 

Demonft.  Triangula  FED  , FEC  habent  late- 
ra ED,£C  xqnalia,  EF  eft  commune  &:  bafes  FC, 
FD  (per  def.cir.)  funt  xqualcs  : igitur  (per  8;  tj 
anguli  FED,  FEC  funt  xqualcs  & rc&i. 

Viciflim  fi  anguli  FED,  FEC,  fint  xqualcs  dico 
lincas  CF , ED  efle  xqualcs,  nam  cum  linex  CF, 
FD,  fint  xqualcs  j (per  j.  1.)  anguli  C 3c  D funt 
equates  , quare  triangnla  F D E , F C E habent 
angulos  C,&D,  FED,  FEC,  xqualcs  , & la- 
tus  FE  communcjigitur  (per  16.1.)  latera  ECjED 
xqnalia  cruur. 


I-  • 
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PROPOSITIO  IV. 
Thcorema. 

Si  dua  rtfla  in  circuit)  ft  ftctnt  extr a centrum  i 
non  ft  mutu'o  bifariam  fecabunt. 


PROPOSITIO  VI 
Thcorcma. 

Duo  circuit  interim  ft  tanpeutes  non  b about 
idem  centrum . 


Du*  line*  A B , C D fe  tnutuo  fecent  in  F, 
quod  non  fit  centrum  : dico  illas  non  fc  mutui 
bifariam  fecare  : & primd  fi  una  per  centrum 
tran firct  cerium  eft  cam  non  fccari  bifariam , fi 
trero  ncutra  rranfeat  per  centrum,  ex  ccntro  E, 
duentur  linea  E F. 

Demonftr.  Si  linea  C D bifariam  fecatur  in  F 
( per  3.  Jbttjw)  anguli  E F D , E F C erunt  redi  ; 
fi  linea  A B ctiam  bifariam  fecatur  in  F , anguli 
EFA,  EFB  redi  crunt : igitur  anguli  EFA  , EFC 
ambo  redi,  & zqualcs  client,  pars  6c  toturo,quod 
ell  abfurdum. 


PROPOSITIO  V. 


Thcorcma. 

Duo  circuit  fi  mutuo  ficantes  , non  habent 
idem  centrum- 


Duo  circuli  ABCD  , A F C E fe  fecent  in  A, 
dico  illos  non  habere  idem  centrum  , habeant 
cnim  idem  centrum  G , fi  fieri  poteft.  Ducantur 
line*  G A > G B. 

Demonftr.  Line*  G A , G B dud*  ex  eodem 
ccntro  ad  circumferenriam  circuli  ABCD  ef- 
fent  zqualcs,  *quales  item  dfcnr  GA,  GF  ; igitur 
GB,  GF,  cidem  G A zqualcs,  inter  fc  zqualcs  «£• 
feat  3 pars  dc  totum,quod  eft  abfurdum. 


Sic  cnim  fi  fieri  poteft , idem  centrum  A cir- 
culorum  fe  tangentium  in  B.  Ducantur  line* 
AB,  AC. 

Demonftr.  Seqticretur  lincas  A C , A D cidem 
A B cite  zqualcs:  ergo  6c  inter  fc  3 pars  & corum> 
quod  eft  abfurdum. 

fi5^^^e969^©ffit!SB3fflroS929S52fifi2 
PROPOSITIO  VII. 

Theorem  a. 

Si  intfa  circulum  ex  alio  punlfo  tjuam  centre , pin* 
rtma  linea  ducantur  ad  circumftrentiam. 

I.  Maxima  crit  qua  per  centrum  tr unfit. 
a.  Rtltqua  ejufdem , erit  minima. 

3.  Reliquarum  ta  major  eft,qua  maxima  propin* 

quior. 

4.  Due  tantum  duct  pojfunt  equate  t. 


Ex  pundo  A quod  non  fit  centrum , cadan; 
plurim*  line*  in  circumfcrcntiam,  AC,  AF,  AE, 
AD,  & AC  quidem  per  centrum. 

Dico  prim6  A C elfe  maximam. 

Demonftratio.  In  triangula  ABF  latera  A B, 
B F firm  majota  reliquo  A F » ( p*r  10.  1.)  fed 
linea  A C eft  zqualis  liners  A B B F , [ cum 
B F , B C fint  zqualcs  ; Sc  A B communis ; 
igitur  A C eft  major  quim  A F.  idem  oftendif- 
fem  dc  B E. 

Dico  fecundb  rcliquam  A D efle  omnium  mi- 
nimam, 

Demonftratio. 
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Demonftratio.  In  tritngulo  E A B latcra  EA, 
AB  , {per  xo.  x.  ) flint  majota  rcliquo  EB  , fed 
BD  eft  xqualis  ipfi  EB  , igitur  EA  , AB  funi  ma- 
jor* quain  BD  , habenc  autem  communem  AB, 
quae  fi  ab  unique  auferatur,  reftabit  EA  , major 
qukn  A D. 

Dico  tertio , AE  propiorem  maxims  AC,  ma- 
jorem  cfic  quim  A E remoriorem. 

Demonftr.  In  triangulis  ABF , ABE  latus  AB 
eft  commune,  btera  BF , BE  Cine  xqualia  , angti- 
lus  FBA  major  angulo  EBA  .igitur  {per  14-  >•  ) 
bafiy  FA  , major  crit  baft  EA. 

Dico  quanb  , dnas  tantnro  ex  pun&o  A duci 
poffe  xquales.  Fiat  angulus  ABC  xqualis  angub 
ABE,  ducarurquet  AG. 

Demonftr.  Quia  in  triangulis  ABE  , ABG  la- 
tus A B eft  commune , 9c  latcra  BE  , BG  funt 
xqualia  , item  anguli  ABE,  ABG  fa&i  funt 
xquales , (per  1. 1. ) bafes  AF-,  AG  crime xqua- 
les , ncqoc  alia  duci  poteft  xqualis  lincx  E A, 
quia  quxcumque  ducatur  , ant  magis  reccderct, 
aut  magis  aecedcrct  ad  maximam  AC  , quam 
A E , aut  AG:  ergo  illis  aut  major,  aut  minor 
diet. 

(ft  W W ® w w ® ««  *** 

FROPOSITIO  V 1 1 L 
Thcorema. 

Si  ixpMilo  txtra  cireuhtm  accepto  , ad  e urn  pla- 
tes retit  ducantur , 


tranfit  pet  centnim  minimam  efle ; ducatur  enim 
linca  1 B. 

Demonftr.  In  triangulo  ABI , latcra  AI , IB  i 
latere  AB  funt  majota  (pa  10.  1. ) ergo  ablatis 
lincis  crqualibus  B I , B F,  reftabit  F A minor 
quam  A I. 

Dico  quartb,)AI  , propiorem  minim*  AF> 
quam  fit  AK  , ipfa  A K minorem  elFc. 

Detnonftratio.  Cum  enim  line*  AI,  IB,  line:* 
A K,  K B (per  11.  1. ) tint  minores ; ablatis  li- 
neis  xqualibus  BK  , B I , linca  A I reftat  mi- 
nor linci  A K. 

Dico  quintb  , non  plures  quim  duas  xquales 
caderc  in  circulum^fiat  enim  angulus  ABL  xqua- 
lis angulo  ABK,  & ducatur  linca  AL,  hanc  folani 
dicq  circ  xqualcmlinex  AK. 

Demonftr.  In  triangulis  A B L , A B K , latus 
AB  eft  commune , & latcra  BK  , BL  funrxqua- 
lia  , item  angulus  ABL  fadhis  eft  xqualis  angu- 
lo ABK  , igitur  {per  4. 1. ) bafes  AK  , AL  funt 
xquales , nulla  autem  alia  poteft  duci  xqualis  ipfi 
AK,  quam  AL,  quia  quxcumquc  duccretur  magis 
acccdeict  ad  AF,  aut  ab  ilia  magis  reccderct  quim 
AL  , quarc  minor  eftet  am  major  quim  AL  at- 
que  adeo  quam  AK.  Eodem  modo  oftendam  duas 
tanrum  duci  poffe  xquales  adconcavam  periphe- 
riam. 

m £*3-  • W*  ***  ****** 

PROPOS1TIO  IX. 

Theorema. 


3.  Earum  qua  in  cavxm  peripheriam  cadunt,max\- 
ma  eji  qua  per  centrum  tranfit. 

X.  Retiquarum  c.i  major  ejl  qua  maxima  propier, 

3.  In  conv.'xam  periphenam  cademium  , ea  mini- 

ma eft , qua  produU.i  per  centrum  tranfit. 

4.  Qua  minima  propior  eft,  remotiore  minor  eft . 

5.  Non  plur/s  quam  dua  aqnales  , five  in  cavatn 

five  in  cotivcxam  peripheriam  ducentur. 


Ex  pun&o  A in  concavam  peripheriam  CDE 
cadant  line*  AC  , AD , AE  , dico  AC  per  cen- 
trum B tranfeumem  maximam  dTc , ducatur  enim 
linca  BD. 

Demonftr.  Latcra  AB  , BD  ( per  ao.  ?. ) funt 
majofa  reliquo  AD  , fed  linca  A C xqualis  eft 
ipfis  AB  , BD  , ( cum  BD  , BC  fint  xquales,  ) 
igitur  AC  major  eftqukm  A D.  idem  diccndum 
dc  AE. 

Dico  fecumlb,  AD,  propiorem  ipfi  AC  maxi- 
mx, quam  fie  AE,ipfa  AE  majorem  efle.  Nam  du- 
catur  lineaEB. 

Demonftratio.  In  triangulis  ABE  , ABD, 
cum  lams  A B fit  commune  , & latus  B D 
xquale  lareri  BE  f Sc  angulus  ABD  major, 
angulo  ABE  , eiic  ( per  14. 1.)  balls  AD  , major 
bafi  AE. 

Dico  tertib  , lincarum  cadenrinm  in  con- 
vexam  peripheriam  K I F *,  A F qux  produ&a 


Si  ab  tino  intra  circulum  pun  So,  tres  linea  cadant 
in  peripheriam  aquales  , tllud  pun  Hum 
centrum  eft. 

Si  enim  illud  pun&ura  eftet  aliud  i ccntro, 
dux  ranuun  line*  arquales  cadcrcnt  in  periphe- 
riam ( per  7.3.)  fed  ftipponuntur  caderc  tre* 
xquales  , igitur  pun&um  illud  non  eft  diverfum 
a ccncro. 

Mi 

FROPOSITIO  X. 

Theorema. 

Duo  circuit  non  fe  fecant  , in  pluribtu  quam 
duobtu  purMit. 


E 


Si  enim  fieri  poteft  duo  circnli  fe  fecent  in  tri- 
bus  pun&is  A , B , C.  invento  ccntro  circuit 
AFBC  , ducantur lincx  GA  , GB,  GC. 

Demonftr.  Tres  lincx  GA  , GB , GC  ex  cen- 
tro  G ad  peripheriam  circuli  AFBC  du&x  funt 
xquales  : led  ill*  tres  funt  dudtx  ad  circum- 
ferentiam  circuli  ABCE.quare  per  prxeeden- 
tem , G exit  centrum  illius : igitur  duo  circuli  fe 
fee  antei 
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fccantes  idem  habcrcnt  centrum  ( c e ntra  fropcfi- 
itonem  y }•) 
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PROPOSITIO  XL 
Theorem  a. 

duo  circuit  ft  interius  tangant , lint*  duBa  per 
cor  urn  centra  tr  unfit  per  cmaXlum. 


E 


Si  enim  fieri  poteft  linca  A B per  centra  ed- 
rum  tranfiens  in  conta&uro  non  cadar , fit  cen- 
trum parvi  circuli  C,  & majoris  D,  fitquc  conta- 
ins B;  dacantur  linca:  CE,  ED. 

Demonftr.  Line*  CF,  CE  Cunt  xquales  ; igi- 
tur  addiri  communi  C D,  totaD  F eft  xqualis li- 
ncis  C E,  C D » fed  CE,  ED  ( per  to.  1.)  reliqua 
E D Cunt  majorcs  ; igitur  linca  D F , eft  major 
quim  D E , fed  quia  D eft  centrum  majoris  cir- 
culi, line*  D E , D A Cunt  xquales  : igitur  linca 
D F eft  major  quam  D A ; pars  quim  totum  quod 
eft  abfutdum. 

&» 

PROPOSITIO  XII. 

Thcorcma. 

Si  duo  circuit  fi  exterius  tangent , rttla  centra 
conjungcns  per  contaQum  tr unfit. 


Sit  enim  fi  fieri  poteft  refta  A B conjungcns 
duo  centra  A & B circulorum  exterius  fc  tangen- 
tium  , quz  non  tranfeae  per  conta&um  C.  Du- 
cantur  line*  A C,  B C. 

Demonftr.  Scquerctur  in  triangulo  A C B duo 
latcra  A C , C B reliquo  A B cftc  minora  ( contra 
prep.  to.  i.)  nam  A C , A D fimt  xquales , fiait 
BC,  BE.  fed  linea  A B eft  major  quim  A D,  BE : 
igirur  linea  A B major  eftet  quam  A C,  C B. 

PROPOSITIO  XIII. 

Thcorema. 

Circuit  fi  tangunt  in  urto  tan  turn  punSo. 


Primb  fi  duo  circuli  fc  interims  tangant  ; dico 
fc  tangcre  in  uno  tantum  pundto , Sc  non  in  toto 
arai.  Ducatur  enim  per  corum  centra  A & B li- 
nea  A B qux  in  contadtum  C cadet.  Si  dican- 
tur  fc  tangcre  adhuc  in  pun&o  D , ducantur  li- 
ne* A B,  B D. 

Demonftr.  Line*  A D,  AC , ex  codcm  centro 
A du£*  funt  zquales  , & additi  communi  A B, 
tota  B C eft  xqualis  lincis  B A,  A D,  fed  B D eft 
minor  ( per  10.  i.)  lincis  B A » A D : igitur  linea 
BD  eft  minor  quim  BC,  igitur  linca  BD  non  per- 
venit  ad  circumferentiam  circuli  majoris  alioquin 
xqualis  eftet.  Si  verb  circuli  fe  tangant  exterius, 
fie  linea  A B conjungcns  centra  A Sc  B qu* 
(pern.)  tranfit  per  contaftum  C-,  fi  dicantuc 
(c  tangere  adhuc  in  pundlo  D ducantur  line* 
A D,  BD. 

Demonftr.  Scquerctur lincas  BD,  DA  effc 
zquales  tori  A B , quia  B C , B D funt  xquales ; 
ficut  AC,  AD.  Sc  tamen  duo  latcra  BD  ,DA  re- 
liquo AB  majora  cftc  debent  (per  io.  i.) 

PROPOSITIO  XIV. 

Theorema. 

In  circulo  equities  rede,  equaliser  i centro  diflanr, 
& tjux  equals  ter  difiant  a centro  equates  fiunt. 


Sint  xquales  AB,  C D,  ad  quas  ex  centro  du- 
canrur  perpcndiculares  EF  , EG,  dico  illas  elle 
xquales , hoc  eft  enim  xqualitci  diftarc  a centro. 
Ducantur  line*  E A,  EC. 

Demonftr.  Line*  pcrpcndiculares  EG,  E F, 
lincas  A B,  BD  bifariam  dividunt  (per  j.)  quare 
cum  A B,  C D fine  xqu.ilcs,coryn«  dimidi*  A G, 
C F xquales  erunt  i in  triangulo  EGA  reftan- 
gulo  quadratum  line*  E A *qu*Ic  eft  quadra- 
cis  lincarum  A G , G E j (per  47*  i.)  & pariter 
quadratum  line*  E C , *q,,aic  quadratic  li- 
nearam  C F,  F E > fed  quadtata  lincarum  *qua- 
Jium  E A , E C funt  *quali»  ; igitur  quadrat* 
AG.GE;  xqualia  font  quadratis  CF,  FE , qua- 
rt fi  cx  iis  auferas  quadrata  xqualia  A G , C F, 

[ cuin 
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[ cum  line*  Tint  xqualcs  ] quadrats  lincarum 
G E , E F crunt  xqualia  & tonfequenter  line* 
E G , E F,  xqualcs. 

Vidffim  ver6  fi  line*  EG,  E F , fine  xqualcs 
[ hoc  eft  It  line*  A B , CD,  xqualiter  diftent  it 
ceniro]  dico  tineas  A B,  C D efle  xqualcs , nam 
par  iter  oftendam  quadrat  a A G,  G E,  xqualia  efle 
qitadratis  C F , F E , quarc  aufcrcudo  quad  rat  a 
xqualia  EG,  E F , reliant  quadrata  AG,  CF 
xqualia,  Sc  confcquenter  line*  G A,FC  xqualcs. 
Sc  eorum  duplx  A B , C D xqualcs. 


PRO  POSITIO  XV. 
Theorems. 

ZJnearam  circuit  inferiptarum  ma.vim*  cfl  dia- 
meter -t  cater  arum  qua  eetttro  propior  , 
ea  major  eft. 


Priint!)  dico  diamemmv  A B efle  omnium  1- 
nearum  in  circulo  inferiptarum  max  imam,  fit 
enim  alia  quxvis  C D , ducantur  line*  E C,  E D. 

Demonftr.  In  triangulo  C E D duo  larcra  C E, 
ED  , reliquo  CD  funt  majora  ( per  10. 1.)  fed  li- 
nen A B eft  xqttalis  ditabus  C E , EDut  paiet ; 
igittir  A B major  eft  quam  C D. 

Secundo  line*  G l magis  d:ftct  It  centro  qujim 
CD,  hoc  eft  perpendiculars  EH , fit  major  quam 
EF,  dico  C D majorem  efle.  Abfeindatur  ex  E H; 
linea  F.K  xqualj^Iincx  EF,  & pet  K agatttr  per- 
pendicu laris  L M , ducanturqtic  line*  E L,  E M, 
E G , E 1. 

Demonftr.  Intriangulis  LEM  , GEI,  cum  la- 
ter* E M , E L,  fint  xqualia  beer  i bus  EG,  El, 
( per  def.  drc. ) Sc  angultis  L E M major  attgulo 
GEI, eric  (par  14.  t.)  bafts  L M,  major  baft  G I, 
fed  line*  L M , C D xqualiter  a centro  diftames 
ex  fiippofitionc,  fitnt  ( per  14.)  xqualcs, igitur  li- 
nea C D eft  major  quam  G 1. 

w*  HH 

PROPOSITIO  XVI. 

Theorem*. 

Perpendicular^  ad  txtremitatem  diametri  tot* 
extra  circuium  cadit , eumque  tangit : neque  in- 
ter ip  fan  , & circuium  alia  reft*  ad  contallum 
ducetur  y yum  circuium  fecet . 


Tom.  I. 


Sic  diameter  A B,  ad  quam  fit  perpendicnla 
ris  A C , dico  primo  lincam  A C rot  am  cadcre 
extra  circuium  ;dubitctur  enim  de  illius  aliquo 
pundto  umnn  fit  intra  circuium  attt  in  ipla  cir- 
cuit) ferentia  fitquc  pun&um  E,  ex  centro  ducatitc 
tea  a D E. 

Demonftr.  In  triangulo  DAE  angulus  DAE, 
reftus  eft  , igitur  angulus  D E A acinus  eft  alio- 
quin  tres  anguli  trianguli  fuperarent  duos  rc&os 
(centra  prep,  $ 1. 1 .)  quarc  linca  D E oppofita  ma- 
jori  angttlo  DAE  major  eric  quam  D A , fed  P A 
pertingit  ad  circumfctctuiam : ergo  D E ultra  cir- 
c tmferenriam  perveniet,  & pundhtm  E extra  cir- 
cuium pofirum  erit. 

Dico  fccimd6  , nullam  infra  A C dttci  pofle 
lincam  ad  contaftum  A qu*  circuium  non  fe- 
cct , fir  enim  hxc  A F , quia  angulus  D A F eft 
acinus  , ft  ad  cam  ducatnr  perpend icu laris  , hre 
cadet  ad  pattes  A F , fir  igitur  perpcndicula- 
ris  D G. 

Demonftratio.  Quia  angulus  D G A refill*  , 
major  eft  angulo  D A F ; ( per  t<j.  1. ) laws  D A 
ntajtts  erit  latere  D G > fed  D A pervenit  ad  cir- 
cumfercntiam  circuit  \ igitur  D G ad  illam  non 
pervenit, Sc  pun&um  G mvenirur  intra  circuium. 

Reltqua  qua  deducuntur  ex  hac  propefitione , 
new  pc  quod  angulut  cent  ingen  tia  compvjitM  ex 
circumftrentia  circuit  & tangentt  , ut  anguine 
E AC  , fit  minor  quecumqut  angule  re  [hi  nice 
aento  , nam  tjtiantulufturnque  accipiatur  angu- 
Ut  C A Ft  few  per  circumftrentia  videbitur  com - 
prehe  tdere  cum  tangentt  unguium  mixttem  mine - 
rerr.  Hoc  in  quam  corollaria  funt  fallacia  ut  bene 
notar  Tacquetut  ; oriunturque  pracite  ex  to  quid 
toqui  videamur  de  angule  quaft  de  vera  (fe- 
cit quatuitatit  cum  tamen  fit  tamurn  ejtee  pro - 
prierai  nempe  iachnatte  line  arum  , qua  incline  tie 
etiawfi  minuantur  Itnta  tadtm  tqrnen  mar.et. 


A 


Cum  enim  angulit  attribuimus  predicate  qua 
vidamur  fili  quantitati  conwnire,  ut  cum  dicimue 
unum  unguium  ejje  majorem  , minortm  , duplum , 
trip l am , dtvidt  it*  dual , tret  partts  , dicendum  cfl 
$ not 


Digitized  by  Google 


Elementoram  Eudidis 


158 


A 


nos  non  tarn  loqui  de  ipfis  anguli  1 precise  dr  in  ft 
qudm  de  iilorum  men/ urn.  Hoc  ftnfu  fit  angului 
B AC  quern  volutntu  dividi  bi far  lam  lines  A D. 
nolumm  id  am  tnclinaiionem  dividt : fed  tntelligt- 
mtuquod  quicumque  arcus  fiet  ex  pun  tie  A ut  cen- 
troydivideiur  bifartam  a lines  AD, dr  in  hoc  fenfu 
acctpiend a fitni  rehqua  qua  tribui  po/funt  anguli/. 
Cum  igitur  men  fur  a anguli  contingently  non  Jit  ea- 
dem  , sc  angult  reUtltnei , immo  nulla  fit  , ideo  an - 
gulu*  contingently  ir.comparabilts  eft  cum  angulo 
retlitineo.  Nam  in  figtera  propofttionis  fi  ex  A ut 
centro  fierent  plurimi  arcus  : invenirentur  arcus 
intercepti  inter  tangen/em  AC  dr  circumferentiam 
A F,  aliquando  minors s aliquando  major es  arcu- 
bus  interceptis  inter  lineas  AC,  AF , unde  conclu- 
de non  potefl  angulum  contingently  abfolute  mine - 
rem  ejfe  angulo  reUilinee  CAF,  quod  monere  volui 
tie  demottSlr  at  tones  mathematics  tried  Philofopht- 
cis  dr  divifibilitati  partium  implicentur. 

PROPOSITIO  XVII. 

Problema. 

A date  punclo  re  flam  due  ere,  qua  datum  circulum 
t outgo!. 


PROPOSITIO  XVIII. 
Theorem  a. 

Si  lint  a circulum  tangat , re(la  a centre  mi  cento . 
tlumdutl*  ad  eum,ptrpendicularij  eft. 


Linea  AB  circulum  tangar  in  B dico  lineam  CB 
ad  earn  elfc  perpcndiculaicm  j fi  cnim  non  eft,  ad 
earn  ex  centro  C ducacur  pcrpcndicularis. 

Dcmonftr.  Quia  angulus  CDB  reftus  cft,major 
crit  angulo  £ B D » alioquin  tres  anguli  majores 
eflent  duobus  rc&is  ( contr . pr.ja.  1.)  igitur  ( per 
1 9.  i .)  linea  C B oppofica  majori  angulo  CDB, 
major  eflet  linea  C D ; quod  eft  ablurdum  cum 
C D extra  circulum  cadat. 

^ y&}  C'lf3  t'W  CM  * WM  rtM  [jfl  ttfl  If1) 

PROPOSITIO  XIX. 

Ptrpendicularis  ad  tangentem  x in  punflo  contaUus 
dufla , per  centrum  tranfit. 


a c 


Sit  pun&um  datum  A,  cx  quo  ad  centrum  cir- 
culi  B ducatur  linea  A B.  Ex  centro  B intervallo 
B A,  due  circulum  A C.  & per  puu&um  D due 
perpendicularcm  D C;  item  lineam  C B fecan- 
retn  tninorein  circulum  in  pun&o  E.  dico  lineam 
A E tangcrc  parvum  circulum  in  E. 

Demonftr.  Triangulum  C B D,  habet  duo  la- 
*tta  BD,  BC,  xqualia  duobus  latcribus  AB , B E 
trianguli  ABE  , (per  deft  err.)  & angulus  B iis 
comprehenfus  eft  communis  : igitur  (per  4. 1. ) 
Triangula  funt  xqualia , & anguli  C D B , A E B 
oppofici  latcribus  xqttalibus  C B,  AB  funt  xqua- 
les ; fed  CDB  eft  faChis  rcrftus,  igitur  BEA  redku* 
eric  & E A ( per  16.)  eric  cangcns. 


Sit  linea  A B pcrpendicubris , ad  tangentem 
AC,  du&a  per  pun£him  conca&us  A.  dicoin  A B 
efie  centrum  circuli.  Sit  cnim  fi  fieri  poreft  cen- 
trum D extra  illam  ; ducatur  linea  D A. 

Demonftr.  { per  18.)  linea  D A eft  pcrpendicu- 
bris ad  tangentem:  igitur  angdlu* DAC  rerftus 
erir,  fed  B AC  jam  eft  rc&us,  igitur  anguli  BAC, 
DAC  xquales  eftent  i para  8c  totum , quod  eft 
ablurdum. 
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PROPOSITIO  XX. 
Thcorcmi. 

Angulus  ad  centrum  t{i  duplets  anguli  Ad  ptriphe - 
tiam  j ft  cidem  areui  infiflant. 


Sint  anguli  ABC  , ADC  cidem  areui  AC  infi- 
ftentes  : dico  angnlnm  ABC  in  qcniro  B policuin, 
c|{fe  duplum  anguli  D in  peripheria.  Triplex  cafus 
cflfc  poceft.  In  prime  latera  AB,  AD  coincidunt. 

Demonftr.  In  triangulo  BDC  latere  DB  pro- 
du&o  in  A , [ per  ji.  i.  ] angulus  externus  ABC 
rrqualis  eft  duobus  internis  D & C,  qui  cum  fint 
xquales  [per  j.  i.  ] nam  line*  BD»  BC  func 
xquales,  angulus  ABC  ctit  duplus  anguli  D. 


In  fecundo  cafu  latera  non  coincidunt.  Duca- 
tur  lines  DBE. 

Dcmotiftr.  Per  partem  prxeedentem  , angulus 
ABE  eft  duplus  anguli  ADB  , item  angulus  EBC 
anguli  BDC , ergo  lotus  ABC  eft  duplus  totius 

a r\  r'  4 


In  tertio  cafu  latera  fc  fecant,  Ducatur  tinea 
DBE. 

Tom,  I, 


Demonftr.  Per  primam  partem  torus  angulus 
EBC  eft  duplus  anguli  EDC  , & EBA  anguli 
EDA , qui  ft  auferamur  ex  litis  totis , reftabit  re- 
liquus  ABC  rcliqui  ADC  duplus. 

BB63-53C353S39tiSSg863.5SSa®SP6S  GSG358G363gg 
PROPOSITIO  XXI.] 
Theorema. 

tn  circuit >,  qui  in  eodem  figmento  funt  anguli  ,/unt 
equates  & qui  etdem  areui  infiflnnt  j 
cnam  funt  equates , 


Sint  primo  duo  anguli  ABC  , ADC  in  eodem 
Icgmcnro  A BDC  quod  fuperct  femicirculuin : di- 
co illos  clfe  *qua!cs  ; ducantur  cnim  ad  centrum 
circuli  E line*  A E , C E. 

Demonftr.  Anguli  B & D in  peripheria  funt 
uterque  dimidia  pars  anguli  E ad  centrum  [ per 
ao.  J ergo  funt  inter  fc  xquales. 


SecuhdA  lint  anguli  ABC  , ADC  in  eodeni 
fegmento  circuli  ABDC,  quod  non  fuperet  fcftu- 
orculum,  dico  illos  adhuc  c(Te  xquales. 

Demonftr.  Omnes  anguli  trianguli  BE  A funt 
xquales  omnibus  angulis  triangulis  DEC  , hoc 
eft  duobus  re&is  ( per  j t.  i.  ) led  anguli  B E A * 
DEC  ad  verticem  oppoliri  ( per  i j.  i. ) funt 
xquales  : ergo  rcliqui  duo  ABE,BAE,  fimul  funt 
xquales  rcliquis  duobus  CDE  , DCE  fed  ( per 
pnmam  partem  hujus  J anguli  BAE,  DCE*  in  co- 
dem  fegmento  BACD  fuperante  fcmicirculum , 
funt  xquales  ; ergo  rcliqui  ABC,  CDE  funt 
xquales. 

V'des  angulos  ABC  ADC  , in  eodem  Icgmcn- 
to  ABDC  exiftentes  , inlifterc  cidem  areui  AC,‘ 
ideoque  patet  angulos  cidem  areui  infiftenteS 
die  xquales. 
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PROPOSITIO  X X 1 L 

Theorcma. 

QuadriUterorum  circulo  irtficriptorum  oppofui  an- 
guli duobus  reUisfunl  equals  s. 


Sint  fupcr  lineis  AB,  CD  xqualibus,  conftiru- 
ta  duo  Tegmenta  circulorum  AFB  , CED,  fimilia; 
dico  ilia  efte  xqualia. 

Dcmonftr.  Intel ligatuc  cnim  linea  CD  fuper- 
poni  linex  AB  quia  illi  xqualis  eft  congruct.  tunc 
tegmentum  CED  congruct  cum  fegmento  FAB, 
alioquin  fupcr  cidcm  linci  A B , ell'cnt  conftitu- 
ta  duo  Tegmenta  fimilia , & inzqualia  contta 

t rr°F-  )>■  I 


PROPOSITIO  XXV. 


Problcma. 


Date  arcu  circuit  totum  circulum  At  fir  there. 


Sit  quadrilatenim  ABCD  circulo  inferiptum, 
dico  angulos  A & C oppoficos,  duobus  rc&is  cftc 
xquales.  Ducantur  enim  lines  AC,  BD. 

Dcmonftr.  Tri  anguli  ABD  omnes  anguli  dint 
arqualcs  duobus  real's  [ per  ji.  1. 1 igitur  ft  loco 
ABD  ponas  A C D illi  xqualcm  [ per  r j . ] cum 
cidem  arcui  A B infiftant  ; Sc  loco  ADB  ; ponas 
ACB  illi  xqualcm  •,  cum  eidem  arcui  A B infi- 
ftant, an gu lus  A,  cum  ar.gulis  ACD&ACB 
hoc  eft  cum  angulo  totali  C duobus  rc&is  xqua- 
lis erir. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Theorcma. 

Super  eadem  reEld-,  confiituta  ad  eafdem  partes  duo 
fegmenta  circulorum  fimilia , aqualta  pint. 


Super  rc&i  AB ; dico  ad  eafdem  partes  confti- 
ftitutaduo  Tegmenta  fimilia,  hoc  eft  qux  conci- 
ncant  angulos  xquales,  xqualia  cftc  ; fint  cnim  fi 
fieri  poteft  ita  conftituta  ACB  Sc  ADB  , dico  ilia 
congrucre , fi  cnim  non  congruunr,  ducatur  linea 
AC  uttumquc  fccans  in  C & D , & ducantur  li- 
nex BD.BC. 

Dcmonftr.  Patet  nngulum  ADB  externum,  ma- 
jorem  die  angulo  C interno  [ per  at.  1.  ] igitur 
non  continent  angulos  xquales  : ergo  non  Tunc 
fimilia  fegmenta  : contra  fuppofitioncm. 

SR863WS8  53556863 

PROPOSITIO  XXIV. 
Theorcma. 

Super  equal  lb  us  refits  fimilia  circulorum  fegmenta 
fitnt  aqualta. 


Sit  datus  arcus  ABC  pcrficiquc  debcat  circu- 
Ilis  invento  fcilicct  ejus  ccntro.  In  arcu  dato  fu- 
mo  tria  pundta  A , B , C 6c  duco  lincas  AB,  BC, 
quibus  divifis  bifariam  in  D,  Sc  F » duco  perpen- 
diculars DE,  EF.dico  pundlum  E intcrfc&ionis, 
cftc  centrum  circuli  ABC. 

Dcmonftr.  Cum  cnim  du&a  fit  linea  AB,  divi- 
Ta  bifariam  in  D,&  du&a  pcrpendicularis  AE,in 
ci  AE  eft  centrum  circuli  [ per  corellarium  prim u 
hujut  ] eft  ctiam  in  linea  EF ; quarc  debet  cftc  in 
pun&o  E intcrfc&ionis. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Theorcma. 


H.  G 


Sint  anguli  xquales  A & B ad  centra  in  cir- 
culis  xqualibus  : dico  arcus  CD  & EF  quibus  in- 
fiftnntf  cll’c  xquales.  Licet  hxc  propoheio  fit  ip- 
famet  definitio  angulowm  xqualium  , ut  diximus 
initio,  nihilominus  to  oftenditur. Ducantur  lines 
CD,  EF. 

Dcmonftr.  Cum  triangula  C A D , £ B F ha- 

bcant 


I n circuits  equal  1 bus  equates  anguli , five  ad  cen- 
tra , five  ad  ptripheriam , aqualthut 
arcuhus  infiflunt. 
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heant  duo  latera  CA  , A D xqualia  duobus  EB  , 
BF , propter  xqualiutcm  circulorum,  Sc  angulus 
A fit  xqualis  angulo  B , lincx  C D & E F funt 
xqualcs  : Fad  is  autem  angulis  ad  pcriphcriam 
G & Hjcum  fine  dimidia  pars  angnlorum  A & B 
xq.ialium,  inter  (e  xquales  erunr,  Igitur  fcgincn- 
ta  CGD,  EHF  futu  fins  ilia  , funt  etiam  Fupra  ti- 
neas CD,  EF  equates  : igirur  ( per  ij. ) xqualia 
tine : igirur  fi  cx  circulis  xquaLbus  auFeras  fcg- 
menta  CGD  EHF  xqualia,  reliqui  arcus  CD,  EF 
xqualcs  erunr. 

Vidcs  etiam  angulos  G & H ad  periphe- 
riain  xqualcs  infiftcrc  acctibus  CD  , Sc  EF  zqua- 
libus. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Theorcma. 

tn  circuit it  equalibus  , anguli  infifievtes peripheriis 
ctjuaiil’tUy  equates  funt  , five  a d centra  five  ad 
penpberiatn  confittuantur. 


Sc  F xqualcs  funt , & (per  *8. ) arcus  A H B * 
C1D,  quibus  infiftunt  funt  xqualcs,  qui  ablati  ex 
circulis  xqualibus  rclinquunt  peripherias  A K B, 
C L D , xqualcs. 
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PROPOSITIO  XXIX. 
Theorcma. 

I it  circulis  equalibtts , equates  peripheries  equates 
retla  Jubtendunr. 

Dicofi  in  circulis  xqualibus  arcus  AHB,CID 
fint  xqualcs,  rtdtas  A B,  C D cfic  xqualcs. 

Demon  fir.  Cum  arcus  AHB,  CID  fint  xqua- 
lcs  , erunr  ( per  17. ) anguli  E Sc  F xqualcs,&  quia 
in  triangulis  AEB  , CFD  latcra  AE  , EB,  funt 
xqualia  lateribus  F C , FD  anguli  E & F 
Funt  xqualcs,  crunt  ( per  4. 1. ) bafes  AB  , C 0 
xqualcs. 

PROPOSITIO  XXX. 


Sint  anguli  A & B infiftentes  peripheriis 
Xqualibus  CD  , E F : dico  illos  efle  xqualcs  , fi 
Cnim  hoc  non  eft  : fit  A major,  fiarque  C A I 
xqualis  angulo  B. 

Dcinotiftr.  Quia  anguli  C A I & B Funt  xqua- 
lcs , erunr  ( per  16. ) arcus  C l Sc  E F xqualcs': 
igitur  CD ; EF  non  erant  xquales. 

Pariterad  pcriphcriam  pofitis  ar cubes  CD,EF 
xqualibus  , fi  angulus  G clFct  major  angulo  H ; 
Fa  it  o angulo  CGI  xquali  ipfi  H , fcqucrctur  per 
x6.  arcus  C l , E F cfic  xqualcs. 

# 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Theorcma. 

In  circulis  equahbm  , equates  refla  equates  arcus 
aufrrum  (jr  relinquunt. 


Problcma. 


Datum  or  cum  bifariam  fee  art. 


Sit  data  ciratmfcrcntia  ABC  dividenda  xqua- 
litcr.  Due  lineam  A C quam  divides  biFariam  in 
D , duccfque  pcrpcndictilarem  DB  , dico  arcum 
ABC  diviFum  cfic  bifariam  in  B ; ducantur  cnim 
lincx  AB,  BC. 

Demonftratio.  Triangula  ADB  , CDB  habent 
latcra  AD,  DC  xqualia , [ cum  AC  divifa  fit  bi- 
fariam in  D j latus  D B commune  , & angulos 
BDA,  BDC  reftos  Sc  xquales  : igitur  ( per  4.1 . ) 
bafes  AB.BC  funt  xqualcs  Sc  l per  1 8.  3.  ] arcus 
AB,  BC  funt  xqualcs. 
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PROPOSITIO  XXXI. 

Thcorema. 


I11  circulis  xqualibus  fint  linex  A B , C D 
xqualcs : dico  arcus  AHB,  ClD  efic  xquales,  & 
confcqucnter  AK.B.CLD.  Ducantur  enim  ad  cen- 
tra E Sc  F,  linex  AE  BE,  CF,  DF. 

Dcmohftratio.  Triangula  AEB  , CFD,  habent 
latcra  AE  , EB , CF  , FD  xqualia  propter  zqua- 
litatcm  circulorum  , fiipponuntur  etiam  bafes 
A B , CD  xqualcs  ■,  ergo  ( per  8.  x. ) anguli  E 


Antulm  in  femicirculo  rtUus  efi,in  fepnento  fupi* 
tante  fimicircutum>acutHs : in  feffntntt  vert 
nu note,  ebtufus . 


Sit  angulus  ABC  in  femicirculo, dico  ilium  effis 
rectum,  ducatur  cx  centro  D linea  DB. 
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Demonftratio.  In  triangulo  A B D cum  latcra 
A D,  B D fine  squatia  i etunt  ( per  j.  i. ) anguli 
DAHj&DBA  xquales , paritcr  etunt  anguli 
pCB,  & D B C xquales  : igicur  angulus  to- 
talis B cric  xqualis  duobus  angulis  A &C.  fed  in 
triangulo  ABC  tres  anguli  nempc  A,  B,  & C, 
funt  duobus  redis  xquales,  ( per  $ ?.i.)  igitur  an- 
gulus B eft  media  pars  duoriun  redorum,  & rcli- 
qui  A & C fimul,  funt  alia  media  pars,  igitur  eft 
redus. 

Secundo  , dico  angulum  E exiftentem  in  feg- 
tnento  B E C minor  i ctfe  obtuftun  , cum  cnim  in 
quadrilauro  A B E C anguli  oppofiti  A Sc  E 
acquivalcam  duobus  redis  ( per  n.  3.)  & angu- 
lus  A fie  minor  redo  , angulus  E etit  major 
redo. 

Tertih , patet  angulum  A in  fegmento  majori 
B A C circ  acutum. 

PROPOSITIO  XXXII. 

Theorema. 

Si  lined  cireulum  tarrgat , & a contnfht  due  At  nr 
aha  cireulum  fecans , 4 nguli  ejuoi  f.tcitt  cum 
tangeme  , equates  eruni  tu  qui  in  alternu  feg- 
mentti  fiunt. 


Sic  linea  A C , cireulum  tangens  in  pundo  B, 
a quo  ducatur  linea  B D cireulum  fecans , dico 
angulum  ABD,  die  arqiulem  angulo  BED  qui 
fit  in  fegmento  altcrno  DEB.  & angulum  DBC 
die  xqualcm  angulo  B F D. 

Et  prim6  qitidcm  li  linea  B D per  centrum 
tranfirct,  perpendicular  is  diet  (per  18  ) faccrct- 
que  angulos  redos  cum  tangentc  : anguli  item 
qui  ficrcnt  in  fegmentis  qn.x  client  fcmicirculi  fo- 
rent  etiam  redi  ( per  j 1.)  igitur  conftarct  propo- 
litio.  Sed  non  tranleat  per  centrum  ducatur- 
que  linea  B E per  centrum  » & jungatur  li- 
nea. D E. 

Demonftratio.  Linea  B E (p*ri8.)  perpcndi- 
cularis eft  ad  lineam  AC,  quarc  anguli  ABE 
E B C funt  duo  redi  , fed  tres  anguli  trianguli 
B D E xquivalcnt  duobus  redis  (per  $i.  1.)  igi- 
tur tres  anguli  trianguli  B D E funt  xqua- 
les  duobus  EBC,  E BA  , ex  quibus  fi  au- 
feras  angulum  EBC  redum  & angulum 
BDE  in  fcmicirculo  item  return  (per  ji.) 
reftabunt  anguli  E,  & D B E fimul  uni  redo  x- 
qualcs,  & confcqucntcr  angulo  A BE  j fed  angu- 


lus A B E eft  xqualis  duobus  D B E,  A B D,  om- 
nibus fcilicet  fuis  partibus  i igitur  anguli  DDE' 
A B D , xqu.de s lunt  angulis  D B E & E , ergo 
fublato  communi  DBE  , remanet  angulus  AB  D 
xqualis  angulo  E. 

Sccundb , quia  anguli  ABD,  & D B C func 
xquales duobus  redis  (per  15. 1.)  & in  quadrila- 
tcroBEDF,  anguli  E,  & F ( per  11.)  xquales  funt 
duobus  redis  ; etunt  anguli  ABD,&DBC, 
xquales  angulis  E & F , ex  quibus  fi  auferas  an- 
gulos oftenfos  xquales  ABD,  £c  E j reftabunt 
anguli  V.Si  DBC  xquales. 

««»«»«■§  «a»m  w* 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Theorema. 

Super  data  reEld  fegmentum  circuit  deferibere  c*- 
ptens  unguium  date  equalcm. 


Sit  data  re&a  A B fuper  quam  defer ibendum 
fie  fegmentum  circuli  capicns  angulum  xqualcm 
angulo  CDE.fi  angulus  dams  diet  redus  fu- 
per  A B defer  ibendus  diet  fcmicirculus  qui  capc- 
rct  angulum  redum  ( per  j 1 .)  fi  verb  angulus  da- 
ms ut  C D E non  fit  redus  ■,  fiat  angulus  BA  F 
xqualis  angulo  C D E & linex  A F in  pundo  A 
excitetur  perpcndicularis  A G,  &:  in  pundo  B fiat 
angulus  AB  H xqualis  angulo  1 1 A B , dico  j Si 
ex  H intcrvallo  H A fiat  circulus  & ilium  tran- 
fire  per  fl,& fegmentum  Afiftl  capcrc  angulum  I 
xqualcm  angulo  CUE. 

Demonftr.  Primb  quia  anguli  H A B,  H B A 
fadi  firnr  xquales  > ( per  6.  1.)  linex  H A , H B, 
font  xquales  \ igitur  circulus  deferiptus  ad  inter- 
vallum  H A tranfic  etiam  per  pundurn  B.  Secun- 
db  , quia  linea  A F eft  perpcndicularis  ad  lineam 
H A,  tranfeuntem  per  centrum  H , (per  16.)  eric 
tangens  circuli : & angulus  FAB  xqualis  eric  an- 
gulo I,  in  altcrno  fegmento  cxiftenti  { per  pructm 
dentem)  fed  angulus  FAB  fadus  eft  xqualis  an- 
gulo C D E : igitur  angulus  I quern  capic  feg- 
mentum  BG  JLeft  xqualis  angulo  CDE. 

Si  autem  darctur  angulus  L D E obtufus  co- 
dem  modo  operandum  eflet  quafi  pro  angulo 
CDE-  acuto : nam  angulus  qui  fierce  in  fegmento 
A K B diet  xqualis  angulo  M A B , cui  xqualis 
eft  angulus  LDE. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXXIV. 
Problems. 

Tx  data  circuit)  auftrre  feme  mum  cap  tens  angtt- 
lum  daeo  angulo  aqualem. 


c 


Si  angulus  datiisciLt  redus , dudi  diametro 
duo  fcnncimili  capcruu  angulus  redos. 

Si  verb  darccur  angulus  A non  redus,  ducatur 
( per  17.  ) circulum  tangens  BCD  , fiatquc  angu- 
lus  BCE  xqualis  angulo  A.  fegmentum  akenutm 
EF  C enpitt  angulum  xqualcm  angulo  BCE 
( per  j j. ) fie  coniequcntcr  angulo  A. 

*99  t*i  ■ (m  HM  ***  *»  **» . «et 

PROPOSITIO  XXXV. 
Theorem  a. 

Si  in  eirculo  dua  reQ * ft  fecuerint : erit  reUargu- 
lum  comprebenfum  fub  frgmtniis  unius  ; equal t 
re {languid  fub  fegmentu  alter  tut  comprehenfo. 


A 


Plorimi  funt  calus  iftius  propofitionis  Priivo 
dux  lincx  AB  , C D fc  (ccem  in  ccntro  E.  quan- 
doquidem  AE,EB,qux  funr  fegmenta unius,  funt 
xqualia  fegmentis  altcrius  CE  , ED  , datum  eft 
rcdangulum  comprehtnfum  fub  AE,EB,ftgmcn- 
tis  unius  , cite  xqualc  rcdangulo  cotnpithtnfo 
fub  CE,  ED,  fegmentis  altcrius. 

Secundb  AB  tranfeat  per  centrum  E , dividat- 
que  Imcam  CD  bifariam  in  F,  fie  {per  }.)  ad  an- 
gulns  redos  , dico  rcdangulum  comprchenfum 
fib  AF  , FB  xqualc  die 'rcdangulo  comprehend 
fub  CF,  FD,  ftu  quadrato  FD  cum  CF,  FD,  lint 
xqualcs*  ducatur  linca  ED. 


Demonftr.  Quia  linca  A B divila  eft  bifariam 
in  E , fie  non  bifariam  in  F , erit  ( per  j.  ». ) rc- 
dangulum comprchenfum  fub  A F , F B , cum 


quadrato  E F , xqualc  quadrato  lincx  E B , aut 
illi  xquali  ED  } led  quadratum  ED,  quia  angulus 
F redus  eft  ( per  47. 1. ) xqualc  eft  quadratis 
F D , F.  F , igitur  redangulum  comprchenfum 
fub  AF  , FB  cum  quadrato  FE  , xqualc  eft  qua- 
dratis  FD  , EF  ; aufcrarnr  commune  quadratum 
FE  j rtft.it  rcdangulum  comprchenfum  fub  A F 
FB  , xqualc  cite  quadrato  F L>.  quod  crat  often* 
dendum. 

Tcrcid  , linca  A B pet  centrum  E tranfiens  , 
licet  inxqualicer  liucam  D C in  pnndo  F , 
dico  rcdangulum  fub  A F,  F B , xqualc  cite  rc- 
dangnlo  fub  DF , FC.  Ex  ccntro  E ducatur  ad 
CD  pcrpendicularis  EG  , cam  dividens  bifariam 
( Per  J*  ) ducaturquc  linca  C E , qux  hie  omif* 
fa  eft. 

Demonftr.  Si  rcdangulum  fub  AF , FB  , uni 
cum  quadrato  F E,  eft  xqualc  quadrato  EC  , fie 
pariter  rcdangulum  fub  DF  , FC,  uni  cum  qua- 
drato  F $ eft  xqualc  quadrate  C.(F,  erit  redan- 
gulum  fub  AF  , FB  , xqualc  rcdangulo  fub  DF , 

F C.  Probntur  autem  hxc  ita  fc  habere,  fie  dc 
primo  quidem  cum  linca  A B divifa  fie  bifa- 
riam  in  E & non  bifariam  in  F , erit  {per  f.x.) 
rcdangulum  fub  A F,  F B , tmi  cum  quadrato 
F E xqualc  quadrato  EB  , aut  illi  xquali  EC. 
Probatur  dc  fccundd  feu  dc  rcdangulo  fub  D F, 
FC  , enm  cnim  linca  CD  divifa  lit  bifariam  in 
G,  fie  non  bifariam  in  F,  erit  rcdangulum  fub 
DF  , FC  , uni  cum  quadrato  FG  > xqualc  qua- 
drato G C,quibos  It  utrinqtie  addas  quadratum 
EG  , erit  rcdangulum  fub  D F,  FC  , una  cum 
quadratis  E G , G F , aut  loco  illortim  aim  qua- 
drato E F,  quod  illis  xqualc  eft,  {per  47.  1.  ) 
proptet  angtilum  redum  G , xqualc  quadraris 
CG  , GE  , aut  quadrato  CE  , quod  illis  xqualc 
eft,  igitur  rcdangulum  fub  DF  , FC.  uni  cum 
quadrato  FE  xqualc  eft  quadrato  fcC.  igitur  rc- 
dangnla  fub  A F , F B , fie  fub  D F , F C func 
xqualia. 

Quartb , fi  ncutra  CB,  CD , tranfeat  per  cen- 
trum E.oftcndo  camcn  rcdangula  fub  AF,  FB,  fie 
fub  CF,  FD,  cite  xqualia.  Ducatur  per  centrum  E 
linca  FE.  dc  eft  F. 

Dimonftr.  quia  line*  GH  , fie  C D fc  Iccanc 
A:  G H per  centrum  tranlit  \ crunt  rcdangula 
fub  G F , F H , Sc  fub  C F , F D xqualia  {per 
partem  tentam  hn\m  ) pariter  erunr,  rcdangula 
fub  GF  , FH  fie  fub  AF  , FB  xqualia  : igitur  re- 
dangula  fub  AF , FB  , Sc  fub  CF,  FD  funt  inter 
fc  xqualia. 

{*»(***•»&*»»  MB 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Theorema. 

Si  ah  ah  quo  extra  circulum  pttnSo  dua  Hue*  du - 
cantur,  una  circulum  tangent,  alia  circulum  fe- 
cant , erit  quadratum  tangent u equate  rttlarf- 
gulo  cemprehenfo  fub  tota  fee  ante  , & exterio- 
rs tinea. 

Ex  pnndo  A ducatur  AB  tangens  circulum 
B C D , & AC  fecans  qux  primo  tranfeat  per 
centrum  E.  dico  quadratum  lincx  AB  xqualc  cftc 
rcdangulo  compiehcnfo  fub  AC , AD.  Ducatur 
linca  B £. 


Peroonftr. 
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Demonftr.  C^uia  linea  C D divifa  eft  bifariam 
In  E , cique  addita  D A , erit  ( p *r  6.  t.  ) redan- 
gulum  fut>  AC  » A D uni  cum  quadrato  redx 
E D > aut  EB  , equate  quadrato  redx  A E , fed 
etiam  quadratum  redx  A B > una  cum  quadrato 
redx  BE  ( per  47. 1.  'eft  xqualc  quadraco  A E , 
cum  angulus  B He  redus  ( per  1 6.  ) igiuir  qua* 
dxatum  AB  eft  xquale,  rcdangulo  fub  AC  , AD. 

Sccundd  , (leans  AC  , non  tranfear  per  cen- 
trum E,  ducantur  lines  AE  , ED  , & perpendicu- 
lars EF  divans  ( per  j.  ) lincam  D^bifariam, 
dico  quadratum  AB  efle  xqualc  rcdangulo  fub 
AC,  AD. 

Demonftr.  Quia  linca  C D divtfa  eft  bifariam 
in  F , eique  addita  AD,  eric  ( per  6.x. ) redangu- 
lum  fub  AC,  AD  mu  cum  quadrato  FD,  xqualc 
quadrato  A F , utrique  addatur  quadratum  EF, 
erit  igitur  redangulmn  AC  , AD,  una  cum  qua- 
drati’s  FD,EF,  aut  loco  illorum  una  cum  folo  qua- 
draco ED  , aut  EB  ( qued  per  47.  1.  ) i||i$  xqualc 
eft  j xqualc  quadraris  AE  , FE  , aut  loco  illorum 
quadrato  EA  illi  xquali  ( per  47. j. ) fed  paritcr 
quadratum  AB  una  cum  quadrato  BE,  (per  47.1.) 
xqualc  eft  quadrato  EA  , igitur  quadratum  EA, 
eft  aequale  rcdangulo  fub  AC,  AD. 

COROLLARIUM  I. 

Sequirur  fi  plurcsab  codem  pundo  A duccren- 
tnr  fccantcs  , fore  ut  omnia  rcdangula  comprc- 
henfa  fub  fecantibus  & exterioribus  lineis  e flint 
inter  ft'  xqualia , cflent  cuim  lingula  xqualia  qua- 
dxato  tangentis. 


COROLLARIUM  IT. 

Sequirur  fecundo  , ft  dux  ducantur  ab  codem 
exteriori  pundo,  tangemes  illas  efle  xqualcs. 

TROPOSITIO  XXXV11. 
Theorems. 

Si  reFUrgnlum  comprehenfum  fub  fee  Ante  , cr  ex- 
terior 1 tinea  donate  fntrtt  quadrato  lined  in  cir - 
(uium  incidemis  , hdc  erit  tangent. 


Sit  ex  pundo  A duda  fcctns  AB  &alia  AC 
incident  incirculum,  itaut  rcdangulum  compre- 
henfum fub  AB  , AD  xquale  lit  quadrato  reds 
AC.  dico  AC  efle  tangentem  Ex  pundo  A ex 
alia  parte  ducatur  tangens  AE,  ( per  17.)  iunean- 
turque  linex  FC,  FE,  FA. 

Demonftr.  Redangulum  comprehenfum  fub 
AB  , AD  ( per  56. ) xqualc  eft  quadrato  redae 
AE  , led  fupponitur  xqualc  quadrato  redx  AC, 
igitur  qnadrara  AC , AE  fane  xqualia , & confe- 
quenter  line*  AC  , AE.  igitur  triangula  AFE, 
AFC,  habent  omnia  latera  xqualia  , igitur 
(per  8 1. ) omnes  angulos  habent  xqualcs  , led' 
quia  A E eft  tangens  ( per  18. ) angulus  E eftre- 
dus ; igitur  angulus  C redus  etiam  erit  , ( tf* 
per  1 6. ) linea  AC  tangens  erit. 


\ 
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Dcfinitioncs. 


PROPOSITIO  I. 

Problcma. 


Circulo  rtUam  datum  , diametro  non  maj orcm) 
accomrnodart. 


x.  Fignra  re&ilinea  in  circulo  infcribi  & circii- 
lus  figurx  circumfcribi  dicitur  , ciun  finguli  figu- 
re anguli  in  cixculi  pcripheria  fucrint. 

t h triangulum  ABC  inf  crip  turn  eft  circulo,  non 
DF-f>&  cir  cuius  trisutgulo  ABC  circumfcriptus  eft. 


In  circulo  ABC  fit  accommodanda  linea  D,  cx 
AC  abfcinde  lineam  AE  xqualcm  lincx  D ; & 
cx  A ut  ccntro,  inccrvallo  AE  , fiat  drculus  BEF 
fccans  priorem  in  F , ducatur  A F.  dico  lineam 
A F accommodatam  in  circulo; , cffc  xqualcm 
lincz  D. 

Demon  ftr.  Linex  AE  , AF  ( per  def.  eirc. ) funt 
xqiiales : fed  AE  fa&a  erat  xqualis  linex  D , igi- 
tur  Hnea  AF  eft  xqualis  lincx  D. 

«!»«•»  *•»*»>  4»  «•»€*}««» 

PROPOSITIO  It 
Problcma. 

In  circulo  trimpltm  infer, lire  into  tritnguli 
dquiangulum. 


l.  Fignra  rc&ilinea  circulo  ctrcumfcripta  eft* 
& circulus  figurx  inferiptus  dim  finguU  figurx 
latcra  circulum  tan  gun  t. 

Vt  triangulum  CHI  > cujus  later a tangunt  cir- 
culum in  punQis  K , L , M , dicitur  circumfcri- 
ptum  circulo , dr  circulus  inferiptus  triangulo. 

Qj.  Linca  circti- 
lo  aptari  aut  ac- 
commodate did- 
tur , cujus  extre- 
ma funt  in  cir- 
cuit peripherii 

Vt  lint  a NO, 
non  4 uttm  P X. 


Sit  in  circulo  inferibendurrt  triangulum  cujas 
finguli  anguli  fint  xqualcs  fingulis  angulis  trian- 
guu  ABC  j ducatur  (per  1 6.  j . ) linea  FED  tan- 
gens  circulum  in  pun&o  Ej  fiarque  angubsFEQ 
T xqualis 
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equal  is  angulo  C , item  angulus  DHH  xqualis 
angulo  B,ducatur  linca  GH , Sc  fadum  eft  quod 
jubetur. 

Demonftr.  angulus  H eft  arqualis  angulo  FEG 
(per  51.}.)  Hd  FEG  f.«&us  eft  arqualis  angulo 
C,  igitur  anguli  H & C fum  xquales,  paritcran- 
gulus  G eft  xqual'S  angulo  B , Sc  confequcnrcr 
cum  cujulcumquc  ccianguli  tres  anguli  fine  duo- 
bus redis  xquales  ( per  j 1.1. ) rcliqui  A & G£H 
equalcs  crunr. 

44» . 4*4  6W  W «•» MS  &*?;  13* 

PROPOSITIO  III. 
Problcma. 

Circuit!  tr  Unguium  circumfertbere  ti.uo  triangulo 
ay  Hi  unguium. 


Sir  datum  rriangulum  A B C eui  xquinngidum 
tircumfcnbcndum  lit  circulo.  producatur  latus 
BC  in  D Sc  F , fiatque  angulus  G l H equal  1$  an- 
gulo DBA  i item  angulus  H I K arqualis  angnlo 
FCA  , ducanrur  in  pundis  G,  H,  K tres  range n- 
tes  LM  , MN  , LN  , qua  neceftarid  convenient, 
nam  ft  ducerrrur  linca  GH  , anguli  MGH,  MHf, 
ininorcs  oftent  duobus  redis  MGI , MHI , igitur 
HM,  GM,  ( per  j 1. 1. ) convenient,  ita  ofttndam 
alias  convcnire , fict  igitur  rriangulum  quod  dico 
effc  xquiangulum  triangulo  ABC. 

Demonftr.  Omnes  anguli  quadrilareri  MG1H, 
equivalent  4 redis  , poteft  cnim  in  duo  ttiangula 
dividi,  fed  anguli  G,  & H (tint  redi  >crgo  rcliqui 
M & GIH  xquales  Hint  duobus  redis , led  ctiam 
anguli  DBA  , ABC  xquales  funt  duobus  redis , 
igitur  anguli  DBA,  ABC  xquales  funt  duobus 
G I H & M > fed  GIH  fadus  eft  xqualis  angulo 
DBA  > ergo  rcliqui  M Sc  ABC  Hint  xquales.  co- 
dem  tnodo  oftendam  angulum  N xqualem  elTc 
angulo  ACB.iginir  cum  tres  anguli  rrianguli  duo- 
bus tantum  redis  fine  xquales  : rcliqui  L & A 
xquales  etunt  \ & criangulaxquiangula. 

GSS3-SSS5G3  ^S35S‘5663&S?0SSSae<3S5ra.  S3635S53 

PROPOSITIO  IV. 

Problems.  ► 


Tri angulo  circulum  infer  there. 


Sit  infctibcadus  circulus  triangulo  ABC.Di- 


vidantur  bifariam  anguli  B , & C (per  9. 1. ) & 
ex  ptmdo  D,  concurfus  lincarum,  due  lincas  DE, 
DF  , DG  perpcndicularcs  ad  lingula  latera , qua* 
dico  efle  xquales  & ita  circulum  defetiptum  ex 
D intervallo  DE , t ranine  pet  punda  F,  E,  G i Sc 
fin  gill  a latera  tangcrc. 

Demonftr.  In  trangulis  DEB , DFB  , aim  an- 
guli  E & F lint  xquales,  ficut  DDE,  DBF  [ cum 
angulus  B lit  divifus  bifariam  ] & latus  D3  fit 
commune,  crunt{  per  16.1  ) reliqua  latera  xqua- 
lia,  italincx  DE,  DF  xquales  ertint  j codcm  mo- 
do  funt  DF,  DG  xquales.  igitur  peter  it  deferibi 
ex  D circulus  per  E , F,  G ; & aim  anguli  E,F,G 
lint  redi  i lincx  AB  , BC , CA  funt  tangentes, 
igitur  triangulo  inferiptus  eft  circulus. 


ifr)  fW  W4  <4*  HW 

PROPOSITIO  V. 

Problcma. 

Triangula  circulum  circnmfir there. 


Sit  circulus  circwmfcribcndus  triangulo  ABC. 
Dividanrur  bifariam  latera  AB  , AC  , in  D, Sc  E, 
ducanturquc^pcrpcndicularcs  EF,  DF.  concurren- 
ces in  pnndo  F : dico  lincas  FA  , FB , FC  xqua- 
les eftc , idcoquc  circulum  ex  F ut  centto  defer  iba 
polfc  qui  tranlcat  per  A , B , C. 

Demonftr.  In  triangulis  FF.A  , FF.B  , larera  E A 
E B funt  xqualia  [ quia  AB  divifa  eft  bifariam  ] 
latus  EF  eft  commune , anguli  TEA  , FEB  , funt 
fadi  redi » igitur  xquales  quarc  (per  4.  t. ) ba- 
les FB,  FA  Hint  xquales.  ita  linex  FB,  FC  xqua- 
les crunt  ut  bafes  triangulorura  ADF  , CDF. 

KB  «*«?■<»»«•»«»«««•  «»«»••■• 

PROPOSITIO  VI. 

Problcma. 


Circulo  tjuudratum  irtferibere. 
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item  lines  AC,  AD,  DB,  BC.  Dico  fadum  efle 
quadraunn. 

Demonftr.  In  iriangulis  AEC,  CEB  cum  Ia- 
tcra  AE,  E'B  fine  xqualia  ( per  dtf.  circ.)  & latus 
EC  commune,  5c  anguli  AEC.  CEB  redi,  a-q un- 
it's ; per  4.  1.)  bafes  AC,  C B , xquaies  crunt  \ 
idem  o (lend am  de  alii$  lateribus.  Dcindc  in  trian- 
gnlo  AEC  angulus  A E C eft  redus  , igitur  rc- 
liqui  duo  E A C,  E C A func  xquaies  uni  redo, 
funt  autera  xquaies  interfe,  ( per  j.  1.)  quia  latc- 
ra  A E,  E C fum  xqualia  : igicur  quilibct  eft  fe- 
miredus. ira  femiredus  eft  angulus  £ C B , qua- 
re  totus  angulus  C compofuus  ex  duobtis  feroi- 
redis  redus  eft  i ita  oftendain  rcliquos  B,  D,  A 
cflc  redos. 

PROPOSITIO  VI  r. 

Problema. 

Circa  circulum  quadratum  dt [crib ere. 


F A cf 


Dividantur  bifariam  lafera  AB,  BD,  DC,  AC, 
in  piuidis  E,  F,  G,  H,  ducantur  linear  E G , H F 
fe  interfccantcs  in  pundo  I,  dico,  lincas  I E,  I F, 
1G,  1H  efle  xquaies  5c  per pendieu lares  ad  lingula 
latcra-,  idcoqucex  pundo  I deferiptum  circulum 
interval lo  I E,  tranfirc  per  F,G,H.  & lingula  la- 
tcra cum  tangcrc. 

Demonftr.  Quia  lines  BD,  EG  conjungunt  li- 
ncas  EB,  BD  parallclas,5c  xquaies  cum  lint  dimi- 
dix  latertim  xqualitim,  crunt  EG  , BD  parallels  j 
( per  34.  1 .)  anguli  D & E crunt  xquaies.  Sed  D 
redus  eft  igitur  E redus  eric,  ita  oftendain  angu- 
los  in  pnndis  F,  G,  H redos  efle.  quarc  cum  li-r 
nex  BD,  EG  lint  parallclx  , 5c  paritcr  parallel® 
line  AB,  HF , crir  parallclogrammum E F i cujus 
lincx  EB,  BF  funt  xquaies  c\  fi‘ppofilionc,quaro 
reliqnx  IE,  IF  , iliis  oppofitx  xquaies  crunt  {per 
34.  1 .)  ira  oftcudam  I F,  1 G xquaies  efle  : funt 
igicur  4,  IE,  IF,  1G,  I H xquaies.  ergo  defetibi 
port  ft  cirailus  per  E,  F,  G,  1 1,  & propter  angu- 
los  redos  in  pundisE,F,G,H,  lateraA  B,  B D, 
DC,  AC,  ilium  tangent. 


Dudis  paritcr  duabus  diametris  AB  , CD  in- 
vieem  perpendicular) bus.  per  punda  A, B,  C,  D 
ducantnr  tangentes  F G,  G H,  H 1,  IF.  dico  fa- 
dum  efle  qnadiattim  circa  circulum. 

Demonftr.  In  quadrilatcro  A D lincx  AE,  GD 
funt  parallclx  ( per  31.1.)  propter  angulos  re- 
dos E 5c  I),  item  parallclx  UmtD  E G A,  quarc 
oppolitx  DG  , E A , AG  {per  34.  1. ) funt 
xquaies , & quia  D E , E A , {per  drf.  arc.)  funt 
xquaies,  omnes  inter  fe  xquaies  crunt.  Item  an- 
guli E & G oppoiici  ( per  34.  r.)  xquaies  crunt ; 
fed  E redus  eft  : igitur  G redus  crir.  ira  often- 
dam  rcliquos  H,  1,  F , redos  efle.  Sc  lincas  B H, 
A G cidem  E D xquaies  efle  , & inter  fe  ; quarc 
lingula  latcra  FG,GH,  HI,  I F compoftta  ex  di- 
midiis  xqualibus,  xqualia  efle.  igitur  F G H I eft 
quadratum. 


•W*  < *»  «*»  *5*  «« 

PROPOSITIO  IX. 
Problema. 

Circa  juadratum  circulum  deferibere. 


PROPOSITIO  VIII. 
Problema. 

Quadrato  circulum  infer  there, 


Ducantur  diametri  A C,  B D , dico  ex  E def- 
criptum  circulum  intctvallo  EA  tranfirc  per  pun- 
da  B, C.D,  hoc  eft  lineas  BA  , EB,  EC,  ED 
xquaies  efle. 

Demonftr.  In  triargulo  DAB,  cujus  angulus 
DAB  redus  eft  , rcliqui  duo  Xqui valent  uni 
redo.  Sunt  autem  xquaies  ( per  j.  j.)  quia  latc- 
ra A B,  A D funt  xqualia  : igitur  angulus  ABE 
femiredus  eft.  Eodem  mod 6 oftendain  angulum 
E AB  feroiredum efle,  igitur  {per  6.)  lincx E A» 
E B , funt  xquaies.  ita  lincx  EB , EC , EA , ED,' 
bftenduntur  xquaies. 

Ton.  /.  T ij  .PROP  6 
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PROPOSITIO  X. 

Probleraa. 

Triangulum  Ifofceles  confiruere  cujm  uterque  an * 
gulm  ad  tafia,  jit  dupltu  reliqui. 


Sccetur  rcfta  A B (per  1 1. 1.)  ita  ut  reftan- 
gulum  Tub  A B,C  B ; xqualc  fit  quadrato  rcftx 
AC.  Ex  A ut  ccntro  intcrvallo  A B cicculum 
defcribc,  in  quo  aptctur  rcfta  B D.xqualis  line* 
A C ; ducantur  item  line*  AD  CD  dico  trian- 
guli  ADD  utrumque  angulum  ABO  , A D B 
du plum  die  anguli  A.  Circa  triangulum  A C D 
cir cuius  defer ibatur. 

Demonftr.  Quia  reftangulum  Tub  A B , B C 
*quale  eft  quadrato  reft*  A C , aut  D B illi  *. 
qnalis  j linea  D B ( per  37.  3.)  tanget  minorem 
circulum,idc6quc  (per  31.  3.)  crunt  anguli  BDC, 
Sc  A xquales.  quibus  fi  addas  angulum  commu- 
ncm  ADC,  crunc  duo  A D C , C D B , feu  to- 
tus  A D B *qualis  duobus  A Sc  A D C fed  exter- 
nus  D C B (per  31. 1.)  eft  xqualis  duobus  inter- 
im A,  Sc  A B C,  igitur  angulus  D C B eft  xqna- 
lis  anguloD : led  angulus  D eft  xqualis  (per  6. 1.) 
angulo  B cum  laccra  AD,  A B , ( per  defcirc.) 
lint  xqualia  ; ergp  angulus  DCB  & B funt  x- 
qualcs,  & ( per  6.  x.)  larera  DC,  DB  funt  xqua- 
lia  \ fed  D B faftum  fucrat  xquale  line*  AC,  igi- 
tur line*  A C , C D funt  xquales  & ( per  j.)  an- 
guli A,  & ADC  funt  zquales : fed  angulo  A,  eft 
etiam  xqualis  CDB,  igirur  tres  anguli  A , ADC, 
Sc  C D B funt  xquales,  igirur  totus  angulus  D eft 
duplus  anguli  A,  ficut  etiam  angulus  B. 

ffiS8e5ffl«29eee9^®e^ee®59a5Csefi63fi95?.gQ 
PROPOSITIO  XL 
Problems. 

In  date  circuit  pentagonum  aquilaterum  dr  aqui* 
angulum  infer ibtrt. 


Fiat  per  prxeedentem,  triangulum  ABC,  cu- 
jus  anguli  B Sc  C;  fint  dupli  anguli  A,  Si  in  date 


circulo  inferibatur  triangulum  D E F , xquiangu- 
lum  triangulo  ABC  (per  1.)  cujus  anguli  E,  & F 
dividantur  bifariam  lineis  E G,  FH , ( per  9.1.) 
ultimo  ducantur  line*  DG,  GF,  EH,  HD.  Dico 
faftum  die  pentagonum  DGFEH  , xquilaterum 
Si  xquiangulum. 

Demonftr.  Anguli  DEG,  G E F ut  media 
pars  anguli  totalis  D E F , funt  xquales  angulo 
E D F,  ncuc  etiam  anguli  D E H , H F E : quarc 
( per  3 .)  quinque  arcus  DG,GF,FE,EH, 
H D funt  xquales ; eft  igitur  xquilatcruin  penta- 
gonum. quia  autem  patei  fegmenta  HG,  DF,  die 
xqualia  anguli  H D G,  D G F funt  xquales  ( per 
17.  3. ) ita  omnes  alij  anguli  probontur  die 
xquales  : quarc  pcntagpnum  eric  etiam  xquian- 
gulum. 

«•»  »»{«*«*»«*»  «•»£*§- 

PROPOSITIO  XIL 
Problcma. 

Circulo  pentagonum  equilaterum , dr  equiangulum 
circumfcribere. 


In  dato  circulo  per  prxeedentem  inferibatuf 
pentagonum  A B C D E xquilatcrum,  & xqui- 
angulum. Et  in  punftis  A,  B,  C,  D,  E ducantur 
( per  16.3 .)  tangentes  FG,  G H,  HI,  IK,  K F. 
dico  faftum  die  quod  jubetur , nam  ex  ccntro  L. 
ducantur  linex  L A , L G,  L B,  L H,  L C. 

Demonftr.  Linex  G A,  G B ex  eodem  punfto 
G tangentes  circulum  (per  cor.j  6.  funt  xqua- 

lcs  ; quarc  (per  8.  t.J  rriangula  A L G , GLB, 
fibi  mutud  congruunt.  & anguli  A L G , B L G 
funt  quilibct  media  pats  anguli  ALB,  ita  often- 
dam  angulum  BLH  cfTc  mediam  partem  anguli 
B L C,  qui  xqualis  eft  angulo  A L B,  ( per  17.  / .] 
cum  linex  A B , B C fint  xquales  : igitur  angu- 
li GLB,  BLH  funt  xquales  : funt  etiam  an- 
guli L B H , L B G refti  xquales , Sc  latus  L B 
commune  triangulis  GLB  , BLH  , quarc 
( per  iC.  1.]  linex  G B , B H xquales  funt , ita 
oftendam  lineas  F A , A G xquales  elfc , quarc 
latcra  F G , G H xqualia  funt.  Eadem  methodo 
oftendam  reliqua  latera  elfe  xqualia  -y  igitur  eft 
xquilatcrum  pentagonum  : & quia  oftendimus 
angulos  L G B , L H B efle  xquales  qui  func 
quilibet  media  pars  angulorum  G Sc  H crunt  an- 
guli G Sc  H xquales.  ita  etiam  xquiangulum  erit 
pentagonum. 
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PROPOSITIO  XIIL 
Problem  a. 

Data  pentagons  aquilatero,#  ayuiangulo  circulum 
inferibere. 


Pentagon!  rcgularis  A B C D E duos  qnofiibct 
angulos  A , Sc  B ( per  9.1.)  divide  bifariam  li- 
neis  A F 3 B F ; du&ique  pcrpcndiculari  FG  de- 
feribatur circulus  cx  centro  F intervallo  FG,  dico 
ilium  tangere  lingula  latcra  pentagon!  ABCDE. 
hoc  eft  perpcndicu lares  F G , F H » & aliis  elTc 
xqualcs. 

Di-monftr.  In  triangulis  AFG  ,BFG  , cum  an- 
guli FAG  , FBG  lint  quilibet  media  pars  angu- 
lorum  xqualium  A & B,  crunt  inter  Ic  xquales  : 
anguli  etiam  in  pundko  G redki  funt  & confc- 
quenter  xqualcs  , latus  autetn  F G eft  commune 
igitur  linex  AG  , GB , ( per  16.  i. ) funt  xqua- 
lcs  j licut  BH  , HC  , Sc  quia  latera  AB  , BC  funt 
xqualia  eorum  dimidia  GB  , BH  funt  xqualia. 
quadcatum  autem  linex  FB  (per  47.1. ) eft  xqua- 
ic.  Sc  quadratis  GB  » FG  , ficut  etiam  quadratis 
BH,  HF,  igitur  quadrata  GB  , FG  , funt  xqualia 
quadratis  BH  , HF  ; ex  qu'bus  fi  au  ferns  xqualia 
quadrata  GB , BH  , reftabunt  quadrata  HF , FG 
xqualia : igitur  linex  FH  , F G funt  xqualcs.  Ita 
oftendam  rcliquas  perpendicularcs  , dudkas  ex 
pundko  F , clle  xquales ; Sc  conlcquentcr  circu- 
lum.tranlire  per  carum  extrema. 

****** t»- 

PROPOSITIO  XIV. 

Problcma. 

Circa  datum  pentagenum  equilaierum  & atptian- 
guium  circulum  defer  there. 


neis  A F , B F , dico  fi  ex  pundko  F intervallo  FA 
deferibatur  cirailus  ilium  tranfirc  per  pundka  B, 
C,  D,  E,  hoc  eft  lincas  AF  , F B , Sc  exteus  clfc 
xquales , ducat ur  enim  perpendicular!*  FG,  qux 
ficut  prius  divider  bifariam  lineam  AB : triangu- 
Lt  igitur  FGB  FGA  habentia  latus  FG  commune, 
lartra  AG,  GB  xqualia , Sc  angulos  in  pundko  G 
xqualcs, bafes  FA,  FB  xqualcs  nabcbunt(p*r  4.1.) 
ita  fi  ducerentur  F C , FD , FE , oftendetentur 
xqualcs. 

Cosou.  Ex  quibus  facile  in  data  figura 
regular! , divifis  ejus  angulis  circulum  i mcri- 
bes  aut  eidem  circumfcribes  , item  fi  poflts  cir- 
culo  liguram  regularem  inferibere  dudkis  tan- 
gentibus  figuram  fimilcm  facile  circumfcriberc 
potcris. 


PROPOSITIO  XV. 
Problema. 

Exagenum  atjuiangulum  , & aquilaterum 
data  circuit 1 infer  there. 


Ducatur  per  centrum  A , diameter  BAC  & ct 
C ut  ccntro  intervallo  CA  deferibatur  circulug 
DAE  ; duclifquc  lineis  DAF  , EAG  , conjungan- 
tur  redkx  CD  , CE  , EF , BF  , BG , DG.  dico  far- 
dkum  clle  quod  jubetur. 

Dcmonftr.  Prim6  triangulum  A C E eft  xqui- 
latcrum  , ficut  Sc  A C D , igitur  quilibet  angulo- 
rum  ut  CAE  eft  tenia  pars  duoratn  redkorum  , 
ficut  & DAC  i tres  autein  anguli  DAC , CAE> 
EAF  ( per  16.  j.  ) funr  xquales  duobus  redkis, 
fublaris  igimr  angulis  DAC,'CAE  duabns  terciis 
duorum  redkorum  reftat  angulus  EAf , tertia  pars 
duorum  redkorum,  & confequcntcr  aliis  xqualis  ; 
quare  tres  redkx  DC,  CE  , EF , funt  xquales  , Sc 
quia  anguli  DAG  GAB,  BAF  prioribus  oppofiti 
funt  ad  vertieem,  ( per  if.  1. ) iis  crunt  xqualcs; 
&:  tonfequenter  (per  iy.  3.)  linex  DG,  GB,  BF 
xqualcs  erunt  prioribus  ; elk  .igitur  xquilatcnim 
exagonum  , ejus  autem  quilibet  angulus  compo- 
nitur  ex  duabus  tertiis  duorum  redkorum  , igitur 
xquiangulum  eft. 

Cor oit.  Ex  co  patet  latus  exagoni  xquale 
clfc  femidiamcuo. 


Pentagoni  regularis  ABCDE  duo  quilibet 
anguli  A Sc  B bifariam  dividamur  (per  9.  1.)  li- 
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lum  xquilaterum  A B C , & [ per  n.  ] pcntago- 
num  regulate  ADFGH.  dividatur  D C bif.uj,trn 
in  1.  dico  fi  ducantur  linear  DI , 1C  , CF  illas  die 
tria  latcra  pcntedccagoni.  El  fi  in  rcliquis  arcubus 
pentagon!  tres  linex  illis  zqualcs  aptentnr  perfe- 
diun  die  peiucdccagonuin. 

Demonftr.  Quia  linea  AC  eft  latus  trianguli 
zquilatcri  arcus  ADC  crii  j pars  rotius  circuit, 
igitur  fi  circuits  fit  dividendus  in  i j partes  ar- 
cus ADC  cor.iinebir  ex  iis  quinque,&  arcus 
AD  continct  ex  iis  tres  , nccnon  arcus  DF  alias 
ires ; igitur  in  area  D C fiint  duz  •,  & fi  arcus 
D C bifariam  dividatur  habcbnmu  tres  arcus 
DI  > IC  , CF  , pro  rribus  porcibus  pcntedccagoni 
& lincas  fubtenfas  pro  tribus  latcrtbus  pcntcdc- 
cagoni. 


In  dato  circulo  [ per  i.  ] inferibacur  triangn- 
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PROPOSITIO  XVI. 


Problems. 

Penttdecagonum  equilatrrum , & aquiangulum 
defer  sbere  in  into  circuJc. 


Defini nones. 


p Pars  tfi  minor  magnitude,  eonspa- 

. rata  cum  major e:  ut  tinea  CD  4 pe- 

~ dura  , dicisur  pars  tinea  A B 6 pe- 

q p darn  : licet  C D veri  non  Jit  in  tpfa 
+ tinea  A B,  fufftat  emm  ad  hoc,  nt  ti- 
nea CD  dicatur  pars  tinea  AB,  tineam  AE,  aqua- 
lem  tinea  C D,  contineri  in  tinea  A B. 

Parti  rejpondet  totum  , e/lqut  major  quantitat 
eomparata  cum  minors , jive  earn  continent  veri , 
five  non  : modb  contineat  quantttattm  minors  a- 
q stale  m. 

Dniditur  autem  pars  generic!  hoc  modb  fum- 
pta,  in  partem  aliquotam,  & ah  yuan  tarn. 

1.  Pars  aliquota  (quam  folam  hie  definivit  Eu- 
etidesj  eft  lmgnitudo  magnitudinis  , minor  mn- 
joris  j cum  minor  me  tit  or  majorem.  Seu  ejl  mi- 
nor magnitude  eomparata  cum  majore  , quam  ali * 
quoties  repetita  precise  adaquat : ut  tinta  duorurn 
pedum  eft  pars  aliquot  a tinea  6 pedum. 

1.  Multiplex  eft  magnitudo  magnitudinis, 
major  ininoris,  cum  minor  meticur  majorem.  Seu 
ejl  major  quantitM  eomparata  cum  minors  ; d qua 
aliquot  its  repetita  precise  adaquatur.  ut  tinea 
6 pedum  eft  multiplex  tinea  duorurn  pedum  > ejl 
emm  tjsu  iripla. 

Pars  aliquant  a ejl  minor  quantitae  , eomparata 
cum  majore,  quarts  aliquot ies  repetita  non  adaquat 
precise \ tu  hrtra  4 pedum  > eft  pars  ah  quant  a ti- 
nea 6 pedum. 


6 2,  t 1 $*nt  ^ut  ttUAntitatts  quarum  und 
A B C*  D fUAm  co,1fiquentem  totics  continent , 
quoties  aha  fit  am  item  conjequemevs 
connne t : dicuntHr  aqut  multiplieer,ut  ji  A fit  tri- 
pla  ipfiut  Bi&C  fit  etiam  tripla  ipfius  D ; dicun - 
tur  A,  Q"  C.s  jut  multiplies  ipfarum  B,tf-  D. 

3 . Ratiocft  dtiarum  ejufdem  generis  magnitudi- 
nimi  mutuaquxdam  fcaindumquanritarcrnh.ibi- 
tudo .Dixi  ejufdem  generis,  nam  ita  habet  Fttc  tides. 

4.  Rationem  dicuntur  habere  magniiudines, 
quae  muliiplicatx,  (c  mutuo  fu  per  arc  pofllint.  Ad 
hoc  autem  requsruur  ut  fint  ejufdem  generis,  ita 
tinea  rationem  nullam  habet  cum  quadrato , quia 
quautumlibet  multiplicetur  tinea  , quadrature  ta- 
mers nunquam  Juperabit. 

Quandoquidem  ratio  efi  fptcies  relation  is  neeef- 
fari'o  duos  terminos  requir it, quorum  primus  { qui  d 
Phtlofiphisvocaretur  jundamentum)dicitur  d Ma- 
thematics t ant ect dens : terminus  verb  dicitur  con - 


fequens.m  rations*  qua  eft  A ad  B : A dicitur  ante- 
cedent,^ B confequens.  rationis  verb  qua  eft  B ,td 
A,  B dititstr  antecedent ; & A confequens. 

Dividitur  ratio  in  rationem  rattoualem  , ra- 
tionem irralionalcm.ratio  rationalisefi  inter  quan- 
titates qua  communem  habeas  men  fur  4m  ut  inter 
line  am  4 pedum  (jr  tineam  6 pedum  , habent  enit/s 
tineam  duorurn  pedum  pro  communi  me » jura. 

Ratio  irrationalis  eft  inter  duos  magniiudines  in - 
commenfurabsles,  id  tfi  qua  nullam  habent  commu- 
nem mtnfur am\ut  ratio  qua  eft  Uteris  quadrats, aa 
diametrum  ejufdem  : nulla  tnim  potejl  ajjignars 
quantumvu  parva  tinea,  jm  Htramqite  lint  am  pre- 
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cist  metiatur.  ideoqnt  hac  ratio  numeric  exprimi 
non  poteft. 

I n eadem  ratione  erunt  4 magnitudines,  hoe  eft, 
tamdetn  rationem  habebit  pnma  ad  fecundam  , 
qudm  habet  tenia  ad  quartern  > quando  habebunt 
fimitem  relationem , fecundutn  quantitatem.  Quid 
fit  intern  habere  fimilem  relationem  non  ita  facile 
expljcatur  , gr  tn  to  intelhgendo  iota  difficult as 
bn)  ns  hi>ri  pofita  eft,  A 'am  Hue  tides  non  deditde- 
ftnitianem  fimilitudinii  r.uionum  , qua  illius  natu- 
ram  exp. hear  el : fed  t ant  urn  affignavtt  ah  quod  fi- 
t*nm  quo  pojfemm  dtgnofcere , utrutn  4 quantita- 
tes in  eadem  oftent  ratione.  Quod  quidtm  fignum 
licet  fit  i'lfalhbtle,  non  tamen  ita  durum  eft , ut  lo- 
cum a vie  mans  obnnere  poffir.  into  fire  nu’la  eft 
prop  ofttio  in  toto  hbro  qua  illo  ctarior  non  fit  > 
ideoque  qua  potiori  jure  tanquam  ax  torn  a proponi 
non  pofut.  quod  dedit  occafionem  ah  quit  to  ext  fim - 
phener  proponendi,fine  ulU  probationer  Exiflima- 
rant  cnirn  eat  probe  explicate  nulla  demonilra- 
tione  indigere  : quod  quidem  licet  de  aliquibm  rte- 
gari  non  pojfu  , de  otnnibut  tamen  non  auftm  afft- 
rere  ideoque  medium  quandum  viaminire  tentuio , 
& reliflo  longo  aque  multiplicium  art  huh  , obftu- 
riores  fahtm  dcmonflrare  , quod  quidem  praflitif- 
fint  ali)  ft  necefjurium  judiraffent. 

y.  Viilt  igicur  Euclidcs  4 magnitudines  in 
ead.m  cilc  ratione  quoties  au&is  eadem  multi- 
plica tione  prima  & tenia  ( qua  funt  anteceden- 
tesj  audis  cciam , alii  qtiactimquc  multiplicatio- 
ns* fccundi  Sc  quarta  (id  eft  confequenitbut)  Tem- 
per evenit ; ut  fi  multiplex  primx  eft  majus  mul- 
tiplicc  lccundx multiplex  tertix  fit  ctiam  ma- 
jus  mulciplicc  quartx  ; & H eft  equate , aliud 
fit  etiara  a:  quale  , Sc  ft  eft  minus , fit  ctiam 
minus. 

Vt  fint  4 mugnitudines  A , B, 

» , C,  D,  C}  Dt  fumuntur  autem  aque  rnul - 

a g tiplicei  primx  A : <£•  tenia  C > 

fintque  E,  & G « item  fumuntur 
8.  8.  1 a.  12  multiplied  ficundx  B , qt 

quart  a D,  fintque  F & H ; fi  quo- 
E»  F,  G*  H £ *ft  majut  qudm  F , to- 
tiesG  eft  maim  qudm  H ; fr  quo- 
ties  E eft  aquule  ipft  F % G eft  etium  aqua/e 
ipfi  H i (fr  queues  E eft  minut  qudm  F : G fit 
etium  minut  quarn  H ; ita  ut  hoc  non  tantiim  fc- 
tnel  accedat  , fid  in  omni  muhiplicauone  eo  modo 
fafla  id  ftrnper  eveniat  : tunc  eadem  ejl  ratio  A 
ad  B •,  qua  ejl  C ad  D. 

Debtterat  autem  probare  Euclides  hoc  effe  ve- 
rum  , id  ejl  quoties  aque  mulnpltnu  vet  unit  ex- 
cedunt , vtl  and  deft c tun t » vet  and  aqu.ilia  funt , 
totiet  4 mugnitudines  in  eadem  ratione  effe,  quod 
quidem  pr ail ur emus  fi propofitiones  bujus  hbn , fi- 
re illo  figno  probari  non  pofjent  clarius.  Quare 
ut  melius  inteltigatur , quid  fit  4 magnitudines 
proportionates  effe  } licet  poffit  diet  , quoties  pri- 
ma  eft  fimilc  totum  , vet  fimilis  pars  fecunda  ac 
tertia  quart  a » id  eft  quoties  prima  ft  cun  dam  , 
xquuhter  continet , ant  in  ea  continetur  ; ac  ter- 
tia quartam  , id  tamen  non  cottvenit  rationi 
aqualitatu  : quare  ut  deffnttionem  general ern  af- 
fignemut , feierdum  eft  quid  Jit  firnihs  pars  ali- 
quota. 


Similes  parte  t ali  quota  duorum  tot  or  urn  funt 
quarttm  una  totiet  in  fiuo  toto  continetur  quoties 
alia  m fuo  ; ut  binarius  rmmeri  fenarij  eft  fimilis 
pars , ac  temarim  novenanj , quia  tot  its  binariuli 
in  fenario , quoties  tervanus  in  novenario  con  ti- 
nt tur.  Quo  p oft  to. 

A,  B,  C,  D. 

Prima  ad  fecundutn  tandem  rationem  babe- 
bit  ; ac  tertia  ad  quartam  , fi  prima  tones  conti- 
nent fecunda  partes  aliquotas  quafcumquc  quoties 
tertia  quart  a fimtlei  paries  aliquot  as  continet ; ut 
fi  magmtudo  A toties  continet  magnirudwu  B par- 
tes centefimat  , milltfimas , tenues  miUefimas  , <ffr 
quafcumqut  alias  aliquotas  ; quoties  C continet 
■ magmtudtnu  D parte/  centefimat,  mil  U fim  as,  ctn - 
ties  miUefimas  quafcumqHt  alios  ahquottts  fi- 
tniles  i ita  ut  nulla  fit  pars  magnitudinis  B qua 
pluries  comineantr  in  magnitudine  A , qudm  fitm - 
lit  pars  ali  quota  ipfiue  /)  confine  alter  in  C licet  in 
irrationahbsu  relief  femper  aliqua  quant  it  as,  tunc 
eft  A ad  R ut  C ad  D.  Hac  propriety  eft  generate 
convent  sqm  tatn  propornombut  aqualitatu  qudm 
inaqualitatii,  rationalibut  qudm  trrationahbus , af- 
fignaturque  d R.  P.  Tacqttet  licet  ea  non  utatur  in 
demouliratiembut  bujus  hbri. 

6.  Afujorem  autem  rationem  habebit  prima 
ad  jecundam  , qudm  tertia  ad  quartam  : quoties 
prima  aliquant  partem  aliquot  am  fecunda  pluries 
eontinebit , qudm  tertia  con r meat  fimitem  partem 
ahqucram  quarts',  ut  101  ad  10  majorttn  rationem 
habet  qudm  100  ad  10  •,  quia  101  continet  cen- 
tres » C7  Jemcl  dtcunam  partem  rmmeri  10  (j 
centres  t.intum  continet  binarium , qua  eft  deettna 
pars  numeri  10. 

Ante  quarn  nit  emu  progrediamur  , demon  fir  an - 
da  nobis  eft  hsc  d*finiiio,duoque  probanda. Primum 
eft  quod  fi  filer  it  eadem  ratio  prima  ad  fecundam , 
ac  tertia  ad  quartam,  id  quod  profofui  accidet , fe- 
cundum  quod  ubicumque  hac  proprietas  invenietur > 
quatuor  quantitates  proportionates  erunt , <£•  vicif- 
jim  queues  dicentur  quatuor  quantitates  non  tffi 
preportiortalesytotus  oilendere  prjjit  hujufinodi  pro - 
pnetaicm  abtjje. 

A,  B,  C,  D. 

Quod  ad  primum  attinet  , nempe  fi  fuerit  A 
ad  B ut  C ad  D , quod  A comineat  partes  ali- 
quotas magnitudims  B quoties  C continet  firni- 
les  partes  ahquotai  magnitudinis  D.  hoc  tnquam 
punllum  manifeilum  mihi  videtur  , ft  enim  A cory- 
tirtet  ccnties  & femel  decimam  partem  vtagnitu- 
dinis  B,  & C contmeat  tar.tum  centtes  partem  de- 
cirnam  magnitudinis  D ; magmtudo  A erit  majut 
totum  re  fit  flu  magnitudinis  B % quarn  C refpefltt 
magnitudinis  D , quare  non  eodem  modo  com- 
parabitmr  , nec  corfiquenttr  eandein  relationem 
habebit , feu  rationem , qua  funt  otnrtes  voces  fy- 
nomma. 


Secundum 
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Secundum  verb  pun&um  it a probat  ur  ,nempe  fere 
ut  magnitudes  non  first  proportionates,  fi  bac  defit 
propnetas  nam  ft  AB,  totin  tontine t paries  aliquo- 
tas  magoitudtnu  C D quoties  E contintt  ft milts 
penes  aliquot as  magnitudinis  F,  dico  tandem  ejfe 
rationem  AB  ad  CD  at  E ad  F,fi  enim  non  fu  ta - 
dtm  ratio  ,fiupponamus  quantitatem  AB  ejfe  nimis 
magnum  quam  requiratur  ut  habeas  tandem  ra- 
tiontm  ad  C D,  quam  babet  E ad  F : abfctndatur 
tile  txcejfm  tta  ut  AG  ad  C D e/undem  rationem 
habeat,  ac  E ad  F.  turn  dtvtdaiur  CDbifartam  in 
funQo  H,  parittr  HD  bifsriam  in  I , & I D bi- 
fariam  in  K ; ft  hoc  mode  ftmper  fat  divifio,  tan- 
dim  a turret  quant  it  at  minor  quam  G B.  fit  bat 
K D qua  eft  p.rrs  ahqiiota  linea  C D,  ut  puta  nata 
ex  dtvifioue  per  medium, erit  enim  vel  medietas, vel 
quadrant , vel  ofl.tva,  vel  decirna  fexta,  <$-e.  cum 
ergo  eadtm  fit  ratio  linea  A G ad  CD,  qua  linea  E 
ad  F,  tottet  AG  cominebit  K D partem  aliquotam 
quant  it  am  C D , quottes  E.  cominet  fimiltm  par- 
tem ahquoram  quantitatii  F,  & turn  G B major 
quam  KD  earn  falttm  fiemel  contintat,  AB  pluritt 
cominebit  K D partem  aliquotam  ipftm  CD,ac  E 
centtnet  fimilem  partem  aliquotam  quantitatii  F. 
quod  eft  contra  fuppofittonem  , ergo  fit  A majorem 
rationem  babet  ad  CD  qudm  E ad  F ; A planet 
cominebit  ahquam  partem  aliquotam  quantttatis 
C D,  qudm  E c online  at  fimilem  partem  aliquotam 
quantttatu  F- 

7.  Qnc  Turn  in  cadcm  ratione  magnitudincs 
proportion  ales  vocentur. 

8.  Nam  analogia > feu  proportio  eft  rationum 
fimilitudo. 

9.  Proportio  in  tcibus  nimirum  terminis  con- 
fiftit.  Hcc  eft  ut  fit  proportio  feu  fimilitudo  ratio- 
num, debent  ejfe  due  rationes  •,  qualibtt  autem  ra- 
tio turn  fit  1 elatio  debet  habere  duos  terminot : ideo- 
que  in  duabut  ratio  nibus  deberent  ejfe  4 termini, 
tu  cum  dtcitur  it  a eft  A ad  B,  ficut  C,  ad  D : nifi 
tmm  bit  repetatur ,ut  cum  dicimus  ita  eft  A ad  B ; 
ficut  B,  ad  C. 

to.  Magnitudincs  continue  proportionales 
func  illx  quorum  qux  medix  funt  bis  fumuntur, 
fent cl  ut  antecedcntcs  , & fcmcl  at  confcqucntcs 
ut  ft  fit  A ad  B,  ut  B ad  C,  dr  it*  C ad  D. 

A n r n 1 1*  Tunc  autem  dicitur  A ad 
A,  a,  L,  D.  Q'  habere  duplicatam  rationem  il- 
i«  6.  1 a. 24.  j,'us  qU^nj  habet  A ad  B , & A ad 
D habere  triplicatam  rationem  illius  qux  eft  A 
& B. 

ix.  Magnitudincs  dicuntur  homologx  ante- 
cedentes  antcccdcntibus  , & confcqucntcs  confe- 
quentibus.  Ut  ft  prtma  ad  fccundam,  tandem  ra- 
ttonern  habet  , ac  tenia  ad  quartam , prima  dr  /*- 
cun  da  dicuntur  homologa.  ficut  ficunda  dr  quarta. 

Sequentes  dffinitionei  fHnt  modi  orgumentandi, 
ad  quorum  pr caput  probationtm  inHitutus  eft  hie 
liber. 


ij.  Alterna,  feu  permutata  ra- 
A>  B,  C,  D.  t jQ ^ comparatio  antccedcntiura 

4*  *•  ^ )'  cum  antccedcntibus,&  confcqucn- 
tium  cum  confequentibus  •,  ut  ft  ex  to  quod  fit  A 
ad  B ut  C ad  D ego  conclndam  , ergo  ita  eft  A ad 
C ficut  B ad  D modo  tamen  fint  ejufdem  generis, 
nam  fi  A dr  B ejfent  linea  , dr  C dr  D quadrat  a ; 
ratio  argumtntandi  non  valerer,  quia  linea  nan  po- 
ttft  habere  rationem  ad  quadratum.  Vide  prop. 16. 

14,  Convctfa  ratio  eft  quando  confequens  in- 
ftar  ante  cedent  is  fumioir.  Ut  fi  ex  to  quod  fit  A 
ad  B ficut  C ad  D,  ego  concludam  j ergo  eft  B ad 
A ficut  D ad  C.  vide  propofitionit  16.  Coroll. 

15.  Compofitio  rationis  eft  cum  antecedens, 
& confequens  inftar  unius  fumptum,  ad  confe- 
quens comparatur.  Ut  fi  ex  eo  quod  fit  A ad  B 
ficut  C ad  D , concludam  , ergo  eft  A B ad  B, 
id  eft  6 ad  1 ficut  CD,  ad  D id  eft  ficut  9 ad  3. 
Vide  propof.18. 

16.  Divifio  rationis  eft  comparatio  cxccfliis 
ontecedentis  fupra  confequens  , ad  ipfum  confe- 
quens , ut  fi  ex  eo  quod  fit  A B ad  B ut  CD  ad  D 
concludam  : ergo  eft  A ad  B ut  C ad  D.  Vide  pro- 
pof.17. 

*7.  Converfio  fationis  eft  cum  antecedens  ad 
differential!!  terminorum  , velut  ad  confequens, 
comparatur  ; ut  fi  ex  eo  quod  fit  A B ad  B ut  CD 
ad  D,  concludam  : ergo  eft  AB  ad  A i ficut  CD  ad 
C.  Fide  propof.1%.  Coroll. 

r 18.  Propofitio  cx  aequo,  eft  com- 

A r ^ u paratio  magnicudinum  exrremarum 
E.  F.  G.  H.  fuhtrahcndo  intermedia*,  ut  fi  ex  e» 
quod  fit  ut  A ad  B ita  E a*  F \ & ut  B ad  C its 
F ad  G\  & utC  ad  D ita  G ad  H , ego  conclu- 
dam , ergo  ita  eft  A ad  D ficut  £ ad  H. 

1 9.  Propofitio  ex  aequo  ordinata,  eft  cum  co- 
dem  ordinc  comparanrur  quantitates  in  utraque 
ferie,  ut  in  allato  exemplo.  Fide  prep. 11. 

10.  Propofitio  ex  aequo  pertnrb.ua, 
P ® * Jr  eft  cum  non  eodem  ordinc  comparan- 
mr  qUantjWies  in  utraque  ferie,  ut  fi 
ex  eo  quod  fit  ut  A ad  B ita  C ad  D . (£-  ut  B ad 
E ita  F ad  Ct  ego  concludam  ; ergo  eft  A ad  E : 
ficut  F ad  D vide  prop.!}. 

Hie  fitbjicio  omnet  modus  argu- 
ment andi  , quia  eft  ut  A ad  £ ita 


A.  B.C.  D. 


9 • J-. 


6.  a. 


C ad  D. 


Alterna  ratio. 

Ergo  eft  ut  A ad  C ita  B ad  D. 
Converfa  ratio. 

Ergo  eft  ut  B ad  A ita  D ad  C. 
Compofitio  rationis. 

Ergo  erit  ut  A B ad  B ita  C D ad  D. 
Divifio  rationis.  1 x 3 8 a 
Ergo  ita  erit  6 ad  3 ut  4 ad  1. 
Converfio  rationis. 

Ergo  erit  9 ad  6 ut  6 ad  4. 

Ex  aquo  ordinata. 


lx.  6.  3.  { 8.4.x. 


Ex  aquo  perturb ata. 
1 x.C.i.  | 14-  8-  4- 

11  ad  3 .ut  | 8 ad  x.  | | **•  | 14*  4* 

Hie  liber  cominet  propofitiones  Euclidis  xyqui- 
bus  accejferunt  aha  to.  jam  apud  Mathematuos 
rtctpta.  6.  prior  ci  tantUm  funt  ufui  , ut  re  It  qua 
probe, nur,  per  aque  multiples  ■,  quam  tneihodum, 
qu,a  non  fequtmur  eas  reliquunm  tmmutato  ta- 
men rth quorum  propofiuonum  ordinc  , ns  in  cita- 

tionibus 


■ Digitized  by  Coogle 


Liber  V. 


titnikm  communibut  fit  aliquid  difficult  aiis  omr.es 
prepo/itioncs  funt  Theoremata. 

Petirio. 

Datii  tribut  qnantitatibut  A,  B,  C petitur  con- 
eedi  dart  pojfe  quart  am  quantitatem  D , ad  quam 
C.  eamdeta  ration  cm  habeas  , an  am  habtt  A 

ad  B. 

«#*  w*  tm  h»  && 

PROPOSITIO  VII. 

tAif Males  ad  eandem  magnitudinetn  tandem  ba - 
bent  rationern  ; & cade m ad  equates. 


*53 


8. 

A. C.4. 

B. 

8. 


Sine  magnimdincs  A & B arqualts, 
dico  ill.is  ad  eandem  magnitudinetn  C 
h ibefe  eandem  rationcm;  fi  cnim  A non 
haberet  eandem  rationern  ad  C quant 
B ad  C ; ergo  A ( per  def. ) aliquant 
partem  aliqtiotam  magiutudinis  C , plurics  couti- 
nebit  quam  B illam  contineat : ergo  A major 
cm  contra  luppofirionem. 

Scctind6  dico  ibagnitudinem  C eandem  ha- 
bere rationern  ad  magnicudmcs  A & B arqua- 
les,  nifi  cnim  haberec  eandem  rationern  ad  ucram- 
que : ad  alrerutram  verbi  gratia  ad  A , magnitu- 
do  C , hubercc  majoreni  rationern  , quam  ad  B. 
ergo  f per  def.fi.)  aliquam  partem  aliquotam  ip- 
fius  A verbi  gratia  quadraiucm  plurics  contine- 
nt, quant  quadrantein  magnitudinis  B : ergo  qua- 
drans  magnitudinis  A minor  diet  quadrantc  nu- 
gnitudinis  B : quare  & iota  A minor  diet,  to ti 
contra  fuppolitioncm. 

PROPOSITIO  VI I L 

Major  ad  eandem  magi.it  udine  m , majorem  ha- 
bet  rationern  , quam  minor  : Q- eadem  ad  majo- 
rem  quantitaiem  , minortm  habet  rationern , 
qubn  ad  minor tm.  • 

P Sit  A B major  qtuntitas  , & CD 

A Q minor  ; fitquc  tertia  E.  dico  A Bad 

C B » maiorem  rationern  habere  , quant 

J CD  habc  at  ad  eandem  E.Abfcindatur 

£ q AF  aequalis  magnitudini  CD  , rune 
A F 3c  C D eandem  cationem  habe- 
bunt  ad  E ( per  q. ) intdligatur  aurem  dividi  ma- 
gnitudo  E per  medium  , 6c  iftud  medium  itcrum 
bifariam  , 8c  lie  dcinccps  tandem  fit  aliqua  pars 
aliquota  EG , ipfius  E , qua:  minor  crit  quim  FB; 
& quia  A F Sc  CD  eandem  habent  rationern  ad 
rnagnitudinem  E,  (per  def.q. ) totics  ejus  pars 
aliquota  E G contincbitur  in  A F , ac  in  CD: 
fed  continctur  adhuc  Icmel  in  F B , amt  EG  mi- 
nor fit  quam  FB  : igitut  EG  pars  aliquou  ipltas 
E,  plurics  continctur  in  AB,  quim  in  CD.  quare 
(per dcf.i6.)  AB  raajoretn  habet  rationern  ad  E, 
quint  CD  ad  E. 

^ g Dico  fccundb  , eandem  magnitu- 

q j-j  dinem  E ad  majorem  AB,  habere  mi- 

£ q p norem  proportionem , quam  ad  mi- 

pj  nftremCD.  Sumatut  enimquxcum- 

que  pars  aliquota  ipfius  CD  ut  qua- 
drans  quse  auferatur  ex  E quantum  fieri  poteft 
inveniaturque  in  E , verbi  gratii  quinquies , fi 
nihil  relinquat  fed  earn  metiatur  , certum  eft 
quod  quia  quadrans  majoris  AB  major  eft  , qua- 
. . Tom.  1. 


drantc  ipfius  CD  inveniri  non  pottrit  quinquies 
in  ipsi  E i quae  E quinejuiesquadrantem  ipfius 
CD  contincret  Sc  non  contincret  quinquies 
quadrantem  lima-  AB : quare  ( pc , d.f.6, ) majo- 
rem  haberet  rationern  ad  CD  , quim  ad  AB. 
Sj  vero  quadrans  ipfius  CD  quinquies  fumptus 
in  ipsi  E , relinquat  FG  , ccrtum  eft  quod  qua- 
drans ipfius  AB  qui  major  eft  quinquies  fumptus, 
aut  nihil  rclinquer  aur  minis  rdinquet.  Relinquat 
kicur  HG  , dividaturque  quadrans  ipfius  CD  bi- 
fariam,  & rurfiis  bifariam,  donee  aliqua  e;us  pars 
aliquota  fit  minor  quim  FH.  fit  hare  pars  qua- 
drans quadrantis  , feu  16  pars  ipfius  CD.  Quia 
in  EF  cram  quinque  quadtontes  ipfius  CD,  in  ci 
crunt  quinquies  quatuor  partes  1 6 , hoc  eft  io 
1 6 ipfius  CD  i 5c  quia  in  E H funt  j quadtantes 
iplius  AB  , in  FH  crunt  io  partes  16  ipfius  AB; 
& quia  F H major  eft  uni  16  ipfius  CD  funt- 
que  in  EF  zo  ,in  E H crunt  ti  partes  16  ipfius 
^-0  i & zo  tanrum  ipfius  AB  ; quot  aucetn.  crunt 
1 6 ipfius  A B in  rcliqua  HG  , faltcnt  totidem 
crunt  partes  it;  ipfius  CD  , cum  minorcs  line 
1 6 ipfius  AB.  Igitur  tota  EG  plurics  contincc 
1 6 partes  minoris  CD  , quint  majoris  A B. 
igitur  ( per  dejin.  j.  ) EG  majorem  habet  ra- 
t lone  in  , ad  minorem  CD,  quim  ad  roajo- 
rcin  A B. 

PROPOSITIO  IX. 

Qna  ad  eandem  magnithdinem  habent  eandem  ra - 
tionem  , ilia  aquales  funt  : & ad  qua*  eadem 
_ habet  tandem  rationern. 

ABC  Sint  magnitudincs  A & B , qua:  ad 
1 ‘ C habcant  eandem  rationern  : dico  A 
Sc  B eftc  xqualcs. 

Demon  ft  r.  Si  enim  non  fim  xquales  , alterutrl 
ponatur  major  , fitquc  A j ergo  ( per  8. ) major 
A ad  eandem  C majorem  haberet  raiionem 
quim  B minor  ; contra  fuppofitionem. 

Sccundo  , ft  magnitude  C ad  A & B 
eandem  Itabcat  rationern  , dico  A & B efle 
squares*  v, 

Dcmonftr.  Si  enim  non  funt  xquales  , fit  A 
major  quam  B ; ergo  C ad  majorem  A , mino- 
rem habet  rationern  , quim  ad  B ( per  8. ) quod 
ntnen  eft  contra  fupponrioncm. 


PROPOSITIO  X. 

Out  majorem  habet  rationern  ad  eandem,  ea  major 
eft  M (r  *d  quam  eadem  habet  majorem  ratio * 
nem  , ea  minor  eft. 

ABC  Magnitude)  A , habc  at  minorem  ratio- 
* * * nan  ad  C , quim  B habeai  ad  eandem 
C ; dico  A majorem  eftc  quim  B. 

Demon ftr.  Si  enim  A non  fit  major  quim  B, 
aut  diet  xqualis  , & tunc  ( per  8. ) A Sc  B can- 
dem  haberent  rationern  ad  C , contra  fuppoficio- 
ncm : aut  A eltcc  minor,  fic  tunc  ( per  9. ) B habe- 
ret majorem  radonem  ad  C , quim  habeat  A ad 
eandem  C , contra  fuppofit. 

Sccund5,  fi  C habet  minorem  rationern  ad  A 
quim  ad  B>  dico  A majorem  efic  quim  B. 

V Denton  ft. 


Digitized  by  Google 


Elementorum  Eudidis 


154  -i 

Demor.ftr.  Si  enim  non  cffct  major  ■,  ant  elTct 
cqualis  & tone  (fn  S.  ) C aft  iqullcs  A > & B 

habereteandrm  rationcm  contra  foppoIrnoMm  . 

vcl  A tiler  minor  , & tunc  ( far  9. ) C ad  A nu- 
norem  , roajorem  r atioircro  habcrct , quim  ad  B. 
item  contra  fuppolitioucm. 

PROPOSITIO  XI. 

Oft  1 dim,  'dim  frill  rtiimimurfi  f*«‘ 
eadem. 


Demonftr.  Cum  enim  C ad  O majotem  ratio* 
ncm  habc.11  quam  E ad  F » C pluries  coniincbiC 
aliquant  partem  aliquotam  ipluis  D > qotm  E 
conrincat  fimilcm  partem  magnitudinis  F , fed 
quia  eft  ut  C ad  D , ita  A ad  B , A toties  con- 
riiubit  fimilcm  partem  aliquotam  magnicudinis 
B,  quoties  C continet  fimilcm  partem  ipfius 
D , (per  df( [y. ) ergo  A pintles  •ontinebit  ali- 
quant partem  aliquotam  magnitudinis  B,  quint 
E conrincat  fimilcm  partem  magnitudinis  F: 
quart  ( per  def.j. ) major  crit  ratio  A ad  B quara 
E ad  F. 


Sit  ratio  A ad  B ; ut  ratio  C 
A.B.  C.D.  E.F.  a<j  pj  ^ (jt  criam  ratio  E nd  F ; ut 
4. 1.  8. 4.  6.j.  ratjo  c ld  D . Jico  die  A ad  B; 


ficut  E ad  F. 

Demonftr.  Quia  A candcm  rationcm  habct,ad 
B i quam  habet  C ad  D , [per *(.$.)  toties  A 
concinebit  quafcumquc  partes  ali quotas  tpfius 
■B } quoties  C continet  (unites  partes  aliquons 
magnitudinis  D •,  fed  quoties  C quafcumquc  par- 
tes aliquotas  ipfius  D continet , toties  ( per  *an- 
Arm  y.  def. ) E continet  fimilcs  partes  aliquotas 
ipfius  F i igitut  quoties  A continet  partes  ma- 
gnkudinis  B,  colics  E continet  fimilcs  partes  ma- 
gninidtnis  F.  ergo  (fir  f.  4t(. ) cadem  eft  ratio  A 
ad  B,  qux  E ad  F. 


4® 

PROPOSITIO  XII. 

Si  fuerint  quotcutncput  mafnitudines  proportiona- 
tes ; frit  ut  una  antecedentium  ad  unam  confe - 
qutntium ; ita  omrtes  ttnteccdtntos  , ad  omnts 
confequtnies. 

Sit  A ad  B ; ut  C ad  D.  dico  ita  efle 
**  jj*  A Sc  C fimul  ad  B & D fimul ; ut  A fob 
£*  “■  ad  B (olam. 

U*  Demonftr.  Quia  A habet  candcm  «- 
x‘  **  tioncin  ad  B ; quam  C ad  D ; A conrine- 
bit  toties  quafcumquc  partes  aliquotas  magniru- 
dinis  B , quoties  C continet  fimiles  partes  ma- 
gnirudinis  D.  Ponamus  A continere  ter  unam  de- 
cimam  quintam  partem  ipfius  A,  C paritcr  conti- 
ntbit  unam  dccimam  quintam  ipfius  D.  Sed  una 
iy  ipfius  B,  jun&a  uni  15  ipfius  D»  facie  unam 
1 y ip  forum  B , & D fimul  luroptamm  : igitur  in 
roagnitudinibus  A,  & B fimul,  film  ires  ty.  ipfii- 
riun  B , & D } quare  A & C fimul , toties  conti- 
nent unam  jy  magnitudinum  B & D > quoties  A 
fola  continet  unam  1 y ipfius  B.  quod  probsvi  de 
una  ty.  Idem  probabo  de  quibuflibec  aliis  par- 
tibus  aliquotis  : quare  ( per  deft.)  crit  A ad  B j 
ficut  A,  & C fimul , ad  B & D fimuL 


PROPOSITIO  XllL 


Si  dua  rationet  equates  inter  fi  fuerint : quorum 
una  major  fiterit  ah  qua  tertid  rj  ulia  equalium 
e adorn  tertid  major  frit. 


A R C n c r Sit  ratio  A ad  B , xqoalis 
u,  i~,  u,  e,  F,  ulioni  c ad  D , ratio  altera 
C ad  D fit  major  rationc  E ad  F , dico  rationcm 
magnitudinis  A ad  B majorcra  «(f«  ratione  ma- 
gnitudinis E ad  F. 


PROPOSITIO  XIV. 

Si  prims  ad  fecund. tut , tandem  habutrit  rationtm 
quam  ttrtta  ad  quart  am : & prima  ma\or  ytqua- 
iis  , cut  minor  futrit  tenia , fietunda  quoqut 
quart d major , aqua'.iit  out  minor  crit. 

Sit  A ad  B,  ficut  C ad  D.  dico 

A R C n Pr“n^ » 11  A maj°r  *Iuani  C*  B 
A,  ft,  q(|0(jUe  qUjm  d major  crit. 

Demonftr.  Quia  A major  eft,  quamC,  ( per  9.) 
crit  major  ratio  A ad  B , quim  C ad  eandem  B, 
fid  ut  A ad  B , ita  C ad  D.  quare  ( per  13.}  mi- 
nor crit  ratio  C ad  B,qukm  C ad  Diquarc(prr  10.) 
B quini  Dlnajorciit. 

Dico  fecundo,  fi  A fit  *qualis  ipfi  C , B fore 
arqualem  ipfi  D. 

Demonftr.  Cum  enim  A &:  C fint  xquales  » 
( per  8. ) cadem  crit  ratio  A ad  B , & C ad  B , fod 
m A ad  B , ita  C ad  D,  igitut  ( per  » 1. ) ita  eric 
C ad  B.  & C ad  D,  quart  ( per  9. ) B & D *qua- 
les  crunt. 

Dico  tertid  , fi  A minor  fit  quam  C ; B quo- 
que  mrnorem  tile  quam  D. 

Demonftr.  Quia  enim  A minor  eft  quam  C, 
(per  8.)  crit  major  ratio  C ad  B,  quJun  A ad  B,fcd 
nt  A ad  B , ita  C ad  D , igitut  major  crit  ratio  C 
ad  B,qnam  C ad  D,  quare  ( per  10.)  B minor  crit, 
quam  D. 

& 3305-585aS355' 535353555355  Kl-a©S3'53KiKi*55 
PROPOSITIO  XV. 

v£qu'c multiplied  in  eddem  funt  ratione  , ac  ma- 
gnitudints  quorum  funt  multiplier m 

Sint  du*  quantitates  A & B, 
G lm  Y 5 quarum  C &D  fint  seque  muhi- 

F*  u *•  3 pliccs  : hoc  eft  C toties  continent 

E‘1;  H' 3 magnitudinem  A k quoties  D comi- 
(1  J* 3 - ^ net  ipfam  B : dico  ita  cftc  C ad  D, 
A 11 U ficut  A ad  B.  InteUigatur  C dividi 
in  partes  E,  F,  G,  xquales  ipfi  A , quod  fieri  po- 
teft  cum  fit  illius  multiplex  , dividatut  paritcr  D 
in  partes  H,  I,  K , ipfi  B xquales,  tot  crime  in  D 
partes  magnicudini  B xquales  , quot  font  in  C, 
partes  magnicudini  A xqualgs , cum  fint  xque 
multipliers.  , 

Demonftr.  Erie  E ad  H,  ficut  A ad  B,  cum  fint 
xquales , ita  crit  F ad  I,  ficut  A ad  B j paritcr  ita 
crit  G ad  K,  ut  A ad  B,  igitur  ( per  \ xd  ita  crunt 
omnes  E,  F,  G,  leu  C,  ad  oumics  H>  I,  K j feu  D» 
ficut  A ad  B. 


COROLLA 
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COR.OLLARIUM. 

• 

Tot  idem  partes  alt  quote  duorum  tot  arum,  in  fa- 
detn /irii  rat  tone,  ac  tout.  Oilcndimuf  in  fupertori 
propoft  notify  it  a ejfe  E ad  H,  ficut  A ad  B,  cr  pa- 
rt ter  F ad  / , ficut  A ad  B , quart  (per  i *.)  ha- 
bit forte!  udere,  tea  fitnt  E,  F,fimut  fits  duo  tritntes 
I nac/titudtnit  C ad  H , / duo  tritntes  magnitude 
nts  D,  (tent  A,  ad  By  fed  oflendtmut  etiarn  tea  ejfe 
C ad  Dt  ficut  A ad  B,  igitur  duo  tritntes  magn t- 
tndintt  c t ft  h.ibem  ad  duo/  erixmes  magmtudt- 
nu  D,  ficut  iota  C ad  totam  D. 

**4*41  ff W4  *#*€44  ****** *5* 

PROPOSITIO  XVl. 

t 

Si  4 .maytttndinet  proportionate s ferine,  (fp  ejuf- 
dent  r.utonu  : etiam  alter namn  propor- 
tionates erunt. 

li  S «)  Sir  A ad  B , tic  C ad  D , fineque 
A BC  D*  tnagniiu<*incs  e)u^tm  rationis  , hoc 
' cft.vcl  omnes  linear, vcl  omnes  fuper- 
ficics  , vel  omucs  folidx.  Dico  ita  die  A ad  C, 
ficut  B,  ad  D. 

Dcmonftr.  Si  cnim  hoc  ita  non  eft  , fit  major 
ratio  A adC,  quam  B nd  D : quarc  (per  def  6.) 
A plorics  comincbit  aliquani  partem  aliquotam 
niagnitudinis  C , quam  B contincat  fimilein  par- 
tem jliquotaiv);iplius  D.Ponatur  A contincrc  qua- 
ter  trientem  magnitudinis  C j Sc  B ter  tamum 
contincrc  trientcin  magnitudinis  D.  intclligatur  A 
dividi  in  quariior  quadrantes  , ficut  Si  B.  quan- 
doquidem  tota  A , feu  quatuor  ejus  quadrantes, 
continent  quatcr  trientem  magnitiidini*C  finguli 
quadrantes  umim  trientem  continebunt , fi  cnim 
* finguli  umifn  non  continercnt , in  duobus  triens 
non  diet  bis , nec  in  qnatuor  qtiacer.  Quia  vcf& 
quatuor  quadrantes  ipfius  B,feu  tot  a B,  non  con- 
tincc  quatcr  trientem  magnitudinis  D ; nec  fingu- 
antes  umim  qiuJmytcni  continebunt » 
quaic  tres  quadrantes  magnitudinis  A,  tres  trien- 
• res  ipfius  C faltcm  continebunt  , hoc  eft  non 
erunt  minorcs  ipsi  C ; ires  autem  quadrantes 
magnitudinis  B , non  continebunt  tres  tritntes 
ipfius  D , feu  ilia  erunt  minorcs  , aliunde  tamcn 
quia  (per ftperius  cero't.)  tres  quadrantes  magni- 
tuJinis  A,  fc  habent  ad  tres  quadtames  magnitu- 
dinis B,  ut  tota  A ad  totam  B ; & ut  tota  A ad 
totam  B , ita  C ad  D ; erunt,  ut  tres  quadrantes 
magnitudinis  A ad  tres  quadranccs  magnitudi- 
nis 3 ; ita  C ad  D ; quare  (per  14,)  fi  ties  qua- 
drantes  magnitudinis  A non  minorcs  fimt  tercii 
C,  tres  quadrantes  magnitudinis  B non  minorcs 
erur.t  magnitudinc  D , quod  tamcn  oftenfum  eft 
eftl  fulfum,non  igitut  A habet  majorem  rationem 
ad  C , quam  B .id  D , neque  B ad  D majorem  ha- 
hibct  rationem , quam  A ad  C , propter  candcm 
CUibnem : igitur  a’qualem  habent. 

L E M M A. 

Si  prima  ad  ftcur.d^m  fuerit  ut  ter  ita  ad  quar- 
tan : etiarn  quilibet  pars  ahquota  prima  ad 
fecundarn  trtt  ; ut  [tenths  pars  aliquota  terete 
ad  quartam. 


'id.  $.  }£.  6. 


Sit  A ad  B ; ut  C ad  D.  died 
aT  B.  C D.  q"“mcuraq,lc  P“‘Hn  aliquotam  £, 
g p magnitudinis  A verbi  gratia  qtta- 
O dramcm ; ita  die  ad  B , ficut  qua- 
**  ’ drans  F ipfius  C,  eft  ad D. 

Dcmonftr.  Si  cnim  hoc  ita  non  eft , fit  major 
ratio  E ad  B ; quam  F ad  D,  igitu^(per  6.  def.) 
E aliquam  partem  ipfius  B pluiics  continebit 
quam  F contincat  fimilem  partem  ipfius  D.  E 
coiuincat  quatet  trientem  ipfius  B j & F ter  tan- 
tutn  contincat  trientem  ipfius  D , fi  fieri  poteft. 
igitur  magnitude  E bis  fiimpta  o&ies  comincbit 
trientem  ipfius  B , Sc  F bis  liimpra  non  continc- 
rct  odics  trientem  ipfius  D.  & E quatcr  fumpta, 
feu  A continerct  decies  fexics  trientem  ipfius  B, 
& F quatcr  fumpta  , feu  C,  non  continerct  dccicS 
fexics  trientem  ipfius  D , igitur  ( per  6.  def.)  non 
diet  A ad  B , ficut  C ad  D i contra  foppofitio- 
nem  , fcquitur  codcm  modo  , etiam  ita  cflc  duofc 
quadtames  ipfius  A ad  B , ficut  duos  ipfius  C 
ad  D. 

COROLLARIUM. 

Quod  in  Eutlide  if  pefi  4 prepofitionem.  Conver- 
fa  ratio  , fi  prima  ad  fecundarn  fuertt  ut  tenia 
ad  quartam  : trtt  fttunda  ad  pntnam  ut  quarta 
ad  ter  1 tarn. 

4-  S.6.  1 1.  Si  fit  A,  a'd  B : ficut  C,  ad  D : di- 

A. B.C.  D.  co  convcrtcndo  ita  eftc  B ad  A : fi- 

E.  F.  cut  D ad  C , nam  (per  fuperiorem) 

1 erit  A ad  C,  ficut  B ad  D,  ( per  tan - 

— dew)  crit  ut  B ad  A,  ita  D ad  C. 
i*  * x.  Quia  tamen  hie  modui  argumtn- 
tandi  fipponii  4 quantitates  ejfe  ejufd'em  rathnisi 
hen  hoc  Cor  oil.  fit  univerfale  , demonstrate  debee 
alio  modo. 

Sir  igitur  A ad  B : ut  C ad  D.  dico  ita  eife  B 
ad  Ay  ut  D ad  C.  Sit  enim  fi  fieri  poteft  major 
ratio  B ad  A , quam  D ad  C,  quarc  (per  def.  6.) 
B pluries  continebit  aliquam  partem  aliquotam 
ipfius  A , quam  D ipfius  C.  B contincat  ottics 
quadtantem  E,  ipfius  A : & D tantum  feptics  con- 
tincat quadrantem  F ipfius  C fi  fieri  poreft , 
quia  A eft  ad  B ut  C ad  D > etiam  ( per  Lemma 
fupmus)  qurrcumquc  pars  aliquota  ipfius  A , ut 
quadrans  E,  crit  ad  B,  ut  F quadrans  ipfius  C ad 
D , &:  (per  idem  Lemma)  ita  crit  quadrans  E 
o&ics  fumptus  ad  B , ut  totidero  quadrantes  F ad 
D.  hoc  tamen  falfum  eflet  nifi  efl'et  B ad  A ficut 
D ad  C.  nam  S quadrantes  E non  fuperarent 
ipfam  B.  cum  quadrans  E ottics  contincatur  in 

B, &  S quadrantes  F lines:  C,  fuperarent  lincam 
D,  cum  in  D quadrans  F fepties  tantum  ccntinca- 
nir : igitur  B ad  A, non  habet  majorem  rationem  j 
quam  D ad  C. 

PROPOSITIO  XVII. 

Divifio  ration!  s. 

Si  ctmpofita  magr.it udine s proportionales  futrint  } 
& ditnfit  proportionates  erunt. 

R n Sit  A B ad  B : ficut  CD  ad  D j 

A **  n dico  ita  ell'e  dividendo  A , ad  B ft- 

A c.  10.  v.  , j-.  Jn 
} cut  C ad  D. 


Tom.  t. 
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Demonftr.  Quia  eft  AB'ad  B : ficut  CD  ad  D; 
A B (per  defy.)  cories  continebit  qoafcumque 
partes  aliquotas  magnitudinis  B , quotics  C D, 
continct  fimiles  panes  ipfius  D.  porumus  in  A B 
eflc  8.  trientes  magnitudinis  B,  totidem  in  C D 
erunt  trientes  magnitudinis  D.  auferendo  ipfam 
B auferuntur  ties  ipfius  trientes  & totidem  trien- 
tes magnitudinis  D , dum  aufertur  ipCa  D.  igitur 
reftabunt  quinque  trientes  in  A , ipfius  B i Sc  in 
C ipfius  D.  & quod  dixi  de  trientibus  de  aliis 
quiWcmnquc  partibus  aliquotis  oftendipoteft, 
igitur  ( per  def  f.)  ita  eft  A ad  B,  ficut  C ad  D. 


PROPOSITIO  XVIII. 

Compoficio  rationis. 

Si  divifa  magnitudines  proportion  Alts  fuerint ) & 
compofita  proportionates  erunt. 

- Sit  A,  ad  B : ut  C,  ad  D : dico 

. **  ' componendo  ita  efTe  A B,  ad  B : ut 

A.j.  io.C  CD>riaD 

Dcinonft.  Quia  eft  A ad  B ut  C ad  D toties  A 
continct  quafcumque  partes  aliquotas  ipfius  B : 
queries  C continct  fimiles  ipfius  D.  B autem  to- 
nes continct  cafHem  partes  aliquotas  fuas  , quo- 
tics  D fuas  fimiles  continct:  quatc  ft  utrinque  ad- 
dantur  partibus  in  A & C contentis  : tot  erunt 
partes  aliquot*  magnitudinis  B , in  A B : quot 
funt  fimiles  partes  magnitudinis  D,  in  CD  : qua- 
tc (per  defy .)  erit  AB  ad  B : ut  CD  ad  C. 

COROLL  ARIUM. 

Converfio  rationis. 

Ex  bis  demottElrari  poteft  conver/io  rationis. 


B J. 
A j. 


6.  D 


PROPOS.  XX.  & XXI. 

In  hoc  modo  argumentandi  non  font  nee  effort  a , 
cominenturque  in  n.  dr  a). 


PROPOSITIO  XVII. 
Ordinata  ratio. 

Si  fint  quotcumque  magnitudines , & alia  totidem , 
que  bin a & bm  a in  eadem  ordinal  a rations  fit- 
man  t nr  , ex  aquo  extremes  in  eadem  ration » 
trttnt. 

, , Sint  tres  magnitudines  A* 

c 'p  B,C,  Sc  alix  totidem  D,E,F,bi- 
* * * * 3 nx  in  cidem  ratione  ordinata, 

hoc  eft  fit  A ad  B : ut  D ad  E>  & B ad  C,  ut  E* 
ad  F ; dico  c(Tc  extremes  in  eadem  ratione , hoc 
eft  ut  A ad  C ita  D ad  F. 

Demonftr.  Si  hoc  non  ita  fit  : ponatur  efTe 
major  ratio  A ad  C , quam  D ad  F > igitur  ( per 
defy.  A continebit  pluries  aliquam  partem  ali- 
quotam  ipfius  C,  quam  D ipfius  F : fit  haec  pars 
dimidia  ita  ut  A contineat  ix  partes  dimidias 
ipfius  C,  Sc  D tantum  1 1 partes  dimidias  ipfius  F 
fi  fieri  poteft  , Sc  quia  eft  ut  B ad  C , ita  E ad  F» 
B tot  continebit  partes  dimidias  magnitudinis  C, 
quot  E continct  dimidias  magnitudinis  F , fint 
utrohique  6.  quare  A coniinens  1 1 dimidias  ipfius 
C majorem  habebir  tationem  ad  B,continem«n  6. 
dimidias  ejufdem  C , quam  D continens  tantiim 
1 1.  dimidias  magnitudinis  F:ad  E continentem  6 * 
dimidias  ejufdem  F : quod  eft  contra  fuppofitio- 
nem  ; igitur  eft  A ad  C : ut  D ad  F. 


Sit  ut  A B ad  B , ita  C D ad 


n D.  dico  ita  elf:  A B ad  A ficut  C D 
l°*C  adC. 


Demon  sir  atio.  Quid  eft  A B ad  B,  ut  C D ad 
D , erit  dividendo  (per  17.)  ut  A ad  B : ita  Ct 
ad  D & convertendo  ( per  cor.  16.)  ut  B ad  A , 
ita  D ad  C.  & componendo  ( pet  1 8 .)  ut  A B ad 
A)  ita  CD,  adC. 


PROPOSITIO  XIX. 

Si  fturit  ut  tota  ad  totam  t ita  ablata  ad  ablatam, 
dr  reliqua  ad  reliquam  erit , ut  tota 
ad  totam. 

B D Sit  ut  A B ad  CD , ita  B ad  D. 

. **  f’yi  dico  ita  cfTc  reliquam  A ad  C , ut 
A.il.6.  C a B ad  C D. 

Demonftr.  Quia  eft  ut  AB  ad  CD, ita  B ad  D : 
erit  permutando  ( per  i$.)  ut  AB  ad  B , ita  C D, 
ad  D,  Sc  ( per  cor.i 8.)  per  convcrfionem  rationis 
tit  AB  ad  A,  ita  CD  ad  C , Sc  rutfus  permutando . 
wt  AB,  ad  CD,  ita  A ad  G 


PROPOSITIO  XXIIL 
Pcrturbata  ratio. 

Si  fint  tres  magnitudines , dr  alia  totidem  in  eadem 
ratione  ptrturbaia  j etiam  extrema  in  eadem 
ratione  erunt. 

A n r ntrr  Sint  tres  magnitudines  A, 
A B L i D.E.F.G  B>  C . & aliz  tocidem  D , £, 

12,  F,in  eadem  ratione  perturbati: 

hoc  eft  fit  A ad  B : ut  E ad  F,  & B ad  C,  ut  D ad 
E.  dico  ita  efTe  A ad  C,  ut  D ad  F. 

Demonftr.  Addatuc  quantitas  G > ita  ut  fit  uc 
B ad  C , ita  F ad  G.  quia  igitur  eft  ut  A ad  B , ita 
E ad  F:&  ut  B ad  C : ita  F ad  G ; erit  ( per  ax.)  uc 
A ad  C,ita  E ad  G.  Rurfus  quia  eft  ut  B ad  C,  ita 
D ad  E , & F ad  G , eadem  erit  ratio  ( per  1 1.)  O 
ad  E,  qua  F ad  G,  Sc  permutando  (per  16.)  ut  D 
ad  F : ita  E ad  G , fed  ut  E ad  G,  oftendimus  ita 
cfTc  A ad  C,  igitur  ut  A ad  C ita  erit  D ad  F. 


4l*j  *"*\ 
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PROPOSITIO  XXIV. 

Si  prim*  ad  fecund  urn  habeat  tandem  rationem, 
*c  tenia  ad  quartan  : ft  autem  quinta  adfe- 
cundam  ut  6 ad  quartan  : trit  prim*  turn 
quinta  ad  fee un dam  ut  tent*  cum  fexta  ad 
quartan. 

Sit  A ad  B , ut  C,  ad  D , 8c  E,  ad 
B ut  F,  ad  D : dico  totam  AE  ad  B,ita 


E F 
4.  6. 


clfe  i ut  totam  CF  ad  D. 


A B C D*  Dcmonftr.  Quia  eft  E ad  B,ut  Fad 
* ' ’ D : crit  convericndo  ut  B ad  E , ita 
D ad  F , quia  igitur  eft  ut  A ad  B » ita  C ad  D, 
ut  B,  ad  E,  ita  D,  ad  F,  crit  [ per  xx.  ] ut  A , ad 
E : ita  C,  ad  F,8c  componendo  l per  1 8.  ] ut  AE, 
ad  E,  ita  CF  ad  F : quare  aim  fit  ut  AE  ad  E ita 
CF  ad  F : & ut  E ad  B , ita  F ad  D : crit  ex  aequo 
( per  xi. ) ut  AE,  ad  B : ita  CF  ad  D. 
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PROPOSITIO  XXV. 

Si  4 majtnitudinet  proportionates  fuerint , maxim A 
G>*  minima  rehquu  dualrut  majoret  erunt. 

b r*  Sint  roagnitudines  AB,  CD,  E & F 
» proportionates  : fitquc  AB  maxima  , 

F minima,  dico  duas  AB,8c  F rcliquis 
A ('  1:  r duabus  majores  die. 

Danon.  Qi\ia  eft  A R ad  CD,  ut  E 
ad  F,  & AB  eft  major  qtiam  E , CD  eciam  major 
crit  quam  F ( per  14)  quare  cxCD  abfeindatur  C, 
sequalis  ipfi  F , & cx  A B,  abfeindatur  A , acqualis 
ipli  E ; crit  igitur  ut  AB  , ad  C D > ita  A ad  C 8c 
( per  iy. ) ita  eric  reliqua  B,  ad  D ; ut  iota  AB  ad 
CD  ; fed  AB  major  fupponitur  quam  CD , igitur 
B major  crit  quam  D.  quia  autem  A & E funt 
{equates , fi  illis  addantur  F , & C item  arqualcs, 
erunt  A , Sc  F funul ; {equates  ipfis  E 8c  C fimul 
fumptis.  quare  fi  prim  is  addatur  B , major,  & po- 
fterioribus  D minor,  erunt  AB&  F majores  ipfis 
CD  8c  E : quod  erat  oftendendum. 

Reliqua  9 propoft tones  hujut  libri  , non  funt 
Enclidit  , quia  tamtn  d plenfque  author  thus  ei- 
tantur  quaf  effent  EucUdu.  idet  illat  non  prater - 
tnifmur. 


PROPOSITIO  XXV1L 
Theorems. 

Si  prima  ad  fecundam  majorem  rationem  habeat 
quam  ttrtta  ad  quartan  permit andot  prima  ad 
itrtiam  majorem  rationtm  habebit , quam  f<- 
cunda  ad  quart  am. 

^ Habeat  A ad  B , majorem  ratio- 
A *B  C^D  nc,n<Iuam  C ad  D : dico  permutan- 
* * do  majorem  rationem  efle  A ad 
C,  quam  B ad  D \ fit  cnim  ut  C ad  Di 
ita  E ad  B. 

Demon.  Erie  rut  fus  major  ratio  A ad  B : qulm 
E ad  B,  8c  l per  10.]  A major  crit  quam  E : cum 
igitur  A fit  major  quam  E , crit  major  ratio  A ad 
C quam  E ad  C.  8c  quia  eft  E ad  B ut  C ad  D,erit 
permutando  ut  E ad  C ita  B ad  D L per  16.]  igitur 
crit  major  ratio  A ad  C quam  B ad  D. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

Theorems. 

Si  prima  ad  fecundam  majorem  rationem  habeat 
quam  tenia  ad  quOrtam  : prima  quoqut  curd 
fecund*  ad  fecundam  majorem  rationem  habebit , 
quam  tenia  cum  quana  ad  quartan. 

Sit  major  ratio  A ad  B , qulm  C 
a"  r D : dico  majorem  c(Te  rationem 
A, B, C, D ABaa  B,quamCDadD,ficenim 
' ut  C ad  D,  ita  E ad  B. 

Dcmonftr.  Quia  eft  major  rati® 
A ad  B , quam  E ad  B : E minor  , crit  quam  A 
( per  10.  ) & addita  commimi  B,  AB  major  eric 
quam  EB.  quia  autem  eft  ut  E , ad  B , ita  C ad  D 
erit  componendo  ( per  18. ) ut  EB  ad  B , ita  CD* 
ad  D,8c  quia  A B major  eft,quim  EB  : erit iper  7.) 
major  ratio  A B , ad  B : quam  EB,  ad  B : igitur 
major  eft  ratio  AB  ad  B,  quam  CD.  ad  D. 


PROPOSITIO  XXVI. 
Theorems, 

Si  prima  ad  fecundam  majorem  rationem  habeat  \ 
quam  tenia  ad  quartan  : habebit  convert  err  do 
quana  ad  tertian  majorem  rationem  t quam  ft - 
cunda  ad  primam. 

Sit  major  ratio  A ad  B , quam  C , ad 
1 a n p*n  t^co  convcrtcnd°  majorem  D , ad 
A,  , .D.  q cjft.  racjoncm . qUam  B ad  A.pona- 
tnr  enim  clFc  E ad  B,  ficut  C ad  D. 
Dcmonftr.  Quia  A ad  B habet  ma- 
jorem tationcm  qu4m  C ad  D,  ut  autem  C ad  D: 
ita  E ad  B : major  quoque  erit’ratio  A ad  B , 
' quam  E ad  B , 8c  ( per  10. ) A major  eft  quam  E. 
Quia  autan  eft  E,  ad  B,  ficut  C ad  D : conver- 
tendo  ( per  cor. 10.)  erir  B ad  E,  ficut  D,ad  C,fed 
B tuber  minorem  rationem  ad  majorem  A,  quam 
ad  minorem  E ( per  8. ) igitur  major  eft  ratio  D 
ad  C,  quam  B ad  A. 


PROPOSITIO  XXIX. 

Si  prima  cum  f cunda  ad  fecundam  majorem  ratio- 
nem habeat  qnam  tertia  cum  quana  ad  quar- 
tan: etiam  dividers  do  prima  ad  fecundam  ma- 
jorem rationem  habebit ; quam  tertia  ad  quar- 
tan. 

Habeat  A B majorem  ratiorttm 
A R r D ad  B>  Tlim  CD  ad  D : dico  A 
A.  d.  C.  D.  a(j  g ? majorem  rationem  habere: 
7*  quam  C ad  D.  fit  cnim  ut  CD,  ad  D; 

ita  EB  ad  B. 

Demonftr.  Major  erit  ratio  AB  ad  B,  quam 
EB  ad  B : 8c  ( per  to. ) AB  major  crit , qnam  EBj 
8c  auferendo  cdmmuncm  B , A major  erit , quant 
E,  quia  autem  eft  ut  £B  ad  B,  its  CD  ad  D , eric 
dividend©  ( per  17. ) ut  C ad  D i ita  E ad  B.  fed 
quia  A major  eft  quim  E,  erit  ( per  8. ) major  ra- 
tio A ad  B : quam  E ad  B:  ergo  major  etit  tt-, 
tio  A ad  B : quam  C ad  D. 


V iij 


PROPO 


Digitized  by  Google 


1 58 


Elementoaim  Euclidis 


PROPOSITIO  XXX. 

Si  prima  cum  fecund*  *d  fecundam  , majorem  r a- 
tionem  babeat  quam  tertia  cum  quart*  ad  quar- 
tan : habebit  per  converfionem  rationu  prim a 
cum  fecund a ad  primam  > minorem  rattonem  , 
quam  ter ii*  cum  quart*  ad  tertiam. 

Sit  major  ratio  A B ad  B , quam 
4 4r  r*r»  ad  D.  dicommorcm  eflcratio- 
A.  B.  C.D.  nem  Au  acj  A, quim  CD  ad  C. 

Dcmonftr. Quia  eft  major  ratio  AB  ad  B.quim 
CD  ad  D , trie  ( per  19. ) major  ratio  A ad  B 
quim  C ad  D,ergo  convcrtcndo  ( per  16. ) tnajbr 
crit  ratio  D ad  C , quim  B ad  A : 6c  (per  18. ) 
componendo  major  eric  ratio  C D ad  C quam 
AB  ad  A. 

«*»»»««  «#»«*» 

PROPOSITIO  XXXI. 

Si  fint  tret  magnitudinet  qua  in  majori  fint  ratione 
quam  alia  tret  : prima  priorum  majorem  ratio- 
nem  habebit  ad  tertiam,  quam  prima  peficrio - 
rum  ad  fuam  tertiam. 

Sit  major  ratio  A ad  B, 
t6. 10.  3.  I 9.  f*.  1.  _u^m  o ad  E;  item  fit  ma- 
A.  B.  C.ID.E.F.  ^ ratio  B ad  C,  quim  E 
ad  F , d'eo  majorem  efle  rationcm  A ad  C,  quam 
D ad  F. 

Dcmonftr.  Qniacft  major  ratio  A ad  B,  quim 
D ad  E erit  pernuttando  ( per  n.)  major  ratio  A 
ad  D,  quim  B ad  E : & quia  eft  major  ratio  B ad 
C , quam  E ad  F , major  quoqne  ratio  ait  B ad 
E quim  C ad  F : ergo  mulio  major  eft  ratio  A 
• ad  D quam  C ad  F,  igitur  permutando  (per  17. ) 
erit,  major  ratio  A ad  C,  quamD  ad  F. 

«*»  «»«•»  VH  i*9  M»  *** «»«•»«»  *** 
PROPOSITIO  XXXII. 

Si  put  tret  magnitudintt  in  major*  ration e , quam 
alia  tret  in  perturb at*  ration e illit  refpondentet: 
erit  ex  aquo  major  ratio  prima  priorum  ad  ter- 
tiarrr.quam  prim*  pefteriorum  ad  fuam  tertiam. 

Sit  major  ratio  A ad  C, 
B F quam  1 ad  K , item  fit  major 

* x*  ratio  C ad  E quim  H ad  I. 

A*’/*  £'  ’/v  ^co  majorem  efle  rationcm 

A,  C,  t : rl,  I,  K,  ^ aj  £ . qu^ms  H ad  K. 

Dcmonftr.  Sir  enim  B qu*  eandem  rationem 
Babeat  ad  C>  quim  habet  1 ad  K , & quia  A ad  C 
babet  majorem  rationcm  quam  1 ad  K , A ad  C 
majorem  rationem  habebit  quam  B ad  I : quare 
(per  10.)  A major  crit  quam  B » fit  ctiam  ut  H 
ad  I,  ita  C ad  F , & quia  C ad  E habet  majorem 
rationcm  quam  H ad  I , major  crit  ratio  C ad  E, 
quim  C ad  Fjundc  (per  10.)  F major  crit,  quim 
E : quia  antem  eft  ut  B ad  C,  ita  I ad  K & ut  C 
ad  F ita  H ad  I , erit  ( per  aj.)  ut  B ad  F , ita  H 
ad  K ; fed  A major  quam  B , majorem  habet  ra- 
tionem ad  F i quim  B (per  8.)  igitur  eft  major  ra- 
tio, A ad  F quam  H ad  K,  Sc  quia  E minor  eft: 
quim  F : ( p"  8 ) multo  major  eiit  ratio  A ad  E, 
quim  A ad  F ; igitur  major  eft  ratio  A ad  E , 
quim  H ad  K. 


PROPOSITIO  XXXIII. 

Si  fit  major  ratio  totiut  ad  tatum  quam  ablati  ad 
abtaium  , erit  rtliqui  ad  reliquum  major  ran 9 
quam  totiut  ad  totum. 

Sit  major  ratio  totius  AB  ad 
A*  B C D tolam  C D,  quim  ablati*  B ad  ab- 
l.uarn  D.  dico  majorem  cfle  ratio- 
ncm rcliqux  A adreliquam  C i quam  totius  A B 
ad  totam  C D. 

D-monftr.  Quia  major  eft  ratio  A B ad  C D 
quam  B ad  D crit  convcrtcndo  (per  2.6.)  major 
ratio  A B ad  B quam  C D ad  D,  & ( per  30.)  per 
convet  fioncm  rationis  minor  crit  ratio  A B ad  A, 
quim  C D ad  C,  & rurfus  convcrtcndo  (per  16.) 
minor  crit  ratio  A B ad  CD,  quam  A ad  C. 

am  <44  *2*  w*  «■*>*  ***  «»  €#*.  «t»  H* 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Si  fin  quotcumque  magnitudiner,  alia  totidem  j 
fitqut  major  ratio  prime  priorum  ad  primam 
pop.tr  iornm  , quam  fecund a priorum  ad  fecun - 
dam  pofieriorum  dr  hac  major  quam  ratio  terti a 
priorum  ad  tertiam  poilcriorum  , dr  ita  dein- 
cepi : major  erit  ratio  omnium  fimul  pnorum,ad 
omnes  fimul  poilerioret , quam  omnium  priorum 
rtlind  prima,  ad  omnes  fimul  pofteriores  rehi'tx 
prima  , minor  tamtn  quam  fit  ratio  prima  prio- 
rum ad  primam  poficriorum , major  denique 
quam  fit  ratio  ultima  priorum  ad  ultimam  foftt- 
r ten  tun. 

_ Sit  major  ratio  A ad  E , 

R'  i'  p I' « quim  B ad  F , & hxc  major 
* quim  C ad  G , & ita  confc- 
quentcr  fi  client  plutcs.  dico  primb , rationcm 
omnium  antcccdentium  A , B,  C ad  omnes  con- 
fequentes  E,  F,  G,  majorem  clTc  ratione  ultimas 
antcccdentium  ad  ultimam  confcqucntium  fcilicct 
Cad  G. 

Dcmonftratio.  Cum  fit  major  ratio  A ad  E 
quam  Bad  F ,erit  permutando  (per  1 6.)  major 
ratio  A ajl  B,  quim  E ad  F ; (per  18.)  compo- 
nendo eft  major  ratio  A B ad  B,  quam  E F ad  F,Sc 
permutando  ( per  16.)  major  crit  ratio  AB  ad  EF ; 
quam  B ad  E , fed  ratio  C ad  G,  eft  adhuc  minor 
ratione  B ad  F : igitur  ratio  AB  ad  E F major  eft 
rarione  C ad  G , 6:  componendo  ( per  18.)  major 
eft  ratio  A B C ad  E F G,  quim  C ad  G.  quod  clt 
primum. 

Dico  fccun Jo  , rationem  omnium  priorum  ad 
Omnes  pofteriores, fcilicct  ABC  ad  EFG  , majo- 
rem die , ratione  omnium  priorum  rtlidi  prim 3, 
ad  omnes  pofteriores  rcli&i  priml,  fcilicct  ratio- 
nc  B C ad  F G. 

. Dcmonftr.  Quia  eft  major 

A*’ n c b ip  r:itio  A ad  E , quim  B ad  F : 
a.  u.  crjt  pCrmutanj0  major  ratio  A 

ad  B,  quam  E ad  F : & componendo,  major  ratio 
AB  ad  F : quam  EF  ad  F : 6c  permutando  major 
ratio  AB  ad  EF\  quim  B ad  F : quia  igitur  major 
eft  ratio  totius  A B ad  totam  E F quam  ablarx  B 
ad  abl.it.un  F : major  crit  ratio  fthqux  A,  ad  rc- 
tiquam  E,  quim  totius -tS  B ad  totam  EF,  69 
pet  eandem  rationcm  ; major  erit  ratio  B ad  F, 
quim  B C , ad  F G : mnlto  ergo  major  eft  ra- 
tio A ad  E : quim  B C ad  F G : 5c  permutando 
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major  eft  ratio  A ad  B C > quim  H ad  F G : Sc 
componoido  major  crit  ratio  A B C ad  E F G , 
ouain  BC  ad  F G : quod  eft  fecund®  loco  propo- 
utum. 

Dico  tcrti&  , majorem  cfle  rationcm  A 
ad  E : primx  fcilicet  priorum  > ad  priiuam 
poftcrioriun  , quam  omnium  piionun  ad 


JS9 


omnMpofteriorts,  id  eft  quam  rati)  ABC  ad 
EFG. 

Denwnftr.  Quia  major  eft  ratio  ur  oftendimus 
rotius  ABC  ad  totam  E F G,  quint  ablati  BC  ad 
ablatam  FG,  ciit  (jxr  j j.)  major  ratio  teliqtttz  A 
ad  ttliquam  E , quam  tot ius  ABC  ad  totam  EFGt 
quod  crat  demonftrandum. 


E U C L I D I S 

ELEMENTO R VM 

LIBER  S E X T V S- 


Dcfinitioncj. 


Prima,  Similes  figurx  rectilinear  funt  > quae 
Sc  angulos  iingulos  iingulis  Xqitalcs  liabcnt  : Sc 
latcra  circa  arqualcs  .angulos  proportioualia. 
f't  triangula  ABC  , DF-F  trunt  ftmiha  ft  unguUu 
A fueril  angulo  D aqua  Us,  ©'  angulu*  IJ  angulo  E, 
& confeqututer  angulo*  C angulo  E.  Sitque  ut  AB 
ad  BC : it*  DE  *A  EF  , Q-  ut  Ef  . id  FD  : it*  BC 
*d  CA. 

Sfcamda  , Rcciprocx  figurx  lime  ilia:  qua:  ita 
fc  habenc  uc  in  turiquo  Sc  antecedences  termini 
rjtionmn  fucrint  Sc  conkqucntcs.  Hoc  eft  tune 
fgurs  funt  rtcipreca  cum  in  tin*  ftgura  eft  ante  ce- 
dent proportion!*  ctijut  confident  eft  in  ah*  : & 
vicijftm  i»  fecund*  eft  antecedent  a! terms  propor- 
tion* cuju*  cenfequent  eft  in  prim a : vtldutn  corn- 
par  at  to  deftuit  tn  fgurd  , m qua  tnetperat.  nr  in 
duobtu  paraltehgrainmu  , ft  effii  hi  AB  ad  CD  : 
it * DE  ad  BFt  ea  effent  recifroca. 


Tertia,  Linca  fedka  eft  cxtrcmi,ac  medii  ratio- 
nc,cum  cadem  eft  ratio  coitus  line*  ad  majus  feg- 
menium,  quae  eft  major  is  fegmenti  ad  minus.  Vi 


ft  line a A B iu  ftcetur  in  C,  ut  fit  eadem  ratio  A A 
ad  AC , qua  eft  AC  .id  CB. 


Quana,A]tirudo  figurx  eft  linca  perpendicula* 
risa  vcrticc  figurx  ad  bafin  du&a.r/  in  triangulit 
ABC  ltne.%  A D,  five  cad.tt  intra  ftguram  five  ex- 
tra i triangula  autetn,<jr  parallelogram/**  tandem 
habenti.1  ahuudtntm.vnttr  tafdtui  parallel  at  (olio * 
cari  pej}nnt,ui  bafts  BC  colhcetur  in  eadera  line a, 
ft  aim udine s feu  perpendicularee  AD  , AD  fine 
equates,  cum  propter  dues  angulos  reUos  in  punflis 
D,  D fin  t parade  la , tinea  B C , A A til  as  conjun- 
gtnies  (per  3 j.  i.)  par  at  Ida  erunt\p*riter  (riangu- 
la  ABD,  ABC, quern  bafei  BD , BC  funt  in  eadem 
tine*  BC, & babe nt  tundem  vtrtictm  funt  inter  taft 
dem  parallel  as  dr  babent  tandem  altitudinemAD. 

Quinta  , Ratio  ex  rarionibus  componi  dicitur, 
cum  latiomtm  quantitates  inter  fc  multiplicacx 
aliquam  rationcm  eftcccrint. 

Sciendum  eft  quamcHmqut  rationem,feu  propor - 
tionem  umut  quartttatu,*d  aham  habere  fuum  no - 
men,  quod  nomen  fuputur  ab  ah  quo  numtro  fignift- 
cante  quomodofe  babe  at  antecedent  Ad  consequent, 
nam  ita  ft  habet  ut  numerm  a quo  furnitur  deno- 
nnnatio  ft  habet,  ad  unitattm , quod  intclligendum 
eft  dt  propor tionibu*  rar*en*libM,nam  tn  irrationa • 
hbm  major  eft  difficult**  , ita  ft  proponantur  dua 
magnitudine t,un*  duodecim  pedum,  alia  6 pedum , 
dicimu*  rationcm  prima  ad  ftcundam,  '/«  duplam, 
ita  ut  d binario  fumatur  nomen  indicant , quod  pri- 
ma fit  ad  ftcundam , ut  binariu*  ad  unitatem  quod 
ft  pr  opener  etur  pro  prima  4.  & pro  fecund*  ti.  di- 
cer emu*  effe  proportiontm  fubtrtplam,  it * mi  tnent 
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Ad  i 2.  indicant  4 ad  ESifi25ai2ie9*K»SQae&iee®fiS5SeQ63SSe9fi993fi9S9 
PROPOSITIO  IL 

Thcorcma. 


tfftt  denominate  rationit  4 
1 x it  a fi  habere  mt  triens  ad  unitaiem,  quando  au- 
eem  funt  plurima  continuo  quantitate s,verbi  gratia 
$rei  ix.6.i.  denominator  rationit  12  ad  6 qua  eft 
dupla,efi  binariusidenominator  rationit  6 ad  x qua 
ejl  trip  la, eft  ternanutfi  vein  habere  denominatorem 
rationit  11  ad  t.umlttpltca  denominator es  ratio - 
num  12  ad  6,  & 6 ad  1 , id  eft  lunar  1 am  per  ter- 
nan  urn  , & fient  6.  ratio  igitur  12  ad\.  efl  fixtu- 
pla,  qua  componi  dicitur  ex  ratiombm  it  ad  6,  & 
( ad  1,  id  efl  ex  d»plat  & tripla.qtha  e]M  denomi- 
nator fit  ex  multiple  atione  denominatorumfitlicet 
binarij  & ternarij.  efl  enim  proportiofextupla,  bis 
tripla.  quando  igitur  dicimtu  rattonem  componi  ex 
altit  rationibus , nihil  irttelligimut  aliud^udm  de- 
nominatorem illiiei , fieri  per  multiplicationtm  dc- 
nominatorum  alt  arum  rationum.  . 


PROPOSITIO  I. 


Theorems. 

Triangula  dr  parallelogram™ a quorum  tadem  fue- 
rit  altitude  ft  babent  ut  ba/et. 


Sint  duo  triangula  ABC  , DEF  quorum  aliitu- 
do  fit  eadem.  Dico  primo  eandem  elTc  rationcm 
trianguli  ABC  ad  triangulum  DEF,  qux  eft  ba- 
fis  BC  ad  bafitn  E F. 

Demonftr.  Intclligatur  bafis  E F divifain  quot- 
cumquc  partes  squalcs,  verbi  gratia  in  4 j & ex 
punclo  D ducantur  lines  D G , D H , D l , Sc  li- 
nes BC  qoadraiuem  lines  EF  contincat  ter.  fint- 
que  lines  CM,  ML,  L K , qus  fint  fingul* 
squalcs  lincis  EG  , GH  , HI  , I F.  ducamurquc 
lines  A K,  A L,  AM,  triangula  D E G , D G H, 
DHl,  DIF.  fingula  funt  squalia  ( per  58.  1.)  quia 
funt  fupta  bafes  squalcs  , & in  ciidem  parallclis : 
igitur  Uint  quadrantes  trianguli  D E F : & quia 
triangula  ABC  , D E F habent  altitudincs  squa- 
les  ( per  def.4. 1 ctiam  in  iifdcm  parallclis  ernnt.  Sc 
triangula  A K L,  A L M,  A M C,  habentia  bafes 
squalcs  cum  triangulis  EDG,  EGH,  DHl , DIF. 
illis  squalia  erunt : ergo  quot  etunt  quadrantes 
lines  EF  , *n  linea  BC  , tot  erunt  quadrantes 
trianguli  DEF,  in  triangulo  ABC,  Sc  quod  often- 
di  dc  quadrant ibus  , poteft  etiam  oftendi  dc  qui- 
buftibet  partibus  aliquotis : igitur  ( per  defif.  5.) 
ut  bafis  BC  ad  bafin  EF,  ita  triangulum  ABC  ad 
triangulum  DEF. 

Quia  verb  parallelogramma  ABCN  , DEFO 
funtilupla  triangulomm  ABC,  DEF,  ( prr  41. 1.) 
fc  habebunt  ut  triangula,  (per  5.  y.) fed  triangula 
funt  «t  bafes  ; igirur  parallelogramma  ABCN, 
D E F O inter  cafdem  parallclas , feu  candcra  ha- 
bentia alcicudincm  fc  nabcnc  ut  bafes. 


Si  in  triangulo  ducatur  linea  uni  lateri  parallel  a, 
hac  ftcabit  later  a proporttonaliter  -3  quod  fi  linea 
duo  trianguli  later  a fecet  proportionalittr , hoc 
grit  alteri  lateri  parallela. 


Sit  in  triangulo  ABC,  du&a  linea  D E , lateri 
BC  parallels  dico  latera  AB  , AC  fc£U  cite  in  D 
& E proporcionaliter  : hoc  eft  ita  cftc  AD  ad  DB, 
ut  A E ad  EC.  Ducantur  lines  BE,  DC. 

Demonftr.  Triangula DBE,  DEC  eandem  ba- 
fin DE  habentia.  Sc  inter  cafdem  parallclas  D E, 
BC,  (per  j8.  1.)  squalia  funt.  igitur  (per  7.  j.) 
ita  crit  triangulum  ADE  ad  DBE  , ficut  ad  DEC, 
led  ut  triangulum  ADE  ad  DBE  , ita  bafis  AD  ad 
bafin  DB  (per  1.  [cum  eumdem  habeant  venicem , 
& confequtnter  una  eademque  ejfet  utrique  alii - 
tudo  quam  ofleuderet  perpendicularis  qua  pojfet 
duct  ex  punflo  E ad  linear* A /?]  Sc  ut  triangu- 
lum  ADR,  ad  triaugulum  DEC , ita  baits  A E ad 
bafin  EC.  igitur  ut  linea  AD  ad  lineam  D B , ita 
linea  AE,  ad  lineam  EC. 

Secundd,  fi  fit  ut  AD  ad  DB  , ira  AE  ad  EC, 
dico  lineam  DF  efte  parallelam  lines  BC. 

Demonftr.  Eft  enim  ficut  priiis  ut  AEad  EC, 
ita  triangulum  ADE  ad  triangulum  DEC  , Sc  uc 
AD  ad  DB , ita  idem  ADE  ad  DBE  : igitur  idem 
triangulum  ADE  eandem  habet  rationcm  ad  DBE 
Sc  DCE  , quare  (per  p.j.)  triangula  DBE  DEC 
funt  squalia,  qu*  cum  eandem  bafin  DE  habeant 
( per  39.}.)  crum  inter  cafdem  parallclas  DE,  BC. 

HHMHtWW  WWIillllWlWWtft 

PROPOSITIO  I1L 
Thcorcma. 

Si  linea  angulum  trianguli  bifariam  divide  nr , ba- 
fin fecet,  earn  in  fegmenta  reliquh  later  thus  pro - 
portionalia  divider.  Si  verb  linea  angulum  di- 
vider ficuerit  bafin  in  fegmenta  reliquit  late - 
ribas  proportionalia  ; eum  bifariam  dividet. 


Trianguli  angulua  ABC,  dividatui  bifariam 
Line  B D.  dico  efle  ut  A B ad  B C < ita  AD  ad 

DC 
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tfC.  producaiur  linea  BC  , itautBE  fie  zqualis 
linear  AB.  ducaturque  linca  AE. 

Demonftr.  Angulus  ABC  cxtcrntis  rcfpedku 
trianguli  AEB  dt  arqualss  angnlis  AEB  , BAE, 
( per  ji.  i. ) qui  cum  fine  xqualcs  (per  $.  j.) 
quihbcc  comm  erit  media  pars  anguli  ABC  , fed 
ctiam  anguli  ABD  , DBC  ifiint  cjufdan  anguli 
ABC  media  pars  cum  fit  divifus  bifariam  : ergo 
angulus  ABD  ell  zqualis  angulo  BAE  , qui  cum 
fine  alrcrni  •,  linez  AE  , BD  crunr  parallclx  ( per 
*9.  1.  ) Sc  ( per  i.6.)  erit uc  E B aut  A B illi 
zqualis  ad  BC  , ita  AD  ad  DC.  quod  erat  de- 
mon fir  andum. 

Secundo  , linca  BD  dividat  ^afin  AC  > in  te- 
gmenta AD  , DC  proportions  lia  lareribtis  AB , 
BC,  hoc  eft  fit  ut  AD  ad  DC.  ita  AB  ad  BC.  dico 
angulmn  ABC  divifum  clfc  bifamm.fa&i  eadem 
conftrudtione  ; quia  linez  AB  , EB  func  zqua- 
les , erit  ut  EB  ad  BC  , ita  AD  ad  DC  , igitur 
( per  i.C.  ) linez  AE,  DB  funt  parallels , 8c  con- 
fcqncnter  ( per  $o.  1 . anguli  E A B , ABD  zquales 
erunt.  Eft  antem  totus  ABC  , ( per  ji.  1.) 
zqualis  dtiobus  angulis  intends  BAE,  B E A, 
qui  zquales  fiinr (per  j. ) ergo  rcliquus  DBC 
eft  zqualis  angulo  E.  funt  igitur  anguli  ABD, 
DBC  zquales  , ergo  divifus  eft  angulus  ABC 
bifariam. 
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PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 

Triangula  equiangula  habent  later  a cere  a equates 
Angulos  proportionalia  > ($"  oppofita  equaUbus 
angulis  homo  toga, 

Sint  duo  triangula  ABC  , DFE  xquiangula  , 
id  eft  angulus  , B fit  zqualis  angulo  E , & angu- 
lus A angulo  D , angulus  C,  angulo  F.  1 nielli ga- 
tur  angulus  E fuperponi  angulo  B zquali  t con- 
gruenr. 


Demonftr.  In  ilia  fuperpofitione  quia  angulus 
F externus  fupponitur  zqualis  angulo  C oppofi- 
to  ; erunt  ( per  19.  1. ) linez  AC  , DF  , parailc- 
lz  , ergo  erit  ut  BD  ad  DA  ; ita  BF , ad  F C,  & 
oomponendo  per  converfioncm  rationis  ( per 
corot.iS. s.  ) erit  ut  BA , ad  BD  , ita  BC,  ad  BF, 
& permutando  ( per  16.  5. ) erit  ut  AB  ad  BC; 
ita  DB  ad  FB.  codcm  modo , applicando  angu- 
lum  F fupra  C fibi  zqualem  oftcndcrcm  ita  elfe 
AC  ad  C B ficut  DF  ad  FE.  vidcs  autein  lams 
AB  , quod  eft  anteccdens  in  ratione  A B ad 
B C , opponi  angulo  C.  & lams  DE  , quod 
anteccdens  in  ratione  DE  , ad  EF  opponi 
angulo  F zquali  angulo  C.  quod  eft  clTc  ho- 
mology. 


COROLL  AR1UM. 

Ex  hoc  paret  quod  fi  ducatur  in  triangulo  ut 
>n  ABC  linca  D F.  parallcla  lateri  AC;  fiunt 
duo  triangula  ABC,  D E F xquiangula , 8c 
fimilia. 


PROPOSITIO  V. 


Theorem*. 

Si  triangula  baleens  latera  proporiicnelia,  erunt 
equtangula  ; & anguU  oppoJUi  lattribus  homo- 
l*gi* , erunt  equates. 


Sirin  triangulis  ABC  ; DEF  , ut  A Bad  BC 
ica  DE  ad  EF,  ut  BC  , ad  AC  ; ita  EF  ad  DF. 
dico  angulus  A & D , B & E , C & F eftc  xqua- 
lcs, fiat  angulus  FEG  zqualis  angulo  B,  & angu- 
lus EFG  zqualis  angulo  C ; rcliquus  G reliquo  A 
zqualis  erit ; quia  omnis  trianguli  tres  anguli 
zquivalent  duobus  rc&is  ( per  j 1.1. ) & ita  trian- 
gula A BC , EFG,  funt  xquiangula. 

Demonftr atio.  Quia  triangula  ABC,  EFG , 
funt  xquiangula , erit  ( per  4. ) tu  EF  ad  EG , ira 
BC  , ad  AB  , fed  ut  BC  ad  AB , ita  fupponitur 
EF  ad  ED  , igitur  ita  eft  E F ad  ED  ut  E F 
ad  EG ',  igitur  (per  7.  5. ) ED  & EG  funt  xqua- 
lcs. ita  F G & F D erunt  zquales.  quia  autem 
triangula  DEF,  EFG  habcnc  omnia  latera  xqua- 
lia  ( per  8.  1.  ) fibi  invicem  congruent , & fin- 
gulos  angulos  habebunt  xqualcs  ita  angulus  D 
angulo  G erit  zqualis  , (cd  Jangulus  G etat 
Zqualis  angulo  A , igitur  anguli  A & D erunt 
zquales ; ita  reliqui  anguli  B & E,C  & F zquales 
erunt. 

PROPOSITIO  VI; 

Theorcma. 

Si  duo  triangula  unum  angulum  equal em  babcant\ 
circa  quern  latera fint proporiionalia  : eqtiian- 
gula  erunt  triangula. 


% 
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A 


Triangula  ABC , DEF  habcant  angulos  B , «c 
E xqtialcs , fitquc  ut  AB  ad  BC ; ita  D B ad  EF. 
dico  triangula  ABC  , DEF  eflc  xquiangula.  in- 
rcUigatur  cnira  angulus  E fupcrponi  angulo  B > 
quia  zqualcs  funt , congruent. 

Dcmonftr.  Quia  ita  eft  AB  ad  BC  > ut  DE  ad 
EF  , crit  permutando  ( ptr  17.  5.  ) ut  AB  ad  DE 
ita  BC  ad  EF,  & dividendo  ( per  18.  j.ut  AD  ad 
DE;ita  CF  ad  FE  , igitur  (ptr  1.)  DF,  AC* 
funt  parallclx,  8c  anguli  F fic  C » D & A oppofiti 
ad  cafdcm  partes  ( ptr  19.  j. ) zqualcs  crunt,  igi- 
tur zquiangula  funt  triangula  ABC , DEF. 

*»**«•«»«*  «•**»«*«* »»!»  «•«» 

PROPOSITIO  VII. 

Rdinquatur. 


PROPOSITIO  VIII. 

In  tri  angulo  r ell  angulo  perpendicular  is  dutl*  ab 
angulo  rtllo  , ad  Ulus  oppofitum  dividii  triatf 
gitlurn  in  duo  triangula,  ton  trtangulo  fimilia. 

Sit  triangtilum  ABC  , cujus  angulus  A fit  re- 
fills ^ quo  ad  latus  B C oppofitum  ducatur  pet- 
pcndicularis  A D.  dico  tuft  a cfic  duo  triangula 
ABD,  ADC  fimilia  toti  triangulo  ABC,ad  quod, 
fufHcic  eflc  zquiangula , quia  ( per  4. ) habebunt 
latcra  proporrionalia,  fi  fint  zquiangula. 


A 


Dcmonft.  Cum  triangula  ABC,  ABD  habcant 
angulos  BAC  . BD A reftos  zqualcs , 6c  angukiro 
B communcm  reliqui  BAD  & C zqualcs  crunt 
{ptr  ji.  1. ) 8c  crunt  zquiangula  , eodem  modo 
triangula  ABD  ADC,toti  ABC  zquiangula>intcr 
fc  zquiangula  crunt. 

COROLL  ARIUM. 

Ex  co  fequirur  lineam  AD  eflc  mediant  pro- 
ponionalcm  inter  lincas  B D , DC,  nam  quia 
triangula  ADB,  ADC  funt  zquiangula,  crit  ut 
BD  latus  oppofitum  angulo  BAD  , ad  A D latus 
oppofitum  angulo  B,  iu  AD  quodopponitur  an- 


gulo C zquali  ipfi  BAD  > ad  DC  latus  oppofi- 
tum angulo  DAC  zquali  angulo  B. 

K0^®fla'»fi90aB95ae3®B5635aS3RS808-B302 
PROPOSITIO  IX. 
Ptobiema. 

¥ 

A data  refla  imperatam  partem  auferrt. 


Ex  linca  AB  fit  auferenda  4 pars,  ducatur  li- 
nea  AD  infinita  componcns  angulum  A , in  qua 
abfeindantur  4 linez  zqualcs  AC  , CE,  EF,  FG  » 
ducaturquc  linca  BG*&  ills  parallclaCH  , dico  U- 
neam  AH  efle  quartam  partem  linez  AB. 

Dcmonftr.  Quia  linca  C H eft  parallels  lateri 
GB  , crit  (per  4.)  ut  AC  ad  CG,  ita  AH  ad  HB, 
8c  componendo  {ptr  1 8. ) ut  AG  , ad  A C i ita 
AB  ad  AH  fed  AG  continet  quatcr  lincara  AC, 
igitur  AH  eft  quarta  pars  linez  AB. 

63S3S3665S63S8.fla68630SS3.SBS3  33S3.55SS6S63S3 
PROPOSITIO  X. 

Problems. 

Datum  lineam  ita  ftcare , ut  alia  retta  ftQa 
fittrit. 


C 


Sit  linea  AB  ita  fecanda  ut  refta  AC  fefta  fue- 
rit , ducatur  refta  BC , 8c  illi  parallclz  EG  , DF  r 
dico  faftum  eflc  quod  requiritur. 

Dcmonftr.  Cum  enim  lateri  EG  dufta  fit  paral- 
lcla  DF , ita  eric  ( per  4. ) AD  ad  DE  , ut  AF  ad 
FG , hoc  primum  : 8c  componendo  ut  DE , ad 
FG  , ita  AE  , ad  AG  , & quia  lateri  BC  dufta  eft 
parallcla  EG , crit  etiam  ut  AE  ad  E<#>  ita  FG* 
ad  GB,  ergo  cx  zquo  (per  11.  J.)  crit  ut  DE,  ad  * 
EC  ita  FG  ad  GB. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XI. 
Problems. 

DuabuJ  datis  relit  t lineis  tertian  proportionate  m 
invenire. 


Sim  datx  dux  redlx  AB,  AC.quibus  invenicn- 
da  ell  tenia  proportionals  , ica  difponantur  ut 
angnltim  officiant : abfcindatur  lines  BD,  xqtialis 
infi  AC  , du&xque  lincx  BC  fiat  parallcla  DE, 
lecans  AC  produ <ftam  in  pun&o  E.  dico  CE  cfie 
die  tcttiam  proportionals  m. 

Dcmonltraiio.  Cum  cnim  linca  CB  , fir  paral- 
lel.! I ueri  DE  , crit  (per  4 ) ut  AB  ad  B D , ita 
AC  ad  CE , & cum  BD  , Sc  AC  finr  xqualcs ; ita 
crit  AB  ad  AC,  ficut  AC  ad  CE.quod  crat  often- 
dendum. 


Sint  datx  AB  , BC  , quibus  qnxrcnda  eft  me- 
dia proportionally  , tota  AC  fccetur  bifatiam  in 
D , Sc  ex  D ut  centro  fiat  fcmicirculus  imcivallo 
DA  , ducaturque  BE  perpcndicularis.  Dico  ita 
ellc  AB  ad  BE  , ut  B E ad  B C.  ducantur  lincx 
AE  , CE. 

Demonftr.  Angulus  AEC  in  femidrculo  ( per 
31.;.)  reftus  eft  Sc  ( per  corolf.%. ) perpendicu- 
lars BE  media  eft  proportionals  inter  AB  , BC, 
quod  faciendum  crar. 

PROPOSITIO  XIV. 

Thcorcma. 

Parallehgramma  tejualia  , & aquianpula  habtnt 
later  A circa  *>>  tula  aqualesyreciproca:(*r  paral- 
teloprarmn a quorum  circa  equates  a ngulos  Utt~ 
ra  reciprocantur , funt  equal  i a. 


PROPOSITIO  XII. 
Problcma. 

Tribus  datii  lincis  quartern  proportionaltrh 
invert  ire. 


Sint  tres  linex  A B , B C , AD.  quarum  AD 
angulum  faciat.  Iis  qnxtcnda  fit  quarta  propor- 
tionalis , ducatur  linca  DB  , & lilt  patallela  CE, 
occutrcns  linex  AD  produce  in  E.  dico  DE  efle 
qtiattam  proportionalcro. 

Demonftr.  Cum  cnint  latcri  EC  , linca  DB  fit 
parallcla  : crit  ut  AB  ad  BC,ita  AD  ad  DE,crgo 
DE  eft  quarta  proportionals. 

• CW  CM 

PROPOSITIO  XIII. 
Problema. 

D nab m lineis  mediam  proportion  alem 
invenire. 


r 


Parallelogramma  A Sc  B fint  xquiangula  & 
habeant  later  a circa  angnlos  C xqualcs  rcciproca, 
hoc  eft  ita  fit  DC  ad  CE,  ficut  GC  ad  CF,  dico, 
A 6c  B efle  xquali.1. 

Demonftr.  Anguli  C ita  conjungantur  , ut  li- 
ncx DCE  faciant  unam  lincam  i tunc  lincx  FCC 
etiam  unam  lincam  efficient  i nam  fi  FCprodu- 
&a  non  caderct  fupraCG  , cadat  in  H,  igitur  an- 
guli oppofiti  HCE  ,DCF  ( per  15.  t.  ) xqualcs 
client  contra  fuppofitionem  5 aim  anguli  C & B 
fiipponamur  xqualcs,  perficiatur  igitur  parallelo- 
grammum. 

Demonftr.  Quia  A &:  B funt  xqualia  : crit  ut 
A ad  I , ita  B ad  I,  ( per  7.  j. ) fed  (peri.)  ut  A 
ad  I > ita  balls  D C ad  bafin  CE  ; & ut  B , ad  1 ; 
ita  balls  GC  ad  bafin  CF  , igitur  ut  DC  ad  CE , 
ita  GC,  ad  CF.  quod  eft  primum. 

In  cadent  conftcu&ione  fi  latera  reciprocen- 
tur  , hoc  eft  fit  ut  DC  ad  CE  ; ica  GG)  ad  CF  $ 
dico  A & B xqualia  efle.  nam  ( per  1. ) ut  DC  ad 
CE,  ita  A ad  I,  & ut  GC  ad  CF  , ita  B ad  I ; ergo 
ut  A ad  I,  ita  B ad  I i quare  ( per  9.  ) A , & B 

xqualia  funt. 


* 
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PROPOSITIO  XV. 
Thcorcma. 

t/Equali 4 triangula , dr  *****  ani V^*m  sqnalem 
habemia,  habent  reciprecs  lasers  circs  Angular* 
squaltm.  Et  triangula  quorum  rtciproca  June 
Isttrs  circs  unguium  squalem,  squalls  funti 


Cr 


Sint  triangula  A & B xqualia  , quorum  angu- 
\i  in  pun&o  D fine  xquale* , dico  latcra  circa 
xqualcs  angulos  efle  rcciproca  i hoc  eft  ita  die 
CD  ad  DE,  ficut  DF»ad  DG.  Conjungantur  an- 
guli  xquates  1 ita  ut  Tint  oppofiti  , 8c  ficut  prius 
CDE  erit  una  linca , 8c  GDF  aha.  ducaturque 
linea  GE. 

Dcmonftr.  Quia  triangula  A , & B fimt  xqua- 
lia  , ita  erit  ( per  7.  y. ) A ad  H , ut  B ad  H , fed 
quia  A & H habent  cundem  venieem,  G ,(prr  1.) 
erit  ut  A ad  H ; ita  bafis  CD , ad  bafin  DE : & 
quia  B , & H eundem  habent  venieem  E ; erit 
( per  eundem  ) ut  B ad  H , ita  bafis  DF  ad  DG, 
igitur  eft  CD,  ad  DE ; ficut  DF  , ad  DG. 

Scccuido,  in  eadem  furpofitione,  dico  fi  larera 
tcciprocentur  hoc  eft  fi  fit  CD  ad  DE  , ut  DF  ad 
DG,  triangula  A & B die  xqualia. 

Dcmonftr.  Cumcnimfit  ut  CD  adDE,ira 
DF  ad  DG , 8c  ficut  bafis  CD , ad  bafin  DE  , 
( per  1. ) ita  fit  A ad-  H , & ficut  DF  ad  DG , ita 
fit  B ad  H , ita  erit  A ad  H , ficut  B ad  H,  igitur 
( per  9.  j. ) triangula  A & B funt  xqualia. 

««  PM  W WttiWtWm  WtmWWMW 

PROPOSITIO  XVI. 

Thcorcma. 

$i  qustuor  lines  proportionsles  foerint ; reclangu- 
lum  contentum, fib  extremis  : equate  tfi  reElan- 
gulo  center, to  fob  mediit.  Et  vicijfim  fi  reflan- 
guls  fob  extremis  <£•  fob  mediit  squalis  font, 
lines  proportionsles  erunt. 


Situt  AB  ad  CD,  ita  CE  ad  AF,  & ex  AB, 
AF  extremis  fiat  rcftangulnm  G , item  cx  CD, 


CE  mediis  fiat  rcdkanguhim  H.  dico  G & H efle 
xqualia. 

Dcmonftr.  Cum  enim  re&angula  G & H fine 
xquiangula  , 8c  latera  fint  rcciproca  nempe  ut 
A B ad  C D , ita  CE  ad  AF,  ( per  14. ) G & H 
xqualia  erunt. 

Secundo,  fi  G & H xqualia  fine  ( per  esndem) 
erit  ut  AB  ad  CD  ; ita  CE  ad  AF. 

COROLLARIUM. 

Ex  hse  propofitiont  demon jlraiur  reguls  trium 
in  qua  dstis  tribus  numens , qusritur  quartos  pro- 
porttonslis.  fi  enim  demur  trts  numeri  AB  4,  CD 
i,  CE  6,  AF  3 ; <jui  ultimas  ignoretur.  multipli- 
es 6 per  x,  ft  11.  rtilsngulum  H.  quod  cum  fit 
equate  tpfi  G,  babetur  rellsngulum  G,  eflque  etiem 
11,  cujus  Lit  US  AB,efi  4.  dtvido  1 z,  per  4.  dr  pre- 
vent shad  Istus  AF,  quod  ejl  3. 

&®®S8«=S8B556: 3333536S63  Oa 
PROPOSITIO  XVII. 
Theorem  a. 

Si  trts  lines  proportionsles  fitcrint ; erit  reflsngu- 
lum  fob  extremis , equate  quadrate  media.  Et 
vtcijjim  fi  quadratum  media , ($-  retlangulum 
fob  extremis  fint  aquaha  , tree  hnea  proportion 
nalts  erunt . 

A B Sit  AB  ad  DE  , ficut  DE  adBC. 

D E dico  fi  cx  AB  , & BC  extremis  fiat 

D E reftangulum  illud  efle  xquale  qua- 

B C drato  Uncx  D E.  fumatur  linca  DE 

bis. 

Dcmonftr.  Quia  ita  eft  AB  prima  ad  fecundam 
DE  , ut  fccunda  DE  ad  BC.  ( per  \6. ) reftangu- 
la  fub  AB,  BC,  8c  fub  DE , DE  funt  xqualia : fed 
rc&mgulum  fub  DE , DE  eft  ejus  quadratum, 
igitur  rc&angulum  fub  AB,  BC  extremis,  xquale 
eft  quadrato  media  DE. 

Viciflim  fi  rcdangulum  fub  extremis,  xquale 
fit  quadrato  medix  exit  ( per  16. ) ut  AB  ad  DE, 
ita  DE  ad  BC  , quod  eft  eas  lineas  proportiona- 
Ics  cflc. 

«»€«•*»•»  »*«««*» f*3  **»«»«««» 

PROPOSITIO  XVIII. 
Problema. 

Super  data  rCH a deferibere  date  reHilmeo  [mils 
fimiltterque  pofitum  refliltneum. 


Sit  data  re&a  A B , fuper  quam  deferibendum 
eft  re&ilincum  fimilc  rcdlilinco  C D.  dividatuf 
CD  in  triangub  , dudta  feilicet  linci  FE  : 8c  fu- 
pta  line  am  AB  nant  duo  anguli  ABH.&  A ,rqua- 
lesangulis  C1E.&  C (quart  ( i.Jtriau- 

gula  ABH , CFE  arquiangula  funt.  item  fiant  an- 
guli  HRG  , BHG  , equates  angulis  EFD , FED . 
pint  ctiam  ttianguUHBG.EFD  xquiangula.  dico 
rctblincum  AG  fimilc  efle  reftilinco  CD. 

Dcmonftr.  Cum  triangula  partialia  mriufqtte 
polygon! 
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polygon!  tint  xquiangula , patet  tota  polvgona 
rile  xquiangula.* 

Deinde  quia  triangula  ABH,CFE  funt  xquian- 
gula  ; crit  ( per  4.6.)  „t  HA  ftd  A B , ita  EC 
ad  C F ; & ut  A B ad  B H , ita  C F ad  F E ; item 
quia  rriangttla  H B G , E F D Hint  xquiangula  ita 
crit  H B ad  B G,  ut  EF  ad  FD.  ergo  ( per  n,  j.) 
crit  cx  xquo  ut  A B ad  B G } ita  CF  ad  F D. 
Sc  ita  dc  rcliquis  latcribus  : igitor  duo  poly- 
gon  a ha  bent  Sc  angulos  xqualcs  , & latera  cir- 
ca illos  proportionalia  ; ergo  per  (def.  1.)  fupt 
Emilia. 


r6y 


PROPOSITIO  XIX. 
Theorcma. 

Triangula  fimilia  funt  in  duplicata  ration e late - 
rum  homotogorurn. 


Sint  triangula  ABC  , DEF,  Emilia,  id  eft  fint 
■ jcquunguta.  dico  triangulum  ABC  ad  D E F ha- 
bere rationcm  duplicatam  illius  qux  eft  baEs  BC 
sd  bafin  E F.  hoc  eft  fi  BC,  diet  dupla  ipEus  EF, 
triangulum  ABC  diet  bis  duplum  trianguli  DEF. 
ratio  eft  E triangulum  ABC  cftlt  xqualis  altitu- 
dims  cum  rrfanguloDE  F,  cum  bafis  B C fit  du- 
pla b.ifisEF  ; triangulum  A B C eflet  dbplum 
triang.di  L>  E F , quia  vero  duplo  altius  eft , crit 
duplo  duplutn.  fiat  igitur  ut  BC  ad  EF,  ita  EF  ad 
C G ( per  1 1.)  dico  ABC  ad  D E F habere  ratio- 
ncin  duplicatam  rationis  B C ad  E F , hoc  eft  cfTc 
ut  B C ad  C G & hoc  eft  habere  rationcm  dupli- 
catam. 

Demonftr.  Quia  angnlus  C eft  xqualis  angu- 
lo  F cx  fuppofitionc,  A:  eft  ut  BC  ad  EF , ita  E F 
ad  C G i ut  autem  B C ad  E F , cum  triangula 
fine  xquiangula  ( rrr  4.)  ita  fit  A C ad  D F.  ita 
igitur  eft  AC  ad  DF, ficut  EF  ad  CG.igirur  trian- 
gula A C G,  D F E habent  circa  angulos  xqualcs 
C & F latera reciproca : (ergo  per  1 j.)  funt  xqua- 
lia.  Sed ita  eft  triangulum  ABC  ad  triangulum 
ACG  habens cundem  vertieem  A (per  1.)  ut  ba- 
Es BC  ad  bafin  CG,  igitur  triangulum  A B C ad 
triangnlum  D E F i crit  ut  BC  ad  C G,  quod  erat 
oftendendum.  t. 

PROPOSITIO  XX. 

Theorcma, 

Similia  Polygon  a in  totidem  fimilia  triangula , ho - 
mologa  rotu  dividuntur.  Et  polygona  fimilia  du- 
pheatam  habent  rAtionem  lattrum  homologorumt 


Sint  polygona  fimilia  A Sc  B , dico  ca  dividi 
polle  in  totidem  triangula  fitr.ilia.  qux  fine  iiimi- 
Ics  partes  fuorum  tototum.  ducantur  enim  line* 
CK,  KD,  HF,  FI. 

Demonftr.  Quia  polygona  A & B funt  fimilia 
(per  1.  def.)  anguti  L & G eriint  xqualcs,  crit- 
que  ut  KL  ad  LC,  ita  FG  ad  GH,  quai'e  ( per  6.) 
triangula  K LC,  F G H xquiangula  crunr.  Ita 
oftendam  triangula  RED,  Sc  FKI  die  etiam  xqui- 
a,,gula.  & quia  totus  angulus  C erat  xqualis  an- 
gulo H,  8c  totus  D totil  ( per  randem  def.  Sc  an- 
guli  L C K , G H F funt  xqualcs  ; item  K D E» 
« FIK  , aim  trianguli  fint  oftenfa  xquiangula, 
crunt  anguli  KCD  , KDC  angulis  F ill , F I H 
xqualcs, Sc  triangulum  KCD  xquiangulum  crian- 
gtilo  FHI.igitur  omnia  triangula  funt  fingula  fin- 
gtilis  Emilia. 

Dico  fccundo,  ca  efle  totis  proportionalia,  hoc 
eft  ut  tota  polygona  funt  inter  fc , ita  triangula 
fibi  refpondentia. 

Demonftr.  Quia  polygona  funt  fimilia , -ita 
crit  fcC  ad  CD  ficut  GH  ad  H I •,  &,permutan- 
do  (per  1 6.5.)  ratio  LC  ad  G H eadem  erit  ac 
CD  ad  HI.  fed  triangulum  K L C ad  triangulum 
FGB  Emile  j eft  in  duplicata  rationc  latcris  L C 
ad  latus  GH,  8:  triangulum  KCD  etiam  in  du- 

{dicata  rationc  latcris  CD  ad  Hi.  igitur  triangu- 
um  KLC  ad  triangulum  FGH  erit  «r  KCD  ad 
F H I,  & ita  oftendam  etiam  die  K E D ad  FKI. 
quarc  (per  it.  f.)  ita  crunt  omnia  triangula  po- 
lygoni  A ad  polygonum  B,  ficut  unum  cx  uiangu- 
lis,  ad  triangulum  ilbi  refpondens. 

COROLL  AR1UM. 

Ex  to  frquitur  ejuecumtjue  retlilinea  fimilia  ,fe 
habere  in  rat  tone  duplicata  later  urn  homologoruin  : 
nam  ft  habent  ut  triangulum  ad  triangulum  fibi  fi- 
nale it  (per  1 «>.)  funt  in  rattone  duplicata  late - 


Secund6,  fi  tres  linex  fint  continue  proporrio- 
nalcs  j erit  ut  primaad  tertiam  ; itaquxeum- 
que  figure  reclilinca  ftipra  primam  deferipta , ad 
figutam  fimilem  fupra  fccundam  deferiptam , fie 
enim  crit  in  rationc  duplicata  laterum  homolo- 
gorum. 

*«§  W HN  «»  «»  >»»  f**  «» t** 

PROPOSITIO  XXI. 
Tbcorema. 

Keflillnta  eidem  fimilia  inter  ft  fimilia  funt. 

Sint  rc&ilinca  A B C,  D E F , cidcm  rc&ilineol 
GHI  Emilia : dico  ea  inter  fc  fimilia  cfle. 


X iij 
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Demonftr.  Angali  A & D,eidcm  G funt  cqaa- 
lia:  quare  inter  Ic  xqualia  funt,  Sc  ita  dc  aliis,  Sc 
quia  eft  (per  6 def.i,)  ut  GH  ad  Hl>  ita  ABad  BC» 
Sc  ctiam  DE  ad  EF,  ita  crit  AB  ad  BC , ficut  DE 
ad  E F , & ita  de  aliis  later  ibus : quarc  rc&ilinca 
ABC,  DEF  ( per  6 def.i. ) Emilia  funt. 

propositio  xxil 

Thcorema. 

$i  qudtuor  lined  proportion  diet  fmt » polygond  firm- 
ltd  fupra  ilia*  defcrtj>taterunt  propornonaiia.ri- 
cijfitn  fi polygond  fimilia  fupra  quatuor  Uneat 
defiripta  fint  proper tionalta , Unfa  proportiona- 
tes ertttit . 


Sint  parallclogtamma  A & B xquiangula.  dico 
rat  ion  cm  A ad  B componi  ex  rationc  CD  ad  DE, 
& rationc  DF  adDG.hoc  eft  fi  fiat  utCD  ad  DE, 
ita  H ad  I,  & ut  F D ad  DG  ita  I ad  K.  ita  efle  A 
ad  B ut  H ad  K.  Conjnngantur  cnim  parallclo- 
gramma  pi  ope  angulos  *qualcs,ita  ut  CDE,FDG 
componant  rc&as  lineas. 

Demonftr.  Quia  ( per  \ .)  eft  utCD  ad  DE,  ira 
A ad  L,  ut  antem  CD  ad  DE.»  ita  eft  H ad  1 , ita 
crit  A ad  L ficut  H ad  1 j & quia  ctiam  ( per  i .) 
ita  eft  L ad  B , ficut  bafis  F D ad  D G , ut  autem 
F D ad  DG  i ita  eft  1 ad  K.  crunt  tres  quantita- 
res  A,  L,  B,  Sc  alix  tres  H,I,  K,  ita  ut  fit  ut  A 
ad  L,  ita  H ad  l,  Sc  ut  L ad  B j ira  l ad  K , igituc 
ex  xquo  ( per  n.  f .)  crit  ut  H ad  K , ita  A ad  B. 
ratio  autem  H ad  K componitur  cx  rationc  H 
ad  I , hoc  eft  CD  ad  DE  , 8c  rationc  1 ad  K , hoc 
eft  FD  ad  DG  : igitur  ratio  A ad  B componitur 
ex  rationibus  CD  ad  DE,  Sc  DF  ad  DG. 
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PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorema. 

In  omni  pAYaHelogrammo  parallelogramma  qua  funk 
circa  diametrum  , & toti  > & inter  fi 
fint  ftmilia. 


Shut  A B ad  CD  ita  GH  ad  KI.  dico.fi  fupra 
AB,  Sc  CD  fint  deferipta  polygona  Emilia  E , Sc 
p j & fupra  G H , K 1 alia  fimilia  L,&M;  efle 
ut  E ad  F,  ita  L ad  M « 

Dcmonft.  E ad  F ( per  coroll.i.)  eft  in  dupli- 
cata  ratione  , rationis  AB  ad  CD  , fed  cadcm  eft 
ratio  G H ad  K I,  ac  ratio  AB  ad  CD,  igitur  E 
ad  F eft  in  duplicata  ratione  rationis  G H ad  KI, 
fed  etiam  L ad  M eft  iVduplicara  rationc  ratio- 
nis GH  ad  KI.  igitur  eft  ut  E ad  f j ita  L ad  M. 

Dico  fccundb,  fi  fit  ut  E ad  F } ita  L ad  M.  ita 
ctiam  efle  A B ad  CD  ; ut  GH  ad  KI. 

Demonftr.  Cum  cnim  ratio  E adF  (per  co- 
roll. i.)  fit  duplicata  rationis  AB  ad  CD , Sc  ra- 
tio E ad  F,  fit.  cadcm  ac  ratio  L ad  M , ratio  L ad 
M duplicata  erit  rationis  A B ad  CD.  fed  ctiam 
ratio  L ad  M ( per  coroll.i.)  eft  duplicata  rationis 
GH  ad  K 1 : igitur  rationcs  AB  ad  C D } Sc  GH 
ad  K 1 funt  cxdcro. 

iwwwmmwmw  ***«♦«*■ 

PROPOSITIO  XXIII. 

Thcorema. 

Paralltlcgram ma  aquiangula  rationem  habent  : ex 
' late  rum  ranontbm  compofitam. 


A E B 


tn  parallclogrammo  AC  fine  circa  diametrura 
BD  parallclogtamma  EF  , GH  \ dicoca  & toti  Be 
conlequcnter  inter  feefle  fimilia. 

Demonftr.  Parallclogramma  EF,&  AC,  angu- 
lum  B communem  habent  Sc  propter  parallclas 
HE.DA,  anguli  BEI  & A extemus  Sc  intemus 
( per  19.  i.)  funt  xqualcs ; igitur  funt  xquiangula. 
Dcindc  in  triangulo  BAD,  cum  linca  E H fit  pa- 
rallcla  latcri  AD  eront  ( per  coroll. 4. ) triangula 
BEI,  BAD  xquiangula  & ( per  4.)  crit  ut  BE  ad 
Ei , ha  AB  ad  A D ; igitur  latera  porallclogram- 
morum  A C , E F proportionalu,  alia  etiam  la- 
teva  eodem  modo  lc  habent  , cum  ( per  54. 1.) 
oppofita  latera  fiut  xqualia , igitur  A C , Sc  EF 

funt 
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Liber 


lunt  fimilia  eodem  moJo  oftendam  AC,  & G H 
eftc  fimilia  : ergo  EF,  & GH  Turn  Emilia. 


PROPOSITIO  XXV. 


Problems 

Con  Hit  Here  re&ilineum  a quale  date,  & olttri 

fimtlt. 


Sir  conftituendum  rcdilineum  equate  dato, 
A ; 5c  Emile  ipfi  B fiipra  CD,  fac  ( per  341.)  pa- 
rallelogrammum  CE,  equate  redilineo  B,  & fu- 
pra  DE  in  daro  angulo  N fiat  parallclogrammum 
D F,  equate  ipfi  A.  hoc  eft  ita  uc  angnlus  D E F 
fit  xqualis  ipfi  N.  fie  cnim  CDH  , eric  una  tinea, 
inter  tineas  CD,  DH , quxrarur  ( per  1 j.)  media 
proportionalis ; fitqucKL,  fiipra  quam  {per  18.) 
fiat  redilincum  0,fimilc  ipfi  B.  dicoO  c(Tc  xqua- 
le  redilineo  A. 

Demonftratio.  QuiaKL  eft  media  proportio- 
n's inter  CD  & DH  , erit  ut  C D ad  KL 1 ita 
RL  ad  DH,  Sc  ( per  corol.t.  to.)  ctit  polygonum 
fiipra  primam  CD,  quod  eft  B , ad  polygonum 
fimile  fitpra  fecundam  K L , deferiptum  quod  eft 
O,  ut  prima  CD  ad  tertiam,  fed  tit  C D ad  D H 
( per  x.)  ira  eft  C E,  ad  D F.  igicur  ut  B ad  O,  ita 
eft  C E ad  D F , fed  C E eft  xqualc  redilineo  B , 
& D F ipfi  A , igitur  ut  B ad  O,  ita  B ad  A.  qua- 
re  ( per  9.  j.)  A & O arqualia  funt.  Scd  O fa- 
dum  eft  fimile  ipfi  B igitur  O eft  xquale  redili- 
nco  A,  Sc  fimile  re&bnco  B. 

W »«J  W k-2 

PROPOSITIO  XXVI. 

Theorema. 

Si  intrj  parallelogrammum,  aliud  minus,  & fimile 
conjlttuMtHT  , communem  angulum  cum  iUo  ha- 
bens  : diameter  major* , tranfit  per  angulos  mi- 
ner is. 


A B 


Sit  parallclogramnnim  A C , intra  quod  fit 
aliud  fimile  D G.  communem  habens  angulum 
D.  dico  diametrum  D B tranfire  per  G angulum 
minoris. 


VI.  167 

Demonftr.  Si  enim  non  tranfit  per  G,  tranfeat 
per  I , ita  ut  fic  diameter  D I B.  Ducatur  linca 
per  I,  parallelalincx  HD,fiarquc  parallelogram- 
mum  D I quod  ( per  14.)  crit  fimile  toti , unde 
crit  ut  H 1 adHD,  ita  AB  ad  AD , fed  ut  A B ad 
AD  ita  fupponitur  HG  ad  HD  , cum  GD  fitnpo- 
narur  fimile  toti  A C , igitur  erit  ut  I H ad  HD, 
ita  GH  ad  candcm  HD,  quare  ( per  9.;.)  GH,IH 
client  xquates  non  igitur  tranfit  D B per  aliud 
pundum  quam  per  G. 

PROP.  XXVII.  XXVIII.  XXIX, 
Rclinquantur. 

PROPOSITIO  XXX. 

Datam  lintam  extrema, ae  media  ratitne  fisc  art. 

Sit  fccanda  reda  A B , ita  ut  iota  A B 
15  ad  majus  fegmentum  A C , candcm  ratio* 

Inem  habcat,  ac  majus  fegmentum  AC  ad 
minus  CB ita  fecetur  {per  1 i.i.)  ut  redan- 
v, — gulum  fub  toil  A B , & minori  fegmenio 
| CB  xquale  fit  quadrato  (egmenti  AC,  di- 

Ico  fadum  elTc  quod  jubetur. 

Demonftr.  Quia  redan  gulum  fub  AB, 

CB  , xquale  eft  quadrato  red*  A C , ita 

A erit  ( per  \ 7.)  AB  ad  A C , ficut  A C ad 
CB  quod  faciendum  erat. 


PROPOSITIO  XXXL 


Theorema. 

In  triangulU  rettangulij  refhlineum  qxodvis  fupra 
bafin  deferiptum a quale  ejl  rtRUirseis  fimiltbt* 
fitpra  I as  era  dtfcriptts. 


Sit  triangulum  ABC  cujus  angulus  B A C fit 
redus.  dido  rcdilineum  quodvis  D fupra  bafirt 
BC  deferiptum  , xqualc  c|Ic,duobus  rcdilineis  fi-. 
milibus  E Sc  F deferiptis  fupra  latera  AB,  AC. 

Demonftr.  Redilinc*  F,  E,  D,  fimllia  , func 
(per  10.)  in  duplicata  ratione  laterum  BC,  AC, 
AB.fi  autern  loco  iltorum  fupra  eadem  latera 
defer iberentur  quadtata  j cflent  etiam  (per  tan- 
dem) in  duplicatl  ratione  eorumdem  laterum  : 
igitur  redilinca  D,E,F  ; fc  habent  ut  quadrata. 
Scd  quadratum  bafis  B C,  (per  47. 1.)  elfec  xqua- 
le  quadratis  laterum  BA,  AC  , igitur  redilincum 
D eft  xquale  rcdilineis  E,  fic  F fimul  fumpris. 
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propositio  xxxil 

Rclinqtutur. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Theorems, 

In  circuits  aquaUbu*  , anguli  five  ad  centra , five 
ad  peripbenam  con  fit  t us  i tandem  habent  ratio - 
r \em  \ ac  arcus  tjuibm  infittunt  yJiQeret  item 
tandem  kabertt  ratio  rum* 


$mt xquales  circuit ABC,DEF,in  quibus 
tut  anguli  ad  centra  8 G C % EHK.  dico  ita 


effc  arcum  B G ad  arcum  E K ficut  angulu* 

B G C ad  angulum  EHK,  nam  Tint  arcus  E O, 
O F,  F K,quicumque  partes  aliquotx  arcus  EK, 
lint  verbi  gratia  tertix.  dudislinefs  HF,  HO* 
quia  arcus  EO,  OF,  F K funt  xqualcs  anguli 
E H O , O H F , F H X ( per  17.$.)  Turn  xqua- 
Ics ; atquc  adco  qualibct  tertia  pars  arcus  EHK, 
ponamus  arcum  F K quatcr  inveniri  in  arcu  BC, 
itarn I C,  L I,  M L,  BM  Tint  arquales  arcui  FK 
dudifquc  lineis  G I , GL,GM  fient  quituor 
anguli  BGM.MGL,  LGI,IGC  xqualcs 
angulo  FHK  \ ergoquoties  in  arcu  BC  invcnicur 
arcus  F K,  tertia  pars  arcus  EK  , totics  in  angu- 
lo B G C invenitur  angulus  FHK;  tertia  pars 
anguli  E H K , & quod  dixi  de  tertiis  partibus 
idem  oftendi  poteft  de  quibuflibet  aliis  partibus 
oliquotis  : igitur  (per  c.  dtf.$,  ) ut  arcus  BC 
ad  arcum  E K. , ita  angulus  B G C , ad  angulum 
EHK.  idem  dicendum de  angulis  A,  & D , qui 
cum  fint  mediae  partes  angulorum  BGC.EHK 
( per  10. 3 .)  candcmcum  ipfis  rationcm  lube- 
bunt. 

Idem  dicendum  de  fedoribus^  G C , EHK 
nam  fedores  1 G C , FHK  sequalcs  Turn  , cum 
enim  dudis  redis  1C,  FK,  quxdudx  non  funt; 
in  triangulis  redilincis  1GC  , FHK , latera  pro- 
ptcr  xqtialitatem  circulorum  Hm  xqualia , & an- 
guli IGC  , FHK  Tint  xqualcs  , erunt  (per  4-  t.) 
triangula  xqualia  , & bafes  IC,  FK  xqualcs 
emnt , qux  ex  circulis  xqualibus  ( per  *4.  j.) 
Xqualia  {egmenta  auferunt  qux  addita  triangulis 
xqualibus  fadunt  fedores  IGC  , FGK  xqualcs; 
idem  probabo  de  aliis  parvis  fedoribus  , quaac 
fedor  totalis  B G C toties  terciam  partem  (edo- 
ris  E H K continebit , quoties  arcus  B C conti- 
net  tertiam  partem  arcus  E K.  quarc  fedores  S£ 
arcus  (per  j . defy .)  in cidem rationc erunt. Idem 
intclligendum  dc  fedoribus,  angulis , & arcubus 
cjufdem  circuli. 


✓ 

EUCLI 


Google 


Digitize 


169 


— .^.. 

EUCLIDIS 

ELEMENTORVM 

LIBER  SEPTI  MVS- 


A C T E N U S cgit  Euclidcs  dc 
, priori  Gcometrix  parte  qux  circa 
plana  fen  fupcrficies  verfatur , rc- 
Vjj£  Ift^riunB  ^at^uc  altcra  fo  lido  ram.  Cui  ca- 
^ men  dodlrinamdccommcnfurabi- 
libus  , & incorrimcnfurabilibtis 
quantitaribus  prxmifit , eo  quod  plurima  latcra 
rcgnlarium  prxfertim  corporum  incommenfura- 
bilcs  lineas  contincrent.  Nos  alium  ordincm  fe- 
quendumexiftimavimus , experientia  feilicct  cdo- 
Cli,  in  his  difficultacibus  ita  Tyrones  implicari,  uc 
in  iis  cnodandis  initi'6  tempus  tcrant.  Prxfertim 
cum  fere  tota  math  fits  ab  hac  incommcnfurabi- 
limn  do&rina  ira  parum  pcndcat  5 ut  fine  iis  feth 
tota  demonftretur.  Nc  quid  tamcn  in  hoc  noftro 
°P -re  deefie  videatur  Euclidem  refumimus , & 
quantum  polfiunus  clarc  explicamus* 

Deft nitt ones. 

Unitas  eft  fecundiim  quam  unumquodque 
dicitur  unum.  Nerapc  ab  unitate  dicitur  turns  ho- 
1X10 , unus  leo , unus  lapis.  Hxc  definitio  dac  pri- 
tnatn  tantum  uni  tat  is  cognitioncm , quod  in  prx- 
lcnii  materia  fiifttciri  unitatem  enim  per  fe  melius 
cognofcimtis,  qukm  ex  quacumque  dcfinitionc. 

Numerus  eft  cx  unitatibus  compofita  mulci- 
tudo.  'Vn&e  tot  babtt  partes  quot  mutates  , deno- 
minationemque  habtt  ex  mulitiudint  unitatum.  Ex 
a ho  fequitur  ornnts  numeros  inter  fe  common fur  a- 
biles  ejfe  , cum  tos  unit  at  metiatur. 

Pars  eft  numerus  numcri , minor  majoris  cum 
minor  metitur  majorem.  Seu  pars  aliquot  a ( ea 
emm  intellipitur  ) quo  ties  ita  minor  numerus  cum 
majore  comparatur , ut  ali  quo  ties  furnpiut  eum 
precise  adaquet : ut  4 efl  pars  numeri  1 1 , quia 
numerus  4 ter  fumptut  adaquat  1 1.  Pars  fimtlu 
aliquota  , ea  eft  qua  toties  in  fuo  to  to  continetur 
ac  alia  in  fut>. 

(■  Partes  autem  cum  non  metitur.  Seu  eft  minor 
numerus  comparatus  cum  majore,quem  altquoties 
repetitus  non  adaquat  ,ut  j eft  partes  , feu  pars 
altquanta  humeri  ix. 

Multiplex  eft  major  minoris , atm  minor  meti- 
tur majorem.  Seu  eft  major  numerus  comparatus, 
cum  fua  parte  altquota  , quam  aliquoties  feilieet 
continet  exatle. 

{ Numerus  par  eft  qui  bifariam  dividi  poteftj 
vel  quem  binarius  metitur. 

' lmpar  qui  bifariam  dividi  non  poteft  ; vel  qui 
uniratc  differt  h pari. 

I Paritcr  par  , eft  numerus , quem  numerus  par 
metitur  per  numerum  parem , ut  j x , quem  nu- 
mrrus  par  4 , metitur  per  $ numerum  parem. 

? Paritcr  impar,  eft  numerus  par , quem  numc- 
rus  par  metitur  per  imparem  , ut  10,  quem  4 me- 
jitur  per  5. 

Tom . /« 


Impariter  impar,quem  impar  pet  imparem  me-  io 
ticur  ut  ij  quem  3 metitur  per  f. 

Primus  numerus  ablolute  dicitur  is  quem  fola  1 1 
unitas  metitur , ut  x,  3.  j.  7. 1 1.  1 3 y quia  nullum 
habent  partem  aliquotam  unitate  majorem. 

Numeri  prirni  inter  fe,  feu  rcfpcftive,quos  Io-  1 x 
la  unitas  metitur ; nempc  qui  nullarn  partem  ali- 
quotam communcm  habent  majorem  unitate , ut 
j & j. 

Compofitus  numerus  abfolute  diritur , quem  13 
non  folaunicas  metitur, feu  qui  partem  aliquotam 
h.ibet majorem  unitate, ut  4 aijtis  binarius  eft 
pars  allquota.  Unde  omnis  numerus  par  fiipra  bi- 
narium  compofitus  eft. 

Compofiti  numeri  inter  fe  funt  quos  numerus  14 
aliquis  ut  communis  menfura  metitur,  feu  qui  ha- 
bent partem  aliquotam  communcm  majorem  uni- 
ratc *,  ut  numcri  1 5 & 141  habent  enim  rernarium 
communcm  partem  aliquotam. 

Numenis  numerum  mulciplicarc  dicitur , cum  1 j 
toties  multiplicatus  fumitur  quot  funt  imitates  in 
multiplicance  j ut  numerus  3 mnltiplicare  dici- 
tur numerum  4 , cum  roties  fumitur  4 , quot  funt 
unitates  in  numeto  3.  Ex  quo  fequitur  numeri 
produtti  ix  multiplicatum  , effe  fimilem  partem 
aliquotam  ac  unitas  muliiplicantis  ; nempc  quo- 
ties  unitas  eft  in  multiplicantC  toties  numerus  4 
eft  in  produdo.  Qiiare  eadem  eft  ratio  unitatis  ad 
multiplicantem  qux  multiplicati  ad  produ&um. 
Ideoquc  in  multiplicacionc  quxrimus  numerum 
ad  quem  multiplicatus  eandem  habeat  rationem  , 
ac  unitas  ad  multiplicamcm.Ex  quo  fequitur  quid 
fi  uterque  multiplicans  & multiplicatus  fit  inte- 
ger , numerus  produ&us  major  erit  rnultiplicaco. 

Si  fit  fra&io  minor  crit. 

Dicimus  item  numerum  in  numerum  duccre. 
Dicimus  ctiam  A in  B , aut  A per  B. 

Plures  numcri  dicuntur  invicem  multiplicati 
3.  4.  x.  fi  primos  duos  invicem  multiplices  utfiat 
ii  & prodiuftum  1 x per  z multiplices  , ut  fiat  X4. 

Numerus  numerum  dividcre  dicitur  , cum  nu-  id 
mems  invenitur  indicans  quotiens  divifor  eft  in 
divifo.  Uc  numcrinn  ix  per  3 dividimus  cum  af- 
fignamus  numerum  4 indicantem  per  fuas  imita- 
tes , quotics  numerus  3 eft  in  divifo  ix  , vel  eft 
inventio  numcri  qui  ad  unitatem  fc  habeat  ut  di- 
vifus  ad  diviforem.  Qjiod  in  numeris  vocat  divi- 
fio,  applicatio  dicitur  in  quantitate  cotitinuajnaTl^ 
pc  appiicatur  divifor  numcro  divifo , quantitas 
nafi  ut  habeatur  altitudo > vel  alticudini  ut  ha- 
bcacur  bafis. 

Numerus  planus  eft  ille  qui  ex  nuil-  lq 
* tiplicationc  duorum  nuraerorum  pro- 

3 ducitur,  & numeri  fc  multiplicands  di- 

li  cuntur  cjus  latera.  Dc  hac  confideracio- 
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1 70  Elementorum  Euclidis 


nc  multiplication!*  jam  dixitnus  in  fecundo  libro 
Euclidis,  Sc  in  Arithmetics. 

t g Nmncrus  folidui  ell  i lie  numerus,qui  ex  trium 
...  __  numerorum  multi- 

plicaiionc  oritur, 
ut  li  tres  numcri 
a.). 4.  fe  mulcipli- 
cent  nempe  piiino 
1 & ) fe  multipli- 
cent , fiatque  nu- 
mcrus  6 , turn  6 
& 4 ut  fianc  14, 
humerus  14  erit  numcrus  fi>lidus>&  numcri  1,5 ,4, 
diccntut  cjus  lattra. 

1 9 Similes  plani  numcri , aut  folidi  funt , qui  pro- 
porcionalia  habent  latera ; ut  numeri  6 & 24 
Funt  plani  fimilesitiam  latera  numeri  6 funt  1 & ) , 
latera  numcri  24  funt  4 Sc  6;  eadem  autem  eft  ra- 
tio 2 ad  $ qux  4 ad  6.  Patitcr  fi  numcri  1.3.4.  Sc 
4 6.  j-  fccerint  numcros  24  & 192,  illi  erunt  nu- 
meri folidi  Fimiles. 

10  Numcrus  quadracus,  eft  numcrus  planus  aqua- 
liter  xqualis  •,  Sen  numcrUs  planus  cujus  latera 
funt  numcri  xquales  > hoc  eft  ex  multiplicatione 
alicujus  numcri  per  feipfum.  Hie  numcrus  radix 
quadrats  diciCur,  ut  4 cujus  radix  quadrata  2. 

11  Numcrus  cubits  eft  xqualitcr  xqualis , fen 
numcrus  cujus  tria  larcra  funt  numcri  xqua- 
les , Scu  qui  fit  ex  multiplicatione  trium  numcro- 
rum  xqualium.  Ut  hie  numcrus  8 qui  fit  ex  mul- 
tiplicationc  binarij  ter  pofui  2.  2.1.  fi  cnim  t 
per  t multiplices  fiunt  4.  fi  rurfus  4 per  2 multi- 
plices  fiunt  S. 

lx  Numcrus  perfe&us  , eft  nitmenis  qui  omnibus 
Fuis  partibus  aliquotis  xqualis  eft  : Hoc  eft  fi  fu- 
matur  una  pars  aliquota  ex  xqualibus , feu  ut  ita 
dicam  una  ex  qualibet  fpecie , & illc  omnes  addi- 
tx  adxquent  numerum,illc  perfedtus  crit.Ut  nu- 
mcrus 6 cu jus  partes  aliquotx  funt  1.  2.  5.  & iliac 
fimul  faciunt  6. 

l j Numerus  numcrum  metitur  per  nutnerum  ,per 
quern  multiplicatus  ilium  producit  ,nt  numcrus  3 
numerutn  1 2 metitur  per  numcrum  4.  per  quern 
multiplicatus  producit  numcrum  it. 

14  Ratio  unius  numeri  ad  alium  , eft  habintdo 
nnius  numcri  ad  alium,  quoad  quantitatem,  fimt- 
que  in  omni  rationc  duo  termini  antcccdcns  Sc 

• confcqucns. 

if  In  numetis  dux  rationcs funt  xqualcs , cxdcm, 
aut  fimiles  aim  numeri  fucrint  proportionalcs, 
fed  ilia  jam  initio  qointi  libri  expofuimus. 

16  Termini  five  radices  proportions  dicuntur  duo 
numeri/juibus  in  cadem  rationc  minorcs  fiuni  non 
pofTunc.  Melius  cnim  concipimus  parvos  numc- 
ros , qukn  maiores  *,  ergo  melius  adhibencur  ut 
fine  quafi  rcgula  cartcrorum. 

17  Cum  tres  numeri  proportionalcs  fucrint,  pri- 
mus ad  tertium  duplicatam  rationcm  habere  dici- 
tur  ejus  quam  lubet  ad  fccundum.  Si  quatuor  nu- 
mcri continue  proportionalcs  flierint , primus  ad 
quartum  rriplicatam  rationcm  habet  iliius  qux  eft 
primi  ad  fccundum. 

18  Qnotlibet  numcris  ordinc  pofitis.  Ratio  primi 
ad  ultimum  componi  dicitur  ex  rationc  primi  ad 
fccundum/ccundi  ad  tertium,&  ita  confequentcr. 

A X I O M A T A. 

1 Numeri  qui  funt  ejufdcm,  aut  xqualium  xque- 
niukipliccs,  xqualcs  funt. 


Quorum  idem  numcrus  xqucmultiplex , aut  x 
xqucmultipliccs  funt  xquales , illi  funt  xquales. 

i£q  uales  funt  numeri,  qui  ejufdem  funt  fimilis  3 
pars,  aut  partes. 

Unitas  omnem  numerum  metitur  per  ipfum-  4 
met  numcrum  * ita  ter  unum,  cfticiunt  tria. 

Ornnis  numcrus  feipfum  metitur  per  unitatem.  j 

Si  numerus  alium  multiplicans  tertium  produ-  6 
xerit , metietur  produdlum  per  multi  plica  turn , Sc 
viciflim  multiplicatus  produ&um  metietur  per 
multiplicanttm. 

Si  numerus  numcrum  metiatur  per  tertium,  vi-  7 
ciflim  tertius  cundcm  metietur  per  primum. 

Si  pars  aliquota  multiplicct  cum  numcrum  per  8 
quern  metitur  fuum  totum,  illud  producer 

Numerus  aliquem  metiens,  metitur  omnem  nu-  9 
menun  quern  illc  ractiuir. 

Numerus  alios  duos  metiens, metitur  & nuroe-  10 
rum  ab  ipfis  compofitum. 

Numerus  metiens  totum  Sc  ablaium  metitur  & ix 
rcliquum. 


PROPOSlTlO  L 
Thcorcma. 

Si  proponantur  duo  numeri,  quorum  minor  dt  ma- 
jore  ftmptr  detrahatur  at  tern*  fubrrattune  , its  ' 
ut  reliquus  pr  ace  den  tern  non  metiatur  donee  ad 
unuatttn  dtvematur , Primi  inter  fe  erunt  hi 
numeri . 


. r R Proponantur  numeri  AB* 

A c ^ U C D,  Sc  cx  majori  A B detra- 

■T  ~~  hatur  C D quotics  poteft , Sc 

rclinquatur  EB  qui  ex  CD  de* 
traharur,rclinquanirqne  FD  ; qui  F D detrahatut 
cx  EB  , relinquaturquc  unitas,  hoc  eft  femper  in 
fingulisderra&ionibus  aliquid  relinquatur,donec 
perveniatur  ad  unitatem  GB  : dico  numcros  AB, 
CD  primos  dTe.fcu  non  habere  partem  aliquotam 
communem  majorem  unitatc.  Sit  enim  pars  ilia 
aliquota  communis  H. 

Dcmonftratio.  Cum  H metiatur  CD , metitur 
& A E quern  CD  metitur  , fed  fupponitur  metiri 
totum  A B : ergo  { per  1 1 . axiom a)  metitur  Sc  rcli- 
quum EB,  item  Sc  CF,  quern  EB  metitur.  fed  roc- 
tiebarur  totum  CD,  ergo  metitur  rcliquum  FD& 
EG  quern  FD  metiebatur : fed  jam  mcticbacur  to- 
tum EB : ergo  metitur  unitatem : ergo  H non  eft 
major  unicarc. 


PROPOSlTlO  IL 
Problcma. 


tfumcrorum  compofitorum  maxim  am  communem 
menfuram  invenire. 

. P B Sint  numeri  compofiti  A B, 

A c _p__D  ^ CD,  feu  non  primi, quorum  mi- 

,, nor  ex  majorc  detrahatur  , al- 

° terna  quidam  decra&ionc  Sc  re- 

liquus  ex  prxeedente,  donee  perveniatur  ad  nu- 
merum  FD  majorem  imitate,  qui  metiatur  exadd 
prxeedentem  E B.  dico  F D die  max  imam  com- 
munetn  menfuram  numerorum  A B,  C D.  Primo 
oftendo  numcrum  F D metiri  numcros  AB,  CD. 

Demonftr. 
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Demonftr.  Cum  F D metiatur  EB,  & EB  mc- 
tiatur  CF,  FD  mctictur  & CF,  fed  metitur  & fc- 
ipfamiergo  FD  metitur  comm  CD}  fed  CD  meti- 
tur AE , ergo  FD  metitur  AE  & EB , ergo  Sc  to- 
tuin  AB.  addo  & F D efle  nuximam  communcm 
menfiiram,  fi  enim  non  fit  maxima,  fit  G maxima 
communis  menfura.  Cum  G metiatur  totuxn  AB , 
item  CD,  CD  metitur  AE,  G mctictur  AE , ergo 
Sc  reliquum  E B.  item  Sc  CF  , quern  EB  metitur, 
fed  metitur  totum  CD,crgo  Sc  reliquum  FD.Non 
eft  ergo  G major  quam  F D. 

Coroll.  Numcrus  G metiens  numcros  A B, 
C D metitur  F D nuximam  corum  commuucm 
menfiiram. 
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PROPOSITIO  III. 
Problcma. 

Trium  numerorum  non  primorum  inter  ft , nuxi- 
mam commune  m men  fur. tm  reperiri. 


E — 


qu*  dicirSi  fint  magnicudines  quoteumquc  pro* 
portionales , ut  fe  habet  una  antcccdentium  ad 
unam  confcqucncium } ica  fe  habcnc  omhes  ante- 
cedences ad  omnes  confequcntcs. 


PROPOSITIO 

Theorema. 


VI. 


Si  nttmtru*  numeri  partes  fuerit } dr  alter  aheriui 
[smiles  partes  } uterque  ftmeU  utriufquc 
eadem  partes  erit, 

Continctur  in  cadem. 


Smt  numeri  A,B,  C non 
prinii  inter  fc , fitquc  inve- 
nienda maxima  communis  co- 
rum incnfura.  Prime  numc- 
rorum  A Sc  B,  inveniatur  ma- 
xima communis  menfura  qu®  fit  D qu®  fi  meti- 
tur mimcrum  C.  habetur  iiucntum.  Si  vfrrd  non 
xnctitur,quxratur  E .maxima communis  menfura 
nuraerorum  C & D.  dico  E efle  max  imam  com- 
munem  menfiiram  numcrorum  A,  B,  C.  Prim6 
cum  E metiatur  C Sc  D,  D autcra  metiatur  numc- 
ros  A & B , E mctictur  ctiam  numcros  A,  B,  C. 
Quod  vero  fit  maxima  ica  oftendo.  Sit  enim  F ma- 
xima menfura  numcrorum  A,  B,  C. 

Demonftr.  Cum  F metiatur  numcros  A & B 
metitur  Sc  D max  imam  corum  mcnfuram.fcd  mc- 
n'tur  ctiam  C,  ergo  per  Coroll,  prarcedens  meti- 
tur 5c  E maxitnam  numcrorum  D Sc  C menfiiram 
E , ergo  nulla  numcrorum  ABC  communis  men- 
(ura  major  dari  poteft  quam  E,quod  demonftr  an- 
dum  crar. 

Coroll.  Eodcm  artificio  inveniemus  qua- 
|Uor  numcrorum  coinpofuorum  nuximam  com- 
muncm  corum  roenfuram. 
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PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 

Omnis  numerus  minor  , major  is  vcl  eft  pars  ali- 
qtsoia  vel  aliquartta. 

Demonftr.  Cum  minor  contincatur  in  majore, 
vcl  ilium  mctictur  Sc  erit  ejus  pars  aliquota , vcl 
cominebit  aliquas  panes  numeri  majoris,  imita- 
tes fcilicct.cx  quibus  coalefcii. 


PROPOSITIO  VII* 
Theorema. 

Si  numerus  numeri  pars  fuerit  , qualss  ablatui 
ablau  j dr  rcliquut  reltqut  eadem  pars  eric 
ac  totus  tottkSk 

Continctur  (ist  19 .$.)  nemoc}  S^qucmadmo- 
ditm  totum  ad  totum  , ita  ablatum  ad  ablatum 
Sc  reliquum  ad  reliquum  , ut  totum  ad  totum , fe 
habebir, 
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PROPOSITIO  VIII. 

Theorema. 

Si  numerus  numeri  partes  fuerit , quale  1 ablasul 
ablaii,  dr  reliquus  reltqut  [smiles  partes  eris. 

Continctur  in  eadem. 

wi  ■ hw  ww  ww  tss  ns  tss 

PROPOSITIO  IX. 
Theorema. 

Si  numerns  numeri  pars  fuerit  dr  alter  aherius  ea- 
dern  pars  dr  *sct[fim  qua  pars  eft  primus 
ter st j,  erit  dr  ftcundus  quarts. 

Continctur  (in  16.J.)  Si  quatuor  magnitudes 
proportionates  fucrint  ■,  Sc  viciflim  proportiona- 
tes erunt. 

PROPOSITIO  X. 

Theorema. 

Si  uumerus  numeri  partes  fuerit,  dr  niter  alteritu 
eadem  partes  : & viciffsm  qua  partes  eft  primus 
tertij , aut  eadem  partes  erit  dr  ftcundus  quarii, 

Continctur  in  cadem. 


PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

$i  numeral  numeri  fimilis  part  fuerit , ae  alter  al- 
ters* : uterque  jimul  utrsufque  femul  eadem 
pars  erit. 

H*c  propofitio  continctur  (in  it.  5.  End.) 
Tern.  /. 


PROPOSITIO  XL 
Theorema. 

Si  faerit  ut  totus  numerus  ad  totum  numeram » itA 
ablatus  ad  ablatum  : erit  reliquus  ad  rt- 
liqstum  ut  totus  ad  totum. 

(Eft  ly.j.) 
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PROPOSITIO  XII. 
Thcorcmn. 

S»  fint  quotcttmque  numeri  proportional! s , erk 
quemadmodurn  unut  anteccdenttum  ad  unum 
conJi^mntiMnty  it  a omntt  antecedences  ad  omntt 
cenfequtntts. 

(Eft  u.j.) Euclidis. 

WHMIHIHWIHMHIWf 

PROPOSITIO  XIII. 
Thcorema. 

Si  quatuor  numeri  proportionals  fuerint  j dr  vi- 
eifiim  proportionals  erunt. 

(Eft  16.J.) 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorema. 

Si  fint  quotetimque  numeri > & alij  illis  equates 
multitudint , qut  bini  fumantur  , dr  in  eadtm 
ration i •,  tit  am  ex  aqualttate  in  eddem  ratione 
erunt. 

(Eft  11.  ;.) 


PROPOSITIO 

.Theorems. 


XV. 


(Jnitas 


Numcnis  A multiplicans  B 
facial  C.  & numcrus  B mulri- 
. , « pi i can 5 A facial  D.dico  nurac- 

c n * ros  C & D xqualcs  clle. 

**  Dcmonftr.  Cum  A multi- 
plicans  B faciat  C,  erir  ( per  def.tf. ) iu  uniras  ad 
6 uc  4 ad  C.  6c  ( per  practdtntem)  ita  crit  vicif- 
fim  uniras  ad  B ur  A ad  C.  Rurfus  quia  B multi- 
plicans  A producit  D > tea  erir  unitas  ad  B ur  A 
ad  C.  ergo  iu  erir  A ad  C * ficut  A ad  D : ergo 
(per  axioma  l.)  C Sc  D funt  xqualcs.  quod  crat 
demonft. 

Coroil.  Si  numeri  A & B fc  multiplicantcs 
fccermt  C.  A metietur  produ&nm  per  B , & B 
eundem  metictur  per  A.  nempe  A oftendit  per 
fuas  imitates, quoriens  B invenirur  inC.  Sc  vicif- 
Am  B oftendir  per  fuas  imitates  quotient  A invc- 
nitur  in  C. 


PROPOSITIO  XVII. 
Thcorema. 

Si  idem  numerus  duos  numeros  multiplicans  ali- 
quot  produxtrit  j produfli , dr  multtplicato 
proportionals  erunt. 


Unitas 


B i 
D 6 


C4 


Si  unitat  ficundi  numeri  fuerit  fimilis  pars  aliquo- 
ta  > ac  terttus  quart i , erit  unitas  ttrti j , fimtlit 
pars  altquota  ac  fecundus  quart/. 

Continetur  in  1 3 hujus. 


PROPOSITIO  X V L 

Theorem.!. 

t)uo  numeri  ft  invictm  multiplicantts  aquales 
numeros  producunr. 


Numerus  A multiplicans 
numeros  B Sc  C , producac 
numeros  D & E , dico  numc- 
ros  B & C numeric  D & E 
proportionals  eftc. 

Demonftr.  Cum  numerus  A 
multiplicans  B faciat  D ira  erir  uniras  ad  A,  ficut 
B ad  D.  (per  dej.  15.)  poriter  ira  erit  unitas  ad  A, 
ficut  C ad  E.  ergo  ita  erit  B ad  D , ficut  C ad  E, 
Sc  permurando  ita  erit  B ad  C i ficut  D ad  E > 
quod  erat  demonfttandum. 

««»  ew  > w e*»  w*  «»  m m «w  h» 

PROPOSITIO  XVIII. 
Thcorema. 

Si  quetcumque  numeri  ettndem  muhiplicantet  alt - 
quo s feterint  yproduQi  dr  multiplicantts 
proportionates  erunt. 

Numeri  A Sc  B multiplicantes 
cundcm  numerum  C , producanc 
numeros  D,  E,  dico  numeros  D,  E 
numcris  A , B proporrionales  efle. 
Dcmonftr.  Nam  aim  A multiplicando  C,  pto- 
duxerit  D ; viciflim  C multiplicando  A cundem 
D produect  (per  16.  J paritcr  C multiplicando 
B produect  E.  quarc  per  ptxccdentem  A,B,D»B 
proportional es  erunt. 

PROPOSITIO  XIX. 
Thcorema. 

Si  quatuor  numeri  proportionates  fuerint , predu- 
Hus  ex  multiplication e exrremorum  , iqualu  e,1 
produclo  ex  multiplications  mediorum.  Et  vt- 


A 1 B 4 
C 3 

D6  E 11 


A 3.  B 1.  C 6.  D 4. 


Quatuor  numeri  A,  B, 


A Dn.  BC 
AC  18. 


C,D  fint  propottiona- 
Ics  , dico  A D produ- 
&um  ex  vnultiplicatione 
exrremorum  A Sc  D , xqualcm  efle  numero  B C 
produ&o  ex  multiplicationc  mediorum  B Sc  C. 
Sit  numerus  AC  produftus  cx  multiplicationc 
A in  C. 

Dcmonftr.  Cum  numerus  A multiplicando  C 
Sc  D fcccrit  AD  & A C.  Erit  A C ad  AD  ficut 
C ad  D,  hoc  eft  ut  A ad  B cx  conftru&ionc.  Pari- 
ter  aim  C multiplicando  AScC  fecerit  AC,  BC, 
erit  AC  ad  BC,  ut  A ad  B.  ergo  ita  eft  AD  ad  AC, 
ficut  BC  ad  A C.  ergo  A D , BC  funt  xqualcs 
quod  crat  dcmonftr jndum. 

Sccundd  fi  produdkus  ex  A in  D.  fit  xqualis 
produ&o  cx  B in  C,  dico  numeri  A,  B,  C,  D 
proportionates  cite. 

Demonftratio.  Nam  cum  A multiplicando  C 
Sc  D fecerit  A C Sc  A D,  ita  erit  A C ad  AD  ut  C 
ad  D , fed  ita  eft  A C ad  B C , cum  A D & B C 
fint  xqualcs , Sc  ut  A C ad  BC  ita  eft  A ad  B : 
ergo  iu  eft  A ad  B,  ficut  C ad  D. 

PROPO 


Digitized  by  Google 


Liber  Vlt.  iy> 


PROPOSITIO  XX. 
Theorems. 

Si  tret  rtumlri  proportionates  fuerint , quadrants 
tnedsj  equal ur  produfio  ex  primo  in  tertiusn , 

(jj-  victjfim. 

* , n . g.  re  Sint  tres  named  A,  B,  C 
J\  1 ti  e 04.  L6  -ii- 

AC.  .6  Bb.  .6.  rro(x>m°n-‘J<-'-  d'eo  qua- 

dranim  mcdij  B xquari 
produdo  cx  pritno  A in  rertium  C.  Rcpctatur  nu- 
merns  b. 

Demonftr.  Cum  (it  ut  A ad  B,  ita  b ad,  C nu- 
mcrus  A C xquatur  immero  B b,  & aim  numcri 
B & b Tint  xqu.de> , numcius  B b qnadracus  cric 
numcri  B.  ergo  quadratus  numcri  B xquatur  pro- 
dudo cx  A in  C. 


^ p g Nonveri  A & B fint  primi  inter 
^ ^ O ^ ^ non  habcant  communcin 

menfuram  nili  unitatera.  dico  nu- 
mcros  A & Bminimos  omnium  ipfis  proportio- 
nalium. Si  cnim  dentur  alij  minorcs,flc  ipfis  pro- 
port ionalcs  fine  C Sc  D. 

Dcmonftrat.  Cum  numcri  C & D line  propor- 
tionals numcris  A & B , e os  xqui  metientur  i 
(per  zt.  bujm)  feu  per  cundan  numerum  E. crgd 
(‘.numcri  A & B lubent  numerum  E communcm 
men fu ram  :crgo  non  funt  primi , contra  fuppofi- 
tionem. 

Coroll.  Si  plures  quam  duo  numcri  fuerint 
inter  fc  prinji,  ebdem  modo  oftendentur  eftc  mi- 
nimi in  lua  rationc. 
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PROPOSITIO  XXIV. 


Eodem  modo  probabo  fi  quadratus  medii  B 
xqualis  fucric  produdo  ex  A in  C,  numcros  A.B, 
C proportionates  die. 

PROPOSITIO  XXL 
Theorem.!. 

Minimi  in  fua  proportions  aque  metiuntur  nume- 
ral tpfts  proportionates. 

^ G Sint  numcri  A & B minimi  in 

£ * * 'q  Tua  proporcionc  j finrqne  numeii 
p ” * majores  E,F  ipfis  proportion?  les} 

p dico  numcros  AB,C  D cllc  luniks 

partes  aliquotas  mimerorum  E&  F. 

Demonftr.  Cum  numeri  A B,  C D fint  pro. 
pottionales  numerorum  E Sc  F,  nempe  A B fit  ad 
C D,  ut  E ad  F,  ita  erit  permntando  A B aJ  E, 
ficut  C D ad  F , Sc  cum  A B fit  minor  quam  E, 
erit  A B fitmlis  pars  aut  p rrcs  ipfius  E , He  C D 
ipfiiis  E.  Non  rft  autem  fimilis  pars  aitqunnta;  fi 
cnim  efler  fi  miles  partcs,dividatur  AB  in  AC,GB 
partes  ipfius  E,&  CD  in  toridem  partes  ipfius  F. 
hoc  eft  A B contincrct  A G partem  aliquotam 
ipfius  Ej  & C D contincrct  C H partem  aliquo- 
tam fimilem  numcri  F,  fed  partes  Emiles  aliquo- 
tx  AG,GHi& xqucmulriplices  E , F funt  in 
cadcm  ration?  ( per  1 f.  End.)  ergo  ita  exit  A G 
ad  C H , ut  E ad  F feu  ut  A B ad  C D.  ergo  A B 
C D non  eflent  minimi  in  fua  ratione;  quod  eft 
contra  fuppofitioncm. 

Cor  oil.  Si  plures  quam  duo  numeri  fuerint 
minimi  in  fua  ratione  j totidcm  fibi  proport  iona- 
les  xque  metientur. 
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PROPOSITIO  X X 1 L 


Theorema. 

Numeri  omnium  fibi  proportionalium  minimi  fimi 
inter  Je  primi. 

Ait  B 8 ^int  numcr*  A & B minimi  om- 
C £ D n‘ura  fib*  proportionalium  , dico 
A & B die  inter  fe  prim  os.  Si  cnim 
non  funt  inter  fc  primi  habcant  communcm  men- 
furnm  E,  qitx  metiatur  A per  C & B per  D,  ergo 
C & D xque  metientur  A & B , ergo  A Sc  B eft 
ur  C ad  A , ita  D ad  B , & permntando  ut  A 
ad  B ; ita  C ad  D.  ergo  A & B non  funt  minimi 
fibi  proportionalium. 
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PROPOSITIO  XXV. 

1 hcorcma. 

Si  numeri  primi  inter  fit  fuerint  fi  numeral  unttm 
menaufr  , ad  ahum  primus  erit. 

^ | g g Numeri  A Sc  B fint  inter  fe  pri- 
C E*  D m,»  & numcrus  E metiatur  mime- 
rum  A.  dico  quod  ad  numerum  B 

erit  primus. 

Demonftr.  Si  cnim  E Sc  B non  funt  primi , 
babe  bunt  communcm  menfuram  , qux  metietur 
numcros  B & E,fcd  E metitur  ex  fuppoficione  nu- 
mcrum  A , ergo  hxc  communis  memura  mctictut 
numcros  A & B : ergo  non  funt  primi  ; contra 
fuppofitioncm. 

I 
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PROPOSITIO  XXVI. 
Theorema. 


Theorema. 

Si  fuerint  tret  numeri,  dr  alij  totidem  , qui  bini  fiu- 
mantur  in  eadem  ratione  penurbata  ; Ex  equa- 
ti fate  in  eadem  ratione  eruni. 

Eft  ij  quinri. 

PROPOSITIO  XXIII. 
Theorema. 

Primi  inter  fe  numeri , minimi  funt  omnium  ipfis 
proport  tonal  turn. 


Si  duo  numeri  ad  tertium  , primi  fuerint : etiairi 
genitus  ex  eorum  multiplications,  ad  eundtm 
primus  erit. 


^ Numcri  A Sc  B fint  priihi  ad 

£ 8 3 numerum  C,dico  numerum  A B 

A B 1 produdum  exmultiplicatione  A 

p ______  p in  B , prinmra  cftc  ad  numerum 

C.  Si  cnim  A B & C non  funt 
primi , fit  D communis  eorum  menfura,  qux  me- 
tiatur numetum  A B per  F , hoc  eft  numcrus  D 
roultiplicans  f facia t A B. 

y uj 


Demonftr, 


1 74  .Elementomm  Euclidis 


Demonftr.  Cum  mnnetus  A B tam  fiat  ex  D in 
F,  quam  cx  A in  ft  (per  \y,hu)w)  ita  erh  D ad  Aj 
ficut  B ad  F.  8c  cum  A & C fint  piimi  Sc  D roe- 
riatur  C>  (per  pratedenttm  ) erit  D ad  A primus, 
& (per  1$.)  erunt  minimi  in  fu a racionc,creo  (per 
xi.)  zque  metiuntur  oumcroc  B Sc  F ipfis  pro* 
portionalcs  nempe  D ipfum  B , Sc  A ipfura  F.  fed 
jam  dicitur  D mcciri  numerum  C;ergo  D metitur 
B 8c  C : ergo  B&  C non  hint  primi,  contra  Fup- 
pofitioncm:  ergo  fi  A Sc  B ad  C primi  fint,  All 
JSc  C primi  crunt  j quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Theorems. 

Si  mtmerut  ad  alt  urn  primus  fuerit ; etiam  tjua- 
dratus  t\ Ht , ,td  turn  primal  erit. 

a Numerus  A fit  primus  ad  nu- 
* merum  B.dico  quod  quadratus  cius 
^ a 7 y ^ A a,  ad  eundem  B primus  erit.  Rc- 

petatur  numerus  A. 

Demonftr.  Cum  numerus  A fit  primus  ad  B , 
etiam  numerus  a ad  eundem  primus  erit  j ergo 
( per  pracedentem ) produ&us  ex  A in  a,  feu  qua- 
dratus numcri  A ad  B primus  erit ; quod  erat 
demonftrandum. 
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PROPOSITIO  XXVIII. 

Theorema. 


etiam  BBB  & ad  A primus  cm  ( per  16. ) & BBB 
& AA,  imrao  BBB  Sc  AAA  primi  crunt. 
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PROPOSITIO  XXX. 
Theorema. 

Si  duo  numeri  primi  inter  fe  forint.  Eorum  aggre- 
gation , ad  airamfue  primau  ertt.  Vtctjjim  f 
uggregatum  ad  aherutrum  pnmum  fit ; numeri 
inter  fi  primi  tram. 

Numeri  A fit  B inter  fe  primi 
A „ 0 fint , dico  utrumque  fiinul , nempe 

C_J_ A j-  B ad  utrumque.  Si  enim  A f B 

non  fit  primus  ad  A , eos  tnetiatur 
communis  menfura  C. 

Demonftr.  Cum  numerus  C metiatur  totutn 
A t B , metiatur  Sc  A , ( per  axtoma  1 1. ) metre* 
cur  Sc  reliquum  B ; ergo  A & B non  font  primi, 
contra  fuppofitionem. 

Vici flan  fi  A t B fit  primus  ad  A.  dico  quod 
A Sc  B fint  primi  inter  fc.  fi  enim  non  fint  primi 
eos  metiatur  C qui  metietur  Sc  A f B,ergo  A -f  B 
Sc  A primi  non  (uutj  contra  Fuppofitionem. 
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PROPOSITIO  XXXI. 
Theorem*. 

Si  numerus  primus  , alitjutm  non  metiatur  > *d 
turn  primus  erit. 


Si  due  numeri  , ad  duos  numtros  uterque  ad 
utrumjut  primi  fuerint  etiam  ab  its  produth, 
primi  inter  fie  erunt. 


A g Uccrque  numerus  A Sc  B , ad 

^ g utrumque  C , & D fint  primi : di- 
q p co  quod  AB  produ&us  ex  A in  B, 

q Sc  CD  produ&us  cx  C in  D primi 

inter  fe  erunt. 

Demonftr.  Cum  A & B fint  primi  ad  C,  etiam 
AB  primus  erit  ad  C.  ( per  16. ) Pariter  AB  & D 
primi  erunt.  Cum  ergo  C Sc  D ad  AB  primi  fint, 
etiam  CD  & AB  per  eundem  primi  crunt.  quod 
erat  deroonftrandum. 


PROPOSITIO  XXIX. 
Theorema. 

Si  4m  mmri  frini  ittur  ft  fu trim  i ilium  return 
fttuiruti , &‘*!i , & 1** Jruto-qtmdruli, 
primi  inter  fi  erunt. 


Numeri  A 8c  B fint 
primi  inter  fe  t dico  & 
AA , BB  eonim  quadra- 
tes primos  eflc,&  A A A, 
BBB  cubos  & AAAA  Sc 
BBBB  quadrato-quadratos  aiam  inter  fe  primos 
efTc. 


A i 0* 

AA  4 BB  9 
AAA  8 BBB  17 
A AAA  t<*  BBBB  8 1 


. Demonftr.  Com  A Sc  B fint  primi , etiam  A A 
Sc  B primi  erunt  ( per  *7. ) & cum  A A Sc  ft  pri- 
mi  fint  ( per  eundem  ) BB  Sc  AA  primi  erunt. 
RutFus  cum  A 8c  B primi  fim  etiam  BB  ad  A pri- 


. g Numerus  primus  A,  Feu  quern  (ola 
^ unitas  metitur ; non  metiatur  nume- 
rum B.  dico  qudd  numerus  A ad  B 
primus  erit.  Si  enim  primus  non  eftet  ad  B,  habc- 
rent  cominunem  menFutam  C : ergo  numerus  A 
non  eftet  incompofitus,  contra  Fuppofitionem. 

PROPOSITIO  XXXIL 
Theorema. 

Si  numerus  primus , ftnitum  ex  multiplication e 
duorum,  metiatur  j mettetur  fat  tern  unum 
ex  bis  numeris. 


Numerum  planum  AB  nempe 
A _ ° 6 produ&um  cx  multiplicatione  nu- 

CA  2*  mcri  A in  B , metiatur  numerus 
5 * 1 primus  C per  D ; dico  quod  roe- 

ticrur  aherutrum  A aut  B. 

Demonftr.  Si  enim  C non  metitur  numerum  A, 
erunt  ( per  preeedtmem  ) C & A primi  inter  fe. 
Sc  (per  xy)  minimi  in  fua  proporrione  \ Sc  com 
C metiatur  AB  per  D j C in  D producer  AB : fed 
AB  producitur  etiam  multiplicatione  A in  Brcrgo 
( per  17  bujus  ) erit  C ad  A ut  B ad  D ; & cum  C 
& A fint  in  Fua  rationc  minim i,metiemur  B & D, 
nempe  C metietur  ipFum  B ; quod  erat  deraon- 
ftrandum. 


Liber  VII. 


PK*bpOSlTIO  XXXIIt 


Thcorema. 


'Compofuum  numerum  , aliquis  primus  mctnur. 


B 


^ ^ Sit  numerus  A compofitus , ha- 

^ £ bens  Icilicct  partem  aliquotain  mi- 

jorcin  unitate.  dico  quod  aliquis 
numcrus  primus  cum  metiatur. 

Sit  numcrus  B minimus  conun  qui  meriuntur 
numerum  B , dico  numerum  B efle  primum  ; fi 
Cnim  primus  non  cflet  eum  metirctur  aliquis  mi- 
nor C,  qui  ( per  axtoma  *i.)  metiremr  numerum 
C.  ergo  numcrus  B non  efl'ct  minimus  eorum  qui 
metiuncur  numerum  B.  quod  ell  contra  fuppofi- 
tioncm. 


PROPOSITIO  XXXIV. 

Thcorema. 


Omnis  numerus  aut  primus  efit  am  eum  aliquis 
primus  metitur. 


Si  cnim  primus  non  eft,  erit  compolitus , ergo 
eum  aliquis  primus  mcrictur  {par  pracedemem.) 
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PROPOSITIO  XXXV. 

, Problema. 


Quotlibot  propofttit  tinmen  t , invenire  mini  met 
i list  proportionates. 


A 4 B 6.  C 10 
D a 

E i F S G j 
H — I — K — 
L — 


Proponantur  numeri  A,B,C. 
fintquc  quxrcndi  minimi  in  ca- 
dem  racionc.  Quxratur  maxi- 
ma communis  menfura  mime- 
rorurn  A,B,C.  ( per  hujus ) qux 
metiacur , feu  dividat  nvimeros 
A,  B,  C per  nnmeros  E,F,G,  dico  E,  F,  G Sc  nu- 
tneris  A,  B,  C proporcionalcs  cllc,  & miru'mos 
efle  in  fua  proportione. 

Demonftr.  Cum  numenisD,  mnltiplicando 
numcros  E , F,  G , producat  numeros  A,  B,  C i 
erunt  (per  18.)  A,  B,  C j D,  E,  F proportionates ; 
addo  minimos  elTe.  Si  entm  non  funt  minimi  in 
eadem  ratione  lint  H,  I,  K minimi  in  eadem  ra- 
ti one, met  ien  res  numeros  A,  B,C  : ergo  (per  n.) 
metientur  cos  per  communcm  menfuramL : ergo 
L in  H facit  A , ficut  D in  E facit  A : ergo  (per 
19.)  ita  erit  D ad  L,  ficut  H ad  E fed  D eft  major 
quim  L cum  fit  maxima  communis  menfura : er- 
go H major  erit  quam  E : non  eft  igitur  H minor 
quam  E : ergo  E,F,  G funt  minimi  in  ea  ratione. 

Coroll.  Maxima  communis  menfura  nume- 
rorum  quorumcumquc  cos  mctirui  per  minimos 
in  ea  ratione. 


PROPOSITIO  XXXVI. 


Problema. 


Duo  bus  dam  rwmtrit , reperiro  minimum  nume- 
rum,  quem  ills  metiantur* 


*7S 


A 4 B 7 Sintpropofitintmieri  A&B* 
AB  18.  ProF<™i<‘>r  quxrcndus  minimus 

q L.  nunicrus,qucm  A Sc  B metiantur. 

p £ , rmmeri  A & B funt  prirai  in- 

ter 1c,  vel  non  fiinc : fupponantur 
pnmi,  fitquc  A B produiftus  ex  A in  B ,dico  nu- 
merum  A B cllc  quarfitum.  Primd  cum  A multi- 
plicando  B faciat  AB,  A metietur  AB,  ficut ctiam 
B cundcm  mcrictur.  Si  A B non  eft  minimus  om- 
nium quos  A & B metientur,  fit  C minor,  quem 
A metiatur  per  E , & B per  D.  eftm  ergo  idem  C 
#t  cx  A primo  in  E quattum  , 8c  cx  B fecundmn 
in  D tertium  erit  (per  19.)  ut  A ad  B,  ita  D ad  E, 
& cum  A & B fine  primi  atqueadcd  (per  ij.)  in 
fua  ratione  minimi  A arque  mcrictur  D ac  nu- 
mcrus B metitur  numerum  E.  Et  quia  A multipli- 
cans  A Sc  E , facit  A B & C,  erit  (per  17.)  ut  B 
ad  E ita  A B ad  C : fed  minor  eft  quim  E , ergo 
& A B minor  eft  quim  C.  non  ergo  dari  potdl 
alius  minor  quam  A B,  quem  A Sc  B metiantur. 

Sccundo  numeri  A & B non  fine  primi  ,atque 
adi.6  nec  minimi  in  fua- ratione.  In- 
veniantur  numeri  C,D  minimi  in  ca- 
dem  ratione  •,  turn  multiplicctur  A 
per  D,  vel  B per  C.idcm  numcrus  E 
producctur,  (per  19.)  cum  numeri  A, 
B.C,  D fint  proportionates : datum 
eft  autem  A & B metiri  numerum  E.  Addo  numc- 
rum  E eftc  minimum  quem  numeri  A Sc  B mc- 
fiantur.  Si  cnim  non  eft  minimus,  fit  numcrus  F 
eo  minor,  quem  A metiatur  per  H Sc  B per  G,  Sc 
cum  idem  numerus  F producatur  cx  multiplica- 
tione  A primi  in  H quartum  & cx  multiplicatio- 
ne  B Iccundi,  in  d tertium,crunt  A,  B,  G H pro- 
porrionales  ergo  & proportionales  criuit  C,  D Sc 
G,H  i fed  C,  D dicuntur  minimi ; ergo  D minor 
eft  quam  H,  quare  cum  A multiplicand©  D mi- 
noretn  faciat  E,  & majorem  H producat  F.  erit  F 
major  quam  C D ; quod  probabimr  dc  quocum- 

3uc  alio : ergo  E minimus  eft  omnium  quos  A Sc 
metiantur; 


A 4 B 6 
Ci  D j 
E it 

G— H— 


PROPOSITIO  XXXVIt 
Thcorema. 


Si  duo  numeri  aliquem  metiantur  ; minimus  quetri 
ipfi  msnuniur , eundrm  metietur. 


^ g ^ Numeri  A & B metiantur  nume- 
£ ^ rum  C,  fitquc  F minimus  numerus 

P j p quem  numeri  A,  & B metiantur  j 
* * F *1  i dico  <P1^  nurocrus  F metitur  nu- 
mcrumC.  Cum  enim  F fit  minor 
quam  C D,  auferatut  ab  co  quantum  poteft , Sc  ft 
fieri  poteft  relinquat  E D fe  minorem. 

Demonftr.  Numeri  A & B , metiuntur  totum 
C D,  fed  metiuntur  C E , quem  F metitur  : ergd 
per  1 1 axioma  metiuntur  rcliquum  E D minorem 
quam  F;  quod  eft  contra  fuppofitioncm  cUm  F di- 
catur  minimus  omnium  quos  A & B metiuntur  z 
ergo  F metietur  totum  C D Sc  nihil  rclinquet ; 
quod  crat  dcmoiiflrandum. 


PROPO 
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1 7 6 Elementorum  Euclidis 

• ... A r'  t .n. 


PROPOS1TIO  XXXVIII. 
Problem  & 


Dmu  tribut  numeris  , invenirt  nunimum  nume- 
rutn  yuem  ills  mnuntur . 


A B 


C 

* 4 S 

D 1 1 E 6o 
F * 


Problems. 


5*  numtrtu  numerum  per  quotienttm  me ti utter : 
quotient  erit  purs  menfi  , a metiente 
denominata. 


Uniras 
A } B u 
C 4 


rum  B per  C,  hoc  eft  toties  A invenirur  in  B 
quot  flint  imitates  in  C uniras  ita  erit  ad  C ut  A 
ad  B;&  alternando  ita  eric  unicas  ad  J^pt  C ad  B, 
hoc  eft, tones  C erit  in  B quot  font  imitates  in  A. 
ergo  A denominat  feu  indicat  per  fuas  unitates, 
qualis  pars  numeri  B lit  numerus  C.  ut  in  hoc 
exemplo  eft  tettia  pars. 


Proponantur  tres  numeri  A,  B,  6c 
C*qu*rkur  minimus  numerus.Qu*- 
ratur  {per  56.)  minimus  numerus, 
quern  A Sc  B metiantur , fitque  D:Si 
numerus  C cundcm  metitur  ■,  perfe- 
&um  eft  problems.  Si  verb  C non  metitur  numc- 
rum  D,  quxratur  (per  eamdem)iuimcnis  E,  mini- 
mus quern  C & D metiantur  & cum  A & B mc  - 
tianrur  numcTum  D mcticntur  Sc  numerum  E.  di- 
ce mtmerum  t minimum  cfle  quem  A,  B Sc  C. 
metiantur:  Sit  cnim  li fieri  poteft  numerus  F mi- 
nor quam  E,  quem  numeri  A,  B Sc  C metiantur. 

Dcmonftr.  Cum  numerus  D fit  minimus  quem 
metiantur  numeri  A,  B,  ille  ( per  prtctdtnttm)  mc- 
tictur  numerum  F.  fed  C f pponitut  eundem  F 
tnetiri  j ergo  ft  F fit  minor  qubm  E > E non  eft 
minimus  quem  C Sc  D metiantur : contra  fuppo- 
fitionem.  Nullus  igitur  erit  minor  qubm  E,  quem 
numeri  A,  B,  Sc  C metiantur. 

Coroll.  i.  Eodcm  artificio  propofitis quot- 
cumquc  numeris  inveniemus  minimiun  quem  illi 
metiantur. 

Coroll.  a.  Si  tres  numeri  aliquem  metian- 
tur, etiam  minimus  quem  illi  metiuntur,  eundem 
metictur.  Oftendimus  enim  D metiri  numerum  F-, 
Sc  cum  C Sc  D metiantur  eundem  F , Sc  E fit  mi- 
nimus omnium  quos  C Sc  D metiuntur , etiam  E 
ipfum  F metietur. 

«#**&«*» 

PROPOSITIO  XXXIX. 


Numerus  A numerum  B tnctia- 
tut  per  numerum  C,dico  qubd  C 
erit  pars  numeri  B denominata  i 
numero  A hoc  eft  imitates  nu- 
meri A oftendent,  ipfius  B qualis  fit  pars  numc- 
rus  C 

Dcmonftr.  Cbm  numerus  A metiatur  nuroe- 


PROPOSITIO  XL. 
Thcorema. 


Si  numerus  purum  babutrit  •,  turn  metietur  aliquie 
numerus  *b  eu  denominate. 


Numerus  A habeat  partem  ali- 
A quam  B,  dico  qubd  numerum  A 

B °*  metictur  aliquis  numerus  C a par- 

te B denominatus. 

Demonftr.  Cum  'numerus  B Hr  pars  numeri 
A aliquota  , nempc  quz  aliquotics  repetita  adx- 
quat  numerum  A.  ponatur  quot  funt  unitates  in 
C : ergo  B,  metietur  numerum  A per  C : ergo  per 
prseccdemcm  numerus  C erit  pars  b numero  B 
denominata.  quod  era«dcmonftrandum. 


PROPOSITIO 

Problems. 


XL  L 


Minimum  numerum  reperirt , qui  habeat  partes 
a dam  numerit  denominat at. 


Sit  qoxrendus  minimus  nu- 
mcras , qui  partes  habeat  b nu- 
meris A»B,C  denominatas.  In-* 
veniatur  (per  minimus  nu- 
mcrus  D quem  numeri  A,B,C 
metiantur,  dico  numerum  D eum  efle  qui  quz- 


A i B j C 4 

D ix 

E 6 F4  Gj 
H 


Demonftr.  Numeri  A,  B,  C metiantur  nume* 
rum  D per  numeros  E,  F,  G ; illi  ( per  $9.)  erunt 
par  res  numeri  D b numeris  A,  B,  C denominarr. 
Qubd  verb  numerus  D fit  minimus  ita  oftendo. 
Sit  cnim  alius  minor  H,  qui  dicitur  habere  panes 
4 numeris  A,  B,  C denominatas,  quare  (per  40.^ 
numeri  A,  B & C : metientur  numerum  H : ergo 
D non  diet  minimus  quem  A,  B,  C metiuntur. 

Coroll.  Idem  metiri  aliquem  numerum  , & 
cum  habere  panes  bmcticutibus  denominatas. 


EUCLI 
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E U C L I D I S 

ELEMENTORVM 

LIBER  OCTAVVS- 


PROPOSITIO  L 
Thcorcma. 

Si  first  quotcumque  numeri  continue  proper- 
tiers  ales  , quorum  extremi  fint  primi  ; illi 
erunt  minimi  filri  proporttonahum. 

A B C D Numeri  A,  B,C,D.fi»t  conri- 
£ p g H nu^  ProPon'onalcs>fint4ue  A Sc 
D primi  inter  fc.  dico  numeros 

A,  B,  C,  D ciTc  minimos  fibi  propcrcionalium. 
dentur  enim  fi  fieri  pored  in  cadem  proporcionc, 
alii  minores  E,  F,  G,  H.  • 

Demonftr.  Cum  fit  ut  A ad  B ira  E ad  F & uc 
B ad  C , ita  F ad  G ; Sc  ut  C ad  D ita  G ad  H. 
erit  ex  zquo  ( per  ix.  j. ) ut  A ad  D ita  E ad  H. 
fed  A & D funt  primi,  (pert}.)  Sc  ( per  xt.  ) 
mcticimir  iplo,  E Sc  H : ergo  E Sc  H & confe- 
quenter  alii  minores  non  funt  numcris  A,B,C,D. 
Quod  crat  demonftr. 

Coroil.  Hxc  propoficio  eft  univcrfaliter 
YCra,  ctiam  fi  numeri  A,B,C,D  non  eflent  conti- 
nue proportionalcs  : ut  paccbit  applicanti  dc- 
monftrationcm. 

69 

PROPOSITIO  II. 

Problems. 

Qitoteumfue  numerot  minimos  continue  propor- 
tionates in  data  rations  reperire . 

g Sint  inveniendi  quot- 

A A A B B B cumque  numeri  minimi 
AAA.AAB,  abb.  bbb  in  A“J  “•  Pri- 

mo  ( per  $j.)  mvenun- 
tur  duo  minimi  in  ea  ratione : fupponantur  cfle 
A & B.  Si  tres  dcfiderantur.A  feipfum  inultipli- 
cans  faciat  A A,  Sc  multiplicans  B Faciat  AB,  item 
B multiplicans  feipfum  Faciat  BB  , feu  fuum  qua- 
dratum,  dico  numeros  AA,  AB  , BB  eft’e  & pro- 
portionates, in  ratione  A ad  B,  Sc  minimos. 

Demonftr.  Cum  enim  A multiplicans  feipfum 
& B fccerit  AA  Sc  AB,  erit  AA  ad  AB,  nt  A ad  B 
[per  1 7. 7. ) paritcr  cum  B multiplicans  A Sc  fc- 
ipfum,  fccerit  AB,  Sc  BB , eric  A B ad  BB  ut  A ad 

B . 9er  eandem.Qubd fiut  minimi  ita  oftcndo.Cum 
A Sc  B fine  inter  fc  primi  , corum  quadrati  AA , 
& BB  primi  inter  fc  erunt , ( per  x 6. 7. ) Sc  ( per 
prtcedenum  ) A A , AB,  Bli  funt  primi  in  fua  ra- 
tione. 

Si  quatuor  defidcrantur  A multiplied  fuum 
Tom.  /, 


quadratum  A A , faciatque  album  fuum  AAAj 
item  BB  multiplicet  AB,  faciatque  AAB,item  & 
BB  f.idcrque  ABB.  item  B multiplicando  AA  fa- 
cie AAB,  & mulciplicando  AB  facit  ABB.  item 
& BB  facit  BBB.Oftcndam  eodcinmodo  numeros 
AAA  , AAB  , ABB  BBB  , & clTe continue  pro- 
portionates, & ( per  16.)  Sc  pracedemem  efle  mi- 
nimos  in  fua  ratione. 

Co r o l l.  Trium  continue  proport ionalium 
minimonun  in  fua  ratione,  extremi  primi  funt  & 
quadrati  , & quatuor  continue  proponionalium 
minimorum  in  fua  ratione  extremi  cubi  funt  Sc 
primi.  Duo  rationis  data*  minimi  A Sc  B reliquos 
omnes  metiuntur.  Uniras  A,  A A,  AAA  funt  con- 
tinue proportionalcs » ficut  & unitas,  B,  BB,  BBB 
See.  Tot  funt  medii  inter  extremes  quofque,quoC 
inter  ipfos  Sc  unitatem. 

MM  «*»*€*  S3* 

PROPOSITIO  III. 


Si  futrint  tjuotcumtjHe  confirm}  proportionals 
minimi  in  fua  ratione  j eorum  extremi 
primi  erunt. 

A B C D Sint  numeri  A,  ft, C,  D cortti- 

* * J nuc  proportionalcs , Sc  minimi 
r |4*  K I *n  ^ua  rat«onc,dico  extremos  A fle 
D primos  clTe.  Inveniantur  ( per 
)f.  7. ) numeri  E,  F minimi  in  ea  rationc,&  ( per 
pr,teedentem ) totidem  numeri  G,  H,  K , L mini- 
mi in  ea  ratione  E , F , quorum  extremi  G Sc  L 
erunt  primi  pet  coroll,  prate  dens,  fed  numeri 
G,  H,  K,  L funt  minimi  ficut  A , B,  C,  D,  ergo 
funt  illis  zqualcs  : ergo  A Sc  3 funt  ctiam  primi. 


PROPOSITIO  IV. 
Pcoblcma. 

Datai  nuotcumqut  ratione s in  minimis  numerii 
dijparatat  tafdtm  in  minimis  tmmeris 


A R r*  n Sint  darz  primo  duz  ratio* 
^ nes  difparatx  AB  , C D date 

r*  p **  in  minimis  numeris , oportet 

r 14  E 10  G 1 c _ 

£ £ mvemre  tres  numeros  minimos 

in  datis  rationibus  , ita  ut  pri- 
mus ad  fccundum  fe  habeat  ut  A ad  B , Sc  fe- 
cundus  ad  tertium  ut  C ad  D.  Inveniatur  E mini- 
mus quern  metiuntur  C Sc  B,  fiatque  ut  B ad  E 
ita  A ad  Fj  & ut  C ad  E ita  D ad  G ; dico  FJE,  G 
die  minimos  qui  habcant  datas  tationcs. 

Demonftr.  lea  eft  ex  conftru&bne  A ad  F ut  B 

2 ad 
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ad  E : ergo  alremando  ita  eft  A ad  B ; ficut  F ad 
E.  Pariter  ita  eft  C ad  E , ut  D ad  G : ergo  altcr- 
nando  ita  eft  C ad  D ut  E ad  G : ergo  F , E , G 
funt  indatis  rationibus.  Qubd  verb  F , E,  G fine 
minimi  in  earatione  fie  oftendo.  Sint  fi  fieri  po- 
teft  H.  K.  L minores  in  cadcm  ratione.  Cum  A,B 
fine  minimi  in  fua  ratione, metientur  ipfos  H 8c  K 
(ptr  11.7.)  & B 5c  C metientur  K Sc  L.  Quo- 
niam  igitur  B 8c  C metiuncur  K,  etiam  E iruni- 
mus  quern  B & C mctmntur , metictur  ipfum  K 
( per  $7.7.)  «go  K non  eft  minor  qulm  E,  contra 
fuppofitioncm. 

Sceundb  demur  tres  rationes  in  minimis  nu- 

A B CD  FF  mCfis  * ncmPe  A B»  CD» » 

A d 3 u fcr  fjntque  inveniendi  quatuor 

f*  **  * * * 1 numeri  qui  fine  minimi  in 
rl  I?  K L-  rationibus:fit  G mini- 

**  mus  fjucm  metiantur  B 5c  C 

M N ° F fitqoc  ut  B ad  G,ita  A ad  H, 

6c  ut  C ad  D ita  G ad  K.  Accidere  poflunt  duo 
cafus.  Vcl  cnim  E mctictur  numerum  K,  vcl  non 
mctictur:  fi  priinum;fiat  ut  E ad  K ita  F ad  L.Pa- 
tet  autem  numeros  H,G,K,L  efle  in  di&is  ratio- 
nibus.  Cum  enim  ita  fit  A ad  H ficut  B ad  G»crit 
alternando  A ad  But  H ad  G.Pariter  oftendam  ita 
eJfe  G ad  K ut  C ad  D,8c  K ad  L ut  E ad  F.  Quod 
Verb  fine  minimi  in  iifdcm  rationibus>ita  oftendo. 
Sint  cnim  fi  fieri  poteft  alii  minores  M,  N,  O,  P. 

Demonftr.  Cum  A & B fine  minimi  in  fuis  ra- 
tionibtts,iqnemciicntur  numeros  M N(per  11.7.) 
Pariter  C,D  xquemetientur  numeros  N>0  : ergo 
numeri  B & C metientur  numerum  N,  & cum  G 
fit  minimus  corum  quos  B 5c  C mctiuntur,mctie- 
tur  numcrumNtcrgo  N non  eft  minor  numcro  G: 
ergo  ncque  ezreri  minores  crunt. 

Sed  numenis  E nonmttiatur  numerum  K In- 
. _ r n p 1?  vCnto  numcro  L minimo 
A B , C,  D t quern  E 6c  K.  metiantur. 

* * 5 x 3 Quoties  K.  ipfum  L rae- 

M ^ ^ titur  toties  G ipfum  O,  6c 

M *0  * L N ^ ipfum  M metiantur  ■,  8c 
quotics  E ipfum  L metitur; 
v n c t tones  F mctiacur  numerum 
N:dico  numeros  M,0>L  N 
efle  in  di&is  rationibns  minimos : nam  H,  G,  K, 
numeros  M , O > L metiantur,  squallier  fe  habc- 
bunt  M ad  O ut  H ad  G feu  ut  A ad  B.  Pariter 
erit  O ad  L ut  C ad  D : 6c  quia  E & F numeros 
L 8c  N xqtiemctknturcrtt  L ad  N ut  E ad  F. 
Qubd  veto  fint  minimi  ita  oftendo.  Si  non  fiinc 
minimi  fint  alij  minores  P.  R.  S.  T. 

Demonftr.  Cum  A,B  fint  minimi  in  fiia  racio- 
nc  arquemetientur  numeros  P & R in  eadem  ra- 
tione exiftentes  ( per  x i.t*.)  ncrape  B ipfum  R. 
Pariter  C 8c  D metientur  numeros  R,S  : ergoB 
Sc  C mctitmmr  numerum  R i Sc  cum  G fit  mini- 
mus eorum  quos  metiuntor  numeri  B 8c  C»nuroe- 
rus  Gmcrictiu  numerum  R * 8c  cum  G,  K,  R,  S 
fint  proportionates*  numenis  K metictur  nume- 
rnm  Sjfcd  etiam  E mecitur  ipfum  S fiait  F numc- 
rum  T ; & cum  ^ l"n  fua  ratione  minimi  & 
ficut  E ad  $ * *(i  S ad  T , numenis  L minimus 
quem  6 ^ metiantur  mctictur  numerum  S 

( per  ) crR°  s non  eft  minor  qttam  1*:  ergo 
ncque  alii  P R S T : ergo  M O L N funt  mini- 
mi inca  ratione.  Eodcm  arttficto  in  minimis  nu- 
meric continuubuutur  quatuor,  8c  quinque ra- 
tiones. 


* f 4 3 » 
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PROPOS1TIO  V. 

Theorem  a. 

Numeri  pUni  babent  rstionem  ex  lurerum  rt- 
tionibu*  compojitam. 

ah  r n Si™  numct*  pkn‘  A B CD 
A ^ *7  quorum  latera  A,  B,  C , D ■,  dico 

AB  C D tafi°ncm  numcr*  P^an‘  A B ad  nu- 
merum planum  C D componi  cjl 
11  d q 50  ratione  A ad  C 6c  B ad  D.  Numc- 
rus  D multiplicct  C (aciatque  BC. 
Demonftr.  Quoniam  B multi- 
plicans  C facie  BC  , 8c  multiplicans  A ptodude 
AB,  erit  AB  ad  BC  ut  A ad  C ( per  17.7.J  Pariter 
cum  C multiplicans  B 8c  D produxerit  BC  , 8c 
C D erit  BC  ad  C D ut  B ad  D.  quarc  AB  , BC, 
C D funt  deinceps  proportionales  in  rationibus 
AC  , 8c  BD  *,  fed  ratio  AB  ad  CD  componitur  er 
rationibus  AB  ad  BC,&  BC  ad  CD  (per  elefin.  18.) 
ergo  ratio  AB  , ad  CD  componitur  ex  ratione  A 
ad  C,  8c  B ad  D qux  funt  latera  numerorom  pU- 
norum.  quod  erat  demonftrandum* 


PROPOS1TIO  VL 
Theorem  a. 

Si  ttymerorum  deinceps  properti*ndli*m  primM 
Jicundum  non  maiatur  j tsequt  ttllM 
odium  mttietur. 

A B C D Propcmantur  quotcumque  nu- 
, , mcri  continue  proportionales} 

F * ^ F*  c C*  nempc  ita  fit  A ad  B , ut  B ad  C, 
r<>  <->?  & C ad Di& primus  Anon roe- 

tierur  fecundura  Brdico  qubd  nullus  alium  metie- 
tur.  E pritno  quidem  nullus  fcqucmcm  metictur# 
alioquin  non  effet  ut  A ad  B , ita  B ad  C.  fed  nc- 
que A mctictur  C,  aut  B numerum  D.  Quaerantiif 
enim  tres  numeri  E,  F,  G minimi  in  ea ratione.^ 

• Demonftr.  Erunt  extremi  E 8c  G inter  fc  pri- 
mi  (per  j buim  ) & cum  fit  ut  A ad  B ita  E ad  F, 
& at  B ad  C ita  F ad  G * erit  cx  xquo  ut  A ad 
C , ita  E ad  G \ fed  E non  metitur  numerum  G; 
ergo  A non  metitur  numerum  C.  Eodcm  modo 
oftendam  numerum  B non  metiri  numemm  D j 8C 
acctptis  quatuor  proportionality s minimis  in  fu* 
ratione  * oftendam  A non  metiri  numerum  D 
nernpe  tertiura  a fe,  atquc  ita  deinceps. 

•IJWWSIIWWWWWWWWPHI* 

PROPOSITIO  VII. 


Si  numererum  continue  proportionulium  aiifuie 
ahum  diverfum  a (eeundo  mttiusur  ; etiam 
pnmi**  fecundum  mettettcr , 

Si  enim  primus  fecundum  non rocriretur  , nec 
ulliun  metirctur  ( per  precedent  cm  ) quod  cflcc 
comia  fuppaficioncm. 
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Liber  VIII. 


PRO  POSITIO  V lit 

Thcorcma. 

Jot  inter  duos  numeroi  cadent  medii  proportiona- 
tes contir.no  , quot  inter  alios  ipjit 
proportionates . 

Inter  numeros  A & B cadalic 
quotcumquc  medii  proport io- 
nales  continue i nempc  ita  fit  A 
ad  C ficut  C ad  D,  Sc  D ad  B j 
fintqucnutncri  EF  proportiona- 
ls mtmeris  A , B»  dico  inter  E 
Sc  F inter  iici  pofic  tot  idem  con- 
tinue proportionalcs.  Fiat  enitn  ut  A ad  C ita  E 
ad  G , & ut  C ad  D ita  G ad  H , & ut  D ad  B 
iia  H ad  K. 

Demonftr.  Inter  E & K tot  firm  medii  propor- 
tionales  quot  inter  A & B.  item  cum  fit  ut  A ad 
C ita  E ad  G,  & ut  C ad  D ita  G ad  H , Sc  ut  D 
ad  B ita  H ad  K , eric  ex  aequo  ut  A ad  B feu  ut 
E ad  F ita  E ad  K.  : ergo  F & K font  xqualcs, 
polTuncquc  tot  interjici  medij  proportionalcs  ni- 
ter £ & F,  quot  inter  A Sc  B : quod  erat  demon- 
fcranduro. 


A C D B 
M-  }«.  54*  8 . 
E G H F 
8.  tx.  iS.  17 

K 
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PROPOSITIO  X. 

Thcorcma. 

Si  inter  unitatem  dr  duos  numeros  tot  idem  cai 
dam  medii  proportionates  , inter  ipfos 
undent  exiftem . 

Inter  unitatem  Sc  numcrum  A A A tot  fint  me* 
dii  , quot  inter  eandem  unitatem  , Sc  aminerum 
BBB  i dico  quod  inter  AAA  & BBB  totidem  nu- 
meri  medii  proponionales  in  eadem  rationc  A ad 
B , qui  funt  minimi  in  fua  rationc.  Sunt  enim  nu- 
racri  propofiti,  aut  fimilitcr  quadrati  aut  fimilirer 
cubi:nempc  fi  fiat  progreffio  propofuionis  fccun- 
dx  exurgent  hi  numeric  inter  eos  tot  crunt  me* 
dii)  quot  inter  fingulos,  & unitatem. 

Coroli.  Si  fucrint  duo  ordincs  continui 
proportional ium  ab  imitate  procedentcs  , crunt 
AA  & BB  inter  fc  in  dtiplicata  rationc  A ad  B,  5c 
A A A,  BBB  in  triplicata  raiione*cum  inter  primos 
interiiciatur  unus  medius  proportionalis , inter 
fccundos  duo.  pariter  crit  unitas  ad  A A in  dupli- 
cataratione  tmitatis  ad  A & ita  dcrcliquis. 


68m39raBS»-58^SS^.996BS959-396B6B656B 
PROPOSITIO  XI. 
Theorem*. 


PROPOSITIO  IX. 

Thcorcma. 

Si  duo  numeri  primi  inter  ft  fucrint  ; quot  in- 
ter eoi  cadent  medii  continue  proportionates  ( 
toe  inter  fingulot  (j  unitatem  cadent  medii 
continue  proportionates. 


E F 

x.  18. 

Unitas 


D 

X7 


euf- 


A 

- 1 

AA 


5 


BB 


AB 

4 69* 

AAA  aab.  abbbbb 

8 ix  18  27 


Sint  duo  numeri  inter 
fe  primi  C & D,  inter 
quos  cadant  Tcrbi  gra- 
tia duo  medii  continue 
proportionalcs,  nempc 
•S^-Bldico  qu6d  inter 
fingulos  Sc  unitatem  to- 
tidem  cadent  medii  pro- 
portionalcs. Quxnuitur 
enim  minimi  numeri  in 
proport  tone  C ad 
finrque  A & B.  Turn  ( per  8 bujus)  quxrantur  tres 
proportionalcs  continue  in  cadcm  rationc  j turn 
quatuor  AAA  , AAB,  ABB,  BBB. 

Demon  ft  r.  Hi  ultimi  quatuor  continue  pro- 
portionalcs ita  (c  habent  ,ut  extremi  fint  primi 
per  1.  bujus.  Erunt  item  minimi  in  fua  rationc. 
Scd  C,  E,F,  D cum  C & D fint  primi,  funt  ctiam 
minimi  in  fua  rationc  ( per  1 bujus ) ergo  funt 
primis  xqualcs.  Si  enim  non  cflent  xquales , qui 
rninores  eflent  alios  metirentur,  ergo  alii  non 
eflenr  primi,  Sc  ( per  coroll.  x.  ) tot  inter  extre- 
joos  AAA  BBB  cadunt  medii  quot  inter  ipfos 
Sc  unitatem ; ergo  inter  fingulos  C 5c  D Sc  unita- 
tem tot  cadent  medii  proportionates  , quot  inter 
ipfos  : quod  crat  demon  ftrandum. 


A B 

1 3 

AA  AB  BB 
469 

AAA  AAB  ABB  BBB 
8 ix  18  17 


Inter  duos  quadrat  os  numeros  unus  cadit  medius 
proportionalis  , c T rat,°  quadrati  ad  quadratum 
dnpiicata  eft  rationis  later  urn. 

Proponantur  duo  nu- 
ttier i quadrati  AA,  BB, 
produ&i  iicinpe  ex  mul- 
tiplicationc  A in  A : Sc 
B in  B;dico  inter  nume- 
ros AA  & BB  caderc 
11 1 hi  in  medium  propor- 
tionalem  , nempc  A multiplied  B Sc  faciat  A B« 
dico  A B eilc  medium  inter  A A Sc  BB. 

Dcmonftr.  Cum  A multiplicaus  feipfutn  , Sc 
numcrum  B fcccrit  A A Sc  AB,  crit  (per  17.7.) 
AA  ad  AB,  ut  A ad  B,paritcr  cum  B multiplicaus 
A Sc  feipfuin  fcccrit  AB  Sc  BB.it a erit  AB  ad  BB 
ut  A ad  B.  ergo  ita  eft  AA  ad  AB,  ut  AB  ad  BB. 
ergo  AB  eft  medius. 

Item  cum  fint  tres  numeri  AA,  AB.BBincon- 
tinua  rationc  latetis  A ad  B,  ei  it  A A ad  BBindu- 
plicara  ratione  A ad  B.  per  defin.  dupltcata  ra- 
tionis. 

CoRoit.  Hie  medius  proportionate  eft  nu- 
mcrus  inreger , quern  fcilicct  metiuntur  duo  no* 
rncri  integri. 

Ex  quo  polfet  probari  incommcnfurabilitas 
diagonalis  quadrati  ettm  latere  ejus.  Si  enim  fint 
commenfurabilcs,  fe  haberent  ad  invieem  ut  nu- 
mcrus  ad  numcrum  nempc  ut  numcrus  A ad  B,  Sc 
eorum  quadrati  ut  A A ad  BB  : fed  corum  quadra- 
ti ( per  47. 1.)  fit  habent  ut  1 ad  x ergo  A A ad  BB 
fc  habent  ut  1 ad  x : fed  inter  1 & x nullus  cadit 
medius  proportionalis  , ergo  inter  duos  numeros 
quadratos  nullus  cadcrcc  medius  proportionalis. 
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PROPOSITIO  XII. 
Thcorema. 


Inter  duos  cubos  cadunt  duo  modi')  proportionates, 
& torum  ratio  triplicata  eft  rattonu  latrrum. 


* $ 
AA  AB  BB 


Nomctus  A multipli- 
cans  feipfum  facial  qua- 
dratum  liutm  AA.  6c  ire* 
6 rum  mulciplicans  fuurn 

aa/aab  abb  bbb  ^;rTcffit‘  “t 

11  1 1 ^ cubum  BBB.  A multipli- 

ed A B faciatque  AAB.  6c  B cundem  A B multi- 
piicans  faciat  ABB.  iam  fupra  oftendimus  AAA, 
AAB,  ABB  6c  BBB  ellc  continue  proportionates 
in  rationc  A ad  B.  ergo  inter  cubos  cadunr  duo 
medij  proportionalcs , in  rationc  laterum.  ergo 
ratio  cuborum  triplicaca  eft  rationis  laterum. 


Wl  MM  MB  Wfr  tat 

PROPOSITIO  XIII. 

Theorema. 
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PROPOSITIO  XV. 

Thcorema. 


Si  cubut  cubum  metiatur  } dr  radix  ejus  radicem 
metietur , dr  viciffim. 


AAA  AAB  ABB  BBB 
g.  14.  71.-  i f6. 
A B 
a 6 


Cubus  AAA  cubura 
BBB  metiatur : dico 
quid  radix  A radicem 
B meticcur.  inter  cu- 
bos AAA  & BBB  duo 


caduntmcdij  proportionates  AAB,ABB,in  ratio- 
ne  A ad  B ( per  7.  j.)  fed  AAA  metitur  BBB  ex 
conftru&ione  , ergo  ( per  7.  bujus)  primus  AAA, 
metitur  fccundum  AAB.  Sed  ut  AAA  ad  A Bj 
ita  A ad  B:  ergo  A metitur  B quod  erat  primuro. 

Sccundo  A metiatur  B,  crgoAAA  metietur 
AAB.  ergo  per  6 AAA  metietur  AAA.  quod  erat 
fccundum. 


PROPOSITIO  X V L 
Theorema. 


burner  or  urn  proportionahum  quadrat* , cubi  CrC. 
funt  ttiam  proportionates. 

ABC  Sint  numeri  A,  B,  C pro- 

AA  BB  CC  Potti°nales » hoc  eft  ita  ht  A 

AAA.  AAA.  BBB  ad  B' B ld  C-  di“  nuroc- 
rorum  ABC  quadratos,  & 
cubos  proportionates  ellc. 

Dcmonftr.  Ratio  AA  ad  BB  eft  duplicara  ra- 
tionis A ad  B (per  pracedentem)  feu  B ad  C.  fed 
ratio  BB  ad  CC  eft  duplicata  rationis  B ad  C ergo 
ratio  AA  ad  BB  eadem  eft  ac  ratio  BB  ad  CC. 
quod  eft  numcros  AA,BB»CC  efle  continue  pro- 
portionalcs. 

Idem  didto  de  numeris  AAA,  BBB,  CCC.  feu 
cubis. 


Si  quadratus  qua  dr  a turn  non  metiatur ; ntque  ra * 
dix  ejuj  radicem  metietur,  dr  viciffim. 

Si  enim  radix  radicem  metirentr  , quadratu* 
cjjis  quadratum  metiretut  ( per  14,)  contra  fuppo- 
litionem.  paritcr  li  radix  radicem  non  metiatur 
nec  quadratus  quadratum,  quia  !i  quadratus  qua- 
drature metiretur , radix  ctiain  radicem  metiretur 
contra  fuppofitioncm. 

PROPOSITIO  XVII. 

Si  cubus  cubum  non  metiatur,  nec  radix  radicem , 
dr  viciffim. 

Demonftratio  eft  eadem  ( per  15.) 


**»«4*w  KswmwwwwtiimM* 

PROPOSITIO  XIV. 
Theorema. 

Si  quadratus  numerus  , numerum  quadratum  me- 
tiatur j radix  ejus  radicem  alterius  metietur. 
dr  vioftim  p radix  radicem  metiatur ; quadra- 
tus quadratum  metietur . 

AA  AB  BB  Numerus  quadratus  AA,  nume- 
ii  x6  rum  ^usu^rarum  BB metiatur : di- 
^ g * co  qu6d  latus  ejus,  feu  radix  A, 
^ radicem  B metietur.  A multipli- 
plicando  B faciat  A B. 

Demonftratio.  (Per  1 1.)  AA,AB,BB  funt  con- 
tinuo  proportionates  in  ratione  A ad  B,&  cum  A A 
metiatur  BB  ex  fuppofitione,  (per  7.  8.)  A A me- 
tiemr  A B.  led  ut  A A ad  AB  , ita  A ad  B , ergo  A 
medemr  B quod  erat  primum. 

Viciffim  li  A metiatur  B,  AA  metietur  AB:  ut 
autem  A A ad  AB,»ta  AB  ad  BB : ergo  AB  mcrie- 
tur  BB , ergo  (ex  1 1 axiomate)  A A metietur  BB. 


PROPOSITIO  XVIII. 

Thcorema. 

Inter  pianos  numeros  [miles  umts  mtdius  proper* 
tionahs  cadtr , & ratio  plant  ad  planum  ftmtlem 
eft  dup/icata  rationis  homolegorum  laterum. 

A B B C C D Surt  numeri  plani  limiles , 
„ orti  ex  muhiplicatione  numc- 
a n c n rorum  proportionalium,  nctn- 
? * , * pe  lit  A ad  B , ut  C ad  D ; & 

} * ex  A in  B fiat  A B ficut  ex  C. 

in  D fiat  CD.  B multiplicando  C faciat  BC. 

Dcmonftr.  Ita  eft  A ad  B,  ut  C ad  D ex  con- 
ftru&ionc  : ergo  ita  eft  permutando  ut  A ad  C ; 
ita  B ad  D : Eft  autem  A B ad  B C , ut  A ad  C, 
( Per  17*  7«)  ergo  ita  eft  A B ad  B C ut  B ad  D, 
led  ita  eft  BC  ad  CD  licut  B ad  D per  eamdem: 
ergo  ita  eft  A B ad  BC,  ut  BC  ad  CD,  ergo  BC  eft 
medius  proportionate  inter  numeros  pianos  A B, 
CD  6c  cum  ratio  AB  ad  BC  (it  ut  A ad  B qnx 
funt  homologa  latera  : crit  ratio  numeri  A B ad 
CD  duplicata  rationis  A ad  B homologorum  Ici- 
iicct  laterum,  quod  erat  demonftrandum. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XIX. 
Thcorcma. 

duot  fohici  fi miles  duo  radunt  mtdi j proper- 
Handles.  Et  ratio  filidi  ad  fohdutn  efl  duplicate 
ratio  nit  homelogorum  later  urn. 

ABC.  BCD.  CDE  DEF  S“lido!  lum,cros  (l~ 

48  7l  ibs  ,fi,  ™l«vocm1us  ,q?* 


ex  duplici  mulcipli- 
A B C DEF  c3t‘onc  proporrioiia- 
„ lium  latcrum  oriun- 

+ ^ tur.  Sint  ergo  tales 

lolidi  ABC  , DEF , fintquc  later  a A,B,C ; D>E,F 
proportionalia,nenipe  ita  fit  A ad  B ficut  D ad  E; 
&:  B ad  C ficut  E ad  F.  dico  fi  A multiplied  B 
& produdum  ducas  in  C,fiatquc  ABC,&  pariter 
ducas  D in  E , Sc  produ&um  in  F,  fiatque  DEF, 
quod  inquam  inter  ABC  , DEF  cadent  duo  medij 
proportionates  in  rationc  latcrum  homologorum 
A ad  D,  fiat  numcrus  BCD  & CDE. 

Demonftratio.  Ita  eft  ABC  ad  BCD  , ficut  A 
ad  D ( per  17.  7.)  cum  idem  numcrus  B C muiti- 
plicct  nurocros  A & B , pariter  ita  eft  BCD  ad 
CDE  ficut  B ad  E : Eft  autem  B ad  E,  ut  A ad  Bj 
*um  cum  ita  fit  A ad  B , ut  D ad  E,  erit  permu- 
tando  ut  A ad  D,  ita  B ad  E Sc  C ad  F,  pariter  ita 
eft  CDE, ad  DEF  ut  C ad  F:  ergo  ut  A ad  D j er- 
go ABC,  BCD,  CDE,  DEF  funt  qiutuor  niimcri 
continuo  proportionalcs  in  ratione  A ad  D , ergo 
uu:r  ABC , DEF  duo  medij  cadunt  proportiona- 
les  in  ratione  A ad  D : ergo  eft  ratio  triplicata : 
quod  erat  demonftrandum, 

PROPOSITIO  XX. 

Thcorcma, 

Si  inter  duos  numeros  cadet  unut  medim  propor- 
tionals Jtmiles  plans  train. 

Inter  A B Sc  CD  cadat  me- 
dio s proportionalis  BC,fitque 
tit  AB  ad  BC,  ita  BC  ad  CD  , 
dico  numeros  AB.CD  die  fi- 
miles  pianos.  Sum  an  tur  mini- 
mi numeri  A Sc  C in  ratione  AB  ad  BC. 

Dcmonftr.  N umer i A & C ut  minimi  in  ra- 
tione AB  ad  BC  ( per  11.7.)  seque  roetientur  nti- 
mcros  AB,  BC.  Mctiantur  per  B pariter  A & C, 
erunt  minimi  in  ratione  BC  ad  CD  , fupponicur 
enim  e(Tc  ut  A B ad  BC,  ita  BC  ad  C D ; zque  mc- 
tientur  numeros  B C & C D mctiantur  per  D. 
quarc  B multiplicans  A & C , facit  A B & B C. 
Sunt  igitur  (per  i7.)AB  ad  BC,nt  A ad  C.  Pariter 
C multiplicans  B 5c  D facit  BC  , CD  ita  crir  B 
ad  D ut  BC  ad  CD  : Scd  ita  eft  AB  ad  BC,ut  BC 
ad  CD  :«crgo  ita  eft  A ad  C,  ficut  B ad  D,  Sc  per 
mntando  ut  A ad  B ut  C ad  D : ergo  funt  plani 
fimilcs,  quod  erat  dcmonftr andum. 


AB  BC  CD 
jit 
A 

5 6 4 


l4 

BCD 


H 

* * 

1 1 14.  b 
A B C E 


9 

}•  7* 
F D 


PROPOSITIO  XXL 
Theorem*. 

Si  inter  duos  numeros  cadent  duo  mtdi / proportion 
notes : fi  milts  Johdi  erunt  ditii  numert. 

ADC  BCD,  CDE  DEF  ,numcj®!  AB(“| 
»♦  7,  i.£  648  “Fcadani  duom.d.1 

K proportionates  BCD* 

CDE  Sumaniui  ( per 
3 f . 7.)  tres  numcri  G* 
H,  K,  minimi  in  ratio- 
ne ABC,  BCD,  CDE* 
DEF , cruntque  G Sc  K plani  fimilcs  ( per  prece- 
dent em)  cum  mediet  inter  eos  nuraerus  K.Sint  la- 
eera  numeri  G,  numeri  A & B , Sc  nutneri  K fint 
btcra  E F,  prioribus  proportionalia. 

Dcmonftr.  G,  H,  K.  funt  minimi  in  ratione 
ABC,  BCD,  CDE  , ergo  eos  arquerocticntur  (per 
1 1. 7.)  mctiantur  per  C,  & cum  iidera  G,  H,  R 
fint  minimi  in  rationc  BCD,CDE,DEF  eos  *qud 
metienrur.  Ponantur  rnctiri  per  D,  hoc  eft  C mul- 
tiplicans G,H,  K,  producit  ABC,  BCD, CDE,  & 
D multiplicans  G,H,  K producit  BCD,  CDB 
DEF : fed  G fa&us  eft  ex  tnultiplicatione  rr.ucua 
laterum  fuorum  A,B  & K cx  muitiplicationefuo- 
rum  latcrum  DEF:  ergo  A numcrus  folidus  efl 
produdhts  ex  multiplicatione  latcrum  ABC 
& D E F ex  multiplicatione  numerorum  D E F > 
quia  verb  C & D tnultiplicantcs  H faciunt  BCD 
CDE,  ita  ctit  C ad  D ut  BCD  ad  CDE , feu  ut  G 
ad  H,  fed  ut  G ad  H,  ita  A ad  E,  ant  B ad  F , cum 
H fit  medius  inter  G & K,  & A,  B,  E,  F,  fint  la- 
tcra  numerorum  G Sc  K , & (hoc  per  19.  hujus.) 
ergo  ita  eft  A ad  E,  B ad  F , C ad  D i ergo  A BC, 
DEF  funt  numeri  folidi  fimilcs , habemes  fcilicct 
fua  later  a proportionalia  9 quod  demonftrandum 


PROPOSITIO  XXII. 
Theorem*. 

Si  primus  trium  continue  proponionalium  quadra* 
tut  fkerit  i & ter  tins  quadrat  us  erit. 


ABC  Numerorum  A3»C  continue  pro- 
portionalium , primus  A quadra  tuS 
£ c c r **t:  Jico  quartum  C quadratum  e(Te. 

Dcmonftr.  Cum  inter  A 6c  C ca- 
1 1 7 7 dat  ex  conftrudkione  unus  medius 
proportionalis  B , erunt  ( per  10.  hujus ) A & C 
plani  fimilcs : nempe  fi  D,  E,  fint  latera  plani  A, 
& F,  G latera  plani  C,  erit  ut  D ad  F,  ita  E ad  G, 
& permutando  ut  D ad  E,  ita  F ad  G , fed  D & £ 
funt  arqualia  : ergo  6c  latera  F & G erunt  aequa* 
lia , ergo  numerus  C eft  quadratus; 

PROPOSITIO  XXIIL 
Thcorcma. 

Si  quatuor  continuo  proponionalium  primus  nd - 
nurut  cubusfuerit  9 quartos  tubus  erit. 

A B C D Proponantur  quatuor  numeri 
8 11  18.  zq  continue  proportionalcs,  fitque 
Z iij  primus 
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primus  A cubus  \ dico  quartum  D cubum  cdc. 

Dcmonllr.  Cum  inter  A Sc  D cadant  duo  me* 
dii  proponioAales,etunt  (per  n hujut ) iiumcri  A 
& D duo  cubi  fiinilcs  > led  cum  A At  cubus : B 
etiam  cubus  cric. 


PROPOSITIO  XXVI. 
Theorem*. 


6d<g-55'585B65&55g^855S9g553fiB656a-6a535B65Q3 
PROPOSITIO  XXIV. 
Theorems. 

Si  ftumerut  quadratut  a d numerum  turn  rationem 
halt t At  quiun  quadratm  ad  quadratum 
ft  cun  Am  quadrat**  trit. 

Numcrus  quadratus  A ad  nu- 
A * *"  mcruin  B cam  rationem  habeat 

5^*  c*  n quadratus  C ad  quadratum 

C t D d j ftjco  numcrum  B quadrarum 

♦ * » dfc. 

Demonftr.  Inter  C & D unus  cadit  medius  C 
(per  1 1.8. ) ergo  ( per  8. 8. ) inter  A & B unus 
cadit  medius  F ; ergo  ( per  n.8.)  numerus  B qua- 
drants cric. 

Coroll.  Ratio  quadrati  ad  non  quadrarum 
exprimi  non  pore  ft  numeris  quadratis  * alioquin 
lecundus  quadratus  eflet. 

KHB685353  • 63  «5  »>' K5  55 65K-OD 

PROPOSITIO  XXV. 

Theorem  a. 

Si  cubut  ad  numerum  , tandem  rationem  bate  at 
<jHam  cubt**  ad  cubum  , fecund m cutout  erit. 

_j  ^ Cubus  A ad  numerum  B 
^ ^ i1  candem  rationem  habeat ,qu  sun 

r * f f *n  c11^  C at*  cubum  D,dico 

^ ~ * numerum  B cubum  efle. 

64  96.  144.116  c^nftr.  Cum  A fit  ad  B 
m C ad  D,Sc  ( per  1 x.8. ) inter  cubos  C & D ca- 
dant  duo  roedii  proportionates  E.&  F \ inter  A & 
B cadent  etiam  duo  medii  ( per  8.  8.  ) ergo  {per 
*3. 8.)  mtroerus  B cubus  erit. 

Coroll.  Ratio  cubi  ad  non  album  exprimi 
non  poteft  numeris  cubis  > alioquin  fecundus  nu- 
merus , qui  fupporutur  non  cubus,  eflet  cubus. 


Simikx  plant  earn  inter  fe  rationem  hatoent , q»J*4 
quadratu*  rtumerm  ad  quadratum* 

A E B Nwrari  A & B fine  plani  lundcst 
dico  quod  ratio  A ad  B eadem  eft 
C F *D  ac  Hua^rat'  uumcri  ad  quadrature 
hoc  eft  dati  duos  miineros  quadCa- 
* tos , quorum  primus  ad  fccunduut 
candem  rationem  habeat  quanl  A ad  B. 

Demonftr  Cum  numcri  A & B fine  plani  fimW 
Ics , inter  cos  cadet  unus  medius  propot  tionalit 
E ( per  x 8. 8. ) Sumantur  tres  numeri  minimi  m 
ratione  concinua  A,  E,  B,  qui  fint  C , F D.  ( per 
prop.  1.  8. ) crunt  C & D quadrati , eft  autem  ut 
A ad  B,ita  C ad  D j fupponituc  enim  rife  A ad  & 
ut  C ad  F,  Sc  E ad  B ut  F ad  D : ergo  ex  «quo  ut 
A ad  B ita  C ad  D ; quod  crac  demondran- 
dam. 


PROPOSITIO  XXVII. 
Theorcma. 

Similes  filidi  earn  rationem  hatoent  quam  cutottf 
ad  cubum . 

A C n n Sint  ^uo  nun,cri  A>lidi  fimilet 
_ A & Bjdico  quod  ita  fe  habcant 
E°  f;'  F A ad  B ut  cubus  ad  cubum , fetx 
g pofle  inveniri  duos  cubos  quo- 
1 1 * rum  primus  ad  fecunduro  > cam 

rationem  habeat , quam  A ad  B. 

Deinonftr.  Ctim  A 5e  B fint  folidi  fimilcs  , ca- 
dent inter  cos  duo  tnedii  proportionates  C & D. 
Sumantur  quatuor  minimi  numcri , in  contimia 
ratione  A ad  C,&  C ad  D : ( pc*  * hujM ) cxrremi 
E & F cubi  crunt.  Cum  autem  fit  ut  A ad  C ita 
E ad  G i & ut  C ad  D,  & D ad  B ita  G ad  H , & 
H ad  erit  ex  *quo  ut  A ad  B ita  E ad  F i nem- 
pc  ut  cubus  E ad  cubum  F , quod  crat  demon- 
ftr andutn. 
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A C 

6 iz 
AA  D 

$6.  7i.  i44. 


B 

*4 

AB 


PROPOSITIO  PRIMA. 

Theorem*. 

Vfto  ftmiles  plant  fe  invicem  multifile  antes 
quadratum  producu  nt. 

Duo  plani  fimilcs  fc  invicem 
multiplicantes  producant  nume- 
rum  AB,dico  cum  quadra  turn  cfle. 
Numenis  A fe  mulripliccr,produ- 
catquc  fuum  auadracum  A A. 
Demonftr.  Cim  A rmiltiplicando  A & B pro- 
ducat numcros  A A , & AB  , erit  A A ad  AB  ut  A 
ad  B ( per  i7.  7. ) & cum  A Sc  B fine  plani  fimi- 
les,  inter  cos  cadit  unus  medius  ( per  1 8.  8. ) ergo 
6c  inrer  A A & AB  cadet  unus  medius  D(p#r  8.8.) 
& dim  A A fit  quadratus  , crit  ( per  ix.  8.  ) AB 
numerus  quadratus. 


PROPOSITIO  1 L 
Theorema. 

Si  due  Humeri  fe  invicem  multifile antes  quadra* 
tum  ffgfuuu  ifimiles  plani  erunt. 


A C B 

6 ir  14 

AA  D AB 
i6-  71.  M4- 


PROPOSITIO  III, 

Theorenu. 

\ 

Culm  ft  ipfum  multiplicans  cubum  producit. 


AAA 


AA 

A 


cat  quadratur 


Numcri  A & B le  multiplican- 
tes  producant  numcrum  quadra- 
turn  AB,  dico  A & B die  fimilcs 
pianos.  A fe  multiplicet , faciat- 
que  fuum  quadratuin  A A. 

Demonftr.  ( Per  1 1 .8.  ) inter  numcros  quadra- 
tos  A A , & AB  cadit  unus  ruedius  D,  & cum  A 
multiplicans  A Sc  B produxerit  AA&AB,eric 
A A ad  AB,ut  A ad  B per  17.7. ) ergo  ( per  8.8.) 
inter  A 5c  B cadet  medius  proportionals  t ergo 
( per  id.  8. ) nurocri  A & B funt  plani  fimilcs. 

Coroll,  i-  Si  duo  quadrati  fc  lmiltiplicenr, 
quadratum  producent,  aim  fine  plani  fimilcs. 

Coroll.  z.  Si  duo  numcri  quadratum  produ- 
cant , & unus  fueric  quadratus  , alter  quadratus 
erit. 

Co  roll.  }.  Si  unus  quadratus  non  fit , ncc 
.alter  quadratus  erit. 

Coroll.  4.  Si  duo  numcri  non  quadratum 
producant  ,3c  unus  quadratus  fit,  alter  quadratus 
noft  erit  j alioquin  quadratum  producercnt. 

Coroll.  j.  Quadratus  & non  quadratus 
non  quadratum  producunt/ 


Cubus  A (cipfum  multiplicans 
producat  numcrum  B,dico  nume- 
ruin  B cubum  cllc.  Sit  larus  feu 
radix  cubi  AAA,  numerus  A 
qui  feipfiun  multiplicans  produs 
..  , 1 A A. 

Demonftr.  Ex  ( prop,i j.8.)  funt  t.  A.  AA, 
AAA  continue  proportionales,  ergo  inter  unita- 
tem  & album  AAA  cadunt  duo  medii.  item  cum 
AAA  muldplicando  feipfiun , & uni  tar  cm  fecerit 
numcrum  B & feipfum,  itapit  ( per  17. 7. ) uni- 
tas  ad  AAA , ut  AAA  ad  B : ergo  inter  AAA  SC 
B cadent  duo  medii  ( per  8.8.)  & cum  primuS 
AAA  fit  cubus  , Secundus  B ( per  z$.  8 ■'f  cubus 
eric : quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  IV. 
Theorema. 

tubus  multiplicans  cubum  producit  cubum. 

^ g Cubus  A, tnulciplicando  aibuni, 

AA  AB  B producat  numcrum  AB  , died 
numcrum  AB  cubum  cfle.  A au- 
catur  in  A.fiatquc  AA. 

Demonftr.  Cum  A du&us  in  A Sc  B producai; 
AA  Sc  AB  erit  ( per  17.7.)  ut  A ad  B ita  AA  ad 
AB.  fed  ( per  1 1. 8.  ) inter  A cubos  A Sc  B duo 
cadunt  medii , ergo  Sc  inter  AA,  AB.  8c  cum  AA 
fit  aibus.  AB  ( per  1 j.  8. ) cubus  crit. 


PROPOSITIO  V; 

Theoreifta, 

Si  cubus  multiplicans  aliquem  numtrum  facial  cu~ 
bum  ] multiplicatut  cubut  ertte 

Cubus  A multiplicans  numcrum  B 
producat  numcrum  AB  cubum  , died 
numcrum  B cubum  cffc,  A dueatur  in 
fe  faciatquc  A A. 

Demonftr.  ( per  $.)  A A aibus  crit ; erit  item 
ut  in  fuperiori  A ad  B ut  cubus  A A ad  cubum 
AB,  fed  (per  1 1. 8.)  inter  A A & A B cadunt  duo 
medij 


A 

AA 


B 

AB 
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medij  proporrionales : ergo  ( per  8.8.  inter  A & B 
cadimt  duo  roedij , & cum  A fit  cubus,  eric  {per 
ij.8.)  numenis  B cubns. 

Coroll.  Cubus  non  cubum  multi plicans  fa- 
cit  non  cubum,  alioqujn  multiplies tus  eflet  cubus. 
Si  cubus  imiitiplicans  munerum  facii  non  cubum, 
illc  non  cubus  erit. 

5592  5069 

PROPOSITIO  YL 
Thcoreroa. 

Si  Humerus  in  ft  duBmt fecit  cubum  J & ipfi 
cubm  *rn. 


enim  B,  C,  D continui  proportionates  Sc  B pri- 
mus quadratus  eft  : ergo  terrius  quadratus  erit, 
nempc  D,  & F,  & H,  fie  Lj  & N. 

Tcrtib  C cubus  eft , quia  ita  eft  1 ad  A ut  B ad 
C,  fed  unitas  metituc  A per  jpfum  A : ergo  & & 
mecitur  C per  A : ergo  A multiplicand©  fuura 
quadratum  B efficit  numerum  C ; ergo  C cubus 
eft  : & cum  C,D,E,  F fint  continue  proportio- 
nates^ primus  fit  cubus>erit  6c  F cubus  (per  x y 
8.)  idemMico  de  K>  N 6c  C. 

Quarti  numerus  F eft  oftenfus  fimul  quadratus 
& cubus  fiau  N,  intermiffis  nempc  quinque  tcr- 
rainis  G,H>  K,  L,  M. 


Numerus  A du&us  in  A faciat 
a a aaa  cubum  AA,  djeo  quid  ip(c  cubus 
AA  AAA  Cfir  A in  AA  moducat  AAA. 

Demonftr.  Cum  A multiplicando  A A feccrit 
AAA  , erit  numerus  AAA  cubus  ex  definition* 
cubit  quare  cum  A in  A A fcccrit  cubum  AAA, 
etiam  cubus  AA  mulriplicans  numerum  A facie 
cubum  AAA  {erg* per  y)  A cubus  erit. 

4*1  ******  «•£«••««  t»  «*»  <**  M» e«  m 

PROPOSITIO  VII. 

Theorem  a. 


Cmpofiuus  numeral,  multipliers  qutmvit  name, 
rum,  generut  fioiidum. 

. _ c Numerus  coropofints  A , multi- 

, . . plicans  numerum  queinlibet  B,  fa- 

j 1 66  q dico  q ^ {*0iidum. 

^ * Demonftr.  Cum  numerus  A fup- 

x * ponatur  compofitus  » cum  prztcr 
unitatem  metietur  aliquis  numerus  ( per  defin.i}.) 
Sit  ille  D qui  mcriatur  cum  per  E , quare  D mul- 
tiplicando  E producct  A,  6c  numerus  B multipli- 
cando produ&um  A,  producit  C : ergo  numerus 
C oritur  ex  multiplicaiionc  numerorum  D>  E,  B. 
Ergo  ex  defin.  folidus  eft  : quod  erai  deraon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  VIII. 


PROPOSITIO  IX. 
Theorema. 

In  ferie  continue  properthndlium  db  unit  Ate  in(i- 
pientium,  fi primus  quadretus  fit,reHqui  emntt 
erunt  (juadruit.  Si  primus  eft  cubus  rchtpu 
crunt  cubi. 

1 A,B»C»D,E,F>G. 

mus  A quadratus.  j dii 
& rcliquos  omnes. 

Demonftr.  Ita  eft  jft  ad  A fiatt  A ad  B : ergo 
B in  1 feu  B,cum  unitas  nihil  iromutet  zquatur 
quadratonumcri  A : pariter  cum  ita  fit  1 ad  A ut 
B ad  C,  A in  B zquatur  1 in  C,  id  eft  numero  C, 
quare  A multiplicat  omnes  numeros  ut  producat 
fcquentes.  Sed  A eft  quadratus  , & B quadratus 
oftenfus  cft*.ergp  6c  C quadratus  erit.  Idem  often- 
dam  de  aliis. 

Secundb  fi  A aibas  fit , & A fe  multiplicando 
facit  B,  erit  B etiam  cubus  { per  $.9.)  ita  A cubus 
in  B cubum,  faciet  cubum  C {per  4.9.) 


Sit  (cries  continue  pro- 
portionalium , fitquc  pri- 
> B etiam  quadratum  die. 


PROPOSITIO  X. 


Theorema. 

In  fieri*  continue  preportionalium  d b unitdte  i net- 
pi  erne,  fi  prtmus  quedretus  non  fit  ; neqne  altj 
prefer  fiecundum  , quertum  , fie x turn,  quadruti 
erunt.  Si  primus  cubus  non  fit,  nee  eh)  prefer 
tcriium,fiextum,  nonum,  cubi  erunt. 


Theorema. 

Si  fiterit  l tries  continuo  proportionalium  ab  unit  ate 
incipitns , fiecundus  db  unitdtt  quedretus  erit  : 
& dltemdtim  omnes.  Ttrtius  ab  unitdte  cubus 
eft,  dr  duobus fitmper  intermfft  ceteri.  Sextus 
db  unitdte  cubus  fimul, & quedretus  tft  dr  quin- 
quo  intermiffis  ceteri. 

1 1 . 4 7 8 5 10  n iii) 

A BCD EFGH  K L M N O 

, i,4.8.i4.j  1.64.1 18.1)6.)  1 u 

Sic  (cries  continue  proportionalium  incipiens 
a|>  atiitLitc  , dico  prim 6 numerum  B fccundiun  ab 
unirate, quadratum  clTtiCum  cnim  fit  1 ad  A ita  A 
ad  B,  numerus  lub  A , & ex  B in  1 zquatur  qua- 
drat© numcri  A medij  ( ptr  10.  7.)  Scd  numerus 
e%  B in  unicatem  eft  ipfc  numerus  B cum  unitas 
nihil  immutcr,  ergo  numerus  quadratus  eft. 
Sccundb  dico  B,  D,  F,  H quadracos  eife , funt 


Sit  feries  continue  proportionalium,  ab  imitate 
incipiens, 6c  primus  numerus  A non  fit  quadratus; 
dico  nullum  alium  prztcr  fecundum  , quartum  , 
fextum,&c.eflc  quadratum.  Sit  enimfi  fieri  poteft 
ncrape  E ; cum  ita  fit  E ad  D ut  B ad  A , Sc  E,  D 
& B fint  quadrati,erit  etiam  A quadtatus  {per  18. 
9.)  contra  fuppoficionem. 

Second 6 ft  in  eadem  ferie  ptimus  A cubus  non 
Fticrit,dico  quod  prztcr  rerciura  C (cxtiun  F,  no- 
num,&c.  nullus  alius  cubus  erit ; fit  cnim  fi  fieri 
poteft  alius  numerus  G cubus  , cim  ita  fit  G ad  F 
ut  C ad  B,  & tres  G , F & C dicantnr  cubi , eric 
& B cubus  ( per  15.  8).  Similiter  oftendam  6c  A 
cubum  dfe  contra  fuppofitionem;non  eft  ergo  G 
cubus.  Similiter  oftendam  E cubum  non  cite , ant 
alium  qucmcumque ; cxccptis  iis  quo*  fupia  re- 
cenfiu. 


P R OPO 
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PROPOSITIO  X!. 

Theorema; 

In  ferie  continue  proper  tio  nalium  ab  unit  Ate  inci- 
pient* j quitibet  minor  majorem  manor  ptr  ali- 
quem qm  efl  intro  feriem. 

Uni  ms  A,  B,  C,  D,  E,  F,  G,  H. 

3.  9.17.  81, 143.  719. 1187. 

Proponatur  numeral  G major , & C minor  j 
dico  quod  C metietur  numerum  G per  aliquem 
numerum  qni  eR  in  ferie.  Inter  C & G fine  tres 
nuraeri,  & fumantur  tocidem  inter  unicatem  & D. 

Demonftr.  Qitia  ita  eft  uniras  ad  D ficut  C 
ad  G,  ut  probatut  ex  xqualitacc  j prod 11  ft  us  cx 
C in  D xquabitur  produfto  ex  imitate  in  G feu 
numcro  G ( per  19.  7.)  ergo  C metietur  G per 
numenim  D. 

CoRott.  Quamikm  metiens  diftat  ab  co  quem 
metitur  nempc  G > tamum  is  per  quera  me- 
titur  netnpe  D > difiat  ab  imitate.  In  eadem  fe- 
rie  numcrus  C feipfum  multiplicans  producit  mi- 
merum  F tantum  ab  ipio  difiantcin  quantum  ipfc 
diftat  ab  unitatc.  Si  duo  noincri  fcrici  fe  invieem 
mu l tipi i cent  producent  nunicrum  qui  ramutti 
diftet  ab  uno,  quantum  alter  diftat  ab  unitate. 


PROPOSITIO  XII. 

Theorema. 

Si  jutrit  feriet  numerorum  continue  proportion 4- 
Ijurn  ab  unitate  incipient , numeral  primus  me- 
teens  ultimum  metietur  & eum  qui  proximus 
•ft  u nitati. 

A fi  C D ******  cont,nU^ 

*•  10.  .00.  .000.  ,0000  A,B. 

£ Jl  Q P G,  U ab  unitate  mo- 

J 10  »oo  1000  FnVC:3«n"""s 
E primus  qui  metiatur 
ultimum  D 1 dico  quod  idem  numcrus  E metietur 
prim  uni  A.  Si  cnira  non  metiatur',  cum  A fit  pri- 
mus, erunt  A & E primi  inter  fe  priroi  ( per  3 1 .7.) 
quod  tamen  oftendo  implicare,cmti  fequatur  quod 
E metiacur  ipfum  A , atque  adeo  non  fit  primus 
ad  A.  Numcrus  cnim  E metiatur  numenim  D per 
numerum  F;  quare  cum  idem  muncrus  D fiat  ex  A 
in  C qui  cx  E in  F,  ita  erit  ( per  19.7.)  primus 
A ad  £ ut  F ad  C.  Et  cum  A & E inter  le  prirai 
fint,  erum  minimi  in  fua  racione , & xquemetien- 
tur  numeros  A quidem  ipfum  F,  & E ipfum  C. 

feptimi. ) E metiatur  C per  G , ira 
ut  E in  G producat  C i led  idem  C produdtur  cx 
A in  B.  ergo  ( per  19.  7, ) ita  erit  A ad  E ficut  G 
ad  B ; cum  A & E fint  primi/eu  minimi  in  fua 
rarionc , xquemetiemur  G & B i nempc  A ipfum 
G,Sc  E ipfum  B.  numerus  E metiacur  numerum 
B per  numerum  H, hoc  eft  £ in  H producat  B.  fed 
B producitur  etiamex  A in  A ; ergo  ita  erit  A ad 
£ .ficu.c  ^ A.  Et  cum  A & E firn  primi , & 
romirni  in  fiia  ratione,xquemetientur  numeros  H 
& A ; nempc  A ipfum  H » & E ipium  Aj  ergo  E 
inctirur  ipium  A : quod  erat  demonftrandum. 

Arrificiura  Kujus  demonftrationis  hoc  habet 
peculiarc , nempe  ex  co  quod  E & A fine  numcri 
primi,  concludat  non  e(Tc  numeros  primos. 

Tom . /. 


PROPOSITIO  XIII. 
Theorema. 

Si  in  ferie  continue  ab  unitate  prtrportionalijem 
unitate  proxipiue  primm  fit  j maximum  nuilue 
metietur  prater  tot  qui  funt  in  f trie . 


A B C D 


Sit  feries  continud 


Unitas  , i,  u,  61,  ProP01'ioluliu,:’  • •> 

£ p jq  q unitate  mapiens  5 fit- 
que  A proximus  unita- 
tij  numerus  primus  : dico  quod  maximum  D nul- 
lus  numerus  metietur  prxter  cos  qui  funt  in  fe- 
rie. Si  cnira  id  fieri  poceft  numerus  E metiatur 
numerum  D;  vel  numerus  £,cric  primtts,vcl  com- 
pofitus,(cd  ncutrura  admitri  poceft  , non  primus: 
fi  cnim  E eflet  primus  ( per  pracedentem  } meti- 
retur  numerum  A ,qui  tamen  primus  lupponitur, 
Non  etiam  eft  compoiitus  faltcm  divciitis  a 6 po- 
ficis  in  lerie.  Si  cnim  fit  compofirus , cum  merie- 
tur  aliquis  numcrus  primus  non  alius  quam  A. 
Sit  enim  illc  | , cum  F metiatur  ipfum  E , 
& E ipfum  D , F qu6que  metietur  ipfum  D : 
ergo  ( per  pracedentem  ) metietur  numerum  A 
quod  fieri  non  poteft,  cum  A fit  primus  : ergo 
nulius  alius  metitur  numerum  E prxter  ipfiim  A. 

Jam  E metiatur  D per  H,  & A eumdem  D me- 
titur per  Cjita  erit  AadE,ficntHadC(^<r  19.7.) 
fid  A metitur  E , ergo  H metitur  Cl  debet  autcin 
H cite  diverfus  knumeris  pofitis  in  lerie  ; ficnim 
H eflet  idem  cum  aliquo  j ponamus  cum  B.  Cum 
B metiatur  D per  aliquem  contcntum  in  ferie 
(per  1 1.  & H metiatur  D per  E , E diet  conten- 
rus  in  lerie  -t  Item  oftendaro  ficut  oftendi  de  nu- 
mero  E numerum  H compofitum  efle*  quem  me- 
ti.uut  numcrus  A ;H  ergo  metiacur  C per  G jdc- 
b-bit  etiam  G non  contineri  in  (eric,  alioquin 
etiam  FI  in  ferie  conrincrcmr.Ciim  ergo  H nietia- 
ttir  C per  G,  3c  A metiatur  C per  B,  ita  erit  A ad 
H ficut  G ad  B 1 led  A metitur  numerum  H,  ergo 
G metietur  numerum  B.  Et  oltcndam  paritcr  nu- 
mcrurn  G clfc  compofitum  quCm  numcrus  A me* 
tiacur.  Dcnique  numcrus  G metiatur  numerum  B 
per  k ; fed  cundcm  numerum  B numerus  A meri- 
tur  pet  A j ergo  ita  erit  A ad  G > ficut  K ad  A fed 
A metitur  numerum  G , ergo  etiam  K metitur 
numerum  A quod  eft  abfurdum  cum  A fit  nume- 
rus primus.  Hoc  autem  abfurdum  fequitur  ex  eo 
quod  pofitus  fucrit  numerus  E diverfus  ab  iis  qui 
funt  in  ferie.  Non  ergo  numcrus  E diverfus  ab  iis 
qui  funt  pofiti  in  ferie. 

PROPOSITIO  XIV. 

Theorema. 

Minimum  numerum  quem  primi  metiuntur  J 
nutlue  aUm  numeral  primm  metietur. 


B C°  D mcc'antur  numeci  primi  B,  £ , D 
t dico  quod  nulius  alius  numerus 

g * primus  metietur  numerum  A.Me- 

tiatur  cnim  cum  fi  fieri  poteft  nu- 
tnenis  fe  per  F. 

Demonftr.  E multiplicans  F fade  A \ ergo  ( per 
jz.  7. ) quilibet  B,  C,  D metietur  altcrutxum  nu- 
metorum  E,  F , non  numerum  E,  qui  primus  fup- 
A a ponkurj 


Sit  numerus  A minimus  quem 
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ponitur*  ergo  numerum  F , qui  minor  eft  quam  A: 
quod  eft  contra  fuppofitioncm  , quae  ponit  nume- 
rum A efle  minimum  quem  numeri  primi  B,C,D 
metuntur. 

«•»  «0» 

PROPOSITIO  XV. 
Thcorema. 

Si  fuerint  trts  continue  frefrttenidts  in  r Aliens 
(ha  minimise*  dmtj  quo/libet  fisnulfumptos  *d 
rtlujHum  primes  ejfe. 

. g Sit  ratio  data  A ad  B,  & A 5c  B 

A minimi  & confcquentct  primi  ( per 

AA  AB  BB  7' > )“*“  ( ) 

, dati  tfes  numeri  minimi  in  ea  ra- 

* * none,  nempe  AA  , AB  , BB ; dico 

AA  f AB  ad  BB  prinuun  cfle.  irem  AB  f BB  ad 
AA.  denique  AA  f BB  ad  AB  primum  efle. 

Demonftr.Curo  A ad  B primus  fit,etiatn  AfB. 
td  A am  ad  B primus  erit  ( per  50.7.)  Cum  igttur 
tarn  A -f  B qtiam  A ad  B primi  fint , ptodudhis 
ex  comm  multiplicacione  nempe  AA  f AB  ad  B 
primus  crir.  ( ptr  1 6. 7. ) item  quadrams  BB  ad 
A A t AB  primus  crir. 

Oftendam  eodem  modo  BB  f AB  ad  AA  pf;* 
mum  efle. 

Denique  aim  tarn  A qtiam  B ad  A t B fint 
primi,  genirus  ex  A in  B,  feu  AB  ad  A f B, primus 
crir  (ptr  16.7.)  5c  (per  17.)  AB  ad  quadratnm 
ipfius  A t B primus  erit.Conftat  autem  ( ptr  4.2.) 
quadrarum  A f B quadratis  AA  5c  BB , 5c  duo- 
bus  AB.  Et  ( ptr  50.  7.)  erit  AB  primus  ad  duos 
quadratos  AA  f BB  , quod  erat  aemonftrandum. 

PROPOSITIO  XVI. 
Thcorema. 

Ducbus  Tinmens  primis  non  datur  ter  tins  prt- 
portiondlis. 

A R R r ^at*  numer*‘Pr‘m*  A 5c  B. 

dico  quod  iis  non  invenietur  ccr- 
* * * tius  proportionalis.Repetatur  nu- 

merus  B. 

Demonftr.  Cum  numeri  A 5c  B fint  primi, 
erunt  minimi  in  fua  ratione  ( ptr  xi . 7. ) led  di- 
cuntur  B,C  efle  in  eadem  ratione,  ergo(p#r  11.7-) 
A 5c  B sequemetientur  ipfos  B 6c  C:  nempe  A ip- 
fiim  B , quod  fieri  non  poteft  cum  A 6c  B fint 
primi. 

Vel  cum  A,  B , C fint  continue  proportion  ales 
quadratus  A xqualis  erit  produfto  ex  A in  C, 
hoc  eft  A metietur  quadrarum  B per  C ; quod  fieri 
non  poteft  cum  ( per  x6. 7.  ) A fit  primus  ad  qua- 
dratum  numeri  B. 


D fint  inter  fe  primi  j dico  hanc  feriem  ulteriftc 
continuiri  non  pofle  \ hoc  eft  non  pofle  aliura 
numerum  E inveniri,  nempe  ita  fe  habeat  D ad  E 
ficut  A ad  B,  aut  C ad  D.  Si  enim  id  fieri  poteft, 
fit  A ad  B ur  D ad  E \ exit  permutando  A ad  D 
uc  B ad  E i fed  A 6c  D funt  primi  inter  fe , ergo 
minimi  in  fua  ratione  (per  1 j.  7. ) ergo  xqueme- 
tientur  numeros  B 5c  E,  nempe  A numerum  B 5c 
D numerum  E.  Et  cum  fit  ut  A ad  B ita  B adC , 
6c  C ad  D B metietur  C , 5c  C metietur  D.  ergo 
A metietur  D ; contra  fuppofuiooero. 


PROPOSITIO  XVI1L 
Problems. 

Deter  min  Are  smtduebus  dutis  numeri  stpo/fit  tertius 
prcporuonaHs  exhtbtri. 

Proponantur  duo  numeri  C 6c 

A B BB  E D’  ^ ^erint  ^ & D Primi* noa 
f . poterit  tettius  propoitionalis  ex- 

6*  ,6*  hiberifper  16. /jujmj)  incelligum* 

tur  hx  propofitiones  in  numetis  integris.  Suppo- 
nantur  A 6c  B non  efle  primi  inter  fe , fed  qua- 
dratus BB  talis  fit  ut  euro  non  metiacur  numeru* 
A ; dico  quod  non  poterit  terrius  proportional* 
exhiberi.  Deiur  enim  tertius  proportionals  E>cr- 
go  ( per  10.7 .)  A in  E xquabitur  numero  BBihoc 
eft  A mulciplicando  E producer  BB,hoc  eft  Amc- 
tietur  BB  pet  E i quod  eft  contra  fuppoficio- 


PROPOSITIO  XIX. 
Problema. 

Cenjiderurt  un,  tribus  dusis  numtris , pejfa  quunus 
proportionAlis  invenirt. 

- PropOnaniur  tres  numeri  A,B,C; 

A B C D inqairitur  an  illis  ouartus  propor- 
x.  j.  6.  9.  tjonalis  reperiri  poflit  ; ducaror  B 
B ^ in  C>fiatque  B C.  Si  A metitur  BC, 
1 * metiatur  pet  D : dico  numentm  D 
cfTe  quarrum  propottionalcm ; nam  aim  A in  D 
fiiciac  BC , erit  (ptr  xo.  7. ) ita  A ad  B,  ut  C ad  D. 
Si  vcr6  A non  metiatur  BC,non  dabitur  quartus 
proportionalis.  Si  enim  dicatur  efle 
A B C D nempe  ita  effe  A ad  B ut  C ad 
1 * * D : ergo  ( per  10.7.)  A in  D xqua- 

B r*  bitur  C D.  hoc  eft  A per  D raerie- 

1 ® B C i contra  fuppofitionem. 


PROPOSITIO  XX. 


^ •*<#»«»<*»*"  ********* ***»«»«» 

PROPOSITIO  XVII. 
Theorems. 

Si  in  fir**  continue  prapertiensdmm  primus  dr 
utsinms  primi  inter  fe  fuerint  * Non  poterit 
»i  ter  tits  continuan  hoc  /tries. 

C n E *n  ^cr*c  A’  G cont*nu^ 
A B proportion  alium  extrerai  A 5c 


Theorema. 

primi  numeri  funt  plures  <juicum^ut  prop* fit  a 
mttltiiudint. 

r Sint  propofiti  numeri  A.  B.  C. 

A B C dico  5c  alios  dari  pofle. 

*•  y y Sit  enim  numcrus  D minimus 
quem  mctiancut  numeri  A,  B,  C, 
D 5°.  * J 1 ^ kuic  addatur  unitas,uc  fiat  nu- 
mems  E,  tel  nuiuerus  E primus,  ycl  compofitus. 
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Si  eft  primus  : ergo  dantur  p lures  qu^m  tres  nu- 
rneri  primi,  nempe  quatuor. 

Si  numcrus  E non  eft  primus  , eric  c6mpofitU9, 
. g ^ eu'mque  mecietur  aliquis  nu- 

merus  G,  qui  eric  diverfus  & 
$37  numcris  A,  B,  C , atquc  ade6 

n . d Abu n rur  quatuor.  Si  enim 

*°*  10  n<Jn  eft  diverfus  i numero 

aliquo  ex  fuperioribus » lit 
idem  ac  numcrus  C ; fed  numcrus  C mcciebarur 
nttmerum  D : ergo  & G metirur  numerump,  fed 
meticur  & totum  E : ergo (per  axiom*  n.)mecie- 
tnr  rcliquum  nempe  unitatem  quod  eft  abfurdum : 
ergo  numcrus  G eft  diverfus  i prius  policis : ergo 
dantur  quatuorjquod  crat  demonftrandum. 


€4#  W*  *•»  e-»  «•>(*»€«» 

PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorema. 

Si  a part  fubtrahatur  ptr , relitjkut  par  erit . 

^ g A numero  pari  A auferatur  par  B ; di- 
q co  reliquum  C efle  parem : fi  cnim  C efi- 
fee  impar,  addicus  pari  B , face  ret  fitm- 
mam  A imparem  contra  fuppofitionem  : dititut 
cnim  efle  par. 

towmww  WWW  MIWtlHIlW 

PROPOSITIO  XXV. 


*»*»«»•»«*<**  **»*!***».  «••*$}■ 


Thcorema. 


PROP  0-5  ITIO  XXL 


Thcorema. 

Quotcumtjue  numtri  pares  componunt  parem. 


ABC  Sint  quotcumque  mimeri  pares  A, 
£ P B,C  ; dico  quod  eorum  fiunnia  Hr 
nurqpms  par,  cum  finguli  A,B,C  lint 
pares  hnbebnnc  femiilem  ex  defin.  Sint  D,E,  F fc- 
mifles  fingulorum  cum  lie  A ad  E , ut  B ad  E,  & 
Cad  F (per  j t.  7.)  ica  etunt  ABC  fitnul  ad  DEF 
fimnl,  ut  A ad  D.fcd  D eft  femiflis  numcri  A : er- 


go DE  F eft  femiffis  fumm*  ABC:  ergo  ABC 
fcmilleta  habens  ex  definitione  eft  numerus  par. 


PROPOSITIO  XX  I L 
Theorema. 

Si  multitude  n timer  or  urn  imparium  fuerit  par : eg- 
gregatum  par  erit. 

A B C D ^‘c  mu^’tU(^0  numerorum  impa- 
rium par : dico  aggregatum  cllc  par. 
Demonftr.  Cum  numerus  impar  imitate  a part 
differar,  dccrada  a lingulis  imitate  fient  tor  idem 
numcri  pares , quorum  congregatum  ( per  prace - 
dentem ) par  erit.  Multimdo  ctiam  unitatum  de- 
ttadarum  acqualis  eft  mnltitudini  numerorum , 
ideoque  par  erit : ergo  addita  numero  pari , facict 
aggregatum  totalc  par. 


PROPOSITIO  XX  III. 

Thcorema. 

/ mpares  numcri  multitudine  impart,  componunt 
imparem. 

A B C D E Sint  numCT*  ABCDE  impa- 
res,  & mulcitudo  impar : dico  ag- 
grccarum  efle  impar.  Si  cnim  auferatur  E , erit 
mulcitudo  par,  atque  aded  aggregatum  A B C D 
erit  par  ( per  pracedentem.)  Addatur  & E detrada 
tamcn  prius  ab  eo  unitate  fict  & aggregatum  par 
(per  io.)  & reftituta  unitate  aggregatum  totale 
erit  impar. 

Coroll.  Impar  additus  pari  facit  imparem.’ 


Tom.  /. 


Si  a pari  impar  fubtrahatur,  reliquut  erit  impar. 

Ex  A pari  auferatur  impar  B,  dico  reliquum  C 
efle  imparem.  Si  enim  diet  par  cum  impari  B, 
fummarn  A imparem  efficcrct  (per  zz.)  quod  eft 
contra  fuppofitionem. 

tfH  UU  Ud  Mhl  .frfA  [41  MA  g B—  flM 

PROPOSITIO  XXVI. 
Thcorema. 

Si  ab  impart  fubtrahatur  impar ; reUqttui  erit  par. 

Si  ab  impare  A auferatur  B impar,  dico  re- 
liquum efle  parem.  Si  cnim  C diet  impar  cum  im- 
pare B facerct  fummarn  A parem  (per  »$.)  quod 
tamen  diet  contra  fuppofitionem. 

■**»*»  m «»«»  »*  €44' «» 

PROPOSITIO  XXVII. 

Thcorema. 

Si  ab  impare  fubtrahatur,  par  reflabit  impar. 

Si  cnim  reftaret  par,  cum  pare  fubtrado,  face- 
ret  totum  parent,  qui  tamcn  fiipponitur  impar. 

PROPOSITIO  XXVIII, 
Theorema. 

Si  par  dr  impar  fe  invicem  multiplicent  produ - 
cunt  parem . 

Cum  numcrus  impar  per  parem  multi plicatur, 
fumicur  mulcitudo  imparium  araualis  numero  pa- 
ri, fed  ralis  multitudo  (per  11.)  fecit  parem  : ergo 
par  Sc  impar  invicem  multiplicati  feciunt  parem. 

* Co  roll.  Pariter  impar  eft  par. 

Coroll.  1.  Par  multiplicans  parem  facit 
parem.  * 

PROPOSITIO  XXIX. 
Theorema. 

Impar  multiplicans  imparem  facit  imparem . 

Ciim  numerus  impair  mulciplicat  imparem > fit 
multitudo  impar,  numerorum  imparium : fed  hate 
(per  lj.)  corftponii  imparem : ergo  impar  multi- 
plicatus  per  imparem  producit  imparem. 

A a ij  Co  roll. 
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Coroll.  t.  humerus  impar  ractitur  imparem, 
per  imparem. 

Coroll.  i.  Hx  his  danonftrarc  poflumus 
numcrum  ita  diridi  non  polfc,  ui  toms  multipli- 
caius  per  unam  partem, producat  numcrum  xqua- 
1c  quadrato  altcrius  partis  i ut  in  lineis  pcrficicur 
Prop.il.  i.Euil. 

Sit  cnitn  ft  fieri  poteft  numerus  A B , qui  ita 
fecetur  in  C,  ut  genitus  cx  A B 
" ’ ^ ® in  B C , xquetur  quadrato  nu- 

~ "E“  meriAC.  Supponatur  prime 

E A C par.  Sc  CB  impar , Sc  con- 

fequentcr  A B impar  per  B C imparem  producit 
imparem  ( ptr  z<>.)  B C autem  par  , per  feipfum 
producer  parem : cTgo  non  poflunt  cite  xqualcs ; 
q.iarc  hie  cafus  implicar  contradi&ionem. 

l.  Si  A C fit  impar  Sc  CB  par , A B erit  im« 
par, quart-  A B impar  per  parem  BC  producer  pa- 
rem.  A C autem  impar  feipfum  muhiplicans  pro- 
ducit imparem,  non  ergo  poiEmt  ell’c  xquales. 

j.  Ucerque  AC,CB  impar  fit,  toms  A C par 
erit,  qui  multiplicatus  per  imparem  producit  pa- 
rem. Sed  A C impar  multiolicans  feipfum  facit 
imparem,  non  ergo  eft  xqualiras.  Deniaue  fi  fint 
AC.CB  pares  qui  folus  cafus  examinandus  reftat; 
fint  duo  mimeri  D,  E minimi  in  rationc  AC,  CB, 
qui  per  1 4 primi  inter  fc  funt  i ergo  non  Cunt  am- 
bo  pares , alioqtiin  cos  metirctur  binarius , quarc 
refpedht  numcrorum  D&E  reairrunc  cafus  prx- 
ccaentcs : nam  cum  fit,  ut  AC  ad  CB  ita  D ad  £» 
ita  erit  A B ad  AC,  ut  D t E ad  D •,  Et  cum  AB , 
AC,  CB  fint  continue  proport ionales.crunt  DtE, 
D Sc  E continue  proportionates : quar c(per  19.7  ) 
genitus  cx  D ■f  E in  E xquabitur  quadrato  medij 
D,  quod  fieri  non  pofle  probavimus , cum  D Sc  E 
non  fint  ambo  pares. 


PROPOS1TIO  XXX. 


Thcorema. 

Si  impar  mttiatur  parem  dimidium  quoque 
f) ut  mttieiur. 

. _ Numcrum  parem  A metiaror  nu- 

A ^ merus  impar  B , dico  quod  dimidium 
**■  ejus  C idem  numerus  B metictur. 

B u fc  Numerus  impar  B non  poteft  metiri 
* * 1 parem,  nifi  per  parem  mcciatur : ergo 
enm  per  numcrum  D , qui  cum  fit  par  habebit  fc- 
fniflera  z. 

Demonftr.  Eadem  eft  ratio  numcri  D ad  A, 
qux  femiflis  E ad  femiflem  C , ergo  numerus  D 
jrque  metictur  numcrum  A,  ac  E metictur  nume- 
fum  C,  fed  D metitnr  A per  B ,crgo  E metictur 
numcrum  C per  emndem  B , ergo  viciflim  B me- 
detiir  numcrum  C pernumerpm  Ejquod  denvon- 
ftrandum  erat. 


PROPOS  ITIO  XXXI. 
Thcorema. 

Si  impar  ad  aliquem  primus  Jit  > ad  illiut  duplurn 
frimut  erit. 


A B Numerus  A impar  fir  primus  ad 

$ j numerum  B,dico  quod  primus  erit 

C 10  D—  ad  numerum  C duplum  ipfius  B: 
fi  cnim  A non  eft  primus  ad  C cos 
metiatuc  D)  qui  neccrtario  impar  erit : nam  fi  par 
dTct,ctiam  multiplicarct  numerum  iroparem,face- 
rec  tamcn  parem  ( per  i8.)  'cum  tamcn  A fuppona- 
tur  impar-.eft  ergo  numeru%  D impar /jui  cum  rae- 
tiatur  C parem  merictur  criam  ejus  dimidium  B 
( per  pracedentem)  ergo  A Sc  I?,  habent  menfuram 
communem  Djergo  non  funt  primi  contra  fuppo- 
fitionem. 

Cnroll.  .Si  numerus  impar  fuetit  primus  ad 
aliquem  numerum,  erit  criam  primus  ad  ejus  qua- 
drupium  , o&uplum.Scc.  hoc  mod6  progredicn- 
do  in  rationc  dupla. 


PROPOSITIO  XXXII. 
Thcorema. 


Si  dupla  preportio  continuetur  j babtntur  emr.es 
numtri  pan  ter  pares  tantum. 

. ABCDE  . ProfortiodupU  con- 
tmuetui  quantum  Iibue- 
1 KH  G Fl  fh  i dico  quod  omnes 
termini  erunt  paritcr  pa- 
res tantum. 

Demonftr.  Ex  [prep.\  1.9 .)  binarius  quemlibet 
meiitur  per  aliquem  qui  fit  in  ipfa  fcric , St  qui 
fit  pat  •,  ergo  quilibct  eft  paritcr  par. 

Seenndo  oftendo  cos  efle  paritcr  pares  tanrum, 
cum  enim  binarius  fit  numerus  primus.nullus  nu* 
merus  metietur  hos  tcrminosprxtcr  cos  qui  funt 
inferie.  (per  ij.8. 

).  Addo  nullum  alium  e(Tc  pariter  parem  prx- 
ter  cos  : fit  enim  fi  fieri  poteft  alius  pariter  par 
prxtcr  cos  qui  funt  in  fcric,  nempe  F,  qui  cum  fit 
paritcr  p4r,dtbebit  ejus  femiflis  efle  G pat  j alio- 
quin  binarius  per  imparem  femiflem  ,fci  licet  meti- 
rctur numcrum  F.  Addo  quod  femiflis  numcri  G 
nempe  H,fic  adhuc  parjfi  cnim  clter  impar  nume- 
rus 4 per  imparem  H metirctur  numcrum  F , qui 
confcquenter  eflet  imparitcr  par.  Idem  dico  de 
o<ftava  parte , donee  tandem  deveniamus  ad  uni- 
tatem,atquc  adc6  per  continuant  duplationcmin- 
veniemus  K,  H,  G,  F efle  numcros  feriei. 

m ***%**■*» 

PROPOSITIO  XXXIIL 
Thcorema. 


A 10 
B s C z 
D-E— 


Si  numerus  dimidium  habeat  imparem  pariter 
impar  ejl  tantum. 

Numerus  A habeat  femiflem  im- 
parem ; dico  A efle  paritcr  impa- 
tem  rantum.  Patct  prnno  cum  efle 
paritcr  imparem,  cum  binarius  cum 
metiatur  per  numerum  imparem. 

Quod  veto  fit  paritcr  impar  tantum  fie  often- 
do ; lit  ejus  femiflis  B Sc  C binarius.Si  ctiam  nu- 
merus A eflet  pariter  par , eum  aliquis  numerus 
par  D metiretur  per  parem  £.  fit  ergo  A tarn  cx 
D in  E , quam  cx  B in  C i erit  ergo  ut  C ad  D, 
ita  E ad  B.  Sed  binarius  C metitur,  parem  D } er- 
go E metietur  B,  par  imparem  quod  eft  abfurduro, 
quarc  numerus  A eric  pariter  impar  unrum. 

Coicoli* 
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Co  roil.  Si  numeri  imparcs  duplcntur  habc- 
buntut  omnes  named  pariter 
3-5*  7*  9*  **•  impacts.  Prim6  wet  cx  hoc 
a R°  r n V 'heorematc  eos  cite  pariter  im- 
A u L U b parcs  , qUO<i  Vct6  nulli 

fint  alij  pariter  imparts  patebit  ex  fequenti. 

—»«&#»■—  i lo  eta  tm  mm  >»»■<»«» 

PR.OPOSITIO  XXXIV. 
Thcorcma. 

Si  numeral  par,  neque  a binario  duplus  fit  , ntqut 
dimidium  habeas  imparem : pariter  par  ejl  J 
& par  tier  impar. 

. . Vocamus  numerum  a binario  duplum, 

1 1 quem  fi  continue  dividamus  bifariam, 
incidimus  tandem  in  ipfum  binarium  i talcs  func 
ejai  in  proportionc  dupla  ab  imitate  condncntur. 
Sit  ergo  qnilibet  numcrus  A,  qui  fit  par ; qui  ne- 
que  a binario  fit  duplus , ncque  habcat  dimidium 
imparem,  fed  oarem  : dico  enm  numerum  & pa- 
ritcr  parem  cfle  , & pariter  imparem.  Prim6  eric 
pariter  par  , cam  binarius  per  numerum  parcra 
cum  metiatur. 

£rit  ctiarn  idem  numerus  pariter  impar.  Divi- 
datur  enim  bifariam,  & femiffis  bifariam,  tandem 
vcl  deverviemns  ad  aliquem  imparem,  vel  ad  bina- 
rium i Non  ad  binarium  quia  numerus  diet  a bi- 
nario  duplus : ergo  perveniemus  ad  numerum  im- 
parem qui  cum  mctictur  per  numerum  parem  , 
alioqnin  produecrctur  numerus  impar,  contra 
fuppofitioncuvergo  numcrus  A eft  pariter  impar; 
quod  crat  demonfttandum. 

Coroll.  Prxter  numeros  it  binario  duplos,& 
cos  qui  femirtem  habent  imparem,  reliqui  omnes 
pares  func  Sc  pariter  pares , & pariter  impares. 

PHOPOSITIO  XXXV. 

Thcorcma. 

Si  fint  quotcumtjue  quantitates  continue  propor- 
tionates , ita  erit  excejftu  fecundx  ad  primam 
feu  mmimam  , at  excefjUt  maxima  fitpra  mini-  , 
mam  t ad  reliquni  omnes, 

A B Sint  quac- 
J— — | cuquequi- 
A titates , feu 
Ci  — | — [B  numeri  co- 
t)  C tiirue  pro- 

I — J — — 1 B portionalcs 

£ D CAB  nerope  AB, 

—| j 1 — j CB,  DB. 

£B.  dico  ita  efle  exccfliim  fecund*  fupra  niini- 
mam,  ad  minimam,  lai  CA  ad  AB , ficut  exceflus 
maxim*  fupra  min  imam, ad  rcliquas  omnes,  nem- 
pc  ficut  EA  ad  DB,CB,AB  fimul  fumptas.Trans- 
ferantur  omnes  in  maximam  EB. 

Demonftr.  Ita  EB  ad  DB  ut  DB  ad  CB,  & CB 
ad  AB  ; Sc  dividendo  ( per  17.1.)  ita  erit  ED  ad 
DB  ficut  DC  ad  C B ; & ficut  CA  ad  AB,  Sc 
( per  11.5.  )ut  una antccedentium  ad  unam  con- 
fequentium,  nempe  utCA  ad  AB,  itaomnes^m- 
tecedentes,  nempe  ED,  DC,  C A ad  omnes  confe- 
quentes  DB,CB,ABi  fed  omnes  antcccdcntes  ED, 
DC , CA  *quantur  exceftui  maxim*  EB,  fupra 
minimam  AB,  nempe  EA:crgo  ita  eft  exceflus  fe- 
cund* fupra  minimam  ad  mmimam  > ut  excelfus 
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maxim*  fupra  minimam  ad  rcliquas  omnes ; qttod 
demonftrandum  erar.  * 

CoaoLL.  In  continue  propottionalibus  ira 
erit  exceflus  cujufcumque  ad  fcqucntcm  minorem, 
ut  exceifus  maxim*  fupra  minimam  ad  rcliquas 
omnes.  * 

Quia  ver6  denominator  rationis  oftendit  fa- 
tionem  unius  ad  fcquentem  minorem, ut  fi  fit  pro- 
port io  tripla,  denominator  5 oftendit  rationcm 
unius  termini  ad  minorem  vicinum , nempe  ut  j 
ad  1 ; fi  auferatur  unitas  ex  eo  denominaiore  fiat- 
que  1,  habebitur  ratio  quam  habet  excelfus  unius 
termini  ad  ptoxime  mi  nor  cm, nempe  ut  1 ad  x. 

Si  fiat  ergo  ut  hie  denominator  unirate  mul- 
ftatus  ad  unitatero,  ita  excelfus  maxkni  fupra  mi- 
nimum, ad  reliquos  omnes  ; & quia  in  hac  regtila 
trium  intervcnic  unitas  ,vitatur  multiplicatio.  Si 
ergo  differentiam  maximi  fupra  minimum  dividas 
per  denominatorem  unit  ate  mulftatum  habebitur 
fumrni  omnium  tcrminotum.excepto  maxtmo. 

Ex  hac  propofitione  multa  dcducinius  in  fine 
Arithmetic*  , in  ordinc  ad  progrcflloncs , etiani 
infinitas : veteres  autem  Gcometr*  & Arichmc- 
tici  h*c  non  animadverterum. 

Coroll.  a.  In  proportionc  dupla  quia  deno- 
minator eft  a & imminutus  imitate  eft  1 ,evancfcic 
divifio , ideoque  fi  minima  auferatur  ex  maxima; 
habetur  fcrics  tota  except]!  maximi. 

S33o65Sa-59  >3SISS6355B9fi3 

PROPOS1TIO  XXXVI. 

Theorema. 

Si  proportio  dupla  ab  unitxte  continuetur , donee 
fit  trim  a omnium  terminorum  ft  numeral  pri- 
mus ; tot  a frits  tn  ultimum  dutla  , products 
numerum  ptrfettum. 

Sir  proportio  dupla  eb 
*'  8 16  uni[acc  incipicns  qua 

E F G H K cont*nuCtur  quantum  li- 

0 hucric  donee  numetus 

3 1 l*  **  ^ fumma  fit  numcrus  pri- 
L mus.  U autem  frequenter 

accidie,  nam  duo  termini  1 Sc  1 efficiunt  3 nume- 
rum primum.  1.  a.  4.  efficiunt  7 numerum  pri- 
mum.  1.  a.  4.  8.  efficiunt  15  qui  compofitus  eft. 
l.  a.  4.  8.  16  efficiunt  j 1 numerum  primumtdico 
quod  fi  3 t multipliccs  per  1 6 fiacque  496,  quod 
ille  numcrus  erit  perfettus,  nempe  *qualis  omni- 
bus fuis  partibus  aliquocis  fimul  fumptis.  quot 
funt  numeri  A , B,C,  D,  tot  fumantur  dupli  ip- 
fius  E , nempe  F.  G.  H.  K. 

Demonftr.  Ita  eft  cx  *quo  A ad  D , ficut  E ad 
H : ergo  idem  numerus  fiet  ex  A in  H , ac  cx  E 
in  p : fed  numcrus  genitus  mnhiplicatione  ex  A 
in  H eft  numerus  K,  cum  A fit  binarius,  6c  K fit 
duplus  numeri  H.  ergo  produftus  ex  E in  D eft 
numcrus  K ; & cum  E,F,  G,  H,K  fint  continue 
proportionales  in  ptoportione  dupla,fi  ex  K auft- 
ratur  E , habebitur  aggregarum  E F G H"  per 
corotl.  prxrtdcns.  E aurem  eft  xqualrs  fiimra* 
1.  A.B.  C.  D.ergo  K.  minus  E,  *quabitur  nume- 
ris  H.  G,  F.  *.  A.B.C.D.  addc  utrinque  E.  ficc  1C 
*qualis  omnibus  numeris  1.  A,RC.D.E.F.G.H* 
qui  numeri  funt  partes  aliquot*  numeri  K.  nam 
cum  EFGHK.  IxtfC  continue  proportionales 
in  proportione  dupla,  finguli  merientur  numemrti 
K , pariter  1 ABC  metiuneur  numerum  D-  E* 
A a iij 
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autem  mctitur  numerum  K , cum  du&us  in  E fc- 
cerir  K : quarc  hi  omncs  nurocri  font  partes  ali- 
quota  nutneri  K . 

Reftar  probandum  numcrum  K null  as  habere 
alias  partes  aliquotas.  Ponarur  cnim  alia  quxvis 
L;hanc  oftendo  unam  die  ex  reccnfids.  Metiarur 
cnim  numerum  K per  M : ergo  L in  M ptoducit 
K ; fed  eciam  E in  D produxic  K , ergo  ita  eft  E 
ad  M ur  L ad  D.  Et  quia  A unirari  proximus 
nempe  1 eft  numerus  primus , 0c  L eft  diverfus 
ob  omnibus  A B C D > numerus  L non  mede- 
tur  numerum  Df  per  1 3.  9. ) ergo  neque  E mc- 
tiemr  ipfum  M.  Et  cum  E fit  primus,  E & M in- 
ter fe  primi  erunt  ( per  3 1 . 7. ) 0c  in  fua  rarionc 
minimi  (ptr  15.7.0c  ( pern.  7.)  E mctitur  L 
0c  M mctitur  D.  Et  cum  A primus  fit^rit  M ali- 
quis  ipforum  A,  B,  C,  D,  ( per  15 .$.)  fit  idem 
aim  B.  0C  quot  funt  B,  C , D tot  fumantur  ab  E 
dupli  F.  G.  H.  eritque  ex  *quo  ut  B ad  D ita  E ad 
H,  fit  ergo  idem  ex  B in  H,  qui  ex  D in  E,  nempe 


K.  Et  quia  idem  L mctitur  K per  M \ M in  L fa- 
ciet  K.  idem  ergo  K fir  ex  L in  M,  & ex  B in  Hj 
6c  cum  M oftenlus  fit  idem  cum  B , erit  ctiam  L 
idem  cum  H.  Nullus  igitur  F habet  parres  aliquo- 
tas quim  prius  pofitas. 

Ex  hac  propolitionc  inveniemus  omnes  nume- 
ros  pcrfc&os-.Sumraaenim  cx  1 0e  i eft  numerus 
primus  ; quae  dudta  in  1 cfficit  6 numcrum  perfe- 
dum  fumma  1.  a.  4 cfficit  7.  qux  du&a  in  4 effi- 
cit  18  numcrum  perfc&um.  Suroma  1. 1.4.8  cffi- 
cit 15  numcrum  compofitum.  Summa  1. a. 4.8. 16 
cfficit  51.  Ex  quo  oftendimus  produci  numerum 
pexfcftura.  Facile  autem  haberur  fumma,  fi  abii- 
ciatur  umtas  cx  aliquo,  fit  fumma  antecedent  ium. 
Pauci  autem  funt  hujuGnodi  reperti  nempe  tantu 
undecim  6. 1 8.496.8 1 1 8. 1 j j 303  3 6.  8 j 898690 f6. 
*374186913x8.  * 385843008 1 399; 1118-&  nuili 
inrermedii. 

Sed  ill  a funt  valde  inutilia  , atquc  adco  fuffi- 
ciant. 


E U C L I D I S 

ELEMENTORVM 

LIBER  DECIMVS- 


Definitioncs . 


I 


Ommenfurabiles  magnirudines^juas  eadera 
communis  menfura  mctitur. 


lncoromcnfurabiles,quas  nulla  communis  men- 
fura mctitur. 

Re&x  line*  potentia  funt  cOmmenfurabilcs 
cum  eorum  quadaata  cadem  communis  menfura 
mctitur. 


4 Rcdlx  lines  potentia  funt  incommenfurabiles 
cum  eorum  quadraca  nulla  communis  menfura 
mctitur. 

5 Linea  cum  qua  com  par  an  tur  rcliquz,&  in  or  di- 
ne ad  quam  dicuntur  commcnfurabiles  aut  incom- 
menfiirabiies  five  longitudine,  five  pocemia,dica- 
tur  rationalis. 

6 Line*  qu*  funt  rationali  commcnfurabiles,  five 
longitudine  five  potentia'  tantum,  dicantur  ratio- 
nales. 

7 Qu*  verb  funt  rationali  incommenfurabiles,tam 
longitudine,  quirn  potcntia,dicantur  irrationales. 

S Quadratum  line*  rationalis  dicatur  rationale. 

9 Omncs  fttpcrficies  quadraro  rationali  commen- 
furabilcs,dicmmir  rationales. 

20  Et  huic  incommenfurabiles  fuperficies,am  qua- 
drar.i,i  rrat  ionalia  dicantur. 

1 1 Line*  verb  quae  incommenfurabilium  quadra- 
torum  funt  latera,  dicantur  irrationales. 


A X I O M A I. 


Magnitudes  quotcumque  magnicudines  me- 
tiens,  mctitur  Sc  ca  iis  compofitum. 


A X 1 O M A IL 

Magnitudo  quamcumque  magnitudinem  me- 
tiens,  mctitur  & ornnern  quam  ilia  mctitur. 

AXIOMA  III* 

Magnitudo  metiens  rotam,  & ablatam  meticur, 
0c  r el  t quam. 


PROPOS1TIO  I. 


Si  ex  magnitudine  auferatur  piufquam  dimidinm > 
& ex  reliquo  piufquam  dimidinm  , aut  dtmi - 
drum,  fr  ita  de  incept  seUnqueiur  yuan nt at  mi- 
nor quacumejue  propofitd. 

j ^ g Sit  quantitas  A cx  qua  auferas  dimi- 

dium,  aut  piufquam  dim  id  him,  0c  ex  re- 
liquo  piufquam  dimidimn  , Sc  ita  dcinccps,  dico 
id  ita  fieri  pofle  , ut  rclinquarur  quandus  minor 
qiiilm  B.  Mulciplicctur  qunntitas  B»doncc  fic  mul- 
riplicata  cxcedar  magnitudmem  A Ponamus  B : 
ter  fumptam,  excedcre  magnitudintvn  A ; dico  fi 
fianr  tres  fubtra&ioncs  dimidij  ex  quantitate  A 
relinqni  quandtatem  minoremquim  B. 

Demon  fir.  Si  enim  ex  triplaipfius  B auferas  B, 
aufers  minus  qu^m  dimidinm  , cx  A minori  au- 
fcrtur  dimidium  : aut  piufquam  dimidinm:  ergo  id 
quod  relinquitur  ex  A , minus  eft  quam  id  quod 
relinquirur  ex  tiipla  B^ncmpc  quam  dupla  B.  ltc- 
rum  ex  dupla  B aufcratur  B , 0c  cx  rcliquo  A au- 
fcratur 
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PROPOSITIO  IV. 


PROPO  S ITIO  II. 


Si  tx  duabut  magnitude nibut  minor  tx  majori  it- 
trubuiur  , &■  rthquum  tx  m inert  quotiti  po ttjl, 
& it  A dttneept  alttrnattrn nulla  reltqua  pr*~ 
ctderutm  mt  riant  nr , tncommtnfurabtUs  trunt 
magnitudints. 


1 

A C 


Sint  dux  magnicudincs  i A1  B 
13  minor.CD  major,  & AB  cx  CD 
fubtrahatur  quocics  poteft,&  re- 
T liqua  cx  A B dctrahatur,&  rcli- 
I £ <PW  maBn*n,<J|’ni*  AB  fubtraha- 
I tur  ex  reiiqua  line*  CD, & hoc 
it  a temper  fiat,  ut  nonquara  fub- 
tequens  metiatur  bnrccdcnicm : 
dico  magnicudincs  efle  incoiuenfurabile*.  Si  enhn 
unt  commcnfurabiles,  habcant  communem  men- 
luram  Ejdecrahamr  A B ex  CD  quotics  poceft,& 

rclinqtiatur  FD  ipfa  minor  parirer  P F D fubera- 

hatur  cx  A B quocies  poteft , & rdinquacur  G B 
minor  quim  F D. 

Demonftr.  Cum  hujofmodi  dctra&ionibus  cx 

B Sc  C D aufcrarur  plnfquam  dimidi um,  tan- 
dem (ptr  i.jrelinquemr  quantitas  minor  quim  E, 
lit  h*c  G B Quoniamergo  E merirur  AB , Sc  AB 
metitur  C F , E meciemr  C F , ted  metitur  totam 
C D,  ergo  metitur  F D.  Sed  FD  metitur  A G,  er- 
go E metitur  A G ; ted  E metitur  Sc  totutn  A B, 
ergo  m«itur  & reliquam  G B,  major  minorem* 
quod  eft  abfurdum. 

Co^otr.  Converfx  facile  probantur  ,nempe 
quod  fi  fint  incommenfurabiles,  fafta  aitema  de- 
tra&ione  , nunquam  reliquam  metiri  prxeeden- 
lcrn*  & 'n  commenfurabilibua  id  evenirc. 

PROPOSITIO  III. 


Problema. 

Magnitudinum  cemmenfurabiltum  mix-imam  tem- 
mtititm  men  fur  um  tnvtmrt. 


Oporteat  commenfurabi- 
lium  quantitattim  AB  , C D 
maximam  communem  menfu- 
ram reperire.Fiat  altcrna  detra- 
ftiOiUt  in  prxeedenti  explicui- 
mus,  occurret  tandem  aliqua 
qux  prxeedentem  mctictur ; 
alioquin  non  eftent  eomraen- 
furabilcs  magnicudincs.  Sit  hxc  GB,  qu*  metia- 
tur £D,&  cum  FD  ex  conftru&ione  metiatur  AG, 
& AG  ipfum  CF  > G B metietur  utramque  A B, 
C D.  Addo  nullam  majorem  communem  menfu- 
ram  invenlri  poflfc.  Si  eniro  detur,  fit  E. 

Demonftr.  E,  dicitur  metiri  ipfas  A B,  C D J 
A B autem  metitur  C F ergo  Sc  E metietur  C F: 
fed  E metitur  & totam  C D ; ergo  Sc  reliquam 
F D , ted  FD  mettitur  AG,  ergo  E metitur  A G, 
Sc  cum  totam  A B metiatur,  mctictur  Sc  reliquam 
GB ; major  minorem:quod  eft  abfurdum. 

Co  roll.  Qux  metitur  duas  magnitudines,  me- 
titur Sc  maximam  earum  menfuram. 


A c 


Problems. 

Trium  coinmtnfirAbiUum  maximam  communem 
men  fur  am  reperirr. 

Inveniatur  duarum  maxima  menfura  , qux  fi 
metiatur  & rertiam:  hxc  crit  qnxfita  trium  com- 
munis maxima  menfura.  Si  ver6  non  metia- 
tur tertiara  crunt  falrem  commcnfurabiles  : nam 
quxcumque  menfura  communis  metietur  tres  ma- 
gnitudincs,  metietur  Sc  duas  primas  : ergo  ptr 
Carol!.  communem  earum  menfuram.  Ergo  hxc 
menfura,  Sc  tertia  fum  commcnfurabiles.  Quxra- 
tur  ergo  earum  maxima  communis  menfura  j di- 
co hanc  efle  trium  magnitudinum  maximam  com- 
tnunem  menfuram.  Sit  cnim  alia  major  ; h*c  me- 
tietur communem  menfuram  duarum  primarum; 
& cum  metiatur  & rertiam , metitur  Sc  commu- 
nero  primx  menfui*,&  terries  magnitudinis  com- 
munem menfuram  ( ptr  Coroll,  praetdenr,)  major 
minorem  , quod  eft  aofurdum. 

Coroll.  Magnitude, metiens  tres>metitur  8c 
maximam  earum  menfuram. 


PROPOSITIO  V; 
Thcorcma. 

CommtnfirabiUt  magnitudints  tandem  rationem 
habent  quam  numtrm  ad  numtrum. 

Sint  magnitudincs  A Sc 
B commcnfurabiles,  dico  ita 
efle  A Sc  B ut  numerus  ad 
numcnim.  Sit  enim  C maxi- 
ma communis  earum  men- 
fura; Sc  quotics  C invenitur 
in  A , totics  unicas  invenia- 
tur in  numcro  D;  item  quo- 
tics  C invenitur  in  B toties  unicas  inveniatur  in 
numcro  E. 

Demonftr.  Eadcm  eft  ratio  A ad  G ac  numeri 
Dad  unitacem, cum  fintxqucmulcipliccs.  Paricer 
eadcm  eft  ratio  C ad  B qu*  unitatis  ad  nu- 
merate E , aim  fint  fimilcs  partes  aliquot*  : ergo 
ex  xquo  ita  eft  A ad  B ut  D ad  E , quod  erat  de- 
monftrandum. 


D3 

X 

Fi, 


A C B 


PROPOSITIO  VI. 
Theorema. 

Magmiudtnes  qua  fi  babent  ut  tiuniertu  ad  rtu- 
me  rum,  fint  commenfurabtles. 

Sit  A ad  B tit  numerus 
D ad  numerum  E , dico  ma- 
gnitudines  A & B efle  com- 
menfqrabilcs.Sit  A divifa  id 
tot  partes  quot  fum  unita- 
res  in  numcro  D , fitquc  G 
uni  earum  partium  xqualis. 
Demonftr.  Chm  C toties 
contineator  in  A,ac  unicas  in  D,  eadcm  eric  ratio 
C ad  A ac  unitatis  ad  D , fed  ut  A ad  B i»  D ad 
£ ergo 


I 

A C B 


* ? 

I 

E 2 
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E ; ergo  ex  *quo  ita  eric  unitas  ad  E ut  C ad  B. 
Unitas  autan  eft  pars  aliquota  numcri  E:  ergo  & 
C quantitatis  B.  Ergo  C eft  communis  ucriufque 
menfura. 


PROPOSITIO 

Theorema. 


VII. 


Incommenfurabiles  quantitates  non  funt  ut  mime - 
rut  ad  numerum. 

Quia  per  praecedentcm  eifent  commenfurabi- 
lcs ; contra  fuppofuionem. 

4fe»  MTHKIM  ttft  «•»*»«*»!*»  Ml  M»6»3M» 

PROPOSITIO  VIII. 
Theorema. 

Due  magnitudints  rat ionem  non  babentts  eandtm 
qttam  numeral  ad  numerum,  funt 
incommenfurabiles. 

Si  enim  eifent  commenfurabiles  , fe  haberent 
( per  j. ) ut  numcrus  ad  numerum. 


Demonftr.  Tam  AB  ad  CD  eft  in  fubduplicatl 
ratione  quadrati  AB  ad  CD.  qukn  numcrus  E ad 
numerum  F eft  in  fubduplicata  ratione  GadH; 
ergo  ita  eft  AB  ad  CD  ut  EadF  j ergo  per  6. 
funt  AB,  CD,  commenfurabiles. 

Teriium  probatur  nempe  ft  AB , CD  fint  in- 
commenfurabiles  , carum  quadrata  non  fc  habere 
ut  quadrarus  numcrus  ad  quadratum.  Si  alioquin 
line*  fe  haberent  ut  radices  numcronnn  quadra- 
toruin  , ergo  & ut  numcrus  ad  numerum. 

Quartum  probatur ; nempe  ft  quadrata  non  fc 
habcanc  ut  quadratus  numcrus  ad  quadratum  nu- 
mcrum,  habere  latera  incommcnfurabilia.  Si  enim 
comraenfurabilia  eifent,  corum  quadrata  fe  habe- 
rent ut  quadratus  numcrus  ad  quadratum-, contra 
fuppofttioncm. 

Coroll.  Line*  longitudine  commenfurabi- 
lcs,  funt  & potentia,  hoc  eft  cum  quadrata  carum 
fe  hnbeant  ut  numcrus  quadratus  ad  quadratum, 
fc  habent  abfolute  ut  numcrus  ad  numerum. 

Poflimt  tamen  dari  quadrata  qu*  fc  habcant 
ut  numerus  ad  numerum , & non  ut  numerus 
quadratus  ad  quadratum.  Polfunc  ergo  dari  line* 
in  commenfurabiles  longitudine , qu*  tamen  fint 
potentia  commenfurabiles.  Dcnique  ft  line*  fint 
incommenfurabiles  potentia , crunt  & longitudi- 
ne , quia  ft  eftent  longitudine,  cfTent  & potentia, 
contra  fuppofttioncm. 


PROPOSITIO  IX. 


Theorema. 

Quadrata  linearum  commenfitrabilium  ft  habent 
ut  numerus  quadrat  ui  ad  quadratum  numerum. 
Et  quadrata  ft  habentia  ut  quadratus  numerus 
ad  quadratum  , habent  latera  commenfurabilia. 
Linearum  incommenjurabilium  quadrata  non  ft 
habent  ut  quadratus  numerus  ad  quadratum 
numerum.  Et  quadrata  non  ft  habentia  ut  nume- 
ral quadratus  ad  quadratum , habent  Ultra  in- 
cemmenfurabtha. 

Sint  line* 
AB , CD  lon- 
gitudinc com- 
menfurabiles , 
dico  fc  habere 
quadratum  ex 
AB  ad  quadra- 
tum ex  CD  ut 
quadratus  ali- 
quis  numerus 
ad  quadratum 
numerum.  Cirn  enim  AB  CD  fint  commenfora- 
bilcsfe  habebunt  ut  numerus  ad  numerum.Sc  ha- 
bcant ut  numerus  E ad  numerum  F,  quorum  qua- 
drati fint  G &H , dico  quadratum  ex  AB  ad 
quadratum  ex  CD,  fe  habere  ut  numerus  quadra- 
tus  G ad  numerum  H. 

Demonftr.  Quadratum  ex  AB  ad  quadratum 
ex  CD  eft  in  duplicata  ratione  AB  ad  CD  , feu  E 
ad  F ( per  10.6. ) fed  parirer  G ad  H eft  in  dupli- 
cara  ratione  E ad  F : ergo  ita  eft  quadr.  ex  AB  ad 
quadratum  ex  C D ut  G ad  H j quod  crat  pci- 
mum.' 

Secundum  probatur;nempe  ft  fit  quadratum  ex 
AB  ad  quadratum  ex  CD  uc  quadratus  numerus 
G ad  quadratum  numerum  H,  lincas  AB,  CD  eife 
commenfurabiles. 


Ex  F 3 

G4  H? 


PROPOSITIO  X. 

Si  jmiinr  muptinUiiui  prtptnindl"  f*iri*t,& 
prim a JicuntU  futrit  cimmtr.fnr.btiu  mn 
ommnfmraUu  ; unit  } Htru  tommtnfii’Mi- 
lie  erit , 


A B C D 


, Sim  4 magnitudines  proportio- 

E F nalcs  , & prim  a A fecund*  B fit 

41  „ commend. r abilis,  fc  habebit  ut  nu- 

. merus  v.  g.  E ad  F ; fed  ita  eft  C a 
D ut  A ad  B , ergo  C ad  D erit  ut  E ad  F : ergo 
per  6 Hint  C & D commenfurabiles. 

Si  A & B fint  incommenfurabiles  * ^ v, 

etiam  incommenfurabiles  crunt , alioquin  A 
commenfurabiles  eifent. 


lemma. 

Invenire  duos  numeros  pianos  non  ft miles  & 
ratiooem  non  habeant  quam  quadratus 
ad  quadratum. 


Numeros  pianos  fimiles  vo- 
co  , qui  producuntur  ex  multipli- 
catione  numcrorum  non  propor- 
rionalium,  ut  ft  A ad  B non  fir,  ut 
C ad  D Sc  F & E producantur  ex 
mulciplicatione  A per  B,  Sc  C per  D,  numcri  F& 
E funt  numeri  plani  non  fimiles,  feu  quafi  re&an- 
gula  non  fimilia.  Clarum  eft  auicm  numeros  qua- 
drates cllc  numeros  pianos  funiles. 


AB 
4.  x. 
6 
F 


CD 

6.  4 

*4 

E 
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PROPOSITIO  XL 

Froblcma. 

fropofitd  lined  ^ invenire  incommcnfurabiltm  Un- 
gitudfnt  tantutn  , item  kit  din  cmnmo 
incommcnfurabiltm. 

Sic  Iinea  A cui  incom- 
ir  _ Bxt»  mcnfurabilis  longirudine 

■"  * tantutn  quxritur.  Propo- 

nanrur  dot)  nuraeri  B Sc 
c<r  C,  qui  non  fint  plani  it- 
miics,  fiarquc  ut  A B ad 
A T*  V H C ira  A ad  D ) ncmpc  di- 

/A.I'  Li  U vidatur  A in  io  parte* 

equates,  Sc  fiat  D 6 parcium  j eritque  A ad  D ut 
Aumcrus  B ad  C.  Qucratur  inter  A Sc  0 media 
proportionals  E , eritque  quadracum  ex  A ad 
quadratum  ex  E ijr  A ad  D feu  ut  numerus  B ad 
.G.  Sod  B ad  C non  fc  habec  m numerus  quadra- 
tus  a J quadracum  : ergo  { per  6. ) A Sc  E hint  in- 
eommcnfiirabilcs.  Quadrata  tamen  carum  fc  ha- 
Wenc  ut  numerus  ad  numcruin  : ergo  funt  com- 
mcnfmabilia:  ergo  lines  funt  porentia  commen- 
liirabiles. 

Sit  jam  invenienda  incommenfurabilis  omni- 
no  cidcm  A.  Inter  A Sc  E qtucratur  alia  me- 
dia proportionals  , eritque  'quadracum  A ad 
quadratum  F ut  A ad  E , fed  A ad  E non  fc 
habec  ut  numerus  ad  numentm  cum  fint  in- 
commcnfurabilcs  : ergo  quadratum  A ad  qua- 
dracum B non  fe  habec  ut  numerus  ad  numeruin: 
ergo  incommcnfurabilia  funt  qtiadrata.  ergo  lines 
omni  rationc  incommcnfurabiks. 


PROPOSITIO  XIL 
Theorems. 

Quj  eidem  matnitu  dint  funt  commenfurabiles  inter 
ft  commenfurabiles  funt. 


ABC 


E to  M.ignirudines  A Sc 

F x K } -J-  B eidem  C fint  com- 
G ; menfur.-ibilcs , dico  A 

H j & B inter  fc  commen- 

furabiles cfle.  Sit  enim  ut  A ad  C ita  numerus  E 
ad  F,  & ut  B ad  C ; ita  G ad  H.  Fiat  item  ut  j ad 
5 ita  i ad  $ -p  Erie  ex  xquo  ut  E ad  K ita  A ad 
B : ergo  (ptr  6. ) A Sc  B erunt  commenfurabiles. 


PROPOSITIO  Xllt 
Thcorcma« 

Si  Ah  Arum  m.ignitudinum  u»a  tertid  fit  commfit - 
fitrdbilit  (j  altera  eidem  incommenfurabilis  , 
tncemmtnfurabilet  erunt. 

Sit  A irfi  C commcnfurabilis  , Sc  B eidem  C 
inc©nmicnutrab»lis,dico  A A:  B efle  incommenfu- 
rabiles,  Si  cnim  A fct  B commenfurabiles  dtcnr, 
cum  C fupponatur  cfTc  commcnfurabilis  ipfi  A , 
client  B &c  C coirmenfutab.’.cs, contra  fuppofiiio- 
neni,  4 

Term  I.  • 


PROPOSITIO  XIV. 

Theorems. 

Si  Duarum  magnitudinum  cornmenfurabilium 
und  (it  tertid  tncornmenfurabtlis , <7  retiquk 
eidem  erit  incommenfurabilis. 

Si  enim  fccunda  rertix  eflet  commcnfurabilis 
& prima  eidem  force  commcnfacabilis,contra  fup- 
pofitionem. 

LEMMA. 

Duabus  doth  lineit , inttenire  excefum  quadrate 
mdjtrie  lined  fupva  q uadrdtum  miner  it. 

Sint  line* 

A B major , C 
minor.  Circa 
A B deferiba- 
tur  fcmicircu- 
*g  lus.inquoapte- 
tur  AD  xqualfs 
Cjdico  quadra- 
tum BD  clle  cxccffum  quadrati  AB,  fupra  qua- 
dratum C.  (per+y.  1.) 

PROPOSITIO  XV. 

Thcorema. 

Si  4 lineg  proportionalts  fuerir.t , dr  primd  qua- 
dratum fuperet  Jecunda  quadratum,  quadrate 
lined  fibt  longitudine  tommenfurabilu , idem 
accidet  tertid  refpeflu  quartd  \ Si  prima  qua- 
dratum fuperet  jecunda  quadratum  quadrate 
Iinea  fibi  longitudine  incommenfurabilis%  idem 
accidet  tertid  retfre&u  quarta. 

J Sint  line*  A,  B,  C,  D pro- 
portionates Sc  quadracum  A 
fitperet  quadratum  B,  quadca- 
to  E hoc  eft  v fine  quadrata 
5.  E quadra  to  A xqualia,  ficuc 
quadrata  D Sc  F quadra  to  Cj 
_ ’ aico  fi  A Sc  E fint  commcnfu- 

_A  o 11.  C aJe  rabilcs,C  Sc  F erunt  commcn- 
forabilcs. 

Dcmonftr.  Ciim  fit  ut  A ad  B ita  C ad  D , eric 
ctiam  ut  quadratum  A ad  quadratum  B ita  qua- 
dratum C ad  qoadramm  D ; feu  ut  quadrata  BE 
ad  E ira  quadrata  DF  ad  D ; Sc  dividendo  tic  qua-  - 
dratum  B ad  quadratum  E ita  quadratum  D ad  F, 
Sc  ut  B ad  E ira  D ad  F,quare  ita  erit  ex  xquo  A ad 
E* ficut  C ad  F.  Ideoque  ( per  fraeedentem  ) fi  A 
eft  commcnfurabilis  aur  incommenfurabilis  ipfi 
E ; C item  fimiliter  erit  rcfpcfta  ipfius  F. 

e#9 . tm  hk  (m  tm  tmn  m*  ***  ***  £♦> 

PROPOSITIO  XVI. 

Theorema.  ' • 

Ctmptfita  ex  duabus  commenfitrabilibut  utrique 
commenfurabilu  eft.  Si  compofita  uni  partium 
commenfurabilu  frer  it , fortes  inter  fe  commen- 
furabit*  erunt. 

Dcmonftr.  Utriufquc  partis  facilis  eft  Sc  coin- 
Bb  cidi* 
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edit  cunt  co  principle,  Magnirudo  quotcumqoc 
'magnicudines  metiens,  metirui  & ex  iis  cqmpbG- 
taro.  Si  cnim  panes  fine  cotnrnenfurabiics  habent 
communcm  menfucarn.qus  ciim  metiatur  utram- 
que,  compoGtam  ex  iis  metiemr.  w 

Secunda  pars  coinddit  cum  eo  principio , Si 
magnitude  toum  metiatur , & ablatam  metictur, 
& reliqunm. 

68  5flB360?tJ  683BCB88 

PROTOSITIO  XVII. 

Thcorema. 

Si  duo  magnitu  dints  incommen fur ahdes  eompo - 
tuttttury  tx  tit  eompefsta  unique  erit  incommen- 
furabitis.  Si  tomfefita  magnitude  uni  ctmponen- 
tium  fuertt  in  com menfurabs Its  , erit  Qr  aiteri 
in  lommtnfurabtlis. 


Iis  ooropoGtc  ex  A I>LB,commenfiitab.lis  erit  Sc 
rcliquz  I L ( per  j 6.)  cum  autem  linea  AB,  fit  <Ji- 
vifa  bifiriam  in  F»  6i  nojt  bifiriam  erit  (per  e,%.) 
rc&angulum  B l A feu  B K , cum  quadrato 
1 F , zquale  quadrato  A F ; ergo  quadramm  1 F 
cftexcclfus  quadrati  AF  fupta  tc&mgulum  BK, 
feu  quadratum  C E ; fed  quadraca  A B,  C D , 1 L 
Gutt  quadtupla  quadratorum  AF* GE  , IF";  ergo 
quadratum  1 L eft  excefius  quadrati  AB  fupta 
quadramm  CD. 

Sccund6  iifdcm  pofitis  fi  ) L 'fit  qpmmenfura- 
bilis  line*  <A  B,  ( per  i iQ  ctit  rcliqua  feu  compo- 
Gta  cx  A I , L B iifdem  commcnfurabilis  ; eft  au- 
tem A I dimidia  compofitx  ex  A I , L B , eidein 
commcnfurabilis ; ergo  A I toti  A B eft  comrocn- 
furabilis : ergo  & (per  1 6.)  A 1 , IB  erunt  com- 
mcnfurabilcs. 


Prima  pars  facile  probatur.  Si  cnim  eflet  alte- 
rant commcnfurabilis  partes  commenfurabilcs 
client  ( per  prabedentem ) 6c  per  eandem  uni- 
que diet  commcnfurabilis. 

Secunda  non  minus  facilis  eft  ; G cnim  alter* 
eflet  commcnfurabilis,  efTec  6c  primz.  Omniaquc 
forent  commcnGirabilia. 


PROPOSITIO  XIX. 

Thcorema. 

In  radem  [up po fit  tone  fi  major  is  ferment  d ft!  trim 
incommenfurabilia , l we  a potent  exetffum  qua- 
drati majors/ fupra  quadratum  minerit  erit  in- 
cornmenfurkbilit  majeri.  Vieiffitn  fi  linen  potent 
exetffum  furrit  incommtn  fur, ibtiu  mat  on  >frg~ 
mtnid  erunt  intommenf urobilin. 


PROPOSITIO  XVI1L 
Thcorema. 

Si  rtflanguhm  comprthenfum  fub  ftgmentit  uniat 
iindt  major  is  , equate  fuerit  quarto,  parti  qua- 
drati  minerit  lined, (fr  figment  a fuertnt  commen- 
furabilia » rttta  tinea  potent  exetffum  quadrati 
jtajorif  fupra  quadratum  minorit,erit  commtn- 
furabilis  majeri.  yicijfim  fi  tinea  potent  talent 
txceffum  fuer/t  majeri  commevfurabilitfigmen - 
ta  major ts  erunt  cotntnenfurabilia. 


Prim&  ptoponamur 
duse  linear  A B major  * 
CD  minor  quz  divida- 
tur  bifariam  in  pun&o 
a"1 — — p ^ » erirque  quadratum 

^ cx  C E , quana  pars 

d quadrat)  ex  C D.  Ita  di- 

C.  £ H vidatur  A B ut  redan- 
gulutn  comprchcnfum  fub  ejus  fegmentis  zquale 
fit  quadrato  cx  C E,qu(id  fadllimum  eft.  Divida- 
tur  A B bifariam  in  F , defer  ip  toque  femidrculo 
. excitctur  p crpcndioilaris  F G,  zqualis  line*  C E; 
ducator G H parallels  F I, & HI  perpendicularis 
ad  A B *,  fitque  I K zqualis  A I,  critque  redkangu- 
Um)  B K ( per  17. 6.)  zquale  quadrato  HI,  leu. 
F G,  hoc  eft  C E, 


Qua  fadka  ftippofitione ; dico  G fegments  B I, 
I A fuerint  commenfutabilia,  linea  qu*  potent 
exceflum  quadrati  AB,  fupra  quadratum  CD,  eric 
commenGirabilit  lines  AB.Abfcindatur  FL  zqua- 
lis F I,  cruntque  AI,  L B zquales.  Dico  I L pofie 
exceflum  quadrati  AB  fupra  quadratum  C D , & 
dTc  cotnmcnfurabilem  lincz  A B. 

Dcroonftr.  Supponuntur  B I,  IA  efle  commen- 
furabiles ; ergo  (per  16.)  A B Mis  erit  commen- 
furabilis.  Sunt  item  A I,  L B * commenfurabilcs 
inter  fe  ; ergo  & aliis  Grgtncnris,  6c  compoGta  ef 
A i* LB  ; cum  ergo  roia  A B Gt  cormnenfurabi- 


Fic  eadem  conftrudio&  fupponuntur  G:grrrn- 
ta  A 1, 1 B cfle  incomn\enGirabilia  : ergo  & iota 
A B utrique  fegmento  eft  incommcnfurabilis 
( Ptr  *7-)  & cum  compoGta  cx  A 1 * B L Gt  com- 
mcnfurabilis fegmento  A l , utpotc  dupla  A B illi 
erit  encommenlurabilis  : ergo  & rcliqux  1 L erit 
incommenfurabilis . 

Secunda  pars  Gmiliter  demon  ftratur. 

DEF1NITIO  L 

Rationales  linez  funt  quz  cxpoGrx  rational! 
vel  longirudine  , vcl  potentia  tan  cum  funt  coin- 
mcn  fur  ab  ilcs. 

Rationales  autem  dicuntur  in  ordine  ad  ali- 
quam  lineam  pritno  expo  fit  am , quz  Cc  habcat 
unquam  regala  : poftimt  tamcn  dux  alix  ratio- 
nales comparari  inter  G:  rriplicitcr.  Pritno  polTunc 
dux  linez  commenfurabilcs  longituditic , ita  fc 
habere  ut  una  Gt  expoGtx  rationali  zqualis  , 6c 
confequenter  utraque  ptimz  rational!  ctit  coro- 
menfurabiiis. 

Secundo  poteft  neutra  e(Ic  zqualis  prime  ra- 
ti onali  zqualis  , fed  tamcn  utraque  eiftem  com- 
menfurabifTs*  6c  confequenter  inter  fe. 

Tertio  poffunt  dux  rationales  cfTe  tantum  po- 
renria  commenfurabilcs  expoGtS  rationali.intcr  fc 
autem  commenfurabilcs  longitudine  vcl  potentia. 

DEF  INITIO  II. 

Spatium  quod  i prima  rationali  defetibintr  ift 
primum  rationale  , ita  ut  fpatia  ilii  commcnfura- 
bilia  dicantur  rationalia.  Si  ergo  fit  fpatiutn  ati- 
aimque  alreri  fpatio  rationali  connncnfurabile,& 
ipfum  rationale  erit,  hoc  eft  primo  rationali  con> 
tnenfurabile. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XX. 

Theorcma. 


■witHMa  mmiHwaMiiHiM 

PROPOSITIO  XXII. 
Theorema. 


ReQanpulnm  (omentum  fub  lineis  rationahbne  in - ^^ngulam  quod  fab  rationaltbtu  potentia  tan*, 

ttr  fe  cemmenfurabiUbm  longuudtne  eot*m*nfu rabiltbm  continetar , irrational* 

rationale  eft.  V*  & r*R*  •Pf»r»  potent  trrationalis  e/lt  m vo- 

c otter  media. 

Sapponuntur  dux  line®  B C,  C D commcnfu- 
rabjlcs  longitudinc  inter  (e,quz  cum  expofita  ra- 
rionali  A ita  fe  habeant , aut  ut  una  illi  fit  equa- 
ls* aut  utraqucilli  commcnfurabilis  longitudinc, 
aut  utraqtic  potentia  tan  rum  illi  eoinmenfurabi- 
lis  i dico  rc&angulum  BD  fub  talibus  lineis  com- 
prehenfum  clTc  racionale , leu 
coramcnfurabile  quadraco  pri- 
~ in*  line*  rational!  feu  A.  Fiat 

quadratum  line®  BC  fitquc 
B E,  fintque  propter ca  BC,CE 
cqualcs. 

"jsr  Dcmonftr.  Quadratum  B E 
' commenfurabile  eft  quadra- 

to  A,  cum  linca  BC  fit  rationale,  hoc  eft  expofi- 
t®  rat:onali  falcera  potentia  comroenfurabilis. 

Scd  (per  i . 6.)  quadratum  B E ad  rcdangulum 
B D fe  habec  ur  EC  , feu  BC  ad  C D , qu®  Amt 


E C D 


” > **-*■  ^ ““  mill 

cotnmenliirabiles : ergo  ( per  10.)  quadratum  BE 
rcdangulo  B D crir  commenfurabile.  Ergo  Sc 
commenfurabile  quadrato  A ( per  it.)  quoderac 
dciuonftrandum. 


PROPOSITIO  XXL 
Theorema. 

Si  rationale  ad  rationale  applicetter , latitudineitt 
t ffit it  rattonalem  , et  ad  qaam  applicator 

longitudtne  c ommenfurabilcm. 

Supponitur  rationalis  A , 
^ A cm  alia  rationalis  hoc  eft  ei 

potential  faltcm  commcnfura- 
bilis  B C , cu  jus  confcquentcr 
quadratum  B E crit  rationale. 
Sit  fpatium  rationale  , feu  re- 


caettr  media. 

. Supponitur  A rationalis  ex- 

pofita,  fitquc  rcdangulum  B D 

contentum  fub  rationalibus 
BC , CD , longitudinc  iticom- 
mcnfurabilibus  j dico  rcdan- 
gulum B D efle  irrationalc  , Sc 
lincam  qu®  illud  poteft  , efle 
irrationalc ro.fic  vocari  mediam. 
Dcmonftr.  Quadratum  B E line®  rationalis 
BC,  rationale  eftthuie  autem  eft  incomtncnfurabi- 
le  rcdangulum  BD.fub  utionalibus  potentii  tan- 
rum  commenfurabilibus  contentum.  Si  enim  cflet 
commenfurabile  , client  line®  commenfurabilcs 
longitudinc  ( per  pracedenttm.)  Cum  ergo  redan  - 
gulum  B D fit  incomnocnfurabile  quadrato  B E, 
quod  Aipponitur  quadrato  A commenfurabile,  rc- 
dangulum B D cidem  quadrato  A incommcnfij- 
rabile,  ergo  crit  irrationale. 

Linca  qu®  ipfum  poteft  irrationalis  eric  & vo- 
cabitur  media,  eo  quod  fit  me- 
dia  proportionalis  inter  duas 
potentia  tantumcommcnfura- 
biles.  Medium  eft  r edf  an  gu- 
lum fub  duabus  lineis  poten- 
tia tantum  commenfurabili- 
bus, vcl  quadratum  illi  ®qua- 
lc,  aut  aliud  redbn gulum  huid 


C D 


xqualc. 


L 


E C D ^an8u*um  BD,  *pplicarum  ad 
....  lincam  B C,  ita  ut  C D fit  cjus 

i Ut  'ta  ^cam  9n°ticns  divifionis , qua 
B D divideretur  per  BC  ; dico  igitur  BC,  CD  efle 
comrhenfurabile$,&  CD  efle  lincam  rarionalem. 

Dcmonftr.  Ira  eft  BC  feu  E C ad  C D , ficuc 
ledangulum  BE  ad  rcdangulum  BD  (per  1.6.) 
led  rcdangula  funt  commcnfurabilia  : ergo  Sc 
B C , C D funt  commenfurabilcs  longitudinc,  & 
cum  BC  At  rationalis  , hoc  eft  faltcm  potentia 
commcnfurabilis  cuni  A expofita  rationali ; erit 
item  CD  rationalis. 

Coroll.  Linca  potens  fpatium  irrationale  eft 
irrationalis.  Si  enim  rationalis  cfl*ct  faltcm  poten- 
lia  cflec  commcnfurabilis,  hoc  eft  cjus  quadratum 
efler  quadraco  rationalis  line*  commenfurabile, 
hoc  eft  rationale  diet. 


Tom.  /. 


PROPOSITIO  XXIII. 

Theorema. 

Medium  ad  rarionalem  applicatum  , latitadinem 
eflicit  rattonalem  longitudinc  mccmmen - 
furabilem  ei  cui  applicator . 

Supponitur  linca  A media,  cu  jus  quadratum 
medium  eft  , hoc  eft  xquale  rcdangulo  compre- 
henfofub  rationalibus,  feu  potentiated  non  lon- 
ginidinc  commenfurabilibus.  Detur  quxcumque 
rationalis  BC  , cui  applicctur  rcdangulum  BD 
xqualc  quadrato  ex  A ; dico  CD  efle  quidem  ra* 
tionalem  , fed  BC , CD  efle  longitudinc  incom- 
mcnfurabilcs.  Cum  A At  media  poterit  re- 
dan gulum  fub  duabus  rationalibus  fed  longi- 
tudinc incommcnfurabilibus  contentum.  Sit 
illud  EG. 

Dcmonftr.  Redangula  BD , EG  funt  xqualia 
aim  quadrata  ex  A 
_ fint  xqualia : ergo  ita 
eft  ( per  1 3 .6. ) BC  ad 
EF  ut  FG  ad  CDj 
& ita  eft  quadratum 
BC  ad  quadratum  EF 
ut  quadratum  FG  ad 
quadratum  C D.  Scd 
priimun  fccundo  eft  comtnenfutabilc  cum  line® 
B b ij  fine 
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fint  rationales,  ergo  quadrat*  FG,  CD  font  com. 
menfitrabilia , 6c  Tinea  C D rationalis  : quod  erac 
primum. 

Sccundo  EF  ad  FG  fc  Iiabct  nt  quadratum  EF 
ad  rcdangulum  EG.  Sunt  autem  EF&FG  in- 
commcnfurabilcs  longitudine  : ergo  quadratum 
EF  incommcnfurabilc  til  rcdangulo  EG, feu  BD: 
fed  quadratum  EF  commcnfurabilc  eft  quadrato 
BC  cum  EF  , DC  filU  rationales  , ergo  quadra- 
tum BC  & rcdangulum  BD  func  incommcnfura- 
bilia  : fed  ut  quadratum  BD  ad  redangulum  CD 
ita  BC  ad  CD  ( per  1 .6, ) ergo  BC  , CD  funt  in- 

conuncnfurabilcs. 

Co  roll.  Siigitur  ponantur  du*  line*  poten- 
tia  tantum  commenfurabilcs,  rcdangulum  ftib  iis 
contentum  medium  eft  ; quod  ft  dividatur  per 
quamcumque  linearn  potentia  tantum  rommen- 
uuabilem  , facie  quocientem  potentia  tantum 
commcnfurabilem. 


PROPOSITIO  XXIV. 
Theorem  a. 

Media  commenfurabilit  media  eft. 


JL. 


Proponatur  media  A , cui  li- 
nca  B fit  commcnfurabilis  five 
longitudine  , five  potentia  um- 
tura  , dico  lincam  B mediam 
efle.  Sit  CD  rationalis  adquam 
appliectur  rcdangulum  D E 
, equate  quadrato  A , 6c  redan- 
gulum DC  *qualc  quadrato  B. 

Demonftratio.  ( Per  pracedentem  ) eric  EC  ra- 
tionalis longitudine  aim  CD  incommenfurabilis, 
& aim  A & B fine  commenfurabilcs,  eorum  qua- 
drat* erunt  comracnfurabilia,&  confcquenter  rc- 
dangula  ipfis  *qualia  ; ut  autem  ED  ad  DF  ita 
EC  ad  CF , ergo  EC,  CF,  funt  commenfurabilcs, 
quarc  ( per  1 j.)  line*  CF,CD  funt  rationales, (cd 
longitudine  incommcnfurabilcs  ; quarc  redangu- 
liun  DF  medium  eft  , & confeqncntcr  quadratum 
B ipfis  xqualc , 8c  linca  B media  cftjquod  crat  dc- 
roonftrandum. 

Coroll.  Scqnitur  fpatium  medio  commcn- 
furabile  medium  cfle. 


PROPOSITIO  XXV. 
Thcorema. 

Spatium  ftib  mediit  longitudine  commtnfttrabili - 
but  contentum  medium  eft. 


Sint  medi*  AC  , CD  com- 
menfurabilcsjdico  fpatium  AD 
medium  cfle.  Super  C D de- 
fenbatur  quadratum  BD. 
Dcmonftr.  Ita  eft  AD  ad 
BD  ut  AC  adCB  ( per  j .6. ) qu*  ftipponuntur 
commenfurabilcs  , ergo  AD  eft  cornmcnfurabilc 

Suadrato  BD  , feu  medio  : ergo  ( per  *4.  ) m«- 
ium  eft. 


C B 


PROPOSITIO  XXVI. 

Thcorema. 

Quod  fib  mediit  potentia  tantum  inter  fe  commt»- 
furabilibm  continttur*  vel  rationale  eft , 
vtl  medium. 

^ Sit  rcdangulum 

A C contentum 
fub  mediis  A B , 
BC  *,  dico  illud  vel 
rationale  efle,  vel 
mcdtum.Fiant  qua- 
drat a AD , CE  li- 
ncarum  A B,  B C, 
qu*  media  eront 
(per  ix.) Sit  ratio- 
nalis  G F ad  quam 
appheentur  prim& 
quadratum  AD, 
rcdar.gjlura  AC , 


) B 

A. 

L 


II 


KM 

& quadratum  C E;finrquc  illis  online  xqualia  rc- 
danguhGl,  HL, KM, quart  pi,  ML  crunt me- 
dia applicau  ad  rationalan  FG,  & ( per  1 j ) FH, 
K M crunt  rationales , fed  rational)  F G longitu- 
dinc  incoinmcnfurabiles : inter  fe  ver6  cotnmen- 
furabflcs  crunt  quia  cum  quadrata  A D , C E fint 
media,funt  inter  fe  commcnfurabilia  ( per  x4-)Uc 
autem  quadratum  AD  .id  CE,  ita  rcdangulum  FI 
ad  M L,  & ( per  1. 6.)  ita  FH  ad  KM  & ( per  xo.) 
rcdangulum  fub  F H,  KM  rationale  crit.  Rurfus 
quadratum  AD,  re  dang.  A C , quadratum  C E 
hint  continni  proportionalia , 8c  ipfis  xqualia  rc- 
dangula  F H,  HK,  KM,  8c  (per  1. 6.)  line*  FH, 
H K,  K M quarc  rcdangulum  fub  cxrrcmis  F H, 
K M quod  oftendimus  rationale  efle,  crit  xquale 
quadrato  medi*  H K quod  confcquenter  rationa- 
le crit , 6c  linca  H K rationalis  faltem  potentia 
commcnfurabilis  ipfi  FG  feu  H 1,  & fiquidem  HK 
fiierit  ctiam  longitudine  commcnfurabilis  ipfi  HI, 
crit  rcdangulnm  H L feu  A C illi  equate  ratio- 
nale. Si  vero  potaitii  tantum  fucric  commeofu- 
rabilc,crit  medium  * quod  dcmonftrandiun  crat. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Thcorema. 

Medium  non  fuperat  medium  rationali. 

C B Medium  A B,  fuperct  me- 
| ( j dium  A C,  rcdangulo  D B : 

dico  D B non  cfle  rationale. 
Exponatur  rationalis  FH  a 4 
quam  applicetur  AB.hoc  eft 
E G Tit  xquale  rcdangulo 
AB,  6c  EH  ipfi  AC:  confe- 
quentcr rcliquuro  KG,  reli- 

quo  D B xquale  efit 

Demon ftr.  Rcdangula  E G,  E H mediis  xqua- 
lia media  funt , 6c  (per  x $.)  crunt  line*  FG,  FH, 
rationales  quidem  potentia ; fed  rariqnali  F E in- 
commenfurabilcs  longitudine.  Si  vero  dienrur 
D B cilc  rationale,  6c  conlcqucntet  HI,  linca  H G 
erit  line*  E F commcnfurabilis  longitudine.  Sunt 
crgoFH  ,HG  incomrncnfurabiles  fed  ut  FH  ad 
H G»  ita  quadratum  FH  ad  rcdangulum  fub  FH, 

HG: 


A U 

w 

FHO 
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HG  ; Hint  ergo  luce  duo  inrommenfurabilia.-qua- 
drata  autem  F H , HG  lincarum  rationalium  func 
comnttnfurabilia.Qiiadratum  crgoHG,6c  rc&ang. 
Cib  FH  , HG  funt  incommenlurabilia.  Item  duo 
quadrata  FH,HG,  fimul  incommcnfurabilia  funt 
rc&angulo  bis  fub  FH.HG;  quarc  ( per  10.) 
compolitum  ex  his  omnibus  feu  quadratum  ex 
F G, eric  inconimcnfurabilc  quadratis  FH.HG. 
Scd  lure  duo  quadrata  funt  tationalia  : ergo  qua- 
dratuin  F G irrationale  erit,  & linea  F G irratio- 
nalis  cum  tamcn  |am  often  fa  fit  rationales  igitur 
medium  non  fupccat  medium  rational).  * 

Co  roll. Rationale  liipcrat  rationale  rationali. 
Quia  fcilicct  cum  totum  Rationale  fit  comraen- 
furabile  rationalhurpocc  cidcm  quadrate  expofirx 
rationalis  commciifurabilc ; erit  rcliquum  Sc  toti 
Sc  altcri  parti  commcnfurabile. 


PROPOSITIO  XXVIII. 
Problems. 

Alt  Jim  invenire  potenti a tantum  commenfurabi- 
les, jux  rationale  comprehend*™. 

A — 

C — 

B— - 
D — 


*—  Inveniantur  primA  duae  ra- 
— tionales  A , & B potentia  tan- 
tum  commcnfurabilcs  (per  ii.) 
inter  quas  fit  media  proportio- 
nalis  C , fiatque  ut  A ad  C ita  B ad  D ; dico  C 
&:  D die  duas  medias  potentia  tantum  conunen- 
furabiics,  qiix  rationale  comprehcndant. 

Demonftr.  A Sc  B fimt  potentia  tanmm  com- 
mcnfurabilcs  > rc&angiilum  fub  ipfis  contcntum 
medium  eft  ( per  xx.)  Sc  qtiadranim  C ipfi  xquale 
medium  eft  Sc  linea  C media.  Item  ita  eft  A ad  B 
tit  C ad  D , Sc  A Sc  B furtt  commenfurabiles 
potentia  ; ergo  C & D potentii  commenfu- 
tabilcs  erunt , Sc  (per  14.)  D media  trit  ipfi  C 
potentia  tantum  commcnfurabilis.  Item  cum  C 
fit  media  , ita  erit  A ad  C ut  C ad  B,  & B ad  D : 
ergo  rcftangulum  fub  C & D,  zquale  eft  quadra- 
te ex  B quod  rationale  eft , cum  B rationali  fup- 
ponatur : ergo  re&angnlum  fub  C & D rationale 
eft  : quod  erat  demonftiandum. 


PROPOSITIO  XXIX. 
Problema. 

Ait  dim  invenire  , potentia  tantum  comme/ifura - 
biles,  <jh a medium  contineanr. 


A- 

D- 

B- 

C- 

E- 


— - Prime  qnxrantur  tres  line* 

A,B,  C potentii  tantum  com- 

menfurabiles , quod  fiet  fi  qux- 

- rancitr  tres  numcri  primi,&  qua- 
• drata  lincarum  cam  habeam  ra- 

tionem,  ac  hi  numcri  prithi : nam  in  Arithmeticis 
oftenditur  numcros  quadratos  non  habere  cam- 
dem  raciotiem  ac  numcri  ptimi.  Inter  A 6c  B fit 
media  D,  fiat  item  nt  B ad  C,  ita  D ad  E , dico  D 
& E,  die  medias  potentii  tantum  commenfurabi- 
les qua:  medium  contincant. 

Demonftr.  Cum  A & B fint  potentia  tantum 
commcnfurabilcs:  medium  commcbunt  (per  xx.) 
Sc  D ipfum  potens  media  erit.  Item  quia  ita  eft  B 
ad  C uc  D ad  E,  Sc  D Sc  C funt  potentia  tantum 
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commcnfurabilcs  , erunt  D & E potentii  tantum 
commenfurabiles  i ergo  (per  2.4.)  E erit  media. 
Item  ita  eft  B ad  C ut  D ad  E , & altemando  ut 
B ad  D , feu  A ad  D,  ita  C ad  E,  & ut  A ad  C ita 
D ad  E > fed  A Sc  C continent  medium  cum  fine 
potentia  tantum  commenfurabiles  : ergoD  & E 
medium  unrum  contincbunt. 

L E M M A. 

Duos  tjUadratot  inventre,  it a ut  compeftus  ex  ipf  i 
ft  tjuadr.it us. 


A f E s D 8 


Primb  inveniantur 


' duo  plani  numcri  fi- 

B miles  > ita  ut  uterque 
fit  par  auc  uterque  im- 


par'j  id  autem  fit  fi  fu- 
mantur  4 numcri  proportionales ; produdhis  ex 
priino  in  fccundum  fimilis  eft  produ&o  ex  tertio 
in  quart  urn.  Sint  igitur  tnvcuci  duo  numcri  plani 
fimdes  AB  Sc  C,  ita  ut  uterque  fit  par  vel  unpar, 
& minor  dc  majori  auferatur,  reftabit  femper  nu- 
mcrus  par.  Auferatur  igitur  ex  ABf,)DB  xqualis 
numcro  C , Sc  rcliquus  AD  bifariam  dividatur  in 
E } dico  numcrum  produdumex  AB  in  BD  qui 
(per  1.9.)  quadratus  eft  Sc  quadratum  ex  ED  fa- 
tisfacere  quxftioni : nam  cum  AD  dividatur  bi- 
fariam in  E , cique  addatur  DB , erir  rcdangulum 
fub  AD,  DB,  uni  cum  quadrate  ED  zquale  qua- 
drato  EB  ( ex  14.  9. ) Invenri  ctiam  funt  duo  nu- 
mcri quadrat i , quorum  exceflus  quadratus  eft. 


PROPOSITIO  XXX. 

Problema. 

Invenire  duas  rationales  potentia  tantum  com-* 
menfurabiles  , ita  ut  line a potens  exetffum 
quadratorum  ft  majori  commenfurabiiis. 

Proponitur  ii- 
nea  rationalis 
AB,  inveuian- 
rur  duo  numerj 
quadrat!  C D , 
D CEj  quorum 

r r,  cxceflus  E D 
C11.  Ext.  D.  . 

* quadratus  non 

fir.  Fiat  item  ut  numerus  CD  ad  numerum 
ED  ita  quadratum  AB  ad  quadratum  AF,  & li- 
nea AF  apeetur  circulo , jungaturque  BF  , often- 
dcro  AB , AF  potentia  tantum  cflc  commen- 
furabiles , Sc  AB , BF  ede  etiam  longitudinc  com- 
menfurabiles. 

Demonftr.  Quadratum  AB  ad  quadratum  A F 
eft  ut  numerus  CD  ad  numcrum  CE  qui  quadra^  ' 
tus  non  eft , quarc  AB,  AF  (per  9.J  potentia  tan- 
tum funt  commcnfurabilcs.  Erit  autem  quadratum 
AB  ad  BF , ut  CD  > ad  ED  qui  funt  numeri  qua- 
drati : ergo  AB  , BF  funt  ctiam  longitudine  com- 
menfurabiles , funt  ergo  inventz  duz  line*  AB, 
AF  potentia  tantum  commenfurabiles^  linea  BF 
potens  exccdum  quadratorum  majori  AB  ctiani 
longitudine  eft  commcnfurabilis. 


Bb  iij 


PROPO 


Di 
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PROPOSITIO  XXXI. 
Problema. 

invent**  dual  ration  alts  potentia  tan  turn  commtn- 
fkrabiUsy  dr  tinea  patent  exeejfum  quadrato- 
rum  Jit  tnajori  incommenjurabilit. 


A 9 B4 
C9  E4D 


Ad  hoc  requiruntur  duo  quadrati 
AB  , BC  qui  fimul  jun&i  non  qua- 
dratum A C efficiant  ; fiatquc  nc 
AC  ad  A B ita  quadratum  A B ad  quadratum 
AF,  8c  confcqucntcr  crit  quadratum  A B ad  qua- 
dratum FB  ut  CD  ad  ED,  hoc  eft  utrinque  ut  nu- 
xncrus  non  quadratus  ad  quadratum  : ergo  utra- 
que  linea  eft  lines  A B commcnfurabilis  tanturn 
potentia. 


A C B D 


PROPOSITIO  XXXI I. 

Problema. 

invenire  dual  medial  potentia  tanturn  commtnfu - 
rabiles  qua  rationale  contineant » dr  tinea  po- 
tent exeejfum  quadratorum  fit  majori  longttudi - 
ne  conmenfurabilis. 

Sint  [per  30.)  invent*  dux 
rationales  A Sc  B, potentia  tan- 
tum  commenfurabilcs,  ita  ut  li- 
nea potens  exceflura  quadrato- 
rum lit  commcnfurabilis  longi- 
tudine  •,  majori  A,  turn  inter  A 
& B fit  media  C , fiatque  ut  A 
ad  B ita  C ad  D i dico  C & D fatisfaccxc  qux- 
ftioni. 

Demonftr.  Nam  aim  A & B,  unt  tanturn  com- 
menfurabiles  potentia  j eric  ( per  1 ij  C media, 
& cum  ita  fit  C ad  D ut  A & B qur  funt  com- 
menfurabilcs , D crit  commenfiuabilis  potentia 
ipfi  C. Pariter  cum  A plus  poflit  quim  C quadra- 
eftato  line*  fibi  commcnfurabilis  , C plus  porcrit 
quim  D , quadrato  line*  fibi  longitudinc  com- 
menfurabilis  ; cum  fit  A ad  C , ut  C ad  B,  & fit 
etiam  ut  A ad  C,  ita  B ad  D , ita  crit  C ad  B ut 
B ad  D *,  qua  re  rc&angulum  fub  C & D *quale 
quadrato  B rationale  line*  rationale  crit. 

«•»  ««»  ««»  «•»«*»«•»  <**  «•» 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Problema. 

Invenire  dual  mediM  potentia  tanturn  commtnfu- 
rabilet  qua  medium  contineant , ita  ut  linea  po- 
tens exeejfum  quadratorum  fit  majori  loflgitu- 
dine  commenfurabtlit. 

Quxrantur  prim&  tres  ra- 
tionales A , B,  C potentii 
tanturn  commenfurabiles  * 
ita  ut  linea  qu*  poteft  exeef- 
fum  quadrati  A fupra  qua- 
dratum C , fit  ipfi  A com- 
menfurabilis  longitudine : 
hoc  eft  invemis  A & C qu* 
hu  jufmodi  conditinnes  habcant,qu*tatur  tertia  B, 
qu*  unique  A & C, fit  potentia  tanturn  commcn- 
(urabilis  {per  1 *.)  flt  item  D media  inter  A & B, 
fiat  item  ut  D ad  B ita  C ad  E. 


A D B E C 


Demonftr.  Ita  eft  A ad  C ficur  re&ang.  A B 
ad  rc&angulum  A C ( per  1.  6.)  cum  eadem  fit 
altuudo.  Eft  autem  rc&ang.  A B *qualc  quadra- 
rum  D , 8c  re&angulo  B C xquale  re&angulum 
D E cum  D,  B,  C,  E fint  ptoportionalcs  ; crit 
ergo  ut  A ad  B ita  quadratum  D ad  re&angulura 
D E,  feu  D ad  E,(p*r  1.  6.)cum  eadem  fit  altitu- 
do.  Sunt  autem  A 8c  B potentia  tanturn  commen- 
furabilcs : ergo  etiam  D & F,  quare  cum  D fit  ir- 
rationalis  8c  media , crit  fimilicer  E media , quare 
invenimus  duas  medias  D 8c  E potentia  tanturn 
commenfurabilcs.  Item  rc&angulum  fub  BC  me- 
dium eft,  eo  quod  B Sc  O fint  tanturn  commen- 
furabilcs potentia  * etgo  rc&uigulum  D E me- 
dium. Dcniquc  quia  ita  eft  A ad  C ficut  D ad  E, 
& A plus  poteft  quam  C quadrato  line*  fibi  lon- 
gitudine  commenfurabilis , D pariter  plus  pote- 
rit  quam  E quadrato  line*  fibi  longitudinc  cora- 
roenftirabilis. 

Pariter  fi  A plus  potuiflet  qukn  C quadrato 
line*  fibi  commcnfurabilis ,fcrvat is  aliis  omnibus, 
D plus  poterit  quam  E quadrato  line*  fibi  incom- 
mcnfurabilis. 

lemma. 

Si  detur  triangulum  re&angulum  B A C,  &de- 
mittatur  perpendiculars  A D, 
priino  tiit  re&ang.  CB,  BD 
xquale  quadrato  A B ; Sunt 
C enim  triangula  A B C , A B D 
rquiangula  : ergo  ita  eft  C B 
ad  A B ut  A B ad  B D. 

Eodcm  modb  fcquitur  rc&angulum  fub  B C, 
C D xquale  efTe  quadrato  A C. 

Item  re&ang.  B D C xquale  quadrato  A D, 
com  A D fit  media  proportionalis  j denique  re- 
&angulum  fub  BC , AD  xquale  re&angulo  fub 
AB , AC,  quia  utrumquc  duplum  eft  triangu- 
liABC. 

tm  m 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Problema. 

Invenire  duat  rtUat  potentia  incommenfitrabilet , 
ita  ut  aggregatum  quadratorum  fit  rationale , dr 
reflangulum  fub  ip fu  contentumfit  medium. 

Primb  per  ji  quxrantuc 
dux  rationales  AB,  C D po- 
x*  tentia  folum  commenfurabi- 

f les,&  major  plus  poflit, quam 

I M minor  quadrato  line*  fibi 

Jl  F B longitudinc  incommcnfura- 

C K D bilis.  Sccctur  C D bifariara 
in  E,  turn  ita  fccetur  AB  (per 
17.)  ut  rc&angulum  fub  AF,  FB  xquale  fit  quadra- 
to C E,  deferibatur  circa  AB  femicircolus , eriga- 
turque  pcrpendiailaris  FG.junganturque  AG,BG. 

Demonftr.  Erit  (per  19.)  A F incommcnfura- 
bilis  longitudinc  ipfi  BF.  Eft  autem  ut  A F ad  FB, 
ita  re&ang.  fub  AF , A B ad  re&ang.  fub  F B,  A B 
(per  1.  6.)  cum  eadem  fit  altirado  i fed  rc&angn- 
luro  fub  AB,  A F xquale  eft  quadrato  ex  A G , 8c 
re&angulo  fub  AB,  FB  xquale  eft  quadratum  GB: 
quare  quadrata  AG,GB  funt  incommcnfnrabilia, 
8c  lines  A G , G B potentia  incommenfurabilcs. 
Erit  tamcn  aggregatum  quadrato  mm  AG  GB  ra- 
tionale. 
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tionale,  cum  fit  xqualc  (per  47.  1.)  quadrato  li- 
ne* A B rationalis. 

Rurfus  cum  redfcanguhira  AFB  fit  arqualc  qua- 

draco  C F.,  Si  quadrato  FG,  ill*  crunt  .rquales,& 
F G dinvdia  line®  C D : quare  rcdtangulum  Tub 
A Fj  F G , eric  dimidra  oars  rcdtuiguii  fob  A B 
C D ; quare  ficut  hoc  ulrimum  medium  eft  , ut- 
pote  con  return  Tub  rationalibus  pocentia  tantum 
commcnfuiabilibus,  ergo  & Lcdangujum  Tub  A B 
F G > aut  lilt  zquale  ( per  lemma  precedent)  rc- 
danguhun  fub  AG,  GB,  medium  erit : invenimus 
ergo  lincas  AG,GB  potcncia  incommenfarabilcs, 
qtiarum  aggregation  quadratonun  rationale  eft  , 
& reftang.  fub  ipfis  eft  medium. 

m *** m «»«s# ****** 
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fiirabilB,  Sc  C E erit  ipfi  A B incommenfurabilis, 
ut  .Uittni  AS  aur  CE , an  FG  , ita  quajratoro  AB 
ad  «aang.  A B,  FG,  (ftr  l.  6.)  feu  tcftangulura 
fnb  A G,  GB : trie  aggregacura  quadratonun  AG 
G B,  meommenfurabile  rc&angulo  Tub  AG,  GB. 


**»(*»{*»  *•*«#*  £4*  €4*  *#»«** 

Princtpium  ftnariorum  per  compofutencm, 
PROPOSITIO  XXXVII. 
Tlicorema. 


St  due  rationales  patented  tantum  commenjurabiley 
compooantur,  tota  irrotiouahs  erit.  Vocttnr 
ex  bints  nominibtu. 


PROPOSITIO  XXXV. 


Problems. 

tnvenire  dusu  redos  potent,.,  incomminftcr  aides, 
ita  rtf  aggregatum  ejuadratorum  fit  medium  re- 
tlanguluMjub  ipfis  comprehetfum  rationale. 


Quirantur  (per  ) t)  da* 
media:  AB,CDpotcntia  tan- 
tum commenfurnbiles , qu* 
rationale  conrincam , Sc  ma- 
jor plus  poflit  quitn  minor 
quadrate  line*  fibi  longitu- 
dinc  commcnfurabilis.  Fianc- 


que  carter  a ut  in  precedent i,  oftendcmufquc  fimi- 
litcr  tineas  AG  GB  eite  poteutia  in co mmcnfu la- 
bile s. 


a.  Cum  quadrat  urn  medi*  AB  fit  medium  & 
cqtialc  aggregato  quadracorum  AG,  GB, illud 
Sggregatum  medium  erit. 

5.  Rc&anguJum  fub  AB,  CD  oftenditur  ut  in 
prxeedenti  duplum  eftc  rcdtangul  fob  A B,  F G : 
quarectim  primumfupponatur  rationale,  fecun- 
dutn  rationale  erit,ncmpe  re&angulum  fub  A B, 
FG,  quod  * quale  eft  rcdtangulo  Jub  A G , G B, 
quotl  proindc  erit  rationale : quarc  line*  AG,  GB 
fatisfaciunr  quxftioni. 


PROPOSITIO  XXXVt 
Problems. 

/ nvenire  duos  redos  fotentid  irtcommettfurabiles 
ita  ut  & aggregatum  efuadraurum  fit  medium, 
& redangulttm  fub  ipfis  come  mum  fit  medium, 
fed  Jim  tncommenjurabilia. 

Primo  (per  jj.)  invenian- 
tur  du*  medi*  AB,  C D po- 
tentii  tanrum  commenfura- 
biles  , qn*  medium  conri- 
ncant , & major  A B plus 
poflit  quim  minor  quadrato 
line*  fibi  longitudinc  incom- 
mcnfurabilis  : fiantque  rcliqua  ut  ( in  prop. 54  ) 
oftendemus  pariter  lincas  AG,  GB  potencia  in- 
commcnfurabiles  eilc  v Sc  quia  quadratum  ex  me- 
dia A B medium  eft  aggregatum  quadratonun 
A G,  GB,  illi  (per  47. 1.)  xquale medium  erit. 

1.  Cum  re&angulum  fub  A B , C D medium 
fit , rc&angulnmiub  AB,  F G cjus  dimidium,& 
rc&angulum  fub  AG.GB  huic  dimidio  aequale, 
medium  crir.  , 

}.  Cum  AB,  CD  fint  longitudine  incommen- 


f—  , | I Sint  du*  line*  A B , B G 

A B C Iat‘onsdcs  > potemia  fohim 
commcnfurabilcs  , dko  to- 
tam  A C efie  irrationalcm  : nam  cum  A B fit  in- 
cominenfurabilis  longitudine  ipfi  B C , & ut  A B 
ad  B C ita  quadra  cum  A B ad  rcdanguluun  fub 
AB,  B C aim  cadem  fit  altitudo , quadratum  A B 
erit  incommenfurnbilc  rcctangub  ABC,  item 
re&ang.ABC  bis  fumpto.Sunt  item  quadrata  ABi 
DC  commenfurabilia  ex  fuppofitione ; igicur  qua- 
drats AB.BC,  re&angulo  bis  ABC  func  incom- 
mcnfurabilia  j ergo  compofintmcx  his  omnibus 
nempe  ( P 4 ^*)  quadratum  ex  AC  qnadratis 
AB,  BC  qu*  fimt  ratbnalia  eft  incommcnfurabt- 
le  (per  1 4.)  ergo  quadratum  AB  eft  irrationale,  Sc 
linca  ipuim  potens  irrationalis.Vocctur  autem  ex 
binis  nominibus  feu  binomium.  Binomium  igituc 
componitur  ex  duabus  porentid  tantum  commcn- 
furabiUbus. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Theorcma. 

Si  due  media  pottntid  tantum  commtnfurabiles, 
*jut  rationale  contineant  componantur  j Tota 
irr  at  ion  at  is  erit , cF  voeetur  ex  binis  nominibus 
prima. 

1 11  Supponuntur  du*  media* 

A B C invcntx  ( P” 18  ) AB  , BC 
potentia  tantum  commenfu- 
rabilcs qu*  rationale  contineant , dico  totam  AC 
irrationalem  cite. 

Demonftr.  Ica  eft  A B ad  BC  ut  reftangulum 
fub  AB,  BC  ad  quadratum  BC  , fed  AB,  BC  func 
longitudine  incommenfuxabilcs  : ergo  re&angu- 
lum  ABC  cciam  bis  fmopcutn  incommenfurabib 
eft  quadrato  BC , immA  Sc  quadrat  is  AB , BC  in- 
ter fc commenfurabilibus  j quare  {per  14. ) com- 

Sofitum  ex  his  omnibus  nempe  ( per  4.1.)  qua— 
racum  cxAC  incommenfurabib  eft  rcAangulo 
ABC  qitodiKbnale  fupponitur,  ergo  quadramra 
ex  AC  irrationale  eft  , Sc  lines  AC  irtarionalis^ 
Dicatur  ex  binis  mediis  prima  j feu  bimediab 
primurm 
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PROPOSITIO  XXXIX. 

Theorema. 

Si  dun  me  did  potemia  tantum  commenfurabiles 
componantur  qua  medium  comint  am  \ tota  irra- 
tionals era  > dtcatur  autem  ex  bmu  media  ft - 
cund.i  feu  bunodiale  fecundum. 


. , Supponuntur  ( per  19)  in- 

J.  g ~L  vent*  AB,  BC  potemia  can- 

cum  commenfurabiles , quit 
medium  contincant  dico  totam  A C irrationalcm 
efle. 

Dcmonftr.  Eft  nt  AB  ad  BC  qo*  Turn  incom- 
menfurabilcS  longitudine;  ira  quadratum  AB  ad 
re&angulum  ABC  ; quarc  quadratum  AB  redan- 
gtilo  ABC  eriambiscft  incommcnfurabilc,&  cum 
AB,  BC  fint  potemia  commenfurabiles , quadrata 
AB,  BC  talia  erunt.  Ergo  quadrata  AB.BC  (unul, 
incommenfurabiliafunt  re&angulobis  ABC  : er- 
go quadratum  ex  AC  illis  omnibus  zquale  , crit 
( per  14. ) incommenfurabilc  quadratis  AB  , BC, 
.quare  erit  irrationale , Sc  linea  AC  irrationalis, 
quz  dicatur  bimediale  fecundum. 


PROPOSITIO  XL. 

Thcorcma. 

Si  due  reft*  potemia  incommonfurabilet  compo- 
nantur  qua  faciant  ctmpofttum  ex  ipferum 
quadratis  ratten  ale  <jr  reHangulum  fub  ipfit 
medium , tota  irrationalis  erit, diet tur epee  major. 


■ Supponuntur  duz  rc&x  AB, 

R BC,  invent*  ( per  54.  ) ita  ur 
" ^ n. 1 inr  r.r 


rc&angulum  ABC  (it  medium 
& confequentcr  bis  fumptum , medium  cric  ; (cd 
aggtegatum  quadratorum  AB.BC  fupponitur  ra- 
tionale , quare  ( per  17. ) rc&angulum  ABC  bis 
medium,  incommenfurabilc  eft  quadratis  AB,BC: 
ergo  ( per  1 4. ) quadratum  AC  iis  omnibus  zqua- 
le (per  4.1. ) erit  irrationale , Sc  linea  AC  irra- 
tionalis. 

Vocatur  autem  major,  quia  cum  quadrata  AB, 
BC  , majora  /int  re&angulo  ABC  bia  ut  facile 
probari  poflet,  Sc  quadrata  AB.BC  fint  rationalia, 
a major i parte  fumitur  denominatio.  Quare  huic 
nomen  erit  major. 


PROPOSITIO  XLT. 
Theorems. 

Si  due  re  El  a potemia  ineommenfujmiles  eompe- 
nantur  ; quartern  aggregatum  quadratorum  fit 
medium + dr  reQaugulum  fub  ipfit  rationale  ; to- 
ta irrationalis  erit  , dr  vocabitur  rationale  dr  ' 
medium  potent. 

Supponuntur  du*  r e&*  invents  ( per  3 5.)  po- 
ternii  incommenfurabilcs  ita  nt  aggregatum  qua- 
dutonim  fu  medium  , & rea.mgulum  fub  ipfii 
rationale  ,funt  ergo  incommcnfnrabilia , & qua- 
dramm AC  erit  irrationale , & linea  irrationali,. 
Vocctur  rationale  & medium  potens. 


P R O P o's  1 T I O X L 1 1.  . 

Thcorcma. 

Si  due  reEla  potemia  incommenfitrabiles  compo- 
namur , fttque  aggregation  quadratorum  mo- 
dnim,  ficut  dr  rtElangulum fub  tpfis,fed  fint  in* 
commenfurabiha.  Tota  irrationalis  erit  qua  di - 
eitur  btna  media  potent. 

Supponuntur  line*  invent*  ( per  36.)  Clnntm 
autem  eft  fi  nggregatum  quadratorum  Sc  rc Ban- 
gui. fub  lineis  fint  in  commcnfurabilia,  totum  re- 
iultans , feu  quadratum  totius  irrationale  efle , Sc 
lineam  efle  irrationalcm.  Dicatur  autem  bina  me- 
dia potens. 

LEMMA. 

Si  reEla  bis  inaqualitcr  fecetur  , erunt  quadrata 
partiutn  magu  tnaqualium  , ftmul  majora  qua- 
dr  aits  partiutn  minus  inaqualtum. 


** . . . xqualitcr  in  D Sc  C.  dico 

* * * * * quadrata  AC  , CB  fimul 

majora  c(Te  quadratis  AD,DB.Nam(p«”  y.i.)  rc- 
dbngulum  ACB  uni  cum  quadrato  EC  zquale 
eft  quadrato  EB  , cui  zquale  eft  rc&angulum 
ADB,  una  cum  quadrato  ED.  Et  cum  quadratum 
EC  majus  fit  quadrato  ED , rc&angulum  ADB 
majus  erit  re&angulo  ACB.  Sed  rc&angulum 
ACB  bis  cum  quadratis  AC,  CB  zquanttir  qua- 
drato AB  ( per  4.  a. ) cui  etiam  zquantur  redlan- 
gulum  bis  fub  AD , DB  uni  cum  quadratis  AD, 
DB.Quare  fublato  minori  ex  una  parte  reftangu- 
lo  bis  fub  AC  , CB  , reftat  quadrata  AC  , CB 
majora  c(Tc  quadratis  ex  AD,DB. 


Linea  AB  dividatur  iri- 


PROPOSITIO  XfcXlV. 
Thcorcma. 

Binomium  in  uno  tan  turn  punElo  dividttur  in 


a n n n Sil  A B ^ino" 

I . mium  , divifa  in  C 

' in  fua  nornina  , ita 
ut  AC,  CB  fint  rationales  potentii  tantum  com- 
menfurabiles : dico  A B non  pofle  in  pun&o 
D ira  dividi  ut  AD  , DB  fint  rationales  potemia 
tanrum  commenfurabiles.  Primd  conftat  ncutram 
divifionem  dividcre  AB  bifariam , quia  fiuguls 
partes  client  etiam  longitudine  commcnfucabiks, 
quare  quadrata  unius  divifionis  inzqualia  funt 
quadratis  altcrius  ;fcd  aggregatum  utrumquc  qua- 
dratorum utriufque  nempe  divifionis  rationale 
eft , rationale  autem  fuperat  rationale  rational! 
( per  11. ) ergo  excclfus  unius  aggregati  quadra- 
torum  , fupra  aliud  aggregatum  rationale  eft , fed 
idem  cxceflus  eft  rcciprotc  rcttnnguli  bis  fub 
ft  emtmis  unius  divifionis,  fupr  a rc&mgulum  bis 
fub  fcgmcnm  altcrius , co  quod  aggreg  .turn  qua- 
dratorum , talc  rc&angul.nu  b s in  utraque  di- 
vifionc  adsqucturqu.idr.Ko  AB,  redbngnkmi  au- 
tem in  utiaque  divinone  fupponitur  medium  ( lie, 
fitd  medium  non  fuperac  medium  rationrii 
C l*r  *?■) 
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( per  17. ) ergo  idem  exedfus  effet  rationalis  & 
irrationalis,  quod  eft  abfurdum. 

PROPOSITIO  XLIV. 
Thcorema. 

Ex  binit  mediis  prim*  in  uno  txntum  puntld 
dividitur  in  nomin*. 

Sit  AB  ex  biniS  mediis  prima,  divifa  in  fua  no- 
mina  in  pun&o  C dico  in  alio  puntto  D divide 
non  pofle  in  fua  nomina.Oftendimus  cnim(m  j8.) 
redhngulum  bis  , fub  fegmentis  die  rationale,  & 
•ggregatum  quadratorum  e(Tc  medium  , 6c  hoc  in 
utraque  divifione  verum  e(Tc,  quare  cum  exccifus 
fe&anguli  bis  fub  fegmentis  unius  divifionis , fu- 
pra  rcthrtguluro  bis  Tub  fegmentis  alter  iu$,dcbcat 
elTc  rationalis  ( per  17. ) co  quod  rationale  lupcret 
rationale,  rationali,  & idem  exedfus  fit  unius  ag- 
gwgati  quadtatotum  fupra  aliud  aggregatum , Sc 
ifta  aggregata  fint  media , medium  autem  non  fu- 
pcrct  medium  rationali,  idem  exccifus  rationalis, 
6c  irrationalis  diet. 

•*»  m «»  *m  m-  m «**  ***  m «•» 

PROPOSITIO  XLV. 
Thcorema. 

Ex  binit  mtdiis  fecund a , in  uno  txntum  punfto 
dividitur  in  nomina. 

. Oftcndiinus  (in  $<>)  quadtatarum  aggregatum 
e(Te  incommcnfurabiie  re&angulo  comprchenfo 
ftib  partibus,  quare  idem  exceiTus  non  poteft  elTe 
flR8rc8at>  quadratorum  unius  divifionis  , fupra 
*8Kc5Kalum  alterius  , 6c  dfc  rc&anguli  bis  unius 
divifionis , fupra  rc&angulum  bis  alterius,  quia 
diet  commcnfurabilis  6c  nom 

Wffi55.®®g5S55S^.SgsacS  6389&&83318869-B 

PROPOSITIO  XL  V L 
Thcorema. 

Mujor  in  uno  txntum  pun  tie  dividitur  in  nomin*. 

Oftendimus  (in  40)  inmajoti,  redangulum  bis 
fub  fegmentis  medium  dfc  , & aggregatum  qua- 
dratorum  die  rationale  : ergo  idem  lcquitur  in- 
convenicns , nempe  idem  exedfus  diet  rationalis, 
6c  non  rationalis. 

PROPOSITIO  XLVlt 
Theorema. 

Rationale  xc  medium  potent  in  uno  txntum  pnn - 
tie  dividitur  in  nomina. 

Eadem  eft  demonftratio  petita  ex  eodem  ab- 
lurdo , nam  in  hac  aggregatum  quadratorum  eft 
medium , 6c  re&angulum  bis  fub  fegmentis  ra- 
tionale, atquc  adeo  idem  exedfus  eftcc  rationalis, 
& irrationalis. 


Tom.  J. 


PROPOSITIO  XL  VIII. 
Thcorema. 

Bin  a media  potent , in  uno  txntum  puntlo  dividi- 
tur in  nomin*. 

Oftendimus  aggregatum  quadratorum  die  in- 
commcnfurabilc  redan gulo  bis  fub  fegmentis, 
quare  idem  fequitur  abfurdum. 


DEF1NITIONE  S SECUNDjfi. 

Supponitur  femper  expofita  rationalis,  & quae 
ex  bind  nominibus  die  divifa  in  fua  nomina  , Sc 
majus  nomen  plus  pofle  quam  minus  , quadratd 
lines:  fibi  longitudiue  comtrtenfurabilis. 

DEFINITIO  I. 

Si  majus  nomen  lit  rationali  commenfurabild 
longitudiue,' dicarur  ex  blnis  nominibus  prima. 

DEFINITIO  II. 

Si  minus  nomen  fucrir  rationali  longitudine 
tommcnfurablle  , dicatur  cx  birds  nominibus  le- 
cunda. 

DEFINITIO  lit 

Si  Neutrum  nomen  fit  rationali  longirudind 
commcnfurabile  , dicatur  ex  binis  nominibft* 
tertia. 

Rurfus  fi  majus  nomcn  plus  poflflc  quam  mi- . 
nus  quadrato  line*  fibi  longitudine  ifleommert-  * 
furabilis. 

DEFINITIO  IV. 

Si  majus  nonun  fueric  commenfurabile  longt* 
tudine,  dicetnr  cx  binis  nominibus  quarts. 

DEFINITIO  V. 

Si  minus  nomen , vocetur  quinta. 

DEFINITIO  VL 

Si  neutrum,  dicatur  quinta. 

notsB&asiSMKisK' mmm SSSSKOTSiaBS 
pRoposiTio  xLrx. 

Problcnu, 

Invenire  ex  binit  nominibut  prim  am, 

A u C 4 B Primo  iri- 

D 1 1 ■ ■'■-) veniantuf 

E-  1— —I  duo  nu- 

H — F- G mcri  qua- 

arati  AB  , CI5  quorum  excdTus  AC  non  fit  qua- 
dratus.  Sit  rationalis  linea  t>  cui  EF  fit  commen- 
furabiiis  longitudine.  Turn  fiat  ut  numcrus  AB  ad 
AC  , ita  quadratum  E F ad  quadratum  FG  t dico 
EG  elfc  ex  binis  nominibus  primam. 

Dcmonftr.  Ex  ptitnis  nominibus  prima  ea  eft 
qul  divisl  in  nomina  majus  nomen  EF , plus  po- 
teft quam  minus  FG  quadrato  line*  , fibi  com- 
menlurabilis.  Sit  autem  A B humerus  major 
quam  AC  , ergp  EF  crit  majus  nomen  cujus  qua-* 
dratum  ad  quadratu  FG  fc  habet  ut  AB  ad  ACB* 
Sit  ergo  exedfus  quadrati  E F fupra  quadratum 
Eg,  quadratuih  line*  H ; quam  oftendo  cflecom-* 
C c ffremuta- 
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mcnfurabilem  ipfi  EF  > cumenim  ut  AB  ad  AC, 
ita  quadratum  EF  ad  quadratum  FG  , ita  enam 
erit  A B ad  C B cxceflum  quo  AB  fupcrat  AC; 
ficut  EF  ad  excedum  quo  quadrat um  EF  fupcrat 
quadratum  FG,(cu  ad  quadratum  H \ fed  AB,  CB 
Lint  numcri  quadraci , ergo  fc  habet  quadratum 
EF  ad  quadratum  H , ut  numerus  quadratus  ad 
quadratum : ergo  ( per  9. ) line*  funt  cotnmen- 
(urnbiles  longitudinc.  Eft  autem  EF  expofit*  ra- 
tionali  commcnfurabilis  longitudinc  ; & rationa- 
lis , Ac  minus  nomen  faltem  potentia  comincnfu- 
rabilc  : ergo  adfunt  omnes  proptictates  line* 
qu*  vocatur  binovnium  primurn. 


PROPOS  1TIO  L. 
Problcma. 


Invenire  ex  hints  no  mini  hits  ftcundam. 


Dcmonftr.  Ita  eft  I ad  A B , ut  quadratum  D 
ad  quadratum  E F , ut  AB  ad  AC  ita  quadratum 
E F ad  quad.  FG,  ergo  ex  xquo  ita  crit  I ad  AC, 
ut  quadrat.D  ad  quadt.FG.  Et  cum  I ad  AC  non 
fc  habcat  ut  quadratus  ad  quadratum  D & F G 
non  enint  longitudinc  comroenfurabiles.Eft  ergo 
utrumqj  nomcn  expofit*  rationali  incommenlu- 
labile  longitudinc.  Dcniquc  cum  fit  ut  AB  ad  AC 
ita  quadratum  E F ad  quadratum  FG,  ita  erit  A B 
ad  exec  (Turn  A B fupra  AC,nempc  ut  AB  ad  CB, 
ut  quadratum  EF  ad  excclTum  quadrati  EF,  fupra 
quadratum  F G } nempe  ad  quadratum  H,  Ac  aim 
A B,  C B fint  quadrati  numcri  EF  plus  potent 
qnfcn  F G quadrati  line*  fibi  commcnfurabilis 
longitudinc  : ergo  E G eft  binomium  tertium. 

PROPOS1TIO  Lll 
Problema. 


Sint  inventi  duo  numeti  ut  prius,  fitque  expo- 
fita  rationalis  D,  cui  FG  fit  commcnfurabilis  lon- 
gitudine,  fiatque  ut  numerus  AC  ad  A B,  ita  qua- 
dratum ex  FG  ad  quadratum  ex  EF , etirque  ut 
AB  ad  cxctiTitm  CB,  ita  quadratum  EF,  ad  cxccf- 
fum  qnadracorum  ; fit  illc  cxcefliis  quadratum  cx 
H i led  AB , CB  funt  quadrati  numcri  : ergo 
(per  9.  ) majqs  nomen  E F plus  pouft  quam  mi- 
nus quadrato  line*  H,  fibi  longitudinc  coromcn- 
ftirabilis.qui  eftprima  conditio. Fccimus  item  FG 
e(Te  commcnfurabilcm  longitudinc  line*  rationali 
D » qnare  adcrunt  omnia  qu*  requiruntur  ad  hoc 
ut  Jinea  fit  cx  binis  nominibus  (ccunda  ; nempe 
ut  minus  nomen  fit  comincnfurabile  longitudinc 
lino*  rationali,  & majus  nomen  plus  point  quam 
minor , quadrato  line*  fibi  longitudinc  commen- 
furabilis. 


nciiiimiMmiwwwtwwmj# 

PROPOSITIO  LL 
Problema, 

Invtnirt  ex  hints  nominihns  tertium. 


1 *C 

j- 

.1  D 


H 


Ex  binis  no- 
minibus tcr- 
tiahoc  haber, 
ut  neutrum 
nomen  fit  ex- 
pofit* ratio- 
nali commen- 
furabilc  lon- 


gitudinc , majus  tamcn  nomen  plus  poflic , quam 
minus  quadrato  line*  fibi  longitudine  cotnmcn- 
furabilis.  Inveniantur  duo  nurneri  ut  priis,  fitque 
tertius  numerus  I qui  neque  ad  AC  neque  ad  AB, 
fc  habcat  ut  quadratus  ad  quadratum  ; nempe  fi 
fit  imitate  major  quam  AC  , autbinario  prout 
opus  fuerir  ut  numerus  i non  fit  quadratus.  Ex- 
ponatur  rationalis  D, fiatque  ut  numerus  lad  AB, 
ita  quadratum  D ad  quadratum  E F , eruneque  D 
Ac  EF  commenfurabiles  tantum  potential  D ra- 
cionalis.  Fiat  item  ut  AB  ad  AC,  ita  quadratum  ex 
EF  ad  quadratum  FG  . cruntque  EF.  FG  potentia 
tantum  commenfurabiles  , Ac  cum  EF  fit  rntiona- 
lis,  FG  quoque  rationalis  erit.  Sunt  ergo  EF,  FG 
rationales  potentia  tantum  commenfurabiles  , Sc 
( per  \ 7- ) tota  EG  irtationalis  eft,  & ex  binis  no- 
minibus  dico  & tertiam  elfe. 


Invenire  binomium  quurturr. 


A 6 C 3 B 

DM— 1—1 


H 


|F-G 


B i nomium  qu  ar  turn 
tale  eft,  ut  majus  nomen 
plus  poffit  quam  minus 
quadrato  line*  fibi  in* 
commcnfurabilis  longi- 
tudinc , Ac  majus  nomcn 
fit  expofit*  rationali  coinmenfurabilc  longitu- 
dinc ; ad  id  prxftandum  inveniatur  numerus  A B 
quadratus, qui  ita  dividatur  in  partes  A C,  CB,  uc 
neutrafit  numerus  quadrants.  Exponatur  rationa- 
lis D , cui  E F fit  longitudine  commcnfurabilis 
quare  Ac  ipfa  rationalis  crit.Fiant  cadem  qu*  in  49* 
Ac  oftendam  paritcr  totam  E G cx  binis  nomini* 
bus  efte,  addo  fe  cfic  quartam. 

Demonftr.  Quia  eft  ut  AB  ad  AC,  ita  eft  qua- 
dratum cx  E F ad  quadratum  ex  FG , ita  erit  AB 
ad  BC,ut  quadratum  cx  EF  ad  quadratum  H ; fed 
AB  ad  BC  cx  conftruftionc  non  eft  ut  quadratus 
ad  quadratum  : ergo  ( per  37.)  H ipfi  EFeftin- 
commcnfurabilis,  Ac  majus  nomcn  EF  plus  poteft 
quam  minus  F G quadrato  line*  fibi  longitudine 
incommenfuiabilisiquare  EG  eft  binomium  quar- 


PROPOSITIO  L III. 

Problema. 

Invenire  binomium  qnir.tum. 

Binomium  quintum  tale  eft  ut  majus  nomcn 
plus poftii  quim  minus, quadrato  line*  fibi  incom- 
mcnlurabilis.  Repetitis  iifdem  numcris,  alTumatur 
FG  commenfurabilis  expofit*  rationali  D,  fiatque 
ut  A C ad  numerum  A B ita  quadratum  F G ad 
quadratum  E F : oftendemus  uc  in  50  lincam  E G 
ciTt  binomium,  addo  erte  quintum. 

Demonftr.  Erit  cnim  ut  A B ad  CB,  ita  qua- 
dratum cx  EF  ad  exceffum  , fcilicct  ad  quadratum 
H,  Ac  cum  AB  C B non  fint  numcri  quadrati,  li- 
nea  EF  plus  poterit  quam  FG,  quadrato  line*  fibi 
incommcnfiirabib's,  Ac  minus  nomen  FG  eft  ex- 
pofit* rationali  comracnfurabile  : ergo  E G eft 
binomium  quintum. 


PROP  O 
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PROPOSITIO  LIV. 

Problem  a. 

I oven  ire  binomium  fix  turn. 

Binomium  fix  turn  tale  eft  at  ma ju*  nomen  plut 
foJJ'tt  quam  minus,  quadrate  lined  fibt  incommen - 
Jnrabilu  , (j  neutrum  nomen  Jit  commevfurabile 
iinet  rational i expofua. 

Sint  uumeri  AC,  CD  plani  diffimiles,  quorum 
£ g neuter  fit  quadratus, 

I * packer  A B quadrarus 

U ^ non  fit,  ncc  habeat  ad 

£ i _ _________  | | utrumlibet  rationcm  , 

P qtiam  quadratus  ad 

pj  _ quadratum.Sk  1 quili- 

bet  numcrus  quadra- 
tus. Sic  rationale  D , fiatqiic  ut  I ad  A B , ira 
quadratum  ex  D ad  quadratum  ex  E F , & ut 
A B ad  AC  ita  quadratum  ex  AB  ad  qua- 
dracum  ex  A C.  Eritque  cx  xquo  ut  l ad  A C, 
ira  quadratum  ex  D ad  quadratum  FG  , & cum 
tarn  lad  A B , quam  I ad  AC  non  habeat  ra- 
tionem,quam  quadratus  numerus  ad  quadratum  \ 
hue*  EF»  FG  expofuae  rationali  D potentia  tan- 
tum  commenrurabiles , ( per  9.)  rationales  igicur 
crunt,  quare  rota  E G binomium  erit.Addo  8c  fex- 
rum  edl'inamprimoutrumq;  nomen  probatum  eft 
expofitx  rationali  incommen furabile  longitudinc, 
Sfccundb  cum  fit  ut  AB  ad  A C ita  quadratum  ex 
E F ad  quadratum  cx  FG,  ita  eric  AB  ad  reliqtutm 
fieu  CB,  ut  quadratum  E F ad  exccflum  quadrato- 
rum  feu  quadratum  H , Sc  cum  A B ad  C B ^non 
habeat  rationcm  quim  quadratus  ad  quadratum, 
erunt  ( per  9.)  EF  & H incommenfurabiles  longi- 
tudine  : quarc  majus  nomcn  plus  potcrit  quam 
minus  quadrato  line*  fibi  longitudine  incom- 
mcnlucabilis. 


quare  redangula  A H,  G I erunt  commenfurabi- 
lia.  Fiat  redangulo  AH  xqualc  quadratum  L M, 
8c  redangulo  G 1 quadratum  M N,  qex  conjun-  - 
gantur  ad  angulum  redum.  Pcrficiatur  quadra- 
tum T S , quod  oftendtte  dib.o  xqualc  efle  re- 
dangulo AC.  Item  lineam  LT  clfe  irrationalcm 
8c  binomium. 

Demonftr.  Cum  rcdangulum  AGE  xquale 
fit  quadrato  cx  E F,crit  E F media  proportion ali$ 
inter  A G 8c  G E , quarc  (per  t,  6.)  re&angulum 
EK  crit  medium  proportionalt  inter  AH,  GI,  feu 
inter  quadrata  LM,  MN,  fed  pariter  , rcdangulum 
MT  eft  inter  eadem  medium  proportionate , nam 
ita  eft  LM  ad  MT  ut  L q ad  qT,  feu  TP  ad  P N, 
Sed  ut  Tp  ad  PN  ; ita  eft  qP  ad  MN  , ergo  qP 
eft  medium  proportionate  inter  quadrata  j ergo 
atqualc  redangulo EK  , & confcqucnter redang. 
FC  squalc  eft , redangulo  R o i ergo  to  turn  A C 
arqualc  eft  quadrato  LN. 

Sccund6  AG,  GE  funt  commcnfurabiles  : er- 
go (per  1 6.)  tota  AE  utrique  crit  coramcnfurabi- 
lis  , & cum  in  binomio  prime  , majus  nomcn  fit 
rationali  AB  commcnfurab'le ; erunt  AG,  GE,  ei- 
dem  AB  longitudine  commenfurabilts  : erunt  er- 
go reding.  AH,  GI,  Sc  quadrata  L.V1 , MN  , ra- 
tionalia.  Sc  linear  L q,  q T rationales.  Item  A E 
majus  nomcn  eft  incommenfitrab  lc  longitudine 
minori  ED,  & ejus  femifli  EE  ; AF  autem  8c  A G 
funr  commcnfurabiles  longitudine  j igitur  AG,EF 
funt  incommcnfutabiics  ; cigo  8c  redang.  AH, 
EK,  feu  qundr.  LM  Sc  rcdangulum  q P,  crunt  in- 
commcnuitabilia,quarc  L q,  qT  funt  incommen- 
furabiles  longitudinc  , funt  tameti  oftenfx  ratio- 
nales. Erit  ergo  (per  57.)  tota  oP  rationale,  8c  cx 
binis  nominibus. 

aptmununt  s raraT'D'trxKxnTirara  f aura 

PROPOSITIO  LVI. 

Theorems. 


PROPOSITIO  LV. 


Theorems* 

Si  Jpatium  rationali  dr  ex  binis  nominibut  primd 
contineatur  \ tinea  ipfmm  potent  irrationalis 
erit,  dr  *x  binis  nomtnibus . 
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Spatium  A C rontincatur  rationali  linea  AB , 
8c  binomio  primo  AC  * dico  lineam  cu  jus  quadra- 
tum xqualc  eft  redangulo  AC,  eflc  irtationalem, 
& ex  binis  nominibus.  Sit  AE  majus  nomen, E D 
minus, quod  bifariam  dividatur  in  F,  eritque  qua- 
dratum cx  EF  quartapars  quadrati  ED,  ita  fece- 
tur  majus  nomen  A E in  G , ut  rcdangulum  fiib 
fegmentis  A G,  G E,  xqualc  fit  quadrato  E F.  Et 
quia  AE  plus  poteft  quam  ED  quadrato  lincx  fi- 
bi commenfurabilis  ( per  defi  bintmij  prim*)  erunt 
AG,  GE,  commenfurabiles  longitudine  (per  18.) 

Tom.  /. 


Si  reRangultim  contineatur  fub  rationali , dr  *X 
binis  nomintbus  ft  cun  da  , radix  ejm  quadrat* 
erit  irrattonalis , dr  ex  btnis  mediis  prima. 


Redan gulum  A C contineatur  iub  fation.1- 
li  A B , & fub  A D cx  binis  nominibus  le- 
cunda  ; dico  lineam  potentem  fpatium  A C efte 
irrationalcm  , 8c  ex  binis  mediis  primam.  Sit  A E 
tn'ajus  nomcn,  ED  minus,  crunt que  hx  line*  ra- 
tionales potentia  tantum  commcnfurabiles, & AE 
plus  poterlr  qnim  E D quadrato  lincx  fibi  com- 
mcnturabilis  & minus  nomcn  E D cut  rationali 
A B incommcnfurabile  : fiat  cadcm  conftrudio 
qux  prius  nempe  rcdangula  AH  , GI  fine  xqua- 
lia  quadrat  is  LM,  MN,  8c  fcdangula  £K,  FC  rc- 
dangulis  q P , R o.  Oftcndam  facile  redangu- 
lum  AC,  8C  quadratum  LN  clfc  xqualia,  addo  8c 
lineam  L T cite  irrationalcm  8c  ex  binis  mediis 
primam. 

Dcmonftc.  Primd  minus  nomcn  E D eft  line* 
Cc  ij  A 9 
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A B commcnfurabile  longitudine, A E vcro  ratio- 
nalis  cidcm  AB  eft  incommcnfurabilis , ficut  A G, 
GE  ipfi  AE  commcnfurabilcs, crum  rationaltsci- 
dem  A B incommenfurabiles  longiuidinc  : funt 
ergo  ( per  ix.)  re&angula  A H,  G 1 media , item 
quadrata  L M»  M N crunt  media , inter  fc  (amen 
commcnfurabilia,  co quod  lincx  AG,  GE  fine  in- 
ter (c  commcnfurabilcs ; ergo  Sc  re&angttla  A H, 
GI  & quadrata  LM,  MN  : crunt  ergo  line*  Lq, 
qT  potentia  falcem  comtncnfurabiles,  non  (amen 
longi(udine,quia  AG,  EF,  funt  incommenfurabi- 
ks.ergo  & re&angula  AH.  EK , feu  LM  , q D i 
ergo  Sc  lincx  Lq,  qT.  lllx  autem  medix  funt  po- 
tentia  tantum  commcnfurabilcs  continentes  rc- 
fkangulum  q P rationale , utpote  xqitalc  rational! 
EK  ; ergo  ( ptr  j8. ) lincaLT  eft  irrationalis  , Sc 
ex  biui..  mediis  prima. 

PROPOSITIO  L VI  L 
Theorema. 

Si  ReUaneulum  contineatur  fob  rationale  dr  ex 
binit  normnibu*  terri*  -t  ret 1 4 Mud  potent,  ir ra- 
tional tt  erst,  & ex  binit  mediis  fecund  a. 

Redanguktm  AC  contincatur  Tub  rational! 

AB,  & Tub  AD  qux  lit  ex  binis  nominibus  terria, 
fitquc  quadrarum  LN  xqiule  rcftangulo  AC  ,di- 
co  lincam  LT  clfc  irrationalcsn  , & ex  binis  me- 
diis fccundam.  Sit  AEmajusnomcn,  ED  minus, 
cruntque  A E,  E D rationales  potentia  tantum 
commcnfurabilcs , & AE  plus  poicrit  qaam  ED 
quadrato  lincx  fibi  longitudine  commenfurabilis. 
Sc  AE  , ED  funt  rational!  AB  incommenfurabiles 
longiuidinc  * fa&a  cadcin  conftruftione , often- 
dam  quadratum  L N xqualc  efle  re&anguk) 

AC,  & Lincam  LT  illud  nolle. Addo  cam  efle  irra- 
(ionalcm,  Sc  ex  binis  mediis  fccundam. 

Demonftr.  Primo  cum  AE  lit  incommetifura- 
bilis  longitudini  ipfi  AB  ,Sc  AG  , GE,  commen- 
furabiles  ipfi  AE  cidcm  AB  funt  longiuidinc  in- 
commcn(urabilcs,idcm  diccndum  dc  FD  qux  qui- 
dem  eft  rationalis , fed  ( per  deftnitionem  ) eft  ra- 
tional! AB  feu  El  longitudine  incommen  fur  a bi- 
b's : ergo  {per  xx. ) IK  , (ft  medium  ficut  & QD 
ipll  xqualc , ergo  Lq , qT  fub  qnibus  continetur 
funt  potentia  tantum  commcnfurabilcs  critque 
( per  tandem  xx. ) LT  irrationalis  qux  ex  binis 
nominibus  fecunda  appcllatur. 
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PROPOSITIO  LVIII. 

Theorema. 

Si  Retlangulum  contineatur  fub  rationaii , dr  ex 
hints  nommibut  quarta  j reUa  qua  illud  poteft 
irrationalis  eft , qua  Decatur  major. 
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Rettangulom  AC  contineatur  fub  rationaii 


AR  j Sc  fubbinomio  quarto, dico  lincam  qux  po- 
teft fparium  AC  efle  irrational  cm  qux  vocator 
major.  Sit  AE  majus  nomcn,  ED  minws.Sunt  AE, 
ED  lincx  rationales  potentia  tantum  commcnfii- 
rabiles  , Sc  AE  plus  potcrit  quam  ED,  quadrato 
lincx  fibi  incommcnfurabilis,  & AE  eft  conimcn- 
furab.lis  longiuidinc  rationaii  AB  fiant  reliqua  ut 
prills. 

Demonftr.  Cum  AE  plus  poflic  quam  ED  qua- 
drato lincx  fibi  longitudine  incommcnfurabilis  j 
Si  fccctur  AE,  ita  ut  rc&angulum  AGE,  xqualc 
fit  ( per  19.)  quadrato  EF  ; crunt  AG , G E lon- 
gitudinc  incommenfurabiles  , & confcqucntcr 
{ per  1.6.)  rc&ungula  AH  , GI,  Sc  quadrata  LM, 
M N ipfis  xqualia  funt  incommcnfurabilia , &:  li- 
ncx Lq , qT  qux  ipfa  poflum  crunt  potentia  In- 
commcnfurabilcs  5c  cum  AE  fit  commcnfurabilit 
longitudine  ipfi  AB,  erit  rcttangulum  A1  fub  ra- 
rionahbits  contcntum  rationale  ergo  aggi  egarum 
ex  quadratis  LM  , MN  rationale  eft.  Rurfus  cum 
ED  fit  rationaii  AB  incommcnfurabilis  longitu- 
dinc  ; erit  Sc  EF  cjus  dimidi  a cidcm  AB  incom- 
menfur.ibilis  longitudine.  Sc  cum  EF  fit  rations- 
lis , erit  rc&angulum  EK  Sc  MT  illi  xqualc  me- 
dium ( per  xx. ; quare  cum  Lq  , qT  fint  potentia 
incommenfurabiles  Sc  aggregatum  qnadraiorttin 
ratioiule  habeant,  SC  rc&angulum  medium , linca 
LT  erit  major  ( per  40. ) quod  demonftrandum 
erat. 

f*3  fH  W •**  *3*  tm  E4* 

PROPOSITIO  LIX. 

Theorema. 

Si  r ell  unguium  contineatur  fub  rationaii  dr  bine* 

tnio  quinta , retla  tllud  potent  irrationalis  eft 

qua  rationale  dr  medium  potent  dtcitur. 

Spatium  AC  contineatur  fub  rationaii  AB  , Sc 
fub  AD  binomio  quimo.dico  lincam  illud  poten- 
tern  irrationalcm  efle,  qux  dicitur  rationale , Sc 
medium  potens.  Suut  ergo  {ex  deftn.)  AE,ED,ri- 
tionales  potentia  tantum  commcnfurabilcs,  & 
AE  plus  pete  ft  , quam  ED  quadrato  lincx  fibi 
longitudine  iucommenfiirabilis  , Sc  EDeommen- 
furabiliscft  longitudine  ipfi  AB.  Fiat  cadem  con- 
ftruftio. 

Demonftr.  Cum  A E plus  poflit  quam  ED 
quadrato  lincx  fibi  longitudine  in  commenfura- 
bilis.  Si  ita  dividatur  AE,  ut  re&angulum  AGD, 
xqualc  fit  quadrato  ex  EF,  crunt  AG,  GE  longi* 
tudinc  incommenfurabiles  (per  19.)  & confcqucn- 
tct(per  1.6.)  rc&angula  AH,  GI»Sc  quadrata  LM, 
MN  funt  incommcnfurabilia , Sc  rc&x  L q , q T 
incommenfurabiles  potentia  , A E eft  linca  ratio- 
nalis longitudine  incommcnfurabilis  eft  rational! 
AB,  quare  (per  it.)  rcftangulum  A 1 ant  aggre- 
gatiun  quadratorum  medium  erit.  Denique  cum 
ED  fie  rationaii  AB  longitudine  commenfurabili*, 
erit  Sc  EF,  quare  E K erit  rationale  , ficur  Sc  MT 
illi  xqualc : cure  ergo  L q,  q T fint  potentia  in- 
commenfurabiles, Sc  aggregatum  quadratorum  fie 
medium , Sc  rcdangulum  rationale  linca  LT  (per 
41.)  erit  irrationalis  qux  dicitur  potens  rationale. 

Be  medium  potens  dicitur. 
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PROPOSITIO  LX. 
Theorcma. 


mm 

PROPOSITIO  LXIiL 
Theorcma. 


Si  Ttttangklum  con  tine  at  nr  fub  rational*  & bine- 
mio  ftxto,  rtfla  thud  potent  irrationalis  eft  qua 
bum  media  potent  dtcuur. 

Sir  rc&angulum  AC  comentum  fub  Rational! 
AB,  Sc  A D binomio  fcxro, & quadratum LN  lit 
iUi  xquale  : dico  lincam  L T efle  irrationalem 
quain  41  propofittone  dcfcripfimus  qua:  dicitur 
bina  media  potens.  Eadcm  fiant  qux  in  propofi- 
tione  prxeedenti  eadcm  ctiam  fequuntur  , pccu- 
liare  ramcn  crit  cum  in  binomio  fexto  , ncucrum 
nomcn  fit  rationali linear  commenfurabilc,tam  AI 
hoc  eft  aggreganim  quadratorum,  qu  m E K , fen 
M T medium  crit:crgo  ( per  41.)  linea  L T irratio- 
nalis crit  qux  bina  media  dicitur,  quod  crat  dc- 
monftr. 
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PROPOSITIO  LX  I. 

Theorcma. 

Quadratum  linea  qua  ex  binit  nomini  but  ad  ratio • 
naletn  applicatum,  latitudinem  facie 
binomium  primum  eft. 


Sit  quadratum  LN,  ejus  latus  L T /It  ex  binis 
nominib”s,fit  item  re&angulum  A C xquale  qua- 
dra to  L N applicatum  ad  rationalem  AB  i dico 
latitudinem  AD  cllc  binomium  primum. 

Dcmonftr.  Per  j .ft  reAangulutn  A C conri- 
Jiea;ur  fub  rarionali  A B & binomio  primo  » li- 
nea LT  illud  potens  eft  qux  ex  bmis  nominibus 
dicitur  ; ergo  ft  quadratum  linex  L T qux  ex  bi- 
nis nominibus  d.cirur,  applicetur  ad  rationalem 
AB,  latitudo  feu  quotiens  crit  AD  binomium  pri- 
mum, quod  cnim  componit  nuiltiplicatio,  divifio 
rcfolvic. 

PROPOSITIO  L X 1 1. 

Theorem  a. 

Quadratum  ejus  qua  ex  binit  mediit  prime  ad  ra- 
tionalem apphcaium,Utitudi>iem  facii  ex  binit 
nomimbut  ftcundam. 

Demonftratio.  Ex  j 6 binomium  fccundom  per 
rationalem  muUiplicaium  cfficit  quadratum  rx 
binis  mediis  primx:  ergo  quadratum  ex  binis  pri- 
mx  : ergo  quadratum  ex  binis  mediis  primx  per 
rationalem  divifum  cfficit  binomium  fecundum. 


Quadratum  fecundt  ex  binis  mediis  ad  rationale rA 
appheatumy  latitudh.em  eflicit  binomium 
ternurn. 

Demonftratio  ( per  57.)  Vidimus  rc&angulmii, 
fub  rutionali,  & binomio  tertio  comentum  xquale 
efte  quadr.ito  ex  binis  mediis  fccundx  : ergo  qua- 
dratum fccundx  cx  b.nis  mediis  , applicatum  ad  • 
rationalem  reftituit  binomium  tertium. 

PROPOSITIO  LXIV. 
Theorcma. 

Quadratum  majorit  ad  rationalem  applicatum  la* 
titudinem  effutt  binomium  quamirn. 

Demonftratio  (per  j8.)  rc&angulum  fub  ratio- 
nal! , & binomio  quarto  content  urn  xquale  eft 
qu.idr.uo  majoris : ergo  quadratum  majoris  ad  ra- 
tionalcm  applicatum  facit  latitudinem  binomiunl 
qtiartum. 

PROPOSITIO  L X V. 
Theorcma. 

Quadratum  ejiu  qua  rationale  ac  medium  pvt  eft 
ad  rationalem  applicatum  latitudinem  effcit  ex 
binit  nomimbut  quin  turn. 

Demonftratio  (per  fq.)  binomium  qninruni 
per  rationalem  multiplicatum  cfficit  quadratum 
ejus  qux  rationale,  ac  medium  pots  ft  divifum  pet 
rationalem  reftituit  binomiam  quiiuum. 

PROPOSITIO  LXVl 
Thcorema. 

Quadratum  ejut  qua  bina  media  poteft  ad  ration A* 
lem  applicatum  , latitudinem  efficit 
binomium  fextum. 

l)cmoftftr.  ( Per  Co.)  binomium  fextum  pet 
rationalem  multiphcatum  cfficit  quadratum  po- 
tentis  bina  media:  ergo  potemis  bina  media  qua- 
dratum per  rationalem  divifum  reftituit  bmo- 
mium  fextum. 

fflssae® 

PROPOSITIO  LXVII. 
Theorcma, 

Longitndine  commtnfu*  abitis  binomio  , & ipfd 
binomium  eft  fimtle. 

A C B Sir  binomium  quod* 

■■  1 ■ | cumquc  AB  divifum  iri 

O'  F E fua  nomina  in  C , fitquc 

| "•[  DE  illilongitudinecom' 

mcnfurabilis  ; dico  DE  efle  binomium  fiinilc,  ln»<l 
G c iij  Cft 
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eft  vcl  primum  vel  fecundum  ; fi  AB  primum  aut 
fecundum  fucrit , fiat  ut  AB  ad  AC  ita  D E ad 
DF,ctitquc(prr  io.)AC  commenfurabilis  ipfi  DF, 
& CB  ipfi  FE. 

Demonftr.  AC,  CB  cum  fint  nomina,funt  ra- 
tionales potentia  tamum  commcnfurabilcs  ( per 
$7. ) enint  Sc  DF  , FE  rationales  potentia  tantum 
commenfurabilcs.quarc  DE  crit  binomium.  Simi- 
liter oftendam  fi  AC  fit  rationali  linex  commcn- 
furabilc,  DF  cidem  e(Te  commcnfurabile  -t  quod  fi 
A C plus  poflic  quam  C B quadrate  linex  fibi 
commenfurabilis  , oftendam  ( per  ij,  ) DF  plus 
poftc  quam  FE,quadrato  line*  fibi  potentii  com- 
menfurabilis : ergo  qux  eft  longirudine  com- 
menfurabilis binomio , & ipfa  fimilc  binomium 
erit  ; quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  L X V I 1 1. 

Theorema. 

Longitudine  commenfurAbilis  re  He  ytu  ex  htnij 
rnediis,  <$■  ipfi  ex  bints  me  dm  erit  drftmtlts. 


A C 

D F 


Sit  AB  ex  binis  me- 
diis,  divifa  in  fua  nomi- 
na  in  C , & DE  ci  fit 


. longirudine  commcnfu- 

' ' rabilis,  fiatquc  ut  AB  ad 

AC  ita  DE  ad  DF  , dico  DE  ctfc  ex  binis  rnediis, 
& divifam  in  F in  fua  nomina. 

Demonftr.  A C,  C B funt  medix,  & commcn- 
furabilcs longitudinc  ipfis  DE.EF:  ergo  ( per  14.) 
D E,  E F crunt  medix.  Sc  ficut  AC,  CB,  iunt  po- 
tentia tantum  coramenfurabiles,  D E,  E F poten- 
tia rantum  commenfurabiles  crunt  : critquc  D E 
cx  binis  rnediis.  Item  cum  fit  A C ad  C B ut 
D E ad  D F , Sc  ut  quadratum  A C ad  re&angu- 
lum  ACB,  Sc  ut  DE  ad  DF,  ita  quadratum  DE,ad 
re&angulum  DFE  ; ergo  ita  quadratum  cx  AC  ad 
quadratum  cx  DE  ut  rc&angulum  ACB  ad  rc- 
dkangulum  DFE;  Sc  ( per  10.)  fi  re&angulum 
AC,  CB  fuerit  rationale  rc&angulum,  DEF  ratio- 
nale crit , vcl  contra  : ergo  fi  AC  fucrit  ex  binis 
nominibus  prima,  aut  fecunda,  DF  crit  paritcr  cx 
binis  rnediis  prima  aut  fecunda. 


PROPOSITIO  L X I X. 
Theorema. 

Mujori  covmtn fur  Ability  dr  ipfie  major  eft. 


Demonftr.  Eadem  adhibeatur  , pcrcurrcndo 
omnes  propricratcs  majoris,  oftendendo  compofi- 
tum  ex  quadratis  AC , CB  commcnfurabile  clfe 
compofito  cx  quadratis  DE,  EF  , Sc  cum  primum 
/it  rationale  fccundum  cile  rationale. 
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PROPOSITIO  LXX. 
Theorema. 


RAtionuU  dr  medium  potent*  commenfurabilis , 
rationAle  , dr  medium  pot  eft. 


Demonftr.  Similimodoinftmictur,  oftendendo 


DE,  EF  : ergo  Sc  medium  crit ; idem  probabitur 
dcre&angulis  ACB  , DEF. 


PROPOSITIO  LXX  I. 
Theorema. 

CommenfurAbilis  bin*  media  potenti , hifln  medis 
poteft. 

Dcmonftratio  cadcm  erit. 


PROPOSITIO  L X X 1 1. 

Theorema. 

St  Reclangulum  rationAle  cum  medio  comport  Atuf, 
Reft  a totum  potent , trrAttonAlts  erit , t tel  ex  hi- 
nts nomtnthus  ; vel  ex  hinis  me  dm  prtmu  , t tel 
mAjor  ; vtl  rationAle  , ac  medium  potent. 

Sit  re&an- 
gulum  AB  ra- 
tionale , cui 
jungatur  me- 
dium CD,  di- 
co lincam  po- 
tentem  totum 
fpacium  AD, 
cilc  irrationa- 
1cm  & unam 
ex  fupradi&is. 
fit  cnim  expo 
fita  rationalis  EF,ad  quam  applicentur  redan guU 
EG,  H I prioribus  xqualia.  Cum  AB,  CD  xqua- 
lia  non  fint , alioqui  ambo  vel  rationalia  client* 
vel  ambo  media , erit  E H major  , aut  minor 
quam  H K ( per  1.6.)  cum  ergo  E G fit  ratio- 
nale, crit  ( per  11. ) EH  rationalis  ipfi  E F lon- 
gitudinc commenfurabilis  , & ( per  ij.  ) 
H K , crit  rationalis  longitudinc  incommenlura- 
bilis  ipfi  E F;  Sc  cum  E G , G I fint  incommen- 
furabilia  nempe  rationale  cum  medio,  E H , H K 
crunt  incoiumcnfurabiles.  Sunt  ergo  E H,  H 1C 
rationales  potentia  commcnfurabilcs  ; quarc  EK 
eft  cx  binis  nominibus,  & cum  EH  majus  no- 
men  , fit  rationali  linex  E F commcnfurabile 
longitudinc  , fi  plus  poflit  E H quam  HK  qua- 
draro  linex  fibi  longitudinc  commenfurabilis , 
crit  EK  cx  binis  nominibus  prima;quarc  {per  ^ .) 
linca  potens  fpatium  E 1 contentum  fub  rationali 
E F , Sc  ex  binis  nominibus  prima  crit  irratio- 
nalis  qux  cx  binis  nominibus.  Si  vero  E H plus 
poflic , quam  H K , quadra  to  linex  fibi  incom- 
menfurabiiis , crit  E K binomium  quartum  , St 
{ per  j8. ) linca  potens  fpatium  E I crit  major. 
Si  A B minus  fueric  quam  C D , crit  E H mi- 
nor quam  H K , vcl  ergo  minus  nomen  H 1C 
plus  poteft  quam  minus  E H quadr.no  linex  fibi 
commenfurabilis  , erit  E K binomium  fccun- 
dum & ( per  j 6. ) erit  linea  potens  fpatium  E I, 
cx  binis  rnediis  prima,vcl  H K plus  potcric  quam 
E H,  quadrato  line*  fibi  longitudine  inconv- 
menfurabilis , critquc  E K binomium  quintum, 
& ( per  f 9.  ) linca  potens  fpatium  E I , aut  A D , 
ir  rationalis , qux  rationale  Sc  medium  potens  di- 
cicur. 
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PROPOSITIO  LXXI1I. 


2.0J 


Theorema. 

Si  duo  media  inter  ft  inenmmenfirabilia  com* 
ponantur  } tinea  tllud  potent  irrationalrs  erit, 
•vet  fu*  ex  binit  medns  fecund* , wl  hut a me- 
dia feit nr. 

Duo  media 
AB  , C D iu- 
commenfura- 
bilia , compo- 
nantur  , dico 
refbm  qux 
totum  fpatift 
poceft.cilc  ant 
ex  binis  rot- 
diis  fccudam, 
vel  bma  me- 
dia potent  cm. 


E_ 

H * 

A C_ 

1 

1- 

ID 

r 

C 

r 

Omnia  funt  ut  ihprxcedcnri  propofitionc,fi  AB, 
majtis  fit  quam  C D , erit  ctiam  E A major 
quam  H K. 

Dcmonftr.  C6m  fpatia  AB,CDfupponantur 
incommcnfurabilta , E G , H i erunt  iilcommen- 
furabilia,  & (per  1.6.  )£H,HK  incommcnfu- 
r.ibilcs  longitudine,  & (per  ij. ) titraque ratrona- 
lis  longitudine  incommenfurabilis  rationaliEF, 
eritque  E It  cx  binis  uomimbus  vel  tertia , vd 
lexta. 

£t(per  j7. ) linta  potens  fpatinm  E I , eric 
irracionalis  qux  ex  binis  mediis  fecunda. 
t Si  ver6  E K fucrit  fexta,  linea  potens  fpatium 
£ 1 eric  irracionalis  qux  bina  media  nominarur; 


Principium  ftnaricrum  per  detratlionem: 

PROPOSITIO  LXXIV. 

Theorems 

Si  * rational  i auftratur  ration  alts  potent  is  taut  uni 
itli  commenfurabdu  , reliqu * tr rationales  , 
erit,  did a Apoiome. 

^ q q A Rationali  AB  aufc- 

I rarur  ration  a lis  AC,  fed 

1 ipfi  potent idtaucumcom- 

mcnfurabilis , died  reliqnam  B C efte  irrationa- 
lem. 

Dctnonftr.  Sicuc  eft  AB  ad  AC,  ica  quadrarunx 
AB  ad  redhngulutn  fub  AB,  AC  (per  i.6.)  fed 
AB , AC  funt  longitudinc  incommenfurabiles : 
trum  ergo  incommcnfurabiliaquadi  arum  ex  AB, 
& rc&angulum  fub  A B , AC  •,  Cum  autciri 
AB  , AC  fine  pocentia  comroenfurabilcs , qua- 
drata  AB,  AC  funt  commcn{urabilia,imino  & 
aggregatum  quadratorum  AB,  AC  qaadrato 
AB,  eonfeq1  tenter  idem  aggregauim  qoadraro- 
lum  AB , AC  eft  incotnmenfurabile  redtangulo 
fob  AB , AC  , ctiam  bis  fumpto.  Scd  ( per  7.1.) 
aggrcgatum  quadratorum  A B , A C xqualc  eft 
re&angnlo  bis  fub  AB , AC , uni  cum  quadrato 
BC  : ergo  ( p*r  17.  ) aggregation  quadratorum 
AB  , A C » quad  ruo  BC  eft  incofnmcnfiirabile  , 
ergo  BC  eft  irrationalis.  nam  quadrarum  AB  ra- 
tionale eft  , fiem  6c  quadratum  AC,  Sc  3ggrega- 
tnm. 


PROPOSITIO  LXXV. 

Theorem  a. 

Si  * media  , media  an  fir  at  nr , potentia  tan  turn  till 
tom  men  fur  abilis  qua  cum  tots  rationale  conti- 
neat , reliqua  irrationalis  erit  , dicatur  tntdic 
a pc  tom*  prim a. 


C B 


Subtrahatur  It  media  AB  mediA 

AC  illi  potent  ii  tan  turn  commcn- 

1 furabilis  i dico  reljquam  CB  irra- 
tionalem  die. 

Demonftr.  Quadratum  ex  A C media, medium 
eft  Sc  irrationalc,  Sc  confcquemer  compofitum  c t 
Quadratis  AB.AC  irratioiule  crit,6c  rc&angulum 
mb  AB,AC  ponhur  rationale.  Eft  aotem(^*r  7.1.) 
aRgrtgJI:um  quadratorum  A B , AC , xqualc  re- 
&angulobis  fub  AB  , AC  Sc  quadrato  BC ; ergo 
(per  17. ) rc&angulum  bis  fub  AB,  AC,  quod  ra- 
tionale eft , incommcnfurabiic  eft  quadrato  BC  J 
ergo  BC  irrationalis  eft : dicatur  mediae  Apoto- 
mx  prima. 


PROPOSITIO  LXXV  I. 

Theorema. 

Si  a media  , media  auftr alter  petenti a tanrum  illi 
comnunfurabilu  , qut  enm  tot a medium  conti- 
ntat  ; relicjua  irrationalis  erit  dicatur  auttni 
tuedi*  apo  toms  fecunda . 


A 

I- 


c A media  A B fubtrahatur  me- 

■ | dia  AC  potentia  tanrum  illi  com- 

' menfurabilis  , fitque  redtongu- 
lum  A B,  AC  medium.  Oftcndam  facile  aggre- 
garum  quadratorum  A B,  A C medium  dfc,  ficut 
Sc  rc&angulum  bis  fi.b  A B,  AC.  Cum  ergo  qua- 
drata  AB,  AC  arqualia  fine  (•  er  7 i.)  redbangulo 
bis  fub  AB,  AC,&q'i«4rato  CB,  & medium  non 
fuperct  medium  rationali  { per  67,)  quadratuni 
B C irrationalc  erit  i ergo  & linea  BC  : Vocctuf 
aueem  inedix  apotomx  fecunda. 

4I» e#»  **»  *«»  eat  *3* Ci*  €«».  «•»  &» 
PROPOSITIO  LXXVIL 
i*  Theorema. 

Si  u reQa  linta  , an f rarur  potentia  ei  incommen- 
fur  obits  s , it  a ut  compofitum  ex  ip/arum  qua- 
dratic & rtttangubm  fub  ipjis  comenium  me- 
dium rcliqua  irrdtionahs  erit , qua  dicetdb 
minor. 

A C 6 ^ ^ ® fubtrahatur  A C,' 

■ j I potentia  ipfi  incommenfurabilis.' 

* , Sit  autem  agpegatum  quadrato- 

rum AB,  A C raronalc,  Sc  redt'ngulnm  fub  A B, 
A C medium  : dico  reliquam  A C irrationalem 
efie. 

Demofiftr.  Cum  aggregatum  quadratorum  A B 
AC  rationale  fit,&  rca.ingulum  fub  AB.AC  me* 
dinm  feu  irrationalc , erit  aggregatum  qpadr.  A B, 
AC,  feu  ( per  7.  1.)  rcftangulum  fub  AB,  AC  bif 
6c  quadratum  B C,  incotnmenfurabile  te^angulo 
bs  fub  AB.AC.Quarc  ( per  17.)  aggregatum  qu*^ 
dratorum  AB,AC  quod  rationale  eft  , quadraro. 
B C eft  incommenfurabifc : ergo  quadrarum  BC 

ef^ 
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eft  trtationak : ergo  linea  BC  eft  irrrarionalis } ergo  tam  A B fa  pent  E F qukm  D fuperat  H : 
dicatur  minor.  quod  cm  dcmonftr  andum. 


PROPOSITIO  LXXVIIL 

Thcorema. 


Si  * re(le fubtruhetur  potentia  tantum  commtnf  i- 
rdbilit  , i/0  ut  aggregatum  fuadraterum  fit  me- 
dium , dr  rtUangulum  fub  if  fit  rationale , relt- 
tjtut  irrationalit  trit.  p'oectur  auttm  Cum  ratie- 
Pali  medium  efficient. 


I- 


C 

-i- 


Subtrahamr  ex  reda  AB, 
linea  A C ipfi  potentia  m- 
cdnmenfurabilis , fitque  ag- 


gregantm  quadratorum  AB,  AC,  medium,  8c  rc- 
danguhnn  fub  AB,  AC  rationale  j dico  rcliqUam 
C B e(Te  irrationalem. 

Dcmonftr.  Nam  aggregatum  quadratorum  AB 
AC , hoc  -eft  ( pery.iT)  redangulum  bis  fub  AB 
AC  uni  cum  quadrato  BC , incommenfurabile 
redangulo  bis  mb  AB3C : ergo  rcdangulum  bis 
liib  AB,  BC  quod  rationale  eft  incommenfurabi- 
le eft  quadrato  RC.quod  proindc  irrationale  erit, 
ficut  & linea  BC.  Vocetur  autem  cum  rational! 
medium  totum  cfficiens. 


PROfOSITIO  LXXIX. 

Thcorema. 

S*  0 reSU  fubtrahatur  lined  « incommenfira- 
bilit  pc  ten  it  a , it  a ut  lam  aggregatum  yuadra- 
terum  yuam  redangulum  fub  ipfistfit  medium 
incommenfitrabile  yuadratorum  aggregate,  rtli - 
9*0  trratiouAlu  eft , yua  dictiur  cum  medic 
medium  totum  efficient, 


l- 


-i 


Ex  linea  AB  fubtrahatur 
AC  ipfi  potentia  incommen- 
furabilis  , ica  ut  aggregatum 
quadratorum  medium  fir , fed  iucommcnfurabilc 
quadrato  bis  fub  AB,  AC  j fed  aggregatum  qua- 
dratorum  AB,  AC,  ( per  y.t.  J xqualc  eft  redan- 
gulo  bis  fub  AB,AC,una  cum  quadrato  BC.  Ergo 
BC  eft  exceftus  uni  us  fupta  aliud  j fed  medium' 
non  fqperat  medium  rationali  ( per  ty. ) Ergo 
quadratum  BC  irrationale,ficiu  Sc  linea  BC  Di- 
catur autem  cum  medio  medium  totum  tfficiens. 

LEMMA. 

Si  idem  fit  exeejfue  inter  primam  dr  ft  cun  d Am  ma- 
gnitudinem,yui  inter  tertium  dr  tfuartam ; idem 
etidm  erit  inter  primam  & tertium , fui  inter 
fecund  am  & tjuartam. 

C B lit  exceftus  inter  AB  primam,  & D fecun- 


D-- 


C B 

■i — i 


dam  , squabs  G F 
exccfTui  inter  E F 
tertiam,  & H quar- 
tam  i dico  eundera 

p p effc  cxceftitm  inter 

H _ primum  A B Sc  ter- 

- tiam  E F , qui  inter 

lccundam  D,  & quactam  H.  Abfcindantur  excef. 
fus,  eruntque  AC  & D xqualcs,  ficut  EG&H: 
ergo  taro  AC  fuperat  EG,  quam  D fuperat  H,  Sc 
*ddicis  CB,  EF  sequalibus  non  mutatui  exceftus • 


PROPOSITIO  LXXX. 

Thcorema. 

Ap H erne  und  tantum  cengruit  reda  lined  rat  ion  a- 
lit,  ptttntid  t datum  cemmenfuraktlUtetu 

A BCD  Apotomx  AB , cui 

. . . congruat  BC  potentia 

I 1 I tantum  commenfurabilis 

tori  AC  } hoc  eft  fi  ex  AC  rationali  auferatur  BO 
illi  tantum  potent  id  commcnfurabilisjcftaWt  AB 
apotome  , viciifim  pioponatur  apotomc  AB  , cul 
addatur  BC  qu*  fit  rationalis  potentii  tannira 
commenfurabilis  toti  AC , dico  aliam  ut  BD  non 
pofle  illi  addi , qux  fit  rationalis  potentia  tantum 
commenfurabilis  toti  AD. 

Dcmonftr.  Si  hoc  ita  eftet  nempe  tam  BC,AG 
effent  potentia  tantum  commCnfurabiles  quam 
BD,  AD.  PrimA  ( per  y.i.)  aggregatum  quadra* 
toruin  AC  B C fuperat  redangulum  bis  fub  A C 
BC  quadrato  A B , ficut  aggregatum  quadrato- 
rum A D , B D fuperat  redangulum  bis  fub  A D, 
BD  cod  cm  quadrat  6 AB.  Ergo  (per  lemmd)  idem 
quadratum  AB,erit  exceftus  aggregate  quadrato- 
rum A D,  BD  , fupra  aggregatum  quadratorum 
AC,BC,  qui  rcdangoli  bis  fub  AD,  BD  fupra  re- 
dangulum bis  fub  AC,  B C.  Sed  cam  quadrat* 
AC,  BC  quam  ADJ,  BD  funt  rationalia,  cum  di- 
can tur  lines  efle  rationales  potentia  commenfu- 
rabilcs.  Sc  confequentcr  exccftbs  ille  (per  1 6.)  ra- 
tionalis eftet  : redangulum  autem  tam  fub  A C, 
BC  quam  fub  AD  , B D funt  media  utpote  com-, 
prehenfa  fub  lincis  potentia  commcnfurabilibus, 
medium  autem  nonliipcrat  medium  rationali  (per 
17-)  ergo  ille  exceftus  non  eftet  rationalis  , quarc. 
ille  exceftus  fimul  rationalis  & irtarionalis  •,  quod 
implicit : ergo  Apotomx  non  poteft  duplex  con- 
gruere  linea  rationalis  potentia  tantum  toti  com- 
menfurabiltt. 


• r PROPOSITIO  LXXXL 
Thcorema. 

Media  Apotome  prime  tma  tdittum  congruit  retld 
lined  medid , potentia  folum  commenfitrebilit 
toti,  dr  cum  totd  rdtiondle  continent. 

Sit  A B medix  Apo- 


B 


C D 


gruat  B C media,  coti 
A C potentia  tantum  commenfurabilis,  ita  ut  re- 
dangulum fub  AC  BC  fit  rationale  j dico  aliam 
B D cum  iifdem  conditionibus  ipfi  AB  non  pofle 

congrucre. 

Dcmonftr.  Linea  AC,  BC,  ficut  Sc  A D,  B D 
dicuncur  medix  , Sc  potentia  commenfurabilis , 
ergo  quadrat*  earum  hint  commcnfurabilia : ergo 
ram  aggregatum  quadratorum  AC,  B C , quam 
AD,  BD  medium  eft  ; redangulum  autem  fub 
AC,  BC,  item  fub  AD,  BD  fupponicur  rationale! 
ergo  umtmquc  etiarn  bis  fumprum  rationale  crir. 
Oftcndam  autem  ficut  priis,  eundem  cite  cxccf- 
fum  nggregati  quadratorum  AC  , B C Sc  aggre- 
gati  qnadtarorum  AD,  BD,  at  redan guli  bis  fub 
AC  BC  »Sc  redan  guli  bis  fub  AD,  BD.  Sed  pri- 
mus 
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mils  eft  irrational  is  (per  17.)  fccundus  rationalis 
{per  1 6.)  crgo.idem  cxttlTus  fimul  rationalis > Sc 
irrationaiis  efiet,quod  implicar. 

3853635563  7 •5955635363-335353336?  • SG36SS363 
PROPOSITIO  LXXXll. 

Medt * Apotome  fecund a una  tantum  congruit  me- 
dia potenna  filum  commenfurabilis  toti,dr  cum 
ea  medium  continent. 


A B 

I 1 — 


C D 


TKHH 


FI  GL 


media,  Sc  medium  non  fupcrec  medium  ratiohali ; 
ille  cxceflus  irrationaiis  cllcc. 


Sit  A B inedise  Apo- 
tome  fccunda,cui  con- 
gruat  B C toti  A C po- 
tentia tan  turn  cornmen- 
furabilis  , ita  ut  reftan- 
gulum  fub  A C , BC  lit 
medium : dico  aliainBD 
cum  iifiicm  conditioni- 
nibus  , non  rcfpondcre 
linear  A B.  Si  cnim  id 
fieri  potcftjCxponatur  rationalis  E F ad  quam  ap- 
plicetur  E G xqualc  aggregato  quadra torum  AC, 
BC,  & El  xqualc  quadrato  AB  Item  EL  arqualc 
aggregato  quadratorum  AD  , BD , & quia  aggre- 
g intm  quadratorum  AC,  BC  feu  EG , xqualc  eft 
rcftangulo  bis  Tub  AC,  BC,  & quadrato  A B 
( per  7.  x.)  feu  E I,  erit  KG  xqualc  rcftangulo  bis 
fub  AC.BC.  Siait  El  reft  ingulo  bis  Cub  AD.BD. 

D-inonftr.  Dtcuntur  AC,  BC  mediz  poten- 
tta  eomm.nfurabiles  : ergo  quadrata  earum  funt 
COmmenfurabil  a , Sc  aggregatum  quadratorum 
AC  BC,  medium  erit,  & {per  1 j.)  ertt  EH  rario- 
nalis  rational!  EF  uicommenGirtbil's  longttudine. 
Parirc  cum  reft mgulum  fub  AC,CB  fit  medium, 
ejus  dupl  sm  erit  cciam  medium,  Sc  KH  erit  ratio- 
nalis  ipfi  E F incommcnfurabilis  longttudine. 
Item  lincx  AC,  BC  funt  longitudine  incomincn- 
fiirabiles,ut  aurem  AC  ad  B C,  ita  quadratum  cx 
AC  ad  rcftangnlum  fub  AC  , AB  eric  quadratum 
cx  A C , Sc  aggregatum  quadratorum  AC  , BC, 
incommcnforabilc  rcftangulo  bis  fub  AC  BC: 
quarc  EG  & K G , & confequentcr  ( per  t . 6.)  li- 
ncx EH,  K H funt  incommcnfurabilcs  longicudi- 
nc.rarionalcs  tamen  : quarc  cum  cx  rational i E H 
auferatur  rationalis  KH,  erit  E K apotomc.  Sc  illt 
congruem  KH.  Parker  oftcndamcidem  congruc- 
re  linea  K M : quod  fieri  non  pofle  probavimus 
prop.Sc. 


PROPOSITIO  LXXXIV, 
Thcorema. 

Lined  qua  cum  rationale  medium  torum  facet  uni 
1 a mum  congruit  reda,  potentia  tantum  commen - 
fur  a In  lee  tote  , & cum  ea  Aggregatum  quadrate 
rum  medium , dr  retlangulum  rationale  efficient, 

Eadcm  demonftratio  vim  fuam  habet. 

***«**<*T  «*«•*«•  «*«*€•* 

PROPOSITIO  LXXXV. 

Theorem*. 

Lent  a qua  cum  media  medium  to  turn  fafit  j eend 
tantum  congruit  petentta  tncommenfurabilu  /•(** 

Cr  cum  ea  ficicns  aggregatum  quadratorum  me- 
dium , dr  red, mgulum  medium,  fid  incommen - 
fur  ah  tie  aggregato  quadratorum. 

Eadcm  demonftratio  qui  ufi  fumus  in  81,  Vinci 
fuam  habet. 

DEFINITIONES  TERTIA-. 

ExpofitB  rationali  & apotoma.fi  tota  plus  pof- 
fit,  quam  congrucns  quadrato  line*  fibi  commcn- 
furabilis.  * 

Si  tota  fit  expoficz  rationali  longitudine  cbm-  $ 
menfurabilis,  dicatur  apotomc  prima. 

Si  congrucns  fit  expoficz  rationali  longitudine  1 
coinmcnlurabilis  dicatur  Apotomc. 

Si  ncc  congrucns  nec  tota  fuerit  rationali  Ion-  5 
ginidiuc  commenfurabilis, dicatur  Apototne.Quod 
fi  tota  plus  pofllc  quam  congruens  quadrato  li- 
ncx fibi  incommenuirahilh  longitudine. 

Si  tota  fuerit  rationali  longitudine  commenlu-  4 
rabilis , dicatur  Apotomc. 

Si  congrucns  fuerit  rationali  longit.  commen-  J 
futabilis,  dicatur  Apotomc.  • 

Si  neutra  fiicrit  rationali  commenfurabilis,  di-  $ 
catuc  Apotomc. 

**»«*«* 

PROPOSITIO  LXXXVL 
Problema. 


PROPOSITIO  LXXXIII. 

Thcorema. 

fiiinori  una  tantum  congruit  red*  linea  potentia 
tantum  in  commenfurabilis  toti  , dr  cum  ea  fa- 
eiem  aggregatum  quadratorum  rationale , dr 
reft  unguium  medium; 

Demonftratio  eadcm  eft  quz  81  propofi- 
tionis.  Oftcndarh  cnim  fi  dux  tales  lincx  mi- 
nori  congrucrcnt  , eundem  eflc  cxcefliim  aggte- 
gati  quadr.uomm  unius  , fupra  aggregatum  qua- 
dratorum alteriirs  , ac  reftanguli  bis  unius  fu- 
pra  rcftangnlum  bis  dterius.  Et  cum  aggregata 
quadratorum  fine  rationalia , ille  etceffits  cflet  ra- 
tionalis : ex  alia  vet  6 parte , cum  reftangula  fint 
Tom.  /. 


Invenire  primam  Apotomen, 


A f 

D 

E G 

I— I- 

H- 


C 4 


lnventis  duobus  nume- 
lis  quadratis  AB,  CB, quo- 
rum differentia  A C non 
fit  numefus  quadrants  , fit 
rationalis  D,cui  EF  fit  lon- 
gitudinc  commenfurabilis 
Sc  confequentcr  fit  rationalis.  Fiat , uf  nufnenis 
A B ad  numerum  A C , ita  quadratum  cx  E F ad 
quadratum  G F :m  dico  E G cite  primam  Apo- 
tomen. ^ 

Demonftr.  Primb  cum  E F fit  rationalis,  & EF 
G F quadrata  commenfurabilis, crunt  E F,  F G ra- 
tionales potentii  tantum  commenfurabilcs  ,cum 
quadrata  earum  fc  habeant  ut  AB  ad  AC , hoc  eft 
non  ut  quadrarus  ad  quadratum  : quarc  per  74 
E G eft  Apotomc,  quam  addo  efle  primam. 

D d cnim 
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cnim  E F plus  qaim  GF  quadrato  linear  H.  Cum 
ergo  ita  fie  numcrus  AB  advAimcrum  AC  ut  qua- 
drature EF  ad  quadracum  G F erit  per  convcrfio- 
ncm  rationis  numcrus  AB  ad  reliqtium  BC.ieu  cx- 
ccfliim  AB  fupra  AC  ficut  quadratum  EF  ad  cx- 
ceftiim  feu  quadratum  H : fed  numcri  A B , BC  ; 
quadraci  funt : ergo  quadratum  EF  ad  quadracum 
H,  fe  habet  ut  numcrus  quadratus  ad  quadratum  : 
ergo  line*  EF  & H funt  commenfurabiles  longi- 
tudine  : ergo  adfunt  ornnes  conditioncs  ut  linca 
E G fit  Apototne  prima. 

»)«»<« 

PROPOSITIO  LXXXVII. 

Problema. 

Invtnirt  Apoiorntn  ftcundam. 


C 4 B 


E 

1“ 


H- 


G 

-I- 


tw  aiwmi  tmm*  am  m»  wa  c«  hw- 

PROPOSITIO  LXXXVUI. 
Problema. 


A ; C 
K 6 

D 

G F 

— I 

H 


Invtnirt  ttrtinm  Apotomen. 

C 4 B S*nl  ^UO  numcr‘  AB,  AC, 
* ut  prills:  fitque  tertius  K qui 

ad  ncutrum  rationem  habeac, 

quam  quadratus  numcrus  ad 
quadratum  : fiat  ut  K ad  AB 
ita  quadratum  D ad  quadra- 
tum E F enmtquc  line*  po- 
tentia  commenfurabiles,  Sc  aim  D fupponatur  ra- 
tionalis  , E F rationalis  erit.  Fiat  item  ut  A B ad 
AC  : ita  quadrature  DF  ad  quadrature  GF,crunt- 
que  E F,  GF  rationales  potentii  tantum  commcn- 
iurabilcs  ; ergo  EG  (per  74.)  erit  Apotorac  quam 
dico  tertiam  elTe  eo  quod  neque  GF,  neque  EF  fit 
longitudine  comrocnfurabilis  rationali  D : qua- 
dracum enim  D ad  quadrata  G F Sc  E F rationem 
habet  quam  numerus  K ad  numerum  AC  aut  AB, 
qux  non  eft  numcri  quadrati  ad  quadratum.  Fa- 
cile item  oftenderc  pofium  , ut  prius,  lincam  E F 
plus  pofle  quim  GF  quadrato  line*  fibi  longitu- 
dine commenfurabilis. 


PROPOSITIO  LXXXIX. 
Problema. 

Invtnirt  qtttrtam  A pot  omen. 


A 6 C 1 B 


E— 

H- 


Invcniantur  numcri 
ira  ut  A B ad  neu- 
tram  partem  AC,& 
^ P C B fit  ut  quadratus 
ad  quadracum.  Sit  ra- 
tionalis D cui  fit  lon- 


Inveniantur  nuraeri  ut 
in  propofitionc  prxeeden- 
tijexpofitaque  rationali  D, 
& ci  longitudine  commcn- 
furabili  GF,  fiat  ut  AC  ad 
AB  ita  ad  E F. 

Demonftratio.  GF,  Sc  EF  crunt  eommenfurabi- 
les  tantum  potentia  & rationales,  ut  patet  (per  9.) 
ergo  reliqtia  G E erit  apotome, quam  dicoiecurv- 
dam  cfle,  Pofllt  cniin  rc&a  EF  plufquam  GF  qua- 
drato linca  H.  Quia  ita  eft  AB  ad  AC  ficut  qua- 
dracum EF  ad  quadratum  GF,  ita  erit  AB  ad  reli- 
qoum  CB  ut  quadratum  EF  ad  differenriam  qua- 
dratorum  feu  ad  quadratum  H Sc  cum  AB  , CB 
fint  numeci  quadrati,  etunt  E F & H longitudine 
commenfurabiles  : quare  adfunt  omnes  conditio- 
n's requifit*  ut  EG  fit  1 Apotome. 


gitudine  commenfurabilis  E F t fiatquc  ut  A B 
ad  AC  ita  quadr.  EF  ad  quadr.  G F,  & cum  E F 
fit  rationalis  erit  GF  rationalis-,  fed  potentii  tan- 
tum commenfurabilis , eo  quod  numcrus  A B ad 
A C non  habcat  rationem  , quire  numcrus  qua- 
dratics ad  numerum  quadratum  : quare  (per  86.) 
E G erit  apotome,  quam  dico  ellc  quartam : cura 
enim  fit  ut  AB  ad  AC  j ita  quadratum  EF  ad  qua- 
dratum  G F j ita  erit  per  converfionern  rationi* 
AB  ad  CB  ut  quadrarum  EF  ad  differentiam  qua- 
draronnn  EF  & GF,  feu  ad  quadrature  H,  Sc  cum 
AB  ad  C B non  habcat  rationem  quam  quadratus 
numcrus  ad  quadrature , linca  E F plus  potent 
quire  GF  quadrato  line*  fibi  longitudine  incom- 
recnftirabilis  : quod  ctiam  requirebatut  ut  E G 
diet  Apotome  quarta. 


PROPOSITIO  XC. 

Problema. 

Invtnirt  quint Apotomen. 

Sit  eadem  conftru&io,  Sc  inventio  mimerocura. 
Proponatut  item  rationalis  D > cui  G F fit  coro- 
menfurabilis  longitudine  Fiat  ut  A C ad  AB  iu 
GF  ad  E F,  datum  eft  GF,E  F c(Tc  lincas  rationa- 
les potentia  tantum  commenfurabilcs,  be  adefle 
reliquas  conditioncs  ad  hoc  ut  E G fit  apotome 
quinta,  cum  GF  fit  rationali  D incommenfurabi- 
lis  longitudine.  Sc  EF  plus  poflit  quam  G F,  qua- 
drato line*  H fibi  incommenfurabilis  longitudine. 


PROPOSITIO  XCL 
Problema. 


Invtnirt  ftxtsm  Apototatn. 


A 7 C $ B 

) — 

G 


--F 


Rcperiantur  numcri  qui 
talcs  fint  ut  A B ad  neu- 
trum  illorum  AC,CB,  ra- 
tion era  habcat  quam 
quadratus  ad  quadratum. 
Sit  item  numerus  A,  qui 

ad  A B,  AC  wtionere  non 
habcat  quare  quadratus  numerus  ad  quadratum. 
C*ccra  Sant  ut  in  propofitionc  SS.Diffcicc  tareen 
hie  cafus  in  co  quod  AB  ad  BC  non  habcat  racio- 
ncm  , quam  habet  quadratus  ad  quadrature  , & 
confequentcr  quadratum  ex  EF  plus  potent  quam 
quadrature  cx  GF  quadrato  line*  fibi  tongiuidi- 
ne  inconunenfura bilis.  Ncurra  ctiam  E F ad  G F 
erit  line*  lationafi  D coatfucniuubilis  longitu- 
dine. 

PR.OPO 


Digiti; 
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PROPOSITIO  XCIL 
Thcorema, 

Si  fp-itinm  contineatur  fab  rationali  ft  Apoto- 
ma  prim  a , line  a illud  potent  erit  Ape  tome. 

Rc&angulum  AC  con- 
tineatur  fub  rationali  AC  , 
& Apocoroa  AD,  dico  ii- 
ncam  porctucm  fpatium 
A C die  Apotomcn  ■,  hoc 
eft  fi  Q^R  fupponatur  die 
hzc  line. i qu«  poteft  fpa- 
tium  AC  , ita  ut  fpatium 
AC,&quadratu  TR  fintx- 
qualia,dtbeo  probate  QJd, 
RM  efte  rationales  longi- 
tudine  incommenfurabilcs; 
unde  fequecur  reliqua  Q^R 
clfe  Apotomcn. 

Demon  ft  c.  Cum  AD  fit  Apotomc  prima » fup- 
ponatur  DE  efte  iUi  con  gr  uens  , eritque  tota  A E 
commenfurabilis  longitudine  ratiouali  AB  ; item 
AE,  DE  crunt  rationales  longitudine  incommcn- 
fr.rabiles;dcnique  AE  plus  potcrit  quam  DE  qua* 
drato  linear  fibi  longitudine commenfurabilis.  Sc- 
tcrur  ergo  D E bitariam  in  F,  quadracum  ex  DF 
erit  quarts  pars  quadrati  DE.  Huic  quadrato  DF 
arquale  fiat  rcdlangulum  AGE,  crunrquc(/vr  18.) 
AG , GE  longitudine  commcnfurabilcs : ergo  & 
ipfi  AB  : ergo  rationales  crunt ; & ( per  xo.)  re- 
diangula  AH,  G l rationale  crunt.  DE  rationale 
quidem  eft  , fed  incommerifurabilis  longitudine 
rationali  AB  :ergo  DF,  FE  illi  commenfurabiles, 
rationales  ipfi  AB  potenria  cantum  commcnfiira- 
biles  crunt,  qtiare  ( per  xx.)  erit  uirumquc  rc&m- 
gitlnm  D K , F 1 medium. 

Sic  quadtaemn  LM  arquale  redkangulo  AH,  Sc 
quadracum  N O rc&angulo  G I , erirque  or  anti- 
que quadratum  rationale,  Sc  linear  LP,  NP  ratio- 
ndes.Ex  conftru&ione  rc&anguluni  AGE  x quale 
eft  quadrato  DF  ; ergo  ties  line*  AG  , DF , GE 
funt  continue  proportionales,  & re&angiila  AH  , 
DK.  G I (per  i.6.)  funt  continub  proportiona- 
ls,& D K ctit  medium  inter  AH,&  Gl.fcu  inter 
quadrata  LM,  NO  ; fed  pariter  re&angulum  L O 
eft  medium  proportionalc  inter  quadrata  LM , 
NO  : Eft  cnim  ut  MP,OP  ita  quadratum  LM  ad 
re&nngulum  LO  ( per  1.3.)  ita  etiarn  eft  rc£kan- 
guliun  LO  ad  quadratum  NO  ut  LP  ad  NP , leu 
M P , ad  OP  : ergo  re&angula  DK  , LO  funt 
aequalia,  fi  F I , NM  , & quadratum  NO  zqualc 
eft  re&angulo  GI : ergo  rcliquum  RO  zquale  eft 
rc&angulo  F H & Gnomon  VX  Y zqualc  eft  rc- 
ftangulo  DH  ; cum  ergo  totum  quadratum  LM 
toti  rc&angulo  AH  fa&um  fit  zqualc , & rc£kan- 
gulum  D H Gnomoni  VXY  , eric  quadrarum 
TR,  rcdkangulo  AC  zqualc.  Sc  lines  QR  potcrit 
fpatium  A C ; hanc  dico  efte  Apotomcn  ■,  funt 
cnim  quadrata  LM,  NO  rationales,  & linez  QR, 
RM  ilia  potentcs.rationales.Oftendimus  item  DK 
medium  efte  j ergo  LO  illi  zqualc  medium  erit, 
qua  re  incommcnfurabilia  funt  LO  , NO ; ergo  Sc 
linez  LP,  NP,feu  QM,RM  funt  incommenfiira- 
biles  potentia  *.  ergo  (per 74.  ) reliqua  OR  eft 
Apotome. 


PROPOSITIO  XClII, 
Theorema. 

Si  rt&angulum  contineatur  fab  rationali  fr  Ape * 
tom  a fecund a ; red  a linea  illud  potent  media 
ejl  Apetoma  prima. 

Redhngulum  A C con* 
tineatur  fub  rationali  A B 
Sc  dpotoma  fircunda  A D, 
dico  redkampotemem  (pa- 
tium  A C efte  mediz  apo- 
comen  primamj  ut  fi  qua- 
dratum  T R fiierit  zquale 
re&angulo  A C , dcbco 
oftendcrc  line  as  QM,  RMl 
medias  efte  potentia  tan- 
turn  commcnfurabilcs,  quz 
comineant  rationale,*:  co- 
fcqucntet  lincam  Q_R  efte 
media:  apotomcn  primara. 
Ex  defin.  Apotomz  fcaindz  erunt  A E , D Ei 
rationales  potentia  tantum  commenfurabiles , Sc 
congruens  D C erir  longitudine  commenfurabilis 
rationali  DE  ; & AE  plus  potcrit  quam  DE  qiu- 
drato  linez  fibi  longitudine  commenfurabilis.  DI- 
vidatur  DE  bifariam  in  F>  & reliqua  omnia  con- 
ftruantur  ur  in  propofitione  przeedenti.  Erunt- 
que  AG  , GE  longitudine  commenfurabiles  ipft 
AE  , Sc  confcqnenrer  incommenfiuabiles  longi- 
tudine  rationali  AB , funt  tamen  AG  . GE,  ficuc 
& AE , rationales  : ergo  redhngula  AH , GI  me- 
dia erunt  ( per  11.)  DF  autem  & FE,  ficut  & tota 
D E funt  longitudine  commenfurabiles  ipfi  AB, 
Sc  ucrumque  rcdkangulum  DH  , FI  fub  rationali- 
bus  contentnm  rationale  eft.  Oftcndemus  item  ut 
in  prxeedenri  quadratum  T R zqualc  efte  rc- 
dkangulo  A C.  Igicur  oftendcrc  dcbco  Q^R  efte 
mediz  Apotomen  primam.  ' 

Demonftr.  Lincx  A G , GE  funt  longicudirti 
commenfurabiles , ergo  & rcdkangula  AH,  GI 
cpmmenfurabilu  font  ( per  1.6.)  Sc  quadrata 
LM,NO  illis  xqnali.i:crgo  latcra  eonim  QM,RM 
funt  linez  potentia  commenfurabiles;fcd  crant  SC 
mediz  , F l autem  rationale  eft , & confiqucnter 
illi  zqualc  LO  , Sc  confcquentcr  medio  NO  in- 
commcnfuralc  i funt  ergo  linez  QR,  RM  eandem 
aim  illis  rationem  habentes  longitudine  incom- 
menfurabilcs : quare  ( per  75.)  QReritmcdi* 
apotomz  prima. 

fflM  run  ' — »—  m 
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PROPOSITIO  XCIVj 
Theorem,. 

Si  rtflan£nlnm  contintatur  fub  rdtiondJi  y1pi~ 
tend  itrtia  i Raid  tliud  potent  tfl  mdid 
dfetemt  ftcundt. 
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2 1 2 Elementorum  Euclidis 
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Rc&angulum  AC  contincatur  fub  rationali  A B 
Sc  apotoma  tenia  AD.dico 
lineam  potentcm  fpatium 
AC  die  media:  Apotomen 
fcciindam  ; hoc  clt  oftcn- 
derc  dcbeo  fi  quadratum 
TR  fucrir  xquale  rcctan- 
gulo  AC.lineas  QM , RM 
die  mcdias  potentia  tan- 
turn  commenfurabiles  con- 
cincntcs  medium. 

Primo  ( /.v  definition ) 
conftat  AE , DE  rationales 
efle  potentia  tantiun  com- 
irvcnuirabilcs,  neutram  efle 


KHI 
N V 


CL  KM 
cflc  commCnfurabilem  longitudinc  rationali  AB 
& AE  plus  poflc  quam  DE  quadrato  fibi  longi- 
tudinc commenfutabilis.DiviuDE  bifariam  in  F, 
fi  fiat  rc&angulum  AGE  xquale  quadrato  DF, 
cnint  AG  , GE  ipfi  AE  longitudinc  commenfu- 
rabiles (per  1 6.)  & incommcnfurabilcs  rationali 
AB : quare  redkangula  AH,  GI  media  funt , ficut 
& D K,  FI. 

Fa«Cfca  igitut  eadem  conftru&ione  erunt  quadra- 
ta  LM,  NO  media,  commcnfurabilia  tamcn  ficut 
rc&angula  A H,  H 1 . 8c  r c£tx  AG,  GE j erunt* 
que  rc&x  QM  , RM  potentia  commenfurabiles. 
Deinde  cum  AE,DE  fint  longitudinc  incommcn- 
furabiles  paritcr  ( per  14. ) GE  , FE  longitudine 
incommcnfurabilcs  erunt, ficitt  Gl,  FI,  (per  1.6.) 
feu  illis  xqualia  LO  , NO  , & line*  Q^M,  RM, 
qux  funt  medix  potentia  foliun  commenfurabiles 
continentes  LO  mediumiQuare(per  7<>.)erit  QR, 
medix  apotome  fccunda. 
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PROPOS1TIO  X C V. 

Theorem  a. 

Si  reBnngnlum  contincatur  fub  rationali  cr  apo - 

torn*  quart*  , lines  Mud  potent  minor  erit . 

Sit  rcttangulum  A C 
contentum  fub  rationali 
AB  , Sc  apotoma  quart! 
AD  ,&  linea  illudpotcns 
fit  QR  , hoc  eft  fit  qua- 
dratum  TR  xqualc  rc- 
ftangulo  AC,  dico  linea 
QR  jefle  minorero , nempe 
QM,  RM  potentia  efte  in- 
commcnfurabiles,&  aggre- 
gatum  quadratorum  ex 
QM  , R M cflc  rationale, 
& re&angulum  L O fub 
ipfis  contentum  die  mediu. 

Cihn  linea  AD  fupponatur  Apotoma  quarto, 
ctit  AE  rationali  AB  longitudinc  commenlurabi- 
lis,  erunt  AE,DE  rationales  potentia  commenfu- 
rabiles & A E plus  potent  quam  D E , quadrato 
lincx  fibi  longitudine  incommenfurabilis  juxta 
( tief, ) quarrx  Apotomxjquare  fafta  eadem  con- 
ftru&ionc  erunt  AG  , GE  , tarn  inter  fc  quam  li- 
ncx AE,  incommcnfurabilcs.  Eft  autem  Al  com- 
prehenfiim  fub  rationalibus  A E , AB  rationale 
(perxo.) 

Item  dim  DE  fit  rationale  , fed  rationali  AB 
longitudine  incommenfurabilis  crit,DI  Sc  eius  di- 
midium  F l erunt  media.  Rurfus  cum  AG  , G E 
fine  incommcnfurabilcs,crum  incommenfitrabilia 


AH  , G I Sc  illis  xqualia  quadrata  L M , N O. 

Denique  cum  A I xquale  fit  rationale,  co  quod 
AB  , AE  fint  commenfurabiles  , & A l fit  xqua- 
lc aggregato  quadratorum  LM,  NO,  illud  aggre- 
ganim  rationale  eric , rc&angulum  am  LO , c&m 
fit  xquale  medio  FI,  medium  erit  i erunt  igitir 
reftx  QM , R M potentia  incommcnfurabilcs, & 
aggregatuin  ex  quadratis  rationale  , re&angulum 
fub  iplis  contentum  medium  *,  ergo  ( per  77. ) re- 
liqua QR  media  erit  i quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XCVI. 

Thcorcraa. 

Si  reft unguium  continent  nr  fub  rationnli  d Apt- 
tom*  quint*  ■>  Re£l * fpntium  potent  e*  eji  qu* 
cum  rationnli  medium  lotum  efficit. 

Vide  Figurant  prxccJeiucm. 

Re&angulum  A C coutineatur  fub  rationali 
AB,  & apotoma  quinta  AD,  dico  lineam  poten- 
tcra  fpatium  AC, cam  efle qux  aim  rationali  me- 
dium totum  cfficit  v hoc  eft  fi  quadratum  T R 
xquale  fit  rcdkangulo  AC,  erunt  lincx  QM,  RM 
potentia  incommcnfurabilcs,  & aggregatuin  qua- 
dratorum  medium  erit , re&angulura  iub  ipfis  ra- 
tionale. Sic  cnim  rcliqua  QR  erit  qux  cum  ra- 
tionali medium  totum  cfficit. 

Supponitur  ergo  AD  efle  apotoma  quinta,  ergo 
per  dcF,  AE,  DE  potenti!  tantum  commenfurabi- 
Ics,  & D E rationali  A B longitudinc  commcnfu- 
rabilis } item  AE  plus  poterit  quitn  D E,  quadra- 
10  lincx  fibi  longitudinc  incommenfurabilis  : Sc 
quare  fi  fiat  quadrato  D F xquale  rc&angulunl 
AGE,  erunt  (per  at.)  AG  , GE  incommcnfura- 
biles  longitudine.  Item  cum  AE  fit  longitudinc 
incommenfurabilis  rationali  AB,erit  Al  medium. 
Sc  cum  D E rationales  fir, ficut  Sc  ejus  fcmiffisDF, 
erunt  D I,  & F I rationalia.  Fa&a  eadem  conftru- 
ftionc  erunt  AH,  G l incommenfurabilia. 

Dcmonftraiio.  A I medium  eft , fed  A 1 xquale 
eft  ex  conftru&ione  aggregato  quadratorum  L M, 
NO,  ergo  tale  aggregatum  medium  eft.  Pat  iter 
cum  F I rationale  fit , erit  LO  illi  xquale  ratio- 
nale. 

Oftendctnus  item  ut  in  prxeedenti  redas 
QM,  RM  cflc  potentia  incommcnfurabilcs  : ergo 
( per  78.)  QR  eft  ea  qux  cum  rationali  medium 
totum  cfficit. 

cn  mm  c#3  HH-owmiwiintimw11* 

PROPOSITIO  XCVI  I. 

1 Theorem  a. 

Si  reflanguhtm  continents  fub  rationnli  dr  Apote- 
mn  fexta , reft*  illud  potent  tfi  e*  que  cum  me- 
dio medium  totum  cfficit. 

Vide  Figuram  prxeedentem. 

Re&angulum  A C contineatur  fub  rationali 
AB,  Sc  apotoma  fexta  AB,  dico  lineam  pqtentctn 
fpatium  AC  earn  cfl*c  qux  cum  medio  medium  to- 
tmn  cfficit  : hoc  eft  fi  L quadratum  T R xquale 
fit  fpatioJA  C , oftenderc  debeo  rc&as  QM , RM 
potentia  efl*c  incommcnfurabilcs  : item  aggrega- 
rnm  quadratcrom  LM.NO  medium  efle  , ficut 
rc&angulum  fub  QM.RM  medium  cflc,  fic  cnim 
probavero  reliquam  QR  cflc  cam  qux  cum  medio, 
medium  totum  cfficit. 

Supponitur 
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Supponitur  A D eflc  apotoma  fcxta  , hoc  nec 
AE,  ncc  DE  cflc  commenturabilcm  rationali  A Ej 
item  AE,DE  cfle  rationales  potentia  tantum  cbm- 
menfurabiles.  Et  A E plus  pofle  quam  D E qua- 
draro  lincx  fibi  longicudine  incommcnfurabilis. 
Secctnr  pariccr  D E bifariam  in  F j Barque  qua- 
draro  D F xquale  re&angnlum  AGE,  cruntque 
A G , G E mcomtneni.ii abiles  longicudine.  Quia 
autem  tam  AE  quim  AF  funt  ratioues  longitudi- 
ne  incotruncnfurabilcs  rational!  AB,criuu  AI,DI, 
FI  media ; item  ut  in  95  crunt  AH  , G 1 incom- 
menfurabilia.  Paritcr  Al,  DI  funt  incommenfura- 
biha,co  quod  redtx  AE,  DE  fint  potentia  ran  turn 
incoromcnfurabiles  ; & cum  DI,  FI  fint  comnicu- 
fnrabilia, crunt  FI,  AI  incommenfurabilia.  Oden- 
dimus  A I medium  efic;  quare  aggregatum  quadra- 
toruvn  LM, NO,  quod  illi  xquale  eft, medium  crir. 

Item  quia  Al , p I funt  incommenfurabilia, erit 
aggregatum  quadratoruro  incommcnfurabilc  rc- 
dtuigulo  LO  quod  fccimus  xquale  re&angulo  FF. 
Denique  lincx  QM,RM  cod  cm  modooftendentur 
incommendirabilcs  potentia  ac  in  propoficionc 
91  ; ergo  ( per  79.  ) linca  QJL  eft  ea  qux  ciun 
medio  medium  totum  cfficit. 

PROP  OSITIO  xcvm. 
Thcorcma. 

Quadrat  urn  Apotome  ad  rationalem  application 
latitudinem  facit  Apotomcn  primam. 

Sit  Apotomc  cujus  quadrature applicetur  ad 
rationalem ; dico  latitudincm  feu  quocientem,  cite 
Apotomcn  prim  am. 

Dcmonftr.  Vidimus  (in  9i.)re&angulum  com- 
prehenfum  fub  Apotomc  prima  & raiionali,  elfe 
Jtqualc  quadraco  Apotomcs  ; hoc  eft  fi  multipli- 
cctur  Apotomc  ptima , per  rationalem  , produce- 
tur  quadratmn  Apotomcs  ; ergo  fi  quadratum 
Apotomcs  dividatur  per  rationalem,  reftituetur 
Apotomcs  prima. 

Co  roll.  Si  quadratum  Aporomes,  pet  Apo- 
tamen  primam  dividatur,  quotiens  eric  rationalis. 

JfY.l  J-M-ri  Pft-i  fjii  .*>"  ua  *-*-•.  X.X.3. 
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PROPOS1TIO  XCIX. 
Theorems. 

Quadratum  media  Apotoma  prima  ad  rationalem 
appltcaium  latitudincm  facit  Apotomcn 
fecundam. 


nali  Sc  Apotoma  term . *q«ale  cite  quadrate  mo- 
di* Apotomc  fecund*  : ergo  quadratum  modi* 
apotomc  fecund*  pet  rationalem  divifum  reftituit 
medium  Apocomam  tertiam, 

PROP  OS  IT  IO  CL 
Thcorema. 

Quadratum  minor  is  ad  rationAem  applicatnm,  U- 
tttudinem  fattt  Apotomcn  quartam. 

In  95  habemus , Re&angulum  fub  rationali  & 
Apotomc  quarta  contcntum  xquale  cfle  quadra- 
to  minoris:  ergo  quadratum  minor  is  per  rationa- 
lem divifum,latitudincm  facit  Apotomcn  quart  am. 

BSGoSuSS 

PROPOS1TIO  C i L 

Thcorcma. 

Quadratum  illius  , qua  cum  rationali  medium  to - 
totum  tfficit  ad  rationalem  appltcaium  , latitn- 
dmem  facit  Apotomcn  quint  am. 

In  96  habemus  rc&angulum  fub  rationali  & 
Apotomc  quinta  xquale  die  quadrato  illius,  qux 
aim  rationali  medium  totum  cfficit : ergo  quadra- 
rum  illius  qux  ciun  rationali  medium  totum  effi- 
cit,  per  rationalem  divifum,fcu  ad  rationalem  ap- 
plicatum,  latitudincm  facie  Apotomcn  quintam. 
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PROPOStTIO  cm. 
Thcorcma. 

Quadratum  illius  qua  cum  medio  medium  totum 
cfficit  , ad  rationalem  applicatnm  latitudtnem 
jacit  Apotomcn  f ext  am. 

Quia  ( per  97.)  Rc&angulum  fub  rationali  & 
apotomc  Icxta  contcntum  xquale  eft  quadrato  il- 
lius qux  cum  medio,  medium  totum  efficit : ergo 
quadratum  cjufdcm  per  rationalem  divifum  lati-* 
tudincm cfficit  Apotomen  fextam. 


PROPOSITIO  CIV. 


Thcorcma. 


Vidimus  {in  9j.)fpatium  contcntum  fub  ratio- 
nal, & Apotoma  fecunda  , xquale  cife  quadrato 
medix  Apotomc  primx  : ergo  atm  divifio  refti- 
tuac  primam  latitudincm,  quadratum  medix  apo- 
tomc primx , per  rationalem  divifum,facit  lautu- 
dinem  Apotomcn  fecundam. 


PROPOSITIO  C. 
Theorcma. 


Quadratum  media  Apotoma  fecunda  ad  rational 
lem  appltcaium,  latitudincm  efficit  Apo- 
tomam  tertiam. 

In  94.  habemus  Ipatium  contcntum  fiib  ratio* 


Apotoma  commenfurabtlisy Jimilts  ejl  Apotome. 

r Sit  Apotome  AB, 

I | ipfique  congruens  BC, 

' F F crimt£lue  AC , BC  ra- 

7 1 tionalcs  potentia  tan- 

* ' turn  commenfurabila*. 

Sit  D E longitudinc  commcnfurabilis  line*  A B, 
dico  D E Apotomcn  effe  , imb  & fimilem  feu  or- 
dinc  eandem.  Fiat  ut  A B ad  D E ita  B C ad  E F, 
eritque  (per  \ i.j .)  ut  AC  ad  DF,  ita  AB  ad  D E* 
aut  BC  adEF,  Sc  (per  10.)  crunt  AC,DE}item 
BC  , EF  commenfurabiles,  & cum  AC,BC  fint 
rationales  potentia  commenfurabiles,  crunt  D Fy 
E F rationales  potentia  tantum  commenfurabiles, 
quare  (per  74.)  DE  eft  Apotome.  Addo  & c^*e  fi- 
D d iij  milem. 


r 


Elementorum  Euclidis. 


2.U 

milert>.  Si  enim  AB  plus  poflic  quim  BC  quadra- 
te line*  fibi  longitudinc  coinrocnfurnbUis  ( per 
15.)  D E pluspotctit  quim  quadrato  line*  fibi 
longitudinc  commenfurabilis,  vd  contra.  Si  A C 
expofit*  rationali  lit  commenfurabilis,  crit  & DF 
cidem  commenrurabilis , atquc  ita  de  exteris  * 
ergo  fi  A B habcat  omnes  conditioncsjUt  fir  qux- 
cumque  Apotoine,  oftendam  D E cas  onmes  ha- 
bere, & confcqiicnrer  e(Tc  fimilem  Apotomcn. 

Eodem  modb  oftendam  10 j medix  Apotomx 
commenTurabilcm  mediam  Apotomcn  efie  Sc  or- 
dinc  eandem. 

Propofiio6,  Minori  commcnrurabilem  mino- 

rem  elfe. 

propof.107.  Re  dam  lineam  commcnfurabi- 
lcm  ci  quae  cum  rationali  medium  totum  effidt, 
cum  rationali  medium  totum  cfticcre. 

Propof.  108.  Commcnfurabilcm  ei  qu*  cum 
medio  medium  totum  cfficit,  Sc  ipfam  cum  medio 
medium  totum  cfficcre. 
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PROPOSITIO  CIX. 
Theorcma. 

Medio  a rationali  detraQo  , linea  relitjuum  poteits 
vet  Apotomt  vel  minor  eft. 

Sit  redan- 


tionalibus  > 

nempe  Apotomen  aut  minor em.  Exponatur  ratio- 
nal^ EF,ad  quam  applicentur  rcdangula  El , H I 
xedangulis  AC,  CD  xqualia. 

Demonftr.  Redangulum  E 1 rationali  A D 
acqualc,  rationale  cft,&  ( per  z 1 . ) crit  EK  ratio- 
nali E F longitudine  commenfurabilis.  Item  cum 
H 1 medio  C D , fir  xquale  , medium  crit , Sc 
( per  zj.)  erit  HK  rationale  longitudinc  ipfi  HG 
leu  rationali  £F  incommcnfurabilis.  Sc  ( per  1 j. ) 
erunt  EK  , HR  longitudinc  incommenfurabiles, 
eritquc  EH  Apotome , Sc  H K congmcns.  Vel 
ergo  E K plus  poteft  quam  H K quadrato  line* 
fibi  longitudinc  commenfurabilis,  vel  incommcn- 
furabitis.  Si  primum  cric  EH  apotome  prima  * fi 
fecundura  eric  E H apotome  quarta  , & ( per  9a. 
& 95. ) linca  potens  lpatium  EG,  feu  AB  erit  aut 
Apotome , aut  minor. 

PROPOSITIO  CX. 

Theorema. 

Rationali  a medio  de  trail  0,  alia  due  irrationalts 
fiunt , vel  media  Apotome  prima  , vel  cum 
rationali  medium  totum  efficient. 


Subttahatur  k medio  AD , rationale  CD}  dico 


dione  j cum 

AD  fit  medium  , eric  E I illi  xquale  medium  , 
eritquc  (per  zj.  ) EK  rationalis , rationali  E F 
longitudinc  incommcnfurabilis.  Et  cum  H I ra- 
tionali C D xquale  fit.  Sc  ipfum  rationale  crit 
&HK  longitudine  commenlurabilis  erit  ratio- 
nali E F } Sunt  ergo  EK,HK  rationales  poten- 
tia  tantum  commcnfnrabiles; quart  (per  74.)  rcli- 
qua  E H eft  Apotome.  Vel  ergo  E K plus  po- 
teft quam  H K quadrato  line*  fibi  commenfura- 
bilis, vel  incommcnfurabilis  } fi  primum  EH  crit 
Apotome  fecunda,  & ( per  9).)  linca  potens  fpa- 
riuin  E G , (cu  AB  medix  eft  Apotome  prima  j fi 
fecundum  EH(«  def. ) eft  Apotome  quinta,  Cc 
( per  96. ) linea  potens  fpatiurn  E G , feu  A B,  eft 
ca  qux  cum  rationali  medium  totum  cfficit. 

fi96SS6fi9  685&69S343fi&B9& 

PROPOSITIO  CXI. 

* Theorema. 

Medio  a medio  detraflo  , tjuod  fit  toti  incommen- 
furabile , fiunt  relujue  irrationalts  , vel  media 
Apotome  fecunda  , vel  cum  medio  medium  to~ 
turn  efficient. 

j*  h;  K Subtraha- 
tur  a medio 
AD  medium 
C D , fed  ipfi 
incommenlu- 
rabile  } dico 
redam , qux 
poteft  reli- 
qitum  fpatiu 
A B , vel  cllc 

B D F G mediam  Apo- 
tomcn fccun- 

dam,  vel  cam  qux  cum  medio  medium  totum  tffi- 
cit.  Fiat  eadem  conftrudio. 

Demonftr.  Cum  A D Sc  ci  xquale  E I , fit  me- 
dium, & E F fit  rationalis,  erit  E K rationalis  ipfi 
E F potentia  tantum  commenfurabilcs.  Idem  di- 
ccndum  dc  HK.  Et  cum  AD,  C D & eis  xqualia 
E I , H I fupponantur  incommcnfurabilia  } erunt 
E K , HK  camdem  cum  illis  rationcm  habentes 
(per  1 . 6.)  incommcnfurabilcs  j Rationales  ergo 
font  potentia  tantum  commenfurabilcs  , Sc  ( per 
74.)  reliqua  EH  crit  Apotome.  Vel  ergo  EK  plus 
poteft  quam  HK  quadrato  fibi  longitudinc  com- 
menfurabilis  > Sc  fic  EH  erit  Apotome  tertia,  & 
( per  94.)  linea  potens  fpatiurn  E G , feu  A B,  eft 
medix  Apotome  fecunda.  Vel  E K plus  poteft 
qukn  HK  quadrato  line*  fibi  longitudine  incom- 
mcnfurabilis,& tunc  (per def)  linca  EH  crit  Apo- 
tome fexta.  Et  (per  97.)  tinea  potens  fpatiurn  EG, 
feu  AB.erit  ca  qux  cum  medio  medium  totum  cf- 
ficii  i quod  erav  demonftr andum. 

PROPO 
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PROPOSITIO  CXIL 
Theorem!. 

Apotome  non  eft  eadem  qua  ex  bints  nominibus. 

— A.  , Sit  Apotome  A.dico  A non 

p — v — ] ■ efle  eandem  ac  qu*  ex  binis 

nominibus.  Sit  eniin  fi  fieri 
poffit  A ex  binis  nominibus, 

L..  , I exponaturque  rationalis  B C, 

C ad  quam  applicetur  quadra- 

rum  cx  A , leu  re&angulum  CD  zquale  quadra- 

Dcmonftratio.  A fupponitur  Apotome  , ergo 
( per  ^8.)  eric  lacitudo  BD  Apotome  prima.  sit 
ei  congi uens  D E,  eruntque  (per  dtfinit.)  BE,  DE 
rationales  potentia  tam&m  commcnfurabilcs,  po- 
teritquc  BE  plus  quam  D E quadrato  linear  hbi 
longicudine  commenfurabilis,  & ipfa  B E erit  ra- 
tionali  line*  cOmmcnfur.ibilis  longitudine. 

Ex  alia  vcr6  parte  fi  A diet  ex  binis  nomini- 
bns,  erir  (per  61.)  latitudo  BD  cx  binis  nominibus 
prima/ic  majus  nomcnBF.Sc  minus  FD, eruntque 
( per  de fin .}  BF , F D rationales  potentia  tantum 
commcnfurabilcs,  poterit  B F plufquam  FD  qua- 
drato lme*  fibi  longitudine  commenfurabilis , & 
BF  erit  longitudine  commenfurabilis  rationali  BC. 
Eruntq  ic'BE , B F commcnfurabilcs,  longitudine 
cum  eidem  BC  fint  commcnfurabilcs , & reliqua 
F E eifdem  commenfurabilis,  erirque  coniequcn- 
ter  FE  rationalis.  Rurfus  cum  E F fit  incommen- 
furabilis  longitudine,  ipfi  DE,crit  quoque  FE  ipfi 
DE  incommenfurabilis  ; fed  utraque  F E,  D E ra- 
tionalis eft  oftenfa,  quare  FE,D  E , funt  rationa- 
les potentia  tantum  commenfurabiles  ; erit  ergo 
(per  74.)  reliqua  FD  Apotome  & it  rationalis, cum 
tamen  iam  fit  ofhiifa  rationalis.  Ergo  Apotome, 
& ex  binis  nominibus  eadem  non  eft. 

Coroll.  Apotome  & otter*  ipfas  confequen- 
tes  > neque  medic , neque  inter  fe  funt  eedem. 
Quia  q aadratum  medi*  ad  rationalcm  applicatum 
(prrz  j.)  latitudincm  efficit  rationalcm  rationali 
line*  longitudine  incommcnfufabilcm, 

Quadratum  Apotome  cidcm  rationali  applica- 
tum latitudinc  cfficit  A pot  omen  primam  [per  98.) 

Quadratum  medi*  Apocotn*  ad  rationalcm  ap- 
plicatum latitudincm  cfficit  Apotomcn  fecundam 
(p*r  no.) 

Quadratum  medi*  Apotorn*  prim* , Apoto- 
men  tertiam  reftituit, 

Quadratum  minoris,  Apocomen  quarcam. 

Quadratum  cjus  qu*  -cum  rationali  medium 
totum  cfficit  Apotomcn  f. 

Dcnique  quadratum  cjus  qu*  cum  medio  me- 
dium totum  efficit,  Apotomcn  6. 

Ex  quibus  fequitur  rationali  cuipiam  expofir* 

* $ cflc  linear  itrationales  inter  fe  differentes. 

I.  Medi  am. 

a.  Ex  binis  nominibus  cujus  funt  6 fpecies. 

3.  Ex  binis  roediis  primam. 

4-  Ex  binis  roediis  fecundam, 

Majorem. 

Rationale  & medium  potenterii, 

. . Bina  media  potentem. 

8.  Apotomen  cujus  funt  6 fpecies, 

9.  Medi*  Apotome  primam. 

10.  Medi*  Apotome  fecundam. 

I I . Minorcm. 


S • 
6. 
7. 


1 1.  Cum  rational i medium  totum  cfficicnteixu 
i 3.  Cum  medio  medium  totum  efficicmcm. 


PROPOSITIO  C XII L 
Theorema. 

Q»*dr  atnm  rationalis  ad  tarn  qua  ex  binis  nomi* 
mbits  applicatum  , latitudtntm  fsett  Apotomen * 
cujus  nomina  commcnfurabilia  funt  nominibus 
tin*  qua  ex  binis  nominibus. E‘  Apotome  qua  fitt 
eundem  habet  ordinem  , ac  qua  ex  binis  no  mi- 
ni bus. 


B V 


-Lp 


Sit  rationalis  A 8t 
ex  binis  nominibus 
BC , ad  quam  appli- 
cetur reftangulum 
BE  , zquale  quadra- 
to cx  A.  Sitque  Uti- 
tudo  DF  •,  banc  dico 
eflc  Apotomcn  , & 
ipftus  nomina,  hoc  eft  totam  lirtcam,  & ipfi  con- 
gruentem , elfe  commcnfurabilia  nominibus  BD, 
DC  ipfius  BC.  Addo  hanc  Apotomcn  eamdem 
clTc  ordinc  > ac  BC.  Applicetur  idem  quadratum  . 
A ad  minus  nomcn  DC,  fuque  tc&angulum  CGi 
* quale  quadrato  A. 

Dcmonftr.  Rc&angnla  BE , CG  eidem  quadra-* 
to  A zqualia  , inter  fe  funt  xqualia  : ergo  ( per 
M.  6. ) ita  eft  BC  ad  CD  , ficut  DG  , feu  BH  ad 
BF,  & dividendo  ut  BD  ad  DC,  ita  FH  ad  BF.  Ec 
cum  BD  fit  majus  nomen , erit  F H major  qukra 
BF.  Sim  BF , F I xqualcs.  Fiatque  ut  H 1 ad  IF 
ita  FB  ad  BK  ; erit  componcndo  ut  H F ad  I F>fctt 
BF , ita  FK  ad  B K.  Eft  autem  ut  HF  ad  BF  , ita 
BD  ad  DC  , ergo  ut  eft  BD  ad  DC  , ita  FK  ad 
BK.  Sum  autem  ( per  10. ) BD  & DC  rationales 

E uremia  tantum  commcnfurabilcs,  ergo  & FKj 
K crime  rationales  potentii  tantum  commenfu- 
rabiles. 

Deindc  cum  fit  ut  H F ad  B F ita  F K ad 
BK,  erunt  antecedences  fimul 'd  confcqucntes 
ut  una  ad  unam,  nempe  ita  erit  HK  ad  FK  ut  FK 
ad  BK,&  FK  erit  media  proportionals  inter  HK 
& B K : ergo  ita  erit  quadratum  H K ad  quadra- 
tum FK  ut  HK  ad  BK. 

Item  CG  quadrato  rationalis  A xqu ale  ratio- 
nale eft,  & ( prr  21.)  applicatum  ad  DC  fide  la- 
titudinem  DG  feu  HB  rationalcm  ipfi  DC  longi- 
tudine commcofurabilcm.  Eft  autem  ut  B D ad 
DC  ita  F K ad  B K , ant  HK  ad  F K •,  ergo  ut 
quadratum  B D ad  quadratum  DC  ita  quadra- 
tum H K ad  qundt.  F K , fed  quadrata  B D* 
DC  funt  commcnfurabilia,  cum  line*  B D , DC 
fupponantut  rationales  potentia  cooimcnfurabi- 
les  : ergo  quadratum  H K commenfurabile  eft 
quadrato  cx  F K , ut  autem  quadratum  H K ad 
quadr.  F K ita  HK  ad  B K : Sum  ergo  H K,  BK 
longitudine  commenfurabiles,  quare  Sc  reliqua 
BH  qu*  oftenfa  eft  rationalis.  Eft  igirur  H K ra- 
tionalis ficut  Sc  B K ; fed  F K ipfi  B K potentia 
commenfurabilis  eft  oftenfa,  quare  cum  FK  , EK 
rationales  fint  potentia  tantum  commenfurabiles, 
erit  (per  74.)  reliqua  BF,  Apotome  & congruens  4 
E K ; quod  erat  primum. 

Oftendimus  HK,  BK  longitudine  commenfu- 
rabiles efTe:  ergo  (per  16)  BK  BH  funt  longi- 
tudine coinmenfurabilcs,fcd  BH  ipfi  DC  eft  com- 
roenfut  abitts  3 
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1 1 6 Elementorum  Euclidis 


menfurabiH,>crS°  & BK-  ,"m  ila  cft  BD  ad  Dci 
at  F K id  B K.  Sc  pcnnutando  crit  B D ad  F K, 
fiait  DC  ad  BK.  Sed  ultinue  funt  commenfura- 
bilcs ; ergo  3e  BD,  FK.  Erunc  ergo  nomina  Apo- 
tomes  F K , BK  nominibus  B D , DC  commcnfu- 
rabilia,  quod  eft  fccundum  ■>  immo  & proportio- 
nalia. 

Dcniquc  vel  B D plus  poteft  quant  D C qua- 
drato  fibi  longitudine  commcnfurabilis , vel  in- 
commenfurabiiis.  Probabiiur  item  FK  plus  polle 
quim  B K quadrato  line*  fibi  longitudine  com- 
menfurabilis  vel  incommenfurabilis  ex  fimilitu- 
dine  lanonum , ficut  & cxrer*  omnes  conditio, 
nes  : quare  Apotoinc  B F ipfi  B C ordine  refpon- 
det  quod  demonftrandum  crat. 


Denique  fi  BD  plus  poffit  quam  CD,  quadrato 
line*  fibi  commcnfurabilis  vel  incommenfurabi- 
lis, idem  oftwdam  de  BH  refp<au  HE  , atquc  ita 
de  reliquis  conditionibus,&  confcqucntcr  Apoto- 
me  & binomium  in  codcm  etunt  ordine.  Hoc  eft 
vel  utraque  prima,  vel  utraque  ft cunda  & a 

BDBBSB6?-9B8B0a88ra0>BBB8RB3S5S5Sa58>SB0B8B5B 
PROPOSITI  O CjCV. 

Thcorema. 

Si  fpatium  con  tinea  tar  fub  Apotoma  , & binomia 
ch\m  nomma  [tint  proportionate  , & com- 
tnenfurabiha  , reUa  fratium  potent  ration*- 
lu  eft. 
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PROPOSITIO  CX1V. 


Thcorema. 

Qutdratum  rationalit  ad  Apotomen  applicatum  , 
latitudinem  facit  binornwr* , /unique  nomina 
uirmfntt , gj-  proportionalta  (jr  commtnfurabi- 
lia : junt  item  amba  tn  todtm  ordine. 


B GHE 


Sit  rationale  A , Apotome 
BC,  congruens  CD  •,  Sc  appli- 
ccmr  ad  BC  re&angulum  C E 
zqualc  quadrato  rationalis  A; 
dico  B E efie  binomium,  cuius 
nomina  erunt  commenfurabi- 
lia  & proportionalia  nomini- 
bus line*  B D.  Applicetur  ad 
BD  re&angulum  BF  , xquale 
cidem  quadrato  A , eruntque 
CE,  BF  zqualia,&  (per  if.  6.)  crit  ut  B E ad  B G 
ita  B D ad  B C i Sc  per  convcrfionem  ut  BE  ad 
GE  ita  BD  ad  CD.  Sit  item  EH  ad  HG  ut  BE 
ad  G E. 


Dcmonftr.  Quia  eft  ut  tota  BE  ad  totam  G E 
ita  EH  ad  BE  , ita  crit  rcliqua  BH  ad  HE  ut  tota 
BE  ad  totam  G E , hoc  eft  ut  E H ad  H G : ergo 
ita  eft  BH  ad  HE  ut  HE  ad  HG  i quarc  HE  eft 
media  proportionate  inter  BH  Sc  GH  , crit  ergo 
ut  B H ad  GH  ita  quadratum  B H ad  quadratum 
HE.  Vidimus  iam  ita  die  BD  ad  CD  ut  BF  ad 
GE,  feu  BH  ad  HE.  Sunt  autetn  BD,CD  nomina 
Apotomcslincz  rationales  potentia  tantum  com- 
mcnfucabiles,crunt  BH,  HE  potentia  commenfu- 
rabiles , Sc  corum  quadrata  commenfnrabilia.  Ut 
autem  corum  quadrata  ita  BH  ad  GH  : ergo  BH, 
G H funt  commenfurabiles  longitudine.  Quare 
rcliqua  BG  eildem  crit  longitudine  commcnfura- 
bilis. Item  cum  B D rationale  fir,  nempe  majus 
nomen  Apotome  , & rcdkangulum  B A quadrato 
rationali  A zqualc  rationale  \ erit  B G latitudo 

rationalis  (per  11 .)  commcnfurabilis  longitudine 

ipfi  BD  ; quare  B H quoque  rationalis  erit.  Sunt 
autem  BH , H E potential  folum  commenfurabiles, 
& BH  rationalis.  Sunt  ergo  rationales  BH  , HE 
potentia  folum  commenfurabiles.  Eft  ergo  BE  bi- 
nomium , quod  crat  primb  demonftrandum. 

Oftcndimus  item  ita  ciTe  B H ad  HE  ficut  BD 
ad  C D , Sc  permutandoita  crit  BH  ad  BD  ficut 
• HE  ad  CD  \ quare  aim  BH,  BD  fint  longitudine 
commenfurabiles,  erunt  & HE,  CD.  Quare  BH, 

HE  nomina  binomia , comincnfurabilia  Tunc  ipfis 
BD,  CD  nominibus  Apotomz  immo  & propor- 
tioiulia;quod  crat  fccundum. 


La  c 


Dl 


I 


Spatium  A B contineatur 
fub  Apotoma  AC,  & bino- 
tnio  C B , ita  ut  nomina 
illius  CD,  DB  fint  com- 
menfurabilia , & proportio- 
nalia, CE,  AE  nominibus 
apotomz  A C Sc  in  cadcin 
" **  fint  ratione  , Sc  rc&a  F 
poffit  fpacium  AB , dico  re- 
ft am  F rationalcm  efle.  Sit  enim  rationalis  G > 
cujus  quadratum  applicetur  binomio  C B,  fiatque 
rcftanguluni  CH  erit  (per  1 1 }.)latitudo  BH  Apo- 
tomc  cujus  nomina  H I , B1  erunt  & proportio- 
nalia & commenfnrabilia  nominibus  CD  , D B, 
hoc  ell  CE,  AE  , & pcimucando ut  tota  H 1 
ad  totam  C E ita  ablata  fe  I ad  ablatam  A E : 
ergo  Sc  reliqua  BH  ad  rdiquam  A C ut  tota  H I 
ad  totam  C E.  Commenfurabiles  autem  funt  lon- 
girudine  HI,  CB  quod  utraque  eiaem  C D 
commcnfurabilis  fit : ergo  Sc  BH  , AC  longitu- 
dinc  funt  commenfurabiles , Sc  HC  ipfi  BA  ; fed 
H C zqualc  quadrato  line*  rationalis  rationale 
eft:  ergo&  AB.  Ergo  linea  F illud  potens  ratio- 
nalis  crit. 


PROPOSITIO  C X V I. 

Thcorema. 

A media  infnita  funt  irrationalet  dtaterfa  * 
{aperitif  tnumtraiu. 

Sit  media  AB,  dico 
ABE  F ex  ilia  fieri  it  rationales 
infinitas  diverfa  it  tre- 
decim  fuprk  rcccnfitis. 
„ Expofita  enim  ratio- 

nali A C fpatium  A D 
(;  p)  contineatur  fub  A B 

media  , Sc  rationali 
AC,  illud  ( per  38.)  irrationale  erit.  Poffit  ipfuni 
reft  a BE  , quz  irrationalis  crit  \ dico  BE  non  efle 
eandem  cum  ftipra  rcccnfitis. 

Dsmonftr.  Quadratum  medi*  ad  rationalcm 
AC  application  latitudinem  facit  rationalan  ipfi 
AC  incommenfitrabilem  longitudine  (per  if.)  Sc 
quadrata  reliquarum  ad  camdem  AC  applicata 
faciant  latitudines  aut  apotomas,  aut  binomia,  & 
quadratum  hujus  irtationalis  BE  fimilitcr  appli- 
catum  f.iciat  mediam  AB,  Hzc  irtationalis  BE  ab 
iis  omnibus  erit  divert- 

Quod  ft  compleatur  rcftangulum  BE, illud  con- 
tention crit  fub  rationali  BD  , Sc  irrationali  BE, 
irrationale 
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irrationals  erir.  Poflit  etim  reda  EF,  hxc  irratio- 
nalis  eric : haiic  often  Jo  clTc  diverfam  a crcdecim 
fapra  rcccuMis,  ncc  ipfi  DB.  Nam  quadratum  EF 
ad  rationaleni  application,  facial  laticudipem  BE, 
oftendam  quadiata  aliarum  applicataad  BD  face- 
re  aliam  latitudinem  a BE  flic  alix  atque  alix  irra- 
tioiulcs  diverfx  comparin'  poll'unt. 
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PROPOSITIO  C X VII. 
TUeoccma. 

Diameter  quadrati  , ejufdem  Uteri  longitudine 
eft  inceminenfurafnlu. 


Sit  quadratuni  A B C D, 
firque  diameter  AC  , & la- 
tus  ACj  dico  AB  efle  Iongi- 
tndinc  incommcnfurabikm 
if  fi  AC.  Si  enim  commcn- 
furabiles  cflfent  habercnc  ra- 
tionem  , quam  numerus  ad 
mmierum.  Habeani  igitur  fi 
fieri  poteft  camdcm  quam 
numerus  EF  ad  numerum  G, 
fintque  numeri  EF  Sc  G mi- 


nimi in  fua  proportions 


Dcmonftr.  It  j dicitur  clTc  A B ad  A C ut  nu- 
G ad EF  : ergo  or  quadratum  A Bad  qua- 
aratom  A C , na  quadratic  numeri  G ad  quadra- 
tum  EF  , led  ( ptr  47. t.)  quadratum  AC  dupluru 
eft  quadrat!  AB  : ergo  tk  quadrarus  E F duplus 
cm  quadrati  ex  G.  Quadrarus  ex  E F dividatur 
brrarlam.  Dcbet  auteur  pofle  dividi  j ergo  r.,r  erir, 
denunrerus  E F ipfum  producens  par  erir.  Divi- 
datur ergo  E F bifarism  in  H , quadrarus  ex  EF 
quadruple  crit  quadrati  ex  E H.  Duplus  autem 
eft  quadrati  ex  G , quarc  quadrants  ex  G duplus 
eft  quadrati  cx  EH  , crit  ergo  quadratusex  H par 
cum  habcai  dmudmm.  Sed  in  14  fipumi  demon- 
ftrarum  eft  fi  nnmeri  in  fua  proportione  fint  mini- 
mi, fi  unus  fit  par,aliutnclTc  iinparcm  : fi  cnim 
uterque  par  elfet  , dividcretur  uterque  bifariam, 
& carum  lemiftes  in  cadem  client  rationc , ergo 
non  dTcnt  minimi. 

Alitcr  idem  demonftratur  AC  ad  A B dicantur 
rationcm  habere , quam  numerus  E F ad  G , qui 
numeri  minimi  funt  in  fua  proportione  Sc  inter fe 
primi ; non  crit  G unicas , quia  quadrants  cx  EF 
binanus  elfet.-  Quoniam  autem  quadrarus  cx  E F 
duplus  eft  quadrati  ex  G.  quadrants  cx  G mctic- 
tur  quadratuni  cx  E F , & ( per  i4.  8.)  G latus 
mctictur  latus  E F.  Cum  ergo  G feipfum  metia- 
rur, e-runt  numeri  G & £F  compofiti  i contra  flip- 
pofitioncm:  r 


SYNOPSIS  TOTIUS  L I B R I. 

De  commenfuraillilut  & wcornmenfrrabiltbtft. 


etj  vc  hxc  vox  commenfiirabilitatis  fit  re- 
fpediva  debet  ad  aliquam  magnitudinem 
refpedum  habere.  Hxc  print*  magnirudo 
Vocanir  rationalis  ; ati  commenfurabilcs  live  po- 
tentia  tantum,fivc  logitudine,  rationales  dicunnir. 

Poflunt  plurcs  magnitudines  qux  aim  propofi- 
ti  rationafi  comparanrur,  itcrurti  inter  fc  confrrri. 
Licet  cnim  rationale!  fint , pofttmt  nonnunquam 
&c  ipfx  inter  fc  tommenfurabilcs  cfle  longitudine, 
aliquando  poremiS  tantum. 

Anteqtum  igitur  ad  pcailiares  lineas  defeenda- 
tur  xquum  fuit  ut  gcncralcs  tradcrcntur  qmbus 
connncnfurabilitas , & incdtnmcnfurabi  litas  di- 
gnofccrctur. 

Et  primo  quidem  dicitur  quod  fi  una  magnitu- 
do  ab  alia  ,3c  reliquum  a fccunda  alternatim  fub- 
trahantur,  crunt  incoramenfurabilcs  , ft  nunquani 
reliquum  prxeedentem  metiatur.  Exinde  doccmtrs 
toethodum  quotcumquc  commenfurabilium  com- 
muncm  menfutam  inveniendi.  Stabilimus  confe- 
quenter  magnitudines  commenfurabilcs  camdcm 
habere  rationem  quam  numerus  ad  numerum; 
Item  line arum  commenfurabilium  longitudine 
quadraca  , eamdem  Habere  rationem  quam  nume- 
ms  quadrarus  ad  quadratum  cum  fiiis  convcrfis; 
Ex  quo  fcquitur  lineas  longitudine  commenfura- 
bilcs,  potentia  talcs  efle,  non  tamen  viciflim. 

Quatuor  proport ionalium  n prima  fccunda; 
fuerit  commenfurabilis,  crit  Sc  certia  quarrx  ; fi 
dux  eidem  fuerint  commenfurabilcs,  erunt  Sc  in- 
ter fc.  In  proportionality)  ft  prima  plus  poflit 
qu^m  fccunda  quadrato  line*  fibi  incommcnfu- 
tabili , idem  dicendum  de  rertia  rcfpcdu  quart# 
ft  partes  conuticnfurabilcs  fine,  & rotum  finculiy 
Tom.  I.  ^ 


Frit  Si  partes  incommenfurabiles  fint , Sc  totuiti 
fingulis  crit  incommcnfiirabilc,  Sc  viciflim. 

Si  redangulum  fub  fe^mentis  maioris  xquafe 
fit  quadranti  quadrati  minoris  , Sc  Tegmenta  ilia 
fint  commcnforabilia  , major  plus  poierir  quam 
minor  quadtaett  linex  fibi  cohrmcnfurabilis  , Sc 
viciflim. 

Eidem  Fed#  duas  incommenfurabiles  unam 
potentia  tanturti,  alteram  omnino  reperire. 

Redangulum  concentum  fub  longitudine  eom- 
mcnfurabilibus  lineis&  rationalibus,  hoc  eft  pro- 
lific* rationali  lincx  faltcm  potentii  commen- 
furabilibuS.rationalc  eft/eu  quadrato  rationalis  li- 
ncx  commcnfurabile; 

Rationale  divifum  pet  lineam  tationalcm ; hoc 
eft  faltcm  potentia  primx  rationali  commcnfurai- 
Bilcm,  quotiemem  cfficit  ratibnalem , Sc  diviforf 
longitudine  commcnfurabilem. 

Quod  fub  rationalibus  potemii  tantum  incom- 
menTurabilibus  continctur  eft  irrationalc,  & radii 
cjus  eft  irrationalis  difta  media.  Dicitur  me- 
dium , quia  eft  medium  proportionate  inter  qua- 
drata  lincarum. 

Quadratum  medix  divifum  per  rationalem, hoc 
eft  primx  rationali  faltcm  potentia  commcnfura- 
bilem, quotientem  facit  rationalem. 

Medix  commenfurabilis  faltcm  potentia  me- 
dia eft. 

Redangulum  contentum  fub  mediis  bngitu- 
dinc  commcnfurabilibus, medium  cftilub  coinmen- 
furabilibus  tantum  potentil , vcl  rationale  eft  vcl 
medium. 

Medium  non  fuperat  medium  rationali. 

Invcnirc  medias  potentii  tantum  commenfu- 
E e xahilet 
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rabilcs  qux  rationale  contineant,itcm  quxmcdifi. 

Invcnire  duas  rationales  potentia  tantum  coro- 
mcnfurabilcs  , ita  ut  nujor  pUtt  poffic,  quam  mi- 
nor quadrato  linex  fibi  longitudine  commenfufa- 
bilis.  Item  incommenfurabilis  fimilitcr  dc  dua- 
bus mediis  rationale  contincmibus.  Item  de  me- 
dium continent  bus. 

Invcnire  duas  redas  potentU  Incommenfura- 
bilcs,  ita  ut  aggregatum  efUadratorum  fit  rationa- 
le, & redangulum  Tub  iplis  medium.  Vcl  contra* 
Vel  utrumque  medium,  fed  incoromenfurabile. 

Binomium  irrationalis  eft  linca  > ex  duabus  ra- 
tionalibus  potentia  tantum  commcnfurabilibus 
compofita. 

Ex  duabus  mediis  prima  conftat  duabus  mediis 
potentia  tantum  comracnfurabilibus»qux  rationa- 
le contincanr. 

fix  duabus  mediis  x.  cotiftat  duabus  mediis  po- 
tentii  tantum  commenfurabilibus  qu*  medium 
contineant. 

Major  eft  irrationalis  linea  ex  duabus  poten- 
til  incommcnfurabilibus  conftans , ita  ut  aggreca- 
• turn  quadratorum  fit  medium,  Sc  redangulum  Tub 
ipfis  medium. 

Bina  media  potens  eft  irrationalis  linca, ex  dua- 
bus potentia  incommcnfurabilibus  conftans,ita  ut 

tain  aggregatum  quadratorum , quira  re&angu- 
turn  fir  medium,  fed  fine  incommenfurabilia. 

Qux  ex  binis  nominibus,  in  uno  tantum  pun- 
do  in  foa  nornina  dividitur. 

Sicut  ex  binis  mediis  prima , fccunda,  nujor , 
rationale  & medium  potens,  & bina  media  potens* 

Binomiorum  font  6 fpecies. 

Prima  talis  eft  ut  majus  nomen  plus  pofiir 
qulm  minus,quadrato  linca;  fibi  longitudine  com- 
menfurabilis,  Sc  majus  nomen  fit  expofitx  ratio- 
nale longitudine  commenfiirabile. 

2.  Binomium  vult  minus  uoroen  efie  rational] 
expofitx  commcnfurabile. 

j.  Neutrum. 

Quartum  binomium  tale  eft  ut  majus  nonYcn 
plus  poflit,  quim  minus,  quadrato  line*  fibi  k>n- 
gitudinc  incotnmenfurabilis  , &:  majus  nomen  fit 
expofitx  rationali  commcnfurabile. 

Quintum  ut  fit  minus  nomen. 

Sex  turn  ut  neutrum. 

Turn  traduntur  methodi  ad  cas  inveniendas. 

Linea  potens  redangulum  fub  rationali , Sc  bi- 
nomio priroo,  irrationalis  eft.  Sc  eft  binomium. 

Si  fub  rationali  Sc  binomio  fccundo,  ex  binis 
mediis  prima  eric. 

Si  fub  rationali  Sc  binomio  tertioj  ex  binis  me- 
diis fccunda. 


Si  fub  rationali  Sc  binomio quafto.  Major. 

Si  fub  rationali  Sc  binomio  quinto,  tationalc  Sc 
medium  potens.  * 

Si  fub  rationali  & binomio  fexro  , bina  media 
potens  eric. 

Binomij  quadratum  per  rationalem  divifnra  , 
quotientem  exhibet  binomium  primum. 

Quadratum  ejus  qux  cx  binis  mediis  prima 
per  rationalem  divifum  quotientem  habet  bino- 
mium x. 

Quadratum  ex  binis  mediis  fecund*,  binomium 
tertium. 

Quadratum  majotis , binomium  quarturrt. 

Quadratum,  rationale , Sc  medium  potcncis,br- 
nomium  quin  turn. 

Quadratum  bina  media  potentis  , binomium 
fextuni. 

Binomio  commcnfurabilis  long,  fimilc  eft  bino- 
mium, idem  diciro  dc  binis  mediis,  de  majorc,de 
rationali  & medio  porcntc,dc  bina  media  potente* 

Si  redangulum  tationalc  Sc  medium  compo- 
nantur  , linca  totum  potens  irrationalis  eft  , vcl 
binomium, vcl  qux  ex  binis  mediis  prima, vcl  ma- 
jor, vcl  rationale,&  medium  potens. 

Si  duo  media  incommenfurabilia  componantur, 
linea  totum  potens  vcl  erit  cx  binis  mediis  fc- 
cunda, vcl  bina  media  potens. 

Si  i rationali  rationalis  potentia  tantum  com- 
menfurabilis  auferatur  , reftat  Apotomc,  qux  eft 
irrationalis  , ficut  & fcqucntcs. 

Si  2i  media  media  auferatur  potentia  tantum 
commenfquz  cum  tota  rationale  contineat.voce- 
tur  medix  Apotome  prima.  Si  medium  contineac 
erit  medix  Apotome  (ccunda. 

Si  i reda  alia  auferatur  potentia  illi  incom- 
menf.  ita  ut  aggteg.  quadratorum  fit  rationale 
redan gulum  medium,  dicatur  minor.  E contra  fi 
aggr.  quadr.  fit  medium,  & redang.  rationale,  di- 
citur  cum  rationali  medium  totum  cfficicns.  Si 
uuumque  medium  dicatur  dim  medio,  medium 
totum  cfficiens. 

Omnibus  his  lincis  unica  untum  Angruit  li- 
nca, qux  habeat  fupradidas  conditiones. 

Sex  font  fpecics  Apotomx.  In  tribus  primis 
row  plus  poteft  quam  congrucns  quadrato  line* 
fibi  longitudine  commenfiirabilis.In  tribus  poftc- 
rioribus  incommenfurabilis. 

In  priina  Sc  quarta  * rota  eft  expofitx  rationali 
commcnfurabilis  longitudine.  In  fccunda  Sc  quin- 
ta congrucns.  In  tertia,&  fcxta  ncutra. 

Exindc  fcquitur  inventio  Apotomarum. 

Si  redangulum  contincatur  fub  rationali  & 
Apotoma,pcima  linea  illud  potens  eft  Apotome. 
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Defihitiones . 


ad  planum  C D reiki ; ducarur  item  iinca  B E, 
angulus  ABE  eft  inclinatio  line*  AB  , cum  pia- 
no CD. 


£ pendicu laris  ad  omnes  li-  X \. 

] n'eas  dud  as  in  prxdido  J)  A/'  X\. 

v pl^io * Sc  cam  tangenccs.  V / \ JJ 

\ Vt  line*  AB  diettur  re - \ _Vr  /\  ... 

N.  \ (1*  ad  planum  CD , Ji  ad  F\  / V 

omnes  lint  at  dud  as  in  pla - \ 

t*  no  CD  per  punOum  B,  . H C 

tnt  E F , G H fuertt  perpendtcularis  _ ' . v 

ngalt  ABE  , ABE , ABG  , ABH > &e>  6‘  P,an‘  ad  P,anum  inclinatio,  eft  angulus  acU- 

rus , quern  comprehendunt  dux  line*  in  utroque 
piano  dudx  , & pcrpcndicularcs  ad  com  mu  non 
/ corum  fedionem.  Vi  plans  AB  ad  planum  CD  in - 

• tlinatto  eft  angulus  acutm  E F G , quern  compre - 

V ben dunt  line a EF,  FGt  utraque  perpendiculars!  in 

\ fuo  piano  t ad  commnnem  fitlionem  A H. 

A i 7*  Planum  ad  planum , fimi  liter  inciinatum  eft 

V \ cum  anguli  inclinationum  fucrint  xqualcs. 

\ \ \ *'.  parallcla  funcca,  qox  quantumvis 

' \ producantur  ex  otnni  parte , xquali  Temper  inter - 

\ \ \ vallo  ubique  diftant. 

' u ^ 9*  Similes  folidx  figurx  funt , qux  totidem 

**  ^ planis  fimilibus  continemur.  Vt  duo  eubi.Hae  tu- 

rnon definitio  eonvenit  fpbtris  ■,  tales  auitm  fgnra 
mum  ad  planum  redum  eft,  cum  line*  angulos  foltdos  equates  babenr. 
piano  dudx  pcrpendiailares  communi  io.  Aiqualcs  Sc  fimiles  folidx  figurx , funt  * 
\ fed  ioni,  ad  altcrura  planum  funt  redx.  qux  fimilibus  planis  , multicudinc,  & magnitude 
mem  planvrum  fethonem  vocamus  lint  am  nc  xqualibus  cotuinentur  ; nam  fi  aniino  conci- 

n in  utroque  piano, quahs  efl  AB,  qua  eft  piantur  fe  penetrate  , neutra  aliam  cxccdct  cunl 
lano  A C , quam  in  plant  AE.  Si  igitur  angulos  Sc  latera  xqualia  habcanr. 
dutla  in  piano  AE  & perpendicular  is  ad  l x.  Angulus  (olidus  eft  plu- 

m fedionem  AB  ■,  fuerit  reda  ad  planum  A.  rium  quam  duarum  lincarum  in 

num  AE  Ad  planum  AC  , redum  efl*  \ diverfis  planis  cxiftcntium  mu» 

I \ tua  inclinatio.  Vt  incltnatio 

a / \\  quam  habent  ires  line  a A B , 

A / \\  AC  t AD  in  diver (is  plant t 

\ / * \ \ ixiflentts. 

\ l \ \ c >t.  Pyramis  eft  figara  fo- 

— \ . C D nO|/  lida , qux  triangulis  confine- 

\ \ \ tl,r : quorum  bales  funt  in  co- 

\ . - -A  ft  \ dem  piano  $ vertex  veto  cora- 

\ \ munis.  Vt  figura  AB  CD, 


S>  Si  linea  A B non  fucrit  reda  ad  planum 
C D > Sc  ex  ejus  pundo  fublimi  A ducatur  A E 
Tom.  I, 
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Prifira  eft  figura  folida,cu  jus  adverfa  duo  pla- 
na xqiialia,fimili3,  & parallela  funt,  alia  verb  pa- 
rallclogramma.  Pejfunt  auttm  parallel*  Ultra  ejft 
tjit&cHtn^uc  polygon*  ■,  ut  in  fgura  ABCDEF. 

i a.  Sphxra  eft  figura  lolida  , unici  fiiperncie 
contenta  , ad  quatn  ab  uno  pundo  intra  hguram 
pofiro  dud*  line*  funt  *quales.  AH j /fb*r*m 
dtfiniunt  per  circumvolutionem  ftmicircult , circa 
(harnetrum  tjuitfeentem. 

i j.  Axis  eft  quicfcans  ilia  linca  > circa  qukm 
icmicirculus  convercitur. 

• * 1 6.  Centrum  fphxrz,  eft  idem»ac  centrum  (c- 
mieirculi.  Intellige  tllim  ftmtarculi  j cujm  cir- 
cumvolutione  generatur  jphara. 

17.  Diameter  eft  quxcumque  linea  , per  cen- 
trum fphzr*  tranfiens : &in  ejusfupcrfitic  utrin- 
que  rcrininata. 


A 


19.  Si  ex  pundo  fublimi , linea  circumfercn- 
tiam  circuli  dcairrat » conum  deferibet.  Vr  fi  ti- 
nea AC  in  ant  ns  immobile  J in  punflo  A , decurrat 
circumferentiam  circuli  CD  defer ibit  eonum,cu\ut 
vertex  tj} punBum  A in  fubltmi  pofttum  > balls 
fubjedus  dr  cuius.  Axis  linea  duda  2i  Venice  ad 
centrum  bafis. 


20.  Si  circa  diwscirculos  parallclos  moveatur 
linca,  ita  ut  femper  parallela  line*  connedenti 
centra  circuloritm  ; deferibet  cylindrum.  Linea 
circulorum  centra  connedens  dicitur  axis  ut  AR 
xi.  Similes  coni,&  cylindri  fi  redi  Tint  ( voco 
antem  redos  cum  axis  eft  pcrpendicularis  ad  ba- 
fin)  funt  quorum  axes  , Be  diametri  bafium  funt 
proportionates. 

In  inclinatis  verb  addendum  eft  ut  axes  fine 
adbafes  fimilitcr  inclinati. 
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PROPOSITIO  I. 

Thcorema. 

Re fl*  line*  pnrs  alitju*  non  eft  in  alijuo  plane, 
alia  verb  in  fublimi. 


B G 


Sit  in  piano  A B , alicujus  line*  red*  pars 
CD.dico  reliquam  partem  ejufdcm  line*  nondfc 
extra  illud  planum,  qualis  eft  D E. 

Dcmonftr.  Ccrturo  eft  in  piano  A B , efle  ali- 
quam  iincain  D F qu*  in  diredum  jaceat  cum  li- 
nea CD  ; (nam  poiTcmus  dud  a linea  D G , duos 
angulos  CDG  , GDF  facere  duobus  redis  *qua- 
lcs,  & tunc  ( per  14. 1.)  DF  unam  lineam  efficeret 
cum  CD  , quod  tamcn  fieri  non  poflet : nam  dtfie 
red*  ED,  F D , idem  haberent  fegmentum 
commune  C D,  ( contra  10.  pronunciaium. 

•m  «t  «»«»€«»«»  «•**»*»«* «** *** 

PROPOSITIO  IL 
Theorema. 

Si  dud  reBd  ft  mutu'o  ft  cent , in  eodemfunt  plane, 
& ornne  triangalum  in  eodem  eft  piano. 


Du*  red*  A B , C D fc  mutub  fecent  in  pun- 
do  E,&  adjundd linca  BC,  fiat  triangnlum  EBQ 
dico  totum  triangulmn  E B C,  & iotas  lincas  AB, 
B C in  eodem  cite  piano. 

Dcmonftr.  Si  enim  fieri  poteft  pars  B F G C 
trianguli  EBC,  in  uno  fit  piano,  & alia  E F G , in 
alio  : igitur  linearum  EB,  FG  , pars  una  EF,  EG 
in  uno  crit  piano  ; alia  FB,  GC  eric  in  alio  (con- 
tra  1.  hujut ) Be  confequenter  line*  AB,  CD  qu* 
in  eodem  piano  trianguli  EBC  exiftunr  , tot* 
funt  in  eodem  piano. 

«*«*'*»«**  «*  «•*«»  «****«•* 

PROPOSITIO  HI. 

Theocema. 

Si  duo  plana  ft  mutub  ftectnt  communis  eorum 
ftUto  eft  Imea  reQ*. 


Plan* 
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Plana  AB  >CD  fc  murutS  fcccm  j fitquc  corum 
communis  fe&io  linea  E F , dico  cam  cflc  lincam 
xe&am. 

Dcmonftr.  SI  cnim  EF  non  eft  linea  re&a,  du- 
catur  in  piano  AB  , a piuifto  E ad  F linea  refta 
EGF,  & in  piano  C D linea  rc&a  EHF,qux  non 
coincident , ahoquin  ilia;  ad  utrumquc  planum 
pertincrent,  efleneque  communis  comm  fedlio, 
tune  igitur  d-ix  linear  rc<ftx  EHF  , EGF  fpatium 
claudcrent ; quod  eft  ( conn  a i i.pronunciatum.) 
***  fcH:  w^-w. 

PROPOSITIO  IV. 

Theorem  a. 

Si  Unea  faerie  tin  abut  lineij  fe  mu  tub  ftcantibus 
*d  retioj  anguloj,  tti.itn  piano  per  ipfat  dullo 
ad  refloi  angults  trie. 


A 


Sit  linea  AB  perpendiculars  duabus  lineis  CD, 
EF,  fc  mutu6  (ccantibus  inB.  Ita  ut  anguli  ABC, 
ABD,  ABE,  ABF  redti  fint  (quod  fans  four  a pla- 
na t. x Inhere  non  potejl)  dico  lincam  AB  rciftam  cflc 
ad  planum  GH  in  quo  funt  linear  CD,  EF,  hoc  eft 
ii  ducatuc  qusccumquc  linea  KBL,  lincam  A Belle 
perpcndicuiarcm  ad  lincam  K L ; abfeindantur 
4.lincar  BC»  B D,  B E,  B F xqualcs,  ducanturquc 
linear  AC,  AD,  AE,  AF,  CF,  DE. 

• Dcmonftr.  In  triangulis  A B C,  ABD  , ABE, 
ABF,  quia  latus  A B commune  eft,  Sc  latera  B C, 
BD,  BE,  BF  funt  fa&a  xqualia  Sc  anguli  in  purr* 
&o  B font  rcifti  Sc  ided  arquales  j crunc  (per  4. 1.) 
bafes  AC,  AD  , AE,  AF  xquales  : -quia  autem 
Triangula  CBF,  EBD  duo  latera  BC,  BF,  BE,  BD 
habent  Xqualia,  &angulos  CBF,EBD,oppofitos 
ad  verrieem  (per  ij.i.)  arquales  ; bafes  CF , ED, 
arquales  aunt  (per  4.  1.)  Item  anguli  BED,  BFC, 
in  triangulis  KBF,  EBL,  quia  anguli  KBF , EBL 
ad  verrieem  funt  xqualcs  , & anguli  BEL,  B F K. 
oftenfi  funt  xquales,  Sc  latera  FB,  BE  funt  xqua- 
lia, latera  EL,  KF  j LB,  KB,  xqualia  erunt : rur- 
fus  quia  rriangula  ACF,  AED  habent  latera  AC, 
AF,  AE,  AD  xqualia.  Si  bafes  CF,  DE  xqualcs  : 
angulos  omnes  habebunt  xqualcs  (per  8.1.) 
cnmtque  anguli  AED  , AFG  xqualcs  i quia  veri 
ia  triangulis  AEL>AFK,  latera  AE,AF  j item  EL, 
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FK  funt  xqualia  j & anguli  AEL  , AFK  oftenfi 
font  xqualcs  ; bafes  AK  , AL  (ptr  4.  , .)  xqualcs 
erunt : tandem  manguia  A B K,  A B L , quotum 
latus  AB  commune  eft  , & latera  BK  BL  oftenfa 
fum  xqualia , item  bafes  AL,  AK  ■,  habebunt  an- 
gulos A B K , A B L xqualcs,  atquc  adeb  reiftos, 
quod  oftendenduin  crat. 


PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

Si  ntla  lint a perpendicular  is  Jit  ad  tres  l me  as  in 
todem  punclo  ft  inierfecantts , ilU  funt 
in  codetn  plane. 


Sit  linea  AB  perpendiculars  ad  tres  Iincas  BCi 
BD,  BE , fc  intetfccantes  in  pundto  E : dico  ilias 
in  eodem  cflc  piano. 

Dcmonftr.  Intclligatur  planum  A G in  quo 
funt  linear  AB,  BE  elTe  du&um.  Item  planum  FG 
in  quo  funt  lincx  BD , B C , dico  lineam  B E efle 
communem  fc&ioncm  planorum  AG  , FC , atque 
adco  earn  tile  in  piano  FC.  Si  enitn  non  eft  com- 
munis fe&io.  Sic  BG  communis  fetftio.  Quia  li- 
nea AB  eft  perpendiculars  ad  lincas  BC,BD;per- 
pcndicularis  erit  (per  4.)  ad  planum  FC,  8c  confe- 
quenrer  ad  lineam  BG, igitur  angulus  ABG  rciftus 
eft,  fed  iam  angnlns  ABE  reftus  eft  r igitur  anguli 
ABG,  ABE  in  eodem  piano  cxiftentes  client 
xqualcs : pars  & tocum  quod  eft  abfurdum. 


55GS53656S«-55:vi  ^^^^69056555,63030263 
PROPOSITIO  VI. 

Theorema. 

Du*  linea  ad  idem  planum  relit , inter  ft  funt 
parallel*. 


Sint  lincx  AB,  CD  ad  idem  planum  E F rciftx, 
dico  illas  cite  parallels.  DuftaJinca  BD,  ( per  def. 
3.)  anguli  ABD,  CDB  funt  retti : quare  ft  lincx 
ABjCD  probentur  in  eodem  efle  piano  (per  19.1.) 
erunt  parallels  , quod  ita  fict : ducatut  ad  lincam 
BD  perpendiailaris  DG,  xqualis  linex  AB  , jun- 
gancurque  lincx  AG,  AD. 

Dcmonftr.  In  triangulis  ABD,BDG,  latus  BD, 
E iij  eft 


— 
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eft  commune,  latera  AC,DG  funt  fada  xqualia; 
^guli  A B D,  B D G funt  redi  & xquales : igjkur 
/agr  4. 1.)  bafes  A G,  AD  funt  xqualcs.  In  trian- 
gulfc  ABG,  ADG,  latera  AB.DGj  item  BG.AD 
funt  xqualia,  & bafts  AG  communis,  igkur  (per 
$.  j.)  anguli  ABG,  ADG  funt  xqualcs  i fed  ABG 
( per  defa-)  redus  eft,  igitur  ADG,  redus  ecit : 
fed  G D B jam  redos  faftus  eft,  &GDC,  item 
quia  linea  C D eft  red*  ad  planum  E F.  Igitur 
refla  GD  eft  perpendiculars  ad  ires  lines  CD  AB, 
BD,  quae  (per  j.)  in  codcm  piano  erunt , fed  linea 
AB  eft  in  eodem  piano  in  quo  cxiftunt  A D,  B D, 
(per  a.)  igitur  AB,CD  ineodetn  piano. 


PROPOSITIO  VIL 
Theorem* 

tinea  qua  due  punfla  paraUelarum  conptngil , in 
eodem  cum  ipfit  eft  piano. 

Linea  A B,  conjungat  duo  ptinda  A & B > pa- 
rallelar  urn  )A  C,DB;  dico  lineam  A B exiftere 
in  codcm  piano  in  quo  cxiftunt  linea  AC*  DB. 

A C 

"SI 

I)  B 


Demonftr.  In  eo  piano  ducatur  re 61  a linea  ^ 
pundo  A ad  B , quae  niii  coincidac  cum  A B fit 
AEB : dux  reft*  A E B,  A B fpatium  claudcrcnc 
(comruprojt.il.)  igitur  linea  AB  eft  in  eodem 
piano. 


PROPOSITIO  VIII. 


Theorema. 

Si  porallelarum  alter*  fit  perpendicular*  ad  ple- 
num quidpiam  ; & nlia  ad  idem  perpen- 
dicularit  erit. 

Sint  parallel*  A B,  C D,  quorum  A B fit  reda 
ad  planum  EF  : dico  & CD  ad  idem  elfe  redans. 
Ducatur  in  piano  E F linea  D G perpendicular  is 
ad  lineam  BD  & xqualis  lines  ABi  junganturque 
linea:  AD,  AG,  BG. 


Demonftr.  Primo  line*  A B , C D in  eodem 
fync  piano,  cum  fint  parallels  Be  anguli  BAD, 


C D B funt  redi  : line*  ctiam  B D,  A D , in  eo*- 
dem  funt  piano  in  quo  line*  A B , CD.  In  trian- 
gulis  autem  ABD.BDG,  latera  A B,  GD , funt 
xqualia  B D commune  , & angulus  ABG  redus 
( per  def.i .)  & B D G fadus  eft  redus,  igitur  an- 
guli funt  xqualcs  quare  (per  4.  t.)  bafes  BG, 
A D xqualcs  funt.  RuHus  in  triangulis  ABG, 
ADG  larera  AB*  DG,  AD,  BG  funt  xqualia  , Sc 
bafts  A G communis  : igitur  ( per  8.  1.)  anguli 
ABG,  ADG  funt  xqualcs,  fed  A BG  redus  eft, 
cum  linea  AB  fit  reda  ad  planum  EF  i igitur  an- 
gulus G D A redus  eft,  quare  linea  G D reda  eft 
ad  planum  in  quo  funt  line*  AD,  BD  { per  defy) 
& ( ptrdef.% .)  angulus  GDC  redus  eric,  quare 
cum  anguli  CDB.CDG  redi  Tint , linea  C D 
reda  crit  ad  planum  E F. 


PROPOSITIO  IX. 


Theorema. 

Qua  eidem  linea  font  parallel a \ licet  non  in  eodem 
cum  ilU  piano , inter  ft  parallela. 


A G B 


C D 


Sint  line*  AB,  CD  cidemline*  EF  parallel*, 
licet  non  in  eodem  cum  ilia  piano.  Dico  lincas 
A 6,  CD  cfle  para! Idas.  Ducatur  in  piano  linea- 
rum  AB,  EF  ; linea  G H perpendiailaris  , & in 
piano  linear um  E F , C D ducatur  perpendicula- 
r's HI-  ... 

Demonftr.  Linea  E H » perpendicular  is  ad  li- 
neas  H 1,  & G H (per  4 ) redaeft  aiplanum  prr 
illas  dudum  : ergo  ( per  8.)  line*  AG  , & Cl  ipw 
parallel*  ad  idem  planum  red*  erunt  : quare 
( per  f . ) AB  CD  inter  fe  parallel*  funt. 

GSSS53K-BS536353BS  ST58«6363G5S553- 53^5353 
PROPOSITIO  X. 

Theorema. 

Si  dua  retla  concurrents , fins  parallela  duabut 
alii/,  licet  non  in  eodem  piano  , aqualem  anpn- 
lum  comprthendtm. 


A 


Sit  linea  AB  parallela  line*  CD,  & A E ipfi 
C F , licet  non  in  eodem  piano  : dico  angulos 
B A E , D C F cfle  xqualcs.  Abfcindantur  line* 

AB. 


\ 
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AB  , CP ; AE  ,‘CF  zquales ; ducanturque  line* 

BD,  AC,  EF,  BE,  DF. 

Demonftr.  Ciim  line*  AB  > CD  fine  xqualesj 
& parallel*,  line*  BD,  AC  ( per  j i. ) zquales 
erunc  & parallel*.  lea  parallels  mint  fine*  AC, 

EF } & ( per 9.)  line*  BD,  EF  parallel*  crunt,  & 
zquales ; & line*  BE  , DF  eas  connedentes  pa- 
rallel* erunt,&  zquales.  In  triangulis  verd  BAE, 

DCF,  cum  latcra  AB  , CD  ; AE  , CF  , fada  fint 
arqualia  ; & balls  BE  bafi  DF  J ( per  3.  1.)  anguli 
BAE  , DCF  zquales  crunt. 

PROPOSITIO  XL 


Probleraa. 

Ad  datum  planum  perpendicularem  ductre  ex 
puntto  extra  iUnd  dato. 


Sit  planum  AB  , ad  quod  ex  pundo  C ducen- 
da  eft  perpendicularis.  Ducatur  linca  DE  utcum- 
que  , ad  quam  cx  poofto  C due  perpendicularem 
CF.  Per  F ad  DE  due  perpendicularem  FG  i ad 
quam  ex  C due  perpendicularem  C H ; dico  C H 
efte  re am  ad  planum  A B.  Ducatur  linea  K I 
parallela  linez  DEi 

Demon ftr.  Linea  EF  eft  perpofedieu  laris  ad  li- 
hcas  CF  & FG : ergo  8c  ad  planum  trtanguli  CFH 
(per  4.  ) 8c  ( per  8. ) linea  K I illi  parallela  ad 
idem  planum  rc<fta  eft  , quare  ( per  def  j. ) angu- 
Ius  KHC  redus  eft  : igitur  cum  linca  C I facia t 
angulos  rc<ftos  ClF  CIK  aim  duabus  lincis  le  in- 
terfecaniibus , re<fta  erit  ad  illorUm  planum  quod 
eft  planum  AB.  (per  4. ) 

535368533553.5? S3  2m3B9S6?$&59-Sag569636SS3 
PROPOSITIO  XII. 


22^ 

cui  (per  jo.  1; ) due  parallelam C F , banc  dico 
die  redam  ad  planum  B A. 

Demonftr.  Cum  cnim  linez  DE , CF  fint  pa- 
rallel, & DE  fit  reda  ad  planum  AB  j CF  quo^ 
quet  per  8. ) ad  idem  re  da  erit. 

PROPOSITIO  XIII. 
Theorems 

Ex  eodem  plant  puntto  due  perpendieuUrej  ak 
illud  non  excitabuntur  j neque  ex  eodem 
punllo  extra  illud  pefito'. 


Lx  eodem  pundoF  planiD  C non cxcitabun- 
tur  ad  illud  do*  perpcndicularcs; 

Demonftr.  Sint  cnim  fi  fieri  poteft  duz  per- 
pcndicularcs  FE,  FG,  fitquc  planum  per  .1 
dura  FG  , fequerctur  { per  dtf ; 3.,)  angulos  GFH. 
E F H die  redos, & zquales, pars  & totum  ;quod 
eft  abfurdum. 

Ncque  ctiam  cx  eodem  pundo  G ad  idem  pla- 
num B C poflunt  duel  duz  pcrpendicul  ires.  Sint 
cnim  dudz  fi  fieri  poteft,  nempe  GF,  GH,  di.dl 
linel  HF » fcqueretur  in  tciangulo  GTH  angulos 
FHG,  GFH  cite  redos,  ( contra  17.  1.  ) 

B5fl969SC^95211S18l993P -^^SSSa-'SBKGSlSt^Kfl^ 
PROPOS1TIO  XlV. 
Theorems. 

Plana  ad  qua  eadem  linea  re  Ha  eft, funt  parallels 


Sint  plana  AB  , CD  , fitque  linea  E F reda  ad 
lit  r unique  ; dico  plana  AB,  CD  cite  parallela.Du- 
catur  linca  G H line*  E F parallela  ( per  5 0.1.  ) 
junganturque  line*  G E , H F. 

Demonftr.  Quia  line*  CH,  EF  funt  parallels^ 
& EF  ad  plana  A B , C D reda  eft  ( per  8. ) linca 
G H ad  utrufnque  reda  erit : igitur  ( pet  deft}.  ) 
anguli  FEG  , HGE  , GHf , EFH  ridi  funt , 8c 
(per  zS.  1.)  line*  GE  , HF,  funt  paialld*  } igi- 
tur G E F H eft  parallclogrammum,  in  quo  ( per 
54. ) latcra  oppofita  GH  & EF  funt  xquali.i , igi^1 
tur  ctiam  in  G & H , plana  xqualirer  diftant ; it* 
oftendam  in  qtiocutnquc  alio  loco  zqualiter  difta- 
re  ; igitur  funt  parallela. 


Problems. 

Ad  datum  planum  perpendicularem  ducere  * per 
puntlum  in  ea  datum. 


Ad  planum  AB  per  pundum  C duccnda  fit  per-  * 
pendicularis  , cx  quocumque  pundo  D.  Ad  idem 
planum  ducatur  pcrpendiailaris  DE  ( per  11.) 
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PROPOSITIO  XVII 
Theorem*. 

Dm  lint  ptruiUlu  pU»u  propmimdittt 
fetatuur. 


PROPOSITIO  XV. 
Theorem*. 

Si  dua  retie,  coeuntts , Jim paraliela  duabut  ft  to* 
gentibm , non  in  codtm  piano } plana  ptr 
ipfat  dutia  , font  parallel  a. 


LI/  Sint  line*  AB  , CD  , qu*  planis  patallelis  EF, 

GH » IK  fcccntur  in  pundkis  A, C,  L,  M, N,  Oj 
Redk*  AB,  AC  fint  parallel*  redkis  DE  > D F dico  illas  propottionaliicr  fecari , hoc  eft  it*  eff« 

in  alio  piano  exiftemibus  i dico  plana  AL,  DI  per  AL  ad  LN  ficut  CM  ad  MO.  Ducatur  linea  AO, 

AB,  AC ; & per  DE,  DF  dudka,c{Ie  paraliela.  Ex  fecans  planum  G H in  pundko  P.  Ducanrur  item 

pundko  A ducatur  ( ptr  1 1. ) linca  A H redka  ad  line*  A C , N O \ fintque  communes  fedtione* 

planum  DI , & per  pundkum  H (per  jo. i . ) du-  plani  trianguli  ACO , & planoruin  EF , GH , li- 

cantur  line*  HI , HK  parallel*  lineis  D E , D F,  nc*  AC  , PM,  qu*  ( ptr  1 6. ) parallel*  crunc. 

qu*  (ptr  p.  ) parallel*  etiam  crunt  I lineis  Parallel*  item  erunt  NO , LP,  communes  fedkio- 

AB»  AC.  nes  planorum  paraliclorum  GH  , I K , ic  plani 

Demonftr.  Quia  line*  A C , H I funt  paralle-  trianguli  ANO. 

!*  , ( per  ij>.  i. ) anguli  A H I , HAC  funt  duo-  Demonftr.  Quia  in  triangulo  A O C line* 
bus  redkis  squales  •,  fed  AHl  redkus  eft  ( cum  li-  PM  eft  paraliela  latcri  AC  , erit  ut  CM  ad  MO 

nea  AH,  lit  redka  ad  planum  DG  } ) igitur  ita  A P ad  PO  ( per  4 .6. ) Pariter  in  triangulo 

HAC  redkus  eft.  Ita  oftendetur  rc&us  efle  an-  ANO  crit  AL  ad  LN  ficut  AP  ad  PO;  igitur  eft 

gulus  HAB,  quare  (ptr  4. ) linea  AH  redka  eft  ut  CM  ad  MO  , ita  AL  ad  LN  j quod  oftenden- 

ad  planum  AL  , igitur  redka  eft  ad  ucrumque  fei-  dum  erat. 
licet  ad  plana  AL , & DI  : unde  (per  14. ) funt 
paraliela. 

PROPOSITIO  XVIIL 
Theorcma. 

Si  linea  Jit  ad  planum  retia  , omnia  plana  ptr 
tpfam  dutia  ad  idem  planum  rttiafunt. 


PROPOSITIO  XVL 
Theorema. 

Si  duo  plana  paraliela  eodtm  piano  [cantur,  com- 
munes fefronts  funt  par  alltie. 


Sit  linea  AB  redka  ad  planum  CD » dico  omnia 
plana  per  AB  dudta  , hoc  eft  in  quo  cxiftet  linea 
A B , quale  eft  AH,  eiTc  redkum  ad  CD ; hoc  eft  , 
( per  dcf.4. ) lineam  quamcumque  I H perpendi- 
cularem  ad  communcm  fedkionem  planorum  CD 
& F I , cite  redkam  ad  planum  C D. 

Demonftr.  Cum  linca  AB  fit  redka  ad  planum 
C D ( per  def. 3. ) anguhis  A B G redkus  eft  : Sc 
cum  linea  1 H fir  perpendicular  is  ad  lineam  FG, 
angulits  I H B redkus  crit : igitur  ( per  18.1. ) li- 
ne* AB,  I H funt  parallel* ; & cum  AB  fit  redka 
ad  planum  CD,  linea  1 H (per  Z.)  cidcra  piano 
redka  eric. 


Sint  duo  plana  paraliela  AB , CD  , qu*  fccen- 
tur  piano  FG  ; dico  communes  fedkiones  FE,  GH 
efle  parallels. 

Demonftr.  Si  enim  parallel*  non  funt, conve- 
rsant in  pundto  I , ergo  fi  plana  producanrur, 
Cum  rot*  line*  (per  1. ) fine  in  fuis  planis , con- 
venient plana  in  pundko  1 : ergo  paraliela  non 
funt. 
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PROPOSITIO  XIX 


Theorem  a. 

Si  duo  plana  fe  invictm  fecantia,  eidem Jint  Ad  re - 
Bos  angulos ; communis  eorum  fetlio  ctdtrn  pia- 
no refia  erit. 


Sint  plana  AB,  CD  eidem  piano  EF,  ad  reftos 
angulos,  dico  communem  corum  fcftioxiem  G H, 
efle  re £lam  eidem  piano  E F. 

Demonftr.  Si  enim  hoc  non  fit  ica.  Ducarur 
in  piano  A B per  pundhim  G perpendicularis  ad 
communem  feftionem  IB;  fitque  KG,  & in  pia- 
no C D , lirica  G L perpendicularis  ad  comrau- 
ncm  feftionem  G D.  Quae  fi  non  coincidant  cum 
iinea  H L , dua:  KG>  GL  pcrpcndiculares  ad 
communes  feftiones  planorum  fuorum  reftorum 
ad  planum  E F , ( per  def.4.)  illx  ad  planum  E F 
red*  funt.  Igitur  ad  idem  punftum  G dux  per- 
pendicularcs  ad  idem  planum  duccrentur , (con- 
tra |j.)  igitur  ill*  pcrpcndiculares  coincident 
cum  linea  G H : qux  propterci  perpendicularis 
erit  ad  plaiuim  E F. 

BBSttBSKS:89€9S9B9^SS9Q969SB,Q96963->fififififiB9& 
PROPOSITIO  X*. 

Thcoreraa. 

fix  tribut  angulis  plants  filidum  angulum  compo- 
nent^ m,  duo  quilt  bet  re  It  quo  funt  majores. 


Sint  rres  anguli  piani  BAC,BAD,DACj 
Conftituentes  angulum  folidum  A , fitquc  maxi- 
mus  B A C ; dico  reliquos  duos  illo  efle  majores; 
Fiat  angulus  B A E xqualis  angulo  B A D , & li- 
nea AE,  *qualis  line*  AD  , ducanturque  line* 
JBEC,  BD,DC. 

Demonftr.  In  rriangulis  B A D,  B A E , laras 
A B eft  commune  , latus  A D xquale  iatert  A E> 
angulus  B A E angulo  BAD  fafttis  eft  xqua- 
jis ; igitur  ( per  4.  j .)  bafes  B D , B E funt  xqua- 
■Cs*  In  triangulo  BDC  ( per  to.  r.)  latera  B D, 
D C latere  B C fiint  majora : quare  fi  auferas  li- 
neas  B D,  B E xquales  , reftnbit  linea  D C major 
linea  E C,  quacc  In  triangulis  B A C , E A C , in 
Tom./.  * 


HJ 

quibus  latus  A C commune  eft , & latus  A D x- 
quale  eft  lateri  E A , bafir  autcro  D C eft  major 
bafi  EC.  ( per  10.  1.)  angulus  DAC, major  eric 
angulo  EAC  quibus  ft  addas  xquales  angulos 
B AE  BAD,  erunt  B A E,  E A C funul  leu  torus 
BAC , minor  angulis  BAD,DAC;  quod  erat 
oftendendum. 

PROPOSITIO  XXL 
Theorana. 

<Omnet  anguli  componentes  angulum  folidum  mi- 
nor es  funt  4 refits. 


C B 


Sit  angulus  folidus  A compofitus  ex  quotlibet 
angulis  planis , dico  illos  tres  DAC, CAB , BAD 
minores  efle  4 rcftis.Si  componatur  ex  tribus  fiat 
triangulum  D C B. 

Demonftr.  In  punftis  B , C , D fiant  anguli 
folidi  quorum  duo  rcliquo  fine  majores  , ut  in 
B,  anguli  ABD,  ABC  reliquo  D B C funt  majo- 
res ( per  to  J fed  omnes  anguli  trianguli  D BC 
xquivalent  duobus  reftis  (pe*  1 1.1.)  igitur  6 
anguli  ACD,  ADC,  ACB,  AfiC,  ABD,  ADB  ; 
majores  funt  duobus  reftis  : fed  omnes  anguli 
trium  triangulorum  ADC,  ACB  , ABD  xquiva- 
lcnt  prxcisc  fex  reftis , ex  quibus  fi  auferas  an- 
gulos A C D,  A D C,  A C B,  ABC,  ABD,  ADB 
majores  duobus  reft  is.  Reftabunc  reliqui  corn- 
ponrntes  angulum  A minores  4 reftis. 

Idem  oftenderecur  licet  pltires  quitn  tres  an- 
guli componercnt  angulum  A. 

PROP  OS.  XXII. & XXIII. 

Rclinquantur. 

PROPOSITIO  XXIV. 
Theorems. 

Si  folidum  par  all  tits  plants  eontineatur  ; adverfa 
plana  funt  paralltlogramma  fimtlia, 
f*r  aqualta. 


Sit  folidum  A H parallels  planis  contentum  9 
dfco  adverfa  plana  efle  pirallelograimna , fimilia 
& xqualia. 

$ £ Demonftr. 
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(per  . s ♦)  ««  ut  F C ad  bafin  C B ita 

folidum  AG  ad  folidum  G F. 


I 


V 

is 

_^L 

Dcmonftr.  Quia  cnim  plana  B G , CE  piano 
AC  ficanrur , feftioncs  AB , C F,  (per  1 6.)  funt 
paralellx.  Pariter  quia  parallel  3 plana  A E,  BH 
fccanttir  pl..no  A C,  fc&  ones  B C , A F funt  pa- 
rallel.? : quare  patallclogrammura  eft  A C.  Ita 
often dcs  D E die  paralklograinrmun  •,  anguliau- 
tem  oftenduntur  equates  in  oppofitis  ut  in  C E, 
B G cum  cnim  A B ; BD,  hnt  parallel?  lineis 
C F , C H anguli  A B D , F C H (per  10.)  funt 
xquales  j Oftendcntur  ctiam  larcn  oppofitorum 

fdanormn  BG  , CE  xqualia : nam  AB  eft  xquale 
atiri  C F.quia  A C eft  paral lclogrammum  pari- 
ter CF  ipfi  CH,  6c  ita  dc  aliis.  Igitur  funt  fimi- 
lia  6c  arqualia* 


PROPOSITIO  XXV. 
Thcorema. 


Si  folidum  parallelepipedum  fectrur  pi  mho  paral - 
lelo  plants  oppofitts  ; erit  quemadmodum  bafts 
ad  bafin  ita  filidum  ad  filidum. 


E 

\ 

\ 

I 

G 

F 

N Y\ 

[ Nr 

Sit  folidum  AB,  quod  fecetur  piano  C D , pa- 
rallelo  plants  oppofitis  BE,  AF  ; aico  ita  efle,  fo- 
lidum AG  ad  folidum  G E ficut  bafis  C F ad  ba- 
f.n  C B. 

Dcmonftr.  Sit  cnim  bafeos  C B,quxcumque 
pars  C!  I vcibi  gratia  quarta  ; per  quam  fi  intelli- 
gerctur  duci  planum  parallelum  piano  CD,  fierct 
paralklcpidednm  quod  cflet  quarta  pars  folidi 
G E , nam  fitpra  rdiquas  partes  bafis  tria  alia 
arqualia  folida  conftitui  portent  xqualibus  fcilicct 
plants  & fimibbus  conftantia.  Si  autem  parallc- 
Jogrammum  C 1 quod  eft  quarta  pars  bafeos  CD, 
quinqtucs  inveniatur  in  bafi  CF  * in  folido  AG, 
quinque  lol  da  invenirentur  xqtialia  (ptrdef. io.) 
folido  , quod  fupra  C 1 conftitui  poftet , & quod 
oftcndimus  cftc  quarratn  pattern  lolidiGE.  Ha- 
berent  eniin  fimilia , & xqualia  plana  , ac  illud, 
quod  aiuem  dc  quarta  parte  diximus  de  aliis 
omnibus  partibus  aliquotis  oftendi  poteft  , qua  re 
totics  bails  F C cominct  quamcumque  partem 
aliquot  am  bafis  CB  : quotics  folidum  A G , con- 
tinct  fimitem  partem  aliquotam  iolidi  GE,  igitur 


PROPOS.  XXVI.  & XXVII. 
Rclinquantur. 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Thcorema. 

Par  alls  lepipedum  ftcatur  bifotiam  plana  per  dio* 
metros  adverforum  ptanorum  dalle. 


Sit  parallclcpidcdum  A B,  in  quo  fint  oppofira 
plana  AC,  BD  quorum  diametri  fint  E F , G H. 
Dico  planum  pet  £F , GH  du&um  dividcre  foli- 
dum A B,bifatiam. 

Dcmonftr.  Cmn  DG  fit  parallclogrammum  li- 
nex  AD  , GE  , crunt  parallclx  6c  (per  34.1) 
xqualcs.  Pariter  F H , 6c  A D funt  parallel?,  5c 
xqualcs.  Igitur  GE,FH  xqualcs  6c  parallclx 
uni  tertix  , xqualcs  fitnt , 8c  ( per  9.)  parallel* 
funt : quare  lincx  EF,  6c  E H (per  3 3. 1.)  8c  pa- 
rallclx funt,  6c  xqualcs.  Eft  igitur  EH  parallclo- 
grammtim.  Sccantur  aueem  parallclogramma  DB, 
A C xqualia  (per  14.  1.)  in  triangula xqualia  i 
igitur  fiunt  duo  prifmata  B H E , AFG  conftan- 
tia triangulis  xqualibus  , 8c  parallclogramtnis 
xqualibus, utpotc  oppofitis  1 igitur  prifmata  (pet 
def.  10.)  funt  xqualia. 


PROPOSITIO  XXIX. 
Thcorema. 

Parallelepipeda  fiuper  eandtm  bafin  conflifuta,  & 
in  eadetn  alt  it  udine  quorum  tnfifientes  in  ujdcm 
* lineis  collecantur  funt  aqualia. 


£ C H I 


'V 

' 

K/ 

B~ 

M 

\fc 

F\|/J 

L A 


Super  baft  AB  fint  conftinira  duo  parallclepi- 
peda  ABCD,  ABEF,  in  cldcrn  aliitudine : (id  eft 
inter  duo  plana  parallels  AB  , DE)  8c  lincx  infi- 
ftentes  utriufque  nempc  BC,  BE  fint  in  cidem  li- 
nca  IE  , dico  iblida  ABCD,  ABEF  rile  xqualia. 

Dcmonftr.  Parallclogramma  GBEH  , GBCI 
• (/’"‘if' 
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(per  5 i. ) (tint  zqualia  igitur  ft  ab  iis  auferas, 
trapezium GBCH,  reftabunt  triangula BCE  , 
H G I zqualia  i ica  zqualia  crunt  triangula  DAF 
KLM : item  zqualia  funt  ( per  i. ) parallclo- 
gramma  CM , IF  : zqualia  etiam  funt  ( per  24. ) 
parallclogramma  GF,  BM,  item  DG,  KB  : quare 
prifmata  BMC , GFI,  conrenca  zqualibus  planis 
& zqualibus  angulis  ut  patet  zqualia  funt  ( per 
dtf  10. ) quibus  li  addas  commune  ABKH  , Hunt 
parallclepipcda  ABCD  , ABEF  zqualia. 

W!50^^mffl&J^55WBeBg29KS3flS®BaB883 
PROPOSITIO  XXX. 

Thcorcma. 

Parallelepiped*  fuper  eddtm  baft  , & in  eddtm 
altitudine , licet  eorum  infiftentes  non  ftnt  in 
iifdem  Imeit  : funt  ajualia. 


Supra  bafin  AB  fint  conftirura  parallclepipcda 
ABCE  , ABFD  , in  cadcm  altitudine  , id  eft  inter 
plana  parallela  A B , F E ; & infiftentes  BC,  BF, 
tfcm  fint  in  eidem  linei  conftitutz  ; dico  adhuc 
zqualia  e(Te.  Producantur  linez  FG,  HD,  donee 
fcccnt  L C , E M in  pun&is,  0,N,K,I  ; jumftifi- 
que  lincis  AI , PK  , BN  , RO , fiat  parallclcpipc* 
dum  ABNI.  r 

Demonftr.  Parallelcpipeda  ABCE,  ABNI , fu- 
jver  eidem  baft  AB  inter  plana  parallela,  quorum 
infiftentes  BC,  BN  funt  in  eidem  linca  L N 
( per  29. ) fimt  zqualia  : fed  parallclepipcda 
A BN  I,  ABFD,  funt  in  eidem  bafi,  in  cadcm  alti- 
tudinc  , & eorum  infiftentes  BN  , BF,  funt  in  ei- 
dem  linca  FK.  igitur  funt  zqualia  : ergo  parallelc- 
pipeda ABCE  , ABFD  uni  tertio  oftenfa  zqualia 
clfc,  funt  zqualia  inter  ft. 

3S6S6 B5B®  3?  :6S®  60SS •-  906969896980 
PROPOSITIO  XXXI. 

Thcorcma. 

Parallelepipeds  fupr 4 equates  bafts  eonflituta  ,& 
tn  eddtm  altitudine  funt  aqualia. 

Sint  parallelcpipeda  AK  , BD  , quz  fint  fupra 
bafes  CD,EF  zqnalcs  i & in  eidem  altitudine  G, 
hoc  eft  line*  G fit  diftantia  tarn  a piano  C D ad 
fibi  oopofitum  j quam  a piano  E F ad  oppofmim. 
dico  ilia  clfc  zqualia.  Sit  linca  HI  xqualis  linez 
K F , fiatquc  parallelogrammum  I L , zqualc  Sc 
fimilc  parallelogrammo  E F , pcrficiatur  item 
parallelogramnium  H M , denique  producantur 
lincx  DH,  Ml  in  NO,  ctunt  { per  54.  1.)  patallc- 
logramma  HN  , N P zqualia,  aim  tandem 
bjlin  H I habrant , fed  Fi  P eft  zquale  ipfi  F.  F, 
CV>  zqualc  fupponitur  C D i igitur  CD,  FI  N 
zqualia  crunr. 

T otn.  /. 


T 


Sint  autem  prim 5 linez  infiftentes  C B , E X 
perpendicularcsad  plana  CD  , ED  , quz  xqualcs 
cruiu  linez  G , nam  alticudines  metimur  per  per- 
pendicularcs.  Intclligantur  parallclepipcda  B D, 
RM  , OS  , LS  , quorum  infiftentes  cum  xqualcs 
fint  linez  CB  , & eidem  parallel*  ut  patet  ex  pa- 
rallclogrammi*  : omnia  h^bebunt  alcitudinem 
zqualcm  linez  G. 

Demonftr.  Quia  parallelepipedom  CT  ft: cant c 
piano  DR  parallclo  planis  B , IT  ; cric  ( per  15.) 
ut  bafts  C D ad  bafin  H M , ita  folidum  BD  , ad 
folidum  HT.  Paritcr  ita  crit  ut  bafis  HN  5 ad  ba- 
lm HM  , ita  folidum  OS  ad  folidum  HT  , ftd 
bafts  CD,  H N , cum  fint  qualcs ) per-j.  j. ) 
eamdem  rationcm  habent  ad  bafin  HM  : ergo 
folida  BD  , OS  , c and  cm  rationcm  lubenr  ad  lo- 
lidum  HT  , quare  (per  9.5. ) funt  zqualia ; fed 
OS  { per  ?o.)  eft  zquale  foltdo  LS  ; igitur  folida 
LS  , vcl  AK  illi  fimilc  Sc  zqualc  , & BD  funt 
zqualia. 

Si  verb  linez  infiftentes  non  client  perpendi- 
cu lares:  intclligantur  fupra  utramque  bafin  duo 
alia  parallelcpipeda , quorum  infiftenres  fint  per- 
pendicubrcs , quz  crunt  xqualcs  altitudini  G; 
ilia  autem  parallclepipcda  quorum  infiftentes  ftint 
perpendiculars  ,fiint  zqunlcs  inter  fe  ( ptr  prio- 
rem  partem  hujm  ) & quodlibet  ( per  $c.)  zquale 
eft  illi  quod  fupra  fuam  bafin  deftribirur.  Sc  in  ci- 
dcin  altitudine  , qualia  funt  AK,  BD  : igitur  pa- 
rallel pipeda  A K , B D iunt  zqualia. 


PROPOSITIO  XXXII. 

Theorems. 

Paralltlepipeda  in  eddtm  altitudine  eonflituta  ft 
habent  ut  bafes. 

Sint  parallelcpipeda  AB  , CD , cjufdem  alri- 
tudinis  ; dico  ita  efle  A B ad  C D , ficut  bafis 
AE  ad  bafin  C F.  Fiat  ( per  4y.  t.  fupra  lineam 
FG  , parallelograinmum  FI,  zqualc  parallclo- 
grammo  AE  habens  angulum  F G 1 zqualcm 
angulo  HCG  , ica  ut  linez  GI , FK  jaccant  in 
dircjftum  cum  lincis  C G , H F j pcrficiaturqne 
patallelepipcdum  CL  , folida  CD,  GLhabebunc 
eamdem  alticudinem  quia  componunt  unum  to- 
talc  folidum  j fed  CD  fupponitur  habere candcm 
F f ij  alticudi 
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altitudinem  com  AI>:  igicur  GL , Sc  AB  candcm 
ha  bent  altinidincm. 
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habet  ut  AE  ad  EF  , igicur  folidum  EK  ad  CD  fe 
habec  uc  A E ad  EF,  quarc  funt  4.  parallelepiped* 
AB,  EL,  EK,  CD  continue  proportionals  in  ra- 
tione  lateris  A E adlatus  EF,quarc(p*r  1 t.def.j} 
AB  ad  C D crit  in triplicate  ratione  lateris  A E 
ad  E F.  , 


COROLLARIUM. 

Si  4.  line*  continue  proportionates  fuerint  ut 
eft  prima  ad  quartam  , ita  crit  parallclcpipcdum 
fupra  primara  , ad  parallclcpipcdum  fimile  i'upra 
fecundam  deferiptum.  Ex  quo  vidcs  quod  problc- 
raa  «elcbre  duplicacionis  cubi , folain  difficulta- 
tein  habcat  , in  inventions  duarum  mediarum 
proportionaliuin  inter  duas  datas  lineas. 


PROPOS1TIO  XXXIV. 


Demonftr.  Parallelepipeds  AB , C L ejufdem 
akitudinis  fuper  xqualious  bafibus  AE,  GK  (per 
3 1 . ) funt  xqualia , fed  C D ad  G L fc  habet  ut 
bafis  C F , ad  bafin  G K , aut  ad  illi  xqualcm 
A E ; igitur  C D ad  AB  fc  haber,  ut  bails  CF  ad 
bafin  A E. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Thcorcma. 


Similia  parallelepiped*  , funt  in  triplicate  ratione 
laterum  bomolsgorum. 


Sint  parallelepiped*  A B , CF  Emilia , hoc  eft 
lingula  plana  unius  lint  Emilia  Engulis  planis  al- 
tcrius,ad  quod  tcquiritur  prim6,  ut  omnes  angtili 
fine  xqnalcs : unde  collocari  poftunt  paralldcpi- 
peda  ut  AE  , GE,  HE.  Linear  unius  jaccanc  in  di- 
rc&um  aim  lincis  altcrius.  Sccundout  ita  fit  AE, 
a*  E H ficut  F E ad  E I , Sc  permutando  ita 
Et  A E ad  E F Ecut  H E ad  E I,  & ita  ctiam  fit 
GE  ad  EC  ficut  AE  ad  EF  ; dico  igitur  AB  ad 
C D efle  in  triplicate  ratione  illius  quz  eft  latc- 
ris  AE  , ad  latus  homologum  E F : hoc  eft  E per- 
ficiantur  parallelepiped*  EL  , EK  >oftcndamcflc 
4. quantitates  continue  proportion* les  in  propor- 
tione  AE  ad  EF  j quorum  A B fit  prima , Sc  C D 
quarto. 

Demonftr.  Quia  paralklcpipcda  AB,  AL,  funt 
ejufdem  akitudinis,  font  inter  fc  , ut  bafis  A H, 
ad  bafin  EM,  (per  31.)  fed  bafis  A H ad  bafin 
E M fe  habet  ( per  1 .6. ) ut  A E ad  EF , igitur 
AB  ad  EL  , fc  habet  ut  linea  AE  ad  EF.  Paritcr 
loliduni  EL  ad  folidum  EK  , eft  ut  bafis  HF  ad 
ED,  fen  ( per  1. 6. ) ut H E ad  El ; id  eft  ut  AE 
nd  E F ; iginir  E L ad  E K fc  habet  tit  B E ad 
E F , ultimo  E K ad  C F fc  habet  ut  bafis  GF,  ad 
bafin  EN,  hoc  eft  ut  linea  GE  ad  EC  , qu*  le 


Thcorcma. 

ts£qu4lium  paralltlepiptdorum  bafts  & aititudi- 
nei  reciprocantnr  , <£•  ea  quorum  bafes,  (j"  ahi- 
tudines  reciprocantur  funt  equal  1 a. 

Primd  , quidem  fi  arqualium  parallclcpipcdo- 
rum  bales  funt  xquales  , ncceflurio  alcitudines 
fum  xquales : quarc  evidens  eft  reciprocatio. 

Sint  duo  parallclepipeda  xqualia  AB  , CD; 
fintque  priir.o  line*  infiftemes  EB,  FD  perpendi- 
cularcs  ad  bafes  , eruneque  propterca  vera  alciru- 
do  folidorum,  dico  ita  clfc  bafin  AE  ad  bafin  CF, 
ut  altitude  DF  ad  alricudinem  BE.Abfcindatur  ex 
alcitudine  FC  altitudo  FG  xqualis  altitudini  BE, 
intclligaturque  per  G du&um  planum  GH  , pia- 
no CF  paraliclum. 


Demonftr.  Quia  parallelepiped*  AB,  CG,  funt 
ejufdem  akitudinis,  erit  (p*r$x.  ) ABadCG 
ut  bafis  AE  ad  bafin  C F ; fed  ut  AB  ad  CG, 
ita  fir  habet  ( per  7.J. ) CD  illi  xqualc  ad  CG  1 
igitur  ut  bafis  A E ad  bafin  C F , ita  C D ad 
C G ; fed  quia  C D fecatur  piano  H G , paral- 
Jclo  oppofitis  : crit  ( per  z j. ) DH  ad  C G , ut 
bafis  D K : ad  bafin  FK  , fed  ut  DK  ad  FK  iu 
( per  1.  6.  ) D G ad  G F,  igitur  crit  ut  DH  ad 
CG  ita  DG  ad  GF,  Sc  coniponendo  ( per  18.  f.  ) 
crit  ut  DC  ad  CG,  hoc  eft  ut  AB  ad  CG  ■,  ita  DF 
ad  GF,  aut  ad  EB  illi  xqualcm  : ergo,  crit  ut  bafis 
A E ad  bafin  C F,  ita  altitudo  DF  ad  aliitudi- 
nem  BE. 

Si  verd  fine  in  cadem  conftni&ione  bafes , 8c 
alritudines  rcciprocx,  dico  parallelepiped*  A B, 
C D e(Tc  xqualia;  com  em’mica  fc  habcat  A B 
ail  C G , ficut  bafis  AE  ad  CF , ut  autem  bafis 
ad  bafin  , rcciproci  ita  eft  altitudo  F D ad  E B 
aut  ad  FG  , quarc  ita  crit  AB  ad  CG  , ficut  alti* 
tudoFD  ad  GF , fed  ut  FD  ad  FG  , ita  ( per  1.6.  ) 
DK  ad  FK , Sc  ut  DK  ad  FK  , ita  ( pet  1 5 . ) H D 
adCG, 
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ad  C G,  igitur  ira  erit  AB  ad C G , ficut  CD  ad 
CG  ; qiwrc  (per  p.y.)  AB,  CD  funt  xqualia. 

Quod  fi  fupra  bales  A E , CF  intelligercntur 
duo  paraltckpipcda  xqualia  cjufdcm  altttudinis 
cum  aB  , CD  quotum  mfiftentes  non  client  per- 
pendicular-*; ; ilia  client  ( per  jo.)  xqualia  k>li- 
dis  A B , C D : quare  ficut  hxc  xqualia , ita  ilia 
xqualia  cllcn  j ergo  bales  folidorum  A B & C D 
qux  funt  communes  aliis  folidis  rcciprocantur 
cum  alcitudinibus  quae  funt  etiam  communes,  igi- 
tui  paralklepipeda  xqualia  rcciprocas  habent  ba- 
les Sc  altitudincs , & c converlo  fi  reciprocantur 
bafes  6c  altitudincs  xqualia  funt  parallclcpidcda. 


PROPOSITIO  XXXV. 

Rclinquatuc  ut  inutilis  fcquemi. 
PROPOSITIO  XXXVL 

Si  ires  tinea  continue  proportionates  fuerint , quod 
ex  ns  fit  para/lelepipedum  > ajuale  eft  parallcle- 
ptpeda  facto  a media,  tqutangulo  prion. 
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A B , Sit  A ad  B,  Ut  C ail  D . d.co  fi 

. “'Pc,:  A & B deferibanrur  pafalle- 

C D lcPjPcda  > »tcm  Hiper  C & 

D "w  duo  , ita  efle  paralk- 

pipedum  fuper  A ad  paralklcpidc* 
dum  fuper  B,  ut  parallelepipcdum  fuper  C ad  pa- 
rallelepipedum  fuper  D.  1 

Dcmonftr.  Cum  cnim  folidum  A ad  fulidiim 
B>  ( Per  3 3-)  l>t  in  triplicati  rationc  illins , qux  eft 
linear  A ad  lincara  B,  ut  autem  linea  A ad  B , ita 
C ad  D j igitur  folidum  A ad  folidum  B eft  in  tri- 
plicate rationc  illius,qux  eft  line*  C ad  lincam  D. 
fed  (per  tandem)  folidum  C ad  folidum  D eft 
etiam  in  triplicati  ratione  illins , qux  eft  line*  C 
ad  lincam  D : igitur  ut  folidum  A ad  folidum  B 
ita  folidum  C ad  folidum  D. 

E contra  fi  folidum  A ad  lolidum  B , fit  ut  fo- 
ltdum  C ad  folidum  D j dico  ita  clTe  lineam  A ad 
lincam  B,  ficut  linea  C ad  lineam  D : nam  linea  A 
ad  lincam  B ( per  $ 3.)  eft  in  fubtriplicata  ratione 
illius,qux  eft  folidi  A ad  B,  aut  folidi  C ad  D qux 
eft  cad  cm  ; fed  linea  C ad  D eft  etiam  in  fubtri- 
plicata  rationc,  iltius  qux  eft  folidi  C ad  D i igi- 
tur  ita  eft  A ad  B ut  C ad  D. 


A 


Sint  rres  lincx  A,  B,C,  continui  proportiona- 
ls fitque  parallelepipcdum  D E ex  iis  fa&um 
hoc  eft  linea  DF  fit  xqualis  lincx  A , linea  G E 
lincx  B ; Sc  F G ipft  C.  Sit  ctiatu  aliud  parallo 
pipedum  cujus  tres  lincx  HK:KL,  LI  lint  xqua- 
les  medix  B ; fitqnc  xquiangtiluiu  priori,dicoilla 
cfle  xqualia. 

Dcmonftr.  Quia  parallelogramma  DG  , HL  ; 
fupponuntur  xquiangula  , & DF  eft  xqualis  ipfi 
A Sc  FG  , ipfi  C j H K 5c  KL  medix  B : crit  ut 
DF  ad  KH  ita  K L ad  F G : igitur  cum  reciproca 
habcant,  ( per  15.  6.)  xqualia  mint.  Quia  autem 
anguli  folidi  G Sc  L funt  xquales  j fi  L ponerctur 
in  G anguli  congrucrcnt  , & quia  tarn  L I quam 
G E , fupponuntur  xquales  medix  B , pun&um  I 
caderct  in  punftumE  , ex  quo  fi  intclligatur  de- 
mitti  perpendicularis  ad  planum  bafiuni ; hxc  crir 
communis  altitudo , quare  folida  DE,  HI,  habent 
bafts  xquales  , & altitudinem  candcm  •,  igitur, 
(per  3 1.)  funt  xqualia. 


PROPOSITIO  XXXVIL 


Theorem  a. 

Si  4,  lined  proportionates  fuerint : parallelepiped a 
Jtmilia fupra  ill. a deferipta  proportionate  erunt. 
Si  verb  parallelepiped a fimilia  fupra  4.  linens 
defcripta  fint  proportionalta  , ills  proportionates 
grant. 


S3Sfi®af*5SSa888B8P«8a&SaS85;.5g5aS5.G50a5353 
PROPOSITIO  XXXVIIL 
Thcorcma. 

Si  duo  plana  ad  invicem  refia  fuerint ,#*  4 quolibrt 
punflo  Hums  ad  alsud  perpendicularis  ducatur , 
hac  tn  cotnmtmtm  ftUiontm  cadet. 


Plana  AB  , AC  fine  ad  invicem  re&a  ; dico  fi 
ex  pnnfto  D plarfl  A B ducarur  perpendicularis 
ad  planum  AQillam  cadcrc  in  commtincm  Icftio- 
nem  A E.  Ducatur  in  piano  A B ex  pun&o  D per- 
pcndicularis  ad  lineam  AE,  fitque  DF. 

Dcmonftr.  Linea  DF  perpendicularis  ad  corn- 
munem  fe&ionem  cum  plana  fiift  redfca  ad  invi- 
cem (per  A.def.)  redka  eft  ad  planum  AC,  dux  au- 
tem ex  pundko  D duci  non  poftunt  pcrpendicula- 
rcs  ad  planum  AC,  (per  1 3.)  igitur  nulla  alia  duci 
poteft  nifi  hxc  qux  in  communem  fedkionem  cadic. 

6355  6565&3AS ’(S55&G3®  0B6505S35*  5558 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Rclinquatur. 

PROPOSITIO  XL. 

Thcorcma. 

Si  fuerint  duo  prifmata  triangular ia  aqualis  alti- 
tudinis  , quorum  unum  bajin  parallelogrammam 
duplam  hal/eat  bafts  alter  ins  triangularis  , prif- 
mata  erunt  aqualia* 

p f iij  Sint 
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Sint  prifmata  A B , CD  triangularia , quorum 
AB  habeat  bafin  A E parallclogtammam,  duplam 
bafis  C F G triangularis.  Hut  autetn  xqualis  alti- 
ciidtnis  , dico  ilia  efic  xqualia , intclligantur  pcr- 
fe&a  cflc  parallelepidcda  AH,  G I. 

Demonftr.  Cum  bafis  A E , fit  dupla  trianguli 
C F G,  Sc  parallclogranimum  G K , fit  ctiara  du- 
plurn  cjufdcm  ( per  34. 1.)  xqualia  crunt  paralle- 
logramma  AE.GK.quiavcro  parallclcpipcda  AH, 
CD  bafis  AE  , GK  habcnt  xqualcs  , Sc  altitudo 
eadcm  eft  ; (per  51.)  xqualia  crunt , fed  prifma- 


ta  A B,  CD,  (per  x8.)  funtmedix  partes  paralle- 
lcpipcdorum  : igitur  prifnuta  AB,  CD  hint 
xqualia. 

COROLLAR.IUM. 

Ex  hac  propofitionc  facile  probari  pore  ft  quod 
ptifmata  quorum  unum  planum  ex  parallels  fu- 
nietur  pro  bafi  , fi  fint  cjufdcm  altitudinis  fi:  ha- 
bebunr  ut  bafes  , & prim6  quidem  dc  triangula- 
ribus  conftat , nam  vides  prifma  CGFD,  clfe 
dimidium  parallclepipedi  candcm  altitudincm  ha- 
bentis  , & bafin  ejus  C G F clfc  dimidiam  par- 
tem bafis  parallclepipedi  : ergo  fi  comparctur 
cum  alio  cjufdcm  alcitudinis  , ad  illud  ita  fc  ha- 
bebit  ut  parallclcpipcda  , igitur  hxc  fc  habebunt 
ut  bafes  parallclcpipcdorum  , & confcqucntcr  ut 
bafes  proprix.  Idem  ctiam  probari  potcrit  de  prifi- 
matibus : quorum  bafes  crunt  unum  ex  plain's  op- 
pofitis  polygonis  , quia  feiliect  in  triangularia 
ptifmata  rcfolvi  poflunt. 


EUCLIDIS 


ELEMENTORVM 

LIBER  DVODECIMVS- 


PR.OPOSITIO  L 
Thcorema. 

Polygon  a fimilis  rirtulis  inferipts  funt  ut  yuadr*- 
ts  dtamttrorutn. 


FGN,  qnx  habcnt  angulos  M & N xqualcs , 
item  angulos  ABM  & FGN  in  fcmicirculo 
(per  31.  3 J reftos,  & xqualcs,  xquiangula  funt. 
ldeoquc  crit  ( per  6.  6.  ) ut  A B ad  A M ita  G F 
ad  GN  j & permutando,  ut  AB  ad  G F ita  A M 
ad  G N ; quare  (per  11.  6J  crit  polygonum  fu- 
per  A B quale  eft  A B C D E ad  fimilc  polygo- 
num FGHKL  deferiptum  fuper  G F ; ut  poly- 
gonum fuper  A M , quale  eft  ejus  quadratom 
ad  fimilc  quadratum  deferiptum  fuper  F N , 
(per  ti.6.) 

L E M M A. 

Si  jit  ejiiAntitM  minor  c'trculot  defer  ibi  potertt  intr s 
circulum  poligonum  ordinal  urn  majm  ills 
quantitate. 


Sint  polygona  fimilia  circulis  inferipu 
ABCDE , FGHKL  , fintque  diametri  circulo- 
rum  AM,  FN  , dico  itaelTc  polygonum  ABCDE 
ad  polygonum  F G H K L heut  quadratum  lmcx 
A M ad  quadratum  lincx  F N.  Ducantur  lincx 
AC,BM,FH,GN.  . 

Demonftratio.  Quoniam  polygona  funt  iimi- 
lia,  crunt  ( per  t.def.6.)  anguli  B Sc  G , xqualcs  ; 
eritque  ut  A B ad  B C : ita  FG  ad  GH.  Quare 
triangula  A B C , F G H , (f»  6.  6.)  xquiangula 
ctunt  j funt  igitur  anguli  ACB,  & FHG  xqualcs. 
Sunt  autem  hi  anguli  xqualcs  angulis  M Sc  N, 
(per  x\.  j j cam  lint  in  eadcm  poitionc  : 'g'tur 
anguli  M & N Funt  xqualcs>quarc  triangula  ABM, 


Sit  magnitudo  A minor  , circulo  B , dico  intr  a 
circulum  B , pojfe  defer  ibt  polygonum  ordinatum 

majm 
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n>s , & patallclogrammum  KH  quod  eft  bafis  lencut  prifmata  in  utraque  j dico  omnia  prifinnta 

unius  , dupluna  eft  trianguli  1 B H ( p«r  41 . i . ) unius  , fc  habere  ad  omnia  prifmara  altcrius  s uc 

quod  eft  bafis  altcrius,  erunt  f per  40.1 1. ) prifma-  fe  habet  bafis  D C B ad  bafin  E F G. 

ta  EBF1 , EHKF  xqualia.  Demonftr.  Cum  pyramidcs  ABCD  , DEFG 

Dico  fecimdb,  inveniri  etiam  Pyramides  xqua-  fine  xqualis  altitudinis  8c  prifmata  orta  ex  pri- 
les  A E F H,  E C K I, nam  triangulurn  A F G,  >na  divifione  utriufqnc  , fint  dimidix  altitudi- 

ff quale  eft  ( per  8.  1. ) triangulo  F D H , 8c  hoc  nis  , ca  ctiam  inter  ie  sequalis  altitudinis  ernnt  j 

fibi  oppofiro  E I K , ui  pater  propter  parallelo-  quarc  cum  Tint  dimidia  pars  parallelcpipedo- 

gtamma  •,  igitur  triangula  AFG  , E I K font  rum  camdctn  bafin  habentium  ut  propor.4.  m. 

xqualia  > triangula  item  AEG,  EIC,  AEF  oftenfum  eft  ; 6c  parallelepiped*  ejufdcm  altitu- 

ECK ; EFG  > CIK.  , funt  xqualia  •,  quia  conftant  dinis  ( per  ft.  ti.  ) fe  habcant  ut  bafes  , prif- 

latcribus  xqualibus  , nempc  dimidiis  latcrura  niata  quoque  fc  habebunt , ut  bafes.  Eft  igitur 

pyramidis.  Igitur  pyramidcs  funt  xqualcs  ( per  prifma  B H ad  prifma  E L ficut  bafis  TVB 
def.  10.11.)  ad  bafin  PXE  , fed  T V B eft  quarta  pars 

D>co  tertih  , eas  cflfc  fimiles  toti  pyramidi  trianguli  BCD, ut  patet,  quia  parallelogram- 

ABCD  , triangula  AEG  ACB  quia  linea  EG  eft  mum  C T eft  duplum  trianguli  TVB,  ficut 

parallela  lateri  C B , ( per  t.6. ) funt  fimilia  * ita  6c  trianguli  D S T , ( per  41. 1.  ) item  triangu- 

oftendam  reliqua  triangula  parvx  pyramidis,  efle  lum  P X E , eft  quarta  pars  trianguli  EFG: 

fimilia  triangulis  majoris.  igitur  prifma  B H ad  prifma  EL  fc  habet  ut 

' Dico  quarti> , prifmata  c(fe  majora  dimidio  bafis  B C D ad  bafin  G E F ; 6c  quia  alia  duo 

pyramidis.Ducantut  line*  G1 , GH  j fit  pytamis  prifmata  C H , F L prioribus  font  xqualia  : prif- 

G 1 H B , xqualis  pyramidi  AEFG  ; nam  primo  mala  cx  prim  I divifionc  orta  fe  habent  ut  bafes 

triangula  EFG  ,1BH  xqualia  funt  *,  8c  cum  lincx  pyramidium.  Pari  ter  ea  qux  fierent  in  pyramidi- 

AG  , FH  fint  parallelx  8c  xqualcs  » lincx  G H , bus  AHNO,  DLYS  fc  haberent  ut  bafes 

8c  AF  (/>«•  $3.1. ) xquales  erunt ; ita  Gl  > 8c  AE  HNO,  LYS  , qux  [ cum  fint  xqualcs  oppofit is 

xqualcs  erunt ; quarc  triangula  AEF,  GlH,  AEG  triangulis  BVT,EPX,qux  funt  quarrx  panes  ba- 

GIB  ; AFG  , GHB  ( ptr  8.  1. ) funt  xqualia  : igi-  fium  totalium  BCD  , EFG  j fe  h ibenr  etiam  ut 

tur  pyramidcs  AEFG  , GIHB  funt  xquales , led  bafes  totales  j quare  prifmata  ex  feoinda  divifio- 

prifma  EBF1 , majus  eft  pyramide  GIKB , igitur  ne  orta  fe  habent  adhucut  bafes  BCD, EFG,  ita 

6c  pytamide  AEFG  majus  erit , 6c  prifma  EHKF  oftendam  fingula  prifmata  cx  qulcumquc  divi- 

alia  pyramide  E C K I majus  erit  : igitur  duo  fione  orta,  fe  habere  ut  bafes  totales  ; quare  om- 

prifmata  funul , majora  funt  duabus  pyramidi-  nia  fimul  prifmata  unius  pyramidis  , ad  totidem 

bus  ; quare  crunt  plufquam  dimidia  pars  totius  altcrius  pyramidis  ,fe  habebunt  ( per  ii.y.)ut 

pyramidis.  bafis  D B C , ad  bafin  EFG* 


PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 

Si  dm*  pyramids  acjualis  altitudinis  , dr  triangu- 
laris bafis  , dividantur  fingula  in  duo  prifmata 
dtjuaha,  & duos  pyramides  , & ha  rurfm  dwi- 
dantur  fimiliter  , erunt  omnia  prifmata  unius t 
ad  omnia  prifmata  Altcrius  ut  bafis  ad  bafin. 


A 


¥ 


Sint  dux  pyramidcs  ABCD , DEFG , xqnalis 
altitudinis  8c  triangularis  bafis  , qux  dividantur 
ficut  prius  , in  duo  prifmata  xqualia  6c  duas  py- 
xamidcs  , 8c  hx  rurfus  fubdividantur  in  alia 
duo  prifmata  xqualia  , 8c  duas  pyramidcs ; & ita 
deinccps  quantum  volueris  , fintque  tot  divifio- 
ncs  in  uni,  quot  in  alii , ita  ut  totidem  gene- 


PROPOSITIO  V. 
Theorema. 

Py  ramides  triangularu  bafis  dr  ejufdttn  altitude - 
nis  fe  habent  ut  bafes. 


Sint  pyramides  ABCD*  EFGH  ejufilera 
altitudinis  , dico  ita  effe  pyramidem  ABCD, 
ad  pyramidem  EFGH  ficut  bafis  B C D eft  ad 
bafin  F G H. 

Si  hoc  ita  non  eft  unapyramis  vetbi  gratii 
ABCD  majorem  rationem  habebit  ad  aliam 
quim  bafis  BCD,  ad  bafin  FGH  : igitur  dari  po- 
teft  aliqua  quantitas  L minor  pyramide  ABCD, 
qux  eandein  rationem  habcat  ad  pyramidem 
EFGH,  quim  habet  bafis  B C D ad  ba- 
fin F G H.  Divufaiur  pynunis  A B C D in  duo 
prifmata  xqualia  & duas  pyramidcs  : 8c  h* 
rurfus  dividantur  ; 6c  ita  dcinceps  quantum 
opus  erit.  Quia  duo  prifmata  funt  plufquam 
dimidiuio 


Digitized  by  Google 


Liber  XII. 


153 


dimidium  pyramidis  ( per  }.  ) Sc  reliqui , id  eft 
paruarum  pyramidum  prifmaia  , funt  plufquam 
dimidium,  tandem  tot  nenr  prifmata  in  pyramidc 
ABCD,ut  ea  fimul  fnmpta  minus  dcficiant  ab  ei- 
dem  pyramidc  ABCD.quam  magnitudo  L;  atquc 
adeo  lint  majora  magnittidine  L , totidem  fianc 
prifmata in  pyramidc  EFGH,  per  totidem  divi- 
lioncs. 

Dcmonftr.  Prifmata  fjfta  in  pyramidc  ABCD, 
Xint  ad  prifmata  EFGH  nt  bafis  liCD  : ad  bafin 
FGH,  fed  ut  BCD  ad  FGH  : ira  fupponitur  ma- 
gnitudo L ad  pyrainidcm  EFGH,igitut  nt  prifima- 
ta  ABCD  ad  prifmata  EFGH.ita  magnitudo  L ad 
pyramidem  EFGH  , fed  prifmata  ABCD  majora 
funtimg.iitudincL,igirur(pfr  14.  y.)  prifmata 
EFGH  majora  crunr  pyramidc  EFGH  , quod  eft 
abfurdum : cum  in  ilia  contincamur.  Sc  fint  illius 
pars.  Ipitur  nulla  magnitudo  L minor  pyrami- 
dc A B C D , habebit  candcm  rarioncm  ad  py- 
ramidem EFGH,  quam  habet  bafis  BCD 
ad  bifiu  FGH,  quare  neutra  pyramis  , ad  py- 
ramidem,  major  cm  ratioium  habet  : quam  balls 
ad  bafin. 


Sit  primo  prifina  triangulare  A B , dico  pyra- 
midem candcm  altitudincm  , Sc  candcm  cum  illo 
bafin  habenrem,  tile  tertiam  cjus  partem.  Divi- 
dantur  parallclogramina  du&is  diametri  A F 
CD,CF;  ■ 


Dcmonftr.  Divifum  eft  prifma  in  tres  pvrai 
midcs  ACIE.CFBD,  DACF,  quns  died 
eftc artjualcs  : nam  A C FE  , ACFD  , cum  ha- 
bcant  bafes  A F E,  AfD  [per  $4.  1.)  xquales  Sc 
Candcm  altitudincm  lincam  fcilicct  dudtam  ex 
communi  verticc  C , redam  ad  planum  E D ; 
erunt  (per  y .)  xquales.  Paritcr  pyramidcs  ACFD. 
CDFB.bafcs  ADC,  BCD  xquales  habcut  & pro 
altitudine  lincam  dultam  ex  communi  verticc  F 


PROPOSITIO  VI. 

Theorema. 

Pytamidts  yutcumyu*  ajhc  alts  , eandem  ratio - 
aim  bubent  ac  bafts. 


ad  planum  A B.  Sunt  ctiam  xqualcs  : quare  py- 
ramis A F E C cujus  caJcm  altitudo  cum  prifirik- 
tc.  Sc  cadem  bafis  ACE  ; eft  rertia  cjus  pars.  Et 
quia  omnes  quae  haberent  candcm  bafin  ACE, 
Sc  candcm  cum  ilia  altirudincm , dfent  illi  xqua- 
lcs  (per  y.)  omnis  pyramis  triangula  , eft  tertia 
pars  prifmatis  ejufdcm  altitudinis,&  bafis. 

Si  vcr&  prifma  eftet  polygonum  , dividcictur 
in  prifmata  triangularia.  Pyramis  qux  eandcift 
bafin  habcrct  cum  prifmate  Sc  candcm  altitudi- 
ncm, dividi  poifet  in  totidem  pyramidcs  triangu- 
lares quarum  quxlibet  eflet  tertia  pars  prifmatis 
fibi  refpondentis,  (per  primAtn  partem  kujut ) er- 
go tota  pyramis  ( per  7.  1 a.)  eft  tertia  pars  torius 
prilinatis. 


Sint  pyramides  ACD,BEFG,*quc  altx.  Dico 
itn  die  pritnam  ad  fecundam,  ficut  bafis  C D ad 
bafim  EFG  ; dividantur  bafes  in  triangula. 

Demouftr.  Quia  pyramidcs  BE, AC  funt  trian- 
gulares , Sc  xque  altx  erir  ( per  y.)  ptima  ad  fe- 
cundam , ut  bjfis  E ad  bafin  C.  Pariter  ita  eric 
B F ad  A C , fiait  bafis  F ad  bafin  C : quare  (per 
24.  f.)  ita  erit  tota  pyramis  BEF  ad  AC  ficut  ba- 
fis E F ad  bafin  C.  Quia  vcr6  ( per  f .)  ctiam  eft 
pyramis  BG  ad  AC  ficut  bafis  G ad  bafin  C.(per 
tandem  14.;.)  ita  eric  tota  pyramis  BEFG  ad  py- 
tamidf  AC  ficut  bafis  EFG  ad  bafin  C.  Sic  often- 
dam,  ita  fc  habere  pyramidem  BEFG  ad  pyra- 
midem AD.ficut  bafis  EFG  ad  bafin  D.  Cum  igi- 
tur  fit  uc  pyramis  A C ad  pyramidem  BEFG  , ira 
bafis  C aa  bafin  E F C.  Item  ut  pyramis  A D ad 
pyramidem  BEFG,  ita  bafis  f)  aa  bafin  EFG,  ita 
erit  (per  14.  y.)  tota  pyramis  A C D ad  totam 
BEFG,  ficut  bafis  CD  ad  bafin  EFG. 


PROPOSITIO  VI I. 


Theorema. 

Omnis  pyramis  , eft  tertia  part  prifmatis  tandem 
bafin,  $ ahitndintm  habentis, 

Tom.  I. 


PROPOSITIO  VIII. 

Theorema. 

Similes  pyramids s fant  in  rriplicatd  rations  late- 
rum  homologorum. 


Sint  primA  dux  pyramidcs  fimijes  triangula- 
ris bafis  A B C D,  E F G H.  Dico  primam  ad  fe- 
cundam hi.bcrc  triplicatain  rarioncm  , films 
quam  habet  latus  A C ad  fibi  hom<»l<  gum  E H. 
Producafitur  plana  triangularia  A R C , A t D» 

BDC  i EPH  ,EGH.FGH  ; inm  pc  fi- 

cianftir  6 parallclogramma CM,  C L.  C I ; HO, 
HN,  HK,  du&ifque  lincis  ML,NQ,  peificiantur 
G g prifnnet 
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prifmata  MCLB,  OHNF.  Item  pcrficiantur  pa* 
rallclcpipcda  KC,  PH. 

Demonftri  Cum  pyramides  fint  fimiles,  ( per 
defy,  i \.)  omnia  uianguU  fimilia  erunt,  eritque 
ut  AC  ad  CB  : ita  EH  ad  FH  , & angulus  ACB 
angulo  EHF  xqualis  ctit,  quart  parallclogramroa 
MC  , OH  , limilia  erunt.  Ira  ll  nil  a crunt  pa- 
ralldogramma  LC,N  H > CI»  H K » Sc  »llis 
oppofita  ( per  14.1 1.)  Sunt  igitur  ( per  defy,  i .) 
parallelcpideda  RC,PH  fimilia  i quarc  (per  j.n.) 
erunt  in  triplicate  rarione  Utcnlcn  AC  , EH  : fed 
prifmata  ut  coium  dimidia,&  pyramided  ptifma- 
tum  teftix  partes  Riot  in  cidem  ratione.  Igi- 
tur pyramides  funt  in  triplicati  ratione  laterum 
ACEH.  , 

Si  veii  pyramides  noneflent  triangulares , led 
polygon*,  dividantur  in  rriang'i lares.  Cum  igi- 
tur fingulx  trfcmgulares  fe  lu.bcant  ad  Rias  cor- 
refpondentes,  in  triplicati  ratione  laterum  ; crunt 
(per  7.  1 1 ) & omnes  fitful,  ad  omnes  in  cadcm 
ratione  triplicate 


PROPOSITIO  IX. 
Thcorema. 

edS  quotes  pyramid es  reciprocal  bafes  & alritu- 
dints : dr  reciprocal  bafes, dr  aliitudints 

a quoits  fint. 


Sccundb  , fi  rcciprocx  finr  hafes  , & akitudi- 
nes  pyramidum  i dico  illas  efle  xquales.  Quia 
edm  in  cidcm  confttu&ionc  biles  parallelepipc- 
dorum  fint  duple  bafium  pyramidum  > & alii- 
tudincs  cxdem , reciprocabunrur  bafes,  & aititu- 
dines  parallclcpipedorum  : quare  ( per  34.  tl.) 
ilia  funt  xqnalia  * ergo  pyramides  que  ftmt  illd- 
rum  fextx  p.irtcs  biam  equal,  s erunt. 

Si  v 16  pyramides  xqualcs , h ibeant  bales  po- 
lygonas.  Fiant  triangula  cqualia,  earum  b li bus; 
quod  facillimum  tft  J nam  (per  4 * i.)  Rat  paral- 
lclogrammum  bafibns  *q»dc  , fiaianc  triangu- 
luin  cujtisbafxs  fit  dupla  oafis  paralklogrammi, 
& quod  fit  inter  cafdtin  paralUlas  i critquc  ( per 

41.  t.)  triangi-lmn  xqualc  paralkl  g'arrmo.  Sc 

confcq  unter  b.ifi  polygonx.  Supra  hxc  triargu- 
la  intclligantur  pyramides  cjufd.m  altitudinit 
cum  pyramidibus  polygOtiis , qux  ( per  6.)  iuis 
x quale s crunt , & intii  ft  (per  primom  partem) 
triangulares  bifes  reciprocantur  cum  altitudinl- 
bns  : :g  tur  b fes  polygonx  xquales  triangulaii* 
bus,  reciprocantur  cum  altitudiuibus* 

lemma. 

Si  dttur  quontitai  mi»or  cylindro  ; intra  eyhn- 
drum  irfinbi  poierit  prifma  majus  ilia  quarti- 
tate . 

Sit  quantity  A,  minor  cylindro,  eujut  bofis  B i 
dteo  intra  cylindritm  infer ibi  pp/ji  prtfma  tt>a)Ut 
quantitate  A. 

Stt  enim  circulo  B quadratum  infer iptum  CD 
EF , cr  circttmfcrtptum  CHIK  , fiat  turn  rflcg- 
nutn  CCDMF.NFO  produthfque  latenbm  qua* 
dr  ait  infiripti,  in  P & Qi  ducatur  tangent  CLP , 
dr  fupra  hue  omnia  polygona , tanquam  fupr 4 bafes » 
intelligantHr  prifmata  e\ufdem  altitudims  cum  cy~ 
lindro : quorum  quod  ejlfufra  quadratum  circHta- 
fer iptum  ambit  tatum  cyltndrutn* 


Sint  prim5  pyramides  triangulares  ABCD, 
jEFGH  xquales,  dico  ita  cfic  bafin  CBD  ad  bafin 
GFHi  ficiit  altitudo  pyramidis  EFGH  ad  alti- 
tudmem  prim*.  Pcrficiamur  parallclcpipeda  ficut 
prills. 

Demon  fir.  Parallelcpipedonim  bafes  , ut  pa- 
ter ( per  $4. 1.)  funt  dupix  bafium  pyramidum, 
altitudines  aiucm  funt  cxdem.  Cum  aurem  pyra- 
tnidcs  fine  xquales,  & fextx  partes  paralleled  pc- 
dorum,ncmpe  rerrix  pnfmarum  ( per  7.  11.)  pa- 
ralUlcpipeda  crunt  xqualia,  fed  ( per  34. 1 r.)  pa- 
ralUlcpipedorum  xqualium  reciprocantur  bales, 
tc  alrijtuJines  ; igitur  bafes  pyramidum,qu*  fimr 
dim  dia  bifium  parallelcpipedoium,  rccipxocan- 
tui  cum  aliitudimbus. 


Demonfh.  Prifmata  ejufdem  altitudinit,  fe  ha* 
bent  ut  bafts , (per  cor.  4.  11.)  fd  quadratum  its- 
fertptum  tfi  media  pars  ttreumfcripn  j ergo  prif* 
ma  illiut  e(l  media  pars  ctrcumfcripti  : fed  cir- 
cumfcr iptum  ma)M  eft  cyhndro  j igitur  prtfma 
quadratt  infiripti  efi  plujquam  media  pars  cyUn+ 
dri.  Folio  autem  ollogono  dr  prijmate  fupr  a illui  f 
dico  auferri  ex  cylindro , plufquam  medium  par . 
temreltqui.N amjriangulum  DLC  tfi  meaiapar: 
reft  argali  D C P C£_;  igitur  prtfma  fupra  trt  ungu- 
ium DLC  dt fertptum  ( per  cor.4.  11.)  efi  me* 
did  pars  prifmatis  dtfirrtpti  fupr*  reBangu'uj* 
DC  P : ignur  idem  prifma  trianguti  DLC 
efi  plufquam  dtmidium  , partis  cylindri  drferi - 
ptt  fupra  figmentum  D LC>  Ft  ita  de  re/iquis 
figment  is.  Ita  oflendam  f»Oa  fixdectm 

laterum  auferri  cylindro  plufquam  duntdium  relt- 
qui.  Cum  igitur  ex  eylitfdro  dum  aufirtur  prifma , 

quod 
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quod  eft  fnpra  qn adratum ; aufertttr  plmfquam  me- 
dia pars  & dum  aufertur  prifma  oZloyoni  auftr- 
tur  plufquam  dim  dtum  reliqui  , dr  ita  deincept 
tandem  reltnquctur  quantitas  minor  ed  , qua  cylin- 
drM  fmptrat  quantitatem  A , quare  dabitur  ali- 
gned prifma  intra  cylindrum  B good  minks  fupe- 
rabitur  d eylmdro  B , qu'am  quantum  A , atqut 
ade'o  majus  erit  quantitate  A. 

Idem  de  pyramidibm  infcrrpdt  cono  oFlendi  p of- 
fer t (jr  todern  mode. 

K®3^-®W'^®’5^®ro-P5'WCa5P.5ati32g53a| 
PROPOSITIO  X. 

Theorem*; 

Qmnis  cornu  eft  tertia  pars  cylindri , eandtm  cum 
ipfi  baftn,  dr  ahitudincm  habentir. 

c 


Si  fupra  circulum  A fit  conns , & cylindrus 
ejufdem  altitudinis , dico  cylindrum  efie  triplum 
toni. 

Si  enim  cylindrus  majorem  rationem  habeat 
ad  conum  quam  triplam,  dari  pofict  aliqua  mian- 
titas  B cylindro  minor  quae  ad  conum  haberet 
rationem  triplam.  Sit  hie  quantitas  B.  Infcriptis 
autem  circulo  polygonis  8c  fa&is  prifmatibus  in- 
tru  cylindrum,  tandem  poterit  dari  prifma  inert 
cylindrum  majus  quantitate  B ( per  lemma  fupr - 
ri*/).Sit  illiiis  prifmatis  bafis  polygonu  CDEFG, 
fnpra  quod  fiat  intra  conum  pyramis,  quae  confe- 
quenter  crit  cjufdcm  altitudinis  aim  cono,  cylin- 
aro  Sc  prifinatc  ; prifma  crit  triplum  pyramidis. 
Scd  quantitas  B ed  tripla  coni , igitur  eadem  eft 
ratio  priftnatis  ad  pyramidem  quae  quantitas  B 
ad  conum  : led  prifma  eft  majus  quantitate  B,  igi- 
tur ( per  14.  y.)  pyramis  major  erit  cono;pars  to- 
to,cum  intra  conutb  tota  contineatur.  Hoc  autem 
abfurdum  eft. 

Si  diccrettir  cbnus  habere  majorem  rationem 
ad  cylindrum  qutaa  fubtriplicatam , idem  argu- 
mentum  ficret,  8c  eadem  methodo. 


PROPOSITIO  XI. 


Theorcma. 

Cylindri , dr  cent  ejufdem  altitudinis  t inter  ft 
ftsnt  Ut  bafts. 

Sint  duo  cylindri , vel  duo  coni  ejufdem  al- 
titudinis fupra  circulos  A & B,  dico  ita  efie  cy- 
lindrum A ad  cylindrum  B ut  circulus  A ad  cir- 
culum B.  Nam  fi  hoc  ita  non  eft,  altcruter  cylin- 
droium  ut  A,  majorem  rationem  habebit  ad  B 
quim  bafis  ad  bafin  : Igitw  poflibilis  erit  quan- 
titas  L minor  cylindro  A , quae  ad  cylindrum  B 
eandem  rationem  habeat , ac  bafis  A ad  bafin  B, 
s Tom.  /, 
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quare  ( per  lemma  ftperius ) poreft  inferibi  intra 
cylindrum  A prifma  aiiquod  majus  quantitate  L. 
Sit  prifma  cujus  bafis  C D E F , inferibaturque 
circulo  B firaile  polygonum  GH  I R,  & intelll- 
garur  inferiptuin  cylindro  B , prifira  fupta  bafin 
GH1K. 


Demonftr.  Ita  eft  prifma  fupra  CDEF  ad  prif. 
ina  liipraGHlK  ficut  bafes  (per  cor. q o.  xi .)  leil 
polyeona  j polygona  autem  fimilia  fe  habent  ut 
circuli  (per  corot.x.)  igitur  ita  eft  prifma  A ad 
prifma  B fiait  balls  A ad  bafin  B , fed  ut  bafis  A 
ad  bafin  B ita  quantitas  L ad  cylindrum  B,  igitur 
ut  prifma  A ad  prifma  B ita  quantitas  L ad  cy- 
lindrum B * led  prifma  A majus  eft  quantitate  L: 
Igitur  (per  14.  j.)  prifma  B majus  eft  cylindro B, 
quod  eft  abfurdum  cum  in  co  contineatur  8c  fit 
ejus  pats : igitur  cylindri  font  ut  bafes. 

Cum  autem  cylindri  fint  tripli  conorum , ha- 
bebunt  etiam  coni  ejufdem  altitudinis  eandem  rt- 
tionem,  ac  bafes. 

K-“\  1 V.g»  /'•  Ffi’i ft A r 7,T!fZA  • flVTA'XfUl 
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PROPOSITIO  XIL 
Theorema. 

Similes  cylindri , & coni  fitnt  in  triplicatd  rmioift 
diametrorum  fuarum  bafium. 


I 


Sint  duo  coni  firqiles  quorum  bafes  circuli  A 
Sc  B ; dico  conum  A ad  conum  B efie  in  tripli- 
cara  ratione  diamccri  CD  ad  EF. 

Si  enim  hoc  ita  non  eflet , alterutcr  majorem 
habcrct  rationem.  Sit  majoc  ratio  coni  A ad  B 
quiun  triplicara  rationis  CD  ad  E F ; igitur  da- 
bitur  aliqua  magnitudo  G minor  qukm  conus  A» 
quae  ad  conum  B habebit  rationem  triplicatam 
rationis  CD  ad  E F.  Quare  ( per  lemma  fupe- 
rius)  inferibi  poterit  aliqua  pyramis  intra  co- 
num A mayor  quantitate  G.  Sit  ilia  aijus  bafis 
CHDI.  Infcribatur  circulo  B polygonum  EKFL 
firaile  priori  \ fupra  quod  intclligatur  pyramis 
fimilis  priori  , qua  eandem  habebit  altitudinctti 
ac  conus  B , nam  coni  fimiles  habent  diamerros 
6c  altitudincs  proper r ionalcs , (perdefc h.  *».) 

G g ij  5! 
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,« »m dumcicr  C D ad  E F , iiaUnu  CH  ad 
laws  F-K.  , ( «'  •fliniimtJ  frtf.l.)  igitur  uc  C H 
ad  E K , ita  akitudo  coni  A,  ad  altiiudinem  coni 
B ; fed  alnuido  pyramidis  inferipta:  cono  A ca- 
detn  eft  cum  altitudine  coni  A : igitur  it*  eft 
altitudo  pyramidis  A ad  altitudinem  coni  B 
ficut  CH  ad  EK  , fed  uc  CH  ad  EK  i»  altitude 
pyramidis  A ad  ahitudinem  pyramid  is  fimilis  lu- 
ma EKL  F defer  iptx  j igitur  akitudo  pyrami- 
dis A eodem  modo  fc  habet  ad  altitudinem  co- 
ni B & pyramidis  cujus  bafis  EKFL  ( per  75.)  al- 
titudines  coni , & pyramidis  func  acqualcs.  Supra 
candem  bafin  EKFL  cono  Binferibatar  pyramis, 
quz  cum  candem  habcac  akitudmem  6c  bafin 
cum  priori , illi  erit  xqualis  ( per  6. ) Sed  prior 
fimilis  pyramidi  A,  ( per  8. ) erat  in  tnphcaia  ra- 
tionc  lateris  KF  ad  CH , aut  diametri  EF  ad  C Dt 
igitur  hxc  pyramis  inferipta  cono  B cm  ad  in- 
scription cono  A in  triplicati  ratione  diametri 
EF  ad  C D i fed  conus  B ad  magnitudincm  G 
erat  ctiain  in  triplicati  ratione  diametri  E F ad 
C D , igitur  ut  pyramis  B ad  pyramidem  A ita 
conus  B ad  magnitudincm  G,  & convcrtendo , ut 
pyramis  A ad  pyramidem  B ita  magnitudo  G ad 
conum  B : fed  pyramis  A major  eft  magniradine 
G , igitur  pyramis  B hoc  eft  inferipta  cono  B 
( per  1 4.  j. ) major  eftet  cono  B ; pars  roto:quod 
abfurdum  eft. 

Qtiia  verd  cylindri  flint  tripli  conorum  , ean- 
dem  rarionem  habebunt  ac  coni  ; igitur  etiara 
ipfi  eruni  in  uiplicata  ratione  diamctroruin  fua- 
rum  bafium. 


quam  linca  L F line*  AF.  Ponamus  in  linea  F B 
bis  inveniri  lineam  LF,  & duci  planum  parallc- 
lum  bafibus.  In  fegmento  F B invenircniur  1 al- 
tera duo  cylindri  zquales  cylindro  L F \ igitur 
quoties  in  linei  F B continctur  quarta  pars  li- 
ne* AF , totics  in  cylindri  fegmento  F B conti- 
nctur quarta  pars  cylindri  AF  i & quod  de  quarti 
parte  oftendi,  de  quacumquc  parte  aliquota  often- 
di  pottft  y igitur  ita  eft  ( per  def.j.f.  ) linea  F B 
ad  AF  ficut  cylindri  fegmentum  F B ad  fegmen- 
tuna  AF. 

®5^,68^^ro,53®5a385553^3‘53©S3'5B0S53® 

PROPOSITIO  XIV. 

Theorem  a. 

1 

Cylindri  coni  quorum  bdjts  funt  d]ualtt:fi 
habctu  ut  altitudineu 


c 


PROPOSITIO  XIIL 


Theorema. 

Si  cy  lindrm  feeetur  pldno  bepbrn  pdrdllelo ; it * 
' erunt  inter  ft  figment 0 cylindri  ac 
fegmentA  Axis. 


Cylindro s A B feeetur  piano  CD  , parallelo 
bafibus  A , & B i dico  ita  e(Te  cylindri  fegmen- 
tum AF  » ad  fegmentum  FB  \ ficut  eft  linea  AF , 
ad  FB.  Sit  enim  line*  AF  quxcumquc  pars  ali- 
quota L F , firque  verbi  gratii  quaru  pars  , pet 
quiun  imelligatur  duci  planum  bafibus  paralle- 
lunu 

Demonftr.  Qnoniam  L F eft  quarta  pars  line* 
A F in  reliqui  A L , invenientur  tres  partes 
line*  LF  zquales  ; per  quas  fi  ducerentur  plana 
bafibus  parallela , fierent  tria  Tegmenta  cylindri 
srqualia  fegmento  LF  (pern.)  cum  zquales  ha- 
bcant  bafes , & zquales  altitudines  : igitur  Teg- 
mentum LF  tain  eft  quarta  pars4 cylindri  A F 


Sint  prim&  duo  cylindri  rc&i  A B , C D quo- 
rum bales  Tint  zquales  , dico  ita  cite  cylindrum 
AB  ad  cylindtum  C D ficut  altitudo  A B ad  aki- 
tudincm  C D.  Ex  majori  altintdine  abfeindatur 
altitudo  DE,  xqualis  altitudini  AB  j intelligatur- 
que  duci  planum  F I bafibus  parallclum. 

Demonftr.  Cylindri  A B , ED » (per  11.)  funt 
zquales , fed  cylindrus  C D ( per  1 J. ) fc  habec 
ad Cylindrum ED  ficut  axis  CDadaxin  ED* 
aut  A B illi  xqualcm , [ nam  in  cylindris  re£lis 
axes  , 8c  altitudines  exdem  funt : ] igitur  erk  cy- 
lindrus C D ad  cylindrum  A B ficut  altitudo 
C D ad  akitudincm  AB. 


At  veri  fi  cylindri  non  efleni  rc&i  quale  eft 
H I,  demittatur  i purufto  H pcrpendicularis  HM 
ad  planum  KL  , qux  erit  altitudo  cylindri ; duca- 
Utrque  linea  IM.  Quia  planum  trianguli  HIM 
lecat  duo  plana  NO , LK  parallela  (per  1 6. ».) 
fe&iones  NO,  IM  parallel*  fum  : quarc (per  t .6.) 
ita  erit  HO  ad  Ol , fc&iones  axis , ac  H N ad 
NM,  fe&ioncs  alritudinis : igitur  optiini  fc &iones 
axis  pro  altitudinibus  aflumi  poifunt,  quod  etiam 
notandum  eft  in  prop.i  3. 

Quia  autem  coni  hint  terti*  partes  cylio- 
drorum 
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dfonim  ( per  i o. ) ita  fe  habcbtmt  ficut  cylindri; 
igirur  coni  quorum  bofcs  funt  xquales , ita  fc  ha- 
bent  ut  altitudines. 


PROPOSITIO  XV. 
Theorcma. 

1 

v£fU ales  cylindri , ft  coni  reciprocal  bafis  & 
altitudmes.  Et  reciprocal  bafts  & altitu - 
dtnts  ,ilU  funt  equates. 


|C=>c 


Sim  duo  cylindri  xquales  AB , CD  ; dico  tu 
efTc  bafin  B ad  bafin  D item  eft  alcicudo  C D ad 
altitudincm  A B.  Ex  majori  altirudinc  CD, 
abfeindatur  altitudo  DE  , xqualis  altitudi- 
ni  A B. 

Demonftr.  Quia  cylindri  AB  , DEfunrejuf- 
dem  altitudinii : ira  crit  ( per  i i, ) cylindrus  AB 
ad  cylindrum  D E ficut  bafis  B ad  bafin  D : fed 
ficur  ABad  DE  ita  cylindrus  CD  , xqualis  ipfi 
AB  ad  ED.  ( per  7.  j. ) & ut  CD  ad  DE  ita  afei- 
tudo  CD  ad  D E,  aut  illi  xqualcm  A B j igitur 
ut  bafis  B ad  bafin  D ita  altitudo  C D ad  ahi- 
tudincm  A B. 

Dico  fecund  & , fi  fit  ut  bafis  B ad  bafin  D ita 
altitudo  C D ad  altitudincm  AB  , cylindros  AB , 
v.  D cflc  xquales ; in  cadem  fuppofitione , ut  ba- 
fis Bad  bafin  D ita  cylindrus  AB  ad  cylindrum 
DE  ejufdem  altitudinis  (pent.)  fed  ut  B ad  D 
ita  altitudo  CD  ad  altitudincm  A B,  aut  DE 
jlli  aCqualcm,  igitur  ita  eft  AB  ad  DE  ficur  alti- 
tudo C D ad  DE;  fed  ut  altitudo  C D ad  altitudi- 
ncm DE,  ita  eft  ( per  1 j. ) cylindrus  CD  ad  DE, 
igitur  ita  eft  cylindrus  AB  ad  DE  ficut  evlindrus 
CD  ad  DE  ; quare  ( per  9.  j.  ) cylindri  AB,  CD 
funt  xquales. 

Ide  m WMM^pndum  dc  conis,  quia fuiit  terti* 
partes  cyijndfqruin,**’ 


*****  tmi&m 


PROPOSITIO  XVL&XVIL 
Rclinqoantur. 


Quia  ifia  propofitiones  funt  diffieilima , adhibentut- 
que  tan  turn  propter  18.  quam  alia  met  ho  do  fact- 
linj  cum  P.  T actfueto  oflendert  poffumut  ; ideo 
allot  rclintptimus , & loco  itlurmn  duo  lemmata 
fubfiituimus. 

lemma  l 

& detur  quam  it  as  minor  fphard  ; tot  cylindri 
fphtrd  inferibi  poterunt , ut  otmes  fimul  Jhmpti 
»lld  quantitate  major tt  fm* 


XII. 


*S7 


Six  fphara  tujus  maximtts  fimicirtulus  ABC: 
dttnr  quantum  D fphard  minor:  dico  tot  fphara 
ir.fabt  pofft  tyhnarot , ut  omnet  fimul  fumpti  ma- 
)<nrcs  fin  1 tpiann rate  D.  Semidiameter  EB  in  quot 
voluens  partes  aqualts  diutdatur  per  quM  a^an- 
t nr  par  allele  line a A C^fiantque  parallelogram- 
ma  inferipta  ; produilit  autem  Uteribtu  fiartt  pa - 
rollelogramma  cireumfcripta  circuit , quorum  nu- 
merus  infcriptorum  numernmfuperabit  urn, t*U  > 
ut  patet  ex  figurd. 


Demonfir.  Paralltlogramma  cireumfcripta  cir- 
culo  fuperant  inferipta  parallelogrammis  per 
qua  tr Unfit  cir cuius , qua  fimul  fumpta  equalise 
funt  par allclogr ammo  AL.  Si  intelltgatur  uo/vi  ft- 
rmetr  cuius  diametro  BE  tmmotd  permanent ; fin- 
gula  paralltlogramma  dtfcribtnt  cylindros , tarn 
infer  ip  rot  quam  eircumfcriptos  fphard,  txcejftU 
autem  cylindrorum  circumfcriptorum  ffhetra  , fu- 
pra  inferiptos  omnet  fimul  fumpti , aquales  font 
cylindro  dtferipto  4 retlangulo  A L ; fed  fphara 
minus  ex  c edit  cylindros  inferiptos  quam  cir  cum* 
feripti  eofdem  inferiptos  fuptrent , cum  intra  cir- 
cumfcriptot  contineatur  : igitur  excejfu  quo  fpha- 
ra fuperat  cylindros  inferiptos , minor  eft  cylindro 
dtferipto  d parallelogrammo  AL.  Quo  autem  in 
plurtt  partes  dividttur  ftmidiameter  EB  , to  mi- 
nor eft  cylindrus  parallclogrammi  AL  , cum  tins 
altitudo  minor  Jit  : igitur  tta  parvm  ejfe  potefi  cy- 
hndrus  AL : ut  exceffiu  fphara  fupra  cylindros  in- 
feriptos ; minor  fit  quam  id  quo  fphara  fuperat 
quantitaiem  D ; quart  ita  fubdividi  potefi  firni- 
dtameter  £ B ut  cylindri  inferipti  fimul  fumpti  , 
majores  fint  media  parte  quantitatis  D , quod 
dixi  de  uno  hemifphxrio  , dc  alio  intclligi  etiam 
pencil  ; igitur  poteft  ita  dividi  tota  diameter , ut 
cylindri  inferipti  in  tota  fphzra  fimul  fumpti  nu~ 
jorcs  fint  quantitate  D. 

lemma  il 

Similes  cylindri  in  duabus  fpbarit  inferipti, 
habent  rationem  diametrorum 
trip  lie  at  am. 

In  duabus  fphxris  A Sc  B fint  duo  cylin- 
dri rcdli  fimiles  , produ&i  ex  rirainwolutio- 
nc  fimilium  redan gulornm  C D , E F , circa  im- 
motas  diameuos  L M ,NO  , dico  cylindmm  re- 
danguli  C D cite  ad  cylindrum  redangult  E F# 
in  rationc  triplicata  diametri  L M ad  diame- 
trum  N O. 


G g IT)  Demonftr, 
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PROPOS1TIO  I. 


Thcorcma. 

Si  tinea  extrema  ac  media  ratione  fecttur  ; com- 
pofua  ex  majori  fegmento  , dimidia  lined, 
, qutntupla  ejt  pote/uid,  ipsa  dtmidt.ua  lined. 


GMJ  Inca  A B extrcml,  ac  media  ratione  fecc- 
fiWJtaj  tur  in  C.  Hoc  eft ; ita  fit  linea  AB  ad  ma- 
jus  fcginentum  AC  ut  A C ad  C B , ad- 
daturque  majori  fegmento  A C,  linea  AE,  zqua- 
lis  AD,  dimidiarx  AC  \ dico  lineam  AEC,quin- 
tuplam  cite  potenLa  ipfi.is  A E , feu  quadrature 
ex  E C efic  quintupluin,  quadrati  ex  A E. 


Fiat  fupra  EC  quadrature  E D,  du&aque  dia- 
gonal DE,  ducantur  FI,  A1  parallel*  fuis  oppo- 
ficis : cruntquc  E 1, 1 D quadrata , ut  oftendimus 
(in  4.  z.)  fiat  item  quadratum  A L. 

Demonftrado.  Cum  A I,  feu  E A fit  dimidia 
line*  AC,  feu  A L,  & (p  er  1 .6.)  fit  ut  AI  ad  AL 
ita  rcdtangulum  A F ad  A G , eric  A G duplum 
ipfius  A F , ergo  *quale  re&angulum  A F,  H I. 
Reft  unguium  autem  G B zquale  eft  quadrato  ID 
(per  16.  6.)  quia  nempc  AB,  feu  BK,  AC&CB 
funt  continu*  proport ionalcs  ; Ergo  quadratum 
AK,  zquale  eft  Gnoraoni  HFA.  Scd  quadratum 
A K.  quadruplum  eft  quadrati  E 1 , co  quod  A C 
fit  dnpla  ipfius  A E •,  ergo  Gnomon  H F A , eft 
quadruplum  quadrati  E I.  Et  addendo  ipfum  qua- 
dratum El, erir  quadratum  ED  quintupluin  qua- 
drati  E 1,  quod  danonftrandum  crat. 


K63rj55asaei.55S35fi6a.5a5a  53 

PROPOSITIO  II 
Thcorcma. 

Si  linea  quintuplum  pofftt  fui  figment i , rtliqud 
pan  eru  majui  fegmerttum  , dupla  prior  u Jcg- 
menti  extrema  ac  media  ratione  jelit. 

Line*  EC  quadratum  quintuplum  fit  quadrati 
ex  AE  j dico  rcliquain  A C cfle  inajus  legmcn- 
tum  line*  A B duplx  prioris  fegmenti  AE,fc&x 
extrema  ac  media  ratione  , hoc  eft  ira  efi'e  A B 
ad  A C , ficut  AC  ad  C D i fiat  eadem  con- 
ftru&io. 

Dcmonftr.  Cum  quadratum  E D quintuplum 
fir  quadrati  E I,  fubtra&o  quadrato  El  erit  Gno- 
mon HFA, quadruplum  quadrati  El j fed  qua- 
dratum tx  AB,  nempc  A K , eft  etiam  quadru- 
plum cjufdem  quadrati  E I : ergo  zquale  eft  ei- 
dem  Gnomoni , 6c  cum  A B , feu  A L , dupla  fit 
ipfius  AE  aut  AI,  & (pen.  (,.)  ita  fit  AL  ad  AI, 
ut  reftangulum  AG  ad  AF,erit  AL  duplum  ipfius 
A F,  nempc  xqualc  redangulis  HI,  A F ; ergo 
quadratum  I D zquatur  rc&angulo  C K , quarc 
(per  1 6.  6.)  ita  eft  C G,  feu  AB,  ad  AC  ficut  AC 
ad  C B,  quod  crar  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  II  L 
Thcorema. 

Si  linea  dividatur  extrema  ac  media  ratione , 
quadratum  compofita  ex  minors  fegmento  , & 
dimidio  major  is,  quintuplum  efi  quadrati  ditnt- 
dij  ejufdem  majons  figmenti. 


Linea  A B (ccetur  extrema  ac  media  ratiofie, 
fitqueCB  minus  fegmemum  A C majus  divifum 
hifaxiam 
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bif.iriam  in  D : dico  quadratum  line*  D B com- 
pofitz  ex  CB&DC,  cilc  quintuplum  quadrat  i 
ex  D C aut  A D.  Fiat  fupra  A B quadratum  A E 
du&iquc  diagonal!  FB,  ducancur  CG,  DH,  &c. 

Dcmonftr.  Cum  fit  ut  AB  ad  AC  ira  AC  ad 
ad  CB,  crit  re&angulum  A H Tub  extremis  zqua- 
lc  quadrato  mediz  AC,  nempe  quadrato  IG  ; fed 
quadratum  I G quadruplum  eft  quadrati  M O ; 
ergo  rc&angulum  A N,  feu  Gnomon  D N O,  illi 
zquale  ( tranftato  fcilicct  AM  in  K L)  eftqua- 
druplum  quadrati  M O : ergo  addendo  quadra- 
tum M O,  quadratum  DL  quintuplum  crit  qua- 
drat i M O quod  erat  dcmonftr andum. 
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PROPOSITIO  IV. 

Thcorema. 

Si  line a extrema  ac  media  ratione  ficetur  ; qua- 
drat a tonus , & minor  is  figment!  fimul , tripU 
trunt  quadrate  major  is. 


Linca  A B extremi,  ac  media  ratione  fccetttr  J 
dico  quadrata  ex  A B,  & cx  CB  fimul,  tripla  cflc 
quadrato  cx  A C.  Fiat  fupra  AB  quadratum  AE, 
dudhque  diagonali  E B pcrficiatur  conftru&io. 

Dcmonftr.  Cum  fit  ut  A B ad  A C ita  A C 
ad  CB  i erit  ( per  17.  6.)  rc&angulum  AF  fub  ex- 
tremis zquale  quadrato  mediz  A C , feu  quadra- 
to GH  ergo  quadratum  A D i continet  bis  qua- 
dratum GH,  & prztcrea  re&angulum  HF,  cui  fi 
addatur  quadratum  C F,  fient  quadrata  AD  , CF, 
tripla  quadrati  GH,  quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  V. 

Thcorema. 


C,  addatur  AD  zqtialis  AC  \ dico  DB  extrema  ac 
media  ratione  dividi  in  A > & AB  ellc  cjus  majus 
feg*cntum : nempe  debeo  probarc  ita  cll'c  Dfe  ad 
A B ficut  AB  ad  D A. 

Dcmonftr.  Cum  fit  ut  AB  ad  AC  ira  AC  ad 
CB,  feu  EH,  erit  < per  17.  6.)  rc&angulum  E H 
zquale  quadrato  C I,  feu  AG,  cum  DA,  AC,fint 
zqualcs.  Addatur  commune  A E,  erit  rcftingu- 
lutn  DE  zquale  quadrato  AH  ; ergo  ita  eft  (per 
17.  6.)  DB  ad  AB,  ut  AB  ad  BE,  leu  DA. 


PROPOSITIO  VL 

T hcorcma. 

Si  refla  rational  it  extrema  ,ac  media  rations  fi- 
cetur  > mrumquc  fegmentum  erit  trraiionalit 
linta  data  Apoterne. 


D A 


,C 


—I 

B 


Re&» 

ratiomli 
A B,  ex- 


trema,ac  media  ratione  fcccmr  in  C j dico  umim- 
que  fegmentum  AC  , & CBiflc  lineam  irratio- 
nalcm  diftam  Apotomcn.  Addatur  A D duni- 
dia  A B. 

Dcmonftr.  Quadratum  reflz  CD,  quintuplum 
eft  quadrati  AD  {per  1.)  ergo  com  tntnfurabilia 
funt , & linez  faltcm  potentia.  Et  cum  A D fit 
rationaiis,  C D ctiam  rationalis  erit : cum  autera 
quadrata  non  habcant  rationem  quam  haber  nu- 
mems  quadratus  ad  numcrum  quadrarum,  crunc 
C D , A D longitudinc  incommenftirabilcs,  fed 
potdirfa  commcnfurabilcs.  Quarc  fi  ex  ratio-* 
nali  C D detrahatur  A D rationalis  poten- 
tia tantum  toti  incommcnfurabilis,  reftabit  A G 


irrationalis  qnz  dicitur  Apotome.  Sit  rc&angu- 
lum  AE  comprchcnfum  fub  A B,  B C , illud  crit 
zquale  quadrato  ex  AC ; quarc  quadratum  Apo- 
tomc  AC  applientum  ad  lir.eam  rationalcm  A B, 
facit  latitudincm  B E,feu  CB  Apotomcn  primam 
( per  58.  10.) 


WWW  w w 

PROPOSITIO  VII. 
i Thcorema. 

f.  . . . ..  * 

Si  Pentagons  aquilateri  tres  anguli  equates  fie- 
tint  j aquiangulum  erit , 


Si  tinea  extrema  ac  media  ratione  fetla  addatur 
majus  extremum  j compojita  ex  utraque,  fifla 
erit  extrema  ac  ttudta  ratione  » priorque  tinea 
erit  ejus  majus  fegmentum, 


A 


Sint  prim&  tres  anguli  A,  B,  C in  pentagon© 
zquilatero  ABCDE  zqualcs  ; dico  pemagonum 
zquiangulum  efte.  Dncantur  B E,  AC.  BD. 
Dcmonftr.  Comparcntur  tria  tfiangula  Ifof- 
cclia 
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cetet  BAE,  ABC,  BCD , qo*  (per  4. 1.)  6c  bafes 
habebunc  xquales,  6c  omncs  angulos  ad  bafes; 
N.mpe  equates  erunc  AEB,  ABE  , BAC,  BCA, 
CBD,  CDB.  Sunt  item  xqualcs  BED,  BDE  (per 
y t.)  cum  B E , C D fint  xquales  : ergo  tocales 
AED  , CDE  xqualcs  erum.  Rurfus  cum  angull 
BAF  , FBA  fiat  oftenfi  xquales,  erum  (per  6.1.) 
larcra  BF,FA  xqualia,&  confequenter  reliqua  FE, 
FC.  i^uarc  fi  confidcrentur  triangula  FED,FCD, 
hxc  habent  latera  F E,  FC  i ED,  CD  xqnalia, 
6c  bafin  FD communem : ergo  anguli  FED,FCD 
( per  8.  1. ) xquales  crunt,  6c  additis  xqualibus 
BCA  , AEB,  nent  anguli  BCD,  AED  xquales  : 
ergo  omnes  anguli  funt  xqualcs.  Si  verb  anguli 
xqualcs  non  fuerint  continui  fint  illi  A , C , 8c 
D ; oftendam  ficut  prius  angulos  AED,  CDE  c(Tc 
xqualcs.  Quare  cum  tres  continui  A,E,  D fint 
xquales : eric  pentagonum  xquilatcrum. 


PROPOSITIO  IX. 

Theorema. 

Si  1st nt  exagoni , & decageni  comportantur,  lined 
erit  fed*  extrema  ac  media  raiione  > ma)nf<pti 
ftgmentmm  erit  laths  exagpnv. 


PROPOSITIO  V II L 
Theorema. 

Si  in  ptntageno  aquilatero  & acjuiangulo  dm  li- 
nes ful>t*ndant  angulos  vicinoj  ; ha  extrema  ac 
media  ratione  ft  fecabunt  tnvtcem  , <£•  majus 
figment  urn  ayuale  erit  Uteri  pemagonu 


in  pentagono  xqtiilatcro  , & xquianguld 
A BCD  E , linex  BD  , CE  fubtendanc  angulos 
xquales  C & D : dico  utramquc  fecari  extrema, 
ac  medii  ratione  in  F , ita  ut  majus  legmemum 
B F xquale  fit  lincx  BC  later i pentagons.  Penta- 
gono circuhts  circumfccibatur. 

Dcmonftr.  Primo  triangula  BCD , EDC  funt 
(per  4.  i.)  omnituN  xqnalia, ergo  6c  bafes  CE,  BD. 
Sunt  item  4 anguli  CBD  , CDB,  CED,  DCE  x- 
qualcs, quart-  latera CF,FD  ertint  xqualia(per  6.1.) 
Item  cum  anguliu  extemns  BFC  xqualis  fit  duo- 
bus  intends  FCD , FDC  xqualibus  , erit  duplus 
anguli  ECD,  fed  angulus  BCE  , duplus  eft  anguli 
ECD,  cum  arcus  BAE,  fit  duplus  arefis  DE,crgo 
xqualis  eft  angulo  BBC.  6.1.)  BCJJFfunc 

xqualcs.Cum  ergo  triangula  CFD.B  CD  fint  xqui- 
angula,  co  quod  anguli  CBD,  BDC,  DCF  fint 
xqualcs,  erit  ( per  *.6.)  ut  BD  ad  BC,  firu  F Dr 
ita  CD, feu  BF,  ad  FD.  Ergo  BD  extrema,  ac  me- 
dia ratione  fccatut  in  F i quod  eru  ckmonftran- 
d pm. 


Tern.  /. 


Sit  A B latus  decagoni,  cui  addatur  B E lactiJ 
exagoni  in  eodem  circtilo  inferipti  : dico  lineara 
AE  extremi  6c  rnedii  ratione  fed  am  cfTc  in  B Sc 
majus  fegmenrum  cite  BE,  latus  exagoni.  Eft  BE 
xquale  radio  BC. 

Dcmonftr.  Cum  A B fit  latus  decagons  arcus 
AB  erit  graduuna  56  divifis  gradtbus  360  pet  10. 
quibus  li’blatis  ex  180  erum  reliqui  duo  anguli 
trianguli  ABC  144  graduum  : funt  autero  xqua- 
les ; ergo  quilibet  eft  71  graduum.  Eft  ergo  CBA 
graduum  71,  fed  eft  xqualis  duobus  inremi* 
xqualibus  E Sc  BCE,  ergo  quilibet  eft  36.  Eft  er- 
go angulus  £ 36,  6c  angnlus  EC  A 7* » ficut 
EAC.  Sunt  ergo  triangula  A E C,  AC6  xquian- 
gula : ergo  ( per  3 . 6.)  ita  eft  EA  ad  C A,  feu  CB, 

aut  EB,  ficut  CB,feu  EB,ad  BA  : ereo  EA  eft  di- 
visi  extremi,  ac  medil  ratione-, quod  erat  demon- 
ftrandum.  •.  . " 

PROPOSITIO  X. 

Theorema. 

Quadrathm  Uteris  pentagon  atjuale  eft  quadrat  its 
latent  exagent  & dec  agent. 


Sit  pentagonum  regulate  ABODE  dico  qua- 
drature Utcsii  A B xquale  cfle  quadratis  ex  B F » 
H h » dij 
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todlj  fcilicet  exagoni, Ac  BH  lateris  decagoni.Di- 
vidatur  arcus  BK  bikriara  in  K,  ducaturquc  H A , 
&HM. 

Demonftr.  Angulus  BFA  eft  quinta  pars  qua- 
tuor  rcdlorum  nempc  7x.  quibus  iublatis  ex  duo- 
bus  redtis  crunt  reliqui  duo  108  feu  finguli  BAP, 
FBA  y4.  Eft  arais  BH  j6  & HK  18.  Ergo  arcus 
BHK  eft 54 : ergo angulus  BFM  eft  54, cqualis 
angulo  BAF.  Sunt  ergo  triangula  ABF,  M B F ' 
xquiangula  : ergo  ita  eft  A B ad  BF  > ficut  BF  ad 
BM  (per  j.  6.)  ergo  redbngulum  Tub  A B B M 
xquale  eft  quadraio  BF.  (per  17.6.) 

Pariccr  xquiangula  funt  quadrat  a HI  A.LMA, 
cum  prxeer  angulos  redkos  in  1 & L,  habeant  an- 
gulum  LAM,communem  : ergo  xquiangula  funt 
triangula  ABH  , HAM  : ergo  (per  ) 6.)  ita  eft 
AB  ad  BH,  ficut  AH,  feu  BH,nd  AL : ergo  ( per 
1 7.  6.)  re&angulum  fub  AB , AM , seqoatur  qna- 
drato  ex  B H.  Ergo  quadrata  ex  BF  & B H, 
xquantur  rcdlangulis  fub  ABJM>&  fub  AB,AM: 
fed  hxc  redan gu la  ( per  i.x.)  aequantur  quadra- 
te cx  AB'.ergo  quadratum  ex  AB, xqualc  cft.qua- 
dratis  ex  BF,BH , quod  crat  demonftraudum. 

Coroll  arium.  Invcnire  in  circulo  latus  dc- 
cagoni,  Ac  pentagoni. 


In  circulo  ABC  fit  inveniendum  lams  deca- 
ls goni  Ac  eafcagoxi.  Ducatur  diameter  ADC  Ac  per- 
pendicularis  DB,  dividatur  DC  bifariam  in  E , du- 
catur E B cui  fiat  xqualis  E F » dico  FB  efle  latus 
pentagon!,  & FD  dccagoni. 

Demonftr.  Cum  linca  DC  fit  divifa bifariam 
in  E,  Ac  ei  addita  FD,erit  (per  6.  t.)  rcdangulum 
CFD,  uni  cum  quadrato  cx  ED,  xqualc  quadra- 
to  EF,fcu  EB.fcd  quadrato  EB  xqualia  funt  qua- 
drata ED,DB  (per  47.  1.)  ergo  rcdang.C  F D 
cum  quadrato  E D xquatar  quad  rat  is  E D,  D B. 
Et  abje&o  quadrato  ED,  erit  rcdingulumCFD 
xqualc  quadrato  DB  i ergo  ita  eft  CF  ad  DB , feu 
DC , ut  DC  ad  FD.  Ergo  linea  CF  divifa  eft  cx- 
tremi  ac  media  rationc  , & cum  majus  fegmen- 
tum  DC  fit  lams  exagoni,  crit  (per  9.)  FD  latus 
decagoni : fed  quadratum  linex  F B xquale  eft 
q u ad r. iris  ex  FD  & D B , nempe  quadratis  lateris 
dccaponi  Ac  exagoni  j ergo  FB  (per  prdee  den  tern) 
eft  latus  penragoni. 
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PROPOS1TIO  XI. 

Theorcma. 

Si  didmtter  circuit  fterit  lined  rationdlis  pentd- 
gem,  laius  tjl  Inc*  trrduendlit  dill*  miner . 


A 


Sit  diameter  AG  rationalis,dico  latus  pentago- 
ni  eidem  circulo  uifcripti  dfe  lincam  rationakni 
qux  dicitnr  rumor.  Ducantur  diametri  AG,  BH, 
qux  latcra  oppofiia  dividcnt  bifariam , ducantur 
item  AC , AH,  abfemdanturque  ex  fimidiametro 
FH  quarta  cius  pars  *.  ficut  Jc  CM  quarta  pars 
lincx  AC  i aim  BH  fit  ration..lis,erit  BF,  ficut  & 
FL,rationalis,  Ac  tota  BL  crit  rationalis. 

Demonftr.  Triangula  AKF,  ACl  hubentia  an- 
gulum  CAI  communem,  Ac  pi xtcrca  angulos  re- 
dlos  in  K & 1,  funt  xquiangula  \ ergo  (yer  j .6.) 
ita  eft  Cl  ad  F K ut  CA  ad  F A , aul  F H,  Pr6 
CA  Sc  FH  fumantur  quadrantes  CM,  FL  , ita  eric 
C I ad  FK  ut  CM  ad  FL  j Ac  permutando  nt  C I 
ad  CM  , alit  ut  dupla  ncinpe  CD  ad  CK  » ita  FK 
ad  FL  \ Sc  componendo  ut  CD,CK  fiinul  ad  CK, 
ita  KL  ad  FL,  Ac  eanitn  quadrata  in  eadtm  ratio- 
nc crunt.  Supponamus  duci  lineam  BD , AC  , Sc 
BD  fc  fecabunc  in  O extrema  , ac  medii  ratione 
(per$.)  critquc  AO  cqualis  CD, Ac  per  1.)  qua- 
dratum compofitx  ex  A O fai  C D,  Sc  cx  CK, 
quintuplum  eft  quadras  CK.crgo  quadratum  KL 
quintuplum  eft  quadrati  FL,  illiqne  commcnfura- 
bilc  , ergo  cum  F L fit  rationalis  , & KL  falccm 
illi  potemia  commenfurabilis,rationalis  erit. 

Dcinde  fi  B F fit  divifa  in  quatuor  partes,  eric 
FL  una,  Ac  BL  y.  leitur  quadratum  FL  erit  1,  Sc 
quadratum  BL  iy.  Quadratum  autem  KL  crit  y. 
ut  vidimus.  Sunt  igitur  lincx  BL,  KL  longitudi-  * 
ne  incommcnfurabilcs  cum  earum  quadrata  non 
fe  habeant  ut  numcrus  quadratus  ad  quadratum  $ 
funt  autem  rationales.  Quare  fi  ex  rationali  BL, 
auferatur  K L rationalis  potentia  tan  turn  com- 
menfurabilis,  reftabit  BK  irrationalis  didla  apoto- 
me , Ac  ei  congruens  crit  KL. 

Jam  verb  linea  BL  plus  polfit  qubn  K L qua- 
drato redbe  N,  fc  habet  autem  quadratum  B L ad 
quadratum  KL,ut  iy  ad  y;fcu  ut  $ ad  i,  Ac  in  ilia 
hypoth.fi  erit  quadratum  lincx  N , 4.  Sunt  ergo 
commenfurabilia  quadrata  BL  Ac  N , cum  fc  ha- 
beant  ut  y ad  4 , lincx  tamen  potentia  tantum 
funt  incommcnfurabiles  ; qnarc  cum  iota  BL  ra- 
tionalis longitudinc  commcnfurabilis  prirnx  ra- 
tionali BH  , poflitquc  plus  qi  im  congruens  KL, 
quadrato  lincx  N , fibi  longitudinc  incommenfu- 
rabilis  , erit  BK  apotome  quarta  1 cx  definitione. 

Dcnique  cum  AB  fit  media  proportionalis  in- 
ter BH,&  BK:  eft  cnim  angulus  BAH  in  fcmicir- 
culo  re dlus , Ac  Triangulum  ABK  divifum  eft  per- 
pcndiatlari  A K in  triangula  fimilia.  Erit  ergo 
ABH  ad  AB  ut  AB  ad  BK  ; quare  quadratum.AB 
xqiule  eft  rcdlangulo  fub  BH,  BK.Quare  cum  li- 
nca AB  poflic  rcdiangulum  contentum  fub  ratio- 
nali B H , & Apotoma  quarra  crit  ( per  9 y . 1 o. ) 
AB  linea  minor  ■,  quod  crai  demonftrandmu. 

PROP  O 
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radii  feu  fern, diametri  , aiu  latcris  exauoni 
Ducatur  diameter  AD,  & jti  — K ' 

Demonftr.Cdm  arcus  AB 


Uucatur  diameter  AD,  & jtineaiur  BD 

Deraonftr.  Cum  arcus  AB  (ft  rertia  p'ars  circuli 
BD  r“*  f"r*’ & ABD  “"t'ncat  tres  fcxias  , crit 


exagoni. 
lertia  pars  circuli 


An  r comment  tres  lextas  , crit 

BD  foxta . pirsrerii  igitur  latus  exagoni , fed  cum 
nguKis  ABD  ,n  feinicirculo  (it  rcdtus.quadratum 
ex  AD  xquale  crit  Quadratic  ex  AB  , Sc  BD  ( per 
47.i. ) Ponacur  quadratum  ex  A D,  e(Te  quaruor, 
«.tquc  quadratum  cx  BD  unum.cum  BD  xqualis 
lit  (cmidiamctroicrgo  quadratum  cx  AB  crit  trU  • 
ell  ergo  tnplum  quadrati  lateris  exagoni , feu  (c- 
raidiainctri. 

Coroll.  Quadratum  diametri  fc  habet  ad 
quadratum  trigoni  xquilareri,  uc  4 ad  3, 


PROPOSITIO  XIII. 

Problema. 

Tttruimm  fthtrn  inferibere,  ft  often  dm  dhmeirum  ft  hurt  pttenlie  JeJjtiialiemm  tjft 
Uteris  Tetraedri. 


Sit  dat*  fphxr*  diameter  A B , cuius  BD  (it 
ten, a pars  : ducatur  perpeudicularis  DC  junean- 
IU|?“fSA’CB  cl  eentto  quocutnquc  H,  inter- 

. ° D,c- FlJt  “tculus,  ati  inferibatur  (»„  x.  ) 
niangulum  iquilaterum  EFG.cruntquc  HE,  HF 
HG  xqualcs  ipfi  DC  , ad  planum  G E F , in  pun- 
fto  H cxcitetur  perpeudicularis  H I arqualis  AD, 
junganturque  I E , I G , I H ; dico  1 £ F G elFe 
tetraedrum  , feu  pyramidem  conftamcm  quatuor 
triangulis  arqui laterisiitcm  (i  ponatur  H K a-qui- 
us  DB,  quod  fphzraad  cujus  diameter  1 K,  attin- 
get  Pyram,  deni  in  punftis  E F G & quod  diame- 
ter fphatr*  Kl.fcuAB,  (itfefquialterum  potentia 
uteris  lllius  pyratnidis.  1 

Demonftt.  Primd  cum  triangula  EHI  ADC’ 
habeant  angulos  in  H & D re5os,&  la, era  DC  ! 
a r cl’  H!  itqualia : erunt  ( per  4.1.  J 
P , ’ E eo*m  ‘"“to  oftendo  A D . 

F I ) aut  G I clfc  xqtiales. 

Sccundd  cum  tres  line*  AD  , DC , DB  lint 
proportionate  , crir  ut  AD  ad  D B , ira  quadra- 
tum AD  ad  quadratum  DC  : ( fee  8.  6. ) fed  AD 
. dupla  ipfms  DB  , cum  D B (It  rertia  pars  to- 
tms  AB  ; ergo  quadratum  AD , dnpltim  eft  qua- 
drati DC;  fed  C ptr  47.1.)  quadratum  AC  xqua- 


le eft  quadratis  AD  , DC : ergo  AC  eft  triplum 
quadrati  DC , feu  HE  ; fed  ctiam  quadratum  F E 
tnplum  eft  quadrati  HE : ( ptr  1 a.  ; ergo  line* 
AC,  F E , font  zquates  ■,  font  igitur  irianeula 
IFE,IFG,1EG,EFG  zquilatcra. 

Terrib , cum  ita  (it  AD  ad  DC,  ut  DC  ad  DB 
erit  ctiam  I 4 ad  H E,  ita  H E ad  H K , rirculus 
defcripms  fupra  diametrum  K I tranfit  per  E , ita 
oftendam  tranlire  per  F St  G : ergo  tetraedrum 
eft  fphxrx  infcripium. 

C^iarto,  cum  quadratum  AD /it  duplum  qua- 
drati DC,  Sc  iltis  at  xquale  quadratum  AC  , eric 

5 & quadratum  AD  i , feu  ft  quadr.  AD  pona- 
tur 4,  quadratum  AC  crit  6:  fed  cum  AD  ad  AB 
uc  ut  1 ad  3 , quadratum  A D ad  quadratum  AB, 
crit  ut  4 ad  9 : ergo  quadratum  A B ad  quadra- 
tum AC , feu  ad  quadratum  l E , aut  I F,  crit  ut  9 
ad  6 , feu  fc/qniafterum. 

CoaotL.  Facile  ex  his  colligitmis  quadrattim 
diametri  fc  habere  ad  quadratum  femidiameni 
circuli  ba/ium  retraedri  , ut  9 ad  x. 

Secundd,  perpcndicnlaris  ex  ccmto  fphxrx  ad 
bafin  tetraedri  efle  fextam  partem  diametri , 

6 altirudo  tetraedri  continct  duas  tcicias  dia- 
metri. 

Hh  ij 
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Coroll.  2.  Si  cx  materia  folida  fiant  trian- 
gulaxquilatcraquatuor,  ut  figura  indicat,  fict  te- 
iraedrum  regulate. 


PROPOSI  TIO  XIV. 

Problcma. 

Oftxcdrum  Jfb*r*  inferibert  j O'  oflendcre  dumttrum  Jfhdfst  , ejfe  duplum  ppftntu , 
Uteris  efitedri.  v 


Sit  fpharrx  diameter  AB  divifa  bifariam  in  C,  ctiamxquale  quadrato  BD,  quod  aequalc  c/l  qua- 

ducatur  perpendicularis  C D , & junganrur  AD,  draris  CB,  CD  \ erit  H I xqualis  femidia- 

BD  j /it  E F arqualis  D B , fupra  quam  Eat  qua-  metro  C B , 5c  cum  1 K , eidem  fcinidiametro  /it 

dratum  EFGH  , cujus  diametri  GE , FH  fe  inter-  arqualis , & anguli  in  I fine  refti,  crit  quadratum 

fecantes  in  pun&o  I , per  quod  ad  planum  EG  EK  arquale  quad  rat  is  I E , 1 K , id  eft  C D , BC : 

erigatur  perpcndicularis  J K , I L xqualcs  femi-  ergo  latus  E K arquale  eft  DB , ita  oftendam  tcli- 

diametro  A C;  turn  conne&atitur  KE,  KF,  KG,  qua  latcra  HK,FK,GK,LE,LF  5cc.  clle 

KH  , LE  , LF , LG,  LH,  dico  fa&um  die  ockae-  xqtulia  lateri  D B ; eft  ergo  /blidum  comprehen- 

drum.  /inn  o&o  triangttlis  xquilatcris,  quod  fphzrx  in- 

Demonftr.  In  triangulo  rc&angulo  EHG,  cum  feriptum  eft  cum  lincx  1 H,  I G,  1 K,  1 L &c.  Zinc 

angulus  H,/it  re&us  6c  latcra  HG , H E zqua-  xqualcs  femidiametro  CB  , manifcftura  autem 

lia  erunt  anguli  HGE,  HEG  xqualcs  Sc  fcmirctfti.  eft  quadratum  diametri  A B duplum  clle  quads  at i 
Similiter  idem  oftendam  in  aliis  criangulis  H E F,  cx  D B. 

EFG  , quarc  oftendam  in  triangulo  v.  g.  HIG,  CoR.oLt.Tn  ottaedro  tres  diametri  fe  invieem 
angulos  H G I , I H G eftc  fcmirc&os  Sc  confe-  fecant  ad  angulos  rettos  in  ccntro  fpharrx  , item 

quenter  latcra  H I , I G cite  xqualia.  Sc  angulum  tria  plana  HEFG  , EKGL , FKHL  eflequadrata, 

G I H rc&um  e/Tc,  Sc  cum  ( per  47ft.)  quadra-  6 platia  oppo/ita  die  parallcla , 5c  dividi  o&ae- 
tum  larcris  I G equate  quadratic  HI,  I G 1 fit  drum  in  duas  pyrainides  fimilcs. 


Cop  on.  2.  Si  in  materia  folida  fi.mc 
cdo  triargula  qualia  figura  indicat  ca  coa- 
kfeent  in  c Ibudrum. 
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PROPOSITIO  XV. 

Problema. 

Cub  uni  Jfhjtra  infer  Acre  , & ofeendcre  diamctrum  (phxrx , ejfe  potent  id  tripUm  Uteris  cube 

ipfi  infetipti. 


Sit  fphxra  ciijas  diameter  AB  , Sc  illiiu  tertia 
pars  lit  BC , cxcitctur  pcrpcndicularis  C D , jun- 
gamurque  A D , D B , alliimati  r E F xqtialis  ipfi 
DB  ; fiatquc  quadratum  EFGH  , Sc  cxcitacis  in 
pwnttis  E,  F , G , H , qoatuor  perpcndicnlaiibus 
ad  planum  EG  perficiatur  aibus  i dieo  ilium  clTc 
am  quxritur.Ducatur  in  planis  oppoficis  LN,  EG 
diametri  LN>MK>HF>EG ; item  ducatur  SO,du- 
cantur  item  diametri  cubi  N E,  M F>  qui(p«r  jj. 
1 i.)fc  bif.iri.im  fecabunr  in  pun&o  1 i erantqne 
I M , 1 N , 1 E , 1 G xqua'es.  Ergo  I eft  centrum 
fphxrx  tranfeumis  pet  MF,N  E:  li  duccrcmus 
alia:  diametri,  oftenderem  candcm  frhxram  tran- 
Cte  per  H , G , L , K i oftendo  E N xqtialcm 
efl'e  A B. 

D.monftr.  Cum  AB  (it  tripla  C B,  eric  AC  du- 


pla, Sc  aim  A C , C D,C  B j lint  proportionates, 
crit  in  AC  ad  C B , ita  quadratum  A C , ad 
quadratum  C D : e ft  ergo  illius  duplum  , & cum 
quadratum  AD  (it  illis xqiulc , crit  quadratum 
AD  triplum  quadrati  CD,  & fc  habet  ad  qua- 
dratmn  AC  ut  } ad  1 , & quadratum  AC  ad  qua- 
dratum A B fc  luber  ut  4 ad  9 , cum  (c  habcant 
line*  ut  1 ad  j.Sunt  ergo  quadrata  AC  4 AD,<J, 
AB  9,  (iint  aottm  quadrata  AD,DB  xqualia  qua- 
drate* AB  , ergo  quadratum  DB  erit  j , cum  E F 
lit  xqtialis  D B,ejus  quadratum  erit  $,  & quadra- 
lum  E G illius  duplum  erit  6 , Sc  cum  quadratum 
E N (it  xqualc  quadraro  E G 6 , Sc  G N j , cjus 
quadtatum  C11P9  ; ergo  E G xqtialis  eft  diame- 
troAB,  cjufquc  quadratum  9 triplum  eft  qua- 
drati E F j j quod  crit  demonftrandum. 


Corou.  Si  ex  materia  folida  fiant  6 
quadrata  xqualia  ut  figura  indicat , ca  coakf- 
cent  in  cubum. 

. / 


Hh  iij  PR.OPO 


Digitized  by  Google 


I 


Elementorum  Euclidis 


246 

K®»®iOTm5S5B^®W358^®Wg8»«!8S8aSa«585a«68«S58BS.S8Kra®535tSa.ja1)3?3 

PROPOSITIO  XVI. 

Problcma. 

lcifieJmm  fph/u  infcribcre , & dcmonfirtrt  tins  litis  life  liitetm  irutusidlem  , qn 

dicitur  minor. 


Sit  AB  diameter  fphxrx,  A:  C B illius  quinta 
pars,  cxcitetur  perpendicular  is  CD,  ducancur 
item  AD  , DBi  turn  intcrvallo  DB  ccntro  E fiat 
circulus  in  quo  inferibatur  decagonum  rcgularc, 
nempe  inferipto  prius  pentagono , & divifis  bifa- 
riam  arcubus  decagonum  , turn  in  punQis  E,  Sc 
altcrnatim  in  angulis  decagoni  excitentur  per- 
pendicularcs  ad  planum  circuli  FGI,  qua:  fmt 
xquales  ipfi  E F,  nempe  EL,  I M , G N , O P, 
qux  conjungantur  duttis  lincis  LP,  LN,  LM  &c. 
& cum  ha:  perpendicnlarcs  fine  parallels  Sc  xqua- 
les,  line*  eas  conjungentcs  crunt  parallclx  Sc  Xr 
quales,  ut  LM,  El  ; quare  dudlx  ex  ML  ad  R,  P, 
N,  M omnes  xquales  erunt.  QiArc  fi  ex  ccntro 
L defcriberctur  circulus , ille  tranfirct  per  purufta 
P,N,  M,&c.  Item  PN  ertet  xqualis  OG.ii  duila 
eflfct  Sc  NM  line*  GI,atqueadco  fi  pcrficcrcntur 
omnia  fierent  RP,  PN , NM  latcra  pentagoni  x- 
qualis  pentagono  FH  T,&c.  quiaautem  GN  eft 
linea  xqualis  lemidiametro  EF,  feu  bteri  exagoni 
& FG  eft  latus  decagoni,tftque  angulus  FGN  rc- 
dhts , line*  F N quadratum  x quale  crit  quadrato 
latcris  decagoni  & exagoni  : quare  (per  10.)  erit 
FN  latus  pentagoni : Idem  diccndum  dc  NH  : eft 
ergo  FNH  xquilaterum  triangulum.  Paritcr  xqui- 
latcrum  crit  FNP  licet  figura  id  non  cxhibcar : eft 
enim  angulus  POF  re&us,8e  PF  poteft  latus  exa- 
goni OP,  8c  decagoni  O F ; fiunt  ergo  fi  pcrficc- 
retur  figura  1 o rri an gu la  xqui angola.  Producatur 
pcrpendicularis  LE  , utrtrque  in  q ita  ut  L q 
fit  xqualis  lateri  decagoni  circuli  FGH1 , Sc  ut 
vitetur  confufio  repetatur  feparatim  pentagonum 
P N M Sc  linea  E L dividatur  bifaiiam  in  V. 
Cum  E L fir  femidiameter  circuli  FGI  > feu  latus 
exagoni , 6c  Lq  latus  decagoni  ejufdcra  , erit  E q 
divifa  in  L extrema  ac  media  rarione,  ( per  9.)  i. t 
E L majus  fegmenrum , (per  $.  ) crit  quadratum 
ex  Vq  quitiruplum  qnadrati  ex  VL.  Ducantur  ex 


pun&o  q ad  fmgulapun&a  pentagoni  PNM  8cc. 
lujex  q P , q N , q M , quas  oftendo  die  xquales 
lareri  pentagoni : ducantur  ex  ccntro  L lincx  LP, 
L N > L M,  ciun  anguli  in  L fine  rc£fci , qua- 
dratum  ex  q P xquale  eric  quadratis  ex  LP  , Lq, 
nempe  quadratis  laterum  exagoni,  & dccagonijcr- 
go  ( per  to.)  qP  eft  latus  pentagoni.  Pariter 
oftendam  qN,  qM,  efle  latcra  pentagoni,  inferi- 
pti  circulo  cujus  L P aut  EF  eft  radius:fiunc  ergo 
in  pun&o  q quinque  triangula  xquilatcra  , toci- 
dem  fierent  ex  parte  adverfa  : ergo  habemus  ao 
triangula  xquilatcra. 

Rurlus  cum  omnes  anguli  in  L reili  fint  nem- 
pe quos  linea  Eq  comprchendit , fintque  line* 
LP,  LN,  LM,  alixquc  xquales  crunt  VN,  V M, 
V P xquales  , carumquc  quadratum  eft  quinra- 
plum  quadraci  VL:  nam  EL  fuppofita fuit  xqua- 
lis radio  E F , feu  LN  ; ergo  quadratum  V L eft 
quarta  pars  qhadraci  LN  ; ergo  quadratum  VN, 
ucriqtic  xquale  (per  47.  j.)  ell  quintuplum  ergo 
linea  VN,  VP,  Sc  alix  omnes  duftx  ex  ccntro  V 
ad  omnes  angulos  funt  xquales  lincx  Vq.  Ergo 
fphxra  attingit  hoc  icofaedrum  in  omnibus  an- 
gulis quod  crat  demonftrandum. 

Demdc  cum  ita  fit  AB  ad  BD  , ut  BD  ad  C B 
iraerit  quadratum  AB  ad  quadratum  DB,  ut  A B 
ad  BC  (per  10. .6.)  fed  A B eft  quintunla  ipfius 
B C ; ergo  quadratum  A B eft  quintuplum  qua- 
draci BD  : led  quadratum radij  V N eft  quintu- 
plum qnadrati  V L , & confcquentcr  quadratum 
diamccri  integtx  illius  fpherx  quintuplum  eft 
qoadrati  totius  EL,  reu  BD , ergo  diameter  fphx- 
rx  xqualis  eft  lincx  A B. 

Denique  cum  quadratum  A B fit  quintuplum 
quadraci  11D,  feu  EF,  & AB  fit  rationalis.crit E F 
radius  circuli  FGI  rationales  , Sc  (per  1 1 .)  latus 
pentagoni  ipfi  inferipti , feu  latus  icoficdri  crit 
irraikmnlis  linea  qux  dicitur  minor. 
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PROPOSITIO  XVII. 
Problems. 

Vodecttdrum  fpbtrd  inferibtre , & demonjlrtre 
tins  Utus  tjfe  irr*tion*lem  l me  dm  <ju4 
dicitur  dp  9 time. 


u 


Sphxrx  infcribatur  cubus  A B , cojus  latcra 
Omnia  bifeccntur,6c  per  divifiones  ducamur  HG, 
HM,  KL,  FE,  See.  Line*  LN,NK,  I H fecen- 
tiu  extrema  ac  media  rationc  in  pun&is  Q^P,  Sc 
Ojin  qttibus  excitcntur  line*  pcrpcndiculares  ad 
plana  qnadratorum  DB,  AC  » zqualcs  majoribus 
ferment  is  QI,  NO,  NP;  dneantur  line*  CT,OT, 
CS,  DR.RS  : dico  fa&um  elTe  pentagonutn 
SCTDRS,  quod  (oruin  fit  in  codcm  piano,  fit- 
que  zquilaterum  , Sc  zquhngulum  cajus  pun&a 
S,  R,  T.  Tint  in  fuperficic  fph*r*  , fieri  one  pofte 
alia  nnAecim  ianilia  fupra  alia  liters  cubi.  Item 
tains  ejus  efle  lineam  irntumalcm  apotomen,po- 
fi-1  nempe  diametro  f;>hei*  rat'onali.  Ducatur 
N V parallels  , qn*  produ&a  atcingec  centrum 
cubi.  Sc  fphrr*  in  p»n&  . X.  ducamur  item  fi- 
ne* CR-  CO,  DP,  DS,  DO,  HV,  HT,  RX 

Oftendo  piimo  totum  perttagonum  in  uno  e(le 
plana 

Dcmonftr.  Cum  PS,  O R (me  red*  ad  idem 


planum , parallel*  erunt ; & cura  Tint  xqualesi 
erunt  SR,  PO  parallel*  Sc  *qualcs  ( per  j 3.1  ,)Sc 
cum  PO,CD  one  parallc!*,crunt  SRCD  parallc- 

lx. quare  totu  trapefium  SCDR  inti  no  eft  piano. 
Dico  rrian gnl urn  CTD  ineodem  elfe  plano.Nani 
ira  eft  NK  ad  NO,  feu  NH  ad  NY , ficut  I H ad 
QT,lcu  ut  QT  ad  QH.  Sunt  item  anguli  in  N,& 
Qjedi,  cum  urraque  linca  NYQ/u  ad  fuum  pla- 
num rc&a.  Sunt  igitnr  man g1  da  finulia,&  funt  ita 
collocata  ut  latcra  homologa  NY,  QH  lint  paral- 
lcla,utpotc  ad  idem  plaiuun  CMre&a,  quarc  ( per 
3 1.6.)  line*  TH,H  Y in  dire&um  jacenr,&  in  und 
funt  piano  rrianguli  CTD,  quod  ducitur  per  rc- 
&as  CD,TY,in  quo  ctiam  ell  irapciiiim  CSRD. 

Oftendo  fecundo  iUtufl  clle  *quilatcrnm. 

Si  duccrentur  line*  CP,  DO,  Ct^, DQ»  cuni 
line*  LP,  OK,  QH  fim  xqiulcs  & anguli  rcdH* 
item  CH,  Hi),  LC , DK  , ill*  (per  4.  1.)  efient  s 
xqualcs.Sunt  autem  (per  47.1.)  quadrat  a DR,DT 
xqualia  quadraris  DQ^QT  i DO,OR:ergo  line* 
RD,  DT,  CT,  TS  fimili  modo  funt  zqualcs. 

Reftar  probandum  rt&as  SR,RD  eife  xqu.dcs. 
Cum  NK  fit  fedka  in  K ext  rani  ac  medil  r.uio- 

ne,  etnnt(per  jjquadrata  NK.OK/cu  DK,  OK, 
tripla quadrati  ON,  fed  quadratis OK,  Kl)  (per 
47.  1.)  xquale  eft  quadratum  OD  ; ergo  quadra- 
rum  OD  eft  criplum  quadrati  ON,  feu  O R.  Scd 
quadratum  RD  xquale  eft  quadratis  OR,  OD  j 
ergo  quadratum  R.  D quadrnplum  eft  quadrati 
ON.  Scd  pariter  quadrarum  PO,  feu  SR,cft  qua- 
druplum  quadrati  O N,  ergo  quadrata  R D,  S R 
xqiialia  funt : ergo  xquil.ucrum  eft  pentagonum; 

Oftendo  tettiO  elfe  xqniangulum  nempe  fi  du- 
catur C R,  fieri  triangulum  CS  R xquale  trian- 
gulo  CTD  , Sc  angulum  CSR  xquale  ell*c  angulo 
CTDi  ad  quod  probandum  fufficir  oftendere  li- 
neam CR  xqualcin  cllc  line*  CD, feu  LK.  Cum 
lines  LN  fit  feds  in  P,  extremi  ac  medil  ratio- 
ns , cique  addatur  majus  Icgmcmum  N O,  linCa 
L O fecabitur  extremi  ac  medil  ratione  in  N 
(per  j,)  cruntque  (per  4 ) quadrata  LO,  O N feu 
OR  tripla  quadrati  LN,  feu  LC  ; quod  ultirmmr 
fi  addatur  erunt  quadrata  LO,  LC,OR  quadru- 
pla  quadrati  L C.  Pro  duobus  primis  fnbftitue' 
quadratum  C O illis  Xquale  (per  47. 1 .)  erunt 
ergo  quadrata  CO,  OR,  feu  quadratum  CR  ,qufl- 
druplum  quadrati  LC  , feu  CH.  Scd  quadraturtf 
C D eft  quadrnplum  quadrati  C H v ergo  line* 
CR  ,CD  funt  zqualcs  Sc  in  triangnlis  C R S* 
CTD.Cum  omnia  latcra  finr  rqualia  crunt(; er  8. 
1.)  anguli  CTD,  CSR  zqualcs  •,  ita  oftendam  tc- 
liquos  angulos  efte  xq. talcs. 

Parircr  fi  alia  cubi  plana  fimiliter  fcccntifr,’ 
oftendim  fieri  fimilia  A:  zquaiia  pentagona  qua- 
le eft  C T 3,  K G C , D T j 1 , {k  fie  ac  ceteris 

r* 
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que  fimili  progrcflu  often  demur  c(Tc  xquibrera, 
& xquiangula.  Reftat  probandum  lincas  du&as 
ex  centro  fphxrx  X ad  angulos  pemagoni  cite 
xqttalcs  femidiametro  lph.rn  , ut  fi  duccrctut  li- 
nea  XR  ad  anguium  pemagoni. 

Linca  XN  xqualis  eft  line*  B L,  feu  L N , & 
NY  xqualis  line*  NO.  Eft  ergo  X Y xqualis  li- 
ncx  L O.  Cum  aurem  LN  divifa  fit  extremi  ac 
media  ratione , eique  addicum  Gt  majus  fegmen- 
tum  O N , eric  L O divifa  extremi  ac  medii  ra- 
tione in  N ( per  f .)  cruntque  ( per  4.)  quadrara 
LO,  ON,  feu  X Y,  YR  tripb  quadrati  L N,  feu 
XN. Sed  fi  duccretur  X R , cjus quadratum  (per 
47.x.)  xquale  cllet  quadratis  XY  , YR  } ergo 
quadratum  XR  triplum  eft  quadrati  LN.Scd  vi- 
dimus (in  ij.)  quadratum  diametri  fphcr.r  tri- 
plum  efle  quadrati  laccris  cubi } Sc  confequenter 
quadratum  femidiametri  fphxrx  triplum  erit  qua- 
drati Semibteris  mbi : ergo  diameter  fphxrx  eft 
xqualis  lines  X R : ergo  fpbxra  attingit  omnes 
angulos  illius  polygoni. 


Denique  dico  latus  dodecaedri  eftc  lineam  irra- 
tionalcm  didam  apotomen.Ponitur  enim  diame- 
ter fphxrx  eftc  linca  rationales  , qux  eft  potentia 
tripb  btcris  cubi ; ergo  Latus  cubi  eft  linca  rario- 
nalis  potentia  tantum  cornmenfurabilis.  Idem  di- 
cendum  de  femibtere  N K. , Sc  cuin  divifum  fir 
extremi  ac  medii  ratione  in  O,  erit  ( per  6.)  N O 
irrationalis  di&a  apotomc.  Quod  fi  fumeretur  to- 
tum  latus  LK  , quod  dividcrctur  fimilirer  extre- 
mi , ac  medii  ratione,  eflet  P O , feu  S R majus 
fegmentum  ergo  S R latus  dodecaedri  eft  apo- 
tomc ; quod  erat  demonftrandum. 

Coroll.  1.  Si  latus  cubi  extremi  ac  medii 
ratione  fccctur  , majus  fegmentum  erit  btus  do- 
decaedri cidcm  fphxrx  inferibendi ; Sc  fi  miuu9 
fegmentum  lines  ita  fe&x  fucrit  btus  dodccac- 
dri  , majus  ctit  btus  cubi. 

Co  roll.  x.  Si  ex  materia  lolida  fiant  duode- 
cim  pentagona  xquiangula  , & xquilatcra , qux 
conjungancur  , ut  figura  indicat  \ ca  dodccacdrum 
component. 


PROPOSITIO  XV  III. 
Problcma. 


Liter*  Cjjguurum  compaure. 


Linca  A B dividatur  bifariam  in  C , turn  ita 
dividatuc  ut  D B fit  cjus  tertia  pars  ; & EB  quin- 
ta , fa&oque  circa  AB  femicirculo,cxcitenrux  pec- 
pendicularcs  CF,  DG,  EH ; connc&antur  AF,FB; 
AG  , G B , AH  , H B , abfeindatur  H I xqualis 
larcri  decagoni  in  eo  circulo  deferipri  cujus  lemi- 
diameter  B H , fccctur  G B extremi  ac  media 
ratione  in  K. 

Dico  primo  A G eftc  btus  tetraedri. 

Deraonftr.  Cum  ( per  8. 6. ) fit  ut  A#  ad  AG 
ita  AG  ad  AD  , erit  (per  10. ) ita  quadratum  AB 
ad  quadratum  A G ut  AB  ad  AD  •,  eft  autem  AB 
ipfius  AD  lefquialtera  : ergo  quadratum  AB  eft 
fefanulterum  quadrati  AG  i ergo  ( per  1 j.)  A G 
eft  Jatus  tetraedri. 

Sccund6,  dico  AF  eftc  latus  o&aedri , quia  AB 
eft  dtipb  potentia,  btcris  AF  : ergo  ( per  14.)  AF 
eft  latus  o&aedri. 

Tertid.Cum  BG  fit  media  proportionalis  inter 
AB,  BD,  erit  ut  AB  ad  BD,  feu  ut } ad  i,ita  qua- 
Hratura  AB  ad  quadratum  BH  , ergo  pet  15  BG 
eft  luiu  cubi. 

Quart 6 , Pariter  ettm  BH  fir  media  proportio- 
nals hirer  AB  & BE,  Sc  AB  fit  quintuple  ipfius 
BE  ; erit  quadtatum  A B quiniuplum  quadrati 


BH  a ergo  (per  \6.)  erit  BH  diameter  rircU- 
li  ambientis  quinque  latcra  icofaedri.  Eft  autem 
H I latus  decagoni cjufdera circuli , & BH  latus 
exagoni  j ergo  B I (per  16.)  eft  latus  icofaedri. 

Denique  aim  BG  latus  cubi  fit  feduna  in  K ex- 
trema , ac  medii  ratione  erit  (per  17.)  B K latus 
dodecaedri. 

Commnniter  interpretes  oftendunt  mil  lam 
pofle  dari  figuram  folidam  regularcm,(nempe  qux 
conftct  figuris  plants  rcgularibus ) prxtcr  reccnfi- 
tas.  Nam  ad  anguium  folidum  ad  minimum  tres 
requirunnir  anguli  plani , qui  quatuor  redis  ftnt 
minores,  fex  anguli  trianguli  xquibteri,4  anguli 
redi  Be  tres  exagoni  quatuor  redo*  adxquam : 
ergo  anguium  folidum  pcrficcre  non  poflunt,qua- 
tuor  pcntagonici,  tres  heptagoniri , tres^odogo- 
nici  quatuor  redos  fuperant , ergo  foftmi  ex  tri- 
bus,  quatuor , & quinque  angulis  trianguli  xqui- 
latcri , ex  tribus  angulis  redis , ex  tribus  angulis 
pemagoni  cfHci  poteft  angulos  folidus  ■,  ergo  prx- 
tcr rcccnfira  corpora  (bliaa  regularia  , nulla  alia 
eftc  poftunt. 
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Diameter  fphzr* 
Latus  tccracdri 
Latus  cubi 
Latus  odaedri 
Latiu  dodccacdri 
Latus  icofacdri 
Superficies  fphzrz 
-Area  circuit  major  is 
Superficies  tetraedri 
Superficies  cubi 
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PR.OPOSITIO  I. 

Thcorema. 

Perpendicu/eru  ex  centre  circuit  ed  Utm  pent* 
Ipai  duUa  ) tfl  femtffu  cempoftie  ex  Uuribeu 
tJijjonit  & dee  Agent. 


Inca  A B fit  perpendicular  is  ad  CD  latus 
pentagon!  i dico  tllam  efle  fcmillem  com- 
pofitx  ex  latcribus  exagom,  Sc  decagoni. 
Abfeindatui  BF  zqualis  BD,  jungantur  D F. 

Demonftr.  Linea  A B dividit  Bifariam  lineara 
CD  ( per  ,.  y)  Sc  arcum  CD, eritquc  linea  E D 
latus  decagoni , angulus  t A D eft  quinta  pars 
duorum  redorum , ergo  in  triangulo  E A D reli- 
qui  AED  * ADE  xquales  inter  fe  quilibet  conti- 
nct  duas  quintas.  Sed  cum  triangula  EDB , EDF 
habcant  latcra  B E , B F zqualia,  B D commune* 
erunt  (per  4.  ».)  bafes  ED,  DF  xqiules  Sc  angu- 
li  D F E DEF  \ ergo  anguliu  DFE  continct  duas 
quintas  duorum  redorum.  Sed  (per  $x.  »,)  angu- 
lus extemus  EFD  duobus  internis  F A D,  F D A, 
cqualis  eft,  Sc  cum  FAD  fit  quinta  pars  duorum 
redorum  , erit  FDA  quinta  pars  duorum  redo- 
ruro  : font  ergo  xquales.  Sc  (per  j.  1.)  AF  , ED, 
Tem.  /, 


feu  AF,  ED  font  xquales  , fed  BF  fada  eft  aqtifci 
lis  lincx  BE  , ergo  A B zqualis  eft  lincis  DL.  EB, 
ergo  A B eft  femiuis  linearutn  A E,  ED,  feu  line* 
compofux  ex  A E latere  exagoni , Sc  E D latere 
decagoni ; quod  erac  demonftr  andiun. 

SB536S3S6B  - B3'P.5f.©»ffi^W.65‘».BBS88589 
PROPOSITIO  II. 

Thcorema. 

Si  due  lined  extreme  ac  media  rat  tone  divides  tier) 
properuenaliter  [tcabuntur. 

■a k r,  G 


C F D H 

Linea  AB,  CD  fecemur  extremi,  ac  medii  ra- 
tione  in  E Sc  F ; dice  eas  proportionaliter  fecari, 
feu  ita  tile  AB  ad  CD  , fictu  AE,  CF,  aut  EB  ad 
FD.Addatur  BG  zqualis  LB,  Sc  DH  zqualis  FD. 

Demonftratio  cum  fie  ut  AB  ad  AE  ita  AE  ad 
EB,  (per  17.  6.)  erit  rcdangulum  fob  A B , E B, 
zqualc  quadrato  AE,  ficut  rcdangulum  fub  CD, 
F D , zquale  erit  quadrato  C F ; ergo  ita  eft  re- 
dangulum  fub  A B,  E B ad  quadratum  AE  , ficut 
rcdangulum  fub  AB,  EB  ad  quadratum  CF,  ergo 
ita  erit  quadruplum  rcdanguli  ABE  ad  quadra- 
tum A E ficut  quadruplum  redanguli  C D F ad 
quadratum  C F , Sc  componcndo  ut  quadruplum 
rcdanguli  ABE  cum  quadrato  AE,hoc  eft  (per  I, 
a.)  quadratum  A G ad  quadratum  A E , ut  qua* 
druplum  redang.  CDF  cum  quadrato  C F feu 
quadratum  C H ad  quadratum  C F } ergo  ita  eft 
AG  ad  AE.ut  CH  ad  CF,  Sc  permutando  ita  erit 
A G ad  C H ut  A E ad  C F ; Sc  ira  erit  rcli- 
qua  EG  ad  reliquam  FH,  Sc  dimidia  EB  ad  dimi- 
diam  FD.  Cum  ergo  iu  fir  AE  ad  CF  , ut  EB  ad 
FD , ita  erit  tota  AB  ad  totara  CD  ut  AE  ad  CF; 
quod  erat  demonftr  andum. 
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propositi© 

Theorcma. 


III. 


Si  PentAgonum  rtguldre  cir cule  infer fatter » tpu- 
dratA  laltrii  tjut,  CT  line*  (ubtendentu  duo  ejue 
1 4!  er  a, quint  up  l a funt  (juudrAti  rndi}>feu  Intern 
extent. 


GD  fubftituatur  quadratum  C E^is  sequale  (per 
io.  13.)  ergo  quadrata  AC,  C pjquimupla  funt 
quadrati  GD,  leu  lateris  exagoni  j quod  cut  dc- 


roonftrandum. 

Co  roll.  Quadratum  latcris  cubi  > & lateris 
dodecadri,  eidem  fphxrx  inferiptorum  quintuple 
funt  quadtari  radij  circuli  pentagonum  dodecac- 
dri  circumfcribcnris.  Si  enitn  in  aliqua  fphzra 
circulus  ABC  ambiac  pentagonum  dodecacdri, 
erit  (per  17. 1*3.)  linea  AC  latus  cubi  eidcra  fphx- 
rz  inlcripti.  Oftendimus  autem  quadrata  AC,& 
CE  feu  lateris  dodecacdri  quintupla  elfc  quadra* 
tiGD. 


PROPOSITIO  IV. 
Theoretna. 

Si  Utus  tx Agent , extrema  ac  mediX  rutione  fete - 
tur  i mnjut  ejm  latm  erit  dec  agon  i I At  us. 


B 


Pentagonum  regulare  ABCEF  inferiptum  fit 
circulo,  fatquc  ejus  latus  C E > & linea  A C fub- 
tendat  duo  ejus  latera  , dico  quadrata  linearum 
AC , C E elfc  quintupla  quadrari  E F.  Ducatur 
diameter  AGD  , qu*  divider  bifariam  latus  C £. 
Ducatur  CD  qu*  erit  latus  dccagoni. 

Demonftr.  Quadratum  AD  quadruplum  eft 
quadrat  i GD,  ergo  quadrata  AC,CD  illi  zqualia 
{per  47. 1.)  quaarupla  (unt  quadrati  G D.  Add*- 
tur  quadratum  GD.eruntque  quadrata  A C,  CD, 
GD  quintupla  quadrati  C D,  pro  quadratis  CD, 


Sit  AB  latus  exagoni,  medii  & extremi  ratio- 
ne  fedum  in  C ; dico  majus  extremum  A C efte 
latus  decagoni.  Adjungatur  AD  aequalis  A C. 

Demonftr.  Cum  line*  A B fed*  extrema  ra- 
tione  in  C additum  fit  AD, majus  fegmentum  eric 
DB  feda  fimiliter  in  A,&  erit  AB  majus  fegmen- 
tum (per  f . 1 3.)  & cum  line*  B D majus  fegmen- 
tum AB  ponatut  latus  exagoni  ; erit  (per  9. 1 3.) 
minus  fegmentum  AD,  feu  A C latus  decagon  ij 
quod  crat  demon  ftantlum. 


PROPOSITIO  V. 

Theorcma. 

Idem  cirntlm  c,mmht»At  & eUdecudri  fenfgcnum  , & itefudri  trun&l-m , eidem 
jphtrn  mfcnptorum. 


Sit  ABCDE  pentagonum  dodecaedri,&  LMN 
Qpum  ex  manguUs  icofaedri  inferiptoruro  itt  ea- 


detn fphera  , cnjfs  diameter  IK  j die*  circuloa 
ABCDE.  LMN  cite  wjuales. 
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S‘t  dodccaedti  pcntagonom  ABCDE  circulo  io- 
fcriptunijfirquc  cx  cemro  F du&a  pcrpendiculari* 
FG  ad  latus  CD,  fitquc  redlangtilum  Cl  coiflprc- 
hcnium  Tub  di&a  pcrpendiculari  & latere  C D. 
dico  rcdangnlum  C 1 trigcfies  fumptum  xquari 
fupcrficici  dodccacdri. 

Dcmonftr.  Rc&angulum  Cl  (per  41.  prtnti) 
duplum  eft  trianguli  CFD.  Sunt  autem  in  dode- 
cacdro  fexagmta  criangula  xqualia  ttiangulo  CFD, 
ncinpe  duodccies  quinque  : ergo  trigtnta  rcdfcm- 
gula  Cl  fupcrficici  dodccacdri  xqualia  funr,  4 


PROPOSITIO  VIII. 
Theorems. 

Pent  ago  num  aquiUterum  infer  ip  turn  circulo  equA* 
Ic  eft  reflangulo  con  ten  to  , fub  tribus  quadrami- 
tilnu  diAtnetri,  circuit , & fub  quinque  fextit 
lent  a fubtendemit  unguium  pentugoni. 
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PROPOSITIO  VI. 
Thcorcma. 

Reflangulum  nmprehenfum  fub  latere  perttagoni, 
do  dec  At  dr  i , efr  fub  perpendicuUri  dufia  ab  ejus 
centra  Ad  idem  Utut  trioefiet  fumptum  , entitle 


••■•igiNmuABL  lie  unum  cx  confticucntibul 
icofaedmra , lie  cjus  centrum  E,  ducarur  E Ft>er- 
pendicu laris  ad  latus  BC/uquc  rc&angulum  BC, 
comprchenfmn  fub  EF,  & fub  latere  BC  : dico  ic- 
dangulum  BC  crigcfics  fumptum,  xqualc  cfle  Ta- 
per ficici  icofacdri. 

Dcmonftr.  In  quolibet  ttiangulo  icofacdri  funt 
tria  criangula  xqualia  ttiangulo  BE  C , ut  patec 
[per  8.  i.)  ergo  funr  60  in  icofaedro  , led  rt&an- 
gulum  BC  duplum  eft  ( per  j}.  1.)  trianguli  BEC  t 
ergo  rc&anguliim  BC  trigcfies  fumptum  xquacur 
fupcificies  icofacdri. 

Coroll.  Si  fierce  re&angnlum  fub  AF  Sc  BC 
illud  duplum  eflet  trianguli  ABC,  atque  adedde- 
cjcs  fumptum  camdcm  (upetfiriem  xquarct. 

Coroll.  Superficies  dodecaedri  ad  fiipcrfi- 
cicm  icofaedrl  fc  habcc  ut  rc&angultim  fub  pc t- 
pendiculari  Sc  larcrc  pentagon!  ad  refonguluirl 
fub  pcrpendiculari , 6c  latere  trianguli,  6c  hoc  in 
quibufciunque  dodecaedris  & icolaedris  , ctiam 
non  in  cadcm  iphxra  dcfcripcis. 


Sit  qttadratum  I K qointupliim  quadrati  O P, 
turn  OP  extrema  ac  media  ratione  fccecur  in  Q^; 
crirque  (per  ere/.  16.1 }.)  OP  radius  circuli quin- 
que latcra  icofacdri  ambiemis. 

Demon ftr.  Quadrau  AB,  AC  (per  j.)  quintu- 
pla  funt  qnadrati  FGjfed  (per  8.  1 ;.)  ft  AC  extre- 
ma ac  media  rarionc  fcccturjerit  AO  xqualis  AB, 
ergo  ita  eft  AC  id  A B ficut  AB  ad  OC  j fed  ira 
eft  OP  ad  OC^ficuc  OQjui  QP,  ergo  (per  1.)  ira 
eft  AC  ad  OP  ficut  AB  ad  OQ.  Eft  aut cm  A C 
laws  cubi  (per  17.  ij.)  ctqus  diameter  fphxrx 
tripla eft  porentia.  Ergo  tria  quadiata  AC  xquan- 
tur  quadrato  1 K,  feu  quinque  quadratis  O P er- 
go tria  qpadrata  A B xquanrur  quinque  quadratis 
OQ.  Sunrautem  (per  10.  15).  quinque quadcata 
M L,  xqualia  qoindecim  quadratis  MR,  & cum 
ML  fit  latus  icofjcdri.cujus  quinque  latcra  inferi- 
buntur  circulo  , cujus  radius  O P crunc'  quinque 
quadiata  ML  xqualia  quinque  quadratis  exagoni, 
nett) pc  radi|  O P , & quinque  dccagoni  feu  OC^, 
neinpe  rtibus  quadratis  AC  , Sc  ttibus  A B feu 
quindecim  FG  j ergo  quadrau  RM,  FG  xqualia 
firnt : ergo  Cc  radij  R M , F.  G ; ergo  & circuli 
ABC , LMN,  quod  crat  dcmonftr  andum. 


PROPOSITIO  VI  r. 

Thcorcma. 

ReOangulum  comprtben/um  , fub  latere  trianguli 
tcofiedn  , (Jr  fub  perpendicuUri  duBu  ab  ej ut 
cemro,  trigejies  fumptum  , equate  eft  fuperficui 
rufuedrt. 


Tom.  /. 


1 1 »|  Prdpotiaw* 


1'roporutur  pentagonum  ABLUb  circuio  in- 
fcriptugn,Ac  linca  A H concincar  trcApudranies 
diainctri  AG  , Be  B 1 concineat  quinq*  fcxtas  li- 
near BlL  fubtendcniis  angulum  BAEiiico  re&an- 
g’lum  comprchenfumfub  AH,Bl  xqualc  cllc  pcn- 
cagono. 

Demonftr.  A H eft  fejquialcera  line*  A F , 
Sc  ft  K fefquiajtcra  linear  |Cl : ergo  iu  eft  AH  ad 
AF  ficut  B K ad  K.  I ■,  ergo  red  angulum  fub  ex- 
tremis AH  , KI  xquatur  rc&angulo  Tub  rnediis 
Ar,BK,  (per  »<J.  6.)  fed  rrftanguluin  Tub  AF  BK, 
duplum  eft  trianguli  ABF  ( ptr  j j.  i.)  cum  ha- 
bcant  candem  ba  fin  AF , dec.  Ergo  rc&mgulum 
AH,  KI  duplum  eft  trianguli  ABF} fed  rc&angu- 
lum  AH,  KI  duplum etiam  eft  redanguli  fub  AH, 
1E»  cum  F 1 fit  dupla  IE}  ergo  rcdangulum  fub 
AH,  I E xquatur  triangulo  A B F ; fed  penrago- 
nura  ABCDE  qumtuplum  eft  trianguli  ABF  , Sc 
rcdangulum  fub  AH,B1,  quintuplum  eft  redan- 
guli  fub  AH,  IE.  Ergo  rcdangulum  fub  A H,  B I 
xquatur  pentagono  ABCDE, quod  erat  demonftr. 

Coroll.  Rcdangulum  comprehcnfum  fub 
pctpendiculari  ab  angislo  trianguli  icofaedri  ad 
unura  ejus  lotus,  Sc  lub  quinque  Textis  lateris  cu- 
bi,  xqualc  eft  pentagono  icofaedri  •,  nam  illi  per- 
pcndiailaris  xqualis  eft  linex  A H , feu  contin 
tres  quadrantes  diametri.  Sc  iatus  cubi  xquale 
linex  BE  ut  oftendimus  {m  17.  i). 


dodecaedti , & cujus  latus  BD,  & trigomim  ico- 
faedri  cujus  laws  A D A ad  utrumque  ex  centre 
E ducantur  perpendieulares  E F,  E G>  fitque  H 
latus  cubi,  dico  iu  cfle  fupetficiem  dodecaedti 
H ad  AD. 

Demonftr.  Si  linea  H eittreml  ac  medii  ratio- 
nc  fecetur , majus  latus  crit  B D latus  dodccae- 
dri  ( per  17. 1 3. ) Paritct  ft  E G fecetur,  erit 
E F majus  fegmentum  (per  1.  14  ) if  a erit  H ad 
EG,  ficut  BD  ad  EF,«c  (per  ty.6.)  rcdangulum 
fub  extremis  H , E F xquatur  rcdangulo  fub  roc- 
diis  BD,  EG.  Eft  autem  ut  H ad  AD  >ta  redangu- 
luin  fub  H , E F ad  rcdangulum  fub  AD  , E F 
( per  t.6.  ) Ergo  ita  erit  H ad  A 9 , ut  re- 
ft angulum  fub  B D , E G , fed  ( per  7.  hujm  ) 
ita  eft  rcftangulum  fub  BD  , EG  ad  reftangulum 
fub  AD  , EF  ut  fupcrficies  dodccacdri  ad  fuperfi- 
ciem  icofaedri : ergo  ita  erit  H latus  cubi  ad  A D 
latus  icofaedri  ut  iiipcrficies  dodccacdri  adfupcr- 
ficiem  icofaedri  ; quod  erat  demonftranduro. 

Vidctur  decile  ad  perfeftam  demonftrarionem 
quod  li  EG  dividatur  exttema  ac  medii  rationc 
quod  EF  fit  majus  fegmentum.  Suppono  autem 
probatum  cfle  (in  1 x.  1 3.)  E F eflc  mrnidiam  E I, 
& (in  prim 4 h»\m)  lincam  E G cfle  dimidiam 
compofitxex  EC  latere  exagoni , Sc  latere  deca- 
gon i,  hxc  enim  compofita  fccatur  extrema  ac  me- 
dia rarionc , clique  E C larus  exagoni  majus  feg- 
mentum. Cum  ergo  ita  fc  habeat  compofita  ECD 
ad  ejus  dimidium  EG  ut  EC  ad  fuam  ftmiflem  EFi 
fi  EG  extrema  ac  media  rationc  fecetur  » crir  EF, 

miim  (rirmenriim. 


Si  linen  fecetur  extrema  ac 

erit  linea  cujus  tjuadrarum  asfuaounr  ...* 
totiut , fir  majoris  fegmenti , ad  lintam  cujus 
auadratum  aauabitur  auadratis  totiut , dr  tni- 
1 1 aim  icofaedri 


Superficies  dodecaedti  ad  fuperficiem  icofaedri 
eadem  fiber  a defer  tpti , candem  rat  tone  rn  habit, 
ac  latut  cubi  ad  latut  icofaedri. 


AB  fecetur  extrema  ac  media  rationc  in  C , li- 
nea B F poteft  quadrat*  A B & A C,ncmpe  qua- 
dcatum  exagoni  Sc  decagoni  ( per  10. 13.) 
tur  quadratum  E xqualc  cfle  quadrat  is  AB  , CB} 
dico  ita  cfle  BF  ad  E ficut  BG  latus  cubi  ( per  17. 
13.)  ad  BK  latus  icofaedri. 

Demonftr.  (Per  ix.  13)  quotum  B K,  tn- 
pluin  eft  quadrati  ABA  ( P*r  4. 1 j.)  quadrature  fc 
r iriplum 


Circulus  AB  CD  ciccumfcribat  penugonum 
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E rriplnm  eft  quadtati  A C.  Ergb  iu  eft  quadr. 
BK  ad  q.iadr.A  B > ergo  permutando  ha  eft  qua- 
dratum B K ad  quadratum  E ut  quadratum  A B 
ad  quadratum  AC.  Sed  ut  quadratum  AB  adqua- 
dcafum  AC  ita  quadratum  BG  ad  quadratum  BF, 
nam  ( per  S.  ( j.)  ft  line*  B G cxtrcml  ac  media 
“"one  ftettur  ,crit  majus  fcgmtmum  latus  pen- 
tagon*. Ergo  penmuando  ita  erit  quadratum  B K 
ad  quadratum  BG,  ut  quadratum  E ad  quadratum 
BF.ac  (per  11.6.)  itrt  eric  BK  ad  BG,  ut  E ad  B F, 
fcu  ut  BG  ad  BK  ita  BF  ad  fi  j quod  erat  demon- 
ftrandum. 

68  38K'u8>^t^-8368®S9^3>j8.8S  3d3368.S56&6369 
PROPOSITIO  XI. 
Theorema. 

ScltduM  dcdecaedrs  ,td  fohdinttm  icpfatdri  in 
t*detn  fiber*,  eji  ut  tubi  l*tiu  * d Utus 
ico/tcdri. 

Sint  dodecaedrum  St  icofacdrum  deferipta  in  ca- 
dent fplurra,dico  loliditatcm  dodccacdri  ad  folidi- 
tatem  icofocdri  eftc  ut  latus  cubi  ad  latus  icofaedri. 

Demand  r.  Superficies  dodccacdri  ad  fuperfi- 
ciem  icofaedri  eft  ut  latus  cubi  ad  latus  icofaedri 
( 1*er  9 ■ ) i led  ut  fupcrficies  ita  foliditatcs  , quod 
oft.ndo:  nam  idem  cirarlus  comprehends, & do- 
decaedri pentagonum , Sc  icofaedri  triangulum. 
Scd  ( per  6.  Tbtod. ) circuit  arquales  in  Fphxra 
cqualiter  a centro  diftantdioc  eft  perpend icu lares 
i ccntio  fphxra:  ad  plana  circulotum  dudtx  funt 
arqualcs , ilia-  autcin  funt  altitudines  pyramidum, 
babentium  centrum  fphxrx  pro  apicc,&  pro  ba- 
bbus  pentagonum , dodecaedri  , Sc  triangulum 
icofaedri  j pyr.tmides  xqualium  altitudinum  (per 
6.  i'.)  fe  habent  ut  bales.  Ergo  omnes  nyrami- 
des  dodecaedri  ad  omnes  icofaedri  , fe  haoent  ut 
oinncs  b «fcs  pyramidum  dodccacdri,  feu  ut  fuper- 
fiacs  dad  ca  d'ri  , ad  fupcrficiem  icofaedri  j quod 
erat  demon  fir  andora. 

CoroLl.  Ita  eft  foliditas  dodecaedri  ad  foli- 
ditatem  icofaedri,  ut  fupcrficies  ejus  ad  fuper- 


*5* 

ficicm  altcrius,  ut  latus  cvhi  ad  latufr  irofacdri,uc 
line*  potens  quadraium  totius  line*  divififccxtro 
ml  Sc  ntcdii*rationc  , Sc  quadratum  majoris  fe* 
gmenti  a^Rnc  am  potentem  quadratum  linCx  to* 
tius , Sc  quadratum  ininotis  fc gmenti, 

68686868.36968$;  63d869«ri8.9<9*9}.Q86888G868 
PROPOSITIO  XI L 
Theorema. 

Lstut  pentagons  etjuiUteri , potentid  fefquittrtium% 
' ijl  p*rpendicnl*ni  dull*  *b  uno  angulo  nd 

Utm  op  pofitum. 


A 


Sit  triangulum  A fcC  xtjullaterutti , firque  1 
pundlo  A demifta  perpendicular  is  ad  latus  oppo- 
litum  BC  , dico  latus  AC  eftc  potent  il  fefquitcr- 
tium  pcrpcndicuLiis  A D. 

Dcm.>nftr.  (Per  47.  1.)  quadratum  AC,  aut  AB 
xqnale  eft  quadraris  AD  , DC,  aut  AD,DB  i & 
cum  AB,  AC  fint  xqualia,  BD,  BC  xquales  erunt. 
Eft  ergo  DC  fcmiflis  linear  BC  aut  AC.Ergoqua- 
dratum  A C quadruplum  eft  quadrati  D C.  Sed 
equate  eft  quadrati s A D,  D C : ergo  quadratum 
AD  eft  rrium  partium  qitalium  A C eft  quatuor  j 
quod  erat  demonftrandum. 
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PROPOSITIO  XI II. 

Theorema. 

Si  fihtu  dumeter  rtlttntlu  Untum  fieri!  i fif  erf  ties  tetretdri , & tdtedrt  medti  erit, 

. A 


Panuur  diameter  fphxrx  A dTc  linea  rationaUs , Cique  BCD  tihficulum  Kftttdri , It  E I G 

li  iij  sAacdai 


PROPOSITIO  XVI. 

Theorems. 


OH  At  drum  dividitnr 
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odaedri  ciJcm  fphcrx  infcriptorum.  Dico  utriuf- 
que  fupcrficicm  elfc  roediam , nempc  comprchcii- 
dcntur  hi  fuperficies  Tub  line's  rJtionalibus  po- 
tentia  tantum  commenfurabilibus.  Dtnnttamur 
pcrpcudicularcs  BH,  El. 

Demonftr.  ( Per  1 j . 1 j. ) linea  A eft  poten- 
til  fefquialrera  line*  BC,  Sc  ( per  14.  1 j.)  Sc  du- 
pla  line*  E F ; ergo  carum  quadrata  fc  habent  uc 
6.  4.  quire  cum  lint  comnicnlurabilia,tam  line* 
A,B  C,  E F quim  carum  dimidix  C H , FI  erunc 
rationales , 3c  item  quadrata  CH,  HB  j FI,  IE  ha- 
bent union  cm  quam  1 ad  $.  atquc  adc6  commen- 
furabilia  tame  quadrata,  & cum  rationcm  non  ha- 
beant  quam  numeru$  quadratus  ad  quadrauiro  , 
ill*  erunt  longitudine  incommcnfurabilcs  , quart 
(per  ix.  10.)  redangula  CH,  HB  j FI,  IE*  feu  il- 
Jis  zqunlia  Triangula  BCD  EFG  media  erunt , Sc 
cum  fuperficies  tetraedri  fit  commenfurabilis 
triangulo  BCD , Sc  fuperficies  odaedri  triangulo 
EFG,  (per  Z4.  10.)  utraque  fuperficies  media crit. 

PROPOSITIO  XIV. 
Thcorema. 

Bdfit  trtr.xtdri  ftfquittrtia  ejl  odaedri  ; & 
fuperjicits  oii.udri  fefejutdltcr*  ejl  fuperjietet 
tttratdn, 

Supponitur  A die  diameter  fphxrx.BCD  bafis 
tetraedri,  EFG  bafis  odaedri ; dico  ptimo  BCD 
dTc  fclquitertiam  trianguli  EFG. 

Demonftr.  Quadratum  A eft  fefquiahcnim  qoa- 
drati  CD,  Sc  dupium  quadrat!  FG,  (per  ij.  eh  *4- 
lebn  15.)  ergo  fc  habent  ut  6.  a-  }-  ergo  quadra- 
tum C D ad  quadratum  F G,  eft  ut  4 ad  3 , fed  ut 
quadrata  itatriangula  (per  19.6)  funt  cnim  fimi- 
lcs  figur*  : ergo  triangulum  BCD  ad  triangulum 
EFG  fc  habet  ut  4 ad  j. 

Sccundb  fuperficies  odaedri  crit  14,  fuperfi- 
cies  tetraedi  crit  16  ; fed  14  ad  16  eft  ut  ) ad  1. 
feirftfquialrm.  Ergo  fuperficies  odaedri  eft  fcf- 
quialteta  fuperficici  tetraedri,quod  crat  demonftr, 

■ 1^1 j.  j 

PROPOSITIO  XV.  * 
Thcorema. 

Lint*  red*  ex  angulo  tetraedri  per  centrum  fiber* 


centrum  fpher*  C linea  ACB  •,  dicoillam  cadcre 
in  centrum  B baits  EFD.  Ducancut  BE,BF>  BD, 
item  CD,  CE>  CF. 

Demonftr.  In  triangulis  ACF,  ACE,ACD  ctun 
iatcra  AF,  AE,  AD  fine  xqualia  , latus  AC  com- 
mune, & bafes  CE,  CD,  CF  (per  dejin.)  fphxrs 
xqualcs  i erunt  (per  S.  1.)  anguli  D A C,  E A C 
FAC  xqualcs. Rurfus  in  triangulis  B A F , B A E 
BAD, cum  lateta  AD,  AE,  AF  fint  xqualia,  latu* 
AB  commune,  Sc  anguli  in  A xqualcs,  erunt  ba- 
fes BD,  BE,  BF  xqualcs  (per  4.  1.)  ergo  (per  9. 3.) 
B eft  centrum  *,  quod  crat  demonftrandum. 


in  dn,ti  Pyrarmdes  equate/, 
or  mtU  equal  1/  altitude  j bajis  verb 

ejl  quadratum  fubduplum  quadrate  diametri 
fiber*. 


Sit  odaedrom  A B C D E , dico  illud  dividi  in 
duas  py  ram  ides  ABCDE,FBCDE,qu*  fmtxqua- 
k$  Sc  fim lies,  xqualis  alticudims,  Sc  quanim  bafis 
communis  fir  quadratum  BCDE,  fubduplum  qua- 
drati  diametri  fpherx.  Ducantur  cx  pundo  G ad 
fingulos  atigulos  line*  rc&x. 

Demonftr.  Quadratum  diametri  fphxrx»cft  qua- 
druplum  quadrati  femidkutvetri  BG  aut  GC.&  eft 
dupium  quadrari latcris  odaedri  BC,  (per  14.  1 }.) 
ergo  quadratum  B C dupium  eft  quadtati  B G » 
ergo  xqtiale  eft  quadratis  BG,CG  ; ergo  ( per  48. 
1.)  angulus  BGC  icdus  eft,  & GBC,  BCG  fenu- 
redi.  Parker  oftendam  angulos  BGE,DGE,DGC 
redos  elTe  * quart  cx  4 angillis  in  G pundo  non 
fict  angulus  folidus  (per  x 1 undeemi)  fed  line* 
BG,  CG,  DG  , EG  in  uno  erunt  piano  : & cum 
anguli  BGC,  BGE  fine  xquales  , line*  CG,  GE 
in  diredum  jaccbunt.  Item  cum  angulus  CBE  cx 
duobus  femiredis  conftct , redus  crit , eft  trgo 
BCDE  quadratum  Pyramidis.  Item  A BCD  E, 
FC  D E habent  omnia  plana  -fimilia  Sc  xqualia* 
bafin  eandcm^ltitudincs  GA,  GF  xqualcs  : ergo 
funt  fimilcs  Sc  xqualcstquadratum  infuper  BCDE 
fupra  Latus  odaedri  deferiptum  lubduplum  eft 
quadrari  diametri  fphxrx,  ur  oftendimus. 


Sit  pundum  A angulus  tetraedri , di 


PROPO 
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Sit  tetraedrum  ABCD  , fc  odaedntm  FGHI, 
ejufdcm  fphxrz , dico  ica  efle  foliditatcm  terrac- 
dri  ABCD  ad  foliditatcm  odaedri  F G H 1 ut  re- 
&angulum  fub  lfnea  cujus  quadrat um  continet 
17  fcxigefimas  quartas  partes  quad  rati  latcri* 
tetraedri  & fub  linea  continente  odo  nonas  par- 
tes latrris  c jufdem  ad  quadratum  diametri  fphz- 
rx : Sit  AK.  diameter  fphxrz  AO  FL.femidiamc- 
ter  ducatitr  per  O planum  M N O bafi  BCD  pa- 
rallel mn. 

Demonftr.  Com  AO,FL  alricudines  fint  xqui- 
Ics.crit  (per  6.  i x.  tetraedrum  AMNS  adodoae- 
drum  FGHI  ut  bafis  MSN  ad  duplum  bails  G I, 
nempe  ad  quadratum  diametri  (per  precedemem) 
Eft  autem  pyramis  ABCD  ad  pyramidem  fimilcm 
AMNS  in  rationc  triplicata  AC  ad  AN,  (per  8. 
1 1.)  feu  in  ratione  triplicata  A V ad  A O,  & cum 
diamoccr  fphxrz  A K fit  f fqviialtera  linex  A V 
(per  i j.  i j.)  crit  AK  6.  AV  4.  AO  j.  ratio  au- 
tem  triplicata  4 ad  \ eft  64  ad  17. 1 git  or  fc  habet 
pyramis  A B C D ad  pyramidem  AMNS  ut  64 
ad  ij. 

Sit  trianguhtm  EPQ,  xqtiale  triangulo  MSN, 
firqoe  pcrpcndicularis  E R,  lams  E Q_>  feu  S N, 
aur  A N , fciqttitertium  potentia  pcrpendicularis 
ER  (per  ix.  14.)  (pure  fi  quadratum  E Q,  feu 
AN,ponatur  36,  erit  quadratum  E R 17*  quadra- 
tum autem  AC  > erit  64.  nam  A N ad  A C fc  ha- 
bent  ut  3 ad  4,  nempe  ut  6 ad  8.  fc  quadrara  in 
duplicata  fe  habebunt  ut  643d  3 6.  quare  linea 
E R poicft  x7  fexagefimas  quartas  quadrati  A C 
Uteris  tetraedri.  Producatur  latus  QJP  iitT  fiat- 
que  ut  *7  ad  6 4 ita  QJ>  ad  QT  dividaturqflc  bi- 
fari.nm  in  X , fc  ducantur  ET  , EX ; eritque  Q^P 
17  QX  3 x.  QT  64. eft  autem  AC  36.  pofitoquod 
E Qaut  QP  fit  17. eft  cnim  proportio  fcfquiter- 
lia  36  ad  17.  nempe  ut  4ad  3.  quare  iinca  QX  ad 


A C fc  habet  ut  31  ad  36.  feu  reducendo  ad  mi« 
nores  numeros  ut  8 ad  o.Contincr  ergo  QX  odo 
nonas  Uteris  AC  tetraedri.  lam  veroicdangul.nl 
contention  fub  E R , fc  fob  QX  continents  fub 
Q^X  continente  odo  nonas  Uteris  AC  tetraedri 
& fob  linea  R E , cujus  quadratum  fe  habet  ad 
quadratum  Uteris  A C ut  17  ad  64 ; fed  hoc  re* 
dangulum  xquale  eft  triangulo  ETQ( per  jfi.t.) 
triangulum  BTQad  rriangulum  EPQ  aut  MSN 
fc  habet  (per  1 . 6 J ut  QT  ad  PQ^,  nempe  ut  64 
ad  17.  nempe  ut  pyramis  A BC  D ad  pyramidem 
AMNS  ut  64  ad  17.  eft  aurem  pyramis  AMNS 
ad  tetraedrum  ut  bafis  MNSad  quadratum  dia- 
merri.Sunt  ergo  tres  quantitates  afiis  tribus  pto- 
portionales  , nempe  rcdangulum  dc  quo  fupra 
triangulum  EPQ,  feu  MN*s  quadratum  diametri, 
Et  ex  alia  parte  pyramis  A BCD, pyramis  AMNS) 
tetraedum  ergo  ex  quo  ita  crit  rcdangulum  fub. 
RE  potente  17  fexagefimas  quartas  quadrati  AC 
Jarcris  tetraedri,  & tub  linea  XQconcinciue  odo 
nonas  ejufdcm  Uteris  ad  quadratrum  diametri 
fphzrx  , ut  tetraedrum  ad  odaedrum  j quod  crai 
demonfttandum. 


PROPOSITIO  XVIII, 
Thcorema. 

Perpendiculm  is  AmEIa  a\>  Angulo  trUnguli  AqulU- 
teri  Ad  l ai us  oppof  turner ipi 4 eft  perpendieuhtm 
tie  AulU  a centra  ejus  Ad  idem  l aims. 
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PROPOSITIO  XVII. 

Theorema. 


Tetraedrum  fe  habet  ad  oft  *e drum  e jufdem  fj> hereto  ut  reftanpulum  fub  line. a potente  17  fexagefi* 
mm  quart  m partes  quadrati  Uteris  tetraedri , & fub  lint  a continente  ofto  nonm  partes 
e jufdem  Uteris , ad  quadratum  diametri  ffh*rax 


i 
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pU  IE  (pn  pracedentem ) erit  quadratum  BE  4 , 
1 E unum,  1 B 5 , A B ix  : ergo  AB  eft  triplura 
BE  ; quarc  fi  AB  ponacur  6,  BE  ent  x *,  cum  ergo 
quadrature  DB  fit  j,  BE  x,  crit  DB  1,  (per  47.1.) 
ergo  quadrature  DB  uiplum  eft  quadrati  DE. 


metre  fpbetra : perpendicular*  tx  centra  fpbara 
ad  baftn  cubi  dcmtjja,  equal*  tfi  dimdto  later* 
cub. 


In  trianeulo  xquilatero  A BC  fit  AD  perpen- 
dicularis  ad  B C,  fitque  E centrum  dico  AD,  tri- 
plain  dfe  line*  E D. 

Demonftr.  Sunt  trfct  trkngula  A E C,  B E C, 
A E B,  zqualia  ( per  8.  tj  ell  autem  BED  lemif- 
fis  crianguii  BEC,  ergo  BED  eft  femiflis  triangu- 
li  AF.B.fcd  ( Ptr  1.  6.)  itaeft  AEad  ED  ut  ABD 
ad  BED  : ergo  DE  eft  femiflis  line*  AE,ergo  AD 
eft  tripla  ED  quod  crai  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XIX. 
Thcorerea. 

St  midi  amt  ter  frhara  petenti 4 triplet  ejl  perpen- 
dicularit  el  idle  ex  centre  fpbara  ad 
baftn  eSaedri. 


A 


Sit  balls  o&aedri  A B C , ad  quam  ex  centro 
fphxrx  D cadat  perpend icularis  D E , qu*  ( per 
carelLxo, ) cadet  in  centrum  trianguli  A B C ; dS- 
co  DB  feraidianicttum  fph*r*  pocentii  rriplam 
elle  , perpeodiculiris  D E. 

Demonftr.  Quadra  mm  diametri , quadraplum 
eft  quadrati  (enudiametri  DB  & dupKnn  quadrati 
lateris  AB  ; ergo  II  quadratum  diametri  ponatut 
ix,  erit  quadratum  AB  6 , Sc  DB  ) : eft  autem 
AB  triplum  quadrati  E B j nam  cum  EB  fit  du- 


A D 


E B 


Sit  cubus  AB  , dico  duplum  quadrati  AB  dia- 
metri  fphxrx,  *quale  efle  fuperbeiei  cubi. 

Demonftr.  Quadratum  A B ( per  47.1.)  xquale 
eft  quadrato  ex  BC,  & quadrate  AC  , quadratum 
AC  eft  duplum  quadrati  C D •,  ergo  AB  eft  xqua* 
le  tribus  quadraiis  cubi , fed  font  6 in  fupcrncie 
cubi , ergo  duplum  quadrati  AF  aquatui  lupcrfi- 
ciei  cubi. 

x.  Pcrpendicularis  F G xquatur  lateti  O E , 
ergo  e)us  femiflis  1 G xqualis  eft  lareri  OF,  quod 
erat  demonftrandum. 

Co  roll.  Si  multiplices  duas  tertias  partes 
quadrati  diametri  AB  per  alcitudincm  1 G , habc- 
bis  foliditatem  cubi ; nam  6 tertix  partes  quadra* 
ti  diametri  fariunt  cot  am  fupecficiem  cubi ; c la- 
rum  eft  autem  fieri  6 pyramides,quarum  apex  in 
centro , harum  autem  haberur  foliditas  u bales 
per  tertiam  partem  altitudinis  multiplicentur  I 
vcl  tertia  pars  bafium  per  totam  alcitudincm. 

Item  fi  multiplices  latus  cubi  per  tertiam  par* 
tem  quadrati  uteris  (ufo,  lubcbitur  fofiditai 
cubi. 
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1 

1 


trmnqulum  ochicdri, 

A 


Circulos  BC  DE  circumfcribat  quadratum  ‘cir- 
culi  BCDE,&circulu$  FGH  circumfcribat  trian- 
gulum  qdaedri FGH,  dico  circulos  eflcxqualcs, 
leu  radios  lB.KF.cflc  arquales.Sit  A diameter  FK. 

Demonftr.  Quadratum  A triplum  eft  quadrati 
B C (per  i j.  i j.  ) quadratum  BC  duplum  eft 
quadrati  B I ( per  47.  f. ) ergo  quadratum  A fex- 
tuplum  eft  quadrati  B I.  Pavitcr  quadratum  A 


duplum  eft  quadrati  FG,  ( per.  14. 1 3. ) & quadra*, 
turn  FG  triplum  eft  quadrati  FK  , ergo  quadra- 
tum A lext  upturn  eft  quadrati  FK  : ergo  quadrant 
B 1 & F K hint  xqualia  quod  crat  demonftran- 
dura. 

Coroll.  HI.  Circuli  xqualitcr  Ik  ctntro  di- 
ftant  > ergo  altitudines  pyramidutn  qux  fiunt  in 
ccntro  funt  xqualcs.  . 


PROPOSI  TIO  XXII. 

Thcorcma. 

Oil ac drum  ft  htba  ad  triplum  tetrutdri  ejufdem  fpluu  > ut  Ixttu  olUtdn  Ad  Utui  teirscdri, 


Liber  XIV. 
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i) 


£ 
— t— 


Lams  odhedri  A B polSt  tnijuj,  & minus  fcg- 
"Kntum  DE,  EF  line*  DF  k&x  extrerei,  ac  mi 
, rat,onc  . djeo  latus  icofacdti  G H poire  du- 
pium  mmoris  fegmemi  ; feu  cjus  quadratum  du- 
plum  efle  quadrati  E F. 

Demonftr,  ( ?„  8.  i ) crit  G H majus  fe,r- 
mcnnim  line*  G I extrema  ac  media  ratione  le- 
“?  & ( P"  {■'}•)  aJdiia  G H ad  G I , com. 
polnaGIH  iec.ibitur  extrema  ac  media  ratione, 
entquc  G H minus  fegmentum ; fed  quadratum 
diametn  G I Iqualc  eft  quadtatis  G H , G I 
i P,r  47-  l.)  ficut  quadratum  Uteris  A B *qualc 
ponitnr  quadtatis  DE  , EF  , & line*  fimiliter  fe- 
cantur  J erjt  ut  quadrature  HI  ad  quadratum  A B 
«a  quadra  ta  G I,  G H ad  quadrata  D E,  E F : fed 
quadrature  diainerri  AB  duplumcft  quadrati  AB 
Iateris  tetraedri ; ergo  G I , G H dupla  font  DE, 
fc  F.  Et  cum  fimilem  habeanr  rationcm  inter  fc  , 
cum  line*  nmiliter  feft*  finr,  erit  quadratum 
H duplum  quadrati  E F. 

4*» 

PROPOSITIO  XXV.  # 

Thcorcma. 

tAlus  oclaedri potent! a fubduplum  efi  illiut  linen, 
tjun  poteft  l in  earn  extrema  ac  media  ratione 
feilam  > & minus  eim  fegmentum  auod  fu  l atm 
dodecaedri. 

MatM-tMmtaamtMuwtK-aMwtaaa  mmssMcMaweM  i»«mi«i  t-Mt**** 

PROPOSITIO  XXVI. 

Theorcma. 

St  latut  tetraedri  pojfit  majus  , & minus  fegmentum  linen  extrema  ac  me  did  ratione  fcUa  } lame 
teofaedri  petentid  fiefouialterum  efi  minoris  figment!. 


Sit  linea  A B extremi  ac  medii  ratione  fedbj 
Etquc  AD  xqualis  mi  not  i fegmento  AC , nempe 
later i dodecaedri  * 
(it  angulus  A re- 
ftus,  atquc  adco 
B D poflic  lincam 
A B , & lincam 
A D , deque  E 

potentia  fiibdu- 
plajdico  E cfle  la- 
tus o&aedri  illius 
fphcrx,in  qua  AC 
eft  latus  dodecae- 
dri. 

Demonftr.(P«* 
AC  pona- 
tur  latus  dodecae- 
dri , erit  BC  latus 
cubi.eritque  illius 
fphxrx  diameter  potentii  tripla  majotis  fcgmcnci 
BC;fcd(per  4.1 5,)quadrata  AB,AD  tripla  cjttfdcm 
majoris  fegmenti  BC,  & ( per  47.1. ) quadratum 
BD  eft  xqualc  quadracis  AB , AD  i ergo  B D eft 
diamcrcr  illius  fuherx  j fed  diameter  fpherz  po- 
tenrii  dupla  eft  Iateris  o&acdri  ( per  x 4.1 3. ) ergo 
linea  E eft  latus  o&aedri. 


f 1 , 

£ F G 


Tetraedri  ABCD  latus  BC  poflit  majus , Si  minus  Tegmentum  line*  EG  exttemi  ac  media  rations 
Tom.  /.  K k ij  Ted# 
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fcclx  in  F ; dico  HI  Utus  icofaedri  ejufdem  BL,  LC  ; crit  angulus  Lrc&us-,  ficut  I HK  re- 

fpherx  potcntii  fcfquialicram  c(Tc  minoris  feg-  &us eft,  &:  cuin  tam  BLC  quam  KHI.fit  fc£U 

menti  F G.  extrema  ac  media  ratione,  eric  uc  BL  ad  LC  , ica 

Demonftr.  Si  H K dividatur  extremi  ac  me-  HK  ad  KI,  ergo  criangula  zquiangula  crunt ; fed 

dii  ratione,&  HI  fit  majus  fegracntum(pfr  8.1  j.)  1 K diameter  fpherx  potcntii  fcfquialtera  eft  la- 

eric  K H 1 extremi  ac  medii  racionc  fe&a , eric-  tcris  tetragoni  feu  B C , ergo  H l latus  o&aedri 

que  H I minus  fegmentum.  Fiat  ex  tribus  lineis  potcntii  lefquialtcrum  eft  latcris  L C , feu  mi- 

BC  , EF , FG  triangulum  BLC  , & cum  BC  qua-  noris  fcgmcnci  F G , quod  erat  demonftran- 

dratum  fupponatur  xquale  quadratis  EF,  FG,  feu  dum. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Theorema. 

Cubits  ad  oEloedrum  ft  habet  ut  fuperficies  cubs  ad  fuperficiem  eUoedri  , efr  ut  lotus  cubi  ad 
femidiometrum  fphert. 

Supponantur  in  eadem  fphera  deferibi  cubus  lum  odaedri,  funt  Xquales  ; Hunt  autem  in  cubo 

Sc  odaedrum , dico  ita  fe  habere  cubum  ad  odac-  6 pyramidcs>&  in  odaedro  8,habcn tes  eandem  al- 

drum  ut  fupetficics  cubi  ad  fuperficiem  odaedri.  titudinem : ergo  ( per  6.  i a.)  ut  omnes  bafes  pyra- 
Dcmonftr.  ( Per  aa.  ) idem  circulus  fpherx  roidum  cubi  ad  omnes  bafes  pyramidum  odae- 

ciraimfcribit  Sc  quadratum  cubi , & triangulum  dri  ita  omnes  pyramidcs  cubi  ad  omnes  pyra- 

odaedri : fed  xquales  circuli  xqualiter  i centro  mides  odaedri , hoc  eft  ita  eft  cubus  ad  odae- 

fphxrx  diftant , ergo  perpend iai lares  dudx  i drum  ut  fuperficics  cubi  ad  fuperficiem  odaedrij 

centro  fphxrx  ad  quadratum  cubi,  8c  ad  criangu-  quod  erat  primum. 


Secundo,  dico  ita  e(Te  cubum  A C ad  odae- 
drum  EFGH  ut  latus  cubi  AB  ad  LE  femidiamc- 
trum  fpherx.  Sit  A M tertia  pars  linear  A B , 
critque  M B illius  fcfquialtera  } fit  ctiam  E O 
tertia  pars  femidiametri  LE. 

Pcmonftr.  Quadratum  F K H I quod  eft  balls 
duplicis  pyramidis  in  quas  refolvitur  pyramis 
(per  xS.  x ).  ) fefquialterum  cftquadrati  BC} 
quarc  fi  fupra  quadratum  FKHI  ficret  parallelcpi- 
pedum  ad  alcitudinem  BM  , illud  zqualc  diet  cu- 
bo ( per  j4.  n.)  turn  bafes  & alticudines  eflent 
rcciprocx  , deindc  fi  fupra  idem  quadratum 
FKHI  fieret  parallelcpi  pedum  ad  alcitudinem 
O E qux  diet  tertia  pars  L E , illud  ( per  7. 1 1. ) 
clfct  xquale  pyramidi  EFIQil,  ergo  quod  habebit 


altinidinem  LO  xquale  trit  odaedro ; fed  prios 
parallepipcdum  fupra  bafin  F K H I 8c  altitudi- 
nem  B M quod  enc  xquale  cubo  oftendimus , fe 
habet  ad  hoc  ultimum,  feu  ad  o&aedrum  ut  bails 
BM  ad  bafin  O L , feu  ut  tota  AB  ad  totamLE 
( per  14.  it.)  ergo  ita  eft  cubus  ad  o&aedrum  ut 
latus  cubi  ad  femidiametrum  fpherx } quod  erat 
demonftr  andrum. 

Ultcrius  non  eft  progreftbs  Hipficlcs  in  com- 
parationc  homm  corporum  inter  le.  Addidic  ta- 
men  unum  librum  de  inicriptionc  unius  figure 
intra  aliam , qux  materia  cum  fit  omnino  inutilis, 
nullumque  habcat  in  geometricis  uiutn,  non  pro- 
fequar  ultcrius. 


TRACTATUS 


TRACTATUS  II. 

THEODOSII  ELEMENTA 


S P H JE  R I C A. 

K sF.  Cl  V V A corpora  , qut  funt  conflderatlonu  Mathematics 
1 Spharica  funt  ■,  tdeoque  non  immerito  Spbtricorum  Elemmta  htc 
■ mfirimuj,  ex  quthtu flilicet  prtnput  caleHium  orbium  proprietatet 
( demonflrantur  > htc  a Theodofio  conannata  funt  erudito,  Mathema- 
> tico , qui  tempore  Pompeij  magm  , ant  Tripoli  in  Africa , aut  in 
' Phoenicia  floruit.  Tyrone s prtmb  0"  featnda  hhro  contend  funt  j 
Tcrttum  fuo  tempore  refumcnt. 
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liber  primus. 


Defirlitiones. 


i.  Sphxra  ell  figura  lolida > unici  fu perficie 
comprehcnfa,  ad  quatn  oinnes  lincx  ab  uno,  imu 
Sphxram  pofito  pundko  dudkx  funr,  xquales. 

а.  Centrum  Sphxrx  eft  hujufitiodi  pundkum. 

j . Axis  Sphxrx  eft  linea  rcdla  , per  centrum 
Sphxrx  dudka , ad  fuperficiem  cjus  utrinque  ter- 
nunata , & circa  quam  quiefeentem  Sphxra  intcl- 
ligitur  circumvolui. 

4*  Poli  Sphxrx  font  extrema  pundka  illius  axis, 
y.  Polus  alicujus  circuit  in  fphxri  deferipti,  eft 
pundkum  in  Sphxrx  fu  perficie  pofmnn.k  quo  li- 
nex  omnes  ad  prxdidki  circuli  circutnfercmiam 
dudkx,  funt  xquales. 

б.  Circuli  in  Sphxri  xqtuliter  diftant  a cen- 
tro  , cum  lincx  pcrpetidiculares  ab  eo  ad  eotum 
plana  dudkx,  funt  xquales. 


PROPOSITI  O h 
Theorcma. 

Si  Sphxra  piano  tjuomodocum^uf  ft ce tier  comtminis 
ftUio  jphxra,  <$-  UUms  plant  eft  cir cuius. 

Sit  Sphxra  ABCD,qux  fecetur  piano  BGDH, 
dico  BGD  qux  eft  communis  fedkio  Sphxrx  , 6c 
illius  plani,  efle  circulum.Primb  enim  fupponatur 
centrum  Sphxrx  E,  efle  in  co  piano  fecante , du- 
canrur  linex  FE,  EG,  EFt 

Demonftr.  Lincx  EG>EH»EF,  6c  quxcumque 
alix  funt  xquales  ( per  t . defin.  hujai)  ergo  (per 
def.cireuli)  BGDH  eft  circulm. 


Sccumlb  planum  BGD  Pecans  Sphxram  , fiorf 
tranlcat  per  centrum  E.  Dicotaroen  figuram  BGD 
communem  fedkionem  Sphxrx.Sc  plani  propofiti, 
efle  drculum.  Ex  centro  £ in  planum  propofi turn 
cadat  pcrpendiculatis , hxc  autem  cadet  intra 
Sphxram  : nam  li  poffet  cadere  extra  Spharrarn, 
hxc  fit  EH,  attingens  planum  in  pundko  H.  Du- 
catut  linea  H F D,  fccans  Sphxrx  fupcrficiem  in 
pundkis  B & D , ducantur  item  lincx  E B , E D* 
qux  ( per  def.  Sphxra ) funt  xquales,  dividatur  bi- 
fariam  linea  BD  in  pundko  Fj&  ducatur  EF.Cum 
triangula  EBF,  EDF  habeant  omnia  latcra  xqua- 
lia,  erunt  ( per  8.  i.)  anguli  adF  xquales,&  redkij 
ergo  redkus  non  eft  angulus  E H B > ergo  E H Be 
quxcumque  alia  extra  Sphxram  cadens  , per** 
pendicularis  non  errt  ad  planum  BGD,  quare 
ilia  cadet  intra  Sphxram  : Sit  ergo  EF  du- 
dkifqne  lineis  B F , F G , F D , connedkanrar  EB* 
G £ , ED. 

K k iij  Jjemonita 
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COROLL  AR  1UM. 
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A 


Dcmonftr.  Quadrata  lineamm  EF,  FB  xqualia 
funt  quadrato  EB,  & quadrata  lincarum  E F,  FG, 
quadrato  E G : deniquc  quadrata  lincarum  E F » 
FD  quadrato  line*  ED  ; (per  47. 1.)  fed  qtiadra- 
ta  EB,EG,ED  xqualia  funt,cum  line*  fint  xqua- 
les : ergo  quadrata  EF , F B xqualia  funt  quadra* 
lis  EF,FG,5c  quadratis  EF,FDj  & fubducko  coro- 
lnuni  quadrato  EF  , quadrata  FB,  FG»FD  xqualia 
erunt , & confequcntcr  line*  j quod  probabo  de 
quibufcumquc  aitis  : igitur  (per  de f. circuit)  BGD 
circulus  crit. 

COROLL  ARIUM  I. 

IJem  eft  centrum  Sphrr*,  Sc  circuli,  in  cujus 
piano  centrum  Sphxrx  invenitunoftendimus  enim 
pundkum  E cite  centrum  circuli  F G H»  in  priori 
figura. 

COROLLARIUM  II. 

Perpcndicularis  dudta  a centro  Sphxrx,ad  pla- 
num quod  non  tranfit  per  Iliad,  cadit  in  centrum 
circuli,  qui  eft  communis  fedkio  plani  & Sphxrx. 

mmsBmmmm  mmm/Mmomm 

propositio  it 

Problema. 

Centrum  Sphere  reperire. 


Proponatur  Sphzra  A B C D , cujus  centrum 
quxricur/ecetur  Sphzra  piano  qoocumque,cuju» 
communis  fedkio  fit  circulus  BGD,  quxratur  ejus 
centrum  E ( per  t.  $.E«W.)  8c  pcrillud  excitctur 
perpcndiailaris  EA  ( per  n.  11.)  dividenda  bifa- 
riara  in  F \ dico  F efle  centrum  Sph*r*. 

Dcmonftr.  Si  circulus  BGD  tranfiret  per  cen- 
trum Sphxrz,eju$  centrum  diet  pundkum  E,  & 
dudki  perpendiculari  divifa  bifariam  pundkum  F 
coinciderct  cum  pundko  E (per  Ac  [.Sphere)  Si  ve- 
r&  circulus  BGD  non  fit  in  eodctn  piano , in  quo 
eft  centrum  j dito  in  perpendiculari  E A efle  cen- 
trum Sph*r*:non  enim  poteft  rile  extra  illamli- 
neam.qualc  eft  pundkum  H,  alioquin  ex  H ad  pla- 
num BGD,  dudki  perpendiculari  H I,  pundkum  I, 
clTet  centrum  circuli  BGD,  (per  feeundum  caret  l.) 
ciim  t.imen  centrum  ejus  prius  internum,  fit  pun- 
dkum E , non  poteft  autem  centrum  Sphxr*  rife 
jrifi  in  medio  iluus  lincx  AC,  ( per  definSphxre.) 


In  perpendiculari  per  centrum  minoris  circuli 
dudki,  eft  centrum  Sphxrx. 

PROPOSITIO  III. 
Thcorema. 

Sphere  plenum  in  une  teniumpuntlt  tanpit. 


Sphzra  ABC  tangat  planum , a quo  non  feca- 
tur  j dico  planum  i Sphzra  in  imo  tantilm  pundko 
rangi.  Si  enim  fieri  poteft  fupponamus  planum 
illud  tangi  in  duobus  pundkis  B 8c  C.  Ducantur 
linca  B C,  dtvidaturque  bifariam  in  E V rum  du- 
cantur  line*  BD,  DE,DC. 

Dcmonft.  Cum  triangula D B E,  DCE  omnia 
larcra  habeanc  zqualia,  angulos  in  pundko  E, 
zqualcs  habebunt  ( per  8. 1 .Eucl.)&c  confequcntcr 
redkos,  eritque  latus  DC  ( per  18. 1.  Eucl.)  maju* 
latere  DE ; ergo  pundkum  E eric  intra  Sphzram. 
Tora  autem  linca  B C , conjungens  duo  pundka 
ejufdem  plani  quod  fupponitur  tangcre  Sphzram, 
crit  tora  in  eodem  piano  tangente  (per  1 . 11 .)  er- 
go planum  quod  cangir  circumfercntiam  Sphxr* 
‘in  duobus  pundkis  B & C , habet  aliqua  pundka 
intra  Sphzram  quod  eft  contra  fuppoiiri  onem : 
igitur  h Sphzram  non  fecat , earn  non  attinget  in 
duobus  pundkis,  fed  in  uno  tantum. 

COROLLARIUM. 

Linca  recka  conjungens  duo  pundka  fuper fi- 
eld', intra  Sphzram  cadit , Sc  omnia  ejus  pundka. 
Nam  dudU  linci  D E , vel  fient  duo  redki,  & fic 
vim  habebit  eadem  demonftratio  , vel  fiet  unua 
a cutus.  Sc  alius  obtufus.  Ponamus  angulum  DEC 
efle  obtufum,  crit  (per  18. 1 .)  latus  DC  majus  la- 
tere DE,  atque  adci  pundkum  E } erit  intra  Sphz- 
ram , quod  dc  quocumque  alio  pundko  intra  B Sc 
C poli to  oftendi  poteft. 

PROPOSITIO  IV. 
Thcorema. 

Line 4 dufta  * centre  Sphere  ad  centaflum  plant , 
Sphere  ad  illud  , refla  eft. 


A pundko  E,  ccntro  Sphxrx  ABCD , ducaruc 

.tinea 
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linea  ad  pundum  C conta&us  Sphxrx , & plani 
FGH;  dico lincara CE, re&am  clTc ad  illud  pla- 
num. Intclligantur  in  Sphxri  duo  plana  per  li- 
ncam  F C du&a  ; hoc  eft  tinea  EC  nr  communis 
icdkio  planorum  ABCD,  AKCL  , quorum  iron 
communes  fedioncs  aim  piano  tangence  fine 

Demonftr.  Plana  ABCD  , AKCL  efficiunt  in 
Sphxra  circulos  (per  iJtujuj)  & cum  in  iis  fit  li- 
nea C E,  & coufcquenter  punditm  E , illud  cric 
centrum  circulorum  (per  primtem  cerol.i.buju/)8c 
linea  FCH  tanget  circulum  ABCD , nullum  cnim 
pundum  habet  commune  cum  circulo  , nifi  pun- 
dum C,  alioquin  planum  FGHI , in  quo  lure  li- 
nen duda  eft  , Sphxram  fccaret : Cum  fit  item  i 
ccntro  ejufdcm  drcnli  du£U  linea  E C,  erit  (per 
18.  j.  Eucl.)  linea  E C perpcndicularis  ad  FH  : 
codcm  modo  oftendam  earn  cll’c  perpendicular  cm 
ad  GI ; quare  (per  4. 1 1 ^ erit  linea  EC , reda  ad 
planum  FGHI. 

®^Sa©©©©55(V©©©^53©©e0S565©33 
PROPOSITIO  V. 

Theorem! 

P(rpendickl*rii  ddpl.tnum  tangent, per  cant  a Hum 
dud  a,  per  centrum  Sphere  tr.ni/it. 


Per  pundum  contadus  A crigatur  A F ,reda 
ad  planum  tangens  E D ; dico  in  linea  A F clTc 
centrum  Sphxrx.  Si  cnim  non  fit  In  linea  AF,af- 
fignetur  centrum  G.ducarurque  linea  GA. 

Demonftr.  Linea  G A,  ( per  ^Jouiur)  reda  eft 
ad  planum  ED  ergo  (per  1 j.  1 1.)  linea  AF,  reda 
non  eft  ad  planum  ED;  quod  eft  contra  fiippofil 
tionem.  Ergo  G non  eft  centrum  j ncc  inveniri 
potcric  nifi  in  linea  A F. 

©6S®6563  ©•■»©«  ©89 

PROPOSITIO  VL 
Theorema. 

Circuit  in  Spherd , per  e)ut  centrum  irattfcuntks 
funt  rrtdximi.  Et  vicijfim  in  mAximis  eft,  cen- 
trum Sphere.  Qm!  equal  iter  a cenirt  diftant, 
equates  funt.  Et  vicijfm  qui  efueles  funt  equa- 
lizer a centre  diflunt , &■  remotiores  a centre 
minora  funt. 

Sic  circulds  A B C in  cujus  piano  inveniatur 
pundum  E centrum  Sphxrx.  Sint  & alij  qui- 
cumquc  DF,  KH ; in  quorum  planis  non  invenia- 
tur centrum  Sphxrx : dico  prim6  circulum  A BC 
majorem  efie  circulis  K H,  DF.  Ex  ccntro  E du- 
cantur  line*  EG>  El,  ad  plana  circulorum  rc&x, 
( que  per  corel.i.i.hujut)  ineorum  centra  cadent, 
ducantur  line*  GF,  IK,  EF,  EK,  EC. 
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Demonftr.  Linea  E C eft  fimidiameter  circuit 
ABC,  cum  E fit  cjus  centrum,fed  fixe  xqualis  eft 
Un£ij  EF.EK,  qux  majores  funt  (per  1 8. 1.)  lincis 
GF,IK,  femidiametris  circulorum  DF  , KH,  cum 
anguli  G & I fine  redi ; igitut  femidiametf  r cir- 
cuit ABC,  major  eft  femidiametris  G F,  1 K , 8c 
confequcnier  circulus  ABC  major  eft  circulis 
DF,  KH. 

Dico  fcttind6quod  fi  circulus  AB  C fit  maxi- 
tnus,  centrum  Sphxrx  eft  in  cjus  piano  : fi  cnim 
non  eft  in  cjus  piano , cirdilus  qnicumquc  pet 
centrum  tranfiens  co  major  erit  : ergo  non  eric 
maximuf. 

Dico  tcriii.  Qiiod  fi  circnli  DF,KH  xqualiter 
i ccntro  diftcntyhoc  tft  fi  lincx  El,  EG  fine xq  ta- 
les, circuit  DF,  KH  xqualcs  erunt.  . 

Demonftr.  Cum  quadrara  lincamtn  E G,  G F, 
xqualia  fine  quadrato  lincx  E F , 6c  quadrata  li- 
ncarum  E l,  IK  xqualia  quadrato  line*  EK,  (per 
47 h* •)  funt  autem quadrata  EF.EK  xqualia;  ergo 
quadrara  EG  , GF  quadratis  El,  IK  xqualia  fiuu, 
&fubdn&is  xqualibus  quadutis  videlicet  e«* 
rum  EG,El,rcftabunt  quadrata  GF,IK  xqualia, & 
conicquenter  lincx  GF , IK  t qux  cum  fine  Unu* 
diametri  circulorum,  circuli  xqualcs  erunt. 

Dico  quatt&.  Si  circuli  xqualcs  fine , Jjftan- 
tias  GE,  IE  xqualcs  efic. 

Demonftr.  Oftendam  enlrn  ut  prills  quadrauT 
EG,  GFqnadratis  £1,  IK  xqualia  e(fir*3c  cum  cir- 
culi xqualcs  fint,  radij  GF,  IK  xquales  erunt , 8c 
.corum  quadrlta  xqualia,  quibus  fubdudis,  refta- 
btmt  quadrata  GE  , Ef?  xqoalia,  & linex  EG,  El 
qux  funt  diftantix  Xqualcs  erttnr. 

Dicoquintd.  Si  circulus  DF  magis  diftet  k 
ccntro,  quam  circulus  KH,  co  minor  erit. 

Demonftr.  Oftendam  cnim  quadrata  lineantm 
EG,  GF  quadratis  lmearum  El , IK, xqualia  efle; 

Snare  fi  aufetatur  qu&ratitm  majus  EG,  &c  ab 
Lio  aggregaro  , qnadratum  minus  E I ; reftabic 
quadratum  lincx  GF, minus  quadrato  lincx  I K, 
quare  radius  1 K major  erit  radio  G F , 8c  confe- 
quenrer  circulus  K H major  erit  circulo  D F. 

COROLLAR1UM, 


Omnes  circuli maximi,  feu  per  centrum  Sphx- 
rx tranfeumes  xquales  funt,  quia  oftendimus  co- 
rum radium  clTc  radium  Sphxrx. 


PROPOSITIO  VII. 


Theorema* 

Linen  dull*  a centre  Sphere,  ad  centrum  circuit ) 
dd  illiut  pi u ft um  retie  (ft. 


1 


« 
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Linca  AB  ddcatur  ^ccntro  Sphxrx  A ad  cen- 
trum B circuli  CD ; dico  AB  regain  tile  ad  pla- 
num CD  : II  cnira  non  eft  pcrpendicularis  ad  pla- 
num C D ; ducatur  AE  pcrpendicularis  ad  idem 
planum. 

Demon  ft  r.  ( Per  coroll.t.prinu  bujus)  pundum 
E eifet  centrum  circuli  CD,  quod  eft  contra  fup- 
pofitioncrrv.Pundum  cnim  B fupponitur  efle  cen- 
trum cjufdem  circuli. 

PROPOSITIO  VIII. 

Theorem  a. 

Pcrpendicularis  dufla  d centre  Sphere  ad  planum 
circuli  i tr unfit  per  cjus  polos. 


Linca  AB , /it  reda  ad  olanum  rirciili  CDEF, 
Sc  tranfeat  per  centrum  Sphxrx , live  illud  coin- 
cidat  cum  pundo  B , fist  non  : dico  lincam  A B 
produdam  tranlirc  per  polos  circuli  CDEF.  Hoc 
eft  lineas  AC,  AE,  AD,  AF  xqualcs  c/Ie- 

Demonftr.  Cum  linca  AB  per  centrum  Sphx- 
rx tranfeat,  Sc  lit  pcrpendicularis  ad  cjus  planum, 
vcl  pundum  B eric  centrum  Sphxrx , & circuli 
CDEF, vcl  ( per  cor.  1.  t.buius ) cadcm linca  AB 
tranlit  per  ccnrruin  ciratli  CDEF  i quare  in  omni 
cafit  pundum  B crir  centrum  ciratli  CDEF.  Ex 
quo  fit,  cum  triangula  ABE,ABD,ABC,  ABF  ha- 
beant  angulos  in  pundo  B redos  Sc  confcquentcr 
xquales  , Sc  lineas  BC,  BD,  BE  , BF  xqualcs,  Sc 
AB  communcm,  erunt  { per  4.  1.)  bafes  AC,  AD, 
A E,  A F,  xqualcs  Sc  ( per  dejtn.$.hu)us)  pundum 
A crit  polus  , quod  crat  demonftrandum.  Idem 
probabitur  dc  ajio  polo. 
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PROPOSITIO  IX. 

Thcorema. 

Pcrpendicularis  a polo  alicujut  circuli  ad  planum 
*'\ut  dufla  ; per  centrum  cjus , & per  alterum 
polum  tr unfit. 


In  cadcm  fignti  linea  A B duda  fit  ex  pundo 
A , polo  circuit  CDEF , perpendicular  iter  ad  cjus 
planum  , dico  pur  d uni  U die  centrum  cjus  , Sc 
lincam  AB,  tranfire  per  alium  pedum. 

Demonftr.  Cum  A lit  polus  circuli  CDEF, 
erunt  (per  def.f.)  lines  AC,  AD  , AE,  AF  xqua- 
les ; & aliunde  cum  AB,  pcrpendicularis  fit  ad 
planum  CDEF  , omnes  anguli  in  pundo  B red* 
erunt,  & (per  47. Eucl.)  erunt  qualdr.ita  ex  AC, 
AD,  AE,  AF,  fingula  xqualia  quadratis  AB,  BGj 
AB.BDiAB.BE  i AB,BF,binis  Sebini$;cuniautcm 
prxdida  quadrata  fint  xqualia  inter  fc,  AB,  BDj 
AB,  BC,  & rcliquabina  Sc  bina  xqualia  inter  fe 
erunt , Sc  dempto  communi  A B , erunt  quadrat* 
lineatum  BC,  BD,  BE  xqualia s ergo  lines  erunt 
xqualcs  & B centrum  ciratli  j & linca  AB  tranfi- 
bit  per  centrum  Sphxrxf per  corollarium  fecunda 
hufus)  Sc  (per  praccdentem)  cadcm  linea  AB  pro- 
duda  per  alium  polum  G cjufdem  circuli  tranfit. 


PROPOSITIO  X. 1 


Thcorema. 

Linea  per  polos  alicujus  circuli  dufla,  rcfla  eft  ad 
planum  cjus , tranfitquc  per  centra  circuli, 

CT  Sphere. 

Linca  A B per  polos  A Sc  B circuli  E H F G 
tranfeat,  dico  primo  illam  redam  clfc  ad  planum 
EHFG.  Ducantur  per  punduum  C hit  ex  FE, 
GH  ; conjungantur  Unex  AE,AH,AF,  AG  ; item 
line*  BE,  BH,  BF,  BG. 


Demonftr.  Triangula  AEB,  AHB.AFB,  AGB, 
habent  fingula  latcra  xqualia  , nempe  A B com- 
mune AE,  AH , AF,  AG  xqualia  inter  fe , fiatt 
BE,  BH,  BF,  BG,  ( per  dcf.j.)  ergo  angttli  BAE, 
BAH  , EAF  , BAG  xqualcs  funt  ( per  8.  i.J  Sc 
confcquentcr  triangula  EAC,  HAC,  FAC,  GAC, 
( per  4.  habent  bafes  EC,  CH,  CF,  CG  xqua- 
les: ergo  pundumC  eft  centrum  ciratli.  Sc  AC 
erit  pecpcudicularis  quia  anguli  GCA  , HCA; 
turn  FCA  , E C A funt  xquales  atquc  aded  rtdi. 
Item  {per  corol.i.hujus)\n  ea  eric  centrum  fphxtx. 

PROPOSITIO  XI. 

Thcorema. 

In  Sphsrd,  maxim!  circuli  ft  mutul  bifarmm 
ftcant. 
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I11  fphxra  A B C D fine  duo  maximi  circnli 
f ^ » ®EDF , dico  illos  circulos  fc  mutuo  bi- 
tauam  fccare.  Et  prim6  quidcm  non  pofliint 
non  fc  fccare , quia  in  ntroqueeft  centrum  fphx- 
fx , cum  fint  maximi  circuli , unde  paralleli  flic 
non  polfunt.  Sic  ergo  centrum  fphxrx  G , per 
quod  ab  inccrfcdionc  E , ducatur  linca  reda 
fcG , dico  illam  in  aiiam  interfedionem  F incide- 
EDF,  FBE  i ECF , EAF  eft  femieir- 

01103. 

Demonftr.  Centrum  fphxrx  G,cft  in  urriufque 
circnli  piano,  imrab  Sc  ( per  i.coro'l.t. huj*  ) eft 
centrum  utriufquc  circuli,  fed  punch  E,  & F hint 
in  utroqiie  piano  , quare  panda  E , F,  G,  firm  in 
communifcdionc  turiufquc  plani,crgo(per  j.i  1.) 
linea  duda  per  puiifta  E,  G,  F , reda  ctit.  Cum 
ergo  E F per  centrum  utriufquc  ciraili  tranfeat , 
ent  utriufquc  diameter  , Sc  bifariam  utrumquc 
circulum  Iccabit.  * 
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PROPOSITIO  XU 
Thcorcma. 

Circnli  in  fphxr a , qui  ft  mutuo  bifariam  fccxnt 
funt  maximi. 


In  fphxra  ABCD  circuli  BEDF  , A E C F fc 
tnutub  bifariam  fecent , in  pundis  E , & F ; dico 
illos  cfl*e  maximos  ; feu  in  eorum  piano  efle  cen- 
trum fphxrx , ducatur  enim  E F , qux  fccctur  bi- 
fariam in  G , dico  pundum  G , elfc  centrum 
fphxrx. 

Dcmonftr.  Oftcndo  primb  pnnftum  G , cite 
centrum  utriufquc  circuli : cum  enim  FDE,  FBE, 
lint  fcmicirculi ; EF  erit  diameter  circuli  BEDF, 
in  cujus  medio  erit  centrum.  Idem  dico  de  cir- 
culo  AECF.  Quod  ii  G non  eft  centrum  fphx- 
rx ; ducatur  per  pundum  G,  linea  G I , reda  ad 
planum  BEDF  , Sc  G H qux  fit  reda  ad  planum 
circuli  AECF , in  utraque  eric  centrum  fphxrx 
( per  enrol.  i.  hujus  ) ergo  adhuc  fcquitur  , quod 
pundum  G erit  centrum  fphxrx,quia  iliac  linex 
conveniunt  tantilm  in  pundo  G. 

Multi  mirabiletn  bunc  mod  urn  argument  An  di 
exi fit  want , quofcilicti  ex  eo  quod  pur.  Hum  G di- 
eatur  non  cjfe  centrum  fphxrx,  concluditur  Hind 
*j]c  centrum  fphxrx. 

Tom.  /. 


PROPOSITIO  XIII. 


Thcorcma. 

/»  fphxrx , maxi  nuts  circular  aliumficant  ad  re- 
flet angulos  , bifariam  ilium  fee  at , # per 
polos  tius  tranfit. 

Circulus  maximus  ABCD  circulum  BED 
fccct  ad  redos  angulos  , hoc-  eft  planum  ciraili 
A BCD , fit  redum  ad  planum  circuli  B E D , Sc 
linca  B D fit  communis  utriufque  fedio , dico 
lineam  BD  die  diametrum  circuli  B E D.  Sit 
centrum  fphxrx  F , i quo  ad  lineam  BD  ducatur 
perpendieu laris  FG,  qux  ntrinque  producatur. 


Dcmonftr.  Cum  centrum  fphxrx  F,  fit  in  pia- 
no circuli  maximi  ABCD  (per  6.  hu:ui)  hem 
pundum  G incoJcm  fit  piano,  cum  linca  GBD 
fie  communis  utriufque  plani  fedio  ; iota  linca 
FG  erit  in  piano  circuli  ABCD  quod  fupponitur 
elfc  redum  ad  planum  B £ D , eft  item  FG  pcc- 
pcndioularis  ad  communem  (edionem  BD  ; qua* 
re  ( per  4.  def.i  1. ) linca  FG  erit  reda  ad  planum 
BF.D  Sc  ( per  1.  cor  o’,  t.  hu  us ) pundum  G erit 
centrum  circuit  BED  , Sc  BD  diamcrcr , & arcus 
BED*,  BFD  fcmicirculi.  Denique  ( per  8.  httius ) 
punda  A Sc  C fi’nt  poli  ciraili  BED. 

H.rc  ptopofitio  vim  fiiani  obcinct,  five  BED, 
fit  maximus  circulus,  five  non. 
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PROPOSITIO  XIV. 

Thcorcma. 

Circulus  maxim  at, non  maximum  bifiriam  fecans , 
ad  refioj  angulos  cum  fecal. 

In  eaJem  figuri  , circulus  maximus  ABCD 
circulum  minorem  BED  bifariam  (ecct  in  (Hindis 
B Sc  D ; dico  planum  ABCD  efle  redum  ad 
planum  BED.  Ducatur  linea  B D,  qux  erit  dia- 
meter circuli  BED,  & in  ca  erit  centrum  iUins 
G.  Ex  centre  fphxrx  F,  ducatur  linea  F G , uciin- 
que  produccnda. 

Dcmonftr.  Centrum  fphxrx  F eft  in  piano  cir- 
culi maximi  ABCD  , ficut  Sc  pundum  G cum  fie 
in  communi  fediqnc  utriufquc  plani  ; ergo  tota 
FG  eft  in  piano  circuli  ABCD  , led  ( per  7 .buius) 
linca  G F eft  reda  ad  planum  BED;  ergo 
( per  18.  11.)  planum  ABCD  eft  redum  ad  pla- 
num BED. 
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PROPOS1TIO  XV. 
Theorems. 


S;  maximus  in  Spbtra  circu'us  , per  alter  iut 
it  An  fur  it  , bifariam  & ad  rtttcn 

angutos  ftcabit. 

Maximus  circulus  ABCD  tranleat  per  polos 
A , Sc  C circuli  BED  ; dico  quod  bifariam  ilium 
fccabir  in  pundis  B , & D , Sc  adangulos  redos. 
Ducatur  linca  AC  connedens  duos  polos,  fecans 
planum  BED  in  pundo  G. 

Demonftr.Quoniam  linea  AC, per  polos  A Sc  C 
duciiur  , crit  (per  i o. buius  ) reda  ad  planum 
BED  j & (per  18.  1 1.)  planum  ABCD  per  illam 
dudum  redum  erit  ad  planum  BED:  quod  crac 
Primum. 

Item  ( per  eandem  io. ) linea  AC  tranfit  per 
centrum  circuli  BEDH,  ergo  centrum  cjus  G,  crit 
in  communi  fedione,  Sc  linca  BGD  crit  diameter 
fecans  bifariam  circulum  BEDF , in  pundis  B Sc 
D',  quod  erat  fecundum. 

Hxc  propofitio  haber  fuam  vim  ,criamfi  utcr* 
que  circulus  lit  maxituus. 

COR  OLLARIUM  f. 

Si  circulus  maximus  per  altcrius  maximi  po- 
los tranfierit,  viciflim  fecundus  per  polos  primi 
tranfit , fi  cnim  primus  tranfit  per  polos  fecundi 
crit  ad  cum  redus  ( per  banc  if.)  Sc  viciflim  fe- 
cundus, erit  redus  ad  primum  , Sc  (per  if.)  per 
polos  cjus  tranfit. 

CORROLLAR1UM  II. 

In  Sphzra,  circulus  per  urnunque  polum  altc- 
rius circuli  tranfiens  , maximus  eft  > quia  linca 
a polo  ad  polum  duda  tranfit  per  centrum  Sphx- 
rx (per  to.  buius ) fed  ilia  tota  eft  in  piano  cir- 
culi per  utrumquc  polum  tranfeuntis : ergo  cen- 
trum Sphxrx  invenitur  in  cius  piano  , Sc  (per  6. 
buius)  circulus  illc  maximus  eft. 

*5*  «#s  f m ***  hh  *5* 
PROPOSITIO  X V L 
Thcotcma. 

LintA  dnUa  d polo  circuit  maximi , ad  eius  cir- 
cumferentiam  , Ajualis  eft  lateri  < quadrat!  in- 
fcripii  maxima  circuit. 


Linca  D C duda  fit  k pundo  D,  polo  circu- 
li  maximi  ABCG,ad  cjus  circumfetcnciam  ; dico 
1‘ncam  DC  efle  xqualem  lateri  quadrati  infer  i- 
bendi  in  quocumque  circulo  maximo  illius 
Sphxrx. 

Sit  cnim  alter  polus  illius  circuli , pundum 


E,  tranfeatque  per  utrumquc  circulus  A E C D j 
ducatur  linca D E,  fecans  planum  circuli  AliCG, 
in  pundo  F.  Ducarur  item  linea  AFC. 

Deinonft.  Linca  DE,  (per  io.  hujm)  reda  eft 
ad  planum  ABC,  ergo  ( per  def.f.  1 1.)  angulus 
DFC  redus  eft , & F eft  centrum  circuli  ABCG, 
qui  cum  fit  maximus,  pundum  F crit  centrum 
Sphxrx.  Idem  pundum  F eft  etiam  centrum 
circuli  AECD  , cum  (per  corol.i,  prtcedentts)  fit 
maximus  , quare  cum  in  circulo  maximo  AECD 
flnt  dudz  dux  diametri  AC , DE  , pcrpcndicula- 
rcs  ad  invieem  erit  linca  DC,  (ui  collifere  licet  ex 
6. 4.  Euci)  latus  quadrati  in  ipfo  inferibendi. 

COROLL  A RIUM.  , 

Circulus  maximus  diftat  It  fuis  polis  qiudran- 
tc  circuli,  cum  cnim  anguli  ad  F fine  redi , crunc 
zquales : quare  arcus  AD,  DC,  CE,  EA  xqualcs 
crunt  j ergo  quadrames. 

PROPOSITIO  XVII. 

Theorems. 

C.rculm  in  Spbtra  di Slant  a fuo  polo  lined  aquali 
lateri t tjuadrati  inferibendi  in  maximo  cinulty 
maximus  eft. 


Circulus  ABC,  diftet  a fuo  polo  D,  linea  A D, 
qux  fit  xqualis  lateri  quadrati  inferibendi  in  nu- 
ximo  Sphxrx  circulo , dico  circulum  ABC  ma- 
ximum efle.  Intc-lligatur  circa  centrum  Sphxrx 
Sc  per  punda  A & D,  deferibi  circulus  ADC,  qui 
( per  6.hujut)  maximus  crit, fecans  circulum  ABC, 
in  A & C.  Ducanrur  line*  AC,  DC. 

Demonftr.  A D eft  latus  quadrati  inferibendi 
in  circulo  ADC.cui  DC  eft  xqualis  (per  def.volt ) 
ergo  AD,  DC  font  quadrames , & ADC  lemi- 
circulus  : igitur  A C crit  diameter  maximi  circu- 
li A D C , & in  e.i  crit  centrum  circuli  cjufdein, 
quod  etiam  centrum  eft  Sphxrx  , fed  linca  A C, 
eft  etiam  in  piano  circuli  ABC  ; ergo  in  piano  cir- 
cuit ABC  tft  centrum  Sphxrx,  & ( per  6.huju0 
circulus  ABC  crit  maximus. 

COROLLAR1UM. 

Circulus  diftans  ll  fuo  polo  quadrante  circuli 
maximus  eft , quia  diftat  linea  xquali  lateri  qua- 
drati inferibendi  in  maximo  circulo. 

PROPOSITIO  XVIIL 
Problema. 

Line  am  ttfttaltm  diametro  circuit  in  Spbtra  dati 

iuuenire. 

Iftud 
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AECF  (per  prextdenttm.)  Peniquc  arcus  A EC, 
AFC  dividanrur  bifariam  in  pundis  E & F,  qux 
dice  die  polos  dreuli  ABCD. 

Demonftr.  Si  arcubus  xqualibus  AO,  AD 
addas  xqualcs  arcus  BC  , DC,  erunt  arcus  A BC, 
ADC  xqualcs  , quare  circulus  ABCD  , bifa- 
riaro  dividitur  in  pundis  A & C , i tirculoma- 
ximo  AECF  , quare  ( per  14.  & 1 j,  kujm  ) cir- 
culus  AECF  per  polos  tranfit , unde  panda 
E Sc  F xqua liter  diftantia  l circulo  ABCD, 
erunt  cjus  poll. 

Proponatur  fccundA  circulus  maximus  ABCD, 
cujus  quxrunrur  poli , alTumpcis  paritcr  in  eo 
duobus  pundis  B & D , divifilque  bifariam  ar- 
cubus BAD  , BCD , erunt  arcus  ABC , ADC 
xqualcs , & fcmidrculi.  Dividatur  femi circulus 
A G C bifariam  in  G , ita  ut  AG  fir  quadrans, 
turn  ex  G ut  pol6  intervallo  GA  circulus  deferi- 
batur  AECF  % divifis  denique  bifariam  arcubus 
AEC , AFC , in  E & F j dico  punda  E & F eiTc 
polos. 


Demonftr.  Circulus  AECF  ddcriptus  cx 
polo  G,  intervallo  quadrantis  GA  ( per  coroll.  17. 
bu)M ) maxim  us  eft  , & quia  circulus  maximus 
ABCD  per  polum  ejus  G tranfit ; ipfc  via  film 
circulus  AECF  tranfit  per  polos  circuli  ABCD, 
(per  1.  coroll.tf,  bn \m)  Quare  poli  erunt  punda 
E Sc  F xqualiter  diftantia  a pundis  A Sc  C. 


PROP  O SITI  O XXII. 

Thcorema. 

Si  lined  ex  centro  Sphere  dufla , Altar*  non  per 
centrum  dull  Am  piftriAm  dividdt  ; per  pen  di - 
culnrif  nd  earn  trit.  Et  vieiflim  fi  Ad  earn  per* 
pendictdAris  fiterir , i> ‘fir Urn  tAm  divider. 


Reda  A B per  A cenrrum  Sphsfrx  duda , 
bifariam  dividat  lineam  CD  , non  per  cen- 
tram  dudam  : Dico  A B efle  perpendicular  cm 
ad  CD. 

Ducarur  enim  planum  per  redas  A B , C D 
quod  in  Sphxra  faciet  circulum  maximum  CED, 
aim  centrum  Spluerx  nempe  pundum  A inco 
inveniatur. 

Demonftrario.  In  circub  CED  , reda  A B k 
centro  A duda  lineam  C D non  per  centrum 
dudam  bifariam  fecat : ergo  (per  j.  j.Esc/.  ) a d 
earn  perpcndicu  laris  exit : paritcr  ( per  exndtm  ) 
fi  ad  cam  perpcndicularis  fuciit , bifariam  earn 
divider. 


f 
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Circuli  in  Splucri  le  mutud  tangere  dicuntur 
quando  communis  fe£io  piano  rum  utrumque 
drculnm  tetigcrit. 

Vtfifint  circuit  AB , BC  quorum  plan*  produ- 
Ba  bake  am  communem  feQionem  DE,  quo  utrum - 
mu  drculum  tungat  ; hoc  eft  angpli  ABD>  ABE , 
CBD  , CBE  fiut  redi  : j circuit  fh  mutuo  tangere 
dictntur. 


PROPOSITIO  tL 
Thcorcma. 

Circuli  eo/dem  pelot  babentcs  /urn  parullelU 

Circuli  AB  , CD  habeant  Hordern  polos  £ * 
& F , dico  illos  e(Te  parallclos  , hoc  eft  eorum 
plana  elle  parallels. 

Dcmonftr.  Linea  E F rc&a  eft  ad  utriufqufi 
Circuli  planum  ( per  to.  I.  bujus, ) ergo  ( per 
14.  11.)  plana  drculorum  Tunc  paralicla. 


PROPOSITIO  lit. 


Si  in  Spbcru  duo  circuit  fihi  mutuo  occurruni , ift 
eodem  pun  do  , circuit  maximi  per  polot  eorutrl 
trunfeuntu  , it U ft  mutuo  tangent. 


fROPOSITIO  1. 
Theorem.. 

** r*  > circuit  tofitm  folot  hahent. 


Tom.  1. 


i i iij  propo 
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^PROPOSITIO  IV. 
Theorcma. 


PROPOS IT  l O 
Theorem*. 


VL 


Si  in  Sphera  duo  circuit  ft  tungunt,  mAxImus  dr- 
cuius  per  eorum  polos  trunficns  , tr  unfit  quoquc 
per  contstturr. 


Circuli  ABC.DBE  fc  tangant  in  pundo  B,  & 
maximus  circulus  G F t rani  cat  per  eorum  polos 
G & F,  dico  cum  circulum  tranfirc  per  pundum 
B ; nam  fi  dicarur  non  tranfire  per  contadum  B, 
fed  fccare  circulum  B E D > in  pundo  H ex  polo 
G,  per  pundum  H deferibatur  cirailus  H K,  qui 
neccflhi  i6  fecibit  circulum  BHD  , cum  ad  majus 
intcrvallum  deferibitur  quam  ABC. 

Dcmonftr.  Duo  circuli  DHE  , KH,  fecant  cir- 
cumfercntiam  circuli  maximi  tranfeuntis  per  co- 
rum polos  G & F,  ergo  ( per  j . Itujut ) fe  mutu6 
tangent  in  pundo  H,  quod  eft  abfurdum ; cum  fc 
inutud  fccenr : ergo  quicumque  circulus  maximus 
tranfit  per  polos,  trail  lit  ctiam  per  contadum. 

eSeSQSS8aS.«55a  •sgS8D.83aS3.®SS®69S8g5585a 
PROPOS1TIO  V. 

Theorcma. 

Si  duo  circuli  in  Sphsra  fe  tungant , moximus 
circulus  per  polos  unius  , & per  contutlmn  de- 
feriptus ) per  polos  uherius  tr unfit. 


Maximus  cirailus  AB  , deferiptus  fit  per  po- 
lum  A circuli  C B D & per  contadum  B , dico 
cum  tranfirc  per  polum  E circuli  FBG.  Si  enim 
non  tranfit  qualis  eft  ABH  , fit  alius  circulus  ma- 
ximus tranfiens  per  polos  A 6c  E. 

Dcmonftr.  Cirailus  maximus  AE , per  polos 
circulomm  fe  tangentium  deferiptus  tranfit  ctiam 
per  contadum  B ( per  preetdentem)  ergo  duo 
circuli  maximi  ABH  , ABE  fe  fecant  in  B & A » 
&aimbifariam  fc  fccent  ( per  1 1.  1.  bn jus ) eric 
utctque  arcus  AB , femicirculus ; quod  eft  abfur- 
dum cum  duo  poll  fccnicirculo  diftenr. 


Muximus  circulus  ulitfuem  circulum  ton  gens  \ 
sangit  dr  durum  c^udlcm , dr  pArulUlum. 

D 


Maximus  circulus  AB  tangat  circulum  A C in 
pundo  A i fintque  poli  circuli  AC  punda  D,  6c 
E,  per  qux  , & per  contadum  A * tranfeat  maxi- 
mus  circulus  ADBE.  Ex  polo  E , intervallo  EB, 
deferibatur  circulus  BF  j dico  circulum  BF  & cf tc 
parallclum  circulo  A C ,8c  tangcrc  circulum  A B 
in  pundo  B , denique  efle  xqualcm  circulo  A C. 
Ducantur  linex  AC,  BF , quae  erunt  diametri  cir- 
culorum,  ei>  qu6d  ( per  15.1.  bn  jus  ) bifariam  di- 
vidantur,  a circulo  maximo  AD  BE,  per  polos  co- 
rum tranfcunce. 

Demonftr.  Primb  circuli  AC , B F eofdcm  po- 
los habentes  funt  parallels  ( per  1.) 

Secundb  circulus  maximus  ACB  tranfit  per 
polos  circuli  AC,&  per  contadum  A ; ergo  trao- 
fit  per  polos  ciraili  AB,  ( per  f . ) cum  ergo  idem 
circulus  ACB,  tranfeat  per  polos  circulorum  AB, 
BF,  fibi  occurrenrium  in  pundo  B , ( per  3. ) cir- 
culi A B , B F fc  tangent. 

Tertid  cum  circuli  maximi  AB  , ACB  fe  bifa- 
riam fccent  (per  j 1.  1 . hufut ) etit  arcus  ADB  fc- 
micirculns  : fed  ctiam  D C E femicirculus  eft 
igitut  ablato  coromuni  arcuDCB,  erunt  arcus 
AD  , B E xquales  j eruntquc  etiara  arcus  dupU 
nanpc  ADC,  BEF  xquales,  & (per  19.  3.)  line# 
AC  , BF  , xquales  erunt,  ergo  & circuli  quorum 
funt  diametri. 

Coroll.  Sequitur  punda  contaduumAfiC 
B cfTc  oppofita  per  diametrum  , hoc  eft  , diftare 
femicirculo. 

«*» «*J  W* ««»••»«*» M» «•» CM «••«#* m 

PROPOSITIO  VIL 

Si  fint  in  Spberd  duo  circuli  t^UAles,(*r  parallel^ 
maximus  circulus  unum  tun  gens , & 
slier  urn  t An  get, 


Sint  duo  ciraili  AB , CD  paralleli,  &:  xquales, 
& circulus  maximus  AD , tangat  circulum  A B 4 
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dico  earn  tangere  circulum  CD”,  fi  enim  ide&  non 
langit  circulum  C D,  quia  illi  non  occurrit,  fccec 
circulum  maximum  ADD  in  pun&o  G,  per  quod 
cx  polo  F deferibatur  circulus  G H.  Scqucretur 
quod  circulus  G H efiet  xqualis  circulo  A B , Sc 
confeqncnter  xqualis  circulo  C D ; quod  tamcn 
fieri  non  poteft  aim  arens  G F H , fit  major  arcu 
DFC  Igitur  circulus  tangens  ipfum  A B , attin- 
get  circulum  C D.  Cum  autern  maximus  circulus 
AHDF  tranfeat  per  polos  , tarn circulorum  AB, 
CD,  quam  circuli  A D ; circuli  AD,  CD , fe  mu- 
tuo  tangent. 
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COROLLARIUM. 

Plurcs  quim  duo  circuli  parallcli , & xquales 
in  Sphxra  cfic  non  pofiont , quia  nec  fupra  ncc 
infra  CD  duci  poteft  circulus  parallclus,  6c  xqua- 
lis  circulo  AB. 

PROPOSITIO  V 1 1 L 

Tlicorcma. 

Si  maximus  circulus  ad  .ilium  ohU-jnus  Jit ; ifle 
t An  get  Ahos  c trek! os  , tjualcs  inter  Jt  j & pra- 
ditto  circulo paraUtlos. 


Demonftratio.  Cuma'railus  A E C F tranfeat 
per  polos  circulorum , erit  tedtas  ad  utriulquc 
planum  (per  1 j.  t.bujus)  ergo  (per  19.11.) com- 
munis Ic&io  utriulquc  hoc  eft  B D rcdU  etit  ad 
planum  circuli  AECF  t jam  lincaEF  eft  diameter 
circuli  E F , cum  bifariam  divLdatur  it  cilculo 
AECF,  per  polos  cjus  tranfeuntcfprr  1 j.  1.)  ergo 
cum  AC  pcrpendicularitcrdividat  lineam  BD>bi- 
fariam  ill.un  divider  (per  j.  j.)  in  triang.  igitur 
BAG,  GAD, cum  l,iteca  GB  •,  GD  fint  xqualia,& 
AG  commune , 5c  anguli  in  pun&o  G fint  redki, 
erunt  ( per  4. 1 .Ettcl.)  bafes  B A , A D xqualcs  : 
ergo  (per  18.  j.)  arcus  A B,  AD  xqualcs  erunt. 
Eodcm  modi  oftendam  arcus  BC,  CD  •,  EB,ED» 
FB,  FD,  die  xqualcs. 

® 585?.‘«^©^53'St^53535tJ53.S333j35r-  3035S3«33 
PROPOSITIO  X. 

Theorems. 

Si  per  polos  circulorum  parallelorum  ic feribantur 
circuli  maxi  mi  arcus  parallel  or  nm  inter  eos  in- 
tercept! funt  fimiles ; & arcus  maximorum  inter 
paraticlos  intercepts  funt  a jttales. 


Circulus  maximus  A D fitobliquusad  drcH- 
11,1,1  G H j hoc  eft  neque  ad  ilium  rcdlus  fit , nc- 
Que  ilium  tangat , d co  circulum  A D , tangere 
daos circulus  A B,  CD  inter  fc  xqualcs,  5c  p.naU 
lelos  circulo  H G.  Cirailus  maximus  AGDH, 
tranfeat  per  polos  circulorum  A 1H  €HD  , fintque 
punft.i  E , 5c  F poli  circuli  H G , turn  cx  E intcr- 
vallo  EA,  Sc  ex  F intetvallo  F D deferibantur  cir- 
culi AB,  CD. 


Dcmonftr.  Erunt  pundka  E 5c  F poli  circulorum 
AB,  C D,  cum  cirailus  ABC  tranfeat  per  polos 
circulorum  A B,  CD H ( per  j.  hnjui)  circulus 
A D tangir  circulos  AB  , CD , qui  (per  6.)  erunt 
inter  fc  xqualcs ,5c  arm  cofdem  polos  habeanr,  ac 
circulus  GH,  illi  etiam  parallcli  erunr.  (per  1. 
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PROPOSITIO  IX.* 


Theorcma. 


Si  duo  circuli  in  Sphera  fe  tmtub  (ecenttmaximus 
circulus  per  utrlufyue  polos  dud  us,  figment  a bi- 
Jkrurn  fecat. 


Duo  circuli  ABCD,BEDF,fe  inurud  in 
Spbxra  fcccnt,5c  maximus  circulus  AECF  per 
eorum  polos  rranfeat,  dico  circulum  AECF  , bi- 
fariam fecarc  fegmenta  urriulquc  circuli,  nempe 
BAD,  BCD,  BED,  BFD. 


1 


Sint  circuli  A B C D,  EFGH  parallcli  quorum 
(ptr  1.  bn  jus)  fint  iidem  poli  1 5c  K,  per  quos  du- 
canrur  duo,  aut  plurcs  max.circuli  IBKD,  I AKC  : 
dico  arcus  AB,  EF,  BC  , FG  parallclorum  cfic  fi- 
milcs  ; & arcus  AE,  BF,  CG,  DH  , cfic  xquales, 
imelligantur  linex  BD,  AC,  EG,  FH,  communes 
fcdlioncs  parallelorum, 5c  raaximorum  circulorum, 
Dtmotiftr.  Circuli  ABC , EFG  fccantur  bifa- 
riam  i circulo  maximo  1 A K C per  eorum  polos 
tranfeuntc,  (per  15.  1.  hujusJ  igitur  arcus  A BC, 
EFG,funt  fcmiciraili,&  AC,  EG  diametri : often- 
dam parircr  lincas  BD,  FH  cfle  diametros, 6c  con- 
fcqucmcr  pundla  L 6c  Mcfle  centra ; cum  autem 
plana  ABC, EFG  fint  parallela/edlioncs  AC, EG, 
BD.FH,  parallclx  erunt  (per  16.1 1. ) & per 
10.1  i.anguli  ALB.EMF,  erunt  xquales,  qui  cum 
an, bo  fint  in  ccntro  conftituti,  arcus  A B,  E F fi- 
miles  erunt  (per  n.  j. ) hoc  eft  A B tor  gradui 
continebit , quot  arcus  E F. 

Sccundd,  cum  polus  1 fit  polus  circuli  ABC, 
erunt 
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enmt  (per  f.  Jefitt.i.  buim)  line*  A I.  IB  xqua- 
les , 6c  cam  circuli  I A K C , 1BKD  fine  xquales, 
crunt arcus  A 1 , IB  xquales  ; fimiliter  zquales 
cmnt  arcus  IE,  IF  , cx  qnibus  fi  xquales  A I,  B I 
aufrras  ; rcmancbnnt  A E,  BF  xquales  *,  fimiliter 
de  aliis  dcmonftrabo. 


PROPOSITIO  XI. 


Theorcma. 

J*  diametrii  circulorum  equal  inm , infill  am  per- 
* pendicularitnr  duo  fegmenin  fimilia  & equa.Ua 
in  guibu*  fitmpti  fint  arctu  equates , intjualei 
medietnti  <y  ab  iis  cadant  in  eircumferentiat 
circulorum  linen  Runlet ; illnab/cindens  arcus 
equates. 


Diametris  AC,  D F circulorum  xqualium,in- 
fillant  pcrpendicularircr  duo  fcgmtma  zqualia 
ABC  , DEF  j fumanturque  in  iis  fcgmemis  ar- 
cus zqualcs  A B,  D E * qui  fmt  minores  aut  ma- 
jorcs  mcdictate  arcuum  A B C,  D E F,  6c  i pun- 
&is  B,  8c  E cadant  in  circumfcrcntias  circulorum 
duz  lincz  zqualcs  B M,  E G » dico  arcus  A M, 
D G zqualcs  circ.Dcmittanrur  ex  pun&is  B & E, 
duz  perpendiculars  B L , E K,  in  plana  circulo- 
rum,qux  ( per  dejini^.  1 i.)  cadent  in  communes 
fe&iones,  feu  in  diametros  quibus  infiftum  ; h* 
vcl  intra  circulum  cadcnr,  vel  extra  circulum,  vcl 
in  ipfam  circumfctemiam  ; hi  enim  tautum  rrcs 
cafus  excogttaripolliim.  Cadanc  ergo  primb  intra 
circulum  in  pimcti  L , K ; docntirurque  line* 
L M,  K G ; & a cent r is  1 & H line*  1 M , H G, 
item  AB,  DE. 

Demonftratio.  Segmcnta  ACC  , DEF  fuppo- 
nontur  zquaii.i,  & fnnilia : arcus  item  A B , DE 
fupponuntur  zqualcs , & rcliqui  BC  , E F crunt 
zqualcs : quarc  ( per  xy.  j.)  line*  A B,  D E ; x- 
qualeserunt ; 6c  { per  17.  $.)  anguli  BAC  ,FDE, 
arcubus  xqualibus  infillcntcs  xquales  crunt.  Igi- 
tur  triangula  A BL , DEK  , qtix  habent angu- 
los  K 6c  L reftos,  6c  angulos  BAL  , EDK  zqua- 
lcs, & latera  AB,  DE  zqualia,  crunt  in  omni  fen- 
fi«  zqualia  ( per  16.  1 ) Paritcr  triangula  BM  L, 
EGK.cnm  iinrrcftangnlain  L & K ; etit  qua- 
dratum  latcris  B M,  xqualc  quadraiis  B L,  L M ; 
ficut  qttadratum  EG  zqualc  quadrat  is  E K,  K G, 

( per  47.)  funt  autem  quadrata  BM  , EG  zqualia, 
cum  lincz  fupponantur  zqualcs  : igitur  quadra- 
ra  BL,  L M , quadratis  RE  , KG  zqualia  funt,  a 
quibus  fi  auferas  quadr.ua  zqualia  BL,  EK,  refta- 
b int  quadrara  l M,  K G zqualia.  Dcniquccum 
bnc*  A 1,  D H , lint  diametei  circulorum  zqna- 
liuiu,*nnalcsetum  , & fubdu&is  xqualibus  AL, 
DK  , LI  KH  zqualcs  crunt  : quarc  cum 

triangula M LI,  GKH,  lingula larcra zqualia  Ita- 
beant,  crunt  (pp-  8. 1.)  zquianguli  L1M , KHG 


zqualcs, qui  cum  fint  in  centre,  erunt  ( per  i6.y) 
arcus  AM  ■,  DG  zqualcs. 


Second b,  cadant  perpcndiailares  BL , EK, ex- 
tra circulum.  Cum  arcus  AB,  DE  zqualcs  fint,  ut 
prius  , lincz  A B,  D E zqualcs  erunt  6c  anguli 
CAB  , FDE,  xqualibus  arcubus  infiftentes  zqua- 
lcs erunr  : quarc  rcliqui  LAB,  KDE,  erunt 
zquaks  ; & triangula  L B A , KDE  ut  prius 
zqualia  enmt  in  omni  fenfu  , codcm  modb  ctiam 
oftendsm  in  triangulis  re£hnguli$  B L M,  EKG, 
lineas  K G,  L M zqualcs  e(Tc.  Dcniquc  fi  lincis 
xqualibus  L A,  K D , addas  femidiametros  A I > 
DH  xquales  j fienc  lincz  L I,  KH  zqualcs  : qua- 
re  cum  triangula,  L 1 M,  K G H habeant  fingula 
latera,  ling.. Iis  zqualia  , {per  8.  r.)  erunt  an- 
guli L I M , KHG  zqualcs , & arcus  A M,  DG 
zqualcs. 


Tcrtio , pcrpendiculares  cadant  in  circumfe- 
rcniias,iiiun«AB,DE. 

Dtmonflr.  Cum  arcus  AB  , DE,  fupponantur 
zqualcs,  crunt  a i am  lincz  AB , DE  zqualcs.  In 
triangulis  igitur  rc&angnlis  BAM,  ED  Golfer 
47.  1.)  aunt  quadrata  BA,  AM, zqualia  quadra- 
to  BM  j ficut  quadtata  D E,  D G,  quadrato  F.G ; 
Sunt  autem  quadrata  B E G zqualia , cum  li- 
ncz fuppon.imur  zqualcs  j quarc  quadrata  A B, 
A M,  quadratis  D E , D G zqualia  funt  j a qui- 
bus fi  fubtrahas  quadrata  zqualia  AB,  DE,  rclin- 
quentur quadrata  zqualia  AM  , DG  : erunt  igi- 
tur lincz  AM,  DG  zqualcs , & arcus  paritcr 
A M,  DG  in  circulis  xqualibus  ( per  iS.j .j  zqua- 
lcs crunt. 

0£'ffi35S^3irSB26C3595S  0SS3®©'5?SG3-  335?S3 
PROPOSITIO  XII. 

Si  fcjtmevta  naualia,  & fmilid  infittwt  perpendi- 
tuUritcr  dlnnutris  circulorum  nyuAtium , 
tarn  in  fcgmrntu,qudm  in  cirtulit  abfc'ntda  tur 
arctu  equates  , linen  tov\Hngcntcs  isles  anus 
equal es  erunr. 

Hxcrft  cnnvcrfi  fuperioris  , lint  ut  prius  fcg- 
mcma  fimilia  , & zqualia  qux  infiftant  per- 
pendiculariter  diametris  circulorum  zqualium  i 
fintque 
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fintque  arcus  AB,  DE  ; ficut  AM,  DG  xquales : 
Hico  lincas  BM  , EG  ciTc  xqualesr.  Pobabimus 
cnim  ficut  fupra  , lincas  A B , D E eflc  xquales  ; 
unde  in  ultimo  cafu  cum  triangula  BAM  , DEG. 
habeanc  duo  latera  A B , D E , item  AM  , D G 
zqualia,  to  quod  arcus  AM,  DG  zquales  fine,  & 
anguli  A & D xquales  fint , ut  potc  redki ; bafes 
A M , EG  xquales  crunt  ( per  4. 1.  ) Eddcm 
modb  applicari  poceric  demonftrauo  aliis  ca- 
fibus. 

<■»  «»«#»■«•»  tm  e» 

PROP  OS  IT  IO  XIII. 

Thcoreraa. 

5/  mexlm'  circuit  eundem  parallelum  tangent  re- 
Uyuoj  ver'o  parallelos  jecent  j crunt  arcus  me- 
ximorum  inter  parallel  os  tofdtm  irttercepti 
equal n : <jr  par  all  dor  urn  arcus  inter  maxima 
intercept t,  qua  parte  non  concurrum  pejl  utriuf- 
. f tie  corta.lum  ,/imilej. 


Sint  maximi  circuli  ABCD  , EBCF  tangentes 
cundem  circulum  A E , in  pundkis  A , & E,  6c  fe- 
cantes  alios  parallelos  1 K , NO  , Pq  , TV  in 
pundkis  I,  L,  M,  G,  P,  R,  S,  V.  concurninc  au- 
tem  hi  circuit  in  B , 6c  C ita  ut  arcus  BRC  , BSC 
fint  femicirculi , quamvis  id  figura  non  fatis  ex- 
primac ; idcoquc  arcus  B E G , L P D fint  ex  ea 
parte  qul  non  concummt  circuli  maximi  j dico 
quod  arcus  maximorum  Al , AL,  EM,  EG  , inter 
parallelos  intercept  font  xquales.  Item  dico 
quod  arcus  inter  maximos  intercepti  qul  parte 
non  concurrunt,  hoc  eft  arcus  IM,  LG,  PR,S  V, 
ciTc  fimiles,  probabo  autem  cfle  fimiles  arcui  AE. 
Per  polum  X 8c  per  pundka  contadkus  A , & E , 
ducantur  maximi  circuli , X A X E T. 

Dcmonftt.  Circuli  maximi  XAC^,  XET , per 
polum  X,8c  per  pundka  contadkuutn  A & E , du» 
( Ptr  S • buit*s  ) tranfeunt  per  polos  circulorum 
maximorum  ABCD,  EBCF,  & (per  if.i. huiset) 
illos  bifariam,  6c  ad  angulos  redkos  fecam  •,  quarc 
femicirculi  AQY  , ETZ  infiftunt  perpendicula* 
ritcr  diamerris  circulomm  ABCD,  EBCF.  & pa- 
rser alij  femicirculi  AXOY  , EXHZ,  inchoati  1 
contadkibus , 6c  perfedki  donee  demi&fccent  eof- 
dem  circulos  ABCD,  EBCE  , ( quod  figura  plena 
jam  fans  exprimer t non  potejl ) infiftent  etiam  ex 
alia  parte , perpcndicularitcr  diametris  eomm- 
dem  circulorum  , quare  fi  intclligantur  dudkx  li- 
ne* XG,  XI,  ill*  xquales  crunt  ( ex  defin.  poll) ) 
Tiff,  /. 


*7$ 

& ( per  pneed . ) arcus  E G , A I xquales  crunr* 
Paritcr  oftendam  arcus  AP,  EV  xquales  eflc ; 6c 
cum  (per  <f.bulus ) arcus  REV,  PAS,  item  1AL, 
MEG,  fecentur  bifariam  a circulis  maximis  XA  Y 
XEZ,  arcus  1A  , AL,  ME,  EG  , item  arcus  PA, 
AS, RE,  EV  xquales  crunt ; quod  erat  primum. 

Secundo  aim  arcus  IAL  , MEG  , fine  oftenli 
xquales  , erunt  eoruin  fubtenfx  xquales ; qux 
cum  fint  etiam  fubtenfx  in  circulo  IKNG » crunt 
arcus  1KL  , MNG  xquales  j paritcr  eorum  di- 
midia  1 K,  KL  , MN  , NG  xqualia.  Si  ergo  arcui 
K M , ex  una  parte  addas  arcum  M N , & ex  alia 
parte  arcum  xqualcm  I K,  erunt  IM,  KN  equa- 
tes ; fed  K N ( per  10 Jmitu  ) eft  fimilis  arcui 
AE , ergo  & I M , eidero  AE  fimilis  erit.  Idem 
oftendcrc  pollum  de  LG  , PR,  SV , quod  crai  fo- 
cundum. 

«•»&«»  ******* 

PROPOSITIO  XVI. 
Problcma. 

* Circulum  maximum  deferibere , qui  minorem  da* 
turn  in  ajfignato  puntto  ten  get. 


Sit  minor  circulos  AB  cujus  polus  C fitquft 
defer ibendas  circulos  maximus  cum  tangens  ut 
pundko  A.  Per  pundkum  A , & polum  C,  dejen*. 
batur  maximus  circulus  ADD  (per  10. 1. 
fitque  AD  quadrans  > ex  ’ D ut  pol6  , intervallo 
AD , deferibarur  circulus  A E , dico  ilium  eflc 
maximum  ; 6c  tangcre  circulum  AB  in  pundko  A. 

Dcmonftr.  Circulus  AE  deferiptus  eft  inter- 
vallo quadrantis  DA  j ergo  (per  17.  i.hutus) 
maximus  eft  j quia  autem  circulus  A B D tranlit 
per  polos  utriufque,  circuli  AB,AE,  (f  *7  $ Jnttuj) 
lc  tangunt  in  pundko  A.  * 

************ 

PROPOSITIO  XV. 

Problcma. 

Per  datum  funtlum  inter  detot  circulet  perelleloi 
ajuales  conflitutum , maximum  circulum  defer im 
here  qui  utrumquc  circulum  tenget. 


Sint  circuli  AB  , CD  paralleli , 6c  xquales, 
poli  communes  E 8c  F , 6c  pundkum  G datum 
M ro  deferiben 
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dcfcribendus  proponitur  maximns  circulus,  tran- 
ficns  per  punctum  G , &c  tangens  utrumquc  cir- 
ciilum  AB,  CD.  Per  pun&um  G,  fic  polum  E de- 
fcribatur  ( ter  10.  I.  hujm  ) maximus  circulus 
EGF  ; fimque  GK  , BH  quadrames  ■,  Ex  polo  F, 
intcrvallo  F H , deferibatur  parallels  H 1, fie  ex 
pun&o  G ut  polo,  intcrvallo  GK.  Jcfcribarur  ma- 
xim us  circulus  K L N , qui  neccfTarid  fccabir  pa- 
ra 11c  lum  HI.  Cum  cnim  BH  lit  quadrans,  AI  crit 
etiam  quadrans  ( per  io.  hujmj  unde  B1  crit  qua- 
drantc  major  : ergo  circulus  K L incipicns  infra 
H I,  d-bet  produ&us  cadcrc  in  N,  fupra  pun&um 
I,  quarc  fccabic  parallclum  HI , in  pun&o  L.  Per 
pundhim  L,  & polum  E,  deferibatur  cirailus  ma- 
ximus  FLME  , fccans  parallclum  A B in  piin&o 
M,  turn  ex  L ur  polo,  intcrvallo  t,  M , quod  eft 
quadrans  , deferibatur  maximus  circulus  ; qui 
( per  j.  hujm)  circulum  AB  tanget , & (peri.) 
alium  parallclum  xqualcin.  Dico  ilium  circulum 
Iran  fire  per  pun&nm  G. 

Demonftratio.  Cum  circulus  NL  dcfcrlptus  fit  . 
ad  intcrvallum  quadrantis  } pundh'm  L diftabit 

Suadrante  i pun&o  G.  Arms  aurem  ML  eft  qua- 
rans,  cum  fit  xqualis  arcui  B H , qui  fuppofims 
eft  quadrans : quarc  cirailus  deferiptus  ex  L,  in- 
tervals quadrantis, tranfit  per  pun&um  G,quam- 
vis  plurimi  fint  cafus  propofitionis  hi  tamcn  non 
mutant  dcraonftrationcm. 

S5-55S3®  ssweessesssss®  ©ssbsss B&eass-sssa 
PROPOS1TIO  XVI. 
Theorcma. 

Maxim!  circuit,  ft miles  arettt  parallelorum  inter- 
cipientes,  nut  ambo  per  polos  eorum  tranfeunt ; 
out  e Modern  parallclum  ambo  tan  funt. 


Sint  in  prima  figura  duo  circuli  maximi  APC, 
D BE,  intcreipiemes  in  parallclis  F G,  AD  arcus 
fimilcs  FG,  AD.  Dico  piling  fi  unus,  nempe  AB, 
per  polum  B p.irallclorum  traniit , ahum  tranfirc 
etiam  per  polum  R : fi  cnim  B ubi  connirrunt 
non  eft  polus,  fit  pundlum  1 polus  a quo  ducatur 
circulus  I G H. 


Dcmonftratio.  Circuli  maximi  A I , H I , per 
polum  l paralldotum  tranfeunt  & imerdpiunC 
( per  io.  hu)tu)  arais  AH,  FG,  fimilcs  : fed  ar- 
cus A D fupponebatur  ftmilis  arcui  F G j ergo 
etiam  A H crit  fimilis  arcui  A D , quod  eft  ab- 
furdum.  . 

SccundiS,  circuli  ABC,  DEF  in  fecunda  figura 
intercipiant  in  ctrculis  parallclis , arcus  fimilcs 
AD.DE,  fie  cirailus  ABC  t.irgar  parallclum 
BE.  Dico  quod  cirailus  DBF  cundem  parallc- 
lum tanget  in  pundlo  E,  fi  cnim  non  tangit , fed 
fecatpaialldum  BE,  in  pundfco  Ei  ducatur  cirai- 
lus  G E H,  tangens  parallclum  B E,  in  pun&o  E. 
Hie  circulus  non  uanfit  per  D , alioquin  arcus 
D E.  G E client  fcmicirculi  fi c confcqocnter  A B, 
BC  xqualis  ipfi  GE  ( per  i i.  kujm)  eftent  femi- 
circuli,unde  ABC  elfct  circulus  & pundta  A fit  C 
coincidcrent , qu*  omnia  funt  contra  fuppofi- 
tioncm. 

Dcmonftratio.  Arcus  AD, BE  font  arais  fimi- 
lcs ex  fuppofitionc , fid  {per  15.  ) arcus  AG, 
B E font  etiam  fimiles  •,  ergo  arcus  A D , A G 
funt  ctiam  fimilcs  ; pars  fie  toium  qued  eft  ab- 
fiirdum. 

Tcrt:6  draili  maximi  ABC  , DEF  in  figura  fc- 
quenti  intercipiant  in  parallclis  arcus  firn'l  s AD, 
GH,  ita  ut  mcrquc  cirailus  panllclos  fecct.fic  per 
polos  eonim  non  tnnfiat  : dico  quod  uterque 
cundem  parallclum  minoran  t;  ngit.  Et  primo 
( per  8.  bufut)  quia  circulus  A B obVquus  eft  ad 
G H , cum  per  polos  c jus  non  tranfeat  ; tanget 
duos  minores  ipfi  parallclos.  Targat  BE  in  pun- 
dlo  B.defaibarur  (per  15  bu'w)  cirailus  maxi- 
mus tangens  cirailum  BE  , 8 c rranfiens  per  pun- 
dhim  H i dico  quod  talis  circulns  coincidct  cum 
DEF,  fi  eniro  non  coincidir,  fit  file  circulus  KHf. 


Demonftr.  Cum  circuli  K HI,  ABC  , tan  earn 
eundem  circulum  BE,  erunt  arcus  AK,  G H fimi- 
les  ( per  jj.bujut)  fed  AD  , G H fupponebantur 
fimiles : igitur  arcus  AK,  AD  fimilcs  eft'ent*  pars 
& totum  quod  eft  abfurdum  : igitur  , circulus 
tranfiens  per  puu&um  H , fie  tartgens  parallclum 
BE,  coincidit  cum  D F. 

6aaa6^;»5g5aS^g:g5656a586a686g-Bg68gSgfl 
PROPOSITIO  XVII. 

Theorcma. 

Circuit  parallel » inter  quos,&  circulum  maximum 
intereipiuntur  arcus  atjuales  maxintorum  ctr - 
culorum  ,/uttt  aquales  : file  autem  major  eft  in- 
ter tfucm  & maximum  ipfi  parallclum  interci - 
piuntur  arcus  minores . 

Sic 
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Sint  parallel!  circuli  A B,  CD,  E F ; quorum 
poli  G Sc  H i Sc  cir cuius  E F fit  maximus.  Item 
arcus  EC,AE  fint  zqualcs:dico  circulos  AB,  DC 
zquales  cfle.  Suppouatur  prim&  circuits  ADB, 
per  pobs  parallelorum  tranfire , & confcquemer 
cos  bifariam  fecare  (per  i j . hujus  i.)  film  igitur 
AB,  EF,  CD  diametri. 

Demonftr.  Plana  parallela  AB,  CD,  EF ,(per 
1 6. 1 1.)  faciunt  fe&ioncs  A B,  EF  , CD  paralle- 
ls, & cum  areus  AJ;,EC  lint  zquales  : erunt  ar- 
cus AGB  ,CHD  zquales  : & ( per  19.  j.)  line* 
AB,  CD  zquales  erunt : & confcquemer  circuli, 
quorum  film  diametri.  Quod  fi  arcus  AE,  minor 
eflet  arcu  EC  ; arcus  AGB.major  dice  arcu  CHD, 
linea  AB,  major cilct  linea  CD,  quiauterque  ar- 
cus AGB,CHD,minor  eft  fcmicirculo,  & confc- 
quenter  circubs  AB,  major  eflet  CD. 

Secundo  fi  circulus  maximus  ut  KLR  Non 
tranfeat  per  polos  parallelorum  deferibatur  circu- 
lus maximus  ABDC  per  polos  parallelorum  , Sc 
per  polos  circuli  K LN  tranfiens,  qui  perpend  i- 
cularicer  infiftet  diametro  K N.  Dico  ergo  quod 
fi  arcus  L P,  LM  fint  zquales,  circuli  AB , C D 
zquales  crime. 

Dcmonfttatio.  Cum  circulus  ACDB , tranfeat 
per  polos  circulorum  EF , & KN  ; circuli  EF , & 
K N vicHfim  per  ejus  polos  tranfeunt : ( per  Co- 
rol.  1.  1 j.i . hujus)  quare  pun&um  L circuli  ACDB 
polus  crit  ; erunt  ergo  LK.LN  quadrantes , Sc 
abladszqualibus  arcubus  LP  LM,rcftabunt  MN, 
PK  zquales,  zquales  etiam  funt  arcus  HN,  GK, 
quare  fi  intelliganrur  duci  liocz  G P , HN,  illx 
(per  1 i.  hujus)  zquales  erunt,  quz  cum  fintdu&z 
cx  polis  circulorum  j illi  zquales  erunt. 

Si  vet6  arcus  LM,  minor  cflet  arcu  L P,  refta- 
rct  arcus  PK  minor  qufcm  MN,  & confcqucntoc 
linea  GP  minor  qulan  H M. 


PROPOSITIO  XYIII. 


Theorem*. 

Areus  maximorum  circtderum  , intercept i inter 
eircules  parallelos  equates , cr  circulum  maxi- 
mum ipfis  parallelism  equates  funt. 

In  figura  fuperiori  fint  circuli  AB , CD  paral- 
lel! , Sc  zquales , Sc  E F maximus , ipfis  paralle- 
ls , dico  arcus  AE  , E C dfc  zquales  : fi  enira 
AE  cflet  major : circulus  A B minor  eflet  contra 
fuppofitionem.  Idem  diccndum  eft  dc  arcubus 
PL,LM. 
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PROPOSITIO  XI X. 

Theorema. 

Circulus  maximus  par  alleles  minorts  fiecans  , ft 
per  pelts  eerum  non  tranfiens , cos  bifariam  non 
fecat.  Eaque  parallelorum fegmenta  major  a funti 
qua  fpeflant  ad potum  viciniorem » 


Circulus  maximus  ABC  fecans  parallelos  DC, 
FG,  non  tranfeat  per  polos  eorum  H Sc  L Dico 
eos  non  fecari  bifariam : ducatur  enim  per  polos 
H Sc  I,  circulus  HBI. 

Demonftr.  Circulus  HBI,  parallelos  DE,  FG, 
fccat  bifariam , hoc  eft  arcus  PEq,cft  feroicircu- 
lus ; ergo  arcus  KEL  major  eft  femidrculo  , fpc- 
autem  ad  polum  H igitur  fegmemum  mnjus 
KEL,  fpe&at  polum  H,  viciniorem. 


PROPOSITIO  XX. 


Theorema. 

Maximus  circulus  non  tranfiens  per  parallel cruM 
polos } magis  inaqualiter  fecat  vieiniores  pole, 


Circulus  maximus  A BCD  non  tranfeat  per  po- 
los parallebrum  LM,  GO  i dico  quod  magis  inz- 
qualitcr  fccat  patallelum  GO,  viciniorem  polo  £, 
Ex  polo  E,  ducantur  circuli  maximi  E1B,  EMC. 

Demonftr.  Arcus  IO,  BM,(^er  10.hu jus)  funt 
fimilcs  i ficuc  Sc  arcus  DM,  KO  : igitur  totus  ar- 
cus IOK  flmilis  eft  arcui  BMD  : fed  arcus  GOH, 
major  eft  arcu  IOK : ergo  GOH,  nujot  cft,qua«a 
ut  fit  fimilis  arcui  BMD. 


PROPOSITIO  XXL 


Theorema.  # 

In  Spberu  equal  thus,  tile  circulus  ad  at  turn  ineli • 
natior  erii  cujus  polus  ab  alterius  polo  minks 
daftabity  & equals*  polorum  difiantia  , aqualem 
. indinaiionem  pr educes. 

M ra  ij  In 
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In  Sphxris  xqualibus  A B C D , EFGH  , lint 
circnli  B1 D,  FKH,  inclhuti  a.i  dtailos  ABCD, 
EFGH.  Dico  quod  ii  polus  circuit  B 1 D minus 
di(V.'[  i polrf  ora  l.  ABCD  i qnlin  polui  alctlli 
FKH  i polo  circuli  EFGH',  quod  inquain  circu- 
lus  BID  uiduutioc  erit  ad  ABCD  , hoc  eft  angu- 
lus  inclination!,  planorunt  BID  ■ ABCD  acurior 
etit  angulo  inclinariouis  planorunt  FKH,  EFGH. 
Ex  pun&is  B & F coimminibus  micrlcfhombus 
cirailorum  ime.vallo  quailrantis  ducantur  cir- 
coli  AlC,  EKG  , qui  maxiroi  crunt  & aim  cir- 
culi  ABCD,  BID,  tranfeam  per  polum  B cir- 
cull  A I C,  viciffim  circulus  A I C per  polos  co- 
rum  tranfit  (pr,  ear.  1.1  J.  1 . hujut)  idem  dico  de 

circulo  EKG.  Sit  ig  trr  L polns  circuli  ABCD, 
&M  polus  circnli  BID  , N polos  circuit  EFG  & 
O,  circuli  F K a Ex  ccntris  P Sc  q ducautur  li- 
near  PI,  qK. 

Demonftr.  Quoniatu  circuli  ABCD, BID  tran- 
feunt  per  polos  B Sc  D , circuli  A l C ad  ipfum 
refti hurt  (per  ij.l.M")  & if"  >?•  ■ •■)  com- 
munis fta  o B D ad  planum  A 1 C reifta  crit : Sc 
anguli  DP  A,  DPI  refti  funt  ; ("per  6.  Jrf.i  i.J  an- 
gulus  API  eft  inclinario  planorura  ABCD,  BID. 
Ita  angulus  EqK,  eft  angulus  indinationis  piano- 
rum  EFGH  , FKH.  Supponitur  autem  ML  ,di- 
ftantiu  poll  i polo,  minor  rile  quim  NO  i Sc  aim 
VI I , £ A lint  quadrantes  ablaro  communi  L I 
crunt  arcus  M L , AI  xqualcs  : limiliter  icqualcs 
erunt  N O , KE.  Ergo  arcus  A I minor  eft  arcu 
KE ; Sc  quia  anguli  API,  EqK  , lunt  ad  centrum 
Sphirx  feu maximorumcirculorum, angulus  APIs 
minor  crit  angulo  EqK. 

Quod  fi  arcus  LM,  equalise  (Ter  arem  NO,  an- 
guli quoque  indinationis  xqualcs  client. 

COROLLAR1UM. 


Scqtiitur  li  ex  imerfedione  maxiinorum  cir- 
culorum  quali  polo  , deferibatur  maxhnuicrKu- 
lits,  qu6d  arcus  illins  inrerccpnis  inter  prx  . s 
circuios , erir  menfura  i, .cl, nation.,  armlomm  ur 
A 1 eft  menfura  indinationis  circulorum  ABCD, 
BID.  Duin  amcm1oqni.uur  dc  angulo  quern 

comprchcndum  duo  circuli  in  Sphxta , inrclligi- 
n, us  fen, per  angnlum  indinationis  planorum. 

lemma  i. 


Si  ex  punFfo  quod  circuit  point  non  Jit , ducantur 
| ejuf  circumjerenriam  plurimx  lined  : ca  tjl 
brtv  ijfttr.a , qua  Attingi i lineAtn  dutlAtn  per  ej ut 

% centrum , & p tr  puntlum  in  quod  cadit  perptn- 
dieularts,  ca  brevior  aliif  qua  ifii  vicinior,  ca 
longijfima  jut  ifii  oppojita. 


Ex  pun&o  B.quod  non  fit  polns  circuli  AMNC, 
in  circumfcrcntiam  cjus , cadant  plurim*  line* 
BA,  BM,  BN,  BC  , du&aquc  pcrpendiculari  B K* 
linca  AKDC  , tronfeat  per  ccntium  D.  Dico  li- 
ncam  BA,“lIcbrcvifliimni,BC  longiffimani  t BN, 
majnfcm  qukiv  BM. 

Demonftr.  Cun  enin  p 'nrtum  K non  fie  cen- 
trum circuli  AMN<  , ai  m puni  u B diet  po- 
lu*. ; AK  crit  brev.liima  maxima  K N major 
quani  KM.  (per  7.  j.)  q re  qn  tHi.uum  ex  AK, 
minimum  crit , quadrature!  ex  K C maximum  , 
quadratum  ex  KN  ivajus  quadrate  ex  KM, Sr  ad- 
dito  communi  quadcaio  B K , crunt  quadrata  ex 
B K , K C,  maxima,  & quadrata  ex  UK  K A , mi- 
nima , Sc  quadrara  ex  BK,  KN,  majora  quadratic 
ex  BK,  KM,  fid  primis  ( pet  47.  1.  Fu  I.)  arqua- 
le  eft  quadratum  BC,  fecundis  quadratum  ex  BA, 
See.  ergo  quadratum  ex  A C maximum  eft  , A B 
minimum,  BN  majus  quam  B M,  Sc  confcquentes 
linear  codcm  modo  fc  habenr.  Alij  cafus  facile* 
funt  nempe  fi  perpcndicularis  B K cadat  in  peri- 
pheriam  , aut  extra,  advocanda  crit  o&ava  tetri) 
Euclidis  cadcmquc  methodus  adhibenda. 

LEMMA  II. 

Si  ex  qttocumqut  puntlo  , quod  alicujus  circuli  pa- 
int non  Jit  , ud  ejut  peripheriam  plurinti  Arcus 
ducAtttur  ; maxima  1 erit , qui  per  polos  tins 
tr  unfit , illi  propinquior  remtiore  major  erit. 


Ex  pun&o  A,  ad  petiphariam  circuli  BCD,  ar- 
cus maximornm  circulorum  ducantur  j nempe 

AB, AE,AD,AC.dico  AGE  tranfeuntemper  po- 
lum G maximum  die  ; A D majorem  cftc  quam 

AC,  modd  quilibet  fcmicirculo minor  fit. 
Demorfttatio.  Cum  circulus  AGE  tran- 

fcar  per  polos  circuli  BCD,  bifarinm  Sc  perpen- 
dicularitcr  cum  fccabit  : igitur  B E crit  diame- 
ter , Sc  fegmentum  B G E pcrpcndiailariter  in- 
fiftet  diametio  ciraili  BC  E , & cum  pun&um  A 
non  fit  polus , arcus  B A non  crit  media  pars 
fegmenti  B G E.  Qiurc  ( per  lemma  prscedens) 
crit  linea  A E fi  duccrctur  maxima  , A D major 
quam  AC:  Sc  A B minima  , igitur  arcus  circu- 
lotirtn  cqualium  nanpe  maximorum  , quos  prat- 
diCtx  lincx  fubtendunt  ( per  aS.  3.)  ua  fc  ha* 
btbunr 
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bcbunt , ut  AG  E firmaximus  , AD  major  quam 
AC  6c  AB  minimus  mod6  fine  minores  fcmicitc. 

PROPOSITIO  XXII. 

Si  in  Sphard  maximuj  circuits  mmorem  tan  gut . 
& minorem  odium  paratelum  in  eodem  hemif- 

pbarie  feat  > ita  ut  polus  circuit  tangentu  fit 
imt,  utr  unique  paraliesMm, circuit  maxims  tan- 
gentet  majorem  parallelum,  erunt  mchnati , ad 
prittwm  tllum  circulum  tangtntem : tlleque  ma- 
ils frit  incUnatus  , qut  tonga  in  co  pundo , m 
X qua  minus  fegmertum  dividitur  bifariam  , tile 
rcftifimm  qui  tanget  parallelum  in  e 0 pundo  in 
quo  m*)m  f grain  turn  divtditur  bifariam  ■,  Hie 
magis  inclinabimr , qui  in  loco  remetiare  turn 
tanget , & peti  cirtulerum  tangtntium  majorem 
parallelum  erttnt  in  todim  ci ratio  minor ibus 
parallelo,  dr  ip  ft  tnirieribus  ciiam  minere. 
f v , »t 

Circulus  ABCD  maximus  tangens  parallelum 
AF,  fecct  parallelum  H B G D,  delcriptum  in  eo- 
dem  hcmifpharrio : (itquc  polus  E,  circuli  tangen- 
t's ABCD  , inter  umimque  parallelum  pofitus : 
lint  item  plurimi  ciratli  tangentes  majorem  paral- 
Iclum  HIKG,  in  pun&is  H,  l,K.  G,  fitque  pun- 
ftum  H > illud  in  quo  minus  fegmentum  BHD 
divifus  eft  bifariam  , dico  drculos  tangentes  pa- 
rallelum  HBGD,  cfle  inclinatos  ad  circulum 
ABC!)  i item  cum  qui  tangit  in  H elTc  maxime 
inclinanim,  eura  veri  qui  tangit  in  pnnfto  G e{fo 
rediflimum,  & alios  cut  magis  inclinatos  qui  te- 
tigerint  in  pundo  viciniori  pundo  H,&  omnium 
przdi&orura  circulorum  tangentium  polos  , cfle 
in  codcm  circulo  minorc  , qukm  fit  AF  , ipfi  ta- 
men  parallelo. 


Per  polum  E circuli  ABCD,  & pet  contadum 
A,  ducauit  maximtis  circulus  EA,  qui  (per  p.  bu- 
jus)  tranfit  per  pundum  P , polum  circuit  A F, 
quod  pundum  P eft  ctiam  polus  circuli  HBG, 
quare  circulus  EA  bifariam  (ccat  fegmenta  BHD, 
BGD  in  pundis  G & H. 

Dcmonftratio.  Pundum  E eft  polus  circuli 
ABCD,  igitur  E A,  eft  quadrans  , polus  autem 
circuli  tangent  is  in  G , eft  in  circnlo  E A v.  g. 
in  q,  ita  ut  Gq  ftt  qnadrans  : debet  ergo  cfle  in- 
tta  circulum  A F ; & quia  arcus  k pundo  K ad 
polum  circuli  rangentis  in  K eft  quadaans,  & ralis 
polus  eft  in  circulo  tranfeunte  per  polum  circuli 


minoris  qui  rangitur  ; fublatis  arcubus  requalibu* 
KP,  GP  reftabunt  ufquc  ad  polos  q,  6c  M,  arcus 
equates ; igitur  poli  circuli  tangemis  in  K,erit  in 
eodero  circulo  minore  deferipto  ex  P , tanquara 
lo,  idem  diccndmn  dereliquis  omnibus  circu- 
tangentibus. 

Deindc  quia  arcus  , Eq  minor  eft  quadrante, 
feu  E,  non  eft  alius  polus  circuli  qMN  , fi  ex  E, 
ducctcntur  arcus  maximorum  circulorum  ufque 
ad  cjus  circnmferentiam ; Eq  effee  maximus  i E M 
maior,  qukm  EN,  (per  lemma  1. bujus)  quare  (per 
11.  bujus)  circulus  tangens  in  H , eft  tr.immc  in- 
clinatus,  tangens  in  G,  maxime , 6c  prout  rcliqui 
tetigerint  in  pundo  viciniore  ipfi  H,  minus  in- 
clinabuntur  quia  poli  eorum  magis  diftabunt  k 
polo. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Tbeorcma. 

li/dem  poftit  fi  arcus  circulorum  tangentium  inter- 
eepti  inter  contains  dr  nodes  , equates  fuerint  } 
circuli  tangentes  fimiliter  incl)nati  erunt, 


Sit  ruaximus  circulus  ABC,  ettjus  polus  E tan- 
gens  parvutn  circulum  in  A fccans  illi  parallc- 
lum  GBHD  , in  codem  hemifphaerio  deferipturo, 
& paritcr  polus  E fit  inter  utrumquc  parallc- 
lum  t & circuli  maximi  tanganc  parallelum 
GBHD  in  pundis  M N , (ccanies  circulum 
ABCD,  in  O & Y,  quos  nodos  vocabimus,  fint- 
que  arcus  MO,  NY,  srqualcs : dico  circulosOM, 
YN  cfle  fimiliter  inclinatos  ad  circulum  ABCD. 
Ducatur  ut  prifls  circulus  EPA  per  polos  E ,&  P, 
qui  tranfit  perconudum  A ; ducantur  item  MP, 
NP,  qui  ( per  j.  hujus)  tranfeunt  per  polos  circu- 
lorum tangentium  & ad  angulos  redos  iplos  fi> 
cant:  debemus  oftendcrc  arcus  GN , GM  equa- 
tes cfle,  quia  hop  pofi  to  ( per  precede  num)  circu- 
li fimiliter  inclinari  erunt. 

Dcmonftratio.  Si  arcus  NP,  MP  inrclligan- 
tur  product  donee  NX,MV  fine  femicircuii, 
erunt  infiftentes  diametris  circulorum  tangen- 
tium  ; nam  maximi  dreuli  fc  bifariam  fecant  > 
pundum  autem  P non  eft  polus  dtculorum  tai^ 
gentium,  & fupponuntur  arcus  arquales  YN,MO, 
igitur  (per  ix.  bu j*#«)  client  linear  PY,PO,  arqua- 
les  , quare  circulus  deferiptus  cx  P , tanquaa* 
polo,  per  pundum  O , tranfit  ctiam  per  Y,  6c  eC- 
lcc  parallclus  circulo  GBH,  & Tegmentum  BHD, 
1 Mm  iij  dividiW* 
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dividitur  bifariam  in  H,  Sc  BGD,  bifariam  in  G » 
igitur  OKY,  dividitur  bifariam  in  K.  Pari- 
tcr  circuli  N P,  M P,  cum  rranfcant  per  polos 
circulorum  tangcntium,  6c  circuli  OKY,  bifariam 
dividunt  arcus  YL,  SO , qui  confequentcr  *qua- 
Ics  erunt, quia  eorum  medietatcs  OM,NY>&  fup- 
pofitione  xquales  funt  ; unde  fi  fubtenderentur 
line*  LY,  SO  , ill*  xqualcs  client,  fed  tales  li- 
ne* fubtendunt  etiam  arcus  LTY  ,ORS:  ergo 
arcus  LTY,  ORS,  Sc  eorum  medicutcsTL,  SR 


xqualcs  funt,  Sc  ablato  communi  LS,  erunt  arcus 
TS,  LR  zquales  , fed  cuin  arcus  YK,  KO  client 
xquales,co  quod  circulus  E P tranfeat  per  poium 
E,  circuli  ABCD  } Sc  per  poium  P,  circuli  OKY} 
ablatis  zqualibus  T Y,  O R : item  TS,  LR  j re- 
ftabunt  arcus  KS  , KL  xquales,  quibus  fi  rurfus 
addas  xquales  ST,LR  fient  arcus  TK,  KR  xqua- 
lcs. Unde  erunt  etiam  xqualcs  arcus  M G , G N, 
( per  prtcedemem  ) circuli  tangentes  fimiliter 
erunt  inclinati. 


~ 


THEODOSII 

S VHM R1CORVM 

LIBER  TERTIVS 


5S83035SS5B8S5fiSS?  K B5S59P-SSB5B8fi0SB65S8S8 
PROPOSITIO  L 
Theorema. 

Si  circuit  fegmentum  inf  Hat  perpendiculariter  li- 
ne a qua  circuit  diameter  non  fit  : (fr  a pun  Ho 
quod  fegmenti  dimidtum  non  fit  , in  majorem 
circuli  circumfirentiam  cadant  plurinu  lined  j 
omnium  minima  eft  , qua  minorem  figmenti  ar- 
cum  fubtendit  , crefeuntque  ufque  ad  circu- 
ii  di ameer  urn  , dtcrefcuntque  donee  ad  cam 
perveniat  qua  majorem  art  urn  figmenti  fub- 
tendit. 


Supra  lineam  AB,  qux  non  fit  diametet  circu- 
li ACB,  infiftat  perpendiculariter  Tegmentum  cir- 
culi A E B , in  quo  aflumatur  pundum  E , quod 
cjus  dimidium  non  fit , i qiu>  ®d  majorem  cir- 
cumfercntiam  ACB  cadant  pluriinx  line*  : di- 
co  minimum  die  A E qux  fubtendit  minorem  ar- 
cum  EA  ■,  maximam  E C , dudam  ad  diametrutn 
FC  tranfeuntem  per  pundum  F , in  quod  cadit 
perpendiailaris  F.  F.  Crcfccre  item  Eneas  i pun- 
do  A ufque  ad  C , Sc  dccrcfccre  i pundo  C ad 
pundum  B.  Intelligatur  cnim  circa  punda  I,E,C, 
j^eferiptum  circuli  tegmentum  quod  infiftat  per- 
pcndicularitcr  diametro  1C,  cum  linea  FE,  fit  per- 
pendicularis. 

Demonftr.  ( Per  tor.  11.)  EC  maxima  eft,&  qux 
illi  vicinior  erit , major  erit : ergo  lincx  crefcunc 
Temper  ab  A ufque  aid  C ; dccreicunc  autem  i C 
ufque  ad  B } nmno  fi  ulterms  progredcrcraur  dc- 


decrefcerent  ufque  ad  I.  ( Vt  vidimus  in  primo 
lemmate  ante  penultimam  precede  mu.) 

HH  WI’W  WW»fl  PBS  W MW 

PROPOSITIO  1L 
Theorema. 

Si  fegmentum  circuli  infiftat  refta  lined , in  alio 
ctrculodufta  ; quaque  non  fit  iftiut  ficundi  cir- 
culi diameter  j fitqut  fegmentum  prtorit  circuli 
inclinatum  ex  parte  figmenti  non  major u firm- 
circulo  tadem  accident  qua  print. 


Segmentum  AFB  infiftat  line*  AB  in  circu- 
lo  ABC  dudx  qux  non  eft  circuli  ABC  diameter, 
& inclinatum  fit  ex  parte  fegmenti  A O B , non 
majoris  fcmicirculo,hoc  eft  ita  ut  linea  FG,rcda 
ad  planum  ABG.cadat  in  minus  fegmentum  AOB 
duda  diametro  GD,  in  circulo  ABC  ; dico  quod 
fi  fumatur  pundum  F,  quod  non  fit  dimidium  ar- 
cus AFB,&  cadant  plurimx  lincx  in  circumfcren- 
tiam  majorem  , nempe  ACB,  quod  inquam  F B 
minima  erit ; F D,  maxima,  &c.  Producatur  diar- 
meter  D G ufque  ad  O , intelligaturquc  pundum 
F,  in  eadem  Sphzra. 

Demonftr.  ( Per  Lemma  I.  ante  prop.  17.  pra - 
cedentij  lib.)  FD  maxima eft,FO  minima.  Sc  qu* 
proximior  erit  diametro  GD  major  erit. 


PROPO 
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PROPOSITlO  III. 
Theorcma. 


PROPOSITlO 

Probleroa, 


IV. 


5/  duo  circuit  maxi  mi  fe  mutu'o  ft  cent , & a cm- 
muni  ft  11  ion  c in  utroque  tunnies  at  cm*  ajj'urn- 
pti  fin  y line  a bujuftnodi  at  cut  conn  e tie  met 
*3  Hales  erunt. 


Duo  circuli  maximi  AB  ,CD,  fe  mutu&  fccent 
jn  ptmdo  E 4 abfeindanturque  arcus  xquales  E A, 
» EF»  EG  , dico  lineas  BG  , AF  xquales  die. 
jr1*!1  P°l°i intcrvallo  majorum  arcuum 
t A EB.  deferibarur  circulus  ACBD. 

Demonftr.  Ciini  circuli  A B , C D tranfeant 
Pcr  P°“,,n  E , dreuli  ACBD  bifariaxn  eum  fcca- 
unt  * petpendiailaricer  ( per  ij.  i.  bujut ) 
quarc  pcrpendiculariter  cjus  diametro  infiftenr  : 
«untque  ADB,  aCb  4 DBC,  DAC  , femicirculi, 
arcnsAD,  CB  xquales.  Cum  ergo  fegmen- 
tum  CD  perpendicular  iter  in  (1  (lac  diametro  cir- 
cu  1 DA  C B , arfumpraque  lint  pun&a  G , Sc  F, 
*qualirer  a punOis  D & C diftantia , irem  arcus 
D , CB  xquales  fine , erunc  ( per  1 &.  i.  buiut) 
Eitex  AF,  BG  xquales. 


lemma. 

Si  fumantur  duo  pun  Ha  equal  iter  diflantia  a me- 
dio hneefubicr.fi  alicui  at  cut  4 per  qua  ducan- 
tur  due  parallela  quarum  una  convent  At  cum 
perpendicular i in  m.dio  exciiatd , altera  verb 
non  conveniat  j qua  convcnit  minorem  areum 
abftindir. 


Linea  AC  fiibrendatur arcui  ABC, qtix  bifa- 
riam  dividatur  in  pun&o  D.  Sumantur  autem  li- 
ne* DE,DF,  xquales 4 & ducantur  dux  parallel* 
EG,  FH,  quarum  una,  nempe  E G conveniat  cum 
perpendicular!  DB  produ&i,  FH  autem  non  con- 
veniat verfus  cafdcm  partes  4 dico  areum  GB  mi- 
norem die  arai  B H. 

Deraonftr.  Si  ducercntur  perpendicolares  EK, 
FI, client  arais  KB,  Bl  xquales  ut  facile  eft  de- 
monftratu  ; fed  arais  BG  minor  eft  arcu  KB , Sc 
BH  major  arcu  B f j igitur  arcus  B H , major  eft 
arcu  B G. 


Si  * communi  interftflione  circutorum  maxima - 
rum  , in  cor  urn  altero  fumantur  punQa  equali- 
ttr  diflantia  , per  qux  ducantur  duo  plana  pa- 
rallela , qua  aiium  circulum  ititerfecent  in  mi- 
nori diflantia  a communi  lnttrfeUione>&  borum 
planorum  unum  conveniat  cum  interftflione  cir - 
culerum  produfld  , aliud  verb  non  conveniat $ 
quod  convcnit  minorem  areum  abfeindit, 


Duo  maximi  circuli  ABC  , EBD  fe  mum6  in- 
teiTecent  in  punfto  B , in  eorum  altero  duo  arcus 
xquales  AB,  BC  abfcind.mtur,  turn  per  pun&a  A, 
& C,  ducantur  plana  C G H , AFK  , (qua  per  1. 
i.6*//Mjcirculos  in  Sphxra  freient  j hi  duo  ciraili 
altcrum  circulum  EBD,  fecent  in  pun&is  F,&  G, 
ita  tamen  ut  aicus  BF  , BG  minores  lint  arcubus 
AB,BC;unde  ex  pun&o  B,  ut  polojintcrvillo  BA, 
duftus  circulus  noil  attinget  pun&a  G & F , cum 
autem  circuli  ABC.DBE  tranfeant  per  polum  cir- 
culi AEQD,  bifariam  cum  fecabunr , cruntque 
communes  interfc&ioncs  AC , DE  , diametri  pec 
centrum  L tranfeuntes.  Item  linea  L B rc&a  oft 
ad  planum  A E C D.  Dico  ergo  quod  li  planum 
AFK  convcnit  aim  L O,  product  a ad  partes  O, 
arcus  BF,  minor  fit  arcu  BG. 

Demonftr.  Cum  planum  AFK  fupponatur  con- 
venire  cum  linea  LO,  in  pitnfto  O , pundhim  O 
eric  in  piano  A F K 4 led  eriam  illud  eft  in  piano 
EBD  , ergo  pundhnn  O crit  in  communi  imerfe- 
ftione  planorum  ; hoc  eft  in  linea  MF  4 aim  au- 
tem planum  CGH  non  conveniat  cum  LO, neque 
N G,  qux  ( per  16.  11  .Fuel.)  eft  parallcla  ipli  MF, 
cum  ca  convcnict.  Sunt  ctiam  lincrr  M L , L H 
xquales,  c6  quod  triangula  AML  , LCN  habcanc 
angulos  alrernos  ad  M , & N , & op  poll  cos  ad  L 
xquales,  & latera  AL  , LC  xqualia,  quare  ( per 
lemma  praccdent)  arcus  BF,  minor  errt  arcu  BG. 


PROPOSITlO  V. 

Theotcma. 

Si  arettt  aquales  futnantur  in  clrcumferentia  me* 
ximi  circuli , (fr  Per  punflum  quod  neque  ft 
cjus  pol  m , neque  fit  in  ejm  circumfrrentia,  deft 
cribatur  maximal  circulus  ad  ipfum  re  flm ) 
item  ex  eo  punflo  ut  polo  per  extrernttatet  ar- 
cuum, circuli  paralleli  ducantur  4 ilii  arcui  in •* 
aquales  abfeindent  in  hoc  ultimo  circulo,<ir  quf 
a punflo  pradiilo  magic  diflab  it  major  erit( 
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In  circumferentia  maximi  circuli  A B,  fuman- 
tur  arcus  xquales  CD,  D E , & per  pundum  F, 
quod  neque  fie  in  ejus  circumferentia , neque  fit 
cjus  polus,ducatur  circulus  F A B ad  A B redus. 
Irem  ex  eodem  pundo  F,ur  polo,defcribantur  pa- 
ralleli  EG,DH,  Cl,qui  omnes  fint  in  eodem  he- 
mifphxrio  ita  ut  KN  fit  maximus  circulus  illis 
parailclus.  Dico  quod  iidem  parallcli  abfeindent 
in  eodem  circulo  F A B , per  polum  F tranfeunte, 
arcus  G H,  H I,  inxquales , ita  ut  arcus  H 1 pro- 
pior  circulo  maximo  K N,  major  fir  quim  HGj 
per  pundum  D medium  , & per  polum  F ducatur 
circulus  maximus. 

Demonftr.  Cum  duo  circuli  maximi  A B , FO 
fe  inrcrfecenr,  fumprique  fint  arcus  xqualcs  E D, 
D C , & per  C , & E duda  fint  plana  parallela , 
Ccilicet  circulorum  GM,  IC  , ira  ut  fi  inrelligerc- 
tur  ex  ccntro  Sphxrx  , duci  linca  per  inter  fcdio- 
nem  D,  trail  ficus,  cum  ca  convcniret  planum  GM, 
non  autem  1 C,  ( per  4,  hujus)  arcus  M D,  minor 
er-it  arcu  DN  •,  fed  arcus  MD,  zqualis  eft  {per  j o. 
a Jwjtu)  arcui  HG  •,  Cent  DN  , arcui  HI,  ergo  ar- 
cus GH,  minor  eft  arcu  H I. 

COROLLAR1UM. 


maximus,  cdjus  E polus  eft , & pun&a  I , D,  C 
fint  in  eodem  hemifphxrio ; dico  arcum  GF  pro- 
venientem  ex  arcu  Dl,  propiore  ipfi  polo  E >ma- 
jorem  cite  arcu  F L.  Per  1 , D , C ducantur  pa- 
rallel 1R  , Dq,  CP  ex  polo  E i & quia  ( per  pra- 
cedentem)  arcus  Pq  major  eft  arcu  qR,  abfeinda- 
tur  arcus  qS , xqualis  arcui  qR , ducaturque  pa- 
rallelus  S O. 

Demonftr.  Cum  arcus  DX,  DV  {per  10. 1 Jju- 
j*0  arcubus  xqualibus  qS,Rq  xqualcs  fint,xqua- 
les  erunt  inter  fe.  Item  D 1,  & DC  fupponuntur 
xquales,  quare  {per  ).buju*)  fi  duceremur  lincx 
XI.VC  ',  illx  xquales  eftent  j aliunde  cum  circu- 
lus maximus  LE  tr  an  feat  per  polum  parallels  SO, 
hie  infiftet  perpendicnlariter  circulo  maximo  EL, 
eft  autem  OL  fi  perficeretur  circumferentia  major 
femicirculo,  fi  videlicet  perficeretur  donee  itcrum 
concurrerct  cum  eodem  parallelo  SO,  cum  circu- 
lus H F fit  maximus  ; quare  {per  j.  hujut)  linea 
V O minor  erit  quam  VC  ; ergo  minor  quam  I X, 
igitur  linca  major  IX,  ex  minori  circulo  RX,  fcg- 
mcntuin  majus  abfeindit  quam  ut  fimile  fit , feg- 
menro  VO,  fed  ( per  10. 1.  bujm  ) arcus  IX,  G F 
fiint  fimilcs  ficut  VO,  & FL : ergo  arcus  GF  ma- 
jor eft  quam  ut  fimilis  fit  arcui  F L. 

ininiini<ig!mgniDi‘>ftMiiiHnunmii  frm.mum*  hhibuwim 

PROPOSITIO  TIL 
Theorcma. 

Si  circuit**  maximus  parallelum  miner  cm  tangaf, 
maiorem  feett,  in  punQo  in  quo  alius  circu- 
lus maximus  turn  t angst , fumantur  que  in  bee 
circulo  maximo  arcus  quales  in  eodem  hemif- 
phirio  , ducanturque  parallel i :■  ill!  in  prima 
circulo  tangente,  arcus  in  equal*  s abfcindent,(fr 
viciniorpolo  minor  erit . 


Ex  hoc  vides  quare  licet  fol  circa  fblftitia  per- 
currat  xquales  arcus  iis  quos  percurrit  circa  xqui- 
nodia,  non  tamen  tanta  Eat  parallclorum,  leu  dc- 
clinationis  mutatio. 

A-T.  Ahhj  Pvlid 

PROPOSITIO  VI. 

Theorem  a. 

Si  in  circumferentia  circuli  maximi  fumantur 
Arcui  epulis  i & per  puMum  quid  ptU s tjm 
non  fit.  duiumur  ptr  cxrmutAUl  Arcuum  fir- 
cnli  AiAximi,  III!  iuuf  units  Arcm  ultfcindtui  in 
nth  circuit  tnuximt  , tnjui  puntlum  illud  polus 
efl,  illetjue  arcu*  major  erit  qui  ex  arcu  vicin so- 
re', ipfi  polo  proveniet. 


In  circumferentia  circuli  A B fumantur  arcus 
xqualcs  D I,  D C,  & ex  pundo  E , quod  circu- 
li A B polus  non  fit  , ducantur  circuli  maximi 
EIG,  EDF , ECL , ita  tamen  ut  HF  fit  circulus 


Circulus  ABC  tingat  circulum  minorem  AE, 
& fecet  circulum  F G in  pundo  F , in  quo  alius 
circulus  F I C eundem  parallelum  FG,tangat.  Su- 
mantur  in  circulo  FC  arcus  xqualcs  HI , IK,  in 
eodem  hemifpherio  in  quo  eft  polus  parallclorum. 
Dico  quod  fi  per  punda  K,  I H ducanturparal- 
leli  NH,  Iq,  RK,  arcum  N q majorem  efle  arcu 
qR,per  pundum  I.  Ducatur  circulus  IM,  tangens 
muiorem  circulum  AE,  item  per  polum  P ducatur 
circulus  I P. 

Demonftr.  Ex  pundo  I dudus  eft  circulus 
maximus  1 P,  redus  ad  plana  parallclorum  N H, 
RS,cum  per  comm  polum  tranfeat.  Quare  {per  a. 
lemma  ante  17.  a.  buius  ) arcus  1 Y minimus  erit, 
& IL  minor  quam  HI,  & IO  minor  quam  1 K ■, 
quia  aurem  dudi  func  duo  majorcs  circuli  F I C, 
•ML,  fc  inrcrfccantes  in  pundo  I , funtque  fumpti 
in  eorum  altcro  arcus  xquales  I H,  1 K,  dudaque 
funt  plana  parallela,&c. {fecundum  propofitionem  4 
huius)  erit  arcus  IO  minor  quam  1 L,  fed  {per  13, 
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iJtujut)  arcus  IO , qR  > item  1L,  qN  funt  *qua- 
lcs  : ergo  arcus  Nq,  major  eft  quam  qR. 

PROPOSITIO  V 1 1 1.  - 
Theorems 

JifilempoJJtk  fitmptifque  in  circulo  tdngcnie  mdjo- 
rent  pdrallelum , 4 rcubm  dqudlibtui  fi  duedmur 
per  eorum  extremities  mexitni  circuit  tnngt ri- 
tes nunorem  pdrallelum  ; ill I circuit  tangentes 
inter cipient  in  nutximo  pdrallelorum  arcui  ine - 
quotes,  illeque  major  erit , fui  ex  dreu  vicinie- 
re  ipfi polo  oritur. 


Circulus  ABCD  tangat  minorem  parallclutri 
AE , in  pupdko  A j & fecct  majorem  F H in  F j 
fit  etiam  circulus  F C tangens  eundem  parallc- 
lum  F H , in  F , & in  eo  fumantur  arcus  xquales 
GK,  K 1,  turn  per  pun&a  G,  K , 1 ducantur  cifc- 
culi  raaximi  RGN,qKL,  PIM , tangentes  mino- 
rem parallclum  AE,  m punftis  M,  L,  N ; dicoar- 
Cum  qP  minorem  etTc  arcu  Rq.  Ducantur  per 
pun  A a G,  K,  I,  circuli  parallcli  GX,  KV,  IT,  Sc 
quia  ( per  pracedentem)  arcus  TV  major  eft  area 
VX,  abfeindatur  arcus  V Y,  xqualis  atcui  V X ; 
Crit  arcus  KO  xqualis  arcui  K S,  quia  ( per  1 3.1. 
hujut)  KO,  Sc  K S equates  funt  arcubus  zquali- 
bus  Vy,  VX. 

Deraonftr.  Cbm  arcus  KS  , KO  ■,  item  K G, 
K I equates  fine  ( per  3.  buju»)  line*  G S , O 1 , 
ft  ducercntur  equates  client  j fed  O I major  eft 
quam  OR,  nam  fegmentum  parallcli  R Y infiftir 
circulo  RM,  Sc  inclinaturo  eft  ex  parte  M , quoa 
patet  ex  eo  quod  \\  duceretur  per  polum  i.  Sc 
per  punftum  R circulus  maxim  us  , ille  tranfiret 
ad  partes  E , circumfcrentia  etiam  R P , produ&a 
major  eft  fcmicirculo,  cum  B D fit  parxllclofurfl 
maximus  i ideoque  (per  x.  buim)  O R eft  mini- 
ma omnium  cadentium  ex  O ad  circumferentiam 
RP  : quare  O I major  etiam  eft  quam  O R , & 
confcqucntcr  G S,  major  eft  quam  O R : Igituc 
G S major  ex  minori  parallclo  X S , majorem  ar- 
cum  GS  abfeindet,  quim  ut  fimilis  fit  arcui  O R, 
quern  minor  lmea  abfeindit  ex  majori  paralleled 
YR  fed  arcus  GS  fimilis  eft  arcui  Rq,  Sc  O R 
arcui  Pq  (per  13.  a.  buim)  ergo  Rq » maior  eft 
quam  Pq. 


lemmA. 

Ddtis  duabus  magnitudinibus  inequalibus  invent • 
re  intermedium , qua  dlteri  cu\njc unique  fu 
contmcnfurabilis . 

A.  C.  B: 


D. 


E. 


Sint  datx  magqitudines  A B,  A C,  inxquales ; 
inveniendaque  fit  alia  intermedia , hoc  eft  major 
qu^m  AC,  minor  qu^m  AB , qu*  fit  commenfii- 
rabilis  altcri  D.  Vcl  magnitudo  D,  minor  eft  dif- 
ferentia CB,  vel  non  minor.  Si  pritnb  minor  fit  > 
multiplicctur  D , ita  ut  fiat  E , ptoxime  major 
quim  AC.  Dico  quod  E non  erit  major  quam 
AB  , fi  cnim  major  diet  qukm  A B , dctra&a  ad- 
huc  femcl  ipsl  D , qu*  minor  eft  quhm  ^ & » 
major  remaneret  quam  AC ; ergo  non  rui flirt  pro- 
xirnc  acccpta  major  qtiim  AC.  Si  verb  D , non 
eft  minor  quam  C B j dividatur  D , pet  medium, 
& iterum  per  medium  , donee  inveniatur  aliqua 
ejus  pars  aliquota  minor  qutra  C B ; multiplice- 
tur  hxc  pars  aliquota  donee  fiat  magnitudo  pro- 
ximo major  quam  A C : qu*  etiam  major  non 
erit  qubm  AB,  atioquin  detrahi  adhuc  poflet,  h*c 
pars  aliquota  , qu*  fupponitur  minor  quam  B C. 
H*c  autem  magnitudo  produ&amajorqubm  ACj 
minor  quiun  AB,  commenfurabilis  eft  magnitudi- 
ni  D,cum  fit  compofita  per  multiplicationem  par- 
tis ejus  aliquot*. 


PROPOSiTIO  IX. 


Theorema. 

Si  in  circulo  tnaximo  (umantur  duo  arcus  non  con - 
linin’  tqutdesjex  eudem  parte  & ' X pnnflo  qkod 
polus  ejus  non  ftyduedtur  circulus  moximus  *d 
ipfum  reZlus  , & dlij  circuli  majoret  per  exire- 
mitdtes  stratum  : Itli  in  purdilelorum  maximo% 
df<  indent  dr  cut  ifidfudles  illeque  major  erit% 
qut  ex  d rcu  vitiniore  ipfi  polo  orictur. 


In  circulo  maximo  AB,  ex  eadem  parte , afi* 
fumantur  duo  arcus  non  continui  xquales  G F, 
ED  , Sc  ex  pundto  C,  qui  polus  ejus  non  fit , du- 
catur  circulus  maximns  ad  ipfum  tcdhis  C A , Sc 
per  extremitates  arcuum  ducantur  arcus  roaxi- 
morum  circulorutn  , ex  ptm&o  C j nempc  arcus 
CGH  , CFl , CEK  , CDL  i dico  autem  KL,  mi- 
norem efle  arcu  Hi.  Vcl  cnim  arcus  intermedia* 
FE  commenfuiabilis  eft  arcubus  xqualibus 
GF,  ED,  yd  incommcnfurabiUs.  Sic  primb  com- 
M n mcnfuiabui* 
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mcnfurabilis  j dividantur  tam  arcus  intermedius 
E F,  quam  arcus  F G , E D , in  panes  meticmcs 
utrumque  arcum. 

Demonftr.  Oftendemus  arcus  fa&os  in  circu- 
lo  H B,  procedendo  cx  L verfus  H . Temper  cref- 
cerc,  quare  fi  KL  concineat  crcs  arcus  : H I con- 
tinebit  tres  arcus  fingulos  majorcs  arcubus  con- 
tenris  in  K L , quare  arcus  H I major  eric 
quim  K L. 

Si  verb  arms  intermedius  F E fit  incomroenfu- 
rabdis  arcubus  xqualibus  G F,  E D , dico  adhuc 
araira  H I majorem  elTc  arcu  K L ; neque  cnim 
minor  efle  poccft  neque  zqualis.  Sit  enim  Ti  fieri 
poreft  minor , abTcindarur  cx  K L majore,  arcus 
KM  zqualis  ipfi  H 1 , du&oque  circulo  M P C, 
inveniatur  arcus  E O , major  qtiim  E P , minor 
quim  ED , Sc  commenfurabilis  ipfi  FE  , & quia 
EO  minor  eft  quam  ED  qui  zqualis,  eft  ipfi  GF, 
ablcmdacur  cx  GF  arcus  EN,  zqualis  ipfi  EO. 


Demonftratio.  Quia  arcus  EO,  FN  zquales 
funt , Sc  cornmcnfurabiles  arcui  intermedio  F E, 
erir  ( per  primam  partem  hujtu)  arcus  ql , major 
quam  KS,quod  eft  abfurdum,cum  arcus  KM  po- 
fnus  fuerit  zqualis  arcui  H L 


C 


Si  denique  pofiro  E F incommcnfurabili  area- 
bus  E D,  G F,  dicatur  HI  zqualis  ipfi  K L,  divv- 
dontur  GF,  ED  bifariara,  ducanturquc  circuli  per 
divifiones. 

Demonftr.  Cum  arms  G M,  M F fint  zquales 
(per  6.hujm ) erit  arcus  HP,  major  qukmPl,  ficut 
etiam  KO,major  quam  OL,&  PI, minor  eft, quam 
dimidium  arcus  HI,  ficut  KO,  major  eft  quim  di- 
midium  arcus  KL,  ponuncur  enim  arcus  HI,  KL, 
zquales , quare  P I minor  erit  quam  K O ; quod 
ram  1 efutatum  eft  fccunda  parte. 


COROLL  ARIUM. 

Eadcm  methodo  aliz  tres  propofitiones  prz- 
cedentes  probari  poftent  in  arcubus  non  conri- 
nuis,  quas  Thcodofius , tantum  deraonftravit  in 
arcubus  continuis. 

L E M M A. 

Si  ab  actito  an^ulo  trianguli  re  [} anguli  lined  du- 
catur Ad  l aim  eppofuum,  major  erit  ratio  tonus 
Uterif  ad  partem  qua  eflprope  retlum  angulum, 
quam  anguli  ad  angulum. 


C 


Sit  triangulum  rc&ahgulum  ABC,  \ cuius  acti- 
to angulo  A,  ducatur  linea  A D ad oppofitum  la- 
tus.  Dico  majorem  c(Tc  rationcm  latcris  B C ad 
tegmentum  DB,  quam  anguli  ADB , ad  angulum 
ACB.  Ducatur  C E parallcla  line*  A D , &c  cx 
pun&o  C ut  centra  , intervailo  A C deferibatur 
cir cuius  GAF,  qui  cum  latus  A C majusfit  quam 
CB,  propter  angulum  B , return , fccabit  CB  ul- 
tra B } Sc  quia  E C major  eft  qtibm  C A,  proptcc 
angulum  obtufum  EAC,  fccabit  C E , inter  C Sc 
E,  fcilicct  in  pun&o  F. 

Demonftr.  Ut  angulus  FCA  ad  angulum  ACG, 
ita  feftor  FAC  ad  fe&orem  AC G>(per  ultiwam  6. 
fed  triangulum  ECA,  majus  eft  fc&ore  FCA  ; er- 
go ( per  S.  y.)  major  eft  ratio  trianguli  E C A ad 
lcdorcm  ACG,&  adhuc  multb  major  ad  trian- 
gulum ACB,  quam  anguli  EC  A ad  angulum 
A C B ■,  Sc  componendo  major  erit  ratio  totiut 
trianguli  ECB  ad  triangulum  ACB,  quam  anguli 
ECB,  feu  ADB>ad  ACB  ; fed  ut  triangulum  ad 
triangulum  (per  1.  C.)  itabafis  BE  ad  bafin  AB  > 
8c  cum  AD,  EC  Tint  parallel* , ut  EB  ad  AB,  ita 
(per  4.  6.)  BC  ad  BD  : ergo  major  erit  ratio  B C 
ad  BD,  quim  anguli  ADB  ad  angulum  ACD. 

63550363*0305®  SSS55?S55?696Sfi3S3B3'5SBS  ©SB 

PROPOSITIO  X. 

t 

Theorema. 

Si  w circulo  maximo  fumarttur  duo  punPla  ex  ea- 
dem  parte  ,per  qua  a punHo  quod  point  ejur  non 
Jit,  ducantur  maxi  mi  circuit,  ufque  ad  parade - 
Jorum  maxi  mum-,  ducatur  item  circuit u ad  ipfum 
re  PI  us : major  erit  ratio  arcuum  maximl  paral- 
lel or  urn  , quam  arcuum  circuli  primi  ajfumpti, 
incipiendo  d circulo  ad  ipfum  rcPlo. 

Sit  maximus  circulus  AB,  in  quo  fumantur  duo 
pun&a  C Sc  D,  cadem  parte  , turn  per  pun&um  E 
quod  polus  ejus  non  fitjducatur  maximus  circulus 
E A, ad  ipfum  rc&us, ducantur  item  maximi  circuli 
EDG,ECH,  terminati  ad  maximum  parnllelorum 
F B ■,  dico  elle  majorem  rationcm  arcus  FG  ad  ar- 
cum  CH.quain  arcus  AD  ad  arcum  DC.  Vel  enim 
arcus  AD, DC  funt  cornmcnfurabiles,  vel  incom- 
menfurabilcs.Sint  primb  cornmcnfurabiles,  inven- 

tSque 
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tiqte  coramttni  menfuri  dividantur  in  I,K>  & E, 
dncanrurquc  circuli  EIM,  EKN,  ELO. 


Dcmonftr.  Cum  arcus  Alxqualis  fit  arcui  IK, 

& F M major  fit  quam  arcus  MN  ; major  erif  ra- 
tio {per  6. dr  fin.  j.)  arcus  FM  ad  MN,  quam  A1  ad 
IK  ; par  iter  major  erit  ratio  MN , ad  NG  , quSm 
IK  ad  KD  j & itadcinceps ; ergo  {per  i8.j.)ma- 
jor  erit  ratio  totius  FG  ad  G I I quam  cotius  A D 
ad  DC.  n 

Sf  ver6  arcus  A D dTct  incommcnfurabilis 
cum  DC  i dico  nihilomintis  major  cm  clfc  ratio- 
ncm  arcus  FG  ad  GH  , quiun  arcus  A D ad  D C. 
Si  enim  alitcr  fc  res  hater  erit  ratio  AD  ad  D C, 
aut  sequalis  rationi  arcus  FG,  ad  GH  ; aut  major, 
oftendo  primA  non  efle  majorem  rationcm  , fit 
enim  fi  fieri  poteft  major  ratio  AD  ad  D C , erit 
aliquis  arcus  major,  quim  DC  ad  quern  AC  can- 
dem  rationcm  lubebit , quim  haber  FG  ad  GH. 
Sit  ilic  arcus  DI ; inveniaturque  ( per  lemma  pr» - 
xime  precedent ) arcus  DK  commcnfurabdis  cum 
AD.&:  medius  inter  DI,  DC  : ducaturquc  circulus 
nuximus  EKL 


Dcmonftr.  Quoniam  arcus  AD,  DK  fiint  com- 
mcnfurabiles,cnt  ( per  primarn  partem  huius  pro- 
pefitionn  ) major  ratio  FG  ad  GL  , quim  AD  ad 
DK  ; fed  major  eft  ratio  ( per  8.5.)  FG  ad  GH; 
quim  F G ad  GL  : ergo  major  ratior  FG  ad  GH 
quam  A D ad  DK  , ergo  muhb  major  erit  ratio 
FG  ad  GH , quam  AD  ad  D I , contra  id  quod 
di&utn  fucrat , nempe  dari  polio  aliquem  arettm 
D I , majorem  arcu  D C , ad  quern  AD  eandem 
rationcm  habcar  quam  FG  ad  GH. 

Denique  fit  fi  fieri  poteft  cadcm  ratio  arcus 
AD  ad  DC  , qua:  F G ad  GH  ; dividatur  arcus 
DCbifariam  in  I,  ducaturquc  circulus  EIK. 


E 


Dcmonftr.  Quoniam  arcus  C I,  I D funt  acqiu- 
ics  , &:  conttnui  ( per  6.  halm  ) erit  G K majjor 
quam  KlI : idcoquc  GK.ciit  major  dimidio  GH, 
Tom.  l% 
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fitGL  dimidius  arcus  GH,  major  eft  ratio  CK  ad 
DI,  quim  GL,  ad  DI , fed  ut  GL  ad  DI  ita  GH 
ad  DC  , & ex  fuppofitionc  ita  F G ad  AD  •>  ergo 
permutando  major  erit  ratio  GK  adFG,  quam  DI 
ad  A D » idcoquc  debebit  dari  arcus  major  quim ' 
D I qui  eandem  rationcm  habcat  ad  AD , quim 
GK  ad  FG  ; feu  AD  ad  DI  majorem  habebit  ra- 
tioncm quim  FG  » ad  GK  , quod  eft  contra  id  y 
quod  eft  probatiun  fccunda  parte  hujus. 


PROPOS1TIO  XI. 


Si  in  circumfirentia  maxtrni  circuli  fit  point  pa- 
rallelorum  : quorum  unum  tan  get  alimarculut, 
& alittm  feett : ducaturitem  per  fetlionem,  & 
per  pelurn  alnu  ctrtuhu  , ufque  ad  Maximum 
parallelorum  , major  erit  ratio  diametri  Sphere, 
ad  diametrum  paralleli  qui  tanglier,  quam  cir- 
cumfirentia maximi  parallelorum  inter  duos 
eirculot  per  polum  tranfiuntes  intercept*  , ad 
circumfertntiam  obliqui  circuit  inter  duot  ^4- 
ra'lelos  uttcrceptatn. 


Sit  polus  A in  dreurofetentia  main*  circuli 

AB,  fit  item  nuximus  circulus  DEL,  qui  parajlc- 
lum  DM  tangat  in  punfto  D , feet  veto  pantile- 
loin  E N in  pun£lo  E ; pet  quod  Sc  pet  polum  A. 
ducatur  circulus  minimus  AE , dico  nujoiem  efle 
rationcm  diametti  Splat*  BR,  ad  diametral*  pa- 
ralleli  DM,  quam  circumfcrcntix  BC  ad  circuin- 
fctentiam  DE.  AG  tft  communis  feiio  circulo- 
rum  AEC  Sc  AB,  idcoquc  ( per  i j.i.fc««)ttanfit 
pet  centra  parallelorum  , Sc  reft  a eft  ad  eoram 
plana  j funt  igitur  tefti  angult  in  P,  H,  G i line* 
DM , ON  , BR  funt  diametti  parallcloniro  , Sc 
DL  diameter  circuli  obliqtii,  quia  circuli  maximi 
fe  bifariam  feant  , circulus  DEL  teftus  eft  ad 
circulum  AB  , quia  tangit  circulum  DM  in  pun- 
fto  D t OEN,  item  leans  eft,  quatc  ( per  Ip.  11.) 
linea  E I qux  vix  apparct  communis  eoram  fc- 
aio  , tefta  eft  ad  planum  A B : enmtqnc  angult 
EIH  , E1G  rcai  i ducantut  liner  E1E  ,CG,  EG  : 
SC  quia  in  triangulo  1 H G angulus  l H G rc^us 
eft,  Sc  confcqliemter  lams  l G ,'majus  quam  I H i 
abfcindat.tr  1 K arqualis  lateri  1H,  ducaturquc  lt- 

Demonftt.  Duo  trtangula  EIH  , EIK  habentla 
commune  lams  El , Sc  iateta  IK,  lH.xqualii.Se 
angulos  in  1 , reaos,  ( wr  4.  t . ) xqnalia  fiait, Sc 
habent  angulos  lHE,lKE,xquaks  i quia  aniem 1 ab 
aiigulo  E acuto,  duaatft  linea  F.K  , ad  lulls  IG, 

major  erit  ratio  totius  1G  ad  IK  , quit*  anguli 

IKE.feu  IHE,  ad  tCI, (per  /<oiraa/»p'r,«'.)angu- 
lus  autem  EHl.xqualis  eft  angulo  BGC.cum  ar- 
ras iis  fubtcnfi  Cm  fnnilcs  I ft r 10.1  Jntiiti , ergo 
minor  tft  ratio  anguli  BGC  , ad  niig.iluin  DGE, 
hoc  tft  arcus  BC , ad  arcum  DE  ( (unt  cum.  cir- 
Nn  ij  cub 
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culi  xquales ) quam  linear  GI  ad  IK , feu  1 H : uc 
autem  GI  ad  IH  ica  D G,  radius  ad  DP,  aut  tora 
DL,  diameter  Sphxrz,  ad  tocam  DM,  ergo  major 
eft  ratio  diametri  BR,  ad  DM,  quim  arcus  BC,ad 
arcum  D E. 

PRO  PO  SITI  O XIL 
Theorema. 

Si  circuit#  maximus  undent  parallclum  majorem 
fUAtn  fit  ille,  quern  tangunt  due  ait)  circuit  ma- 
xi mi,  Hies  fteet  imtr  parallclum  maximum,  df 
parallclum  mirtorem : major  erit  ratio  diametri 
Sphxra  ad  diametrum  parallel i illius  maieru 
qui  tangitur  i quam  cireumferentie  maxim! pa- 
rallel! intercepta  inter  dues  circuloj  tangentes 
ad  circumftrentiam  circuli  ohliqui  ah  its  pa- 
ri/er  inter ceptam. 


maximo  parallclo  FE,  hoc  eft  fun  arcus  AE.ED, 
xquales  : 6c  per  pun&a  A,  E,  D ducantur  circuli 
maximi  ■,  aut  per  polum  G tranfeuntes  , aut  tan* 
genres  eundem  parallclum  HK  qui  fcccnt  paral- 
lclum  maximum  in  pun&is  L,  E,  M : dico  arcus 
LE,  EM  xquaks  cfle. 


O 


Demonftr.  Quoniam  arcus  AE,  ED  funt  cqiu- 
les  erunt  ( per  17.  x.  hums)  paralleli  AB  , CD 
equates, & (per  18 .eiufdem)  arcus  LA,BM>DMa 
LC , EN  , EO  xquales  j quare  (per  j. huius ) H- 
ncx  AN  , OD  xquales  erunt i 6c  confcquentec 
arcus  OD,AN  xquales  funt  ; fed  in  ptima  figura 
( per  to  t.huius  ) arcus  OD,  EM  j item  AN,  LE» 
funt  Emiles  : igitur  LE,  EM  funt  Emiles, & arm 
fine  ejufdem  circuli , xquales  erunt.  In  fccundx 
vero  figura , arcus  AN,  L E , item  OD>  EM 
( per  t $.i  huius)  funi  fimiles  } ergo  arcus  EM>L£ 
xquales  firnt. 


Maximus  circulus  AB  tangat  parallclum  AC , 
trajorem  quim  fit-DG  , qui  tan  gar  ur  k maximis 
circulis  FH,  GI, circulus aurem  AB  fecet  drailos 
FH,  GI,  in  punftis  M Sc  L,  inter  parallclum  DG, 
6c  parallclum  maximum  P T:  dico  inajorcm  dTc 
rarioncm  diametri  Sphxrx,  ad  diametrum  paral- 
lel AC,  qufcra  arais  HI  ad  arcum  ML.  Per  polum 
R,  Sc  punfta  A ,M,L,  deferibantur  maximi  circuli 
R A,  RMP,  RLK,  & per  L , parallels  LO. 

Demonftr.  Major  eft  ratio  diametri  Sphxrx  ad 
diametrum  AC,  quim  arcus  NP  , ad  arcum  AM, 
(per  it.  huius ) led  ( per  10.  huius)  eft  major  ra- 
tio arcus  NP  ad  PK  , quam  AM  ad  ML  , 6c  con- 
venendo  eft  major  ratio  NP  ad  AM,  quim  PK.ad 
ML,  ergo  inulto  major  erit  ratio, diametri  Sphx- 
rx, ad  diametrum  AC , quim  PK  ad  ML  ; led  ar- 
cus HI , minor  eft  arcu  PK , nam  OL  & PK  funt 
fimiles  (per  10. 1.  huius ) SL  , 6c  HI , funt  etiam 
Emiles  ( per  1 j.*. huius  ) Sc  OL,  major  eft  quam 
S L i igitur  - & PK  major  erit  quam  H I ; ergo 
rntiico  major  erit  ratio  diametri  Sphxrx  ad  dia- 
metriun  AC  quim  HI  ad  ML. 


PROPOSITIO  XIII. 


Theorema. 

Si  du%  Paralleli  fecent  eundem  maximum  cireulum 
in  iuobtss  pun  fits  utrinque  aqualiter  dt/lanii- 
hsu  ; eh  interfrfiione  maximi  paralleli  j dr  per 
hec  tria  pun  11  a ducantur  tres  maximi  , aut  per 
polum  , aut  tangentes  eundem  parallclum  : ills 
in  maximo  parallelo  arcus  aquales  interd- 
pitnt. 

Paralleli  A B , C D fecent  maximum  cireulum 
AD , ip  punftis  A 6c  D xqualitcr  diftantibus  k 
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PROPOSITIO  X I Y. 

Theorema. 

Si  circulus  maximus  parallclum  minorem  tangat ; 
dr  alius  parallclum  maiortm  : illi  intncipieut 
in  duobus  aliis  parallel is  arcus  dijfimitet,  quo- 
rum tile  pluresgradus  con  tine  t,  qui  polo  confi- 
cuo  , proprior  eft. 


Circulus  A B tangat  in  punfto  A minorem 

parallclum  ACD  , Etque  alius  circulus  maximus 
EFG,  qui  majorem  cireulum  E H tangat , Entquc 
paralleli  BF  , KG  j dico  arcus  FI , GK  cfle  dtfli- 
miles.ita  ut  FI  qui  propioreft  polo  conlpicuoplu- 
rcs  gradus  con  linear.  Per  F,&  G ducantur  circu- 
li  maximi  tangentes  parallclum  CD » ita  ut  Htni- 
circuli  ABO , CF , item  DLG , AIK  convcnianr 
tantura  poft  altcrutrius  conta&um  , quemadmo- 
dum  requiEtumfuit  in  propoEtione  derima  tenia 
iccundi  nujus. 

Demonftr.  Arcus  LI.GKfper  lyiJtuiut)  Emi- 
les funt : igitur  F I plttrcs  gradus  contract  quam 
GK  i viciffim  BF , ON,  funt  Emiles ; igitur  GO, 
( qui  vergit  ad  alimn  polum  confpiaium  rcfpiftu 
illius  hcmifphxrij ) plures  gradus  contract  quim 
B F j quod  crat  demonftrandum. 

TRACTA 
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TRACTATUS  in. 

DE  SECTIONIBVS 

C O N I C I S. 

P O L L O N 1 1 Cornea  omnia  hoc  traftatu  complefti,  i tuque  mo/lire  ut  Tyronum 
c apt  urn  non  [uperarent  in  antmo  fuerat.  Re  lumen  diligent  rtts  perpensd  , cum  in 
iu  [uperflua  deprehendtffem  qu.im  plurima , ab  tmmenja  rerum  tnutihum  farra- 
j gine  hs/tc  doclrtnam  cxpurgare,  <jr  [eleftts  ns  t ant  urn  , qua  ad [eft ion um  com - 
cm  rum  naturam  expire. in  dam  Jj>cftarent,  parabolam,  hypcrbolam,  & B//ypjiny  in- 
dependenter  etiam  a cono  conpderare  decrcvi.  jQuamves  enim  Come  arum  [e- 
ftionum  doclrtnam  erudite , mcthodbque  [ubhmi  Apollonius  t rad t dent  , fnmmufqne.pt opt  ere a 
G comet  r*  ab  omnibus  jure  habitus  fit  ; nunutias  lumen  omnesy  & apices  it  a eft  profee  ut  us  y ul 
tadio  quod  affcrty  mult  am  de  bujus  doc  Irma  d gn/tate  detrahat. 

Neque  verb  in  aliquibus  tantum  propofttiombus  banc  labem  open  [uo  inufiit ; fed  Ithros  in - 
tegros  hoc  vitio  labor  are  deprehendet , qui  in  iis  diligent  i its  verfatns  fucrit.  Enim  verb  qui  in 
Geometricis  propo[it:on:bus  deleft  am  nullum  habuenty  utilefquc  ab  multibus  non  f Para  vent  j 
is  jucundam  ahcqutn,  & utile  m f 'den  turn  far  di ft  me  deturpabit  i impofibilemque  reddet.  Inuti - 
lem  autem  voco  cognitioncm  matbcmaticamy  qua  aut  ad  ufum  communem  hominum,  aut  ad  ef- 
fect us  alien  jus  phyjici  expire  ationem  nihil  conducit.  In  ea  ment{  jam  fueram  cum  cutfum  meum 
mathematicnm  concinnavi  i & quia  [eftiones  Conic  as  ad  Catoptrtcam,  dr  Dioptricam,  immo  & 
ad  pro\eftornm  malum  detcrmtnandum  conferee  judicabam  y quantum  ad  hoc  tnjhtutum  [eftio- 
nes Coni  cos  ettam  in  depen  den  ter  a Cono  confideravi , tradrtifque  wonts  alii s ear  am  defer  pttonu 
bias,  proprieties  requip tas  Units  it  a defenptis  ineffe  demonHravi.  id  mi  hi  tunc  [ufficere  vtdeba- 
tury  ea  ratione  maxim'e  perfuafus  > quod  ft  omnia  qua  de  Comets  diet  pofent  [me  deleft u collige - 
rcmy  opus  tn  ingentem  pene  molern  excrefceret , nam  prater  qualuor  antiquos  Apollonij  libros , tret 
nuper  tn  lucem  edit  os  videbam  • Cornea  item  Patris  a S.Vtnccntto  occurrebant  tn  quibus  pluses 
quxm  mille  propofit  tones,  uttliorcs  mulio , quam  plefaque  qua  tn  Apollonio  habenttsr,  Aha  mult  a 
opufcula  de  eadern  materia  proferebantur , tta  ut  de  Conicts  feribendt  nullus  finis , non  magno  to- 
me* operapretio  videatuf . 

Qma  t amen  mult  os  vidt  qui  in  Conic  is  f relic  nib  us  ah  quid  latere  reconditions  fecreti  exifli- 
marenty&  in  iis  circuit  quadrat  uram,  duple  ationem  eubry  ahaque  problem  at  a diu  expet  it  a inejji 
Jujficarentur , laborem  etiam  hunt  [ itjapicn  turn  exifiimavi y quern  ut  faciliorem  red  dam  in  quin „ 
que  libros  partior.  Primus  erit  de  parabola,  Secundus  de  hyperbola.  Ten  ins  de  Ellypfi.  Quartus 
has  figuras  in  Cono  conftdcrabit , dr  ex  tubus  confuetis  ecus  [eft ion  thus  gene  ran  demon  itrabtt . 
gutntus  Ellypfin  in  cyhndro  intuebttur. 


t 


LIBER  PRIMUS. 

De  Parabola. 


W 


DEFINITIONES. 


D 


lametet  figure  curvilincx  in  codcm  piano 
deferiptx,  qfl  linea  rcdUomnes  cidcm  re- 


ft* parailclas  bifariam  dividens.  Ut  fi  propona- 
tur  figura  cucvilincapcriphccii  contents,  in  qua 
N n iij  ducanim 


a 


z8  6 Se&iomim  Conicamm 


ducantut  line*  AC , EF , parallel*  , qtias  omnes 
iinca  BD  biforiam  dividat,  crit  BD  diameter  illius 
figm*. 

i.  Oi'dinaum  apnlicata  eft  ura  quxlibct  paral- 
Jelanim  ! diametro  bifariam  divifaruvn  > uc  EF, 
A C eft  ordinaum  applicaca.  coimnu niter  tamen 
intelligitur  cios  drmidia  pars , ur  EG. 


8.  Umbilicus  feu  focus  parabolx  eft  pun&um 
in  axe,  diftans  i vertice  quarca  parte  latcris  rc&i; 
ut  fi  BD  fit  axis  tc  BM  fit  quarta  pars  parametri 
B L » erit  pun&um  M umbilicus  > feu  focus  para- 
bola* ; fic  diet  ns  quod  peculiares  habeat  piopric* 
tates,  prxeipue  quod  omnes  radij  axi  parallel!  in 
co  untaniur. 


B 


Axis  eft  diameter  ordinatlm  applicata , bi- 
fariam , fie  pcrpendiculaciter  dividens  ; ut  ft  linea 
BD  non  taniuni  bifariam  dividat  re&as  line*  AC 
parallelas , led  ctiam  ad  angulos  rcflos , crit  BD 
axis  fignrx. 

4*  Vertex  figure  eft  cxrreinitas  axis  , ut  pun- 
Ctam  B.  r 

f-  Sagittaeft  fegmcnuinl  diametri,  inter  appli- 
catam,  fic  verticetn  intcrceptum,  ut  HB  tft  lagit- 
taapplicat*  GH. 


6.  Parabola  eft  figura  ctijus  ordinarim  appli- 
catarum  quadrata , eamdem  rationem  habenc , ac 
fogictx.  Proponatur  figura , cujus  diameter  BD, 
ordinarim  applies  AC,  El,  GK  , bifcriam  divi- 
f*,  litque  ut  quadratum  AD  ad  quadratum  E F-f 
ita  fagiua  B D aJ  lagittnm  FB , fic  ica  de  reliquis, 
iintque  conjnnilar  applicatarom  extretnitates  li- 
ne! curiu  *,  voco  hanc  tiguram  parabolam.  In  qua 
darum  eft  quod  ipf*  tpplicatsc  enmt  in  fiibdu- 
plicata  rationc  figitcarum,  fic  fiigict*  in  duplicaca 
rationc  applicatarutu  > nam  quadrata  font  in  du- 
plicata  rationc  latcrum  ( per  i.  ji.  )fic  laterain 
fobduplicata  rationc  qnadratorum. 

7*  Latas  tedium  paumeter , (e u linea  juxra 

rm  menforari  polTunr , eft  linea  in  extreroirare 
netri  ad  diamcmim  perpendiculariter  du&a, 
qua  utimur  tanquam  menfuti  ad  metiendum  qua- 
drammapplicatarum  ; utfi  linea  BL  fit  perpendi- 
cuLaris  ad  diamctruin  BD  » oftendamufqtic,  quam 
fationevn  habeat  quadratum  cujuflibct  applicat* 
verbi  gratia  EF  ad raftangulum comprthcnfum 
fiib  lagitta  F B , fie  parametto  B L ; crit  BL  para- 
meter figuc*. 
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PROPOSITIO  I. 

Theorema. 

In  pnraboU  terti*  preptrtUntlu  &Apt>li - 

, (At*  rfi  pATAmter  : fnmque  reftArtgiU  fitk  III 

<$"  ftngmlu  fugiltu  comprihtnfi  , squall  a quA~ 
dr  mu  AppluAtArnm. 

Sit  parabola  ABC  firque  B L tettia  proportio- 
nalis  cuicumque  fagirt*  BD  , fie  applicat*  AD> 
hoc  eft  ita  fit  BD  ad  A D ficuc  AD  ad  BL  ■,  di- 
co  BL  cllc  parametrum  parabola: , fic  infuper  c*- 
teras  omnesordinatas,  elTe  medias  proport  ton  ales 
inter  foas  fngittas  , fie  B L j feu  earum  quadrata 
*qualia  cite  re&angulis  comprehenfis  fob  B L 
fic  fois  fagittis. 

Dcmonftr.  Facia  eft  AD  media  proport ionalis 
inter  DB>  fie  BL  ; ergo  quadratum  ex  AD  xqua- 
1c  eft  rc&angulo  comprchcnfo  fob  BL  , BD  *,  fed 
exdtfinitione  parabotx  quadratum  A D ad  qua- 
diatum  E F fc  habec  ut  fagitia  BD  , ad  fagittam 
B F , fic  fumpta  cadem  altmidinc  BL  ( per  iX>. ) 
nt  rcAangultim  DBL  ad  re&angulum  FBL,  ergo 
ita  eft  quadratum  A D ad  quadratum  EF  ; in  rc- 
ftangulum  DBL  ad  te&angulum  FBL  ■,  fed  pti- 
mum  eft  xqualc  terrio , ergo  fie  fccunduin  quar- 
to ; idem  demonftrabo  dc  reliquis  omnibus  ordi- 
natis. 


COUOLLAR1UM  I. 


Clanim  eft  ordinatas  vcrtici  propiores  fieri 
minores ; ut  GH  eft  minor  quam  EF,  nut  AD; 
cum  cjus  quadratum  fit  minus ; fi  ergo  ducerctut 
linea  A G , hare  cum  diametro  BD  conciurcret 
extra  fcftioncm. 


COROLLARIUM  If. 


Si  fagitta  zqualis  fit  parametro,  cjus  ordinata 
eidem  zqualis  crit  ut  fi  figitta  B H , aqualis  fic 
parametro  B L ordmata  G H eidem  arqnalis  eft; 
nam  quadratum  G H , xquale  eft  rcdlanguk* 
HBL,  & cum  line*  HB  , BL  fupponamur  xqua- 
lcs,  reiftangrlum  illud  erit  quadratum  line*  B L» 
atu  B H ifunt  ergo  tres  liiic*  GH,  11D,  CL 
*qualc?.^^ 


n l; unt 


OLLARlUbl  II L 


Si  figitta  minor  fiterit  ptarametro  , ordinata 
eodem  minor  eric  : eft  cnim  ordinata  media  pro- 
porrionalis  inter  figittain , & parametrum  j ergo 
minor  eft  parametro ; paritcr  fi  major  f terit  fa- 
gitta parametro,  ia  fic  ordinata  major  crit. 


COROLLARIUM  IV. 


Ornnis 


parallcla 


diametro  in  uuo  rartnrn 
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pan  do  parabolam  fccat , ut  GO  quia  applicatx 
fupra  GH>  minorcs  illi  crunt ; ergo  xqualcs  extra 
parabolam  cadent  & in  ft  a GO  majores  funt. 

<•»«•»>  f*»  mmnmiiihihii 

PROPOSITIO  II. 
Theorema. 

5*  per  extremitatem  diametri  ducatur  tinea  erdi- 
natim  applicant  parallels : bee  erit  tangent. 

Sit  parabola  ABC  cujus  diameter  BD  ordina- 
tim  applicata  AC,  cui  fit  parallela  BF,  dico  illam 
efie  tangentcm.  Si  cnim  non  fit  tangens , intra  fe~ 
ftionem  cadat  qualis  eft  E B » 


Demonftr.  Cum  E B fit  parallela  ordinatis,  & 
intra  (c&ioncm  , ( per  defirt.  diamttri  ) a diame- 
tro  B D biFariam  dividecur,  ergo  vel  non  eft  pa- 
rallcla , vel  non  pcrtingit  ad  pun&um  B extremi- 
tatem diametric 

COROLLARIUM  L 

Linea  intra  Fc&ionem  parallela  tangenti  bifa- 
iiam  dwiditur  a diametro  , per  pun&um  tadus 
tranfcuntc.  Sienim  fit  parallela  tangenti,  erit  pa- 
rallela reliquis  ordinatis : ergo  ex  definitione  dia- 
tnecri,  biFariam  dividetur. 

COROLLARIUM  IL 

Linea  parallela  ordinatis,  aut  tangenti,  per  ali- 
quot! pundum  diametri  duda, biFariam  dividittir, 
{cdioncmquc  attingit  in  duobus  pundis  , id 
etiam  fequitur  ex  definitione  diametri. 
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PROPOSITIO  III. 

Theorem* 

Linea  abfeindent  in  diametro  produQa  , fegmtn- 
tum  fagitta  aquale  , tan  git  parabolam. 

Ex  aliquo  pun&o  G periphxtix  parabolx  du- 
tatur  linea  AC.  dud4quc  ordinata  C D,  fine  DE, 
E A xqualcs ; dico  lineam  AC  tangete  parabolam 
in  pun&o  C , ita  ut  line*  ACquodcumque  aliud 
pundum  F aut  G fit  extra  parabolam.  Suppo- 
nanrur  ex  F , & G dudbe  parallel*  line*  CD, 
nempe  FH,  GI,  oftendo  eas  cftc  majores  applica- 
tis  ;H  K , I L. 

Demonftr.  Quadratum  CD  ad  quadratum  FH, 
fe  habet  ut  quadratum  D A ad  quadratum  HA, 
feu  ut  quadratum  E D,  quarta  pars  quadrati  DA, 
adquartam  partem  quadrati  HA  ; Fed  redtangu- 
Iuto  H E A minus  eft  qiurta  parte  quadrati  HA  , 


( per  7.1. ) ergo  major  eft  ratio  quadrati  E D ad 
redangulum  HE  A,  Feu  line*  DE  ad  HE  : cum  fit 
cadem  altitudo  EA,  quam  quadrati  C D,  ad  qua- 
dratum  FH  -,  Fed  ut  DE  ad  HE,  ita  ex  definitione 
parabolx  quadratum  C D ad  quadratum  appli- 
cat*  KH  i ergo  quadratum  C D ad  quadratum 
KH  majorem  habet  rationcm  quam  ad  quadra- 
tum FH  , ergo  FH  major  eft  quam  KH  , & pun- 
dum  F line*  CA  eft  extra  parabolam  j idem  & 
eodem  modo  oftendam  dc  ptindo  G & quocum- 
que  alio,  cxcepto  pundo  C ; ergo  linea  ACG  eft 
tangens ; quod  crat  oftendendum. 


Sequitur  tangentcm  illam  in  unico  tahtunl 
pun&o  tangere  parabolam  » cum  rcliqua  omnii 
pun&a  fint  extra. 

COROLLARIUM  IL 

Si  per  E ducarur  tangens  ME,hxc  erit  dimidiA 
©rdinatx  C D,cjuFquc  quadratum  eric  quarta  pars 
redanguli  comprchenfi  Fub  DE  , aut  AE , fic  pa“ 
rametro.  Eft  cnim  quarta  pars  quadrati  CD , itent 
tangens  AC  dividitur  biFariam  in  M. 

HH-  «w  «»*** 

PROPOSITIO  IY. 

Theorema. 

Tangent  parabolam  abfeindit  in  diamttro  lineanl 
fagitta  aquale m. 

Linea  A C parabolam  cangat  in  C , & ordina- 
tim  applicetur  CD ; dico  DE  , EA  efte  xqualcs,  ft 
cnim  non  Funt,  xqualcs  fint  HE  , E A , & ordina- 
tim  applicetur  KH  intelligatur  A K,  hxc  tangens 
diet,  & produ&a  lineam  AF  Fccarct : ergo  dux  li- 
ticx  re&x  Fpatium  claudcrent. 

Idem  inconveniens  Fequitur  fi  AE  , El  dican- 
tur  xquales,duda  cnim  AL  effet  tangens  ■>  & cum 
jam  A C fupponatur  tangens , produda  Fecarec 
taneentem  AL. 

COROLLARIUM. 

Ex  codcrp  pun&o  A du*  tangentes  dud  non 
poftimt.  Sicut  neque  ex  eodem  pun&o  C. 


PROPOSITIO  V, 


Theorems 

tinea  diametrttm  ParaboUfccans,pred*tia  utrirt* 
que  parabolam  fetal. 

Linea  DE  fecet  AF  diametruro  parabolx#  dico 
quod 
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qoo4  produ^A  parabolam  urrinquc  fecabit.  In- 
tclligitur  per  pun&um  A ordinatim  applicata  pa- 
rallel nempe  A E,  fi  hxc  linca  fecans  diametrum 
illi  eft  parallcla,  (per  ccr.i.i.)  bifariam  k diame- 
tro  dividetur  & parabolam  in  duobus  punttis  fc- 
cabic. 


Si  verb  lirtea  propofira  DB,tangenti  AE  paral* 
lela  non  faerie  \ cum  ca  convcniet  in  pun&o  E, 
ergo  prius  fe&ionem  fecabit , in  pun&o  B , duca- 
tur  ordinara  BC,  fitque  AM  parameter,  fiatque  ut 
AC  ad  AD,  ita  AD  ad  AF  i & ordinara  F G cum 
BD  conveniac  in  G ; dico  pnn&um  G eftc  in  Ce- 
Aionc;  atque  adt  6 lincam  BD  convcnire  cum  pa- 
rabola in  p infto  G. 

D monftr.  Cum  iu  fa&a  fit  AC  ad  coram  AD, 
ut  AD  ad  totam  A F,  ita  crit  rcliqua  CD  ad  DF  , 
ut  AD  ad  AF : & cum  triangula  BCD,  FDG  fine 
fimilia , ita  erit  BC  ad  FG  ficut  CD  ad  FD  : ergo 
& ut  AD  ad  AF  : quadrat  a autem  BC,  FG  funt  in 
duplicata  ratione  BC  ad  FG  j ergo  & in  duplica- 
ta  AD  ad  AF : hxc  autem  duplicata  eft  ut  AC  ad 
AF,  cum  tres  line*  AC  , AD  , A F fine  continue 
propnrtionales : ergo  quadrattim  BC  ad  quadra- 
tum  FG,  crit  ut  fagitta  AC  ad  fagittam  AE  : ergo 
(per  dejin.  parabola)  pundhim  G ad  parabolam 
pertinct,  quod  crat  demonftrandum. 

Mfi^8^iB86gBB88|g8B8B9flBB8gBflB88lBSaaBWtt 
PROPOSITIO  VL 

Theorema. 

Si  ex  cjuoeumquc  punflo  parabola, due  am  nr  paral- 
lel* tangents  , & ordinal a in  punllo  contattut  j 
ent  triangulum  ab  hi*  parallels*  , & diametro 
fathsm,  aejuale  reElangulo  comprebcnjb  fub  appli - 
cat at  & fagitta. 

Sit  A C tangent  parabolam  in  pundfco  C , per 
quod  ducatur  ordinata  CH,  & ex  quocumquc  pa- 
rabola pun&o  D , ducantur  D E,  D F , parallel* 
cangenti,  6c  ordinat*  : dico  triangulum  DEF  his 
parallelism  diametro  comprchcnfum,  xquale  ellc 
rc&angulo  F G,  comprchenfo  fub  fagitta  F B , & 
fub  BG,  feu  ordinata  CH. 

Demon ftr.  Sunt  ( per  3.)  AB,  BH  zquales,  & 
AH,dnplaBH  i ergo  (per  33.  i.J-ucl.)  triangu- 
luni  ACH  rc&angolo  HG  eft  .xquale.  Item  per 
deH  >.  ra:  abola  ita  eft  quadratum  C H ad  quadra- 
tum  D F ut  H B ad  F B , feu  ( e<tr  1. 6.)  ut  re- 
&angulum  H G ad  re&angulumF  G,  fed  ut  qua- 
dratum C H ad  quadratum  D F ; ita  triangu- 
lum A C H ad  funilc  triangulum  E D F ; ergo  ita 


eft  redangulnm  H G ad  rc&angulum  F G i ficut 
triangulum  A C H ad  triangulum  E D F t fed  pri- 


ttnim  eft  xquale  tertio  : ergo  fecundum  quarto , 
nempe  re&angulum  F G,  txiangulo  E D F , quod 
erat  demonftrandum. 

&55i5ReefieS2Q,6S5SS563E3'29fi9 
PROPOSITIO  VII. 

Theorema. 

In  parabola, linea  diametro  parallel a diameter  eft, 
fecatque  bifariam  lineal  tangtnti  parallel  at . 

Linea  CM  fit  diametro  BD  parallela ; dico  CM 
elTe  diametrum  & fccare  bifariam  omnes  lincas 
tangenti  A C parallelas  , hoc  eft  du&a  L F,  tan- 
genti  AC  parallels,  dico  lineas  LN,NF  cftc  xqua- 
les,  quod  probavero  fi  oftendero  triangula  fimilia 
LNM,  KNF  cfle  xqualia. 


Demonftratio.  (per  pracedentem)  rc&angtf- 
lum  GH,  triangulo  EGF  xquale  eft.  Item  eft  qua- 
dratum L D ad  quadratum  FG  ( per  defin.  para- 
bole)  ut  D B ad  G B ; feu  ut  rcdtangulum  DH  ad 
re&angulutn  G H.  Ut  autem  quadratum  L D ad 
quadrauim  F G ; ita  triangulum  L ED  ad  trian- 
gulum EFG  ,cum  lint  paritcr  fimiles  figurx  : er- 
go ut  triangulum  L E D ad  triangulum  E F G ita 
rc&ang.DH  ad  re&angulum  GH  » led  fecundum 
eft  xquale  quarto  , ergo  primum  tertio  xquale 
crit , nempe  triangulum  LFD,  rcdhngulo  DH,& 
ablatis  xqualibus  triangulo  E F G , & re&angulo 
G H j reftat  rc&angulum  D K , xquale  trapezio 
GFLD;  & ablato  cotntnuni  G F N M D , reftant 
triangula  xqualia  LNM, KNF  eftc  xqualia , quod 
demonftrandum  eiar. 

Nocan 
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Notandura  autcm  licet  locutus  fim  dc  redan- 
gulis>  tain  bene  proccderc  demonftrationem  , li- 
cet pro  rcdangulis,  parallclogramma  pofuiftem. 

COROLLARIUM. 

Sequirur  per  orane  punduin  ctiam  intra  para* * 
bolam  all.  imp  turn , duci  podc  diametrum  > quia 
dud  poteft  parallcla  diametro. 

ffi>j0S^^^ee5A6S^6B3Kfi5!»fiSBB6fi€S.6a 
PROPOSITIO  V 1 1 L 
In  PataMa  omnei  diametri  funt  axi  pAruHclt, 

Sit  in  parabola  axis  A D , ficque  HM  diameter 
qusecumque  , dico  H M axi  A D clfc  paralldam. 
lnrclligaiur  per  pundurn  C tangens  C A , item 
i>cr  punduin  B,  tangens  BH  , qua:  cum  fit  paral- 
lcla ordinatis  qux  pcrpcndicularcs  funt , & ipfii 
jxrpcndicularis  crit.  Sit  quzcumqbe  LF  parallc- 
la tangent i CA , & per  ptindum  F.  Agafur  per- 
pendiculars KFG,  item  LMD. 


Demonftrario.  Cum  L F fit  parallcla  rangenti 
C A ; & C N fit  diameter,  crit  LF  ordinata  (per 
cor. i.  x.)  Sc  bifariam  divifa  in  N.  Quod  fiCN 
non  fit  parallcla  axi  AD  , dueatur  per  punduin  C 
alia  quzcumqne  parallcla  axi,  hxc  dividcrct  bifa- 
riam lincam  L F , in  alio  utique  pundo  qujtm  N, 
quod  eft  abfurdinn  j igitur  alia  parallcla  duci  non 
poteft,  qu&m  CN  •,  ergo  CN  parallcla  eft , quod 
erac  demonftrandum. 

PROPOSITIO  IX. 

• Thcottma. 

Si  in  axe , *! I*  diametro  akfeindantur  equal's 

f*gi"**&  ordittatim  afplicemur  y qua  Ad  ax em 
Applicabiiur,  minor  erit.  • 
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Demonftratio.  A B fcda  eft  quadrupla  A D, 
ergo  ( per  definition'™  par  Mt)  quadratum  E b[ 
quadruplum  eft  quadraci  C D , Sc  quadratum  F B 


A 


*quale  eft  quadrato  CD  , ergo  F B , C D 
fimt  xquales  , led  funt  ctiam  parallels , ergo 
CF  Sc  A B funt  parallclx  ; ergo  CF  (per  8..  eft 
diameter , & E G applicata  major  eft  quam  E F, 
feu  FB,  aut  CD.  Oftcndo  autcm  C G , AD  cllc 
xquales  , eft  cnim  A B quadruplo  AD  , Sc  dupla 
Gr,  cum  ita  fit  EF  ad  EB ; ficut  FG  ad  AB,  quare 
reftabunr  AD,CG  dTe  xquales  , quod  erac  pro- 
pofitum. 

Cum  autem  fe  habeanc  fingula  quadrata  appli- 
cator urn  ad  eamdem  diametrum  ficut  fagittxdem- 
per  quadrata  applicatarum  ad  axem  crunt  minora* 
quam  applicatarum  ad  quamcumquc  aliam  dia- 
roetnim. 

PROPOSITIO  X. 

Theorem  a. . 

Lai  Hi  RcUum  Axis  minimum  efi. 

Sit  axis  parabolx  AB , & quzcumqne  alia  did- 
meter  C F } dico  latus  redum  axis  , nempc  quo 
utimur  ad  roetienda  quadrata  applicatarum  ad 
axem  , minus  cllc  latere  redo  diametri  C F.  Sine 
cnim  dux  lagictx  xquales  AD,  CG , Sc  applicaui 
EG,  C D,  auadramm  CD  (per  1.)  xqualc  eft  rc- 
dangulo  fub  fjgirta  AD  & parametro  axis.  Pari- 
ter  quadratum  EG,zqualc  eft  rcdangulofub  CG» 
Sc  parametro  diametri  CF  } _ fed  quadratum  EG, 
roajus  eft  quadrato  C D (per  pr  Ate  dent  em)  ergo 
redan gulum  fub  CG : Sc  parametro  diametri  CF, 
majus  eft  redangulo  fub  AD  , Sc  parametro  axis. 
Sc  cum  AD,  CG  fine  xquales  ( per  1.6.)  erit  pa- 
rameter diametri  C F , major  parametro  axis  ) 
quod  erac  demonftrandum.  • , 


Sit  axis  A B parabolx.  Dico  quod  fi  in  co  ab- 
icindatiir  quxcumquc  fagirca , Sc  in  alia  diametro 
xqualis  abfdndatur  , Sc  per  utramque  applicata 
dueatur , qux  ad  axem  applicabitut  minor  erit. 
Sir  cnim  diameter  qux  debcac  per  pundum  C 
tranfire  •,  ducarur  applicata  CD,  fi-ttqiic  AB  qua- 
drupla  ipfius  AD,  Sc  dueatur  perpendiculars  BE, 
qux  dividatur  bifariam  in  F i jungaturque  FC, 
ducaturquc  A E. 

Tom.  /. 


PROPOSITIO  XL 
Theorema. 

Tertis  proportion  slit  quadrupla  fafUte , (*r  dupU 
tangenti  > efi  pATAtneter  diamttri  per 
eontatlum  dude* 

Linea  CD  tangat  parabolam  in  pundo  D, 
Oo  dueatur 
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dacatur  diameter  FDR  fitque  alia  quxcumquc 
diameter  C M,  ad  quam  fit  applicant  D X , & fit 
fagitra  X B,  eruntquc  X B , EC  xquales  ( per  3.) 
quxratur  tenia  proportionnlis  duplx  X C,  & du- 
plz  D C,  fitque  G.  Dico  lineam  G erte  paramc- 
trum  diametri  DN  , hoc  eft  quadratum  KL  sequa- 
lc  efle  rcdangulo  comprchcnfo  fub  DL  Sc  G. 


Demonftratio.  ( Per  3.)  line*  CD,  BX  feu  FD, 
lur.t  zquales  & confiquemcr  fimilia  triangula 
B£C,  FED  xqitnlia funt j addatur  communis  fi- 
gura  DEBMND.fiet  parallelogrammum  F M,  feu 
iper  C.)crianguhl  PKM.xqualcfigurx  DCMND, 
& aufcrendo  quod  commune  eft,  reftat  triangu- 
lum  L K N,  xquale  parallclogt  ammo  DCPL  , Sc 
cum  liabeant  angtilum  in  L xqualem  ; redangu- 
lum  KLNO  erit  duplumparallclogrammi  DLPC, 
Sc  xquale  parallelogrammo  fub  DL,  & dupla 
DC*  Fecimus  auum  ut  quadmpla  B X aut  F D ad 
duplam  DC,  feu  quadrtiplam  DE , hoc  eft  ut  D F 
ad  DE  i autLN*adKL  propter  fimilicudincm 
triangulorum , ita  dupla  ad  DC  ad  G j crit  ergo 
permutando  ut  LK  ad  LN,  ita  G ad  duplam  DC, 
Sc  fumpri  eadem  altkudinc  LK  j ut  quadratum 
LK  ad  redangulum  KLN  ; ita  redangulum  fub 
G,  & DL  ad  redangulum  Tub  dupla  DC  & DL, 
Fed  fccundum  Sc  quarrum  funt  xqunlia  ; ergo 
quadratum  K L xquale  eft  rcdangulo  fub  fagitca 
DL  Sc  G y quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XIL 
Theorema. 

Md  d.ttam  paraboU  diametruW>  ex  da  to  punElo  li- 
neam ordinatim  applifare  : item  lineam 
data  aqitalcm. 

■ Sit  parabolx  data  diameter  A B ad  quam  ex 
pundo  C ordinatim  applicanda  fit.  Ducatur  li- 
nen CA  , qux  ptoducatur  , ita  ut  fiant  C A,  A D 
xquales,  fitque  D E parallela  A B ; dico  CE,  elle 
ordinatim  applicatam. 

Demonftratio.  ( Per  3.6.)  ita  eft  CA  ad  A D ; 
ficut  C F ad  F E j fed  C A Sc  AD  funt  xquales : 
ergo  Sc  C F,.F  E. 

Si  pundum  datum  fuerit  in  diametro  ut  B. 
Prini&  ex  pundo  jC  in  peripheria  ordinatim  ap- 
plicetur  CE,  cui  per  pundum  B , aut  ctiam 
aliud  quodcumque  datum  ducatut  B G , paralle- 
ls C F. 


Dcnique  fi  linea  ordinatim  applicanda  debca: 
clfc  xqualis  line*  H applicataCF,fiatque  ix  qua. 


dratum  CF  ad  quadratum  H , ita  AF  ad  A B , Sc 
per  B ducatur  B G parallela  C F » dico  B G , effii 
ordinatim  applicatam.  Sc  xqualem  linex  H ; cum 
ad  cjus  quadratum  fc  habcat  quadratum  CF  ; ut 
AFadAB. 

*s*es*Hi*  ***«»  m-rntn  «*<**«» 
PROPOSITIO  X 1 1 L 

Theorema. 

Linea  dividens  unguium  tangentis t$r  diametri  bl- 
fariam , / teat  parabolam  in  punch  per  quod  ap- 
plicatur  aqualit  laterl  rctlo. 

Linea  A B dividat  bifarinm  angulum  CAD, 
tnngcniis  aim  diametro  AD  : dico  applicatam 
BD,  xqualAn  efle  latcri  redo. 


L A 


Demonftratio.  Tangcns  AC  eft  parallela  appli- 
entx  BD,  (per  1.)  ergo  anguli  altcrniCAB , ADD 
funt  xquales,  & ( per  {.  1 .Eucl.)  lincx  B D,  A D 
xquales  funt.Scd  latus  redum  eft  tertium  propor- 
tionate lincis  AD,  BD,  tertium  autem  proportio- 
nate xqualibus , xquale  eft  : ergo  lincx  B D,  Sc 
A D fingulx  font  xquales  latcri  redo;  quod  de- 
monftrandum erat. 

PROPOSITIO  XIV. 

Problems. 

Invenire  latut  re  Burn. 

Sit  qnxcumquc  diameter  AB ; ad  cam  applice- 
tu*  ordmata  C D ad  redos  ; ducaturquc  A C , a J 
quam  fic  per pendieu laris  C E : dico  D E cftc  latus 
redum. 

Demonftratio.  Cum  angulus  AC E redus 
fir,  crit  C D media  propot  tionalis  inter  AD  , Sc 
DE  ; ergo  quadratum  CD,  xquale  eft  rcdangulo 
fub  AD,  DE,  ergo  DE  eft  latus  redum. 

Alitcr  fiat  A D axis  qux  major  fit  latere  redo, 
per  punduhiC  applicetur  ordinarim  CE , turn  ex 
D ut  centro,  intci  valloDE,  fiat  arcus  E F fccans 
parabolam  in  F,&  applicetur  ordinatim  FG,  Jico 
CD  xqualem  iflc  latcri  redo. 

Demon  ftr. 
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Demonftr.  Qjfcdratum  DE»(cu  FD.fc  habcc  ad 
quadratum  F G , uc  A D ad  A G , & funipti 
cidcra  aititudmc  DG,  at  rcdangulum  A D G ad 
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XVI. 


A 


rcdangulum  AGD  , fed  ( per  47. 1.)  quadratum 
DF  xqualc  eft  quadratis  GF , GD  \ ergo  quadra- 
ta  GF,  GD  finuil  ad  quadratum  GF,  fe  habent  ut 
rcdangulum  ADG  ad  tcdangulum  AGD , & di- 
videndo  crit  quadratum  G D ad  G F ut  quadra- 
tum GD  ad  rcdangulum  AGD;  quare  quadra- 
tum GF  xqualc  eft  rcdangulo  AGD.  Ergo  G D 
eft  latus  redum. 

Poteft  item  invcnirl  puudum  F , fi  divisa  A D 
bifariam  in  H , defer ibcrctur  femicircutus,  fierce 
anguius  A F D redus  , quia  eflet  in  fcmicirculo  : 
ergo  per  primam  partem  hujus  , clFct  G D latus 
redum. 

Fado  igitur  in  F angulo  redo , inventoque 
punfto  D,  crunt  DF,  FE  xquales. 


Theorema. 

Si  Parabola  diameter  line  am  tfuampiam  bifariam 
dividat  ,^ua  Per  fjm  extremitattm  dttcitur  tan- 
gens,  illi  eft  parallel  a , & viciffim  iUi  eft 
parallel 4,  fedionem  tangit . 

Sit  parabola  ABC  cujus  diameter  BE  dividat 
bifariam  lincam  AC  in  pundo  E , dico  tangen- 
tem  F B G , dudam  per  cxtrcmitatcra  diametri 
cfle  parallclam  line*  A C.  St  cnim  non  eft  paral- 
lela , ducatur  per  C parallcla  tangenti  qu*  fit 
C H. 

Demonftr.  ( Per  7.)  diameter  BE  dividit  bifa- 
riam in  K lincam  HC  , fed  fupponebatur  AC  di- 
vifa  bifariam  in  E : ergo  ita  eft  CK  ad  C H , ut 
C E ad  C A : ergo  (per  4. 6.)  A H,  E K funt  pa- 
ralltlx  [centra  corell.i.  prime  hn\nt.) 

Viciflim  dico  parallclnm  line*  AC  per  extre- 
tnitatem  diametri  dudam,  cilc  tangcntcm,fi  cnim 


F B G. 


PROPOSITIO  XV. 

Theorem.l. 

Si  parabolam  dtu  1 1 nee  ita  fecentjnt  puntla  J ’eflio - 
num  unites,  nett  tontineantur  intra  punQa  alte- 
riut ; be  line a extra  parabolam  convenient. 

Lincx  AB,  CD , parabolnm  ABCD  fingulx  in 
duobus  pundis  fcccnt,  ita  ut  punda  fediommi 


onius  non  contineantut  intra  muida  fedionum 
altcrius  j dico  Has  tineas  extra  fedionem  concur- 
rcrc.  Ducantur  per  punda  B A’D  dux  diametri 
EF,  GH,qux  ( per  %.)  funt  inter  fc  parallel*  , Sc 
fedionem  fingulx  in  uno  taut um  pundo  feca- 
bunt,  & iiucllijgatur  duda  BD. 

Dcmonftratio.  AnguliEBD,GDB  funt  duobus 
redis  xquales  [per  jc.  1 .Enel.)  ergo  angnli  lBD, 
KDB  turn  duobus  redis  minorcs  : ergo  coiftur- 
funt  Jix  lincx. 


non  fit  tangens  , parabolam  fecabic  in  duobus 
pundis  qualis  eft  B L , ergo  (per  if.  bujw)  cum 
AC  conveniet. 

*£*  i*a  • «ie  frf*  B*»  E4»  fri*  E«*  €«» 

PRO  %0  SITIO  XVII. 

Theorema.  * 

Linea  per  contaQnm  dntla  bifariam  divide  ns  pa- 
rallelam  tangenti , diameter  eft. 

Parabolam  ABC  tang.it  reda  linea  FBG  , Sc 
parallelam  AC,  dividat  bifariam  in  E , linea  BE 
dico  cam  eftc  diametrum. 

Demonftr.  Si  BE  non  eft  diameter,  fit  BI,  qux 
per  prxeedentem  divider  bifariam  lincam  AC,  in 
pundo  I , quod  eft  abfurdum,  cum  jam  fuppona- 
tur  divifi  bifariam  in  E : ergo  alia  diameter  duct 
non  poteft  quam  BE. 

PROPOSITIO  XVIII. 
Theorema. 

In  Parabola , linea  duos  parallel  at  bifariam  dfai- 
dens  ejl  diameter, 

Sim  in  parabola  dux  lincx  parallclx  AB,  CD, 
quas  linea  FE  bifariam  fceet  in  E & F ; dico  li- 
ncam  FE  ejlc  diametrum.  Si  cnim  non  fit  ducatur 
per  F diameter  FG. 


Taw.  /. 
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Demonftr, 
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Demonftr.  (Per  16.)  tan  gens  pet  pundum  G 
dudia  ,erit  parallela  line*  A B , ergo  & patallcla 
line*  CD  : ergo  (per  17.)  CD  critbiferiara  divifa 
in  H,  quod  eft  ablurdum  cum  jam  fupponacur  bi- 
fariam  divifa  in  E. 

R 3P.5353S6BSS&SS3329 

PROPOSITIO  XIX. 
Problema. 

DaM  in  parabola  lint  a diamtirnm  inter t , hem 
per  eptedennujut  puntlum. 

Sit  data  in  parabola,  Linea  AB , enjus  diame- 


ter dttcenda  eft.  Illi  ducatur  parallela  C D , & 
ntraque  dividatur  bifariam  in  F 6c  E , datum  eft 
per  fkperierem  lineam  F E eftc  diametrum  li- 
ne* AB. 

Si  per  pundum  C ducenda  lit  diameter  , 
qu  scr.Ttu  r qusecnmque  diameter  FE,  cui  per  pun- 
dum C ducatur  parallela  , h*c  criam  crit  diame- 
ter per  pundum  C duda. 

6S.03SSSSS3  3?  G3535358998S55E055S3'^S?).5ES3S3- 
PROPOSITIC^  XX. 
Problema. 

Atu  parabola  ax  cm  dnetre. 

Inveniatur  ( per  precede  mem)  qusccumque  dia- 
meter AB.  ad  quatn  ducatur  perpradfcut&ris  CD, 
qua;  dividatur  bifariam.  Si  pundum  medium 
coincidit  cum  B , linea  A B erit  01101  'Hi 
convcniat  dofinitio,  Si  autem  non  coincidit  cum 
B,  lit  pundum  F i ducatur  F E , parallela  A B ; 
dico  E F efle  axem,«im  illi  convcniat  definirio, 
dividacque  bifariam  linens  ad  ipfum  perpendieu- 
larcs. 

PROPOSITIO  XXI. 
Problema. 

Per  datum  ^HoicDvt^He  ptmttutu  tangmttm 
due  ere. 

Sit  datum  ptim&  in  circumferentia  pundum  A 
per  quod  ducenda  eft  tangens  : per  pundum  A 
ducatur  ( per  19.)  diameter  AC,  cui  fit  ordinatim 
appiicata  1>D  (err  1 a.)  huic  ducatur  parallela  AE, 
ciarum  eft  (per  1 6.  AE  tangertem  cite.  V cl  duca- 


tut  quae  cum  que  diameter  E F,  ad  qnam  ex  pundo 
A ducatur  ordinarim  appiicata  A F,  fiantque  FD, 
D E xquales ; datum  eft  ( per  4.)  A E tangencem 
dTc. 


Sit  propofitum  pundum  E , ex  quo  ducenda 
eft  tangens.  Pr»m&  per  pundum  E ducatur  qu*- 
cumquc  diameter  E D,  untque  E D,  DF  aequales, 
& per  pundum  F ordinatim  applicetur  FA  ; dico 
lineam  E A tan  gen  tern  efte, 

WW  WtiMW  Ml  KM  Wl  PM  HH  It  HH  tt 

PROPOSITIO  XXII. 
Problema. 

In  parabola  tangtntem  duetre,cpu  turn  ax*  deter * 
minamm  angtdmm  cemprehendat. 

Sit  parabola  in  qua  ducenda  eft  tangens , quit 
cum  axe  A B angutum  comprchendar  iquaicm 
angulo  E F G.  Ex  quocumque  pundo  E ad  F G : 


ducatur  perpendicularis  EG,  dividatur  F G , bifa- 
riam in  H j ducaturqueEH^um  angulo  FHEfiat 
cqualis  angulus  D A C , ducaturquc  CB  perpen- 
dicular i$,flntque  A B,  ADxquales  : dico  lineam 
DC  efle  tangentem,  & anguluro  C D A srqualem 
circ  angulo  F. 

Demonftr.  Triangula  HEG.ACBfunt  zquian- 
gula  ut  patet ; ergo  (per  4.6.)  ita  crit  EG  ad  GH> 
ut  CB  ad  BA,  & confcqticnter  ita  EG  ad  GF,du- 
plam  HG,  ut  CB  ad  BD.  Quart  ( per  5.  6.)  *qm- 
angula  fnnt  tvianguU  EFG  , CBD  : crgoanguli 
D & F fnnt  zquales. 

Et  cum  omnes  diametri  lint  parallel*  facicc 
acquaint)  angulum  cum  omnibus  parallels. 

Pot  era  t hare  propolitio  fieri  univcrfalior , it 
nempe  proponcrcttir  pro  axe  qiixlibet  diameter 
A B ad  quam  ordinatim  appHcanda  eflet  IK , turn 
angulo  A K I ficret  xqualis  HGE»  cztera  client 
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PROPOSITIO  XXIII. 

Thcorcma. 

Tangentes  dufla  per  extrema  applicate.  In  codem 
puntlo  illittt  diametrum  fteant, 

Sint  dux  tangditcs  AD , BD  dud*  per  extre- 
tnitatf  s ordinatim  applicarx  A B j dico  eas  con- 
currere  in  codem  punfto  D diametri  DF. 


Demonftr.  Cum  AD  fit  rangens  ( per  4 huim) 
erit  punftum  D concurfus,  ira  ut  EF,  ED  fine  x- 
quaics  i idem  dicendum  de  linea  D B : ergo  con- 
veniunt  in  punfto  D i quod  erat  demonft random . 
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meter  i ergo  & parallel,  diametro  D F , quod  eft 
abfurdum  cum  in  punfto  D convcnianr. 

PROPOSITIO  XXVI.  * 
Theorema.  < 

Conjungentet  extrema  applicatarum  dUmttrum  in 
eedem  puntlo  fie  out  cr  (jut  a con  cur  fit  dull 4 * 
unam  bifariam  divldlt  tfi  diameter, 

Sint  dux  quxvis  ordinatx  A B , C D quarura 
extrema  conjungam  due  linex  C A , DB  , qux 
(per  coroll.  1.)  cum  diametro  E F convenient 
dico  illas  convcnire  in  codem  punfto  E diamc- 
tri. 


PROPOSITIO  XXIV. 


Theorema. 

Si  due  tangentts  eonveniant , 57-  d concur  fit  dufla, 
dividat  bifariam  conjmngentem  comatlm  ; 
hoc  diameter  erit. 


Demonftratio  Cum  EF  fit  ordinatarum  diame- 
ter , crunt  divifac  bifariam  in  G & F , crirquc  ut 
CF  ad  A G , ita  F D ad  GB  : fed  ut  CF  ad  AG  -, 
ita  C E ad  AE  j & FE  ad  G E , & parirer  ut  FD 
ad  G B,  ita  DE  ad  B E,  8c  FE  ad  G E ; ergo  pun- 
ftum E , eft  concurfus  trium  Iinearum  C A , 
F G,  D B. 


Dux  linex  AD,  BD  parabolam  tangenres  con- 
currant  in  punfto  D , & linea  D F dividat  A B 
cotijungcncein  contacts  , bifariam  in  punfto  F ; 
dico  FD  diametrum  efle.  Si  cnim  D F non  fit  dia- 
meter, fit  GF,  Sc  AB  qux  eft  biftriam  diviia  , erit 
ejus  ordinata,  & cum  AG  fit  tangens , crunt  (per 
*4.)  HF,  HG  xquales,  quod  fi  duccrctur  GB,  ( per 
tandem)  diet  tangens,  ergo  DB  non  eflet  tangens 
contra  fiippofitioticm. 


Sccundam  partem  hnjits  propofitionis  facile 
cidem  metbodo  demonftrarc  pofiumus , nempe  fi 
ex  concurfu  E ; ducatur  linea  bifariam  dividens 
unam  parallclaruro,  dividcrc  8c  aliam  8c  die  dia- 
metrum. 


PROPOSITIO  XXVIL 


Theorema. 


PROPOSITIO  XXV. 
Theorema. 


Si  in  ax.-  proJuflo  fnmatur  l.itut  re  flu  m,quacum- 
ejue  chorda  per  verticem  dufla  eft  media  proper- 
tionalii  inter  fagmam,j  compofitam  ex  fagtita, 
Cr  latere  reflo. 


Si  tangentts  conventual ; diameter  per  concurfum 
dufla  bifariam  dividit  conjungentem  punfla 
contafluum. 

Tangentes  parabolam  convcnianr  in  punfto  D, 
firqoc  diameter  D F : & linea  conjungens  conra- 
ttus  fit  AB  ) dico  AB  divifam  die  bifariam  in  F, 
fi  cnim  non  fir  divifa  bifariam  in  F , dividatur 
bifiriaiu  in  K.ducaturquc  DK. 

Demonftratio.  Linea  DK,  (per  14.)  efler  dia- 


Sir  A B latus  return  fumptum  in  axe , fitque 
chorda  quxcumque  BC  , per  vertieem  tranfiens, 
8c  ducarur  ordinata  C D , dico  C B efle  me- 
diam  proportionalcm  inter  AD  & DB  , feu  quod 
idem  rftquadratumC  B efle  xqualc  reftangulo 
A D B. 

Demonftratio.  Qiiadratttm  BC  (per  47.  1.) 
xquale  eft  quadratis  D B 8c  C D,  pro  hoc  ultimo 
fubftituc  rcftangulum  B D A , illi  xquali  (per  1.) 
erit  quadratum  BC,  xqualc  reft  tngulo  DBA  , 8c 
quadrato  B D , qux  duo  etficiunc  icftangulum 
O o iij  A D B 
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ADB  (per  5. 1.)  ergo  quadratum  B C , rcdangulo 
ADB  xquale  eft ; quod  crar  demonfttandum. 

COROLLARIUM. 

Hxc  propoftcio  poteft  die  utilis  ad  deferiptio- 
nun  parabola:. 

£4*  M*  tt»  *¥*  f«»  «f« 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Thcorcma. 

Si  dismetrum  ficet  uteumtjue  lines  per  cstjus  ex- 
treme dueantur  ordinal*,  feeabitur  diameter  in 
tree  continue  proportionates,  applicate  erunt 
continue  proportionates, 

Ducatur  linea  AB  fecans  utcumque  diametrum 
in  pundo  C,  & per  punda  A , & B dueantur  ap- 
plicatx  AD,  BE  : dico  lincas  FD,  F C e(Te  conti- 
nue proportion  ales.  Item  AD,  GC,  HE  die  con- 
tinue proportionalcs.  Ducatur  ungens  I F. 


Demonftr.  ( Per  primam  (jujus)  ratio  FE  ad  FD 
eft  ficut  quadrati  B E ad  quadratum  AD  hoc  eft 
doplicata  line*  E B ad  lincam  A D , feu  duplicata 
line*  EC  ad  CD.Tota  ergo  EF  ad  Tegmentum  DF 
eft  ut  quadratum  E C ad  quadratum  C D.  Pona- 
tur  verum  clTc  quod  quxritur.hoc  eft  FC  mediam 
e(Ie  proportionalcm  inter  FD,  Sc  FE.  Quia  ita  eft 
tota  FE  ad  ablatam  F C ficut  tot  a FC  ad  ablatam 
FD  ,erit  Sc  rcliqua  C E ad  reliquam  C D ut  rota 
FE  ad  totam  FC  ; Sc  cum  FE  ad  FD  fit  in  dupli- 
cata  rat  tone  FE  ad  FC,erit  etiam  in  duplicata  ra- 
lionc  CE  ad  CD,  leu  EB  ad  AD. 

Hxc  confidctatio  utilis  eft  ad  inveniendum 
pundum  B in  quo  lines  AC  fecat  parabolam. 

Sccunda  pars  probatur  nempe  A D , G C,  HE 
efie  continue  proportionalcs  , qux  func  enim  in 
Tubduplicata  ratione  continue  propojrionalium, 
font  etiam  continue  proportionalcs.  Sed  HE,GC, 
AD  (per  primam  hujtu ) fuht  in  Tubduplicata  ra- 
tionc  Tagittarum  : ergo  & continue  proportiona- 
lei  funr. 

iH.v,  ,vy,  w^  gia5SS3Ki6a  3?58«.85e9 

propo^Ftio  XXIX.  # . 

Problema. 

Parabola  umbilicum  reperire. 

Pthub  umbilici  inventio  facilis  eft.  Cum  cn:in 
ex  definhione  umbilicus  diftet  a verticc  parabolx 
quarta  parte  latcris  redi,  dcderimyfque  Tupri  plu- 
t'itnas  nicthodos  inveniendi  iatetis  redi.  Conic- 


quenter , facile  umbilicum  cujuTcumque  paralblx 
aflignabimus. 

Proponatur  parabola  BC  cujus  axis  AE ; firque 
tangens  A C ad  quam  fit  perpendicularis  CE,  di- 
vidatur  AE  bifariam  in  F j aico  pundum  F efic 
umbilicum,  Sc  DF  mediam  partem  latcris  redi. 


Detuonftratio.  Cum  angulus  A C E fit  rcdu% 
erit  C D media  proportionalis  inter  AD&DE, 
ergo  cjus  quadratum  xquale  eft  rcdangulo  Tub 
AD,  DE,  ( per  1.)  idem  quadratum  CD,  xquale 
eft  rcdangulo  Tub  8D,&  latere  redo  Sc  redan- 
gulum  Tub  BD,  Sc  latere  redo  xquale  rcdangulo 
Tub  AD,  DE,  Sc  per  14. 6.)  AD,  BD,  & laws  rc- 
dnm,  Sc  DE  fimt  proportionalcs,  led  AD  eft  du- 
pla  ipfius  D B ; ergo  laws  redum  duplum  eft  li- 
nex  D E. 

Secundi,  quia  AE  diviTa  eft  bifariam  m F , ita 
erit  A E ad  AF  ficut  ablata  A D ad  ablatam  A B ; 
ergo  rdiqua  D E ad  reliquam  B F eft  ut  tota  ad 
totam,  nempe  m AE  ad  AF  , nempe  dupla } ergo 
BF  eft  media  pars  ipfius  DE. 

03638835  T56553S563g5-6335856B:636&63'S50399S9 

PROPOSITIO  XXX. 

Theorema. 

Si  fiat  anf  ulr.f  ad  contafium  aejnalis  artpulo  tart- 
gattis  ettm  axejiabebitur  focus  \ viciflim ft  linen 
a fjco  ad  taflum,  squalls  eft  lines  intercepts  in- 
ter ficum  <3-  conctsrfum  tangent  is  cam  axe. 

Fiat  in  endem  figura  angulus  ACF  xqualis  an- 
guloCAF,  dico  pundum  F cite  umbilicum.  Duca- 
wr  ad  AC  perpendicularis  CE. 

Demonftr.  Cum  anguli  CAF,  ACF  fint  xqua- 
les , erunt  lines  AF,  FC  xqualcs,  klcoquc  femicir- 
culus  ductus  ex  F,  ut  centro.intervallo  FC.tranfit 
per  C , Sc  cum  angulus  A C E fit  redus,  tranfit 
cci.im  per  E ; Sc  AE  diviTa  eft  bifariam  in  F ergo 
F focus  eft.  quod  crat  prinuim. 

Secundo  F hipponarur  fbcus.Cum  angulus  ACE 
fit  redus  ,&  AE  diviTa  bifariam  in  F,  n deferiba- 
tur  fcinictrculushic  ncccfiario  tranfir  pcrC ; ergo 
lincx  F A,  F C funr  xqualcs. 

COROLLARIUM  L 
Anguli  itftn  FAC,  ACF  funr  xqualcs  (per  5.1.) 

COROLLARIUM  U. 

Si  cx  F ut  centre  deferibamr  circulus  qnocum- 
que  imervallo  FA,qoi  lecet  parabolam  in  C,  jun- 
gaturque  AC,  hxc  crir  tangens. 
b 1 b COROI.. 
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C6R.OLLAR.IUM  III. 

Si  ex  umbilico  F ad  tangcntcm,AC  ducatur 
perpendicularis  F G>  hxc  fecabit  bifariam  lineam 
AC  in  pun  do  G , fiunt  enim  triangula  iunilia 
AGF,  GFC  3 5c  AF,  FC  func  xquales. 


(WROLLAIUUM  IV. 

Aliter  inveifiri  poteft  focus.  Sit  axis  BD,  duca- 
tur  quxamique  ordinataCE  , qtix  dividatur  bi- 
fariam  in  F,  ducatur  lineaBF  ad  quam  fit  perpen- 
dicularis FD  , dico  ED  die  diftanciam  foci  a ver- 
tice  B.Fiateninf  BA  xqualis  BE,jungamrque  AC 
ad  quam  fit  perpendicu laris  CG. 

Demonftravimus  EG  die  diinidium  lateris  r?- 
&i  , fid  E D ell  dimidia  pars  EG  i.eft  enim  AC 
tangens,  & cum  cam  CF  fit  femiflis  C E , quam 
AB  ipfius  AE,  ertmt  AC,  BF  parallels  3 funt  item 
anguli  ACG  , BFD  redi , quarc  E D eric  femiffis 
EG ; ergo  ED  eft  quarca  pars  lateris  redi. 

PROPOSITIO  X X I. 

Theorema, 

.Ormtu  rad! ui  axi  parallel m In } uperfeiem  para - 

bolicatn  gj-  rejlexiziatn  incurrens,  in  focum 
rcfietlhuri 

fixe  eft  Celebris  iila  propofitio  , Sc  proprietas 
parabolx  , propter  quam  folam  multi  parabolx 
dodrinam  tradidcrunt.  Suppono  ergo  aari  cor- 
pus parabolicum  rtflexionis  capax  , u nempe  in- 
telligerctur  parabola  circa  immotum  axem  cir- 
cumvolui , & fiiperficicm  aliquam  parabolicam 
produxilIe3  Sc  ad  illius  formam  cx  materia  folida 
cohfiuum  die  vas  aliquod  inais  lxvigatum  ; dico 
omnera  radium  luminis  axi  .paralltlum  refiedi  in 
focum. 

Suppono  autem  omnem  refiexionefn  fieri  ad 
angulos  xquales  incidcntix  , 5c  reflexionis  : fup- 
pono  item  angulos  ad  fuperficies  curvas > fumi 
penes  tangentes. 

Sic  ergo  AB  axis  parabolx  DB,  firqiic  tangens 
■ quxctimquc  AD  , & focus  C 3 5c  radius  incidens 
E D parallelus  axi  3 dico  ITunc  radium  refleden- 
dum  in  focum  C. 

Demonftr.  Ciim  lincx  ED,  C A fine  parallel*} 


erunt  anguli  intemus  6i  extemus  ex  eadem  parte» 
nempe  F D E , D A C xquales  , fed  anguli 


bAC  > CDA  font  xquales  : tit  oftendimus  ergd 
anguli  incidens  EDF  , 5c  reflexus  CDA  font 
xquales ; quod  erat  demonftrandum. 

Quod  autem  demonftravi  dc  pundo  D de  alio 
quovis  oftendi  poteft. 

6a&5^.6S55635S  W5f.W®?33.^5P.S?53fi353W 
PROPOSITIO  XXXII; 
Theorema. 

Si  fumatttr  in  axe  lined  equal  is  dijlantia  foci , a 
Venice  per  quam  ducatur  perpendicularity  om- 
ries  parallel*  axi , ab  c*  ad  parabolam  incur - 
rentes  , equates  funt  dijlantia  foci. 

Sit  parabola  AC  umbilicus  D , fine  line*  AD* 
AF  xquales,  6c  per  pundum  F , ducatur  pe:pbn- 
diculnris  FG  3 fumarur  pundum  quodcumque  C* 
fitque  CG  parallcla  axi , dico  C G 5c  C D efle 
' xquales  i fit  tangens  C H , 5c  otdinata  C E. ' 

Demonftr.  ( Per  4.  huius ) AE,  AH  fontxqua* 
les,  5c  additis  xqualibus  AD  , AF  fiunt  F E , feu 
CG,  6c  DH  xquales,  5c  cum  ( per  jo. ) DG,DH 
fine  xquales,  erunt  DC,  GC  xquales. 

Ex  luc  propofitione  deduci  poteft  praxis  alt* 
qua  deferibendx  parabolx. 

6S9K&3S9&  63-»l»5g3B5B'5S555S55®.  G9&38SG3 
PROPOSITIO  XXXIII. 
Theorema. 

Diameter  Ad  quam  tjl  ordinatim  applicant,  om- 
nium diametrorum  ad  eamdem  ordinatam 
terminatarum  maxima  cjl. 

Sic  in  parabola  diameter  quxeumque  A B , ad 
quam  fit  ordinatim  applicata  C B D , fitque  alia 
quxeumque  diameter  E F , terminata  cldem  linci 
C D 3 dico  E F uiinorem  cfle  quam  AB,  pec 
pundum  A ducatur  G A ordinatim  applicatx 
C D parallcla  , hxc  ( per  4.  huitu  ) erit  tangens 
cadens  extra  parabolam , ergo  linca  E F ad  can! 
hon  pervenit,  ergo  fE  minor  eft  quam  BA. 
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COROLLARIUM  L 

C AD  eft  maximum  omnium  triangulomm in 
parabola  tAD  infcripubiliunv  Si  cniro  cx  pun- 


ftis  A & E ducantur  ad  CD,  perpendictilares 
AH , El  > ficnc  triangula  zquiangula  FEI»  BAH, 
6c  cum  EF  minor  fit , quam  AB  ■,  E I minor  eric 
quam  AH  , quare  triangulum  CAD  majus  tft 
tciang>ilo  CED  ( per  1.6. ) cum  habcac  earodem 
bafin,  6c  majotcm  altitudinem. 

COROLLARIUM  IL 


triangulum  I B F,  trianguli  E B F eft  duplum.  Ee 
aim  triangula  E F A,  E B F eundtm  verticera  , 6c 
bafes  zqualA  Kabcntia  fine  zqualin , erunt  ergo 
triangula  1BF,  6c  AEB  zqualia  ; fed  IBF  6c  BFM 
flint  zqualia,  6c  cum  triangula  BFM,  ABH  fint  fi- 
lm lia,  Sc  latus  AB  duplum  later  is  F B , ait  crian- 
guliun  ABH  quadtuplum  trianguli  FBM,ut  pote 
In  duplicata  ratione  laterum ; ergo  triangulum 
ABH  qnadruplum  eft  trianguli  AEB.  Similiter 
oftend.im  triangulum  HBC  quadniplum  cfle 
trianguli  BDC.  Ergo  totum  ABC,duorum  AEB, 
& BDC  fimul  quadniplum  eft. 

COROLLARIUM. 

Oftendere  fimiliterfoflumus  triangulum  A FB, 
qnadruplum  elL-  duorum  ttianguloruin , quae  fieri 
poftuntfupci  BE,EA. 

LEMMA. 

Si  Artur  ftriej  infinite  quantitatum  deerrfcentitm 
in  ratione  tju*drupU  , erit  agg>  egatnm  onuium 
ad  primum  frminum,  ut  quatuor  ad  tria. 

Sit  pritr.6  quant itas  aliqua  AB.fifquc  AC  tres 
ejui  quadrantes  , fit  item  ACadCD  ut  A B ad 


Triangulum  CAD  roajus  eft  dimidi i parabola, 
eft  en:m  dimidia  pars  CGHD  majoris  > quam  fit 
parabola  CAD. 


PROPOSITIO  XXXIV. 


S*  maxima  triangula  in  parabola  bifariam  divi- 
dantur  , & fuprr  ftgmtniit  alia  triangula  in - 
feribantur , dico  primum  triangulum  caterorum 
ejft  qnadruplum. 

Sit  maximum  triangulum  ABC  in  parabola  in- 
feriptum,  &*in  fegmentis  BDC  , AEB,  inferiban- 
tur  alia  maxima  triangula  AEB , BDC  , quod  fiet  . 
fi  divifis  bifariam  laieribus  AB  , BC  , in  pun&is* 
G,6c  F ducantur  diametri  £F,  GD  i dico  rriangu- 
lum  ABC , quadniplum  efic  triangulorum  fimul 
AEB,  BDC.  Per  B ducatur  B I occurrens  diame- 
tro  produdbe  in  I , ducatur  item  per  E tan  gem 
EK  , 6c  applicata  E L. 


Demonftr.  Tangens  EK  eft  parallela  ordinat* 
AB(f  er  4.)  funt  ctiam  diametri  EF,BH  parallel* 
(rfr  8. ) eft  ergo  paraUelogrammum  FK,&  line* 
EF,  KBarqualcs.  Scd  (per  3.)  KB,  BL  feu  El  funf 
ttttm  zqualcs,  ergo  E I,  E F funt  zquaics  j ergp 


’ A • E C I > 3 


F 


BC,  eritque  CD  quadrans  ipfitis  AC  minor  quira 
CB,qux  eft  quadtans  jotius  AB.  AbfcindaturEC 
ipfi  CD  zqualis ; aim  fit  tota  AB  ad  ablatam  CA 
licut  tota  AC  ad  ablatam  EA,  erit  jrcliqua  CB  ad 
EC  leu  CD,  ut  totft  AB  ad  AC , nempc  lit  4 ad  3. 
igitur  CD  ad  DB  fc  habet  ui  3 ad  1.  ficut  AC  ad 
C B fc  habebat  ut  3 ad  1.  ita  often  dam  fi  DB  ica- 
dividatur  in  F,fitut  CB  in  D,aut  AB  in  C,ira  e£ 
fc  CD  adDFut  4 ad  1.  & DE  ad  FB  ut  3 ad  i.Ee 
ita  confcqiicnfcr  nunquam  pervenietur  in  B licet 
fit  infinita  (erics  terminorum  in  proportione  qiu- 
drupla,  & fettiper  id  quod  reftabir  erit  proportio- 
nalc,&  erit  atm  libuerit  minus  quncumqite  quan- 
titate proptffita.  Igitur  fi  fit  quantitas  AB  quz  fc 
habeat  ad  primum  terminum  ; ut  4 ad  3.  & termi- 
nus quilibtft  ad  fequenrem  ut  4 ad  1.  infinita  fe- 
ric»  terminorum  hujufraodi  fc  habebit , ad  pri- 
muni  terminum  ut  4 ad  3, 


PROPOSITIO  XXXV. 


Parabola  e/f  fifquitertia  trianguli  maxi  mi  in  ipfy 
inferipti. 

Tbeorema, 

Sit  quzCTiroque  parabola  ctii  inferibanir  maxf- 
• mum  triangulum,  Dico  parabokm  efic  fcfquicer- 

tiara 


f Goo^ 
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dam  trianguli  illius : cnmenim  trianguluni  maxi- 
mum fir  qudruplum  triangulorum  in  fcgmentis 
Jnfcriptibilium  ( per  14. ) & hxc  fine  quadrupla 
aliorum  , & ita  confcqucnccr , & per  fingulas  in- 
feriptiones  auferatur  tnufquam  dimidium  rcliqux 
parabolx  , ita4it  cxcefius  parabolx  fuper  triangu- 
la  inferipta  poflit  oftendi  minor  quilibci  quanti- 
se , crit  in  Parabola  fcrics  infinita  tenninorum 
in  proportionc  quadrupla,  ergo  per  Lemma  fupe- 
rius  tot  a ferics  eft  fcfquircrtia  termini,  feu  trian- 
guli  maximi ; quod  erat  oftendendum. 

COROLLARIUM  I. 

Parabolx  terminatx  fe  ha  bent  inter  fc,uttrian- 
gula  per  axem. 

COROLLARIUM  I'L 

Facile  dato  fegmento  parabol*  xqualc  rrian- 
gulum  aifigiubimus,  nempc  fi  bafin  tiianguli  per 
axem  quana  parte  augcamus. 

PROPOSITIO  XXXVI. 

Theorema. 

T'l-tn/nhtm  mix  turn  concavnm  parabolic  am  da- 
plttm  efi  figmenti  coavtxi. 

Sit  fegmentum  parabolae  A E B C concavum 
renninatum  parabolx  peripher  ia  A B diametro 
BC,  5c  tangenre  AC  , dico  illud  fcgmcntiim  con- 
cavum  , cfic  duplum  fegmenri  convexiAEBA, 
nempe  comprehenfi  Iinea  rc&a  A B , & periphe- 
ry parabolx.  Ducatur  ordinata  AD. 


Demonftr.  Per  fuperiorem  triangulum  A B D 
kn  ABC  illi  .x quale  propter  lineas  D B & B C 
xtjualcs/e  habet  ad  fegmentum  ABE  A tit  > ad  1 
ftgo  fegmentum  AEBC  ad  AEBA  fe  habet  ut  1 
ad  I ; quod  erat  demonftrandum.  Alia  multa  in 
in  nunc  modum  cxcogitari  poflunr. 

«*»  *»«#»  m 

PROPOSITIO  XXXVII. 

Problema. 

D*la  ReEld  lined  pro  diametro  Parabola,  item 
angulo  qufm.apvlicata  efficere  debt  ant  j &pa- 
rameiro  parabolam  defiribert. 

Sit  data  re&a  A B pro  diametro  fiirarx  para- 
\°ks,fit  hem  AC  xqualis  pararaetro  cjufdcm, 
deferibantur  plurimi  iemicirculi  tranfeuntet  pep 
Tom.  I,  * 
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C,  & dividentes  diamernim  AB , in  quotcumque 
panes  five  equates  five  iniqualcs  parum  imrteft, 
qui  plures  &:  crcbriores  cram  , e*  exadtius  de- 
kribetur  parabola,  ducatur  per  A pcrpendicularis 
AD  fccam  omnes  circulos. 


Fiat  prima  applicata  comp  re  hen  dens  cum  dia- 
ivetro  A B qucmcumquc  angultim  A E F xqualis 
primx  line*  AG  , fccunda  H 1 xqualis  fecund x 
AK,&  ita  confcquctucr , dico  punda  F»  1 Si  rcli- 
qua,  cfic  in  per^hcria  parabolx. 

Demonftr.  Cum  dull  a fit  AG  pcrpendicularis 
ad  C E diamctrum  primi  circuli  crit  media  pro- 
portionals inter  AC,V  AE,  ergo  quadraram  AG, 
leu  EF.xqiule  eft  rc&angulo  lub  AE,  Sc  parame- 
tro  A C.  Par  iter  oftendam  A K feu  H I , cfic  me- 
diam  proportionalem  inter  fagittam  HA,  & para- 
metmm  AC : ergo  pun&a  F,  I,  8c  alia  hac  p raxi 
in venta  , funt  in  petipheria  paiabolx  } quod  erat 
demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Si  ita  fit  GF  ad  K I ut  quadrarum  AG  ad  qua-* 

dratum  AK  ; pun&a  F Sc  I pcrcincbunt  ad  para- 
bolam, quia  cum  AG  , EF>  AK  ,Hl  AE,GF; 
AH,  KI  fine  xqualcs  crunt  quadrata  EF  , HI , ut 
fagitfx  AE,  AH  juxta  definitionem  parabolx. 

IS3&5JSS-6363  &'&&%■  ST  KM?  K30SKJ0&  CC  ■ 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Problema. 

Alia  deferiptio  Parabola, 

Proponatur  triangulum  ABC , cujut  pun&uni 


A dcbcac  cfic  vertex  parabolx  , tranfeuntis 

P j>  pw 
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per  C , quaenmtor  alia  pun&a  ejufdcra  parabola. 
Dividacuc  latus  AB  in  quotcumquc  partes  in  pun- 
dis  E,  F , G i dividatur  & BC  in  (ocidem  parccs 
prioribus  proportionates,  in  pundis  H,  I,  K ; du- 
canturque  radij  AH.  AI,  AK,&  per  pundaE,  F, 
G line*  ED,  FM,  GL  parallel*  BC  •,  dico  panda 
D,  M,L,pcctincrc  ad  parabolam. 

Dcmonftr.  Ita  eft  ex  conftrudionc  A E ad 
AF  ficut  B H ad  Bl ; fed  (per  4.6. ) ita  eft  BH 
ad  BI  ficut  ED  ad  EO  ergo  ita  eft  A E ad  A F 
ut  ED  ad  EO.  Paritctitaeft  (per  4,6. ) EO  ad 
F M ficut  AE  ad  AF ; ergo  ED  ad  F M eft  in  du- 
plicata  rationc  AE  ad  AF ,ncmpe ut  quadrata; 
fe  habent  ergo  E D ad  F M ficut  quadrata  linca- 
rum  AE  , AF  : ergo  per  corollarium  prxeedens , 
pun  da  D.M&C;  pertinent  ad  periferiam  para- 
bo  lx  quod  crat  dcmonftr. 

G^©5^j&5K55SSSSS  S3535S05:®S7  BS-R353  2QC9 
PROPOS1TIO  XXXIX. 

Problem.!. 

All 4 Parabola  defer  ip  tio. 

Proponatur.  Idem  triangultim  ABC,  fitquc' 
defer iocnda  parabola  cujus  vc*cx  A & qu*  de- 
beat  tranfirc  pe;  C , & habere  dbmetrum  paral- 
Iclam  line*  BC  , ducantur  quzcumquc  line*  BC, 
GP,  FN  , ET  parallel*  line*  BC.  Pariter  ut  BC 
ad  GP,  ita  fiat  GP  ad  G £ ,'dico  punda  A,  L,C 
pettincre  ad  parabolam. 

Demonftratio.  EC  ad  GL  eft  in  duplicate  ratio* 
ti(^3C  ad  G P j fed  ut  BC  ad  GP  ira  eft  AB  ad 
.AGi  ergo  BC  ad  GL  eft  in  duplicate  ratione 
AB  ad  GA,  nenipeut  quadracum  AB  ad  quadra- 
turn  AG  ; ergo  punda  A,  L,  C pertinent  ad  pa- 
rabolam ( per  coroll.  }6.) 

PROPOSITIO  XL. 

Problema.  m •» 

Circa  propofuum  tr  Unguium  Parabolam 

defer  there. 

Proponatur  deferibenda  parabola  circa  trian-  • 
gulum  ABC,  hoc  eft , cujus  peripheria  rranfeat 
per  punda  A»B>C,qu*renda  fiuu  aliapunfta ; di- 
vidatur bafis  BC  bifariam  in D,  ducaturque  AD, 


A 


£ D c 


turn  EF  fumatur  xqualis  DC , & inter  EF  , & E I 
quetatur  media  proporionalis  EO,  pundum  O 
pertinebit  ad  parabolam , quia  DC  ad  EO  erit  in 
fubduplicau  rationc  AD  ad  AE. 


COROLLARIUM  I. 

Pariter  dati  diametrfi  AD  , Sc  applicati  BC, 
facile  totam  parabolam  defetibemus  , fi  nempe 
ducamus  BM  parallclam  A D ; turn  A D divida- 
raus  in  quoccumque  partes  , fitque  AK  una  divi- 
fio;  ducatur  KM  parallela  B C j litquc  K5  media 
inter  KM,&  KO  •,  clamm  eft  pundura  S pert  me- 
re ad  parabolam. 

COROLLARIUM  II. 

Conftat  cum  EO  fit  media  proportionals  inter 
El , Sc  EF  quadracum  EO  xqualc.eiTc  redan  gulo 
fub  EF , feu  DC  , Sc  El,  & cum  idem  quadratum 
xquale  fit  rcdangulo  fub  AE  Sc  paranictro  , rc- 
dangulum  fub  AE  & parametro  *qualc  erit  re- 
dangulo  fub  DC  , El  ; quarc  ita  erit  AE  ad  E I 
ficut  DC  ad  parametruni. 

PROPOSITIO  XLI. 

Theorema. 

Si  trlangull  rttlaKgnli  bafts  bifariam  dividatur, 
CT  per  punflum  dtvlfonis  ducatur  parallela  uni 
lateri  or  pcrpcndrcularis  oicurrens  parallela 
aheri  lateri  , tllud  punlium  occursitt  pertinebie 
ad  parabolam  cujut  foe  ut  eft  in  extremltate  ba- 
ft!, c T vertex  dpt ima  parallela  deter minatur. 

Sit  triangulum  redan  gulum  ABC  , cujus  hy- 
pothenufa  AC  bifariam  dividatur  in  D , Sc  per 
pundum  D ducatur  pcrpendicularis  GDE  occur- 
rens  line*  CE  parallel*  lateri  AB  , ducatur  item 
HDF  parallela  DE  , dico  pundum  E pertinere 
ad  parabolam  cujus  vertex  F , umbilicus  A , tan- 
gens  GE  , ducatur  E I parallela  BC. 


B C 


Demor.fttatio.C6m  AC  fit  dupla  AD ,(ptr  J^*) 
erit  AB  dupla  AF  , item  F D dimidia  BC  , feu  F 
H , funt  igitur  Fb , DH  zquales  , Sc  cum  trian- 
gu la  GDF,  DHE  fine  fimilia , & FD  , DH  arqua- 
ks,  crunt  FG,&  HE.fcu  FI  xqualcs,#  ( per  4.1.) 
in  triangulis  ADG  , ADE  , eruni  bafes  AE  , AG 
zquales,  quarc  ( per  19. ) G F fir  vertex  parabolx 
tranfeuntis  per  E , G E erit  tangens , & A umbi- 
licus. . 

Poteft  tamen  oftendi  quadranun  IE  efTe  zqua« 
Ic  redan gulo  fub  FI,  & quadrupla  A F ; aim 
angulus  GDA  fit  redus  , Sc  in  fcmicirculo  , FD 
erit  media  proporiionalis  inter  FG  , feu  FI  & A 
F>ejulquc  quadratum  zqualc  erit  rcdangulo  IF  A, 


Liber  I. 


Sc  quadratum  totius  F H feu  I E priocis  quadru- 
plum  xqualo  eft  redangulo  Tub  F 1 , & quadruple 
A F , qua:  erit  parameter  •,  quod  etat  demenftran- 
dum. 

Coroll.  AE,AG  funr  xqualcs  \ item  AF.FB, 
&ablaris  xquabbus  FG,  FI,  Al  & GB  fupcrfunc 
xqualcs,  & addira  communi  IG,  (uni  AG,  IB,  AE 
arqualcs. 

PROPOSITIO  X L I !. 

Problcma. 

Data  vrrticfy  & umbilico,parabolam  defer  iberf, 

Sit  parabola:  umbilicus  A ; B vertex, pcrficicn- 
daque  lie  parabola:  deferintio  ; lumanrur  AB,  BC 
xqualcs,  excitenturquc  ad  B,C,pcrpcndiculares  C 
E.  BD  ; ducamur  utcumquc  line*  ADE  fccantcs 
BD  in  pun fl; is  D , ducanturque  per  D perpendi- 
culares  DF.occurrcnfes  EF  parallel*  AC  in  pun- 
dis  F,  qux  dico  < lie  in  fupcrficic  parabola:. 

Demonftr.  Cum  A B,  B C line  xqualcs,  crunt 
A I)  , DE  xqualcs  ( per  x.  6.)  ergo  (per  price dtn - 
terh)  punda  F hint  in  fuperficic  parabol*. 

PROPOSITIO  XL  II I. 

Problcma. 

D*to  umbel  ico  vertice , parabolam  defer! be rt. 

Sit  dams  umbilicus  A , vertex  B , fitque  per- 
ficienda  parabola.  Prodneartir  axis  A B , divida- 
turque  in  piurimas  partes , & per  diyiliones  dti- 
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Proponanir  parabola  in  qua  fit  inferiptura  man- 
gulum  ABC:  divisaque  ball  AC  biFariam  \ du- 
catur  diameter  B D,  & E F G ilii  parallels,  fecans 
latus  trianguli ; ducatur  item  KGl  bafi  A C pa- 
rallel* : dico  ita  ctfe  DC  ad  IG  ficut  EF  ad  FG: 


Demonftr.  Cum  oftcndcrimus  (in  59.)  IG  die 
mediam  proporcionalcm  inter  DC,  feu  IK  Sc  HI  » 
ita  erit  iota  DC  ad  totam  1 G , ficut  ablata  D E 
ad  ablacam  1 H : eigo  erit  rcliqua  E C ad  tcli- 
quam  G H,  ficut  iota  DC  ad  totam  l iG  ■,  & cum 
triangula  E F C , FGH  fint  fimilia  j erit  ut  EC 
ad  G II  ita  E F ad  F G : ergo  itacrit  D C ad  IG 
feu  D E,  ut  E F ad  FG  : quod  crat  demonftran- 
dum. 

CO  ROLL  AR1UM. 

Per  pundum  F ducatur  FL  parallel!  DE,  junga- 
turqtte  AL  LG  ; cum  fit  \jt  AD  ad  DE,fc:  LF,ita 
EF,  leu  DL  ad  FG  i ita  ctiam  erit  alternando  AD 
ad  DL  ; ficut  LF  ad  FG  , Sc  componcndo  ut  AE 
ad  EG,  ira  AD  ad  DL  : ergo  AL  * LG  func  unica 
red  a linen. 


cantiir  ordinatim  applicar*  ad  axem  ut  D E , fit 
BG  xqualis  fagitr*  BD,  fiatquc  AE  xqualis  AG, 
ebrum  eft  (per  41. ) pundum  E ad  parabolam 
pcrtincre.  Sit  pariter  B H xqualis  fagitex  1 B , Sc 
A K xqualis  AH , pUndum  K erit  in  peripheria 
parabolx. 


&.<  6335036?  t?  CS&'bofit-OS-E  6SGTC2 

PROPOSITIO  X L V. 


Problcma: 

Cm  4 datum  trianguluni  parabolam  deft r there. 

Sit  triangulnm  ABC  circa  quod  deferibenda 
propouitur  parabola.  Divifa  B C biFariam  in  D 


PROPOSITIO  X LI  V. 

Problcma. 

Si  itttra  parabolam  triangulnm  infiribatur,  due  a - 
turtfue  diamttro  parallels  fecans  latus  triangu- 
U ; erunt  ejut  figment  a , proportionalta  bafi  t & 
explicate. 

Toro*  L 


ucattir  diameter  AD.dividatur  ba  s BC  in  quot- 
. umquc  partes  in  pundis  E,  perqux  ducamur 
feF  parallels  dianietro  A D , fiantque  ut  D C ad 
D E,  ita  EF  ad  FG  : dico  pundit  G ad  parabolam 
pcrtincre  , qux  fi  appofitc  conjungas  linci  curvi 
nalxbitut  parabola  ( per  44.) 

Pp  i)  PROP© 
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PROPOSITIO  X L V I. 
Problems. 

Alia  Perebele  defcriptio. 

Sit  propolitum  idem  triangulum  ABC,  circa 
^ quod  deferibenda  fit  parabola : divisi  paritet  ball 
BC  bifariam  in  D > ducatur  diameter  A D divi- 
dends in  quotcumquc  punda  K » pet  quae  ducan- 
tur KF  parallels  ball  BC,  & per  F.lineac  FG  pa- 
rallels diametro  ; ducantur  item  lines  B K oc- 
currentes  lineis  F G in  pundis  G i H-ibcbuntur 
punda  G qux  alTcro  ad  parabolam  pertincre  uc 
conftat  (ex  eadem  44.) 

CSI3S?*SiS3S3680SS£695?6355:055£O06&®K6SSS 
PROPOSITIO  XLVIL 
Problema. 

Parabolam  ton  tin  Here. 

Sit  propolitum  parabolam  A C continuare : fit 


duda diameter  AD,  & ordinata  CD  quxulrerius 
producatur  in  E ; ducatur  EF  parallcla  diametro, 
ducatur  item  F K ordinata  , ducatur  ex  pundo  B, 
linea  BKG»  fecans  E F in  G,  dico  pundum  G ad 
parabolam  pertincre  (per  44.) 


PROPOSITIO  XLVIIL 
Problema. 

PerebtU  fegmemum  reflltnerr. 


B 


Troponatur  Parabola  ABC,  cujus  Tegmentum 


D E fit  rcftituendum.Ducatur  quxcumque  diame* 
ter  B F,  ducanturque  AD  AE  fecantes  diametruin 
BF  in  pundis  K Sc  I.  Ducantur  item  D G , E H 
parallels  diametro  BF,  dividaiur  K I in  quorcum- 
que  partes  rquales  in  pundis'  O , fic  GH  in  toti- 
dem  , in  pundis  SS,  per  qux  ducantur  parallels, 
diametro  , occurrentes  lineis  A O in  pundis  T» 
qux  alTcro  ad  parabolam  pertincre. 

Demon dutio  eft  eadem. 

fi9fi9B5B9C3B&29  B995fi9Q9fifiS9‘fifi996B€SBS.8SfiSfi9 
PROPOSITIO  XLIX. 

Problema. 

Si  circe  triangulum  deferibatur  Parebole  $ fie t 
Mt  dimidi  a befit  ed  figmentum  fitumfite  per  al- 
lele diametro  dalle  per  extremitetem  befit  ed 
fuum  , ducatur <jue  ei  elie  extremtete  befit  ed 
tele  pundum  retie  lirtee  ; hec  oc  turret  par  alle- 
le diametri  per  divifionem  befit  dutle»in  punda 
per  ttn  erne  ad  parabcUm, 

Sit  deferipta  parabola  circa  triangulum  ABC, 
& divisi  bah  bifariam  in  D,  fit  diameter  A D,  & 
illi  parallcla  CE  ; fiatque  ut  DC  ad  QF  i ita  E C 
ad  CG  ; ducaturque  linea  BG,  occurrens  FH  pa- 
rallels diametro  in  pundo  H : dico  pundura  H 
pertincre  ad  parabolam.  Ducacur  linea  K I. 


Demonftratio.  Ita  eft  DC  ad  C F,  ficut  AD  ad 
FK.  ( per  4. 6.)  & ex  conftrudione  ut  CE  ad  CG, 
& ( per  4. 6.)  ut  CE  ad  CG,  ita  AD  ad  DI ; ergo 
DI  & F K funt  xquales  ficut  IK  & D F.  Eft  item 
ut  BD  ad  DI,feu  FK ; ita  IK/eu  DF,ad  KH  : er- 
go permutando  ita  erit  B D ad  D F , ficut  FK  ad 
K H : ergo  (per  44.)  pundum  H pertinet  ad  pa- 
rabolam. 

COROLLARIUM 
Si  dividatur  D C in  quorcumque  partes  xqua- 
les , Sc  E C in  totidem  j fingulx  parallel*  dia- 
metro , dudx  per  divifiones  lincx  D C , occur- 
rent  lineis  dudis  i pundo  B , ad  divifiones  li- 
nes EC. 

PROPOSITIO  L. 

Problema. 

Circa  datum  triangulum  Parabolam  deferibere. 

Proponatur  triangulum  ABC  circa  quod  def- 

cribenda 


« 
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cribenda  eft  parabola.  Divisl  B C bifariam  in  D, 
ducatur  diameter  AD>  Sc  ci  parallela  G E,quz  uti 


Iccenc  in  pnnCbs  H.  Clarurn  eft  ( per  prtcedeti- 
tcm)  hxc  pundka  H pertincrc  ad  parabolam. 


PROPOSITIO  LL 
Problema. 

P*r*boUm  continudre. 

Sit  Parabol*  portio  B A C continuanda.  Per 
pundhim  C ducatur  C E parallda  diamecro , qu* 
ulteriiis  producatur,  ducatur  & BE  fecans  fedkio- 
heiri  in  pundko  F.  Ducarurque  F G parallela  C E, 


fiant  GC  , CH  ; ficut  GF , Ct  zquales j dividan- 
turqne  CI,  5c  CH  in  totidem  partes  xquales,  5c 
per  divifiones  CH , ducancur  diamerro  parallels: 
Itern  ducantur  ex  pundko  B lines  per  divifiones 
C I : dico  ( per  48. j pundka  concurfuum  ede  in  pe- 
ripheria  parabolae. 

PROPOSITIO  LIL 
Problema. 

AlU  defcripiio  PtrdfoU. 

Snpponitut  data  diameter  A B futur*  parabo- 
lc , uni  cum  ordinatVm  applicara  C D , qui  bi- 
fertaia  divisi  in  B , fit  diameter  AB  : fit  item  A E 


ioi 

x qualis , & parallda  B D , diviiaturqac  j„  „uor- 
cumque  partes  xquales  verbi  grada  6.  Dividatur 
aurem  diameter  AB , in  parres  xquales  fecundum 
numerum  unitatum  , qu*  in  quadrato  line*  A E 
contincntar  nempe  in  j 6.  prima  A P contineac 
anam  parti  culam,  fecunda  quatuor,  tertia  9. 5c  ita 
eonfequenter  dico  h*c  omnia  pundka  ad  parabo- 
la pc(tincre.  Ducatur  enim  G H. 


Demooftr.  Ita  fc  habet  AB  ad  AH  ; ficut  qua- 
drarum  BD  ad  quadratum  GH  : ergo  ex  denni- 
tionc  parabolz  puudkum  G ad  parabolam  per- 
tincr. 

COR.OLL  ARIUM  I. 

Eadem  methodo  parlbolz  mutilz  fegraentuiri 
reftituemus , ut  fi  parabolz  Tegmentum  K l refti- 
tuendum  fit.  Ducatur  applicata  IO  fumanturque 
in  diamerro  zquales  OA  , A L , ducaturque  L I 
qux  canget  parabolam  in  pundko  I.  Ducantur  per 
pundka  K Sc  I parallelz  diametro  , Se  zquales 
K M,  I N eric  1 N diameter  tranfiens  per  conta- 
dfcum  L Dividatur  l M in  quotcumque  partes 
xquales  , 5c  1 N,  in  partes  refpondentes  numerd 
quadrati,  line*  I M.  Sicut  prius,  turn  perdivifio- 
nes  rangentis  I M ; ducantur  parallel*  diamerro; 
quarum  proximior  pundko  I,contineat  anam  par- 
ticulamjine*  I N.  Sccunda  4.  tertia  9.  Sc  ita  con-r 
Tequenter , clarurn  eft  hzc  , pundka  pcrtinerc  ad 
parabolam. 

COROLLARIUM  IL 

In  idem  recidic  alia  praxis  nempe  B D divida- 
tur in  partes  zquales  verbi  gratia  6.  per  quas  du- 
cantur parallel*  diametro  A B,  qu*  dividantur 
in  tor  partes  zquales , quot  funt  imitates  in  qua- 
drato line*  BD,5c  prima  parallela  feu  SP  deficiac 
unitate  a linea  A B , fecunda  deficiat  quatuor  par- 
ticulis,  5c  ita  eonfequenter  habebuntur  pundka  ad 
parabolam  pertinentia. 

PROPOSITIO  Lilt 
Problema. 

t>Mu  tribtu  punQu,  non  in  direttum  pofitu,  & li- 
ned per  unum  trdnfrmnte  pro  un»  di*mttro,pd- 
raboldm  defer  iberr. 

Proponantur  tria  pundka  A,B,C,  non  in  etdem 
line!  redki  conftituta , detur  5c  linea  B D , qu* 
dcbcat  efle  una  diameter,  fitque  perficienda  para- 
bola •,  ducatur  linea  AC,  qu*  dividatur  bifariam 
P p iij  in 
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in  E.&:  ducatur  EFG,  parallcla  BD, fiatque  uc  AE 
quadratum  adcjuadiatum  BF,ita  GE  ad  FG.  Cla- 
rum  eft  parabolam  per  B Sc  G tranfeuntem,  tran- 
firc  etiam  per  A & C. 

Eodem  modb  datis  duabus  lincis  AC  ,BD  fc 
interfecantibus  in  pundo  D,  inveniemus  parabo- 
lam  cujus  BD  He  diameter. 

«*4«4«*4  »€«•»*••  «*€»«#•  €44’f*»€#4 

PROPOSITIO  LI  V. 

Data  parabola,  all  am  equal  em  defer  ibere. 

Sit  Parabola  ABC  in  a fig.cui  aliam  xqualcm 
defer ibcrc  volumus.  Aflumatur  AD,fitquc  D ver- 
tex future  parabolx.  Ducatur  B E xqualis  & pa- 
rallcla ; dico  pundum  E pcrtincrc  ad  parabolam 
xqualcm  priori. 


a 


* D K C 


Deinonftr.  Appliccntur  BF,EK,ctim  AD,  BE 
fint  xqualcs,  Sc  parallel*  ; item  BE  & FK ; erunt 
A F,  D K xqualcs , quarc  eadem  erit  raaio  B F ad 
fagiitam  FA,  qu«  EK  ad  fagittam  K D,  quarc  eft 
omniraoda  xqualitas. 

COROLLARIUM. 

Clarum  eft  hujufroodi  parabolas, ita  nempe  def- 
crfptas  non  convcnire : ergo  erunt  afymptoii. 

PROPOSITIO  LV. 

Parabola  afymptoti  femper  mirttu  inter  ft  dijlant, 

S int  Parabolx  afymptoti  produd*  nempe  eo  1 
mddb  quo  diximus  : dico  illas  Temper  minus , Sc 
minus  diftare.  Ducatur  cnim  per  pundutn  D ver- 
ticem  iiucrioris  linca  B D qux  erit  tangens  inte- 
rim is,£c  applicata  exteriori  ex  ponfto  B ducatur 
B E,  xqualis  AD ; & per  pundum  E ducatur  or- 
dinata  CEF.  Per  pundum  G alia  ducatur.  Often - 
do  primo  redan gula  C E K,  H G L ClTc  xqualia 
quadrato  B D. 

Demonftratio.  Linca  A F eftdupla  linex  A D, 
^d  ut  AF  ad  AD , ita  (per  depn.  parabola)  qua- 
drart  m C F ad  quadratum  BD  ; quadratum  atitcm 
CF  ( per  j.  %.)  xquale  eft  redan gulo  C E K , Sc 
quadrato  EF  feu  B D.  Ergo  redan gulum  C E K 


cum  quadrato  BD  duplum  eft  quadrati  BD.  Ergo 
redangulum  CEK  xquale  eft  quadrato  BD.  Pari- 


A 


rer  quadratum  HI  eft  fefquialterum  quadrati  C F 
& xquale  redargulo  HGL,  &:  quadrato  G 1 , feu 
CF ; ergo  abl.uo  quadrato  G I , reftat  redangu- 
lum H G L efle  dimidium  quadrati  CF  i ergo 
xquale  quadrato  B D , Sc  ita  confcquentcr : ergo 
omnia  rcdnngula  qux  fient  funt  inter  fc  xqualia* 
nempe  CEK,  HGL  : ergo  ( per  i j.6.)  ita  eft  CE, 
ad  HG  Item  GL  ad  FK  , fed  GL  ( per  i.)  eft  ma- 
jor quavn  EK  j ergo  Sc  CE,  eft  major  quam  HG. 

COROLLARIUM. 

Patet  criam  in  his  parabolis  rcdangula  LGH, 
HNL  efle  xqualia  Sc  confequcntcr  linens  N L, 
H G efle  xqualcs. 

•C44E44  «#»«•»  «4«  fiS»4M4e»*#9  «•»«»  €44  £44 

PROPOSITIO  LVI. 

Problcma. 

Alia  dtfriptio  parabola  afymptoti. 

Proponatur  parabola  ABC  aflitmaturque  intri 
illam  quodlibet  pundum  D , i quo  ducantur  li- 


nc*  rett*  ADG,  EDC,  FDH.  BD1 , fimqnc  AD, 
KG:  ED,  LC  i FD.MH  : BD,  Nl  .xqualcs.  Cla- 
rum eft  [per  cortH.prccedcutis)  pun&a 
pcrtincrc  ad  parabolam. 
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De  Ellypfi. 


D E F I 


n /y 


/ 0 N E S. 


Lltpsis  eft  figura  uni 
linei  curvi  contcnta , xujus 
« rdinatim  applicaranim  ad 
Axcm  auadrara , candem  fa- 
s’ tioncm  nabenc , ac  rc<£hngub 
fub  fegmentis  Axis  content*} 
illis  tnmen  xqualia  non  hint. 

Hie  Ellypfin  definio  , ut  diverfiun  i circulo , 
quamviscirculus  aliquant  nfttnitarem  lube.it  cum 
Ellypfi  , eique  conveniat  principalis  propric- 
tas  , quae  Ellypfi  hoc  nomen  indidit ; uc  autem 
inclius  intcl'.igauir  fcnfns  hujus  definitionis.  Pro- 


applicataruro  funr  xqualia  fin's  *e<ftangulis.  Sc<J 
iliac  diametri  obliqux  font  ad  inviccm. 

Volui  definite  Ellypfin  independenter  i Cono; 
& cam  quafi  abfolutt  confidcrarc,  ut  tot„m  hanc 
do&rinam  in  unico  piano  pofitam  facilioremred- 
dcrem. 

a.  Conjugatx  diamctii  font  diametri,  cp*** 
rum  utraque  alteri  xquidiftanics^fiuiam  dividit^ 
in  diametri  L N , & A D.  Si  nempe  A B dividac 
bifariam  omnes  linens  parallels  line*  LN,  & vi- 
ciftim  L N dividat  bifariam  omnes  paiallelas  dia- 
metro  A B. 

$.  Axes  conjngaci  funt  diametri  conjugate 
ft  ad  atlgidos  rc&os  fccantes.’ 

4.  Umbilici  feu  poli , aut  pun£ta  ex  com  para— 
tione , fum  pun&a  in  Axe  inajore  fumpta  ita 
cum  dividentia  , ut  re&angulum  fub  fegmentis 
cjus, xqualc  fit  quartx  parti  figurx,  hoc  eft  xqua- 
ie  fit  quadrarolchtiaxis  majoris. 

J.  Centrum  Ellypfis  eft  pundhtm  quod  bifa- 
riam  dividit  illius  diametros. 

6.  Diameter  dicitur  qux  ordinatim  ei  appli- 
catas  bifariam  dividit. 

«•»  *1*  CM  M*  m «P»  «•*  «*» 

PROPOSITION. 

Theorema. 


ponatur  circulus  in  quo  fit  diameter  A B , & ot- 
dinatim  applicata  C D , qux  ncccflario  debet  efle 
perpcndicuiaris  ad  diametrum  , neque  cnim  in 
circulo.qttx  perpcndicuiaris  non  eft  , poteft  cftc 
ordinatim  applicata  , quianempc  non  poteft  bi- 
fariani  divrdi , nifi  qux  perpendicular  is  eft  ad 
diametrum.  Certum  eft  CD  mediam  cftc  propor- 
tionalcm  inter  A C & C B , arque  adc6  cjus  qua- 
ntum cftc  xqualc  re&angulo  ACB.  Pariter  qiu- 
drarum  E F xqualc  eft  reltangulo  AEB  , idcoque 
«runt  ut  quadrata  inter  fc,  ita  & rc&angub.  Vo- 
lo  igitur  ut  in  Ellypfi  quadrata  applicatarum  ft 
liabcant , ut  rc&angula  fub  fegmentis  , non  ta- 
men illis  fint  xqualia,  fed  aut  rrujora , aut  mino- 
ra ; uc  fi  ita  fie  quadratum  CG  ad  quadratnm  EHf 
ut  reOaitgulum  ACB  ad  rc&angulum  AEB  , pri- 
xna  autem  non  fint  fecundis  xqualia : Hanc  figu- 
ram  voco  Ellypfin.  Pariter,  fi  quadratum  C K ad 
quadratum  El,fic  ur're&angulunt  ACB  ad  rciftan- 
gulum  AEB,  fintquc  prima  fecundis  majora : vo- 
co illam  figurant  Ellypfin. 

Pofui  autem  in  definitione  applicata  ad  axes  , 
<Juia  in  Ellypfi  , accidie  •,  ut  cettx  dux  diametri 
1 Conjugatx  fcilic£t,fint  x quale s : & tunc  quadrata 


ftt  Ellypfi  ordinatim  applicata  ad  Axetn , eandem 
rati o>ttm  habrnt  ad  ordinatim  applicatat  ad 
diametrum  circuit , circa  Axem  defiripti  fib  I 
trftondcntes. 


B 


Sir  AB  Axis  Ellypfis,  fintque  ordinatim  appli- 
catae 


Digitized  by  Google 


3°4 


Sedionum  Conicarum 


carx  CD,FG.  Deferibatur  item  circa  Axem  A B, 
cnculus  AEB,in  quo  fmt  ordinatim  applicatx  CE, 
FH,  dico  ita  CD  ad  CE  ficut  FG  ad  FH. 


ncam  M deferibatur  circulus  j cum  xqualcm  c(Te 
Ellypfi. 

Dcroonftratio.  Circa  majorem  axem  AB,intel- 
ligacur  deferiptus  circulus  , qui  ad  circulmn  M, 
eric  in  duplicata  rationc  lincx  A B ad  lineam  M ; 
Sc  ct»m  A B,  M,  O K fint  continue  proportiona- 
les,  erit  AB  ad  M in  fubdttplicata  raiione  A B ad 
OK,  lit  autem  quadrata,  ita  fie  circuli  (per  i.  ia. 
Enel.)  Sc  per  corollarium  prxeedens  circulus  AB 
ad  Ellypfin  eft  ut  AB  ad  OK  j ergo  Ellypfis  pro- 
pofita  , 8c  circulus  M xquamur.  Quod  crat  dc- 
tnonfti.induRV 

COROLLARIUM. 

Elly pfes  fc  habert  ut  Axitun  re&angula,  nem- 
j>e  illx  Ellypfes  qnarttm  xqualcs  Axes  majotes 
fc  habent  utminuu  s ; Sc  viciflim  Ellypfcs  , qux 
reciptocant  Axes,  funt  xqualcs. 

Alix  mull*  conlidcraiioncs  adhiberi  pofiunr. 


.g^Wjr'Dcmonftrayg.  ( Per  definitionem  Ellypftj)  ita 
eft  CD  ad  1;g' picut  redtangulum  ACB,  feu  qua- 
dratumCE  illi  xqualc,  ad  rc&angulum  A F B leu 
.uiadrarum  F H illi  xqualc  , Sc  altcrnando,  ita  eft 
quadrarum  C D ad  quadratumCE,  ficut  quadra- 
ture FG  ad  quadrature  FH  ; Sc  cure  quadrata  fint 
in  duplicata  raiione  fuorum  lacerum  j ita  erit  CE 
ad  CD  i ficut  FH  adFG. 

COROLLARIUM  I. 

Clarum  eft  ita  cfTc  C D ad  D E , ficut  FG  ad 
GH,  dividendo  fcilicct. 

COROLLARIUM  II. 

Ita  eft  tota  Ellypfis  ad  circulum  deferipeum 
circa  majorem  Axem  , ut  minor  ad  majorem 
Axem, per  methodum  fcilicct  lndivifibiliure.  Du- 
ftis  cnim  omnibus  ordinatis  ad  Axcro  majorem , 
cum  fit  ut  CD  ad  CE , ita  1 K ad  IL>  feu  A 1 , ita 
erunt  orenes  ordinatx  Ellypfcos  feu  ipfa  Ellypfis 
ad  orenes  ordinatas  circuli,  feu  ad  circulure,ut  IK 
ad  IL  , aut  ut  dupla  IK  feu  minor  Axis  ad  reajo- 
rem  AE;quod  etat  demonftianduro.  Eodere  mod6 
fi  deferibatur  circulus  circa  minorcre  axere  , ita 
ecic  Ellypfis  ad  cum  j ut  major  Axis  ad  mi* 
• norem. 

COROLLARIUM  III. 
Ordinatx  xqualieer  k vetticibus  difiitx  , ayt  k 
centro,  funt  xquales  ; ut  fi  linea  AC,  BF  fint  x- 
qualcs,  erunt  re&angula  A C B,  BFA  xqualia.  Sc 
cum  quadrata  C E,  FH  eodem  mod6  fc  I-beam, 
ac  rc&angula  ( per  definitionem  Ellypfit ) Sc  ipfa 
cqualia  erunt : ergo  & lincx  xquales  erunt. 


PROPOSITIO  IL 
Theorema. 

Circulum  eujut  diameter  mediae  proportionates  rfl 
inter  majorem  axem  & minorem,  ejfe  *<jua- 
Um  Ellypft- 

Sit  linea  M media  proportionals  inter  majo- 
rem axem  A B>  fie  minorem  OK  i dico  fi  circa  li- 
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PROPOSITIO  III. 

Problcma. 

Ellypfis  deft  rip  tic. 

Proponatur  Ellypfis  deferibendx  diameter  AB, 
fuper  qua  deferibatur  fcmicirculus  AEB,  tumdi- 
visi  A B in  quotcumquc  partes  , five  xquales . 
five  inxqnales  in  C Sc  D,  Sc  alias ; ducantur  per- 
pendicularcs  CK,  DE,  qux  fimiliter  dividanrur  in 
pumftis  F Sc  G ; hoc  eft  ita  fit  D F ad  DE  , ficut 
CG  ad  CK.  Dico  pun&a  A,  F,G,  B pertincrc  ad 
eandem  Ellypfin. 


Demonftratio.  Quadra  turn  D E xquale  eft  re- 
ftangulo  A D B , fie  quadrarum  C K,  rc&angulo 
ACB,  Sc  cum  fit  ut  DF  ad  DE  ; ita  CG  ad  KC  , 
ita  etiam  erit  quadratum  D F ad  quadratum  D E, 
ut  quadratum  C G ad  quadratum  K C : ergo  ita 
erit  quadratum  DF  ad  quadratum  C G » ut  rc&an- 
gulum  ADB  ad  re&angulum  ACB:  ergo  ex  dc- 
fimtionc  Ellypfis  , pun&a  A,  F,  G , B in  cldem 
Ellypfi  erunt. 

Parker  fi  fiat , ut  DE  ad  DH  ; ita  CK  ad  C I, 
puncU  H fie  l iu  cadcm  Ellypfi  erunt,  (per  dtfin. 


PROPO 
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PROPOSITIO  1 V; 
Problem*. 

Secunda  Ellypfis  defcriptig. 

Proponatur  primb  linca  AR,tanquam  axis  ma- 
jor Elly pfis  del  cribendxi  quia  autetn  infimcx  pof- 


defer ibi  Ellypfcs  , dividatur  AB  bifariam  in 
C,  excirecurque^perpcndicularis  CD,  pro  femiaxe 
minore.  Si  applicetur  quxcumquc  EF,  fiatquc  ut 
quadramm  AC,  fen  redangulum  ACB  ad  qiiadra- 
tuin  CD  j ira  AEB  redangulum  ad  quadrarum  EF, 
pundum  F ex  definitionc  Ellypfis  crit  in  cjus  cir- 
cumferemia  : fi  quadrato  CD,  fiat  equate  rc&an- 
gidum  AEB,  habebitar  cjus  focus  E. 

£82903825329®?  Wfi9fi9e999fi9'e95S5358g3.fig29f» 
PROPOSITIO  V. 

Problcma. 


AlU  irferiptio  ElljpJu. 


I 


linea  F G Fl , xqualts  majori  femiaxi  AE  , ita  ut 
pundum  cjus  G , quod  in  diametrum  A E cadit, 
«tm  ita  dividat,  ut  G H fit  acqualis  minori  femi- 

Ttm.  /« 


Axi,  Sc  FG  lit  differentia  inter  majorem,&  mino- 
rem  femiaxem,  ficque  cjus  extremum  F in  minore 
femiaxe  j dico  pundutn  H cl!c  in  Peiiphcria  Elly- 
pfisjut  hoc  demon  ftrcm.circa  mnjorcttt  Axcm  in- 
telligatur  deferiptus  fcmicirculus  A IB,  & ex  pun- 
do  H duda  perpendicular  is  IHK.juneatur  & El. 

Dcmonftr.  Liner  FH,  El  xquales  hint,  nempe 
utraque  xqualis  femiaxi  majori , conjunguntque 
parallelas  HI,FE,crgo  parallel*  font.  In  triangulo 
autem  ElK , ita  eft  El  major  fcmia*is  ad  GH  *- 
qnalcm  minori  femiaxi,ur  KI  applicata  in  circulo, 
ad  K H applicatam  ad  EUypfin  : ergo  {per  defiv.) 
pundu  H pertinet  ad  Ellypfin;cum  cnim  quadra- 
tum  Kl,xqualc  lit  rcdangulo  AKB,&  quadratum 
EL,redangulo  AEB.fitque  ut  A E ad  ED  , ita  K I 
ad  KH  ; ita  erit  redangulum  AKB  ad  quadratum 
KH,  ut  redangulum  AEB  ad  quadratum  ED,qu* 
omnia  funt  juxta  dcHnitioncm  Ellypfis. 

Praxis  facilis  eft.  Primb,  fi  BM  lit  arqualis  mi- 
nori femiaxi  , crit  ME  xqualis  diffctcntix  inter 
utrumque  fcmiaxemrli  fumantur  in  axe  A E pluri- 
ma  punda,ur  G ex  quibus  finguli?  intcrvallo  dif- 
ferent!* M E arcum  G F deferibas  fccantcm  C E 
in  F , & ducas  lincam  FGH.xqualem  majori  fc- 
miaxi,habebitur  pundum  H.  Pariter  fi  in  materia 
quacumquc  folida  notes  lineam  xqualcm  line* 
FH.parirerque  divifam  in  G,  & ita  illam  moveas, 
ut  pundum  G non  difeedat  ex  uvjoic  Axr , Sc 
pundum  F femper  infiftat  minori  Axi,  extremum 
H deferibet  Ellyplin(pf r h*'>c  : rop.)  cui  innittun- 
tur  aliqua  inftrumenta  ad  deferiprionem  Ellypfis 
accommodata, 

ffiiaafr89ft33'e9^^ 

PROPOSITIO  VI. 

Thcorcma. 

Axis  minor  omner  Axi  nuijori  d<jnidiflantes,  bift- 
riam  dilildit. 

Sit  Axis  major  BA,  minor  CD  ; dico  axcm  mi-, 
norem  C D,  dividere  bifariam  omnes  Axi  major! 


parallelas;  abfeindantut  EH,  EG  *tjuales,dutan- 
turque  pctpendiculares  HI,GF,qu*  (per  coroll. i.) 
eruot xquales,  & FI,  crit  parallel*  AB , quia  con- 
jungit  xquales,  &:  parallelas,  Sc  cum  HF  fit  parai- 
lelogrammum,  & EG , EH  xquales  , erunt  ctiam 
KI,  K F xquales.  Idem  oftcndain  de  quacumque 
alia  linea.  Ergo  CD  dividit  ottmes  lineas  majotf 
Axi  parallelas,  atque  adeb  ctunt  AB,  CD  , Axe* 
conjugati, 

Q.q  PROfO 
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COROLLAR1UM  11. 


fROPOSITIO  VII. 

* Problcma. 

Axis  EHypfis  paranutrum  invenire. 

Sit  propofit*  EHypfis  Axis  AB , cujus  qu*ri- 
tur  parameter  feu  latus  redum  A E , fiat  ut  A B 
ad  conjugatum  Axcm  CD  \ ita  CD  > ad  AE ; dico 
A E eilc  parametrum  Axis  AB  , feu  menfuram 
quadratorum  ordinacim  ad  Axcm  AB,  ita  at  qua- 


Ita  eft  quadratum  applicat*  F G ad  redangu- 
lam  AFB,  fub  fegroentis  at  parameter  AE,ad  du- 
metrum  A B i nam  funt  tres  continue  proportio- 
nalcs,  AB  , CD  , AE  ; ergo  ita  eft  AB  ad  AE  , uc 
quadratum  A B ad  quadratum  CD,&  ut  qua- 
draium  A M ad  quadratum  MC  ergo  inverten- 
do  ut  AE  ad  AB  j ita  crit  quadratum  CM  ad  qua- 
dratum AM,  feu  rcdangulum  AMB  j fed  ut  qua- 
dratum C M ad  rcdangulum  AMB,  ita  eft  qua- 
dratum FG  ad  redan  gulum  AFB  i ergo  ut  qua- 
dratum FG  ad  redangulum  AFB,  iu  AE  ad  AB. 


drarum  cujuflibet  applicat*  FG  , zqualc  fitre- 
d.mgulo  F I , HA  , comprchcnfo  fub  lagitta  FA, 
& linea  FI  qu*  eft  minor  latere  redo  , ita  ut  de- 
fedus  hujus  redanguli  a tcdangulo  FE  , com- 
prchcnfo fub  latere  redo , Sc  fagitta  , fit  redan- 
gulum  I E , hnbens  eandem  latitudinem  , nempe 
lagittam  AF  , & fimile  fit  comprehenfo  fub  AB, 
AE  ; cum  cnim  rcdangulmn  I E fit  circa  diago- 
nalem  B E , fimile  eft  rcdangulo  B E.  Propter 
hunc  defedum  nempe  quod  quadrata  applicata- 
rum  minora  Tint  rcdpngulo  comprehenfo , fub 
fagitra , Sc  latere  redo,  huic  fedioni  indidum  eft 
nomcn  EHypfis  dcficiens. 

Dcmonftr.  ( Per  defnitionem  EHypfis  ) ita  eft 
quadratum  FG  ad  quadratum  M D,  ut  redangu- 
lum  A F B ad  rcdangulum  AMB,  feu 'quadra- 
tum A M , nempe  in  ratione  coinpofita  latcrum, 
AF  ad  AM  , Sc  F B ad  AM.  Sed  rationem  ex 
iifdem  compofiram,  habet  rcdangulum  FI , 
ad  rcdangulum  AML  , nempe  AF  ad  AM,  Sc  FI 
ad  ML  qu*  eft  eadem  ( per  4. 6. ) ac  FB  ad  AM, 
aut  MB  : ergo  ita  eft  redangukim  FIHA  ad  rc- 
dangulum AML,ut  quadratum  FG  ad  quadratum 
MD  : fed  quadratum  M D equate  eft  redangulo 
AML  , ut  probabo  ; ergo  & rcdangulum  FIHA 
*qnale  eft  quadrato  FG.  Probo  igitur  ulrimam 
minorem.  Cum  AB,  CD,  AE  fint  continue  pro- 
portionalcs,  crit  rcdangulum  fub  extremis  xqua- 
le  quadrato  mediz  C D , & corum  quadrantes 
xquales  crunt ; (cd  quadratum  M D eft  quadrans 
quadrari  CD  & rcdangulum  AML  feu  L M B 
eft  quadrans  redanguli  BAE  , funt  enim  Emilia) 
ergo  funt  in  duplicata  ratione  BA  ad  BM. 

COROLLA  RIUM  I. 

AE  parameter  Axis  masons.  Axis  minor  C D, 
Axis  major  A B , parameter  axis  minoris  , func 
quaruor  line*  continue  proportion  ales  , quarc  fi 
quis  datis  parametris  Ellypfin  exhiberct , it  dua* 
medias  proper  tionales  inveniret. 
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PROPOSITIO  V IIL 


Thcorema. 

Qyndratum  axis  minoris,  *jn*le  tfl  reQnngulo 
nujort  *xc  , fr  parametro  \ & <jH*drMum  m - 
nor  is  Semi-Axis  eft  quariA  pars  figure. 


Propofuio  pet  fe  pacet  ex  inventione  parame- 
tri  majoris  axis  : voluimus  cnim  minorem  axem, 
die  medium  proport ionalcm  inter  majorem 
axem,  Sc  paramctrumjcrgo  cjus  quadratum  *qua- 
le  eft  rcdangulo  comprehenfo  fub  majore  axe 
Sc  eius  parametro  quod  rcdangulum  cotnmuni- 
tcr  vocant  figuram  j unde  fequitur  femiaxis  qua- 
dratum zqualc  efle  quart*  parti  figur*. 

COROLL  ARIUM. 

Quod  diximus  de  majore  axe  , intelligcndum 
eft  de  minore  •,  cujus  parameter  eft  tertia  Dtopor- 
tionalis  minoti  axi , & major i.  Atque  adth  qua- 
dratum majoris  axis  zqualc  eft  redangulo  com- 
prehenfo fub  minore  axe  & ejus  parametro  , Sc 
quadratum  femiaxis  majoris  zquale  eric  eju* 
quartz  parti. 
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PROPOSITIO  IX. 

Problems 

Date  EHypfis  centra  dote  Axes  isscere. 


Sit  propofita  EHypfis,  cujus  centrum  A ; Ex 


eo  ut  centro  circulus  deferibatur , fccans  Ellyp- 

fim 
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fim  in  dnobtts  pundtis  B Sc  C ; ducatur  linca  BC, 
qux  dividatur  bifariam  in  D , ducaturque  A D 
pro  nujorc  axe  , cui  perpendiculars  ducatur  AE 
promiuorc  axe. 

Demonft  ratio.  Linea  BC  ( per  4.1. ) & diviPa 
eft  bifariam  in  D,&  perpcndicularis  eft ; ergo  AD 
oft  major  Axis,  & confcqucnrcr  AE  erit  minor. 

PROPOSITIO  X. 


triangula  GEC,  DCF  Punt  onmino  ;equalia;  ergo 
& anguli  GEC  , CDF  xqualcs  crone  ; qui  cum 
lint  altcrni  ( per  »9.  1.  ) GE,  D F parallel* 
crunt , Sc  xqualcs.  ( Pet  eandetn ) viciftim  often* 
dam  ordinatas  xqualcs,xqiulitcr  a centro  diftare. 
Addo  illam  applicatam  efle  major  cm,  qux  eft  ecu* 
tro  yicinior. 
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PROPOSITIO  XI. 


Thcorema. 

In  EUypfi  omnes  line*  per  centrum  dulls , fsi- 
■ far  Urn  dividuntur  in  tpfo  centre . 

Sit  Ellyplis  enjusaxis  AB  , fitque  centrum  C; 
dico  quamcumque  lineam  D E per  centum  C 
du&am  bifariam  dividi.  Ducatur  cx  D perpcndi- 
cularis DF , qux  crit  ordinatim  applicau  , fuma- 
tur  linea  CGxqualis  FC,  Sc  per  G pcrpcndicula- 
ris  G E , Sc  jungatur  C E. 


Demon ftr.  GE  > DF  ( per  coroll.  5.1.)  luftc 
xqualcs,  Sc  ( per  4.1.)  DC  , C E ; Et  cum  omnia 
larcra  unius  trianguli  lint  xqualin  lingnlis  alte- 
Tins,  crunc  anguli  GCE,  DCF  xqualcs  ; ergo  , li- 
ncx  DC  , CE  componunt  unam  lineam  ; ergo  li 
producatnr  DC  , cadet  in  E , cruntquc  DC  , CE 
xqualcs;  quod  dcinonftrandum  erat. 

COROLLAR1UM  I. 

Omnis  diameter  per  centrum  tranlit ; cum  om- 
ttis  diameter  dcbcat  dividcrc  bifariam  omnes  li- 
neas,  alicui  parallclas  ; Sc  quacunquc  propofita 
jx>mc  illi  duci  parallcla  per  centrum  , li  per  cen- 
trum non  tranlirct,  illam  bifariam  non  d vidcict ; 
cmn  omnis  linca  per  centrum  dufta , in  ipfo  bi- 
fariain  dividatur. 

COROLL  AR1UM  II. 

In  qnacnmque  diametro,  applicatx  xqunliter  li 
centro  diftantes , funt  xquales.  Sit  cnirn  quxcun- 
que  diameter  AB,cciam  li  non  fit  Axis,  tranfiens 
nempe  per  centrum , in  qua  fumantur  dux  lint* 
xqualcs  OG  , CF  ; applicentur  dux  FD,  GE,qux 
parallclxcrum  ex  defiritianc  appiicaurtim  ; dico 
il»as  die  xqualcs.  Ducatur  per  centrum  linea 
D C , quam  contendo  pmdu&am  concurrere  in 
E-  Nam  fi  cx  punito  E ad  G , ducatur  linca  re- 
«a,hxc  trie  parallcla  lima  DF  , nam,f per  4.1  ) 
T em.  /. 


Thcorema. 

Ad  dtametruv 1 or  din  at  a dull  4 per  centrum , ejl 
iUiui  con]u£4t4  diameter. 

Ad  diamemim  A B fit  ordinatim  applicata  C 
D , per  centrum  E rranfiens ; dico  C D erte  con- 
jtrgatain  diamerrum  , rcfpe&u  AB  » hoc  eft  C D 
bilariam  dividcrc  omnes  parallclas  lincx  AB.  Sic 
cnirn  FG  parallcla  lincx  AB  * hanc  alfcro  d.vidi 
bifariam  in  pun&o  H.  Ducantur  1 1,GK  ip  li  CD 
paullcix. 


Demonftr.  Cum  tarn  FG  , I K lint  parallal* 
quam  FI , GK  ; FK  parallclogrammum  erit ; FI , 
KG  crunt  xqualcs,  & (per  "ceroll. 1.  precedents) 
crunt  diftantix  IE,  EK  xqualcs  : ergo  F H , H G 
xqualcs  crunc,  quarc  FG  divifaeft  bifariam  in  U; 
quod  dcinonftrandum  crat. 

PROPOSITIO  XII. 

Theorems. 

Cuicnr.ejue  diametro , & conjugatam  diametrum 

invenire, applicatam,  ej  centrum  Ell) p fit. 

Sit  diameter  AB  ,qtix  dividatur  bilariam  in  E, 
ducatur  Sc  F G illi  par  allcla  qux  bifjriam  divida- 
turin  H ; dico  lineam  CHE  clFc  conjugatam  dia- 
mcirirm.  Si  enim  duceretur  alia  con  jugata  diamc- 
ter,tranficns  per  E,divideret  bifariam  lineam  FG, 
quod  eft  abfurdum. 

1.  Lincx  CD  ducatur  quxcimquc  parallcla  FI; 
hxc  erit  ordinaca  ad  AB  , cum  i linca  AB  divida- 
tur bifariam  {per  prcccdemem. ) 

).  Sic  inveniendum  centrum  , ducamur  dux 
quxeunque  line*  AB,  FG  > parallcla:  , ix  diviix 
C^q  . ij  bifariam 
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bifariam  in  H & E,  dico  lineam  C D tranfire  per 
centrum  j fi  cnim  non  tranfiret  per  centrum  ; fit 
illiid  centrum  , O , per  quod  ducatur  diameter 
LON  , parallels  lintis  AB , FG  i inveniatur  »1- 


lius  conjugata  diamercr , qux  debebit  divider® 
bifariam  parallelas  LN^cmpe  AB.FG.in  H Sc  E, 
quod  eft  abfurdumjdux  cnim  reel*  fpatium  clau- 
dcrenc. 

COROLLARIUM  L 

Sequitur  ex  co,  quod  ft  diameter  dividat,  bi&- 
riam  aliquam  lineam  non  dudam  per  centrum, di- 
yidit  etiam  bifariam  omnes  illi  parallelas. 

COROLLARIUM  II. 

Quxcunque  linea  duas  parallelas  bifariam  di- 
videns,eft  diameter  & per  centrum  tranfit. 

PROPOSITIO  XIII. 

Theorema. 

Jixii  major  eft  maxims  omnium  diametrorum  , & 
axis  minor  minima ; <$■  diametri  ejualiter  ab 
axibm  remote,  equates  funt. 

# Sit  axis  major  A C , dico  omnem  aliam  dia- 
Wetrumeo  minorem  e(Tc:  cx  centro  F defetiba- 
tur  circulus  intervallo  F A,  clarum  eft , quod  tan- 


metrum  , ejus  quadramm  eflet  equate  redangtilo 
fub  fegmentis,  cum  tamen  id  fit  contra  definition 
ncm  Ellypfis  pro  ut  diftlnguitur  bt  circulo  : ergo 
nulla  alia  diameter  ad  circulum  pervcniei  : ergo 
minor  erit  Axe  A C. 

Paritcr  circulus  cx  codem  cenrro  F , intervallo 
FD  deferiptus,  totus  intra  Ellypfin  cadet,  propter 
eandem  rationem  > ergo  omnis  alia  diamacr,  ma- 
jor erit  Axe  BD. 

Tcrt»6  fit  quxcunque  diameter  FH,  & cx  pun- 
do  H perpendiculars  ducatur  H I G j qux  eric 
ordinatim  applicata,  cruntque  G 1 , 1 H,  xqualcs, 
& (per  4.  1 .)  FH,  FG  xqualcs. 

Quod  fi  intervallo  FH,  deferiberetur  circulus  , 
is  fccaret  Elly  pfin  in  pundo  H , & duda  quxli- 
bet  diameter  , ut  F K,  ad  ilium  non  pertiitgeret  j 
ergo  diameter  , qux  magis  ab  axe  minore  diftac , 
mmiis  diftantc  major  eft. 

Witi  WW  im  til  B—  fi  11  til  II  tutw 

PROPOSITIO  XIV. 

Problems. 

Datii  axibm  invenire  dual  conjugate*  diamtrot 

Of ualfs. 

Sit  Ellypfis  cujus  axes  AB,  CD,  & inveniendx 
fint  diametri  conjugarx  xqualcs.  Ducantur  A C, 
AD  qux  erunc  xquales,  dividantur  bifariam  in 
& K,  diicanturquc  E H,  E K j dico  eas  diamenos 
ofTc  conj jgatas,  & xqualcs. 


A 


Demonftratio.  Ptimb  in  triangulis  AEC>AED, 
angnli  funr  xqualcs,  & bafes , quare  in  triangulis 
CEK,  DEH,  cum  latcra  CE,  ED.  Item  DH.CK, 
& angnli  C & D fiut  xqualcs  ; crunt  bafes  EH, 
EK,  xqualc$,&  angnli  KEC,  HED,quibus  fubla- 
tis  ex  angulis  rcdis,rcftant  AEK,  AEH  xqualcs* 
ergo  ( per  precedentem ) femidiametri  EKI,  EHL 
funt  xquales : deindecam  angulus  CEA  fit  redus 
circulus  deferiptus  ex  K per  A , tranfit  per  E » 
;crgo  KA,  KE  funt  xquales, & anguli  KEA,K  AE, 
funt  often  fi  xquales  : ergo  alterni  KEA  . EAH 
funt  xquales  , tc  cunfcqoentcr  lincx  A D , 1 E. 
funt  parallclx. 


get  Ellypfm  in  pundo  A.  Si  enim  fecaret  earn , 
ox  eo  pundo  fi  ducerctur  per pendicularis  ad  dia- 
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PROPOSITIO  XV. 
Thcorema. 


Omxui,tmr,cr  Ellypfin  tifjrUm  iividlt  , dfa 
rm,r,  Ellypfin  JfW- 

ftS"“  Wf"  ad  veriicem  fa, 

a^ualcs, 

?"  Primi  diameter  A B , dice  Ellypfin  »b  ca 
. . per  lingula  cnim  punfta  A B , 

intelliganrur  duel,  ordinarim  .ippiic»t«  , cum 
omnes , Sc  lingular  bifariam  dividantur  (tx  dr/in. 
tora  Ellypfis  bifariam  dividetur. 


Sccundo,  lint  dux  dlainctri  A B,  CD  fc  inrer- 
fecamcs  in  ccntro  E , clarum  eft  fcaorcs  ad  vcr. 
tieem  efle  xqualcs. 

Dcmonltrario.  Cum  cnim  AB , & C D bifa- 
riam dwidant  Ellypfin  jerunt  fcftorcs  ACB.CAD 
icmifljj  Ellypfcos : ergo  xquales  , Sc  ablaio  com- 
numi  CE  A,  reliant  xqualcs  AED,  CEB  oppofiti 
lcilicet  fe&ores. 

*^crr^»(*nt  AB,CD,  diametri  conjngarx:  dico 
Ellypfin  divilam  clfe  quadrifiriam.  Cum  cnim 
omnes  lincx  appheat®  ad  EA  fine  parallel®  line* 
CD  & fine  divifx  bifariam  j cram  fc&oicsCEA, 
AED  equates  , func  item  oppofiti  equates : er^o 
Ellypfis  quadrifariam  eft  divifa. 
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PROPOSITIO  XVI. 

Thcorema. 

Line*  ex  Centro  divider's  Subtenant  bifariam,  di- 
vide eirfitlorem,  & dull*  alia  Subic, ft,  aver - 
tice  abfeindum  figments  ttjualia. 

Sit  diameter  AB  dividens  bifariam  inE  (ubtfn- 
fmi  C D : dico  cotuin  fc&orera  CAD  divifum  efle 
bifariam. 

Intelligantur  enim  du&x  parallel®  line®  CD, 
quia  tinea  C D dividitur  bifariam  a diametro  A B, 
omnes  lincx  FG  illi  parallel®,  dividenuir  bifiriam 
(per  core  . 1 1. ) ergo  torum  tegmentum  CBD  di- 
vifum  eft  b fnriam.  Pariier  dn&is  in  rriangulo 
CAD  par.*.lL]is  CD,  quails  UK,  cum  omnes  , 
(per  4.6.1  bifariam  dividantur, tot  urn  trianguluro 
CAD  bifxiamdrvidirut. 
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SecunJb  duflis  CB,  BD,  ernnt  fegmtnta  CBF, 
DGB  iqualia  , (i  nempeex  fegmemis  xqualibus 
CEB , DEB , auferantur  xquaTia  rriangula  CEB, 
DEB  vel  cum  line*  IF,  1 G fint  xquales,  ablatii 


xqualibus  IO,  IS,  reft  ant  FO,FG  xqualcs  •,  quod 
cum  dc  omnibus  probari  poflk , crunt  fegmenta 
xqualia. 

COROLLARIUM. 

Daro  fettori  DAB,  xqualcm  abfeindemus , fi 
ex  pumfto  D ad  diamcuum  A B otdinatim  appli- 
catam  DEC  ducamus. 

PROPOSITIO  XVII. 

Theoremr. 

Si  *b  txtremitatlbtu  diametri  dtuantur  parallel d 
intra  Ellyffin  , ill*  ejuales  grant  & lines  iUst 
(onjungtns  trn  diameter. 

Ex  pun&is  A Sc  B diametri  AB , ducanrur  pa- 
rallel® AD,  BC  i dico  illas  efle  xqujts,  dividan- 
tur cnim  bifariam  in  E Sc  F \ ducacurque  F E hxc 
crit  diameter  {per  ttrcll.i.  xz.)  & tranfibit  per 


centrum  G , & aim  triangula  AGE,  BGF  fine 
xquiangala  Sc  AG  , B G xqualcs,  crunt  AE,  F B‘ 
xquales  ; & confcquenter  A D,  C B : ducantur 
CG,  GD,  patet  angulos  ad  venieem  EGD,CGF 
elTc  xquales  ; ergo  & tineas  C G , G D in  dire* 
&um  jacere. 

Q,q  4ij  TROPO 
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PROPOSITIO  XV11I. 

Theorems. 

Si  ex  duabm  extremitatibut  ordinatim  apphcaia 
daa  line*  in  todem  puntlo  diameiri  io>i  cur  ren- 
ter, fcV.icnettt  fecent,  line a concur. gem  erii  erdi- 
tiattm  applicant  paraUela, 


AC,  BD  , 8c  to  cas  incidat  alia  parallels  EF  •>  dico 
faoitus  cjus  EG,  HF  cllc  equates. 

Dcmonftratio.  Divifis  lincis  AB,  CD  bifariam 
in  1 & L , ducatur  diameter  lL»qus  omnes  appli- 
catas,ut  EF  bifariam  divider : crunt  ergo  KE,  KF 
arquales  , 8c  ablatis  xqualibus  GK,  KH,  eo  quod 
Al,  IB CL,  LD  fint  xquales,  reftabum  EG,  HF 
xquales. 


Sit  diameter  CD, ordinatim  applies  t a AB.enmt- 
que  AD,  DB  xquales  j ducantur  AE,  BE,  convc- 
nientes  in  E , & fecantcs  Ellypfm  in  pundis  F 8c 
G j dico  Iineatn  F G cfle  ordinatam  > 8c  para  11c- 
lam  A B. 


PROPOSITIO  XX. 
Problems. 

Data  Ellypfi*  centrum  reperire. 


Demonftt.  Ducatur  ex  F lines  FI  paraUela  AB, 
donee  fccet  lincam  E B in  pundo  G ; dico  pon- 
dum  G cfle  in  Elly  pfi ; nam  ("er  4.6.)  cum  A D, 
FG  lint  parallels,  eric  ut  DE  ad  El ; icatam  D A 
ad  FI,  qtiim  DB  ad  IG ; ergo  F 1,1  G funt  xqua- 
les,  ergo  pundum  G eft  in  Ellypfi  *,  ergo  in  pun- 
do  concurfus. 

Convcrfx  item  facile  probantur,  nempe  fi  fue- 
rint  AB, FGparallclx  , & AB  dividatur  bifariam 
in*D,  ED  elle  diametrum. 

e^&kf.ffiS3©»ro.^63-©Sfi56fi965S35SC3 
PROPOSITIO  XIX. 

Theorema. 


Proponatur  Ellypfis  , clijus  centrum  repericn- 
dum  lit  •,  ducantur  utcumquc  dux  parallclx  A B, 
CD,  qux  bifariam  dividantur  in  E fie  F i ducatur 


lines  EF,  hxc  (per  eor.i  1.)  erit  diameter  ; quare 
fi  H G bifariam  dividatur  in  L > erit  L centrum 
Ellypfeos. 

635365S8K  • 2^WR8SR6365e963895029 
PROPOSITIO  XXL 
Problems. 

Data  dlametro  ordinatam  ducere  ex  ^uocurmjue 
puntio.  * 


Si  duo*  paraUela*  in  Ellypfi , \ungant  dua  tinea , 
qua*  fccet  alia  parallela  i eruntfagitta 
illiut  ayuales. 


Sit  data  diameter  A B , fitque  ducenda  ordinatim 


ita  ex  C.  Ducatur  CAD,  fintque  CA,  AD 
s,  turn  AB  ducatur  parallela  DE  , EUypfin 
artingens 
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ottingens  inpun&o  E i dico  CFE  efle  or'dinatim 
applicatam,  feu  bifariam  divifam. 

Demonftratio.  (Per  4.  &.)  ita  eft  CA  ad  A D, 
ficut  FC  ad  FE  i fed  prim*  funt  xqualcs ; ergo  fie 
fecund?. 


PROPOSITIO  XXlI. 


Theorem  a. 

Omni*  lined  per  extremitdtcm  ditmetri  dnfld,  or- 
dinatim  applicatu  pdtdlleldsfl  tun  gem. 

Linea  AC  ducatur  per  exetemitatem  diamerri 
AB  parallcla  ordinatim  applicatis  : dico  A C elTc 
tangentem.  Si  enim  non  fir  rangens » intra  fe&io- 


A 


j 

D\ 

(K 

H F\ 

G 

ay' 

nem  cadat  ut  AD  ; cum  AD  fi c parallcla  EF  ordi- 
natim  applicatx,bifariam  a diamecro  dividi  debetj 
ergo  non  attingec  diametrum  in  puntQo  A. 

COROLLARIUM  I. 

Scquitur  ex  co , duas  tangentes  per  cxtrcmica- 
tem  diamerri  du&as  efle  parallels*,  ut  AC,  BG. 

COROLLARIUM  1 L 

Facile  per  datum  pundhtm  A tangemem  du- 
cemusinam  invtnco  cciuro  fie  du&a  diamecro  AB* 
dudU  item  ordiuata  quaoimque ; li  per  A,  ei  du- 
camus  paralLIam,  tangentem  duxerimus. 

COROLLARIUM  III. 

Diameter  per  ta&’.tm  du&a  , dividic  bifariaut 
parallelas  tangenti ; (\  enim  non  eflent  ordinatar, 

^UCalf°^'Cnt  or^1,,atx » quibus  rangens  elTec 

parallcla,  ( 

sa&mBwnm  a?  mm  5345553 

PROPOSITIO  XXIII. 
Theorcma. 

OrmU  lined  inter  dune  dUmetros  Elly  p fin  tnngem, 
cum  Htraque  diametro  couvenit  extrd 
fellionem. 

Sint  diamerri  conjugate  AB,  CD,fic  Ellypfin 
tangat  Itnea  H G inter  duas  dlametros  ; dico  li- 
ncam  HG  cum  atraque  diamecro  convcnire  extra 
EUypfin.  Ex  punOo  contad&s  F ducanturFE, 
FC  aoplicat*  ad  diametros : crunt  igitur  FC  , AB 
parallcla?,  3 c cum  liuca  H F,  conveniat  in  F , cum 
una  parallelarum , nempc  C F , prcdu&a  cum  alia 
convenie^nempe  in  G. 


II. 


PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorema. 

In  tfMocnnufue fegmento%  mdximum  tridngttlHntJtd- 
bet  vertieem  in  dinmetro  dividente  bifdrixM 
bafm  ill! ha  : £t  turn  Jegptentum,  qukm  tridngn- 
turn  biftriam  ah  en  dividitmr. 

Sit  fegmenrum  ABC,  cujus  bafis  AC  bifariam 
dividatur  in  E , a diamecro  BE  : Jdico  triangulum 
ABC  c(Tc  maximum  , quod  intra  tale  fegroentum 
inferibi  poflir. 

Intel ligatur  entmtangens  BD. 


Dcmonftr.  Cum  alia  omnia  triangula  noil  at* 
tingant  tangentem  B D , qux  eft  purallela  line* 
AC,  minora  crunt  quam  ABC. 

a.  Cerium  eft  omnes  linea  s bail  AC  paralk- 
las  dividi  bifariam  i diamecro.  Remanent  item 
xqualcs  fagitt*  EF  , I H,  quod  de  aliis  omnibus 
oftendi  poteft : ergo  fegraenta  A E B,  B HC  flint 
xqualia. 


PROPOSITIO  XXV. 
Thcorema. 

In  E-typfe  lined  eonjnngtntes  pdrdllelat,dbfcindnni 
figment d nqndltd  & vieifftm. 

Multiplex  eft  cafus  iftius  propofirionis. 
Proponantur  line*  AB  , CDconjungentes  pa- 
Yallelas  AC,  BD  ; dico  fegmenta  ALB.CKD  cife 
xqualia.  Divifis  lineis  ACJBD  bifariam  in  F fir  E> 
Ducatur  E F qux  ( per  eerell.ix. ) exit  diameter  , 
dividetqu* 
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dividctque  toiam  Ellypfin  bifariam.  Item  leg- 
menu  AGC , BGD  divlduntui  bifariam  : rum  li 


PR.OPOS.ITIO 

Theorem* 


XXVL 


G 


Jucerenrur  quorcunque  volncris  application  Itg- 
mcmo  BHD,  fingulx  bifariam  a diamctro  divi- 
derentur  , ergo  8c  toturn  fcgmentum  tecundum 
merhodum  mdivifibilium.  Paritcr  iriangula  BEF, 
FED,  fupcr  iqualibus  bafibnsBF.FD  funt  equa- 
lise triangula  ABE.EDC  , quibus  omnibus  hinc 
indc  fublans,  reliant  fegmenta  AB,  CD  arqualia. 

Vel  (per  19  ) fagitta:  LO.IK,  & ah*  qnaccum- 
qne  fune  iqualcs  : ergo  5c  fcemtnra  A B,  CD, 
qui  in  hujuCnodi  fagireas  refolvi  poflunt,  ctunt 
xqualia. 

Secundo  lincx  AB,  AC  conjungam  lineas  BC, 
AD  parallelas,  hoc  eft  A D tangens  fit  para  Ida 
line*  BC  j dico  fegmenta  AB,  A C effc  xqualia  ; 
divisl  cnim  BC  bifariam  in  E , linea  AE  erit  dia- 
meter (per  it.)  dividerque  bifariam  Ellvpfm,fcg- 
juentum  BF.C,  & triangulum  BEC  j quibus  parti- 
bus  hinc  indc  fublatis  reftant  fegmenta  xqua- 
lia  AB,  AC. 


AD  H 


Dcnique  line®  AB , CD  conjungam  parallel.!* 
AC,  BD  i dico  fegmenta  ACB , DAC  die  zqua- 
lia.  Dividatnr  BD  bifariam  in  E.ducaturque  E F. 
Oftendam  facile  AC  dividi  bifariam  in  6;quia  ita 
eft  AO  ad  BE  , fiem  OF  ad  FE,  propter  fimilitu- 
dinem  triangulorum.  Pariter  ita  eft  C O ad  E D, 
fiau  OF  ad  FE,  & cum  BE,ED  Tint  xquales.CO, 
OAxqualcs  crunt  \ quare  OF  erit  diameter  divi- 
dens  Ellypfm  xqualicer>ficut&  fcgmentum  BGD, 
dc  triangulum  BFD, quibus  fublatis  reftant  DFH, 
BFH  xqualia,  & additis  fegmentis  C F H , AFH, 
Hunt  fegmenta  CAD,  ACB  xqualia.  Converfx 
bu jus  propofitionis  facile  probati  pofTunt,  nempe 
ft  fegmenta  fuerint  xqualia,  lineas,  qux  his  lincis 
conjung\mtur,dfc  parallelas, quia  fi  parallelx  non 
eftent  du&is  parallelis  ficrent  alia  fegmenta  xqua- 
lia : Sc  pars  & toturo  xqualia  efleat. 


Lined  ftBorei  dejuales  hinc  inde  a diameiro  f*m- 
plot  conpcnpent  d b ea  bifariam  dividittcr , 
ejlfue  tangrnti  parallela. 

Sint  fc&ores  xquales  ABC,  ABD  ; dico  lineam 
CD  * diamctro  bifariam  dividi,&  effc  tangenti  AF 


A? 


A.  *! 

\g 

/<b| 

b 

parallelam  ; fi  cnim  non  diet  parallels  tangenri* 
leu  non  diet  oedinatim  applicata,  fit  HEG  : feg- 
menta GAE.HAE  cfTent  xqualia , quia  nempe  fi 
omnes  parallilx  H G ducercntur  , dividcrentur 
omnes  b fariam  i diamctro  BA.  Paritcr  triangula 
HBE,  BEG  , habentia  cundem  veriicero,  & bafes 
xquales,  clfcnt  xqualia  contra  fuppofitionctn. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Theorema. 

Seclores  figment  or  am  aqualium  tquales  funt , & 
triangula  maxima  fegmentu  inferipta 
xqualia  fans. 

Sint  fegmenta  AEB  , CFD  xqualia , erumque 
( rer  ij.forjw)  line®  AC , BD  parallelx  ; quibus 
divifis  bifariam  in  G Sc  O , linea  O I G erit  dia- 
meter. Dividatur  hxc  diameter  bifariam  in  I.  du- 
canturquc  lincx  AI,  1 B,  C I,  ID  : dico  fcftorcs 
A1B,  C1D  xquales  efle. 

m: 


Demonftr.  Triangula  A I C , B I D,  fegmenta 
AMC.BLD  dividunrur  bifariam;  quarc  hinc  inde 
fublatis  partibus  xqualibus,  reftant  fc&orcs  A1B, 
ClD  inter  fe  x quale*. 

Item  ablatis  lcgmcntis  xqualibus  AEB , CFD, 
reftabunt  triangula  A1B  , ClD  xqualia , dividan- 
tur  A B , C D bifariam  in  H &'  K , ducantutque 
diametri  I H E , 1 K F,  fiantquc  triangula  AEB, 
CFD,hxc(prr  14  )cmnt maxima, aflero  ea  xqualia 
dfc.  Nam  dividunrur  bifariam  l duractris  , quarc 
ledorej 
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Ic&ores  A I E , C l F , erunt  zquales  , Sc  addin's 
cqualibus  AIM,  C 1 M,  fient  locales  M1E,  M 1 F 

M 


equates  , critque  tinea  E F parallels  tangent!  per 
pun&um  M du<ft*,&  line*  AC (per  praccdemrtn) 
ergo  ( prr  i j. ) fegmenta  AE  , CF  zqualia  funt , 
qua:  ablita  ex  dimidiis  fegmentis  zqualibus.nem- 
pe  AHE,  CKF,  rclinqtiunc  triangula  AHE.CKF 
equal ia  , & confcqucnrcr  iota  triangula  AEB, 
C FD  zqualia  funt. 

In  omnibus  aliis  cafibus  idem  oftendcre  pof- 
fumus. 

83i»  W?cr.  ’3!«a^^!5r,i5g®555K'S'  .55  555a 

PROPOSITIO  XXVIII. 

Thcorema. 

Viamctri  proportionaliter  f camnr  , a lincit  attf  - 
reniibtts  figmtnt*  Ellypfis  aquali a. 

Linear  AB  , CD  auferemes  fegmenta  Ellypfis 
zqualia , dividant  fuas  diametros,  a qtnbiis  fcili- 
cet  dividuntur  bifariam  in  ptm&is  E Sc  G , dico 
ifaeflc  IG  ad  GH.ut  IE  ad  EFj  Duc.uuur  Cl, ID, 
Al»  IB,  AH,  HB,  CF,  FD,  item  BD,EG,  FH,AC* 


Demonftr.  Cum  Tegmenta  AB,  CD  fine  zqua- 
I«a , erunt  ( per  ay.)  AC,  BD  parallel*,  quia  au- 
ttm  in  przeedente  demonftravimus  , fcgmcnra 
AH,  CF  elfc  zqualia , erunc  AC  , FH  parallel* } 
dctnonftravimiu  item  triangula  1GB  , I D E efTe 
zqualia , item  AHG.CFE  , ergo  ita  eft  triangu- 
lum  IGB,  ad  rriangulum  AGH.ut  IG  ad  GH  cum 
habeant  bafes  fimilcs , & angulos  in  G zqualcs, 
pariter  trianguluin  E I D ad  triangulum  C E F,  fe 
******  ut  ad  EF  , ergo  ita  eft  El  ad  EF , ut  IG 
ad  GH $ quod  erat  demonftrandum.  Police  idem 
probari  oftendendo  lineam  E G elfc  pacalklam 
Jme*  F H. 

Tom.  /. 


C OROLLARIUM 

Non  tantum  triangula  maxima  in  fegmentis 
zqualibus  minoribus  inferipta  funt  zqualia  , fed 
etiam  in  fegmentis  majoribusjSint  cnim  fegmenta 
zqualia  ABC,DEFj  Sintque  triangula  ABC,DEF 
zqualia,  dico  triangula  DLF , AHC  efle  zqualia. 


Demondr.  Cum  ( per  prtcedemem)  ita  fit  BG 
ad  GK,  ut  E 1 ad  1 K,  componendo  ita  crit  EK, 
feu  KL  ad  El , ficut  KH  ad  BG  , & iccrum  com- 
ponendo, ita  crit  1 L ad  E I,  ficut  HG  ad  BG  ; 
Eft  autem  ut  E I ad  I L , ita  triangulum  DEF  ad 
triangulum  DLF  , cum  habeant  candem  bafin , K 
ut  BG  ad  GH  , ita  triangulum  ABC  , ad  tiiangu- 
lura  AHC  , ergo  ut  triangulum  ABC  ad  triangu- 
lum AHC , ita  triangulum  D E F ad  triangulum 
DLF  , fed  primum  Sc  tcrcium  zqualia  funt : ergo 
fecundum  Sc  quartum  zqualia  funt  j quod  erat 
demonftrandum. 

mW  WWWtlHIIKlUW  €«»<*»  H» 

PROPOSITIO  XXIX. 

Thcorcma. 

Si  Axis  dr  alter*  _ diameter  d fuii  or  din  at  tt  pro* 
portion  Alter  ficentur  , erit  ut  rettangulum  fab 
fegmentis  Axu  ad  rellacgulum  fib  perptndicu * 
l *rib  w alter  ins  diameter  , ita  viciflim  quadra* 
turn  applicate  kuic  diametro , ad  quadrature 
applicant  ad  Axtm. 

Sit  Ellypfis,  ai jus  Axis  BH  , &:  quzcumque 
diameter  EL  , ab  applicatis  AC  , DF,  proportio- 
naliter  feccwur  in  G Sc  l,ducanturque  pcipcndi- 
cularcs  LO,  ES  ;Dko  ita  elTe  quadrarom  AC  ad 
quadratum  DF,  uti  re&angulum  fub  perpendicula- 
ribus  LO,  E S ad  rc&angwlum  fub  BG,  GH. 

Demonftr.  ( Per  pracedentem  & e\tu  ccroll.  ) 
fegmenta  ABC,  DEF  ; AHC,  DLF  funt  zqualia, 
ut  etiam  triangula,quare  ( per  5.6.)  ita  eft  AC  ad 
DF,ficut  perpendiculars  ES  ad  BG,  item  & ficut 
LO  ad  GH  , cihn  triangula  zqualia  reciprocenc 
bales  Sc  alcitudines,  fed  quadratum  ES  ad  rc&an- 
gulum  ES.LO,  fe  habet  ut  ES  ad  LO,  feu  ut  BG 
ad  GH  , feu  ut  quadratum  B G ad  rc&angnlitm 
BGH, ergo  ut  quadratum  ES  ad  rc&angulum  ES, 
LO, ita  quadratum  BG,  ad  rc&angulum  BGH  SC 
permurando  ut  rc&angulum  ES,  O L ad  rc&an- 
gulum  BGH , ita  quadratum  E S ad  quadratum 
BGjftim  autem  ut  ES  ad  BG,  itarceiprocc  AC  ad 
DF  Sc  eamm  quadrata  fnnilitet  reciproca  etunt, 
ergo  ut  rc&angulum  E S , LO  ad  rcftangulunl 
BGH,  ita  quadratum  AC,  ad  quadratum  FD. 

R t PROP, 
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dratum  E F.  (per  xq.)  Sc  convertendo.  Scd  ut 
quadratum  I K ad  quadratum  L M > ita  rcdang. 


Thcorema. 

Si  diameter  obliqua  dividatur  utcumque  ab  a ppii- 
catu  , erunt  reBangula  fib  perpendicularibu* 
ad  invictm , ficut  re  Bangui*  fib  panibtu  dia- 
metri. 

Sit  Ellypfis  diameter  qusrcumque  A B , divifa 
ab  app/icatis  CD»  EF>  in  punftis  1,  Sc  O*  fintque 
dndz  perpendiculares  BG,  AL  , dico  ita  cfTc  re- 
dangolum  BK,  AL  ad  redangulum  BG,  HA,uc 
redangulum  BIA  ad  redangulum  BOA. 


HIG  ad  redangulum  HLG ; ergo  ita  erit  redan- 
gnlum  Tub  A C , N B , ad  redangulum  Tub  AV, 
SB,  ut  quadratum  OD  adquadtatum  EF.  Sed  (per 
30.)  Ita  eft  redangulum  A O B ad  redangurum 
Tub  AC,  N B,  ficut  redangulum  AEB  ad  redan- 
gulum  fub  AV,SB.  Ergo  ex  aequo  itaerit  redan- 
gulum  A O B ad  redangulum  AEB  ficut  quadra- 
turn  O D ad  quadratum  E F.  Quod  erat  demon- 
ftcandum. 


PROPOSITIO  X XXI L 


Demonftratio.  Triangula  B I K , LAI  funt 
.rquiangula  ut  patet : ergo  ita  eft  BK  ad  LA,ficut 
BI  ad  IA.  Parker  ita  eft  BG  ad  AH  , ficut  BO  ad 
OA.  Ratio  redanguli  BK  , LA  ad  redangulum 
BJ,  H A,  componitur  ex  rationc  BK  ad  BG  , feu 
Bl  ad  BO  , Sc  ex  ratione  LA  ad  HA  , feu  IA  ad 
OA,qu*  eft  BIA  ad  BOA:  ergo  ita  eftredangu- 
lum  BK,  LA  ad  redangulum  BG,  HA  ■,  ficut  re- 
dangulum BIA  ad  redangulum  BOA. 

PROPOSITIO  XXXI. 

Thcorema. 

In  Eltypfi  quadrat*  applicaiarum  , ad  qu am c uni- 
que diametrum,  funt  inter  fe  , ut  re  Bangui  a fib 

f gmentts  diatnen  i. 

Dcfinitio  Ellypfis  ferebat  quadrats  npplicata- 
nrni  ad  axem  fc  habere  ut  redangulafub  (egmen- 
tis  diametri-, poterat  Limcn  dubitari,  an  hanc  pro- 
pricratem  haberent  omnes  applicatz  ad  alias  dia- 
mctros,quod  demonftro  hie. 

Sit  ergo  Ellypfis  diameter  quzcumque  AB,fint- 
qne  appheatx  OD,  EF  dico  ita  e(Te  quadratum 
OD  ad  quadratum  EF , ut  redangulum  A O B ad 
redangulum  AEB.  Sit  cnim  axis  H G qui  di- 
vidatur  proportionaliter  ficut  A O B diame- 
ter divifa  eft  in  pundis  I & L , applicenturque 
IK,  L\l,  Sc  agantur  ad  redos  BSN,  ACV. 

Demonftratio.  Ita  eft  redangulum  A C , B N 
ad  redangulum  HlG,ur  qnadr.  IK  ad  quadratum 
OD.  Et  pariter  ita  eft  redangulum  AV  , SB  ad 
redangulum  H L G,  ut  quadratum  L M ad  qua- 


Theorema. 

$i  tangent  EQypfin  conveniat  cum  diametro  , & 
per  tadum  ducatur  ordinal a , & alia  conjun - 
gens  extremitatem  diametri , cut  parallela  du- 
catur per  verticem , hoc  In  eo  pun  Bo  bifariam 
fecabitur. 

Linca  AB  Ellypfin  tangat  in  B , fitque  ordina- 
ta  BH  , & BO  per  extremitatem  diametri  O , cui 
fit  parallela  DEI:  dico  DE,  El  efle  xquales.  Di- 
visi  BO  bifariam  in  M ; ducatur  diameter  M S, 
concurrcns  cum  BH  in  G , ducatur  OKG  ,HK, 
&FN. 


Demonftratio.  Primi  (per  1 8.)  BO  , HK  funt 
parallel*  , fiew  ca  conftrnatonc  D L.  Oftcndo 
item  F N efle  paiallelam  B O ; fume  cnim  M T 
zquaknj 
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xqnalem  M S,  ducaiitorqtie  TO  , TB ; facile  ob 
fimilitudiiiem  criangulorum  oppoficorura  ad  M, 
oftendam  iincasTO  , BS  j BT,  SO  clTe  parallc- 


las,  ergo  ( per  4.6. ) ira  eric  ON  ad  NG, ficut  TS» 
ad  5G,  & paritcr  ira  BF  ad  FG,  ficut  TS  ad  SG  ; 
ergo  ita  crir  BF  ad  FG,  ficut  ON  adNG  ; ergo 
r can  Jem  BO  , & FN  funt  parallclx  , Sc  cum 
K fit  adhuc  parallel*  j erit  ut  1?F  ad  F H , ita 
ON  ad  NK  j fed  piimx  funt  xqualcs,crgo  Sc  fe- 
cund.* , ergo  OK  eft  ordinatini  applicata  ad  dia- 
ttictrum  B SN  , 8c  ( per  11. ) erit  paralicla  tan- 
gent i AB ; item  cum  EL,  BO,  HK  ant  parallelx; 
crunt  fagietz  CL,  El  xquales  ; funt  iftm  xquales 
EL,  BO,  &:  BO,  DC , ( per  54. x.Euci. ) ergo  DC, 
EL  funt  xquales  inter  fc , & abje&a  comrouni 
EC,  reftant  DE  > CL  xquales , Sc  confequentcr 
DE,  El  i xquales  crunt , quod  crat  demonftran- 
dum. 

PROPOSITIO  XXX  III. 
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ad  FE,&  per  tindrv,  ut  RG  ad  FE  itl  GA  ad  E A, 
quod  demonftrandum  erat. 

Converfa  hujjus  facile  demonftrari  poteft  , ft 
nempeica  fic  GCad  CE  , ficut  AG  ad  AE  , AB 
ciTc  tanjjentcm  j fi  enim  non  fit  tangens  ponatur 
B H efle  tangens ; erg;o  ita  erit  GC  ad  CE  j ficuc 
GH  ad  HE  , fed  jam  ita  erat  G A ad  A E : ergo 
ita  cflec  G A ad  AE  , ficut  GH  ad  HE  , quod  fie- 
ri non  poteft  ; nam  ita  cflec  alternando  tota  A G 
ad  tot  am  G H,  ficut  ablata  AE  ad  ablatam  H E ; 
ergo  ita  cflet  reliqua  EG  ad  reliqnam  E G , ficuc 
tora  AG  ad  totam  HG,  quod  evidenter  falfum  eft, 
cum  EG  & EG  fit  eadem  fibi  ipfi  xqualis  ; ergo 
AG  & HG  xquales  eflent. 

COROLL  AR.IUM. 

Cum  fit  ut  GC  adCE  , ita  GA  ad  AE,  erit  re- 
fhngnlum  fub  extremis  G C , AE  xqualc  rc&an- 
guio  fubmediis  GA,C£. 

**»**»  CW  rm 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Theorem  a. 

Si  tangent  Elly p Jin  , aut  ciretdum  cum  diametr* 
conveniatycr  a taflu  ordinatimapplicetur  tinea  : 
erit  quadrate  femidiametri  equate  retlanguluni 
fnb  diflantitt  applicate,  & ft  cant  us  it  centre, 

CD  tangens  Ellypfin  , aut  circulum,  cum  dia- 
tnetro  A B convcniar  in  D , dico  rc&angulum 
DFE,  quadrate  FB  efle  equate. 

Demonftratio.  Ita  eft  ( per  precedentem ) A D 
ad  D B , ficut  A E ad  B E , Sc  componendo  ut 
utraque  AD , B D ad  DB , ita  utraque  AE  , EB  j 


Theorcma. 

Si  linen  target  Ellypfin  dr  ducatur  ordinal a , ut 
ma  jus  figmen  turn  ad  minus , ita  fecant  ad  exte- 
rior em  line  am  & vicijfim. 

Sit  ordinatim  applicata  B C,  Sc  AB  tangens; 
dico  efle,  ut  C G ad  CE,  ita  GA  ad  AE  ; ducatur 
FED  linex  B G paralicla,  eruntque  F E,  ED  ( per 
precedentem)  xquales. 


‘feu  AB  ad  BE  , & antccedentium  dimidia  eafl- 
dem  rationcm  habebunt  ad  confcquentia  , nem- 
pe  ita  erit  D F ad  D B , ficut  F B ad  BE,  Sc  alter- 
nando ita  erit  tota  DF  ad  totam  FB  , ficuc  ablata 
DB  ad  ablatam  BE  ; ergo'  ita  erit  reliqua  B F ad 
rcliquam  EF,  ut  tota  DF  ad  totam  BF  j quare  re- 
dUngulum  fub  extremis  B F , feu  quadramm  B F 
xqualc  eft  re&angulo  fob  mediis  DF  » F£  ; quod 
erat  demonftrandum. 


Demonftratio,  Triangula  BCG,  EDC,  ob  pi- 
rallelas  F D,  BG  funt  xquiangub  : ergo  ita  eft  C 
G ad  C E j ficut  BG  ad  ED  , ( per  4. 6.)  hoc  eft 
Tom.  l4 
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PROPOSITIO  XXXV. 
Theorem*. 

Si  tangens  Ellypfa  out  drat' urn  cum  diametro 
con  venial , ($■  a toft*  ordinatim  applicant  > 
trit  re  than gul  urn  fab  diilantiu  applied!*  , turn 
a centre,  turn  d ft  carte  , ad  quadrat  urn  appli- 
cant, ut  diameter  ad  parametrum. 

Si  fiat  eadem  conftnidio  * dico  redangulura 
DEF  ad  quadratum  C E die , ur  A B ad  parame- 
trum. 

Dcmonftratio.  Rcdangulum  DFE  * quale  eft, 
(per^.i.)  rcdangulo  D EE,  plus  quadrato  F E j 
item  quadratum  B F xquale  redangulo  D F E,  eft 
etiam  xquale  ( per  j.  x.)  rcdangulo  A E B , plu* 


quadrato  FE  •,  quod  fi  utrumque  auferatur,  erune 
rcdangula  DEF,  AEB  xqitalia , fed  rcdangulum 
AEB  ad  quadratum  CE  ft  habcc  ut  diameter  A B 
ad  parametrum  (per  coroll. x.  7.  hujm)  ergo  ita 
erit  rcdangulum  DEF  ad  quadratum  CE,  ut  dia- 
meter A B ad  parametrum. 

COROLLARIUM. 

SequitUr  FEdlftamiam  applicarx  a ccntro,  fe- 
midiametrum  B F , fie  FD  , a fecante  ad  centrum 
ufque  cite  continue  proportionates,  cum  quadra- 
tum modi*  .-eqtietut  rcdangulo  Tub  extremis, 

KJKS^ff455^£H^&'.fe*653PFSJ®5B6585-BB£329 

PROPOSITIO  xxxvr. 

Theorcma. 

Si  tangent  cum  diamrtro  conveniat , trit  relldn- 
gulum  comprchenfum  fuk  fecante  fr  exteriori , 
ajuale  re  Hangul  o comprchtnfo  fab  fecante  ad 
centrum  ufque  ; & fub  exteriori  ad  applicaeam 
ufque. 

Tangens  C D cum  diametro  conveniat  j dico 
redangulum  ADB  xquale  effc  redangulo  FDE. 

Dcmonftcatio.  ( Per pracedentem)  itaefttota 
DF  ad  totam  BF  ficut  ablara  BF  ad  ablatam  E F ; 
ergo  eft  rdiqua  DB  ad  rcliquam  EB  , ut  tota  D F 
ad  totam  BF  & componendo  ut  A D ad  FB,  ita 
DE  ad  BE  j & lurftu  dividend®  , ut  AD  ad  F D, 


auferendo  fcilicet  AF  cx  AD,  ita  DE  ad  DB,  hinc 
redangulum  comprchenfum  Tub  exrrerois  A D, 
B D , leu  redangulum  ADB,  xquatur  redan- 
gulo  fub  mcdiii  FDE  j quod  erat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXXVIL 
Theorema. 

Si  linta  Elljpfia , .tut  circulum  target,  fuque  per 
taflurn  ordinatim  applicdta,€r  per  extremitates 
diametri  el  parallel * duD*  tangentem  ufque,  re- 
Hangul  urn  fub  its  comprchenfum  , equate  erh 
quarto  parti  reHangult  fub  diametro  & para- 
men  o comprchenf. 

Tangens  BF  cum  diametro  concurrat  in  F,  de- 
que ordinatim  applicara  BG  , fle  per  extremitates 
cjnfdcni  diametri  A & D ducancur  tangcnte$ 
DH,  A I ad  tangentem  ufque,  fit  item  parameter 
AK  i dico  rcdangulum,  fub  HD,  A1  contentum, 
cOc  arqualc  quartx  parti  rcdanguli  fub  A D,  AK 
comprch:nft. 


Demonftratio.  (per  j6j  rcdangulum  G F E 
xquale  eft  rcdangulo  DFA ; ait  ergo  ut  quadra- 
tum GF  ad  redan gulum  GFE , feu  ut  G F ad  E F> 
ira  quadratum  GF  ad  redan gu lum  DFA  ; fed  ra- 
tio quadrati  GF  ad  redangulum  DFA,  componi- 
tur  cx  rationc  GF  ad  DF,  ten  B G ad  H D , fie  ex 
racione  GF  ad  FA,  feu  BG  ad  AI , quare  compo- 
nendo ut  quadratum  G F ad  rcdangulmn  DFA, 
feu  ut  GF  ad  FE , ita  erit  quadratum  B G ad  rc- 
dangulum  comprchenfum  fub  At  * HD  ; ut  au- 
tem  GF  ad  F E , ita  eft  redanguhim  E G F ad  re- 
. dangulum  GEF,  leu  {per  3 < .)  ad  quadratum  AE* 
quare  ita  erit  rcdangulum  EGF  ad  AE  quadra- 
tum ut  quadratum  B G ad  redanguhim  H D,  Al 
fie  permutando  , m rcdangulum  EGF  ad  quadra- 
tum BG,  feu  ut  DA  ad  AK,  ita  erit  quadratum 
AE  ad  rcdangulum  H D,  A I,  fed  ur  DA  ad  AK  ; 
ita  eft  quadratum  DA  ad  irdanguhim  DAK  , & 
ita  quadratum  A E ad  quadranfem  rciWuguli 
DAK  i ergo  ur  quadratum  A E *d  qhadrantem 
redanguli  DAK,  ita  idem  quadratum  A E ad 
rcdangulum  fub  H D,  A I : ago  rcdangulum 
HD.AI  xquale  eftquadranri  tcdai.guli  DAK. 
Quod  crat  demonftrandum. 

^ 7 ' 
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penphcria  Ellypfis ; ducaturque  quarcumquc  dia. 
meter  BC  ad  quam  ordinctur  A 0,  & BC  , bifa- 
riam  dividatur  in  F,  turn  fiant  FD  , FB  , FE  con- 
tinue proportionates,  ctarum  eft  (per  j4.)  |j_ 
neam  AE^  tangentem  etTe  ; vel  ducatur  dialer 
AF,  cui  fit  applicata  G H , fiatquc  AE,  paraltcU 


COROLLARIUM  I. 

t idem  propoficio  poteft  intelligi  de  quibufcun- 
tjoe  pntallclogrammis , & Rhombis  xquiangulis, 
qui  ic  hab.nc  ut  rc&angula,  fie  quadraca. 

COR  OLLARIUM  IL 

Siiperiorcs  propofitioncs  intelligi  debent  de  ic- 
Cunda  diametro  \ lunr  enim  uniyerfales  : quarc  fi 
tango  ns  cum  fccunda  diametro  convcniat , 6c  } 
tA^u  ordinata  ducatur  ,erit  pari  ter  quadratum  Ct- 
cund*  femidiametri  at  quale  re&angulo  comprc- 
hoifo  Tub  diftantia  applicatx  i ccntro  , 6c  Tub  fc- 
Cinte  ad  centrum  ufque. 

Paritcr  ita  erit  rcoangulum  Tub  fegmentis  fe- 
Cftlitii  ad  centrum  ufque  fumpta*  ad  ouadratum 


CH,  erit  AE  tangem.  Pim&ura  ex  quo  ducenda 
eft  tangens  fit  E j ducatur  diameter  E F,  fiantquc 
EF,  BF,  FD  proportionates, & per  D educatur  or- 
dinata DA  j clarura  eft  E A taagentem  efie. 

PROPOSITIO  XL. 

Theorema. 

Tangents  per  exiremitates  e\nfdem  ordinal*  d*£U 
dsametrum  in  eodem  puntto  fecant , fr  vicijfim 
fi  ex  eodem  pmriflb,  &c. 

Sit  Ellypfis  diameter  AB,  ad  quam  fit  ordinata 
CD ; educantur  per  C,  fie  D rangentes  CE,DE  ; 
dico  illas  occurrere  diametro  in  eodem  pundo  E. 

Dcmonftratio.  Quia  fcnim  applicata  fecat  dia- 
metrum  in  uno  pun&o  G , tarn  refpedhi  tangen* 
tis  C E , quim  rcfpeftu  DE  , femper  verum  erit  i 
ita  cfle  FG  ad  FA  , ficut  FA  ad  FE  j ergo  eadem 
P E utrique  refpondet. 


Demonftratio*  ( Per  j c.)  CD,  CA  5c  CG.tani 
fcfpedku  circuli.quJtra  refpe&u  Ellypfis  func  con- 
tinue proportionates  *,  ergo  in  utroque  refpondet 
tadem  CG.  Ergo  idem  punttum  G. 


* 


f 


I 


Problems. 

t.x  dale  puntlo  ad  El  l jp fin  tan  pen  tern  ducere, 
Proponatut  priino  quodcunque  punttura  A,  in 


Secund?>  ex  eodem  pun&o  E.ducantur  tangen- 
tes  EC,  ED  , dico  lincam  CD  cfle  ordinatim  ap- 
plicatam,nam cxC&D  ducantur dux  ordinatim 
applicatXjoftendam  facile  cas  convcnirc  in  eodem 
R r iij  ySnOett 
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vunfto  G,  & cam  iebeam  rife  parallelx  , <fck.it  Demonftratio.  Rc&angulum  A F B zqnafc  eft 

neccll'ario  elk  ana  cadcmque  linea.  quadrato  FE.hoc  eft  fenuaxis  CD  i ergo  eft  zqua* 

COROLLARIUM.  fc  quart*  pan.  figutz. 


Si  EC,  ED  tangentes  convcniant  in  pundo  E, 
ficque  CD  divifa  bifariam  in  G,linca  EG  eric  dia- 
meter. Si  enim  alia  cflet  diameter , fit  E H ; ergo 
(per  primam  partem,)  CD  erit  applicata,  ergo  (ex 
defin.)&\y')k  bifariam  in  H contra  fuppofitionem. 

PROPOSITIO  XLI. 

Theocema. 

Si  per  extremitates  duarum  diamerrorum  ducan* 
tmr  tangentes  ad  diametros  uftque,  firm 
triangula  aqualia. 

Sint  dux  diametri  AB,  AC}  per  quarum  exrre- 
tnitates  E Sc  F ducantur  tangentes  F G , E B ad 
diametros  ufque  } dico  triangula  BEA  , CFA  cife 
zqualia ; ducatur  enim  applicata  EK,quscrit  tan- 
genti  CF  parallels. 


Demonftratio.  Triangula  ARE  , AFC  font  fi- 
milia.ut  patet } ergo  funt  in  duplicata  ratione  AK 
ad  A F } nxc  autem  ratio  duplicata  eft  ut  AK  ad 
AB,  cum  (per  34.)  tret  lincx  A K,  AF  , A B fine 
continue  proportionates  j ergo  ita  eft  triangulum 
AKE  ad  triangulnm  ACF  , ut  AK  ad  AB,  & (per 
1.6.)  ita  eft  triangulum  AKE  ad  triangulum  ABE, 
ut  bafit  AK  ad  bafin  AB.  Ergo  triangula  ACF, 
AEB  funt  zqualia.  Quod  demonftrandum  crat. 

COROLLAR1UM. 

Ablato  communi  trapezib  AEGF,  erunt  trian- 
gula CGE,  BGF  zqualia. 


COROLLARIUM. 

Vidcs  quotnodo  inveniendus  fit  focus.  Nam  itl 
Ellypfi  focus,  feu  polus  , aut  pundmn  ex  compa- 
rationc,  eft  illud  quod  ita  dividit  Axetn  majorem, 
ut  rcdangulum  A F B , zqualc  fit  quartz  parti  fi- 
gurz,  aut  quadrato  femiaxis. 

6adQ8S36W5S5t?-5S556355''®-ffiG0B3B0',53®6<36B29 
PROPOSITIO  XLI  I L 

Theorem  a. 

Lint  a ab  m mb  ilice  ad  exiremiiatem  mineris  Ax  U 
dud  a,  aqualis  eft  ft;  mi  ax  i majori. 

Sic  umbilicus  F , jungaturque  F D , dico  earn 
xqualein  efle  lincx  AC. 

Dcmonftr.  ( per  pracedtntem  ) redangulum 
AFB  zqualc  eft  quadrato  CD, & addito  quadrato 
FC  utnnquc,  cum  rcdangulum  AFB  plus  quadra- 
to FC,xquale  fit  (per  5. 1.)  quadrato  AC  5 BC  qua- 
dratum  CD,  plus  quadrato  FC,  xquentur  quadra- 
to FD,  (per  47.  1.)  erunt  quadrata  AC,FD  zqua- 
lia , & confequcnter  lincx  } quod  erat  demon- 
ftiandum. 

COROLLARIUM. 

Facile  ex  his  data  Ellypfi  cjus  umbiliaim  inve- 
niemus } fi  enim  ex  pun  do  D,  intervallo  femiaxis 
majoris  AC,  arcum  defetibamus  , fccantem  axem 
majorem  in  pundo  F,aut  K,  ca  punda  erum  foci, 
ut  parct. 


PROPOSITIO  X L 1 1. 
Thcorema. 

Si  iniervAlli  majoris  Axis  defer  i bat  nr  circ*lut,& 
per  exiremiiatem  mineris  Axis  ducatur  tangent 
occurrens  till  circulo  , ducaturque  ex  eo  pundo 
applicata:  etlt  redangulum  fab  ft  grannie  Axis 
equate  quart  a parti  figure 

Sit  Axis  major  A B,  minor  femiaxis  C D } du- 
catnr per  D ungens  D E,  Sc  applicetur  E F , dico 
rcdangulum  AFB  zqualc  efle  quartz  parti  fi- 
gure 


PROPOSITIO  X LI  V. 
Theorema. 

Si  ab  umbilicis  ad  t adorn  ducantur  /<*«  i be  cum 
tangeme  equates  an  gules  comprehended. 

Sint  umbilici  E & F , & tinea  tangens  C D G. 
tadus  D,  ducantur  ED,  DF  } dico  angulos  EDG, 
FDC  iqujles  c(Tc.  Ducantur  tangentes  HI,  KC. 
Jtingamurque  EC,  IF,  LD.  FC,  El, 
Dcmonftr.PrimA(p"  J7-)  triangulum  Tub  KC, 
HI, eft  zqualc  quart*  patti  figurzjergo  & reftang. 

K E H. 
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KEH  quire  ( pn  14.  6. ) ut  KC  ad  KE  . ita  EH 
ad  HI , & cum  anguli  fill!  reftl  in  K,  & H,  trim, 
gull  EH1 , EKC  crunc  fimilii , & anguli  KEC, 
«c  HIE  acqualcs  : funt  .intern  HE1,  & HIE  rqua- 
Icj  uni  redo  , ergo  HE1 , & FEC  xquantur  uni 
re^o , ergo  reliquus  1 E C xqualis  eft  uni  redo, 
EAdem  raodd  oftendam  return  elft  CFL  • 


Seaindd  oftendcre  debco  linenm  LD  efle  per- 
pendicularcm  ad  1 C.  St) jiponauir  non  duda  tan- 
gens  ID , 6c  fuper  LI,  LC,  qux  non  jaccnt  in  di- 
r«.dum , dcfcribantur  circuit  , hi  fc  fecabum  in 
duobui  pundis  , fint  hare  punda  L 6c  D , turn 
ducancur  line*  ID,  CD.  Cum  anguli  LDC,  LDl 
fint  redi  liner  ID , DC  in  diredum  jaccnt , ergo 
coincidunt  cum  priote  tangent e. 

Denique  cum  anguli  ELI , FLC  oppofici  ad 
vemcem  fine  xquales  angulo  ELl,xqualis  fit 
EDI  t ut  potc  infiftens  eidem  arcui  item  angulo 
FLC»  xqualis  fir  FDC,  propter  candcm  rationenj 
’ erunt  EDI,  FDC  xquales. 

COROLLARIUM  l 
Anguli  I E C , 1 F C Turn  redi. 

COROLLARIUM  II. 

Linea  L D perpendiculars  eft  ad  I C. 
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corpus  rcflexivum  Ellypticum  ; fitque  radius  qui- 
libet  AB  , proccdens  abuno  foco  A , & incident 
in  fuperficiem  Ellypticam , dico  radium  rtflexum 
illi  refpondenrem  , cranfirc  per  pundum  C.Cura' 
enim  in  lincis  curvis*  angulos  tncciamur  in  ordine 
ad  rangemem  , ft  per  B inrelligatur  duci  tan  gens 
DBE,  cum  anguli  ABD,  CBE  fine  xqualcs,&  an- 
guli incidentiar  & reflexionis  talcs  efte  dcbcanr, 
radius  A B , refledetur  in  B C. 


PROPOSITIO  XL  VL 
Theorcma. 

St  Elljp/in  tsngat  retfa  lines,  & a tails  ad  facet 
due  ant  nr  due  lines,  & a centro  ducat  ur  paral- 
lels mi  nor  i ad  l an  gent  cm  uftjue  , linea  dutls  a 
vertietbu*  ad  tale  puntlum , centprehendent  an* 
gutum  reQum. 

Linea  AB  tangat  Ellypfin  in  pundo  Ajducan- 
turque  ex  focis  E & G,  dux  line*  EA,  AG,  6c  ex 
pundo  F , ducatur  FC  line*  AE  parallel.!,  jun- 
ganturque  DC , LC  , dico  angulom  DCL  ifle 
rcduin.  Producarur  AC  in  K,  unique  AC  , CK 
*qualcs , jungaturque  G K , Ducantur  item  per- 
pendieu  lares, feu  tangentes  DB,  LT.icem  G1-BG. 
Demonftratio.  Cum  EE,  FG  fint  xqualcs,ficut 


COROLLARIUM  III. 

Anguli  L D E , L D F funt  equates. 

M»  «■»  i*  **  «|»  *39  «*»  «••«•»«•»  CM  *S4 

PROPOSITIO  X L V. 

Theorems. 

Si  Utminefum  flsmstur  in  uno  focotfpeculi  Elljpti- 
*i»  nJUxio  fiet  ad  all  urn  ficunt. 


AC,  CK  ; & EA  , FC  fint  parallel*  > erit  GlC 
iifdem  parallela  $ ergo  angulus  EAB,  feu  (per 
G AC  crit  angulo  K .equal is  j ergo  latcra  AG,GK 
funt  zqualia  -t  6c  in  triangulis  AGC,  GCK , cum 
larera  lingula  fingulis  fint  xqualia  , erunt  anguli 
in  C acqualcs  , 6c  confequentcr  redi.  Defcriba- 
tux  fuper  linea  G I , circulus  rranfiens  per  G 6c  I, 
& cum  anguli  G C 1,  G L I fint  redi,  tranfit  hie 
circulus  per  L 8?C.  Par  iter  fi  fupra  lineam  B G 
deferibatur  alius  cirailus  , aim  anguli  BCG, 
B D G fint  redi*  tranfibit  per  D & C , eruntque 
anguli  DCB  , DGB  eidem  arcui  DB  infiftenres  , 
xquales  : ficut  anguli  G C L , G I L,  eidem  arcui 
GL  infiftenres , fed  jam  probavimus  fuprk , an- 
gulos DGB,LIG  efie  xquales , ergo  anguli  GCL, 
DCA  erunt  xquales.  Quarc  fi  ab  angulo  redo 
ACG.aufcras  angulum  ACD  , 8c  pro  illo  fubfti- 
tuas  angulum  zqualem  GCL , crit  angulus  DCL 
redus.  Quod  crat  demonftrandum. 


Mirabilis  eft  hxc  propnetas  Ellypfis.Sit  igitur 

PROPO 
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PROPOSITIO  XLV1I. 
Thcorema. 

Si  ex  foe  is  Ellypfis  , due  line*  in  idem  peripbtrie 
punElum  concurrent , ilU  fimul  fumpttt 
crunt  etyuales  axi  major/. 

Sint  foci  A & B , a quibus  ducanrur  dux  line® 
AC  , BC  > concur  rentes  in  idem  pundum  C peri- 
pherix  Ellypticx  ; dico  linens  AC , BC  fimul 
lumpus.xqiulcs  e(Te  axi  majori  DE.Ex  centro  F, 
ducatur  GF  patallela  AC,  & per  pundum  C can- 
gens  GC, 


Demonftr.  Cum  FG,  AC  fint  parallclx  ,erunt 
anguli  FGC  , ACl  xqualcs  , fed  ACI  , BCG  , 
(per  44. ) font  xquales  , etgo  HGC  , HCG  font 
xqualcs  \ ergo  ( per  j. ) HC  , HG  func  xquales, 
& HG  crit  dhnidia  lincx  CB  •,  FH  item  eft  dimi- 
dia  linex  AC,  (per 4. 6.)  ctun  F B fit  Jimidia 
lincx  BA  , ergo  linca  FG  eft  dimidia  linearom 
AC,CB  fimul  j led  FG  xqualis  ell  femiaxi  majo- 
ri, cum  angulus  DGE  ( p*r  pracedentem  ) fit  rc- 
ftu$  ; ergo  FG  eft  xqualis  femiaxi  DF  ; & confc- 
quenter  AC,CB  xquales  funt  toil  axi  i quod  erac 
demonftrandum. 

Huic  propofitioni  innititur  vulgaris  inethodos 
deferibende  Ellypfis,  opc  funiculi. 

H*  m ^ •*»-«*»  mt*******0—-*** 

PROPOSITIO  XLV1II. 

Thcorema. 

Circe  da/am  diametrum  de/d  unj  applicate 
E Hyp  fin  defcrlbcre. 

Sit  data  diameter  AB  , & applicata  C D , in 
quocumque  angulo  DC  A j pcrficicnda  proponi- 
tur  Ellypfis.  Qiadrato  CD,  xqualc  fiat  redan- 
gulum  BCE,  ducatut  linea  AE  , ocairrcns  pa- 
rallel® B F in  pundo  F , fumptis  quibuflibec 
pundis  G , fiat  rtdangulo  B G 1 xquale  qua- 
drature GK  erit  (per  7.)  pundum  K in  peri- 
pheria  Ellypfis. 


A 


PROPOSITIO  X L I X. 


Problcma. 

Alia  grnrfis  FHypfir. 

Proponatur  parallclograminum  ABCD  in  quo 
diagonalis  AC  , ducatur  EFG  , fitquc  FH  media 
proportionalis  inter  E E , & F G , & LO  media 
proportionalis  inter  K L & JtM  , 6c  P S media 
inter  N P , & PR  , dico  pun&a  H , O , S,  perti- 
ncrc  ad  Ellypfin. 


Demonftr.  Ratio  redanguli  EFG  , ad  redan- 
gulum  KLM  , componitur  ex  rationc  EF  ad  KL, 
leu  AF  ad  AL,&  cx  rationc  FG  ad  LMfcu  CF  ad 
CL  : fed  ratio  redan guli  A F C ad  rcdangulum 
ALC  , componitur  cx  iifilem  rationibus , nempc 
ex  ratione  AF  ad  AL  , 6c  ex  rationc  CF  ad  CL : 
ergo  ita  eft  rcdangulum  EFG,  feu  quadratum  FH 
ad  rcdangulum  KLM, feu  quadratum  LO  i Ergo 
( per  def.  Ell, ) punda  H 6c  O pertinent  ad  H- 
lypfin.  Idem  fimilitcr  dc  quibufcumque  aliis  dc- 
monftrabo. 

PROPOSITIO  L. 

Problcma. 

Alia  gene  ft s Elfypfi*- 

Sit  ftmicirculus  A B C , in  quo  ad  diametrum 

AC,  fint  dudx  perpcndiculares  DB , EF , & ah* 
quxcumque  , quibus  xqualcs  ducantur  inclinat* 
cadem  incliuatiouc,hoc  cft,parallclx  inter  fc  DG, 

EH, 
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EH,  & aliar  quxcumque,  dico  p#n£ka  G , H ctfc 
in  eadeni  Ellypfi,  cujus  diameter  AC. 


Demonftratio.  Cum  DG , DB  ; EF,  EH  fint 
ftquales,  erunt  eorum  quadrata  jequalia,  fed  qua- 
ntum DB  squale  eft  rettangulo  ADC,  Sc  qua- 
dratum  E F,  rc&angulo  A E C.  Ergo  ita  eft  qua- 
dratum  DG  ad  quadratum  EH,  ficut  re&angulura 
ADC  ad  re&angulQm  AEC ergo  pun&a  G , H, 
6c  alia  pertinent  ad  EUypfin.  Addc  quod  fi  du- 
cantur  GI,  HK,  Sc  alii  pcrpcndicularcs,  pundla  I 
6c  K ad  aliam  Ellypfin  pertinebunt. 

Demon  ft  r.  Cum  lines  DG,EH,  Tint  parallels, 
trunt  triangula  EGD  , KHE,  xquiangula  ; ergo 
ita  crit  DI  ad  DG,  feu  DB  } ficut  EK  ad  EH , leu 
EF.  Ergo  paritcr  oftendam  , ita  etTe  quadratum 
Dl  ad  quadratum  EK  ; ficut  redtangulum  ADC 
ad  rc&angnlum  AEC,ergo(ex  dcfin.)pon£U  A, I, 
K,  C,  ad  eandem  Elly pfin  pertinent , quod  crac 
demonftrandum. 

PROPOSITIO  LL 
Problema. 

EUypfin  de/cribtn. 

Praxis  per  funiculum  vix  in  Charta  adhiberi 
poteft , e6  quod  nee  clavos  umbilicis , nee  Funcs 


adhibere  poflumus.  Proponatur  linea  AB  pro  Fii- 
tura  Elly pfis  diametro,  in  qua  determinentur  um- 
bilici C 5c  D fit  BE  zqualis  Bp,  & ex  pun&o  C, 
lit  centro  , intervallo  C E , circulus  defetibatur, 
•ritquc  C E zqualis  axi  majori  A B > ducawux 


quzcumque  lines  C F , junganturque  D F , qu* 
dividantur  bifariam  in  punOo  G,  cducanturque 
pcrpcndicularcs  G 1 , dico  pundfca  I , pcrtincre  ad 
Ellypfin. 

Demonftratio.  In  rriangulis  IGF,  IGD , (pet 
4*  1.)  funt  latcra  I D,  1 F zqualia  j ergo  latera  Cl, 
I D zqualia  funt  lines  C F , feu  C E , hoc  eft  axi 
majori : ergo  pun&a  I ( per  45.)  pertinent  ad  El- 
lypfin. 

In  idem  recidit  alia  praxis.Sit  paritcr  CE  zqua* 
lis  axi  majori , fiat  ex  C , ut. centro  , quiltbet  ar- 
cus K L , fumaturque  circino  reliquum  interval* 
lum  K E , Sc  ex  D,  ut  centro,  intervallo  K E,  ar- 
cus fecans  priores  in  pun&is  L ; dico  pun&a  L 
pertinere  ad  Elly  pfin  propter  eandem  rationem. 


PROPOSITIO  LI  I. 


Theorema. 

$i  in  Bllypfi  conjugal*  diametri  aquales  fuerint  J 
trunt  appheatarum  quadrat*,  aqualia  rtilart- 
gulu  fab  fegmentii. 

Proponantur  in  Ellypfi  dtts  diametri  zqualei 
A B,  E D.  Dico  quadrata  applicatarum , uc  G P 
zqualia  cfle  rc&arrgulis  Tub  fegraentis , nempf 
rcdangulo  AGB. 


Demonftratio.  Cum  ita  fir  quadratum  G F ad 
quadratum  C D,  ficut  rc&angutum  A C B ad-re- 
ftangulum  A G B,  Sc  quadratum  C D squale  fit 
re&angulo  ACB  , feu  quadrato  AC , c&m  diame- 
tri AB,  CD  lint  zqualcs  -}  quadratum  G F squale 
crit  rcftangulo  AGB. 

COROIL  ARIUM*  • 

Si  fieret  circulus  circa  diametrum  A B 5 quae 
fitniliter  dividererur  in  G , applicata  in  circulo  in 
pun&o  G , zqualis  eltet  applicatx  <£  F , fed  ind« 
deret  perpendiculaziter,  in  Ellypfi  non  irem< 
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LIBER  TERTIVS 

De  Hyperbola. 


D E R IN  IT  1'ONES. 


JYperbola  eft  figura  Li- 
onel curvl  content  a,  in  qua  or- 
*dinatarumquadrata,magiscrcf- 
Bcunt , quara  ctcfcant  fagitt* , 

. %feu  intercept*  inter  ordinatas 
& verticem.  \Jt  autem  non  inconcinni  , fed  cum 
aliqua  regula  crcfcant  i hanc  regt.bm  ponimus , 
nempe  ut  aflumatur  extra  hyperbobm  aliqua  li- 
nea  qu*  fit  A B pro  dUmetro,  fiatquc  ut  B C ad 
CD,  ita  CD  ad  CE.  Ducaturque  AE  qu*  produ- 
catur,  narura  hyperbol*  hoc  habet , ut  G F fit 
media  proport ionalis inter  fagittam  BF  & H F, 
nempe  ut  quadratum  GF  zquale  fit  redang.BFH. 

Ex  qua  proprietatc  datum  eft  illi  nomcn  hy- 
perbol* , dudl  enim  line!  BK,  qu*  fumatur  pro 
Inenfuri  quadratorum  appl  cataruro  , dicaturque 
parameter,  feu  latus  rednm  ; in  parabola  redan- 
gulum  comprehenfum  fub  latere  redo  & fagittl 
*quale  eft  quadrato  applicat*. 

In  Ellypfi  quadratum  applicat*  deficit  \ rc- 
diangulo  fub  fagittl,  & btcre  redo. 

In  hyperbola  verb  quadratum  applicat*  ut  CD 
xquale  redangulo  C I , atquc  adeb  fuperat  re- 


dangulum  CK  comprehenfum  fub  fagittl , & la- 
tere redo , ita  ut  exceftus  fit  parallclograminum 
lO,cujus  unum  latus  KO^cquale  eft  fagitt*  BC, 
Jc  eft  fimile  rcdangulocomprehcnfo  fub  AB,  BK. 

Atque  funt  h*  proprietates  quas  oftendit  inefle 
hyperbol*  Apollonius. 

Volo  i git  nr  ut  afliimptl  line*  AB  , 8c  quzfita, 
duabus  B C,  C D , tcrtil  proportionali  C E > fi- 
nds B F,  F H , fit  medii  propottionalis  FG,  & 
alia  candem  obfervent  regulam  : turn  extremita- 
tes  harum  applicatatum  intelligantur  conjungi  li- 
ne^ curv^,  quod  fieri  non  repugnat,  hanc  ngu- 
lara  VOCO  hypetbobro,  & ex  hac  ejus  nacura,  ni- 


hil atfendendo  quod  ex  cono  defumpta  fit , c*te- 
ras  omnes  ejus  proprietates  demonftrandas  fuf- 
cipio. 

1 1.  Linea  exteribs  aflumpta  ut  A B vocetur 
tranfverfa  diameter,  h*c  ft  dividatur  bifariam 
in  O,  pundum  O dicarur  centrum  hyperbol*. 

IIL  Oppofu*  hyperbol*  font  quarum  ver- 
tices opponuntur,  candemque  diametrum  habentj 
funtque  omninb  fimilcs. 

Quamvis  generatio  propria  hyperbolarum  op- 
pofitarum  orutur  ex  iedione  conorum  oppofi- 
torum  ad  verticem  , ut  tamen  etiam  hyperbolas 
oppofitas  independenter  1 Cono  conudercmus, 
aliquas  illis  conditiones  adhibemus  , nempe  uc 
communem  habcant  diametrum  : Dcindc  ut  fine 
fimilcs , nempe  ut  applicat*  eidem  diametco  in 
uni , *quales  fine , & parallel*  applicatis  cidcm 


diametro  in  alia,  intelligendo  fcilicet  fub  iifdem 
fagittis  ut  fi  fagitt*  A C , B D fint  *quales  : ap- 
plicat*  C E , D F fint  inter  fc  parallel* , & *- 

qualcs. 

PROPOSITIO  I- 
Theorema. 

In  h)perbola>  quadrat*  appli  cat  arum  fi  h air e tit  ad 
invietm  (Scut  reftangul*  fub  fa&H** » & "ne* 
compofud  ex  fugittd,  fir  diametro. 

Sit  hyperbola  BDG,  in  qua  applicat*  DC.GF*, 
fagitt*  BC,  BF  i diameter  AB  , dico  ita  efle  qua- 
dratum D C ad  quadratum  C F , ficut  tedangu- 
lum  ACB  ad  rcdangulum  AFB, 

Dcmonftr. 
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Demon  fir.  ( per  iefinitionem  hyperbola)  qua- 
dratum DC,  xquale  eft  redangulo  BCE,  & qua- 
dratum  GF  redangulo  BFH,  fed  redangulum 


BCE,  fc  habet  ad  redangulum  ACB,cujuseadem 
altitudo  BC  , ut  EC  ad  AC,  feu  uc  H F ad  AF 
( fer  4- 6- ) & redangulum  BFH  ad  redangulum 
A F B cjufdem  altitudinis , FB  fe  habcc  ut  FH  ad 
AF  i ergo  ita  ft  habet  quadratum  DC  ad  quadra- 
cum  G F ut  redangulum  ACB  ad  redangulum 
AFli , quod  crat  dcmonftrandiun. 

COROLLARIUM  t 

Ita  fc  habet  quadratum  D C ad  redangulum 
ACB,  ficut  lams  redum  ad  diametrum  j nam 
vidimus  redangulum  BCE  xquale  quadrato  DC, 
fc  habere  ad  redangulum  ACB  , ut  C E ad  AC, 
hoc  eft  ut  KB  ad  BA. 

COROLLARIUM  II. 

Si  duccrettir  linca  GD,  hxc  produda  cum  dia- 
tnctro  convenicr.  Cum  cnim  redangulum  ACB 
minus  fit  redangulo  A FB,  quadratum  C D mi- 
nus erit  quadrato  GF,  ergo  linea  C D minor  eft 
linea  GF  , A:  cum  finr  parallels,  linea  G D con- 
venict cum  AB. 

COROLLARIUM  III.  ' 

Ex  his  vides  quid  fi  fieret  ut  redangulum 
ACB  ad  redangulum  AFB  , ita  quadratum  CD 
ad  FG  ; punda  D & G client  in  hypciboli. 

69  53&5&3B53B3-  S5<506&55  S3®  6aQ?^SP6SI3S35B 
PROPOSlTlO  II. 

Theorema. 

Si  linea  occur  re  ns  hyperbola  utrmque  extra  fe- 
dionem cad  at  hoc  produd a cum  diametro 
convert  ict. 

Hypcrbolx  cujus  diameter  AB  occurrcns  reda 
linea  CDE  in  pundoD,  utrinque  ptoduda  extra 
ledionem  cadat : dico  lincam  CDE  cum  diametro 
AB  convolve.  AlTumatur  in  periphcril  quodli- 
bet  pundum  F , ducaturque  reda  F p. 

Demonftr.  Linea FD  ( per  coroll.x. i.)  produda 
cum  diametro  convenict  •,  conveniat  igitur  in 
pundo  A ; cum  linea  CDE  lit  inter  fedionem  & 
pundum  A,  neccftarib  cum  diametro  convenict  j 
Quod  crat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Si  ducatur  linca  diametro  hyperbolae  parallels. 

Torn.  i. 


III. 

hxc  in  uno  tantum  pundo  hyderbolx  periphe- 
nam  at  tin  get , ft  cnim  in  duobus  cum  diametro 


PROPOSlTlO  III* 
Theorema. 


Si  urtam  oppoftarumfedionumtangat  reda  lined 
cui  intra  alteram  ducatur  paraliela  , hac  pro* 
dutl a utrinque  fedionem  attinget. 

Sint  oppolitx  hypcrbolx  quarum  communis 
diameter  AB,  fitque  tangens  C D , cui  intra  op- 
pofttam  hypcrbolam ducatur  paraliela  EF  , dico 
lincam  E F utrinque  aim  hyperbola  concurrere. 

Demonftr.  ( Per  prccedentem ) linea  C D cum 
diametro  A B convcnit  j ergo  E F illi  parallel* 
cum  cadcm  convenict  \ conveniat  in  pundo  F j 
fumatur  AH  xqualis  B F , ducatur  H K paral- 
lela  C D i ducaturque  quxcumque  G C, 


Chm  CD  conveniat  aim  linei  GC,  linei  HlC* 
cum  eadem  convenict ; vel  intra  , vel  extra  fe- 
dionem , & utroque  modo  , fieri  non  poteft  ut 
fedionem  non  act  in  gat.  Actingat  igitut  ftdio- 
ncm  in  pundo  K , cx  quo  intelligatur  ordinatim 
applicata  K L , fumatur  F M xqualis  HL>& 
ordinatim  applicata  M N occurrcns  linex  E F U 
in  pundo  N > quod  aftero  cite  in  peripheria  hy- 
Sf  i)  pciboixj 
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perbolc  ; triangula  enim  KHL  , MFN  font  fimi- 
iia  Sc xqualia  ob  parallelas  FN,  KH,  Sc  MN,KL. 

( F.x  definitive  oppofitarum  hyperbclarum  ) dcbci 
pundum  N die  in  fuperficie  hyperbolx. 

Eodom  modo  oftendam  lineam  E F convenire 
cum  fedione  ad  partes  E ; ergo  convenit  utrinque 
cum  fedione  \ quod  erat  demon  ftrandum. 

COROLL  AR.IUM. 

Linea  tangenti  parallcla  convenit  utrinque 
cum  fedione,  ut  linea  KH,&  quxcumque  diame- 
tmm  in  era  fedionem  fecat. 

PROPOSITIO  IV. 
Theorema. 

Si  lines  reft*  per  centrum  oppofttarum  hyperbola- 
rum  tranjicns  uni  earum  occur  rat , dlteri 
eiinm  occurret. 

Sit  pundum  C centrum  oppofitarum  hyper- 
bolarum  , ducacur  reda  C D , occurrcns  uni  hy- 
perbola: in  punAo  D , dico  lineam  C D produ- 
d.im  , alteram  quoque  hyperbolam  atungere. 
Intelligarurordinarim  applicata  DE  , fintque  AE, 
B F xqttalcs  , ducaturquc  ordinatim  applkata 


Demonftratio.  Cum  EA , BF  fint  fadz  xqua- 
lcs.fc  AB  (it  communis  ; redangulum  B E A re- 
dangulo  AFB  zquale  erit ; & quia  ut  redangu- 
lum  BE  A ad  quadrarum  D E ita  diameter  A B ad 
parametrum  (per  c§r,j.  i.)  redangulum  etiam 
AFB  priori  zquale  ad  quadrarum  FG  eandem  ra- 
tionem  h.ibcbit.  Eodcm  modo  & pundum  G in 
fedione  erit.  Ergo  DC  produda,  attinget  fedio- 
nem in  pundo  G. 

PROPOSITIO  V. 

Theorema. 

Si  ab  all  quo  pun  Ho  d lament  hyper  bold  yuod  non 
mintu  diflet  ah  e\tu  ve nice  quam  femidiamc- 
tro  lines  reft*  hyperhold  occurrst ; earn  ficahit. 

Sit  pundum  C centrum  hyperbolz , A B dia- 
meter , punftum  I non  minus  diftet  k verticc  B, 


Conicarum 

quam  fcmidinmetro  , & linea  CD  fedioni occnr- 
rat  in  pundo  D , dico  earn  produdam  intra  fe- 
dionem  caderc  feu  illam  fecare.  Sit  cnim  prini6 
pundum  C centrum  hypcrbolx,hoc  eft  linez  AC, 
C B Tint  equates , & linea  C D dicatur  ulterius 
produda  caderc  extra  fedionem  in  E.  Ordina- 
tim npplicatx  intcll’gantor  DH,FG. 

Demonftratio.  Si  C D prod'  da  caderct  extra 
hyperbolam  in  E , quadrarum  E G ad  quadratum 
DH  majorem  rationem  haberet  quam  quadrarum 
FG,  fed  ut  quadravum  EG  ad  DH  •,  ita  quadratum 
C G ad  quadratum  C H (per  4.  (fi  1 1.6.)  Sc  ut 
quadratum  FG  ad  quadratum  DH,ita(per  i.huju*) 


redan  go  lum  AGB  ad  redangulum  AHB.  Ergo 
major  diet  ratio  qoadrati  CG  ad  quadratum  CH> 
quam  redanguli  AGB  ad  redangulum  AHB.  Et 
permutando  major  eflet  ratio  quadrati  CG  ad  re- 
dangulum AGB,  quim  quadrati  CH  ad  redan- 
gulum  AHB.  Cum  autem  linea  A B fit  divifa  bi- 
rariam  in  C,  eique  reda  adjiciatur  B G,  (erit  per 
C.i.)  redangulum  AGB,  uni  cum  quadratoCB, 
zquale  quadratoGG,  & redangulum  AHB  uni 
cum  quadrato  C B , zquale  quad  r. it  o C H ; quare 
dividendo,  auferendo  Lcilicct  confequens  ex  ante- 
cedcnti,  erit  major  ratio  quadrati  B C ad  redas- 
gulum  AGB,  quam  quadrati  CB  ad  redangulum 
AHB>quodcft  abfurdum,nempe  ut  idem  ad  majus 
majorem  habeatquam  ad  minus.  Non  ergo  CD 
produda  cadit  extra  fedionem,  fed  intra. 

Multb  magis  fi  pundum aflumptum  eflet  inter 
A & C quale  eft  pundum  I , Sc  ducerctur  linea 
ID,  hxc  intra  fedionem  cadcrct. 

COROLLARIUM. 

Tangens  hyperbolam , fi  producatur  fccat  dia- 
metrum  inter  vertieem.  Sc  centrum. 

MW  — I C — I»l  MW  t*» 

PROPOSITIO  VI- 
Thcorema. 

Omnit  lines  per  vertieem  hyperbole  dufla  (fi-  pa- 
rdllels  ordinatis  ad  eandem  diametrum  , 
eft  tangent. 

Sit  linea  AB  per  vertieem  B duda,  & parallcla 
linez  C D ordinarz  ad  diametrum  G E.  Dico  li- 
neam AB  extra  fcckioncm  caderc.  Si  enim  caderet 
intra  fedionem,  ut  BH,  dividatur  BH  in  I , bifa- 

riaa 
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riain,crirqiir  H B ad  diametrttm  ordinatim  appli- 
cata  i ergo  diameter  GIF,  lineam  C D bifariara 
divideret  in  F,  ( « i.fnhine  Jlimt lr!,&  .ppli- 


d'vU  SSte  ttium ' cum  j™ fup!,onituc 


PROPOS1TIO  VI  I. 

Theorem  a. 

Sii.C4,Hr  Ordln*t4  & i„  fit  tx  JUmt. 

tr°  * y *d  fa^h tarn  , ficut  partes  dia- 

hne 4 era  tangen j. 

a*1'  A B diameter  hyperbola-  -,  1 cujus  pmOo  C 
BE  aS“p0;d'n;“  f ° • (il'l"cur  BD  ad  D A i ita 
enim  fi  A J d,“  l,n«'"  E C cllc  rangentem.  Si 
refla  ■ nrr  T' h>’Ptrbc,bml  lit  ECF  linea 
puna’a  A ““tnn  aPPlicctur  G F H , & per 
Ca  A&B  Jucan™t  parallel!  EC,  nempe  AL, 

BK  -,  jungaturqueBCX.DCK.  ” 


ns 

C^i0o*>*SiS5ft.iK' 

jot  eft  ratio  NX  ad  XO,  quam  OA  ad  AN  • f.t 
tit  NX  ad  XO,  ita  BK  ad  BM, propter  lintilitudi- 
nem  mangulorum  : Igitur  reOangulum  fu[,  K g 
A N,  majus  eft  reftangulo  B M,  A O ; & co„fc' 
quentcr  pnmomad  quadratum  C E ma|orcm  I, a- 
bet  rationcm  quim  fccundum.  Sed  ut  icOanim. 
liim  K B , AN  ad  qtudratnm  C E , lie  redtan- 
8"l"m  B D A ad  qnadratum  D E (per  4.  5.1  pa_ 
nter  utredangulum  Cub  M B,  AO  ad  qu’adr  J 
n.m  C E , ita  redbngnlmn  B G A ad  quadramm 
G E.  Major  igitur  eft  ratio  reftanguli  B D A ad 
quadratum  D E,  quim  reftanguli  B G A ad  qua- 
dratum G E ■,  Sc  permutando  major  erit  ratio  re. 
ctanguli  primi  ad  fecundum  quara  qnadrati  primi 
ad  lecundum  ; fed  (per  1.)  ut  rcdhngulum  EDA 
ad  reOangultim  AGB,  ita  quadratum  CD  ad  qua- 
dratum  GH  ; Sc  ut  quadratum  DE  ad  quadratum 
GE,  Ita  quadratum  CD  ad  quadratum  FG.  Major 
eft  ergo  ratio  quadrari  C D ad  quadratum  G H, 
quam  quadrati  C D ad  quadratum  GF  ; quod  eft 
abfurdum.  Non  igitur  EC  produftaintra  fedio- 
nem  cadet,  led  extra* 


l’ROPOSITIO  VIII. 
Theorema, 

Si  Tea 4 hbm frpptrUtm  , i pu„a,  cmtOii 

dmcatur  or  dinar  4 ; ita  erit  compofita  ex  dia- 
metro  , f.igttt*  ad  fagittam  , ficut 
fartts  diamtri. 

Sit  hyperbolz  diameter  AB,  linea  tangens 
CD,  Sc  C E ordinata , dico  ita  efle  BE  ad  A E, 
licur  B D ad  D A.  Si  enim  non  ita  lit,  Hat  ut  B D 


Demonftratio.  Supponitnr  efle  B D ad  DA, 

Bc2^nrVS',  BKldAN>  n BE  ad  EA  ; feu 
( P”  Be  B K ad  X N,  ob  fi. 

.Imtdmemtriangjdorum  BCK.XCN.  Ergo  ita 

A NB^K.dAN’fic"tBKadXN-  Sunt  igintr 
AN,  X N xqualer  , & eum  AX  Ht  divisi  bifa- 
tarrtm  N erit  reftangulum  A N X majus  re- 

n x ; erR° crit  mai°r  rati°  ,,n« 

* ad  XO , quim  OA  ad  AN.  Nam  Cficrct 


ad  D A , lie  B G ad  G A ; ducatnr  applicata  Gf ) * 
effetquc  ( per  precedemcm  ) linea  D F tangens, 
qux  port  taftum  in  pun  do  F extra  fc&ioncm 
erit ; ergo  rutsus  fecabit  lineam  D C , quod  eft 
abfurdum  j dux  enim  linex  redx  claudexent  fpa* 


sr  ii) 


PROFO 


Digitized  by  Google 


326  Se&ionum  Conicarum 


PROPOSITIO  IX. 
Thcorcraa. 

Si  per  contaSlum  due  at  nr  ordinata,*rit  quadratum 
J emidiamttri  equal*  rtllangtdo  comprehenfi  fub 
compofttd  ex  fimidtametro  , dr  fafittd  , dr  fub 
inter  jedd  inter  tun  gen  tent  dr  centrum. 

Sit  hyperbolae  diameter  A B , & centrum  F, 
tangens  C D > ordinata  C E.  Dico  quadratum 
F B , re&angulo  E F D cite  xquale. 


Dcmonftr.  Ita  eft  ( per  8. ) AD  ad  DB,  ficut 
AE  ad  E B i ergo  componendo  ut  utraque  AD, 
DB  ad  DB,  ita  AE,  EB  ad  EB,  Sc  antecedent ium 
fern i Acs  , nempe  ita  erit  FB , feu  AF  ad  DB,  ficut 
FE  ad  EB  ; nam  FE  eft  dimidia  linearum  A E , 
E B.  |Ergo  per  convcrfionem  rationis  , ita  erit 
E F ad  F B > fictit  F B ad  F D.  Ergo  quadrato 
F B xquale  eft  re Oangulum  E F D j quod  crat 
demonftrandum. 

fi9B9S32953i29fi9-99a969^9fiSQ9'e90^35S-33.fi959eg 

PROPOSITIO  X. 

Theorems. 

Si  per  contaflum  ducatur  applicata  , erit  ejiu 
quadratum  , ad  reQ  unguium  fub  compofttd  ex 
/ emidiametro , (fifagittd,  & fub  dtftantid  appli- 
cau  d tangent* , ut  rcRum  lotus  ad  diarnc- 
trum. 

Sit  tangens  C D , applicata  C E ; dico  ita  cftc 
rc&angulum  FED , ad  quadratum  CE,  ut  diame- 
ter A B ad  parametrum.  Vidimus  cnim  infupc- 
riori  ita  eflfc  FE  ad  EB  j ut  AF  ad  BD  j ergo  per- 
murando  ut  FE  ad  AF  ita  DB  ad  EB  , Sc  compo- 
nendo , ut  AE  ad  EF  , ita  DE  ad  BE.  Quarc  ( per 
146.)  redangula  AEB  , FED  font  xqualia  ; fed 
rc&angulum  AEB  , eft  ad  quadratum  CE  , ( per 
reroll.  1. 1. ) ut  diameter  A B ad  parametrum  ; 
ergo  rc&ang.  FED  eft  ad  quadratum  C E , ut 
diameter , ad  parametrum  i quod  crat  demon- 
ftrandum. 


6963  3063  :vj<S'C559603S6555'j3356aQ965«S5  535563 
PROPOSITIO  XL 
Theorema. 

Si  per  taflum  ducatur  ordinata  ; erit  refiangulum 
fub  fegmentis  dtametri , equal*  reilanguto  /ub 
diftantid  applicata  a tangent* , & fub  diftantid 
tangentts  a Venice. 

Sit  eadem  fiippofitlo  qux  prius  , dico  reftan- 
gulum  ADB,  rcdtangulo  EDF  efle  xquale. 

Dcmonftr.  Vidimus  ( in  9. ) ita  cll'c  E F ad  FB 
ficut  FB  ad  DF.  Ergo  componendo , ut  EA  ad 
FA ; ira  AD  ad  FD  , Sc  permutando  > ut  EA  ad 
AD  ; ita  FA  ad  FD,  & dividendo,  ut  ED  ad  AD; 
ita  BD  ad  DF.  Quarc  rc&angula  fub  mediis  Sc 
extremis  xquannir,  nempe  ADB,  & EDF  ; quod 
demonftrandum  crat. 

««» 1*1  «» 

PROPOSITIO  XII. 
Theorema. 

Si  per  taUum  ducatur  ordinata-,  erit  retlangulum 
fub  fagtttd  , dr  fub  compofttd  ex  fugtttd  <j  dta- 
mttro  , xquale  reflangdo  fub  com' of  id  ex  fenu - 
diamt  tro , dr  fagittd  > dr  fub  di ft  anna  ordinata , 
ab  applicate. 

Sit  eadem  fuppofitio  dico  rc&angulum  AEB 
xquale efle  rcdtangulo  FED. 

Dcmonftr.  ( Per  9. ) ita  eft  E D ad  BF  ; lit  BF 
ad  DF  Sc  per  converfioncm  rationis  , ut  EF  ad 
EB ; ita  FB  ad  DB  ; Sc  permutando  ut  EF  ad  FB » 
ita  EB  ad  BD  , & componendo, ut  EF  ad  AE,  ita 
EBadED.  Quarc  paritcr  redkangula  fub  mediis 
& extremis  xquamur  , nempe  AEB  , & FED; 
quod  crat  demonftrandum. 

63  j96B<fi869S35S>S3696368S96?.6S6969  3WMB0B29 
PROPOSITIO  XIII. 
Theorema. 

Si  in  hyperbola  per  contaUum  applicetur  ordinata , 
dr  per  extremitates  dtametri  ducantur  due  pa - 
rallela  erdinatis , ad  tangentem  ufque  ; rellan- 
gulum  fub  ipfis  comprebcnfum  equate  eft  quarta 
parti  figure. 

Sit  lines  B F tangens  , ordinata  B G , cui  per 
extremitates  diametri  A , & ducantur  paraUelx 
IA  , DH  , ad  tangentem  ufque,  fitque  parameter 
AK  ; dico  redtangulum  comprchcnlum  fub  A I, 
D H clTc  quartam  partem  rc&anguli  fub  AD, 
A K.  comprehenfi  ; quod  rc&angulum  > figuram 
vocat  Appollonius. 

Demonftratio.  Cum  F B fit  tangens  , crunc 
( per  it.)  rcdtuigula  GFE  , DFA  xqualia  ; ctit- 
que  ur  GF  quadratum  ad  rcdtangulum  GFE , feu 
ut  G F ad  E , ita  quadratum  G F ad  rc&angu- 
lutn  DFA  , qux  ratio  componitur  ex  ratione  G F 
ad  D F,  feu  B G ad  DH  ; Sc  ex  ratione  G F ad 
FA  , feu  BG  ad  I A ; Sc  hx  dux  rationes  compo- 
nunt  rationcm  quadrati  BG  ad  re&angulum  fub 
A1 , DFI  compcchcnfum  , igitur  ita  fc  habet  GF 

ad 
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ad  E F ; rc&angulum  EGF  ad  rc&angulum 
GEF,  hoc  eft  (per  9.)  quadratum  AE,  licut  qua- 
dr.it um  BG  ad  rc&angulum  DH,  Al , & peimu- 
tando , ut  rc&angulura  EGF  ad  quadratum  BG 
cu  (per  10.)  ut  diameter  DA  ad  parametrum  AK, 


ita  eric  quadratum  AE  ad  re£hngulum  Al,  DH  ': 
fed  ut  DA  ad  AK  > ita  eft  quadratum  DA  , ad  rc- 
^ng  dum  DAK ; ergo  ita  eft  quadratum  AE  ad 
re&angnlum  AI,  DH,  licut  quadratum  DA  ad 
redhngiilum  DAK;  fed  primum  eft  quarta  pars 
fccundi , nempe  quadratum  AE  , quadrati  AD  ; 

redangnlum  AI , DH  , eft  quarta  pars  re- 
ctangnli  DAK  ; quod  crac  demonftrandum. 

**«*»«»«»  imm*m 

PROPOSITIO  XIV. 

Thcorema. 

Si  in  hyperbola  per  taBum  ducatur  ordinata , dr 
per  centrum  , et  parailela  ad  tangetttem  ufqut  ; 
erit  rcQjti'ulHm  f«b  applicata  , dr  pat  allela 
compi  tboif.un  , aquale  quart*  parti  figure. 

Linea  FB  tangat  hyperbolam  in  B,  Ac  applice- 
B G , cui  per  centrum  E ducatur  parailela 
£ L ad  tangentem  ulqnc  ; dico  reftanguluro 
Tub  E L , BG  xquale  die  quart*  parti  hgurx, 
feu  rc&angulo  DAK. 

Dcmonilr.  ( Per  1 1.  ) rc&angula  DFA , GFE, 
f«nt  xqualia , ergo  ita  eft  DF  ad  GF , feu  DH  , ad 
BG,  licut  FE  ad  FA,  feu  ut  EL  ad  I A ; ( f er  4.6.) 
Ergo  ita  eft  DH  ad  BG,  ut  EL  ad  IA  ; & redan- 
gulum  BG,  EL,  xquarur  redangulo  DH,  1A,  fax 
(per  pr<«vdf»/«»,)quart*  pani  figurx  ; quoderat 
demonftrandum. 

COROLL  AR1UM. 


Ex  his  pluriinot  modes  eliciemus  tangentem 
duccndi,  qui  ex  his  propoiitionibus  facilcs  funt. 


PROPOSITIO  XV. 


Theorema. 

Si  hyperbolam  tangat  reUa  lint  a,  & per  contatluw 
ducatur  ex  centra  linea  , hac  cranes  paralletat 
tariff  nti  , hi  fieri  am  ft  cat. 

Sic  hyperbola  cujus  diameter  , am  ctiam  axis 


1 1 1.  3i7 

AC  , centrum  O , quam  tangat  linea  DE  j huic 
parailela  ducatur  BG  ; ducatur  ex  centro  O , per 
contadum  D,  linea  ODF  ; dico  lincam  BG , i li-» 
nea  OD , bifariam  fecari. 


Demonftr.  Qiadraco  OA  xqualc  eft  redangu- 
lum  KOE  ; hoc  eft,  ita  eft  KO  ad  OA,  ut  OA  ad 
OE.  Quare  ita  eft  KO  ad  OE  , licut  quadratum 
KO  ad  quadratum  OA,  (cu  triangulum  KOD,ad 
limilc  triangulum  AON  ; ledut  KO  ad  OE  ; ita 
eft  triangulum  K O D ad  triangulum  ODE) 
( per  1.6.  ) habent  enim  eundetn  vertieem  D. 
Ergo  ita  eft  triangulum  KOD  ad  triangulum 

ODE,  ut  idem  triangulum  KOD , ad  triangulum 
A O N i funt  ergo  xqualia  triangula  , AON* 
ODE  ; & ablato  eo  quod  commune  eft  Sc  addito 
communi , fient  quadrilatcnim  N K , & trungu- 
him  DEK  , xqualia.  Vidimus  item  ita  eife  qua- 
dratum  OK  ad  quadratum  O A , ut  triangulum 
KOD  ad  triangulum  AON  i & permutando  ita 
erit  totum  quadratum  O K ad  totum  triangulum 
KOD,  ut  ablatum  quadratum  OA  ad  ablatom 
OAN ; ergo  ita  erit  reliquum  ex  quadratis,  nem- 
pe rcd’ngulum  RKA  , ad  reliquimVquadrilate- 
rum  N K,  ut  totum  ad  totum,  nempe  quadratum 
OK  , ad  triangulum  OKD.  Eudcm  inodo  often- 
dam  , ita  efle  totum  quadratum  OL  ad  triangu- 
lum  OLM  , ut  reliquum  re&angulum  RLA  ad 
reliquum  quadrilarerum  N L.  Item  oftendaro>  ita 
c(Te  quadratum  CO  , ad  triangulum  COF  , ut  re- 
liquum rc&angulum  RCA,  ad  quadrilatcmra 
NACF;eft  cnim  Eunlis  ratio  : led  triangulo 
DK£,  oftenfum  eft  xquale  quadriUterom  N K j 
ergo  & triangulo  G L I > xquale  erit  quadrilate- 
rum  N L , Ac  triangulo  BlC,  xquale  quadrilare- 
rum N C ; ablaris  ergo  hint  indc  xqualibus  pri* 
mb  triangulo  G I L,  & quadrilatcro  N L,  erit  re- 
liquum quadrilarerum  L M F C , auadrilaicrp 
B G L C , xquale  i & ablato  eo  quod  commune 
eft,  erunt  triangula  BHF  , GMH  , xqualia  ; qu* 
cum  lint  Emilia  ob  angulos  ad  vertieem  in  pun* 
£to  H xquales,  6c  parallels  MG , BF  habent  nc- 
ccflarib  bafes  B H , H G,  xquales  f ergo  linea 

ODF , per  centrum  O,  & taftum  D du£h,  divi- 
dit  bifariam  lineam  B G , tangend  par allcLam  f 
quod  erat  demonftrandum. 

COROLLARIUM. 

Conftat  ex  his  lineam  O D>  efle  diametrum. 


PROP® 
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PROPOSITIO  XVI. 
Thcorema. 

In  hyperbola  , ft  fit t ut  reHan^ulum  fib  com - 
pofita  ex  diametro  & fajita*  dr  fib  figit - 
td  , idem  reft  unguium , pint  quadrato 

femldiametri  ; ita  quadratum  applicant  ad 
quadratum  alter i hi  ; tinea  ex  centro  dull  a 
con  inn  gen  j hue  punt}*  reda  erit , dr  afjmpto- 
tot  \ d;  quo  rnagn  produeetur  , « magti  ad  hy- 
per bel  am  accede!. 

Supponatur  hyperbola , cujus  diameter  AB  , 
centrum  C,  eritque  ( rer  1.  bn  jut  ) ut  rcdangu- 
lumADB  ad  rcdangulum  AFB,  ita  quadratum 
DE,ad  quadratum  FG  , fiat  ut  rcdangulum  ADB 
ad  redangulum  ADB  plus  quadrato  CB,  ita  qua- 
dratum  DE  ad quadratum  DH. 

Pariter  fiat  ut  rcdangulum  AFB  ad  redangu- 
him  AFB,  plus  quadrato  CB  , ita  quadratum  G F 
ad  quadratum  F 1 1 dico  CHI  cflc  lincam  re- 
flam  afymptoton , &c. 


Demonftr.  C&m  reda  AB  divifa  fit  bifariam 
in  C , Be  addita  B D , erit  redangulum  ADB , 
uni  cum  quadrato  B C , zquale  quadrato  C D, 
( per  7. 1. ) Pariter  redangulum  AFB,  uni  aim 
quadrato  B C , xquatur  quadrato  C F , ergo  ita 
erit  rcdangulum  ADB  ad  quadratum  CD,  ficut 
quadratum  D E ad  quadrarum  D H ; Sc  ut  re- 
dangulum AFB  ad  quadratum  CF,  ita  qua- 
dratum F G ad  quadratum  F I ; ergo  ita  eric 
quadratum  C D , ad  quadratum  D H,  ut  quadrar 
turn  C F ad  quadratum  F I ; & line*  candem 
etiam  rationem  habebunt  •,  ergo  C H I eft  linca 
reda  , ( per  4.  6. ) Quia  autem  quadratum  F I 
fuperat  quadratum  F G , panda  G , & I non 
coincident. 


Conicarum 

quo  explicuimus  in  prxeedenti ; dico  redangula 
H E L , 1 G N , ciTc  zquaba. 

Demonftr.  Ita  eft  quadratum  C D,  ad  quadra- 
tum  C F,  ut  quadratum  D H,  ad  quadratum  F I j 
8c  pariter  ita  eft  rcdangulum  ADB  ad  redangu- 
lum  AFB,  ficut  quadratum  DE  ad  quadratum 
FG,  quae  font  partes  quadratonim  CD,  CF,  DH, 
F I ; ergo  & rcliqua  in  eadem  ratione  erunt  ; 
nempe  ut  quadratum  C B ad  quadratum  CD,  ita 
rcdangulum  H E L ad  redangulum  1GN  ; fup- 
ponitur  enim  D L xqualis  HD  , & I F .xqualis 
F N ; cum  crj>o  H L divifa  fit  bifariam  in  D > & 
non  b fariam  in  E,  erit  quadratum  dimidiz  DH, 
zquale  redangulo  HEL.  Quare  conftat  redan- 
gala  HEL  , 1GN , eile  zqualia ; imm&  cum  ED, 
DK  fuppoiumur  zquales,  ex  dcfinitioncapplica- 
tz > exunt  redangula  HEL,  HKL,  zquaba. 

COROLLARIUM. 

1 G minor  erit  quam  H E ; aim  enim  redan- 
gula  HEL,  1GN,  fint  zqualia, ait  ut  HE  ad  IG, 
ita  G N ad  E L j fed  G N , major  eft  quam  E L , 
ergo  & H E , major  quam  1 G. 

6tl€355SS5a  ®S3St«5E6?J  C3fl33E:BS5SBSfi9BSQ555® 

PROPOSITIO  XVIII. 

Thcorema. 

Si  hyperbolam  linen  per  vert  teem  tangat , eujut 
quadratum  aquetur  quarto  parti  figure  \ linem 
ex  centro  per  ej ut  extremitatft  dufia  erit 
afymptotos. 

Sit  hyperbolz  diameter  AB, centrum  C,  line* 
DE  fidionem  tangat  in  pundo  B,  verticc  fcili- 
cct,  firque  quadratum  BD,  aut  BE  zquale  quartz 
parti  figurx,  hoc  eft  redanguli  com prehen fi , fub 
diametro  AF  & parametro  B F ; dico  lineas  C D,  * 
C E , efte  afymptotos , fai  n«n  convenire  , cum 
fedione : conveniat  enim  fi  fieri  porefi  C D , cum 
hyperbola  in  pundo  G , 8c  ordmatijn  applicetur 
G H > quz  erit  parallda  D B. 


PROPOSITIO  XVII. 

Demonftr.  Ita  eft  A B ad  B F , ut  quadratum 
Theorem*.  A B ad  redangulum  ABF , fed  quadratum  B G 

eft  quarta  pars  quadrati  AB , & quadratum  B D, 
Si  fuenri  afimptoti  , dr  applicate  ; erunt  re - fupponirur  quarta  pars  redanguli  ABF;  ago 

flangula  applicatarum  inter  fe  aqualia.  ita  eft  A B ad  BF , ut  quadratum  BC  , ad  quadra- 

f turn  BD,fcu  (per  4.6.)  ut  quadratum  CH, ad  qua- 

Sutf  alymptoci  CI,CN,  8c  applicaue  eo  ordine  dratum  HG ; fed  ( per  1 Jiujut)  ut  AB  ad  BF,ita  eft 

redan 
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redhngulum  A H B ad  quadratum  HG  ; ergo  fra 
erit  redkangulum  AHBad  quadrafitm  HG.nc  qua- 
dratum CH  ad  quadratum  HG-.elfcut  ergo  xqtu- 
lia  redkangulum  AHB  5c  quadratum  CH  (contra 
6.  x.  Fuel.  ) Qnare  linea  CD  produ&a  non  convc- 
nit  cum  fedkionc  j Eft  ergo  afymptotos. 

««*  H* «*• m *W  «tt  *«  ««•  4M  «*» 

PROPOSITIO  XIX. 

Theorem  a. 

Jr*  rr«/r<»  null*  intra  afmpioton  duel  potejl , qua 
cum  hyperbola  non  convent at. 

F>dki  cadem  fuppoficione,  dico  imra  afympto- 
ros  CG.CM,  cx  cenrro  C , nullam  aliam  alym- 
proion  duci  pofl’c  : Hr  euim  dudka  quxcuniqne 
C H>  hnne  aflero  aim  hyperbob  convenirc.  Du- 
cartirenim  B H afymprotoCDG  parallels  ; quia 
igitur  CH  convcnK  in  C,cum  CDG,  uni  parallc- 
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him  MKB  ; quod  fieri  nc^ggteft,  aim  redkangu- 
lum  MKB, in  hac  fiippofitlr^c  haberec  tineas  GK, 
KM,  majorcs  quam  DB,  BE. 

COROLL  ARIUM. 

Oftendimus  in  hac  propofitione  redkangulum 
MKG  xqualc  cfle  quadra  to  BC  : Qiare  redtan- 
gultim  quodcumquc  applicatarum  cum  afympto- 
tis,  eft  xquale  quart*  parti  figurar. 

'W  Pflv  • m 11T  rnXVrrai'TvfTn.  tW  TTT  TV?  vTT 

PROPOSITIO  XX. 
Theorcma. 

Onmis  ungen  t byperbolam  ; utramque  fee  At  a/ym 1 
ptaton,  blftrlatnyur  in  pun  Ho  taUus  fecatur ; 

C;  quadratum  dimiaia  eejtutur  quart* 
parti  figure. 

Linea  BL  tangat  hyperbolam  ABC  , in  pun- 
dko  B : fit  E centrum.  Sc  afymptoti  EF,  EG  ydicq 


larum  , convenict  etiam  cum  altera  nempc  B H ; 
convcniat  in  H,  fiamque  xnuales  DG,  BH  i du- ' 
catur  G H , hxc  crit  parallels  tangenti  D B E , Sc 
confcqucntcr  produdU  crit  orrfinatim  applicata  ; 
eruntque  GL.LM,  xqualcs,e6  quod  DB,BE  fint 
zqualcs : funt  irem  G H , D B xqualcs  > quarc  fi 
dicitur  ptindkum  H elfc  extra  fedkioncm  , ita  ut 
fciftio  fccet  lineam  GL  in  pundko  K,  quod  fit  in- 
tra  pundknm  H cllct  GK  major  quam  DB. 

Demonftr.  (Per  6.x)  redkangulum  ALB  cum 
quadrato  B C,  .rqualc  eft  quadrato  CL.  Item  rc- 
dangulum  MKG  majus  eft  redangulo  DBE , feu 
quadrato  Db;  eft  aurem  ut  AB  ad  BF.ita  quadra- 
turn  AB  ad  redkangulum  ABF  , & quadratum  CB 
ad  quadratum  B D , quartam  fei  licet  partem  re- 
ftanguli  ABF  : & ut  AB  ad  BF,  ica  ( per  coroll.  1.) 
rc&ang  iltmi  ALB  ad  quadratum  LK  i 5c  ut  qua- 
dratum  BC  ad  quadratum  BD,ita  quadratum  CL, 
ad  quadratum  L G : ergo  ita  eft  quadratum  C L 
ad  quadratum  LG,  ut  redkangulum  ALB  ad  qua- 
dratum LK  j cum  ergo  fit  totum  quadratum  C L 
ad  totum  quadratum  L G , ut  ablamm  redkangu- 
h*m  A L B ad  ablatum  quadratum  LK  ; erit  rcli- 
qmim  quadratum  B C ad  rciiqiuiro  redkangulum 
MKG,  lit  totum  ad  totum ; nempc  tit  quadratum 
CL  ad  quadratum  L G,  feu  ut  quadratum  B C ad 
quadratum  BD  : ergo  ita  erit  quadratum  B C ad 
quadratum  BD,ut  idem  quadratum  BC  ad  redkan- 
Tom.  /, 


primd  tangentem  BG  , fccare  utramque  afymptd- 
ton.  Ducatur  BE  , fintque  BE, ED  xqualts ; erit- 
que  BD  diameter  (per  7.  hujut)  abfcuidantur  hinc 
iude  BK  , PH  xquales , ita  ut  (otitis  quadratum 
xquale  fit  rcdkangulo  comprehenfo  fub  diametrg 
B D , 5c  parametro  ; eflenique  EK  , EH  , afym- 
ptoti  quod  elk  contra  prxeedentem  : Quarc  ne- 
cefiarib  B L produdka  utramque  afymptoton  fc- 
cat  ; 5c  BG , BF  quadrata  xqualia  funt  quart* 
parti  figur*}  alioquin  abfeindendo  lineas.quarum 
quadrata  xqualia  client  quartx  parti  figurx  , da-. 
renrur  aliz  afymptoti. 


PROPOSITIO  XXI. 


Troblcnia. 

Datis  d uabitt  lineis  angulum  comprehendentibuti 
per  punEium  intra  artful  urti  pofitum  , by  per  be — 
lam  defer  there  , c it  jus  pradilla  linea  Jim  afjm- 
ptoti. 

Sint  darx  dux  line*  AB,  AC , angulum  BAC* 
comprehendcntcs  , fitque  aflignatum  pundkum 
D,  per  quod  deferibenda  eft  hypetbola,cujus  ABj 
AC  lint  afymptoti ; ducatur  D A , fintque  DA, 
Tt  AE, 
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AE,  acquaks ; ducatut  DF,  parallel*  AB,  fiantque 
A F,  F C,  zquales  , & ducatut  6DC  ; cruntque 
(per  4.  6 J B D , DC  acquales  i turn  lineis  E D, 


BC  quzratur  tertia  proporcionalis  G , quae  aflu- 
matut  parameter . Dati  aurem  diametro  D £ , Sc 
parametro  G,  facile  hyperbolam  deferibes.  Pona- 
tur  cnim  DH,  zquaiis  parametro , ducaturque 
EH , quae  ulcerius  producatur  ; fiantque  fingulis 
redangulis  D I K,  fingula  quadrata  IL,  zqualia  ; 
habebitur  hyperbola,  cui  nempc  conveniet  defi- 
nitio : & cum  BC  fit  media  inter  ED  & DH  pa- 
rametrum,  eric  quadratum  BC  , zquale  redangu- 
loEDH  -,  & confequenter  quadratum  D C,  eric 
quarta  pars  redanguli  EDH  i ergo  (per  18 J 
AB,  AC  func  afymptoti. 


fiQfi2e0SSfi0®gas553  Bses^ssss^efifiesseaesaeefl 
PROPOSITIO  X.XII. 
Thcorema. 

Si  hyperbole  diameter  linearn  bifariam  ficet : que 
per  vertierm  ducitur  t ante  ns . ei  efl 
parallel  a. 

Hyperbol*  diameter  B D dividat  bifariam  li- 
ncam  A E C , in  pundo  E , ducaturque  per  pun- 


dum  B , tangens  BG  , dico  tangentem  B G,  file 
parallclam  line*  A E C i fi  cnim  non  fit  parallels; 
ducatur  CKH,  parallel*  line*  B G , qu*  ( per 
if.)  bifariam  dividetur  in  K '» & cum  jam  AEC, 
Tupponatut  divif*  bifariam , etit  ut  C K ad  K H, 


Conicarum 

it*  CE  ad  AE  j ergo  ( per  1. 6.)  AH  , erit  paral- 
Icla  K E ; cumtamcn  { per  coroLi . 1.)  cum  iilA 
couvcniat  extra  fcdioncm. 

COROLLARIUM. 

Si  fit  BG  , tangens  hyperbolam  , in  pundo  B, 
tuque  ci  parallela  A C,  divifa  bifariam  in  E , cla- 
rum  eft  lincam  BE,  efle  diametrum : fi  enrm  da-, 
rctur  alia  , ut  BF  hzc  dividcrct  bifariam  lineam 
AC  in  puD&o  F. 


PROPOSITIO  XXII 1. 

Linea  [team  hyperbolam  in  duobm  puntli^utra w- 
(j*e  afjmpieton  (teat  j & e\m  fegmeuta 
fant  aefualia. 

Linca  A C hyperbolam  fccet  in  ptfn&;s  A 
& C , dico  AC  produdam , cum  utraque  afym- 
proto  DE,  DF  convenire  j item  fegmenta  AE>CF 
efle  zqualia : dividatur  A C bifariam  in  G » dll- 
caturque  ex  cenrro  D linea  D G > fcdioncm  fts 
cans  in  pundo  B,  per  quod  ipfi  AC  parallela  du- 
camr  H B K. 


Demonftr.  D G (per  xi.)  eft  diameter,  & HK* 
eft  tangens  ( per  it.)  qu*  ( per  ao.)  utramquc  fe- 
cit afymptoton  ; ergo  & A C ipfi  parallela  cum 
utraque  conveniet , cruntque  ( per  ao.)  HB , BIC 
zquaics » ergo  EG,  GF  zqualcs  erunt,  & fubtra- 
dis  A.G,  GC,  rtftabunt  EA,  CF,  zqualcs. 

COROLLARIUM. 

Si  reda  linea  utramquc  afymptoton  feeflns  1 
bifariam  ab  hypeibola  fccetor , in  uno  tantum 
pundo  fcdioncm  fccat. 

JwWyJtijaCS  6565®ffi.65 6S533?  :u35£Baffl6a 
PROPOSITIO  XXIV. 

Theorema. 

Si  due  retie  tarrgetttet  hyperbolae  oppefitM  ctrtve~ 
niant  cr  a concur  fa  ad  medium  linea  conjun^ 
gentes  tontaViM,  retie  ducatur,  htc  erit  Aieme* 
meitr  conjugate  illi  diametro  , corijungniti  pa* 
raOelom 

Sint  line*  B G , D G tangentes  hypcibolarum 
oppofirarum , Sc  he  convenient  in  pundo  G $ fir 
BD  conjungcus  contadus  B &D,  qu*  divida- 
tur 
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tur  bifariam  in  H ; Dico  lineam  G H effe  diame- 
rrum  conjugatara  diamctro  EA  , parallel*  ipfi 
DB.  Sint  addiametrum  A E applicator  ordinatim 
BL,  D N , qu*  erunt  parallel*  inter  fe  ; Sc  cum 
DB,  AE,  fupponantur  parallel*  , erunt  DN,  BL, 
xquales  ; Sc  ( per  t.  bmjm  ) re&angula  A N E , 
ELA  , erunt  cqualia  , & confequenter  dividendo 
ertmt  £N  , AL , xquales , ficut  AN , EL. 


Demonftr.  C&m  DG  fit  tangens  , Sc  DN , ap- 
plicata  1 ita  crit  ( per  7. ) A N ad  N E , ficut  AK 
ad  KE  : paritcr  cum  BI  fit  tangens,  itaerit  EL  ad 
LA  ; ficut  El  ad  IA  > Ted  ita  fe  habet  E L ad 
LA , ficut  AN  .id  N E ; ergo  ita  erit  AK  ad  KE, 
ficut  El  ad  I A , Sc  componendo  nt  AE  ad  EK; 
ita  EA  ad  Al ; funt  ergo  xquales  1A  , KE.  Item 
cum  DH , HB , fint  xquales  ex  conftitmione , & 
fint  DB  , KI , parallel*  , erunt  IO,  OK  *quales; 
quart  OE  , O A , xquales  erunt , Sc  pun&um  O 
erit  centrum  ; & (per  defin.)  GOH  erit  conjugata 
diameter  ipfi  AE,  cum  cam  dividat  bifariamdtcut 
lincain  BD. 


PRO  POSITIO  XXVL 
Theorema. 

Oppofiturutn  byperbolarum  ufymptoti 
communes  fubt. 

Sint  oppofitz  hyperbol*  , quarum  atiqu* 
diameter  E B , centrum  C j dico  afymptotos 
communes  elfe  utrique.  Ducantur  per  pun&a  E, 
Sc  B dux  tangentes  FBG , DE  A > qu*  erunt  pa- 
rallel* ordinatim  applicatis j fint  line*  AE,  ED, 
B F , B G , xquales , fitque  fingularum  quadra- 
ture xqualc  quart*  parti  figure , qu*  ad  diamc- 
trum  AB  conftituitur , junganturque  C D > C G, 

CA,  cf. 


COROLLARIUM. 

Si  re&a  utrinque  oppofitis  fe&ionibus  occuf- 
rens  dividatur  bifariam  in  H,  Sc  ex  ceniro  O du- 
catur  linca  O H * h*c  erit  conjugata  diameter 
ipfi  AE  , qu*  ducitur  parallcla  BD. 

♦WWWWWWMWttHWWWWmt# 

PROPOSITIO  XXV. 

Theorema. 

utiAtn  ex  oppo fids  hyperbolie  , ref}*  Uni*  t*rt- 
f*t  cut  per  centrum  ducatur  parallel*  , bee 
erit  conjagat*  diameter  diumetro per  contallum 
dull*. 

Unam  ex  oppofitis,  fe&ionibus  tangat  linea 
AG,  cui  pet  centrum  O , ducatur  parallcla  OK  } 
dico  ctfc  conjugatam  diamctro  OA  , per  conta- 
&um  A tranfeunti  : Ducatur  enim  quzcumque 
H F , ipfi  AO  parallcla,  occurrens  utrique  hyper- 
bol* in  pun&is  H,  & F,  ducanturquc  FN  , DH, 
ordinatim  applicate  ; qu*  ficut  in  anteccdente 
oftendentur  equates  cfle,  ficut  A D , E N ; item 
O N , O D,  Sc  illis  parallel*  F K , K H : qnare 
H F , bifariam  divifa  eft  in  punfto  K i quodi 
cum  de  quacumquc  alii  parallcla  demonftrari 
poffic,  erit  OK  diametri  A E , conjugata  dia- 
meter. 

T«rn.  /. 


Demonftr.  Cbm  lihe*  BG  ,DE  fint  parallel** 
erunt  altcrni  anguli  CDA  , CGB  xquales  , Sc 
cum  tam  BG,  DE,  quam  BC  , CE,  fint  xquales  , 
( per  4. 1 . ) triangula  E C D,  B G C funt  xqua- 
lia,  & anguli  BCG  , ECD  xquales,  qui  cum  fine 
oppofiti  ad  vertieem  , line*  D C , C G,  in  dire- 
ctum jacebunt ; Sc  quia  line*  DE  , AE  , FB,  BG 
oiTunt  quartam  panem  figure  , erunt  ( per  18. 
M)M  ) DG,  FA  afymptoti , refpe&u  utriuf- 
que  hyperbolae. 


Tc  i)  PROPO 
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PROPOS1TIO  XXVII. 

Thcorema. 

ft  urtfentl  unam  byperbolarum  eppofitarum , 
afymptons  terminals  , ducatur  per  centrum 
atjualu  parallel*,  & bifariam  divifa  j hsc  nit 
byperboUrum  comrrmnu  fecunda  diameter . 

Sint  oppofitx  hyperboix  quorum  commune 
centrum  G,  afymptoci  NG,  Gl ; tangat  autero  al- 
temtrum  linea  NA1 , terminata  afymptotis  , cui 
xqualis  fi c parallcla  ducatur  KGL  bifariam  fedka 
in  pundko  G ■,  dico  KGL  eiTe  oppofuarum  hy- 
pabolatum  fccundam  diametrum.  Ducatur  per 
contadkum  A diameter  AGE. 


& per  pundka  fe&ionum  A,B,C>  D,  ducantur  Al, 
CK  parallel*  EG  ; irem  BH , DL,  parallel*  E F, 
dico  ita  efle  DL  ad  BH,  licut  KC  ad  I A. 

Demonftratio.  ( Per  17 J N A,  BM  j FC,  DG, 
funt  xqualcs  i funt  item  triangula  D L G,  BHM, 
funilia  -,  cum  conftent  parallels  lineisjficuc  FKC, 
N I A , qux  tarn  inter  fc  quam  prioribus  funt  fi- 
milia  \ ergo  habent  latera  proporcionalia  ; nempe 
ita  eft  DL  ad  BH,  ficut  KC  ad  1A. 


•29 


PROPOSITIO  XXIX 
Thcorcma. 

Si  linea  hyperbolamfecet,  dr  per  punRafeQionttm 
ducantur  ajymptotu  parallels,  frrmabuntmr 
rehangula  stjualia. 

Linea  AB , fecet  hyperbolam  inter  fedkionem 
A & B i ducantur  B E , A F parallel*  afympto- 
tis , dico  rcdkangulum  FAG  xquari  redkangu- 
loEBH. 


Demonftratio.  ( Per  10.)  quadratum  AI  x qua- 
le eft  quartz  parti  6gurz,  feu  redkanguli  fub  A E 
& parametro  contemi  j & confequentcr  quadra- 
tum totius  N I,  feu  K L , erit  xqualc  redkangulo 
fub  diametro  A E ,6c  parametro  ■,  ergo  K L , eft 
media  proportionate  inter  diametrum  AE,  & pa- 
rametrum  } & cum  tranfeat  per  centrum  G , lit- 
que  bifariam  divifa  ,habcbit  omnes  conditiones 

iecundz  diametri. 

BBfiSaSSa  295568  6a8BCB6S-€865%iSB’556568-68BB'63 
PROPOSITIO  XXVIII. 
Thcorema. 

Si  hypnbolam  inter  afymptotts  conflitutam ftcent 
due  parallels  , dr  per  putifla  ducantur  linea 
ajymptotu  parallels  •,  ilia  erunt  proportionate s. 


Demonftratio.  ( Per  17.)  CA,  DBfiuit  acqua- 
les  5c  triangula  BED,  CFA  fimilia  ; ergo  erunt 
BE,  CF,  ED , AF , xquales.  Paritcr  cum  fimilia 
lint  triangula  EBD,  DKC  ; ita  crit  BE  ad  K C, 
licut  DE  , feu  FA  ad  DK  i & dividendo,  tit  B E 
ad  K F , ita  FA  ad  K E.  Ergo  rcdkangulum  , ant 
parallclogrammum  xquiangulum  fub  extremis 
BE  & KE  xquabitur  parallclogrammo  fub  rac- 
diis  KF , FA. 


PROPOSITIO  XXX. 
Thcorcma. 

Si  uni  afymptoto  ducantur  parallels, erunt  fe^mt  ru- 
ts ajymptoti  reciprtca  parallels. 


Ducantur  in  figura  fcquenti  line*  AB,CD,qu* 
lint  parallel*  afymptoto  EF , dico  ita  efle  CD  ad 
AB  ncut  BE  ad  DE.  Ducatur  cnim  linea  CAF, 
fccans  hyperbolam  in  A & F,  & per  A,  & C.  Li- 
ne* C H,  A G,  afymptoto  DE  parallel* , erunt- 
que  parallelogramma  AGEB  , CDEH , xqualia, 
ergo  latera  habent  rcciproca  : nempe  ut  C D ad 
AB,  ita  BE  ad  ED. 

COROLLARIUM. 

Conftat  irem  dudkis  EC,  EA,  triangula  E B A, 
EDC  xqualia ^(Te. 


Line*  AB,  C D parallel*  inter  fe , fecent  hy- 
perbolam inter  afymptotos  EF,  E G conftitutam 


PROPO  ‘ 
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PROPOSITIO  XXXI. 
Theorem*. 

Si  eidem  afymptoto  ducantur  parallels  , dr  am 
mirtore  earum  conjungatur  ex  angulo  linen  t 
hec  minor  linen  erit  tnedin  proportionalis  inter 
ma)oremt  & ejut  fegmentum. 

Sint  in  i.fig.afymptoti,BE,  EF ; & EF  ducan- 
tur  parallel*  AB,  CD ; ducatur  F.  A , fecans  CD# 
in  I , dico  ita  clfc  DI  ab  BA,ut  BA  ad  CD. 


Demonftratio.  Per  pracedentcm  ita  eft  CD 
ad  BA  , fictit  B E ad  D E : fed  ficut  BE  ad  D E, 
ita  eft  BA  ad  D I j ergo  C D,  B A,  D 1,  font  tres 
continue  proportionales  j quod  crat  demon- 
ftrandum. 


PROPOSITIO  XXXII. 
Thcorcma. 

Si  uni  afymptoto  ducantur  dux  parallels,  ducatur - 
que  ex  angulo  nd  unam  linen  refla,fient  tres 
continue  proportionales. 

Sint  afymptoti  AD,  AG  j fiantque  line*  A G, 
du*  parallel*  BC,  DE  > ducatur  A C F , & pro- 
ducatur  DEF.  Dico  DE,  BC,  DF,  eftc  continue 
proportionales. 


Demonftratio.  ( Per  penuliimxm)  ita  eft  D E 
«>d  B C , ficut  A B ad  A D ; fed  ficut  AB  ad  AD, 
ita  eft  BC  ad  D F •,  ergo  DE  > BC , DF  font  con- 
tinue proportionales. 


PROPOSITIO  XXXIII. 
Theorem*. 

Si  per  divifiones  unim  afymptoti  proportionales, 
ducantur  nheri  nfjmptoto  parallels , itln 
erunt  proportionales. 

Sit  ut  AH  ad  AB  , ita  AB  ad  AD  ; ducantur* 
que  parallel*  alteri  afymptoto  per  Hf  B,  D,  nem- 
pe  DE  , BC , HI , dico  lincas  DE,  BC , HI  pro- 
portionals eftc. 

Demonftratio.  ( Per  30  ) ut  AH  ad  AB,  ita  eft 
BC  ad  HI,  & ut  AB  ad  AD  , ita  DE  ad  BC  : Sc 
AH,  AB,  AD  fupponuntur  proportionales  : ergo 
DE,  BC,  HI  proportionales  font. 

COROLLAR1UM  L 

H I & DF,  font  *quales  j vidimus  enim  in  ul- 
timi  DE,  BC,DF,  proportionales  eftc  1 ita  erunt 
HK  Sc  DE  *quales. 

CO  ROLLARIUM  It 

Scquitur  item  in  cadcm  fuppofitione,AK,  AC, 
AF  proportionales  cftc* 

^^•»ro©.©®S8ra.®®5?.ra®5S€S65--B5S3e9 
PROPOSITIO  XXXIV. 
The<$tema. 

S»  ducantur  plurimx  parnllelx  uni  afymptoto  , & 
proportionates  j dr  ad  ulsimam  ear  urn  ex  ctn - 
tro  ducatur  refla  linen , contitutabitur  eadem 
proportio. 

Afymptoto  MN,  ducantur  parallel*  AB.CD. 
FE,  HG,  proportionales,  jungaturque  MG.  Dico 
AB,  CD , FE  , HG,  FL,  DK,  BI  eiTe  in  cadctn 
proport  ione. 


Demonftratio.  Cum  AB  , CD,  EF  , GH  fine 
continui  proporrionales , etiam  M B,  M D,  MP, 
MH  in  eadem  erunt  rationc,  fed  inveifo  ordinc  j 
nempe  crit,ut  EF  ad  GH,  ita  HM  ad  FM  ( per  3 o.) 
fed  ut  HM  ad  MF,  ita  HG  ad  FL  (per  4.6.)  Ergo 
continuatur  eadem  ratio. 


T t ft  PROPO 
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PROPOSITIO  XXXV. 
Theorem*. 

Si  ducantur  plurima  proportion  ale  s pardlleld 
uni  afymptoto,  & due  at  nr  ex  centra  a d primam 
red*  Une * j continuabitur  cadem  proporti o. 

Sint  A?  CD,  EF,  GH,  parallel*  MN,  & pro- 
porrionales  > dicoHG,FE,DC>  AB,DL,FK,HI> 
efle  proportinjuks. 


M 


zquale.  Fiant  EK,  FB ; H I >MG,  xqualcs,  pro- 
ducanturquc  line*  ad  afymptotos  ui  figura  cx- 
hiber. 

Demonftr.  Supponitur  ita  cite  AG  ad  HI, ficut 
EC  ad  BF  ; fed  ( per  x*. ) ut  AG  ad  H I , ita  D I 
ad  DG,  & ut  EC  ad  BF  , fie  DF  ad  OE  : ergo  ita 
eft  D I ad  DG>  ficut  DF  ad  D£  ■,  ergo  ut  re&an- 
gulumDH  ad  re&angulum  DM,  ita  re&angulum 
DB  ad  re&angulum  D K ; fed  duo  prinu  funt 
zqualia  ( per  19. ) ergo  & re&angula  DM  , DK 
zqualia  funt,  ficut  refidua  I M , FK.  Item  quia 
. ita  eft  AG  ad  H I , feu  G M , ficut  EC  ad  FB, 
feu  E K , ita  erit  AG  ad  AM,  ficut  EC  ad  C K, 
& componcndo  G M ad  AM , ficut  EK  ad  CK  : 
fed  ut  MG  ad  AM  , ita  re&angulum  M 1,  ad  re- 
dfcangulutn  AMH  , & ut  EK  ad  CK  , ita  reftan- 
gulum  KF  ad  re&angulum  C K B : fed  reftanguli 
AMH  , dimidiumeft  triangulum  AHM  , & re- 
dtanguli  C K B , triangulum  C K B j ergo  ea 
triangula  funt  zqualia , quibus  utrinque  ablatis 
reftanr  ECBF,  AHlG,quadrilatcra  zqualia;  quod 
demon  ftrandum  ciat. 


PROPOSITIO  XXXVII. 
Theorem*. 

Triangulum  habens  verticem  cum  hyperbold  com- 
munem , eft  maximum  omnium  qua  iili  inferibi 
pojjunt,  maju/jue  eft  dimidi 4 hyperbola. 


Demonftr.  Ita  eft  ( per  19.)  D C ad  A B ficut 
B M ad  M D , fed  ut  MB  ad  MD  ita  eft  BA  ad 
D L 1 ergo  continuatur  cadcm  ratio  DC, ABJ5L, 
Sec.  quod  erat  demo  till  rind  urn. 

*•»«■»  H»  tW  t«  MM 

PROPOSITIO  XXXVI. 
Theorem*. 

Si  duabut  dfymptotu  ducantur  utrinque  bind  p/0- 
rdllel/t  proportion  ales  j funt  duo 
quadrilatera  equal  id. 

Sit  hyperbola  CBHA  ; ducantut  afymptotis 


parallel*  AG,  HI ; EC,  FB  proportionals ; dico 
quadxdatcium  AG1H , quadrilatcro  BFfcC , efle 


Sit  hyperbola  ABC , terminata  lined  AC ; fit 
centrum  D,dividatur  AC  bifariam  in  G,ducatur 
diameter  DG , eritque  B vertex.  Per  B ducatur 
B F parallel*  AC  ; qu*  tanget  hypcrbolam  in 
puntto  B>  du&is  A B,  B C ; dico  tmaculum 
ABC  cllc  maximum  quod  in  hypcrl^^Bfcribi 
poteft.  Pcrtingit  enim  ad  tangcnteiWol F ; alia 
omnia  ad  cam  non  pertingerent , & confcqucnter 
fub  eadem  ball  minorem  haberenc  altitudincra  : 
ergo  ( per  1 .6. ) minora  eflent. 

Addo  triangulum  ABC  majus  efle  dimidid 
hyperbola.  Ducantur  enim  AE  , C F , parallel* 
B G ; triangulum  ABC  zquale  eft  dimidio  pa- 
rallelogrammo  A E F C i fed  parallelogram- 
mum  A E F C majus  eft  hyperboli  ABC; 
ergo  triangulum  ABC  majus  eft  dimidi  a hy- 
perbola. 

PROPOSITIO  XXXVIII. 

Theorem*. 

St  fegmento  hyperbola  inftrib/uur  maximum 
triangulum  j triangula  maxima  inferipta  ftg- 
memu  fibi  bine  inde  refpondentibu*  funt  inter 
ft  aqualia. 

Triangulum  ABC  fit  maximum  quod  in  hy- 
perbola inferibi  poteft,  fit  D centrum  , & line* 
DBE  dividat  bifariam  lincam  AC  ; divifis  bifa- 
riam AB  , BC  in  F,  & G,  ducantur  diametri  DIG, 
DHF  j dico  triangula  AHB,  BlC,  qu*  ( per  pra- 
eedentem)  funt  maxima,  qu* in  fegmenris  AHB, 
BlC  inferibi  poftimt  , eftc  zqualia.  Ponatur 
cx.  H ordiiwim  applies  H M , quz  bifariam 
tkyidctur 
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dividctur  in  L j ducattir  item  FG  » qn«  erit  paral- 
leU  A C , dividerur  bifariam  in  N.  Applicata 
H M eft  parallda  AC ; ergo  & parallels  FG  , & 
bifariam  dividitur  in  L,  ficut  H 1 bifariam  dividi- 
rur } ergo  H M , H I coinddum, 


Demonftr.  Cum  F G , H L',  fint  parallel*,  erit 
< f><r  | .6.)  ut  G I ad  M D , ita  F II  ad  HD , cum 
F N , N G fint  zqualcs  i cram  triangula  D N F, 
DNG  zqualia,  ficur  FBN,NBG  ■y  ergo  rdiqua 
FBD,  GBD  erunt  zqualia,  & cum  ut  Gl  ad  I D, 
ita  (it  triangulum  GUM  ad  triangulum  1BD  {per 
1. 6.  )&  ut  GI  ad  ID,  ita  fit  HF  ad  HD,  6c  trian- 
gulttm  FBH  ad  triangulum  HBD  , ita  erit  G B I 
*d  1 B D , ficut  FBH  ad  HBD  j 6c  componcndo 
FBD  ad  HBF , ut  GBD  ad  GIB  j fed  primum  6c 
tertium  funt  zqualia  * ergo  fecunduin  6c  quar> 
turn,  nempe  FBH , GIB,  (unt  zqualia  , 6c  eorum 
dupla  AHB , BIC , funt  zqualia  i quod  crar  de- 
monftranduro. 

!#»  feM  m m *#9  «•»  f**  €«*  > t*»  «*» 

PROPOSITIO  XXXIX. 

Thcorcma. 

In  byprrbt'a , conjungrntes  duos  parallel  as , guff 
*****  * <futrum  triagula  maxim a 

f+nt  ajnalia. 

Line*  AB,  DC  conjungant  in  hjpetboli  duas 
parallels  AD,BC,dico  trijgula maiuna  fegmen- 

B 


Item  ducannir  diametri  E H F , E 1 6 * ducarur 
item  otdinata  H M , qu*  ut  m pr*cedenti  often- 
detur  incidere  in  pundhim  I,  item  H 1 e(Te  paral* 
lelam  AD.&conlcqucnter  FG;erirque  (per 
nc  Gl  ad  IE,  ita  FH  ad  HE  * ducantur  item  BN, 
CN,  BE,CE. 

Demonftr.  Cdm  BC,  A D fint  parallel*,  fint- 
que  AB  , D C bftriam  divifx  in  F , & G , erunt 
FG  , A D parallel*  , & FG , erit  bifariam  divifa, 
ficut  BC  & AD : funt  ergo  triangula  FBN.NCGj 
BNL , CNL  i BEL  , CEL  2qualia  ; quibus  fu- 
blatis  cx  triangitlis  cqualibus  EFN,EGN,n  llanj 
arqualia  triangula  FBE,  GEC  : & cum  H I fit  pa- 
rallekFG,  «rit  ut  G I ad  IE,  ita  FH  ad  H E > 
6c  du&is  BH,  Cl,  oftendam  ficut  in  priorc  fimili- 
ter  dividi  triangula  FEB  , IEC  , & confequenu* 
triangula  ClG,BHF,  & eorum  dupla  ClD,  ABH 
efte  xquaUa  j quod  erat  demonftr audutn. 

BBfiBBBS:3fiSS8SGBS5B6-B848685u  606353  5903K'S9 
PROPOSITIO  XL. 

Theorems 

Si  ad  di'xtnetTHm  train  at  tm  apt>li(entur  dull*  alt 
eitu  txtremitatilnu  ad  KiYt<etm  tinea  an  ft  runt 
figment  a ctnvtxa  atjnaliai  <$-  duflit  per  eefJem 
ext  remit  ate/  & Venice  m far  at  It  lie  uni  afttt- 
p/ott  i aaferumur  figment  a concava  ayaalt*. 

Sit  diameter  HM,  ad  quam  applicetur  AC  & a 
pun&is  A,  & C,  ducantur  ad  verticem  B , line* 
AD,  BC  ; dico  fegmenta  AFB,  BGC  cflc  zqualia. 
Nam  divifis  AB,  B C bifariam  in  D 6c  E,  dultil- 
que  diametris  HD»  8c  HE  •,  du&ifque  AF,BF,BG» 
CG,  fiont  triangula  zqualia  •,  tumfupra  BF.BG, 
poifunt  fieri  alia  duo  zqualia  , 6c  fuper  FA , CG, 
pofliint  fieri  ( per  preue dement  ) zqualia  trial)* 


totum  AB,  CD  effe  zqualia.  Dividatur  AD,b.fa- 
r>am  in  K , ducauir  ex  centre  E diameter  EK  j 
tec  d.vidct  bifariam  lincaro  BC  i dividamui  uem 
AB , CD  m F , & c , ducuuqiK  FGj 


gula  j 6c  per  has  fubdivifioncs  tot  fient  in  tiro 
fegmento,  qtiot  in  alio  ■,  6c  cum  fingula  triangula 
aurcranr  ex  fegmento  aii  inferibuntur  plufquam 
mediam  partem , tot  fient  divifioncs  in  uno,  ut  id 
quod  reiinquerur  , fit  omni  quantitate  minus  : 
cum  ergo  quodbbet  triangulum  in  uno  fegmento 
habeat  fibi  zqualc  refpondens  in  alio  , erunt  fcg- 
menta  zqualia. 

Per  pnnfka  A,  C,  & B,  ducantur  tres  line*  pa- 
rallel* AK  , BO , CL  > dico  fegmenta  concaya 
CLOB,  ABOK , cite  zqualia. 

Demonftr.  ( Per  18. ) tres  line*  CL,  BO,  AK 
funt  continue  proport ionalcs  , 6c  recline*  CL 
BO,  ABOK,  (per  30.  ) funt  zqualia*  i quibus  ft 
an fer as  fegmenta  zqualia  convexa,  icftabuut  ftg- 
mema  concava  CLOB  , ABOK  zqualia  * quod 
(ecundo  loco  propofiuun  fuetat. 


PROPO 


Digitized  by  Google 


S36 

es'H’isa 


Sedionum  Conicarum 

pcndicularis  ad  D E,  occuxrens  line*  FD  prodo- 
29863  2S6fiS3fi2;53‘SjefiKB55553635B58®  jn  jq  . ducatur  item  H G , quam  contcndo 
PROPOSITIO  XL  I.  unam  lineam  cfticere  cum  C G i fientquc  triatv» 


Theorcraa. 

Si  in  hjperhela  feettur  ur.  a afjmpteto)  prepart  io- 
nalitert  & per  ea  puntla  ducantur  line*,  alter i 
parallel *\  ill*  erunt  proper  tic  n ale  t , & inter - 
valla  erunt  equalia.  Erpp  decrefcemibm  Untie 
Geometric! , intervalla  habebunt  rationem  loga- 
rithmtrum. 

Afymptotos  A C dividatur  proponiomlitcr, 
hoc  eft  fine  line*  AG,  AH,  AI,  AK,  AC  in  con- 
tinua  proporrione  ; dico  fegmenta  concava 
GHED,  HILE  , IKLM  efle  xqualia. 


Demon  ftratio  Cum  AG,  AH,  AI,  Sec.  fint  in 
continua  analogia,  ergo  ( per  pracedentem)  crunt 
fegmenta  concava  CM,  KL,  IE,  HD,  xqualia. 

Atquc  h*c  eft  propriecas  mirabilis  hypeibol* 
a P.  k S.Vinccntio  primum  demonftrata , Sc  a 
nonnullis  non  citato  authore  propofica , exhi- 
bens  logarithmos  Sc  numcros  ipfis  refpondentes. 
Parallel*  enim  numeros  Gcomctricc  crefccntcs 
exhibem,  Sc  fegmenta  eorum  logarithmos. 

66-55  .S3  33®«B5'33  ®55S&69  03356088.553858.5853 
PROPOSITIO  XL  II. 

Theorema. 

Line a ah  umhilicu  ad  cvntattum  daft*  aqualcs 
angulo  t cam  tangente  comprthendnnt. 

Sint  hyperbol*  umbilici  G Sc  F ; Hoc  eft  fit 
AB  axis  & re&angula  AGB  , BFA  fint  fingula 
xqualia  quart*  parti  figure  , Sc  refti  EDC , hy- 
pcrbolam  tangat  in  pun£to  E , dico  fi  ducantur 
ab  umbilicis  G Sc  F , line*  F E,  G E * angulum 
GED  angulo  FED  riTcxqualcm.  Ordinatim  ap- 
plicentur  AC,  BD  ad  tan  gent  cm  ufque  in  pun&is 

C&D. 

Deroonftratio.  (Per  i ^.hujne)  rc&angulum  AC, 
BD  zquale  eft  quarts  parti  figur* , ergo  & rc- 
angulo  AGB,  aut  BFA  : quarc  ut  AC  ad  AG, 
ica  GB  ad  BD  ; & cum  anguli  in  A 5c  B , fint  re- 
fti,  niangula  CAG,  BGD,  erunt  Emilia , Si  an- 
gulus  BDG  angulo  AGC  *qualis,&  confcqnrn- 
ter  C G D erit  rc&us  : eodem  modb  oftendetur 
re&us  CFD  •,  ft  ergo  fiat  circtilus  circa  diametrum 
CD,  is  per  puntta  F Sc  G ttanfibit.  Sit  EH  per- 


gula  CFD,  DEH,  xquiangula , cum  anguli  CFD, 
DEH  fint  recti , & anguli  in  pun&o  D ad  verti- 
cem  equates  ; quarc  ita  erit  FD  ad  DC,  ut  DE  ad 
DH  5 hint  item  triangula  CDF  , CAG  , Emilia 
cum  pntcr  angulum  rc&um  in  A Sc  F habcant 
angulos  CGA  , CDF  , cidcm  arcui  infiftentes  *- 
quales ; fed  CAG  ttiangulum  eft  jam  oftenftim  fi- 
mile  triangulo  GBD  ;Tunt  igitur  triangula  CDF, 
CGA,  GBD  fiintlia,  triangulum  H D E,  habens 
angulum  E return  , Sc  HDE  *qualcm  oppofito 
CDF,  illis  adhuc  cric  fimile.  Angulus BGDcft 
complcmcntum  anguli  CGA  ad  angulum  rc&urft, 
cum  angulus  C G D fuerit  oftenfus  remits  ; Sunt 
ergo  xquales  anguli  CGA  & BDG;  eft  ergo  ut 
FD  ad  DC,  ica  BD  ad  DG  : ergo  ut  B D ad  D G, 
ita  eft  ED  ad  DH,  Sc  permutando,  ut  BD  ad  DE, 
ita  GD  ad  DH  ; item  ut  GD  ad  DH  , ita  F C ad 
CG ; quare  CG  , GH  func  una  cadctnquc  linea : 
Si  ergo  circa  CH  deferibatur  circulus,  is  tranfibit 
per  pun«fta  E , & F ; cum  anguli  in  E Sc  F fiqt 
re&i : Pariter  circulus  deferiptus  circa  DH.tran- 
fir  per  G Sc  E.  Jam  in  majori  circulo  CFEH,  an- 
g. ill  CEF,CHF,  cidcm  infiftentes  arcui  CF,  funt 
xquales:  in  parvo  circulo  GHED  anguli  CHD, 
GED,  cidcm  infiftentes  arcui  G D , funt  etiarn 
equates ; ergo  anguli  G E D , D E F firm  inter  (c 
xquales. 

COROLLARIUM. 

Cum  angulus  GEB  dividatur  bifariam , ita  cric 
GK  ad  KF,  ficut  GE  adFE. 

RGSGS'S'  -53  9:  ^65880588858?  ■55S3G&58BS2953® 
PROPOSITIO  XL  1 1 1. 

Theorema. 

Si  ab  utroejnr  umbilico,  ad  idem  fitperficiei  hyper- 
bolic* pHttfhtm,du*  ducantur  line * } qua  uni  ea- 
ram  p * rallela  per  centrum  ducetur  ad  tan  gen- 
tern  ufjueyerit  equal  is  fmidiametre. 

Fiat  eadem  conftru&io  qux  in  prreedenti , Sc 
per  centrum  1.  ducatut  1L,  parallcia  GE  ; dico  1L 
c »Ic  xqu.ilcm  (iinidianietfO  1 A.  Ducatnr  FN  pa- 
rallel.! G E , ciunt  anguli  altcrni  GEN,  FN  E, 
xquales.  , 

Dcmonft1*.  Habemus  cx  prxeedenti , ang  <!os 
GEN,  FEN  eft  xq.uk s i ergo  anguli  FNE,  FEN 

func 
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flint  xqualcs ; & confequenter  line*  NF,FE,  (unr 
quoque  xqualcs : & cum  L I,  fat  parallel*  N F, 
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PROPOSITJO  XL  V. 


GEjfintquc  Gt,lF  xqualcs,  erunt  EL.LN,  xqua- 
L-s ; & ( per  7.  1,}  erunt  anguli  FLN,  FLE  xqua- 
Ics  Sc  recki.  Cum  igirur  anguli  CLF,  CAF  fine 
rc£ki , circulus  diame;ro  C F deferiptus  cranfic 
P-'r  L,  Sc  per  A.  Pari  ter  cum  anguli  FLD,  FBD, 
lint  refti , circulus  circa  iincam  F D deferiptus 
' traiili fa  pec  B Sc  L.  Probavimus  autcm(m/«pf- 
r<9r/)aiigalos  FCA,  BFD.cfie  xqualcs  co  quod  li- 
I'fx  AF , CA,  BD  , BF  fine  proportions les,  cum 
tam  reiftangulum  fub  extremis  quam  fub  mediis 
xquetur  quart*  parti  figurx.  Sunt  autem  anguli 
FC A,  FLA  xqualcs , item  BFD  , BLD  , aim  in- 
fifiant  cidcm  arcui ; ergo  anguli  FLA, BLD  erunt 
xqualcs : quatc  fi  loco  priocis  fubftituas  fccun- 
dum,  fiet  angulus  ALB  re&us  ; Sc  confequcnter 
fi  centro  I , deferiberetur  circulus  intervallo  1 A, 
a»t  IB,  tranfibir  per  B ; fan  igicur  LI,1A  xqualcs; 
quod  erae  demonftrandum. 


PROPOSITIO  X L I V. 
Thcorema. 


/”  hyperbole  fi  4 b umbilici*  4 d idem  periphery 4 
pHiclam,  due  inclinentur  lines , mujor  minor  cm 
faperebit  yud/uitaic  tranfverfi  axis. 


Sit  AB  axis  tranfverfus  hyperbolx,  umbilici  F 
& G , ad  idem  peripherix  pundum  E , ducantui 
dux  line*  F E , G E ; dico  rcCtam  G E fuperari 
* Imci  FE^uamitate  axis  AB.  Sit  tangens  EKL; 
ducaturque  per  centrum  I , linca  L l O , paralle- 
ls GE. 


Demonftratio.  (Per  prectitntem)  anguli  KEO 
& KEG  xqualcs  funt,  item  xqualcs  altcrni  KEG, 
KLO  ; funt  igirur  xqualcs  anguli  KLO  , OEK  j 
*rgo  line*  OL,OE,  font  xqualcs.  Paritcr  ( per  4. 
<5 ) ita  eft  F O ad  O E , fiau  F I ad  1 G,  qux  funt 
xqualcs ; ergo  F O , O E xquales  erunt  ; quare 
F E ipfius  OE,  aut  LO,  crit  dupla;  fed  ( per  pre- 
cedentem)  L I,  xqualis  eft  IB  ; ergo  F E eft  dupla 
IB,  IO  , fed  AB  eft  dupla  IB,  & G E dupla  I O, 
(p*r  4.  6. ) Ergo  F£  eft  xqualis  A B,  GE,  Quod 
*rac  demonftrandum. 


Problems. 

Dm e hyperbole  diemeirumy  centrum>  axem 
reperire. 

Proponatnr  hyperbola  , cu jus  quxritur  primb 
diameter.  Ducantur  dux  lincx  utcumqne  paral- 
lel* A B,  C D , qux  dividantur  bifariam  in  E Sc 
F ; ducatur  linca  F E,  hxc  ( per  1 j.)  divider  om- 
ncs  paraliclas  A B bifariam  ; ergo  diameter 
crit. 


l.  Quxritur  centrum.  Ducantur  alix  du* 
parallel*  G H,  KL , qux  paritcr  dividantur  bi- 
fariam in  pun&is  l Sc  O , ducatur  diameter 
OI,  hxc  lccabit  priorem  diametrum  in  punfto 
M : clarum  eft  ( per  def.)  punftum  M efl:  cen- 
trum. ' . 

y Ducendus  fit  axis  ex  centro  M.  deferiba- 
tut  arcus  fccans  hyperbolam  in  duobus  pun&isN 
Sc  D ; ducat  N D,  dividaturque  bifariam  in  R ; 
linca  MR  crit  axis ; incidit  enim  nt  patet  perpen- 
diculatiter  in  applicacam  ND. 


A Tom.  /. 
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Problcma. 

Ex  date  punflo  lincam  due  ere  qua  hyper  faUm 

' tangat. 

Sir  datum  pun&um  D fig.i.  in  peripheria  hy- 
perbolx.  Ducatur  linca  DE  utonnque  \ qua  dr- 
visa  bifariam  in  A,  invciuoque  (per pracedentem) 
centro  G , ducatur  diameter  GA  ; turn  quadrato 
FG,  xqualc  fiat  rc&angulum  AGH  > dico  lincam 
e(lc  tangentem. 

Dcmooft  ratio.  Oftcndimus  (in  9.)  fi  ducatur 
tangens  H D,  fcmidiametrnm  F G efle  mediain 
proportionalcm  inter  AG,  HG. 

Sccundd.  Si  punifttim  per  quod  duccnda  eft 
ilia  tangens  , fit  in  aliqua  diainetro  , inter  verti- 
ccm  fcilicct  F , Sc  centrum  G,  ut  in  H ; fiat  qua- 
drato  FG  xqualc  re&angulum  HGA  -T  ad  diamc- 
trum  per  A applicctur  EAD  , eric  paritcr  H D, 
tangens. 


Sit  rurfus  datum  pandtuij  D fig.x.  infra  afym- 
ptoros  GE,  GF.  Ducatur  diameter  GDAK ; fiat- 
que  ut  GD  ad  DA , ita  GA  ad  AK  -,  & per  pun- 
A ducatur  tangens  A H , aii  fiat  parallcla 
IK.  Dico  lincam  DI  cfle  tangentem. 

# S*"t  datum  pun&um  D in  uni  afymptoto.  Di- 
vidamr  DG  bifariam  in  L ; ducaturquc  LA,  pa- 
rallel G E ; dico  lineam  DAM  efle  tangentem 
cum  dividatur  bifariam  in  A. 

Denique  pun&um  datum  fit  in  angulo  qui 


dcinceps  eft,  Inycaiatur  centrum  G i ducaturquc 


Conicarum 

DGS  i ducaturquc  item  N O,  divisible  bifariam 
in  P,  ducatur  diameter  G P,  fccans  fc&ioncm  in 
pundo  A •,  ducatur  A R>  parallcla  NO , & qua- 
drato AR  x quale  fiat  rc&angulum  DGS  ■,  duca- 
tur  ST,  parallcla  GP  & TV,  parallcla  AR  ; dico 
lincam  DT  elTc  tangentem. 

Dcmonftratio.  Clarum  eft  GP  efle  diametrum, 
N O applicatara , A R item  efle  tangentem  j & 
(per  18. ) quadrature  AR  xqualeerit  quadrati  fi- 
gnrx , feu  quarts  parti  reftanguli  fub  parametro 
comprehend , huic  autem  quadrato  AR  , xqualc 
fccimus  rcttangulum  D G S»  feu  DG  , T V : 
ergo  ( per  14.)  linea  D T , hyperbolam  target  in 
pumfto  T. 

Si  pun&um  dannn  eflet  in  angnlo  oppofito  ad 
vertieem  , ei  qui  continet  hyperbolam  , impoffi- 
bilc  crit  problems. 

******  ******** 

PROPOSITIO  XLVIL 

Problem 

In  hyperbola  ad  datam  diametrum  or  difiat  am  op - 
pltcare  ex  dato  puntlo  ; & tangentem  per 

vertieem  ducere.  t 

Sit  in  hyperbola  data  diameter  AB,  firque  du- 
cenda  ordinatim  applicata  per  pun&um  C , in  pe- 
ripheria. Ducatur  C D E,  per  vertieem  D ; fiani- 
que  CD,  D E , xquales  & ducatur  EF  diametro 
AB  parallcla,  clarum  eft  ita  efle  CD  ad  D E,  ficnr 
CB  ad  BF  , & confequcntcr  CF  efle  diyifam  bifa- 
riam & ordinatim  applicatam. 


x.  Sit  ducenda  ordinata  per  riun£him  G dia- 
metri.  PrimA  ex  pun&o  C peripncrix , ducatur 
ordinata  CBF  , cut  per  punftum  G,  duces  paral- 
iclam  HGK,  qux  ut  patet  erit  ordinata. 

j.  Denique  per  pun&nm  D,  du&aLD*  P*”*' 
Iela  HK,  erit  tangens  du&a  per  vertieem. 

PROPOSITIO  XLVIIL 
Problema. 

Data  hyperbola  diametro  parametrum  invenire. 

Sit  hyperbolx  quarcumque  diameter  A B , mm 
(per  pracede mem)  ducatur  per  pun&ura  B,  tan- 
gent 
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PROPOS1TIO  L. 


cam  onymem  B C tnpondbC  , dice  lincam 
Bl.  cHc  dumetri  contigtum  pacammu,,,.  con- 
ftat  ( ex  prim*.)  * 


Problcma. 

Hyperbola  umbllicos  reptrlre . 

Proponantur  hyperbole  affignandi  umbilici. 
Quxrantur  per  prxeedentes , axis  hypeibolx , 
qui  fit  A B , 6c  parameter  BD»  du&l  frilicet 
tangente  perpendicular!  B D , fit  B E media  pro- 
portionals inter  AB  , DD,  qux  dividatur  hi- 
tariam  in  F j turn  ex  Q , ut  cenrro , inter  valid 
C F,  fiat  fcmicirculus  Gf  H i hie  dibit  umbili- 
eos  H,  & G. 

Demonftratio.  Oftendam  ut  in  prxeedenti 
quadratum  ex  B F,  xquale  elfe  quarts  parti  figu- 
re, fed  rc&atiguluro  HBG,  feu  A C B,  xquale  eft 
quadraio  B F , ur  pater  : eft  cnim  B F media  pro- 
poitionahs  inter  HB  5c  BG,  feu  AG,GB  j ergo 
pur.tfta  G & H , fccundiun  definitionem,  funt 
umbilici. 

*>54  **»♦**«•» 


PROPOS1TIO  X L I X. 


PROPOSITJO  LI. 

Problems. 


Problcma, 

D*u  hyperbola  */)mpiotos  reperire. 

Inveniatur  im  hyperbola:  quxcmqne  dia 
iwttr  AB,  & centrum  C,  & per  pravc  dentem  in 
yentatur  BD  ; mm  inter  AB , BD  lit  media  pro 
portiortliu  pE.quxditiidjtnr  bifartam  in  F : fi. 
item JBG  xqualis  B F.  Ducantur  ex  Centro  C 1 
»«CG,CF.  WcoCaCFc*^;"^1, 


r/DE 


Demonftratio.  Quadratum  B G , aut  B F » eft 
quarta  pars  quadrati  BE  , cum  BE  divisa  fit  bifa- 
fiam  in  F,  6c  cum  BE  , fit  media  proportionalis 
inter  d.ametrum  A B 5c  parametriun  B D ; ergo 
ejus  quadratum  xquale  eft  figure,  feu  rctftangiuo 
comprchcnfo  fiib  AB,  DB  ; Ergo  quadratum  B F 
squalc  eft  quanx  parti  figure  6c  *rit  C F , afyra- 
ptotoi,  ficut  6c  CG. 


Circa  datum  dlavietrurn,  tfr  appHeaum,  byperbe* 
lam  tu^ufcMNijue  jptciti  dt/iribtre. 

Sit  future  hy pet boli  diameter  A B,  5c  appli- 
cara  B D : fit  ctiam  ratio  diametri  tranfvtrlx  ad 
contiguam  parametrum , eadem  qux  linex  R ad 
S.  Priind  quadrnto  B D xquale  fiat  re&angnlnm 
ABC,  boc  eft  fit  BD,  media  inter  AB , BC  \ fiat- 


que  ut  S ad  R , ita  BC  ad  RE  , pixel  E C,  ducan- 
tur AL  per  venieem  , 6c  FH  utc unique  parallelz 
B D i fit  FK  media  proponioualis  inter  A F,  FH, 
punftum  K , pertinebit  ad  hypetbolam  , cujus 
vertex  A,  tranlvcrfa  diameter  AE,  parameter  AL. 
Atque  ita  habebis  quorcunque  volueris  pun&a, 
qux  linel  curva  conjunges. 


V u i) 
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PR.OPOS1TIO  til. 
Problem*. 


PROPOSITIO  LIV. 
Problem  a. 


Circa  trianpdum  by  per  be!  am  defer  there. 

Sic  datum  quodcunque  triangulum  ABC  ; ba- 
fis  BC , bifariam  dividatur  in  pundko  D,  ducatur 
DA  producenda  in  E,  quantum  libuerit  ; ducatur 
EC  ; ducatur  quxeunque  FG  , parallcla  BC  » tu- 
que F l media  inter  FG  , FH,  hoc  eft  fit  quadra- 
rum  F I » xqualc  rcdkangulo  G F H ; dice  pun- 
tfta  A,  I,  C , in  eadem  die  hypctbola. 


Demonftr.  Ita  eft  ( per  4 .6.  j DC  ad  FH, 
ficut  DE  ad  FE  ; & uc  DC  ad  F G , ita  eft  AD  , 
ad  AF : ratio  autem  quadraii  DC > ad  redkangu- 
lum  GFH,  componitur  ex  ratione'  DC  ad  FH,  Sc 
racione  DC  ad  FG , feu  DE  ad  FE  6c  DA  ad  AF; 

qux  dux  compontmt  rationem  rcdkartguli  EDA 
ad  redkanguluin  E F A : quare  ( per  1. ) fi  AE  lit 
tranfvcrfii  diameter,  crunt  DC,  FI  ordinattm 
npplicatx.  Sunt  igitur  pundka  B, A,1,C,  in  eadem 
hyperbola. 

Decnonflrxioni  ftrvil  x .fig- 

4«4  «#»  M*  M*  «»  +*• 

PROPOSITIO  LI  II. 

Problem.!. 


Alia  defer  ip  tie  by  per  be!  a. 

Proponatur  defer ibenda  hyperbola  cujus  um- 
bilici A & B , vertex  D , diameter  DC.  Habea- 
tur  regula  volubilis  circa  umbilicum  A , in  qua 
notetur  A F xquahs  diametro  tranfverfx  D C t 
alfumatur  funiculus  BEG , xqualis  lines  FG  > il- 
liufque  unum  extremum  B annedkatur  umbiheo 
B,  aliud  veto  pundko  extremo  rcgulx  G ; habca- 
tnr  autem  ftyius  , qui  ita  appli^ti  fiincm  ipfi  rc- 
gulx, [ut  cum  ilia  congruat  fecundum fegmen- 
cmn  E G ; dico  ptmdkum  E ad  hyperbolam  per- 
tinere. 


Demonftr.  Cum  funiculus  xqualis  fupbdltt- 
tur  linca  G F , & funiculus  EG  fit  xqualis  line* 
EG,  rcliqiuun  B E xquabitur  reliquo  E F , quart 
tota  AE  , fupcrabii  lincam  B E , line!  AF , quam 
xqualcm  fecimus  diametro  DC  , ergo  ( per  4).  ) 
line*  BE  A E , fum  ad  idem  pundkum  E , fuper- 
ficiei  inclinatx. 

w*  f#i  tm ***  W*  Mft' «•» **• 

PROPOSITIO  LV. 

Problema, 


Date  utrcytit  umbilici  dr  axe  trarfverf  , hyper- 
bo! am  deft  there , 

Sint  dati  umbilici  A , 8c  B vertex  C , abfein- 
datur  C E xqualis  CB;  turn  intervallo  AE  , dc- 
fenbatur  arais  EFG,  ducatur  quxcumquc  redka 
AFH  fecans  arcum  EG , in  pundko  F , jungacur- 
que  B F qux  dividatur  bifariam  in  1 , dudki  per- 
pendiculari  I H , qux  occurrat  lincx  A F , in 
pundko  H ; dico  pundkum  H pertinere  , ad  hy- 
perbolam , cujus  fiat  umbilici  A , & B , ver- 
tex C. 

Demonftr.  Patet  ( per  4.1. ) B H , F H , efle 
xquales ; A H autem  fuperat  F H , line!  A F , 
feu  diametro  AF. ; ergo  A H fuperat  BH  , dia- 
metro AE  , feu  DC;  ergo  linex  AH.BH  func 
ad  idem  pundkum  peripherix  ab  umbilici*  A , 6c 
B , d idkx  , (per  4}.  ) 

Pemooftrationi  fet?U  fcquemis  i.fig. 


Daiis  umbilicis  & vertice  hyperbolam  defer ibert* 

Sint  dati  umbilici  A 6c  B,  vertex  C,  alfuittatuf 
C D xqualis  A C ; idcoquc  eric  tcliqua  B D » 
xqualis  diametro  EC.  Ex  centro  B fiat  quicun* 
que  arcus  A F»  6c  ex  centro  A intervallo  FD  fiat 
arcus  G lccans  arcum  A G in  pnndko  G ; dico 
pundkum  G , pertinere  ad  hvncrbolam.  Pariter  fl 
ex  B,  nf  centro, intervallo  BFi , fiat  arcus  H I ; St 
ex  A intervallo  FID  fiat  arcus  focans  arcum  H I » 
in  I ; dico  pundkum  I pertinere  ad  hyperbolam 
cujus  vertex  C , 6c  umbilici  A Sc  B. 

Demonftr.  Linex  AE  , BF  funt  xquales * iterri 
AG  , F D , ex  eonftitmione  ; fed  B F fuperat  FD» 
diametro  B D ; ergo  BG  . fuperat  AG  diametro  » 
ergo  , ( per  4;. ) AG  , BG  , funt  inclinatx  , ad  j 
idem  pundkum  peripherix. 

Hanc  deferiptionem  facili  in  numcris  abfolvcs# 
Supponatiu  cnim  BC  cftc  partium  ico.  Sc  AC, 

10, 
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10  % critque  differentia  inter  utramque  feu  B D,  D F ad  redangnlum  A M B , plus  quadrato  BCj 

u.ntinm  80.  Supponatiu  AG,  14.  partiuni,  debe-  ut  ablatum  quad  rat  um  DC  , ad  ablatum  quadra- 

bit  BG  cant  fuperare  diarnctro , feu  partibus  80.  turn  BC,  crit  tcliquum  quad  rat  urn  C F feu  ML» 
Erit  ergo  104.  Si  faerie  AG,  ij.  Erit  BG  , ioj.  ad  rdiquutn  redangulum  AMB  ,ut  totum  ad  co- 
& ita  confequenter  habebis  omnes  indinatas  , ex  turn  , aut  ut  ablatum  ad  ablatum,  ucmpe  in  qua* 
pimetis  B , & A , fibi  rcfpondcmcs,quibus  facile  dtatum  DC  ad  BC,  neinpe  ut  S ad  R , feu 
lotam  defaiprionem  abfolvcs.  ut  parameter  ad  dianetrum  : ergo (per  coroll.i.i.) 

pundum  L , eft  in  hyperbola  § quod  crat  de- 

H*»®K«3ffl.88WB85B«8.®686a«-5aSB55B069  monftraiUum. 

PROPOSITIO  LVI.  raeS®ffi®9965e9SB5B8B,S9  e9«829«®BSS5'eSSS 


Problema. 

J),il9  dXe  & r. ttiotte  illitu  *d  pArArncirum  de- 
ftribtre  bjpcrbol*tn. 

Sit  data  diameter  AB , qux  bifariam  dividatur 
in  pun  do  C ; fitque  ratio  diametri  ad  parame- 
|rum  ut  R,  ad  S.  Fiat  ut  R ad  S,  ita  BC,  quadra- 
turn  ad  q ladratum  C D , cum  produdis  perpen- 
diadaribus  DG  , C H lie  DG  , xqualis  DC  ; & 
GH,  xqualis  AC  ,aut  BC ; rum  producatur  DH: 
alTiimatur  quodcunque  pundum  I , pec  quod 
ducatur  perpendiculars  I K,  6c  ex  ccntro  D,  fiat 
Veils  1 F ; per  pundum  F,  ducatur  perpend  icu  la- 
ri* FL,  xqualis  I K ; dico  pund.im  L cfic  in  hy- 
perbola , cujus  verrex  B , diameter  AB,  ratio  dia- 
inetri  ad  paramemun  ut  R , ad  S.  Ducatur  per- 
pendiculars LM. 


Demonftr.  Ita  eft  quadrarum  D F ad  qiiadra- 
fum  F L , ficut  quadratum  D I > ad  quadratutn 
J K , aut  D G ad  G H , feu  DC  ad  BC  , hoc 
$ft  ut  S ad  R : eft  autem  D F j xqualc  quadrntis 
DC,  C F i fie  F L quadratum  quadrato  C M, 
hoc  eft  redan gulu  AMD  plus  quadrato  BD 
( per  7. 1.  ) Ciim  ergo  ita  fit  cotum  quadratum 


PROPOSITIO  L VI I. 

• Problema. 

DotU  hyperbolo  afymvtatis , & punElo  pro  vent * 
ce  , hyperboUm  perficere. 

Sint  datx  afymptoti  AB,  AC  , & punduin 
pro  verticc  ducatur  A D pro  diarnctro  \ turn  per 
D ducatur  D E,  parallcla  AC  , fitque  E F , xqua- 
lis AE , jungatur  FDG  , critque  FDG,  bifariam 
divifa  in  D ; cum  cnim  E D , A C , fint  paxallc- 
Ir  j erit  ut  F E ad  EA  , ita  FD  ad  DG  i fed  pri- 
mx  fad*  fine  xqualcs,crgo  & fccundx.  Ducan- 
tur  quxeunque  parallel*  BC  , qux  pnritcr  crunt 
divine  bifariam  in  H i ex  fingulis  quadratis  HB, 
auferantur  quadrata  F D , ita  ut  relinquantur 
quadrata  H 1 : Eric  ut  in  foperiori  pundum  I % 
In  hyperbola. 


Quod  fi  volumus  ut  pundum  datum  non  fit 
vertex,  fed  inveniatur  in  peripheria  hyperbolx. 
Supponatur  pundum  datum  c|Ic  I.  Dividatur  an- 
guius  BAC  bifariam  linea  ADH,  & ex  I,ducatuf 
ad  AH»  perpendiadaris  1 H : ex  quadrato  BH,  ut 
in  prxeedente  aurcratur  quadratum  H I,  & fuppo- 
natur  reftare  quadratum  HO  : ducatur  per  O 
linea  OF  parallels  AH,  fecans  AB  in  F , & per  F 
agatur,  FG  parallela  BC  j pundum  D , erit  ver- 
tex i extera  ut  prills  pcrficientur.  • 


Vu  iij  LIBER. 
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LIBER  OVARTVS 

De  Corticis  Sedionibus. 

Va  S feoifim , dr  ebfalul'e  coxjidtrsvimi m fieurus  Htmpt  PtroboUm  , PllyjifiH  , dr 
H;  .)'  hyperboUm  , i»  ipfa  cono  iMucbimur  s tftexdcmufaut  facile  eafdem  tJfa  quxs  faperiori* 
MSB*  /,4m  defer, ffimm  , esjdcmqiu  fnfneuttt  hubere.  $mt  teutm  MUjffas  & cm** 

lm  ntn  unlum  ex  cent  fechoue  yemrtntur , /t J M cylwdre  locum  etum  hubeut  , <A  ft - 
client  cylmdrt  nlujmd  dicentm  iu  fajntnii. 


D E F 1 N l 

j.  ^^Onica  fupctficies  ca  eft  , quae  deferibitue 
linea  petcurreme  inccgrani  ciraili  cir- 
cumfercntiam  circa  pundum  extra  planum  cir- 
culi  afluxnptum. 


%Jt  ft  line 4 AB  ex  puntlo  A imrnoto  , & ext** 
pl*r>KT'i  circuit  HC  pofto  dutla  , percurrmt  tot  urn 
circuit  B C circumferentijim  \ due  generabuntur 
coni  fmpcrftiet  A B C , E A F , concur  rentes  in 
pttntlo  A. 

t.  Vertex  coni  aut  (vipcrficiei  conic*,  eft  pun- 
dum  illud  imvnotum  A. 

$.  Axis  coni,  aut  fupcificici  conic*  , eft  redi 
linea  , k vertiefc  coni  ad  centrum  circuli  fupradi* 
di  di;da,  ut  AD. 

4.  Conus  eft  figure  folida,  conici  fupcrficie,6c 
circulo  comprehenla,  ut  ADC. 

j.  Vertex  coni  idemqui  fuper6ciei  conic*  , 
ft  cut  Sc  axis. 

<>.  Bafts  coni,  aut  fuperficici  conic*,  eft  circa- 
lus  cujus  circumfcrentum  percurrit  linea  , co*i- 
cam  fupcrficiem  producens. 

7.  Conus  redus  cujus  axis  ad  planum  fu*  ba- 
fts redus  eft.  */  ft  linea  AD  ad  planum  bafts  BC 
fuerit  redo. 

8.  Conus  lealenus  cujus  axis  ad  planum  fu* 
bafts  obliquus  eft. 

9.  Subcoutraria  pofitio  duorum  triangtilo- 
rum , eft  duorum  triangulormn  ftmilium  6c  cun- 
dan  angttlum  vevticalem  habcncium  » difpoft- 
tio,  qui  bales  nec  congruences,  ncc  paralLLis 
feubent. 


T I 0 N B S* 

Ut  ft  crianguia  fimilia  ABC,ADE  cotnnuihetft 
angulum  A habentia  , bafes  BC  , DE , parallels 
non  habeam , fed  angulus  ABC  angulo  ADE  ft* 
tcqualis. 


A 


to.  Subcontraria  coni  ftdio  ea  eft  qtil  cottUl 
ita  fecatur,  planis  ad  iriangulum  per  axem  rcdi*i 
Ut  ftant  duo  triangula  fubcontrarid  poftta. 


PROPOSITIO  L 


Theorema. 

ReQa  lire a 4 Venice  coni  ad  qttodcumqut  fit* 
ftrfutei  conic a pun  Hum  dull  a , in  ip/a 
eft  fitperfifie. 

A vcnicc coni  A fig. t. ad  punduro  quodcumqutt 
B,  fupcificici  conic*  ducatur  reda  AB,dico  hanC 
lineatn  totani  clfe  in  fupcrficie  conica. 

Dcmoiiftratio.  Cum  fupcrficics  conica  , pfo- 
duda  fit  motu  red*  per  pundum  A femper  tran- 
feuntis ; h*c  linea  motu  fuo  aliquando  pet  pun- 
dum B uanfibie  , alioquin  elfet  aliaua  par* 
fupcificici  conic*  qu*  a tali  linea  non  defenbe- 
retur : ergo  linea  reda  b pundo  A ad  B duda  ro- 
ta eft  in  luperficie  conica  j quod  erat  dcroor.ftran- 
dum. 

COROLLARIUM  I. 

Si  ^ verticc  coni,  ad  pundum  intra  fuper- 
ftcicm 
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ficfcm  Conicam  pofitum  ducatur  linea  reftaj  hxc 
tou  intrafuperficicmConicam  codec. 

COROLLARIUM  It 

Si  i vcrtice  Coni  ad  aliquod  punftum  extra 
fupcrficicm  Conicam  aftiimptum , ducacur  refta 
linca  , haec  tora  extra  luperficicm  Conicam 
cm. 
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PROPOSITIO  II. 
Thcorcma. 

Si  line*  duo  quilibet ' punfl a ftperficiei  Corsica 
con \us,  pens , per  vert  item  non  tran/eat ) Intr a 
Co  hum  erit } & produtla  cadet  extra. 

Snpcrficici  Conicx  duo  qnxthct  pun  ft  a B 5c 
C conpingar  linca  refta  BC  ,qux  per  vcrtifccm 
A non  tranfeat  i dico  totam  lincam  AC  , intr  a 
Conura  cadcre  , i punfto  A per  punfta  B & C 
ducamur  dux  reftx  AB,  AC,  qux  produftsc  b.ifm 
stringent  in  F&  E ; linca  E F ( p r 1.  3.)  coca 
intro  circuluin  cric,fietqtie  triangulutn  AF£. 


Deraonftr.  Trianguli  AFE  latcra  AF,  AF.  Time 
( per  1.  ) in  fuperficic  Conica  , ergo  criangulum 
AFE  eft  comm  incra  fuperficiem  Conicam  ; ergo 
linca  BC,  quj  lineis  AF  , AE  , clauditur  *,  erit  in- 
tro conum,  5c  produfta  ex  cono  egredietur. 


PROPOSITIO  III. 

Thcorcma. 

Si  Con tu  per  writ  cent  piano  ft ettur  , communis 
plans t & Coni  fetlio  erit  tn unguium, 

Contis  cujus  vertex  A , bafis  E F , fccctur  pia- 
no per  verrieem  A ; dico  communem  plani  iccan- 
tis  , & coni  feftionem  eftc  trianguluro.  Si  enim 
F E communis  feftio  ploni  (ecantis>&  balls, hxc 
( per  3-1 ».  > eric  linca  : dueantur  A F , A E , qii* 
erunt  in  fuperficie  conica  ( per  1. ) & in  eodem 
plono,  in  quo  & linca  E F (per  1.11  .Emcl. ) ergo 
communis  feftio  plani  fccantis>  8c  coni  erit  trian- , 
guluni  AFE. 

COROLLARIUM. 

Si  conus  piano  per  axem  fecetur  communis 
erit  criangulum. 


‘.PROPOSITIO  IV. 

Sf  in  triangu'.o  per  axem  omnes  ordinatim  appli* 
cau  ad  axem  fin  parallel*  baft  fuerint , bifa- 
riam  ah  eo  dsviduntur  , funtquc  inter  ft  J ieut 
diftamiat  a Venice . 

Sit  A F E ^communis  feftio  coni,  & plani  pec 
axemdufti  j eritque  f per  3. ) AFE  Criangulum  * 
dico  omnes  parallels  line®  E F ,ut  B G C hifa- 
riam  dividi  ab  axe ; nam  ita  eft  ( per  4. 6.  J AD 

adDE  ; ficut  AGadGC  jitcra  A DadDF.ficup  * 
AG  ad  BG , & cum  FE  fit  citculus  funt  F D 8c 
DE  zquales ; ergo  5c  BG  , GC  zquales  erunr> 
critquc  ut  EF  ad  BC  ; ita  AD  ad  AG,  quod  cut 
demonftrarfdum. 


PROPOSITIO  V. 

Thcorcma. 

Si  conus  piano  baft  parallelo  fecetur ; eommunh 
fdio  t erit  circulsti  , cujtu  centrum 
in  axe. 

Conus  ABC  fecetur  piano  DF  , parallelo  baft 
BC  ; dico  DIF  communem  plani  fccantis  ,&  coni 
feftioncm  , cllc  circulum  , cujus  centrum  lie  >a 
axe  A E. 


Sit  enim  conus  fcftus  per  axem  piano,  led 
triangulo  ABC,  eruntque  communes  (eftiones 
planormn  parallclorum  , & trianguli  ABC  , BC  4 
DF,  parallel*  ( per  \ 6.  \i.)  ergo  (per  3.6.)  cum 
BC.DF  lint  parallel*  , ira  erit  AG  ad  AE , ftaic 
DG  ad  BE  , & ficut  GF  ad  EC  ; & poftto  quo- 
atmque  alio  piano  AEH  per  axem ) ita  erit  AG 
ad  AE  i ficut  Gl  ad  HE  i & cum  tres  confequen- 
tes  BE,  EC,  HE>(  ex  defin. ) circuli  zquales  fine, 
tres  amcccdemcs  G D , G I , GF  zquales  erunt , 
ergo  D l F eft  citculus  cujus  centrum  eft  in 
axe  A E. 

COROLLARIUM 
Figura  D A F eft  ctiaro  conus. 


LEMMA 


* 
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si  in  figura  curvilinea  perpendicular!!  ad  a.t- 
qu.vn,  earn  it a dividant  ; ut  yuadrata  pcrpen- 
dtCuUrium  , ajualia  fint  reOangnlis  fegmcnte* 
tttm,  circuit  erit  bac  figura. 

Sit  figura  curvilinea  in  qua  ducancur  DB  , E F 
perpendiculars  ad  AC  , litque  quadratum  DB 
xqualc  redkangulo  ADC,  aut  quadratum  E F 
acqualc  redkangulo  AEC,  dicofiguram  ABC  elTc 
drculum , & AC  ejus  diamctrum.  Diridatur  AC 
* bifariam  iu  G,  ducanturque  GB,  & GF. 


ABC  , fitquc  communis  planorum  fcdkto  lirtea 
EG  Sc  triangulum  AEG  , triangulo  ABC  fimilc, 
fed  fubcontraric  pofitum  i dico  EFG  comni  mem 
coni,  & plani  fecantis  fedkionem  circului.i  clfc. 
Ducatur  enim  in  co  piano  fccantc,  redka  I F per- 
pendiculars ad  EG,  quae  (per  j.  d<f.\  i.)erit  rcdU 
ad  planum  ABC  , ducatur  per  1 F planum  HFK 
parallcluro  ball , cuius  confcquentcr  communis 
fcdtio  HIK  erit  parallelabari  BC,  & (per  j.bujm) 
erit  HFK  citculus. 

Demonftr.  Linea  F I communis  fedkio  utriuf- 
que  plani  redka  eft  ad  planum  ABC, ergo  erit  per- 
pcndicularis  ad  HK  , & media  proportional  is  in- 
ter H 1 , & I K , feu  quadratum  F 1 iqualc  elk 
redkanmilo  HIK,  fed  rcdkangulum  E 1 G xqua  - 
lc  eft  rcdkangulo  HIK  funt  enim  triangula  EIH, 
KIG , Emilia  cum  ingulf  ad  vertieem  in  pundko  I 
lim  xquales  , Sc  angulus  E H 1 squalls  angulo  B, 
fupponatur  squalis  angulo  EGK  , ergo  ( per  j .6. 
Enel.  ) ira  eft  E 1 ad  H I j ficut  1 K ad  1G.  Ergo 
( per  1 3. 6. ) redkangulum  E 1 G fub  extremis  , 
arqiulc  eft  rcdkangulo  HIK  fub  mediis ; ergo 
quadratum  1 F xqualc  eft  redkangulo  E I G , Sc 
( per  lemma  fuperim)  figura  EFG  circuluscftj 
quod  erat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  VIL 
Theorema. 


Demonftr.  Cum  AC  fie  divifa  bifariam  in  G, 
& non  bifariam  in  D,erit  (par  End.)  re- 
dkangulum ADC  plus  quadrato  G D xqualc  qua- 
drato  GC } led  redkangulo  ADC  xqualc  fupponi- 
tur  quadratum  B D , ergo  quadratum  DB  cum 
quadrato  G D , xqualc  erit  quadrato  GC  j fed 
( per  47.1 .)  quadrato  DB  & quadrato  GD  xqua- 
1c  eft  quadratum  GB,  ergo  quadrata  GB,GC,AG 
funt  xqualia  & confcquentcr  lines  : ergo  ABC 
eft  drcnlus  j quod  erat  demonftr. 


PROPOSITIO  VI. 
Problema. 


Orrnns  parallela  perpendicular i ad  bajin  trianguli 
per  axem  piano  tint  occurritt  ab  eocjnc 
bifariam  dividitur. 

Proponatur  conus  ABC  fedkus  per  axem  pia- 
no, feu  triangulo  ABC , cujus  bafis  BC  ad  quam 
perpendieu laris  fit  DE  i turn  ex  quolibct  fuper- 
hcici  conics  pundko  F ducatur  FG  parallela  DE; 
dico  lineain  FG  occutrerc  piano  ABC,  trianguli 
per  axem,  & produdkam  ad  fuperficicm  ulquc 
conicam , ab  co  piano  dividi  bifariam.  Per  pun- 
dkum  F ex  A ducatur  redka  A F H fccans  balm  in 
pundko  H ( per  1.  ) ducaturque  HKL  ptrpendi- 
culai  is  ad  BC  Sc  confcquentcr  parallela  lincis  DE, 
FG , jungantur  AL  & AK. 


Cent  fealeni  feElio  fubcontraria  cheat  urn 
exbibet. 


Sit  conus  fcalcnusABC,  ficqueABC  trian- 


E]i  per  axem  planum  , ad  bafin  coni  redkum ; 
Clur  item  conus  pUnd  EFG  tedko  ad  planum 


Demonftr.  C&ra  H K occurrat  lines  AK  , »pll 
parallela  FG  , in  todem  piano  exiftens , occur- 
rct  eidem  in  pundko  fcilicet  l > Sc  cum  AK  fie 
communis  fedkio  trianguli  per  axem , l»nca  F I 
occur  tet 
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©ccnrret  piano  trianguli  per  axem  quod  eft  pri- 
nmm.  DJndc  aim  ita  (it  AR  ad  AI ; ut  HR  ad 
F I & uc  KL  ad  IG>  finrque  HR  , Sc  RL  xqua- 
le$ : erunr  F I , I G aequales  j quod  crac  demon- 
ftrandum. 
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PROPOSITIO  VIII. 
Thcoremai 


Si  Cornu  piano  per  axem  feettur  , fecemr  & Alio 
piano  \ cuius  commnnu  fteSU  cum  baft  Coni 
perpendicularu  fu  ad  bafin  trianguli  per  axem, 
communis  fietlio  utriuftque  plans  ftcantis  , divi- 
dot  bifariam  omnes  line  at  in  ficundo  piano  du- 
(lat  parallel at  huic  pervendiculari.  in  Cono 
epnidem  refto  perpendicular  iter,  in  Cono  ftcaitno 
non  ftmper. 


Conus  ABC  fecetur  per  axem  tri.wgulo  ABC, 
cujus  balls  BC  ; fccetur  idem  Conus  alio  piano 
DEF  , firque  DF  commtinis  cjus  fediocum  bafe 
Coni , perpcndicularis  ad  B C bailn  rrianguli 
per  axem  , fit  item  communis  fedio  hujus  le- 
cundi  plani,  Qc  fupcrficici  Conic*  airva  DEF 
in  qua  ducatur  H I parallcla  FD  ; dico  H I bifa- 
riam  dividi  a linea  E G communi  fedione  utriuf- 
que  plani. 


Demonftr.  ( Per  7. ) linea  H 1 parallcla  per- 
pendicular! D F , occurrit  piano  trianguli  per 
axem  , Sc  ab  co  bifariam  dividittir  ; non  oc- 
currit autem  huic  piano  nifi  in  communi  fedio- 
nc , utriulquc  plani , nempc  EG  i ergo  commu- 
nis fedio  E G dividit  bifariam  lincam  H I , & 
quamcumque  iili  paralklam  dicatur  EG  diameter 
ledionis. 

Seamd&  fi  triangulum  per  axem  fit  redum 
ad  bafin  Coni  erit  FG  , quz  fiipponirur  perpen- 
dicularis  ad  BC  , reda  ad  planum  trianguli 
ABC  , ( cor, 4.  def.ix. ) ideoque  angulus  F G E 
redos  erit ; & cum  H 1 fit  parallels  DF ; angu- 
lus HRG  redus  exit , quod  in  Conis  redis  fem- 
per  verum  eft , ci*  qu6d  cum  axis  redus  fit  ad 
bafin  coni  , wane  planum  per  axem  ad  eandem 
bafin  redum  crir,  in  fealenis  id  tantum  aliquandd 
accidir. 

Hotandum  pofle  planum  fedionis  » fccare  li- 
Tom%  I. 


neam  BC  extra  conum  , In  quo  eafu  non  definir 
demonftrario  totam  fuam  vim  obtinere. 


PROPOSITIO 

Thcorema. 


IX. 


Si  ftU'tonu  diameter  alterum  latus  trianguli  per 
axem  , infra  vtrticem  non  fticet } in  infinitum 
product  pottrit  fell  to. 


Suppono  dari  Coni  fedionem  obfervatis  le- 
gibus  fupra  pofitis  , quas  deinceps  Temper  ob- 
lcrvari  fupponemus  , nempc  ut  Contis  ABC 
piano  ABC  per  axem  fccctur  , item  alio  piano 
£ D F cujus  communis  fedio  cum  bale  Coni  fit 
E F perpcndicularis  ad  BC  bafin  trianguli  per 
axem.  Volo  autem  ut  fedionis  diameter  D R, 
non  attingat  infra  Verticcm  redam  AL  , latus 
fcilicn  trianguli  per  axem  ; fed  aut  illi  fit  paral- 
lcla , atit  attingat  AL  ptodudam  fupra  verti- 
ccm  A. Dico  ledionem  E D F augeri  pofle  quan- 
tum libuerit  > fit  cnim  linea  D R cujufcumque 
longitudinis  , Sc  intclligantur  product  tarn  pla- 
num fedionis  EDF  , quim  Conus  ; Sc  per  pun- 
dum  R ducatur  linea  NKO  parallcla  EF  6c  ML 
parallcla  BC< 


bemonftr.  Planum  per  lineas  M L , NO  du- 
dum  parallclum  eft  piano  BEC,  Sc  ( per  f.hujm) 
MNLO  circulus  eric  , eruntquc  N & O in  fu- 
perficic  Conica,  Sc  in  piano  DEF  : ergo  in  com- 
muni  utriulquc  fediohe , quz  conlcqucntcx  pro- 
duda  erit ; quod  imendebatur. 


PROPOSITIO  X. 
Thcorema. 


Si  ft  Hi  on  u diameter  cum  utrofue  lalere  triart - 
gull  per  axem  conveniat  , ntc  fit  parallels 
baft , aut  fubcontrarii  poftta  j fedio  circulus 
non  eritt 


Ponaotur  omnia  ur  prius  , fed  D F diameter 
X x (edionis 


1 

• 5 

l 
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fcdionis  fecet  utrumque  lacus  trianguli  per  axem, 
non  tamcn  fie  aut  parallcla  bafi  BC  , aut  fub- 
contrarie  pofita : dico  fedionem  D E F non  clfe 
drculonu 


Demonftr.  Si  D E F eflet  cir  cuius » D F eflet 
fubcontrarie  pofita,  concra  fuppofitioncm , quod 
tea  demonftro.  Sir  E l parallcla  G H , quae  per- 
pendiculars fupponitur  ad  BC , ducarurque  LIM 
parallcla  B C , eritque  E I perpendiculars  ad 
L1M  parallcla  BC  , eritque  El  pcrpendicubris 
ad  LIM,  & planum  per  IE  Sc  LIM  dudum  paral- 
lelum  eric  bafi  DC,  & ( per  j.  hujus  ) circuits. 
Igitur  1 E media  eft  proportionals  inter  LI,  IM; 
fed  dicitur  etiam  DEE  circnlits  efle ; ergo  Sc  1 E 
eft  media  proportionals  inter  D I , I F ; funt  igi- 
tur  xqualia  rcdangula  DIF,  LI  M,  ut  pore  xqua- 
lia  cidcm  quadrato  IE.  Quare  ( per  14 .6.)  ita  erit 
L 1 ad  DI  i fic  1 1 Fad  I M ; Sc  cum  anguli  ad 
venicem  in  pundo  1 fint  xquales  , erunr  crian- 
gula  LID , RM  xquiangula  , & confequenter  fe- 
dio  fubconuaria  ; contra  fuppofitioncm. 


PROPOSITIO  XL 
Theorema. 

Reft  a conjunct  ns  duo  punfla  fl&Unit  intra  fe- 
lliontm  & Ctnum  cadit. 

Sic  fedio  DEF , punda  E & F , qux  conjun- 
gantur  lincl  rc&a  EF  ; dico  lincam  E F totam  Sc 
Ultra  Conum,  Sc  intra  fedionem  efle. 


Demonftr.  Linea  E F non  tranfit  per  verti- 
cem  : ergo  ( per  x.)  eft  intra  Comum,  & cum 


Conicamm 

D E F (it  in  fupcrficie  Conica,  line*  EF  intta  fe- 
dioncm  crit. 
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PROPOSITIO  XII. 

Theorema. 

Settie  cujtu  diameter  parallel a eft  Uteri  trianguli 
per  axem  , parabola  eft. 

Supponicur  fedio  fadafervatis  conditionibu* 
confuetis  , nerape  ut  Ccmus  fccetur  crianguio  per 
axem  , fccetur  Sc  alio  piano  DLE  itaut  D£  coin- 
munis cjus  fedio  cum  bafi  Coni  fit  perpendicu- 
lars ad  BC  , Sc  diameter  LG , fit  parallcla  luicx 
AC  Uteri  trianguli  per  axem  ; dico  fedionem 
DLE  efl'e  paraboiam.  Sit  enim  FI  parallels  DE, 
hxc  fecabitur  bifariam  b diametro  LG  in  pun- 
do I ( per  8. ) ducatur  item  per  punduro  I linea 
H K paralleb  B C. 


Demonftr.  Cum  HK , BC  ; Fl , DE  fint  pa- 
rallels , planum  per  H K,  1 F dudum,  parallcltim 
crit  piano  per  BC  , DE  dudo,  hoc  eft  bafi  Coni: 
ergo  ( per  5. ) HFK  cirailus  erit,  & cum  F I fit 
pcrpcndicularis  ad  HK,  ficut  DE  parallcla  ad 
BC  ; F I erit  media  proportionalis  inter  HI,  IK; 
ficut  G D inter  BG  , <5C  \ quare  quadratum  F I 
tcquale  crit  redang.  H1K  , Sc  quadratum  G D rc- 
dangulo  BGC.  Redangulum  autem  BGC  ad  rc- 
dangulum  H IK , aim  habeant  latcra  GC  , IK 
xqualia  ob  paralleUs  LG,  AC  ; fe  habet  ut  BG, 
ad  H I > feu  ( per  4.  6. ) ut  LG  ad  LI,  ergo  ita 
eft  quadratum  DG,  ad  quadratum  F 1 ; ut  fagitra 
LG  ad  fagittam  L I ; ergo  ( per  definliionem  pa- 
rabola ) fedio  DLE  erk  parabola  ; quod  erat  dc- 
raonftrandum. 

COROLLARIUM  I. 

Ea  omnia  qux  dc  parabola  primo  libro  de- 
monftravimus  huic  fedioni  parallels  conveniunt. 

COROLLARIUM  II. 

Si  uni  fagittx , Sc  or  Jinatx  quxratur  rertia 
proporrionalis  L M hxc  erit  parameter,  feu  latus 
redum  , ut  fi  F I , fit  media  proportionals  in- 
ter lagirtam  L 1 , & lincam  M L , crit  ML  latus 
redum  ; nempe  quadratum  F I , ut  patet  x quale 
eric  redangulo  I LM. 

Addo  quod  aliarum  applicataram  quadrat# 
xqualia  erunt , redangulo  tub  fagitta  , & linea 
ML , ut  quadratum  DG  xquale  eft  redangulo 
GLM, 
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PROPOSITIO  XIV. 

Problcrna. 

Si  feQionu  diameter  cum  utroque  latere  trianguli 
per  axem  convent at  non  fub  contrarie  fetlio 
eru  Eltypfij. 

Sit  Conus  ABC  qui  fecetur  per  axem  ttiangulo 
ABC , item  aho  piano  DLE,cuJus  communis  fe- 
ftio  cum  baft  Coni  fit  FG  perpendicular  is  ad  BG, 
baiin  trianguli  per  axem ; DE  communis  plani  fc- 
cantis , & trianguli  per  axem  leftio,  cum  utroque 
latere  AB,  AC  infii  vertieem  comreniat ; dico  fe- 
ftionem  DLE  effe  Eilipfiru  Sint  enim  LO  , S I 
linear  FG  parallel*  , Sc  confequenter  ordinarim 
applicat*  (per  7.  ) turn  per  O , & I ducantdr 
HOK  ,NIM,  parallel*  BG. 


Problcrna. 

In  parabola  parameter  fe  babel  ad 
Coni  , & JiQiortu  verticibm  ; kt 
bafts  trianguli  per  axem  , ad  reQa 
ejufdem  iruribnt.. 


Sit  Parabola  DLE  » cujus  parameter 
ita  efle  LM  ad  LA  , uc  quadra  turn  BC,  a 
gulum  BAC.  Ducatur  LN  parallela  BC. 


Dcmonftr.  Cum  H K , O L ; St , M N firit 
lineis  BG,  F Gparallelar,  plana  per  casduftabali 
Coni  erunt  parallela  ,Sc  (per  j.  ) circuli erunt, 
& LO  ad  HK  ; SI  ad  NM , ficut  FG  ad  BG  per- 
diculares  erunt  : ergo  quadratum  LO  xquale 
crit  reftangulo  HOK,  ficut  quadratum  S I , rc- 
ftangulo  NlM ; ratio  autera  reftanguli HOK,  ad 
reftangulum  NlM  , eomponitur  ex  ratione  HO 
ad  NI,  feu  DO  ad  DI , & ex  ratione  OK  ad  I Mi 
feu  OE  ad  IE,  ratio  autem  ficcompofitaex  ra- 


Demonftr.  PrimA  conftat  LG, AC  efic  paralle- 
ls, ficut  & LN.GC,  eft  ergo  parallelograinnmm, 
GN  & line*  oppofit*  LN  , GC  funt  *qualcs. 
Certum  eft  item ( per  1 2.)  quadratum  DG  xqua- 
le  efle  reftangulo  MLG.  Scd  reftangulum  MLG 
ad  quadratum  LG  fe  habet  nt  ML  ad  LG,  ( per 
6.1. ) cum  h-tbeant  camdcm  altitudinem  LG  , feu 
lumped  eidem  altitudine  L A ut  reftangulum 
itaerit  rcftanguhnn 
aut  etiam  reftangulum 


ML  A ad  reftangulum  GLA, 

MLG  leu  quadratum  DG, ^ 

BGC  ad  quadrature  LG  , & permutando  ut  re- 
ftangulum BGC  ad  reftangulum  ML  A,  ita  qua- 
dratum LG  , ad  reftangulum  GLA , eft  autem  lit 
quadratum  LG  ad  reftang.  GLA  ita  LG  ad  LA 
& fumpta  eadem  altitudine  GL  , ut  red.  GLA  ad 
quadratum  LG  :crgo  ita  crit  reftang.BGC  ad  rc- 
fiang.  MLA,  ut  reftang.GLA  ad  quadratum  LA; 
A:  permutando  ita  etit  red.  BGC  ad  reft.  GLA , 
ut  reft.  MLA  , ad  quadratum  LA ; feu  ut  LM  ad 
LA ; led  ratio  teftanguli  BGC  ad  reftangulum 
GLA  eomponitur  ex  ratione  BGad  GL  , leu  BC 
ad  CA  ; qua:  eadem  eft : & ex  ratione  GC  feu  LN 
ad  LA  ; leu  BC  , BA.  Ratio  autem  lie  compofira 
eft  eadem  ac  quad  rati  BC  ad  reftangulum  BAC : 
ergo  ut  M L ad  LA ; ita  quadratum  B C ad  re- 
ftangulum BAC;  quod  crat  demon ftranduin. 
Brevius. 

Dcmonftr,  Quadratum  BC  eft  ad  reftangulum 
BAC  , in  ratione  compofiti,  1.  ratione  BC  ad 
BA,  feu  CG  ad  AL  ; 2.  Ratione  B C ad  CA,  feu 
GB  ad  LG  ; hoc  eft  ut  reftangulum  CGB  , vcl 
quadratum  GD,  vel  reftangulum  MLG  ad  re- 
ftangulum ALG  ; hoc  eft  ut  ML  ad  AL  ; quod 
erat  probandum. 


Si  fiat  ut  quadratum  parallela  diametro  EHypfitt 
per  verncem  dull*  , ad  rtRangulum  fub  baft 
fegmenttt ; ita  fe  Eh  on  is  diameter  ad  quartum 
ter  min  urn  ; hie  parameter  crit  1 deficietque  qua - 
dratum  applicate  a rtHangmlo  comprebtnfi  fub 
ftgitta  & farametro  , reflangulo  fub  fagitta  , 
cu\m  latera  earn  rationem  babent  quam  dta - 
meter , ad  parametrutn. 

Conus  ABC  fccetur  per  axem  triangulo  ABC, 
X x it  item 
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item  alio  t>Uno  ELD,  cujus  communis  fc&io 
aim  piano  bafis  fit  EDG  ducaturquc  FG,  peepen- 
dicularis  ad  BCK  bafm  trianguli.pet  axcro,firque 
fe^io  ELD,  cujus  diameter  ED,  urrumquc  trian- 
guli per  axem  latus  fecct  in  E & D , non  tamen 
fubcontrarifc,  fit  E H pcrpcndicularis  ad  ED,  du- 
ftaque  per  vertieem  A,  linci  A K * parallcla  dia- 
metro  E D i fiat  ut  quadratum  AK  ad  reftangu- 
lum  BKC  ; ita  DE  ad  E H > E H eric  parameter. 
Pctficiatur  E N re&angulum  ; rum  dudl  line! 
DH  fiat  rc&angulum  MEOX,  fitque  ML  ordina- 
tim  aoplicata  ad  diametrum  E D , dko  quadra- 
turn  ML  xquale  cfic  rcftangulo  MO  , fie  dcficcre 
a rc&angulo  M H coroprchenfo  fub  fagitta  ME, 
& parametro  E H , re&angulo  XOHN,  cujus 
unum  latus  eft  fagiita  EM,  ant  O X habctque  ad 
aherum  latus  H O rationem  quam  diameter  D E 
ad  paramemim EH. Ducatur  per  M linea  PMR 
parallcla  B C. 


COROLLARIUM  11. 

Ita  eft  quadratum  majorls  remidiametri  , ad 
quadratum  minoris , ut  quadratum  parallel*  dia- 
inetro  per  vertieem  Coni  dudl* ; ^d  re&angulum 
fub  fegmentis  bafis  trianguli  per  axem.  Ut  in  ui- 
periori  figura  fi  E D eilet  bifariam  divifa  in  M, 
ita  elfet  quadratum  FM  ad  quadratum  ML  ut  qua- 
dratum A K ad  re&angulum  BKC,  nam  ratio 
quadratiEM  ad  quadratum  ML  » eft  eadem  ac 
quadtati  EM  ad  ic&angulum  P MR  : quxcotn- 
ponitur  cx  rationc  £MadPM,feuAKad  BK  ; 
& ex  rationc  EM,  feu  MD  ad  M R , feu  A K ad 
KC.  Ratio  autcro  quadrati  AK  adtc&angulum 
BKC  eifdcm  rationibus  componitur  , nempe  AK 
ad  B K , & A K ad  KC  *,  ergo  ita  eft  quadratum 
EM  ad  quadratum  MJ-,  ut  quadratum  AK  ad  te- 
dtangulum  BKC. 

COROLLAR1UM  I1L 


A 


Demonftratio.  Ita  eft  DE  ad  EH  , ut  quadra- 
rum  AK  ad  rc&ang.  BKC , ex  fuppofitione,qux 
tatio componitur  cx  rationc  AK  ad  KB  ; feu  EG 
ad  GB,  aut  EM  ad  MP,  & ex  rationc  AK  ad  KC; 
feu  D G ad  G C,  aut  D M ad  MR  : quarc  ratio 
DE  ad  E H componetur  cx  rationc  EM  ad  M P, 
fic  ex  rationc  DM  ad  MR.  Sed  ratio  fic  compo- 
fita  eadem  eft  ac  re&anguli  E M D ad  re &ang. 
PMR  * ergo  ita  eft  DE  ad  EH  ficuc  re&angulmn 
EMD  ad  quadratum  ML  , ut  autern  DE  ad  E H, 
ita  DM  ad  MX  ( per  4.  6.)  fie  fumptl  eadem  alti- 
tudine  ME,  ita re&angulum  DM  E ad  re&angu- 
lum  XM£  ; ergo  ita  eft  rcftangulnm  EMD  ad 
quadratum  M L , ficut  idem  reft  angn  lum  EMD 
ad  rc&angulum  X M E j ergo  quadratum  M L 
xquale  eft  re&angulo  XME. 

Propter  hunc  defc&um  inditum  eft  huic  fcltio- 
ni  nomen  Ellypfis. 

COROLLARIUM  1. 

A 

Hxc  Ellypfis  habet  omnes  conditiones  & 
proprictates  Ellypfis  defeript*  fccundo  libro, 
atquc  adco  applicatx  xqualiter  1 centro  diftantes 
xquales  funt.  Contra  fenfum  aliquonim  qui  ed 
quid  Conus  Terfus  apicem  fit  gracilior,  exifti- 
mant  Ellypfin  ex  Coni  fc&ione  gtneratam  , efle 
graciliorem  cx  parte  vcrticis , quod  tamen  falfum 
eft : cum  oftcndcrimus  pofita  fimplici  definitione 
Ellypfis  fequi  applicatas  1 centro  xqualiter  di- 
ftantes xquales  eife,  fic  huic  figure  convcnire  de- 
finitional! Ellypfis. 


Ut  univcrfalius  fiat  prxeedens  CorolL  ita  eric 
re&angulum  fub  fegmentis  diametri  nempe  EMD 
ad  quadratum  applicatx  ML , ut  quadratum  A K 
ad  rcftangulum  BKC. 

COROLLARIUM  IV. 

Ita  eft  re&angulum  E M D ad  quadratum  ML, 
ut  re&angulum  EGD  ad  reftangulum  B G C, 
quia  ita  eft  E M ad  PM  ut  EG  ad  BG  , fic  ita  eft 
MD  ad  M R,  ficut  DG  ad  GC  ergo  ita  eft  rc- 
dangulum  EMD  ad  reftangulum  PMR,  feu  qua- 
dratum ML,  ut  rc&angulmn  E G D ad  reftango- 
lum  BG  C. 

PROPOSITIO  XVI. 

. Theorems. 

si  feflionu  diameter  cum  hi  toque  latere  trianguli 
per  axem  extra  con  urn  convert  iat fe&io 
erit  hyperbola. 

Proponatur  Conus  , cujus  fe&io  pet  axem  fit 
ABC,  fe&us  item  alio  planoDFE,  cujus  commu- 
nis fe&io  cum  bafi  Coni  fit  D E perpendicular^ 


ad  BC  bafin  trianguli  per  axem  , diameter  item 
(e&iouilcumCA  latere  trianguli  pec  axem  coi*- 

▼cniat 
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veni.it  fupra  verticcm , in  pundo  H \ dico  fcdio- 
ncm  DFE  elfe  parabolam.  Ducacur  M N parallcla 
DE,  qua  bifariam  dividctur  ( per 7.)  agatur  per  N 
linear  RNS  bail  DC  parallcla. 
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dcm  ac  redan  guli  H N F ad  redang.  RNS,  feu 
quadrature  MN.  Ergo  ita  eft  redangulum  H NF 
ad  quadratum  MN  utHF  ad  FL  feu  HN  ad  NX, 
& fuinpti  F N communi  alcitudine  ut  redangu- 
lum  HMF  ad  redangulum  F N X quarc  redan- 
gulum  HNF  ita  fe  h.ibcc  ad  quadratum  MN  , ac 
ad  redangulum  FNX  : funt  ergo  xqualia  qua- 
dratum MN  & redangulum  FNX;quod  erat  dc* 
tnonftranduin. 

COROLLAR1UM  !. 

Propter  hunc  exccflum , quo  quadratum  ap- 
plicatx  fuperat  redangulum  iub  fagitta  , Sc  para- 
metro  j huic  Fcdioniinditumcft  nomen  by  per  bo- 
he,  feu  cxcedentis. 

COROLLARIUM  II. 

Vidcs  lincam  F H quam  in  hyperbola  abfoluti 
conlldcrata  Fine  ullorcfpcdu  ad  Conuiu  confide- 
ravimus  , die  intcrceptam  inter  verticera  hyper- 
bolx,  5c  latus  Coni  produdum. 


Demonftratio.  Cum  R S , BC  j MN.DG  fine 
paraliclx  crit  planum  per  RS  & MN  dudum  bad 
BDC  p.iralklum  , Sc  'per  j.)  circulus  crit  ; $rgo 
quadratum  M N rcdangulo  RNS  equate  crir, 
Sicur  quadratum  DG  xqualc  eft  rcdangulo  BGC, 
ergo  quadrata  fc  habent  ut  redangula.  Scd  ratio 
B G C ad  RNS,  componitur  ex  rationc  G C ad 
NS,  feu  HG  ad  HN  * & cx  rationc  B G ad  RN, 
feu  FG  adFN,  Sc  ratio  fic  compofita  eft  ratio 
rcdanguli  HGF  ad  redangulum  H N F.  Ergo 
ita  eft  quadratum  D G ad  quadratum  MN  j ut 
redangulum  H G F ad  redangulum  HNF:  ergo 
(ex  d pnirione  hyperbole)  fedio  DFE  eft  hy- 
perbola. 


PROPOSITIO  XVII.  , 
Theorem  a. 

In  hyperbole  f ft  ut  quadratum  parallcla  diame- 
tro  per  venicem  Coni  duHa  , ad  rc  Hangul  urn 
f*b  fegmentis  bafts,  ita  diameter  ad  altam,  hue 
erit  parameter  & quadratum  applicate  ftfera- 
hit  reUangulum  fub  fagitta  & paremetre,  re - 
Hangul  0 quod  an  am  fagtttam  hale  at  pro  uno 
latere  , & ad  alind  fe  babeat  ut  diameter  ad 
paraynetrum, 

Sit  hyperbola  produ&a  ex  fedione  Coni  prius 
defer iptj , fitquc  diameter  F H , Sc  ei  parallcla 
A K per  vertieem  duda , firque  ut  quadratum 
AK  ad  redangulum  B K.  C j ita  diameter  H F ad 
parametrniu  L F.  Sitquc  ordinatim  applicata  MN, 
dico  cjus  quadratum  xqualc  cllc  redangulo  N P, 
hoc  eft  exccdere  redangulum  fub  fagitta  N F, 
Sc  parametro  FL,  rcdangulo  OP,  cujus  latus  OL 
xquale  fit  fagittx  F N , & fit  ad  aliud  O X , ut 
HF  ad  LF  : per  N agatur  RNS  linex  BC  paralle- 
ls critque, ut  prius  quadratum  MN  redangulo 
RNS  xquale. 

Demonftratio.  Siipponitur  ita  cfl*c  HF  ad  F L, 
Ut  quadratum  A K ad  redangulum  BKC,  qu* 
ratio  componitur  ex  ratione  A K ad  K C ; feu 
HG  ad  GC  i aut  HN  ad  NS  ; & ex  ratione  A K 
ad  KB  feu  FG  ad  GB  am  FN  ad  N R ; ergo  ra- 
tio H F ad  F L componitur  cx  ratione  H N ad 
NS  j FN  ad  N R quae  ratio  fic  compofiu  eft  ca- 


PROPOSITIO  XVII L 
Theorems. 

Si  duo  Coni  eontrapofti  eodem  piano  fetenturfr 0* 
ducetur  in  utroque  hyperbola  ; utriuffue 
erit  radem  diameter.  Jdeoque  tranfvtrfum  la- 
ttu,fcu  diamter , & latera  reHa  erunt  equal! a. 

Sint  dux  Conicx  fuperficics  quorum  idem 
axis  Y L idem  vertex  A , Sc  produdx  motu  ejufi* 
dem  linex  circa  pundum  A , hx  fuperficics  fe- 
centur  eodem  piano  facicnte  communes  fediones 
DEF,  G H K dicoeas  fediones  cllc  hyperbolas. 
Sn  cnim  circulus  BDCF  bafis  Coni  ABC  cut  pa* 


talldum  fit  planum  GOKX;producatur  linea  L¥ 
ducarurquc  per  pnndom  Y , linca  XO  parallela 
BC  ■,  oftuidam  facile  ficut  BC  bifariam  dividitur 
in  L,  XO  bifariam  dividi  in  Y,&  alias  omnes  ex 
ccntro  Y dudas,  linex  Y O cllc  xquales  : fuppo- 
no  aurern  adelTe  omnes  condit tones  quas.  Supra 
pofuimus,  nempe  DF  cfle  perpcndicularcm  ad  BC, 
bafin  trianguli  per  axem  , quarc  GK  qu*  (per  t j. 
1 1.)  DF  eft  parallcla,  erit  etiam  ad  XO  perpendi- 
ciilaris.Triangulum  per  axera  fccent  fediones  in  R 
Sc  H,  eritque  E H communis  fedio  plant  fecanti* 
& trianguli  per  axem  , Sc  produda  atiingct  bails 
X x iij  triangulorufll 
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ttianguloruro  per  axem  in  M , & N ducantur  per 
E H,  EP,  HR  pcrpcndicularcs  ad  MN  i & per 
vettieem  A lines-  T A S parallels  diametro  E H, 
fiatqtic  ut  quadratum  A S ad  redkangulum  BSC 
ira  HE  ad  EP  j & ut  quadratum  AT  adredkangu- 
lum  XTO  , ita  HE  adER. 

Dico  Prim&  utranque  fedkionem  ellc  hyper- 
bolam. 

Demonftr.  Uterquc  Conus  fedkus  eft  piano 
per  axem,  fccatur  Sc  urerque  altero  piano  fecante 
bafin  trianguli  perpendiculariter  , ita  ut  diameter 
feck  ion  is  , altetum  lams  trianguli  per  axem  feect 
fupra  vertieem  ergo  utraque  (cdkio  eft  hyperbola. 

5ecund&  clarum  eft  lineam  H E clTe  utriufque 
t ran  Tver  fum  Latus. 

Terti6  dico  parametros  feu  larera  redla  utriuf- 
que ftdkionis  efle  xqualia. 

Demonftratio.  Ita  eft  AS  ad  SC  , ficut  AT  ad 
TX  ob  fimilitudinem  triangulormn  , paritcr  ita 
eft  AS  ad  SB,  ficut  AT  ad  TOjquare  itaerit  qua- 
dratum AT  ad  redlangulum  TXO,  ficut  quadra- 
tum AS,  ad  reftangulnm  BSC,  fed  ut  quadratum 
AT  adre&angolum  XTO,ita  fuppofuimus  lineam 
HE  ad  HR,  Scut  quadratum  AS  ad  redkangu- 
lum  BSC,  ita  volnimus  elfe  HE  ad  EP:crgo  ita  eft 
H E ad  RH  , ficut  ad  E P ergo  parametri,  HR, 
E P func  zqualcs. 

COROLLARIUM. 

Scquitur  hyperbolas  prxdidbs  cite  omnino  fi- 
miles  , nam  cum  applicatx  in  una  , fint  parallel* 
applicatis  in  alia,  & fit  eadem  parameter,  applica- 
tx  xqualitcr  a verticibus  diftanccs,xqualcs  erunt: 
iis  igitur  convenient  omnes  proprietates  , quae 
hyperbolis  oppofitis  tribuimus. 

OBBI2KBfia4ra8H^ 

PROPOS1TIO  XIX. 

Thcorema. 

Parabolam  defer  there. 


Conicarum 

autem  altitudines  xquales  KL,  HG,  ergo  redkang. 
IKL  ad  rcdkangulum  FGH  fe  haber  nt  IK  ad  FG, 
feu  ut  KD  ad  GD  * ergo  quadratum  MK  ad  qua- 
dratum O G fe  habet  ut  fagitta  K D ad  fagit- 
tam  G D. 

Quod  fi  ulterius  dcterminarc  velisi  fiat  ut  qiu- 
dratum  BC  ad  rc&angulum  BAC  ita  parameter 
ad  DA,  6c  viciffira. 


PROPOSITIO  XX. 
Problcma. 


Circa  datoi  diamrtrum,(£-  bafin  in  quae  unique  an- 
gulo  convertif  rue  j, parabolam  deferibere. 

Sit  data  diameter  AB,  bafis  CD  divifa  bifariam 
in  B , convcniant  in  quocumqtic  angulo,ex  pun- 
&o  C ducatur  C E,  diametro  A B parallel!  , cui 
occurrat  DA  in  pundko  E,  ducantur  FH,KM  bafi 
parallclx  , quxraturque  lincis  FG  , GH  , media 
proponionalis  GIj  lincis  KL,  LM  media  propor- 
rionalis  LN i dico  figuram  AlNC  cfle  parabolam. 


Demonftr.  Quadrattan  I G rcdkangulo  FGH 
sequalc  cft,ficur  quadratum  NL, rcdkangulo  KLM; 
rt  ckang-da  autem  xquales  habent  altitudines  HG, 
ML  i ergo  fe  habent  ut  KL  ad  FG , feu  ut  fagitra 
AL  ad  AG  , ergo  quadratum  NL  ad  quadratum 
lG,fe  habet  ut  fagitta  AL  ad  fagittam  AG : ergo 
figura  AI,  NC  eft  parabola  j quod  crat  demonftr. 


Sit  defcribenda  parabola  proponatur  triangu- 
lum  ABC  reprefentans  triangulum  per  axem,  po- 
natur  DE  parallcla  AC,  ducanturque  FH,  1 L pa- 
rallelx  BC,  turn  applicentur  OG  , M K , N E,  in 
quocumque  angulo,  qux  fint  medix  ptoportiona- 


les , OG  quidem  inter  FG. , CH ; MK  inter  IK 
K L : NE  inter  BE , £C  , dico  figuram  DOMN 
elfe  parabolam. 

Demonftr.  Quadratum  OG  xquale  eft  redkan- 
gnlo  FGH,  quadratum  MK  rcdkangulo  lKL,ergo 
ita  eft  quadratum  MK,  ad  quadratuiti  OG  , ut  re- 
ftanguiom  IKL  ad  rcdkangulum  F G H ■,  lubent 


PROPOSITIO  XXI. 
Problema. 

AH  ter  Parabolam  deferibere  circa  datum 
triangulum. 

Sit  datum  triangulum  ABC  circa  quod  fit  dc- 
feribenda  parabola , dividatur  BC  bifariam  in  D, 
ducatur que  AD  6c  CE  illi  parallcla,  ducantur  FE, 


A 


GH  paraltelx  bafi  BC , fiantque  FL  , HO  mediar 
proportionalcs  inter  FE»F1,  HK,HG,dico  ALOC 
efte  parabolam, 

Demonftr. 
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Detnonftr.  Quadratum  FL  xquale  eft  redang.  propofitam.  Di 
EF1,  & quadratum  HO,  redangulo  GHK.fcd  re-  parameter,  eft  < 
dangula  habentia  earadem  altitudinem  FE,  HG,  ita  AK  ad  AL. 
fe  habent  ut  HK  ad  FI,  feu  AH  ad  AF,  ergo  qua- 
dratum  HO,ad  quadrarum  FL  fe  habet  ut  AH,ad 
AF  : ergo  figura  ALOC  eft  parabola  ( per  defini-  V| 

$ intern  parabeU.)  yN 


PROPOSITIO  XXIL 
Problema. 

Elly p fin  defer ib  ere. 

Proponatur  quod  cum  que  triaagulum  ABC , ill 
quo  ducatur  linea  DE,  fecans  urrumque  latus  tri- 
angoli  in  D & E ducanturque  quotcumquc  lines 
ut  FG  baft  BC  parallclar,  applicenturquc  HI,  me- 
dia proportionalis  inter  FH.HG  Sc  KL  inter  BK, 
KC  dico  figuram  DlL  c lie  Ellypfin. 


Demonftr.  Quadrata  HI,  K L funt  redangulis 
FHG,BKC,5equaliaj  ratio  autem  redan  guli  FHG 
*d  redang.  BKC  , componitur  ex  ratione  FH  ad 
BK  : feu  HE  ad  EK  •,  Sc  HG  ad  KC  , feu  HD  ad 


HK.  Scd  ratio  redanguii  D H E ad  rcdangulum 
DKE  , cx  iifdcm  componitur , nempe  ex  ratione 
HD  ad  D K , Sc  cx  ratione  HE  ad  KE , ergo 
ita  eft  rcdangulum  GHF  ad  rcdangulum  , BKC, 
feu  quadratum  H I ad  quadratum  KL,  ut  redan- 
gulum  DHE  ad  rcdangulum  DKE  ; ergo  ( per 
defin.  F.Uyp.  ) DULE  eft  Ellypfis  \ quod  crat  dc- 
roonftrandum. 

fi36553®SSC?IQ3S5WSS-S5S39S>53'3355G9S5:6S6SB9 
JROPOSITIO  XXII I. 

' ® problema. 

Circa  datam  didmetmmt&  bafin ; in  date  angplo, 
Elly p fin  fpeeie  notam  deferibere. 


Sit  data  diameter  AB  non  quidem  integra  Sc 
bafts  CD  convcnicntcs  in  quocumque angulo,fit- 
que  poftta  Ellypfts  pcrficienda  fpecic  nota , cujus 
nempe  datur  ratio  diametri  ad  parametrum,  fttque 
ut  E ad  F.  Sit  BG  xqualis  AB.fi atqucut  BG  ad 
BD,ita  BD  ad  BH.  Fiat  item  ut  F ad  E,  feu  ut  pa- 
rameter ad  d i ame t rum, ita  BH  ad  BK,ducinturque 
KH , GA  convenicntes  in  pundo  1 : ducantur 
qusecumque  parallels  QR  , MP  , fiatque  inter 
TV  i QT  media  proportionalis  TX  , ficut  inter 
OS  & SP  media  proportionalis  SM , aut  SN  , Sc 
ita  de  aliis , dico  figuram  ARDK  efle  Ellypfin 


Fiat  rcdangulo  AIL  sequale  quadratum  I Oj 
dido  pundum  O die  in  Ellypti  tranfeunte  per 
ABC  , cujus  parameter  A M ft  habet  ad  diame- 
trum  AH,  ftcuc  DG  ad  DH  patet. 

<#»«»  w t#o  — in  m m 

PROPOSITIO  XXV. 
Problema. 

Upper  bolant  deferibere. 

Proponatur  triangulum  ABC  reprx&ntans  tri- 
angulum 
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angulum  per  axetto,  ducatur  lincaDF  fccans  latus 
AB  fupra  verticem  in  pundo  D , ducantur  GHI 
parallel*  bafi , fit  HK  media  proportionalis  inter 
GH , H I » ficut  F L inter  BF  , FC  dico  figuram 
EKL  cite  hypcrbolam. 


Demonftr.  Ita  eft  DF  ad  DH  ficut  BF  ad  GH, 
& EF  ad  EH  ficut  FC  ad  H I.  Sed  ratio  redan- 
guli  BFC  ad  redangulum  GHI  componitur  ex 
ratiombus  BF  ad  GHi  & FC  ad  Hi ; & ratio  re- 
danguli  DFE  ad  redangulum  DHE  componitur 
ex  rationibus  DF  ad  DH,&  EF  ad  EH;  ergo  ita 
eft  redangulum  DFE , ad  redangulum  DHE , 
ficut  redangulum  B F C ad  redangulum  GHI, 
feu  ut  quadratum  FL  ad  quadratum  HK,ergo(r* 
dtfin. ) EKL  eft  hyperbola. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Problema. 

Circa  dUmttrum  & bafin  hyperbolam  jj>tclt 
not  am  deferibere. 

proponatur  diameter  AB,bafis  CD,  divisa  bafi 
C D bifariam  in  B,  fadoque  qu&cumquc  angulo 
ABC,  fit deferibenda hyperbola foecic nota , id 
eft  cujus  diameter  ad  parametrum  ut  ut  E ad  Fific 
line*  AB  zqualis  B K ; fiatque  quadrato  B C 
xquale  redangul.  KBG  , item  fiat  ut  parameter 
ad  diametrum,  leu  ut  F ad  E,  ita  BG  ad  BH,  jun- 
ganturque  GAL  , HK , ducatur  quzcumque  pa- 
raJlela  MS  ; fiatque  quadratum  NO,  OS  xquale 
redangulo  MOPjdico  punda  N Sc  S efle  in  hy- 
perbola CAD. 


Demonftr.  Quadratum  C B xquale  eft  re- 
(ftangulo  KBG  , & quadratum  N O redangulo 
MOP  cx  conftruOionc/cd  ratio  rcdanguliKBG, 


ad  redangulum  MOP  componitur  ex  ratione 
KB  ad  MO,  feu  HB  ad  HO,  & ex  ratione  BG  ad 
OP  ; feu  A B ad  AO  , ratio  autem  redanguli 
HBA  ad  redangulum  HO  A,  cx  iifdein  componi- 
tur, nempe  ex  ratione  HB  ad  HO  & AB  ad  AO  ; 
ergo  ita  eft  redangulum  HBA  ad  re&ang.  HOA, 
ficut  quadratum  BC  ad  quadratum  N O : igicur 
jam  habemus  cfl'e  hypcrbolam  ; critquc  ira  dia- 
meter tranfverfa  ad  parametrum  ut  redangulum 
HBA  feu  HBK  ad  quadratum  BC  , feu  redangu- 
lum  KBG.Ec  cum  eadem  fit  altitudo  KB  leu  AB, 
fc  habet  redangulum  HBA  ad  redangulum  KBG 
ut  HB  ad  BG  ; ergo  ita  diameter  tranfverfa  ad 
parametrum, ficut  HB  ad  BG,  feu  ut  E ad  F,quod 
faciendum  crat. 

WW  WWWWIMWWW  WWW 

PROPOSITIO  XXVII. 

Problema. 

Circa  datnm  tri angulum  hypcrbolam  frede 
rtotam  deferibere. 

Proponatur  triangulum  ABC  circa  quod  de- 
feribenda fit  hyperbola  fpccie  nota , nempe  cujus 
data  fit  ratio  diametri,  ad  parametrum,  qualis  eft 
H ad  I,  di visa  bafi  BC  bifariam  in  D ; dudaque 
diametro  DA , fiat  uc  parameter , ad  diamcmim , 
ita  quadr.DC,ad  redang.  ADE,  jungaturque  EC. 
Turn  inter  FD,  & FG  quxrarur  media  proportio- 
nalis  F I dico  pundum  l pcrtincrc  ad  candcm 
hyperbolam. 


Demonftr.  Cum  ratio  quad  rati  DC  ad  redan- 
gulum  GFD  , feu  quadratum  F I companur  ex 
rationibus  DC  ad  FG ; feu  DA  ad  AF  ; ifljC  ad 
FD  < feu  ED  ad  EF,  & ex  iifdcm  rationibus  cora- 
ponatur  AD  ad  AF , 8c  E D ad  E F,  cx  quibus 
componitur  ratio  redanguli  EDA  ad  redan- 
gulum  EFA  i ita  erit  rcdangulum  EDA  ad  re- 
dangulum  EFA  ficut  quadratum  CD  ad  quadra- 
tum F I , eritque  diameter  ad  parametrum  ut  re- 
dangulum ED  A ad  quadratum  CD  ; ergo  eft  pa- 
rabola propofica. 
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LIBER  O V I NT  VS 

De  Sedionibus  cylindricis. 

W yj  Arabolam  EUypfin  £r  hyptrbolam  abfolutc , &■  in  Cono  confident T’/- 
gVg  mm,  aquum  eft  ut  arculum&  EUypfin  in  cylindrocont  emplcmur  y parabola 
mm  & hyperbola  in  eo  locum  non  habent.  Primus  banc  materiam  atrigit 
Seremu  pbilofophus  qui  in  eo  pracipuc  'verfatur , ut  EUypfin  ex  cylindro. 
quocumque  progcnitarn  eandcm  ejje  cum  Conica  EUypfi  oHendat.  Nos  ejus  'isefiigiti 
tnbarentes  pauciit  propofitionibus  complcClemur  tot  am  banc  materiam. 


D E F l N l 

*•  Ylindrica  fiiperficics  ea  eft  quae  produci- 
^-/tur  inocu  line*  conjungcntls  radios  circu- 
lorum  xqualium  , & parallclorum  xquidiftanrer 
tranflatx.  Sint  duo  circuit  equate  i fr  parallels 
AB>  CD,  quorum  radi)  AE  , CF  meveamur  , ita 
ut  parallcli  femper  fint,  linca  AC  conjungens  cx- 
tremicatcs  radiorum  deferibet  cy  lindricam  fuper- 
ficiem# 


l.  Cylindrus  eft  figura  folida  tali  fuperficie,& 
circulis  parallels  comprchenfa. 

$•  Bafis  cylindri  Turn  quilibet  cx  przdidis 
circuit's. 

4*  Axis  cylindri  eft  reda  linea  centra  circulo- 
tum  conjungens. 

. I*  Latus  cylindri  eft  reda  linca  cujus  tranfia- 
tione  producitur  cylindrica  fupcrficics. 

6.  Cylindrus  Redus  ille  eft  cujus  axis  eft  ad 
bates  redus.  * 

7*  Cylindrus  fealenus  cujus  axis  eft  ad  bafes 
inclinatus. 

8.  Diameter  fedionis  eft  linea  reda , omnes 
uni  parallelas  bifariam  dividens  , cujus  medium 
pundum  centrum  eft. 

9-  Ordinatim  applicate  dicantur  , qu*  bifa- 
riam & diametro  dividuntur, 

10.  Ordinata  per  centrum  tranfiens  fccunda 
diameter,  feti  ccmjugata  dicatur. 

ix.  Similes  Ellypfes  funt  quarum  conjugal* 
diametri  ad  angulos  zqualcs  fc  fccantes  eandem 
habent  rationem. 

Tom.  /. 
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PROPOSITIO  I. 

Theorema. 

Si  cylindrus  piano  fecetur , a ut  per  stxtm  , nut  ax  i 
parallela  fcQio  paralldoirammum  erit. 

Ex  generationc  cylindri  patetutraque  pats  pro- 
politionis , ft  cnim  fecacur  per  axem  fediones  in 
utraque  bafi  erunt  parallel*  , & cum  line*  con- 
jungentes  extrema  diametrorum  parallclorum  Sc 
xqualium  ipfam  cylindricam  fedionem  produ- 
cant,  ill*  erunt  parallel*  Sc  zqualcs  } ergo  fedio 
parallclogrammum  erit. 

Secunda  item  patet , ut  fit  fedio  parallela  axi  j 
d;  bent  fediones  communes  plani  fecantis  , Sc 
bafiuni , non  tantum  clfc  parallel*  j fed  etiam 
xqualiter  a centris  diftare,&:  confcquentcr  *qua- 
lcs  efte  , ergo  line*  cas  conjungentes  erunt  & 
xqualcs  & parallel* : ergo  hac  fedione  gcncrabU 
tur  parallelogrammum. 

COROLL  ARIUM. 

Scdio  parallela  axi  eft  parallclogrammum  pa« 
ralleluin  ei  quod  fit  per  axem. 

PROPOSITIO  II. 

Theorema^ 

Si  cylindrus  piano  bafibus  parallels  fecetur ; feElit 
erit  cir cuius. 

Cylindrus  quilibet  piano  bafibus  parallelo  te* 
cetur,  dico  fedionem  cite  circulutrufi  eniro  cylin- 
drus fecetur  quolibet  piano  per  axem  * erunt  fe- 
diones in  bafibus  , & in  piano  fccante  parallel** 
ergo  zqualcs  ; ergo  omnes  line*  dud*  i pundo 
in  quo  tecatur  ab  axe  funt  zquales  : ergo  fedio 
erit  circulus. 
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PROPOSITIO  III.  PROPOSITIO  IV. 


Si  cylindrus  fcatenm  piano  per  axem  ad  bafts  reth 

JecetUr  yftcetur  & aliv  piano  feUionem  fubcoe* 

trarie  p eft  am  fatit/ittypUio  erit  circuit*. 

Sit  cylindrus  fcalenus  A BCD , qui  fecetur  pa- 
ra! lelogrammo  pet  axem  ABC  D, cujus  planum  fic 
rcdum  ad  bafcs,  fccttur  idem  cylindrus  alio  piano 
redo  ad  parallclogrammum  per  axem  , cujus 
communis  fedio  lit  EF  fubcontrarii  pofita j hoc 
eft  angulits  GEHangulo  ADG  aut  ABC  fit  xqua- 
lis : dico  communcin  fedionem  cylir.dri  plani  fc- 
cantis  EKF,  clTe  circulum.  AlTumatur  in  EF  com- 
muni  fedione  plani  fecantis  & parallelogrammi 
per  axem,  pundum  G,  per  quod  ducarur  perpen- 
dicularis  G K,  qux  reda  ecit  ad  parallclograra- 
mum  per  axem,cum  fccundum  planum  fit  rcdum 
ad  idcin,ducatur  per  G,  linea  HG1  parallels  AD, 
aut  DC  ad  quam  erit  reda  linea  KG  ( per  4.  1 1 .) 
ducarur  O L perpendicularis  ad  B C.  Cum  lincx 
H I,  GK,  fint  parallel*  lineis  BC.OL,  plana  per 
ipfas  duda  erunt  parallcla  ■,  ergo  planum  HK1  erit 
circulus. 


L 


Demonftratio.  Cum  anguli  GEH,  ADC  , feu 
GIF  fint  xquales , Sc  anguli  in  pundo  G , oppo- 
fiti  ad  verticem  fint  xquales  ; erunt  rriangula 
EGH.IGF  fimilia  ; ergo  iia  erit  HG  ad  GE  i ficut 
GF  ad  Gl,  imm6  line*  EG,  GH  •,  GI,  GF  xqua- 
les  fiint , fed  G K eft  media  proportionate  inter 
E G , G F ergo  ex  lemmate  propofito  , cum  de 
fidionc  fubconrtaria  Coni , ledio  EKF  circu- 
lus erir. 

COROLLARlUM. 


Theorema. 

Si  cylindrus  plant  per  axemfecetut  & a tpetUbil 
purtflo  fmperfictei  cyliMdnc a ducatur  parallel 4 
perpendicular!  ad  bafin  parallelogrammi  per 
axem  ; hoc  eidem  piano  eclat  ret  c r ab  to  bifa - 
riam  divtdetur . 

Sit  cylindrus  divifus  paralldogrammo  pet 
axem,  nempe  ABCD , ficque  E F perpendicularis 
ad  B C bafin  parallelogrammi  per  axem  , cui  ex 
quocumque  pundo  G ducatur  parallelaGH;dtco 
earn  occurrerc  piano  parallelogrammi  per  axem, 
& ab  eo  bifariam  dividi. 

Ducatur  per  G linea  G K parallcla  axi , fccanx 
b.ifin  cylindri  in  pundo  K,  ducatur  K L perpen- 
dicularis  ad  BC,  cruntque  KL.GH  in  eodem  pla- 
no, ducatur  LHP  parallcla  3xi,item  Nl,  qux  eric 
in  piano  parallelogrammi  per  axem. 


Demonftratio.  Line*  KL,  GH,  in  eodem  funt 
piano  MKLP,  & cum  KL  , MP  fint  divif*  bifa- 
riain  in  N & 1 , cum  fint  perpcndiculares  ad  dia- 
metros  circulorum,  linea  G H,  dividetur  bifariatu 
in  O,  a linea  N I,  qu*  eft  communis  ledio  paral- 
lelogrammorum  j ergo  G H occurrit  piano  pa- 
rallclogrammi  per  axem , & ab  co  bifariam  divi- 
di tur. 


PROPOSITIO  V. 


Theorema. 


Converfa  hujus  propofitionis  facile  demonftra- 
ri  pot  eft  , nempe  quod  fi  fervatis  condirionibus, 
angulus  GEH  fuerit  inzqualis  angulo  D,feu  GIF» 
erunt  quidem  triangula  femper  fimilia  non  tamrn 
reciprocc,  hoc  eft  erit  quidem  ut  HG  ad  GE , ita 
GI  ad  G F , atque  aded  redangulmn  comprchcn- 
futn  fob  HG,  GI,  feu  quadratum  GK  erit  inxqua- 
leredangtilo  comprchcnfo  fub  EG,  GF  > ergo 
ledio  EKF  circulus  non  erit. 


Si  cylindri*  plant  ita  fecetur  , ut  communis  plani 
fecantis  , <*r  bafts  cylindrt  feilio  fit  perpendicu- 
ris  ad  bafm  parallelogrammi  per  axem  : tmnet 
reda  in  ft  {horse  hnic  lined  parallcla  , bifariaru 
fcabuntur  , (£•  irt  cylindrt  redo  perpendicular 
rnert  in  fealeno  non  femper. 

Cylindrus  fccetur  per  axem  parallclogrammo 
ABCD,  fecctur  & alio  piano  EFG,  cujus  commu- 
nis ledio  cum  piano  balls  cylindri  fit  linea  GH* 
perpendicularis  ad  BC , produdam  bafin  nempe 
parallelogrammi  pet  axem  j dico  1.  lincam  quam- 
cnmquc  ! K parallclam  H G bifariam  dividi  i li- 
nea EF  communi  fedione  plani  fecantis  & paral- 
lelogramini  per  axem. 

Dijnorftr. 
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Deroonfttatio.  Cum  in  fuperficie  cylindrica  fit 
fumpcum  pundum  1 per  quod  ducitur  1 K paral- 
lels, liner  GH  pcrpendiculari  ad  BC  lines  IK  di- 
videtur  bifariam  in  O i piano  paralclogrammi 
ABCD  ( per  prxeedentem)  led  huic  piano  non  oc- 
curric  nifi  in  linea  E F communi  iedione  utriuf- 
que  plani , ergo  IK  a linea  EF,  bifatiam  dividltur 
quod  primd  propofirum  fuir; 


Dico  fecund^  quod  in  cylindro  redo  , Sc  in 
fcalcno  quando  parallelogrammum  per  axem  re- 
dum  eft  ad  bafin  cylindri,  quod  IK  fit  perpendi- 
cnluis  ad  E F. 

Demonftratio.  Cum  enim  planum  ABCG  fic 
reft  inn , ad  planum  balls  cylindri  & GH  fuppo- 
natur  pcrpendicularis  ad  BG  , erii  rc&a  ad  idem 
planum ; 8c  (err  4. 1 1.)  crit  angulus  HGE,rcdus; 
8c  confcqucntcr  angulus  lOE  redus  crit ; in  om- 
ni  autem  cylindro  redo  cum  axis  fit  redus  ad 
bafin  omne  planum  per  axem  crit  ad  bales  redum, 
in  fcalcno  non  omne. 
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cnim  IK  , OL  ordinatim  applicator  E F & per  I 
dc  Oducancur  MIN.POS;  paralfei*  BC  cum 
bnesr  MN,  IK  j PS,  OL,  fint  parallel*  lineis 
BG,  GH  plana  M K N,  PLS  crunt  ball  parallcla 
Sc  (per  4.  3.)  circuit  crunt , & cum  GH  fit  per- 
pendiculatis  ad  BG,  crunt  1 K,  L O,  perpend  icu- 
lares  ad  MN  , PS , 8c  quadrarum  I K xqual~  re- 
dangulo  MIN,  ficut  quadrarum  L O redan  gu 
loPOS.  5 

Demonftratio.  Ita  eft  quadratum  K I ad  qua- 
dratum  OL,  ficut  redang.  MIN  ad  redangulum 
POSjcd  ratio  tedanguli  MlN  ad  redang  *P  O S 
componitur  cx  ratione  IN  a»l  OS , leu  IF  ad  OF, 
& ratione  MI  ad  PO  , feu  El  ad  EO,  8c  ratio  re- 
danguli  E1F  ad  rcdangulum  EOF  componituc 
ex  iiidcm,  nempe  cx  rattonc  El  ad  EO  ; 8c  IF  ad 
O F ; ergo  ita  eft  quadrarum  I K ad  quadratum 
OL,  ficut  rcdangulum  Elf  ad  redangulum  EOF. 

Quando  autem  fedio  non  erit  fubcontraria  IE» 
IM  non  crunt  inter  fc  nrquales  neque  IF,  IN  ; led 
El  erit  major  quam  M 1 , crit  rcdangulum  Elf 
majus  quam  rcdangulum  MIN,&  contequcntcr, 
quam  quadratum  1 K •,  immo  fi  tflct  rcdangulum 
EIF  a: quale  quadrate  IK  , fi  tamen  angulus  E IK, 
redus  non  elfet  non  produccrctur  cicculus  , led 
Ellypfis. 

PROPOS1TIO  VIL 
Thcorcma. 

**  EUypfi  cylindrica  redangulum  fub  figment  i 4 
diametri  ad  quadratum  applicant  earn  ratione  j « 
habet  quafh  quadratum  diametri  Ellypfis  ad 
quadratum  bafts  redanguli  per  axem. 
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PROPOSITIO  VI. 
Theorema. 

Si  cylindrus  rUno  per  axem  fecetur  & alio  piano 
cu\m  communis  fidio  cum  piano  bafis  , fit  per- 
pendicularu  ad  bafin  diametri  per  axem  > nec 
fit  fedio  fubcontraria  generabitur  Ellypfis • 

Sit  cylindrus  fedus  per  axem  parallclogtammo 
ABCD  fedus  item  alio  piano  EKF  cujus  commu- 


nis fedio  cum  piano  bafis  cylindri , nempe  G H 
fit  perpendiculars  ad  BC,  bafin  parallelogrammi 
ABCD  ; dico  fcdioncm  EKF  cilc  Ellypfin.  Sint 
Tom,  /. 


Proponatur  Ellypfis  cylindrica,  cujus  fit  dia- 
meter EF  applicata  K1  } dico  ita  elfe  tcdangulunt 
EIF  ad  quadratum  IK,  ficut  quadratum  F E ad 
quadratum  BC. 

Demonftratio.  Cum  fit  ut  El  ad  IM;  ita  IF  ad 
I N , ita  crit  rcdangulum  E l F ad  rcdangulum 
M 1 N,  feu  quadratum  IK  , ut  ratio  duplicata  E 1 
ad  M I,  feu  componcndo  ut  ratio  duplicata  F E ad 
MN ; feu  quadrari  EF  ad  quadratum  MN,fcu  BC 
quod  etat  demonllrandum. 

COROLLARIUM  I. 

Tota  dodrina  Ellypfium  eft  revocanda  : eft 
enim  hxc  Ellypfis  omnin6  limilis  Conic*  Elly  pi* 
cum  ei  conveniat  cademdcfinitio,quarc  quxaim- 
que  diximus  de  parametro , aliifque  ejus  proprie-* 
tatibus  applicanda  font. 

COROLLARIUM  It 

In  Ellypfi  cylindrica  fccunda  diameter  xqualij 
eft  diatnetro  bafis  cylindrijfi  enim  E F clfct  divifit 
bifariam  in  I nempe  1 cll’cc  centrum  , & K IT  fc- 
cunda diameter  aim  redangulum  E I F feu  in  tall 
cafu  quadratum  EI , fe  habeat  ad  quadratum  KI, 
ut  quadratum  E F ad  quadratum  B C.  Ut  auten* 
quadratum  E I ad  quadratum  K I,  ita  quadratum 
E F ad  quadratum  K T ; ergo  ita  erit  quadratum 
EF  ad  quadratum  B C , ficut  quadratum  E F ad 
quadratum  KT : ergo  quadxata  BC  , KT  stquan- 
tur. 
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propositio  VIII. 


ca,  ficut  quadratum  H G ad  quadratum  RT  in 
Ellypfi  cylindrica;  ergo  priroa  Sc  fccunda  diame- 
ter in  utraque  Ellypfi  cadcm  eft. 


Theorema. 

Ctnm  , dr  cyllndrm  eadem  Ellypfi  fecari 
pojjknt. 

Proponatur  quodcuroque  criangulum  per  axem 
ABC,  Coni  ABC  ; qui  fccctur  Ellypfi  HRG ; 
turn  divisa  HG  bifarinm  in  S ordinatim  applicc- 
tur  RST,  fit  AE  parallela  HO,  fitque  EF  media 
proportionals  inter  BE  & C E,  ducaturque  A F 
cui  fine  parallel*  HK  , GL.  Perficiarur  parallclo- 
grammum  KM  fitque  cylindrus  cujus  KM  fit  pa- 
rallclogrammum  per  axem  Sc  bafis  circulus  fupra 
KL  deferiptus,  dico  eandem  Ellypfin  HRG  elfe 
Ellypfin  cylindricam.  Erir  autem  eadem  Ellypfis 
cylindrica  Sc  conica , fi  eadem  fit  ratio  utriulque 
diametri. 

Demonftr. Cum HK,AF;AE,  HO;  fint 
parallel*  j triangula  AEF,  HOK  crunt  fimila  : 
itaque  eric  quadratum  AE  ad  quadratum  E F , 
m quadratum  HO  ad  quadratum  OK.  Sed  qua- 
dratum  E F equate  eft  rc&angulo  B E C , eA 
qudd  E F fit  media  proportionalis  inter  B E , 
E C,(&per  15.  4.  Jw;«r)uc  quadratum  AE  ad 
rc&angulum  BEC,  ita re&angulum  H S G ad 
quadratum  S R , aut  quadratum  HG  ad  qua- 
dratum R T in  Ellypfi  Conica  : ergo  ita  eric 
quadratum  H G ad  quadratum  RT  Ellypfis 
Conic*  , ut  quadratum  HO  ad  quadratum  OK; 
fed  ut  quadratum  HO  ad  quadratum  OK,  ita 
quadratum  H G ad  quadratum  K L Sc  ut  qua- 
dratum HG  ad  quadratum  L K , ita  (per  pn - 
cedeniem)  quadratum  H S ad  quadratum  R S; 
aut  quadratum  H G ad  quadratum  R T in 
Ellypfi  cylindrica  : ergo  ita  eft  quadratum  H G 
ad  quadratum  R T applicatx , in  Ellypfi  Coni- 


B O E 


COROLLAR.IUM  L 

Dato  quocumque  Cono  ABC , Sc  Ellypfi 
HRG,  quxrendo  mediam  proportionalcm  EF, 
Sc  alia  peragendo  prout  jaccnt  in  propofitio- 
nc  , inveniemus  cylindrum  cui  congtuat  cadcm 
Ellypfis. 

COROLLAR1UM  II. 

Pariter  dato  cylindro  fetfto  Ellypfi  G H , in- 
veniemus Conum  cui  eadem  Ellypfis  con- 
gruat , fi  nempe  cx  quocumque  pun&o  F edu- 
catur  F A , parallela  K H aut  LG ; fiat  item  ut 
B E ad  F E , ita  F E ad  C E ; ex  pun&o  E du- 
catur  E A parallela  H O , & ex  pun&o  A du- 
cantur  A H B , A G C , determinate  cylindrus 
ABC,  cui  eadem  Ellypfis  congruit  ut  applicanti 
demonftrationem  fuperiorem  facile  patebit ; at- 
que  hxc  fufficiant. 


LIBER 
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ARITHMETIC  A. 

V A ,mmmcn  'vulgo  circumferantur  lihri  Arithmetic i , element 

3(|5gjgpV^  tares  regular  explicates ; quia  tarncn  ut  plurimum  dcmonftratiom  but  ca- 
rent,folafque  continent  praxes  fans  intricat  as , maleque  explicatas  ut 
buic  incommode  olrviam  item,  O’  ne  noflro  operi, pars  alioquin  utilifflma 
deejfet  ■,  Arithmetics  principia  omnia  , perfpicuitate  quampotero  maxima  explicanda, 
O’  demonfiranda  fufcipio.  Libros  quatuor  contincbit  hie  tract  at  us.  Primus  erit  de 
Kegulii  elementarihus.  Secundus  de  VraStionihus.  Tertius  de  Extratlione  radicum  , 
quadr ata,  O’  cubic a,  cat era  ut  ad  algebram  pertinentia  hie  non  attingo.  djhtartus  erit  de 
calculari  Antbmetica  , O'  divinatoria.  Tyro  initio  Jblttm  primum  hbrum  addifeat , O' 
txtraSiionem  radios  quadrats.  Secundum  librum,  dum  pro-veSlior  erit , eojolvet. 


LIBER  PRIMUS. 


De  regulis  elementarihus . 


AXIOMA  PRIMUM. 

mi  Enarim  nmmerm  decern  umtatibtts  <tau.t- 
lie  efl. 

) Centenjrhu  numerui  centum  unitutibur, 
Aiillenarins  mille  nnitdtlbui , q t it 4 conftquenur . 

Hoc  axioms  quod  fere  identicum  eft ; idc6- 
que  nonnulli  nugatorium  viderctur  , demonftra- 
tionibus  noftris  inutile  non  erit  3 iifque  lueem  ali- 
quam  affundcr.  Supponamus  autem  denarimn 
polTc  unico  chara&cre  dcfignari,volo  ut  quocum- 
que  modo  fignifiectur  , fit  ramenxqualis  decern 
unitatibus  , feparatim  fignificaos,  feu  feparatis 
chara&cribus,  quod  enim  unico, aut  pluribus  cha- 
raderib'js  feribatur,  cjus  naturam  non  mu  tat.  Ut 
autcra  melius  vis  iftius  principij  penetretur,  [ ty- 
ronibus  enim  loqitimur  ] fi&um  aliquod  excm- 
pluin  mihi  comminifci  licear,  fupponainus  princi- 
pern  diverfx  fpedci  monetam  cudere , quarum 
ptimafeu  infima  fit  jtrea,  voceturque  affis,  fecun- 
da  fit  argentca  decern  aftibus  acquivalcns , voce- 
turque lemifrancus } tertia  fit  aurca  centum  afll- 
bus  xquivalens  , voceturque  nummus  } quarta  fit 
surea  , mille  aftibus  xqualis , dicattirque  dnplioj 
dico  quod  ficur  perinde  diet  in  vulgari  xftima- 
tione  in  marfupio  lemifrancum  ac  decern  aftes  ha- 
bere , numtnum  ac  centum  alfcs , duplionem  ac 
mille  aftes , ita  etiain  perinde  fit  in  charti  notare 
dupKon”  n , ac  mille  aftes  , duos  femifrancos,  ac 
viginti  aftes  > fi  peculiares  notas  habcrcinus  ad 
notandum  femifrancum  , centum  aftes  & mille 
aftes. 


AXIOMA  It 

Novem  tantum  font  Arithmctici  chara&cres, 
1. 1.  j.  4.  <.  6. 7.  8.  9.  aliquid  fignificantcs  , qui 
chara&eres  pro  diverfitate  locorum  , inquibus 
ponuntur  ; mod  6 fignificant  unmn , duos,  3.4.  j, 
aftes,  modo  totidem  nummos  , dupliones,  aliafquc 
fpecics  , fan  per  decuplo  majores  ; qua:  poftuvc 
excogitari ; hoc  eft  nota  j.  verbi  gratia  nonnum- 
quain  fignificat  quinque  aftes  , aliquando  quin- 
que  femifrancos , alias  totidem  nummos , aut  du- 
pliones •,  qu*  omnia  ex  inftituto  pendent,  nec  alii 
probatione  indigent. 

AXIOMA  lit. 

Sedes  ultima  , qua:  nempe  maxima  vergit  ad 
dexteram  rcfpicicntis,  eft  propria  aftium  feu  uni- 
tatum  fimplicium  ; pcuultima  erit  dccadum  , fell 
Icmifiancorum  ; ancepcnultima  erit  centenario- 
rum , feu  nutnmonim  ; proantepenultima  mille- 
nariotum ; quinta  dcccm  millium  , fexta  centum 
millium  , feptima  millcmillium  , feu  ut  vulgb  vo- 
cant  millionum , ut  in  appofiro  excmplo , A. 
a o 0 cyphra  1.  qu*  eft  in  ultima 
• 4 5 J 7 *■  fignificat  duas  imitates, 

feu  duos  quafi  aftes  ; cyphra  8 qu*  in  pcnulti- 
mi  , fignificat  o&o  decades  , leu  o&oginta  uni- 
tates , hoc  eft  ofto  quafi  femifrancos , chara&er, 
qui  in  antepcnultimi  fede  , indicat  fcpicm  num- 
mos , quorum  quilibet  centum  aftes  conduct  j 
idcoque  dicit  fcptingcntos  aftes ; cyphra  y in 
proantepenultima  fignificat  quinque  dupliones  ; 

Yy  iij  AX  IO 
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A X 1 O M A IV. 

Duo  chara&eres  in  uiu  fcdc  ne  fcribancur. 

Scnfus  hujus  axiomatis  eft  , quod  in  ultima* 
verbi  gratia , fedc , quz  uniratum  propria  eft  , 
non  liccac  nifi  unicum  charadkcrcm  apponere ; 
idem  dicendum  eft  de  reliquis  fedibus  , fi  cnim 
mferiberentur  duo  eharaderes  fierent  dux  fedcs, 
ncc  divinave  quis  poffet , umimquc  charadercm 
ad  camdem  fedem  pcrcinere.  Unde  maximus  nu- 
mcrus , qui  in  qualibet  Cede  inveniri  poreft , eft 
novenarius,  hoc  eft  in  fedc  unitatum,  non  poifunt 
clle  plurcs  quam  novcm  imitates  ; nee  in  fedc 
icmi-francomni  , feu  decadum  plurcs,  quim  no- 
vcm decades , feu  femifranci.  Ratio  eft,  quia  de- 
cern imitates  unam  dccadcm  cfficiunt , quare  in 
cafu  quo  decern  imitates  invenirentur,  nihil  in  fe- 
de  unitatum  notandum  diet,  fed  unitas  fola  in  (e- 
dc  decadum,  paritcr  cum  decern  decades  ccntena- 
riam  efficianc  ■,  fi  invenirentur  dcccm  decades,  hz 
not  and?  non  client  in  fedc  decadum  , fed  tantum 
unitas  in  fedc  ccmcnariorum.  Idem  dicendum  crit 
dc  reliquis  fedibus. 

A X I O M A V. 

Nulla  frdes  anreriorem  habens  vacua  fit , fed 
aut  habeat  aliquem  ex  fupradidkis  charadkcribus 
aut  falrem  charadkcrcm  cxplctivuin  o,  Ratio  eft, 
quia  fi  fedes  ilia  vacarct , tutmerus  anterior  ad  il- 
lam  pertinere  vdcrctur,unde  ordo  fedium  turba- 
retur  ; ut  fi  fint  quatuor  centcnaria,  decades  nul- 
1*  , cum  quinque  unitatibus  ; debet  poni  in  fe- 
cunda  fedc, feu  decadum  cyphra  expletiva,  o.  hoc 
nioJo,  40J.  fi  enim  ponerctur  4^.  cyphra  4.  quz 
fignificarc  debebat  centcnaria  ; decades  tantum 
ind  rearer  •,  hoc  eft  fedcs  tertia  incipitndo  ab  ulti- 
ma inciperet  efle  fecunda. 
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que  millia  , quadringenta  fexaginta  novem  uni- 
tates. 

Quo  ties  numerus  plurium  eft  , quam  novcm 
charadkerum  ; defedku  vocum  , difficile  eft  ilium 
apptllare , irmnA  hzc  vox  millto  Latina  non  eft ; 
quare  ut  vocibus  latinis  nuroerum  quemaimquc 
exptimamus,  notantur  paritcr  pundka  poft  fingu- 
los  temos  charadkeres , quibus  itppommtur  ordi- 
nc  charadkeres  A- 
4tx.  j4j.  198.  754. 097.  rithmetiri,  fed  ordi- 
ne  retrogrado  1. 1. 

4 * 2 3.4.  ut  pundkum  4. 

fignificat  quater  repetendam  cite  vocem  banc 
miliium  feroel  in  cafu  nominativo , Sc  ter  adver- 
bialitcr,  ut  in  hoc  excmplo,  etuadringenta  duodc- 
cim  millia  millics,miUies  millies ; quingentaqua- 
draginta  tria  millia  millies  millies,  ducenra  nona- 
ginta  odko  millia  millies.  Scptigcnta  quinquagin- 
ta  quatuor  millia,  nonaginta  feptem. 

Alij  voces  fingunt  poft  millioncm  , billioncm, 
trillionem  , quarrilioncm  , quinquilioncm  hoc  eft 
appofitis  poft  fingulas  triadcs  charadkerum  inci- 
piendo  ab  ultima, pundkis, ultima  trias.ad  imitates 
perrinebit,  penultima  ad  millia , anrcpenultima  ad 
millioncs,  proamcpcnuUima  ad  billioncs  , ut  in 
appofito  cxcmplo,  quadringenti  duodccim  trillio- 
nes,  quingenti  quadraginra  tics  billioncs,  ducenti 
nonaginta  odko  millioncs  , feptingenta  quinqua- 
ginra  quatuor  millia  nonaginta  feptem. 

Hxc  autem  nulla  demonftratione  indigent  p 
cum  petidcant  ex  inftituto,  nempe  qu6d  cyphrz 
in  fedc  antcriori  dccuplo  augcant  fuum  valorem. 

856986969356953558953  53553553.536339  5833  63 
PROPOSITIO  II. 

Froblcma  1 1. 

Quemcumtjue  numtrum  netis  Arithmetics 
drjignare. 


PROPOSITIO  I. 

Da  turn  numtrum  netis  Arithmetics  dejignatum 
Appellate. 


atj. 


A.  Sit  numerus  A, quot cum- 

« que  cyphris  notatus  voci- 

75*  4 9‘  bus  appellandus  , Sc  ex- 
primcnJus.  Priin6  per  Axioma  terrium  , certnm 
eft  fedem  ultimam  leu  9. pertinere  ad  imitates: 
pcnultimam  nempe  6.  ad  decades  > antepenulti- 
inam  4.  centcnaria  indicare  ; quare  more  arabico 
legendum  cllcr,  novem  unitates  , fex  decades  feu 
fexaginta  ; quadringenta  ; quinque  millia,fcptua- 
ginta  millia,  odkingenta  millia,  tres  millioncs,  de- 
cern millioncs,  ducenti  millioncs  : Arabcs  cnim 
iitteras  ab  Hcbrxis  accepcrunt , & a dextra  inci- 
piunt ; noftro  autem  more  ita  dicendum  eft  ; bis 
inille,  tredecim  milliones , odkingenta  feptuaginta 
quinque  millia  j quadringenta  , fexaginta  novcm 
unitates. 

Quare  nonnulli  memorix  caufa  poft  ternas 
quafcumquc  cyphras  incipicndo  ab  ultima  , pun- 
dkum  apponunt  , ultimaque  trias  denominatio- 
nem  habet , ab  unitatibus  , penultima  a milhbus, 
rertia  a millionibus , ut  in  hoc  excmplo.  Ducenti 
tredecim  millioncs,  odkingenta  feptuaginta  quin- 


Singula  membra  ex  quibus  conftat  appellants 
numcrusjin  fuis  fedibus  icribo , quz  autem  fedes 
vaeux  erunt,  notam  o.  habcant,  & perfedkum  cric 
problcma. 

Sit  hoc  exeiriplum  propoficura  centum  & qua- 
tuor millioncs  , viginti  quinque  millia , centum 
viginti.  Fiant  tria  intervalla  notaris  aliqiubus 
pundkis  ; quia  nempe  milliones  , millia  & unita- 
tes habemus  ; ultimum  inter- 
ior or  j.  iro.  vallum  tres  fedes  habens  unita- 
tum , decadum , & ccntcnario- 
ram.  Penult imum  item  tres  miliium,  decadum 
miliium  , 8c  centenariorum  miliium.  Antcpenul- 
tjmum,  millionum,  decadum  millionum,  & ccmc- 
nariorum millionum.  Incipiamus  ergo  ab  ultimo 
intervallo,  more  Arabico , habet  autem  centum 
viginti  Sc  nullam  unitatem:  ideoque  in  fedc  uni- 
tatum quz  eft  ultima  apponatur  cyphra  o.  po- 
11am  ergo,  1 ro.  in  pcnultimo  manbro  funr  tan- 
tum centum  viginti  quinque  millia,  fine  ullo  cen- 
tenario  miliium  , fedes  ergo  cenicnariomm  mil- 
iium habeat  cyphram  cxplctivam  o.  in  tertio  in- 
tcrvallo  nempe  centum  Sc  quatuor  milliones, quia 
nulla  fit  mentio  decadum  millionum  , fecunda  fa- 
des habeat  notam  explctivam  o.  Sc  perfedkum  crit 
problcma. 

Dcmonftratio.  Quxlibet  fedes  fui  fignifica- 
tivam  habet  cyphram  Sc  nulla  eft  vacua,  quae 

non 
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non  hibrt*  » Litem  cyphram  cxpletivam  O : igi- 
tur  beiiecxpictTus  eft  appellants  numerus.  In  hac 
autcm  caurionc  , ncmpe  ut  nulla  fcdes  vacua  fee, 
tocum  ncgorium  confeltic  ; addifcant  igiiur  dili- 
genter  ryronci  modumnotandl,  aut  legcndi.unum 
membrum  trium  Tedium , ex  co  cnim,addicis  tan- 
nun  vocibus  millium  , milltonum  cxrera  cmimc- 
labuiuur. 

Manor ix  item  roandent  ordincs  fedium  , inci- 
picndo  ab  ultima  , imitates , decades, centenaria, 
millia,  decades  mi  Ilium,  centenaria  millium,  mil- 
bones,  decades  millionum,  centenaria  milbonum, 
BiQiones,  dec. 

l*  ROPOSITIO  IIL 
Problem*  III. 

Additio  numerorum  ivrgorum. 

Additio  numerorum  integrorum  , eft  plurium 
nuinnorum  in  unam  fummam  colle&io  , hoc  eft 
met  ho  Jus  conficiendi  unicum  numerum  ex  plu- 
r.bus  j qui  numerus  omnibus  his  fimul  feimptis 
fit  atqiulis.  Excmplo  patebit  defenirio,Imperator 
b..bec  fundibularios  1)40.  levis  ariruturx  pedices 
j8oo.  gravis  armaturx  1500.  haftatos  43  ty.equi- 
tes  lanccacos  1153.  cataphra&os  1 3 100.  quxritur 
quot  capicibus  conftet  excrcitus , alia  exempla 
tyronibus  proponuntur , ut  melius  teneant  ftatura 
quxftionis. 

Prxceptum  primum,  fubferibe  mimeros  nume- 
ris,  ita  ut  imitates  unitatibus,  decades  decadibus, 
centenaria  cemcnaiiis  immineant. 


hie  numerus  (cribaturduobus  chara&cribus,  feri* 
betut  ultimus,  4.  refer? abitur  pr.inus  a.  addendm 
numeris  ledi*  G.  tffic  ct  autcm  cum  illis  19.  feri- 
batur  ultima  ciphra  9.  refer  vein  r prima  qux  add*., 
debet  cyphrx  1 . fcdis  L , cfticictque  cum  ilia  bi* 
narium  , quare  Impcrator  piopofitus  habet  cxer* 
dtum  conftantem  militibus  157408.  dico  ergo  nu- 
merum M xaualcm  cfle  omnibus  numeris  A.  D, 
C.  D.  E.  F.  urnul  fumpris. 

Demonftratio.  Numerus  M , eftxqualis  prxdi- 
&is  numeris,  fe  tor  ptxcisccontincat  unitatcs.de- 
cades , centenaria  , quot  prxdi&i  numeri  fimul 
fumpti  ;fcd  tot  continer  imitates  decades, &c.nam 
numerus  M.  fob  unitatibus  continct  8.  quot  func 
in  prxduftis  numeris  in  fede  unitatum , ncmpe  y, 
dc  tria  qux  xquantur  numcro  o&onario.  Paritcc 
in  propoferis  numeris  feint  decern  decades  , pro 
quibus  numerus  M addit  in  fede  ccntenatiorutq 
unum  ccntenariujclarum  eft  autcm  unum  ccntena- 
rium  xquari  decern  decadibus, pariter  funt  in  pro* 
pofetis  numeris  fub  litrera  H , centenaria  viginci 
tria,crat  autem  jam  unum  ex  decadibus  collegium: 
feint  igitur  viginti  quatuor  centenaria  : hoc  eft 
b:s  mi  lie,  6c  quatuor  centenaria.  Ponit  autem  nu- 
merus M quatuor  millcnaria , & in  fcquentcm 
fedem  duo  refeivat  ; colliguntuc  fub  littcra  G 
feptemdccim  millcnaria  in  numcro  M cum  duo- 
bus  refervatis  cfficiunt  novcmdccim  millia  , fed- 
buntur  novcmdccim  millia  & refer vatur  una  decas 
millium,  qux  additur  alters  deeadi , ut  fear  duplex 
dccas  millium  1 igitur  nihil  eft  in  prxdi&is  numc- 
ris,  quod  non  fet  in  numcro  M.  quod  ctat  demon- 
ftrandum. 

Hie  apponam  nonnulla  exempla  ut  videat  tyro 
utilitatem  operaiionis. 


L.G.H.I.K. 

A.  1340. 

B.  j 8 o o. 

C.  x f o o. 

*>•  4 3 1 5. 

E.  i'ij  }. 

E-  *J  x o o. 

Hi  j 408. 
anteriori. 


Secundum  , in  unum  colligc 
quidquid  in  eadem  fede  inveni- 
tur,  incipiendo  ab  ultima. 

Tcrtium,  fe  quod  in  una  fede 
colligitttr , novenarium  nume- 
rum non  excedar,  fubferibatur. 

Quartum  , fe  quod  colhlhim 
eft  in  #ta  fede  novenarium,  aut 
novenarium  fupra  decadem,  aut 
fupra  duas,  tres  , quatuor  deca- 
des fup^ravit , minor  fubfcriba- 
tur  , decades  pro  fede  anteriori 
referventur ; hoc  eft,  fi  id  quod 
collciftum  eft'  d tubus  cyphris 
feribendum  eft  , ultima  icriba- 
tur , prima  refervetur  pro  fede 


Mercator  debet  uni 
Et  ita  confcquenter 


Quxrirur  quantum 
debeat. 


36433.  alteri 
1 J^44' 

7^H* 

^4ji. 

8731. 


80  00. 


XJX4. 

3x41. 

4M4» 

3141. 

1413. 

*434* 

43M* 


xm }. 


Domiiyis  aliquis  duas  habet  villas  , ex  qua- 
rum  prima  reditus  annuos  percipit  nummonun 
13x4.  ex  fecunda  3x41.  quxritur  fumma  icdi- 
tuum  annuorum  qux  erit  y j66. 

*3x4. 

3x41. 


fj66. 


Sint  dati  numeri  A,  B,  C,  D,  E.F.qui  ita feti. 
pantur  ut  imitates  unitatibus  refpondcant,cxte- 
».vque  fedes  fuis  correfpondentibus  ; ut  quia 
numerus  F continct  qninque  cyphras,  alij  tan- 
tVim  quatuor, iftc  cxceftus  in  antcriota  tcjiciatur. 

Colligc  numcros  fcdis  K.qui  quia  novenarium 
non  exetdunt  i y.  enim  & y.cfltciunc  & (ubferi- 
batur  lineolx  chaM&cr  8. 

Colbgantur  numeri  fcdis  I,  dicaturque  4.  & i. 
iynt  J.&  S’  funt  10.  qui  numerus  cum  cxcedat 
novenarium,  hoc  eft  duobus  charaftenbus  fet  ex- 
primendus,  feribatur  ultimus  chandler  o,  6c  rc- 
fcrvrrqr  primus  t. 

Colligc  numcros  fcdis  H additi  unitate  rc- 
fervata  , unum  6c  iria  funt  4.  & 8.  fiimt  11.  & y. 
Eunt  17 . & j.  funt  xa  6c  duo  binarij  feint  14. cum 


Qiixftor  reccpit  ex  variis  diverfas  nummorum 
fummas,  quxritur  quid  illx  fummx  efficiant. 


1040, 

40307. 

200. 

3050. 

13040. 

300. 

40x0. 

7103. 

400. 

6010. 

10010. 

800. 

7030. 

304. 

t?cp. 

x 1 1 60^ 

3000c. 

5x031. 

6x00. 

i6^iow. 
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^6o  Arithmetics 


A. 

1 

3 

1. 

Quoties  longiorcs  funt  ad- 

B. 

3 

1 

1. 

ditiones  Sc  pcriculum  eft  erro- 

C. 

3 

1. 

ris  ; dividantur  in  temas  & 

D. 

4 

X 

3* 

quaternas  , turn  fummz  ex 

— 

illis  colledz  inunam  fuminam 

E. 

1 1 

0 

8. 

colligantur. 

F. 

1 

3 

r. 

€.  J i ». 

H.  iii. 

I.  iix. 


K. 

S 

8 

5 • 

L. 

5 

3 

1. 

M. 

1 

3 

4- 

N. 

8 

9 

4- 

O. 

7 

8 

1. 

p.  1 

4 

4 

.. 

E.  1 

1 

0 

8. 

K. 

8 

8 

S- 

P.  1 

4 

4 

I. 

4 

4 

3 

4- 

PROPOS1TIO  IV. 

Problema.  I V. 

Examcrt  additions. 

Quia  fieri  poteft  ut  logifta  fuperiores  praxes, 
& notationes  non  obfervet  exadc , aut  in  colli- 
gendis  fingularum  Tedium  mimesis  nonnumquam 
nallucincrur  , przeipue  diun  longiorcs  Hint,  ided 
aliqua  examina  cxplicanda  Turn  , quibus  fiium  er- 
rorem  dctegcrc  poflir. 

Prinuim  examcn  eric , fi  eamdem  additionem 
repetas,  fed  muraro  paulilncr  ordine,  ui  fi  in  col- 
lcdionc  numcrorum  cjuldcm  fedis  , ab  imo  fur- 
fum  procclTcris , in  examine  i fummo  deorfum 
progrediaris  , ut  fi  in  ulcimo  cxcwplo  dixifti  8. 
& y.  funt  1 3.  Sc  unum  ftmt  14.  in  hoc  examine 
dicas  unum  & quinque  funt  6.  Sc  8.  funt  14. 


Secundum  examcn  fiat , per 
fubftradionetn,ut  fi  fccundthn 
praxim  fuperioris  propofirio- 
nis  in  unatn  fiimmam  D,colle- 
geris  , tres  numcros  A,  B,  C, 
turn  ex  fumma  D , fubrraxeris 
numerum  C.  fietquc  refiduum 
E.  ex  quo  pariter  fi  numerum 
B.  fubtraxcris , debet  nifi  er- 
ratum fiicrit  relinqui  nume- 
rus  A. 

Dcmonft  ratio.  Numerus  D. 
arqualis  eft  omnibus  fuis  partibus  A,  B,  C fimul 
fumpris  > qiure  fi  ab  co  auferas  partem  C,  & itc- 
rum  ex  refiduo  partem  B,neceftari6  relinqui  debet 
numerus  A. 

Alia  examina  adhuc  inrelligi  non  poftimt,  nifi 
tradita  fiibftradione,  examcn  autetfk  per  abjedio- 
ncm  novenarij  indiget  fcqucnti  Theoremate. 
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PROPOS1TIO  V. 

Theorema  I. 

Si  ex  numero  quocumqtte  noventritu  detrnh/Uue 
quantum  poteft : idem  numerm  relinqttctttr,  <jni 
refidutu  ejj'et , detra.Ho  novenario  , ex  numero 
qui  fieret  % fi  omnei  eharaftera  ejufdem  nu- 
rneri  colliferentur  in  unum  quafi  omnes  4 d uni- 
uuem  pertincrent. 

Sit  numerus  quicumque  A > ex  quo  fubtraha- 
tur  novenarius  quantum  poteft  , nempe  ter  j fit- 
que  refidua  unicas  , turn  addantur  charade  res 
^ ^ g 8.  & 1.  quafi  ambo  ad  unitates  pert  i- 

neant,ita  ut  fiat  numerus  10.  ex  qud 
detrahatur  novenarius,  dico  fore  ut  pariter  relin- 
quatur  unitas  , quod  afieio  in  omni  omninb  nu- 
mero even  ire. 

Demonftr.  Pendet  ex  inftirutione  cyphrarum, 
quae  funt  in  antetioribus  fedibus  continent  decies 
fimilcs  cyphras  in  fequenti  fede  poficas  , ut  cy- 
phra  3.  itipenultimi  fede  , decies  contincc  3.  in 
ulrimi  fede  pofitam,  hoc  eft  earn  conrinet  novies 
Sc  femcl , ergo  abjedis  novenariis  relinquitur  ea- 
dem  cyphra  3.  ergo  cyphra  in  penultima  fede  po- 
fira  abjedis  novenariis  fignificac  unitates  qua; 
rclinquuntur  ex  numero  quem  fignificat  abjedis 
novenariis  ; ut  40.  abjedis  novenariis,  4.  unitates 
habet : yo.  quinque  : 60.  6:  70. 7 : 80 : 8 : 90. 
nihil. 

Parirer  cyphra;  antepcnulrimz  fedis,  continent 
fimilcs  cyphras  uhimz  fedis  cenrics  ,-hoc  eft  no- 
nagies  novies  & fcmcl,  ergo  ab)cdis  novenariis 
rclinquuntur  tot  unitates  quot  ipfz  fignificarcnt, 
fi  efient  in  ultima  fede  , hoc  eft  700.  contincc 
feptenarium  centies  , feu  nonagics  novies  & fe- 
mcl , nonagies  autem  Sc  novies  feptem  funt  no- 
venarij, quibus  abjedis  relinquitur  fcmcl  feptem; 
idem  dico  de  cyphris  proantepenulcimz  fedis, 
quz  millies  continent  cyphras  ultimz  , hoc  eft 
nongcntics  nonagies  novies  & fcmcl , feu  abje- 
dis novenariis  lemel  ^ergo  vera  tft  propofitio 
pofica.  * 

COROLL  AR1UM  L 

Si  cx  numero  torali  4/81.  ptimb  ex  quatuor 
millibus  auferas  novenarium  quantum  poteft,  re- 
linquuntur  quatuor , fi  cx  quingentis  5.  ex  odo- 
ginta  , odo  ; quare  addantur  figurz  4381. 
quafi  eftent  fimplices  digiti,  hoc  eft,  quafi  omnes 
in  ultima  fede  verfarentur , fient  18.  ex  quo  nu- 
mero fi  auferatur  novenarius  , nihil  relinquitur; 
quare  cx  numero  4581.  abjedis  novenariis^ 
nihil  relinquitur. 

COROLLARIUM  IL 

Si  duos  charaderes  fimul  addideris  v.g.7 .Sc  8. 
ita  ut  1 f fianr  : dico  fi  addas  1 . Sc  5.  Sc  fiant  6. 
hunc  numerum  relinqui  ex  1 y . abjedo  novena- 
rio  ; nam  ex  numero  10.  abjedo  novenario  rc- 
linquitur  unum,  Sc  y.  fiunt  6. 
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PROPOSITIO  VI. 

Extmtrt  tddhtojus  per  ak\c{ttonrm  neverutrif. 

Abjicc  cx  cypht  is  , tam  numeri  ex  additione 
gcniri,  quiun  cx  numcris  colligcndis  novcnarium, 
quantum  potcft , fi  utrinque  idem  numcrus  relin- 
quitur  , fignmn  eft  fan’s  certlim  nullum  errorem 
in  add  it  ion  un  irrepfifl'e.  Quod  fi  idem  numcrus 
non  relinquatur  ncccftarid  erratum  eft. 

p 4 5 * f | Sint  numeri  addendi 

Q(  7*  £ A,  B,  C , colleltus  au- 

l 7 ' ’7’  rein  cx  additione  fit  D. 

D.  fiat.  F.7»  A'  ftr  Prirc6  CX  C°  n0_ 
* ’ '/*  vmariiun  quantum  po- 

teft  , & incipc  i quacumqnc  parre  ; dicito  y 
6c  4 fime  novcm  , Kune  nunierum  abjice , rclin- 
q nmturque  t.  & j . hoc  eft  7.  quos  notabis  in 
lictcra  F. 

Idem  prxfta  in  numcris  addendis , & incipc 
veib:  gratia  , a mimero  A ; Sc  dicito  4.  Sc  8 funt 
1 1.  ibjc&o  novenario  reftant  tria,tria  Sc  j fiint  g. 
Sc  7 funt  1 j.  abjc&o  novenario  reliant  6.  fex  Sc 
tria  numeri  B.  Hunt  9.  quern  numerum  abjice  , 
unum  Sc  7.  Hunt  o&o , c*clo  & urrurn  numeri  C, 
hunt  novcm  i quern  numerum  abjicc  r.ftant7. 
qui  numcrus  notanduf  eft  in  E ; cum  ergo  ntm>c 
n E & F xqualcs  fint,  aflero  non  cftc  erratum. 

Demon  ftratio.  Non  eft  erratum  fi  fit  xquali- 
tas,  inter  numeros  A,  B,C,  funul  fumprus,&  nu- 
mcrum  D.  Si  autem  fit  xqualitas  idem  numerus 
reftare  debet,  n.im  fi  ab  xquabbus  xqualia  demas 
qu*  remanent  funt  xqualia,  idem  autem  numcruS 
reftat  ex  numeris  methodo  tradita , qui  reftat  fi 
cyplu*  ftmm  valorem  retinerent  (per  prtcedcn- 
trtn)  ergo  idem  numcrus  reftare  debet ; quod  crat 
detnonftrandum. 

Bfiasawac-eg^vc^Gs  05555555.®  5 05, *53 
PROPOSITIO  VII. 

Problenu  V I. 

jiddirit  numertrum  dci.om'nutorum. 

Quamvis  hxc  regula  ad  frn&ioncs  pertinent, 
videaturque  divifionc  indigcrc  , qtiia  tnmen  hxc 
divifio  fine  artificio , mente  fieri  poceft  , hanc 
prxtcrmittendara  non  ccnfui.  Numeri  denomi- 
mt‘  funt  numeri  affeiki » aliqua  voce  indicamc 
marcriain  cui  applicantur  , ut  fi  addendi  cftlnc 
nummi , franci  , aftes  , denari)  , qux  additio 
»pud  niercatorcs  communis  eft  , vci  fi  addendi 
fint  dies,  horx  * minuta  prima , minuta  fecunda, 
qux  additio  communis  eft  aftronomis , vci  ad- 
denda millcnaria  , paiTus  , pedes  , palmi  , digi- 

Sec, 

Si  additio  fiat  in  materia  unius  tantfim  fpcciei 
verbi  gratia  dum  nummi  nummis  adduntur  , ni- 
bilqne  atiud  in  regula  proponicur  , eft  additio 
Communis.  Si  vcr6  nummi  nummis  , franci  frau- 
d's addendi  funt  •,  numquam  in  fede  poftcriori 
(kmcndus  eft  numerus  , qui  adxquct  valorem 
entcrioris  , ut  fi  proponantur  mmimi , franci » 
afics,  denarij.  Sunt  autem  tres  f.anci  in  num- 
m*i,  viginri  aftes  in  franco  rdtiodccim  denarij  in 
afTe , in  fide  francorum  nunquam  plures  duobus 
Tim.  I. 


ponantur ; fi  cnim  ties  6ccurran't,ex  his  fiat  num- 
mus.  In  fede  aflium  numquam  plures  fint  qu^m 
19  aftes;  quoties  cnim  erunt  viginti  aftes  , cot 
francos  notabis. 

Idem  dicito  in  aliis  cxemplis. 

Ut  fignx,  gradus,  minuta,  minuta  fecund*. 

In  fede  minutorum  fccundorum  nunquani  pd- 
nitur  numerus  fuperans  39.  fi  cnim  fit  numeruj 
fio,  fit  unum  minutmn  primum  , fexaginta  minu- 
ta  prima  gradum  cfticiunt , jo  gradus  unum  fi. 
gnum,  qux  omnia  pendent  ex  inftituro  ; ficut  iii 
cyphra  communi , in  fedibus  poftcrioribus  nun- 
quam ponitur  numcrus  major  novenario,  quia 
decern  unicates  dccadcm  cfficiunt , decern  deca- 
des ccntcnarium. 

Nummi.  franci.  aftes.  denarij,  Scribannir 
numeri  adden- 

A*  30.  1.  16;  10.  di  finguli  fub 

titulo  Tuo  , ut 

N-  17.  1.  19.  8.  vidcs  in  nume- 

■ r is  A,B,C,quo* 

4-  x-  7*  *»•  rum  primus  A, 

fignificat  nuin- 

5 5-  *•  4-  J*  nitJs  30.  fran- 

cos 1.  alles  10. 

dennrios  10.  Sc  ita  dc  cxrcris. 

Adde  fiiuul  numeros  fedium  poftcriOruin  , S< 
quoties  fict  numcrus  cujus  valor  aJ.rquct  tmita- 
tem  fed  is  antcrioris  , tot  imitates  refer  va  pro  fede 
amcriori,  quod  in  exemplo  paicbit,  adde  hmul  dc- 
nariosjfiumquc  19.110c  eft  bis  1 i.&quinque,fcri- 
be  quinque  referva  bis  1 x.dcnarios  feu  duos  aftes; 
colhgc  atfes  nJJicis  tamen  duobus  refirvacis 
fiinuquc  44.  hoc  eft  duo  franci  cum  quatuor 
affibus , fenbantur  quatuor  aftes  , refervenrur 
duo  franci  , colligantur  franci  addin's  duobus 
refervaris  fiuntqrte  feptem , feit  duo  nummi  Sc 
imus  frnneus  qui  feribatnr,  rcftrvcnuu'  duo  , qui 
additi  tcliquis  nummis  cfficiunt  j j. 

EDnnonftratio  fup- 
. tl.  f.  41.  19.  »_ 

1 J ponanir  numems  E 

fieri  cx  adJitione  fimplici  numcrorum  A,  B,C, 
ni  gltck.t  ilia  cautionc  qux  Vctac  in  fedibus  poftc- 
lioiibus  poni  numerum  uijus  valor  adxquct  uni- 
taicm  antcrioris  fedk.  Cum  ergo  numerus  E pro- 
ccdat  fccundum  uKtlrodum  additionis  communis, 
xqualis  eric  numcris  A,  B,  C , fed  numerus  E , 
xqualis  eft  in  vulorc  numcro  D,  nam  perinde  eft 
in  ulcinu  fede  fenbere  denarios  19.  aut  in  cadcra 
fcriberc  t.  refavando  fcilicct  duo  aftes  pro  .inte- 
rior!'; nam  duo  alUs*  viginti  quatuor  denariisad- 
xquamur  , idem  dicito  de  aliis  fedibus  , igicur  eft 
arqualiras  inter  numerum  E & D.  Ergo  crit  ctianl 
xqu#.liras  inter  numerum  D,  Sc  numeros  A,  B,  Cj 
quod  crat  detnonftrandum. 

SBS352S 

PROPOSITIO  VI 1 1* 
Problem*  V I fi 
SnlurtQiit 

Subtraflio  eft  invent io  excelfus , qub  iliajot 
numcrus  minorem  fuperat. 

Prim6  fubfenbatur  minor  numcrus  majori  , itd 
per  imitates  unitatibus  , decades  decadrbus  , rc- 
ipondeant , duftl  lineoli  nufer  imitates  numc- 
ri  fubrrahendi , cx  unitatibus  numeri  fupcriotis 

Z z fcr.batut 
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Arithmetica. 


fcribaturque  retiquum  infra  lineoUm  * idem  fiat 
in  dccodibus  6c  ccntenariis  , &c  abfoluta  eric  rc- 
guU. 

Excmplum  fit  numerus 

A.  87(5,  B Tuber  ahendus  ex  numcro 

A , au fee  prim 6 unicatcro 

B.  6 $ r.  ultimam  niuncri  B ex  ter- 

— nario  numeri  A ; rclinquun- 

D.  8 1 m.  tur  duo  fubferibenda  , fi  ex 
quinque  numeri  A aufcran- 
tur  tria  , rclinqirantur  duo  , fi  ex  feptem  auferas 
6.  relinquitur  unum  , fi  ex  odo  nihil  aufieras  re* 
Imquimtur  odo  j dico  numenun  D cfic  cxccfiiim 
numeri  A Tupra  numerum  B ; hoc  eft  B & D, 
fimul  cite  zquales  numcro  A. 

Demonftratio.  Toe  fiint  in  numeris  B 6c  D, 
imitates  , decades , ccnccnaria  , quot  m nu- 
mcro A , nam  fubducendo  unitatem  ex  ternario , 
Tcribirur  binarius ; nempe  numcrus  qui  aim  nu- 
mero  1.  adxqnct  ternarium  ; igitur  1.  & 1.  nu- 
merorum  B.  & D.  adxquant  ultimam  cyphram 
numeri  A ; idem  dicicodc  rcliqim:  igitur  invent- 
tur  xqtialicas , quod  erat  dcmonftrandntn.  Arque 
hare  , duin  lingula:  cyphrx  numeri  fubducendi, 
non  fiipcrant  cyphras  fibi  rcTpondentcs  numeri 
fuperioris. 

D um  vcr&  cyphra  infcrioris  numeri  Tuperat  fi- 
bi refponJemem  fuperioris  , it  a ut  ex  ea  fnbduci 
non  poffir,  cyphrx  fiiperiori  addatur  Jecas,&  an- 
tcriorfcdcs  minuatur  imitate.  Excmplum. 
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Mercator  frumenti  habcbac  mo- 
dia  quorum  jam  vendidit 

queritur  quot  reftent. 

Ita  opeuberis  , qui  ex  duobus 
duo  Tubducit  reftac  o.  feribendum  , pariter  qui 
ex  4.  Tubducit  4.  rdlat  o.  Tubfcribenduro,  qui 
cx  j.  Tubtrahit  a.  rcliquam  habet  unitatem , qui 
ex  4.  quatuor  aufert  > relinquitur  o.  ex  quinque , 
duo,  reftant  tria. 

700.  Si  auferas  o.  ex  o.  relinquitur  o. 
4 o o.  & iterum  o,  ex  o , relinquitur  o , cx  7. 

quatuor , reftant  j.  ratio  cur  ablato  o. 
ex  o.  relinquitur  o.  idco  tantum  quia 
j o o.  Tedes  vacua  die  non  debet. 

60008. 
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n 1 ) ?• 


B.  Aufcrcndus  fit  numerus 
H.  ex  numero  B.  quia  Tub- 
Id.  duci  non  poteft  9.  cx  8. 
Tubducarur  cx  18.  rdlabit- 

3ue  novenarius  fubfenben- 
us,  Ted  memento  te  mutua- 
tum  cfic  decadcm;  idc6que 
aut  minuendam  Tupctiorem  cyphram  aut  augen- 
dam  inferiorem  addith  mcmori.t  cauTa  pun  do, 
fiibduc  igitur  7.  non  ex  o.  quod  fieri  non  po- 
rtft,  Ted  ex  to.  rcftabuntquc  tria  j pariter  memen- 
to tc  nmeuatum  cfic  decadcm  , ided  auge  unitate 
numerum  8.  6c  fiibtrahe  novenarium  cx  lo.rcfta- 
bitque  unitas. 


' 7 

Quoties  numerus  aliquis  Tubtrahendus  eft  ex 
pluribus  j illi  plures  numeri  in  unam  fimimam 

•* 

CO 

A. 

Dcbeb.it  aliquis  nummos 

colligantur. 

x } 6. 

B. 

quorum  periolvit  jam 

PROPOSlTlO  IX. 

1 4 8. 

C. 

quxritur  quantum  debeat.  Sub- 
icribantur  numeri  more  confiie- 

Problem*  VIII. 

to  ■,  turn  dudi  lineoli  lubduc  numerum  6.  ex  4. 
quod  cum  fieri  non  pofiit , inrclligc  ex  numero 
dccadum  qui  eft  8.  acceptam  cfic  decadcm  , qu* 
addiu  ^.unitatibus  efticit  qnatuordccim.Subtr.ihe 
6.  ex  quaroordecim, reftant  odo  TubTcribcnda,  Ted 
memento  jam  abliram  cfic  decadcm  ex  numero 
8.  fiiperiori , quare  non  amplius  Tubtralics  tria  cx 
odo,  led  cx  7.  reftabunrque  4.  denique  fiibtrahe 
a.  ex  4.  reftabuntque  2. 

Nocandum  autem  perindi  cfic  five  minuatur 
imitate  numcrus  Tuperior  8.  five  augeatur  imita- 
te numerus  inferior  }.  idem  cnim  fequetur  nu- 
mcrus , five  tria  cx  Teptem  fiibducas  , five  qua- 
tuor ex  odo  , unde  plurimi  quoties  denarium 
muroantur , augent  imitate  numerum  inferiorem 
feqiienrem. 

Demonftratio.  Oftcndam  pariter  ut  fupra  nu- 
meros  B &C,  xquales  c(Tc  numero  A,  atque 
adci  numerum  C.  cfic  exerfium  numeri  A Tupra 
numerum  B Cxterz  difficultatcs  in  yarns  cxem- 

Elis  apparebunt,  exercittis  confta- 
at  miliribus  : occifi  Turn  in  pu- 
gna,  quzritur  quot  reftent.  Ita  lo- 
qucris,qui  ex  6.nihil  aufert, reftant 
6.  pariter  qui  ex  novcm  nihil  Tub- 
trahit , reftant  9.  ex  quinque  Tub- 
due  tria , reftant  2.  cx  4.  fiibduc 
nihil,  reftant  4.  cx  trihus  unum,  reftant  duo. 


A. 

16)8. 

B. 

* 4 * «. 

C. 

1 t 7. 

*D. 

1658. 

i 4 S 9 <5* 


* 4 1 9 6. 


Snbd*Wonts  txjmlna. 

Cettum  eft  ex  fiiperiori- 
kus  , quod  fi  fada  eft  bona 
fubtradio  in  qua  feiliect  nu- 
mcrus B fubdudus  eft  cx  nu- 
mcro A , & fit  reliquus  C ; 
quod  numeri  B 6c  C xqualcs 
cfic  debeant  numero  A ; idco- 
que  cadcm  examiha  quz  Tu- 
pra dedimus  pro  additione, 
hie  etiam  locum  habenc. 

Prirnum  examen  erit  per  ab|edionem  novc- 
narij  j hoc  eft  abjedo  novenario  ex  numero  A, 
quantum  abiici  poteft,  idem  numerus  rclinqui  de- 
bet abjedo  novenario  ex  numeris  B & C. 

Secundum  examen  erit  per  additioncm ; ncm- 
pe  fi  numeros  B & C fimul , addas  dibet  reftitni 
numerus  A. 

Tcrtimn  per  Tubdudionem  procedct  cum 
Cniuj  numeri  B & C xqualcs  cfic  debeant  nu- 
mero A , fi  fiibducas  numerum  C , cx  numero 
A ; debit  rclinqui  numerus  B. 
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PROPOSITIOi  X. 

Problcma  I X. 

Subtrdflio  nttmcrontm  dniominriorum. 
Dies,  hora  , min.  fee. 

4 Difponantur 
A.  40.  ti.  jx.  40.  ambo  numcri  fin- 

fuH  in  fuis  fedi- 
us  , fubtrahe  in- 
ferior cm  ex  fupe- 
riori , cjufdcm  de- 


B. 


3* 


ip.  3 6. 


C.  9. 


G. 


j6.  18.  nomination^  (I  fie- 

ri pored  , quod  fi 
fu per ior  minor  fit  ita  in  fubtra&io  fieri  non  pof- 
fit , mutuanda  eft  unitas  ex  ameriori , qux  divi- 
denda  eft  in  tot  imitates  poftcrioris  numcri  quot 
ipfa  continet  \ fint  propoliti  dies  , horx  , mimna 
prima  , Sc  mi  nut  a fccunda.  Dies  autem  xqu.ilis 
eft  horis  14.  hora  minutis  primis  60.  minurum 
prirnmn  minutis  fecund  is  60.  fit  ergo  nunurus  B. 
fubduccnd  is  ex  numcro  A , fubtrahe  zz.ex  40. 
more  folito,  rcftabiiquc  18.  fubtrahp  3 6.  ex  jz. 
quod  fieri  non  poteft  , qttarc  ita  procedcs , fub- 
trahe  6.  ex  x.non  potes  ex  iz.  reftant  6.  augen- 
dufquc  eft  numcrus  j.  unitatc  ; ita  ut  fiant  4.011- 
firr  4.  ex  rr  bus  non  potes  , afiiime  unam  horani 
ex  nnmero  z 1.  qux  cum  minutis  fexaginta  xqui- 
valcat  , non  amplitis  quatuor  numcros  inferioris 
fubtrahis  , ex  triginta  minutis  , led  ex  nonagin- 
ta;  reftab.mtquc  quinquaginta  fubferibenda  , au- 
geatur  numcrus  9.  unitatc  fccundum  prxeeptum 
lu  periods  propofitionis  , fubduccfquc  zo.  ex  z 1. 
reftabit  unitas  , denique  ji.fubduccs  ex  40.  refta- 
bunr  9. 

Demon ftratio.  Oftcndcre  debeo  numcros  B, 
& C,  xquales  cfl'c  nnmero  A,  nempe  tot  tfte  dies, 
horas,  minora  prima  & (ccunda  i in  B & C,  quot 
inmimero  A , exponatur  cnira  numcrus  D.  Quern 
dico  xqualcm  die  numcro  A , eo  qubd  minuta 
96.  horam  unam  effi- 
Horx  dies  mi.  30.  ciant.  Cum  minutis 
36.  fed  numcri  B & C 
D.  40.  zo.  96.  40.  xquales  funt  mimc- 
ro  D , nara  in  fingulis 
ledibus  quxfivimus  numcrum  ,qui  cum  fibi  cor- 
refponJenre  numcri  B adxquatcc  corrcfponden- 
tem  in  numcro  D : ergo  B Sc  C xquales  hint  nu- 
mcro D,  ergo  & numcro  A. 

Examen  nujus  fuberadionis  multiplex  die  po- 
teft : primum  erit  fi  numcros  B & C fimul  addas, 
invcniafque  numerum  A. 

Secundum  fi  numerum  C fubtrahas  ex  nnme- 
ro A rclinqui  debet  numcrus  B. 

Alia  examina  non  funt  hups  loch 

PROPOSITIO  XI. 

Theorema, 

Quid  fit  muhiplicAtio. 

• 

Mulriplicario  numcri  per  numerum , eft  inve- 
ftigatio  numcri , qui  toties  contineat  numerum  * 
multiplicandum  , quot  funt  imitates  in  multi- 
plicand uc  fi  numcrus  A rouliiplicandus  fit , per 
Tow.  /.  9 


z.  B,  quxrimus  numerum  C.  in  qiib 
toties  fit  numerus  A , quod  lane 
4.  imitates  in  numero  B.  qux  mul- 
tiplicatio  eft  virtuahs  addition 
8.  quxrimus  cnim  quis  numerus 
colligcrctur  ex  numcro  A quatcr 
— pofito  hoc  modo. 

Ex  quo  fcquitur , in  mtittipH- 
catione,quxri  numcrutn,ad  quem 
numerus  multiplicandus,  eandcra 
h .1bc.1t  rationem  \ quam  habcc 
unitas,  ad  numetum  multiplican- 
tcm.  Quxrirur  cnim  numerus  Ci 
qui  roues  contineat  numerum  A, 
quoties  B continet  ttniiatcm ; 
_ erit  ergo  , ur  unitas  ad  B , ita  A 

ad  C.  Qui  lolam  arithmcticam 
48.  quxrit  extera  rilinqticrc  poteft; 

Diximus  jam  aliis  in  fecundo  li- 
bro  Elcmentornm  Euclidis,  per  multiplicationcni 
gaierari  fupcrficicm  aliouam  , & idem  elTc  unura 
numerum  per  alium  muitiplicarc  , ac  ex  duabus 
lint  is  rc&angulum  conftitucre,  verbi  grati£,cx  li- 
neis  AB  , AD.  Exprimimus  aurem  in  rc&angolis 
rantumduas  lineas  , quia  cum  adverfir  h'ncx  fint 
xquales  nempe  AB,  CD,  ficut  Sc  AD,  BC  : fuf- 
ficicntcr  exprimitur  rc&angulura  , fi  duplicerti 
ejus  dimenfionem  exprimamus, nempe  longitudi- 
ncm,  & latitudincm. 


JL 
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6 
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l 
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H 

Cr 
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Produccretur  autem  rcftanculum  A C , fi  A 0 
perpendicular  iter  femper  infiftens  , lincx  A D j 
percurrat  totam  AD  , unde  dicitur  una  Hnca  dud 
in  aliam.  C latum  autem  eft  idem  re&angulum 
produci , five  linea  A B percurrat  lincam  A D, 
five  linea  AD  percurrat  lincam  AB  ; nam  dum  li- 
nca  A B pcrpcndiculariicr  infiftens  movetur  fu- 
per  AD  , defer  ibit  lineam  BC  parallclam  lincx 
AD  , leu  xquali  femper  inrervallo  diftanrem  a li- 
nca  A D : ergo  re&angulum  illud  dcfinictur  line! 
BC  parallela  ipfi  A D , fed  AD  eft  perpendicula- 
rs ad  AB  ; ergofic  BC  cidcm  AB  pcrpcndicula- 
ris  erit.  Dum  autem  A D perpend iculariter  fem- 
per infiftens  ipfi  AB  pervenerit  in  B , cadet  fupra 
BC  alioquin  mutate t fmira  fitum  pcrpcndicula- 
rem  , contra  fnppolirionei^  : ergo  five  A B per- 
currat ipfam  A D , five  AD  percurrat  ipfam  A 8 
idem  femper  parallelogrammum  re&angulum  ge- 
nera tur. 

Idem  in  numcris  accidit.  Sint  cnim  duo  numc- 
11  AB,  AD  five  dicatur  ter  fex  ; five  dicatur  lex- 
tics,  tria  idem  numerus  1 8.  producctur. 

Ut  autem  melius  hoc  intelligacur.  Qiiotics 
unum  numerum  pfcr  alium  multiplicamus  •,  utnim- 
que  non  per  modum  unius  linex  intelligimus , 
/ed  quafi  per  modum  alien  jus  rc&anguli  conftan- 
tis  , tot  parvis  quadratis  , quot  funt  in  eo  uni- 
tates  i ut  verbi  gratia , numerus  6.  intelligitur 
per  modum  rc&inguli  D G conftantis  6.  parvi9 
quadratis.  Ideoque  dum  numerum  D C , multi- 
plicatnus  pcs  numetum  CB  quxrimus  quot  eficnt 
Zs  ij  parya 
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p.irva  quadrata  fi  rcdangulum  D G totics  fume- 
ictur,  quot  funt  unitatcs  m numero  Cll.  Ex  quo 
fir  ut  dum  uniim  muiiiplicamus  per  alium  perin- 
de  fit , ac  fi  tot  ordincs  fex  quadratorum  confti- 
tucremus,  quoc  (uni  imitates  m C B.  Clarum  eft 
autent,  quod  fi  tres  ordincs  fex  quadratorum,  hoc 
modo  conftituamus  > fex  ctiam  crunt  ordincs 
trium  quadratorum lingula  quadrata  redan  - 
guli  debent  in  fupttioribus  ordinibus,  habere  fibi 
corrcfpondeiHia  ; ergo  tot  potcrunt  die  ordines 
trium  quadratorum  , qtiot  funt  imitates  in  numc- 
ro  A B.  Unde  rurfus  fequitur , qudd  five  numc- 
rus  A B multipliccr  nomcrum  A D,  five  A D mul- 
tiplied numerum  A B,  idem  Temper  numerus  18. 

inveniatur.  Quid  ulterius 
oftcnditttr  : numerus  B multi- 
plied numerum  C,  Sc  produca- 
tur  numerus  D ; dico  quid  fi 
numerus  C multiplicct  nuinc- 
rum  B i ita  ut  producatur  nu- 
mcrus  E,  quid  numeri  E & D 
xqualcs  ctunt.  Nam  atm  ( per 
tiejin.  bane)  in  multiplicationc 
numeri  C per  B quxrarur  nutnerus  qui  totics 
contincat  ipfum  C , quotics  numerus  B , continct 
unitatem  A j ita  crit  A ad  B , ficut  C ad  D ; ergo 
altertundo  ita  crit  A ad  C,  ficut  Bad  D ; quare 
fi  quxrautr  numerus  E , qui  totics  contineat 
ipfum  B , quotics  C continct  ipfum  A ; crit  ut  A 
ad  C,  ita  B -d  E,  ergo  crit  B ad  D ficut  B eft  ad  E, 
ergn  E Sc  D Tint  xqualcs  ( per  7.  5.)  quod  crac 
dcntonftrandi'm. 

Ex  hoc  fequitur , quod  in  multiplicationc  per- 
inde  fit  quiatmquc  dicatur  tnultiplicans  aut  mul- 
tiplicandus.  ldcinquc  fie  diccrc  ter  quinque  Sc 
quinquies  tria. 

Quoricfcumque  aliquis  numerus  eft  aut  foltis; 
aut  in  additionc  , quafi  linearis  fpedatur  , ficut 
irgo  licet  nobis  quamcitmque  lineam  redom 

quantum  volucnihus  , producere  ■,  aut  ab  ca  rc- 


C.  B.  E. 


J.  j.  if. 


fccare  partem  quamcumquc , ita  ctiam  per  addi- 
tioncm  numerum  numero  addimus  in  longitudi- 
nem  ; Cc  a numero  numerum  abfeindimus  per 
fubtradionem  , nullam  concipicndo  , in  co  nu- 
mero, latitudiiiem.  Quotics  autem  numerum  per 
numerum  muiiiplicamus, ut  cum  cxhibcrc  poffi- 
mus  Tub  fpecie  alicujus  rcdanguli  •,  numerum 
multi  pi  icandum  concipcrc  debemus  per  modum 
rcdanguli,  conftantis  tot  parvis  quadraris , quot 
continct  uni  rates,  Qux  confideratio  Ubeta  eft  , 
hoc  eft  hut  licitum  Mathematics  Tuos  nnmeros 
in  ordincm  quern  volunt  digerere.  Fatcor  enim 
quod  poterat  intclligi  mu luplicatio  numeri  per 
modum  produdionis  line*  ira  ut  bis,  ter,  quater, 
quinquies,  ccnrics  rcpctctctur.  Volucrunt  rameu 
aliter  confiderare  ; quia  ex  ca  confidcratione  mi- 
rabiles  onuntur  proprietates  , ita  ut  qux  figuris 
exhibem,  ctiam  in  numcris  facilius  oftendant. 

Ex  ea  confidcratione  oritur  , qu6d  quotics 
unus  numerus , alium  multiplicat  •,  qui  oritur 
numerus  planus  vocetur  , hoc  eft  im.iginando 
cos  numcros  cum  aliqua  latitudinc , ut  dixi,  oria- 
tur  aliqua  area,  tot  contincns  quadrata,  quot 
fimt  imitates  in  numero  produdo  * ut  in  figura 
pnus  propofita , oritur  rcdangulum  A C conti- 
ncns 18.  parva  quadrata.  Unde  quotics  numerum 
unuin  per  alium  multiplicamus  , pofiumus  produ- 
diftu  confiderare  per  modum  rcdanguli , Be  rune 
ille  planus  crit.  Sc  numeri  ilium  producentcs , di- 
ccntur  cjus  latera. 

Ex  hac  confidcratione  bcn£  incclligi  poteft, 
quo  fenfu  dicatur  aliquis  numerus  quadrarus. 
Cum  cnixn  duo  numeri  xqualcs,  fe  invieem  mul- 
tiplicavcrint  , fit  rcdangulum  aijus  longitudo 
xqualis  eft  latitudini.  Talc  autem  rcdangulum 
quadratum  eft  , idcoquc  numerus  quadratus 
erit  ; ut  fi  tria  per  tria  mulciplices  pioducitur 
numerus  novenarius , qui  quadratus  eft  , Sc  la- 
tus  cjus  feu  ccrnarius  , vocatur  ctiam  radix  qua- 
drati. 


Similis  eft  confideratio  numeri  Tub 
ratione  folidi  alicujus  ; tune  autem  pri- 
mus numerus  imclligi  debet  tanquam 
parallclcpipcdum  rcdangulum.  Nutnc- 
rus  igitur  folidus  eft  ille  , qui  produ- 
citur  ex  multiplicationc  trium  numero- 
rum.  Senfus  eft  quod  quotics  rrcs  nu- 
nieri  fe  invieem  multiplicant , liceac 
confiderare  numerum  produdum  tan- 
quam aliquod  folidum : Seu  quod  idem 
eft  , licet  ordinarc  omnes  imitates  in 
modum  folidi  alicujus  , ita  ut  numeri 
illi  fe  invieem  multi  pi icantcs  ejus  larc- 
ra  dici  poflint.  Ur  fi  fit  numerus  AC, 
nempe  j.  C D 4.  Be  DB  tria.  Mulri- 
plica  AC  5.  per  CD  4.  & fient  10.  qux 
mulciplica  per  tria  fieneque  60.  debet 
autem  primus  numerus  A C imclligi , 
per  modum  parallclcpipcdi  conftantis, 
quinque  parvis  cubis  , Be  per  tripliccm 
illam  multiplicationcm  , cxurgic  nu- 
merus t>o.  quot  uempe  conftarcc  cubis 
unius  pedis,  illud  folidiun  rcdangulum 
cu  jus  imam  lacus  offer  quinque  , aliud 
4.  aliud  trium  pedum. 

Produdtut  autem  illud  folidum , fi  redangu- 
lum  unum  verb,  g.  AE  infiftendo  ad  redos , bafi 
A D intelligaiur  ferri  fupra  lineam  C D,  ita  ut 


Temper  linca  A C fir  pcrpendiaiJaris  ad  CD.  Ec 
quia  gencratur  idem  folidum  five  fuperficies  A E 
raaiur  in  fuperficiem  D C five  fuperficies  C B 
fetarur  in  A C , five  balls  AD  afeendat  in  E C, 

ided 


Liber  I. 


idc6  live  hxc  duplex  multiplicatio  Hoc  modo  in- 
IHtuatur,  hoc  eft  numcrus  j.  per  3.  raulciplicetur, 
& fiat  13.  <pafi  fupcrficics  A E,  5c  fterum  ilia 
mulciplicctuc  per  4.  hoc  eft  intelligatttr  fcrri  in 
DG  } five  hoc  modo,  uc  incipiamus  imultiplica- 
tionc  4.  per  tria  , 5c  fiat  fupcrficies  CB  , feu  12. 
qua  rtcrum  multiplicetur  per  5 . hoc  eft  feratur 
in  A G , five  multipliccmus  5.  per  4.  & fiat  re- 
dangulum  A D nempe  10.  quod  mnlciplicctur 
ireruin  per  tria  hoc  ell  afeendat  in  EB  ; idem  lo- 
lidum  60.  generator. 

Quod  alio  modo  oftendemus 
A.  B.  C.  fupponendo  quod  quotics  idem 
numcrus  , alios  duos  multiplier 
3.  4.  5.  prod  u&i  eandem  habeant  inter  fc 

rationem,  ac  illi  duo  : ut  numcrus 
E.  G.  F.  B multiplied  A , 5c  C ; produ&i 
candem  hub.  bunt  rationem,  quia 
i».  if.  10.  quater  A , 5c  quatcr  C eandem 
habent  rationem  ac  A , & C j 
H.  I.  K.  cum  [per  iy.  y. ) A 5c  C produ- 

ftorum  fine  partes  aliquot*  fi- 
60.  60.  60.  miles , nempe  quadr antes , quit 
eandem  lube  bunt  rationem  ac 
tor  a.  Qiiibus  pofitis. 

Sint  nuhicri  A , B , C q'.iomodocumquc  multi- 
plicondi : dien  eundem  numcrum  proditunim , & 
primo  A Sc  D multiplicent  fc  invieem , & pro- 
ducatur  E , qui  multiplicetur  per  C , fiatquc 
H ; item  B Sc  C in  fc  ducantur  5c  fiat  F , qui 
multiplicetur  per  A , fiatquc  K , item  A 5c  C in 
fc  ducantur , 5c  fiat  G ; qui  multiplicetur  per  B 
Barque  1 ; dico  H , I , K cfle  equates. 

Demonftratia  B multiplicans  A 5c  C fa- 
cit  E 5c  F ; ergo  ita  eft  A ad  C , ficut  E ad 
F } ergo  re&ingulutn  Tub  A primo  5c  F ulti- 
mo quod  fit  multiplicando  F per  A ; nempe  K, 
eft  zqtulc  rc&angnlo  Tub  C & E,  quod  fit 
multiplicando  C per  E , nempe  H ; parirer  quia 
C multiplicando  A 5c  B , facit  G & Ft  ita 
eric  A ad  13 , ficut  G ad  F i ergo  re&angulum 
Tub  primo  A 5c  ultimo  F , nempe  K , xquale 
erit  rcclangulo  fub  B Sc  G , nempe  rc&angulo  I. 
Si  tres  numcri  xqualcs  multiphcentnr  qui  pro- 
ducetur  numcrus  cubus  erit , cum  cnim  tres  nti- 
rocri  fc  invieem  multiplicantcs ; fint  latera  illius 
lolidi  rc&anguli  , folidum  autem  rc&angulum 
latcribus  omnibus  xqualibus  conftans , vocc- 
tur  cubus  j numcrus  etiam  codcm  modo  produ- 
cts cubus  erit.  Ec  latus  ejus  vocabitur  radix 
cubica. 

Quamvis  in  bono  fenfu  liccat  fingcre  omnem 
numcrum  quafi  quadratum  , 5c  quafi  cubum  , illi 
tamen  proprii  vocantur  quadrat! , qui  produ- 
cuntur  ex  aliq.10  numero  per  fciplum  multi- 
plicato  ut  numcri  propofiti.  Quorum  radices 
quadrat*  funt  numcri 


4-  9-  16.  zy 
Sunt 


36.49.  integri,  alij  intermedij 
non  vocantur  proprifc 
*■  3-4.  f-  6.*  7*  quadrati  , licit  ali- 

quando  fing.intnr  quafi 
quadrati  , & corum  radix  quadrata  extrabarur. 
Non  habeb  tur  autem  przcila , quia  prxeifa  in 
numcri s exhiberi  non  poteft.  Si  enim  darctur 
linca  tot  continens  menfuras  certas  , quot  qua- 
drarum  v.  g.  18.  continet  imitates  , licet  pc; flit 
afliguari  lmca  cujus  quadratum  contineat  0&0- 
deenn  pedes  quadiatos  , K*c  tamen  erit  incom- 
mcufur-b.Us  cum  linca  umus  pedis  , aut  o&odc- 


c»m  pedum; atquc  adeb  numeris  exprimi  non  po- 
tent, fuppolito.qubd  aha  numeris  exprirmtutU: 
m co  fenfu  numcri  nullum  habent  m.merum  pro 
radicc ; licet  verc  fi  , non  hoc  modd  abftrafti 
fed  in  fubjedi  matcrii  cxh.berenrur  quadrata  I 
darctur  5c  aflignaretur  corum  latus  , leu  radix 
quadrata. 

Idem  incclligendum  eft  dc  numeris  non  cu- 
bicis  ,fum  autem  ifti  aibi  8.  17.  64.  tl»  ll6 
5c  alij. 

Nam  bis  duo  funt  quatuor  , bis  quatuor  funt 
8.  pariter  17.64.115.x  16.  funt  numcri  aibi ; alii 
omnes  intermedij  integri , non  funt  cubi  in  ftri- 
fignificationc,  hoc  eft,  quorum  prxrifa  radix 
cubica  feu  latus,  poflit  affignari. 


PROPOSITIO  XII. 

Digit  urn  per  tUgitmm  multiplicarr. 


3-  4-  5-  6-  7- 


9.  10; 


1.  4.  6.  8.  10.  n.  14.  16.  ,8.  to. 


3.  6.  9.  11.  15.  18.  11.  14.  17.  30. 

4.  8.  it.  16.  10.  14.  18.  31.  36.  40* 

J.  10.  15.  to.  15.  3c.  35.  40.  45.  50; 

6.  11.  18.  14.  30.  36.  41.  48.  j4.  60: 


7.  M-  *i.  *S.  35.  41.  49.  56.  6 3.  70. 

8.  1 6.  14.  3t.  40.  48.  56.  64.  71.  80. 

9-  18-  17.  36.  4J.  54.  63.  7t.  81.  90. 

Totum  artificium  mulriplicarionis  , in  c6  nofi- 

nim  eft,  ut  ex  multiplicatione  fingulorum  chara- 
dcnim,  per  fingolqs  charadcrcs,  quafi  eflent  fim- 
pliccs  digit!,  crumpat  multiplicario  totius  numcri 
per  totum  numcrum.  Ideoque  necclTario  tanquam 
fiindamcntinn,  prxmittcnda  fuit  meihodus  multi- 
plicand!' digitum,  per  digitinn ; hoc  eft  multipli- 
candi  numcrum  unico  chara&cre  conftantcm  per 
alium  numcrum  unico  item  chara&eic  conftan- 
tcm, verbi  gratia  , inquirendi  quis  numcrus  exur- 
gat  it  7.  per  tria  multiplicentur  , feu  ter  feptcid 
quid  producant,  ti. 

Prima  methodus  erit  ope  tabulx  Pythagoricx, 
qoain  etiam  memoriter  feire  debent  Tyrones  j 
conftat  autem  lincis  novcm  quarum  prima  incipie 
ab  imitatc.i.a  binario.  3.  i tcmark>,&  ita  dcinccps 
ulquc  ad  novenarium.  Prima  crefcit  Temper  imi- 
tate. 1.  binario.  3.  tcmario,Sc  ita  deinccps;6c  hoc 
modo  abfoivitur  tota  tabula. 

Ufus  tabulx  talis  eft ; minorem  numerum  quenl 
advcrbialitcr  proferre  debes  , quxcc  in  primo  or- 
dioe  perpendiculari.  Secundum  in  prima  linca  4 
communis  concutfus  dabit  numemra  quxfitum. 
Demur  hi  duo  numcri  mtiltiplicandi  3.  per  8.  fed 
quot  fint  ter  odo.  Qoxro  in  primo  otdine  per- 
pcndiculari  tria  ; jam  nabeo  quod  in  linea  tenia- 
riorum  debcat  inveniri  numcrus  quxfitus ; turn  irt 
linca  fuperiori  quxro  8.  $c  in  comrouni  concurfil 
invenio  la.igiiur  ter  8.  funt  14. 

Domonftr.  C^in  ( per  tonjlrnttienem,)  terrii 
• Z t iij  linea 
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linea  fcmper  crefcat  ternario , in  odnva  fcdc  da- 
bit  odo  tcmarios , odo  autem  ternarij  aut  trcs 
odonarij  idem  Tunc  ; ut  oftendimtis , igitur  com- 
munis concurfusdat  numcrum  quzfitum.  Ut  au- 
tem Tyrones  ea  poflint  memoriter  addifeere  ; vo- 
lui  illud  hie  deferibere  co  modo  quo  pronunciari 
debet. 

Bis  duo  funt  qu.it nor.  Bis  tria  funt  (ex.  Bis 
quatuor  font  odo.  Bis  quinque  funt  dccem  ; Bis 
(ex  font  duodccim.  Bis  feptem  funt  quaruordc- 
ciro.  Bis  odo  funt  fexdecim.  Bis  novein  funt 
o&odccim. 

Ter  tria  funt  novem.  Ter  quatuot  funt  duodc- 
cim. Ter , quinqne , funt  quindccim  ; Ter  , fex  , 
funt  ododecim.  Ter  feptem  viginti  unum.  Ter 
odo  viginti  quatuor.  Ter  novem  funt  viginti 
feptem. 

Quater  quatuor , funt  fexdecim.  Quater  quin- 
que, viginti ; Quater,  fex,  viginti  quatuor  ; (pla- 
ter , feptem  , viginti  odo.  Quater  odo  , triginta 
duo.  Quater  novem  funt  triginta  fex. 

Quinquies  quinque  funt  viginti  qninque ; 
quinquies  fex  triginta.  Quinquies  feptem  triginta 
qninque.  Quinquies  odo  quadruginta.  Quinquies 
novem,  quadrnginta  quinque. 

Sexics  fex,  triginta  fex.  Scxics  feptem,  quadra- 
ginta  duo  ; (cxics  odo  quadtaginta  odo.  Scxics 
novem  quinquaginta  quatuor. 

Septics  feptem  quadraginra  novem.  Septies 
odo  , quinquaginta  fex.  Septies  novem , lcxa- 
ginta  tria. 

Odies  odo , fexaginta  quatuor.  Odies  novem 
feptuaginta  duo.  Novics  novem  , odoginta 
unum. 

Viderenrur  deefle  aliqua  , nt  novics  cria.  No- 
vics quatuor  fed  fecundum  regulam  prius  tradi- 
tam  inverte  8c  dtcito  ter  novem.  Quater  novem : 
8c  itaquotics  major  numonis  ponituradvcibiali- 
ter  , incipio  a minori. 

Quia  prxcipux  difticulratcs  funt  circa  chat  a- 
dercs  majorcs.  Circa  novenarium  hxc  rcgttla 
obfervari  poterir.  Quotics  novem  mulciphca- 
tur  , per  qucmcumquc  digitum  , producctur  nu- 
merus  dccadicus  illius  digiti  ; minus  illo  digito. 
Hoc  eft  bis  novem  funt  10.  minus  duobus. 
Hoc  eft  ododidm.  Ter , novem  , funt  triginta 
minis  tribus.  Quater  novem  , 40.  minus  qua- 
tiior , 8c  ita  dc  rcliquis.  Ratio  clara  eft , quia  k 
fingulis  decad  bus  novenarius  deficit  unitare. 
Igitor  tot  imitates  deirahend* , funt , quot  funt 
decades. 

Paritcr  fi  odo  muhiplicanda  fint  per  quem- 
cumque  digitum  , fict  mimerus  dccadicus  illi 
digiro  refpondens  , detrado  bis  illo  digito.  Ut 
ter,  odo , funt  triginta  minus  6.  quater  odo  funt 
quadraginta  minus  odo,  & itade  rcliquis.  Ratio 
eadem  qu*  fuperior. 

Alij  tradunt  methodos  multiplicand!  digitum 
per  digitum  , per  difFcrentiam  eorum  a numcro 
denar io.  Sed  opus  eft  ut  Tyrones  tabulam  Pyiha- 
goricam  diligenter  addifeant ; nee  aliis  immo- 
tentur. 
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PROPOSITIO  XIIL 
Problema. 

Nurntrum  qMt?ncum<jHe  per  tlium  tpucmcurr.que 
mukiptictre. 

A.  4/83.  Sit  numerus  A per  nn- 

mcrum  B multipbcandus. 

B.  1 1 3.  Primb  ita  diQionantur , uc 

digiti , digitis  ; decades 
- ■ . . decadibus  ; refpondcant  ; 

C.  1 3 7 4 9.  & numerus  minor  fuppo- 

natur  inajori,  10.  per  ulri- 

D.  9166.  mam  figuram  numeri  B , 

mnltipiica  fingulas  figu- 

E.  4383.  ras  numeri  A ; ita  tamen, 

ut  ft  illud  quod  per  mul- 

F.  363709.  tiplicationes  fingulas  pro- 

dudum  fticrit,  non  fupc- 
ret  novenarium  ftrribatur  ; fi  veto  fuperet , feriba- 
tur  ultima  cyphra  alia  verb  fcnieiur.  Hoc  modo 
ter  tria  funt  9.  quia  non  fuperat  denarium  feti- 
buntur  novem.  Deindc  dico , ter  cdo  funt  14. 
feribo  4.  8c  refervo  duo.  Ter  quinque  funt  13. 
cum  duobus  quae  refervaram  ; fiunt  fcpttndccim 
feribo  7.  A:  refervo  unum.  Ter  quatuor  funt  11. 
cum  imo  prius  refervato  funt  13.  qux  fcr,bo 
atqtie  hie  numerus  x 5"'4*7.  tft  file  qu-  produci- 
cur  ex  multiplicatione  numeri  A per  tria.  Teni& 
multiplico  totum  numcrum  A , pec  penultimam 
figuram  numeri  B , nempe  per  t.  codem  modo , 
nifiqubd,  numerus  D produdus  rctrahaiur  in 
antcriora  uni  fcdc.  Hoc  modo  bis  tria  funt  6. 
feribantur  6.  fob  ferie  dccadum.  Bis  odo  funt 
16.  feribo  6.  refervo  unum.  Bis  quinque  funt 
10.  8c  unum  funt  11.  feribo  1.  refervo  unum. 
Bis  .quatuor;  funt  8.  & unum  refervatum  funt 
9.  Quartb  multiplico  eundem  numcrum  A pet 
antcpenultimam  cyphram  numeri  B , retrahendo 
numcrum  E produdum  una  fedc. 

Quintb  fimul  addo  numeros  C , D > E produ- 
dos , ita  ut  fiat  numerus  F , dico  numcrum 
F tffc  qiurfitum  nempe  numcrum  F , toties 
contincrc  numcrum  A , quod  funt  unitates  in 
numcro  B ; feu  cum  contincrc  centies  vigeGes 
& tcr* 

Demonftr.  Primb.  Si  numerus  A multiplicare- 
tur  per  ulcimam  cyphram  numeri  B tantum,  pro- 
ducerctur  numerus  C.  nam  dicerc  tcr  4383. 

idem  eft  ac  ft  hi  tres  numeri  ft- 
4 j 8 3.  null  adderentur  , fed  fi  tres  nu- 
mcri  fimul  addertntur,  produ- 
4383.  eeretur  numerns  C , cafdcm 
enim  caucioncs  adhibuimus  , in 
4383.  hac  multiplicatione  , qu*  in 

. fimpjici  additione  obfervantur ; 

x 3749.  nempe  ut  quotics  in  una  fcdc 
rcfultat  numerus  novenarium 
fiiperans  ulrimus  ejus  feribatur  charader  ; re- 
fervetur  prior  in  fedem  anteriorem  : ergo  numc- 
rus  C tot  continct  unitates  quot  numerus  A ter 
fumptus. 

Sccundb  numerus  D ortus  ex  multiplica- 
tione  numeri  A , per  penuhimum  charade  - 
rem  numeri  B nempe  1.  qui  a.  fignificat  viginti ; 
eft  enim  in  fcdc  dccadum.  tot  continct  unita- 
tes quot  numerus  A vigefics  fumptus  ; nam  cinn 
diximus 
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diximtft  bis  rrin  font  6 , Sc  pofuimus  6 ; Tub  fede 
dccadum,  idem  eft  ac  ft  dixilfcinus,  vigefics  tria, 
flit  6 o , (unc  cnim  6.  decades.  Parirer  dum  dixi- 
nws  bis  8 funt  fcxdecim  , idem  prxrtitimus , ac 
fi  dixiftemus  vigefics  ofto  decades  » funt  cciuum 
fcx.iginta  decades  leu  1600.  feripfimus  autem  6. 
in  rtrria  fede  quia  ptninet  ad  cemcnarios  numc- 
ros  , Sc  ita  deimeps  in  rclquis.  Idcoquc  per  fim- 
plieem  reti  aft  ationcm  inameriorcm  Icdcui , idem 
prxftitimus  ac  li  miincrum  A per  viginri  multi - 
plicavdlemus  : igitur  numerus  D cuntinec  toe 
uni taces,  quot  numerus  A vigefics  fumptus  i in* 
tdligcndo  tatnen  quod  ultima  cyphra  numeri  D 
(it  de«  .idum. 

Idem  pro  baron  dc  nnmero  E,  qui  tot  continrt 
unirates  quotnnmerus  A ccntics  lumpens.  Intel- 
ligendo  tamcn  cyj  hram  ultimam  nmneri  E perti- 
nerc  ad  cc.uenarins  numeros.  Igitur  tres  numeri 
C,  D,  E , tot  comment  imitates  quot  nmnerus  A 
centiev  vigefics  & ter  fumptus.  Sed  numortu  F 
gc  i' rn< . x addition  nnmcronnn  C,  D,  E,  atque 
ad  to  illis  limul  fumptis  xquaiis  toe  continct  uni- 
tatc  > , quot  numerus  A ccntics  vigefics  Sc  ter 
fumptus  quod  erat  fiiCHnduin. 

COROLLAR1UM  I. 

Nnmenis  quil  bet  per  decern  multiplicattir  fi 
ill?  addutur  in  fine  o »oftcndimus  cnim  quod  per 
fimpliccm  rctraftioncm  in  antcriorcm  fedem, 
idem  nrxftamus  multiplicand© , per  digitum  , ac 
(i  nntlriplicareinus  per  nnmerum  dccaJicum  ci 
rcfpondcnccm*  Sed  li  multiplicarecur  per  unica- 
tem , non  niutarctur  ille  numerus  Sc  per  addi- 
tioncm  numeri  o in  fine  , rettahitur  in  amerio- 
rem  fcdein  i eigo  multiplicarur  per  10.  vcl  fin- 
gulx  cyphrac  , in  fede  anteriori  decupl6  augent 
valorem  fmim  ; fed  per  additioncm  cyplux  o, 
in  fine  *,  (ingulx  funt  in  anteiiori  fede.  Hoc  eft 
quxerat  ultima  fit  penult  iroa,  5c  itadc  rcliquisj 
igitur  fit  multiplicatio  per  denarium  numerum ; 
n duo  o addantur , fit  multiplicatio  per  100.fi 
tria  o millc. 

COROLLAR1UM  II. 

Pariter  (i  numerus  habens  in  fine  uiuim  , duo, 
tria  , quaruor  o , decurrctur  , per  delctionem 
unto*  o , dividitur  per  denarium  numerum  , hoc 
eft  reftat  t.uuum  dcciina  cjus  pars  , prius  cnim 
fi'iguli  eluraftetes  dccuplo  majorem  habebaut 
fignificationctn. 

COROLLARIUM  MI. 

Si  nuinero  bis  fumpto  add.itur  o.  idem  eft  ac 
fi  mulriplicatus  fuiflet  per  10.  fi  ter  fumpto  idem 
clt  ac  fi  multiplicaretut  per  jo.  Sc  ita  dcinccps. 

Si  bis  fumpto  adderentur  duo  o idem  eftac  fi 
multiplicaretur  per  xoo. 

COROLLARIUM  IV. 

Si  numerum  dccurrcs  ulrimt  cyohrl  qnx  fit 
o . Sc  rcfidiii  accipias  dimidimn , idem  eft  ac  fi 
talis  numerus  diviliis  cllct  per  10.  & ita  dc  rc- 
liqui  s. 
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COROLLARIUM  V. 

Ex  hac  multiplicand!  n.imeri  per  numerum 
racthodo,  facile  praxim  Neper i rabdo  Logicara 
concipics  , qui  nerflpc  ope  prifinatum  quadran- 
gularium  multiplicationcra  , & divifioncm  ab- 
lolvic.  Qux  praxis  ut  intclligatur  przpono  aliam 
non  abfimilem  potius  ut  intclligatur , Ncpccia- 
na  quim  ullius  coinpendij  can  I a , nifi  forfican , 
in  nuximis  operationibus  ad  Cubic vandutn  tx- 
ditun. 
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Ita  autem  lubct , fint  Afe  B numeri  multi- 
plicand!. Parctur  tabeila,  verbi  gratia.  Sit  nume- 
rals A multiphcAiidus.  Priond  fenbatur  , & e te- 
gionc  illins  ponatur  1.  diipliccmr  Sc  e regione 
ponatur  1.  tnplicetur  See  regione  ponatur  j.  Sc 
ita  dcmccps  ufque  ad  tiovcnarium.  Hxc  autem 
multiplicatio  per  folam  additionem  fieri  poteft. 
Si  cnim  numerum  A nuinero  A addas  , produci- 
ng numerus  D , illius  duplus.  Si  numero  D ad- 
das numerum  A , exurgit  numerus  E illius  tri- 
plus. Si  numero  E addas  numerum  A,  fict  numc- 
rus  F & ita  dcince ps  , qua  parati  tabeila  ita  ute- 
ris. Sit  numerus  A multiplicandus  per  numerum 
B , primd  quia  mulciplicari  debet  per  ultimtim 
charaftercm  4.  excerpc  numerum  F , cui  prxfigr- 
tur  charafter  4.  dcinde  quia  cundcm  numerum  A 
lnultiplicare  debes  per  pcmiltimam  cyphram  nu- 
meri B nempc  per  6 excerpc  numemm  H.  Tan- 
dem quia  idem  numerus  A per  7.  multiplicandua 
eft , (crib?  numerum  K , extera  ut  in  multiplica- 
tion perfides. 

Tora  d.ffiailtas  eft  in  paranda  tabeila  , qua 
(erne)  parata  nullnm  habet  diificultarcm  multi- 
plicatio , qnx  non  fit  in  (Implici  additionc.  Unde 
cxcogitavir  Neperus  tabulam  aliquam  quxclTci 
idonea  omnibus  nmneris  multiplicaudis.  Vult 
igitur  ex  quaaimquc  materia  folida  verbi  gratia 
ex  aurichalco , ligno  , imo  Sc  crafliori  feu  com- 
paftl  chartl  parari  plum  reftangula  longiufcula, 
qux  novem  quadrata  contincant  > quorum  lingu- 
la feribendis  filtem  duabus  cyphris  idonea  fine. 
Vult  autem  haberi  plura  hujulmodi  verbi  gratia 
mginta  j in  utraque  facie  notata , eo  qui  fcquitur 
mode. 
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In  redangulis  illis  oblongis  , fcrifc  tabellaro 
pythagoricam.  Qnotics  autem  in  codtei  quadra- 
10  funt  dux  cyphrx , hx  fcparcntnr  dud  a diamc- 
tro  : ft  unicafuerit  feribatur  infra  diamctrum  rc- 
lido  triangulo  fupra  diamctrum  vacuo.  Ufus  au- 
te.n  talis  eft. 

Sir  mnnerus  A mulripli. 
candus  per  numerum  B.  It  a 
difponc  cita  rcdaugula  , uc 
in  fionte  refer  ant  nuroerum 
A.  tic  paratam  ha  lx  bis  tabu, 
lain  nuincri  A,  Sc  quia  numc- 
rus  A , multiplicari  debet  per 
ulcimant  cyphram  ntnneri  B 
qux  eft  }.  certia  linea  leri- 
17408.  benda  eft  non  ftmplicicer,  fed 
addendi  func  charadcres 
1 j 7 14  j 6 quando  eft  unus  in  fuperiori 
triangulo  quadrati , & alius 
in  infeciori  prxeedenti.  Quod  in  excmplo  darum 
erit.  In  tcrui  igitur  linea  : ultima  cyphra  eft  6. 
feribatur  hxc  , tic  quia  in  triangulo'  fupra  dia- 
metrum  nihil  eft,  feribatur  fequens  charader  j. 
Dcinde  quia  in  fuperiori  triangulo  eft  1,  Sc  in  in- 
feriori  eft  9.  addc  limul  8c  hunt  10.  feribe  o.  & 
rctinc  1.  unum  & duo  funt  tria  feribe  tria.  De- 
indc  1.  ad  habendum  numerum  qui  oritur  ex 
multiplicatione  numcri  A.  per  penultimam  cy- 

f«hram  nixneri  B , netnpc  per  y.  exccrpe  quintans 
ineam,  tic  primo  feribe  o.  dcinde  addc  1.  luperio- 
ris  rrianguu  , aim  J.  inferior  is  antecedents  qua- 
drati , qux  enim  ita  funt  difpolitx  notx  ad  ean- 
dem  fedem  pertinent , tic  hunt  6.  Pari  ter  addc 
i.Scf.Sc  hunt  7.  deinde  1 . Sc  o.  ad  multiplican- 
dum  numerum  A pet  4.  excerpenda  eft  quarta  li- 
nea  e£dem  methodo  , reliqua  hunt  tit  in  praxi 
communi  , voluimus  haberi  plufquam  novem 
hujufmodi  redan gti la  quia  aliquando  numerus 
totalis  femel , bis  , aut  pluries  eandem  cyphram 
repent.  Ut  fi  talis  numerus  eflet  multiplicandus 
4(444.  & alius  quilibet , unde  in  utraque  facie 
redangula  notanda  funt ; ita  ut  illc  qui  incipit  a 
novenario , in  facie  adverfa  incipiat  i binario. . 
Hicdemonftrationc  opus  non  eft,cup  res  ftt  fan's 
per  fe  nota. 


PROPO  S1TIO  XIV. 

Muluplicationem  txdmint  re. 


7 1 


9*4- 
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A. 
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1 4 3. 

5 7i- 
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D. 

3 4(Sj. 
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T>  B , 

Primus  multiplicatio- 
nis  examinandx  modus 
erit,  h qui  fuic  multipli. 
cans  tranfeat  in  raulti- 
plicandum  , ut  ft  nume- 
ruin  A mu  It  i plica  ver  is 
per  numerum  B , faduf- 
que  fiierit  numerus  D.  ft 
rurfus  numerum  B per 
numerum  A mulcipli- 
cavcris  ut  in  fecundo 
cxcmplo, idcmque  numo- 
rus  D produdus  fucrit, 
erit  fignum  licit  non  in- 
fallible t tc  bene  fuifle 


operatum. 

Si  autem  fucrit  diver- 


fitas , certum  eft  in  alte- 
rutri  operatione  fuifle 
erratum , nam  propofi- 
tiant  ra.oftendimus  eun- 
dem  numerum  prodire 
quicumquc  ht  multipli- 
cans  , aut  multiplican- 
dus. 


Si  duo  redanguli  larcra 
fint  divifa  uteuroque  : eric 
rcdangulum  illud  xquale, 
redangulis  qux  fub  hngu- 
lis  fegmentis  tinius,  & nn- 
gulis  alterius  comprchen- 
duntur. 

Sint  redanguli  latera  A B, 
C **  0 AC,  divifa  utcumque  in  D 

tic  F ; dico  rcdangulum  ro- 
tinn  A G xquale  efle  4.  redangulis,  quorum  pri- 
mum  comprehend  1 tur  fub  AD.unius  Sc  AE,  alte- 
rifts.ittrm  altcri  comprchenfo  fub  AD,&  tC  item 
duobus  aliis  comprchcnfisfub  D B Sc  AE  , item 

fub 
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rub  DB  Sc  EC  i nam  rc&angulum  AB  eft  xquale 
ommbtis  fail  partibus  fimul  furoptis , 111*  autem 
funt  rc&angula  AF,  CF,  BF,  FG,  fed  AF  compre- 
hendioir  fub  AD,  AE  , CF  autem  fob  EF  feu  AD 
Sc  EC  j BF  ; fub  DB,  DF  feu  AE  ; defiique  FB; 
fub  FI  feu  DB  & FH  feu  EC : ergo  rc&angulum 
rorum  xquale  eft  re&angulis  comprehends  fub 
fingulis  fegmemisunius  latcris,  Sc  fub  fingulis 
fegmentis  a!  terms. 


• PROPOSITIO  XV. 

Theorem  a. 

St  rtumerm  , per  tmttUAm  muisipllCAtitnetn  *1  se- 
rum d.iorum  produeAtur  , idem  n timer  m relin - 
tjunur , sbp&if  novenAriu  , ex  produtio  , qui 
relinquuur  dt\ellu  novenAriu  , ex  to  qui  pro - 
ducerur  per  multiplicAtionem  re  Li  qui  , ex 
i i/dr  m n inner  si , fub  dull  0 print  ex  iu  novenu- 
rio  quoins  petejl. 
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Sit  mtmenis  A produ&us  ex  multiplicatione 
nnmerorum  B , C } dico  fi  ex  A auferatur  noVc- 
narius  quantum  poteft , Sc  reliquus  (it  H item  fi 
extiumcris  B & C auferatur  novenarius  , ita  ut 
rclinquanmr  E Sc  F qui  inultiplicati  in  fe  invi- 
ccm  producam  G , ex  quo  auferatur  novena- 
rius Sc  reliquus  fit  I , dico  numeros  H & I die 
ir  quale  s. 

Dcmonftr.  Numerus  A eft  redbngolum  , cujus 
latera  funt  B & C ; divifa  per  rcje&ionem  no- 
vcnai  iorum  in  partes , quas  vocamus  K & E ; 
item  L & F , ita  ut  K.  contincat  novenarios  om- 
nes  numcr i B Sc  E fit  rcliquum  , & L novenarios 
numeri  C Sc  F fit  rcliquum  •,  (per  lemmu  fuperim) 
rc&angulum  A eft  arqualc  rettangulis  fub  KL, 
K F,  L E , F E : igitur  toties  invenitur  novena- 
rius in  rc&angulis  fub  E , F fub  KF  & fub  EL » 
quoties  in  numcro  A , Sc  idem  numcrus  rclin- 
quetur  : fed  fubdu&is  novenariis  ex  rc&angulis 
K , L , K , F , E L , nihil  rclinquitur  cum  ca  re- 
&angula  metiarur  novenarius  L nam  numeri 
K & L funt  novenarij , ergo  fubdu&o  novena- 
rio  ex  numcro  G » fi  tamcn  poteft  fubduci,  reli- 
quus I xqualis  erit , refiduo  H numeri  A , poft- 
quam  ablati  funt  novenarij  quod  erat  demon- 
ftrandum. 

COROLL  ARIUM. 

Ex  Amen  nmUiplicAttonii  per  rejefliwem 
novcnAriornm, 


Tem.  /. 


Sit  numcrus  A , produ&us  ex  multiplicatione 
numerorum  B , C , ficquc  examinandunvan  fue- 
rit  bona  operatio , fubduc  ex  numcro  A,  novena- 
rium  quoties  poteft  , Sc  ccftct  6.  faibc  6.  uc 
vidcs  in  infima  parte  D.  fubduc  novenarium  ex 
C » fitquc  a.  refiduus  , qui  feribatur  in  E , item 
refiduus  cx  B fit  3.  feribendus  in  F.  multiplica  F 
per  E ; & ex  produ&o  aufer  novenarium  •,  fi  re* 
fiduus  G fit  zqualis  numcro  D , fignum  eft  bo- 
nam  cite  operationcm.  Demonftratio  patet , ncra- 
pc  fi  ill*  du*  cyphrxnon  client  xqualcs  erra- 
tum dfc. 

Uc  autem  error  detegatur  , quia  poteft  err  oil 
efic  , vcl  in  linca  H } hoc  eft  quod  aalk  multi- 
plicatus  fic  numcrus#B  per  ultimam  cyphram 
numeri  C,  nempc  3.  vcl  in  linca  K,  hoc  eft,  quod 
pcrpcikm  muhiplicatus  fit  idem  numcrus  B , per 
prim  am  cyphram  numeri  C,  nempc  per  8.  Eadcm 
methodo  id  examinabis , hoc  modo.  Aufer  cx 
numcro  B novenarium  , quantum  fieri  poteft  re* 
linquitur  3 , hanc  cyphram  multiplica  per  ulti- 
main  cyphram  numeri  C j producintr  9.  abie&o 
novenario  nihil  rclinquitur  : dico  quod  fi  ex  li- 
nea  H , abpeiatur  novenarius  , fi  erratum  non 
eft,  nihil  rclinquetur.  Paritcr  examinabis  lineam* 
K , multiplicando  j.  reliquum  numeri  B , abje- 
(ftis  novenariis,  per  8.  numeri  B,  fiuntquc  14.  hoc 
eft  6.  dico  in  linca  K abje&is  novenariis  relin- 
quendum  numcrum  6.  fi  autem  error  nullus  fit  in 
fingulis  multiplicarionibus  neceflarib  erit  in  addi- 
tlone.* 


PROPOSITIO  X V I. 

V*riA  rftxltiplicAtionis  exempU. 

Vt  addifeant  Tyrones  diver  fos  multi  plication 
nis  ulus  , neque  enim  folis  mercatoribus , fed 
etiam  Imoeratoribus , Sc  Ducibus  utilis  eft , varia 
ejus  pi  oft  tain  cxempla. 


G 
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A. 

B. 

,884. 
4 off 

H. 

a 9 3 10* 

X. 

} j t 8 4. 

N. 

OOOO. 

L. 

a , 4 j «. 

•C 

45857160. 
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Sit  aeracn  militom  in  enjus  frame  tnilhes 
5864.  in  utere  quolibet  4065.  quzritur  numcrus 
militum  in  tali  agroine  comprehenforum. 

Multiplica  ptiaii  na*ietum  A p«  I,  ulthnum 

A A a fcilicet 


570 

fcilicet  cypkran1  numcti  B»  fictque  numcrus  H, 
tum  nnlUiplicabis  enndem  nunurum  A per  B 
penult  imam  cyphram  numeri  B,  fictquciiumc- 
r«s  K rctrahcnJus  una  ftde  in  antcrioia  j tcrtid 
Txuikiplicctur  idem  numtrus  A pci  o , fictque 
Humerus  N paritcr  rctrahendus.  Dwiique  muiri- 
plicetur  numcrus  A per  4.  ncinpe  pci  erimum 
charadcrem  numeri  B , fictquc  uumerus  L pari- 
tcr retrahendus  uni  fede,  addanrm  fjmul  named 
H > K , N , L , fictquc  C nimxrus  militimi  rale 
agmen  component  mm  , c quo  -blatis  novenariiS 
reftat  numems  D paritcr  ablatis  novciiarm  ex  B 
rcftai  E & cx  A aNaus  novenariis  reftat  Fimulri- 
plica  E per  F»  & ht  produdo  aufer  novenarium  j 
relinquitur  numcrus  G,*qui  aim  fit  aeqnalts  tiu- 
mcro  D bene  proccflillc  operationem  condor 
drndum  clh 

Sunt  aliqua  compendia  in  diver- 
800  fis  exemplis  qux  regulam  non  va- 
riant j ut  fi  fcirc  vclis  nreiium  odin- 
6 gentarum  ulnarum  olofcrid , cujus 
ulna  venit  mimmis  6.  muttiplica  8. 

1 per  6.  & produdo  48.  addc  fixas 
4 8.  o o-  cyphrax  00.  .Ratio  clara  eft  quia 
per  numetnm  6. multiplicand!  effent 
finguhe  cyphr*  o.  ut  nempc  48.  fuam  Icdem  ob- 
tinerer. 


Arithmetica. 


3 6 S’ 

* 4. 


1460. 
7 3 °- 

8760. 
6 o. 

3 x S 6 0 °* 
6 o. 

3 15  36000. 
t itudo  X c. 


dies 


hor* 


Ita  feiemus 
quot  fint  hors 
m anno  fi  363. 
dies  multiplices 
per  14. 

Soli  ctiam 
muitiplicarione 
omnes  fuperfi- 
cics  metimur 
v.  gr.  fit  lon- 
gicudo  unius 
cubioili  pe- 
dum 35.  & 1j- 


3 S’ 


* ;• 


1 7 j. 


6 7 s- 

mentum  ; 


Si  roultiplicamus  unurr  numcrum 
per  ajiitm  , exurget  area  cubuuli  pe- 
dum quadratorwn  873. 

Si  velimus  feire  quot  neceflarij 
fint  latciea  ut  totam  cubiculi  aream 
tegant  cognofccre  debenuis  quot  lace- 
res  in  iongura  difponi  poflim  quot 
item  in  latum  , fi  umim  numenun  per 
alium  multiplicermts , exurget  nurne- 
rus  laterum  ncccftariorum  ad  pavi- 
idem  dicito  dc  tegulis. 


Aliod  exempkim.  Sit  A 

A.  300.  multiplicandum  per  B,  mul- 

tiplica primameyphram  nu- 

B.  100.  meti  A per  primam  numeri 

B ; fientqne  6.  cui  addes  cy- 

C.  60000.  phtas  o,  tam  numeri  multi- 

plicands , quam  numeri 
multiplicati.  Ratio  eft  quia  fi  x.  multiplicarct 
300.  fierent  600.  fed  cenruplo  debet  fieri  major 
mimerus  , c6  quod  100.  ut  numcrus  ccmuplus 
numeri  x.  . 

Alia  exempla  £mi- 

D.  1346.  lia  fieri  poftunt , ut  fi 

numerura  D per  E 

E.  800.  multiplices  ; mult  ip]  i- 

ca  numcrum  D » per  8. 

F.  1876800.  primam  cyphram  nu- 

mcri  E,producctur  nu- 
mcrus 18768.  cui  poftnones  duo  o. 

Dum  numcrus  multiplicandus‘cft  per  to.  ipfi 
addatur  unum  o , fi  per  100  duo  00  addanrur, 
per  1000  triaooo. 

Per  multiplicationem 


PiftoLr 

3 4 5\ 
1 1. 

3 4 S- 

majores  moner*  fpccics, 
ad  minores  reducemus, 
exemplum  ; nummos  au- 
reos  m francos  ; mulri- 
plicando  corilm  numcrum 
per  ii. 

Fachmt 

3 4 S’ 

• • 1 / 

Francos 

3 7 9 S- 

: ' 

Franci 

4 J ». 

X 

Francos  in  aftcs  redu- 
cemus fi  numcrum  div* 
pliccmus  , & produdo 
addamus  0. 

Aftcs 

^040. 

Parallrlogrammum  redangulum  , ut  diximus 
metimur  fi  uuum  latus  DC  ro.  per  aliud  AD  6. 
muhiplicamus. 

Omne  triangulum  redangulum  metimur  fi 
unuin  latus  comprchcndcns  angulum  return, 
per  aliud  latus  multipliccnuis:  produdi  dimidium 
crit  area  trianguli.  Uc  fi  trianguli  ABC  arcara 
volumus  cognofcere , AB  10.  per  6.  mulciplica- 
mus , fiuntquc  60.  cujus  dimidium  30.  eft  area 
trianguli,  quia  nempe  hicmultiplicationc , exur- 
git  area  (otitis  rcdanguli  A fi  C D > cujus  dimi- 
dium eft  triangulum  ABC. 

Hac  methodo  metier  is  omnes  muros  , ut  quo- 
tics  latotnis  merccs  numeranda  eft  , prius  metiri 
debemus  quot  fint  odopedae  quadrat* , hoc  eft 
uot  fint  quadrata  , quorum  longitudo  feu  latus 
t odopedum , lcmgitudo  muri  per  aititudinem 
multiplicanda  eft , produdus  enim  etit  nuroerus 
quadratarum  odopedamm. 

Si  occurrant  trianguia redangula  ut  ABC; 
longitudinem  AB , per  dimidiaum  aititudinem 
B C multiplies , & produdum  exhibebit  aream 
trianguli  ABC. 


Itj  triangulis  qtiibufcumqne  , fi  ab  angulo 
quocumqtic  ad  oppofitam  bafin  ducas  pctpeitdi- 
cularcra  j area  cjus  comprchendctur  Tub  dimi- 

diacs 
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diati  bifi  Sc  perpcndiculari , quare  fi  dimidiatam 
balin  multi  pliccs  per  pcrpcndicularcm  exurget 
area  triatiguli  , ut  fi  dicas  in  hoc  exemplo  qua* 
rcr  quinque  fiunt  10.  alia  ncceltaria  ad  menfura- 
tioncm  , non  funt  hujus  loci  cum  pcculiarcra 
fibi  vendiccnc  tra&atum  , hare  tamen  notafic  non 
pigiui. 


PROPOSITIO  XVII. 

Problcma. 

Examert  addhionu  nurncrorum  denominator  urn. 

Diximus  fupra  inreltigi  non  pofle  examen  ad- 
dicionis  numerorum  denominatorum,  nifi  trad  it  a 
mulciplicarionc,  ideoque  locus  eft , ut  illud  cxpli- 
cemus.  Tradam  autem  priind  praxin  dcindc  dc- 
monftrationcm. 

Sint  nuitieri  A 

Dies  horx  miti.  fecund.  Sc  B addendi,  fic 
A.  ji.  19.  43.  8.  etiam  mtmerus 

B-  14.  8.  9.  jj.  D.produ&us  per 

47*  J.  5J.  additionem  pro- 

priam  numero- 

ruin  denominatorum.  Primumcx  47,  priwo  in- 
tcrvallo  dierum  numcri  D,  auferatur  9. quantum 
fieri  poreft  , rcft.it  1 . illud  1 multiplicerur  per 
dcnotniimioncin  horarum  , id  eft  14.  fed  prius 
ab  illo  denominatore  aufer  9 fi  fieri  poteft  , rc- 
ftant  6.  multiplies  igitur  6 peri,  fiunt  n.  au- 
fer 9,  relinquuntur  j.  addenda  tribus , feu  fecun- 
do  membro  numcri  D.  ilia  6 multiplica  per  nu- 
merum  60,  denominatorum  minutorum  decurra- 
tum  tamcn  omnibus  novenarii$,id  eft  per  6.  fiunt- 
que  }6.  ex  quo  abjefto  novenario  nihil  rclinqni- 
tur,  ideoque  abjeftis  novenariis  ex  numero  D re  • 
linquitur  unitas. 

Sccund6  cidem  methodo  abjice  novenarium 
ex  numeris  A & R addendis  : id  eft  ex  prinio 
membro  dierum  numcrorum  A Sc  Bjfi  ibjiciatur 
novenarius,  relinquitur  I, multiplica  per  i4deno- 
rainatorcm  horarum,  ahjeftis  prius  novenariis,  id 
eft  6.  fiunt  6.  quz  fi  addas  fccundo  membro  ho- 
rarum feu  19.  & 8.  & abjicias  novenarium  rclin- 
quetur  6.  quern  numcrum  multiplica  per  60.  de- 
curtatum  novenariis,  id  eft  per  6.  fiunt  36.  Sc  ab- 
jeftis  novenariis  nihil  relinquitur  ; cx  tertio 
membro  minutorum  aufcr  novenarium,  rclin- 


r I 

Dies  horae 

37i 

A , dico  quod 

fi  147  mulci- 
plicarttur  per 

A.  147*  *•  9* 

14.  Sc  illi  ad- 
dcrctur  19,  ita 
ut  fierct  nu- 

boras 

*4 

meral  B cx 
quo  abjc&is 

B.  D 

E.  novenariis  rc- 
liuquerccur  u- 

J 4 ?•  is  1 s. 

19.  niras,quodiZ 
ex  numero  A 

C I. 

auferatur  no- 
venarius , Sc 

rfcliquum  nempe  3 per  14.  feu  abje&is  novenariis 
per  6.  multiplicerur  , ita  ut  fiani  18.  leu  abjc&is 
novenariis  nihil  relinquitur  ( fi  autem  aliquid  rc- 
iinquerccur  illud  addendum  diet  fcquenti  mcm- 
hro)  Sc  cx  rcliqtto  abjicicndus  novenarius  quod 
relinquitur, crit  paritcr  unitas.  Sit  numerus  D or- 
tus  cx  multiplicatione  147  per  14.  ideoque  nu- 
meri  D 8c  E lint  xqualcs  numero  B : ergo  (per 
propojitioneut  qw'niam  hujus  ) idem  relinquitur 
numerus  cx  B abjc&is  novenariis,  qui  cx  D & E : 
led  idem  relinquitur  cx  D Sc  E , qui  reli&us  f.tic 
ex  toto  A methodo  traditi  , nam  (per  if  .hujus) 
idem  nutnerus  rclinquetur  fi  cx  D auferatur  110- 
venarius , ac  fi  cx  147  Sc  14  auferantur  novena- 
rij , & rcliqui  nempe  3 Sc  6.  multipliccntur  , Si 
ex  produ&o  auferatur  noven.uiusjid  autem  quod 
relinquitur  cx  numero  D addendum  crat  nume* 
ro  E,  nempe  19 , ut  fubducatur  novenarius ; ergo 
etiam  id  quod  relinquetur  per  nofttam  method 
dum  addi  debet  numero  horarum.  Ergo  idem  nu- 
merus abjedtis  novenariis  per  nofttam  methoduiri 
relinquetur  qui  rclitftus  cflec  cx  numero  B.  Quod 
erat  demon  ftrundum. 

Quod  autem  oftendi  in  his  membris  ; oftendi 
poreft  in  reliquis  i atqnc  adeb  cum  numcri  A Sc 
B prioris  figure,  xqualcs  eftc  dcbcant  numero  D; 
tot  debent  tile  miruita  fccunda  in  numero  D, 
fi  rcduccretur  in  cilia  minuta , quot  in  nume- 
ris A Sc  B,  jmde  fi  ex  furnma  ntraqne  abjiciatur 
novenarius  , debet  idem  numerus  rclinqui  utio- 
bique. 


PROPOSITIO  XV11I. 
Quid  fit  divifie. 


qutmeur  7.  quz  multiplica  per  60.  numcrum  mi- 
ntuorura  fecundorum  dccurtatum  novenario , feu 
per  6.  fiunt  48.  feu  abje&is  novenariis  5.  quz  3. 
addc  ultimo  membro  fccundorum  , & abjicc 
novenarium  relinquitur  unitas  , ut-  in  nume- 
to  D.  Oftenderc  debeo  beni  proceffiilc  opera- 
tioncm. 

Demon  ftratio.  Dico  quod  fi  numcri  A & B 
convertcrcntur  in  minuta  fccunda,  & paritcr, 
quod  fi  numerus  D convcrteretur  in  minuta  1c- 
cunda  quod  rclinqueretur  utrobique  unitas  ab- 
jedkis  novenariis,  hoc  eft  dico  idem  clTeabjiccre 
novenarium  cx  numero  D , methodo  traditi , ac 
fi  numerus  D diet  in  minuta  fccunda  convctfus, 
& cx  produdlo  aufcrrttur  novenarius  numerus 
& hocoftendo  in  breviori  exemplo.  Sic  numerus 


Tom.  I. 


Divifio  numcri  dividendi  pet  numerum  divifo- 
rem , eft  inveftigatio  nurneri  qui  indicat  per  uni* 
rates  bias  quotics  numerus  divifor  invenitur  irt 
dividendo , unde  vocatur  quotiens : Qnare  nu- 
mems  quotiens  , feu  qui  quxritur  , toties  unita- 
tem  continet , quotics  dividendus  continet  divi- 
forem  , atquc  adeo  eft  eadem  ratio  quotientis  ad 
uniratem  ; quz  eft  dividendi  ad  diviforem.  Sit 
. g numerus  A,  dividendus  per  B,quxri- 
‘ * tur  numerus  C qui  indices  quotics 

q v ’ numerus  B divifor  invenitur  in  nume* 
* 1 ro  A , feu  qui  toties  unitatem  conri- 

rieat,  quotics  numerus  A continet  numcrum  B,vcl 
quod  idem  eft,  qnzvimus  numcrum  qui  multipli- 
cando  numcrum  B,  producat  numcrum  A , Sc  fub 
hac  confidcratione  ulttmi,  quia  diximus  ftipcrius 
quotics  numerus  alium  muhiplicat , qu6d  pro- 
du&us  confiderarL  pofllt  ficut  numerus  planus* 
feu  quafi  re&angulum  tot  conftans  quadratulis 
A A a i j quod 
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quod  continet  unitatcs  numerus  A , divifor  feu 
numerus  DE  , intelligitur  propric  per  modum  re- 
&anguli  D H , cujus  omnia  quadratala  fint  in 
unum  ordinem  digefta.  Quxritnr  ergo  quotnaiw 
in  re&angulo  D F 4S.  quadraculorum  ; invenian- 
tur  ordines  quadratulorum  xquales  reAangulo 
D H j quot  autem  fiunt  ordines , rot  eruni  qua- 
dratula  in  rcftangulo  D I i quot  autem  funt  qua- 
drata  in  redtangnlo  D I»  tot  linea  DG  contincbit 
partes  xquales  ; igitur  per  divifionem  cogniti 
arei  re&anguli  D F,  & uno  latere  nempe  D E in- 
notcfcii  aliud  latus  DG  , & eft  illud  quod  qux- 
ritur. 

Ex  quo  fit  ut  fxpc  hxc  divifio  ntimeri , per 
numerum  vocetur  ab  aliquibus  applicatio  nurne- 
ri  ad  numerum  ; nam  ut  feiatur  quot  vicibus , 
inveniatur  rcdangulum  D H in  rettangulo  D F 
illi  applicari  incelligitur  : primo  in  H D dcinde 
in  KL  » MN,  &c.  donee  exhauriatur  redangu- 
lum  F D. 

Quod  fi  numerus  dividendus  intclligerctur  per 
modum  folidi : numerus  etiam  dividens  imelligi 
deberer  ad  modum  alicujus  folidi,  qux  omnia  iu- 
dicare  volui  ut  difcanc  Tyrones  numeros  quant i- 
tati  continue  apt  arc. 


PROPOSITIO  XIX. 
Problcma. 

Nutnernm  tjHcmcumtjMc  majorem,  per  minortm 
divider/. 


A 

B 

C 

D 
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Sit  numerus  A major  , dividendus  per  nume- 
rum B. 

Prxeeptum  primum  fubferibatur  divifor  B,  nu- 
mero  dividendo  A •,  ita  tamen  ut  divifor  B non  fit 
major  membro.cui  primd  applicatur  ut,Kic  vides> 
nam  145  non  eft  major  quam  y 88. 

Secundum  prxeeptum  eft  , ut  qoxramus  quo- 
ties  numerus  divifor  14;  inveniatur  in  membro 
j88,cui  applicatur,  quod  fi  tarn  feelieis  imagina- 
rionis  efleroos,  ut  unico  intuitu  id  prxftare  pofte- 
mus,  compendioftor  cfTet  operatio  , ut  dum  unici 
tan  cun',  cyphra  divifor  conftat  -f  id  facile  po  (Tu- 


rn us  : quia  autem  id  primi  non  pofTumus , dum 
divifor  pluribus  conftat  cyphris,  per  attentatio- 
nem  id  experimur.  Quxramus  ergo  qnoties  uni- 
tas  qux  cit  prima  cyphra  divifons  invenitur  in  j. 
invenio  efl'c  quinquics,  antequam  feribam  y.  in  di- 
vifore,  experiri  debeo  mente,  an  fi  multiplicavero 
145.  per  5.  non  fiat  numerus  major  quain  188. 
Dico  ergo  fi  multiplicounitatem  numeri  B per  j. 
fiunt  y.  qux  fi  fubtrahas  ex  quinario  numeri  A 
nihil  rclinquitur.Multiplica  cyphram  4.  numeri  B 
per;,  fiunt  10.  qux  fubduci  non  polTunt  ex  8. 
quarc  fignum  eft,  te  nimis  magnam  cyphram  po- 
luifTc  in  qtiotientc.  Ex  per  ire  an  4.  mefiiis  Droce- 
dat , multiplica  unitatem  numeri  B per  4.  hum  4. 
qux  fi  fubducas  ex  quinque  reftar  unitas , turn 
multiplica  4.  numeri  B,per  cyphram  4.  inventam, 
fiuntquc  16.  qux  fubtrahi  pofTunt  ex  18.  quarc 
jam  tut 6 feribere  potes  4.  in  quotiente.  Prxee- 
ptum tertium  debes  multiplicare  totum  numerum 
B , per  4.  & produdhim  fuberahere  ex  primo 
membro  numeri  A.  nempe  ex  5 83.  quia  tamen 
nimis  operofum  tiler,  totcyphras  feribere, cidcm 
opera,  multiplicabis  numerum  B,  & produ&um 
fuberahes  ex  588.  Hocmodo  multiplica  primam 
cyphram  i.per  4.fiuntque4.qux  fi  fubtrahas  ex  y. 
reftat  onum.dclc  unum  numeri  B,Sc  y.  numeri  A* 
Sc  feri be  unitatem  reliquam.  Turn  multiplicabis 
fccundam  cyphram  numeri  B feu  4.  per  4.  fiunt- 
que  16.  qux  fubtrahes  ex  18.  numeri  A , refta- 
ftabitntquc  duo,  dele  4.  numeri  B,  & 18.  numeri 
A,  feribeque  quod  relinquitur  nempe  x.  denique 
multi  plica  ultimum  chara&erem  numeri  B,  per  4. 
fientquc  10.  qux  fubduces  ex  18.  reftabunrque  8. 
fi  beni  operatus  es  , numerus  reli^his  ex  prima 
parre  numeri  A •,  nempe  ex  y 88.  debet  effe  minor 
numeri  B,  fi  enim  major  eflet,  prima  cyphra  quo- 
tientis  nimis  parva  diet. 

Prxeeptum  quarrum.  Promovc  diviforem  uno 
gradu  verfus  dextram  * ut  expendasquoties  inve- 
nitur in  87.  quia  autem  14;.  major  eft  quim  87. 
ide6  in  quotiente  ponenda  eft  cyphra  o qux  figni- 
ficat  14;.  non  inveniri  in  8?.  deleatur  igitur  divi- 
for 1 45.  fecundo  loco  pofitus.  Promoveaturque 
tiltcrius  , & quia  fic  unitas  numeri  D , fubjacet 
numcro  8.  quxre  quocies  unitas  inveniatur  in  8. 
certum  eft  inveniri  o&ies , fed  fi  notarentur  ofto 
in  quotiente , multiplicando  unitatem  per  8.  fie- 
rent  8.  quibus  ablatis  ex  8.  nihil  relinqucretur. 
Sc  dum  cadcm  cyphra  quotient  is  nempe  8.  mul- 
tiplicarct  4.  divifor  is  , ficrent  31.  qux  fubduci 
non  portent  ex  7.  tmde  cyphra  quotients  minor 
effc  debet,  fi  poncretur  7.  adhuc,  idem  fequeretur 
in  conveniens. 

Quare  antequam  feribatur  6.  in  quotiente  ex- 
perireanbenc  procedat.  Si  multiplices  i.divifo- 
ris  per  6.  fient  6.  qux  fi  fubtrahas  ex  8.  reftanc 
duo  ; turn  fi  per  eundem  6.  multiplices  4.  fecun- 
dam  cyphram  divifbris  fient  14.  qux  fi  fubtrahas 
ex  17.  reftant  3.  denique  fi  multiplices  per  6.  ul- 
timam  cyphram  diviforis  y.  fient  30.  qux  adx- 
quant  id  quod  relinquitur  in  numero  A. 

Quarc  poncre  potes  6.  ram  multiplicare  debes 
145.  per  6.  Sc  produ&um  auferre  ex  870.  quod 
cidem  operi  prxftabis  ; multiplica  igirar  1.  per  6. 
fient  6.  qux  fi  auferas  ex  8.  reftant  i.  fcribchda  ; 
dcletis  1 . & 8.  mulriplica  4.  per  6.  fiunt  14-  qux 
fi  auferas  cx  17.  reftant  tria  feribenda , Sc  dele  a. 
7.  Sc  4.  denique  multiplica  y.  per  6.  fient  30.  qux 
fi  fubtrahas  cx  30.  nihil  relinquctur. 

Dcmonftratio.  Per  divifionem  quxrimus  quo- 
tiewem 
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tientem  , qui  oftendat  quoties  divifor  inveni- 
tur  in  dividendo  ; feu  qui  multiplicando  divifo- 
rem  producat  dividendum  : led  hac  met  hod  o id 
prxftaiTVis  , nam  jubemur  invenire  primam  cy- 
phram  quotientis  , qua-  quia  duas  fcqucntes  ha- 
bere debet , pertiner  ad  cenccnaria,  & multipli- 
cando  numcrum  B producat  numcrum  mino- 
rem  primo  membro  dividend! , nempe  j88.  non 
tamen  ita  ut  rclinquatur  numerus  major , quam 
145.  qui  numerus  produdus  ex  4.  per  145.  quia 
cyphra  4.  ilium  producens  pertinct  ad  cenrc- 
naria  , port  fc  dcbec  intdligi  habere  duo  o.  hoc 
eft  fi  fcribcrctur  relinqucrcc  adhuc  duas  cyphras 
vacuas.  Hoc cnim  idem  eft.  Hie  au tem  numerus 
produdus  ex  multiplicationc  14;.  per  4.  quain- 
vis  non  feribatur,  Uibincelligitur  & verc  aufertur 
ext  88. 

Jubemur  cxinde  promovere  diviforem  uno 
gradu  ■,  ita  ut  cjus  ultima  refpondeat  pcnulti- 
mx  dividend).  Cum  enim  divilbr  non  amplius 
per  ceiucnat  ia  roultiplicari  Jcbcat.  Sed  per  deca- 
des , ejns  ultima  die  dcbec  fujb  decadibus.  Sed 
hoc  mode  , collocatus  divilor  , neque  feuicl  invc- 
nicur  in  membro  dividendi  fibi  compeccntc.  Ideo 
notarur  o , tantum  ut  cxplcatur  fedcs , nempe 
nt  prior  cyphra  luum  valorem  cemenariorum 
obrineat. 

Denique  promovetur  divifor , ut  multiplice- 
tur  per  unicaccs  , qitxrimufque  numcrum  qui 
multiplicando  numcrum  141.  faciat  870.  vcl  pro- 
xime  minorem ; invcnimufque  cllc  6.  quare  pri- 
ma  figura  quotientis  ,quz  eft  400.  multiplicando 
I4f.  efficit  58000.  fecunda  quae  eft  o.  nihil  effi- 
cit  i ultima  qux  eft  6.  multiplicando  14*.  efficit 
87a  qux  add  ita  numero  5 8000.  numcrum  5 8S70. 
producit , quod  cfficicndum  crat. 


PROPOSITIO  XX. 

AlU  praxes  divifionit. 

Qiiamvis  omnes  praxes  in  idem  rccidant » 8c 
xquivalcnter , Tint  exdem,  in  fpede  tamen  ali- 
quam  habent  diverfitatem  : inter  eas  illx  com- 
modiorcs  cenfcndx  funr  , qux  paucioribus  cha- 
raderibus  uruncur. 

Omnes  divifionis  praxes  prhnb  , in  hoc  con- 
veniunt  quod  codem  modb  applicent , aut  appli- 
catum  intclligant  diviforem  numero  dividendo: 
hoc  eft  ita  ut  membrum  dividendi  cui  applicacur 
divifor , codem  divifore  minus  non  fir. 

Sccundo 


A. 

8 9 

4 f 0. 

B.  4 3 t. 

omnes  co- 

D. 

8 6 

4- 

dem  modo 

E. 

3 

0 y 0. 

per  attema- 

F 

G. 

3 

0 1 4. 
1 6. 

C.  107. 

tioncm  in 
mente  fa- 

flam  qux- 

runt  lingulas  quotientis  cyphras.  Proponam  igi- 
tur  praxin  qux  fatis  oftendit  totum  arcificium. 
Sit  ergo  numerus  A dividendus,  numerus  B di- 
vilor  qUi  lubintclligatur  applicari  dividendo  , ita 
ur  primus  charadcr  4.  primo  8.  refpondeat , fe- 
cundus  $.  (ccurido  9.  tertius  1.  tertio  4.  fub 
quo  notetur  pun&tim.  Quxrarur  prima  cyphra 
quotientis  per  attentationem  , eo  modo  quo  dixi- 
tnus , qux  fie  1.  per  hanc  cyphram  z.  multiplica 


divifofem  431.  fientque  D.  864.  quem  ita  feribes 
fubdividendo  A , ut  ultimus  charader  refpon- 
deat pundo  notato.  Hunc  numerum  D fub- 
trahe  ex  membro  894.  reftabunt  30.  huienu- 
mcro  30  addes  cyphram  fequentem  numeri  A 
nempe  fo. 

Intclligc  diviforem  B applicatum  numero  505. 
pj^  ut  ultima  ejus  cyphra  refpondeat  notx  5.  8c 
quxre  quoties  divifor  431  inveniatur  in  nume- 
ro 305.  certum  eft  non  inveniri , quare  nota  o in 
quoiicnre. 

Numero  3050.  intclligc  diviforem  B applica- 
tum , ita  ut  ultima  ejus  cyphra  1.  refpondeat  ul* 
thnx  numeri  3050.  invcnicfque  per  artentatio- 
ncm  eile  fepties,  feribe  7 in  quoticnie,  multipli- 
cabilqnc  diviforem  B,  per  7.  & produdum  F feri- 
bes fub  numero  3050.  8c  ab  eo  fubtrahes  rclin- 
quetur  1 6.  dico  ergo  numcrum  C cfle  quotien- 
tem  & rclinqui  16. 

Ex  quibus  vidcs  in  fingulis  membris  , prhnb 
applicandum  cllc  divifotem  membro  dividendi 
fibi  competent. 

Sccundb  quxrendum  charadercm  quotientis 
per  attentationem  , tertib  per  charadercm  in- 
ventum  , multiplicandum  cllc  diviforem. 

Qitanb  produdum  lubrrahendum  cfte.ex  mem- 
bro dividendi  pcopofiro,  iu  tamen  ut  id  quod  rc- 
iinquitur  minus  fit  divifore. 

Terria  praxis  numcrum  genicum  ex  multiple 
catione  diviforis  , per  cyphram  quotientis  nod 
feribic , fed  multiplicando  fubducit  ex  membra 
dividendi  fibi  competente. 

Compendium  8c  utilitas  hujus  praxis  in  eo 
confiftit ; qubd  pauciflimas  feribat  cyphras  > ni- 
hilque  deleat,  hujus  cxempliun  hie  apponam.  _ 

A.  84567- 
1976- 

$ 1 7* 

3- 

B.  314. 

C.  161. 

Turn  more  confucto  per  attentationem,  quxri 
primam  cyphram  quotientis,qux  fit  x.(per  hone) 
multiplicandus  eft  divifor , 8c  produdus  fubtra- 
hendus  ex  845.  fed  id  uni  cidcmque  operi  Facile 
p^rficies.  Die  ergo  bis  quaruor  funt  odo  , quae 
iubtrahi  non  poimnt  ex  5.  fubtrahantur  ex  1 j. 
reftant  7.  feribenda  fub  j.  & memento  re  retine- 
re  unurn  , eo  quod  proccflfcris  ultra  decadem* 
Dicito  bis  duo  funt  quaruor , & unitas  retenta 
efficiunt  quinque , qux  fubttahi  non  polfunt  ex 
4.  fubtrahantur  ex  1 4.  reftant  9.  feribenda  fub  4. 
dividendi  j & memento  te  retinete  unum.  Bis  tria 
funt  6.8c  unum  retentum  funt  feptem,  qux  fi  au- 
feras  ex  8.  reftat  unum  fubferibendum.  Adde  nu- 
mero relido  197  cyphram  6 fequentem  in  divi- 
dendo : iam  qnxrere  debts  quoties  divifor  3x4. 
inveniatur  in  1976  deprehendo  per  attentationem 
inveniri  fexics  ; feribe  6 in  qoptiente  , & per  cy- 
phram 6 multiplico  diviforem  j incipiendo  ab  ul- 
tima & diccndo  fexies  4 funt  14.  qux  aufferri 
non  poftiint  neque  ex  6.  neque  ex  16.  fed  ex  16, 
8c  reftant  duo  feribenda  , & quia  fiibtradio 
AAa  iij 


Sit  dividendus  A , 
B,quxrimr  quotiens  C.  Seri- 
batur  divilor  infra  dividen- 
dum , relido  fpatio  interme- 
dio,  ad  operationem  •,  feriba- 
tur  ctiam  quotiens  infra  di- 
vilor cm. 

Intelligatur  applicari  di- 
vifor B membro  libi  compe- 
tent i,  ut  in  hoc  cxcmplo,  ul- 
tima ejus  cyphra  refpondet 
tettix  dividendi  5.  fub  qua 
notetur  pundum. 
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Arithmetica. 


fada  eft  cx  viginti , ret  me  duo  i fexics  duo  func 
1 1 , & duo  rctcnta , func  1 4.  qux  aufcrri  non 
polTunt  ex  7 j auferamur  cx  17 , reftant  tria  fub- 
Icribcnda , 6c  rctine  unum  : fexics  tria  funt  o do- 
dccim  , & unum  retentum  funt  > qux  fi  aufc- 
rantur  ex  19,  nihil  rcftat.  Adde  cyphram  7,di- 
videndi  n umer o 31.  & quxro  quotics  314  in  3 11. 
invenio  fcmel  ; fcribe  1 in  quotiente.  MultipJ 
cando  diviforem  per  unum  fait  a fubtradione 
reftabunt  tria. 

Notandum  primo,  in  fingulis  membris  id  quod 
relinquitur  minus  efle  dcbcrc  divifore,  fi  cnim 
majus , ant  xquale  eflet » divifor  ndhuc  fcmel  in 
dividendo  invenirctur , arque  adeo  nimis  parvus 
afliimptus  eflet  quotiens. 

Notandum  a.  Id  quod  relinquitur  fada  di- 
vifione , minus  femper  efle  divifore.  llludque 
efle  numeratorem  fradionis  aijus  divifor  fit 


• denominator , ut  in  excmplo  fuperiori  fict  fra- 
dio  -f4 

lllud  atitcm  quod  relinquitur  debet  rcduci  in 
minuriores  partis  ut  feiatur  quantum  coropc- 
rat  quoiienti.  Quod  ut  melius  intcliigatur  uip- 
ponantur  84367  nummi  dividendi , icu  diftri- 
buendi  trecentis  hominibus , cerrum  eft  per  rc- 
gulam  ftiperiorem  cuilibct  compctcre  nummos 
x6i  ,6c  reftarc  tres  nummos ; qui  ut  diftribui 
poftint  trecentis  viginti  quatuor  hominibus;  de- 
tent mu  tar  i in  francos  ficntquc  novcm  franci. 
Scd  neque  adhuc  diftribui  pofliint  3 14.  homini- 
bus. Quarc  cx  francis  fiunt  afles  multiplicatio- 
nc  per  10 ; ficntquc  >8o  afTes.  Scd  adhuc  fic  di- 
ftribui non  pofliint  tot  hominibus , fiant  ergo  de- 
narij  multi plicatione  per  11.  ficntquc  1160  de- 
nari). Inftituatur  ergo  divifio  numcri  1160  per 
diviforem  3 14,  quotiens  erit  6. 6c  reftabunt  ad- 
huc  116  denarij  non  diftrburi,  cx  quibus  fi  fiat 
moneta  adhuc  minor  , ulterior  difbibutio  fieri 
poterir. 


Ut  aurem  melius  intelligamr  ufus  divifionis, 
▼aria  excmpla  proferam  qux  Tytonibus  proponi 
poterunt. 

Sunt  4 mercatores  qui  focietatem  inierunt,  lu- 
crum autetn  fuit  900.  quxritur  quantum  cuihbct 
competar,  invenio  11  j. 

Impcratot  milites  habet  33194.  quos  diftri- 
bucrc  debet  in  feptem  agmina  xquakia.  Quxri- 
tur  quot  militibus  conftet  unum  agmen  ; inve- 
nio 3041. 


130368.633?  -65G55555 
PROPOSITIO  XX I. 
Problema. 

Jteduflio  minorum  Jpecierum  moneta  ad  majorcs> 


Si  itiinores  fpecies  monetx  ad  majores  re- 
duci  debeant , dividendus’  eft  numerus  inferio- 
ris  monetx  per  numcrum  fignificantem , quotics 
minor  in  majori  continetur.  Sit  excmplum  pri- 
mum  l.brarum  Turoncnfiuin  41 1.  vis  feirequot 
nummos  cfticiam , divide  numcrum  propofitum 
per  tria,  quotiens  137.  erit  numerus  mmuno- 
rum. 

Si  cx  libris  nummos  aureos  vclis  cfficcre  , ntt- 
merus  proppfitus  per  1 1 dividamr.  Ut  cx  aflibus 
francos  etneias  refervati  ultima  cyphri  rcliqui, 
fiimc  dimidium  » Sit  exempli  caufa  numerus 
allium  3834;  refervati  ulcimi  cyphri  4.  numcri 
rcliqui  fume  dimidium,fiunt  191,  rcftatque  1.  hoc 
eft  10  afles.  Cum  4 primo  ablatis  fiunt  14.  & ita 
dc  rcliquis. 

Notandum  item  dati  parallclogrammi  redan- 
guli  area,  6c  uno  latere ; per  diviuoncin  aliud  la- 
ms innotcfcere,ut  jamdixi. 

Divifio  examinatur , eo  modo  quo  multiplica- 
tio  folum  haberi  debet  ratio  refidui , quotics  di- 
vifione  fad  a aliquid  relinquitur  in  dividendo. 
Sit  ergo  ut  fupra  dividendus  numerus  A 33194. 
per  60.  fit  quotiens  388.  6c  relinquitur  i4.Ex  nu- 
meto  A aurcr  novenarium  quantum  fieri  poreft, 
reftant  3,  fcribcr.di  in  D.  ex  divifore,  ablato  no- 
venario  fi  fieri  poteft  reftant  6 ex  quotiente  re- 
ftant 1,  feribenda  in  E 6c  F ; multiplica  6.  per  j. 
fiunt  18.  adde  qux  reftant  nempe  14.  fiunt  31.  k 
qu.bus  ft  an  fins  novenarium  reftant  3.  feriben- 
da  in  G ; quia  numcri  D Sc  G xquaks  funt ; bo- 
na fuit  operatio. 


A.  33194- 
4 9 4- 
* 4- 

B.  6 o. 

C.  3 8 8. 


Hominibus  $000  di- 
A 3/194.  ftribuendi  fint  400000. 

1 9.  quxritur  quot  nummi 

1 4.  unicuique  eveniam;  in- 

venio 3 a 

D.  7.  ' Emit  aliquis  equos 

C.  3 o 4 1.  431.  deditque  nummos 
13814.  finguli  cqui  vx- 

nient  nummis  31. 

Q^iotics  numerus  aliquis  dividendus  eft  pec 
10.  100.  1000.  toties  cjus  ultima  cyphra , vcl 
dux  vel  tres  dclendx  funt.  Et  fi  8460.  per  to. 
ttit  quotiens  846.  Si  in  fine  habeat  cyphras  fi- 
gnificativas  , illx  cum  quotiente  fradionem  cfli- 
cicnt  ut  fi  numerus  43367  per  too.  fic  dividen- 
dus quotiens  erit  433. 


PROPOSITIO  XXII. 

Theorema. 

Si  4 numeri  proportionate!  fuerint  , numeral 
preduclw  ex  multi  plicatione  primi  , & uttimi ; 
ajualu  efi  numero  produUo  , ex  rmtltipllca - 
none  fecundi  , ($■  ttrtj, 

Vocamtis  nmneros  proport ionalcs,  aim  primus 
ad  fecundum  eandem  rarionem  habet,  ac  ter  tins 
ad  quartum,quid  autem  hoc  fit  explicuimus  fatis 
fus£  , initio  libri  quinti  clemcntonitn  Eudidis. 
Hxc  etiain  propofitioeft  16  fcxri  libri  Elcraen- 
toium  Euclidis. 

Revocandum  autem  eft , id  quod  initio  multt- 
plicationis  diximus  , nempe  per  nuiltiplicationcm 
produci  redangulum  aliquod , aijus  numcri  mul- 
riplicantcs  fint  latcra , numerus  verb  produdus 
fic  area. 


Sin( 
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A B.  C.  D.  Alio  modo  idem  piobicm^ 
abfolveraus.  Secundum  per  pri- 
mmn  divide  , 5c  quotientem 
J>cr  tertium  multiplies  , produ- 
ces crit  qui  quxritur.  Sint  nu- 
mcri  A,  B , C,  quibus  quxritur 
quartus  proportionals  D divide  B,  fccunditm  per 
priinum  A crit  quotiens  E dico  quod  |'i  multi- 
plicetur  C per  E,  producitur  numerus  D. 

Demonftratio.  Cum  erum  dividitur  B , per 
A , fitque  quotiens  E > quot  erum  unirates  in  B 
toties  A conrinetur  in  B.  Hoc  eft  ita  eft  unltjs  F 
ad  E,  ut  A ad  B (cum  C ad  D , quare  re&ingu- 
lum  Tub  F & D ®quale  eft  redangulo  lub  E 5c 
C , tc&angukim  autem  Tub  F urtitate  , fit  D eft 
ipfum  D,  nam  unitas  mulriplicando  qutmcumque 
numcrum  nihil  inmnitat , fed  cundem  numcruni 
facit : ergo  numerus  D eft  idem  ac  prod.i&us  ex 
multiplicatione  E per  C. 

Alin  item  mod&  Prinaum  divide  pet  ferun- 
dum  , 5c  tectium  pet  quotientem  quartus, crit  nu- 
mcrus  qui  quxritur.  Lic£t  ifte  modus  pofllt  ha- 
bere locum , ctiain  quando  primus  minor  eft  fc- 
cundo  cum  (%is  demonftratio  (it  turfvcrfalis  ni- 
lulominus  poteft  maximifdhibcTi  quando  fccun- 
dus  minor  eft  primo. 

Sint  ergo  ttes  nitmeri  data 
A,  B,C  , quxritur  quartus  D 
ignotus.  Dividatur  primus  A 
per  fcctindum  B , fiatquc  quo- 
tiens E , per  quern  dividatut 
tertius  C.  Dico  quotientem 
iftius  ultimx  divifionis  c(Te  nu- 
mcrum  D>  feu  quartmn  proportionalem. 

Demonftratio.  Cum  B dividit  A,  quotiens  eft 
E j crit  ut  A ad  B i ira  E ad  unintem,  ut  au- 
tem A ad  B j ita  C ad  D : ergo  ut  E ad  uniratenv 
ita  C ad  D ; ergo  rc&angulum  fub  ttnitate  & C, 
xqualc  eft  rcdangulo  fub  E Be  D.  Quare  cogni- 
to  rcthngulo  nempe  numero  G , atm  cnim  vni- 
tas  numcrum  mitltiplicat, nihil  immntat  ut  habca- 
tur  illius  latus  D debet  fieri  divifioper  aiiud  lama 
E.  Q^iod  ctat  dcmonftr.indum. 


A.  B.  C.  D. 


E.  i.  F.i. 


F I 

Sint  igirur  quatuor  raimeti  $.  6.  a.  4.  propor- 
tionals rcprxfcntati  pet  linens.  Sitquc  nume- 
rus A , feu  rc&angulum  quod  producitur  ex 
multiplicatione  , primi  per  ultimum  4.  paritet 
fit  re&angtilum  B quod  oriatur  ex  multiphca- 
rione  fecuudi  numcri  6.  per  tenittm  1.  dico  rc- 
&angnlum  A nempe  1 1.  xqualc  efle  rc&angulo 
B.  Jitngantur  enim  re&angula  , ita  tit  GEH  , 5c 
FED  iint  rc&x  line*  , pcrficiaturqnc  rc&angu- 
ium,  C prodtt&is  lineis  K.D,  IH  > donee  concur- 
rant  in  L.  # 

Demonftratio.  ( Per  t.  <J.)  ita  eft  rc&angulum 
A ad  C ; ficur  GE  ad  E H ; feu  5. ad  5.  fed  tit  j. 
ad  6.  ita  fnpponitur  1.  ad  4.  feu  FE  ad  DE  : ergo 
A ad  C fc  Haber  ut  FE  ad  ED  ; fed  ut  FE  ad  ED; 
ita  ( per  i.  6.)  B ad  C : ergo  ut  A ad  C,  ita  B ad 
idem  C.  ergo  ( per «).  5.)  A 5c  B fiint  xqualia  quod 
crat  detnonftrandtim. 


Eodem  mod&  demonftrabimns  , qnod  fi  A 5c 
B ft  nr  xqualcs  erit  ut  G E ad  E H , ita  FE 
•dE  D. 


PROPOS\JIO  XXIII. 


Problems. 

Trtbtu  datu  numeric  rjn.tr turn  proportionnlrni 
invenire. 

A.  B.  C.  D.  Sint  tres  numcri  dati  A,  B, 
C , ‘qpxritur  (Hus  propor- 
5*  6-  J.  10.  tionalis.  Hoc  eft^xritur  qu ar- 
ms numerus  D ad  quem  tcr- 
tius  C eandem  rationem  habcat , quam  habet, 
primus  A ad  fecundum  B.  Multi  plica  fecun- 
dum  B per  tertium  C , Be  produ&um  divide 
per  A j quotiens  divifionis  , crit  numetus  D. 
qtixiitus. 

Demonftratio.  ( Per  fuperiorem)  numerus  pro- 
du&us  ex  multiplicatione  B per  C xqualis  eft 
numero  produ&o , ex  multiplicatione  A,  per  D ; 
ergo  muiriplicando  B per  C , habetur  numerus 
qui  produccretur  ex  multiplicatione  numcri  A 
per  D,  nempe  cognofcitur  cjus  area  ; fed  (per  17. 
bu\iu)  fi  cognita  area  , per  unum  latus  nempe  A 
dividatur,  divifionis  quotiens,  erit  aiiud  lams  ; er- 
go fi  per  primum  A dividatur  numerus  prudu&us 
ex  multiplicatione  fecundi  per  tertium,  quotiens 
divifionis,  erit  quartus  qui  queritur. 


PROPOSITIO  XXIV. 

Problcma. 

Duobtu  d.tiit  numer * tertium  ctntiftui  proportion 
nnlem  invent)  e. 

A,  B,  B,  C.  Sint  duo  numcri  dati  A , Be 
B.  Quxritur  tertius  continui 
a.  4.  4.  8.  proportionalis , hoc  eft,  quxri- 

tur numerus  ad  quern  B can- 
dem  rationem  liabcat , quam  A habet  ad  B.  Po- 
natur  bis  numerus  B , fiatquc  ut  A ad  B , ita  B ad 
C.  Hoc  eft,  moltiplicctut  B per  B , feu  per  fc- 
ipfum,  Be  produ&us  dividatur  pet  A.  5c  quotient 
divifionis,  crit  C.  qui  quxritur. 

Demonftratio.  Eadem  eft  qux  in  fupetiori  pro- 

pofifione. 

Notandnm  quot icfcumque  dati  numetr  hr. bent 
aliqnam  demonftrationem  adjun&am  ; tunc  ut 
regula  fine  errore  fiat  , debent , vel  primus  Be 
tertius  eidem  denomirationc  aftici , mne  aurCm 
fecund  us  5c  quartus  eidem  etiara  afiscicnrur  , Vel 

duo 
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dqo  primi.  Ncmpc  primus  & fecundus  eidem  de- 
nomination*  afficiuntur,  Sc  cunctcrtius  5c  quar- 
tus  cadcm  ctiam  dcnominationcafficiantur.  Uc  fi 
ita  enuncietw.  Si  4.  hominibus  dantur  j.  num- 
mi , 7.  hominibus  qui  dabitur.  Vides  autcm  pri- 
mum , Sc  tcrtium  cjufdcm  eflc  denomination)  s, 
fiait  ctiam  1.  Sc  quarrum  vel  ft  quxras  uc  fe  ha- 
bent  4.  homines  ad  7.  ita£  habebunt  5.  nurami 
ad  8.  cum  ~ ex  quo  fit  ut  in  quzftione  tres  nu- 
meri  diver  lx  denominationis  proponi  non  dc- 
bcant.  \Jt  4.  palmi  ad  quinque  pedes.  Ita  io.ulnx 
ad  digitos,  quia  licet  numcri  in  abftra&o  poll  opc- 
rationcm  fadkam  fint  proportionates.  In  concrcto 
tamcn  propter  variam  illam,  5c  incognitam  deno- 
minationem  mancrcnt  non  proportionates,  faltcm 
quantitates  ftgnificatx. 

PROPOSITIO  XXIV. 

V dr U ytufl torus. 

Proportio  alia  eft  dirc&a  alia  iqperfa.  Dire&a 
eft  quando  primus  cft%d  fccundum  ut*tertius  ad 
quartum.  Invcrfa  verb  dicitur  quando  primus  eft 
ad  fccundum  ut  quartus  ad  tertium. 

Rurfus  utraque  fubdividitur  in  ftmplicem  Sc 
compofitam.  Simplex  eft, quando  conftat  tantum 
tribus  vel  quatuor  terminis.  Compofita  vero  eft, 
quando  conftat  tarn  pluribus  quam  quatuor  ter- 
minis. 

Ut  melius  intelligant  Tyrones  has  proportio- 
num  quzftiones,  addifcantque  fcnftm  methodum 
rcgulas  inveniendi , proponendas  hac  propofttio- 
ne  varias  diverfarum  proportionum  quzftiones 
ccnfut. 

Si  quatuor  homines  expendunt  14.  nummos 
intran  dies  , quot  ex  pendent  xo.  homines  intra 
dies  jo.  Hxc  proportio  eft  compofita. 

Duobus  modis  lolvi  poteft  hxc  quxftio.  Primb 
duplici  regula  trium,  direfta  hoc  mode. 

Si  4 homines  expendunt  14  nummos , quot 
expendent  10.  Subintcllctto.in  ut  toque  Cafu ; eo- 
dem  duodecim  dicrum  tempore  j quare  imilcipli- 
Cando  14.  per  10.  provenient  4S0.  qux  ft  dividas 
per  4.  invenies  1 xo. 

Rurfus  dices  ft  it. dies  daiu  expenfas  no. 
nummorum : quas  expenfas  dabunt  dies  jo. mul- 
tiplica no.  per  jo.  provenient  3600.  qux  ft  di- 
vidas per  is.  quotiens  ecit  joc.  numcrus  fcilicct 
quzfttus. 

Alio  modo  folvi  poteft  hxc  quxftio  4.  homines 
mtra  t x.Jics>multiplica  n.  per  4.  habebis  4$.ex- 
penfas  diurnas.  Paritcr  xo.  homines  intra  jo.dies, 
mukiplica  jo.  per  xo.  fient  600.  fiat  fimplex  regu- 
la trium  fi  48.  expenfx  diurnx  ad  14. nummos  af- 
cendunt , quid  dabunt  600.  inveniefque  paritcr 
300.  nummos. 

Opus  erit  regula  proportionum  invcrfa  in  ali- 
quibus  cxemplis  , quale  eft  illud.  Si  4.  homines 
intra  n.  dies  expendunt  nummos  14.  intra  quot 
dies  ao.homines  expendent  joo  nummos.  Multi- 
plica  paritcr  n.  per  4.  ut  habeas  numerumex- 
penfarum  diumarum  nempe  48.  fi  14.  mimmi 
dant  expenfas  48.  quot  dabunt  expenfas  diurnas 
30o.nummi,  fecundum  banc  propofitionern  fiat 
regula  trium  communis  multiplicando  48.  per 
30c.  fient  14400.  qux  fi  dividas  per  *4.  quotiens 
crit  600. numcrus  expenfarum  diuinarum , quern 


numerum  fi  dividas  per  10.  homines,  qui  fingulis 
diebus  xo.cxpcnfas  diurnas  faciunt,quoticns  nem- 
pe 30.  crit  numcrus  dierum  quxfirus. 

O&o  homines  fingulis  menfibus  finguli  expen- 
dunt fex  nummos  j quot  iidem  expendent  intra 
4.  annos.  Unus  uno  menfe  expendit  6.  nummos 
intra  4.  annos  hoc  eft  48.  mcnlcs  quot  expendet. 
Fiat  fimplex  multiplicatio  48.pcr  6.  produccntur 
a88.  nummorum  expenfx  unius  hominis  pro  4. 
annis.  Fiat  alia  regula  trium  ,'  fi  unus  homo  ex- 
pends nummos  188.  o&o  homines  quot  expen- 
dent , opus  eft  foli  multiplicatione  numcri  x88. 
per  8.  fient  1504. 

Potcrat  alitcr  ordinari  hxc  regula  fi  unus  ho- 
mo in  menftm  expendit  6.  nummos  , quot  8.  ex- 
pendent  eodem  tempore,  invcnibquc  48.  rurfus  fi 
o&o  homines  intra  menfera  expendunt  48.  num- 
mos,quot  expendent  intra  48.  menlcs.  Multiplica 
48.  per  48.  mniiitcrque  fient  xj04.Pro  xoo  libris 
mercium  avehendis  per  100  lcucas  dantur  num- 
mi  4.  quid  dabitur  pro  100.  libris  tramferendis 
per  40.  lcucas. 

Multiplica  100.  libras  per  too.  ut  fiat  10000. 
ncmpc  numcrus  libratum  tranflatarum  per  unara 
lcucarn.  Pariter  multiplica  400.  per  too.  fiunt 
40000.  librx  per  unam  lcucarn , turn  inftituarur 
regula  trium  ft  1000  dant  4 nummos  , 40000 
dabunt  nummos  8. 

Aliquis  nummis  10.  lucratus  eft  4.  nummos 
tribus  menfibus,  quod  tempus  requiritur,  ut  100. 
nummis  , lucrctur  xooo.  nummos.  Primb  multi- 
plica tres  menfes  per  10,  fiunt  triginta  nummi 
mcnftrui  4.  nummi  lucri  cxigunt  30.  nummos 
menftruos.  xooo.  nummi  lucri  quid  requirenr,  in- 
venioque  multiplicando  xooe.  per  30.  fieri  60000. 
& dividendo  per  4.  qnotientem  clfc  jooo.  habco 
aufem  100  nummos  per  quos  fi  divido  jooo.quo- 
tiens  erir  jo.  qux  itcrum  fi  divido  per  11.  habco 
annos  ix.  Sc  6jncnlcs.  * 

Singulis  militibus  dantur  4 nummi  fingulis 
menfibus  , quid  dabitur  militibus  1 jooo  novem 
menfibus.  Multiplica  13000  per  novem  men- 
fes,fient  1 L?ooo.quz  itcrum  multiplica  per  4iicnc 
468000. 

11  MclTores  10.  jugera  metunt  novem  diebus, 
intra  quex^tempus  30  meflbres  43  jugera  me- 
tent.  Prnr.«uiltiplica  lb*.  per  9.  ut  fiant  operx 
diurnx  1 <58.iwn  dices  xo.iugcra  dant  operas  108. 
4f.iugcra  quot  exigent , provenientque  143.  qux 
ft  dividas  per  jo  meflbres,  provenient  otto  dies 
5c  ji  feu 

Margarita  emitur  , qux  denub  venditur  num- 
mis xoo.  ita  tamcn  ut  jaftura  fit  decern  pro  xoo. 
quzrirur  quant i fiicrir  empta  initio. 

Fiat  ut  90  ad  100.  ita  xoo  ad  4.  xxx  77. 

Nam  fi  empta  efl*ct  100.  nummis  , 5c  vendita 
90.  eflet  ja&ura  decern  pro  100. 

Mercator  pannum  emit  illumque  vendit  num- 
mis j 6oo.quxritur  quanti  emcrit.fi  tamcn  cmiflet 
tribus  nummis,  minus , lucrum  fuiflet  dcccm  pro 
centum  jfiatut  no. ad  100.  ita  3600  ad  3x7a  A- 
quibus  ft  addas  tria,  fient 

Mercator  emit  in  Indiis  50000.  libras  piperis, 
fuitque  pretium  ioooo.nummi.  Portorium  autcm 
pependit  in  Lufitania  500.  nummos.  Pro  naulo 
300.  Portorium  in  Italia  xoo  ve&oribus  dedic 
mille  nummos. 

Quanti  debet  vendere  fingulis  libras,  ut  lucxe* 
tur  duos  afles  in  fingulas. 


Predum 


Liber  I. 


pretium 

Lufi  portorium. 

rnulus 
ltalicum  port, 
vc&oribus 


i o o o o. 

300. 
300. 
100. 
I o o o< 


Ficnc  A 


000. 
6 o. 


710000* 
1 1 0000, 
1000. 


MV 


3 0 0 0 0. 


PROPOSITIO  XXV. 


Problem  a. 


A. 

4- 


B.  C.  D.  Sint  rrcs  mimcri  A , B , C. 
6.  3.  S.  qnxritur  D quartus  qui  ita  fc 
habeat  ad  primum  A , ficut  fc- 
cundns  B ad  tertium  C,  multipliccmur  duo  prio- 
rcs  A,  B Sc  produftus  dividacur  per  tertium  C. 
Sit  diviforis  quoriens  D i 4ico  D ita  fe  habere  ad 

A,  ficut  B fe  habec  ad  C. 

Demonftratio.  Cum  enim  re&angultim  fub  A, 

B,  equate  fit  refiangulo  fubD  , C,  fi  D ftatuatur 
primus  numcrus ; Sc  C ultimus  (per  prop.  19.  hu- 
)Mt)  crit  ut  D ad  A , ita  B ad  C.  Ouod  crat  dc- 
monftrandum. 

Atquc  hxc  eft  quam  vocant  communiter  regtt- 
Iam  proport  ionum  cverfam  : qu*  tunc  adhiberi 
dtber,  cum  invenitur  iam  aliqua  xqualitas , quod 
cxctnplis  pot iiis  , quam  vocibus  prxcipui  ab- 
ftrailis  explicari  poteft.  Curlbr  aliquis  cer- 
mm  , U dcfcrminatunytcr  conficit  intra  8 dies, 
fingults  diebus  confidcndo  14  leucas , ut  idem 
Ipatnim  pcrficiac  infra  6 dics,quot  leucas  conficc- 
rc  debet.  In  qUO  vidcs  , quod  utrobique  fie  idem 
iter  confidcndum.  MuU 
1”  ...  P'  tiplicando  autem  A per 

Dies  mill,  dies  miliaria.  B habet ur  totum  iter  \ 
S.  14.  6.  jx.  quod  fi  dividacur  per  6 

dies,  habetur  illud  quod 
finguhs  diebus  conficiendum  eft. 

Aliud  lignum  everfx  illius  rcgulz  crit,  queries 
eo  major  eft  numcrus  qusficus,  qi,b  minor  eft  ille 
qui  ponitur  in  q ixftione.Uc  10  homines  intra  10 
dies  pcrficiunt  aliquod  opus  , quor  requireremur 
ur  idem  opus  pcrficercnt , intra  fex  dies , in  quo 
vidcs  1 quod  qub  pauciores  crunc  dies , cb  plurcs 
requirentur  homines,  ideb  multiplicabis  primnm, 
per  lccundum , ut  habeas  numerum  operarum 
diurnarum  , quern  numerum  divides  per  dies  , uc 
habeas  numerum  hominum. 


Tom,  /. 
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PROPOSITIO  XXVI. 
Problem*. 


Vftu  varlj  Regtia  proper  lignum  dirt  ft*. 


Primb  quxcitmque  folura  funt  in  unam  fum- 
mam  coalcfcant,qualis  eft  fumraa  A,qux  inafles 
convertatur  multiplicando  per  60,  fictqtte  fiimma 
B out  dividacur  per  30000.  quotiens  crit  14 
quibus  fi  addas  duos  afles  fient  1 6 


Quamvis  ea  qu*  diximus  fupra  videantur  fuf- 
ficerc  ad  intelligcnciam  regulx  proportionum,  ad 
faciliorcro  tamcn  eius  ufuin  j putavi  nonnulla  hie 
ejns  cxempla  efle  adhibenda. 

Intra  4 raenfes  expenduntur  nummi  400, quo t 
e*pendencur  intra  la,  vidcs  autem  eanden.  dtbere 
efle  rationcm  numcrorum  400.  ad  nummos  qux- 
ficos,  qu*  eft  4 menfium  ad  1 *.  Ita  ergo  opera* 
beris. 


Difponantur  mimcri. 

menfes.  nummi  menfes.  nummi* 


400. 


11.  1 1 o o. 


Djtis  tribiu  turner  tf  invenire  quart  urn  qui  ita  fe 
babe  at  ad  primum,  ut  fccundm  ad  tertium. 


800. 


400* 


4 8 o o.  uoo, 


4 4* 


Multiplica  numerum  400  per  n,  prodmftiirrt 
dcindc  per  4.  prodibit  numcrus  1 100.  qu* fitus. 

Si  proponatut  h*c  quxftio.  pro  1 j numinis 
habco  tres  ulnas  panni  alien  jus } quot  nummi  re- 
quirentur ut  habeam  10  ulnas.  Ita  debet  proponi 
qu*ftio,3  ulnx  vzneunt  13  nummis,io  uhix  quo* 
nummos  cxigenr. 

Multiplica  ij.per  lo.pro- 
dudhim  300.  divide  per  pri- 
ftium  j.  quotiens  100.  eric 
numerus  quxfitus.  Si  intra 
4 menfes  expenduntur  145 
nummi , quot  expendentur 
intra  4 annos  , debent  pr'iis 
tnutari  anni  in  menfes^u  fiac 
eadetn  dcnominatio  men- 
fium  , funt  autem  4 anni 
menfes  48. 


3.  13.  10.  10O. 


300. 


4 menfes,  nummi  143.  menfes  48.  nummi  1916, 

4 8. 


* 9 4 4* 
9 7 *• 


1664.  C 1 p 1 6, 

4* 


Eodem  modo  operaberis  quoties  ptures  Tune 
denominationes  , hoc  eft  fi  4 rocnles  dant  num- 
mos  14  3 . quot  dabunt  4 anni  Sc  menfes  6.  pbnen- 
di  enim  funt  34  menfes  pro  4 annis  Sc  6 menfi- 
bus.  Alia  fimilia  exempla  innumera  fieri  poilunt, 
modb  null*  ponanrur  fra&iones  ; Docebo  enim 
fequenti  pane  , quomodo  verfand*  fine  fra  Clo- 
nes. 


BBb 


Exempli 


\ 


, ^ 
3 
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Arithmetica. 


Exempts  retttU  triant  Ever/, it. 

Cum  fcxtarius  fruroenri  vxnit  libris  tnronenfi- 
bus  fcxdecim,  pro  1 1 affibus  habcntur  fcx  librae 
partis  , quot  librae  d.ibunrur  pro  1 z affibus  cum 
fcxtarius  venditur  libris  tuconenfibus  14.  ludi- 
fponantuc  numcri. 

Libre  Tut.  librx  panis.  librx  Tur.  6.7;, 

1 6.  6 14. 

6. 


Turn  multiplica  primum  per  fecimdum  > Sc 
produ&um  divide  per  tertium  j quartus  qui  pro- 
veniee  eric  is  qui  quxritur. 

Demonftratio  eft  , quia  in  hac  reguli  quo 
major  eft  primus  numerus  eo  minor  eft  is  qui 
quxritur , hoc  eft  c£  proportion  , qui  14  lu- 
perantur  £ 16,  cidcm  numerus  quxfitus  fuperat 
6 unde  deber  fieri  ut  14  ad  16.  ita  6 ad  mime- 
rum  quxficum  , quod  fict  juxta  principia  pofita, 
fi  1 6 per  6 multipliccs  > & produ&um  dividas 

per  14- 

Congius  vini  vxnit  libris  ruronenfibus  44.  Sc 
cotylx  o&o,  affibus  14.  quot  cotylx  habebunrur 
pro  iifdem  14  affibus  , dum  congius  vcndicur  li- 
bris  1 4.  Auimadvertis  autem  pro  14  affibus  plu- 
res  haberi  cotylas,  fi  congius  minori  pretio  ven- 
datur.  lea  difponantur  numeri- 

Librx  44.  Cotylx.  librx  aj  77. 


Requirnniur  ad 
j j i.  excrcitum  uno  die 

doiia  ja.  quorum 
7 x.  lingula  continent 

Cotylas  3 60.  quot 
X,  requirentur  pro 

eodem  cxerciru 
' x 4.  doiia  continentia 

cotylas  140. 

Cotylx.  doiia.  cotylx.  doiia.  Si  multipli- 
ccs  doiia  3 x per 

$ 6 o.  32.  140.  48.  cotylas  360, cf- 
ficics  numerum 

cotylarum  requifitarum  ; quem  numerum  divi- 
des per  140.  In  duobus  prioribus  cxemplis  fi  mo- 
dica  fieret  mutatio , eadem  ratio  adhiberi  poller. 
Ponamus  enim  dum  fcxtarius  fruraemi  vxnit  16 
frnnds  haberi  6.  libras  panis  pro  franco  : Per 
multiplicationem  habetur  numerus  librarum  pa- 
nis qux  funt  in  lextario , detrada  mcrccde  pifto- 


ris.  Qui  numerus  divifus  per  francos  14.  oftcndic 
quot  librx  compctant  fingulis  frauds  , ut  autem 
le  habet  francus  ad  francum  > ita  12  afles  ad 


1 2 afles. 

Ex  Panno  cujus  latitude  duotum  palmorum, 
requiruntuc  palmi  36,  ut  certain  fupcllc&i|em 
elficias  , quxritur  quot  palmi  fine  ncct  flari j ad 
candem  fiipelle&ilmt  pcrficicndam  , fi  latitude 
panni  fuerit  trium  palmorum.  Si  mulripbces 
3 6 per  duos  palmos  cfficics  72  > numerum  pal- 
momm  quadrarorum  requifirorum  ad  pro- 
pofium  iupclk&ilcra  , quern  numerum  fi 


dividas  per  tria  habebitur  longitudo  panni  nem- 
P6  14- 

Die  horas  xa  babentc  , veredarius  certain  iter 
conficit  intta  dies  1 o,  quot  tequirentur  dies,  cum 
fol  fupra  horixontera  per  16  horas  manebit.  Si 
multipliccs  12,  per  io,elHcies  110,  numerum  ho- 
rarum  , quibus  veredarios  tale  iter  emetiri  poceft, 
fi  ergo  talctn  numerum  1 10  dividas  per  1 6,  ha- 
bebis  dies  7. 77  feu 

Imperator  obfclfits  cum  militibus  7ooo,vidhim 
habet  ad  alcndos  m Hires , pro  4 menfibus,  dan  do 
fingulis  vi&um  14  affiant , fed  fperare , non  po- 
teft  auxilium  nifi  poft  feptem  menfes  j eadem  au- 
cem  ratio  , qux  eft  4 men  (nun  ad  7 menfes  ea- 
dem eft  4 dicrum  ad  7 dies. Si  autem  haberet  tan- 
tum  , ad  dandum  militibus  per  4 dies,  1 4 afles  3 
multiplicando  14  pet  4 habcrctur  ftipendium 
unius  militis  pro  4 diebus,  nempe  5 6,  qux  fi  di- 
vidas per  7.  fient  8 a(Tes,quamvis  autem  non  unus 
miles,  fed  7000.  perindc  tamen,  ficut  enim  multi- 
plicantur  14  afles  per  7000,  multiplicantur  etiara 
8 afles  per  cundetn  numerum. 


PROPOSITIO  XXVII. 


Datu  diver  ft  de  nomination  is  nttmeris  , qunr- 
turrt  proportionalcm  invenire . 

Aliquando  accidit  ut  plurcs , quim  tres  nu«te- 
ri  proponantur , quibus  alius  proportionalis  qux- 
rendus  eftj  cum  tamen  rcgula  hxc  aurca,  feu  pro- 
portionum  non  plures  quhn  tres  admittat ; tdeA 
vcl  in  duas  regulas  proport  ionuw  operatio  divi- 
denda  eft  , vel  numcri  ilii  plurcs  ad  tres  rcvocan- 
di  funt.  Sit  exemplum  illud  propofitum  , opera- 
rij  if,  intra  6,  dies  abfolvum  foflara  longam  1 00 
p;  Tus,  quint  longam  abfolvcrcnt  operarij  jo,fp»- 
tio  8,  dictum. 

Ex  duobus  ptitnis  numeris  fac  unum  numerum 
per  mult iplicacioncm  xf,  operarij  intra  6 dies , 
multiplier  xf.  per  6,  ut  habeas  laborem  diunuim 
j 30.  operariotum , idem  pcxfta  in  corrcfponden- 
tibus  y Sc  totam  rcgulanvad  tres  tetminos  rcvoca- 
veris  hoc  modo.  > 

Si  130  operx  diumx  , dant  foflara  longam 
too  paflus  , operx  140,  quim  longam  efficient 
invcnics  160  paflus , vel  hoc  modo  partire  opc- 
rationem. 

Si  operarij  23  dant  paflus  100,  operarij  39 
dabunt  palfus  no,  fi  nempe  idem  fit  numerus 
dicrum  6,  ideoque  ntrfus  dicendum  eft. 

Si  6.  dies,  dam  paflus  1 20,  quid  dabunt  dies  8. 
Sc  invenio  160. 

Dcmonftrationem  btc  apponere  fupervaca- 
neum  puto  cum  tem  ita  fc  habere  fit  finis  notum 
per  fe. 

Poteft  fieri  ut  in  diverfis  hujus  regulx  exem- 
plis  , inveniantur  varix  difficulcatcs  , ideb  vo- 
lui  v aria  hie  apponere  exctnpla.  Sit  igitur  iftud 
primum  10  aurci  , fpatio  trium  araiorum  dant 
lucrum  8 aureorum  , 3 o aurci  fpatio  4 anno- 
rum  quod  lucrum  dabunt.  Utroque  modo  folvi 
poteft  quxftio.  1.  fi  multiplices  20  aurcos  , pet 
tres  annos  fiantque  60  aurci  annui  3 paritcr  mul- 
tipliccs 30  aurcos  per  4 annos  fiantque  120 

aurci 
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«drci  ahnui  •,  hoc  modo  regulars  inftituoj  Go  dant 
8,  no  dabunt  x6.  vcl  hoc  modo. 

io  Aurci  dant  8 aurcos  ; quid  dabunt  30 
aurci,  li  codcm  tempore  nempe  per  3 annos 
reftrant  lucrum  , invenicfquc  u,  Denuo  di- 
ces } li  3 anni  dant  1 1 quid  dabunc  4 6c  inve- 
nies  1 G. 

Aliquando  auicm  in  una  ex  his  regulis  propor- 
tionum  , opus  ell  lnverfa  regula  triuin  \ Ut  aurci 
4000  miliiibus  300 , debentur  in  ftipendium 
menfibus  4.  quxricur  quot  menfium  ftipendium 
lint  nuimvu  6000,  militibus  100. 

Si  dicas  aurci  4000  dant  ftipendium  militi- 
bus 300,  aurci  6000  quot  militibus  dabunt  fti- 
pendium , ft  militenc  eodem  tempore  nempe  4 
menfibus  , iuvcnioquc  milices  450.  Unde  rurfus 
dico. 

Si  fumnu  6000  ftrfficit  ftipendio  4 men- 
fium p^o  450  quot  menfium  ftipendium  crit 
pro  militibus  xoo.  In  qno  vidcs,qu6  plureS  erunt 
milltes  cb  menfibus  paucioribus  fufficict , idco- 
que  cvcrfa  regttli  trium  opus  eft , nempe  ut  mul* 
tiplices  450  per  4.  facialquc  numcrum  ftipen- 
diorum  mcnftriiorum»qux  divides  per  100,  inve- 
niefquc  9 menfes. 

Alio  item  modo  poterat  folvi  quarftio ; Si  cnim 
multipliccs  300  milites  per  4 menfes  habebis 
menftruorum  ftipendionim  numcrum  > qu*  in 
4000  anreis  inveniunrw  ; Unde  per  rcgulam  au- 
ream  , dices  ft  4000  aurci  dant  1 100  , quot  da- 
bunt 6000 , habcbifqiic  1800.  Qjem  numcrum 
ft  dividas  per  xoo  milites  } provcnicnc  9 
menfes. 

B55S3S5eQWta65iHC£ffiI  556355S3SJ5&S3  6303  S3 
PROPOSITIO  XXVIIL 
Problem  a* 

Regal*  felt  lain  , feu  datum  vumerttm  ft  c art 
tn  partes  ; datum  fervtnt 

proportitrtem, 

Sint  tres  quorum  primus  contulcric  aureos  6, 
alius  io,  alius  ix.  Perada  autem  negotiatione 
inveuimr  lucrum  aureorum  60.  quxritur  quan- 
tum debeat  quilibet  accipcre,  feu  dividendus  eft; 
nnmerus  60;  in  tres  partes  qux  ita  fe  habcant  ut 
6.  10.  tx.  nam  quilibet  dcbcc  habere  lucrum  fc- 
cunditm  pronortionem  forris  : ita  ut  fe  habcac 
lucrum  ad  lucrum  \ ficut  fe  habet , fors  ad 
fortem. 


Addantur  fimul  illi  nnmeri , fecundiitn  quo- 
rum proportioncm  dividendus  eft  numcrus  60, 
nempe  fortes  feu  6.  10.  ix.  ficntque  x8. 


Fiat  triplex 

6. 

iS. 

6. 

60.  A. 

IX. 

14- 

regula  aurea. 

— 

In  prim  a di- 

10. 

18. 

xS. 

catur  ut  x8> 

sx 

— . 

ad  6 j ita  60 

IX. 

ad  A.  In  ft- 

i— 

,8. 

to. 

B. 

It. 

■ — . 

cunda  uc  x8 

x8. 

18. 

ad  10 , ita  Go 

xo. 

ad  B,  ut  x8 

— 

ad  1 x.  ita  Go 

18. 

11. 

Go. 

C. 

If- 

18. 

ad  C , dico 

A,  B,  C efle  partes  numeri  60.  candem  habentes 
rationem  quam  habent  6.  10.  11 . & adxquantcs 
ipfum  60.  Cum  enim  lit  ut  xS  ad  6,  ita  So  ad  A# 
Tom.  1. 


crit  invertendo  ut  6 ad  x8>  ita  A ad  Go.  Quia  »gfc. 
tur  eft  ut  6 ad  18,  & 18  ad  10,  ita  A ad  60,  & 66 
ad  B crit  ex  xquo  ordinate  ut  6 ad  10 , ita  A ad 
B.  Oftendara  paritcr  ita  fe  habere  10  ad  1 x,  ftcut 
B ad  C i jam  otfcnderc  dcbco  A,  B,  C fimul  ad- 
xquarc  numcrum  60.  Cum  numeti  6. 10.  n.Gc 
A,  B,  C lint  proportionalcs  ( per  ix.;.  Euchdts) 
erunt  omnes  amcccdcntes  ad  omnes  confequen-. 
tes  % ut  6 ad  A i fed  ut  6 ad  A,  ita  18  ad  60. 

( .v  co»/haQionc)  : igitur  ita  6.  10.  11  fimul  ad 
A,  B , C fimul , ut  x8  ad  Go  ; & alcernando  ut 
6.  10.  1 1.  fimul  ad  iS.  ita  A , B,  C,  ad  60 ; fed 
6.  10.  1 x ftmt  arqualcs  ipfi  x8 . (ex  conjlrntlio- 
no  i cum  fit  fadia  cotutn  ftunma  ; ergo  & 
A,  B,  C x quale s funt  ipfi  60.  quod  crat  demon- 
ftrandum. 

Quod  fi  numensr  principalibus  adhxreant 
ali}  numeri  minus  principales,  inultiplicandi  ftmt 
numeri  principales  per  min&s  principales  , cx- 
tera  ut  in  prxeedenti  reguli  fiam.  Res  in  exem- 
plis  clara  crit  j Aliquando  accidit  uc  non  tantiim 
unius  rci  habenda  fit  ratio  , fed  duarum  , verbi 
gratiluSint  iidern  qui  eafdcm  fortes  in  communcm 
locietaicm  contulerim , fed  diverfum  fie  tempusj 
ut  qui  G nummos  contulit  , eos  reliqueric  in 
communi  fodetate  per  6.  menfes  , alius  qui  10 
per  8 menfes , qui  1 x per  4 menfes  , multiplica- 
6 nummos  per  6 mentes  , cruiuque  36  minimi 
menftrui  , pariter  10  per  8 fient  o&ogmca  num- 
mi  mcnftrui  ; denique  1 x per  4 menfes , ficnc- 
que  48.  dividendum  crit  luctum  in  partes  qux 
habcant  rationem  , quam  habent  illi  tres  mnueri 
}6.  80.  48. 
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PROPOSITIO  XXIX. 

Theorema. 

Not  and*  pro  Regal*  fecit  lot  if. 

Primo  candcra  praxin  obfetvari  pro  damnd 
ac  pro  lucro , hoc  eft,  quod  luctum  uniufeu  jufque 
fociciatis  fe  habere  debet  ad  lucrum  alterius , 


ftcut  fe  habent  fummx  collatx. 

Unus  contulit  mcrccs  nummis.  xo  o. 

Secundus  contulit.  4 o 0. 

Tenius.  600. 

Quartus.  800. 


Penfatis  autem  omnibus  exurgit  fumma  aooo. 

Damnum  nummorum  400.  Quantum  damnum 
quifqoe  pad  debeat. 

r x o o.  ad  4 0. 

, I 4 o o;  ad  80. 

Fut  ut  xooo  ad  400.  ita<  ^ 0 0t  ad  , * Q. 

! 8 cf  o.  ad  160. 

A 

xooo.  400. 

Examen  hujus  rcgul*  erit  ft  addantui  omnia 
darona  fimul  , fiatque  fumma  2qualis  datnno 
propoftto. 

Socictas  mcrcatorum  emit  xooo.  ulnas  alicujut 
panni,  nummis  500.  fiat  ut  xooo  ad  500. 


*Bb  ij 


Piimui 


58o' 

primus  aedpit 


Sccundus 

Tertius 

Quartus 

Quintus 


Arithmetica. 


xoo.  ad  jo. 
300.  ad  7f* 
400.  ad  100. 
500.  ad  11/. 
600.  ad  1 jo. 


Pcimus  140.  nummos  menftruos. 
Sccundus  600. 

Tcrtius  1080, 

Quartus  1160. 


Summi  jiSo. 


joo. 

Qiicritur  quantum  quifque  folvere  debeat.Fiac 
ut  1.000  ad  5 00.  ita  100  ad  jo.  ita  joo  ad7j.it* 
400  ad  tocx&c. 

Aliis  iwiu metis  exemplis  accommodari  poteft 
rcgula  focictat is,  neque  enitn  fol is  inercatoribus 
couvenit  i natn  in  rcgula  lorictatis  partimur , lu- 
crum,damnum,  pretiuro,  in  pattes  que  dacara  ra- 
tionem  habcant , idcoque  iq  aliis  quam  piurimis 
**■  rebus  ufurpari  poteft. 

Ut  (i  proponantur  7 Piftrina,  quorum  priroum 
fingulis  diebus  fextariura  inolcrc  poffir , fccun- 
dum  duos , tertium  ties,  quartum  quatuor,  quin- 
turn  quinque,fcxtum  fex,  Icptimum  fcptcm  ; qui- 
<dam  habet  fextarios  600.  quos  his  feptem  piftri- 
nis  diftribuerc  debet , ut  eodem  tempore  fuum 
opus  petfidant.  Clarum  autem  ell  quod  quando 
primum  unum  habebit , (ccundum  debcat  habere 
duos  » tertium  tres , idcoque  fiat  Comma  compc- 
" ten*. 


Nempc  x8.  & dicas 


3- 

4- 
/• 
6. 

7 • 


Sumtna  z8. 


Ut  x8.  ad  600.  ita 


Ftatut  ji8o. 
Ad  Z40. 

ita 


36 


Z40.  ad 

18. 

3180 

8z 

?• 

3180 

108a 

zoo 

ja 

3180 

760 

izfia 

*8. 

3180 

Sunt  10.  duces , & 14.  vexillifcri , quibus  ha 
diftribuendi  font  17 jz  nummi  •;  ut  dum  dux  ha- 
bet 10  muntnos , vexil  lifer  habeat  6 nummos, 
quzr  itur  quantum  quilibct  habere  debcat  ; multi- 
plica  numentm  ducuro  , feu  zo  per  nummos 
quos  aceipere  debent , nempe  pee  10  Hunt  zoo. 
multi plxa  numcrum  vexiliifcronim  feu  14.  per 
nummos  quos  quilibct  acdpcrc  debet , fiuntque 
144.  addcillas  fu  nun  as  zoo  & 144.  fiunt  544.  die 
ergo  ut  344.  ad  z7jz.  ita  10  ad  So. 

ita  6.  ad  48. 

Habebitur  quid  compctat  unicuique  duci 
nempc  80  nummi , quid  unicuique  vexillifcro 
nempe  48. 

Sicut  ex  fortibus  dcducimus  lucra^ra  nonnun- 
quam  ex  lucris  fortes  concludimus. 

Tres  mercatores  focictarij , lucrantur  mille  num- 
mos. 

Primus  pofuerat  500  nummos  deccm  menfibus. 
Sccundus  pofuic  nummos  700.  Ignorarur  tem- 
pos. 

Tertius  800.  cujus  etiam  tempus  ignoratur. 
Primus habuit  lucrum  mtmmorum  joo. 

Sccundus  joo.  tcrtius  zoo.  quae r itur  tempos 
quo  fors  fccundi , & tertij  in  focietatc  rctnanfe- 
runt , mulriplica  fortem  primi  nempc  500  pec 
10  raenles , fiunt  nummi  menftrui  jooo.  rum  ita 
dices;  fi  lucrum  joo  nummotum,  provenit  c< 
forte  jooo.  lucrum  fccundi  nempe  joo.  prove- 
niet  a 1800.  quae  fi  dividatur  per  fortem  ejuf- 
dem,  nempc  700.  exurgent  menfes  duo  -f  Eodem 
mode  habebis  tempus  tertij , efTc  menfem  cum 
dimidio. 

Tres  mercatores  in  focietatem  contulentnt 
nummos  14x0.  lucrum  fuit  nummorum  19a  pri- 
mus haboit  lucrum  izo.  fecundus  40.  prim6  qua> 
ritur  lucrum  tertij , quod  fit  fubtrahendo  izo.  & 
4a  ex  1 9o.reflat  jo.fors  unius  cujufquc  habebitur 
fi  fiat  ut  lucrum  tot  ale  1 90  ad  fortem  comma  - 
nem  ijio  ita  lucrum  unkujufque  ad  fuam 
fortem. 


ExtmpU  focieutu  divtrfirum  temporum. 

Mercatores  quatuor  luctati  font  francos  *40. 
Primufqae  dedit  60  nummos  pro  4 menfibus. 
Sccundus  1 zo  nummos  pro  j menfibus. 

Tertius  180  nummos'pro  6 menfibus. 

Quartus  180  nummos  pro  7 menfibus. 

Quxritur  quantum  lucrum  quifque  habere  de- 
beat , Mulriplica  nummos  per  menfes  ut  habeas 
nummos  menftruos. 


PROPOSITIO  XXX. 
Problems. 

Regula 


Per  alligatlonetn  imelligimus  , defimrionetn 
pecrij  alicujus  incdij  intet  res  divetfi  pretij  per- 
mixtas 
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irixras  inter  fc , qux  quidem  diveifiruode  inter 
fc  permifeeri  pofTunc.  Nam  poteft  e(Tc  permixtiu 
ut  umtimduu  ex  unique  ponatur,  vd  plus  unius 
qulm  alterius. 

Proponato'  famofifEmum  illud  excmplura 
Arcfaimcdio-ni , in  quo  aurifex  coronam  Hicro- 
nis  frgii  adultcravic.  Ponacur  aurifex  rccc- 
pilfc  | rege  if  libras  auri  puriflimi  , cujus 
pretium  crat  14.  & adnnfcuillc  5 libras,  cu- 
* pretium  eifet  cantura  S : Quxritur  cujus  vl- 
ris  fie  qnxl.bet  libra  hujus  auri  mixti.  Multi- 
pliccnrur  li  11  guise  materia:  per  fuum  pretium. 
Hoc  eft  1 5 per  14  6c  f per  8.  habcbifque  pre- 
tium  iy  librarum  efte  360. 
a 4.  8.  6c  t librarum  efte  8.  Hare  pre- 

1 y.  j.  cia  fimul  adde  : Bent  400.  pre- 

tium  nempe  tam  iy.  l.biarum, 

quim  y . quod  pretium  fi  divi- 
5 6 o.  4 o.  das  per  10.  ha  be  bis  pro  quo* 
tieme  ao.  pretium  unius  librx 
adde  4 c.  itamixtx. 

Hie  puco  alia  opus  non  efle 

400*  demonftratione.  Cum  enim 

400  fie  pretium  torius  maf- 
x o.  divide  fx  10  librarum  fi  divida- 
rur  tale  pretium  per  10. 
x o.  habebitur  pretium  unius  li- 

brx. 

In  alii*  exempli*  manifcAior  Bet  tota  regu- 
la  ; Sine  duo  vini  genera , quorum  aliqux  men- 
furx permifeentur  j quxmur  commune  pre- 
tium , nempe  pretium  unius  menfurx  vini. 
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Mcnfiirr.  3. 
Menfurx.  y 
Summa  8. 
Menfurarum. 


pret. 


4.  affi  m.  11. 
3.  allium,  iy. 
commune, 
pretium.  17, 

3-  1 


pretij  medij  B tantum  valeant  quantum  ValtnC 
x D pretij  A,  6c  3.  E,  infinii  pretij  G 


M 


1 

O Ik 



K 

1 

«»  H 

L K 

ita  permixti.  Sint  fgirur  menfurx  3 vini  cujus 
menfura  valcat  4 afles , 6c  quinque  menfurx  vi- 
ni cujus  pretium  fie  3 allium  , Multiplica  utrobi- 
que  menfuras  per  fuum  pretium  exurget  1 x.&  iy. 
qux  fimul  adde  ut  fiat  17.  pretium  rorius  illius 
vini.  Quod  fi  dividas  per  fumroam  menfurarum, 
clarum  eA  , qubd  3 f_  erit  pretium  cujuflibct 
menfurx.  8 

Ncque  eft  major  difticultas  in  mifeendis  pluri- 
bus,  qitim  duabus  materiis. 

Alia  parscjufdem  rcgulz  eft  , dato  pretio  xli- 
quo  medio,  ita  duas  aut  tres  materias  mifccre  , ut 
co  pretio  vendi  dtbeanr.  Sint  due  fpccies  vini  A 
auarum  una  vendatur  7 afiibus  , alia  duobus , 
debent  an  tern  fiemifeeri  viginti  menfurx  , ut  fie 
mixtaium  qozlibet  valcat  4.  alfcs.  Sit  nume- 

rus  E 3.  dilfcrenna  inter 

A.  7.  D.  1.  majus  pretium , 8c  medio- 

cre ; irem  D differentia  in- 

B.  4.  F.  y.  ter  minus  , 6c  mediocre , 

primb  ft  rot  menfuras  mc- 

C.  x.  E,  3.  lioris  vini  fumas  quot  flint 

imitates  in  D , 6c  tot  men- 
furas,  iufimi  quot  fiiftt  unitates  in  E , eafquc  mif- 
ceas  erit  pretium  enjuflibet  xquale  ipfi  B.  Hoc 
eft  fi  D 6c  E fimul  addantur  fiantque  F,  quod  F 
in  A,  produ&um  fit  xquale.  Duobus  fimul  pro* 
dutti*  D in  A , & E in  C , feu  quod  y mcnlur z 


Demonftratio.  Sit  pretium  A reprefenratutfi 
linci  GK,  pretium  medium  B , reprclcntatum  li* 
nd  Gl,  & infimum  C , reprefentaturo  linca  G H» 
fitque  HK  aggrcgatum.ex  differentiis  G1,1K,  feu 
nutnerus  F.  oitquc  re&angulum  GL  comprchcn- 
fum  fub  Gl  6c  G M cquale  ipfi  H K , hoc  eft  F» 
multiplied  ipfum  B , fitque  IO  zqualis  ipfi  HI. 
Dico  quod  rc&angulu  G L, xquale  lit,rcfkang.ili| 
GP>&  MN  quorum  GP  comprehcnditur  fub  ma- 
xim! linei  G K,  6c  linca  PK,  feu  1 O aut  di^^ 
ferentri  minoris  a mediocri  ( hoc  eft  fi  D multi® 
plicet  A)  rctftangulum  autem  MN  comprchendi- 
rur  fub  MR,  hoc  eft  ; GH  8c  NR,qux  eft  Xqualis 
ipfi  IK.  ( Nam  HK  6c  H R funt  f \€tx  xquales, 
item  HI  6c  HN.  Ergo  6c  reliqiix  NR  6c  IK.Jquod 
rc&angulum  rcprxlcmat  numcrum  produ&ttmei 
mukiplicacionc  C per  E.  Nam  rcdfcmgula  IP,  NL 
funt  xqualia ; Oftendimus  enim  1 K 8c  N R efte 
equates ; item  IO  6c  NO.  Qua  re  additis  redans 
gulis  GO,  6c  MN  , fur  rc&angulum  GL  , xquale 
rc&angulis  GP,MN ; feu  quod  idem  cft,fi  F mul* 
tiplicct  B , eundem  producer , ac  fi  D multi  plicet 
A 6c  E multiplied  C.  Ergo  bene  hoc  roodo  mix- 
tum  vinum  erit  pretij  medij, fed  loco  quinque  re* 
quirunrur  10  menfurx,  Fac  igitur  ut  F y.  ad  D xi 
ita  10.  ad  4 , provenient  8.  menfurx  vini  A , 6t 
1 z.  vini  C quod  ultinnun  per  fc  pater. 

Si  verb  tres  , aut  4-  matcrix  diverli  pretij 
ita  fint  mifeendx  in  certl  menfotl , ut  quxli- 
bet  fit  medij  alicujus  pretij , duas  quad  bet  alii* 
gabis  mo* 

A.  x o.  E.  X.  G.  6.  do  tradito, 

' 6c  itcrom 

D.  18.  B.  1 6.  F.  x.  imam  illa- 

rum  cum 

C.  I x.  H.  x.  alii , 8c  ixt 

deinceps. 

Proponatur  cxcmplum  vas  aurcum  conflandum 
eft, ex  tribus  auri  gcncribus  quorum  unum  fit  pre- 
tij xo.  fecundum  pretij  16.  tertium  pretij  ix.  de- 
beat  autem  efTe  medij  alicujus  pretij  nempe  it.  6C 
pendere  libras  14. 

Alligabis  primb  Ut  traditum  eft  duo  auri  ge- 
nera A 8c  B,  invcnicfque  utriufque  libras  duas , 
alliga  deinde  A 8c  C.  auia  i8.intcrmrumque  in- 
venitur  : inveniefque  cue  ponendas  adhuc  libras  6 
auri  A , 8c  duas  auri  C.  Dico  ergo.fi  mifeeas  8. 
libras  auri  A,duas  auti  B,6c  rotidemauri  C.fict  ma» 
teria  totalis  enjns  fingulx  librx  crunt  pretij  18. 

Demonftratio.  I11  ptima  alligarionc  A cum  B, 
certum  eft  fieri  matcriam  conftantem  4.  libris,cu- 
jas  fingulx  librx  fint  pretij  18.  pariter  in  fccun- 
da  alligatione  fit  materia  8.  librarum  cujus  fingu- 
lx menfurx  ctiam  funt  ptetij,  18.  fed  duro  matc- 
B B b ilj 
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roateriSk  cjufdem  prcti) , totum  quod  cxurgit  eft 
etiam  cjufdem  fpecie  pretij  \ ergo  ft  roifccantur  8 
librae  atiri  A,  cum  duabus  ami  B , Sc  duabus  auri 
C,  fiec  rocum  1 1 librarum>cujus  quzlibcc  eft  pre- 
ti j 18.  fed  loco  ii  librarum  icquinintur  i4.Adhi- 
beatur  ergo  regula  focietatis.  Si  1 1 librx  cxigunt 
8 ex  auro  A •,  quot  requirunt  14,  invcnielqnc 
cftc  adhibcnd.is  9“,&  ita  de  reliquis. 

Quod  diximus  de  pretio , intclligi  poreft  de 
quohbct  alio  cffeftu,  quod  per  rnoduin  pretij  in- 
tclligemus.  Ur  ft  pondcremus  aquam  quam  cx- 
pellent  ex  vafe  rleno  diverfa  mctalla,  alligabimus 
ea  in  mum  mallam  , tanti  ponderis,  ita  ut  quxli- 
bec  illius  maftx  libra  rancam  determinate  aquam 
expel  lac  ; idem  diccnduin  eft  de  ponderc  quod 
mctallum  amiccic  dum  aqux  immergitur : ita  de 
aliis  cftcc-tibus  hujuftnodi  > qui  loco  preti)  po- 
ll an  tit  r. 

cm ra tZl. Jlc, C3*3ISdZij5 

PROPOSITIO  XXXI. 

Problema. 

^Estfalfo  ad  arbitrium  affumpto  eruert  verum. 


gefimam , autibus  unam  quintam,  & oculis  ded- 
inam,  quae  kit  ad  cumdera  denominatorem  rcdn>- 
cantur  , una  quinta  zquatur  duabus  decimis  , feu 
4 vigeftmis,  una  dccima  duabus.  vigeftmis.  Sunt 
igitur  7 ; qux  ftmul  addantur  ^ciunt  (£. 

Sed  debuerant  eft®  £ m tota  cups,  implcrctur. 
Quare  inftituatux  regula  trium.Si7  ncirpe  vigefi- 
iruc  dant  horam  , feu  60  minuta,  quid  dabunt  10. 
Exurgcntquc  horx  dux  cum  minutis  j 1. 

Alia  exempli  hujufmodi  fieri  pofTunr.  Aliqui® 
pecunix  feu  fummx  quam  habebac  partem  dimi- 
di am  in  ludo  perdidir.  Quartam  egenis  erogavit, 
qux  ipfi  reliquaeft  funt  nummi  10.  quxritur  quid 
habucrir. 

Vel  aliud  pecunix  fu*  mediam  partem  ludo 
amiftt , rcliqui  quartam  partem  dedit  egenis,  refi- 
duos  habet  10  nummos. 

Ad  dcmonftutioncra  hujus  propofttionis  de- 
bent allium  aliqua  , qux  nc  non  demonftrata  rc- 
mancant,  nonnulla  prxmittam  lemmata. 

LEMMA  L 

Si  tres  numeri  aliis  tribrn  proportionates  fiterinf , 
eorum  differentia  proportion  ales  trunt. 


Hxc  eft  regula  qttara  communiter  vocant  falfi, 
Sc  qux  algcbrx  occaftonem  dedit , in  qua  quidcin 
aliquid  aftumicur,tanquam  verum  j ex  quo  deinde 
eruitur  numerus  illc  , qui  quxritur.  Tribus  prx- 
ceptis  tota  regula  abfolvjtur,  Primtim  eft  ut  cum 
numerum  ponas  pro  quxfuo  , qui  tibi  videbitur 
apt  us.  Secundum,  ut  examiucs  an  verc  illc  fit  qui 
quxritur.  Tertium  ut  adhibeas  rcgulam  propor- 
tionis , feu  rcgulam  focietatis.  In  cxcmplo  res 
clara  crit.  Sit  numerus  ioo»  dividendus  in  tres 
partes  quarum  ptima  fit  tripla  fccundx  , fccunda 
dupla  tertix.  Supponatur  ilia  minima  pars  cftc  1. 
(Incipio  autem  potius  a minima  , quimabaliis 
ad  vitandas  fra&ioncs  , qux  Temper  quantum 
fieri  poteft  vitandx  funt.)  Secunda  crit  6.Tcttu 
crit  1 1. 

Secundum  prxeeptum  vide  an  illz  tres  partes 
a.  6.  it  efficiant  100.  Si  cnim  cfticercnt  100  fo- 
luturn  eflet  problema  ; hoc  autem  experiri  potes 
alias  addenda.  Per  additionem  carum  exurgunt 
tanrum  10. 

Tertium  prxeeptum  fiat  regula  focietatis.  Hoc 
modo  ft  'to  dac  1 pro  primi  parte,  quid  da- 
bunt  ico,  invenioque  10.  Dico  pera&um  cftc 
problema.  Nempe  too.  dividi  in  10.  jo.  (So.  qua- 
rum partium  60  eft  dupla  50.  & 30  eft  tripla 
ipftus  10. 

Demon ftratio.  Primd  partes  1 .6.  it.  aftutn- 
ptx  funt  qux  habeant  earn  conditionem , quam 
cxigit  problema.  Secundb  per  additionem  ex 
fiint  inventx  xquales  nurocro  to.  Terrid  per  re- 
gulam  trium  fj&um  eft  , uc  to  ad  z.  ira  too  ad 
so.  Sc  ita  de  reliquis.  Ergo  at  to  ad  t.  6. 1 1.  fi- 
mul  ira  100  ad  10.  30.  60  ftmul , led  to.  xqualis 
eft  partibus  t.  6,  it.  Ira  etiam  100.  ipfts  10.  30. 
60.  ftmul  crit  xqualis. 

PcoponatuT  aliud.  Sit  leo  lapidcus  , qui  ft  ex 
oculis  aquam  profundat  intra  10  haras  , fubje- 
dkum  receptaculum  implct  ; ft  ex  auribus  intra 
j horns  j ft  ore  intra  to  horas  ; intra  quot  horas 
implcbit , ft  aquam  profundat  ftmul  oculis  , au- 
ribus , & ore.  Supponamus  intra  horam  , aut 
potius  per  horam  , aquam  ex  omnibus  partibus 
pcofluere.  Igitur  replcbit  otc  unam  partem  vi- 

•swtv.H 


A.  B.  C.  G.  H.  Sint  tres  numeri  A>B,C, 
tribus  D,  E , F proportio- 
6.  4.  3.  1.  1.  nalcs,  fttquc  differentia  in- 
ter A & B , numerus  G. 
D.  E.  F.  L.  K.  Nempe  excefTus  quo  A fu- 
perat  B.pariter  H fit  excef- 
it.  8.  61  4.  a.  ius  quo  B fuperat  C.  L fie 
differentia  inter  D & £. 
Et  K differentia,  inter  E F i dico  iu  cftc  G ad  H, 
ficut  L ad  K. 

Demonftr.  Quia  ita  eft  A ad  B ficut  D ad  E : 
erit  permutando  ut  A ad  D ; ica  B ad  E i fuppona- 
tuc  auferri  B ab  A,  rcliquum  crit  G > ficut  ft  aufi> 
ratur  E ex  D relinquitur  L ; Quia  ergo  ita  eft  to- 
tum  A ad  cotum  D ficut  ablatum  B ad  ablatum  E; 
ita  crit  ( per  13.5.)  rcliquum  G ad  retiquum  L,  uc 
totum  A ad  totum  D , vel  etiam  ut  ablatum  B ad 
ablatum  E j Ita  oftendam  cftc  H ad  K nt  C ad  F : 
igitur  ita  erit  G ad  L ficut  H ad  K , nempe  ut  B 
ad  E i ergo  Sc  permutando  erit  G ad  H,  ut  L^ad 
K.  Quod  crat  demon  fttandum. 

LEMMA  II. 

Si  duobus  numeric  idem  numerus  addatur  , ant  ab 
illif  idem  numertu  auferatur, differentia  fumma- 
rum  aut  refiduorum  eadem  aunt  qua  priortun 
numerorum. 


Sint  numeri  A Sc  B , quorum  differentia  fit  Cj 
illis  autem  addatur  numerus  D , ita  ut  fiant  nu- 
ineri  E Sc  F ; dico  eorum  earodem  efle  differen- 
tiam  G.  Item  ft  It  numeris  A Sc  B idem  numerus 
D fubtrahatur ; ita  ut  reftent  numeri  H Sc  K \ di- 
co illorum  candcin  efle  differential!!  L. 


A 8 B 6 C Demonftratio.  Nu- 

* * ’ 2*  metus  E,  cominens  nu- 

c v **  c-  k mcros  D & A j conti- 
. ‘ ,0’  * • net  numerum  B,  Sc  in- 

• 4.  1.  .t.  pUpCC  cxcefTum  numc- 

nim  A,  fupra  numerum  B.  Nempe  C , nutneru® 


autem  F conrinct  nuineros  B Sc  D ergo  numc- 
rus  E fupccac  tantum  numerum  F numcro  C 

Idcni 


i 
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Idem  oftcndcrc  polPumus  in  mimcris  H & K 
quibus  li  addas  cundcm  luuncrum  D fiunt  nuiiir- 
li  A & U. 

LEMMA  II  l 

5 i numeri  tres  , per  eundem  meeleipliceHtnr , nut 
per  e unde  in  dividnntur  \ pradullorun 
different!*  , erunt  proporttonnlet 
differ  emit'  numer.rum. 


A.  4- 


B.  6.  C. 
D.  i. 

G.  8.  H.  i».  K. 
N.  a.  O.  1-  P. 


L.  4- 
R.  i. 


F.  4- 

M.  8. 
S.  i. 


A.  4- 


B.  fi. 

E.  4. 
F*  l. 


C.  10.  D. 


3»3 


G.  10. 

H.  ». 


Sint  tres  nnmcri  A , B , C,  ita  ut  differentia 
inter  A & B fit  E , differentia  inter  A & C 
fit  F •,  multipliccntur  tres  nnmcri  A , B , C » per 
mimcrum  D , fiantquc  tres  mimeri  G , H , K , 
ita  ut  differentia  inter  G 6c  H fit  L 8c  inter  G , 

6c  K , fit  M ; dico  ita  cfTc  E ad  F j ficut  L 
ad  M. 

Demonftratio.  Cum  mtmerus  idem  D . mulri- 
plicat  A , B & C , fiunt  tres  numcri  G , H,  K., 
squcmulcipliccs  ipformn  A , B , C : ergo  & 
proport ionales  f per  if.  j.)  ergo  ( per  primum 
LrmmA  ) differentia:  corum  proportionales 
erunt. 

Pariter  dum  idem  ntimcrus  D dividit  numcros 
A , B , C.  quotienres  N,  O,  P,  funt  nutneroruni 
A , B,  C , exdcm  partes  aliquot*  » ergo  Sc  ( per 
eandem  1 f.  ) proportionales  erunt } ergo  ( per 
primum  Lemma  ) d.ffcrcmix  corum  proportiona- 
tes erunt. 

CO  ROLL  A RIUM. 

Ex  hoc  fcquitur  quid  ccrorcs  pofitionum  , 
eamdetn  habcunt  rationem , ac  errores  nuiuero- 
rura  ex  ipfis  pofitionibus  genitorum  > voco  erro- 
rem  pohtioms  falfx , dtfLrentiam  inter  numc- 
Oim  faKum  afliimptum  , & numemm  qui  afl'umi 
debuerat  j errorem  autem  genitorum  , differen- 
tiam  numcrotum , qui  ex  talibus  pofitionibus 
oriuntur  , ab  co  qui  oriri  debuerat.  Ratin  au- 
tem eft  quia  in  omni  operationc  quatuor  tan- 
tum  , interveniunt  rcgulx  , ncmpe  additio  , fub- 
ira&io , divifio , mimiplicario.  Hoc  eft  vel  idem 
numerus  in  utrlquc  pofitionc  additur  , vel  fub- 
trahitar  ab  ipfis  pofitionibus  , vel  per  eundcra 
numerura  multiplicantur  pofitioncs.  Primx  rc- 
gtilx  nempc  additio , 6c  fubtra&io , eafdem  rcHn- 
quunt  ditferentias , multiplicatio  , 6c  divifio  fa- 
ciunt  differentias  proportionales  ; ergo  Temper 
diff.  rentix  genitorum  proportionales  erunt  diffe- 
rentiis  pofitionum , fed  hoc  melius  intclligctur  ex 
fequentibus. 

LEMMA  IV. 

Si  quatuor  vumeri  , arithmetic e proportionales 
fuerint , apgregatum  ex  primo  , <$*  ultimo  \ aquale^ 
erit  afjrefato  ex  eluahut  mediu  , & •oiciffim.  So 
Og£r return  ex  duohtu  mediif  equale  fuerit  Aggt^ 
gato  ex  pnr9o  , fr  ultimo  \ tlli  qudtuor  numeri 
arithmetics  proportionate!  erunt.  Voco  arithme- 
tici  proportionales  ntimcros  qui  ita  fc  habent  ut 
primus  fuperet  fecund um,  am  ab  co  fupereuw  co- 
dem  pcocfjs  exccflu,  quo  tertius  fupetat  quartum, 
aut  ab  co  fupetatur. 


Sint  4.  numcri  A,  B,  C,  D>  arithmeticc  pro- 
portionalcs,  hoc  eft  B codcm  cxccfTu  fupcrcc  A » 
quo  D fupetat  C •,  dico  A & D fiinul  xquales  effe 
B 6c  C iimuL 

Demonftratio.  B dividanir  in  E,  ipfi  A xqua- 
lcm,  & exceflum  F , ita  ut  E , F fint  ipfi  B xqua- 
les j pariter  D dividatur  in  G ipfi  C xqualcm  , 6c 
H exccfTum,ita  ut  F,  6c  H fint  xquales  ipfi  D *,  fi 
numcro  A , cx  una  parte  ; 6c  nmnero  E ex  alii 
addas  ipfi  A mimeiuiu  G,  6c  numcro  E ipfum  Cj^ 
ficntA&G  ipfirE  & C xquales.  Addantur 
dcindc  ipfi  A & G cxceflus  H , ipfis  autem  E , 6c 
C cxceflus  B , F ficnc  A,&G,H,icnA&D, 
infis  E,F,  feu  B & C xquales  i quodcrat  demon- 
ftrandutn' 

E convetso  fi  A 6c  D fint  xquales  , ipfis  B 6C 
C j dico  illos  numcros  A,  B,  C » D cflc  arithme- 
tic£  proportionales.  Sit  cnim  pariter  exccfliis  ip- 
fius  B , fupra  A , numerus  F , & exccfliis  numeri 
D,  fupra  C,  numerus  H i dico  F Sc  H efle  xquales. 
Ciini  cnim  additis  A & C , cx  uni  parte  , & ex 
alii  E 6c  C fit  xqualitas.  Si  F 6c  H eflent  in- 
xqualcs  , addit  ex  uni  parte  F 6c  ex  alii  ipfo  H , 
fierent  A,  G,  H,  feu  A,D  inxqualcs  ipfis  E,F,C, 
feu  ipfi  B,  C contra  fuppefitionero. 

LEMMA  V.  % 

Sr  duo  numeri  eundem  multiplit**t»  (frprodutlM 
minor  , a majort  fubtrahatur  , relinquitur  flu- 
menu  equal  IS  produllo,  multipUcatione  t epfdem 


4.  K.  5. 

,.  C.  5- 

ix.  F. 


numeri , per  differ entiam  multiplicantium. 

Sit  numerus  A,mul-  * 
tiplicatus  per  B & C* 
G.  x.  ita  ut  fiant  numeri  B 
6c  F fubtrahatur  E 
10.  minor  , 1 majori  F t 

ita  ut  rclinquatur  H •, 
H.  8.  L.  ix.  M.  8.  differentia  autem  in- 
ter B & C , fit  G di- 
co numeram  H , xqualera  cflc  ptodu&o  cx  G in 
A * intclligatur  numerus  C dividi  in  K ipfi  B 
xqualem  fic  differentiam  G. 

Demonftratio.  Numerus  A muhiplicam  K Sc 
G j producat  L 6c  M i L & M xquales  erunt  ipfi 
F nrodiufto  cx  A in  C i ( per  primam  1.  Euclid.  > 
fed  E & H xquales  funt  ipfi  F.  Cum  fobtrn&o  E 
.b  F rclinquatur  H , igitur  E & H *<H«  func 
ipfis  L & M s fd  E . xqualis  eft  i ipfi  L.  Cum 
B & K fint  xquales  : ergo  H«tM  iqualcj  funt, 
quorl  crat  demonftranduiu. 


PROPOS1TIO  XXXll. 
Problem,!. 

Ex  duthru  fnpptfim  fulfil 
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A. 

R.  1 8 8 o. 
K.  7 » o. 


Arithmetica. 


100.  B.  6 o. 


G.  4 8-  H.  $ 6.  S.  1 8 8 o. 
C.  11.  D.  a 4.  L.  1]  9 a o. 


Minus 


X 


Minus 


E.  80.  F.  6 o. 

M.  1x0  e. 

N.  10.  P.60. 


S & L fnnul  *quales  font  illi  qui  fierce  cx  roul- 
tiplicaiione  B , per  E.  Quart  fi  fubtrahaniur  R, 
K,  ex  S,  L .idem  fiet  , ac  fi  produdkus  cx  B per 
F ; fubtraherttur  , * produdto  cx  B per  E •,  fed 
fi  fubtrahancur , R , K > cx  S > L , cum  R & S •, 
lint  arqualcs , idem  relinqnuur  , ac  ft  fubtrahe- 
retur  K ab  L>  nempe  rclinquitur  M ; cum  igitur 
duo  numcri  E & F mulriplicando  cundcm  B, 
fcccrint  duos  , quorum  unus  ab  alio  fuberahi- 
tur , id  quod  rclinquitur  nempe  M,  (per  j.  Lem- 
ma ) eft  xqualc  piodudo,  ex  mulripBcationc  nu- 
mcri B \ per  dirfcrcntiam  numcrorum  E & F > 
nempe  N > crg<5  divifionc  numeri  M,per  N; 
idem  numerus  B rcfticuicur  quod  crat  demon - 
ftrandum. 


Sit  numerus  A dividendus  , ita  ut  prima  pars 
lit  dupla  fccundx,  hare  tripla  tertixiquzritur  pri- 
ma ilia  pars  , quae  liett  lit  B 60,  incognita  tamcn 
fupponitur. 

Sic  prima  pofitio  C , hoc  eft  afiiimam  ilium 
numcrum/cu  primam  partem  efte  C 12  quam  exa- 
mino.  lllius  media  pars  eft  6,  & tertia  pars  ipfius 
6 eft  2;  jam  1 x.  6. 1.  efticiunt  10,  cum  tamen  effi- 
ccre  deberent  too  j igitur  genitus  deficit  i vero 
numero  E 80. 

Sit  alia  pofitio  D,  qux  fi  examinctur  tota  ope- 
rario  producetur  40  cum  too  produci  debumet. 
Igitur  error  eft  numerus  F 60  ; eft  autem  utrobi- 
que  dcfe&us,  quod  notandum  eft. 

Mulnplica  decuftatim  errores  genitorum  nem- 
pe E,5c  F,  per  ipfas  pofitiones  C & D ita  ut  fianc 
numeri  K 5c  L ; fubduc  minorem  K it  majori  L> 
quia  errores  funt  fimilcs  ; nempe  uterque  per  de- 
fedhmi  ( nam  fi  eftent  diverfi  gcncrisj  nempe  unus 
error  per  defc&um  , alius  per  cxcclTuin  addtndi 
eftent  & rclinquitur  M ) paritcr  fubduc errorem  F 
cx  etrore  E rclinquitur  N,  dico  fi  dividas  nume- 
rum  M per  N quotienrem  P efie  veram  pofitio- 
nent  feu  efte  primam  illain  partem,  numeri  A. 

Dcmonftr.uio.  Sint  G Sc  H licet  ignoren- 
mr  errores  pofitionum  , feu  differentix  pofi- 
tionum  aftiimpurum  , a numero  B qui  aftiimi 
debucrat  ( corollario  j.  Lemmatit ) erunt  ifti 
errores  pofitionum  nempe  G & H , propor- 
tionates erroribus  genitorum  nempe  ipfis  E.  & 
F , hoc  eft  G ad  H ; ita  E ad  F. . ( Erf*  per 
19  hn\tu ) Idem  numerus  producetur  fi  primus 
G multipliccc  quarrum  F , qui  producitur  ex  mul- 
tiplicatione  fccundi  H per  tertium  E , hie  nume- 
rus fie  1880 , qui  feribatur  bis  , nempe  in  R & 
S , quia  numeri  G , Q funt  arquales  numc- 
ro  B , & numerus  F multiplicando  urrumquc  fa- 
cie R 8c  K ( per  prim  Am  z.  Euclid.  ) numeri  R 
& K.  fimul  xquales  funt  , illi  qui  producere- 
tur,  ex  mulciplicationc  numeri  B per  F.  Paricer 

A.  1 o o.  B.  6 o. 


R.  2 8 8 o.  G.  4 8-  H.  jtf.  S.  1 8 8 o. 
K.  720.  C.  1 x.  D.  24.  L.  1 9 2 o. 


Minus 


X 


Minus 


Err.  gen.  E.  80.  F.  6 o. 

M.  1x00. 

N.  x o,  P.  6 o. 


Probatus  eft  primus  cafus  in  quo  utrobique 

A,  1 o o.  B.  6 o. 

R.  1 x o 6.  G.  6.  H.  1 a.  S.  1 x o^ 

K.  1 j a o.  C.  66.  D.  7 a.  L.  7 a o* 

PlusX- 

Err.  gen.  E.  1 o.  F.  aa 

M.  6 00. 

N.  1 o. 

P.  60. 

peccatum  fuerat  per  dcfe&um  : nunc  proban- 
dus  eft  cafus  file,  in  quo  in  utraque  pofitione  pec- 
cacuin  eft  per  exccftum. 

Ponatur  ergo  Prima  pofitio  efte  C 66.  8c  exa- 
mine fa&o  , loco  100,  mvenitur  no,  igitur  eft 
error  E 10  per  exccftum. 

Ponatur  fccunda  pofitio  die  D , & examine 
f.ufto  , invenitur  produci  lao  , cum  100  cant 6m 
produci  dcbuctant  y eft  ergo  error  F ao.  per  ex- 
ceftiim. 

Multiplica  decuftatim  errores  E & F per  ipfas 
pofitiones  C,  D,  fiantque  K&L,  fubduc  mmo- 
rem  cx  majori  nempe  L cx  K , ita  ut  reliquus  fie 
M ; fitquc  N differentia  inter  errores  E & F,  di- 
vide M per  N •,  firque  quotiens  P , dico  P efte 
xqualcm,  numero  B ignoto. 

Demonftr.  Sim  G&H licet  ignorentur  erro- 
rcs  pofitionum  nempe  G , quantum  C fuperat  B 
& parircr  H cxccft'us  ipfiu*  D fupra  B, erunt  ( per 
c troll.  LemmAiutertijy  J Errores  pofitionum  nap- 
pe G & H erroribus  genitorum  nempe  ipfis  E &c 
F proport ionales ; hoc  eft  ur  G ad  E ; ita  H ad  F? 
erg°  (P<T  *?•  ) produ&us  cx  G primo,  in’ 

F quarrum , xqualis  eft  produ&o  ex  H fecundo, 
in  E tertium.  Sic  ille  numerus  no  feribendus  in 
R Sc  S j quia  numerus  C conduct  numerum  B , 
& infuper  numerum  G j fi  per  eundem  numerum 
F mulciplicerur  C & B , (per  j.  Lemma  ) & fub- 
traharur  produ&us  ex  F in  B , cx  produ&o  ex  F 
in  C.ielinquetui  R , produiftus  ex  F in  differ 
renriam  G hoc  eft  numerus  K acqualis  eft  nn- 
mero  R , & produdto  ex  F , in  B i parircr  nu- 
mcrus  L produdus  ex  E in  D,  acqualis  eft 
numero  S > produdo  ex  E in  H , & produdo 

ex 
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tx  E , in  B 4 quarc  h fubcrahatur  L,  ex  K , idem 
numcrus  M reiinquerur  , ac  fi  S produftus  ex  E, 
in  B ; fuberaheretur  ex  K,  & ex  produ&o  ex  F 
in  B Sc  quia  R & S fum  xquales,  idem  fit  ac , fi 
produ&us  ex  E in  B , fubtrahcrecur  ex  produdo 
ex  F , in  B , quarc  ( per  j.  ie  ) numcrus  M 
ell  xqualis  produdo,  ex  D m differentia  > numc- 
rorum  E Sc  F,  qux  til  N j quarc  fi  M dividitur 
per  N quotiens  crit  numcrus  xqualis  ipfi  B j 
quod  crat  demonftrandura. 

A.  1 o o.  B .6  o. 

R.  4 S o.  G.  48.  H 6.  S.  4 8 o. 

K.  1 1 o.  C,  1 1.  D.  6 C.  L.  j 8 o. 

Minus  ^^P!us 

Err.  Gen.  E.  80.  F.  1 o. 

N.  9 o.  M.  4)00. 

P.  6 o, 

Reftat  ultimtis  cafus  in  quo  erratur  in  uni  p^- 
fit  onc  per  defidum  •,  in  alia  per  cxceffum ; l.t 
idem  nmnerus  A , dividendus  in  rrcs  partes, quo- 
rum prirtia  fit  dupla  fccundx  , Sc  fccunda  tripla 
tertix , litquc  ilia  pritua  pars  numcrus  B ignora- 
tus.  Prima  pofiuo  fit  C Sc  examine  f.ido  gene- 
rctur  numcrus  ao,  cum  (amen  numcrus  100  pro- 
duci  dcbuiflcc  j til  ergo  80  error  produdi  , per 
defedum  ; fit  fccunda  pofitio  66  examine  fjdo 
invenitur  1 ro  , pro  ipfo  100  -}  eft  ergo  10  error 
produdi  cxccdcns. 

Multiplica  alternatim  pofitiones  C & £)  * 
per  crrorcs  genitorum  E 5c  F ; producarurquc  K 
& L , addc  minorern  K majori  L quia  errpres 
funr  diverfi  generis  j fiatquc  M,adde  pariter  cno- 
rcs  E & F fiatquc  N , divide  M per  N , fitquC 
quoriens  P i dico  numcrum  P xqualcm  die  nu* 
mcro  B. 

Dcmonftracio.  Sint  G&  H crrorcs  pofitiommi 
boc  eft  fir  G , excclf  is  quo  B fuperat  ipfutn  C ; 
feu  fine  C Sc  G ipfi  B xquales , 5c  H fit  exceffus 
qub  B fuperat  C,  hoc  eft  fint  B,  H , ipfi  D xqua- 
lcs  , erunt  autem  ifti  crrorcs  pofitionum , crroi  {- 
bus  genitorum  proportionates  , ( per  coroll.  ji. 
lernmjtu ) hoc  eft  ita  crit  G ad  E •,  fient  H ad  F 
& confequenter  ( per  i v ■ huius  ) crit  genitus  , 
ex  multiplicatione  primi  G,  per  quarrum  F,xqiu- 
lis  genito  ex  H in  E j fit  illud  480  qui  fctibatitr 
in  R Sc  S ; cum  autem  C Sc  G xquentur  ipfi  B 
Sc  F multiplicando  ipfos  C Sc  G feccrit  R , K ; 
erunt  R,  K,  firaul  xquales  produdo  ex  F , in  B. 
Quia  autem  D major  eft  , quim  B ■,  ita  ut  B & H 
fint  xquales  numero  D •,  fi  intclligatur  E mulri- 
plicare  D,  H,  B ; numcrus  L ortns  , ex  multipli- 
cationc  D per  E,contincbic  ortttm  ex  tnultiplica- 
tionc  ipfi  us  B Sc  pet  E 8c  H , per  E quarc  numeri 
K,  L,addit»  xquales  font  proditdo  ex  B per  E > Sc 
produdo  ex  B.  pet  F feu  produdo  ex  B per  E , F 
( rer  prim*m  f rundi  Euclid. ) igicur  fi  addantur 
K Sc  L fi.itque  M,  addantur  item  E , F fiatquc  N, 
chvid  (tut  M per  N quotiens  eric  xqualis  numero 
B quod  crat  demonftrandura. 


6&B3-2SS353n53=f55SS&-S3r5^KCSS3S3^53GS.?8IB56aSG 
PROPOSITIO  XXXIV. 

. Alim  modus  rtgulx  ftlfi  duplies  pefitionir. 


A. 

too.  B.  6 0. 

H, 

48.  K.  j 6. 

C. 

tx.  L.  1 x.  D. 

Minus^^Minus 

E. 

So.  F.  6 0. 

G.  x 0. 

fi.  1 0.  L. 

1 1.  F..  8 0.  M. 

4 *• 

6.  x 0.  L. 

i x.  F.  6 0,  N; 

3 6. 

Alius  uadi  poteft  modus  inveniendi  vertmi 
ex  duobus  falfis  ; in  quo  quidem  nuiha  Hint  fi- 
miKa  j primo  quidem  ponuntuc  dux  pofitiones  ad 
libitum  ,exammantuc  , &notantur  crrorcs  geni- 
torum notis  coiifuctis  plbs,  minus. 

Sit  idem  excmplum  numcrus  nempe  A divi- 
dendus  in  tres  partes , quauim  ptima  fit  dupU 
fccundx.  Secunda  tripla  tertix , fup]>onatut  ilia 
prima  pars , numeri  A qux  ell  B , fed  ignoratut  j , 
clle  C fadoque  examine  invenitur , product  can- 
tutu  10  , cum  produci  dcbuilTct  100  , fit  error 
geniti  E ; pariter  alia  pofitio  fit  24  , Sc  error  F, 
differentia  errotum  genitorum G j crrorcs  po- 
fitionum fine  H & K.  } ignoti  quidem , fi  cnim 
cognofcacur  error  verbi  gratia  H , illc  additus 
numero  C,  daret  numcrum  B.  Sitduarum  pofi- 
tionum d.ffcrcncia  L , quxratur  uibiis  nume- 
ris  G,  L , Sc  uni  ex  erroribus  genitorum  ver- 
bi gratia  £ , quart  us  numcrus  proportionals 
M '»  bunc  dicotlfc  xquakm  errori  H i pofitionis 
C , ex  qua  natus  eft  error  geniti  E , vtl  fi  allum- 
ptus  fuiftct  pro  tertio  numero  error  geniti  F 
quartus  eflet  error  Ki  quarc  fi  hie  error  pofitio- 
nis  addatur  in  hoc  calu  in  quo  erratum  eft  per 
defedum  fux  pofitionis , habebitur  numcrus  B 
quxfitus. 

Demonftratio.  ( Per  coroll,  lemtnxus  j. ) duo 
etvorcs  genitorum  nempe  E , t proportionates 
funt  duobus  erroribus  politionum  nempe  H , K. 
Secundb  quia  error  H , Sc  pofitio  C , cundcm 
numcrum  faciunt  nempe  B ; qncm  ficiunt  D Sc 
error  K ; quatuor  numeri  H,  K,  D,  C arithmeti- 
ce  proportionaks  funt  ( per  lemm * tpuATtum  ) er- 
go erit  eadem  differentia  ptiorum  , Sc  pofterio- 
rum  i ergo  L , qux  eft  differentia  pofitionum  C 
D ■,  eft  etiam  differentia  errorum  H,  K quia  ita  eft 
E ad  F,  ficut  H ad  K , Sc  cxccffus  E , fupra  F eft, 
G,  ficut  exceffus  H,  fupra  K,  eft  L ; per  conver- 
fioucm  rationis  ita  crit  E , ad  exccffmn  G ; ficuc 
H ad  L.  Et  convcrtciido  ficut  G ad  F , ita  L ad 
H , fed  ita  faiftus  eft  L ad  M ergo  M Sc  H xqua- 
lcs  funt.  Pariter  quia  eft  tit  E ad  F *,  ita  H ad  K ; 
Sc  exceffus  E » fupra  F eft  G i ficut  cxccffus  H , 
fiipra  K eft  L , eric  ut  F ad  G ; ita  K ad  L ; ergo 
& coirvcrtendo  , ut  G ad  F \ ita  L ad  K : fed  ita 
erar  L ad  N ; igitut  N Sc  K xquales  funt  : ergo 
adjendo  N ipfi  ctroti  D , habebitur  numerus  B •, 
quod  crat  faciendum. 

Si  pcccatum  forct  per  exccffuin  utrobiqaej 
ita  etiam  ratiocinaremut  , fuppoficis  omnibus 


Tom,  I. 


CCc 


iifJeifl 


Arithmetica. 


386 

A.  100.  B.  6 o. 

R 6.  K.  1 1. 

L.  6. 

C.  6 6.  D.  7 1. 

Plus  Plus 

E.  10.  F.  x o. 

G.  1 o. 

G.  1 o.  L.  6.  E.  1 o.  M.  C. 

G.  1 o.  L.  6.  F.  x o.  N.  1 .1. 

iifdem  erroribus  E > F , & erroribus  H , K > pro- 
portionalibus  , fecundb  quia  aufcrendo  cundcm 
numerum  B cx  pofitionibus  C>  D,  reftant  errorcs 
H & K>  ( per  lernnu  fecundum  ) eric  eadcm  dif- 
fercntia  priorum,  & pofterioruin  j nempe  L , ca- 
dcm  valet  regula  trium  quae  pribs  nifi  quod  nu- 
mcri  M & N xquales  erroribus  aufcrcndi  funt  a 
pofitionibus. 

A.  1 o o.  B.  6 o. 

R 4 8.  K.  6. 

L.  J 4* 

C.  ix.  D.  6 6. 

Minus  Plus 

E.  8 o.  F.  1 o. 

G.  9 o. 

G.  90.  E.  8 o.  L.  $ 4.  M.  4 8. 

G.  90.  F.  x o.  L.  5 4.  N.  6 . 

Si  denique  in  una  pofitione  erratum  He  , per 
dcfc&um  , in  alia  per  excdTiim  , paritcr  crrorcs 
E , F , erroribus  H , K proportionalcs  funi  •,  fe- 
cundb fi  auferatur  C cx  D,  relinquitur  L , ergo 
C Sc  L funt  xquales  ipfi  D ; D autem  eft 
xqualis  ipfis  B & K. , & B eft  xqualis  ipfis  C & 
H.  Igitur  C & L xquales  crunt  ipfis  C , H , K , 
ablato  autem  utrinque  C , reftabunt  H , K ; fi- 
mul  xquales  ipfi  L > fed  L eft  differentia  pofitio- 
num  > ergo  idem  L crit  aggregatum  errorum 
R K.  Quia  autem  eft  ut  H ad  K * ita  E ad  F ; cm 
componendo  ut  E>  F feu  G ad  E > ita  H , K ; feu 
L ad  H ; aut  ut  E F , feu  G ad  F , ita  H , K , feu 
L ad  K ; unde  fi  fiat  regula  trium  numeri  M , 
N,  crunt  crrorcs  pofitionum,  quorum  M qui 


fuit  per  dcfc&um,  addi  debet  fux  pofitioni  C j 
ut  B inveniatur  : N verb  qui  fuit  per  exceil'um 
fubtrahi  debet  it  fua  pofitione  D , ut  habeatur 
idem  numerus  B. 

COROLL  ARIUM  I. 

Ex  hac  ultimi  praxi  potcrimus  difiicultatcra 
hujtis  regulx  minuere,cum  enim  uniras  dividen- 
do  aut  multiplicand©  aliquem  numcrum  ,eundem 
relinquat , fi  terminus  aliquis  regulx  proporrio- 
nis  fit  unitas , vitabimus , aut  multipltcationcm, 
aut  divifioncm,  quod  ut  przfteinus  , fecundo  po- 
fitio  fiat  aut  major , aut  minor  priml  pofitio- 
ne , fold  unitate  > quod  in  exemplo  manifcftuni 
erit. 

A.  1 o o.  B.  6 o. 

H I. 

C.  ix.  D.  1 5. 

E.  8 o.  F.  7 8 t- 
G.  iy 

Fiat  ut. 

G.  1.  y ad  H.  I.  ita  F.  7 8.  y.  L.  4 7. 

G.  1.  -j-  R L E.  8 o.  M.  4 8. 

Proponatur  idem  numerus  A , dividendus 
in  tres  partes ; quorum  prima  fit  dupla  fccundx  : 
Sc  hxc  triplatcitix  fit  prima  polirio  C 12..  Sc 
examine  fa&o  error  inveniatur  E , per  defe&um, 
fiat  fccunda  p^fitio  D.  imitate  major,  invenicrur- 
que  error  75  y » fir  differentia  errorum  geniro- 
rum  G,  & differentia  pofitionum  H,  nempe  uni- 
tas debet  fieri  ut  G ad  H , ita  error  F ad  L » qui 
erit  error  pofuionis  D , qui  additus  cidcm  pofi- 
tioni  D dabic  numerum  B.  Vcl  per  alium  erro- 
rem  fiat  ut  G ad  H ; ita  E ad  M , M erit  error 
pofitionis  C , qui  illi  additus  dabit  paritcr  nu- 
mcrura  B quxhtum  , vitatur  autem  mulcipli- 
catio. 

COROLLARIUM  II. 

Si  pofitione/  differ  art  den  trio  vitttur  item  rml~ 
tiplicAtio  qtu  fiet  nddito  O. 


ARITHME 
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E f l N I t i o prima  numcrus 
fra&us  illc  eft  , qui  conftat  ali- 
quot particulis  » in  quas  divifa 
eft  unitas  , ficut  enim  unitas  per 
fui  multiplicationein  , eft  parens 
omnium  numerorum  integrorum; 
ita  etiam  per  fui  divifioncm  gcncrat  omnem  mi- 
nutiam.  Supponatur  ergo  unitas  divifa  in  quot- 
cumque  particulas  , & cx  iis  particulis  atium- 
ptas  die  aliquot  : id  quod  afllimprum  fuerit  mi- 
nutia  dicitur,  ex  quo  nt , ut  ncccftarium  lit  ad 
' minutiam  exprimendam  j primd  iignificare  in 
quot  patticulas  divifa  fit  unitas : deindc  quot  hu- 
jufitiodi  partial  I*  unitacis  aftumptx  fint  ; unde 
duplici  chara&ere  , quam  I i bet  minutiam  expri- 
mimus , quorum  inferior  dicitur  denominator  , 
idc6  quia  fignificat , in  quot  particulas  divifa  fit 
unitas : & dar  denominationem  particulis  alfuir— 
ptls  } nempe  an  fint  dcciroz  , vigefimz  , trigefi- 
mr.  Secundus  numcrus  qui  fupra  lineolam  lcri- 
bitur, dicitur  numerator  quia  indicat  quot,  htijuf- 
modi  particulz  aftumptx.  Ut  ~ T £ duo  tr'cn~ 
tes,  tres  quadrantes, o&o  vigefimz.  Vidcs  autem 
denominationem,  ttientis,  quadrantis  , vigcfiinz 
partis  fumi  ab  infer iori  chara&ere  ; numerum 
vcr6  talium  partium  exprimi  fuperiori  chara&ere, 
numcrus  inferiot  feu  deminator  pro  ipsi  imita- 
te ponitur  , hoc  eft  unitatem  divifun  exhiber. 
Chara&cr  fuperior  , exhibet  partes  aliquot  iftius 
unitatis  , omnes  igitur  denominatores  , eamdem 
unitatem  figni fleam  , fed  modd  divifam  in  plu- 
rcs  , modd  in  pauciorcs  partes  , numeratores  au- 
tem  indicant  quot  unitatis  ita  divife  , panes  fra- 
dlio  fibi  vendicet. 

Fieri  autem  poteft  ut  denominator  fit  zqualis 
numeratori , vel  illo  minor  , vel  illo  major.  Si 
fit  zqnalis  fra&io  ilia  fignificat  3c  xquivalet  uni- 
tari,  verbi  gratia  -f  7 tres  trientes , quatuor  qua- 
drantes , fignificat  enim  unitatem  divifam  efte 
in  tres  partes,  & ex  hujufmodi  partibus  tres  ac- 
ceptas  efte  , hoc  eft  omnes , igitur  totam  unita- 
tem quz  zqualis  eft  tribus  illis  partibus.  Ita  qua- 
tuor quadrantes  : nam  partes  in  quas  dividitur 
unitas  , fint  partes  aliquotz , nempe  quz  ali- 
quoties  repetirx  nnicatem  przeise  meciuutur.  Si 
denominator  fir  minor  numeratore , fradfcio  ma- 
jor erit  imitate,  nr  7 — quinque  quadrantes, oifto 
trientes  ; cum  enim  denominator  rcprxfcntet 
unitatem  divifam  , numcrus  major  denominatore 
major  erit  unitate. 

Denique  denominator  eft  major  numeratore , 
in  propric  didli  fractions  qnz  proptcrca  fignifi- 
Tom.  /. 


cat  aliquid  minus  unitate , ut  — una  media  pars* 

■7  duo  trientes,  Sc  ita  deinceps; 

Ex  hoc  fequitur,  quod  in  omni  omnind  rrifau- 
tii  exhibearur , quam  rationem  habeat  numerus 
frtftus  ad  unitatem.  Cum  enim  denomina- 
tor fit  ipfa  unitas , & numerator  exhibeat , quot 
hujufmodi  partes  aliquotz  acceptx  fint » exhi- 
bebit  etiam  habirndincm  , quam  nabet  minutia, 
ad  unitatem.  Uode  omnis  omnind  numerus  ad 
modum  fra&ionis  exhiberi  poteft  j fi  nempe  ipfc 
fiat  numerator , & unitas  fiat  denominator.  Uc 
100.  ita  exhiberi  poteft  7 fai  centum  mutates.  \ 
Iinmo  dicere  poftumus  virtualiter  id  Temper  fieri 
& fubintelligi  j omnis  enim  numcrus  exhibet 
quot  mutates  contincat.  Dum  enimdicimus  too* 
inrelligimus  centum  unitates  , & non  centum 
medietates , aut  centum  trientes , nifi  hoc  ex- 
primatur. 

Unde  quidquid  dicitur  de  fra&ionibus , de  ra- 
tionibus  etiam  confcquenrer  demonftratur  , ut  fi 
rationcs  addere  , fubtraherc  , multiplicare  divi- 
de rc  velis  : fradtiones  adde,  fubtrahe , multiplies, 
divide  quarum  numerator  ad  denominacorcm 
prxdj&as  rationcs  habeat, & peranum  erit  nego- 
tium.  Quare  clarum  eft  omnem  fra&ioncm  ad 
unitatem  (hoc  eft  ad  «Dtum  cujus  eft  fra&io)  can-  • 
dem  habere  rationem  quam  habet  numerator , ad 
denqininatorem. 


PROPOS1TIO  I. 


Theorcma; 

FraH  tones  quarum  nuns  trot  ores  eandem  babenf 
rationem  ad  faos  denominatores , tquar 
les  font. 

A £ B ^ Sint  duz  , aut  plures  fra&io- 
7 x ncs  A , & B , quarum  nujncra- 
rores  eandem  habcant  rationem 
ad  fuum  denoroinatorem  ; dico  illas  efte  xqua- 
les. 

Demonftratio,  In  omni  fva&ione  ( per  1 . de- 
fin.)  denominator  eft  unitas  } & numerator  ipfe 
numerus  fra&us  ; ergo  quam  rationem  habci 
numerator  ad  fuum  denominatorem  , numc- 
rus fra&us  eandem  habet  rarioflem  ad  tinitt- 
tem  j fed  (per  7.  j.  Euclid. ) quz  ad  idcifi  can- 
dem  habent  rationem  funt  xqualia  -t  ergo  fca- 
Atones  in  quibus  numerator  , ad  denomina- 
te C c ij  totesty 
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torcm  , eandem  habet  rationem  funt  xqua- 
les.  . 

PROPOSITIO  It 
Thcorcma. 

FraUianes  eundem  habentes  denominatorem  , earn 
rationem  habent  inter  ft , quam  name - 
restores. 

Sint  dux  fraftiones  AB, CD, 
A C enndem  habentes  daxxninato- 
B.  10  D.  to  rcm  B,  D.  Dico  cam  cfle  ratio- 
ncm  fra&ionis  A B ad  fia&io- 
ncm  CD  j qux  eft  numcratoris 
A ad  numeratorem  C. 

Demonftracio.  Ita  fe  habet  fra&io  AB  ad  uni- 
tatem , hem  A ad  B , feu  D,  ita  fe  habet  unitas  ad 
fi.i&ionem  CD,  ut  D ad  C.  Ergo  ex  xquo  ita  eft 
fraftio  AB  ad  fra&ioncm  CD,  ut  A ad  C quod 
erat  dcroonftrandum. 

Bafi36^:58KI»»^yS3?i6S555;S0K83:CS532Ba9 
PROPOSITIO  1 1 L 
Thcorema. 

Frafliortes  eundem  habentes  numeratorem  fe  ba- 
be nt  reciproce  ut  denominatores. 

Sint  dux  fra&iones  A B , 

A.  f C.  CD , cundem  habentes  numc- 

B.  10.  D.  15.  ratoremA&C,  dico  ita  die 

AB  ad  C D , ficut  denomina- 
tor B ad  denominatoretn  D>  & 
hoc  ▼ocatur  reciproce. 

Dcmonftratio.  Eft  AB  ad  tinitatcm,ut  A ad  B. 
Eft  autem  unitas  ad  C D , ut  D ad  C , feu  ad  A. 
Ergo  cx  xquo  perturbat£  ita  eft  A B ad  CD  j ficut 
D ad  B,  quod  erat  oftendendum. 


PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 

Frail  io  qutllbet , e an  deni  ralionem  habet , ad  mt- 
merum  abfolutum  , aqualem  fuo  numerator i j 
quam  unit  at  ad  numerum  abfolutum  denomina- 
tor i aqualem. 

Sit  fra&io  AB.  Dico  itaefle  fra&io- 

A.  ^ ncm  A B ad  numerum  abfolutum  leu 

B.  3.  integrum  x , xqualcm  numerator!  A , 

ficut  fc  habet  unitas  ad  numerum  inte- 
grum 3 , xqualcm  denominator!  B.  Hoc  eft  quod 
ficut  unitas  eft  terria  pars  numeri  3,  quod  fra- 
ftio  -j  fit  tertia  pars  numeri  1,  hoc  eft,  quod  fix 
trientes  facianx  duas  imitates. 

Dcmonftratio.  Fradio  AB  , eft  ad  uniratem  ut 
1 ad  3 : ergo  altcrnando  crit  fra&io  AB  ad  1,  ut 
unitas  ad  3.  Quod  erat  demonftrandum. 


Si  duarurn  minutlarum  numeratoret , per  denomi- 
natores decuJJ'atim  multiphcentur  : produtii 
tandem  ratienem  habtbuMt  fuam 
ip  fa  fraQiones . 

Sint  dux  fra&iones  A B, 

A.  C.  J.  CD  , mult  jplicetur  autem  nu- 

B.  j.  D.  4.  merator  prim*  nempe  A , 

per  denominarorem  fccundx ' 
nempe  D , fiatque  E j item 
E.  _•  F.  numerator  fecundx  nempe 

G*  1 it  H.  1 1.  C , pCT  denominatorem  pri- 

mx  nempe  B , multiplicetus 
& fiat  F , dico  ita  fc  habeTe 
fiaftionem  AB  ad  CD,  ficut  E ad  F. 

Dcmonftratib.  Multipliccntur  denominatores 
B,  D , fiatque  n 11  merus  1 1.  qui  fubferibatur  G 6c 
H , ita  ut  fiant  minutix  E G , F H , numcrus  D 
multipiicans  numerum  B produxit  G , 6c  multi* 
plicans  numerum  B produxit  G , & mulriplican- 
do  ipfum  A fecit  8.  Ergo  G ipfius  B xque  multi- 
plex eft  ac  E ipfius  A , ergo  (per  1 y.  j.  Euclidis ) 
eadem  eft  ratio  A ad  B , qux  E ad  G , quare  ( per 
primamhujus)  EG  & AB  funt  xqualcs  minutix  > 
Pariccr  oftendam  CD,  FH  ellc  xqualcs  minutias : 
fid  illx  habent  cundcm  denominatorem  G , H. 
Ergo  (P*r  x.hujut)  fe  habebunt,  ut  numcrato- 
rcs  E,  F,quod  erat  demonftrandum. 

COROLLAR1UM  I. 

Animadvertcre  pores  hie , modum  rcducendi 
duas  fralliones  , ad  cundcm  denominatorem,  fi 
nempe  dccuftatim  numcratores  multipliers , per 
denominarores  j hahebis  autem  denominatoretn, 
fi  denominatores  inter  fi  multiplices. 

COROLLARIU M IL 

Scquituf  , quod  fi  per  deailfatam  nwltiplica- 
rionem  mimcratorum  , per  denominatores  , nu- 
merus  xqualis  producatur  , xqualcs  erunt  mi- 
nutix. 

Kei^K--ffl^®-eij85ffi6aB465-BSS3SSB5BafiSaBflB 
PROPOSITIO  VL 

Problcma. 

Minutiam , Alt  nidi*,  ad  fimplicem  minutiam  ipfi 
a quale  m revocare. 

Explicatur.  Non  rantum  dantur  minutix  ipfius 
uniiaris , hoc  eft,  non  tantum  unitas  dividitur  in 
piurrs  partes  aliquotas,quarum  aliquot  fiimantur, 
& ita  fiat  fra&io  ; fid  ctiam  aliquando  ipfxmet 
minutix,  in  partes  aliquotas  dividuntur,  quanun 
aliquot  nllumamur  ad  gencrandam  minutiam, mi- 
nutix : ita  fi  dentnr  tres  quadrantes  duarurn  quin- 
tacum,quxrirur;illi  duo  quadianccs  duarurn  quin- 
tannn  partiuin,qu.Tnam  funt  partes  unius  uniratis, 
fin  quomodo  fe  habent  ad  uniratc,quod  in  cxem- 
plo  concrcto  mcliis  parcbir.Pafliis  gcometricus  fit 
quafi  unitas,  hoc  eft  numeri  abfoluti  fujpponantur 
pro  paftibus  geometricis , pafliis  autem  geometri- 
cus  continent  pedes  quinque,  finguli  autem  pedes 
contineant  paimos  , 4.  Quxritur  tres  quadrames 
duarurn  quint  arum  unius  pallus  gcomcti  ici,  quo- 
modo 
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modo  fc  Vtabent  ad  palTiun  gcomctricum  •,  hoc  eft 
fi  tres  numcri  conltituancur  , quorum  primus  fit 
quad  pcs  geomccncus  , qui  fc  habcat  ad  fccun- 
dum  ur  f ad  z.  fccundus  le  habeac  ad  ccrriuin  , 
ur  4 ad  rria , quomodo  primus  fc  habebir , ad 
ultimuui.  In  cxcmplo  noftro  cum  pafliis  gcomecri- 
cus  concinc.it  qiunquc  pedes , dux  quinrx  funt 
duo  pedes , duo  auccin  pedes  funt  S palmi , quarc 
tres  quad  mutes  odlo  palmorum  funt  6 palmi. Paf- 
fiis  autern  contincns  5 pedes  contincr  quatcr 
quinque  palmos  i igitur  hare  fnuftio  fe  hnbet  ad 
tmitatcni , feu  ad  pailum  , ur  6 ad  10.  Quod  in 
exemplo  ifto  attuliinus,  in  quo  ift*  partes  aiiquo- 
tx  videntue  jam  admitti , in  aliis  omnibus  faccre 
poftumus ; quia  licet  mihi  d.'videre  unitatem , in 
quotaimque  partes  volut.ro.  Jam  ad  problema  vc- 
niamus. 

A.  i C.  I-  E.  «;  G.  ^ 

B j.  D.  4.  F.  zo.  H.  zo. 

Sit  data  fra&io  fraitionis , nempe  CD,  fit 
ipfius  Ab  , multiplica  utriulquc  denomi- 
nator cs  inter  fe  nempe  BD,  Si  fur  denomina- 
tor F,  Multiplica  item  numeratores  A,C  j fiatque 
numerator  E ; dico  fradlionem  C D ita  fc  habe- 
re ad  unitatem,  ur  E ad  F , ur  antem  E ad  F ; ita 
fra&io  E F inrelle&a  ut  (implex  ad  unitatem  , 
ideoque  dico  , E , F , ut  fimpliccw  zqua- 
lem  dfc  C D intellc&x  , prout  eft  fra&io,  fira- 
Oionis. 


fumptus  ilium  fuperct.  Numcrus  compofirus  illc 
eric , qui  prxtcr  unitatem  habet  alium  numcrum 
qui  fit  cjus  pars  aliquota  , ut  4 cujus  binarius  eft 
media  pars  , 6 cujus  tematius  eft  media  pars  , 6c 
binarius  terria  j funt  igitur  compofiti. 

Definitio  3.  Numcri  inter  fc  primi,  font  ill! 
qui  nullum  integrum  numcrum,  habent  pro  com- 
muni  tncnluri  , prxtcr  unitatem  ; hoc  eft  numcri 
illi  funt  inter  fc  priini , fi  millus  inveniri  poffit 
integer  numcrus  prxeet  unitatem,  qui  uttumque 
metiacur. 

Compofiti  verb  numcri  funt  illi , quos  integer 
aliquis  numerus  prxter  unitatem  metitur  tanqu.un 
communis  menfura ; ut  nuroeti  1 z 6c  9,  quos  tcr- 
narius  numcrus  incritur  j qux  definitio  fatis  per 
fe  parcr. 

Primb  omnis  numerus  par  cum  alio  pari,  com- 
paratus , cotnpoficus  eft  , quia  binarius  utrumque 
metitur. 

Sccundb  fi  duorum  numcrorum  major  , eft 
primus , illi  inter  fc  funt  primi  } quia  major 
minorcin  metiri  non  poteft  , nee  habet  ullam 
menfuram  , ergo  neque  habebir  cotnmunem  ; li- 
cet autem  minor  fit  primus , fieri  tamcn  potcric 
ut  fine  compofiti , nempe  ut  minor  majotem 
metiacur. 

A X I O M A L 

Numcrus  metiens  duos  nuroeros  , metitur  Sc 
aggregatum  ex  iis  numcris  , qobd  per  fc  pater,  ft 
bene  intclligarur  quid  fir  , metiri. 


A.  C.  I'  E.  t G‘  i.  K.  *0. 

B. ’  j.  D.  4.  F.  zo.  H.  zo.  L.  zo. 

Denominator  firatftionis  fraiftionis  C D,  nem- 
pe D multiphcando  A facial  G,  & multiplicando 
irerum  B , racial  H ; eront  igitur  C D Sc  F , H 
cquales,  addatui  fta&io  K , L , xqualis  onirati , 
hoc  eft  cujus  denominator , 6c  numerator  fine 
equates  inter  fc,  &:  numcris  F & H. 

Dcmonftiario.  Cum  A multiplicando  C fc- 
ccric  E , 6:  multiphcando  D feccrit  G , eric 
( Eer  1 f • fuinti  Euclid,  J E ad  G , ut  C ad  D ; ut 
autem  C ad  D , ita  fia&io  C D ad  fiutm  totum , 
nempe  ad  AB  > ut  autem  AB  ad  uniratcin  ita  A 
ad  B,  6c  com  D multiplicando  A Sc  B ftecrit  G 
Sc  H i feu  K ; crit  ut  A ad  B ; ita  G ad  K ; & ut 
AB  , ad  unitatem  v ita  G ad  K ; igitur  funt  tres 
numcri  aliis  tribus  continue  proportionates. Ncm- 
pc  fra&io  C D , fraclio  AB  , unitas  i Sc  ex  alii 
parte  E , G,  K : igitur  ex  xqub;  crit , tit  fraftio 
fra&ionis  neinpc  C D , ad  unitatem  ; ita  E ad  K. 
Ut  autem  E ad  K>  ita  frail  io  EF  -t  fimplex  ad  uni- 
tatem  KL,  cum  eundem  habeant  dcnoniinacorcm. 
Igitur  C D & E F fiimpta  pro  fimplici  ftailione, 
codem  roodo  fc  habent  ad  unitatcui , ergo  funt 
cquales : quod  crat  ofteiidcndum. 

Definitio  feconda  numerus  primus  illc  eft 
quern  fola  uuitas  metiri  poteft. 

Numcrus  vcib  compofitus  illc  eft  quem  ali- 
quis alius  numcrus,  prxtet  unitatem  , metiri  po- 
teft ; per  ( metiri)  autem  imelligimus.uc  menfura 
aliquot  ic$  rcpcrita  prxcisb  adxquet  totum. 
Quarc  facile  intclligetur  utraqtie  definitio  , fi  di- 
catur  numcrus  ifleefic  primus,  cujus nullus  nu- 
mcrus  integer  prxtcr  unitatem  eft  pars  aliquota, 
ut  numcrus  5.  j.  nam  binarius  non  eft  pars  ali- 
quota ternarij  , cum  binarius  femcl  tantuin 
fumptus  non  adxquet  ternarium  ; bis  autem 


A X I O M A II. 

Numerus  qui  metitur  numcrum , & partem 
cjusablatam,  metitur  Sc  rcliquam,aut  illi  xqualis 
eft  ■,  fi  enim  nee  metiremr  rcliquam , nee  illi 
xqualis  ellcr  , aliquot ics  repetitus^non  adxquarec 
totum  , fed  ilia  pars  refidua  eifet , atquc  adcd>  nod 
met  ire  tut  totum  contra  fuppofitioncm. 

si 

PROPOSITIO  V I L 

Probldna. 

Expert  den  , an  duo  numeri  ftnt  primi  inter  fe  * 
maximum  eorum  common  cm  menfuram 
reperire. 

A.  1514.  Sint  duo  numcri  A , major, 

. B.  7)8.  B minor  , examinandi  ■,  an  fint 

C.  48.  primi , an  compofiti ; dividatur 

D.  1 8.  major  A per  minotem  B,  6c  no- 

E.  11.  tetur  id  quod’  rdinquuur  fafti 

f.  6.  divifionc , nulll  habiti  racionc 

G quotientis.  Sit  illud  C ; per  C, 

dividatur  B ■,  6c  notetur  id  quod 
relinquitur  poft  divifioncm  \ fitque  illud  D j divi- 
datur C per  D,qu6d  fi  divifionc  fadli  rclinquatur 
E,pcr  illud  dividatur  D.  donee  tandem  inveniatut 
divifor  qui  dividat  cxaifte  prxeedentem.  Si  illedi- 
for  eft  unitas,  ita  ut  nullus  antei  ocairreritj  dico 
quod  numeri  funt  inter  fc  primi,  fi  verb  occurrc- 
rit  alias  numcrus , dico  illos  efle  coinpofitos  6C 
max  imam  illorum  menfuram  erte  ilium  divilorem. 

Demonftratio.  Qiiia  F metitur  E , E autem 
metitur  nomerum  D , dccurtatum  numero  ipfi 
F xquali,  quarc  numcrum  D , jioc  modo  immintv- 
cum  metietur  numcrus  F,  fed  numerus  F mctictur 
6c  feipfum , igitur  numerus  F metitur  totum  D, 
C C c iij  fed 
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fed  D metitur  nnmenim  C iramtnuturo  parte 
aquali  ipfi  E , ergo  cundem  C ita  imrainutum 
metietur  F , fed  ettaro  ipfum  E metietur  F , igitur 
totum  C metietur  \ 8c  ita  de  rcliquis.  Oftnido 
autem  F efle  maximam  numcrorum  A & B men- 
furam , fi  enim  non  eft , fit  alius  numerus  G ta- 
ils communis  menfora , quia  ergo  G metitur  to- 
tum  A & ablatum  B , aut  illius  multiplicem , 
metietur  Sc  retiquinn  C : oftendavn  autem  nu- 
mcrum  G metiri  ipfum  F : ergo  major  non  eflet 
ntuneto  F. 

PROPOSITIO  VIII. 

FraQitnem  a d mini  mas  terminos  revocare. 

Dcmonftravinuis  fupra  propofitionc  primi, 
fra&iones  illas  elfe  xqiulcs , quarum  numcrato- 
rcs , ad  fiios  dcftominatorcs  eandem  haberent 
rationcm  ; quia  autem  qu&  termini  crunt  mi- 
nores , e6  melius  concipitur  habicudo  qnam  ha- 
bet  unus  terminus  ad  alium , ideo  racliis  eft  cx- 
hibere  earn  rationem  numeratotis  ad  denotnina- 
torem  , feu  fra&ionis  ad  unitatem  fub  minimis 
terminis. 

Invcftiga  (per  pr  ace  dent  em)  maximam  termi- 
nortim,  feu  numerators,  8c  denominatoris,  men- 
furam; & utrumque  per  talem  menfuram  divide, 
quodentes  erunt  termini  minimi  fub  quibus  cx- 
hiberi  poflit  eadem  fra&io. 

Sit  fradrio  AB  revocan- 

A.  P*  rj.  D.  *;  da  ad  minimos  terminos. 

B.  7j.  C.  E.  f.  quxre  numerorum  A & B 

maximam  menfuram  , fit- 
tie  C,  per  quam  divides  numcros  A & B ; ita  tit 
nt  qtiocientcs  D Sc  F.  j dico  fra&ionem  D , E 
xqualem  die  firadioni  A B,&  fub  minoribus  ter- 
mini s exhiberi  non  pofTc. 

Demon  ftratio.  Numcri  A & B,  per  cundem  C 
divifi,  dant  quodentes  D & E,  ergo  cadcm  eft  ra- 
tio D ad  E,  qux  A ad  B,  ergo  ( per  prltrum  ) fra- 
dio  DE.arqualis  eft  fra&ioni  A B. 

Sccundo  oftetido  muneros  D Sc  E ellc  mini- 
mos  in  cadcm  ratione.  Primo  cnim  film  primi 
numcri , nam  alioquin 

A.  to.  C.  15.  D.  *.  haberent  comrounem 

B.  7j.  F.  E.  5.  menfuram  prxtcr  uni- 

raicm;  fit  ilia  F,&  quia 
F metitur  D,  & E metietur  eriam  A Sc  B quos  ipfi 
D 8c  E mcuuntur,&  quia  F minor  eft  quam  D & 
E.plurics  invcnictur  in  A & B quim  ipfi  D 8c  Ej 
ergo  per  majorem  numerum,  quim  C , metietur 
A & B ; ergo  dabitur  aliqua  menfiira  nuinc- 
rorum  A & B , major  quam  C contra  fuppofi- 
tionem. 

Quod  fi  D & E fint  primi  j erunt  etiam  mini- 
mi eandem  rationem  habendum  ut  demonftr.  Eu- 

clidcs  (13.  libri  7.) 

Si  vet6  accidat  fradionis  prim6  propofitx 
terminos  ellc  inter  fe  primos.  Jam  hxc  fradio  eft 

minimis  terminis  , neque  ulterius  aliquid  ten- 
tandum  eft. 

Alia  etiam  praxis  adhiberi  poteft,  fiime  medie- 
tatem,  tertiam  partem  quadrantem,  tarn  denomi- 
natoris, quim  numeratotis , minutia,  crit  redudi 
ad  minorem  , unde  fi  inveniatur  o in  fine  utriuf- 
que  turn  denominatoris  quam  numcratoris  reji- 
ciantut , quia  tunc  accipirur  dccima  pars  mriiif- 
que. 


PROPOSITIO  IX. 
jMixutUm  ad  Integra  revocare . 

Acddcre  poteft  ut  ex  colledione  mmotiarom  > 
aliquid  exurgat  unitate  majus  > in  quo  cafu,  ne- 
ccftarium  eft , ut  minutia , ad  integtos  rcvocc- 
tur ; quod  facilt  fiet , fi  numeratorem , per  dc- 
noininatorcm  dividas , quotiens  erit  numerus  in- 
teger. 

Sit  hxc  miimtia  7 qux  ad  integros  revocanda 
fit  i divide  ji  per  j quotiens  crit  17.  tclinquctur- 
que  onitas  i dico  17-7  xquari  minutix 

Demonftratio.  Cum  denominator  j oftendat 
in  tali  hypothefi  quamlibet  unitatem  divifamdle 
in  tres  partes,  8c  31.  trientes  cfle  in  numero  pro- 
pofito  > quoties  ternarius  in  ji  invenietur,  totks 
m eo  crit  unitasdnvenitttr  autem  decies  fcpties,& 
rclinquitur  una  pars  indivifa  ; igitur  17  xqua- 
buntur  minutix”. 

Hie  reguli  Aftcsin  francos , francos  in  nura- 
mos  facile  reducemos , fint  propofiti  19 1 6.  dena- 
rij  rcduccndi  in  alfes,  eft  autem  denarius  duodeci- 
ma  pars  aftis,  divido  1916  per  11  quotiens  143, 
exhibit  numerum  allium. 

Sim  reducendi  489  A lies  in  numroos  argen- 
teos , hunc  numerum  divide  per  60,  quotiens  81 
crit  numerus  nuromorum,  reflantque  j afles. 

® ^®®{3®S2WS58®'035355-S3G3®G3S3:  BCCSSfl 

PROPOSITIO  X.  • 

Numerum  integrum  ad  minutiaut- 
reducere. 

Multiplicctut  numerus  integer  per  denoini- 
natorem  fradionis  ; fictquc  numerator  fit  nu- 
merus 10  rcduccndus  in  frarftionem  aijus  de- 
nominator fic-j  multiplica  10  per  5 fient- 
quC  ‘*7  . 

Si  numero  integro  adhxreret  fraftio  facili 
adderecur  i ur  fi  proponauir  numerus  ao-redu- 
cendus  ad  minuriam , cujus  denominator  fit  j 
oft  mulciplicationem  numcri  10  per  5 , ita  ut 
ant  100.  addere  debco  3 \ ita  ut  fiat  m^pu- 
tia  —*. 

Demonftr.  Ctim*  in  hie  hypothefi  , qujrlibet 
unitas  intclligatur  divifa  in  qutnque  panes, mub 
tiplicando  numerum  propohtum  per  quinque, 
feietur  quot  in  eo  fint  quintx  partes , quibus  ad- 
denda hint  iliac  3. 

• Hie  praxi  quamlibet  fpccicm  majoris  monetx, 
ad  minorem  fpccicm  revocabhnus , ut  ex  nummis 
aftes,  ex  allibus  denarios,  See. 

Sint  propofiti  numini  1430,110s  ad  afles  re- 
vocarc  volo  , multiplico  prxdi<ftum  numerum 
per  6oficnt  147000  numerus  afliuiu  qui  conti- 
nents in  nummis  1430.  fi  multiplices  itcrum 
147000  per  11  habebis  1764000  numerum 
denariorum , qui  in  eodero  numero  continen- 
tur. 

Hie  item  methodo  quoties  valor  monetx  fii- 
perioris , continebit  plurcs  inferiores  fiet  etiam 
facile  rcdiuftio,  proponantur  nummi  1454  > fitque 
valor  unius  nummi  rriurn  librarum , 3 allium  Sc 
denariorum  8 ter  feribatur  numerus  14M* 

MultipE 
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Si  verb  fint  trcs  nempc  AB,  CD,  EF.  Primb,re- 
vocentur  AB,CD  ad  eundem  dcnoroinatorctn^rr 
nriU.f.)  fiantquc  HK,  LM  ; arm  mahiplica  per 
denominatorem  C tertixfrn&io»isdenominato- 
rcs  K,  M > ut  fiant  novi  denominators  P.P.Itcm 
per  eundem  C multiplica  numerators  H , L j 
fiant  novi  numeratorcs  N , R.  Denique  per  de- 
nominatorem K vcl  M multiplica  ter  mines  fra- 
&ionis  E,  C > fiatque  S.  P > dico  fta&ionts  N P, 
RP.SP  cjufdcm  denominationis  efle  xqualcs  Ipfis 
AB.CD,  EC.  r 


Multipliccturque  per  3 j & 8.  lubcbifquc  li- 
bras 4}ot.  afles  7170.  denarios  1147a.  ex  dena- 
riis divifione per  11  facades,  quotiens  crit  956. 
qui  numcnis  addi  debet  adibus,  ficntquc  alfes 
8116.  & divifione  per  ao,  fient  librx  406.  & re- 
linquencur  6 afles.  Hie  numcrus  406  add, mu  nu- 
mero  librarum  4jox  , invenies  in  nummis  1434. 
ira  ur  valor  cu)ufltbcr  fit  triutn  librarum  , aflium 
quinque  5 c denariorum  odto  , libras  4708.  & 
6 afles. 

Ex  his  regulis  facile  dcducemus  mctlvodum 
omnium  computorum.  Sit  propofttuun  cxcmplum. 
Volo  feire  quot  fint  franci  in  154  nummis,  quo- 
nim  quilibet  alTcs  continct  ,&  in  ^14  ducat  is, 
quorum  quilibet  continct  afles  1 8,  & in  460  tc- 
ftouibus,  quorum  quilibet  19  afles  tuber. 


Detnonftrario.  Primb  funt  cjuflera  denomina- 
tionis quia  trcs  denominators  P,P,  P,funt  gen*, 
rati  multiplicatione  K,  M zqualium, per  C.  Sunt 
etiam  xqualcs  ipfis  AB , CD,  EC.  Primb  enim 
HK,LM  xquales  funt  ipfis  A B,  C D,  6c  cum 
N P , R P , producancux  multiplicatione  termi-, 
norum  H,K,  L,M,  per  eundem  numerum  C, 
crunr  N P,  R P , ipfis  H K,  L M & confcqucn- 
ter  ipfis  A B , C D xqualcs.  Pariter  quia  idem 
denominator  M , multiplicand©  E C producic 
S.  P.  Eadem  errt  ratio  S ad  P , qux  E ad  C : igi- 
tur  (per primam)  fia&io  S P xqualis  eft  fralho- 
ni  E F. 

Qubd  fi  integri , ad  eandem  denominationcm 
fint  reduccndi  cum  minutiis , ex  iis  fiat  minima 
fubfcripti  unitare,  hoc  modo  — hoc  eft  centum 
unitares  , cum  reducantur  ad  eandem  denomina- 
rionem. 


2 J 4- 

5 » 4- 

460. 

6 f. 

S 8. 

* 9- 

1170. 

1591* 

4140. 

1404- 

16  10. 

4 60. 

1 f 1 1 0. 
18791. 

18791. 

8740. 

8740. 

4 » 7 4 ». 

*•  {* 

1 3 7* 

j 

Invenio  in  nummis  efle  aflef  1 j 1 10.  in  duca- 
ts eflc  18791.  in  teftonibus  efle  8740.  Hi  numc- 
ti  fimul  addantur,  fient  41741.  quern  numerum 
dividas  per  10  fient  franci  1157  cum  duobus 
affibus. 
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PROPOSITIO  X IT. 

'Ajfignare  minHtiam  cujufcumque  integri. 

Quia  in  cerminis  abftra&is  fiepb  difficilis  eft 
fenfus  propofitionis , facilis  incxemplo,  ideo, 
illam  in  excmplo  propono.  Aliquis  injunxit  mu- 
rum  extruendum  invenit  autem  ~ unius  odlopc- 
dx  quadrats  ; oClopcJx  autem  pretium  eft  frnn- 
corutn  18.  Quxrimus  igitur  ^ o&odecim  fran- 
corum. 

Id  per  regulam  trium  efficitur , hoc  modo.  Si  - 
o&opeda  feu  11.  duodccimx  dant  francos  18, 
quid  dabunt  1 1 duodccimxj  multiplica  88  per  11, 
fient  198  ; qux  fi  dividas  per  11 , quotiens  eric 
1 6 £ feu  -f . 

6aQ56363530SS3ra636S63S33S-536363-9f63-S35363 
PROPOSITIO  XIII. 


Problcma. 


PROPOSITIO  XI. 


'jidihit  fraUionum, 


Problema. 


Dhm  aut  plnret  minutiae  inmo  & integros  cum 
minittiUy  ad  eandem  denominationcm 
rcduccre. 


A. 

x 

C.  4 

E.  * 

Primb  fi  dux 

B. 

4- 

D.  1 

C.  3. 

fra&ioncs  (re- 
vocandx  fine 

H. 

*t 

L.  if 

ad  eandem  dc- 

K. 

xo. 

M.  xo. 

S.  40 

nominationcm, 
idprxlbbis  (per 

N. 

41 

R.  4J 

quirt  tarn)  , ut 

r. 

60 

P.  60 

p.  60 

con  (la  t (ex  eim 
fgrollario.) 

A.  j.  C. 

•4  I>.  j. 

G.  4t  K.  4® 

H.  60.  H.  60. 


L.  *4 

H.  60 


Sint  dux,  aut  plu- 
res  minutix  addendx. 
Sint  ues  fra&ioncs 
A B,CD,  EF,  adden- 
dx (per  pracedentem ) 
reducantar  ad  eundcra 
denominatorem  , finr- 
que  illis  xquales  G H, 
KH,  L H , addantur 
numerators  G»  H,  L,  fiatque  M>  illis  fimul  fum- 
ptis  xqualis  fubferibatur  illi : idem  denominator 
H : dico  fra&ionem  MH  tribus  fra&ionibus  AB; 
CD,  EF,  xqualcm  eflc, 


M.  I.  49 
H.  60.  60. 


PemonftruiOj 
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Demonftratio.  Cum  minutia  GH,  ad  unicatem 
fe  habeat  ut  G ad  H , & paritcr  KH  ad  unicatem 
ficut  K ad  H,  & LH  ad  unicatem  ut  L ad  H rres 
ill*  fradiones , fimul  fumprst,ad  unicatem  fc  ha- 
b.-bunt  uc  G » H>  E , fimul  hoc  eft  M ad  H.  Scd 
ica  etiain  fc  habet  ad  unitatem  fradio  M H ficut 
M ad  H : igitur  fradio  M H *qualis  eft  tribus 
fra&iombus  G Hi'KH,LH  Sed  ilia:  equates 
funt  fradionibus  A B » CD  , EF  igitut  fradio 
M H iifdetn  squabs  ccit  quod  erar  deroonftran- 
dum. 

Si  verb  hanc  fradionem  reduccte  velis  ad  imi- 
tates ; dividattir  eius  numerator  per  denominato- 
rem  , vidcbifque  , quotics  iu  ea  fradione  inve- 
niacur  unitas  ; quotiens  enim  eric  nuroerus  uni- 
taruin  ; & rcliquum  erit  adhuc  numerator  fra- 
dionis cundcm  denominatorem  habentis.  Ratio 
data  eft  , ex  definitione  fradionis,  cum  enira  dc- 
nominator  fit  ipla  unitas  divifa  in  partes ; per  di- 
vifioncm  invenitur  quotics  unitas  eft  in  fradio- 
ne. Rcliquum  ctiam  eric  numerator  fradionis  , 
eundem  denominatorem  habentis  : ut  in  hoc 
cxctnplo  ft  dividacur  109.  per  60.  invenies  pro 
quotient  e 1 . £ 

Quod  fi  numcros  integros , minutiis  addere 
velles  ; & ex  iis  cotalem  mtnutiam  componcre  i 
ex  integro  fbrmanda  cflet  minutia  fubferibendo 
unitaccm^qux  fc  haberet  codem  modo  ac  fradio. 


Dcnique  fi  ex 
numero  integro 
fubduccnda  cflec 
fradio,  cx  unica 
imitate  numcri  A, 
fac  fradionem  aliquam  ejufdcm  denominationis 
cum  ea  qu*  fubduccnda  eft  , in  qua  ut  prius  di- 
fturn  idem  eft  denominator , Sc  numerator  ita  iu 
hoccxemplofi  ex  iz.  fubtrahas  fradionem  ~ 

89ia€5636S5S6333KC9BS69{83JSZ.69^5B5tj3^33 

PROPOSITIO  XV. 

sidditio  & fitbirtfUo  frafliomtm  fratlionum , ex 
frallionlbui  fraHtortHM, 

■ Quotics  fradiones  fradionum, cx  fra&ionibus 
fradionum  fubtrahend*  funt,  prim*  ftadioncs 
fradionum  in  unam  fummam  addantur.  Addan- 
tur  item  fradiones , fradionum , a quibus  fub- 
tradio  fieri  debet  ut  fi  fuberahere  Jcbcas , & 
-f  cx  -f  ex 

Ad  fimpliccs  fradiones  revoca  jtixta  (prep.6.) 
prima  erit  £ fccunda  crit  -j  turn  ad  cundcm  deno- 
minatorem  rcducantur  fiet  denominator  96.  pri- 
ma ergo  erit  — fccunda  — aufer  }6  ex  48.  reftat 
y;  fi  ad  minimos  numcros  revoccnuir  fict 


Arithmetica 

A.  iz.  C.  * 
D.  J 


PROPOSITIO  XIV. 

Problem*. 

Frafliorrem  mh:oremt  ex  major!  fabtrabere. 


A. 

L C. 

Sit  ex  fra- 

Mi  nut! am,  pi 

B. 

fi  D. 

4 

dione  majori  A 
B , fubduccnda 

A L C. 

E. 

to  G. 

IS 

minor  CD.  Pri- 

F. 

r4  h.' 

14- 

1116  rcduc  hujuf- 
modi  fradiones 

B.  6 D.  4 

K.  1 

L.  ,4 

M.  * 

N.  zi 

ad  eundem  deno- 
minatorem.  Sic- 

G.  18. 

que  fradio  EF 

toy  E , muhiplica  . 

tfqnalis,  fradioni  AR,  qux  habeat  eundem  deno- 
minatorem  F,  ac  fradio  GH  qu*  fit  arqtialis  fra- 
dioni CD,  turn  numcratorcm  G,  aufer  cx  nume- 
ratorc  E , rclinquatur  numerator  K cui  tribuatur 
denominator  idem.  Dico  fadum  elite  quod  quz- 
ricur.  Hoc  eft  fradionem  K L fupcrcfTe  fubtradi 
fradione  G H ab  E F , hoc  eft  C D ab  A B , feu 
quod  idem  eft  dico  fradiones  K L , & G H cfle 
xqnales  fradioni  E F. 

Demonftratio.  Cum  ira  fit  fradio  GH  all  uni- 
rarem,  ut  G ad  H ; feu  ad  L,  pariter  ita  fit  fradio 
K L ad  unitatem  ut  K ad  L , ita  cram  fradiones 
G H,  K L fimul  ut  G & K fimul  ad  L , feu  ad  F 
illi  xqualcm.  Scd  uc  GK  ad  L ita  E ipfis  G K 
Xijualis  ad  F,  & uc  E ad  F ita  fradio  E F ad  uni- 
tatem ; ergo  ita  eft  EF  ad  unitatem  ut  fradiones 
Gil,  KL  ad  unitatem  * ergo  (per  7.  j.  End.)  ft a- 
dioms  GK,  KL.funt  fradioni  EF  arqu  ales,  quod 
crat  demonftrandum:  qudd  fi  plurimx  fradiones 
ab  unic.i  fubduccpdx  elfent » prius  colligantur  in 
unam  fradionem,  anrequam  fiat  fubtradio. 


PROPOSITIO  XVI. 
Problem  a. 


Sic  minutia  A B, 
E.  if  mulciplicanda per 
p minu  ti.no  C D, 

* mnliiplica  nume- 
rator es  A & C, 
fiatque  numera- 


denominatoc  F } dico  fradionemEF,  cfTe  nu- 
mcrum  produdum  cx  mnltiplicationc  fradionis 
A B per  fradionem  C D.  Hoc  eft  ficut  dixitnus 
cum  de  multiplicationc  fimplici,  quxriturut  uni- 
tas fc  habeat  ad  A B,  ficut  C D ad  F E,  numerus 
C multiplicand©  B faciat  G. 

Demon  ft  ratio.  Ut  unitas  ad  A B j ita  B ad 
A ( per  dtfinitioncm  frail! on  if ) Sc  quia  C mul- 
tiplicand© B & A , fecit  G & £ , ita  etiam 
crit  G ad  E ; fi  fiat  autetn  fradio  G F hare  erit 
xqualis  fradioni  C D , cum  idem  numerus  B 
itniltiplicando  C Sc  D , ftcerit  G &:  F.  Ergo 
G F , ita  fc  halxbit  at!  E F , In  i;t  CD  ad  E F, 
fed  ita  fc  haber  ad  E F ut  G ad  E , 
dam  bttjus)  aim  eundem  denominatorem  ha- 
heant  ; igitur  C D , fc  lubebit  ad  E F , ut 
G ad  E.  Ergo  ita  eft  unitas  ad  A B , fiair 
CD  ad  E F i quod  erat  demonftrandum.  In 
quo  vidcs  idem  cfTe  miniitias  minutia:  rcJiu  ere 
ad  fimpliccm  minuciam , ac  niinutiam  multipli. 
care. 

Alio  modo  faciliori.  Cum  multiplicarc  volu- 
mus  AB,  per  D,quxrimu$  quid  fint  tres  quadran- 
tes  quinque  fixtarum  \ ergo  volumus  minuriam 
rainutia* 
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kninutix  revocarc  ad  fimpliccm  minutiam  , fed  E , feu  tit  AB  ad  E F , its  C D a i unitatem  quod 
hoc  fit  per  mulciplicationem  nuractatorum,  & erar  demon ftrandum  j ci  gp  EF  ell  ver us  quotiens  • 
denominatorum  ; ergo  eodem  modo  fict  mulci-  divifionis  A B per  C D. 


plicario  minutix  per  minutiam  , nan  pc  multipli- 
cand© turn  denominatorcs  ; cum  numeratores 
inter  fe. 

Si  numerus  integer  per  minutiam  inulriplican- 
dus  efiet  ; verbi  gratii 
A.  4_  B.  i.  D.«.  numerus  A per  minu- 
1 C.  j E.  j.  tiam  BC.  Numcro  A fub- 
feribatur  unitas  , ut  fiat 
minima,  turn  multiplica  numeratores  A 8c  B, 
turn  denominatorcs  ut  fiat  minutia  D E. 

Si  integer  cui  adhxret  fradkio , per  fradkionem 
multiplicandus  fit,  verbi  gratia  A cui  adhzret 
fradkioBC, 

A.  4*  B.  t;  E.  G.  it.  K.  multipli- 
D.  1.  C.  3.  F.  j.  H.  5.  L.  15.  candus  fit 
per  fra- 

O.  U.  M.  4».  dkionem  E 

P.  3.  N.  13.  F,vel  mul- 

tiplica per 

EF , feorfim  A & BC , ita  ut  fiant  GH,  KL,  quas 
fradkiones  addes,  fiecque  fradkio  MN  ; vel  prim6 
colliges  fradkiones  AD  BC  , fiacque  unica  fradkio 
OP , illis  zqualis  ; qux  muliiplicetur  per  E F; 
fictquc  eadem  fradkio  MN. 


PROPOSITIO  XVII. 

'Multiplicdiie  fraftionum  frattionMm , per  frail  to- 
nes fraiiionurn. 


Convene  ad  fimpliccs  fradkiones , fradKoncs 
fradkionum  -y  item  alias  fradkiones  fradkionum,  ita 
nt  fiant  dux  fradkiones  fimpliccs , turn  fiat  multi- 
plicatio  per  prxeedentera. 

WSSSdBI :B9fi3&a-936Re9eaQ6S&geQeggg  5350[SS09 
PROPOSITIO  XVIIL 
Probleraa. 


C OROLL  A RIUM 

Ut  dividatar  CD  per  A B ; fradkio  E F in- 
vertenda  eft , 8c  quotiens  erit  fradkio  F E ; ratio 
clara  eft  cum  enim  ad  dividendam  AB  per  CD, 
denominator  D multiplicer  numeratorem  A , uc 
faciat  numeratorem  E , 8c  numerator  C mulciplU 
cet  denominatorem  B minutix  dividendx , ut  fiat 
denominator  F quotientis,  e contrk  uc  AB  dividat 
C D i debet  denominator  B , multiplicarc  nume- 
ratorem C t ut  fiat  numerator  F , & numerator  A 
multiplicarc  denominatorem  D uc  fiat  denomi- 
nator E i ided  debet  inverei  fradkio  E F , ita  ut 
fiat  fradkio  FE. 


PROPOSITIO  XIX. 

Alim  mod**  reducendi  minutiae  ad  eamdem 
denominationem. 

Quia  plerumquc  accidit  ut  reducendo  minu- 
tias , ad  camdern  denominationem  , producancur 
niinutix  , non  fub  minimis  tcrminiS  Conceptx  ; 
atque  adco  fxpe  opus  eft  redudkione  illi  txdij 
plena , proponam  aliquas  praxes , quibus  minu- 
tix Tub  minimis  terminis  oriuntur.  Proponan- 
tur  dux  minutix  AB , CD  re- 

A . D C.  7.  ducendx  ad  eandem  dcnomiJ- 

B.  1 6.  D.  iz.  nationem  , quxrarur  maxima 

communis  mcnfiira  denomi- 
E.  4.  G.  4.  F.  3.  natorum  B & D , hxc  erit  G; 

per  hanc  divide  denominato- 
H.  39  L.  res  ; fient  quotientes  E 8c  F j 

K.  48.  M.  48.  multiplica  ccrminos  minutia- 

rura  per  alternos  quotos , hoc  eft,  multiplica  ter- 
ininos  minutix  A B per  quotientem  F,  8c  termi- 
nos  minutix  CD  per  quotientem  E,ficnc  minutix 
HK  , LM , xqualcs  ptioribus,  & redudkx  ad  ean- 
dem denominationem. 

Demonfttatio.  Cura  idem  numerus  G dividat 


Minutiam  per  minutiam  dividerc. 

A.  C.  I;  G.  18.  E.  14.  Sit  minutia  AB 

B.  zo.  D.  4.  F.  60.  dividenda  per  mi- 

nutiam C D,  mul- 
ti plica  dividendx  fradkionis  numeratorem  , per 
denominatorem  D diviforis,  & habebitur  nume- 
rator E , item  multiplica  denominatorem  B fra- 
^kionis  B , jer  numeratorem  C diviforis  , 8c  ha- 
bebis  F denominatorem , dico  fradkionem  EF  efte 
quotientem  divifionis  , per  quam  divifa  eft  fra- 
^io  AB,  per  G D,  hoc  eft,  ut  dixitnus  iti  explica- 
te divifionis , ita  eft  AB  ad  EF , fictit  CD,  ad 
unitatem  y C cnim  numerator  roultiplicando  A 
faciat  G. 


numcros  B 8c  D , erit  E ad  F , ut  B ad  D , quarc 
fi  B ponacut  primus  numerus , D fccundus , E 
tertius  F quartus  idem  producetur  numerus  ex 
B in  F , qui  ex  E in  D ; cum  igitur  E multiplicer 
C & D faciatque  L 8c  M,  erunt  fradkiones  C D , 
LM  xquales  , parircr  cum  F multiplicct  A 8c  B ; 
faciatque  hujufmodi  multiplication^  numcros 
HK  , crunc  fradkiones  AB,HK,  xqualcs.  Qui  re- 
dud^jonc  fadka  pocctit  fieri  additio , 8c  fubttadkio 
in  numeratoribus.  Cxtera  fiant  eodem  modo  quo 
diximus  fupca. 
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PROPOSITIO  XX. 


Demonftratio.  Quia  C multiplicand©  A & B 
facit  G 8c  F > trie  fradkio  GF  xqualis  ipfi  A B , 
ergo  ita  fe  habebit  G F ad  EF , ficut  AB  ad  EF, 
ut  aucem  fc  habet  GF  ad  E F,  ita  G ad  E , cum 
cundem  habcant  denominatorem  F •,  igitur  ita  fc 
habet  A B ad  E F ficut  G ad  E ; quia  arttem  A 
roultiplicando  ipfumC,  fecit  G ; 8c  multiplican- 
do  ipfum  D fecit  E , ita  erit  C ad  D ; ut  G ad  E ; 
fed  ut  C ad  D,  ita  CD  ad  unitatem  j ergo  uc  G ad 


Multiplicatio  fratlionam. 

E.  G.  Anteqnam  inftiru^- 

tur  multiplicatio  fra- 

A.  9-  C.  *0.  f dkionum  , rcducaptuf 

B.  16.  D.  17. 43z.tr,  termini  hetciqgcnei 

ad  minimus  , Wbc  eft, 
H.  4.  F.  3/  numerator  unius  fra- 

dkionis , cutfi  denomi- 
D D d , natoifo 
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natorc  alterius  , ut  propofuis  fra&iombus  AB, 
CD  , rcducantur  ad  mintmos  terminos  A & D. 
invcnta  communi  menfura , qux  eft  ipfum  A, 
flip  film  mcticnsj  & roeticns  numyum  D fi  fiat 
diviiio  utriufque  pet  hanc  coounuhen  menlu- 
rara  , fient  quotientes  E & F quxtc  item  innxi- 
mam  communcm  menfuram , numcrorum  C & 
B.  hsec  eft  4.  pet  quam  ft  utrnmque  dividas  fient 
quotientes  H > & G , multiplica  E per  G fict  5. 
multiplica  H per  F fict  11.  entouc  fraftio  ^ 
quam  dico  eltc  xqualcm  fratt.oni  — qua:  oritur 
methodo  communi , multiplicdndo  B per  D , 8c 
A per  C.  Nam  cum  eadem  communis  menfura 
diviferit  A & D fccerirquc  E & F,  ita  crit  A ad 
D , /Jem  E ad  F.  eft  ctiam  B ad  C ficuc  H ad  F , 
(ft  au t cm  5. ad  11. in  compofita  rationc  E ad  G 
& H ad  G.  8c  pariter  180.  ad  4**.  eft  in  com- 
puiita  rationc  A ad  D , B ad  C ; ergo  ita  eft  y 
ad  u ficuc  180  ad  4J*>  ergo  crunt  f^lio- 
ncs  trqunlcs  quod  ctac  oftendendum.  Ergo 
muhipheavimus  fratftioncm , ita  tamcn  , ut  ter- 
mini client  minimi  in  fua  rationc,  cum  otia- 
tur  ex  nmlciplicationc  nunimorum  in  fua  ra- 
rionc. 
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PROPOSITIO  XXI. 

Divijio  fraflionh  per  fraflionem. 

Ad  divifioncm  fta&ionis  per  fra&ionem  per- 
ageudam , ita  ut  quotiens  proveniat  fub  minimis 
icrminis,  debent  prius  reduci  ad  minimos , termi- 
ni homologi,  hoc  eft  duo  numeratorcs  dividi,  per 
max  imam  communcm  menluram  8c  pariter  deno- 
xninatorcs. 

Proponatur  fra&io  jz  divi- 
j.  y.  denda  per  fradioncm  £ duo- 

rum  uumeratorum  quart  at ur 
9l  ,f:  ( maxima  communis  menfura 

16.  18.  a 1.  qnx  crit  5.  per  hanc  divide  9. 

1 f.  eruntquc  quoti. 4 8c  f 
4.  7.  Communis  menfura  denomi- 

natorum  16  8c  18  eft  4 , per 
quam  fi  ucrumque  dividas,  fient  quotientes  4 & 

7 Ut  habeas  denominator  cm  multiplica  7 quo- 
tum denominator  is  diviforisper  $,  quotum  nii- 
mcratoris  dividend*,  producctur  11;  & ut  ha- 
beas numcrarorcm,  multiplica  j , quotum  numc- 
ratoris  diviforis,  per  4 quotum  denoroinatoris 
divideudi,  fietquc  10,  Habebis  ergo  quoticn- 
tem  , hare  operatic  pcobator  ficut  Tuperior 
oftendendo  candcm  rile  rationem  10  ad  it  qua: 
eft  terminorum  ftadionis  ort*  ex  divifioue 
communi. 

&’»G5KKS®!aa^53©.SSj3^Ba.SSa^:B3Sa6S 
PROPOSITIO  XXII. 

eximpla  dlvifionis , numcrorum  integro- 
rum  , per  jrtUliortes , vtl  vicijftrr. 

Si  dividendus  fit  integer  per  fra&ionem  , vel 
viciflim  fiaftio , per  integrum:  fubferibatur  inre- 
gio  fracrio  , ita  ut  ex  integtofiat  fradkio;  o&o 
homines  cmcrunt  unius  prardi) , cujus  pretium 
400  francorum,  quzritur  pretium,  quod  qui- 


libct  dare  debet , 6c  quam  partem  przdij  debeat 
obtincrc. 

Dividenda  eft  fraltio  -f  in  odlo  feu  per  ~ mul- 
tiplica numeratotem  4 per  1 , denominatorem 
diviforis  fit  4 numerator  quotientis  , item  mul- 
tiplica y denominatorem  divideudi  , per  8 nu- 
meratorem  diviforis  , fietquc  40  denominator 
quot.  quotiens  ergo  crit  — feu  ~quilibec  ergo 
habet  decimam  pattern  prxdij , &:  lolvcre  delate 
decimam  partem  numeri  400  , hoc  eft  40. 

Sit  dividenda  fratho  per  4 & ~ fiat  fra- 
&io  turn  multiplica  y per  1 fict  xo  numera- 
tor, multiplica  14  per  5 ficc  71  denominator  ha- 
bes  ergo 

Integer  cum  fra&ionc  nempe  6 -f-  per  fra&io- 
nem  — lie  dividendus , ptimd  fiat  unica  fra&io 
ex  6 --nempe  multiplica  1 j per  4 Her  fi  nu- 
merator fra&ionis,  turn  multiplica  1 denomi- 
natorem divideudi  , per  muncratorcm  diviforis 
fict  1 denominator  quotientis  , crit  ergo  fra- 
aio 

Rcliqua  exempla  facile  ex  his  iutclliguntur  , 
ncmj>e  fi  fia&io  fra&ionis  , dividenda  fie  pee 
fucfcioncm  fra&ionis  , aut  per  integrum  , cui  ad- 
h.rrcat  firadlio  j fra&io  fraclionis , ad  fimplicctn 
fra&ionem  rcvocanda  eft,  ficut  & integer,  eui  ad- 
hxrct  frail  io. 
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PROPOSITIO  XXIII. 

Problctna. 

Alio  modo  mbiMliam  , per  t.unuiiam  dividers. 

f 

Sit  minutia  AB  , dividenda  per  C D , divide 
numcratorem  A per  numcratorcm  C f ut  fiat 
numerator  E , divide  item  denominatorem  B 
per  denominatorem  D > ut  fiat  denominator  F , 
dico  ftadkioncm  E F rife  quocicnicm  illius  divi- 
fionis. 

Dcmor.ftraiio.  Si  multiplicanda  elftt  minutia 
E F , per  CD  multiplicarcntur  dcnominarorcs* 
inter  fc  , ut  ficret  denominator  B,  turn  numcra- 
torcs  ut  ficret  numerator  A ; ergo  ut  dividatur 
fradlio  AB  per  fradlionem  C D adh.benda  eft 
contraria  divifio. 

Alia  demonftcatio  per  divifioncm.  Quxrimus 
numcrum  , qtii  totics  contineat  unitatera  , aut 
ira  fc  habeat  ad  unitatem  , ficur  numerus  divi- 
dendus , ad  diviforem , hoc  eft  debet  ita  fc  habe- 
re fradio  E F ad  unitatem  feu  E ad  F j ficut  A B 
ad  CD  , numerator  C multiplicand©  deno- 
minatorem F ; faciat  G 1 j j quoninm  F mul- 
tiplicands C 8c  D produxit  G 8c  B ; crit  fra- 
&io  G B,  zqualis  fradioni  C D,  igitur  A B 
ic  habcbic  ad  G B , ficut  fc  habet  ad  C D , 
fc  habet  aucem  ad  G B , ut  A ad  G , cum  cun- 
dem  denominatorem  B habeant ; igitur  AB  ad 
C D ita  fc  habet , ut  A ad  G.  Quia  aurem  C 
multi plicando  F. , produxit  A , & niultiplican- 
do  F produxit  G , ita  crit  A ad  G , ut  E ad 
F , feu  fi.idio  E F ad  unitatem  ; igitur  ita  crit 
A B ad  C D ut  E F ad  unitatem,  quod  erat  dc- 
monftrandum. 

Hie  tamcn  modus  non  debet  adhiberi  nifi 
quando  occurrerit  quod  rarum  erit  , ut  divifo- 
ris termini  nempe  numerator  , 8c  denominator 

exalte 
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metiantut  tcrminos  fra&ionis  dividend*, 
altoquin  adhxrcbit  ftadioni  genitx  fra&io  fra- 
ction is  , qu*  cum  majori  difticultate  ad  comitui- 
ncm  mimitiam  reduccrur. 

Notanda  aotem  funt  aliqua  , ptiinum  eft  qubd 
tnoltiplicario  nuincri  per  fra&ionem  fit  pocihs 
divifio  quam  mnltiplicatio  > quod  cxplicabimus 
primh,  in  numero  aliqtio  inregro. 

A»  x_4  B.  jj  D.  iCl 

**  C j 

Sit  integer  mimetus  A mulripltcandus  per  fra- 
ftionem  B C,  quxrimus  quid  fadantduz  tertix 
partes  numeri  24.  Si  igitur  numerum  A dividas 
per  C 3,8c  quotientem  multipiices  per  numcra- 
torem  B , h.ibcbitur  nu merits  D qui  quzritur. 
Quod  alio  modo  fieri  potefi  , fi  nempe  numc- 
rum  A reducas  ad  minutiam  , fubferipta  unira- 
te , 6c  multipiices  denominarorcs  inter  fe , idem 
producetur  numerator  C 6c  multipiices  numera- 
torem  A per  numeratorem  B , fietque  48  , qui 
numerus  divifus  per  j dar  numerum  D > quhd 
vert)  id  quzramus  oftendo.  Nam  volumus  per 
multiplicationem  mvenire  numerum  } qui  ita  fc 
habeat  ad  mulriplicantem  , ficut  mulciplicatus 
ad  unitatem.  Vc.bi  gratia  , volo  roultiplicarc  4 
per  6,  hoc  cjt  quxro  numerum , qui  toties  conti- 
ncat  6,  quor  funt  Unitafes  in  4 ■,  itaqite  Hunt  4, 
mimeri  proportionates  1,4, 6, 14,  in  fuperiori 
exemplo  idem  prxftamus  1.  7 14,  16.  Hoc 
eft  ut  fe  habet  unitas  ad  duas  tettias  > ita  24, 
ad  1 6. 

Quod  fi  dividendus  eflec  numerus  14  per  -~- 
qiixnmus  , ut  ficut  fe  habet  dividendus  ad  di- 
viforem  \ ita  fe  habcat  quotiens  ad  unitatem , vel 
permutindo , ut  fe  habeat  dividendus  ad  quo- 
tientem ficut  divifor  ad  unitatem.  Divifor  eft 
■f  qu*  fraCtio  fe  habet  ad  unitatem  ut  2 ad  3 : 
Quxrimus  ergo  numerum  ad  quern  fe  habeat  14, 
ur  2 ad  j erit  j illc  3 6 quod  mirum  videtur,  ut 
nempe  per  divifionem  major  numerus  produca- 
tnr  , quam  fir  ipfe  divifus  , & pet  mulriplicatio- 
nem  minor  numerus  producatuc. 

Quod  tamer!  mirum  videri  non  debet.  Nam 
primh  in  divifione  qnh  minor  eft  divifor  , eh  ma- 
jor eft  quotiens  \ ut  fi  fit  dividendus  numerus  14 
per  4,  divifor  erit  6,fi  per  8,  divifor  erit  3 : fed  ft 
numerus  divideretur  per  uniratem  , produceretur 
numerus  ipfi  dividendo  xqualis : ergo  fi  divida- 
tur  per  numerum  minor  cm  imitate,  quotiens  ma- 
jor erit  numero  dividendo. 

Praxis  igitur  calis  erit , fit  dividenda  fra&io 
■7  per  frsNftionenl  -f  multiplica  1 numeratorem 
miniuix  dividend*  , per  4 denominatorem  divi- 
fionis  , fient  o&o  j nempe  numerator  quotients. 
Secundh  multiplica  denominatorem  3 dividetl- 
dx  fra&ionis , per  numeratorem  3 divifor  is , fit- 
que  9 denominator  fra&ionis  : igitur  fi  dividas  ~ 
per  -f  exurgit  ±. 


w 

mum  cum  fmilionibus  colem  modi  fit , ac  tea 
gula  ttium  in  numeric  integris  , hue  eft  , fecun. 
duj  numerus  per  ttrtium  multiplicetur , & pro. 
duaus  pet  primum  dividitur.  Sola  difficult 
ontut  cs  ftaaionibus  , qui  invicem  multiplica- 
ri  debent.  Qui  omnia  in  exempbs  mehus  inno- 
icfcenr. 

Si  -j-  unius  ulm  valent  7;  linius  nummimuoda 
nam  erit  ptetium  compctcns  ttibus  quadxanti- 
bus  (nempe  f,  multiplica  ff  pet  -f,  ficntquc  tt, 
qui  dividendus  eft  per  i , Hunt  % feu  nummi » 
71  7* 

Exdcm  fcrh  cautioncs  adhibend*  funt  qu*  in 
fuperioribus  regulis  funt  adhibit*  3 nempe  fi  in- 
tegri  cum  fra&is  adjunguntur. 

Si  -f  unius  ulh*  Valet  numraos  4,  quod  erit 
pretium  -f  > fupponatur  unitas  cyphrx  4 , fiatque 
T multiplica  -f  per  -f  fiet  qu*  dividi  debenc 
per  -f  fient  ^ feu  1;  nummi. 

Poteft  item  aliter  fieri : fra&ionfis  qu*  ad  invi- 
cem referuntur,  verbi  gratia  , in  hoc  exemplo  — 
unius  ulnx  Sc  ± unius  uln*  ad  euUdcrn  denomi'- 
narorem  reducantur,  fient  £ fi.  Fiat  ergo  regula 
trium  fi  4 fubimelligcndo  vigefimx,  darn  4 num- 
mos,  quid  dabunt  1 j /ubintelligc,  vigefira*,  quo* 
tiens  erit  15  nummi. 

Si  4 uln*  Sc  ~ dant  nummos  4-f  quid  dabunt 
S ulnsfc  t*  reducantur  omnia  ad  fimplices  fra&io- 
n«,ncmpe  if  if  if,  multiplica  duos  tilrtmos,ficnt 

divide  per  if  fitnt  fff  f XT,  feu  y -f-. 

Si  detur  regula  trium  cum  francis,  aflibiis , de- 
n arils,  tres  numeri  ad  unuro  reducantur. 

Si  8 uln*  cum  \ valent  francos  lo.aftes 
denar ios  8 , quot  valent  36  uln*  cum  fieri 
poteft  multiplicatio  in  hunc  modum ; omnes  nu- 
meri reducantur  ad  fra&iones  fimplices.  Nem- 
pe 8,  cum  -7-  if  j 'r  fianc  « 1 o francis, 

aflibus  15,  denariis  8 , fimplices  denarij.  Multi- 
plica  10  per  20,  6c  addc  iy, fient  »iy  aftes;  mul- 
tiplica  21  y p^r  12,  & addc  8,  fient  2y38,  cui  fub- 
feribe  • , ut  fiat  — " multiplica  per  ’-if  fient 
quam  fununam  divide  per  if  bent 
feu  10976.  77;  numerus  denariorum  , qui  divi- 
datur  per  1 2 fient  aftes  914,  & relinquuntut  8 de- 
narij, fi  hanc  fummam  dividas  per  20  fient  4/ 
fraud ; relinquuntut  14  aftes ; denarij  8 

PolTct  fieri  hzc  regula  variis  modis. 

Reducantur  duz  rra&ienes  ulnarum  ad  tan- 
dem denominationem  nempe  if  fiet  deno- 
minator 12, 6c  fra&iones  erunt  ’•£  4-f.  die  ergo 
fi  104,  dant  franc.  10,  aftes  iy  den. 8,  quid  da- 
bunt 441. 

Ex  frands  10  fiant  aftes  200,  quibus  addes  1 y, 
fient  2 1 y aftes  3 quos  itcrum  mutabis  in  deiu- 
rios,  addendo  8,  ficntquc  denarij  ay88.  die  ergo, 
fi  104  , dant  2f  S8,  quid  dabunt  441  ? multip  lica 
ly88  per  44 1, fient  1141308,  qui  numerus  fi  di- 
vidatur  per  104 , fient  denarij  10976  > numerus 
denariorum  ut  prius. 

Paulh  aliter  heti  poterat  per  multiplicationem/ 
ut  vocant  rationales). 

Sit  ergo  ptopofita  hzc  quzftio. 


PROPOSITIO  XXIV. 

Regal*  proportion  it  cum  fruBionibtu. 

Regula  proportions , feu  ut  vocant  regula 

Ttm.  1.  D D d 1)  franc* 
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Franc.  10. 

3 

4 

Afles  13. 

Arith 

Denar.  8. 

360. 

10. 

3* 

7* 

9> 

6 . 

17* 

X. 

*4- 

)}6. 

S 

9- 

Per  3. 

. 

OO 

17* 

148. 

360. 

131. 

l8. 

375* 

139. 

itj. 

3- 

4J- 

6. 

11. 

>4* 

16. 

\6. 

16. 

Si  8 -7  dant  francos  i o , afles  i 3,  den.  8 quid 
dabunt  36  yrnrimo multiplica  j8  -f  per  io  fran- 
cos, x j afles,  denarios  8,  hoc  modi.  Primo  mul- 
rjplico  j 6 per  »o  francos  Hunt  360,  turn  to  fran- 
cos per  7 luntquc  7 franci  cum  diroidio  feu  cum 
10  affibus. 

Sccundi  mnltiplico  36  per  13  afles  , hoc  eft 
per  7 unius  franci,  quod  fit  fumendo  7 nu- 
meri  36,  hoc  eft  i7,multiplico  item  15  afles  per 
~ & primi  fumo  7 numcri  1 1 , hoc  eft  9.  qux 
fenbo  ; item  tres  quadrantes  rcliqui  numcri  3, 
hoc  eft  1 afles  aim  tribus  denariis.  Denique 
mnltiplico  36  per  8 denarios , fai  7 unius  aflis, 
fi  eflenc  duo  trientes  unius  franci  fie  rent  24  fran- 
ci , fed  quia  funt  tantum  duo  trientes  unius  affis 
hunt  24  afles.  Turn  mnltiplico  o&o  denarios 
per  7 funt  6 denarij.  Colligantur  hxc  omnia 
fient  franci  396,  3 afles,  9 denarij,  qux  dividere 
dcbeoper8,  7 fiat  fra&iounicay  reducantur- 
qtic  fummx  dividendx  in  trientes  multi  pi  icatio- 
ne  per  tria,  ficntque  1 1 88,  trientes  franci , 1 3 af- 
fes  , denarij  27,  dividatur  prima  fiimma  per  26  3 
quotiens  erit  francorum  4;  , rcftantquc  o&ode- 
chn  qux  per  20  multiplicari  debent  fiunt  360. 
hec  addantttr  aflibus  15  fiunt  37/,  fi  dividanrur 
per  26  , quotiens  erit  14  & 7 rclinqucntur.  Quae 
per  1 2 multiplicari  debenr.fi entque  131,  qux  ad- 
dira  fummx  17  faciunt  1 39  , qux  divifa  per  16, 
dant  6 denarios. 
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PRO  PZ)  S I T 1 O XXV. 

De  frdUiontbm  deCddicku 

In  toto  hujus  libri  progreflli  animadvertere  po- 
tuifti , quanta  oriatur  ex  fraftionibus  difficultas, 
& qukm  facilis  cvaderct  arithmeticus  computus 
fi  numeris  tantum  integris  conftaret  , aut  praxes 
integrorum  in  minutiis  ufurparentur.  Hoc  arith- 
metices  compendium  fra&ioncs  dccadicx  nobis, 
exhibent , qux  cum  in  cadcm  fint  ratione , in 
qua  numeri  integri , qui  in  fedibus  anterioribus 
aecuplo  augent  fuum  valorem  , fi  tifurpentut  fra- 
dlioncs  tantum  dccadicx  cafdcm  opcraciones  exi- 
gent. 

Sunt  autetn  fraftiones  decadicx  , qux  deno- 
minatorem  tabent  dccadicum.  Ncmpc  10,  ioo» 
1000,  iocoo,&  ita  de  rcliquis  , qux  ita  compa- 
rantur  , cum  antecedent ibus.  Ut  (empet  fint  ca- 
rum  partes  decimx.  Ut  autem  melius  cariun  naru- 
ra  innotefcat,  Tabulam  unam  proferam  totum 
tarn  integrorum  , quam  minutiarum  dccadicarum 
ordinem  exhibentem. 


8.  7.  6.  I $•  4-  I* 
M.  M.  M.  M.  M.  M. 
C.  D.  | C.  D. 


t.  z.  3-  4-  J- 

D.  C.  M.  M.  M. 


1.  r.  o. 
C.  D.  N. 


6.  7. 

M M M 
D.C. 


Hxc  tabula  exhibec  primo  incipicndo  ab  N, 
verfus  finiftram  fedcs  numerorum  integrorum, 
clique  N fedcs  d gitoruin , D verfus  liniftram 
fedes  dccadum  , C.  ccntemriorum , M.  roillium, 
MD.  dccadum  millium  ,MC.  centcnationun  mil- 
lium  j M'millionum  , M D dccadum  millioiium, 
M'C  ccntcnariorum  millionum.  Additi  funt  nu- 
mcri 1.  1.  3.  4.  3.  &c.  qui  funt  quafi  exponen- 
tes , vel  potius  indices  fedium  , nempe  oftendtine 
quam  fedem  ab  unicatc  N occupcnt  finguli  nu- 
mcri. Hxc  ferics  numerorum  intcgrornm.ita  pro- 
cedit  a dexccra  ad  finiftram  , ut  femper  crcfcac 
valor  numerorum  dccuplo.  Adhbuimus  item 
aliam  feriem  incipiendo  a litttra  N cui  item  ad- 
didimus  lineam  fepatatrieem  integrorum  it  fradlis. 
Hxc  ferics  igitur  eft  fradlorum  ira  ut  prima  fcdcs 
D fit  fra&ionum  dccadicarum.  Sccunda  C cen- 
tefimarum.  Tcrtia  M milltfimarum.  QiiartaMD, 
dccics  millefimarum. 

Progrcflio  integrorum  eft  1,10,  100,  loco, 
10000,  & ira  de  cxccris  progrrdiunrur  tamen  k 
dextera  ad  finiftram.  Progtcffio  autem  minutia- 
rum decimalium  eft  ab  unicatc  ^ 

Partes  decimales  fuam  appcllationcm  habent 
i figura  fua  ultima  , ut  fi  fcribcrctur  34  [ 5.  fi- 
gnificaretur  3 4 aim  quinque  partibus  decimis. 
Si  hoc  modo  fcribcrctur  34  fj  8.  triginta  qua- 
tuor  integri  cum  38  partibus  centcfimis  34  [of  6. 
triginta  quatuor  , cum  quinqtiaginta  fex  partibus 
millefimis. 

Ex  hoc  clarum  eft  cyphram  o , poll  partes  dc- 
.cimales  inmilem  efle.  Ut  84  '300, 84  mtegri  cum 
j partibus  dccimis,  idcmcnim  eft  Lcocof  partes 
decimx. 
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decimal,  ac  quingenr*  millcfimx.  Quarc  cyphra 
o non  apponirur  partibus  dccimalibus  ultimo 
loco,  quia  in  tali  cam  inutiliter  adhiberetur. 

Partes  igiiur  dccimales  adhrrenc  mimeris  in- 
(egris  , & ab  iis  diftinguuntur  linca  fcparatricc, 
qux  nunquam  abclfc  debet  , quia  antcin  partes 
decrefcunt  eo  mod  a quo  tuimeri , non  variabitur 
operatio  ctiamfi  adjunct*  fun  partes  decimates, 
quarc  hxc  decimal  turn  partium  coinputatio  longe 
facil  or  cenfetur  quam  lexagcnaria  , qua  nonnuili 
in  aftronoinicis  utuntur. 


w 


PROPOS1TIO  XXVL 

Additio  numerorum  quibut  adherent  partes 
decimoles. 

4 7 9 4 l i j 6 Ut  clarior  evadat  ulus 

5 8 4 [ j partium  decimalium  , ap- 

947  [ o 8 pono  excmplum  additio- 

4 7 1 0 [74)9  «“*• 

48(5  Sint  plurimi  ntimeri 

— — — - integri  , quibus  adhx- 

ioo94[Sj5)9  c reant  partes  dccimales,  ita 
difpoiuntur  , ut  unita- 
tes,  feu  digiti  integroruin  fibi  refpondeant.  Sc 
dcfc&us  , (i  quis  eft  in  numeris  integris  lit  ad  fi- 
niftram  , dcfc&us  autem  fi  quis  eft  in  partibus 
decimalibus  lit  ad  dexteram.  Fiat  additio  commu- 
ni  methodo  , & quia  in  ultima  fede  eft  cantum  9, 
illud  fcnbatur,in  pemiltimafide  invenirur  6 Sc  j, 
feribe  9,  in  antepemrftiina invenitur  8, 4 & 3 > qux 
tfficium  ry.fcriboj,  & retine  1 pro  antecedent i, 
in  qua  invenitur  5,7,  j,  1,  cum  unitate  retertta 
efficiunt  1 8 , feribo  8 partes  decimas  , retinendo 
Unitatem  , eo  quod  decern  partes  decimx  unita- 
tem  in  integro  efficianr.  Pcrficiatur  tota  additio 
more  confueto  in  quo  vides  opus  non  cite , ulla 
tedu&ione  ad  eandem  denominationem. 


PROPOSITIO  XXVII. 

SubtraWe  numerorum  quibut  adherent  partes 
decimoles. 


79  4 
9 47 


L 1 } 6. 

[ o 8. 


C.  t 8 4 7 [ 1 j 6. 


Proponatur  numc- 
rus  A , c quo  fubdu- 
ccndus  eft  numetus  B, 
uterque  habeac  adhx- 
rentes  partes  dccimales. 
Ita  pariter  difponantur  , ut  digiti  digitis  refpon- 
dcanr.  Indpe  ab  ultima  nota,  & ex  6 aufer  nihif, 
reftant  6 ex  3 fu  peri  oris,  fubtrahe  8 reftant  f,  & 
retine  1 quod  fubtrahes  ex  l,  reftabit  1 , perficies 
fubtraftioncm  ut  folet  in  numeris  integris , Sc 


pcrfe&a  erit  operatio. 

D.  489  t o j. 

E.  1 + ) [ 4 8 7 <• 

F. 


*4f  if «>4- 
fubrrahas,potcs  enim  fubintclligere  duo  o,  in  nil- 


Pariter  fi  fubtrahen- 
dus  fit  numerus  E ex 
£> , partium  decadica- 
rum,  ita  fubtra&ionem 
inftitues.  Si  6 ex  o. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

Mnltiplicati 0 numerorum  quibut  adherent  partes 
decimates. 

Major  eft  difficultas  in  multiplicatione  par- 
tium  decimalium  , uc  nempe  habcatur  locus  con- 
veniens fingulorum  chara&erum  produfti.  Qu* 
difficultas  ut  intelligatur  fuppono  primo  in  mul- 
tiplicatione  , fingulos  characlercs  mulciplicati , 
duci  in  fingulos  cnara&cres  multiplicandi.  Sup- 
pono  item  quod  fi  digitus  multiplicantisducatur 
in  digitos  multiplicandi,  cfficict  digitos,  fi  in  de- 
cades efficict  decades , fi  in  partes  dccimales  effi- 
cict  partes  decimates  , fi  in  partes  centcfimas  effi- 
ciet  partes  centefimass  fi  in  millefimas,millefimas; 
Quarc  fi  numerus  partibus  feu  fra&ione  carensj 
alium  numerum,cui  adhzrct  fra&io  multiplicave- 
ric,  tot  erunt  fedes  partium  decimalium  in  fa&o 
quoc  etant  in  multiplicando. 

Ut  fi  numerus  F 

F-  4 j » [ ) 

G.  361. 


9 0 4 

17139 
1 J 1696. 


64. 

1. 


1 6 3 7 J 9 L*  4- 


habens  duas  Cedes 
partium  , mulcipli- 
cetur  per  numerunt 
G , cui  nullx  adbx- 
rent  partes  , in  pro- 
dutfto  H , tot  erunt 
fedcs  partirm , quoc 
cram  in  F. 

Ratio  eft  quia  di- 


gitus du&us  in  partes  centcfimas  producic  partes 
centcfimas,  du&us  in  decimas,producit  decimas. 

Ergo  tot  erunt  fedes  partium  dccadicarum  Iri 
produclo  quot  eranc  in  uno  multiplicand. 


<*  ' 


K. 

L. 


\ 6 1 [411. 
11  o t. 


6 
3 6 


36  1 4 t 1 
00  000. 
4841. 

411. 


M.  4 1 j i [6  7 6 1 1 


Secund^  fit  mulciplicandus  numerus  X habent 
tres  fedes  partium:  per  numerum L , duas  haben- 
tern  fedes  partium  , dico  in  produ&o  M debere 
efle  quinque  fedes  partium. 

Ratio  eft  quia  fi  numerus  L nullas  haberet 
partes  ; produ&as  haberet  tres  fedcs  partium,  fed 
habet  duas  , qnx  multiplicando  partes  non  nifi 
partes  cfficcre  polTunt. 

Si  numerus  folas  partes  habens  > ducatur  in 
alium  : regula  generalis  eft  qtfed  in  produ&o  fo* 
lo  tot  fine  partium  fedes , quot  font  in  duobuf 
mulciplicantibus  fimul  fiimptis. 


mcrofuperioti,nam  f partes  centefim*  funt  idem 
ac  quingentx  partes.  Partes  decies  millefimx  , 
quare  fabintelle&i*  illis  duobus  o o , in  numeio 
iupetiori  facile  petficictur  fubtra&io. 


do  a uj  ntono 
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68635953695?^  S5S'j5-©^-5?R5G9S5-&365  53-3312? 
PROPOSITIO  XXIX. 

Divifw  nurnercrum  tjuibrn  adherent  p Artis 
decadice. 

Primum  axiom.!  crit , ut  numerus  dividendus, 
totidem  faltcm  partium  fedcs  habcat  qtiot  divi- 
for.  Si  autcm  non  habcat  illi  adjungi  potcrunt  tot 
cyphr*  cxpletivz  o > quot  ncccffari*  Turn.  Ut  A 
numerus  A , dividen- 

A.  4 /•  [ 7 dus  At  per  numerum 

B.  1 j.  [ 1 j 1.  (),  B,  fubintelligi  deber 

in  numero  A,  una  cy> 
phra  o>  ratio  eft  quia  in  application  numeri  B ad 
numerum  A debet  tandem  digitus  feu  unitares 
numeri  B inveniri  Tub  unitatibus  numeri  A , quod 
Acri  non  poiTct  niA  fubintelligerctur  in  numero  A 
unum  o. 

Ex  hoc  fequitur  numerum  minorem  dividi 
poAi  per  majorem  modo  minori  dividendo , tot 
cyphr*  o addantut  quot  funt 

D.  3 x.  [ 6.  ncccffari*  , ut  A numerus  3 x 

E.  1 6 o.  [1.  per  160  At  dividendus  , Aibin- 

F.  telligatur  addita  cyphra  o nu- 
mero D,  fed  qu*  ad  partes  de- 
cimates pettineat , fiat  divifio  more  confueto  erit 
quotiens  F a,  led  quia  tot  funt  fedes  partium  de- 
cimalium  in  dividendo  , quot  funt  in  quotiente, 
& divifore  Amul  fumptis  , & null*  funt  partes 
decimates  in  divifore  E , cum  tamen  fubintelliga- 
tur  una,  in  dividendo,  quotiens  F Agnificabit  par- 
tem dccadicam  feu  £ eft  ergo  3 1 quinta  pars  nu- 
meri E.  Secundum  axioma  erit  tot  die  fedes  par- 
tium dccimalium  in  folo  dividendo  quot  in  divi- 
forc,  & quotiente  Amul  fumptis,  ut  fupri  in  mul- 
tiplication* vidimus  , ex  quo  facile  conftituemus, 
quot  Ant  Aides  partium  in  quotiente , qu*  tamen 
eft  pr*cipua  difficult  as  diviAonis  partium,  nam 
c*teroquin  divifio  partium  , i divifione  integro- 
rum  non  diffi.tr,  at  A numerus  G dividendus  Ac 
s per  numerum  H,  fiat  divl- 

G.  7 6 o.  [ 4 3.  Ao  methodo  communi  : in-' 

H.  x 1.  [ 3.  venicturquc  divifor  K , Sc 

t K.  ( 3 4.  [ 1.  quia  in  dividendo  funt  due 

fedes  partium  dccimalium, 
debent  totidem  cfle  in  divifore  H»  & quotiente  K, 
quare  aim  una  fedes  inveniatur  in  divifore  H,una 
crit  in  quotiente  K. 

PROPOSITIO  XXX. 

MirtmUm  tpnamcumepu  ad  minutiam  decadicam 
revoedre. 

Sit  propofita  minutia  A,  revocanda  ad  decadi- 
cam : eius  numeratori  adde  unum  aut  duo  o , auc 
plura  A At  opus  , nume- 
A.  J 300.  T±  ratorem  Ac  audum  divi- 

4 4 1 00  de  per  denominatorem  4 

C.  1000.  donee , vel  divifio  fiat 

3 (333*  <\ux  n*hil  rclinquat  , Sc 

quotiens  hifjus  diviAonis 
nempe  ~o  exhibebit  minutiam  dccadicam , quajn 
requiris. 

Dcmonftratio.  Ill*  minutiz  funt  xquales  in 


quibus,  eadem  eft  ratio  numcratoris  ad  denomi- 
natorem, & jam  fupra  fiepe  diximus.fcd  per  pra-  • 
xim  noftram  id  przftamus  , inftituimus  cnim  re- 
gulam  proportionum,  & dicimus  A denominator 
4dat  numeratorero  3,  denominator  10  vel  »oo, 
vel  1 000,  quein  numeratorem  exhibebit.  Rcgula 
autcm  proportionum  jubet , ut  (ccundum  nume- 
nim  ducamus  in  tenium  , & ptodudum  divida- 
mus  per  primum. 

Dixi  in  rcgula  donee  divifio  nihil  relinquar. 

Si  enim  voluiflem  rcvocare  hanc  minutiam  ad  de-  v 
nominatorem  10  non  potuifTem,  eo  quod  10  non 
habcat  quadrantem  , fed  deveniendum  eft  ad  nu- 
merum 100,  qui  habet  quadrantem. 

Aliquando  accidit  ut  redudio  praecifa  fieri  non 
poflit , ut  A fradio  C reducenda  At  ad  decadicam 
nunquara  przeifa  invenietur.  Quia  tamen  u be- 
rms progredi  poflumus  inordinc  ad  ufum,  poftii- 
mus  tam  magnam  fumete  , ut  defedus  illc  fit  ii>- 
fcnfibilis  , eodem  artificio  in  vulgar  cm  minutiam 
dat*  denominations , decadicam  convertes  infti- 
tuti  fcilicct  reguli  proportionum. 

Integrum  in  minuta  dccadica  cujufcumque  dc- 
nominationis  convenes  additis  cyphris  o,ot  A nu- 
merum 34  in  partes  centcfimas  convenere  velis* 
ita  feribes  34.  [00  minutiam  minoris  denominar 
tionis  in  minutiam  majoris  denominationis  con- 
venes additis  paritcr  cyphris  o ut  [11  ccntc Ainas 
convertes  in  millefimas  addito  o [on.  Paritcr 
dclcndo  aliquas  cyphras  minutiam  decadicam  ma- 
joris  denominationis  reduces  in  minutias  minoris 
denominationis. 


PROPOSITIO  XXXI. 


Numeral  denominates  ad  minutisu  de  cadi  cat 
reveearc. 

Proponantur  plures  numeri  dies  ay,  hor*  6, 
min.8,  fee.  30,  revocandi  ad  fimplicein  numerum  j 
hor*  autcm  in  dies  funt  14  minuta  in  die  1440, 
fecunda  86400,  quare  h*  fradiones  funt  7577 
qu*  rcduci  pofTunt  Angul*.  Primb  diyida- 
tur  600  per  14 , habebis  pro  prima  77.  divide 
80000,  per  1440  , quotiens  erit  n,r,  ultimo  di- 
vide 30  per  386400,  quotiens  erit  HClti  ad- 
de  omnia  lfta  Sent  partes  xyy 3337,  feu  dies  X3. 

[»WH7.  , 

Prxcipuus  ulus  iftarum  rrachonum  eft  propter 
logarithmos,nam  ift*  fradiones  cumdem  habent 
logarithmum  cum  integris , except!  charaderifti- 
ei,  & quod  logarithmus  fradionum  At  defedi- 
vus  , ut  numeri  436  logarithmus  eft  1.6394863, 
& numeri 4 3 6000. log. eft 4.6 3 948 63, & nume- 
ri 4 [36. log. eft  o.  6394865.fradioniso  [00436, 
logarithmus  eft-3.6394863. 
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ARITHMETIC^. 

de  extradione  Radicum. 


LIBER  TERTIVS. 


D E F I N I T I O L 

O t b s t a s , aut  potentia  alicujus 
numcri.cft  quicumquc  numcrus  qui 
$$  ex  co  feme!,  am  pluties  in  fc  dufto 

MS  generator.  I pfe  veto  prior  numcrus 

diciturcius  radix,  aut  lacus. 

* n /-  Sit  numcrus  A , 

‘ x^*  ’ Ix^‘  qui  per  feipfum  mul- 

tiplicetur,  fiatquc  quadratum  cuts  B , quod  qua- 
dracain  per  eon  dein  numcrum  A multiplicctur , 
fiatquc  C y Sc  ita  dcmceps.nunicri  B ,C  & rcliqui 
dicencur  potent  ix  & potc ftates  ninncri  A,  nurne* 
ins  autem  A dice  tor  eorum  radix.  Sc  lams. 

Ratio  hanvm  appcll.it ionum  eft  , quod  numc- 
ri  B 8c  C , fine  id  quod  nutnerus  A poteft  produ- 
ccrc,  Sc  quad  dfc&us,  Sc  menfnra  potent  ix  cjuf- 
dem  numeri  A.  Dicitur  autem  numcrus  A ra- 
dix , quia  iiii  omnes  numeri  conftituunt  aliquam 
ieriem  numerorum  geomctricc  continue  propor- 
tionalium,  cum  cnim  fiant  ilia:  potent  ix,  ex  con- 
tinni  muhiplicatione  numerorum  produ&orum, 
per  ipfam  radicem , fit  Me  candcm  Temper  ratio- 
ncm  habcant.  Ut  cum  B fiat  per  multiplicarionem 
ipfius  A , per  feipfum  B crit  quintuplus  ipfius  A, 
& C quintuplus  numcfi  B , Sc  ira  confequentcr, 
cujus  proportionis  denominatio  peticur  ab  ipfo 
A,  ita  m quam  rationcm  h bet  numcrus  A ad  uni- 
tatem,  earn  habeac  B ad  A , Sc  C ad  B.  Quare  A 
eft  radix  illius  proportionis.  Dicitur  autem  idem 
numerus,  lams ; quia  ut  iam  diximus , licet  nobis 
concipcrc  numeros,  ad  modum  quantitacis  cOnti- 
nux  j cum  ergo  nuincrus  feipfum  muhiplicat,pro- 
ducitur  rcftangulum  xqualimn  laterum, cujus  ipfc 
numcrus  eft  lacus,  idem  dicendum  eft  in  cubo. 


B 


DEFIN1TIO  II. 

Quadratus  numcrus  eft  ille  , qui  oritur  ex 
muhiplicatione  numeri  alicujus  pet  feipfum , ut 
. novenarius  eft  numerus 

quadratns  , quia  oritur  ex 
muhiplicatione  numeri  ter- 
narij , per  feipfum.  Quia 
ille  numcrus  concipi  poteft 
ad  modum  quadrati  A B 
divifi  in  novan  quadratula. 

Licet  autem  in  ftri&i 
rfcceprioncjillc  tantum  nu- 
roerus  fit  quadratus, qui  ex 
muhiplicatioone  oritur  numeri  pet  feipfum  ,nihi- 
lominus  fxpc  licet  nobis  imagtnari  quemcumquc 
numcnim  , ad  modum  quadrat!  & ejus  radicem 
invcftigace , qux  licet  non  fit  numcrus  integer , 


potcrit  tamcn  dari  numcrus  frachis , qui  quim 
proximo  accidat  ad  ejus  radicem.  Ita  numerum 
i x.imaginabimus  tanquam  quadratum , & qux- 
remus  quxnam  fit  cius  radix  quadra ta , qux  qui- 
dem  nee  crit  $.ncc4.  fed  aliquid  intermedium, 
quam  etiamfi  cxaftc  numetis  cxprimcrc  non  pof- 
limns  •,  po  ter  firms  tamcn  ad  illam  propius  accc- 
dcrc. 

DEFINITIO  1 1 L 

Numerus  cubus , eft  numerus  produ&us  ex 
muhiplicatione  quadrati  per  radicem,  qux  defini- 
tio  ex  fuperi&s  didis  jam  fatis  intelligitur , nam 


fi  radix  A B produxic  per  fui  rnuhiplicationem 
quadratum  A B D G quod  icemm  intclligatuc 
muhiplicari  per  candcm  radicem , ita  ut  A F fie 
xqualis  ipli  A B producctur  cubus , ut  fi  A B 
conftet  tribus  unitatibus  quadratum  AD  erit  no- 
van quadratulorum  & cubus  AH  conftabit  ij. 
parvis  aibis. 

Licet  nullam  aliam  ipecicm  quantities  conti- 
nux  habeamus , nihilominus  non  tantum  radix 
per  feipfam  muhiplicari  poteft, ut  fiat  quadratum. 
Sc  quadratum  per  candcm  radicem,  ut  fiat  cubus 
fed  ctiam  cubus  per  candcm  radicem  , Sc  genitus 
ad  hue  pet  candcm  radicem , atque  ita  deinccps  in 
infinitum,  qui  omnes  numeri  funt  poteftates  cjof- 
dem  radicis  , fortiumurque  vatia  nomina  prout 
opus  fuit  plurics  tcpctcre  rnuhiplicationem  , ut 
producctcntor  talcs  numeri. 

Ut  autetn  facilifis  pofiimus  fingulis  poteftati- 
bus  fua  nomina  tiibucrc,  animadvertendum  eft 
quantum  i radice  diftent  \ hoc  eft  quot  opus  fit 
muhiplicationibus  , ad  hoc  ut  producatur.  Unde 
illis  uibjirimus  rhara&cres  numcralcsordinarios, 
qui  exponentes  dicunrur,  quia  cxponunc  quantum 
quilibet  numcrus  in  fua  fcric  diftet  a radice  quod 
ut  intclligarur  ponatur  radix  i.  per  continuam 
rnuhiplicationem  ptoduxilTcfuum  quadratum,  cu- 
bum  cstcrafque  poteftates. 
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A.  r.  1. 4<$«  16.  Jt.  64.  118.  256.  jn. 

i.  o.  I.  i-3*  4.  6.  7.  8.  9. 

Cui  cidici  i>  fi  praeponatur  unit  as  j crunt  nu- 
mcci  continue  ttopfi , lupponatur  radici  unitas, 
quadrato  4 binarius  , cr.bo  8 tcrnarius  , Sc  ita 
dcinceps  , ill!  numeri  qui  fubjiciuntur  denomi- 
. nationis  causa  potcftaubus  .*  dicuntuc  exponen- 
ts , quia  expommt  qucnara  fiat  ilia  poteftates, 
quibus  fubjiciuntur.  Talcs  autem  exponemes  vc! 
lunt  numeri  primi , vel  funt  numeri  compofiti  i 
fi  lint  numeri  primi  , poteftates  quibus  fubjiciun- 
rur,  dicuntur  numeri furde  folidi , vel  fuperfolidi 
non  quod  carcanc  radicc,fcd  quia  him  lupra  foli- 
dure  .hoc  eft  plures , quam  tres  dimen hones  ha- 
bent , hoc  eft  ; opus  eft  pluribus  multiplicatio- 
r.ibu5  quam  rcquiramnr,ad  folidum  dTomundura, 
idcoque  excipiend®  funt  du®  primx  poteftntes 
nempe  quadrature  & cubus  , alia:  vcttS  poteftates 
in  quas  incidont  exponemes , qui  fmit  numeri 
primi,  vocanntr  fuperfolidi , ita  ut  ille  cujus  ex- 
ponens eft  y.  dicauir  primus  fuperfolidus  , enjus 
exponens  eft  7 fuperfolidus.  Sccundus  , cujus 
r i crit  exponens  fupcrfblidus.Tcrtnis  Sc  ita  dcin- 
cep?. 

Ill®  veri  poteftates  quarum  exponemes  funt 
numeri  comnofiri,  habcw  denominationem  com- 
pofitam , aci  quam  inveniendam  quxrarur  mini- 
mus nnmerus  primus  , per  quem  dividi  pofllt 
eius  exponens, & Hat  contimw  divifio  donee  quo- 
tiens  fit  ctiam  numerus  primus ; lubebir  ilia  po- 
tfftas  compofitam  denominationem  ex  omnibus, 
dciiominanonibtis  illorum  numeronim , qui  lunt 
qwotientes  in  illis  divifionibns,quod  cxcmplis  pa- 
tebit. 

Ptoponatur  poteftas  cujus  exponens  fit  nume- 
nis  4 , qui  componicur  ex  1 divsdatur  4 per  1, 
quotiens  erit  etiam  2,  qui  binarius  multiplican- 
do  feipfum  facir  4 , denominatio  compctens  bi- 
nario  ( nempe  denominatio  qtiadrati , nam  bi- 
rnriiis  eft  exponens  quadtati)  repetira  dabit  dc- 
nominationcm  competcntcm  iili  poteftati , & di- 
cer ur  quadra  to- quadra  turn  , poteftas  aqus  de- 
nominator 6,  dicetur  quadrate  cubus  , quia  ex- 
ponens 6y  fit  per  multiplicationcm  biiuiij  , & 
ternarij  qui  funt  exponemes  cubi , 5c  quadrat i. 
Sit  poteftas  cujus  exponens  8*  dividatur  8 per  2, 
Hunt  4 , dividatur  4,  itcrum  per  duo  Hunt  2,  igi- 
tur  8 componitur  ex  binatio  ter  fumpro.  Igitur 
poteftas  cujus  8 exponens  eft , quadrato  qua- 
drato-quadratum , dicetur  poteftas  cujus  expo- 
nens 9 eft  cubo-cubus  , cujus  exponens  10  eft 
fuperfolidi  primi  quadratum.  Poteftas  cujus  ex- 
ponens 12  eft  qitadrato  quadrato- cubus  , quia 
ad  rroduccndum  1 2 , opus  eft  1.  2.  j.  hoc  eft,ut  2* 
inultipliccm  duo,  fiantquc  4 qua:  tnultipliccntur 
per  tria. 

Ratio  antem  eft  , quia  verbi  gratia  in  potefta- 
te  cujus  exponens  4,  & quam  vocabimus  qua- 
drato-quadratum , licet  opus  fit  ut  radix  quarer 
muldpucetur  , uc  generet  poteftatem  4,  nempe 
in  uniutem  , ut  feipfam  generet.  Secundd  in  le- 
ipfam  ut  producar  quadratum , delude  in  qua- 
aratumut  producat  cubum.  Terti6  in  cubum,  ut 
producat  quarum  poteftatem.eadem  poteftas  jpro- 
ducctur  alii  vii , fi  nempe  quadratum  feipuun. 


nv.ilrinlicet  faciarque  fuum  quadrature , nempe 

quadrato  quadratum. 

Oftendanus  mini  cum  dc  multiplicationc,  tres, 
am  phues  numcros  kipfos  invicem  rouitiplican- 
tes , eundem  numerum  ptoduccre  j quomodo- 
cumque  inftituatur  ilia  reultiplicatio  *,  fed  ad  pro- 
ducendare  quart  am  poteftatem  quatuot  mulupti- 
cationes  adhibendae , funt,  Primx  unintis  ur  ge- 
neret radicem,  fc  cun  da  radicis  pet  feipfam,  ut  ge- 
ne tec  quadramm.  Tertia  quadrat!  uc  generet  cu- 
hum.  Quart*  cubi  ut  generet  quarum poaft  a r c m$ 
led  multiplicando  quadratum  , pet  feipfum  idem 
eft  , ac  n multiplicarem  quadrature  per  radicem, 
dfcindc  ptoduftmn  per  radicem  , cum  in  ptudu- 
iftione  ipfius  quadrati , jam  micrveniat  reultipli- 
catio una  per  radicem  ; igitur  cadent  producetur 
poteftas  multiplicando  quadrature , per  quadra- 
tura , que  duccndo  quadramm  in  radicem , & 
prodinftom  multiplicando  per  radicem  , quod 
ctiam  vemm  eft  rtfdeftu  omnium,  quotum  expo- 
nentes  funt  compobd. 

Ex  quo  fcqiiiiur  , quid  poteftatis  compoficse 
non  tan  turn  nomina  funt  rcciproca , hoc  eft  did 
portfl  quadrato  cubus , velcubo  quadramm  , fed 
etiam  periruje,  fit  vel  ittcipere  ab  extradione  ta- 
dicis  cubicsf , Sc  poftca  ab  ei  extrahere  radicem 
quadratam  vel  incipere  ab  extradione  radicis 
quadrat*,  turn  ab  en  extrahere  radicem  ri  bicam. 
Cum  eniru  oftenderiro  q nan  do  fit  tnuUiplicafio 
pliuium  numeronim  eundem  numerure  generart, 
quocumque  ordinc  fiat  reultiplicatio.  Cum  divifio 
contracia  reukiplicationi , reftituat  cum  primura 
numer um  a quo  inccperunt  imldplicarioncs , 
fequitur  quod  in  extradione  radicum  ( qua?  cx- 
tra&io , eft  fpecics  divifionis)  quocumque  ordi- 
nc extrahantur  radices  , idem  tamen  quotiens  in- 
veniatur. 

Qiarrimus  amcm  in  toti  hac  parte , ut  pote- 
ftare  quilibec  daft , inveniatur  primus  numerus 
progrcflionis  gcomerricx  denoreinadvus,  utii 
in  progreflionc  geometrica  fupetius  ptopofitaj 
daretur  poteftas  cujiis  exponens  6.  nempe  qua- 
drato cubus  64,  quarritur  initiure  progrcflionis 
geometrica:  nempe  binarius  , qui  eft  radix  totiu* 
illius  progrcflionis  : incipiemus  autem  i radice 
quadrat  a , nempe  ur  quxramr  ille  numerus  dato 
cius  quadrato.  Exttaftio  autem  radicis  quadraisc 
eft  inveftigatio  numeti  qui  feipfum  muhiplican- 
do  datum  numcrum  producat  przmicteinus  au- 
tem aliqua  Theoremata. 
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PROPOSITIO  l 
Theorema  I. 

Si  *d  quadrgtum  mtmeruM  tins  radix  duplicate 

addaiar,  Jimul  cum  unitasc  \ fiet  quadrate* 
proxime  major. 


Sit 
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Sit  quadratnm  A B cujus  radix  qaadrara  A C 
vcl  AD  > dico  qu6d  fi  radix  quadrata  AC  dupli- 
cata  ipfi  quadrato  AB  addatur>  & infbper  unites, 
qti6d  fict  quadracutn  proximo  majus ; hoc  eft 
quadrarum  radicis  imitate  majoris  , quim  fir  AC. 
Sumatur  cnim  hare  radix  AE  , perficiacurqnc  eins 
quadrarum  AG , producanturquc  C B , DB  in  H 
& F,  oftendam  qu6d  in  quadrato  AG  prartcr  nu- 
rnerum  quadratulorum  qnx  continet  AB  , adhuc 
inveniumur  bis  quot  (urn  imitates  in  AC  > 8c  in- 
fuper  unum. 

Dcmonft  ratio.  ( Per  4. 1.  Epd.  ) quia  line* 
AE  divifa  eft  in  C ; exit  quadratnm  lincx  AE  , 
*qualequadratis  lincarum  AC  , CE , C E autem 
eft  unitas  , 8c  re&angttlo  bis  fub  A C , C E , fed 
te&angulum  fub  AC , CE  tot  continet  quadra- 
tula  quot  funt  imitates  in  AC  , cum  multiplice- 
tur  AC , tantum  per  unitatem  C E ; igitur  qua- 
draruin  A E continet  tot  quadratula  , quot  lime 
in  AB , 6c  infuper  bis  quot  funt  unitates  in'AC, 
nempe  re&angula  C F , DH  , 8c  mfuper  unum 
BG  , nempe  quadraturn  unitatis  •,  quod  erat  often  - 
dendum. 


PROPOSITIO  II. 

Thcorcma. 

Si  d numtro  quadrat*  dttplicatam  eins  rad'.crm 
amferMj  minus  tamen  unitate  ; quadraturn  nu - 
me  rum  pr  oxime  min  are  m habebtt. 

Sit  quadratus  numetus  AG  , cujus  radix  qua- 
drata feu  latus  AE  ; dico,  qnbd  fi  i tali  quadrato 
AGauferas  duplicatatn  radicem  AE  , minus  ta- 
>nen  unitate,  hoc  eft  fi  radix  fit  4 , 8c  duplicata  fit 
o&o  , auferas  tantum  7 reftabit  quadratus  numc- 
rus  proximo  minor  j feu  quadratus  numerus  radi- 
cis, quam  AE  fuperat  unitate. 

Deinonftratio.  Quadraturn  AG  fuperat  qna- 
dratum  AB  Gnomone  DGC,  fed  Gnomon  DGCj 
habet  tot  quadratula  , quot  funt  in  lines  A E bis 
fiunpti  , uno  cxcepto , ergo  fi  tot  auferas  imi- 
tates quot  funt  in  tadice  AE  bis  fumpti  , minus 
tamen  uno , habebis  fequentem  minorem  qua- 
dratum  numexuro  A B j quod  erat  demonflcan- 
dum. 


PROPOSITIO  III. 
Theorems. 

K umerus  quadratus , ex  tot  import  but  numeric 
conftat , ab  unitate  inirpieniilms  quot  ejut 
radix  unitates  continet. 

Tom.-  I. 


Ill 


40I 


Sit  quadratus  numerus  AG  cujus  radix  conti- 
neat  4 unitates  : dico  quadrarum  A G , xqualem 
die  quatuor  primis  numens  impaiibus  1.3.  r.  7, 
fiinul  fumptis. 

Dcmonftr.Ut  ex  quadrato  uni  rati . nempe  AK, 
fiat  quadratnm  binarij,  nempe  AL  , debet  c’upli- 
cari  radix,  & addi  infuper  unitas, nempe  addi  ter- 
narius , ut  ex  quadrato  A L binaiij  fiat  quadra - 
turn  teniarij  , debet  duplicari  binarius  , & addi 
unitas  ■,  & hoc  eft  addi  quinarius  ; pacitct  ut  fiat 
quadrarum  A B debet  infuper  addi  temarius  du- 
plicatus  cum  unitate  : igitur  quadratus  numerus 
AG  contincbit  tor  numcros  ini  pares  , quot  radix 
etas  quadrata  continet  unities. 


PROPOSITIO  IT. 


\ Thcorcma. 

Omnts  numerus  integer  carens  radice  Integra  j 
caret  dr  Jrafld. 


Sic  numerus  A inter  duos  proximos  quadra- 
tes B & K pofitus  *,  dico  ilium  catcrc  tadice  in- 
tegri  , & Fiacta.  Quod 
A.  6.  B.  4,  K.  9.  autem  inter  duos  nurae- 
ros  quadrates  cadant 
C.  n D.  7.  E.  t?  aliqui  numeti  facile 
) G.  3.  F.  9.  conftat ; Cum  cnim  da- 
to  quadrato  vetbi  gra- 
tia AL  ( in  figurd  fuperiori ) ad  habendum  qua- 
drature proximum,  feu  radicis  unitate  majoris,de- 
bcar  duplicari  radix  , 8c  addi  unitas  , fi  addatut 
numerus  minor , duplicata  radice , fiet  numerus 
minor  quadrato  radicis  unitate  majoris  , fit  talis 
numerus  aflumptus  A M jjMrtuin  eft  ilium  non 
efle  quadrarum  radicis  A *cujus  quadrato  funt 
additx  dux  unitates  ; ncque  ctiam  crit  quadratus 
icquentis  radicis  A C , quia  non  eft  addiu  dupli- 
cata  radix : ergo  reftat  ut  talis  numerus  non  ha- 
beat  radicem  integrant.  Probo  autem  nullam  ha- 
bere fm&am  radicem,  hoc  eft  nullam  partem  ali- 
quotam  ,aut  radicum  AN,  AC , aut  ctiam  afTum- 
ptx  unitatis  A O > immb  ncque  integrum  cum 
partibus  qmbufcnmqua  pofle  cllc  radicem  prxei- 
fam  illius  AM  , feu  6. 

Demonftratio.Sit  cnim  fi  fieri  poteft  numefh* 
C , integer  cum  fraftione,  radix  quadrata  numeri 
A reducarur  ad  firoplicem  fra&ionem  DG  qux 
per  feipfam  multiplicata  facial  £ F -y  igitur  EF  eft 
ipfius  quadraturn.  Cum  autem  fi  pponatur  C,  fen 
DG  efle  radix  numeri  A ,crunt  A & EF  xqualesi 
rcducatur  EF  ad  integros  ( quod  fit  fi  F dividat  E) 
tu  autem  exurgar  per  hanc  divifioncm  numerus 
A integer , debet  F metiri  E j fed  E eft  quadra- 
turn  nempe  radicis  D 8c  F eft  quadrature  radicis 
G ( oftendir  autem  Eucl.  propof.  14.  1.  8.  quod 
quoties  quadratus  numerus  metitur  alium  qua- 
dratum,  quod  ctiam  radix  prioris  metitur  radi- 
ccm  pofterioris,  ut  quia  quadratus  numerus  4 me- 
titur quadrarum  1 6 , radix  eilis  1 , metietur  radi- 
ccm  4 ,)  igitur  G metietur  D.  Sed  quoties  deno- 
minator metitur  numeratorem  fra&io  xqiulis  eft 
integro  > ergo  fra&io  DG  elfcr  xqualil  integro  , 
ergo  numerus  C non  poteft  eft*e  numetus  integer 
cum  fra&ione,  fed  iniegcr,qitod  eft  contra  fuppo- 
fitioncm  j ergo  numerus  A non  hubet  radicem 
fra&un. 

Hoc  ctiam  de  cubica  probari  poteft. 

E £ e Notandum 
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Nocandum  autem  quid  intelligamus  dtim  di- 
cimus  numerous  6 non  habere  ulUro  radicem 
quadratam  qu*  numeris  exprimi  poflit.  Primd 
eo turn  eft  quod  fi  detur  redangufum  AM  po- 
tent fieri  quadratum  illi  aequalc  cujus  radix  qua- 
drara  linearis  aifignabitur  : Ted  ilia  exprimi  non 
porerix  n urn  cm  in  ei  fuppofitione  in  qui  redan- 
gulum  AM  6 , unitaribus  expreflimm  ; hoc  eft  fi 
aflignetur  linea  quat  fit  radix  quadrats , quadrati 
aequalis  rcdangulo  AM  , h*e  linea  erit  incom- 
menfurabilis  cum  linea  A O ; qux  tanquaro  pri- 
ma  unitas  aflumpta  eft  in  hie  hypothcu  > ita  uc 
iliam  linearn  non  poflinc  metiri , quxcumque  par- 
tes aliquot*  , ipfius  A O.  Et  in  eo  fenfu  intelli- 
gendx  Turn  omnes  ill*  demonftrationes  , & pro- 
poficiones  algebraic*,  netnpc  quid  aliqui  numeri 
habcant  radices  furdas  , qux  audiri  8c  nominari 
non  poflint , nempe  , qu*  per  numeros  exprimi 
non  poflint  manendo  in  eidem  hypothefi , in  qua 
communis  aliqua  menfura , nempe  cadetn  unitas  , 
ant  partes  ejus  aliquot*  fuppofit*  funt ; nam  ut 
dixi  fi  quilibet  ntlmerus  exprimi  poteft  redangu- 
lo,  fi  inter  cjus  latent  quxratur  media  proportio- 
nalis , h*c  erit  radix  quadrati  xqualis  dido  re- 
dangulo , fed  ilia  non  porerit  habere  communcm 
mcnluram , cum  lateribus  prioris  rc&anguli  ,nc- 
que  qiiadratum  cjus  porerit  habere  communcm 
menfuram  planam,  cum  priori  redan  gulo,hoc  eft 
fi  rcdangulum  , in  quadratula  divifum  fit,  hxc 
qnadratiua  non  potenmt  exadc  metiri  illud  qua- 
dratum. 

B^;aBB^5&fiflg95Bfl9ffi8658flC88g8fl0BgB8WBg 

PROPOSITI  O V. 

*^or  cm  a. 

Quadratm  numerus  conftans  duabus  cyphris , ra- 
dicem ha  bet  mnied  tonftanttm  cypbra,  qut  tribu* 
& quatuor  , habet  radicem  duabus  conflatuem, 
fm  qutnque  er  6 tribut  cenftantcm. 

Cerium  eft  nnmerum  9 maximum  cfle  unicl 
figura  expreflbrum  \ cerium  eft  item  name  rum 
9 , multiplicando  feipfum  , non  faccre  novem 
decades  ; led  aliquid  minus  j novem  autem  deca- 
des ex  inftitutione  cyphrarum , & carum  fignifi- 
cationc , poflunt  exprimi  per  cyphras , qu*  per- 
tincanc  ad  pcnultimam  feaem  , quadrat  urn  vcr6 
numeri  10,  qux  eft  prima  radix  duabus,  con- 
ftans  figuris,  exprimi  non  poteft  duabus  cyphris. 
Vetuimus  enim  ut  in  aliqui  fede  vetbi  gratis  de- 
cadum , plures  quSm  novem  decades  proponeren- 
tur : ergo  quodcumque  qiiadratum  duabus  cy- 
phris  conftans  j habet  radicem  unici  conftantem 
cyphri. 

Numerus  99  eft  maximus  qui  duabus  cyphris 
exprimi  poflit ; led  ille  per  leipfura  produdus 
fecit  nnmerum  minorem  centum  ccntenariis. 
Centum  autem  centenaria  feu  dccies  mille , eft 
primus  numerus  qui  exprimi  debet  quinque  cy- 
phris : ergo  quadratum  maxim*  radicis  qu*  ex- 
primi poflit  duabus  cyphris ; exprimi  poteft  qtia- 
tuor  cyphris. 

Pariter  999  eft  maximus  ntimems  qui  expri- 
mi poflit  tribus  cyphtis  , cujus  quadratum  mi- 
nus eft  quam  mille  millia  , milk  autem  millia  eft 
numems  primus  qui  exprimi  dehcat  feptem  cy- 
phris ; igitur  quadratum  maximi  numeri  qui 


conftet  tantum  tribus  cyphtis  , exprimi  poteft 
fex  cyphris.  feed  port  9. 99.  999  fequumur  jm* 
mediate  10.  too.  1000.  quorum  quad  rat  a cxpri- 
muntur  tribus,quinq«e,7  cyphtis  ; igitur  fi  qua- 
drant m unici  , vel  duabus  cyphris  conftet,  cnis 
radix  unicam  cyphram  habtbit,fi  tribus  vcl  qua- 
tuor  , eiu&  radix  thus  habebit » & ita  dcinccpsj 
quod  crat  dcmonftra»duna$  ‘ / 


r ROPOSlTKf'Vl. 
Theorema. 

Si  cubit*  tret  tantum  , aut  pauciores  figtrat  e$mi- 
neat,  radix  eiu*  cubica  unicam  entiuekU  \ Si 
quatuor  ^qutnqsst  fix,  radix  duo*  ■,  fi feptem^odot 
novem  radix  ms, 

Dcmonftratio.  Cubus  cujus  radix  cubica  eft 
10 , prima  conftans  duabus  figuris  eft  1000  pri- 
mus numerus  conftans  quantor  figuris  » ergo  fi 
cubus  pauciores  comincat  figuras  quam  quatuor, 
radix  cubica  pauciores  cotitincbit  figuras  quam 
duos,  ergo  unam. 

Pariter  radix  cubica  100 , prima  conftans  tri- 
bus  figuris  habet  cubura  iocoooo  , qui  eft  pri- 
uuts  numerus  conftans  7 figuris',  ergo  fi  cubus 
pauciores  concineat  nempe  4 lex  > qninqur  & 
quatuor , radix  conftabit  duabus  , atquc  ita  dc- 
inccps. 

PROPOSITIO  VII. 
Problema. 

Numeri  quadrati  radicem  quadratum 
inventre. 

0000 

A.  41  ii  6 f 

6.  ( 6 4 z. 

I 1 4» 

1 a 8 a.  B. 

Sit  numerus  A quadrants,  cujus  radix  quadrata 
quxritur. 

Priir.b  , Gib  ultima  cyphia  notetur  pundum  , 
dcindc  fub  antepenultiml , & ita  deinccps ; quoc 
autem  enint  purufta  tot  crunt  figurxnumcrales 
in  quadrata  radicc  ( per  4 buin* ) ut  in  hoc  cxem- 
plo  enint  ties  ; qu*  fiint  inventend*  figillatim, 
methodo  fete  qui  in  divifionc  ufi  fumus. 

Sccund6 , roembri  per  primura  pundum  ad 
finiftram  defignati.  C2^i*rc  radicem  quod  fecile 
erit  cum  nulla  debeat  haberi  ratio  c*terorum 
membromm , fit  autem  fedli  mcroorii  tenere , 
quadrata  novem  cyphrarum , nuroeralium  ; nem- 
pe unitas  habet  pro  quadrato  unitatem  binanus 

Radices.  1 x j 4 5 6 7 89. 

1.  4.  9. 1 6. 15.36.49^4 .81. 

quarernarium  ut  in  appofito  exemplo,  nnroeri 
4U  maxima  radix  eft  6. h*c feribatut tanquam 
quotient. 


Liber  III. 


qcoucns  , fcribirur  item  fub  prime  pun&o  tan** 
qium  divifor , turn  multiplier  6 per  6 ut  fiant  36, 
quem  numemm  fubtrahes  ex  41  relinquuntur  f, 
Tercib  prima  figura  quotients  inventa  nempe 
6 duplicctur , fiatquc  11  : numcrus  nfcribacur 
tanquam  divifor,  fed  it*  taracn  ut  eius  ultima  non 
•ttingat  (ecundum  pumftum.  Examina  quoties  1 1 
in  j a invenitur,mvenie(que  4 qui  numcrus  4 feri- 
bi  debet  tam  in  quotieme,  quam  in  divifore,mul- 
tiplicetur  114  per  4,  & piodu&us  fubtrahatur  ex 
jiittclinquetur  i 3. 

Quartb  iterum  dupUccntur  invent*  du*  figu- 
re quotients , nempe  64,  ut  fiat  1 18  , qui  nume- 
rus  ita  feribatur  fub  reliquo  numcro  dividendo ; 
ut  itonattingat  ulrimam  cyphram  4 pun&o  nota- 
tam  , & quzre  ut  in  divilionc  quoties  invenitur 
1 t8  in  1 1 6,  inveniefque  1.  (cribe  a,  tam  in  quo* 
tieme,  quim  in  divifurc,  ita  ut  totus  divifor  iUius 
inembri  fit  1 18  z, quare  1181,  mulciplicctur  per  1, 
& produdhis  auferatur  ex  reliquo  dividend],  nem- 
pe ex  1(64,  fi  nihil  refiat,  numcrus  propofitus 
erat  quadrarus  \ dico  invtntum  quocicntem  B,ciTe 
radieem  quadratam  numcri  A.  Hoc  efi  B multi-* 
plica  turn  pec  feiplum  pro  du  cere  numcrum  A. 

Densonftratio.  Primb 

A.  4 1 1 t 6 4.  qtiidein  per  fubferiptionem 

. . . pun&orum  fub  numero  A 

B.  410000.  ilium  quafi  dividimus  in 

aliqua  membra , nempe  B, 

C.  a 1 o o.  C,  D •,  ipfi  xqualia,  Si  cum 

6 confiet  cyphris  numcrus 
D 6 4.  A t eius  radix  conftabit  tri- 

bus  (per  propopti«ntm  <ju*r- 
,arn  qu*rimtis  autem  primb  radieem  ma- 
ximam  numcri  41  fubintelle&is  cyphris  oooo-Pa* 
riter  eius  radici  6 , fubintelligimus  duas  cyphras, 
quafi  eflet  boo,  nam  eum  valorem  obtinebit  cum 
addantur  ipfi  du*  alia*  figur*.  Quod  fi  6,  produ- 
^us  per  6,  non  producit  41  , fed  tantum  nume- 
rum  quadratum  minorem  36,  produ&us  per^oo, 
non  producer  4 1 0000, fed  numerutn  360000.  Pa- 
riter  fi  7 produftus  per  7 producit  plufquam  4 1 
Sc  700,  produdus  per  700  , numcrum  mnjorctn 
producct  quatn  410000.  quare  prima  cyphra  de- 
bcteflc6  fie  non  7. 

Supponatur  ergo  numcrus  primb  propofitus 
eflfe  quadratum  E F cu jus  radix  quadrata  quxritur 
nempe  E G , & quia  fcimus  earn  radieem  feu  la- 
tusE  G,  conftare  rribus  figuris  numeralibus  fup- 
ponatut  prima  iguota  e(Te  Tinea  £ H,  fecunda  cfle 
H I,  tenia  1 G, 
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41  feu  4 1 0000 , ut  relinqueretur  30000 , igirur 
fotmavmms  quadratum  EK.  360000,  quod  ablatfi 
ex  EF  rclinquit  Gnomoimn  HFP  nempe  31164. 

Tertib  6 prima  figura  inventa  feu  liucaEH  du- 
plicate. Ut  habcarur  rota  linea  S K.  ctit  enim 
torum  rc&anguluni  S L * quale  Gnotnoni  P L H» 
iUius  autem  re&mguli  non  tota  longitudo  S T 
cognofcitur.  Qu*  f»  cognofceretur  * per  divifio- 
nem  fimplicem  cognofceretur  eius  Uticudo  T L* 
(eu  K.  T,  aut  HI,  Nam  cognoicirur  area  nempe 
membrum  fccundum  rcliftum  h&i  fubcra&ione 
primi  quadrati  E K.  Ideoque  Gnomon  PLH,  feu 
re&angulum  SL  fupponitur  cfle  51 100,  vides  er- 
go rationcm  cur  duplicetur  figura  6 feu  600  in- 
venca  , ut  fiat  1 1 feu  1 »oo , divide  ergo  31100 
per  1 too  feu  511  per  it,  hoc  eft  SL  per  SK  i ita 
tameu  ut  quotiens  L T,  addatur  ipfi  S K , ut  fiat 
tota  S T.  Invenio  per  cam  divifionem  L T efie  4 
feu  40,  perfc&l  autem  divifione  relinquitur  15 
qux  peninent  ad  tertium  membrum. 

Quart b iccrum  propter  eandem  rationem  jube- 
mus  duplfcari  duas  cyphras  radicis,  nefnpe  64  fed 
640,  ut  habcatur  N L bis,  feu  VL  ; re&angulum 
autem  VF  *qualc  eft,Gnomoni  N F I \ qux  time 
autem  latitndo  XF,  aut  LX  feu  1G,  & fupponitur 
Gnomon  N F I , feu  rc&angulum  V F , clie  r'cli- 
quum  numcri  propofiri  nempe  1564,  qui  nuine- 
rus  dividi  debet  per  VX,  cum  tamen  feiatur  tan- 
rum  VL  i nempe  bis  64  feu  1 xS.  quare  quotiens 
FX,  addi  debebit  ipfi  VL,ut  fiat  V X totus  divi- 
for ■,  invenitur  autem  i,  pro  linca  FX  $ quare  to* 
tus  divifor  VX  erit  1181. 

Igimr  641,  crit  linea  E G latus  quadrati  E F, 
(cu  radix  quadrata  numeti  A ptimb  propofiri. 

Praxes  divifionis  traditx  Aiperrtks , cum  de  di- 
vifione ; potfunt  extradToni  radicis  quadrat*  ad- 
hiberi ; ut  nempe  evitetur  multipiitttas  cyphra- 
rum  feribendarum , aut  dclendarum  ideoque.  Sc- 
cunda  methodus  divifionis  qu*  pr*  extern  arri- 
det  hie  adhibcri  poteft. 

Pat  ita  ilia  omnia  examina  qu*  divifioni  adhi- 
bentur  hie  etiam  valent , five  per  mulciplicatio- 
nem,  five  per  abjedionem  novenarij , fola  diver- 
fitas  qu*  hie  reperitur  eft  , quod  divifor  Sc  quo- 
tiens font  idem.  Nam  radix  quadrata  alicujus  nu- 
meri,  eft  numerus  qui  feipfuin  multiplicans  pro- 
ducit mimerura  ptopoficum. 

Wfi9i^^^®63^t-j3^S36^SS8^Se29 
PROPOSITIO  V 1 1 L 
Problcma. 
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Qu*rimus  ergo  radieem  quadratam  maximam 
numcri  41  feu  410000  , quatn  invenimus  c(Te6 
feu  6e.o,  quia  illi  addentur  dux  figure  , jufilrous 
illam  raultiplicari  per  feipfam , ut  fieret  eius  qua- 
dratum 36  aut  36cooo>  quod  voluimus auferri  ex 
Tvw.  /. 


Humeri  non  futdrati,  rudicem  prepinquiorem 
VtrA  inireWgarr. 

Demonftravimus  propofitione  4.  numemm  non 
quadratum,  feu  carentem  radice  integti,  carere  Sc 
ftadi,  poftumus  tamen  ad  veram  magts,ac  raagis 
acccdcre.  tta  ut  fxpe  error  ita  fit  exiguus>ut  feri 
evanefcat  j qtixrimus  ergo  numcrum  qui  per  (e- 
ipfiim  multiplicatus  producat  quim  proximo  da- 
tum numcrum. 

Dctur  igitur  numcrus  A , cujus  methodo  pr*- 
cedenti  fit  inventa  radix  quadrata  B,  relinquatur 
autem  totl  operatione  peradi  numerus  D : du- 
plicetur radix  inventa  B , it1*  ut  fiat  numerus  C 
denominator  fra&ionis  , cujus  numerator  fit  nu- 
merus D reli&us.  Dico  numcrum  B , cum  fra- 
dlione  D C , efie  radieem  numcri  A jufto  roajo- 
E E e ij  «m. 
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rein  , quod  fi  denominator!  Fra&ionis  addacuc 
uniias  , ita  ut  fiat  (radio  E F \ dico  numerum  B 
uni  cum  fradione  E F , efTe  radicem  numeti  A 


jufti  roinorem. 

Demonftratio.  Sit 

A.  1 r.  D. 

t. 

numerus  A reprefen- 
tatus  per  quadratum 

B.  j.  D. 

1 

G H , & duo  quadra- 

C 

6. 

tula  K I.  Hoc  eft  for- 
mavimus  ex  numcro 

B.  j.  E. 

t 

A , primb  quadratum 

F. 

7 • 

G H , novem  unita- 
tum  , cujus  radix  qua- 

radice  G H , hoc  eft  radicc  $ ~ fuperat  namenira 
A : quod  erai  demonftrandum. 


PROPOSITIO  IX. 

Theorema. 

Si  n Miner  Hi  reliflw  major  tfi  radice, ant  ill i aqua- 
fit,  radix  minor  vers  exaQier  eft  , fi  minor  ft, 
radice , radix  major  vtra  exaSior  erit , quam 
miner  xtcra. 
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drata  B j.  Sc  K I erit  numerus  D refiduus.  Si  ra- 
dix quadrata  B duplicemr  Sc  addatur  quadrato 
G H , fimul  cum  unitate  j fiet  quadratum  G L 
proximo  majus  nempc  16.  hoc  eft  cujus  radix 
unirate  fuperaret  radicem  inventaro.  Igicur  ut  au- 
geatur  quadratum  duplicate  radice  Sc  imitate,  ne- 
celfaria  eft  unitas  in  radice.  Ut  augeatur  quadra- 
tum ntuncro  D refiduo  feu  duabus  unitatibus  ut 
fiat  1 1 . quafi  regulam  triutn  inftituimus.  Licit 
omnino  regula  trium  rem  non  abfolvat > neque 
enim  radices,  ad  fua  quadrata  eandera  habent  ra- 
tionem,fed  dum  radices  non  muitum  difFerunt,er- 
ror  non  erit  magnus.  Id  autem  ptxftarous  fadl 
fradione  cujus  numerator  eft  E , & denomina- 
tor F.  Nam  hxc  (radio  fc  habet  ad  unhatem  ut 
x ad  7.  uempe  ut  numerator  ad  denominatorem. 
Supponatur  ergo  unitas  KO  divifaefle  in  N , ita 
ut  K N fit  dux  fcptimx  linex  KO,hoc  enim  cx- 
hibet  fradio  ~t  intcUigatur  KM  elfe  xqualis  ipfi 
K H,  auc  H P , eritquc  M H radix  B duplicata, 
cui  addita  eft  H S unitas.  Clarum  etiam  eft  quod 
redangulum  M N fit  xqnale  redangulo  HR,  at- 
que  adc6  redangulum  M T fit  xquale  gtiomotii 
M T P , fed  redangulum  MT  linea  K N adjeda 
radici  addit  quadrato  GH  i Sc  redangulum  M T 
minus  eft  redangulo  K I , hoc  eft  numcro  D refi  - 
duo,  cum  enim  ut  MS,  feu  7 ad  O I,  feu  1 , ita 
O K ad  M K , erit  redangulum  M V xquale  re- 
dangulo K I ( per  1 6.  6.  Enel)  ergo  O I majus  k 
eft  quam  M T,  feu  gnomon  K T P : ergo  (radio 
K N nimis  parva  fumpra  fucrat.  Ncquc  enim  ra- 
dix GN  habet  quadratum  GT  xquale  numcro  A, 
fed  deficit  ab  co  redangulo  T S. 

Jam  verb  fit  alia  fradio  D C , hoc  eft  KN, 
qnx  fit  dux  fcxrx  linex  KO.  Aflcro  Gnomoncm 
KTP  additum,  fuperare  numerum  D feu  redan- 
gulum  K I.  Cum  enim  fit  ut  M H feu  6 ad  OI  1. 
ita  O K ad  KN  , (ver  16. 6)  enmt  redangula 
M X K 1 xqualia,  fed  Gnomon  KTP  majus  eft 
redangulo  M X , addit  enim  infuper  quadratum 
H T i igitur  quadratum  totum  G T , quod  fit  ex 


Sit  primb  numerus  D xqualis  radici,  fuppona- 
tur  enim  numerus  A faille  11.  ita  ut  reunqua- 
tur  j.  poft  extradionem  numeri  novenarij  feu 
quadrati.  Dico  quod  fi  addatur  (radio  — hxc  mi- 
nus exada  eric  quam  -7. 

Dcmonftratio.  Cum  enim  in  fradione  nu- 
merator fir  media  pars  denotninatoris,  Unca  N K 
erit  media  pars  linex  K O , Sc  confequentcr  H Y 
media  pars  linex  H S : igitur  Y S erit  etiam 
xqualis  linex  H Y , fed  redangulum  Y V non 
habet  altitudincm  xqualem  ipfi  N K , nam  tres 
feptimx  func  minores  , quam  tres  fextx  •,  igitur 
redangulum  Y V , quo  quadratum  radicis  mino- 
ris  vcia , fuperatur  a numero  A propofito  , mi- 
nus erit  quim  quadratum  H T , quo  quadratum 
radicis  majoris  vcrl  , fuperat  numerum  propo- 
ficum. 

Multo  magis  fi  numerus  relidus  fuperaret  ra- 
dicem, verbi  graril  fi  elTet  4.  nam  fada  (radio  ~ 
fuperaret  raediam  partem  unitatis,atque  adeb  ad- 
huc  tunc  quadratum  H T mu  It  6 magis  fuperaret 
redangulum  Y V. 

Quod  fi  numerus  rdidus  D minor  eflet  radice 
primb  invent 4 , verbi  gratia  fupponatur  primus 
numerus  ofle  1 r.  ita  ut  quadrato  GH  feu  9.  abla- 
to , relinquatur  i.fcuKI.  Dividatur  K O in  6 
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partes.  Accipiatur  K N duarum  partiutn.  Sc  per 
N dudi  parallcll  ipfi  K H , cxterifquc  ut  pribs, 
erit  ptimb  redangulum  M X , xquale  redangu- 
lo Kl.  Cum  enim  fit  ut  M H , nempe  6.  ad  K Z 
nempe  a.  iraKO  qux  divifa  eft  in  6 partes  ad 
N K , qux  eft  duarum  , erit  (per  1 6.6.)  redan- 
gulum fub  priwa  M H , Sc  qnarta  K N , nempc 
redangulum  M X , xquale  redangulo  K 1 : fed 
dum  additur  fiadio  -i-  radici  j.  fit  quadratum 
G T.  Et  additur  priori  quadrato  Gnomon  KTP, 
qui  fuperat  redangulum  M X , quadrato  H T : 
igitur  radix  auda  fradione  ~ panlb  majorem  nti- 
incrum  producit.  lie  turn  dividatur  KO  in  7 par- 
tes 
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tes  accipianturque  duae  nempe  K.X.  ducarurque 
XV.  cric  parirer  rcdangulum  MV.  arqualere- 
ftangulo  K I ; fed  add endo  fraiftionem  nerape 
K X ipfi  radici , addirur  quadrato  pritis  invento 
nempe  9.  Gnomon  MYP  qui  minor  cfl^  quam 
re&angulura  MV,  & deficit  ab  eo  re&angulo 
Y S ; led  re&angulum  S Y majus  eft  quadrato 
HT  i ergo  conftat  propofitum. 

^ra3S93<395&69bdB3>S9-3.S959e9B9-596069SS€a 
PROPOSITIO  X. 

Theorem*. 
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Coroll  arium. 

Si  numems  quadratus  numetum  non  quadra* 
turn  multiplicct , numcruin  non  quadratum  pro- 
ducer. 

Si  enirn  numerum  quadrarum  produccret>divi- 
dendo  hunc  numerum  quadratum  prodo&unr 
per  quadratum  producentem , quotiens  eflet  ille 
alius  numerus  qui  per  prxeedentem  quadratus  ef- 
fet  ; contra  fuppofitionctn. 


PROPOSITIO  XIL 


Quadrat  iu  quadratum  multiplicans  quadratum 
produch  , cujtu  radix  eft  numerm  produQui 
ex  multiplicatione  raduurn. 

Sit  numerus  qua- 

A.  4.  B.  9.  C.  3 6.  dratus  A,  cujus  radix 
D.  a.  ,E.  3.  F.  6.  D , qui  mulriplicet 

numerum  quadrarum 

B,  cujus  radix  E ; & producat  numerum  C,  dico 
<i  muitiplicentur  D , & E , ita  ut  fiat  F , quod 
numerus  F multiplicatus  per  feipfum  produ- 
cer C. 

Dcmonftratio.  Quia  numems  D multiplican- 
do  , & feipfum  8c  numerum  E,  producit  A 8c  F, 
erit  ( per  17.  j. ) ut  A ad  F ; ita  D 8c  E ; 8c  quia 
E multiplicans  Sc  feipfum  8c  numerum  D,  facie 
B 8c  F ; ita  er:t  B ad  F ; ut  E ad  D ; 8c  inverten- 
do  ut  F ad  B ; ita  D ad  E , fed  ut  D ad  E ; ita 
jam  erat  A ad  F ; igirur  ita  eft  A ad  F ; ut  F 
ad  B ; igitur  ( per  17.  6.  ) rc&angulum  fub  A 
& B i feu  numems  G , arqualis  eft  quadrato 
medij , nempe  numeri  F ; quod  erat  demonftun- 
dum. 

55  533953  «H60&6853S3«H5B3n!a 

PROPOSITIO  XI. 

Si  quadratui  numeral  quadratum  met  incur  , 
ilium  metietur  per  quadratum  numerum  ; cmjtu 
rudix  hnbebitur  ft  radix  drt/ifi  , per  dtviden- 
lU  radieem  dividatur. 

In  eodem  ex eroplo  quadratus  numerus  C * di- 
vidatur per  quadratum  numerum  B , 8c  quotiens 
fit  numerus  A , di- 

A.  4.  B.  9.  C.  3 6.  co  numerum  A*  efTe 
D.  a.  E.  3.  F.  6.  quadratum  , cujus 
radix  D habebitur , 
fi  radix  numeri  C divifi  , nempe  F , dividatur 
per  radieem  E,  numeri  dividends. 

Demonftratio.  Ctun  numerus  C > fit  quadra- 
tum numeri  F ; 8c  oriarar  ex  multiplicatione  nu- 
rncri  B , per  A ; ctit  ut  A ad  F ; ita  F ad  B ; 8c 
cum  E multiplicand©  D>  faciat  F,  8c  multiplican- 
do  feipfum  faciat  B ; erit  ut  F ad  8 ; ita  D ad  E; 
igimr  ita  tft  D ad  E j ficut  A ad  F ; li  ergo  D, 
multiplicet  Icipfum  , 8c  numerum  E ; fiet  nu- 
mems qui  fc  habebit  ad  F , ut  A ad  F,  ergo  fiet 
numerus  zqualis  nutnero  A‘  ; fed  numems  or- 
tus  cx  multiplicatione  numeri  D per  feipfum 
quadratus  eft  ; igitur  numerus  A , quadtarus  eft; 
cujus  radix  D eft  quotiens  divifionis , in  qua 
numerus  F , per  E divifus  eft  , quod  erat  demon- 
ftrandum. 


Thcorema. 

FraUionii  quadratui  numeral,  eft  fraQio  cujtu  nn-  . 
merator  eft  quadratui  numerate™  & denomi- 
nator quadrat  hi  denominator ii. 

A , Q J E *'  Sit  fradio  AB ; dico 

B'  7.  D.  r F.'m  fi  muliipl'awt  a pet 

* ' lciplum,  fiatque  E,  qua- 

dratus  numems  numeratoris  A , item  B multipli- 
cetur  per  feipfum  , fiatque  F : dico  inquam  quid 
quadratum  fra&ionis  AB.etit  fra£fcio  EF.  Sit  enim 
fra&io  CD  xqualis  ipfi  AB ; ft  multiplicctur  AB 
per  C D idem  erit  ac  fi  A B , per  feipfam  mul- 
tiplicaretur  : fed  fi  A B multiplicctur  per  C D>  ut 
vidimus,  debent  multiplicari  denominatores , in- 
ter fe , item  Sc  numeratotes  ; igitur  EF  erit  qua- 
drarum, ipfius  AB.  Paritcr  ut  quacratur  radix  fra- 
dlionis  , quxrcnda  eft  radix,  tarn  denominatoris, 
quam  numeratoris,  nam  tunc  fiet  radix  , cujus 
quadratus  numerus  erit  prior  propofitus , qux 
omnia  per  fe  patent. 


PROPOSITIO  XIII. 
Problema. 

Numeri  non  quadrati , radieem  exafliorem  quan- 
tum hbuerit  conftitturt. 


A 32.  Sic  numerus  quicumque  A, 

B.  3 6.  non  quadratus ; cujus  quxritur 

C.  115a.  radix  quadrata  , Temper  exa- 

D.  33.  ftior  ; hinc  multiplica  per  nu- 

E.  6.  merum  quemcumque  quadra- 

F.  $•  G.  J turn  B , oriaturque  numerus  C, 

H.  6.  cujus  eruatur  radix  quadrata  D, 
ncglcdi  fra6:ione  , fi  qux  illi 
ad  hoe  ret.  Hare  radix  quadrata  D dividatur  per  E 
radieem  numeri  B , exurget  numems  F cum  fra- 
&ione  G H , dico  hunc  numerum  efle  radieem 
veri  quidem  minor  cm  , qui  aliam  propiorem  in- 
veniemus , fi  numerum  A per  alium  quadratum 
majorem  numero  B multiplicaverimus. 


x. 


C.  *»jt.  D. 

D.  11  E.  6. 


r s- 


Demonftr.  Numerus  A intclligatur  permodum 
fra&ionis  (ubferipti  illi  unitate  ; K multiplicctur 
per  numerum  B , tarn  denominator , quim  nume- 
rator illius,fiet  fradio  C D xqualis  fr.uftioni  A K; 
quia  (per  6.f.Eucl ) C ad  D candem  rationem  ha- 
bct.ac  A ad  K.  Exttabatur  radix  tam  numcrar.C, 
quim  denominatoris  D.critquefper  rrop,decimam 
hu)tu)  fra&io  D E radix  f>  a&ionis  C D : ergo  8c 
fra^ionis  A K > illi  acqualis  ; ergo  8c  numeri  A, 
EEe  iij  ut 


Digitized  by  Google 


Arithmetics 


406 

ut  autem  reducator  ad  integrum  numertim  divi- 
datur  numcratoi  D , per  denominatorem  E , fict- 
que  radix  numeral  F , cum  firadione  GH  i quod 
erat  oftendendum. 

Nuraeri  autem  apriflimi  ad  id  facitt  prxftan- 
dum,  flint  humeri  quadrati  dccadid , quarum  ra- 
dices funtetiara  decadicx  ut  100 , cujus  radix  eft 
10  vel  10000  , cujus  radix  eft  100  ; twin  ad  mul- 
tiplicandum  numerum  addendi  funt  duo  00 , vel 
quatuor  0000  vel  fex  000000 , & ex  radice  in- 
venta  auferuntur  tot  ultiinx  figurx  quot  funt 
in  radice  quadrata.  Proponatur  idem  numcrus 
A , hunc  multi  plica  per 
B •,  quot  fit  facile  additis 
quatuot  0000 ; ut  fiat  nu- 
merus  C , ex  quo  fi  extra- 
has  radicem  quadratam 
hxc  crit  D ; radix  autem 
numeri  B eft  E : divide  D 
per  E , quod  fict  afTum- 
pcis  duabus  ultimis  fignris 
nempe  70  pro  numeratorc 
quia  radix  E bis  cominet 
o , vel  quia  addidifti  duos 
binarios  figurx  o , poft  numerum  A fietque  F , 
cum  firadione  G H qux  eft  Temper  minor  veri  : 
fed  qu6  major  fucrit  numerus  produdus , c6  eric 
exadior. 

PROPOSITIO  XIV. 


C,  Sc  pariter  C producatur  ex  multiplicatione  ra- 
dicis  D per  fciplam j crit  (per  16.  6. End. ) ut  A 
ad  D ita  D ad  B ■,  ergo  font  continue  proportio- 
nates A,  D,  B ; igitur  ( per  10.  8.  End. ) A & B 
crunt  plani  fi miles  , plani  autem  fimilcs  ( per  16. 
1. 8.  End. ) cam  habew  rationem  quam  aliqtti  qua- 
drati numeri.  Ergo  damur  aliqui  quadrati  numeri, 
qui  eandem  habent  rationem  qux  eft  A ad  B ; 
ergo  illi  quadrati  conftituent  fradionem  xqualcm 
fradioni  A B , ergo  fradio  A B exprimi  pot  eft 
numeris  quadratis. 

Detur  autem  alia  fra- 

E.  £.  H.  dio  EF,  Sc  ducendo  E in 

F.  15  90.  F producatur  ntunetus  H, 

G.  9.  cujus  radix  G , non  fir 
prxeifa.  Dico  fra&io- 
ncm  E F terminis  quadratis  exprimi  non  poflfe. 

Demonftr.  Si  cnim  fradio  E F quadrata  elTcr; 
& tenninis  quadratis  exprimi  poflet  , habcrct  E 
ad  F candcra  rationem  ac  quadrati  numeri  ( per 
i6.S.Eud. ) Sc  ( per  8.  eju/dem ) cadercc  inter  E, 
F numcrus  medius  proportionalis , cujus  quadra- 
nts xqualis  eflet  numero  H>  ergo  numcrus  H ha- 
beret  radicem  quadratam  contra  fuppofirionem. 

«■•***  *■»  **  tK4  «•»<**. ««» tmm*  *** «#» 

PROPOSITIO  XVL 
Problema. 

Quadrata  frtEUtnis  ter  mines  , ad  quadratos 
revocare. 


A.  } x. 

B.  10000. 

C.  j 1 o o o o. 

D.  |7  0. 

E.  100. 

F.  5.  G.  7? 

H.  100. 


Theorerna. 

Fradio  peteji  ejfe  numeral  quadratus  & terminis 
non  quadratis  ten/) are. 

A.  ♦_  C t — S'1  (radio  AB  qux 

9 *'  E.  17.  fit  quadrata  Sc  conftct 

terminis  quadratis  A 
Sc  B > dico  polfe  dan  aliam  illi  xqualem , Sc  con- 
fcqucnccr  qux  quadrata  fit , cujus  tamen  nee  nu- 
merator , nec  denominator  fint  quadrati.  Nume- 
rus eniin  quicumquc  C non  quadratus  multi- 
plied nuraeros  quadratos  A Sc  B producantur- 
que  numeri  D & E ; fradio  DE  ut  patet  xqualis 
eft  fradioni  AB,  fed  ( per  Coroll. 9.  huius  ) numeri 
D & E non  erunt  quadrati  *,  ergo  dari  poterir  fra- 
dio quadrara  cujus  termini  quadrati  non  erunt, 
quod  erat  oftendendum. 

Ex  qui  loquitur , quod  ex  fradione  DE  , his 
terminis  conccpta  erui  non  poffit  radix  quadrata 
prxeifa,  cum  tamen  prxcifam  habcar. 

tma  mi  ft  ttt  m Hj 

PROPOSITIO  XV. 


A.  U C.  A Sit  fradio  quadrata  A B , 

B.  17.  D.  9.  terminis  non  quadratis  expref- 

fa , hxc  fit  rcvocanda  ad  termi- 
nos  quadratos , feu  exprimenda  quadratis ; revo- 
cetur  ad  minimos  tetminos  C D j dico  illos  qua- 
- dratos  efle. 

Demonftr.  Cum  AB  fit  fradio  quadrata  (per  t j. 
hutut ) inter  A Sc  B cadet  medius  proportionalis , 
& erunt  plani  fimilcs.  Sed  C & D eandem  ratio- 
nan  habent  ac  A ad  B , ergo  Sc  ipfi  erunt  plani 
fimilcs,  Sc  inter  cos  cadet  medius  proportionalis ; 
cum  ergo  numeri  C,  D , minimi  unt  in  eadem  ra- 
tione,  feu  numeri  primi.  Sc  inter  cos  cadat  medius 
proportionalis  : ergo  ( per  Ciro/I.  i.prep.u  lih.fi. 
Fuel. ) C & D quadrati  erunt,  quod  erat  demorv- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XV I L 
Problema. 

Radicem  quadratam  ex  fradione  quadrata 
educere. 


Problema. 

Expcndcre  an  fradio  quadrata  fit , licet  termi- 
nit quadratis  non  confler. 

A*  £ Sit  fradio  A B ter- 

*7  ' * minis  non  quadratis 

D.  18.  exprefla  , expendere 
dtbemus , an  fit  qua* 
drnra  ; due  A,  in  B , ita  tit  fiat  C ; ex  quo  fi  erui 
poflit  radix  quadrata  prxeifa  D : dico  fradioncm 
A B clTc  quadratam. 

Demonftr.  Cum  A,  raukiplicando  B produrar 


Fradio  quadrata  fi  terminis  quadratis  non  cx- 
primitur  ( per  pracedentem ) ad  tetminos  quadra- 
tos revocetur ; ex  quibus  fingulis,fi  eruatur  radix 
quadrata  ; fiet  fradio  qux  didx  fradionis  radix 
crit  prxeifa. 

AKl  rfm*  - — - * — - 

tW  iWswJ'w— — 

PROPOSITIO  XVIII. 
Problema. 

Fradionis  non  quadrata , radicem  quadratam 
eruere. 


Sit 


Liber 


C.  3. 

D. 

i 

t.  *7 

P.  M* 

E. 

7 

N.  , 

Q;  ij 

F.4. 

G. 

t_ 

M.  <4 

R.  JOJ, 

H. 

9 

0.7 

s.  *7 

T. 

*4« 

V. 

7^* 

Sit  fradkio  AB , qiiam  conftet  non  elfe  quadra- 
tam  (ex  prepof.i  3.)  fitque  eruenda  illius  radix 
quadrara.  Numcrorum  A , Sc  B eruantur  radices, 
quibus  etiam  addanrur  fradkiones,  ita  ut  C cum 
fiadkione  D E,  fit  radix  numcri  A j Sc  F cum  fra- 
dkione  G H,  fit  radix  numcri  B ; numetus  C cum 
DE  fitnul  addantur, ficut  E Sc  GH.fiarquc  fradkio 
L N xquaiis  numero  C Sc  fradlioni  f)  E ; ficut 
fradkio  M O fit  xquaiis  numero  F , & frackioni 
G H ; tom  fradkiones  L N , M O ad  commit  nem 
denominatorem  rcducantur.  Sinrquc  P Q,  R S. 
Abjiciatur  communis  denominator, & numcraror 
fradkionis  pertinentis  ad  numerum  A fiat  nume- 
rator, Sc  numerator  fradkionis  RS  pertinentis  ad 
immertun  B fiat  denominator : fiatque  fradkio  TV, 
hxc  erit  radix  fradkionis  A B. 

Demonftratio.  Numeral  C cum  fradkionc  EF, 
feu  fradkio  LN,  aut  P Q funt  radix  numcri  A , 
ficut  RS  elk  radix  numeri B,fe  habent  autem  ilkx 
fradkioucs  codem  conftantes  dcnominatorc.ut  nu- 
mcratores : fradkiones  item  funt  xqiulcs  quorum 
termini  c and  cm  rationem  habent  , ergo  ponendo 
numcratores , unurt  vice  denominators  atium 
vice  numeratoris.eademexurget  fradkio.ac  fi'ipGe 
fradkiones  pofitx  elfcnt  : igicur  fradkio  TV  ita 
compofita,  eftjadix  fradkionis  A B. 

Alius  modus  facilior.  Sic 
fradkio  AB, illius  tarn  de- 
nominator , quam  numera- 
tor per  eundem  numerum, 
prxeipue  vero  decadicum 
multipliccntur,  vetbi  gratia 
per  numerum  C ; ita  ut  fiat 
alia  fradkio  xquaiis  , longi 
majoribus  terminis  conftans.  Eruaturquc  tarn 
radix  numeri  D.quam  numeri  E,nnlli  h ibiti  ra- 
cione  adhxrcntis  fradkionis.  Sirquc  F , radix  nu- 
ineri  D ; & G radix  numeri  E.  Dico  fvadkionan 
FG  elfe  radieem  fradkionis  A B. 

Demonftratio.  Fradkio  F G eft  radix  fradkionis 
DE  (per  propcf.io.hmju4)  fed  fradkio  ED  eft  xqua- 
iis ipfi  All ; igitur  fradkio  F G crit  radix  fradkio- 
nis  AB.  Quod  erat  oftendendum. 


A.  if 

B.  *7 

D.  *s 00 

E.  1400 

l» 

4« 


F. 

G. 


C.  100. 


DE  RADICE  CUBIC  A. 

PROPOSITI O XIX. 

Thcorema. 

Si  numertu  in  partes  fecetttr  , cubus  tot'uu  aqua- 
lif  eft  cubn  partium  , & parallelepiptdo  quod 
rero  numcri) , & ejtu  partibtu  cominetur  ter 
fumpto. 


Ill 


K 8. 


B.  6.  C. 


407 

Sic  numcrus 

D.  j.t.  E.  i,S.  F.  8.  G.tjC.  A . divifa,  in 

duas  partes  B, 

Sc  C.  Dico  atbum  numcri  A,  nempe  D , hoc  eft 
A multiplicetur  per  feipfum , Barque  64.  qui  nu- 
inerus  multiplicctur  pt  r A,  fiatque  cubus  D ; dico 
inquam  hnne  cubum.xqualem  e(Te  cubis  partium 
B Sc  D , Sc  parallclepipedo  comprchenfo  fub 
A,  B,  C,  hoc  eft  fi  A per  B mulriplicetur , & pro- 
dudkus  per  C mulciplicetur,fict  figura  folida  con- 
ftans  6.  parallclogrammis  *,  quorum  oppofita  pla- 
na parallela  funt.  Dico  igitur  numerum  D xqua- 
1cm  efle  numcris  E,  F,  & numero  G tcc  fumpto* 
feu  triplicate. 


Cujus  pcopofitionis  demonftratio  ex  figura 
geometrica  pendet,  & ex  iis  qux  diximus  per  da- 
plicem  multiplicationem  produci  figuram  fo* 
lidam. 

Supponatur  numcrus  A dTclincaHI,  divifa 
in  K,ita  ut  Hit  fit  6 partium  & K I duqrum,  fiat 
cubus  linex  H I , ficque  H L , ex  K ducatur  per- 
pendicularis  KM,  fit  N H ipfi  H K xquaiis : 
eritquc  ut  patet  quadrarum  K N , ficut  M O , lit 
item  1 P ipfi  HK,  ant  NH  xquaiis , ducatur  per- 
pendicular^ P R , intelligantur  pet  N O , MK, 
P R duci  plana  parallela  iuis  oppofuis  , quorum 
fedkioncs  (per  16.  11.)  cnint  lateribus  adverfo- 
rum  planorum  parallclx. 

Demonftratio.  Cubus  tlL  cujus  bruseft  linca 
H I , xquaiis  eft  omnibus  iuis  partibus  fimul 
fuinptis  : fed  omnes  cius  partes  funt  folida  cor- 
pora primum  H T , quod  probo  efie  album  lare- 
ris  H K j comprehenditur  enim  6 quadratis  nem- 
pe N K,  N Y,  N T,  Sc  oppofuis.  Seaindum  cor- 
pus folidum  S V , quod  dico  elfe  cubum  Uteris 
K I : cum  enim  linea  1 Z , xquaiis  fit  (ex  defini- 
tlone  cubi ) ipfi  H I , & IP  ipfi  H K , erit  reliqua 
PZ,  ipfi  KI  xquaiis  ; eft  .futon  jf  ipfi  PZ  xqua- 
iis : ergo  & xquaiis  ipfi  K I.  Quire  demonftra- 
bo  plana  comprchcndcntb  lolidum  S V efle  qua* 
drata.  Tcttium  erit  corpus  K S , a»jus  longitudo 
1Z  xquaiis  eft  ipfi  HI,  nempe  toti  linex.  Laticu- 
do  eft  ipfa  K I,  altitudo  eft  1 O xquaiis  ipfi  HK 
idem  probabo  dc  folido  N R . Idem  de  folido  YV 
qux  omnia  fimt  parallclcpipeda  , duximus  enim 
plana  parallela.  Igitur  aibns  totius  H 1 , xquaiis 
eft  cubis  partium  HK,  K 1,  6c  parallclepipedo  fub 
iota  H I , & partibus  HK  Kl  comprchenfo , ter 
fumpto  ; quod  cut  deinonfttandum. 


PROPO 
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PROPOSITIO  XX. 
Theorcma. 


habcbitur  cubus  proximc  major : quod  crat  dff“ 
mouftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 


Si  rturnertu  in  dual  yartet  fecttur  : frit  cubui  te- 
tim , tqujdu  culn*  yttrium  } & ftx  par  allele- 
yipedu,  quorum  triu  comprehenduntur,  fnk  pri- 
ma  parte  kis  , & fuk  fetunda  femel , triu  Item 
ulim  comprehenduntur  fuk  fccundd  yurte  kis,  & 
fuk  primd  femel. 

Sit  linea  HI  reprsfcntans  numerum  quera- 
curaquc  divifum  in  partes  HK,  Kl  dico  cubum 
lines  HI,  squalem  etTe,  cubis  panium  HK,Kl, 
Sc  fex  parallelepiped  is > quorum  tria  comprehen- 
duntur  bis  fnb  primi  parte  HK>&  femcl  Tub  fe- 
cunda  K I.  Hoc  eft  latitudinem , & longitudincm 
habenc  zqualcm  lines  HK  ; & altitudincm  squa- 
lem  habenc  lines  K 1,  Sc  altitudincm  squalem  li- 
nes H K. 

Demonftratio.  Quodlibet  parallclepipedum 
comprehenfum  fub  tota,  Sc  partibus  * verbi  gra- 
cii  parallelepi  pedum  KS,  squale  eft  doobus  pa- 
rallelcpipcdis  K 3.  E S , quorum  K 3 habet  duas 
dimenfiones,  nempcIP  , lO  squales  lines  H K, 
aliam  verb  ipfam  K I.  aliud  an  tern  nempe  ES  ha. 
bet  duas  dimenfiones  E P , P Z squales  ipfi  K I, 
aliam  verb  nempe  P j, squalem  ipfi  H K j fed  cu- 
bus HL,  ( yer  pracedentem ) corn  met  prsrcr  cubos 

J>anium  H K , K L tria  parallclcpipeda  contenra 
lib  toti,  Sc  partibus  •,  ergo  prster  cubos  partium 
contincbit  6 parallclepipeda  qualia  deferipfimusi 
quod  erar  demonftrandum. 


PROPOSITIO  XXI. 

Theorems. 

Si  mlicui  tuko  uddarur  ter  ipfa  radix,  & ter  qua- 
drutum  r adieu  cum  unit  ate  , yreducetur 
cubm  proxirne  major. 

Sit  in  figura  fuperiori  cnbus  HT  8.  enjus  ra- 
dix HK  l.  Dico  (i  illi  cubo  addas  ter  ipfiun  radi- 
cem  feu  6,  Sc  ter  quadratum  radicis , nempe  1 1. 
& infuper  unitatem , fiet  17.  cubus  proximc  ma- 
jor , hoc  eft  cubus  cujus  radix  fuperabic  radicem 
HK  nnitate.  Supponatur  cnim  H 1 > efle  illius  ra- 
dix, H K contincbit  duas  unitates , Sc  K I unam 
unitatem. 

Demonftratio.  ( Per  pracedentem ) cubus  HL» 
radicis  HI,  eft  squalis  cubo  HT,  nempe  fcg* 
roenri  H K , Sc  cubo  fegmenti  K I , netnpe  unita- 
ti  (cum  aibus  unitatis  lit  unhas)  Sc  tribus  paral- 
I e piped  is  content  is  fub  parte  H K bis , S:  fub 
K I , hoc  eft  quadrato  lines  H K : 11am  fi  H K 
per  feipfum  multiplicetur  fit  ejus  quadratum , 
quod  It  multiplicetur  per  unitatem  nihil  additur. 
Sc  infuper  tribus  parallelepiped  is  conrentis  fub 
linea  K 1 bis.  Sc  fub  linea  H K.  multiplicacio  au- 
tem  qus  fit  per  unitatem  KI  nihil  tmmutac : ergo 
eft  fola  muldplicatio  lines  H K per  H 1 : ergo 
fingula  ilia  parallclcpipeda  funt  squalia  ipfi 
lines  H K : ergo  fi  aibo  H T addarnr  ter  ipfa 
radix  , Sc  ter  quadratum  radicis  Sc  uniras , 


Theorema. 

Ex  date  numert  cuko  , radicem  cukicam 
extrahere. 


A.  } 4 j 1 8 t 1 j Sit  datus  nu- 

* * * meats  A , ex  quo 

C l I.  B.  extrahenda  eft 

radix  cubica.  VJU 
D.  7 | 1 8.  3.  tims  figurs  ntr- 

mcri  A fubfenbj- 
tur  pundum  ; deinde  reliftis  ditabus  fedibus,  pro* 
anccpcnultims  aliud  pun&um  fubferibaatr  Sc  ita 
deinceps , ut  vidcs  reli&is  inter  duo  pun&a  dua- 
bus  fedibus  non  nocatis.  Quot  erunt  pun&a,  tot 
erunt  in  radicc  chara&cre$,ur  radix  cubica  nume- 
ri  A habebit  tres  tantum  figttras  ( ut  demenftra - 
vimut  prop.  3.) 

Paimb  qusratur  radix  cubica  maximi  cubi  in 
primo  membro  numeri  A contend  ; nempe  in  3 4; 
ad  quod  cxequendum  opus  eft  memoria  tencre 
cubos  novem  numerorum. 


Radices. 


«•  »•  J*  4-  S'  6*  7-  *•  ?• 


Cubi 


1.  8.  *7.64.1  ij.*  16.343. 512.7x9. 


Maximus  ninnerus  in  34  conrentus  eft  *7, 
cujus  radix  cubica  eft  3 , fciibatur  hsc  in  quo- 
tiente  B , ejufquc  cubus  17  fubtraharur  cx  pri- 
mo membro  34,  reliquus  fiet  numerus  7,  qui  fi- 
mul  cum  tribus  notis  fequentibus  componit  le- 
cundum  membrum  3 ad  inveniendam  fecundam 
figuram  quotient  is  > habendus  eft  divifor  metho- 
do  fequemi. 

Second 6 , radicis  iam  invents,  nempe  3 , fiat 
quadratum  9,qUod  tripliccntr,ficrque  17,  hienu- 
nicrus  erit  divilbr 

D.  7 3 18.  iccundi  membri.  Illi 

E.  1700.  ( B.  3 2.  igirur  fubferibatur, 

L.  $ 7 6 8.  Sc  ut  apt£  colloce- 

M.  1 3 6 o.  F.  9 1.  tur  intelligatur  cy- 

x.  phra  3 non  efte 

H.  184*  tantum  3, fed  30,01- 

E.  1700.  jus  quadratum  erit 

K.  2884.  900, Sc  triplum  qua- 

a.  drad  2700.  igitur 

• L.  5 7 6 8.  ultima  cyphra  nem- 

pe o.  collocetur  fub 

pim&o  o. 

Terri6  qusrc  quoties  numems  E inveniatur 
in  munero  D more  confueto  : memento  tamen 
numerum  E non  die  tocum  divilorcm  j led  illi 
debere  addi  alios  numeros  qui  oricntttr  ex  ipla 
quotientis  figuri  qus  qusrimr , idcoquc  per  ar- 
tentationem  res  perficienda  eft  : in  quo  tota  hu- 
jus  operationis  difficultas  pofita  eft.  Attcntc- 
mus  igitur , an  fi  ponatur  binarius  res  bene  fuc- 
ccdar. 

Quart  & radicem  iam  prius  inventam  nempe  3 
leu  30,  triplica  fierque,  90,  cui  addes  hanc  figu- 
ram  2 ita  ut  fiat  numerus  91. 

Quintb  multiplica  hunc  numerum  F per  figu- 
ram 
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xaflft  ultimo  loco  invcntatn  ncmpe  i.  fictquc  nu- 
p\:rus  H 

Scxid  addatur  numcrus  H numero  E , ncmpe 
tribes  quadr.it  >s  radio's  B,  fictquc  numcrus  K. 

Scptimd  hunc numetum K itcrum  multiplica 
per  binarium  ultimo  invcntum  ; fictquc  numcrus 
L,  quern  fubtrahcs  ex  numero  D&  rcliquus  nu- 
nierus  etit  M,qui  pertinebit  ad  (equens  membruin 
appoficis  ipfi  rcliquis  figitris. 

Noranduni  tatncii  x , quod  numcrus  L debet 
po(fc  fubdiici  cx  numero  D , fi  enim  ilium  fupe- 
larcr  , quoiiens  jufto  major  fumptiisfuifteCi  Sc- 
Ctindo  numcrus  M rcliquus  non  debet  die  major 
m’plo  radio's  invent*  $ i,Sc  rriplo  quadtato  cjuf- 
dem , ut  in  hoc  exemplo,  radicis  31  quadratum, 
<ft  10x4  triplicatura  erit  5071,  tripla  radix  eft  96 
aggregarum autem  eft  9 1 10,  qui  numcrus  non  fu- 
peratur  ! numero  M ; ergo  bene  operati  fumtis. 
Si  enim  numcrus  M triplum  radicis  & triplum 
quadratum  fiiperarct , radix  nimis  parva  funipta, 
tuifllt. 


l.  1 

1 | ‘ » 1 ! |. 

E. 

3O7  IOO. 

B.  3 1 f. 
B.  3x0. 

r. 

96O. 

C.  101400. 

G. 

9 < J- 

>• 

f* 

E.  307100. 

K 

i 8 1 $■ 

K.  4 8 1 j. 

H.  } 1 1 0 1 j. 
Mule.  y. 

M.  1 j 6 0 \ 1 y. 

Reftat  ergo  ultima  cyphra  cruenda  cx  L ulti- 
mo feilicet  mernbro  , radici  B cubic* , addidi  o , 
quia  verc  talis  eft  , imo  illud  o mutandum  erit  in 
Xtliam  figuram,  quadratum  illius  erit  C,  quod  tri- 
plicandum  eft  , fictquc  numcrus  E.  I lie  numcrus 
eft  divilor,  itaque  faibendus,  ut  ultima  cyphra  il- 
lius refpondeat,  ultimx  numcri  L dividend). 

Inquiratur  quotics  rria  inveniuntur  in  1 f,  in- 
ycniumur  quinquics  cxpcciamur  #an  quinquics 
btfll  fitcccdnnr. 

Primh  fiat  triplum  radicis  priori*  ncmpe  jio, 
critque  F.h'Jtc  adde  5,  fictquc  96  j.  Hunenume- 
fnm  multiplica  per  5 . figuram  ultimb  inventam, 
Ijct  n timer  us  K j hunc  aJdc  numero  E •,  fict  nit- 
mcrus  H,  hunc  itcrum  multiplies  per  5 fict  numc- 
tu*  M , hunc  fubtrahe  ex  numero  L.  Si  nihil  re- 
liuquaxur , numcrus  primo  propofitus  cubus  eft : 
pijus  radix  eft  B ncmpe  315,  re  ft  at  oftendendum 
rad  icon  B in  1c  ddftxw  bis  , gcncrarc  cubum  A 
feu  numetum  primb  propofirum. 

Demonftrario.  Primum  prxeepeum  jnbet  in* 
terpungi  numcrum  propoiiium  ut  in  totidem 
inembra  dividarttr  , quod  ptxceptum  iam  proba- 
tum  eft  fupra.  Probabimus  autem  hie  bene  cdu- 
4fcaro  elTe  radieem  cubicam  duovnm  primorum 
TOtnbrorum  Sc  quod  dc  ill  is  probabimus  dc  reli- 
qui$  e tiara  probacum  intcllige. 

Cum  ergo  cerri  fimus  numcri  34318,  radi- 
cem  cubicam  conftare  duabus  figuris  , qtiarum 
prima  ad  primusn  membrum  54  fcti  540ooper- 
tipef  ; lecunda  ad  numcrum  518.  lntclligitur 
ftibus  H L , divifiis  in  plurcs  partes  , eo  modo  • 
quo  dteemus.  Et  primo  qnidem  fit  linea  H I di- 
vifa  in  duas  paries  > ficut  radix  conftac  duabus 
cyphris,  quxiitm  primo  HK.  Coiuendo  cam  bc- 
7*wfc  /. 


nc  e(Te  inventam  , fi  quxratur  radix  cubica  cubi 
maximi  qui  in  54  invenitur.  Licet  enim  54  ha- 
bcac  adhuc  tres  figuras  fibi  addicas , ita  ut  fi( 
34000,  fi  tamen  inveniatur  radix  cubica  numcri 
34,  cui  addatur  poftea  una  cyphra  , pcrmde  erit, 
quia  pro  cribus  additis  ipfi  cubo  ; umca  tantum 
addi  debet  radici  , ^ixtacaqu*  jam  fupra  pro- 
bavimus. 

Invenitur  autem  HK  efle  3 feu  30,  alia  veib  in- 
vetiiciur  1.  igimr  l ildivifaeftin  30  Sc  1. 

Quia  autem  rotus  cubus  H L,  eft  zqiulis  cubo 
partium  HK  & K I,&  6 parallelepiped^  , quo- 
rum tria  comprchcnduntur  fub  quadrato  partis 
H K,  Sc  linea  K I , Sc  alia  tria  fub  quadrato  (cg- 
menti  K I,  &c  linea  H K.  ldcb  primo  cubum  fcg- 
roemi  H K , ncmpe  17  feu  17000  fubducimus,  a 
toto  numero  j ita  ut  reliqua  corpora  fine  zqualia 
numero  7J  18,  reftat  inquirenda  fecunda  cyphra 
ncmpe  K I.  Qu*  multiplicando  tria  quadrara  li- 
ne* H K ; item  multiplicando  lineain  HK  pec 
rria  quadrata  line*  Kl,  Sc  alfnmcrtdoaibum  K I : 
ea  inquam  omnia  non  debent  fupcrarc  rcliqnum 
numetum  7318,  nee  ctiatn  ita  fuperart  ab  eo  uu- 
mcro,  ut  linea  Kl  major  alTumi  pooler  it, 

Unde  primb  quia  maxima  corpora  qm  relin- 
quuntur  ,fubdu&o  cubo  partis  H K,  lum  paral- 
lelepiped a contenta  fub  quadrato  fegmenri  H K, 
Sc  linea  K 1.  Ideb  quadratus  radieem  HK,  Sc  qua- 
drarum  cius  triplicamus.  Numerumque  produ- 
dum  E ncmpe  i7co,  facimus  diviforem  , ut  pof- 
fimus  judicare  quanta  fit  linea  K I.  Momumus 
aurem  numcrum  E non  ale  diviforem  integrum, 
quia  prxtcr  tria  parallelepiped  a contenta  fub  qiu- 
drato  line*  H K,  Sc  fub  K I.  Sum  ctiam  alia  tria, 
Sc  cubus. 

Quace  ut  habeantur  alia  tria  parallelepipcda 
contenta  fub  linea  H K , ncmpe  radice  iam  in- 
vent! , Sc  fub  quadrato  K l , jubetnus  radieem 
triplicate  3 poftea  vero  dcbcrct  hzc  radix  tripli- 
cata  , multiplicari  bis  per  lineam  K I , quia  nctn- 
pc  tria  hxc  parallelepipcda  comincntur  fub  ra- 
dicc  H K , & quadrato  line*  K l.  Ut  autem  ea- 
dem  operi  habcatur  cubus  line*  K 1,  debet  etiam 
Kl  multiplicari  bis,  per  feipfam  , quod  ut  cadem 
opera  fiat , addimus  radici  trfplicar*  ipfam  li- 
neam  K I , Sc  aggregatum  multiplicimus  fcmcl 
per  lineam  K 1,  exurgirque  numcrus  H , qui  ad- 
huc fcmcl  multiplicandus  efTet.  Quia  autem  tria 
quadrata  radicis  invent*  , ctiam  fcmcl  multipli- 
cati  dibenc  ut  ill*  du*  mnltiplicationcs  in  unam 
coalefcant  j primb  addatut  numcrus  H , uuroc- 
F F f ro  E, 
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ro  E > aggregating  ntmpe  numerus  K mnhiplicc- 
tur  per  liiiram  K I , habebirur  numerus  L 
arqualis  fex  illis  parallclcpipedis  , & cubo  , par- 
tis K I. 


mero  A qui  relinqukut,  Sc  ex  cubo  D,ex  nmotttk 
C j hoc  eft  cx  G Sc  C. 


Monuimtis  autem.  Primb  ut  numcnis  L non 
■ fupcrct  refiduum  numeriun  nempc  D > habcrctur 
cnim  ut  paiet  radix  cubica  numcri  majoris  quam 
fit  HL. 

Secundb  monutmus , quod  refiduus  numerus 
M , fuda  ilia  fubdudionc  non  fupcrct  triplum 
quadracum  radicis  invent*  51.  & ipfam  ter  fum- 
ptam ; ft  cnim  illam  fupcrarct  imitate , invenire- 
tur  ( per  if.  hu]tu)  in  numcro  H L cubus  alius 
major  cujus  radix  fupcrarct  priorem  imitate , 
idcoquc  nirnis  parvaallumpta  fuillct  ilia  ultima 
figura. 
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PROPOS1TIO  XXII I. 

/ Theorem*. 


PROPOSITIO  XXiV. 
problcma. 

Numeri  non  eubici  txalliorem  radieem  invenire. 

A.  4 3 1 S 1.  Sit  numerus  A non  cubi* 

B.  ,3  f.  cus  ; fitqtic  radix  maxim i cubi 

C.  41875.  in  co  content!  B ; fit  autcin  C* 

D.  407.  maxinius  cubus  in  numcro  A 

E.  1 1 a 5.  contemns  , reliquus  autem 

B.  f $.  numerus  fit  D,fit  radicis  qua- 

F.  1x60.  drarum  numerus  E , etii  addc 

3.  radieem  B,  fiatquc  numerus  F} 
D.  407.  hime  triplica , Sc  genito  addc 
■ — ■ — unitatem  , ut  fiat  numerus  G 

G.  4781.  dico  fi  fiat  fradio  cujus  nume- 

rator ficnumcius  relidus  D, 
Sc  denominator  numerus  G > dico  hanc  fradio- 


Rddicem  cub* am  exfminare.  ncm  cum  radicc  B , conftitucrc  radieem  numcri 

niajoris  quam  C ; & minoris  quam  A » atque 
A.  4 3 i 8 x.  Sit  numerus  A , cu-  adco  efle  radieem  minorem  verh 

'3/  jus  radix  cubica  inven-  Demonftr.  Si  numerus  D rcliqutis  fjd&  extra- 
C.  4 o 7.  ta  fit  B , fadis  autem  dionc,  clfct  xqualis  tribus  quadrat  is  radicis,  R & 

D.  4x87/.  operatioiiibus  reliquus  radici  ter  fumptx  & iufuper  unitatem  contiucrc;, 

£.  4 3 x 8 x.  numcnis  fit  C ; fiat  cu-  hoc  eft  xquahs  eflet  numcro  G ; radici  B imitas 

bus  radicis  B,firquc  nu-  addi  police  ( per  teriiam  hu\tu  ) quod  fi  diet  ca- 

merus  D , cui  addarur  numerus  C , fiatquc  E ; fi  detn  ratio  radicuni,  Sc  cuborum}inftirucrcmus  rc- 
E eft  xqualis  numcro  A radix  B eft  radix  cubica  , gulam  trimn,  diccrcmufquc  fi  478 1 , feu  tiuincm? 
maximi  numcri  in  numcro  A content  i , modo  ta-  G adclitus  numcro  C auget  radieem  imitate  , oil- 
men numerus  C non  fupcrct  triplam  radieem  B*  mcrus  D qui  cantum  additur  , quantum  augtbit. 
Sc  triplum  quadra  turn  cjus } quaotatum  autem  ra-  exurgctquc  fradio , qu*  ad  imitate  earn  rational! 

dids  B eft  ixxf.  h.ibcr , quam  D habet  ad  G hoc  eft  fradio  DG» 

Demonftratio.  Seipsi  patebit , debet  enim,  fi  Quare  ita  eft  numerus  G ad  D , ficut  uniras  ad 
bene  operati  fumus  B efle  radix  cubica  cubi  ma-  fr  ad  ion  cm  D G , fed  major  eft  ratio  cuborum, 

ximi  in  A content! ; & C efle  refiduum  , B eft  quam  radicuni , cum  cuborum  ratio  fit  tripli- 

radix  numeri  D ; eft  autem  maximus  fi  C non  fit-  cata  rationis  radicum  *,  ergo  minor  eft  ratio  uni- 

perat  tria  quadrata  &c.  C eft  etiam  verum  re-  tatis  ad  vexam  radieem  , quam  ad  D G.  Ergo 

fiduum,  fi  additum  numcro  D rcftituit  nume-  vera  radix  major  eft  quitn  DG  j hie  fumpfi  ex- 

rum  A.  cefliis  cuborum  pro  ipfis  erbis , Sc  exctfliis  radi- 

cum,  pro  ipfis  radicibns  ami  habcant  can  dan  ra- 
AL1UD  EXAMEN.  tionan. 


A.  4 3 x 8 x.  D.  1.  Ex  nume- 

ro  A abjicia- 

B.  3 5.  E.  8.  F.  1.  cur  novena- 
rius  Sc  rcli- 

C.  4 o 7.  G.  8.  quits  fit  nu- 

merus D ; ex 
radicc  B ab- 

jiciatur  novenarius  reliquus  fit  E,  qui  in  Ic  multi- 
plicatus  dat  64.  cx  quo  aufer  novenarium  rclin- 
quitur  F,qui  itcrum  multipJicatus  per  E dat  G 5 ex 
G Sc  C auferatur  novenarius  : datur  icetuni  D 
nempe  t , igitur  bene  operati  fumus. 

Demonftr.  Auferendo  novenarium  cx  radicc 

B , Sc  rcliquum  nempe  E multiplicando  per  feip- 
fum  } ita  ut  cx  ptodudo  auferatur  novenarius , 
idem  reiinquitur  numerus  nempe  F,  qui  rclinquc- 
rcrur,cxquadrato  radicis  jut  oftendimus  in  mul- 
tiplicariouc  , multiplicando  autem  talcm  numc- 
riun  F , itcrum  per  8.  refiduum  radicis  ablato  no- 
venario  , idem  reiinquitur,  qui  relinqucrctur  ex 
cubo  ablatis  novcnaiiis  , cum  autem  numerus  A , 
tlcbcar  efle  xqualis  cubo , Sc  numcro  C ; dcbcc 
idem  rdinqui  numerus  abjedis  novcnaiiis  cx  nu- 


PROPOSITIO  XXV. 

Problcma. 

FraUhnie  radieem  cubic. nn  invefli£.ire% 

A.  *2  C.  ± Sit  fradio  A B , h*c  autem 

B,  64  D.  4 vcl  aibica  crit , vel  non  cubica; 

fi  primo  cubica  fit , nee  tamcn 
cubicis  termini's  cxpiimauir,ad  minknos  t ermines 
rcvocctur , rune  ( per  prop.  x.  8.  Enel.  ) cubicis 
tenninis  exprimetnr. 

Sit  igitur  fradio  data  AB  ; numeratoris  A ra- 
dix cubica  fit  C,  Sc  denoroinaroris.B  radix  fit  D , 
dico  frndioncm  C D efle  radieem  cubicam  fra- 
dionis  AB. 

Dcincnftratio.  C D efle  radieem  cibicam  fxa- 
dionis  ABjeft  radieem  CD  cubicb  multipli- 
catam  , producere  fradioncm  A B •,  fed  ad  hoc 
rcquiritur  ut  tins  denominator  , qui  in  nume- 
rator per  feipfos  cubicb  multipliccntnr  , quod 
fit  in  noftro  cafu  , cum  A fit  cubus  ipfius 
C ; Sc  B , ipfius  D : ergo  CD  eft  radix  cu- 


Liber  III. 


bica  fradionis  A B j quod  crat  dcmonftran- 
dum. 

S«  vci  A fradio  propofica  non  cflet  cubica,  tam 
dcnominatoris  quam  numcraroris  cxrraharur  ra- 
dix , quam  fieri  poteft  exada  , quod  fi  exurgant 
fradiones , iliac  ad  limplices  rcvoccntur  ; ut  do- 
cuunus  fuo  loco  } Sc  habebitur  fradionis  ctiara 
non  cubicz  radix  cubidi. 

l*R  OPOSITIO  XXVI. 

Problema.  ,, 

Numeri  non  ckbici ; radicem  propiorem  vrrk  in 
infinitum  inOtntre. 

A.  4jj.  C.  40000  D.  J4  Sit  numcrus  A 

B.  1006.  B.  1000.  E.  io  non  cubicus , cu- 

A.  ♦?  jus  quarritur  radix 

I7*  i.  cubica  exadior  j 

hunc  mulfiplica 
|>cr  qucmcrimquc  numerutn  cubicdin  , aptifli- 
mi  an t cm  Turn  dccadici  , Sc  quA  major  fue- 
rit  hie  cubus , alTumptus  , cA  prxeihot  eric 
operatic  j aflumarur  ergo  numerus  B , per  quem 
muhiplicabis  numerum  A , fiat  numcrus  C , 
ctijus  extrahatur  radix  cubica  * fitqtic  D •,  ra- 
dix autern  cubica  numeri  B aflumpti  fit  E , di- 
co  radicem  numeri  A cfTc  ftadionem  DE.  Sub- 
icribarur  cnim  nuinero  C numcrus  B , fiatque 
fradio  C B. 

bemonftr.  fradio  DE  eft  radix  numeri  C B; 
( minor  ramen  veri  , quia  numero  D adhxrcrc 
dtberet  fradio  quz  ncglcdaeft  ) fed  numerus  A 
zaualis  eft  fradioni  C ft.  Nam  fi  numero  A 
fubfcriberctur  unicas  F , fieret  fradio  A F *qua- 
lis  numero  A , fed  B multiplicans  A fecit  nuroe- 
him  C i 8C  multiplicans  unitarem  fccic  feipfum, 
feu  numerum  B j ergo  eft  ut  A ad  F , ita  C ad  B ; 
ergo  fradiofics  A F,  C B font  zqualcs  ; fed  A F 
zqualis  eft,  numero  A ; ergo  Sc  C B.  Ergo  eft 
D E radix  cubica  numeri  A< 

«•»  t*»  «•»  f*»  <«»  NM  **»  M»  Mfr  M* 

PROPdSITIO  XXVII. 

Theorems 

Cubus  numerus  tot  continet  numtrot  Arithmetics t 
profrejftonu , sjuat  radix  ft  us  tontine  t unitates. 
Mtdiui  autem  numerus  erit  quadratum  radicis, 
fi  tubus  impar  fucrit.  Si  veto  fittrit  pur  qua- 
4 dratum  radicis  bn  p on  a tun 

A.  x 7.  Sit  cubus  A cujtis 

radix  B , tribus  uni- 

B.  $.  tatibus  conftct  ( dico 

numerum  A zqua- 

C.  8.  D.  9.  E.  10.  lem  die  , tribus  nu- 

meris  progreflionis 
vulgaris  Arithmeticz  fibi  immediatis  , quorum 
quadratum  tadicis  fit  numcrus  medius  qui  fciriel 
iumatnr,quia  cubus  eft  impar.hoc  eft  8. 9. to.  fuoc 
equates  numero  A.  17. 

Demonftratio.  Cubus  gencratur  ex  multipH- 
catione  quadrati  D per  radicem  B ; ergo  qttoc 
funt  uniutes  in  B , toties  quadratum  D , con- 

Tom.  I. 
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tinetur  in  numero  A : C autem , Sc  E fimul  funt 
dupli  ipfius  D,  eft  cnim  proprictas  progreflionis 
Arithmetic*,  ut  duo  extremi  numeri  fimul  *qua- 
les  fiut  medio  , bis  fumpro  j ergo  numcrus  A 
zqualis  crit  numeris  C,  D,  E. 

Si  verA  nu- 

L 4-  mcrus  cubus  F* 

G.  4.  fir  par  , qua- 

K.  if.  H.  16.  1 6.  L.  17.  dratum  radi- 
c‘*  P“  erit , 

immA  Sc  radix  ,ut  facile  oftendi  pored  , cx  End. 
cum  numerus  impar  impart m multiplica ndo,  im- 
parem  gcnerct.  Sic  igitur  qiudratura  H , qui  fi 
bis  fumatur  pro  duabus  iinitatibus  radicis  , Sc 
quot  erunt  binaiij  in  radice,tot  fumanrur  bini  nu- 
meti  progreflionis  Arithmeticz , ill!  ctiara  erunt 
dupli  ipfius  quadrati : ergo  erunt  fimul  xquales 
numero  F,  qui  toties  conrinet  quadratum  H,quot 
funt  unitates  in  radicc  G. 

COROLLARIUM  i. 

Sequitur  quod  fi  fumanrur  tot  numeri  pro- 

freflionis  Arithmeticz  vulgaris,  zquaiiter  a qua- 
rato  remoti , quot  funt  unitates  in  radicc  idem 
habebitur  cubus. 

COROLLARIUM  it 

Quod  demonftravi  de  cubo  rcfpcdu  quajratf. 
Sc  numerorum  progreflionis  Arithmeticz  vul- 
garis , ipfi  viemorura  , probari  poieft  dc  qua- 
drato  rape  An  radicis , hoc  eft  numerum  qua- 
dratiim  impaicm  componi , ex  rot  ilumerri  pro- 
greflionis  Arithmeticz  , quot  cius  radix  imitates 
conrmec  ; ita  tamcn  ut  radix  fir  medius.  Sit  nu- 
merus quadrants  9,  cujus  radix  3.  dico  2.  3.  4. 
efle  xquales  ipfi  9,  quia  tres  funt  unirates  in  ra- 
dice  , ipfa  radix  ponctur  pro  una.  Sc  alij  duo  nu- 
meri pro  rclicfuis  diiabtis  iitiitacibos  ; quantum 
cnim  t.  deficit  & ternatio  , tamiiin  quaccrnarius  - 
fuperat  eundem  ternarium. 

Si  verb  mimerus  quadrauis  fucrit  par  ; ?cl  bis 
fumatur  quade.itus,  vcl  omninA  relinquatur  , uc 
verbi  gratia  numcrus , ctijus  radix  quadrata  4 di- 
co $.4.4.3.  fimul  zqiulcs  efle  numero  16.  vcl  1.3. 
fjS.  relido  intermedio  4. 

COROLLARIUM  III. 

Idem  probari  poreft  dc  qiiaaimque  poteftate^ 
refpedu  antecedents , nt  quia  quadrato  quadra- 
tus , fit  producendo  cubum  ; per  radicem , toe 
continebic  numcros  progreflionis  Arithmeticz 
vulgaris  quot  func  unitates  in  radicc  , quorum 
cubus  medius  erit  vcl  (cmel  fumprus , fi  fucri? 
numerus  impar , vcl  bis  fumptus  aut  omiifus  fi 
fucrit  par. 

COROLLARIUM  IV. 

Quz  dodriiu  ut  fit  univerfalior,  quoties  nu- 
merus numerum  mtiltiplicat , Produdus  tot  nui 
meros  vulgaris  progreflionis  Arithmetic*  conti- 
nct,  quot' funt  unitates  in  tmdtipUcame  j iti 
ut  tnultiplicatus , fit  medius  ut  fi  4 multipli- 
ed ; j dico  numcruin  produdum  nempc  10  ,• 
zqiulcm  efle  4 numeris  vulgaris  progreflio- 
nis Arithmeticz  , ita  tit  numerus  5 fit  medius, 
bifque  fumatur  auc  omittamr  quoties  alius  eft: 

rtf  ij 
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par  *,  dico  ergo  quhd  4.5.5. 6.xqualcs  lint  rnunero 
xo.  parircr  54.6.7* 


PROPOSITIO  XXVIII. 
Theorems. 

Ntmfrl  imports  progrejfionis  Arithmetic*  vulg*- 
rit  > mi  concurrunt  ad  gnterdtionem  cubrrom ; 
mi  prime  cobo, primus  ajfigne  tor  yfr  condo  fecur.- 

dos,  dr  tertius  tertio , quart** » quintui  yfextos, 
dr  itd  conftquenter. 


Sit  fcrics  numero- 
nim  progrclfionis 
Arithmetic* , fuppo- 
nanturque  illi  numcri 
efle  radices. 

Supponatur  item 
E F G H I cfTc  feric* 
cuborum  refpondentium  radicibus. 

Dfniquc  fit  fcrics  numcrorum  imparium  pro- 


A.  B.  C.  D.  E. 

J.  1.  3.  4 5- 

E.  F.  G.  H.  I. 

I.  8.  xy.  64.  tif. 

K.  L.  M.  N.  O.  P.  Q. 

J*  3.  5.  7.  9.  11.  13. 


gteflionis  Arithmetic*1  vulgaris  KL  M N OPQt 
dico  ptimum  cubutn  efle  xqualcm  primo  nu- 
mero  impari  K ; fecundum  F , die  xqualcm  duo- 
bus  fequentibus  nuroeris  L M ■,  tertium  G fibi 
vindicate  tre*  N , O , P : quartum  D xqtulan 
die  quatuor  confequenribus  QJR.  ST,  Sc  ira  dc 
c*teris , tot  fdlicet  quod  funt  unitates  in  ra- 
dice. 

Demonftratio.  Vel  cubus  eft  par  ,vd  impar, 
hoc  eft , erit  oar  fi  radix  par  fucrit , erit  impar , fi 
radix  impar  hicrit  j fi  cubus  fit  impar , tot  conti- 
nebit  numeros  progrdlionis  Arithmetic*  com- 
munis , quot  radix  cjus  contincbit  unitates , feu 
quotus  ipfe  fucrit , per  przeedentem  propofuio- 
nem,  fed  totidem  numcri  imparcs,  modb  quadra- 
turn  fuerit  numerus  medius,  ittis  zquales  funt. 

Ergo  aibus  tot  contincbit  imparts  numeros, 
quotus  ipfe  fucrit  ■,  quorum  quadratum  radicis 
erit  medius  numcrus  : fed  quadratus  illc  numerus 
tot  continct  imparcs  incipiendo  ab  uniratc , quot 
cjus  radix  coming  unitates : ergo  &c.  Extra&io- 
ues  radicum  aliarum  poteftatum  dabuntur  fuo 
loco.  Atque  hxc  de  Aritlunet ica  fufficiant  abftiu- 
fiora  dicemus  dco  dantc,  in  Algebra. 


& rtV  r&  r&  ^ 4v  4^  rft  t#j  rfc  & pj5!  4s!  rSS  f 

ARITHMETICS 


LIBER  QVARTVS 


Arithmetica  calculators,  & divinatoria. 


BAkuUtorio  Arithmetic d diffirt  d vulgtri , quod  cdlculis  , ant  metallicis  nummis 
pro  chdfaflcrtbt*  ut.it  nr , in  principiis  autem  ommn'o  convemt ; ce/tfctur  in  mol- 
tis  dd  ufum  communcm  magis  dccommodato  , to  quod  fenfibihbos  not  is  rudtc- 
rum  imigindtiom  melius  fervtdt , tdtoque  in  plurihtu  gdlltd  provinciis  d meredto- 
ribut  adbibcatur , hanc  igitur  utpote  facile  m puucis  propofitionibn  comp  left  or. 
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PROPOSITIO  l 

Kumeratio  colcnldtori s. 

Dlfpofitio  numcrorum , atit  pottos  calculo- 
rum  , in  hac  Arithmetic*  fpccic  , non  it 
dextra  ad  finiftram  ; fed  ab  imo  furfum  procedir, 
ita  ut  numcri  inferiorcs  minores  fint , fuperiores 
decuplum  obfervent  valoris  augmentum.  Quare 
exdem  vigent  rtgul*  vulgaris  Arithmeticx,nem- 
pe  ik  in  una  fedc  numerus  novenario  major  feri- 
batur , out  pottos  notetur  ; ideoque  non  plores 
quim  novcm  calculi  in  una  fede  ponantur. 

Quia  ramen  videbatur  incommodum  tot  cal- 
atlos  in  una  fedc  ftatuerc  , quamlibet  fed  cm  in 
duas  parrimur , qtiarum  una  4 rantuin  calculos 
contincre  poteft,  alia  unicum,  led  quinque  calcu- 
li s a-quivalentera. 

Nonnulli  communiter  unam  lincam , Sc  nnum 
intervallum  cuihbct  fedi  alfignant,  ita  ut  cal- 


culus qui  quinario  xquivalet  non  in  cadcra  tinea 
cum  rcliquis  jaccat. 

Scdes  igitur  eodem  or  dine  proccdunt , ac  in 
Arithmetica  communi,  nempc  digiti,  feu  unitates 
funt  infiiuz,  exindc  fequumur  alcendcndo  deca- 
dcs,tum  ccntenaria,  mi  Ilia,  decades  millium,  ccn- 
tervuia  millium  j milliones.  Volunt  auicm  pleri- 
que  t fedes  una,  lincam  & intervallum unum  fibi 
vendjccr. 

Ducantur  ergo  7 line*  ut  in  figura  vidcs  , l 
quarum  regione  apponcs  chara&crcs  1.  10. 100. 
1000.  1 0000.  100000.  1 000000.  & intervallis  ap- 
pones  chara&crcs  5.50.500.5000.50000.500000. 
5000000. 

Secundum  hanc  methodum  h*c  regula  ob- 
lervatur  quod  in  lincis  quatuor  tantum  calculi 
apponi  pofiinc , in  intervallis  unicum  , fed  qui 
valcat  quinque  \ fic  enim  in  una  fede  , conftante 
line®  Sc  fuperpofito  intcrvallo  novcm  tantum 
ponuntur , zquivalentcr , nempe  unus  in  inter- 
vals , feu  quinque  *quivalentcr  Sc  4.  in  linca, 

valor 


valor  autem  print  intcrvalii  eft  j/ccundi  c0,  tcr- 
«>)  joo,  quani  jooo,&c. 
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Secundum  hanc  method  uni  proponatur  nume- 
rus  7 6 9 4 6 f 6 notandus  feu  calculi's  defignan- 
dus  : incipc  ab  infimo.  Habes  in  ultima  fede  6, 
<juia  in  lines  ponerc  pores  ranrum4,  qui  non  fuf- 
becrenr, depone  calculuin  in  inrervallo  cujus  va- 
lor  crir  j,  9c  unum  in  linca  cujus  valor  eft  t : lie 
cnmi  pofucris  6,  in  fccunda  Cede  habemus  j.  Ap- 
POrianctir  tres  calculi  c regione  jincx  & interval* 
lum  fit  vacuum  : co  quod  numcrum  j,  non  per- 
veniat  ad  quinarium.  In  tertia  fede  habemus  6, 
quare  ut  prius  collocetur  unus  calculus  in  linea, 
alius  in  intcrvallo.  In  quarta  fede  feu  millium 
habemus  4,  qui  numcrus  cum  ad  quinarium  non 
perveniat,  depono  4,  calculos  in  linea.  In  quinta 
fede  habemus  9,  notanda  uno  quinario  in  inter- 
vallo  & quacuor  calculis  in  linea.  In  f«ta  habe- 
mus 8,  notanda  uno  calculo  lh  intervallo  6c  tri- 
bus in  linea.  In  feptima  fede  habemus  7,  depone 
calculum  unum  in  intervallo  6c  duos  in  linca. 

Ex  quibus  colliges  polfc  urn  intetvalla  , quam 
Jineas  cfle  vacuas  , emit  hxc  nurocrandi  metho- 
ds* cyphra  explctiva  o.  careat. 

Hxc  diviho  Unearned  , 8c  intetvallorum 
in  abaco  , feu  menfa  notari  debet  caquc  fetn- 
per  fubintelhgi , quotics  hac  utendum  eft  mc- 

ihodo. 

Hxc  methodus  lic£c  fat  is  communis  non  ar- 
ridet , eb  quid  diftin&io  linearum  6c  interval- 
lorum  confufionem  pariat , ita  ut  fxpe  intcrval- 
lum  pro  linca  , Unca  pro  intervallo  accipi  poffir, 
prxeipue  fi  linca  atit  intervallum  vacet.  Quare 
multi  con fu It ius.quinarios  calculos  in  cadcm  cum 
reliquis  lmea  reponunt.  Sic  enim  pauciores  Hunt 
ordincs  nwliufque  ledes  internofeuntur  6c  hanc 
raeihodum  dcinccps  ufurpabimus. 
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Proponatur  numcrus  4 6 8 * 4 j 6.  nocandus. 
Intclligantut  duft*7,|incx  nulla  habira  ratione 
intcrvalloruin , fed  auinacij  calculi  cum  opus  cric 
ponantur  primi  & feparati.  In  propofito  exem- 
plo  in  ultima  fede  digitorum  habemus  6.  Pone 
unum  in  columns  quinariorum , & unum  frpara- 
tim.  Sic  cnim  primus  quinque  fignificat  & cum 
alio  efficit  6. 

In  fecunda  fede  decadum,  habes  j,  appone  cal- 
culum  in  columna  quinariorum.  In  tertia  fede 
centenatiorum  babes  4,  depone  quaruor  calculos 
in  linca  ccntenariorum.  In  quarta  fede  milliunl 
habes  5 , repone  tres  calculos.  In  quinta  fede,  de- 
cadum millium,  habes  8 repone  tres  6c  unum  qui- 
narium. In  lexta  fede  habes  fex  , repone  quina- 
ritim  6c  unum.  Denique  in  fede  millionum  repo- 
ne quatuor  calculos. 

Torum  ergo  difertmen  \ com  muni  Arithmeti- 
ta  in  eo  pofitum  eft.  Qu6d  Arithmetica  commu- 
nis utacur  charattcribas  diverfis  , hxc  fimilibus: 
dcindc  vulgaris  Arithmetica  poffit  afccndcrc  uf- 
que  ad  novenarium  in  cadcm  fede,  hxc  quoties  ad 
quinarium  afeenditur  rcponic  unum  quinarium 
cxterofquc  etiain  notat. 


PROPOSITIO  II. 

AdAUio  /implex, 

Additioncm  fimplicem  voco,  collc&ionem  plu- 
rimonnn  numcrorum  in  unam  fummam  : qux  ira 
calculis  peragitur.  Numeri  addendi  c regione  fibi 
rcfpondcant  in  abaco , ita  ut  unitates  uuitatibus  » 
decades  decadibus,  centenaria  centcn^riU  rcfpon- 
dcant : in  columnis  feilicet  fcparatis.'Yum  in  ter- 
riam  columnam  colligantur  , in  qua  Unam  funu 
mam  conftituanr. 
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Sint  duo  numeri  C , & D colligendi  in 
unam  fummam  nempc  j 7 8.  4 J 8.  Notentur 
calculis  in  C , 6c  D ( per  pr*cedetuem  ) , ita 
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UC  digin  , dieitis  , decades  , dccadibus  rclpon- 
deanc.  In  inhma  fede  uniratum  , in  numeris  C 
Sc  D > habes  6 calculos  fimplices  Sc  duos  qui- 
narios , qu*  omnia  efficium  16,  nota6,  in  nu- 
mero  E.  nempc  quinarium  , Sc  fimpliccin  calcu- 
lum  , retines  autem  duos  quinarios  j leu  unara 
dccadcm,quam  fi  reponas  cum  ester  is  dccadi- 
bus numerorum  C Sc  D,  fient  1 3 decades  , repo- 
nc  j in  numero  E » & retines  duos  quinarios  > feu 
unUm  ccntenarium.  Collige  centenaria  numcro- 
rum  C & D . quibus  unum  retentum  adjicics 
fiunt  10,  nihil  pones  in  fede  cemenariorum , 
unuinque  reponcs  in  millibus.  Habes  igitur  fura- 

mam. 

Non  diffimili  ratione  in  aliis  exeroplis  ope- 
raberis , in  quibus  fc  exerccbit  Tyro  antequam 
ulrerius  progrediatur.  Meminerit  tantum  duos 
calculos  quinariorum  cfficcrc  unum  fedis  fupe- 
rioris. 

PR.OPOSITIO  1 1 L 
Subiratlio  J Implex . 

Subtradio  unius  ntnneri  ab  alio,  eft  inven- 
tio  cxccflus  , quo  major  fuperac  minorem , tu 
explicuimus  fuo  loco  : hacc  fubtradio  ut  riti 
calculis  pcrficianir  , fupponit  tres  columnas , 
unam  in  qua  nocetur  , leu  calculis  exhibeatur 
numerus  major , a quo  fcilicet  debet  fieri  fub- 
rradio , fccundam  in  qua  exhibeatur  numerus 
fubtrnhendus  \ tertiam  in  qua  exhibeatur  diffe- 
rentia, feu  exceffus  majoris  numcri  fupra  mi- 
norem. 
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Sit  fubtrahendus  numerus  G ex  numero  F,in- 
cipe  ab  ultima  Cede  , Sc  fubtrahe  duos  calculos 
ex  quinario  , reliant  tres  reponendi  in  infima  fe- 
de numcri  H.  Turn  fubtrahe  tres  calculos  , dc- 
cadum  numcri  G ex  duobus  numcri  F , (ai  me- 
lius 8,  numcri  G ex  7 , id  non  pores  , fumendus 
eft  calculus  centcnariorum  nnmeri  F , qui  arqui- 
valet  decern  dccadibus , fi  igitur  fubtrahas  8 de- 
cades numcri  G ex  decern  decodibus , remane- 
bunt  1 cum  7 dccadibus  numcri  F,  fiunt  novem 
notandx  in  numero  H.  Subtrahc  6 centenaria 
numeri  G , non  jam  cx  tribus  centcnariis  numc- 
ti  F , aim  jam  unum  accepcrimus  : fed  cx  duo- 
bus  quod  cum  non  poflit  accipe  calculum  miU 
lium  numcri  F , qui  cum  valeat  10,  fubtrahes  6 
centenaria  , ex  1 a remanent  6 , notanda  in  nu- 
mero H. 


Vcrum  examcn  fubtradionis  eft  additio.  Qua- 
rc,  fi  addendo  numeros  G Sc  H,  dcnu6  fiat  nume- 
rus F,  proba  fucrit  fubt radio. 

PROP  O SITIO  IV. 

Multifile  Alio. 

Multiplicatio  codem  fer£  modo  calculis  infti- 
tniiur,  ac  in  Arithmetica  vulgari.  Hoc  eft  fi  mul- 
tiplicator  unico  charadcre  feribarur  , unica  ope- 
ratione  opus  erit : fi  duabus  duac.  Debet  enim  to- 
tus  multiplicandus,  duci  in  lingulas  notas  nume- 
ri multiplicatoris. 
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Sim  ergo  tres  columns  prima  in  qua  mul- 
tiplicandus  exhibeatur.  Secunda  nwltiplicato* 
ran  reprxfentec.  Tcrria  qux  produdum.  Sit 
igitur  K multiplicandus , L multiplicator  unius 
charaderis.  M fir  columna  deftinata  produdo. 

Primb  multiplica  vcl  6 , numcri  K per  multi- 
plicatorem  3,  vel  fi  velis  prim  urn  calculum  per  3, 
mint  3,  notandi  in  M,  turn  multiplica  quinarium 
numcri  K per  j,  fiunt  3 quinarij  , quorum  duo 
fulficientcs  ad  decadetn  refervabuntur , Sc  nota- 
b.'tur  alter  in  M.  Multiplica  4 decades  numcri  K. 
per  mulcipiicatorcm  3 fiunt  1 1 , quibus  addes  dc- 
cadcm  refer  vat  am  , ficntque  trcdecim  notabis  } 
in  M , refervabis  centcnarium.  Multiplies  duo 
ccnrenaria  feparata  numcri  K , per  multiplicato* 
rem  3 fiunt  6 , Sc  unum  retentum  incipio  fer; he- 
re 7 in  M.  ponendo  duos  calculos  fed  retine  ad- 
hitc  quinarium  , multiplica  quinarium  ccntena- 
riorum  numcri  K per  3 fiunt  j quinarij  , quibus 
addes  1 , retentum  fiunt  4,  feu  dux  decades  reti- 
nendx.  Denique  multiplica  unum  calarlum  mil- 
lium  numcri  K , per  multiplicatorem  3 fiunt  3, 
cum  duobus  mentis  fiunt  quinque  ; depone 
unum  quinarium  in  M ; atque  ita  habebis  pro- 
dudum  5x38. 

Quando  multiplicator  con  ft  at  pluribus  chata- 
dermus , totidem  funt  opctationcs  fariend*  , at- 
que  proptcrca  nonnulli  totidem  parant  colum- 
nas pro  fingulis  produdis  , quorum  praxim 
hie  apponemus  > ur  viam  ad  aliam  meliorcra  ftcr- 
namns. 

Sit  numerus  N multiplicandus  per  nume- 
rnm  P conftantem  duobus  charadeubus  , multi- 
plica primb  numeruro  N per  duos  inferiorcs 
calculos  numeri  P ut  fccimus  fopri , fiatouc  nu- 
merus R. 
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Sccundo  multiplicands  eft  idem  numems  N, 
per  ;,nempc  prhntun  chara&crcm  nutneri  P , qui 
aim  (Inc  in  linca  decadum,  products  S inchoan- 
dus  crir  a fecunda  linca,  feu  tinea  decadum.  Mul- 
tiplier ig'4»r  tres  iuf.iiorcs  calculos  nutneri  N 
per  3 fiunt  9,  inchoa  notate  9,  in  numcro  S ncm- 
pe  in  linca  decadum  ponendo  quacuor  calculos, 
& retinendo  quinarium  *,  turn  iv.uitiplica  primum 
quinariutn  nurocri  N , per  3 fitinc  tres  quinarij 
qui  aim  uno  retento  eflieume  quatuor  quinarios, 
leu  duo  ccntcnaria  rerinenda , Sc  quia  in  decadi- 
bus  mmieri  N,  nulli  funt  calculi  fimpliccsjpofliint 
reponi  duo  ccntcnaria  retenta,  Tertio  multiplies 
quinarium  decadum  numcri  N per  3 fiitnc  tres 
quinarij,  notanJus  unus  in  S,  retinendi  duo  , qui 
conftituanc  unum  millcmrium , multiplica  tria 
cemenaria  luimcii  N per  tria  fiunt  9,  cum  uno 
fiunt  decent,  nihil  feribe  in  fede  millcnariorum 
numcti  S,  fed  rctinc  unum  : denique  muliiplica 
duo  millennia  numcri  N per  3 fiunt  6,  aim  uno 
rerenrocfticiunt  7, decades  millium  nocandx  in  S. 
fietquc  numcrus  70-40. 

Add.mrur  numcri  R Sc  S co  mod6  quo  notati 
funt  habebifqnc  numcrum  T. 

Notaudum  igitur  quotics  ex  multiplicatione 
quinarij  , oritur  binarius  auc  plurcs  binarij , pro 
ungulis  binariis  , refervandam  unicat  cm  pro  fede 
fuperiori. 

Norandum  fccundb  non  die  opus  duas  aut  tres 
column  as  conftimcre  , etiam  quando  mulciptica* 
tor  couftat  daobus  chara&cribus  nee  fjciendam 
fumtnam  fed  eadem  opera,  qua  producitur  fccun- 
dus  nrodu£his,taulcm  addi  pofle  primo  produ&o, 
quod  ut  clarius  fiat,  propon.uur  numcrus  A, mul- 
tiplicands per  numcrum  B conftantcm  dtubus 
fedibus. 
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Sttpponatur  ergo  numcrus  C efTc  produ&us  ex 
duftu  numcri  A in  7,  fedem  fcilicct  inferiorem 
numcri  B , turn  multi  pi.  num.  A per  duas  decades 
num.B,&  dices  bis  tria  funt  6 feu  6 decades, qux 
addenda:  funt  quinque  decadibus  num.  C.  ita  tie 
fiant  undccim  decades, nota  t .decadcin  in num.D, 
Sc  retine  unum  cemcnar.  Exindc  dices  bis  novan 
funt  18  , Sc  unmn  retentum  fiunt  19.  & duo  ccnr. 
mim.C  fiunt  x.  pone  nnum  cent,  in  num.  D Sc  re- 
tinco  1.  Exindc  muUiplico8.ccnt.mnn.  A, per  duoj 
fiunt  1 6.  & duo  qua?  rctiucnt.funt  18.  Sc  quatuor 
millenaria  num.C  vfticiunt  11,  pono  duo  millcna- 


ria  in  num.D,  & rctinco  1.  denique  multiplier  4. 
millia  num.  A,  pci  duo  fiunt  8, cum  duobus  reten- 
tis  funt  to. cum  tribus  decadibus  millium  nmne- 
ri  C funt  1 3 feribe  tria  in  fede  decadum  millium 
numer.D,&  unum  in  centenariis  nnllium  cjufdcm 
num.D. 

«»  «*•{*»*« 4«ft»€4*  (4»«4«  <«*&**€«•  I**  a* 

PROPOSITIO  V. 

Divifte. 

Difficilior  paulo  videtur  hzc  rcgula  dnm  cal- 
culi's proceditur , quam  dum  calamo,  Sc  chara&e* 
ribus:  habcc  tamcnid  commodi,quod  uni  opera- 
tionc  fafli  melius  apparet  quid  rclinquatuv.  To- 
ta  praxis  in  excmplo  manifcfta  fiet. 
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Proponitur  numcrus  A,  1 1831. dividends  pcf 
numcrum  B 608  , uterque  numcrus  cxbsbcatuf 
calculis  in  A Sc  B , intclligaturquc  divifor  B ap- 
plicari  dividendo  A , & quia  primus  chata&cr  di- 
viforis  B eft  6 non  potent  applicari  prime, feu  fu- 
premo  membro  numcri  A , fed  tantuin  fccundo, 
quod  notabis  appofito  digito  huic  fccundo  memb. 
num.  A , Sc  tunc  infimum  memb.  diviforis  B,  rc- 
Ipondcre  iiitclligctur  pcnultimo  dividendi,  feu  8 
diviforis , tefpondebit  num. 5.  dividendi , quo  ita 
notato.  Examina  quotics  primum  membrum  di- 
viforis , invenintur  in  duobus  fupremis  dividendi 
feu  in  1 x invenio  1 , pro  quotieme  ; per  quem 
num.  multiplicands  tft  divifor  B , &:  produ&u$ 
fubtraliemlus  ex  dividendo  A , quod  uni  eadem- 
que  opera  prseftari  poteft,  muliiplica  igitur  ir.fim. 
memb.  diviforis  feu  8 per  x fiunt  16  , quae  fi.btr. 
non  potes  ex  penult,  memb.  fed  ncque  ex  1 3 , fed 
tantum  ex  13.  duo  igitur  calculi  antcpenuliimi 
memb.  ailu mendi  funt  Sc  refolvcndi  in  decad.  ut 
fiant  X3,fi  ergo  16  fubtrabas  Sc  X3.rcft.7.fcribc  7. 
repofui  eos  in  num.  C , memento  tamen  antepe- 
nult imum  diviforis  imminutum  effe  duobus  cal- 
culis. Rurfus  multiplica  primum  mcivbr.diviforis, 
feu  6 per  x fiunt  ix  fubr,  1 1 , ex  duobus  primis 
memb.  dividendi,feu  ex  ix  nihil  rclinauitor,  reft, 
igitur  in  dividendo  65  t,ut  vidcs  in  col.tertia,rur- 
fus  inrelligc  applicari  diviforem  divid.apponendo 
digitum  fcquctui  mcmbrodividcnJi, inquire  quor. 
divifor  608,  inveniatur  in  6 5 x , invenics  fcmel* 
nota  calculum  in  quotientc  D t cum  ergo  lixe 
uniras  multipl.diviloran  nihil  immuiet,fubtrahcs 
fimplicitcr  diviforem  B,  ex  num.  C , fubtraftione 
fii&a  relinquitur  44  , quarc  quotiens  erit  1 1, re- 
ftaneque  44  indivifa , qux  in  n-inutiorcs  moneras 
reducenda  funt  v g.  ft  fint  franci,  rcducendi  crunt 
in  afles  880,  ut  infticui  pofEt  div  l'10  per  l>og.  To- 
tum  ergo  artificium  divifnmis  confiftit  in  appli- 
catione  diviforis  , & rum  anarrendu  quotics  divi- 
for fubtrabi  noflic  ex  dividendo  : quae  fubrraltio 
commodius  fieri  poteft  calailis,quim  charalterib. 
pofletenim  pcrficipcr  attcntat.fnbttahendo  fcmcl, 
atquc  itcrum,  donee  id  quod  relinquitur  minus  fie 
diviforc. 
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diviforc.  Idem  pffcflaftdttm  in  fecunda  applica- 
tive quae  omnia  calculi*  ipfis  explicate  poflu- 
mus  quam  longo  verbotmu  circuitu,  ncque  cnim 
in  chatta  poll it m calculos  ponere  & refumcre 
quod  camen  hanc  rcgulatn  facilitat. 

PROPOSITIO  VL 

Addhlo  numerorum  denomlndtornm. 


Vocamus  nutneros  denominates,  ut  explieui  in 
Arithmetica  com  muni  > numetos  addiebs  rebus 
diverfis,  feudiverfz  fpecici , ut  fi  franci,  francis ; 
afles  aflibus,  denari)  denariis  addendi  finc,finguli 
au tetri  franci  in  10  odes,  finguli  afles  in  iz  dena- 
lios  dividuntur. 

Hec  additio  inchoatur  ab  inferioti  moneta ; ut 
in  noftro  cafu,primo  ex  denariis  ados  confichnus, 
quos  aliis  aflibus  addimus  ■,  turn  ex  aflibus  fran- 
cos conflamus  , addimufquc  alii*  francis  , fint  ad- 
dendi 51;  franci  1 < afTes,  denari j 10,  francis  jja> 
oilibus  1 8,  denariis  8. 


Franci 


AfTes 


Denarij 


Incipc  i denariis  adde  denarios  10  & 8 fiunt 
iS  feu  aflis,  cum  6 denariis  ; pone  6 in  columna 
C,&  rctine  alfcni.  Adde  quinque  afles  numeri  A 
cum  o&o  numeri  B,  Sc  afle  retento  fiunt  14  : po- 
ne 4 alTcs  in  columna  C & retine  \ feu  10,  & 
cum  aliis  ditabus  dccadibus,  efficient  30  afles  feu 
unum  francum,&  10  afTes , feribe  10  afTes  in  co- 
luinna  C & rctine  francumtdeuiqiie  adde  francos 
numetorum  A & B ; cutn  franco  retento  Hunt 
876  franci,  afles  14,  denari)  6. 


PROPOSITIO  VII. 
Subtrdtlio  numerorum  denomindtorum. 


A. 


C. 


00 

000 


000 

00 


D. 

E. 

F. 

0 

000 

0 

Franci 

000 

0 

000 

Afles 

0 000 

0 ! 

0 

OO  * 

0 

Denarij 

1 00 

O 

0 000 

O 

Proponatur  nuincrus  E , fubrr.i  hr  lulus  ex  nn- 
met'o  D>nempc  35  Franci,i6alles  11  denarij  ■,  ex 


francis  18,  aflibus  8,  dcnadls  Wtpfc  ah  ihfijyrfJ 
ordinc  feu  dcnaiiorunnEtquia  fu  Brea  here  m>n  jur- 
ies is  denarios  ex  7,  intcllige  dcfumptim'i  fcfle* 
unttm  aflem  ex  numcro  D , Sc  edc  refolutum  m 
1 x denarios  .Subir  a he  1 1 ex  iz.reftat  unus,  cum  y 
numeri  C,  rcftani  odlo  denarij  notaiidi  ill  col.F, 

Secundo  fubttahe  1 6 afles  ex  8.  quod  cum  fieri 
non  pofllt , affitme  ex  ordinc  fuperiori  nnmeri  C 
calculum  refolvendum  in  zo  afles  , ex  quifeu* 
fi  fubtrahas  1 6,  j:tftant  4 aim  feptem  aflibus  nil* 
meri  D i reftant  enim  tantum  7,  co  quod  um* 
fucrit  refolutus. 

Denique  fubtrahe  35  francos  ex  yz  , reliant 
enim  tantum  j z,  reliqui  cram  17.  In  hufic  mo* 
dum  pcificics  finiilcs  (ubtrattiones. 

Cum  regular  omnes  ad  quatuor  elementaro  tt* 
ducantur, facile  ex  di&is  lncthodufti  verfandi  cab 
culos  colligcs. 

ff!  ••ft  -ft  •* ; tfifa 

ARITHMETICA 

Divinatori* 

Problcma  I. 

N Miner  urn  dlln  coghdium  d/'o/wahr, 

Jube  ut  numerus  cogitatus  ttiplicctur  , & 
produdus  dividatur  bifariam  fi  poflit : fi  vci^i 
dividi  non  poflit  fine  fraftionc,  hime  imitate* 
auburn  divide  bifariam  , cjufque  femilTem  tut- 
fus  triplica  , & pete  quotics  novenarius  tu  hofi 
ultimo  produ&o  inveniatur;  dico  fi  pro  finguhs 
novcn.niis  ponas  binarium , invcnics  numcrum 
cogicatum. 

Si  numerus  primo  produ&us  per  3 dividi  non 
poflit  bifariam  , illi  addetur  unitas,  ut  dividatur. 
Sitveibi  gratia  cogitatus  numerus  y,  qni  rmilti- 
plicatus  per  3 preducat  if,  Sc  addendo unitatem 
fiat  16,  dividatur  bifariam  fiet  8 , muftipticttUC 
.per  3 produectur  14,  in  quo  bis  Invenirur  nnme* 
rus  9 , pro  fingulis  vicibus  aflitmc  1 , fient  4,  cut 
propter  additam  prius  unitatem  addes  ctiam  uni- 
catetn. 

Cogitetur  smitas  qttx  multiplirata  per  3 tffi* 
cit  3,  dividatur  bifariam , prius  addica  imitate, fie 
zitriplica  exurget  <5,  in  quo  numcro  non  inveni- 
tur  novenarius  quare  cxhilxbis  folatn  unitatem 
additam  ad  divifioncm  faciendam. 

Demonftratio.Duplici  multiplicatione  per  tria, 
idem  f.tds.ac  fi  multiplicarcs  per  novenarium,  er- 
go fi  folx  efleut  hz  multiplicationcs  > tot  dibc* 
rent  efle  novcnarij.quot  funt  in  numeto  cogirato 
imitates  , fed  divififti  per  binarium ; ergo  debes 
habere  mediam  tantum  partem  numeri  cogirati  1 
ergo  fi  numcrum  novenariorum  multiplices  pci* 
duo,  habebis  numcrum  cogitarum. 

Qu.mdo  vero  numerus  eft  impar  vetbi  gratia 
f . pnmd  triplicas  habefque  1 j j dividis  bifariam 
habere  dcbcrcs  77-  multiplica  itentm  per  tria 
proveniet  iz-j-  media  pars  novenariorum  qni 
•fierent  fi  $ mulriplicarciur  per  9,  ficrent  cnim 
4f , & media  pars  eft  zi-p  fi  divideres  xi-J-  per  o, 
hnbetes  quotienrem  z—  quern  numcrum  fi  mul- 
tipliccs  per  binarium  fiet  f , quia  ramen  volitions 
vitare  fra&iones,pro  77  afliunimus  8,  & ttiplica- 

mus 
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mus  roxfus  fitque  14  numenis  paulA  major  quara 
opotteat-,non  ramen  tantus  qui  provcnirct  li  pri- 
mus numcrus  cilct  6,  quarc  fuffidt  neglc&is  fra- 
clionibus  addcrc  unitatem.  /, 

&i6B«.G303.ggg0BB*39 
PROBLEM  A II. 


417 


Aliter  mm:Tnm  cogitation  invcmre. 

Ex  di&is  fu  period  propofitione  facile  viam 
apeiicmus  , aliis  praxibus  loco  imiltiplicantiutn 
j & j , afTumauiur  4 & 3 , qu.x  cfficiunt  1 x f 
hoc  modo  numermn  cogitacum  multiplica  per 
4 ; rum  divide  bifiriam  , & multiplies  per  3 , turn 
exquite  quoties  inveniatur  1 x , dico  numerum' 
ilium  mulciphcauitn  per  a , cxhibcrc  numerum 
quantum. 

Sit  cogitacus  numenis  6 , qui  quadrupliretur 
fit  14 , divide  bif*iiam,fkt  1 1 , multiplica  per  3, 
pruduccntur  36  , qu*rc  quoties  inveniatur  ix, 
eric  ter  ; duplica  hnne  numerum, habebis  inten- 
mm  fen  6. 

Ratio  cadem  eft  quia  hoc  modo  exurgic  dimf- 
dius  numemm  JuoJccadnm  , qui  fiiat  in  rail  nu- 
mcro  propter  divifionem  per  2. 

Quod  fi  incipianius  multiplicationcm  per  3, 
fi  uque  numerns  iinpar  , fi  nempe  cogiratus  f.ie- 
lit  numcrus  itnp.ir , adde  produ&o  unitatem  , ut 
dividi  poflic ) turn  multiplica  per  4 , ut  fi  cogi- 
tarus  fjeric  numcrus  3, multiplica  per  3,  pu> 
ccntur  i 3 , adde  unmn  lit  dividi  pofiit , & di^ 
vide  per  a fict  8 , multiples  per  4 produccntur 
*3* , qurre  quoties  duodcnaiius  inveniatur  in 
h >c  ultimo  product©  , pro  fingulis  viribus  fu- 
mc  binarium,  fient  4 , cui  addes  unitatem  qu* 
adjc&a  fucrat  ad  divifionem  peiagrndam  : ha. 
btbifque  3 numerum  cogitautm.  Eo  rccidunt 
omnes  fere  praxes  qux  comm  uni  ter  a multis  af- 
feruimir. 

A8353359  C8O063=53S8‘»»£>ft93  8lgl>26SB 
PROBLEM  A III. 

V*rti  rnodi  divi nati.it  numerum  abulia 
cogi  latum. 

PtimA  Nomerus  cogitatus  triplicetur  , pro- 
dud  is  dividatur  bifiriam  » fi  par  f.ieiir  \ fi  im- 
par.add.itur  unitas  ut  divifio  peragi  poflit.  Hie 
medietas  irenim  triplicetur  , dividaturque  bifi- 
riam , additi  imitate  fi  divifio  aliter  fieri  pe- 
quit.  Qjatrc  quoties  inveniatur  novenatius  in 
r/liquo  , Sc  pro  fingulis  a (fume  qtnteriurium, 
addi'i  tamcn  imitate,  fi  in  prima  divifionc  ad- 
jefta  eft  , vt  l d tabus  fi  in  feennda  , & fi  in 
mraque  adjc&i  eft  tribus  unicatibus , ut  fi  co- 
gitatus  fuerir  numcrus  6,  multiplicand©  per  tria 
producitur  18  , dividend©  bifiriam  fit  numcrus 
j>,  multiplicando  per  tria  fiunt  17  , dividendo 
bifiriam  addita  imitate  Hum  14  , in  quo  nove- 
narius  invenitur  femcl  ; alfume  4 , & adde 
duo , cA  quod  addita  fit  unitas  in  fecunda  di- 
vifione. 

Ratio  eft  quid  duplici  multiplicatione  per 
3 zquivalenter  mtiltiplicctur  numcrus  cogita- 
tus  per  9 , Sc  duplici  divifionc  per  1 dividirur 
Pcr  4>  ergo  bene  pro  fingulis  novetiariis  quater- 
narium  afiiunis. 

T cm.  t. 


SccundA  numcrus  cogitatus  dupl  cctur  , turn 
produ&us  mulriplicccur  pet  3 , & iccwm  mnlii- 
plicetur  per  10,  fi  manifeftetur  tibi  hie  numc- 
rus , erit  ccncuplus  produ&i  j nam  multiplica 
hos  mi  me  r os  i.j.io.  pioduccs  too.  quarc  fi  qui- 
libct  muJtiplicctur  per  x.  5.  10.  perinde  eft  ac  fi 
ttmliiplicarctur  per  ico.  cx  quo  alium  raodum  m- 
. venietnus. 

Tertio  numermn  cogitacum  duplica  , huic 
duplicate  adde  3.  turn  multiplica  fummam  pet 
3.  rum  adde  10.  Sc  fummam  multiplica  per  10. 
fi  manifcftccur  |ibi  produ&us  Sc  cx  co  aufv- 
ras  ? J° » Sc  numcrus  reltdhis  eric  centuplus  co- 
gitati. 

Ratio  eft  quod  fi  numerum  cogitacum  dtiplt. 
cares  » turn  multiplicares  per  3,  & per  10,  fis.et 
numcrus  centuplus  cogitati  per  precedent  pin* 
dim  ; fed  primA  addis  j,  quern  numerum  nv.lti- 
plicas  per  j,fiuut  xj  , huicadjis  10,  Hunt  31, 
mtiltiplicas  per  to,  producitur  numcrus  3 30, ergo 
producitur  numcrus  centuplus  produGi , audkus 
numero  330. 

Quartd  muhipiicctur  numcrus  cogitatus  per 
quemcumque  numermn  ,dividar;irquc  per  alium, 
& itcrum  multiplicctur  , & dividatur  per  qviof- 
cnmqtie  alios,  ad  arbittium  •,  fed  eodem  tempo- 
re i tu  fccrctb  aftumc  aliquem  mimenun  alium 
quern  p.uiter  mulriplicabis , Sc  divides  per  cot 
dem  numcros,  in  fine  tamen  jube  nt  ultimum  nu- 
menrn*  dividat  pet  numerum  coguatum  , tu  pari- 
tcr  divide  tuum  ultimum  numerum  per  numerum 
ptimo  afiumptum,  eundem  quotiemem  habi bis 
ac  alius  , huic  ergo  j-.tbe  addi  numerum  cogita- 
tum,  Qc  fummam  t;bi  manifefttri,  \ qua  citmclcrn 
quotientem  fubtrahrs  , h.b^bifquc  numerum  co- 
giratum. 

Sic  numenis  .cogiratus  3 , qui  mulrfplicetpr 
per  4,  producitur  xo,  dividatur  Irf'riam  fient  10. 
multiplicctur  pet  6,  prodiidlus  crit  60,  dividatur 
per  4,  rclinquctur  1 3,  tu  fimilitcr  alfume  ad  libi- 
tum numerum  4,  quern  multiplica  per  4.  divide 
per  x , multiplica  per  6 , divide  per  4,  8c  habc- 
bis  1 x.  Jube  ut  dwidat  rcli&um  1 3%per  cogita- 
tum  (eu  per  fi  quotiens  crit  3,  tu  fimiiuer  divide 
1 x , per  numerum  alfiimptum  4,  idem  erit  quo- 
tiens  3,  tibi  cognims.  Qiiarc  fi  tibi  man; fell; tur 
fuinma  ex  numero  cogitato , 8c  tali  quotients 
nempe  8,  fubtrahendo  hunc  quotientem  3,  habe- 
b;s  numerum  cogitacum  f. 

QuintA  poteris  numerum  divinarc  nihil  pe- 
tendo  hoc  eft  fi  fupra  numerum  afiumptum  caf- 
dem  operariones  peragas , ac  file  fupra  nuine- 
rum  cogitanim , turn  nt  fupra  impetes  nt  reli* 
iiqmim  dividat  per  numer.im  cogitatum  ; tu 
paritcr  dividas  tuum  reliquum  per  numerum 
aiTumphiru  , cum  eutndem  habeas  quotientem 
cum  exhibere  potciis  , 8c  divi.ua-  nihil  pc- 
tendo. 

SextA  nomerus  cogiratus  mnltiplicetur  per  4, 

Sc  produfto  adde  qucmcumque  tuitncrutr  verbi 
gratii  13,  omnia  divide  per  3,  dico  quod  fi  di- 
vidas mulciplicatorem  4 , per  diviforetn  3 , fit- 
qne  quotiens  i~-  fi  jubeas  ex  reliqvo  auferri  fr- 
mel  numerum  cogitatum  ; cum  triente  ; relit- 
quetur  numcrus  3 , quern  divinabis  fi  dividas  nu- 
merum additum  13  ,pcr  3 , cogitaverit  aliquis 
numerum  3 , jubco  ilium  quadruplfcari  produ- 
cirur  10,  cui  addo  1 1 , font  3 1 , }itbx>  fummam 
diviJi  per  x.crir  quotiens  \6  ,diyido  inultipli- 
GGj»  catorum. 
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carorctn  4.  pc*  »•  qnoticna  erit  t,  qtme  fub- 
trahc  cx  qiiottemc  ,to.  bis  nuinerum  cogitatum, 
rclmq  -etut  idem  nmut'ins  6.  qui  relmquuur  , di- 
vdcttdo  nuraeruin  additum  per  primum  divifb- 
rem  a.  quarc  hunc  numcrum  divinabis  nihil  pc- 
rendo.  Ratio  H<»jixs  praxis  fundatur  cx  parte 
in  prima  fecundi , n»m  numcrus  ji  co.de fes t cx 
numcro  10.  8c  nunieco  addito  1 2.  qui  dmdatur 
per  a.  quotens  era  6.  fi  igitui  lu.unum  ji.  di- 
vidas  per  2.  h-bfb’s  mediam  partem  numeri  10. 
fen  nutnermn  cogitatum  bis  lumprum , & uic- 
diam  partem  uumcri  u.  feu  6.  quite  fi  4.  aufe- 
ras , bis  numcrum  cogitatum , rcltnquetur  idem 
* numcnis  6. 

H ec  praxis  vaiiari  poteft  , afliiraptis  oliis  nu- 
meris. 

0*53  M33S85B5S«a^Bfl8» 

PROBLEM  A IV. 

Ex  duvbus  ntimtrU  pari , & impart  divinare 
quern  duo  tie  print. 

Propnnrmtur  duo  numeri  8.  8c  7 par  8c  impar 
feligendi  a Prrro  8c  Paulo  , divinandum  eft  quern 
felcgerir  Pet  1 us  an  pa  rem  am  imparem,  afluman- 
tur  duo  alii  n*  tin  r» , quorum  units  fit  par , alter 
/it  impar  ytrbi  g’af«a  x.  8c  j.  jibe  nr  Petrus 
mult  plivet  funm  numcTum  pet  i.  8c  Panins 
ft  mm  per  5.  S furrmvi  prohiftorum  eft  par  j 
nutr.erus  1.  imparem  mitlnpl  cavit , 8c  numc- 
rus y.  parem  fic  enitn  utrobiqnc  nafeitur  nu- 
meru  par,  (i  fimma  fiurit  impar,  impar  j. 
imparem  multiplic-ivit  equate  ut  feiasan  fom- 
nu  fit  impar  •,  j ibe  ut  dividatur  b fariam , fi 
ncqttit  adde  unitatem  , 8c  alias  operations  faci- 
to  inutiles,  cert&  tamen  cognofccs  cum  cfTe  im- 
parem. 

Hem  prrrftari  poteft  in  duobus  numcris  pari- 
bus quorum  unus  fucrit  pat  iter  par,  alccr  paritcr 
impar. 

G3S3 

PROBLEM  A V. 

Tluret  numeral  cogiiatbt  denar  to  miner  ts 
divinare. 

Mult  iplicetur  primus  numcrus  per  1.  prodti- 
Ao  adde  y.  fommam  multiplica  per  y.  8c  produ- 
#0  adde  10.  huic  adde  fccundum  numcrum , 8c 
Ctmmam  multiplica  per  to.  turn  addetertiumnu- 
merum , & multiplica  per  10.  & adde  numcrum 
quartum  8c  ita  confcqueutrr  fi  plures  fuerint , 
dicatur  tibi  fumma,cxqua  fubtrahes  jj.  fi  duo 
fine  numeri , jyo.  fi  ires,  yyoo.  fi  anaruor  See. 
rum  character  digitorum  cxhibcbic  ultimum  cy- 
phra  dccadum  penulrimum  , cenrenariorum  an- 
re  penultimum.  $intcogitati  j.  y.  8.  1.  primftm 
$.  multiplico  per  2.  fit  6.  cui  addo  j.  fit  fumma 
1 1.  quam  fummam  multiplico  per  10.  product- 
tur  yy.  cui  adJo  10.  fit  6y-  huic  addo  feat  nditm 
numcrum  5.  fit  70.  multiplico  per  10.  prodtici- 
*^700.  addo  tertium  numcrum  8.  fit  708.  mul- 
r»plico  per  10.  erit  7080.  addo  quartum  nume- 
rum  feu  x . fict  7081.  quia  funt  quatuor  numeri, 
fubrraho  $yoo.  reftabit  j j8i.nempe  numeri  pro- 
P^ftri  3.J.8. 1.  Ratio  clara  eft  j fi  cnim  ponacur 


primus  numcrus  5.  qui  pet  to.  mtiliiplicemr  , & 
add-itur  1 lx u ndus,  Sc  ita  conicquetuer,  datum  eft 
quod  ordtne  dtfponcntur  numeri  propofiti;  prima 
auum  opciatio  multipLicat  per*.  8c  per  j.  feu 
per  10.  ted  inferit  numcrum  y.  pod  prim  am  mul- 
tiplicationcm,  utncmpc  latcat  art  ficium  i ca-tcra 
fuiit  facilia. 

PROBLEM  A VI. 

Si  duo  accipiant  certos  numeral  calcu'arnm  di- 

t tin  are  quot  unus  babeat. 

Petrus  8c  Paulus  accipianr  qnilibct  numentm 
calcuiortim  qui  certain  ration  cm  hubs  ant . Petrus 
accipiat  i).  Paulas  11.  Eft  autem  ratio  1 5.  ad  1 2. 
uc  i-j*  ad  1.  tftque  1 -“denominator  hujnfiiiodi 
proponionis  ; det  Paulus  Petroqucmcupnquc  iuk 
merum  calcuiortim,  qui  habcat  qtudtantcin  veibi 
gratia  8.  turn  Petrus  reddat  Pauloniuocrum  cal- 
culoruin , qui  ad  eos  quos  h-bet  Paulus  ratio- 
ncm  h-bear  quam  hJ»er  I”  ad  1 dtv:nabis  hoc 
inodo  quoc  caLolos  habcat  Petrus.  Denominato- 
ri  proponionis  adde  1.  ut  fiat  2 ~ Primum  numc- 
rum  qncm  P utins  dedit  Petto  , nen  pc  8.  multi- 
plica par  2“  fient  18.  dico  Petrum  habere  x8. 
calculus. 

Sit  numcrus  calcniorum  a Petro  acceptonim 
iy.  numerus  calculorutn  a Paulo  (umprorum  fit 
12.  proporiio  fir  i-i-  ad  1.  cranfl-uis  a Paulo  ad 
Petrum  8,  reftant  Paulo  4.  Petrus  autem  habec 
25.  rum  fi  tcddancut  Paulo  calculi  y.  fecunduni 
dinomin.’tionem  propottionis  1 adi—jhoceft 
ut  fit  eadem  ratio  rcliqui  4.  ad  numcn-m  qui  ad- 
dctttr , qn*  eft  1 . ad  hoc  ed  4 ad  y.rcda- 
bunr  Petro  1 8.  quetn  numcrum  ica  invcnics  ;:d 
i“  adde  1.  ut  funt  2-j-per  hunc  numcrum  mul- 
tiplies primum  numcrum  8.  quern  Paulus  dedic 
Petro. 


A.  y.  G.  10. 

4.  H.  8. 


E.  F.  1. 


Sint  A B , C D , numeri  calculorutn  AB  co- 
rum  quos  accepit  Petrus  , 8c  C D illorum  quos 
acccpit  Paulus  ; fi  fc  habcant  ut  E ad  F , fit 
H D nutnents  calculorutn  quos  Paulus  dat  Pe- 
nojfitquc  ut  E ad  F, hoc  cd  ut  AB  ad  CD, 
ira  AG  ad  C H , ira  erit  rcliquum  G B ad  HD 
ut  E ad  F , 8c  ut  F ad  E & F , fimul  ita  H D ad 
fummam  G B , H D i quarc  multiplicand©  H D 
per  E 8c  F , 8c  dividendo  per  F , qiw  divifio  pet 
unitatem  nihil  itnmutac  , halxbimus  fuir.mam 
GB  , HD,  quam  habet  Petrus ; quod  trat  dc- 
monftranduin. 


PROBLE 
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PROBLEM  A VII.  PROBLEM  A X. 


Si  duo  , certos  runner  os  calctdorum  accipiant  : 
divinarc  cjnot  quifque  acceperit. 

Quia  per  prxcedcntcra  cognovifti  numerum 
calculorum , quos  habec  Petrus , fi  petas  quam 
proportioncm  habeat  hie  numcrus,  ad  cum  quem 
habet  Paulus ; per  rcgulam  trium  innoicfccc  hie 
numcrus , atquc  aded  , & tota  fumma , & per  re- 
grctTum  quantum  quifque  accepcrir. 

S9‘3S  33  3313  59655555539353890360®  *53®C32908 

PROBLEM  A VIII. 

Qxot  fmt  pun  FI  a , in  una  chartula  LufirU 

divinare. 

Suppono  omnes  Luforias  chartulas  e(Tc  numc- 
ro  f 1 ♦ voio  autem  ut  unitas  xquivaleat  unuaci,& 
fi  igulx  perfonx  denario  xquivaleant  ,cx  quo  fc- 
quitur  numerum  pun&orum  omnium  chartula- 
rum  , habere  denarium  pro  communi  menfura. 
Scligac  alius  fibi  charuilam  , quam  non  oftendat, 
tu  cxinde  pun&a  primx  chartulx  addes  pun&is 
fecundx  , 8c  fummam  addes  pundis  ttrtix , reje- 
&o  dciurio  quoties  occurrct , quod  fumma  ccle- 
ritatc  fieri  poteft  \ dftcrcntia  numcri  ulcimi  a de- 
nario , er:t  is  qui  quxritur  nempe  punftorum  de- 
tradx  chartulx. 


sSMffl®  ssm»  m®SffiS3ii&SS853i£  <ffi!a(S8®3 
PROBLEM  A IX. 

Cbartnlarnm  in  pluret  ordints  digrjinmm , divi- 
nare  quam  quu  cogitavirit. 


Difponantur  in  quatuor  autquinque  ordines, 
quotcuruque  chartulx  luforix  , verbi  gratia  fine 
if  , digellx  in  j ordines  , & interroga  in  quo 
oid  me  inveniatur  chartula  cogitara  , uipponatur 
cflc  in  tertio  ordinc  j collige  chartulas,  lecundum 
alios  ordines  , ita  ut  fingulx  tertii  ordinis  , fiane 
/ingulx  tertix  in  fuo  ordinc , hoc  eft  fiat  alia  dif- 
pofitio  in  qua. 

A.  B.  C.  D.  E. 

F.  G.  H.  I.  K. 

L.  M.  N.  O.  P. 

Q,R.  S.  T.  V. 

X.  Y.  Z.  a.  3. 


A.  F.  L.  Q.  X. 

B.  G.  M.  R.  Y. 

C.  H.  N.  S.  Z. 

D.  I.  O.  T.  1. 

E.  K.  P.  V.  3. 


Fiant  alii  ordines  ut  verbi  gratii  , fi  primus 
ordo  fit  ABODE  , Secundus  FGH1K  , &c.  in 
fecundi  difpofitione  fit  primus  AFLQX  , fecitn- 
•dus  BGMRY  8cc.  dico  quod  fi  rurfus  interroges 
ordincm  in  quo  invenitur  chartula  cogitara  , dico 
( inquam ) e(Te  tertiam  fui  ordinis  , nam  tertius 
ordo  primx  difpoficioois  ita  in  fecunda  digeri- 
, ut  cius  chartulx  obtineant  tertiam  ftdem 
in  fingulis  ordinibus.  Totum  artificium  poficum 
eft  in  co  ut  fiat  appofice  hxc  ordimun  tranfinu- 
tatio. 


Tom,  /. 


D.v:n.trc  chartulam  quam  quit  cogit  avert  t . 

Oftende  alicui  ordinc  chartulas  , Sc  jubcut 
cogitcc  unam  , 8c  fimul  mente  rctincat  numerum 
illms , nempe  an  fit  prima , fecunda , tenia  j tu 
ctiam  cerium  yumerum  chartularum  , numcra. 
Verbi  gratii  , numcra  triginta  chartulas  in  qua- 
rum  fciliccc  mafia  invenitur  chartula  cogiuta, 
eafque  iia  difpone  ordine  retrogrado , hoc  eft  ut 
ultima  fit  prima.,  pcnultima  fecunda  * interroga 
numerum  chartulx  cogitarx  > fupponarmis  cfic 
fcpciiuam , hunc  numerum  affignapjs  ul'imx.di- 
ccfqup  feptima  , numcrabifquc  ordinc  retrngra- 
do  , trigefima  crit  chartula  cogitara.  Ponamus 
exempli  gratia  numerum  breviorem , fint  char- 
tulx ABCDEFGH1  novcm  numcro  & aliquis 
cogitavent  tertiam  feu  C , dico  fi  ponas  fupra 
i.  tertiam  , & H fiat  quarta  , & numercs  ad  no- 
nam  ufque,  novenarius  cadet  fupra  C.  Si  cnim 
addas  BA  in  fine  , eric  numcrus  A1 , numero  AC 
retrogrado  xqualis , fed  numcrus  AC  rettogfadus 
ficit  chartulam  I tertiam : ergo  numcrando  hoc 
modo , numcrus  novenatius  chartulam  cogitatam 
exhibebit. 

68ffl6B6B58^3&&9S3383€363>S59B3393338B8BSQB9 

PROBLEM A XI 

Ex  pluribtu  chartula  in  orhem  difpofitis  , divi- 
nare  quam  quit  cegitavetit. 

Sint  10.  chartulx , aut  qnx- 
Cttmque  alix  res  in  orbem  dif- 
pofitx  , fifque  A prima  j B ft- 
cunda  , C tertia  , aliquis  co- 
giter  quamcumquc  verbi  gra- 
tii E quintam  , vidimus  fu- 
periori  propofitione  , qnAJ 
" ab  ultima  K ineipiat  cui  addicat  numerum 
chartulx  cogitatx  nempe  dicat  K quinta , I 
fexta  , H feptima  , G oiftava , F nona,  dcci- 
t^a  eric  E , chartula  cogitata  : ergo  fi  inci- 
piat  numerare  ab  A , erit  addenda  unitas  , fi  in- 
cipiat  a B , erit  procedcndum  ad  numerum  1 1,- 
fi  i C ufque  ad  13,  addendo  fciliccc  nume- 
ro chartulx  iqua  incipicndum  eft,  denarium  nu- 
merum. 

Poteft  artificium  hujus  problcmatisoccnlrari, 
fi  nempe  jitbcas  inchoari  numerationcm  a quo- 
ctimque  volucris ; addafquc  numero  duas  aut  ires 
unirares , fie  cnim  non  finietur  numeratio  in  ipfa 
chartula  cogitau,  fed  in  alia  diftantc  duobus^ 
aut  tabus  gradibus  ab  ca , ideoque  rcgredicn- 
do  totidem  gradibus , chartulam  cogitatam  in- 
venies. 


A 

K B 
I C 
H D 
G G 
F 
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PROBLEM  A XII. 

De  difpofitione  Cbrijlianorum , ffr  Tnrearum  ut 
ftdes  n oven  aria  in  Turcam  femper 
incurrant. 

Ita  ftdec  proponi  hxcquxftio  if  chriftiani, 
8c  if  Turex  in  eidem  navi  inveniuntur  ; in- 
geuente  procclli , exoncranda  eft  navis , forutio- 
G Q g i|  ne 
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lie  autctn  id  peiagcnditmeft,  navarchus  qui  Chii- 
ftianus  fupponitur  » omncs  in  otbcm  difponit  , el 
conditionc  ut  novenarius  quiquc  pcteat  j quarri- 
ciu  difpofitio  apta , ut  primi  pcreanc  omncs  Tur- 
c*,nullo  chriftiano  pcrcunic.  Id  coromunitct  tffi- 
cicuc  hoc  vcrfu. 

Populeam  virgam  mater  regina  tenebat. 

In  quo  verfu  atcendcndus  rtl  tantum  ordo 
vocalium , ut  (po  ) figmficat  inchoandum  a 4 > 
chriftianis  ( pu  ) indicat  j.  Turcas  addcndos , 
cum  vocalis  u fit  quinta  m ordinc  vocalium, 
cxinde  duo  Chriftiani , unus  Turca , trcs  Chti- 
ftiani.  

Methodus  autcro  id  pratftandi  in  aliis  quibuf- 
cuinque  niimeris  nulla  datur  alia  nifi  aitcntatio, 
nempe  ut  ailumptis  quotcumque  calculis  inci- 
pias  numcrationem  , notefque  eos  in  qu.bus  nu- 
mcrus  propofitus  verbi  gratia  novenarius  , aut 
alius  quilibet  cccidcrit , turn  notato  ordinc  fa- 
cile memorix  causl  fimilis  vctfus  cxjsogitan- 
dus  ctit. 

BS1 -00  Wfflra©M53B8W-83W0asaS8,53B»ljB. 35529 

PROBLEMA  XIIL 

Propofol!  tribttt  rebut , dr  tribm  hominibiM  divi~ 
nare  quatn  quilibet  acceperit. 

Sint  trcs  homines  Primus,  Secundus,  Tertius, 
fume  14  nummos , feu  calculos  i & da  unum 


primo ; duos  fccundo , trestertio,  reli£lifquc  re- 
liquis  o&oJecim  lupra  menfani  , petnuttc  ut  cx 
tribus  rebus  piopofuis  ncrope  A , E , I , quilibcc 
unam  fibi  vindicet  v turn  jubc  ut  qui  acccpit  A 
tot  nummos  accipiat  quot  ci  dcdilti  initio  , qui 
acccpit  B dnpluni  accipiat  fibi  initio  collatx  pc- 
cuni*  , Sc  qui  acccpit  C , quadruplum  accipiat, 
turn  reliauum  nummorum  cognofces,  rcflabit  au- 
tem  1 vc I 1 vel  3 vel  f vcj  6 vcl  7,  numquam  4, 
ncc  plures  : communiter  hie  vctfus  traditur. 

Par  fer  Cefor  jadis  dcvlnt  ft  grand  Prince. 

Sex  conftans  vocibus,  prima  ttibuitur  primo 
cafui  in  quo  reftat  unus  calculus.  Secunda  fecur.- 
do  , in  quo  reliant  1.  Tertia  certio  in  quo  reliant 
tria.  In  quilibet  voce  duae  funt  fyllabx  prima 
prime  perfonx , fccunda  fecund*  convcnir,  voca- 
Iis  autem  fignificat  ran,  fi  ergo  redar  1 j uteris 
primi  vocc  ( Par  fer ) & dices  primum  homi- 
nera  qui  nempe  habuic  unum  calculum  accepiilc 
A feu  primatn  rem  , Sc  fecundum  accepiilc  B 
fecund  am , fi  reliant  duo  calculi  uterc , fccuuda, 
vocc  nempe  ( Cefor  ) & dices  primum  homincm 
accepilTc  E,  Sc  fecundum  A,  fi  reliant  t.uterc  ter- 
tia voce  [j*dis)  & dices  primum  homincm  ac- 
cepilfe  A,  Sc  fecundum  accepiilc  tertiam  rem  pro- 
pter illud  1. 

Hzc  problemata  quamvis  vulgaria  , & alias 
propofita  1 Domino  Bachct  Dcmefcriac , nolui 
ommittcre , ne  fcilicct  Mathematicus  noftcr  hu* 
jufmodi  ludicrorum  diet  penitus  ignarus. 
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T R A C T A T U S V ' " 

TRIGONOMETRIA. 

mGOSOMETiUA  , fin  trhtngultbirm  fcientia , meticndorum  triangulornm  methodunt 
^oCct  ’ cn*n‘l!fil-ie  * iquibus  In  triangulo  partibm  , cater  as  inveflig.it.  Six  autem  tantum 
P,trtes  ,n  ttiangulo  agnfimm  *,  nempe  ires  angtslos  , q-  tri.t  Liter  a * quartan  ft  tret  fdteni. 
* v ^'Mgenea  cogmfi.itunr , enter t hujut  ope  fcientia  innate f cent.  Triangula  velr-flUineu 

pl)lt  t .juinm  nempe  later  a re  flu  ivitu  cot: ft  ant ; vel  Spheric  a quorum  later  a furtt  arena 
nsaximorum  circuhtHm  in  fuperftcie  globi , feu  Sphere  defiriptorum , quart  tiiangnlorum  Sthencotum 
fi!utit»:ern  ns  an  in  gat  ille  qui  primum  Lbrum  Spheric  or  urn  Thtodofti,  & medium  fiiteni  partem  fitundi 
mnviderit  j hxrebil  enim  baud  dub'e  in  plerifjue.  Trigonotnttriam  verb  rtflhineam  , ille  facile  intclli- 
get,  ejni  Et.clidu  Elemcntorum  iibresfex  priores  tenner tt ; mode  tarnen  Arithmetic  am  fiiat  rr.edioo  iter, 
csr  faltem  in  qnaisssr  primia  regalia  Element aribut  verfttm  fit.  Quam  autem  tttilis  fit  hie  traciatus , vix 
qu.f’Uatn  in  mentern  inducat : ft  enim  reflUineant  facillimam  qusdtm  in  fe  fp  flemtu  , ex  ed  tot geodefi* 
in  ft  amenta  cr  praxes  eriuntur , tit  qua  alioquin  abftrufa  videbantnr , ipfo  intuitu  a trigommetra  demon - 
ft  rent  nr  j ft  verb  de  Sphxricd  fit  quaftlojUilltti  ant  in  caleflsbui,  aut  etiarn  in  terreftribm  certb  pedtm  ft- 
gere  potc ft  , qui  ilia  earner  it. 

Vt  ergo  ad  ran  veniar/nu , hanc  feientiam  in  fix  partes  yfiu  libros  divide.  Primus  Liber  ,finus  tan - 
gentes  <j-  fee  antes  usveftigabit , o 7*  canon  is  conjirnendi  methodum  trader . Quamvis  autem  Sphxricamtri - 
gonometriam  T yro  non  ufqtie  aJab  pa  fide  eonciperct, praxes  faltem  add! fat , ufi  enim  & praxi  fenfim 
plana  , fr  facilis  evade;. 

Secuh'hu  logariihmorum  eriginem  , &•  naturam  aperict. 

Tertisu  trianguLt  reltiline a folvet. 

Quartm  erst  Iftgogictu  ad  triangula  Spbxrica. 

Qui:.  tut  Spbxrica  triangula  r (Hangul  x five'.  q 

Sextiu  detuque  ebiiquangula. 

Prbni  duo  libri  font  qnaft  previiyparantque  in  ft  rumen  ta,  ad  triangula 
ri:m  omnium  foiutienem  ntcejfaria  ; alii  rent  ip/am  alflvunt.  Vt  autati 

» ....  ^V\,  hujut  communis  iuftituti  cognino  habeatur  , cum  ctne  n sanguis  m re  Him 

{ V,t  A lincttm  circuit  inftribi  poftst ; fi  quit  sir  quod  (jut  quodlibet  latw  fibtendac 

I N.  4**  / \ aliquem  ar  cum  circuit . Vt  ft  triangsslttm  ABC  ivfcriba'ur  eireu'.o  at  jut 

A?  ' ])  centrum  D , latsu  AB  fubte  iditur  arcus  AER , C7  BC  arcus  BBC  > item 

V \ / J AC  arcui  AGC:  quart  fi  cegnefcetetuT  habitucl*,  feu  ratio  q.amhabcnb 

\ \.  / J fubtenfit  finguls  arenum  , vel  inter  fe , vel  ad  dianxirum  , i Uud  rnultuM 

(jK  cotrferrtt  ad  cogntfeenda  aut  latera  ant  arem,  ant  ttiam  angulot.  At- 

que  bar  ftfficiat  ut  habeatur  aliqua  notitia  grncraUe , cur  ad  niangu - 
Id  rum  foiutienem  requiratur  cognitio  fubtenfarnm  in  circulo  infci  ipia - 
rum,  quod  tamen  melius  infid  patebit. 

Quia  omnis  operatio  trigonemctica  in  regula  porportionum  pofita  efl  , quam  communiter  vacant  regti- 
lam  .u:ream,ant  regnlam  tritun,  qua  nempe  datis  tribm  numeric,  quartm  proportional is  reperitur  ; qua  re- 
gain mnltipl'catienem , (£•  divifiontm  cotttinet , operations  in  nsimeris  lottgioribfu  diffieilcs,  & txdH  pie- 
tt;u  ; nos  to  labore  fi.blevavit  Si  obi  In  Scot  us  ftftpcrus  , omul  laude  dignsss,  cr  de  m. a hematics*  difcipli- 
nif  i leo  bene  merttus , qui  fubflitutii  alii*  nsimeru  , quas  lo^arithrnos  vo cat , muUtplicationem  in  additse - 
ntma,  divif'ionem  la  fubtraflioncm  comvsutavit  j itaut  intra  bora  quadrant  cm  plura  triangula  filvere 
psqjirnu*  itiim  me!  ho  do  , quam  alias  imra  duos  boras.  Atquc  bac  in  genere  fifties  ant. 
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De  fmubus  , tangent  'ibus  , & fecantibus. 


DEFINITIO  I;  intervallum  deferipti , inter  lineas  angulitm  com- 

prehendentes  intercepts.  Ut  anguli  ABC  rocn- 
Anguli  redilinei  menfura  eft  arcus  circuli , ex  fura  eft  arcus  DGE,circnli  DEF  deferipti  ex  pun- 

oncurfu  linearum  tan^uara  ceotro  , ad  quodlibet  fto  B , aptce  ipfius  anguli,  tanquam  centre  , qui 

G G g iij  arcus 


ooncurfu  linearum  tanquam  ceutro  , ad  quodlibet 
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arcus  D G E intcrcipinir  inter  lineas  AB  » CB 
compichco  denies  anguluro  ABC. 


Ex  hoc  fequitur , qu&d  fubtenfa  alicujus  arcus 
dicatur  ctiam  fubtenfa  anguli  ejus  , ut  linea  DE 
rim  dicitur  fubtcnderc  arcum  EGD » quam  angu- 
lum  EBD.  Quidquid  igituc  die  emus  de  arcubus, 
de  angulis  didum  intelligatur. 

Communis  eft  divifio  circumfercncix  circuli 
in  360  partes  xquales.  ldcoque  tarn  bene  dici- 
mus  arcum  conftare  10 , veibi  gratii  gradibus , 
quim  anguluro. 

DEFINITIO  II. 


Subtenfa  feu  chorda  alicujus  arcus , eft  linea 
conncdcm  extremitates  illius  arcus. 

Ut  lmea  AB  eft  fubtenfa  arcus  ACB  ■>  dicitur 
autem  chorda  inetaphori  dudl  , ex  arcu  quo  fa- 
gitx  eroittuutur. 

In  quo  notandum  eft  > fi  linea  AB  non  tranfeat 
j>er  centrum  circuli , cam  tim  fubtendere  arcum 
ACB  minorem  fcmicirculo.quam  ADB  majorem*, 
communitct  taroen  potius  rcfpicitut  arcus  minor 
qui  poteft  efte  menfura  alicujus  anguli  quam 
major. 

DE  FIN  IT  IO  lit 

Subtenfa  refidui  ad  femidrculuro  , eft  linea 
connedens  extremitates  arcus  qui  relinquitur  ad 
femicirculum  , ut  frloquamur  de  arcu  ACB  fic- 

uc  B AE  femicirculus  \ linea  AE  eft  fubtenfa  re- 

dui  ad  femicirculum. 

DEFINITIO  IV. 

Sinus  redus  alicujus  arcus  , aut  anguli , eft  li- 
nea pcrpendicularis  , duda  ab  exrremitatc  unius 
arcus  ad  lincam  dudarn  i ccntro  per  aliam  extcc- 
mitatem. 

Sit  arcus  CB , ducatttr  ex  pundo  B ad  lincam 
HC , perpendicolaris  BG  j hare  vocatur  finus  rc- 
£ius  arcus  CB , vel  anguli  BHC. 

Vel  eft  dimidia  fubtenfa  arcus  dupli : ft  enim 
pro  hicarur  BG  ad  A , & B A dividatar  bjfariim 
in  G , ( ptr  ) GHcrit  pcrpendiculatis,  & ar- 
cus AC,  CB  zqtiales  : eft  igitur  BG  dimidia  fub- 
tenfa arcus  ACB.qui  duplus  eric  arcus  BC,&  AB 
eric  fubtenfa  illius,  cujus  BG  dimidia  eft  finus  an- 


guli BHG.  Ex  qua  definitione  fequitur,  qubd  eo- 
gnitis  fubtenfts  cognofcentur  orrmes  finus.  ldeo- 
que  poftiimus  quxrcre  fubtenfas  , ut  inveniamus 
finus. 

Notandum  item  eft , quod  ficut  fubtenfa  duos, 
arcus  fubtendit , ita  etiam  finus  , eft  finus  duo- 
rum  arcuum  j unius  quidem  minoris  quadrante, 
& alterius  majoris  quadrante,  lta  B G eft  finus 
arcus  CB  , item  arcus  B D , reliqui  ad  femicir- 
culum. Refpe&u  enim  utiiufque  illi  convenic 
defiuitio.  Ex  quo  fit , ut  in  canone  , feu  tabuU 
iinuum  , fufficiat  feribere  arcus  , ufque  ad  qua- 
drantem  , feu  ad  nonaginta  gradus.  Cognito 
enim  finu  redo  unius  arcus  minoris  quadran- 
te , cognofcitur  & finus  , reliqui  ad  femicir- 
culum : hoc  eft  finus  idem , eft  arcus  10  gra- 
duum, & reliqui  ad  femicirculum,  feu  arcus  \6o 
graduum. 

Notandum  item  j quoties  fimpliciter  didmus 
fiimm  alicujus  arcus  , nos  intelLigcre  finum 
redum. 

DEFINITIO  V. 

Sinus  totus  , eft  finus  redns  quadrantis  cir- 
culi; feu  arcus  nonaginta  graduum , qui  aequalis 
eft  radio , feu  femidiametro. 

Ut  ft  arcus  CBI  fit  quadrans  circuli,  linea  HI, 
aut  HC  crit  ejus  finus  redus  : quia  nempe  eft  , 
pcrpendicularis  duda  ab  extremitare unius  arcus, 
nempe  C,  ad  lineam  dudam  i centro  H per  aliam 
extremitatem. 

Hie  autem  finus  eft  omnium  maximus  , nam 
arcus  major?*  qtudrante  ha  bent  finum  mi- 
norem ■,  eft  item  zqualis  radio , feu  femidia- 
metro. 

DEFINITIO  VI.. 

Complemcntum  alienjus  arcus  , aut  anguli  i 
eft  cxccftiis  quo  exceditur  \ quadrante,  ft  illo 
minor  fit j vel  quo  cxcedit  quadramcm  , fi  illo 
major  fit. 


E II  FA 


Sit  arcus  AC  , minor  quadrante  ACB,  BC  eft 
cxccfliis  , quo  fuperatur  a quadtante  , vel  ij  fu- 
matur  arcus  ECB  major  quadrante  \ idem  arcus 
CB  , eric  illius  complemcntum.  Quia  CB  eft  ex- 
celTus  quo  cxcedit  quadrantem. 

DEFINITIO  VIL 

Sinus  complement!  , qui  ab  aliquibas  voca- 
tur finus  fecundus , eft  finus  redus  complemen- 
ts alicujus  arcus.  Ut  linea  DB  eft  finus  arcus 
CB  i qui  comparatus  cum  AB  , aut  aim  ECB, 
eft  complemcntum  illorum.  Unde  linea  D B 
eft  finus  complement  arcus  AB  aut  arcus 
ACB. 


DEFINi 
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DEFINITIO  VIII. 

Sinu*  verfus  alicujus  arcus  , eft  linea  intercc- 
pta  inter  finum  re&um  illius,  & peiipheriam  cir- 
culi  ,ut  arcus  AB  finus  verfus  , eft  lmca  FA,  qux 
intercipitur  inter  finum  rectum  BF,  & periphe- 
riam  circuit. 

\ Hie  autem  finus  verfus , eft  refiduum  (emidia- 
metri,  ablaco  ab  eo  finu  complernumi.  Ut  <1  ex  fe- 
midiamecro  HA,  auferas  lincam  HF,  xqualcm  fi- 
nui  complement^  nempe  line*  DB  relincpmurfi- 
nus  verfus. 

DEFINITIO  IX. 

Tangens  alicujus  arcus  , eft  linea  tangens  cir- 
culuin  m extremitate  illius  arcus,  & ternnnata  ad 
lineaui  ex  cemro,  per  aliam  extremitatem  ar- 
cus du&am.  Ur  linea  A G , qux  tangic  circu- 
lum  in  puuClo  A , extremitate  arcus  AB,  & ter- 
minantur  ad  lineam  ABC  , qtix  ducirur  cx  cen- 
tro  H,  per  aliam  cxtremiiatcm  B , eft  tangens 
arcus  A B. 

DEFINITIO  X. 

Sccans  alicujus  arcus,  eft  linea  a centro  circu- 
li , per  extremitatem  illius  dt.'£b  , & ad  tangen- 
tem  extra  circulnm  terminate.  Ut  linea  HG  dn&a 
i ccntro  H , per  exrremitatcm  B,  arcus  A B ■,  Sc 
tenninata  extra  circulum , ad  tangentem  AG  , eft 
fccans  arcus  AB.  Dantur  tangenres  , 6c  fccautes 
cOrnplementorum. 

N otandum  autem  , ut  jammonui,  non  tan- 
tum  dari  finus  , tangentes  , fccantes  arcuum ; 
fed  etiam  cafdcm  tineas  vocari  finus , fccantes, 
& tangentes  angulorum  , nempi  angutorum 
quorum  arcus  funt  mcnfi*rx.  Ut  quia  arcus  AB 
eft  menfura  anguli  DH  A , linea  F B dice- 
tur  fimis  , A G tangens  ; HG  fccans  , 'angu- 
li A H B. 

SUPPOSITIO  I. 

iippono  ex  arithmetics , data  longitudine  ali- 
en) is  line*  in  numcris , pofle  per  roulciplicatia- 
ncm  cognofci  cius  quadratnm  *,  fi  nempe  muiti- 
plicetur  numcrus  dacus  per  fc'pfum. 

SUPPOSITIO  II. 

S-tppono  item  dati  in  numeris  arci  alicujus 
qoadrari , pofle  per  extra&ioticm  radios  qnadra- 
tx  , haberi  in  numcris  longirudincm  illius  line*. 
Unde  dixi  initio  hujtistra&uus  ,neminrrn  rrigo- 
nometriam  attingetc  dtberc , qiti  non  fuctit  in  t 
arithmcticis  exercitatus. 
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PROPOSITIO  I. 

In  Circuit*  (]nibn(hnnf]uc  eadem  eft  ratio  , ra- 
dii , ad  finum  rcflnm , fiuum  verfum  , fecan- 

tem  , tarrgentem^^p-  fubtenfam  arcuum  fi- 

milium.  y; 

Sint  circuli  A P C , D E F , etiam  inxqua- 
les , Unique  arcus  A P,  DH,  fimilcs  •,  dico  ita 
eftc  finnidiametrum  G P ad  finum  return  PL  , 
aut  finum  verfum  L A \ tangentem  AN  fecan- 
tem  G N j finum  complcmcnti  I P j fubtenfam 
AP  : ficut  radius  E H,  ad  finum  tedum  E K •,  fi- 


num verfum  K D ; tangenrem  D O : fecanteirt 
FI  O finum  complement!  E M fubteufam  E D. 


C F 


Demonftratio.  Arcus  AP,  DE  fuppontmtur  fi- 
miles  j igitur  ( per  defi- . 9. 1.;  anguli  P GL, 

E H K , luiif  xquales  : anguli  autem,  L Sc  K 
funt  rt&i  ( per  *rf.  fi.'iut  ) ergo  tr. angola  PGL, 
E H K funt  xquiangula  : quaic  {p<r  4.  6. ) enc 
ut  G P ad  P L , ua  H E ad  E K.  j quid  eft: 
primum.  Pariter  ut  G P ad  GL , aut  ad  IP,  illi 
xqualcm  , finum  nempe  complement) : ita  H E 
ad  H K , aut  ad  illi  xqualcm  E M , finum  paai- 
tcr  complcmcnti  * propter  eandem  xqtuluatcm 
angulorum  PGA  E H D , concludam  trian- 
gula  A G N , D H O , rccfcangula  in  D , & A 
clle  etiam  xquiangula  : ctit  igitur  ut  radius  AG 
ad  tangentem  AN  , iia  radius  H D ad  tan- 
gentem  D O.  Et  ut  idem  radius  AG  ad  fecan- 
tem  G N , ita  radius  H D ad  fc  autem  H O. 
Dcniquc  triangula  A P G , E H D ; duCtis  hneij 
A P , D E client  etiam  xquiai.g-ila  , cum  lube- 
rent  angulos  AGP  , DUE  xqu-lcs , Sc  iciiqui 
duo  fint  xquales  inter  fe  ( per  j.t. ) cum  later. i 
GP  , GA  fint  xqualia  ex  definition  circuli > fi- 
cut  HD,  HE:  igitur  ( per  eur.dem  a-  6.)  crit  uc 
finus  totusfeu  radius  GA  ad  fubtenfam  A P , ita 
radius  HD  ad  fubtenfam  E I> ; quod  crat  uttim# 
demonftrandusn.  De  linubus  vet  fit  idem  demon- 
ftrdtur. 

COROL  LARIUM. 

Ex  Hoc  (equttur  quod  fi  femcl  habcantur  ra- 
tiones  diametn  , am  femidiamem  unius  circuli  j 
ad  fubtenfas  , finus  , 'fccantes  ,Sc  tangentes  om- 
nium arcuum,  ejufdem  circuli > babtbitur  pari  ter 
ratio  quart)  h.: bent  dianxtti omnium circulorum 
ad  fubtenfas  finus  , tangentes  , fccantes  luorum 
circulorum. 

Supponitur  igitur  diameter  divifa  in  atiquoc 
partes  xquales, in  qui  fuppofitionc  quxritur  quoc 

fiartium  fint  fubtenfx  fingulorum  arcuum  j auc 
inns,  tangentes,  fecames. 

Ptolomxus  Sc  communitcr  antiqui  dividebanc 
diametrum  in  no  partes  xquales,  itaut  femidia- 
meter  eftct  60  parcium } hunc  autem  numcrum 
aflumebant  potius  quam  almm  , quia  plurimas 
cofltinet  partes  ali quotas.  Quia  umcri<  i fuppo- 
fitione  fa&l  pluriinx  fubtcnlx  adjc&as  h-be- 
bant  fra&ioncs,  qUX  in  operation  bus  gcome- 
tricis  multum  txdii  aff  rebatit , idco  rcccntiorcs 
diametrum  in  mpltA  plures  partes  dividunr , uc 
fi  qnx  in  rcliquis  liners  fraiiiones  inveniantur  , 
facile  fine  pericuto  erroris  nocabilis  ,negligi  pof* 
finr.  Communitcr  autem  dividitur  k recentio- 
ribus  diameter  in  looooooo.  Sc  radius  in 
iooooooo  panes  xquales  \ in  qui  hypothefi 
qnxrimus  quotnam  partium  fir  finus , fccans  SC 
tangens  uniufcujufquc  arcusi&ciliits  autem  eft  mi 
fiiuibus,” 


\ 
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finubus*  quim  *ubt  nfis , l ^ complement!  cui  arqualis  eft  D C 

mbit rantiiin  fmus.  ur*  1 


P O S I T 1 O II. 
Problem*. 


alicujnt  Aren*  , (O^feert  fub- 
tenfarn  rcliqui  Atctu  ad  femkircnlum. 


C A 


Sic  cogHita  fubrenfa  AD  » in  partibus  diametrl 
AC  , cognic*  ( Fupponitur  enim  in  omnibus  iftis 
diameter  cognita ) quxritur  longitudo  fubtenFa 
CB  , rcliqui  arcus  ad  femicirculiim.  Cognita  AB, 
cognofcitur  eins  quadratum  per  fuppofitionem 
primam.  Item  cognofcitur  quadratum  AC.  Aufee 
quadratum  AB , i quadrato  AC,  Sc  habebis  qua- 
drarum  C B , & per  (uppoFitionem  fenurdam  li- 
ncam  ipfam  C B. 

Demonftratio.  Angulus  A BC,  in  fcmicirculo 
(per  j t.j. ) rectus  eft,  ergo  (per  4-7.1 .)  quadra* 
turn  AC,  xqualc  eft  quadratis  AB  , BC.  Ergo  au- 
frrendo  quadratum  AB  , ex  quadrato  AC  ,rclin- 
quitur  quadratum  ex  BC 


intercept*-!  inter  centrum , Sc  (mum  return ; fiat 
igitur  ur  finus  totus  BC  , feu  radius  ad  fmum 
com  pic  m.  BF  > ita  finus  arcus  duplicatus  , ncropc 
DC  , ad  DE. 

Demonftr.  Triangula  BFC , EDC,  Turn  xqui- 
angula  , cum  habcant  angulum  communcm  C , 
& angulos  DEC , BFC  , xqualcs,  utpote  rc&or; 
ergo  crit  ut  B C radius  , ad  B F , finum  com- 
plcmenti  arcus  C G,  ita  C D , dupla  Finns  C F » 
ad  D E , finum  arcus  C D qui  duplus  eft  ip- 
fius  C G. 

COROLLARIUM  L 

Simw^dimidii  arcus  eft  medius  proportionalis 
inter  Fmum  verfum  rotius  arcus,  & dimidium 
radium  , cum  enim  fit  ut  BC  ad  CD  i ita  CF 
ad  CE  ; ut  autem  BC , ad  C D > ita  dimidius  ra- 
dius ad  dimidiam  CD,  Feu  CF  j ergo  crit  dimidin* 
radius  ad  C F finum  dimidii  arcus , ut  CF  ad  CE 
finum  verfum  totius  arcus. 


PROPOS1TIO  III. 
Problem*. 

Dale  firm  nr  cut  , invenire  finum  complement i. 


r: 


D C A 


Sit  dstos  CB  films  arcus  AB  ; queritnr  FB  fi- 
nus  arcus  B E > eius  complcmenti. 

Aufet  quadratum  CB , ex  quadrato  DB  , nem- 
pc  fcmWumttti  , rclioquitur  quadratum  line* 
DC,  feu  F B *qualis. 

Demouftratio.  Eadem  eft , cum  angulus  BCD 
[e&us  fit  ex  definitionc  finus. 

PROPOSITI  O IV. 
Probtema. 

Data  fan  tlicByu  area  , •»<*«{«  Fmm  *rlm 
Jnpti  > & Maidy. 

Cognofratnt  finus  C F , qiueritur  finus  arcus 
CD*  duplr,nempcDEj  BF  eft  finus  complesnenri. 


COROLLARIUM  II. 

Cognito  finu  DE,  dabitor  finus  arcus  dimidii, 
(eu  dimidium  fubtenfx  D C ; nam  cognito  DE, 
datur/per  tertian^  B E,  qua  ablata  ex  radio  BC, 
reftat  EC  ; fed  (per  47.  1.)  quadrat*  ex  DE, 
EC  rqualia  Font  quadrato  ex  DC*  ergoha- 
betur  DC , cujus  dimidium  C F , eft  finus  arcus 
dimidii. 
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PROPOSITIO  V. 


Vdt is  fmubnt  duerutn  arcunm  invenire  fmum 
agrreiati  eonttu. 


Proponatur  arcus  AB  , ^ » Finrque  ctigniti 
eorum  Finus  , nempe  BG  finus  arctis  AB , & Cl , 
finus  arcus  BC  , fuppouitor  enim  C I pcipendi- 
cularis  ad  F B.  Quxritur  line*  CD , finus  at  cut 
ABC  , compofiti  ex  ucroqtie. 

Demonftrario.  Primb  ttianguU  FDD  , OLI 
xquiangula  Font  , aim  pariter  angulos  redos 
ODF,CIO  habeawt  angulos  ad  Vertieem  in  p<m- 
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&d  O quates.  Item  trianguU  OCI,  ECl  xqui- 
tnguUfunt,  & per  4.1.  'ta  crit  radius  F B ad 
FI , finura  complement!  arcus  BC  , cognicumpcr 
j , ut  fiuus  B G cognitus  , ad  H 1 % feu  E D. 
Rurfus  ita  eft  F B id  F G linutn  complement 
ti  arcus  BA  item  cogniti , ut  Cl , ad  EC.  Quarc 
addendo  CE , E D dabitur  tota  CD  que  qux- 
rebatur. 

flMmsBBBBn&fifia  w caswa-w  Mss-eogsw 
PROPOSITIO  VI. 

Datis  fnubtu  dunrutn  arcuum  , in  venire  fir,  um 
differ  cm  it  eorurn. 

Sint  dati  finus  arcuum  AB  , AC , hoc  eft  BG, 
CD  ; dico  coguofct  pollc  lincam’CI  > fmum  dif- 
fi.  remix  illorum  arcuum  •,  iit'dcm  cnim  pofitis  ut 
prius,  cum  detur  fiuus  CD  . datur  ( per  tertiam  ) 
finus  complement!  feu  FD  F .it  ut  FG  ad  BGjita 
FD  ad  DO  , habebitur  D O , 6c  confcquenrcr 
OC.  Fiat  item  ut  FB  td  FG  , ita  O C ad  C I , 
rriangula  cnim  OCI,  FBG,  funtxquungula  : er- 
go dabitur  Cl. 
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PROPOSITIO  VII. 

Sinus  urcuum  minim  or  urn  funt  ft  fib  titter  in 
tddein  ratione  turn  at  culm. 

Sint  duo  arcus  minimi  vetbi  grat'i  arcus  unius 
minor i j Sc  arcus  ttiemis  minuti  * dico  eorurn  ar- 
cuum finus  dfc  in  eaJem  ratione  cum  arcubus  , 
non  quidem  cx.s^le  , fed  phyfici.  In  initio  qua- 
drantis  circumfcrcntia  circuit  perpendicularis 
eft  ad  diametrum , Sc  cum  perpendicular!  phyfici 
coincide  j fed  finus  arcuum  funt  etiam  perpendi- 
culares  ad  diametrum  , ut  fere  eorurn  definitio  : 
ergo  cum  circumfcrcntia  fenfibilitcr  coincidunc : 
ergo  candcm  phvficc  Sc  fenfibilitcr  habent  ratio- 
ned! • ac  arcus  cujus  funt  finus. 

Quia  ramcn  alsquid  deeft  ad  perfc&am  xqus- 
litainn  ration?s,proitt  msjorem  requiremus  prx- 
cifioncm  , mincres  arcus  crunt  affiimendi  ; quarc 
fi  fumeudo  duos  arcus  quorum  teneatur  ratio  , fi 
inveniamus  eoui-.n  finus  can dem  Inbrre  fenfibi- 
liter  , ita  ut  differentia  fi  qu*  eft  # non  adxquei 
unam  particulam  xqual  m :lli$  in  quae  divifus 
eft  radius.  Verbi  gratia  fi  radius  affiimptus  eft 
partium  ceutics  mille , fi  id  quod  deed  finui , uc 
fit  ad  alium  , ut  arcus  ad  arcum,  minus  eft  ccn- 
ties  millcfima  parte  radii  , tm&  aftumerc  poffii- 
mus  in  ordinc  ad  inftitutum  nuftrum  , candcm 
elle  rationem  fiuus  iilius  ad  aliUra , ficut  arcus 
ad  arcum. 

PROPOSITIO  VIII. 

Si  eadem  quantitat  duplici  divifione  dividatur  erti 
Ttumrntt  partium  \Prima  dtvifiontt,  ad  tmmerum 
partium  ficunde.fi  ut  tola  part  fee  tin  da  divifio- 
"i*  aA  unam  partem  prime  divifionia  rcciproci. 

A.  B.  C.  D.  E.  Numcnis  A dividatur  in 
60.  6.  »o.  if.  4.  quotcumquc  partes , nume- 
rocro  B xqualcs  , fitquc  C, 
touncrus  earnm  partium  , ita  ut  ducendo  B in 
' rf*m.  /. 


42S 

C,  fiat  A : dividatur partt^r idem  A,  in  parte 
numero  D xquales , fitquc  E , numcnis  talium 
partium,  hoc  eft  multiplicands  D per  E,  fiat  iderrt 
A : dico  in  crtc  C,  numetnm  partium  prim*  divi- 
fionis  , ad  E numcrum  partium  fccundx  *,  ut  pars 
D ad  partem  B : cum  cnim  idem  rc&angtilutp 
comprchcndacur  fvib  C,  fie  B,qnod  fub  E,  fie  D : 
fi  B ponatur  ultima,  ( per  1 6.6.  ) ita  eric  C 
ad  E , ficut  D , ad  B , quod  crat  demonftran- 
dum. 
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PROPOSITIO  IX. 

Subteafa  arem  60  graduum  , aquaiu  eft 
femidianutro. 

Demonftratio.  Cum  torus  femicitculus  conti- 
ncat  gradus  360  atcus  60  cru  fexta  cjus  pars*  fie 
confcquenter  cjus  fub'.enfa  latus  exagoni  : fed 
laws  exagoni  ex  coroll.  ( pretcfi.is  f.4  ) eft  xqua- 
le  radio  feu  femidiametro  j Ergo  lobetar  fuhren- 
fit  arcus  (Jo, fie  confcquenter  cjus  1cm  IBs  ell  finu*, 
arcus  guduum  30. 

PROPOSITIO  X. 

Quadrat um  fiubtenfit  g ad  turn  90  tfi  dip l uni 

quadrat  i fi  midi, mart. 


.A 


Sir  quadrans  circuli,  arcus  AC  hoc  eft  90  gra- 
dimm,  litque  cjus  fnbeenfa  AC  , dico  ilhus  qua- 
dratnm  diplum  ctlc  quadrati  Icmidiamctri.  S*t 
centrum  circuli  B.ducanturquc  BA  BC. 

Demonftratio.  Augulus  ABC  rcci-s  ill  , cum 
menfura  cjus  fit  AC  . quadrans > ergo  (per  47.1.) 
quadratum  AC, crit  xqualc  quadtatis  A B BC  hoc 
eft  duobus  quadratis  femidumetri , quod  eft  tfle 
duplum. 


PROPOSITIO  XI. 

Canonem  finuum  eertftruere, 

Supponitur  finus  toms  feu  radius  qnorctnn* 
qfle  pattium  , feu  divifus  in  partes  veibi  gratia 
10000000.  huic  ( per  ij. ) xqualis  eft  fiiDtcnfa 
graduum  60,  fie  cjus  femiffis  xqualis  crit  finui 
graduum  30,  Sc  fubdividendo  hunc  arcum  bifa- 
riam  habebitur  ( per  4.  ) finus  arcus  15  gr.  fie 
fubdividendo  itcrum  fintim  arcus  7. 30.  & ita 
confcquenter  fubdividendo  habebimus  iftortim 
arcuum  finus , ita  Ut  duodccimi  divifioDe  petve- 
H H h nfaiuut 
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numus  iJ  linns  qui  micro  r«ioncm  habenr, 
•c  acus  ( per  7.  ) Ql'"1  icpfchcnicmus  fade , 


Gr. 

Mi. 
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7- 
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jX.  30. 

5- 
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S6.  if. 

1. 

45* 
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44-  3 
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4J. 


inveniemus  cnim  rationcm  finus  pmilunu  , ad 
ultimum  efle  duplam  fcnfibilhcr  , ficut  unns  ar- 
cus eft  duplus  alterius.  . . 

Supponatur  idem  aicus  jo  gtaduum  divilus  in 
rainma,cnintquc  minuu  in  in  gradibus  1S00.I  ct 
prim.™  autem  divifionem  numerus  paroum  crar 
in  1048  partes  divifus.fed  fmns  fe  habent  ut  arcus 
fenfibsliter,*  (prr  8.  taj*)  iweft  numerus  par- 
tiom  duarnm  divifionum.nc  ipfae  panes  reciproce: 
ereoitaerit  1800  ad  1048.  ut  Gnus  qui  (upponi- 
tur  inventus  pro  arcu  fccundorum  Jx. 

44.  J.  4p.  ad  finum  unius  minuti  qui  quiritur. 

Cognito  linn  unius  minuti  dabitut  per  quar- 
tam  finus  duorum  ininutoruin. 

Dato  finu  unius  minuti  Sc  finu  duorum  (per  j.) 
datur  finus  rrium, 

Daro  finu  trium  Sc  unius , per  tandem  dabuur 
finus  quatuor  , & ica  confequcntci  ufquc  ad  jo 
gradus. 

Turn  ( per  10. ) ufque  ad  fexagefimum  gradum. 
Sc  per  9 , ufquc  ad  gradus  <x>. 

H*  prepofit  tones  fuffeeft  pojjem  abfolute , ad 
conftruettdum  canonem  pnuum  » ftqutntes  tarnn 
funt  ncceffaria  ad  minuendum  laborem. 


PROPOSITIO  XII. 
Thcorcma. 

Differentia  finuum  duorum  aremm  , aqualiter  * 
grad*  fexagefmo  diftantium  , aqualit  eft  finus 
diftamia  altcrutrius  a gradu  ft  xa^ ft  mo. 
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Sit  arcus  AB  60  graduum , fintquc  arcus  AC, 
AD  sequalirer diftantes  ab  arcu  AB, hoc  eft  tam 
arcus  AD  fuperct  arcum  AB  quam  arcus  AB,  fu- 
perat  artum  AC,  feu  arcus  BC , BD  fint  arqualcs. 
Ducat  ut  CG  pardlela  ipfi  EF  : DE.  fir  finus  ar- 
cus AD,  & FC.  finus  arena  AC.  Sc  qui*  CG, 
EF.  qnim  EG  CF , fimr  parallel*  propter  angu- 
los  redos  ad  E , Sc  F , parailelogramraum  cric 


EFCG,  crimtqucCF , EG,  xquales  ; ( per  $4.1 
qiurc  GD,  eritcxcdliis  quo  DE,  finus  arcus  AD, 
fuperar  lincam  FC , fmum  arcus  AC.  Dico  ilium 
cxccflum  xqualem  efle  line*  C 1 , feu  finui  arcus 
C B.ducatuc  linea  CM. 

Demonftratio.  Contendo  rriangulum  C D M. 
efle  xquilatetum  ; nam  triangula  MID,  MlC,  ha- 
bent unus  latus  MI  commune,  latera  Dl.IC,  funt 
cqualia,  ( per  3.4. ) cum  arcus  DB.&BC  fint 
fqualcs,  Sc  anguli  ad  I,  fint  redt  erunt  ( p< r 4. 1 .) 
anguli  MDI , MCI  , aequales  & latera  MD  , MC 
arqualia  j item  anguli  DMI,  BMC,  xqualcs  erunr. 
Cum  autem  angnlus  DMB,  extcinus  inparallclis 
NK  , DE  xqualis  fit  interne  N K B , qui  eft  30. 
gtaduum  •,  igi'ur  touts  DMC  eft  60  graduum i Sc 
alii  duo  M D C,  MCD  qui  xqualcs  probati  funt , 
erunt  ctiam  60  graduum  , ut  pcrficiantur  duo  tc- 
&i.  Quart  xqmangulum  eft  triangulitm  DMC,& 
( per  eor.tjuintK  1. ) xqnilatcrum : ergo  xquales 
funt  CD,  MD  : linea  aotem  GD,  eft  dimidia  pars 
line*  MD  ; cum  cnim  CG  f»da  fit  parallda  lire* 
X A,  Sc  angnlus  E redos  fit,  ex  ( definitions  finus ) 
anguli  ad  G redi  funt.  Cum  igitur  triangula 
CGD,  CMG,  habeant  duos  angulos,  & duo  late- 
ra CD, CM,  xqualia.erunr  ( per  16.1. ) line*  GD, 
GM  arquali  s : ergo  G D ell  dimidia  line*  G M , 
ergo  xqnalis  linea  Cl. qua  eft  dimidia  line*  CD. 
Quod  erat  demonttrandum. 

COROLL  AR1UM. 

Sequitur  ex  hoc , qubd  datis  finubus  arcuum 
ufquc  ad  60.  dabunmr  facile  reliqui  per  folam  ad- 
ditioncm.  Sit  enim  datus  finus  arcus  gr.yj.  huic 
adde  finum  arcus  unius  gradus  efficielquc  fmum 
arcus  61.fi  finui  arcus  $ 8.addas  finum  arcus  duo- 
rum graduum  cfticics  finum  arcus  graduum  61. 

PROPOSITIO  XIIL 
Thcorcma. 

Si  fint  duo  arcus  aqualiter  a gradu  trigtfimo  di- 
Jl antes  , quadratum  finus  diftantu  eft  tenia 
pars  quadrati  differentia  finuum  illorum  ar- 
cuum. 


Sit  arcus  A D , triginta  graduum  , fintquc  ar- 
cus AB.  AC,  xqualircr  ab  illo  diftames  •,  hoc  eft 
fint  BD  , DC  arcus  xquales.  Ducarurqoe  line* 
BC , & linea  FD , eritque  BC  fiait  prus  divifa 
bifariim,  Sc  ad  angulos  tcdos.  Sit  CH  finus  ar- 
cus AC  , Sc  AB  finus  arcus  A B , eric  CK  diffe- 
rentia finuum , & B1 , finus  arcus  BD  > feu  d fFe- 
remi*  inter  arcum  AB,  Sc  AD.  D>co  quadratum 
line*  BI  efle  tertiam  partem  qiudtan  KCt  junga- 
tur  linea  CG. 

Demonftratio. Triangulum  CGB  oftendetur  ut 
priiis  clfe  xquilateium ; quart  triinjf'la  CK  Bj 
GIB,  quorum  communis  eft  angulus  CBK  , & an- 

guli 
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P>''  »<t  K,  &t  refti,  Sf  Iitni  CD.fi  BC*quaIia, 
( per  2.6.  t.  ) funt  zqualia,  & latcra  BK,  B1  zqua- 
lia funt,  fed  ( per  47- 1 • ) quadratum  BC.quod  eft 
quadruplum  quadrati  B 1 , ( cum  BC  fit  dun|4  ip.* 
fius  BI , ) eft  xqmlcquadratis  CK,  & KB  feu  BI. 
Ergo  fi  ab  urroqttc  auferas  quadratum  Bl , erunt 
tres  quadrantes  quadrati  B C zqualcs  quadra  to 
KC.  Ergo  quadratum  KC  eft  triplum  quadrat! 
BI,  quodcrac  demonftrandum. 

corIhlariUm. 

Ex  hoc  Theoremate  cognitis  film  has  arcunm 
ad  trigefimum  gradum  cognofcentur  rcliqui  uf- 
que  ad  (exagefimum. 

BM9Sft53®0a63«5S!lflBfi0^gSg^gg8B®gg'ffla  69 
PROPOSITIO  XIV. 
Theorcina. 

Si  fi'it  duo  arcus  equal  iter  ab  arcu  g raduum  4f 
d iff  antes  ; trit  quadratum  putts  arcus  quo  ab 
area  45  d iff, rum,  media  pars  quadrati  dijfren - 
tit  finnan,. 

Sit  arcus  AB  4f  graduum  , fintquc  duo  arcus 
AC , AD  xqualirer  dittanies  ab  co  \ hoc  eft  arcus 
BC  , BD  fint  xqtiales.  Sintque  eorum  finus  DE, 
FC  ; DE  autem  fccc*  HB,  in  G,  ducatur  GC  quae 
crit  parallcla  line*  AH. Nam  cum  line*  HK,DE, 
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C B,  femidiffrrentia  Kfc  ; firtt  finals  <bnim  B E i 
CF,  quorum  differentia  Cl » finus  complcmtmo- 
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rum  CH.BG,  quorum  differentia  IB  : dico  aggre^ 
gatum  quadrarornm  CI,1B,  cue  quadruplum  qua- 
drat! finus  arcus  KB. 

Demonftratio.  Argulus  CIB  eft  redus , ut  fa- 
cile coll'gi  poteft  cx  dcfinitionibtis  finnum  ; ergo 
( per  47.1. ) quadratum  C B equate  eft  quadrati* 
C 1, 1 B,fcd  quadratum  C B eft  quadruplum  qua- 
drati films  arcus  KB.  Nair,  finus  arcus  KB  tft  di- 
midia  fubrenfa  arcus  C B dupli.  E.gn  quadrati 
Cl,  IB  funt  quadrtipla  quadrati  finus  KB 

S-  quuntur  profofitior.es  nrcejfarU  ad  tompofi* 
tidnem  t. morns  T ar.gentium  & Secantium. 

PROPOSITIO  XVI.  , 
Thcorcma.  , 


fint  perpcndiculafcs  ad  tandem  AH,  & parallel* 
erunt  inter  fe  : igitur  angnlus  DGB  externus, 
zqualis  eft  interno  K H B , qui  femirc&us  eft. 
Triangula  autem  GDl,GlC,funt  zqualia  ( per  4. 
pvimi ) quart  zqualcs  funt  anguli  DGB  » BGC  : 
feraireftus  ergo  eft  BGC,  ergo  etiam  zqualis  an- 
gulo  interno  GHE,  & ( per  a8. 1. ) parallel*  funt 
GC  , EF  : parallel*  item  funt  DE  , CF  cum  fint 
perpendiculars  ad  cahdem  HA.  Igitur (prr  54.1  ) 
xquales  funt  CF  , EG  ; ergo  GD  eft  differentia 
finuum.  D eo  autem  illius  quadratum  duplum  clTc 
qtiadrati  DI,  vel  IC. 

Demonftratio.  In  triangnlo  GlD , angnlus  in  I, 
re&us  cll.cuin  arcus  DB  BC  fupponanrur  xqua- 
Ics , angnlus  DGI , eft  jam  prohat  us  femitc&us  ; 
ergo  Sc  GDI  fcmirc&us  crit , ut  petficiantur  duo 
tedli : ergo  ( per  6. 1.)  latcra  DI,  GI  funtxqualia. 
Scd  ( per  47.1.  ) quadratum  GD  eft  xquale  qna- 
dratis  G I , ID;  ergo  duplum  eft  quadrati  D I, 
quod  crat  demondrandum. 

—I  Cl 

PROPOSITIO  XV. 

Theorem  a. 

sfggregatum  e£  quadrats*  differ  emit  finuum  or • 
cuum  , <$•  differentia  finuum  complement  arum , 
eft  quadruplum  quadrats  finus  firm  differ  emit 
nr  cuum. 

Sint  duo  arcus  AB  , AC  , quorum  differentia 
Tom.  /.• 


XJt  final  complements  ad  finurn  arcus , it*  finUt 
tot  ns  ad  tangenten  ejufdcm  arcus. 


Sit  arcus  AB  , cujus  finus  BC  ; tangens  AF ; 
finus  complementi  EB  , aut  illi  xqualis  DC , di- 
co ita  clTe  DC  ad  CB , ficut  DA  radius , ad  DF. 

Demonftratio.  BC  (per  defin  it.  finuum)  eft  per- 
pendiculars ad  DA.  Item  AF  eft  ad  cindem  per- 

ficndicularis  , cum  fit  tangens.  Ergo  ( per  18  .) 
iint  CB  , AF  parallel*  : ergo  in  triangnlo  FDA 
eft  du&aCB  parallcla  hafi  : iginir  (p>  r 1.6.  ) ita 
eft  DC  ad  CB  , ficut  DA  ad  AF. 

£x  bdefoia  t roptfitione  eonfiei poteft  canon  tan- 
gentium  , licit  fun  us  daturi  aiutt  Utiles  ad  fa  aim 
tatem. 

PROPOSITIO  X V l L 
Theorem  a. 

Radius  eft  media*  p'oportionalss , inter  finum 
con, pit  merit', , freantem  areas. 

Sit  in  cidcm  fignra  finus  complementi  EB,  atil 
illi  zqualis  DC  , & fecans  DF : dico  iu  efle  CD 
ad  DA  , ut  DA  ad  DF  , fccantcm. 

Demonftratio.  In  triangulo  ADF  , dudta  eft 
tit  oftendiinus  CB  paiallcla  bafi  AF  ; ergo  {p*t 
1.  C. ) ita  eft  D C ad  D B ( aut  DA  illi  xqua- 
HHh  i)  m*J 
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Ion  ) ficut  D A ad  D F , quod  crat  oftcnden- 

^ Hat  (oU  propofitione  abfelvi  poteff  canon  fe- 
cant  turn. 

PROPOSITIO  XVII  I. 
Theorcma. 

Radius  eff  medius  proportional*  , inter  tangentes 
areas , & complement i. 


Sit  areas  AB  , cujas  tangens  AC,  complemen- 
tum  ejus  fit  BE  , cujus  tangens  EF : dico  ita  cfTe 
tangentem  AC  ad  radium , ficnr  radius  ad  EF. 

Demon  ft  ratio.  Cum  line*  ED  fit  perpendicu- 
lars ad  DA  , ex  conftru&ione  ( fupponitur  enim 
AE  cfic  quadraus,  Sc  confcqucnccr  ADE , cfle 
angulus  retails  ; E D fit  etiam  perpendiculars 
od  EF , cum  EF  fit  tangens  ; erunt  DA,  EF  paral- 
lel : quarc  ( per  ajM.)anguli  altcrni  ADC,DFE, 
fum  xquales.  Item  angoli  A , & E fiint  rtifci,  Sc 
equates , & triangnla  DEF , DAC  font  zquian- 
gula ; unde  ( per  4.  6. ) crit  uc  tangens  AC , op- 
pofita  angulo  D ad  AD  radium , ita  ED  radius 
oppofitus  angulo  F , ( qui  xqualis  eft  angulo  D ) 
ad  tangentem  EF,  quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XIX 
Theotema. 

Tangentes  arcuum  ; tangentibus  complcmentorum 
fnnt  reciproce  proportional «/. 


Sint  arcus  AB  > AC  , quorum  complement! 
BD,  CD , firque  tangens  arcus  AB  , linea  AE  ; 
tangens  arcus  A C , fit  AF  ; tangens  comple- 
ment! arcus  AB , nempe  BD  , fit  DH  > & cora- 
piementi  AC  j nempe  arcus  CD  fit  DG  ; dico 
ita  cite  A E ad  AF  , ficut  DG  id  DH  ; Sc  hoc 
eft  reciproci.ncmpc  prima  fit  tangens  arcus  fccun- 
dt  , tenia  fit  tangens  complement!  arcus  fccun- 
d>  > quaru  crit  tangens  complement  arcus 
primi. 

Demonftratio. Radius  eft  medius  proport  iona- 
lis  inter  tangentem  atcus  AB,  Sc  tangentem  com- 


dementi,  hoc  eft  ; ita  eft  tangens  EA,  ad  radium, 
ut  radius  ad  DH.igitur  re&angulura  fob  EA,DH, 
z quale  eft  quadrato  radii.  Patitct  ic&angulnm 
fub  AF,  DG,  xquatur  eidem  quadrato  radii : ergo 
re£?angulum  fub  E A , DH  xquale  eft  redangtilo 
fob  AF  , DG  , quare  ( per  1 6.6. ) ita  eft  EA  ad 
A F , ficut  D G ad  D H.  Quod  crat  demon- 
ftrandum. 

PROPOSITIO  XX. 

Theotema. 

Sinus  arcuum , & fecantes  complementer im  re* 
. ciproci  font  proportion  ales. 


Sint  arcus  AB,AC,quorum  complcroenra  ED, 
CD,  finus  BE,  CF,  fecantes  1H , 1G,  dico  ita  cllc 
finum  primi  A JJ  , nemp£  B E ad  finum  fccuudi, 
ncmp£  CF  ; ut  1G,  fecans  complcrocnti  fccuudi  , 
ad  IH,  fecantem  complement!  primi  arcus. 

Demonftratio.  ( Per  17.hu jus)  radius  eft  medius 
proportionals  inter  finum  arcus , Sc  fecantem 
complement! : quare  ut  E B ad  radium  ; ita  ra- 
dius ad  1 H : ergo  re&angulum  fub  E B , I H 
xquatur  quadrato  radii , pariter  re&angulum  fub 
CF,IG  xquabitur  eidem  quadrato:crgo(prr  16.6.) 
> crit  ut  E B,  ad  CF  j ita  IG,  ad  1H  j quod erat  de- 
monftrandum. 


PROPOSITIO  XXI. 


Theorcma. 

Vt  tangens  arcus , ad  fecantem  ejus  ; ita  radim 
ad  fecantem  complements. 

In  fignra  proportionis  iS.  oftendimns  trian- 
gula  CAD , DEF  cfle  xquiangula  j igitur  ut  rai» 
gens  AC  , oppofita  angulo  ADC  , ad  fecantem 
DC , oppofitam  angulo  rc&o  A ; ita  radius  DE, 
oppofitus  angulo  F,  ( qui  angulo  ADC  ell  xqtu- 
lis ) ad  DF  fecantem  complement!  , oppofitam 
angulo  rc&o  E ; quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XXII. 
Theorcma. 

Differentia  tan  gentium  arcuum , qui  fimul  f'mpti 
actuates  funt  quadrants,  e(l  dupta  tangent  is  ar- 
cus, quo  major  minortm  fuperat. 

Sint  duo  arcus  AB , BC  qui  fimul  fumpri  qna- 
dranti  lint  xqualps  five  qui  fint  fibi  invieem  com- 
plementa  *,  fitque  AD  , rangens  minoris  ; Sc  CE, 
tangens  majocis  j fitque  atcus  BI  zqualis  arm i 

AB, 
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AB , fc  confequcfttcr  1 C erit  differentia  arcuum, 
8c  CH  , erit  tangens  illius  j fumatur  item  CF 


M A 


xqualis  ipfi  AB , eritque CG,ejus  tangens.xqtta- 
lis  tangent i AD-  Dico  GE  , exccffum  tangciuis 
C£  fopra  CG , aut  AD  , ilii  xqualcm , efle  xiu- 
piam  linex  CH  , taxigentis  differentia  arcuum. 
Sumatur  arcus  CL  , xqualis  ipff  Cl , fitquc  KC 
illius  range ns^equaSis  ipfi  CH.idcoquc  toia  KH, 
illias  erit  dupla.  Volu  probarc  lineam  GE  xqiu- 
lem  effe  linex  KH. 

Demonft  ratio.  Arcus  B I , faftus  eft  xqualis 
arcui  AB,  ergo  ( per  17.3.)  anguli  AMB,  HMB, 
funt  xqualcs  , fed  AMB,  & MEC  alrerni  , funt 
etiam  xqualcs  : ergo  anguli  E , & BMH  funt 
aqualcs : ergo  ( per  6. 1. ) line*  MH , fca  MK,&: 
HE  xqualcs  funt. 

Parircr  cum  arcus  AB  , CF  fint  fadii  xqualcs, 

addantur  nuinque  arcus  CL,  FB  xqoalcf  jerunt 
arcus  AF , FL  xquales , & confequcmcr  xqualcs 
enint  anguli  K MG,  A MG',  fed  A MG,  MGK, 
alrerni  Amt  etiam  xquales  ; ergo  anguli  KMG, 
MGK,  funt  xquales  ; ergo  (per  6. 1.)  latcra  KM, 
GK  > funt  xqualia  : q jarc  xqualcs  erunt  lincx 
KG  • HE  > ut  pote  cidcrn  MK  , xqualcs  $ igitur 
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ablatl  communi  H G , enint  xquales  KH , G£> 
quod  crar  oftendendum. 

COROLLAR1UM. 

Datl  tangente  differenrix  duorum  arcuum,qui 
firnul  funt  xquales  quad  rant  i , & tangente  roino- 
ris , lulubitur  tangens  m^joris ; fi  nempe  tangen- 
ti  minons  addarur  dupla  tangens  differenrix  ar- 
cuum.  Et  viciffim. 

63>S5SV-5BV  63 

PROPOSITIO  XXIII. 

Theorem. 

Tangent  differentia  arcuum,  qui  final  equates  funt 
quadrant  i , und  cum  tangente  arcus  mi  net  is , 
aqua  In  eft  fecami  differentia. 

Oftendimus  enim  lineam  KG*  compoficatn  ex 
CC  xquali  ipfi  AD  & ex  KC  tangente  diffcic’ix, 
xqualctn  efle, linex  KM,qnx  eft  fccans  different!*. 

Quart  data  tangente  differ  entiz  , & tangente 
areas  minoris , dabitur  per  fokm  additional  , fc- 
caus  differentia  arcuum. 

©Stt6S.»5S8363?655063i55S503e96359  6363  ^65122 

PROPOSITIO  XXIV. 
Thcorcma. 

* v 

T angeit  suffer emix  arcuum,  qui  ftmid  xquales  funt 
quad t etui , cr  fecans  ejufdem  differentia  ftuuU 
aquales  funt  tangents  ta  a juris  arcus. 

Oftcndi  enim  lineas  HEjHM.eiTe  xquales, qui^ 
bus  fi  addatur  CH  tangens  differenrix,  fict  lmea 
CE,  xqualis  lincisCH,MH. 
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TRIGONOMETRIC 


LIBER  SECVNDVS. 
De  Logarithmis. 


M N 1 S fere  folutio  tri anguli  ope  cxnonts  ftdttenf.tr urn,  (inuttm,  tangentium,  & fecanttuf* 
abfilvkur  per  regulam  preportionum  \ in  qua  trtbta  numerit  datis  , quartus  profottlonalit 
invenitur.  Hoc  auiem  rtguU  perfkiwr  , multiplicande  fecundum  per  tertinm , & produ - 
j ttuM  dividendo  per  primurn.  Numeri  autem  qui  inveniummr  in  tabulis  fee  outturn , fi- 
nnunti  tangentium  , ut  vitentur  fraDionos  , eamque  babe  ant  occur  attonem  qua  requiritur, 
fiptem  aut  otto  ebaraclcribsu  conftant }.  ex  quo  Jit  ut  operat  tones  trigonometric a rnultnm  labor  is  , & txdij 
eontineam , imm'o  & peri  cult , ne  in  tam  longis  operationibus  aliqnid  erroris  irrepat.  ZJnde  v aide  fit- 
pienter  Neperut  de  tota  matbtfi  propterea  bene  merit w , & nunquam  fairs  landandm  , alios  numeros,pro 
finttbm  tangentibus  aut  fecantibus  fitbftituit , quorum  ope  idem  fola  additione  prxftamtt* , quod  multi- 
pli  cat  tone , idem  fitbirafliene  quod  alias  divifene  ejftde  bantu  1 : eos  quafi  eXponertes  numerorum  cofi- 
ficorum  logarithmos  vocat , quorum  naturam , proprietates , inventionem  & »fum  , toto  hoc  Itbro  ex- 
plicdmm. 


DEFINITIO  I. 

Numeri  proportion  ales  geomctricc  funt  qui 
eandem  habent  inter  fe  rationem , nempc  quorum 
primus  (ccundi  tot  partes  aliquotas  quafaimquc 
csnitinct , quot  tettius  fimilcs  partes  aliquotas  le- 
cundi.  Ut  x.4.3.6.  qui  funt  ( per  ij.6.)  cam 


habent  proprietatem  , ut  reftangulum  cotnpre- 
henfmn  fub  extremis  t , & 6,  xquetur  reAargulo 
comptehenfo  fub  mediis : nam  bis  fex  sfficiunc 
1 i.ficuc  ter  quatuor.  Hi  numeri  polfunt  efle  con- 
tinui  proportionates  , ut  1. 4.  8. 16.  $1,  Nempc 
eft  eadem  ratio  a ad  4,  qux  4 ad  8 , & 8 ad  1 6. 

Numeri  proportionates  arithmetic^  font  nu- 
ll H h ii)  mcri 
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meri  xqualis  exceflb  fe  fuperahrcs.ot  i.  4.  3 . f . fi- 
cm  enhn  fectmdus  fupcrat  primum  binario  , ica 
quamis  f fiiperat  binauo  numerum  j.  Hanc  aii- 
icm  habent  proprietatcm  hi  numcri  ut  funuv.a  cx« 
rrcniornm , zquetur  fiimmc  rocdiorum  , nempe 
1 Sc  | cffit  lunt  7.  ficut  4 & 5. 

Poflunt  hi  numcri  cllc  continue  proport iona- 
les , ut  1.1.  3.  4.  5 .6.  Occ.  qui  numcri  continue 
fc  exccdat  unitate , ut  t. 3 , f . 7 9. 1 1.  qui  fc  con- 
tinue bmariocxccdunt. 

DEFINITIO  II. 

Logarithm!  funt  numcri  proportionalcs  arith- 
nietuc  » numcris  genmctricc  proportionalibua 
anplirati.  Scu  numcri  zquahbus  Temper  diftVrcn- 
tiis  fe  exi  cdentes  , pro  numcris  geometric^  pro- 
portionalibus  fubftituti. 

Sit  verbi  gratia  fcrics  A numcronira  geometri- 
es proporptionalum  , quibus  e regione  , feribatur 
ferries  numcrorum  zquali  Temper  cxccflu  Tc  fu- 
peranciura,  five  Te  Taper ent  unitate,  Ut  in  Terie  B, 
five  binario  ut  in  Tcric  C , five  trrnas  10  ut  in  Terie 
D , five  quocumque  alio  exerfl't.  Numcri  firrie- 
rum  B , C,  D aut  alrerius  ciipT  tnque  poflunt 
efle  Logarithm!  numerornm  in  itric  A pofito- 
rum.  Singuli  igitur  numcri  fixierum  arithmeti- 
carutn  , Turn  Logarithmi  numcrorum  Tibi  rtfpon- 
deutium  in  leric  geometries. 


Faciilimum  quidem  diet  dati  qnalibet  Ceric 
numciorutn  gcometricorum  , aflignarc  fi-riem 
numetormn  arithmetic^  proportionaliiun  , Teu 
corum  logarithmos  invenire  quia  tamcn  in 
quacumquc  Terie  geomctricl  multi  HcTunr  numc- 
ri intnmedii  , quibus  in  noftris  operation  bus 
indgerc  polfumus  ; ided  logarithmi  applicati 
cuicumque  ferici  geometric*  , debent  nuxinio 
exec  flu  Te  invucm  Tupcrare  , ut  intermediis  , pof- 
fint  ctiam  fui  logarithmi  , fineulla  fra&ionc  a T- 
fignar*.  Quod  ut  inf cljigcre  fact  fils  poffis , po- 
namus  feriem  B continere  logarithmos  Tcric] 
A ; cum  uni-as  fit  logarithmus  unitatis  btna- 
rii  , ternarius  quatcruaiii , hie  jam  deeflet  lo- 
garithmus ternarii.  Paitrer  nullus  inveniretur 
logarithmus  numcrorum  j.  6.  7.  item  9.  10. 
it.  is.  13.  14.  if.  in  quo  diet  inaximus  defe- 
£bi$  ; mm  quolieTcumque  occurrercnt  numc- 
ri hujufinodi  , cellarer  omn>«  logarithmoruin 
uTus. 

Ex  quo  fit  ut  fi  logarirhmus  unitatis  efler  o.pro 
logaruhmo  binarit  poflent  accipi  iooocoo.Sc  pro 
logaruhmo  quatemarii  1000000 , pro  logarith- 
mo  ofbonarii  3 000000  , & tunc  portent  fuppcrc- 
realiqui  logarithmi  pro  intrrmediis:  fient  ennn 
logarirhmus  unitatis  f;peiatur  a logaruhmo  bi- 
narij , hoc  nnmeri  1000000  , ita  ctiam  logarith- 
mus  binarii  fuperarur  a locarithmo  quatemarii 
eodem  exceflu,  acque  ita  obTctvatur  definitio  lo- 
garithmorum. 
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Ut  aut  cm  jam  ab  ipfd  initio  percipias  fincm 
cujns  gratia  invent!  funt  hujufmodi  logtnth- 
mi  *»  lupponamus  me  velle  , daris  tribus  nu- 
mcris quxrere  qturtum  numcrum  pro  port  iona- 
lcm.  Sint  dati  crcs  numcri  Tcrici  A.  1.4.8. 
quibus  quzritur  quartus  proportional^.  Re- 
gula  confucta  jubet  inultiplicari  8 per  4.  8C 
produ&tm  nempe  jx.  dividi  per  primum  1. 
quotiens  fcilicd  16.  eft  ille  qui  qu*ritur. 
Nos  aliter  operabimur  per  logarithmos  , fi  trium 
numcrorum  geometticorum  1.  4.  S.  logarithmis 
iu  prim 3 Tcric  acccpris  : 1.  }.  4.  addamus  duos 
ultimos  j.  & 4 fientquc  7.  Ab  hoc  mimcro  7. 
auferatur  primus  nempe  1.  reliant  5.  Dico 
nunc  numerum  f.  elle  logarithmum  nunieri 
q‘J*fiti.  Ideoquc  fi  tabulam  infijicias  videaf- 
que  numcrum  gcometricum  in  lerie  A , rcT- 
pondentem  numero  j.  ferici  B , invenies  pari- 
ter  i<J. 

Liberum  eft  cuique  logarithmomm  , feriem 
quam  volucrit  adbibere  ; determinatis  tamen  lo- 
garichmis  duornm  numcrorum  \ jam  amplius  li- 
berum non  eft  quofcumque  logarithmos  adig- 
narc  exteris  numcris.  Vctbi  gratii  pofito  quod 
logarirhmus  unitatis  fit  1 & binarii  fit  1 necef- 
fari6  logarirhmus  quatemarii  erir  3.  & oftona- 
rii  erit  4 & ica  de  exteris  feriebus  qu*  applicari 
poflunr. 


Notandum  item  polfe  logarithmos  dccrcfce- 
re  xqtuli  Temper  decrcmento  , intcrca  dura 
numcri  geometricc  crefcunt  , proportional. bus 
femper  incrcmcntis.  Ut  ft  finr  du*  feries  E , 
6c  F , quarum  prima  crcfcar  geometricc  ilia 
vero  dccicfcac  arithiuctice  > idem  umcn  habc- 
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tur  emolumentum  ; nempe  ut  per  additionera  , 
& iub:ra«ftionem  logit itnmortim  , idem  effi- 
ciatur  , quod  per  mulriplicationem  , & divi- 
fionem  numerorum  geometricorum.  Sequitur 
autem  in  ei  Terie  quod  cum  Tcries  geometrico- 
rum Temper  ctcfcere  poflic  in  infinitum  , Tcric* 
autem  logarithmorum  qux  decrcTcit  per  xqua- 
lia  decrcmenta  , non  poftit  dcctcfccre  in  in- 
finitum , inveniatur  tandem  aliquis  numerus 
qui  habcar  pro  logarithtno  aliquid  minus  quam 
o ideoquc  habeat  numerum  dcficicntem.  Ut  ci- 
dem  Icriei  geometricx  E , refpondcat  Terics 
arithmetic^  dectcTcens  G > cum  logarithmus 
numcri  gcomcrrici  64.  fit  x.  8c  logarithmus 
fcquenris  nempi  118.  debeat  dccrcfccre  tt.'bus 
unitatibtis , debet  logarithmus  eft'e  — j.  hoc  eft 
tma  unitas  infra  o.  & logarithmus  numcri  geo- 
metric! if  6.  efle  — 4.  feu  quatuor  uni  tares  in- 
fra  o.  Ut  autem  vidcas  etiameos  logarithmos  Je- 
ficicmes  pofle  ctfe  utiles,  demur  tics  numcri  geo- 
metric! 
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itfttrici  1,4,  i i$  , q libus  methodo  logarithmic;! 
debet  qtxri  qurtus  propoi nonalis.  Sumancur 
darnrum  r.umerorum  logarithmi  17,14,  — 1 , 
adJe  duos  ulcimos,  id  eft  quatuordecim  Sc  minus 
imitate  ficr  1 j , aufer  17  cx  1 $ , deftmt  quatuor; 
idcoquc  reftabir  — 4 , logarithms  tuimcri 
qoxlirf.  * 

Mi  autem  mimcri  defedlivi  Time  communes  in 
algcbri. 
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, PROPOS1TIO  I. 

Theorema. 

S!  quatuor  quantitates  fat  arithmetics  propor- 
tioned : prim.  1 quirt*  fimul  f .mpu  , an.u 

Us  fait , tcriia,  g-fuunda,  item  fund  Jump  tit, 

Sint  quatuor  quantitates.  A, 
F.  H.  BF , C , DH  ; aruhmeiicc  pro- 
x.  1.  ponion.ilc* , hoc  eft  codcm  ex- 
£.  C.  tella  fc  (uperatues , ut  in  appo- 
4-  4*  fitoexcmplolccunda  quantitas, 

A.  B.  C.  D.  BF  fiipeict  primam  A , codcm 
* ptorfits  exccllu.qao  quarta  DH, 

fuperat  fccundam  C,  dico  A,  & DH,  fimul  xqua- 
lcs  cff_,  quantitatibus  C , & B F , fimul  fumptis. 
Sit  EF  exuffus  quamitatis  BF  fupra  A , Sc  excels 
fus  quo,  quantitas  DH  fuperat  C fie  GH,  fuppo- 
numur  igitiu  EF,  & GH.xqualcs. 

Deinonftratio.  Si  quantuati  A , addaiar  GH, 
fiem  A,  GH,  xqiales  ipfi  BF;  nam  A,  & BE,func 
arquales  , cum  F.F  fit  excdTiis  lincx  BE  , fupra  A. 
Q^arc  fi  xqualilnis  A , 6c  BE  , addanmr  GH  , Sc 
EF.  xqu.'lcs , ex  fupptifitionc  ; fient  A,  Sc  GH  fi- 
nv  I , x-p  ales  toti  BF.  Si  itcrum  xq  tales  lireas 
DG  & C rqunlifcms  addas,  fient  A , DG , & GH, 
feu  A,  DHHxqualcs  lincis  B F,  & C.  Quod  crat 
dcmonftranJsm. 

COROLLARIUM. 

Sequ'tur  ex  hie  propofi  ionc  , q.  AJ  fi  ex  qua- 
tuor  numcris  a-uhmetice  proportionalibus  , den- 
tur  tres  primi , f die  innotefeer  quartus  per  addi- 
tioncm , 5c  ftibcraftionrm.  Supponantur  eniiu 
‘cognitx  quantitates  A.  BF,  C,  6c  ignota  die  DH; 
fimul  add.xttur  BF  , Sc  C , ngnofirirur  aggrega- 
timi.ex  RF,&  C.cui  cum  aggrt  gatum  ex  A & DH 
xqualc  fir;  coguofcitur  etiam  illud.Exhoc  aggre- 
garo  fubtrahatur  A.  Rdinquitur  DH. 

53-3*953 

propositio  11. 

Theorema. 

Si  tres  quantitates  fuerint  arit'imetice proportio- 
nate t,  prijn  t,  <$■  terria  fimul  fa  tuple. , duple  fait 
quantiiatis  medi*. 

S«nt  tres  quantitates  A , B , C , arithmetic^ 
proportionates  ; hoc  eft  qttamitas  A codcm  cx- 
ceffi  fnpcrt  t quantiratem  B , quo  qnantitas  B fu- 
perat quantimem  C ; dico  A , & C , fimul  die 
dupl.is  quanriratis  B.  Ponautr  enim  quantitas  D 
scqnalis  ipfi  B. 

Demonftracio.  Cum  qnantitas  B fupponatuc 
Codcm  exccffu  fnperarc  quanrita- 
A.  B.  D.  C.  teni  C , quo  quantitas  A fuprrat 
B ; & D fafta  fit  xqualis  ipfi  B : 
D etiam  fuperabit  codcm  exccffu  quaiuicatcm  C, 
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quo  A fuperat  qnintitarcm  B.  Ergo  A,  B.  D,  G> 
fmt  quatuor  quantitates  arithnctici  proporiio- 
nalcs.  Qjtrc  ( per  pr.cUtntem  ) A , St  C fimul 
an]  nates  lant , quantitatibus  B.tiD  fimul  etiam 
fimaptis  i hoc  eft  duple  ipfus  B.  Quod  etat  dc- 

mon  (brand  11  m. 

COROLLARIUM. 

Si  Cx tribus  numcris  continue  arithmetic 6 pro- 
portionalibus, detur  primus,  6c  (ecundus,  dabitur 
etiam  tettiusj  fi  nempe  fecundum  du  pi  ices,  & ab 
co  fie  duplicato  fubtrahas  primum. 

B3  St  53  3638353  SMS®  535333  *55033553 
PROPOSITIO  III. 

Si  fat  quoscttmque  quantitates  arUhmetke  conti- 
nue proportionates  , carurn  different!*  mint  in- 
tervmlu  getnnetricc  proportioned. 

4.  A.  Sint  qnot  volueris  quantitates  arith- 

5.  B iTteticc  , Sc  continue  proportioiules, 

6.  C.  hoc  eft  B f ipcrct  quantiratem  A , eo- 

7. *  D.  detn  exceftii  ,qho  C fuperat  ipfun  B ; 

8.  £.  6c  quo  D fuperat  ipfam  C , Sc  E ip- 

F.  fam  D , & F ipfam  E.  Dico  ditfercu- 

tias  die  intervallis  propo n ionales  j 
hoc  eft  d fferentiam  qui  F fuperat  A,  elf-  quinru- 
plam difFerentix  qua  B iuper.it  ipfam  A,  to  q i6d 
intcrvalluin  F fupra  A lie  quiutuplum  in  etvalli 
inter  B & A. 

Dcmonftiatio.  Quotics  multiplicatur  interval- 
litin  totics  multiplicatur  eadem  J*fF  rentia  : fed 
xq  ^ multiplicia  fum  in  eadem  cat!onc,ac  quan- 
titates,quorum  func  m iliiplicia,  ( per  1 j.j.)  ergo 
m fc  Haber  inrerralium  id  intertallum,  iu  etiarn 
differentia,  ad  dilfcteiuiam. 
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PROPOSITIO  IV. 

Si  fat  quotcum-jitc  quantitates  continue  arithme- 
tics proportionates  ; exeejfus  ultima  fupra  pri - 
mam  divifut  per  firmer  urn  intcrvallorum,  dut 
dijjerentiam  qua  fe  exetdunt  tnviccm. 

Sint  iidern mimcri  A , B ,C  ,D  , E,F, conti- 
nue proportionates  arirhmeticc  ; dico  quod  fi  cx- 
ceftiis  q >o  F fuperat  quantitatem  A,dividatur  per 
numcrum  imcrvallorum , qux  funt  inter  F , 6c  A, 
dabitur  differentia  qui  fe  invieem  fuperant  fin- 
gulz  quantitates. 

Demonftracio.  ( Per  pracedentem  ).  ita  (c  habet 
inrcrvallum  ad  intervallum  , ficut  d fferentia  ad 
d -rtererentiam  ;quxrirur  autem  differentia  unins 
inrt  rvalli.  Si  ergo  fiat  ut  quinque  verbi  gratra  in- 
tervalla ad  diffetentiam  10  , icaunum  inter  val- 
lum ad  quarrum  nutnerum ; ent  reftangulnm  fub 
mediis  xquale  rcftangulo  fub  extremis  {per  i6.‘!.) 
Cum  autem  ut  fiat  n Itangulum  fub  mediis  dcbc.u 
multiplicari  10  per  unitatem  , & unitas  nihil  im- 
mutet ; igitur  fi  dividatur  differentia  per  nume- 
rtim  intervallorum  quotient  cut  cxcdTus  , quo 
numeti  fc  invieem  fupetant. 
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PROPOS1TIO  V. 

Si  fint  tfuatuor  numcri  geornttriee  proportionates, 
Logarithmi  mediorum  fimul  fumpti , e^uaier 
font  logarithms  extremorum.  • 

A.  B.  C.  D.  Sint  quacuor  nnmcri  A,B, 

4.  6.  8.  it.  C,  D , gcoiticiricc  proportiona- 
ls, F.  G.  H.  lcs  j d«co  illortira  Logarithmos 

E , F,  G,  H,  ita  fc  habere,  ut  F, 
G , fimul  fumpti , xqualcs  fint  numetis  E,  H,  fi- 
ronl  etiam  fumptis. 

Dcmonftratio.  Logarichmi  funt  nnmcri  aricH- 
meticc  proportionates  pro  gcometricis  fubftiturij 
fed  nnmcri  ariihmcticc  proportionales  ita  fc  ha- 
bent , ut  famma  mediorum  zqualis  fit  fummx 
exrrcmorum  : igitur , & logarithmi  ita  fe  ha- 
bitant. 

COROLLARIUM. 

Si  a fiimma  mediorum  auferas  logarithmum 
primi,  relinquitur  logarithmus  qiurti. 

W ^ ^ *»  *«*  «* 

PRO  POSIT  IO  VI. 
Theorem*. 

Si  fint  tret  numtri  contlru  c'  p>ofo'  r tonal  es  ^co- 
nstrict , logarithmi  extremorum  funt  dupli  lo- 
garithms rnedii, 

Dcmonftratio.  Logarithmi  ( ex  defi» .)  funt  nu- 
Rieri  ariihmcticc  proportionales , pro  geometric? 
proportiunaltbus  fubftiruti : fed  nnmcri  arithme- 
tic? continue  proportionales, ita  fc  ha  bent,  ut  ex- 
eremi  fint  dupli  medii  : ergo  & logarithm!  ita  (c 
habitant. 

COROLL  ARIUM. 


COROLLARIUM. 

In  ilia  (eric  logarithmormn  , in  qua  unitas  ha- 
bet  logarithmum  o.ldgatithmi  multiplicatoruth 
fimul  futnpti  xqualcs  iunt  logarichmo  produ&l. 

PROPOSITIO  VIII. 

Theorems; 

Logarithms  alien  jut  numcri  duplicates,  & i rumi- 
nant s logarilhmo  unit  at  is  \ aqudis  ifi  logarith- 
ms quadrats  tint. 

D.  A , B.  C.  Sir  numerus  A , dico  fi  ab 
I.  4 4.  1 6.  crus  loganthiTiO  duplicato,  au- 

feras logarithmum  umrarisi'tc- 
Jinquetur  logarithmus  eius  quadrati.Sit  cairn  eius 
quadtarum  C , ponarurqne  numerus  B , zqualis 
ipfi  A & prxponatur  unitas  D. 

Dcmordlraio.  ( Per  pr  ace  den  tom ) logarithmi 
nnmerorum  A , & B xqualcs  funt  logarithmic  I) 
& C : f d logarithmi  A , B fent  log.rithmus 
A duplicato*  coin  A fc  B lint  xqualcs  y igitur  lo- 
garirntru*  A duplicates , xq  alis  eft  logarilhmo 
nnmcri  C.  fc  loguuhu  o uniratis.  Ergo  It  a loga- 
rithmo  A duplicate  > a fiat  m logirithrntu  uni- 
tatis,  relinqoctur  K g luhmusuumcr:  C. 

COROLLARIUM  I. 

Si  logjrithmo  quadiati  addas  loginthmunJ 
uniratis.  hab  bis  diqdum  logarithmum  tadicis. 

COROLLARIUM  II. 

In  feric  in  qua  log  rirhmus  uniratis  efto,  loga- 
rithmus quadrati  eft  duplus  logauthmi  r,*.*'cisj 
idcoqne  d.»to  logarilhmo  q’-.-'dr-ti,  ftcilc  dabitur 
logarithmus  radicis , & vicillhi:. 


Ex  tribns  numcris  continu?  proportionalitas, 
ii  detur  logarithmus  pritni , fc  fcamdi , dabitur 
logarithmus  tcrtii.Si  enimdupliccs  logarithmum 
fecundi,  & ab  Co  fie  duplicato  , au&ras  logaifth- 
mura  primi,  reliable  logarithmus  tertiii. 

PROPOSITIO  VII. 

Si  duo  numtri  ft  invictm  muhsplicantes  , allurn 
protluxirim  ; erttnt  multiflicantium  logarithm!, 
aquales  logarithm  frodutli,  & unitatis . 


P A B c Sint  duo  nnmcri  A,&  B qui 
fc  invieem  multiplicantcs,pro- 
1 . 4.  6m  ducani  numcrum  C } dico  lo- 
garithmos  nnmerorum  A,&  B, 
fimul  fumpros  , xqualcs  cfle  logarilhmo  numcri 
C,  & logarilhmo  unitatis.  Prxponatur  his  nu- 
mcris unitas  D. 


Uemonftrario.  Cum  per  multiplicationcm  i 
mcri  B per  A,  producarur  numerus  C , totics  i 
merits  C continebit  numcrum  B,  quot  A conti 
imitates.  Ergo  { ut  jam  dcmortfiraiimus  in  ari 
rnetscis  cum  de  multiplicatione  ) ita  crit  unitas 
**•  ’ ^CUt  ® a<^  (pfr  4*  bu\tu  ) Jo 

ritluntis  mediorum  A , & B zqualis  eft  logari 

",,S  nuuicr‘  C , & uniratis.  Quod  crat  dont 
Arandum. 


PROPOSITIO  IX. 

Theorems. 

Logarithmus  radicis  triplicates , aejuaUs  tfi  log.i- 
rithrno  csthi  , & duplo  logarithm  unit.it i;. 

D.  A.  B.  C.  Sir  radix  A , cubus  eius  C * 
1.  4.  16.  64.  dico  logarithmum  numeri  A 

* triplicatum , xqualem  c(Tc  lo- 

garithmo  numcri  C , & logarithmo  uniratis  du- 
plicaro.  Sir  enim  B , quadcatus  numerus  ipfius  A, 
prxponatur  etiam  unitas  t). 

Demonftratio  Qiontam  radix  A,  mulctpltcan- 
do  quadratum  B produetc  album  C •,  cruni  loga- 
rithmi A,  & R fimul  fumpti,  xqualcs  logarithmi* 
D fc  C.  Sedgp/r  practdnttem)  logariihmusB, 
fimul  aim  logarilhmo  unitacis,  eft  duplus  loga- 
rithmi A.  Ergo  logarithmi  A & B fimul  cum  lo- 
garithm© uniratis  xqualcs  funt  triplo  logarithmi 
A.  Sed  ( per  $.  buius ) logarithmi  D , & C xqua- 
lfs  , (unc  logarithmis  A,  B,  ergo  logarithmi  D fc 
C fimul  cum  logarilhmo  uniratis  xqualcs  funt 
iiiplo  logarithmi  A.  In  hoc  autim  aggregato  bis 
invemtur  logarithmus  uniratis.  Ergo  duplus  lo- 
garithmus.unitatis,cum  logarilhmo  cubi,xquan- 
tur  triplo  radicis } quod  crat  oftcndtndum. 


COROLLA 
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COROLLARIUM  L 

In  fcrie  in  qui  logarithmus  unicatis  eft  o,  aibi 
logarithmus  eft  pratcisc  triplns  logarichmiradi- 
cis.  Quare  ft  habeatur  tabula  logar it hmorum, fa- 
cile cruitur  radix  cubica,  vcl  facile  data  radiccha- 
betur  cubus. 

COROLLARIUM  II. 

Logacithmus  ccrciae  poreftaris  fimul  cum  triplo 
logarithmo  unicatis , eft  quadntplus  logar  ithmi 
rad  ids,  & ita  confequemcr  dc  reliquis  proportio- 
nalibus  ab  imitate  incipicntibus. 

PROPOSITIO  X. 

Problema. 

Si  fucrint  quotcumque  numtri  geometrice  continue 

proportionate tyCoftito  logarithmo  primi , CT  fi- 

cun  (li  j ret /‘quorum  dare  logarithmos. 

Sint  numeri  A , B,  C,  D,  E,F , continue  pro- 
portionates, deturque  logarithmus  primi  A ,Sc  fc- 
Ctuidi  B,  quzritur  logadthmus  rcliqtiorum.  Sub- 
tree logarithmum  minorcrai  majori>&  differen- 
*iam  habebis  quam  fubtrahes.  i logarithmo  B , ft 
logarithm!  dccrefcnnt , aut  addes  log.iruhmo  nu- 
nKri  B,  Ci  crelcunc  j Sc  habebis  logarithmum  nu- 
mcri  C. 

Demonftratio.  Numcrorum  geometrice  pro- 
porrtonalium  logarithm!,  arquali  cxceflu  fc  fupe- 
ranc  : ergo  ft  fcmcl  hiinc  excclTum  habeas,  eum 
Temper  addendo,  vel  fubtrahendo,  habebis  loga- 
xithmos  confequentcs. 

Vel  duplica  logarithmum  numeri  B , Sc  ab  eo 
Cc  duplicaro  .infer  logarithmum  numeri  A ,6c  ha- 
bebis iogarichmitm  numeri  C.  Paritcr  ft  duplica- 
tor is  logarithmum  numeri  C , & ab  co  lie  dupli- 
caro auferas  B.  habebis  logarithmum  D. 

Demonftratio  paret  ex  6 hujus. 


PROPOSITIO  XL 

Problema. 

Si  dentur  quotcumque  numeri  geometrice  continue 
proportionates  j cognho  logarithmo  primi  , & ul- 
timi  , cr  numero  inter  vailorum  ajjignart  loga- 
rithmos reliquorum. 
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differentia  uninfni  jofque  ab  antccedente  , ergo 
eodem  modo  habebitur  diffeicntia  loearithmo- 
rum. 

Prece dentes  propofttiones  omnibus  omnino  Ura- 
rithmis  communes  funt.  I am  ad  logarithmos  cony 
manes  veniamus. 


rli  (VI  rfi  rvirt,  rfi  riS  *1  r?i  t&  & tv>  #i  rf1  rtS 

DE  LOGARITHM  IS 
communibus. 


Logarithm!  communes  funt  a Ncpcro  indicati, 
qui  a Her  it  earn  fore  opt  imam  fptciem  Logaruh- 
niorum  in  qua  unicatis  Logarithmus  diet  o.  Lo- 
garithmus denarii  eftet  icoocooo.  Logarithmus 
centenarii  cflcc  ioooooco  , roillenarii , &c.  Scd 
uc  puto  nimio  laborc  deterritus  hanc  aliis  fufei- 
piendam  provinciam  rcliquit.  Horumautcm  Lo- 
gar  it  hmormn  conftruen  Jorum  n.ethudum  hie  tra*> 
dendum  lufeipio. 

88886805*6? 6953*®  - ^8868858585889889888 
PROPOSITIO  XII. 

Problema. 

Omnium  '•umerorum  in  proportione  decupla  pre* 
cedentium , logarithmos  ajftgnare. 

Supponuntur  ad  libitum  duo  Logarithm!  dati; 
nempc  unicatis  qui  eft  o , Sc  .denarii  qui  eft 
locooooo  , dico  quod  ft  duplctur  hie  Logariih- 
mus  denarii, habvbicur  Logarithmus  centenarii,  ft 
triplctur  tnillcnarii  , ft  quadruplctur , numeri 
ioooo.  Si  continue  augcatur  eodem  angrmn- 
to  habebuntur  exterotum  in  proportione  dc- 
cula  procedcntium  Logarithm!  , ut  hxc  tabula 
indicar. 


Numeri  ahfoluti.  A 

i o 
too 
I ooo 

IOOOO 

1 0.0  0 0 o 

1 OOOOOO 

1 ooooooo 

1 OOOOOO oo 

1 ooooooo  oo 
1 oooooooooo 


B logarithm, 

0.  ooooooo 

1.  ooooooo 

а.  ooooooo 
}.  ooooooo 
4.  ooooooo 
f.  OOOOOO  o 

б.  OOOOOOO 

7.  ooooooo 
3.  ooooooo 
9.  ooooooo 
10.  ooooooo 


Sint  quotcumquc  numeri  A , B ,C  , D , E , F, 
continue  proporcionales  geometrice, dccurquelo- 
garithmus  primi  A Sc  ultimi  F j item  feiatur  nu- 
mems  intervallorum  , quseritur  logarithmus 
iiniufcujufque.  Ex  logarithmis  primi , Sc  ultimi , 
fubtrahes  majorem  a minori , & dilferentiam  di- 
vides per  nitmerutn  inrervallorum,  ut  habeas  dif- 
Terentiam  unius  logarithm!  ab  alio  vicino , quam 
addes , vcl  fubtrahes  , prom  logarithm!  crefccnc 
aur  deerefeent. 

Demonftratio,  Logarithm!  numeromm  geo- 
mctticc  propnrtionalium  continue,  flint  arithme- 
tic^ continue  proportionales.  Nam  ft  A eft  ad  B, 
tit  B,  ad  C.dcbcbic  logar  thmus  medius  zqui  fu- 
j>crarc  primum  ac  urtins  medium.  Sc  itaconfe- 
efuenter.  Sed  ( per  buittt ) quando  numeri  font 
aiitlunetice  continue  proportionales , ita  habetur 
Tom.  /. 


Demonftratio.  Cum  ita  fttuniras  ad  10  , fiettt 
10  ad  too.logarithmus  denarii  dnplicatut,  xqna- 
lis  erit  logariihmo  unicatis , Sc  logarithmo  cen- 
tenarii, {/  er  6 hujut)e rgo  ft  ex  logaiiclr.ro  denarii 
duplicaro  auferas  logarithmum  unitatis.qui  eft  o, 
reftabic  logarithmus  centenarii  ? ergo  fog-ruh- 
mus  centenarii  eft  duplus  logarithm!  denarii. 

Paritcr  quia  ita  eft  1 ad  i»  , ut  ico  ad  iooo, 
erunt  logarithm!  mediorum  10&  loo.rrquales 
logarithmo  unicatis  & millcnarii ; quare  ft  addas 
eos  ftmul.fiatq'ic  fnmraa  j ooooooo,  5c  ab  ca  fub- 
trahas  logarithmum  unitatis,  nempe  o,  reftabic 
logarithmus  mi llcnarii  , triplns  logarithmi  utii- 
tatis.Cum  igitur  rel'qni  protedant  in  e.idcm  fetie 
Geomctrica  conrinni , eorum  logarithm!  fc  fnpe- 
xabunt  arquali  Temper  cxcclfti  ( per  10.  haiw  ) 
1 1 i quare 
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quare  fi  continue  addas  logarithmum  denarii,  lu- 
bebis  logarithmo*  feqcentium  tmmerorura  in  ra- 
tione  dec  u pi  a continua  procedeniium. 

COROLLARIUM  I. 

Solemus  in  Algebra  quoties  proponicur  feries 
continue  Geomctnce  proporuonalium  unitati 
componcre,  o ,primonuincro  quern  radieem  vo- 
catnus  arponinius  i , fecundo  nurnero  ab  unitate, 
feu  quadrato  a , teTtio  qui  Temper  cubus  eft  j,& 
quarto , qui  quadratoquadratus  numcratur  4,  Be 
ita  confequemcr.hofquc  numcros  exponents  vo- 
camus , to  quod  exponant  quam  fedem  ab  uni- 
tate occupent.  Id  etiam  przftamus  modd.funtque 
logarithmi  quad  exponent cs  : fed  quiadcbcinos 
intermediorum  logarithmos  invenire  , ideo  illos 
mu  It  is  cyphris  augemus.  Confideranda  tamcn  eft 
pritna  cyphra,qux  proptcrea dicitur  chara&crifti- 
ca  , eb  quod  indicare  pofllt  quot  chara&ercs 
continear  numeral  cui  rcfpdnder.  Quare  onincs 
numcri  qui  funr  inter  uniratem  Be  denarium,  feu 
qui  unico  chara&ere  feribuntur , habent  loga- 
rithmumcu}us  chara&erifticaeft  o, qui  inter  10  & 
100, feu  quiduplici  chara&crcconftam,habcnt  lo- 
garithm u cujus  chara&criftica  i.quitriplici.cha- 
ra&eriftici  z,  qui  qttadrupHci,  fiimque  inter  1000 
& loooo.habcnr  logarithmum  infignitum  chara- 
ftcriftica  $ , Be  ita  confcqucnter,  chara&criftica 
logarithmi  minor  eft  unitate  , nnmero  chara&c- 
rum  quibus  feribitur  numcros  refpondens. 

Colligo  hie  regulas  hujus  fpeciei  logariih- 
morum. 

t.  Logarithmi  multiplicarorum  cquales  funt 
logarithmo  produ&yit  fi  numcri  B Be  C fe  mul- 
riplicantcs,faciant  numcrum  D, 
A B C D dico  addendo  logarithmos,  nu- 
1 } 4 iz  merorum  C & D, fieri  logarith- 

niim  numcri  D.  Eft  enim  ut 
vidimus  in  proportionc  Arithmetica,  unitas  ad  B, 
ut  C ad  D , trgo  logarithmi  B & C zqnanrur 
logarithmo  A & D;  quapropter  ciim  logarithmus 
unitatis  A fit  o , logarithmi  B Be  C aquamur 
logarithmo  D. 

2.  Panter  ft  dividends  D per  C,  fiat  quotiens 
Bex  logarithmo  numeri  D , aufei  logarithmum 
numcri  C , fiet  Irgarithmus  numcri  B. 

j.  Logarithmus  quadrati  duplo*  eft  logarith- 
tni  radicis ; cum  enim  radix  feipfum  multiplican- 
do  faciac  quadmum,  ( per  i.regtdam.)  addendo 
logarithmum  radicis  ejufdem  radicis  logarithmo, 
habetur  logarithmus  quadrati.  Quare  dato  loga- 
rithmo  quadrati, facile  habetur  logarithmus  radi- 
o's , vel  viciflim. 

4.  Logarithmus  cubi  eft  triplns  logarithmi  ra- 
dicis.  Eft  enim  ut  unitas  ad  radieem, ita  quadratus 
ad  cubum  ; ergo  logarithmi  mediomfn  , nempe 
radicis  & quadrati , zqualcs  funt  logarithmis  cu- 
bi Be  unitatis  , qtic  unitas  habet  logarithmum  o, 
ergo  logarithmi  radicis  , fie  quadrati  zqualcs  funt 
logarithmo  cubi , five  triplo  logarithmo  ra- 
dicis. 

j.  Si  quotcurrque  numeri  fe  multrplicent.dico 
logarithmos  omnium  multiplicanrium  fimul  fum- 
P^os.squales  effc  legasithmo  ultimi  prodt  &i.  Ut 
fi  numcri  z.  4.  j.  j.  fc  inviccro  multipUceni,<fli- 
ciantquc  numcrum  1 zo  , erit  logarithmus  numeri 
izo  zqualis  logarithmo  r.nmciorum  1.4.5.  3. 
Prima  enim  mnlriplicaripnf  * per  4 fiat  8 , Icga- 
ritlumis  numcri  8 arquabitut  icgarithtnis  z & 4 


(per  I regular*. ) Turn  fecund!  multiplicatione  ft 
jj  nuilupliccntur  per  5,  fiem  40,  cujus  logarith- 
mus  arquabitut  logarithmis  8,  id  eft  z & 4,  Be  to- 
garithmo  j.  Paritcr  fi  } multiplicando  per  40, fa- 
cial izo, logarithmus  110  xqualis  eft  logarithm© 
40,  feu  z , 4,  f , & logarithmo  j. 

6.  Si  phirimi  numeri  ab  unitate  incipicntes 
fint  continue  proportionalcs, logarithmus  ultimi 
divifus  per  numcrum  intervallorum,  pro  quotien- 
te  exhibet  logarithmum  primi  , feu  radicis. 

Ut  fi  fint  numcri  A > B , C, 
1.  x.  4.  8.  1 6 D,  E,  ab  unitate  A eonti- 
ABODE  nue  proportionalcs , Tuque 
o.  $.  6.  9.  ix  datus  logarithmus  i z , nu- 
meri  E , cum  logarithmus 
uniratis  fit  o & logarithmi  fc  cxccdant  codem  ex- 
ccflii , erit  ) logarithmus  primi  poft  tlnitatcm  # 
differentia  fcilicct  cujt  flibet  fequemis  fupra  ao- 
tcccdcnttm  , & logarithmus  ultimus, feu  n,coa- 
lefect  ex  omnibus  his  differentiis.  Sunt  autcmtoc 
dlferentiar , feu  cxccflus  , quot  intervalla  ) ergo 
fi  dividas  numerum  11  per  mimcrum  intetvallo- 
rum  qui  eft  4 , quotiens  3 erit  differentia  feu  lo- 
garithmus  primi , quae  continue  rcliquis  addita, 
uliquotum  lcgatiihinos  exhibet. 

PROPOSITI©  XIIL 
Problcma. 

Infer  mi  tat  cm  & denarium , quot  vobteru  tried l A 
proportionate  invenire. 

Sint  invenienda  mulca  proportional ia  inter 
uniratem  , Be  denarium  *,  ex  denatio  extra  he  radi- 
ccm  quadratam  , dico  illaro  radieem  efle  propor- 
tionalem  inter  unitatem  Be  denarium,  hoc  eft  ita 
efTc  unitatem  ad  hanc  radieem  ficut  hare  radix  ad 
denarium.  Si  enim  intelligatur  unitas  multipli- 
carc  denarii  m , m mcrus  ptodt  fluscrit  denarius, 
cum  unitas  muhiplicando , Be  dividend©  nihil  im- 
mutcr.  Jgitur  rc&angulum  ccmprchcnfi'in  Tub 
unirate , & denar  io  , eft  arquale  quadrato  radicis 
illius  : ita  ergo  ift  unitas  ad  radieem  quadratam  , 
ficut  radix  quadiata  ad  denarium.  Si  velis  inter 
hanc  radietm  & uniranmalium  nutrerum  pro- 
portionalcro,  illius  extrahe  tadictm  quadratam, Be 
ita  dcinccps. 

In  quo  notandum  eft  hzc  media  proponionalia 
non  efle  continua , hoc  eft  non  ita  (fie  unitatem 
ad  ultitr.6  invenu  m , ficut  illud  ultimum  ad  pen- 
ultimum  , Be  iflud  ad  ante  penult  .mum  , & antc- 
penuhitnum  ad  proamcpcnultimum , fie  enim  illi 
numcri  ( flint  in  proportione  continua  geotretri- 
<i,  fid  Temper  unitas  ira  fc  habet  ad  quemeum- 
que  ex  his  mitneris  , ficut  illc  fe  habet  ad  pci  ce- 
dent era. 

PRAXIS. 

Quia  difficile  eft  tot  extrahete  radices  ex  nu- 
mcri s ram  parvis  , at’geatur  tsm  unitas  quam  de- 
narius quot  voluetis  cyphris  o , intrlligendo  ver- 
bi  gratia  unitatem  divifam  efle  in  cerium  partes, 
& paritcr  denarii  quarreunrque  unitatem  efle  di- 
vifam in  centum  partes , fieri  ergo  milleiu  dcra- 
rio , tunc  mvltiplicer.tur  mille  pants  dcrarii  per 
cemvm  partes  unitatis, fientquein  denarin  rcroco 

f»rtei,vel  fi  veils, fuppcramr  unitas  d;vifa  ir  mil- 
e partes  , Be  denarius  confcqucntu  ir.  dccies  ir.il- 
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le  > inrelligatur  fa&a  multiplicatio  » proveniet 
» ooooooo  i ita  ut  ntimerus  cyphrarum  additarum 
denario , fir  temper  itnpar  , quod  neceftarih  dcbct 
fieri  iu  in  cxrrahendl  radicc  quadrata.  Quxrarur 
prima  cyphra  radicis  , nempe  radix  quadrata  nu- 
incri  10. 

Numcrus  autem  denarius  feribi  poteft  vcl  ut  iii 
A vc I ut  in  B. 

oooooooooooooooooooooooo. 

A.  io. — — 

I oooooooooooooooooooooooo. 

B.  I oooooouooooooooooooooooooo. 

Primo  modo  ita  cminciatur  io,cum  nullis  par- 
tibus  ccntics  millefimis  Sec.  in  fecundo  millc  ccn- 
tcfimX  partes,  fi  divifa  dice  unit.is  cantum  in  cen- 
tum partes, & in  hoc  fecundo  modo  reducitur  to- 
rus nutucrus  in  fra&ionecn,  fubintclligendo  illius 
denominatorem. 

Quod  ut  intcll’gatur,  in  numcro  minori  polfet 
feribi  denarius  f noc  modo  fuppofitji  divifione 
unirat  is  in  centum  partes’  io~  decern  aim  nul- 
lis partibus  ccutefimis  , vcl  hoc  modo  '***  millc 
partes  centefimx , 8c  fubticendo  denominatorem 
100.  intclhgeudo  tamen  hunc  numetum  mm  tile 
abfolutum. 

Quxratur  ergo  inter  unitatem  ita  au&am , 8c 
denarium  fimiliter  au&'.m  , snedius  proportiona- 
lis,  proveniec  numcrus  D,  cui  fubinulligenJus  ell 

D.  5 i<>ii77<S6oi68»-’9*?  '9o8St)jf4. 

E.  oooooooooooooooooooouooooo. 

Denominator  E , 8c  quia  numerator  major  eft 
flgnifieat  aliquas  imitates  abfuliuas,ut  vides  hie. 

1611-7766016857955 199SS9554. 

* ioo< 00000000000000000000000. 

Httjus  nuraeti  D denni  exetahatur  radix  qua- 
drata,Set  alius  numcrus  F. 

F.  1778x794100*891180119750415. 

Arque  ita  deincept  fi  Temper  extrahas,  radicem 
quadratam  quinqnagt-fimus  fecundus  exit. 

G.  1 ooooooccooo 00001  y 5 6 5 8 1 98640c  6470. 
Qui  poteft  feribi  hoc  modo. 

U.I,  aj  5658x9864006470. 

1 000 ooooooo ooooooo ooououoo 00000 00. 

Hie  numcrus  major  eft  unitate , 8c  fraftio  ha- 
bet  in  fuo  dcnominatorc  if,  cyphras plurcs  quam 
finr  in  numcraiore,  quod  maniftftum  eft. 

PROPO  SITIO  XIV. 
Problcma. 

Prhnus  modus  tnvenUndi  logarhhnum  numero 
d*to  re/pondenttm. 

Proponatur  numeri  cujufcumque  logarithms 
quxrendus.vcrbi  gratia  niuneri  9,  inter  unitatem 
A , aiiel.uu  pl.inbas  cyphris  exa&ioris  prxfcifio- 
nis  causa  , 8c  denarium  B , quxratur  medius  pro- 
pottionalis  C.qui  facile  hibebitur,  fi  denarii  an&i 
cyphris  tot  idem  cxcrahatur  radix  quadrata  , mm 
Turn.  /. 


II 

ita  eft  unitas  ad  radicem  quadratam  ut  radix  qua- 
dtata,ad  quadratum:  chin  numcrus  ortus  cx  mul- 


A 

I.  ooooooo 

Logarithm!. 
0.  ooooooo 

C 

*•  161x777 

0.  y 000000 

B 

10.  ooooooo 

I.  OOiJOOOO 

D 

y.  6x54161 

0.  750000© 

E 

7*  49894xi 

0.  8750000 

F 

8.  6 f 1)6451 

0.  95-75000 

G 

9.  5057*04 

0.  9687500 

H 

8.  9768715 

0.  9551150 

I 

9.  1598170 

0.  9609575 

K 

9-  °f 79777 

0.  95-ojix 

L 

9.  0000004 

0.  9541415.  5 

M 

9.  OOOOOOO 

°-  954x4x5-* 

N 

8.  9999998 

0.  9541415.0 

tiplications  radicis  quadrat.?,  xqualis  fir  contend 
to  f.  b imitate , & ultimo.  Illius  autem  logarith- 
ms lubetur  divukndo  bLriain  denarii  logatult- 
numi , nempe  per  precedenrem  regulam  , fi  fint 
Humeri  continue  proportionates,  ab  unitate  inci- 
piences , divifo  logarithmo  ultimi  pet  nume- 
rum  intcrvallorum  habetur  logariihmus  fecundi. 
Hie  numcrus  C non  eft  die  cijus  logarithmus 
quxritur,cft  cnim  9.  0000000,  qnarc  inter  numc- 
rum  C 8c  denarium  quxratur  medius  proportio- 
nalis  qui  habetur,  fi  mulciplices  nurocrum  C , per 
denarium  B,&  cx  produdlocxtrahcs  radicem  qua- 
dratam, Habetur  eius  logarithmus,  fi  addas  loga- 
rithmos  numetorum  B 8i  C .Sc  hr  jus  fummx  alfu- 
mas  dimidium.  Quia  autem  hie  numcrus  D dffert 
i prnpofito,  quxratur  inter  B&D,  medius  pro- 
portionalis  E eadem  methodo  , 8c  cius  logarith- 
ms,fumendo  dimidium  aggregaci  ex  logartthmis 
niTmeronim  B 8c  D.  Quia  autem  numcrus  £ ni- 
v mis  adhuc  diftat  k numcro  propofito  qui  dr  bee 
e(Tc  9. 0000000,  qnxrarur  inter  B & E,  alius  me- 
dia* F,  cum  fuo  logarithmo.  Hie  mimcrns  adhuc 
minor  eft  numcro  9 ooooooo.  Quire  in  rum  al- 
ter medius  inter  F & £ quxratur,  qui  crit  G ma- 
jor numero  propofito.  Quare  inter  G,  & F qux- 
ratur  alius  numcrus  medius  H,  qui  minor  eft  pro- 
pofico,  quare  inter  Gmajorem&  H minorem 
quxratur  medius  1 cum  fuo  logarithmo. 

Hie  quidem  numcrus  1 jam  fatis  accedit  ad  pro- 
pofititm  , qnarc  inter  H minorem  proximo,  & I 
roajorem  proxiroe, quxratur  alius  K,  tnm  alius  in- 
ter  K , & H , 8c  ita  confequentcr  inter  proximi 
minorem  , & majorem  poft  1 y medios  ptoportio- 
nales  tandem  invenics  numcros  L , & N,  & me- 
dium proportionalcm  M , qui  exa&c  convenir 
cum  propofiro,  ita  ut  fi  qux  lit  diff  renria , inve- 
niatur  ultra  terminos  prxfcripcos , hoc  eft  nr  ex- 
a&a  fir  operatio  , tarn  logarithmic  quam  nun  cris 
plurcs  addnntur  cyphrx  qux  poft  operattonern 
abjiciuntur. 

Hxc  prima  operatio  pro  inveniendo  numcro  9, 
ufui  efie  poteft  ad  inveniendos  alios  nnmeros,ver- 
bi  gratia  numerus  Deft  minor  numcro  6.0060000, 
8c  numcrus  E major, quare  qux  fuo  inter  D 8c  E, 
medio,  iuvenies  numcrum  , magis  accedentem  ad 
6,  atquc  ita  dcinccps,  donee  occurrat  6. 

Invento  numero  9 , habebis  numerum  5 ,nam 
cum  fit  ut  1 ad  ),  ita  5 ad  9,  logarithmus  nome- 
ri  y eric  femiflis  logarithm!  numeri  9,  fi  invene- 
ris  logarithmum  numert  6,  habcbislogariihrmim 
binarii,  cum  cnim  btnarius  multiplicand©  5 rfti- 
ci.it  6 , crit  logarithmus  6 xqualis  logarithm  s } 
lli  ij  & a. 
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& t ; quart  Gibmhendo  logarithmum  j a loga- 
ruhino  6,  rcftat  logarithrous  ». 

Uaio  hiv.o  i.daimu  logarithm  omnium 
iwmcronim  in  fcne  dupla  1 ,1,4,8,  1 6,  ji  0cc. 
per  cuniinnam  riiinoiK®  log.iriih:ni  1 , loga- 
tiih.rws  J d.i<  logainbraos  totim  fcrici  in  propor- 
tione  tripla  ),  9,  17  , S'  &c- 

M illipl  cando  ,0  pet  1 fir  10  . addc  logamh- 
moi  10  a 1,  habebis  logarirbmura  10. 

Dividcndo  10  per  1 habes  },  fub.rahc  log  i, 
ex  bgaruhmo  10 , r.ftar  logaibhmus  5 .fabtrahe 

ilcrum  log.a.  ex  log.f , rrfti'  b’g-l"  ■ & iterum 
rcftat  logarnhinos  it , fubrrahe  ite.um  logar.t, 
ex  log.r>  , fir  logai  ihmuJY&qoia  major  nu- 
merus  t*  rniiiott  lubtrahitut  > fir  numcrus  defc- 
ttivus. 

Qjarc  Ci  habcantur  logarirhmi  nnmeronuT)  y , 
6,  habentur  logarithm!  l|i>  y,Sc 

omnium  compofiroium  ex  ipiis  10  . ao  , 30  , 40, 
so,  4 o , 80, 90,  100  i & q«>a  bis  fex  Turn  1 i,  ha- 
berur  illius  logarithmus  * ter  j funt  15  > habetur 
logarithmus  cius  per  additionem  logarithtnorum 
f & 3 , & ita  de  rcliquis. 

Hzc  methodus  melius  fuccedit  in  mimerisma- 
joribus.vcrbi  gratia.  Sit  datus  logarithmus  50  5c 
31 , quzritur  logarithmus  31  . quxratur  medius 
proportionals  gcomcrrice  , qui  vix  aberrabit  \ 
mimero  3 1 * ita  ut  paociflinus  operationibus  fit 

Opiltn 

S quens  methodus  eft  pauli  difficilior.eara  ta- 
tnen  prxterminete  non  anfirn;  qui  cam  non  pote- 
rit  intelligcre.ptiroa  contentus  fit. 

PROPOSITIO  XV. 

Theorema. 

Si  alUjuit  nMnurm  minor  binario,#  major  unitate 
in  denominator/  fat  frathonu  if  cyphrat  ha- 
beat  , antequam  numerator  aliquam  habeat , & 
hn\tu  Humeri  radix  quadrat  a extrahatur  j diet 
quod  numerator  fratiionii  hu\u*  primi  rtnmeri , 
duplns  erit  numerator  is  frdflionu  raduis  fid, 
demprn  utrinque  fia  unitate , 

Sit  numcrus  H propofitus  unitatem  habens>& 
adjimftam  fiadkioncm  , cujus  denominator  Haber 
qiiindecim  o antequam  numerator  habeat  ali- 
qitcm  fignificativum  chara&crem.  Dico  fi  extra- 
hatur cjtis  radix  quadrats,  quae  pariter  erit  major 
unitate ; cum  unitas  habeat  pro  radicc  unitatem. 
haec  inquam  radix  quadrata  major  unitaie.habc- 

bit  numcratorcmfradlionis, qui  unitatem  cxcedit, 

qui  erit  media  pars  numeratoris  fra&ionis  qui 
prior  item  numcrus  unitatem  exccdit. 

Ptoponatur  enim  numcrus  H iubticendo  dc- 
nominatorem.  ut  ab  co  extrahi  poffit  radix  qua- 
drata. 

H.  100000000000000015563819864006470. 

Hie  numcrus  multiplicari  pri&s  dehet  per  uni- 
tarem  fin's  cyphris  auftam,  quae  non  immurat  nu* 
mcrum.fcd  tanrum  in  fine  illi  addit  mtilcotics  o. 

In  extradione  radicis  quadrat*  » jubemur  ex- 
trahere  radicem  ex  primo  pundo  > <]”*  cr|t  uni- 
t as,  qua:  extrada  cx  primo  pundo  nihil  reiinquit. 
Hare  radix  qnadraca  duplicator  , Sc  fieduplicata 
dividit  fcqucntcm,  cyphram  Sc  quia  fcquens  cy- 


phra  eft  o.  Temper  quotiens  erit  o,  donee  viniatnr 
ad  aliquam  cyphram  fignificativam.ac  Temper  ra- 
dix intcrea  crdccc  Sc  erit  1 oooooooooooooo , 
quot  ncrape  Turn  cyphtzo,  ante  fignificativas 
propofiti  ntmteri.  Tunc  demum  duplicanda  eft 
radix  jam  inventa  quae  dividere  debet  numerum 
reliquum  L.  ijf<  8x9804006470000.  &c. 

Et  quia  cuhftat  15  cyphris  quotiens  qui  ad- 
detur  radici  in  fingulis  progteffionibns  cadet 
in  cyphras  quz  port  opcrationem  rejidendz 
Turn  , hoc  eft  L.  1-5  568198640064700.  cooco. 
K.  1000000000000000 t. 

Si  applicetur  radix  duplicata.nempc  K , ipfi  L 
numero  refiduo » cum  pimus  charadcr  ipfius  K, 
fit  i , dividetprimum  charadcrem  numeii  L bi- 
Tariam  , addeturque  ipfi  radici  quotiens  1.  id  eft 
dimidia  pars  primi  caraderis  nnmeri  L , Sc  licet 
ctiam  idem  quotiens  addatur  in  fine  ipfius  radicis 
duplicate  , quia  tamen  rcTpondec  cyphris  qo* 
funt  poll  tiigefimam  priroam  , q'lzquc  idco  poft 
operanonem  abjici  debent.  ille  def;  dus  pro  nuilo 
haberi  deber.  In  fccunda  promorione  radix  co- 
dem  modo  applicabitur  Tccundo  charaderi  5 . co-. 
demquc  modo  divider  bifariam , intadique  rema- 
nent reliqui , quia  cyphrx  o quz  funt  in  radicc, 
intadas  rcliquunt  cyphras  numeri  fupcrictis  i 
ergo  in  promotionibus  Tcquetuibus  uTque  ad  tri- 
gefimam  Tecundam  vcl  tertiaro , fempet  bmorius* 
qui  primus  eft  radicis  diiplicarz  , dividet  nume- 
rum L,  ergo  radfx  qu*  provcnict  poft  qnmdecim 
cyphras  o , habcbic  mcdietaccm  numeri  L;  quod 
crat  demonftrandum.  Quod  accidet  quoties  hoc 
modo  in  aliqna  fradione  denominator  conftans 
unitate  & pluribus  cyphris  o,dupl&  plurcs  habc- 
bit  charadcrcs  quim  numerator  , dempti  nimi- 
rum  ipTa  unitate. 

PROPOSITIO  X V L 
Problema. 

Numtrorum  medio  urn  proport  tonal  turn  Inter  de- 
ft arium,  & unitatem,logarithtnas  ajftgnart. 

Logarithmus  denarii  dividatur  bifariam  , Sc 
habebitur  logarithmus  primi  medii  proportiona- 
lis  , nempe  illius  qui  eft  medius  inter  unitatem 
& denarium ; vocetur  ille  numcrus  A. 

Demonftratio.  Ciim  enim  ita  fit  unitas  ad  na- 
mcrum  A,  ut  numcrus  A ad  denarium  * logarith- 
mus medii  dunlicatus  zqualis  erit  logarithmo 
extremorum  : fed  logarithmus  unicacis  eft  o,  ergo 
logarithmus  numeri  A duplicatus*.  xquabitur  lo- 
garithmo denarii } & quia  Tecundus  numcrus  in- 
ventus nempe  B ,eft  medius  inter  unitatem  Sc  A. 
logarithmus  numeri  A bifariam  dividatur  Sc 
cjus  pars  dimidia  erit  logarithmus  numeri  B : ar- 
que  ita  de  czteris  uTque  ad  quinquagefimum  fe- 
cundum. 

# Habeantur  ergo  ilU  omnes  logarithmi  aim 
reTpondcntihus  Tibi  numeris  : przeipue  ver6  lo- 
garithmi fllorura  numcrorum  ultimorum  quos 
dcTcripfimus  fupetioti  propofitiouc. 
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PROPOSITI  O XVII. 


Problema. 

Cujufcumque  numeri  primi  logarithmum 
invent  te. 

Sit  numerus  primus  i cujus  logarithmas  qiue- 
ritor.Ptimi  cx  nuincro  x cyphru  au&o  quamthrl 
volueris , Sc  multiplicato  ptr  unuatcm  toe  idem 
cyphris  au&atn , extrahatur  radix  quadrata  j & 
Hhjus  radicis  fimilitcr  multiplicarz  cxcralutur  ra- 
dix quadrata  ; & ica  dcmccps  , dunce  occurrac 
aliquis,  qut  przeer  uniratem  habcar  fiadioncm 
aliquam  cujus  denominator  i y cyphras  habcat  * 
aurequam  numerator  aliquam  ligmficativam  con- 
tincat : erit  ( per  x9- ) numerator  Eadionis  du- 
plus  numerators  luz  radicis  , den, p i utrinqtie 
. imitate , hoc  eft  it*  proccdnnt  logarithm!  ficut 
mimeratotcs  iftirum  fradionum  : fine  cigo  fra- 
ftionum  numcrotum  ultimo  inventorum  . nn'roe* 
ratores  A,  & B logarithm!  ignoti  £,  rtc  F,  Sc  fine 
duo  ulcirai  numeri  invent!  per  propofi  x8.  Sc  co- 
rum fra&ionis  mimcratores  C , L).  & logarithm! 
cogniti  G.&H,  (per  re»e«'/.jo.  ) iftz  omnes  ra- 
tioncs  A ad  B , C ad  D , E ad  F,  G ad  H fane 
xquales,  cum  log.ii iihmi nujoics  fint  dupli  mi- 
norum  : ficut  nomeratores  roajotum  fra&ionum* 
/iint  dupli  minorum  ; ergo  alternanJo  erir  tit  A 
ad  E * ica  B ad  F , Sc  C ad  G , & D ad  H.  Cum 
ergo  fit  ut  numerator  C ad  fuum  logarithmum 
cognitum  , ica  numerator  A , ad  fuum  login* h- 
Cognofcctur  logarithmas  numeri  cujus 
A eft  numerator  fra&.onis.  l^ure  fi  toties  duple- 
• tut  • queries  f nt  inventa  media  proportionalia 
inter  binarinm  . & iinitatem,  tandem  habebitur 
loganthmus  bmar.j. 
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ntrnierum  , 8c  unitirem , qurre  media  proporr-o- 
nalia  , donee  aliquis  habcat  tbnditioncm  f ipra  al- 
latam;  cujus  per  prarcedentem  quaeres  logaruh- 
nnimj  quern  tottes  dnp|icab:$  quoc  mvcnift.  pto- 
porr tonal i.i  inter  numerical  i |*>Ji  & unitaum  * & 
ita  hibcbis  logarithmum  iftius  numeri  cut  addes 
logarithmum  mi||cnarii,&  ( er  enroll  7.bt,)H-)  ha- 
bebis  logarithmum  hu jus  numeri  ioi4  & quia  ifti 
iwmeii  1. 1.  4.  &c.  ufquc  ad  10x4.  Hint  continui 
proportionate* , fcituiquc  login thmus  extremo- 
rtnn  , fi  d if  rentia  corum  dividatnr  per  nume- 
rum  inter  valloium  ( per  it  .hujm  ) habebis  logi- 
rithmum  tcliquorum. 

COROLl  ARIUM. 

Invento  logarithmo  binqrii,  inveninntur  Inga- 
riih  ni  omnium  numerorum  competitor  om  cx  bi- 
nario  , feipfum  multiplicantc,  tit  fi  fiat  fixies  i.  i. 
4>S,  16,  |i.  64,  1 x8, 1 y6  , Sec  numerorum  io,< 
10,  40,  80,160  $ lo.&c,  numerorum  j , x-f,  1 
fi  cnim  fiibtf.  h is  logarithmum  binarii  ex  lugv 
rikhmo  denani , h <b  bis  logarithmum  quin.ii  ji. 
Ex  quo  fi  adhuc  fiibtr  .his  logariih  *mm  binapii, 
h ibcbis  logatirhmum  iftius  numeri  x unde  fi 
cn'am  ai.f  ias  logarithmum  binarii  h »beb  s loga- 
rithm,>m  iftius  17,  quod  fi  adhuc  aufet res  loga- 
rihtmim  bnarii  cx  logarictm  o numeri  i-f  quia 
log.irtthmus  bnacii  major  eft  fiet  numerus  defe- 
ftivus  logarithmus  hujus  fcc&ionts  y & aliarutrt 
ut  ~ fi  adhuc  auferatur  logarithmus  binarii. 

fieros3-:*>F*s3  09*229  rM5SBSssas.^S3»aa< 

PROPOSITIO  XIX. 

Problema. 

Invent  is  numerorum  prlmontm  Ieg4rithm:i : inve- 
nire numerorum  compojitomm  Ugaritbmoi. 


PROPOSITIO  XVIII. 

Problema. 

Numeri primi p.-tu'o  mnjoris logarithmum 
inventre. 

Quia  tamen,  cum  numeri  primi  quorum  quz- 
funtur  log-irithmi , fum  majorcs  j plurcs  client 
invcniendi  numeri  proport ionalcs , antequam  ita 
proxime  deveniretur  ad  unitatem  , ut  port  unita- 
tera  adderetur  fraiftio  , cii|us  numerator  dupid 
paticiores  cyphras  contineat . q.iim  denominator, 
Ita  operaberis.  Numeruro  primum  propoficum 
muhiplica  per  feipfum  , & prdduftum  per  ipfnm- 
niec , ita  ut  fiat  C)us  quadiatum  cubus  &c.donec 
aliquis  occurrat  numerus  qui  incipiat  per  1 ,8c  o, 
hunc  divides  per  aliqnem  numcrum  cujus  cogno- 
feitur  logarithmus  nempe  io.  xoo.  10000.  &c. 
fed  immediate  ip(o  minorem  , fict  fraftio  unirate 
major, & binario,  minor,  qus  jam  fatis  ad  uniu- 
tem  acccdct.  S«  vetd  adhuc  filin'  fhAionii  nu- 
merator non  habet  conditional)  fiipcrius  deferi- 
ptam ; extrahantur  radices , donee  aliquis  occur- 
rat , habens  talem  conditioncm.  Rem  in  eodem 
binario  oftendo  licet  fit  aptior  ad  majorum  nume- 
rorum  inveniendos  logarithmos.  Primi  hinacius 
multiplicetur  pcrfeiphim  x.  4.  8. 16  tx.  64.  1 18. 
ajd.  yix.  10x4.  numerus  10x4  aptus  eft.  D'vi- 
datur  per  1 ooo^ctqne  quotiens  i ^ inter  hunc 


Smtinventi  logarithmi  nnmerorum  primorura 
)»f»  7*  n»  1 3 » 17,  19,  xy,  1,31,  Sec.  niiz- 
rendi  ftmc  logarithm!  numciorum  comp«(ito-' 
rum.  Primi  fi  logarithmum  binarii  duplc^riplcs, 
quadruples  &c.  h ibebis  logarithmo*  torus  fetid 
a,  4.  8,  1 6,  j x.  See.  fi  codcm  modo  facias  pro  ter- 
nario,  habebis  ferkm  5,9, 17,  8t,  Sec.  & feriem 
S > Mi  ny,  & omnium  numerorum,  quo*  x>&  5 , 
mc.iumur  vetbi  grara  6,  ix,  18, 14,  y6,& c-  Cum 
autem  omnis  numerus  compofirus  oriacur  cx  mul- 
tiplicationc  numerorum  primorum  , quorum  lo- 

fj-irithmi  fupponuntur  cogniti , fi  addas  comm 
ogarrhmo'ihabcbis  logarithmos  omnium  com- 
politorum.  Qnod  crat  faciendum. 

fP»  t2?!  ^ $1 4s!  Ji  rvSi^  rti  jy» 

VSVS  LOGARITHMOaVM: 

PROPOSITIO  XX. 
Problema. 

Datl  numeri  abfoluti  logarithmum  reperire. 

Tres  aiu  quatuor  csfiis  accidere  poifunr.  Prt- 
m<i  fit  numerus  aliquisabfolutus  , minor  numero 
10000,  maximo  tabularum  , quzratur  in  tabulis 
ille  numerus , invenieturque  i regione  logarith- 
mus ipfi  corrcfpondcns. 

lit  Fiji  & 
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Si  nt»roerus  cujus  quaritur  logarithmus  fucrit 
fradk'o,  cuius  tan*  numerator* quam  denominator 
non  cxccdaiu  10000*  quxratur  utriufque  loga- 
ruhnttis  j quod  fi  fucrit  fradkio  propric  didka  , in 
qua  denominator  ex cedar  numetacorcm,  minor 
logarithmus  a majori  fuberahatur  •,  & differentia 
or  it  logarithmus  ptxpofitx  fiadkionis  feddefedki- 
vos,  ivkoquc  huic  prxponi  debet  hxenota — ■ 

Dcmonftr.  Prirodquoddefcdkivus  fitofkcndi- 
tor , quia  omnis  fiadkio  fimplex  minor  eft  imita- 
te i ergo  eius  logarithmus  minor  eft  logarithmo 
unitatis  in  hac  lp$cic  logarithmorum  ; qui  cum 
fit  o,  fradkionis  logarithmns,  minor  crit  qnam  o, 
fi.11  erit  difidlivus.  Quod  ctiam  differentia  duo- 
rum  logarithmorum  numeratoris,  Sc  dcnominaco- 
rii  fie  logarithmns  fradkionis,oftcndctur.  Sit  cnim 
iftc  numcrus  propoficus  7;  *,  hxc  fradkio  eft  quo- 
tiens  divifionis  in  qua  13  pet  14 , dividetetur, 
ut  conftat  ex  arithmetica : fi  cnim  1 3,  nummi  cf- 
fi.nt  d videndi  inter  14,  quilibct  rredccim  deei- 
• mas  quartas  aceipcrc  debt  ret : ergo  ( per  7 ,bnjm) 
logarithmus  diviforis  14, & quotient!-;,  xqtiabuu- 
tur  logarithmo  divifi  nempe  1 3 , ergo  fi  ex  loga- 
rulfmo  numeri  1 ; , auferas  logarithmum  numeri 
14,  reftabit  logarithmus  fradkionis  led  ditm  au- 
firtur  major  numcrus  ex  minori , reftat  differen- 
ita  corum  cum  figno— ; quod  crat  demonftran- 
dum. 

Tertid  dcrur  numcrus  cui  fradkio  adh; treat,  rc- 
ducatur  ille  numcrus  in  fradkionera  totalcm , ut 
347  routetur  in  — j Sc  utriufque  numeri » hoc  eft 
tain  numeratoris, ‘qukm  denominatoris,  Ingarith- 
mus  in  tabula  accipiatur,&  differentia  corum  eric 
logarihmus  quxlitus. 

Alio  moJo  futnatur  logarithmus  numeri  54, 
qui  auferatur  k proximo  Icquenti , ut  habeatur 
quantum  ere  feat  Jogarkhmus , co  qu&d  numcrus 
ci  refpondens  crefcat  unitatc  , Sc  dices  fi  uniras 
feu  7 augent  logarithmum  tot  cyphris,  quantum 
augrbunt  -7. 

Qui  tamcn  modus  non  eft  accurarus,  quia  non 
creicunr  logarithm!  in  eadem  ratione  in  qui  cre- 
icunt  numeri  ipfis  refpondentes  1 fed  minus 
crefeit  logarithmus  rcfpcdku  totius  unitatis , 
qukm  crefcat  rcfpcdku  primarum  partium  ejufdcm 
numeri. 

Si  numerals  datus  cujus  quztitur  logarithmus 
fit  major  numero  10000,  maximo  fcilicct  tabulx, 
fi  compofiras  eft , Sc  feiantur  qui  numeri  eutn 
producant,  addantur  logarithm!  numcrorum  cum 
producentium,  Sc  habebitur  eius  logarithmus.  Uc 
fi  numcrus  $6480  , qui  oritur  ex  nmlriplicationc 
numcrorum  304 , Sc  1 10,  quxratur  logarithmus 
utriufque  •,  corum  fumma  (per  7.  hunts ) eft  loga- 
rithmus numeri  36480. 

Quia  came n hxc  operatio  fupponit  numcrum 
cfle  compofitum  , Sc  cognofci  ntimeros  ipfum 
producentes  , aliam  regulam  proponam  univer- 
faltorcm.  Dividatur  numcrus  major  quam  10000, 
per  10, 100, 1000,  1 0000,  donee  qnotiens  fit  mi- 
nor quam  ioooo.  Si  cnim  adhuc  ille  qnotiens 
major  eflec,  dividcretur  adhuc.  Hujus  quorientis 
qiarre  logarithmum  quern  addes  logarithmo  nu- 
meri 10,  100, 1000,  &c.  per  quem  fadka  eft  divi- 
fio.qnodfi  ftdkacft  duplex  divifio  addarur  bis  lo- 
guithmus  illius  numeri,  per  quem  fadka  eft  divi- 
fio. Ut  fi  numeri  433307,  quxratur  logarithmus, 
dividatur  prr  1000,  ficiqric  quorums  4f  hu- 
jus numeri  adhxrentcm  habentis  fradkionem.qux- 
ratur  logarithmus  , qui  addatur  logarithmo  nu- 


meri 1000,  Sc  (per  6Jju!us)  prodibit  logarithmus 
numeri  propofiri, 

Coincidit  hxc  methodus  cum  praxi  traditl 
abUlac.  Sit  cnim  (inquit  ) propoficus  nnutc- 
rus  3567894.  Prim&  quxratur  numeri  3367, 
log.  3.  3313031  , qui  auferatur  ex  logarithmo 
fiquenti  3.  3314177.-,  nempe  numeri  3368  & 
reftabit  diff.rewia.  Et  quia  numcrus  3367894 
fupponitur  divifns  per  mille  , ita.  ut  fit  fadti 
fiactfo  decadica  , hoc  eft  fradkio  cujus  denomi- 
nator eft  10’,  vet  100  , vcl  1000  , &c.  hoc  modo 
inftituendaa  eft  rcgula  trium.  Si  nutnc- 
rus  3367  crcfceret  uniute  feu  , crcfcciet  lo- 
ganthmus hoc  numero  1117.  fed  crcfcit  tantum 
894  partibus  , quantum  igitur  crcfcet  ejus  lo- 
ganthmus ;^multiplica  1117  per  894,  fictquc 
10S7998  , quem  tic  dividas  per  icoo  , dclcndx 
funt  ties  uhimx  figure  , ita  ut  reflet  1087** 
quem  addes  logarithmo  invento  3.  331303 1. 

F jerque  logarithmus  nempe  hujus  numeri 
$567  ,T?o  fed  iftc  numcrus  eft  tantum  quocicns 
f;dk*  divifionis  •,  huic  ergo  , addc  logarithmum 
numeri  1000 , qui  cum  fit  3*.oooooco  , tantum 
addenda  elk  charadkcriftica  nempe  3 , fictquc  6. 
33141 18. 

COROLLAR1UM. 

Datus  numcrus  336-7—  eundem  habet  loga- 
rithmum cxcepta  charadkerifti  ac  numeuis 
3367894.  Quia  eft  quotiens  divifionis  insqoa 
icooo,  fuii  divifor , ideoque  tantoperc  cxtollunt 
ainhorcs  dccadicas  fradkiones  qux  logaritlhnos 
non  immutant , nifi  penes  charadkctifticam  loga- 
rithm! , qux  tcnctur  fere  memoriter,  nam  ab  uni- 
tatc ad  denar ium  eft  o , a denar io  ad  cent  enar  inns 
eft  1,  a cenrcnario  ad  millenarium  eft  1,  a mitlc- 
nario  ad  decern  millia  eft  3. 

PROPO  SITIO  XXL 
Problems. 

DJto  logttrUhma  rumerttm  reft  on  dent  em 
tjfignajt. 

Si  propoficus  logarithmus  invenirur  in  tabulis 
exadke , d regione  invenics  nmnerum  cuius  eft  lo- 
garithmus 

Si  vcr&  non  invenitnr  exadk^  , fed  invenitur 
in  tabulis  logarithmus  in  rehquis  xqualis , cx- 
cepta  tamcn  charadkctiftica , ut  fi  ptopontretnr 
logarithmus  1. 331303 1 , qui  non  invcnirctur  in 
tabula  , fed  invcnirctur  3. 331303 1 , ita  itt  iota 
diff-remia  fit  in  charadkcriftica  , numcrus  refpon- 
dens huic  ultimo  eft  3367.  Certum  eft  autem 
numcrum  refpondcnrcm  logarithmo  cujus  cha- 
radkcriftica eft  1 , inveniri  inter  tco.  Sc  toco, 
unde  abjicicnda  eft  numeri  inventi  ultima  cy- 
plira,  & fscienda  fradkio  hoc  modo  336  77.  Qnod 
fi  datus  fuiffet  logarithmus  1.  3313031*  abji- 
ciendx  cflcnc  dux  cyphrx  , hoc- modo  337;. 
fi  darecur  4.  331303 1 , qui  invcnirctur  in  tabu- 
la , except!  charadkcriftica  qux  diet  3 , nu- 
mero refpondemi  3 3 6 1 , addenda  tAct  cy phra  o, 
33670. 

Tcrri&  fi  lagarithmus  propoficus  nullo  modo 
invenitur  in  tabnla,  nee  ci  finhlis,  fed  datur  loga- 
rithmus co  major  , Sc  logarithmus  co  minor,  fit- 
matur  pro  numero  ci  refpondetue  , numerus  ref- 
pondcia 
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pondcns  logarithmo  proximi  minor!  , Sc  diffe- 
rentia inter  hunc  minorem  Sc  propofitum  fiat  nu- 
merator fiaftioms  , differentia  vero  inter  hunc 
minorem , in  tabula  inventum , Sc  fcquentcm  ma- 
jorem etiam  in  tabula  pofitAtn  , fit  denominator 
fra&ionis.Sit  datus  logarithmus  1.  3 z i i 97  6. 
proxime  minor  eft  1.  5111380.  proximo  major 
eft  1.  fit  1741.  logarirhmo  proxime  minori  con- 
venit  numcrus  331.  differentia  inter  datum  loga- 
rithunim  , Sc  proximo  minorem  eft  59$.  differen- 
tia autem  inter  minorem  Sc  majorem  eft  tj6r. 
fiat  3 3 1.  ~~  dico  hunc  numerum  efte  cum  qui 
refpondet  prxdi&o  logarirhmo. 

DEMONSTRATI  O. 

Patet  ex  fiipcrioribus  nam  13 6»  eft  differen- 
tia logarithmi  numcri  131 » Sc  logarithm!  nu- 
mcri  333.  q iarc  fi  differentia  1361.  dat  umta- 
cem  , leu  partes  unitatis  1 361.  differentia  596. 
dabit 

Ollcndimus  autem  fupra  hinc  fra&ioncm  non 
efTe  exaftara  , fed  pauld  majorem.  Unde  quia 
logarithmi  majorcs  habent  minores  differentia*; 
idc6  potib$  per  majorcs  operandum  eft.  Sit  ergo 
logarirhmns  datus  1.5111976.  addatur  h 1 jus 
chara&erifticz  1,  ut  fiat  major  logarithmus  , feu 
illi  addatur  logarithmus  ccntcnaru  , fieique  loga- 
rithmus  4.  j 1 1 1 9 7 6 , proxime  m nor  in  tabu- 
lis  inventus  eft  4.  511 1904.  n inner* i'  llircfpon- 
dens  eft  33104;  diffcicmia  inter  logan  hmum 
inventum  mmorem  , Sc  datum  eft  71.  differentia 
inter  hunc  minorem  , & proxime  majorem  eft 
130  , fiat  ut  130.  ad  71  ita  unitas  ad  aliud  ; 
quam  unitatem  augenr  6 cyphtis  cxa&ioris  calculi 
gt  ana  ; fieique  pto  alia  fia&io  xqualis  —^7*. 
idcoque  numcrus  refpondens  logarithmo  4. 
5111 976  , ciret  3 3 104  , ******.  fed  quia  numcrus 
ille  minis  magnus  eft,  dividatur  per  100  , nume- 
rus  33104  , div.ifus  per  100  , eft  331. 

Progrclfus  oftendit  rationem , quia  cnim  loga- 
rithmus  habebat  cyphram  majorem  charadtc- 
riftici  logatiihmi  propofiti , ideb  debuit  minui 3 
e^go  numcrus  ipfi  refpondens  dividi.  Cxccra 
fine  clara.  Hie  ut  oftcudcrctur  progrtfTus;  vo- 
lui  dividi  denominatorem  5*3^46,  per  too; 
unde  inotilis  fuit  ilia  divifio  : hoc  tamcn  debui 
in  die  arc  ut  ofttndcrcm  rationem  operationis. 

Sit  logarithmus  quiaunque  defrftivns  413634, 
cujus  quzritur  valor , feu  quzritur  numcrus  ei 
refpondens : ad Jattir ci  logarithmo,  qtiieurnque 
logarithm's  vetbi  gratia  numcri  360  , fiatquc  ex 
his  duobus  numcris  logarithmus  , cujus  exqui- 
ratur  numcrus : fit  119.  d'eo  hujus  primo  exhibi- 
ti  logarithmi,  numerum  cfTc  ratio  eft, cum  ad- 

ditur  logarithmo*  numcri  360,  idem  eft  ac  fi  nu- 
merus  360  multiplicaret  talcm  fraftionem  (per 
y.hujtts  ) & ut  eft  unitas  ad  hanc  fra&ioncm : ita 
360  ad  19;  ergo  per  ea  quz  diximus  in  arith- 
meticis  bene  cxplicatur  fra&io  per  jj;*,  quod  erat 
oftendendum. 

Sit  deniqttc  aliquis  magnus  logarithmus. 
Ab  eo  auferatur  logarithmus  alien  jus  ex  in 
frafctipcis  10,  100  , 1000,  10000,  vel  alter 
ejufdem  ratioms  , donee  fit  non  major  ulti- 
mo tabulz  qui  uteris.  Hujus  logarithmi  quz- 
ratur  valor , inventus  numcrus  multipliceiut  per 
1 o , 100  , 1000 , &c.  Sc  habebis  numerum  qux- 
fitum. 

Sit  inveniendus  numenis  logarithmi , 
5.  8734670  3 fi  ab  eo  Jctrahatur  logarithmus 


numcri  1000,  reftabic  logarithmus  1.8734670. 
cujus  numcrus  quzfitus  , ut  fupra  eft  747  “‘i 
qui  multiplicanis  per  1000  , dabit  747151.  • 

Ratio  cadctn  eft  qux  in  fupctioribos. 
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PROPOS1TIO  XXII 
Problems. 

Cu)ufcumtjMe  numeri  duti  rudicem  cjmj  l rut  am , 
cubkam,  a:u  cuju/lutntjue  poitjlutu  trivenire . 

Cujufcumquc  numeri  quzre  logartt  hmum  (per 
3i.)quem  bifarikm  divides  , numcrus  refpon- 
dens huic  djmidio  logarithmo , eft  radix  quadra- 
ts; fi  per  3 divfus  finllet , habuilfcs  logarith- 
mum  radicis  cubic*  , fi  per  quatuor  tettiz  po- 
teftatis , habuilfcs  logarithmum.  Hzc  propoucio 
per  fc  patet. 

Demonftratio  fupponit  in  ferie  quacuroqua 
geometric!  ita  fe  habere  unitatem  ad  ptimum 
numerum  , qui  eft  radix  exterorum  omnium  , Sc 
! quo  tota  icries  fuarn  dcnominationcm  accipit, 
ficut  hzc  radix  ad  quadratum  ; quadtatus  , ad 
cubum  3 cubus  ad  quadiatoquadratum  , Sc  ita 
confequenter.  Hzc  cnim  eft  natura  feriei  gco- 
metricz  , ut  termini  fint  in  eadem  femper  pro- 
porcionc  geomctrica  continua.  Dum  ergo  quz- 
ritur radix  quadrata  , alicujus  numcri j quzri- 
tur fctics  geomctrica , in  qua  numcrus  propofi- 
tus  fit  feeundus  ab  unitatc.  Supponicur  autem 
cognitus  illius  numeri  logarithmus  , inter  quera 
& logarithmum  unitatis  , debet  interccdetc  ali- 
quis  medius  propottionalis  arithmeticc  , h.ibe- 
tur  autem  logarithmus  unitatis  qui  eft  o , qui 
fubtra&us  ex  logarithmo  propofno  , cum  rclin- 
quit  inta&uin.  Quare  logarithmus  numeri  pro- 
pofiti eft  differentia  inter  hunc  logarithmum 
Sc  logarithmum  unitatis.  Jubec  autem  praxis 
ut  logarithmus  propoficus  dividatur  bifariam , 
quo  fa&o  habentur  tres  numcri  arithmetic! 
proportionates  , nempe  logarithmus  unitatis  , 
media  pats  logarithmi  propofiti , Sc  logarithmus 
propoficus  , qui  eft  logacithmus  propofiti  nume- 
ri ; fi  habeantur  numeri  iis  rcfpondcntcs.nem- 
pe  unitas  , numenis  intermedins  , & numcrus 
propofitus  illi  erunt  geometric!  proportiona- 
tes , ergo  fccundus  eric  radix  quadrata  numeri 
propofiti. 

Idem  applicari  poceft  -cubo  3 fi  enim  mune- 
rus  pro  ci’bo  fitmatur  , debent  quzri  duo  numcri 
inrermedii  proputt ionales  inter  unitatem  Sc 
cubum  3 cbm  ergo  habcatur  logarithmus  primi 
numeri , Sc  unitatis , qui  eft  o , bene  trifariam 
dividimus  hunc  logarithmum.  Sic  enim  habetuc 
logarithmus  primi  intermedii , qui  eft  radix  cu- 
bica  , Sc  ita  de  aliis  omnibus  poteftatibus  intclli- 
gendum  eft. 

PROPOSITIO  X X 1 1 L 

Vfut  tabularutn  toj^urUhmUurmm  refpendemium 
ar cubus  quudruntis. 

Primb  feiendum  eft  tabulas  communes  conti- 
nere  6 ordines  , feu  colomnas.  Priraa  column* 
continet  minura  , gradus  illius  notatus  eft  in 
fionte  ipfius  paginx  3 ptogrclfufque  talium  mt- 
nuiorura 
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nutorum  fit  dcfcendcndo.  Singulis  minutis  re- 
fpondcnt  in  fecund i columna  (inus  proprius , 
in  certia  tangens  , in  quarta  fecans , in  quinta  lo- 
g.irtthmos  linus.  Ultuni  logarithmus  tangent  is. 
Logarithmus  fccancis  non  elk  adhibicus,  quia  fa- 
cile li.ibrri  pot  ell  fi  logarithmum  linus  comple- 
mcmi  an  feus  k logatiih.no  finOs  lotius  duplicate. 
Cum  cnim  ita  lit  linus  complement  ad  fmum 
totuin  , ut  linus  totus  ad  Iccantcm  erunt  loga- 
tithmt  extremorum  equates  duplo  logatithmo 
medii. 

Alia  pagina  totidem  h.ibet  columnas.  Prima 
contincr  mmuta  gradus  in  fironte  paginx  nocati, 
* Pfogrelfiilquc  mmutorum  fit  afeendendo ; ut  cui- 
libcc  aicm  alccrius  paginx  fuurn  in  ifta  tefpon- 
deat  complement um  \ fcquuntur  eodem  ordine 
refpondentes  finus,  tangentes,  fecaoces,  logarithm 
mi  finutim,  logatithmi  tangentium. 

Invenimmir  tantu  n arcus  ufque  ad  quadran- 
tem  , quia  arcus  majores  quadrance , eundem  ha- 
benr  finum,  tan  gen  tern,  8c  Iccantcm,  ac  fua  com- 
p!  cinema  ad  femicircuhnrq  tabu  lx  autem  ita  fup- 
ponunt  finum  to  turn  effe  partium  iccoocoo. 

Primus  ufus.  Sc  prxcipuus  tabularum  in  co 
confiftit,  ut  propofito  arcu , tot  graduum , Sc  mi- 
ntitorum  \ etus  affignes  finum,  cangentcm  , & fc- 
camcm.  In  panih  is  quas  finus  totus  fupponitur 
contincrc  joonoooo  Quod  f.cillimum  ell,  fi  ar- 
cus cunt i neat  tanu'im  gradus,  & minuta  j fi  cuitn 
adhucmintir.i  fecunda  h.b-rct  adjui£l.i  talis  ar- 
cus, pars  proportionals  addenda  ellet.  Ur  fi  fit  li- 
nns arcus  grad. 56,  ,j4  ,fume  d fferentiam  in- 

ter finum  grad,  j 6,  if' ,8c  finum  arcus  56,16',  in- 
veniefquc  differential!)  1711.  Fiat  rcgnla  amea , 
fi  uimm  minutiun  primum  leu  60  minuta  freun. 
da  dant  1711,  quid  d.ibimt  54  , lee.  Sc  invenics 
970, addenda  finui  grad. 5 6,1 5 ,qui  ell  9.7751  517$ 
fictquc  9.7756197  t quod  intelligendum  fi  cx- 
a^liffi  tic  velis  procederc , nam  in  plctifquc  ope- 
rarionibus  Hla  negligi  poffiint*  Idem  intclligcn- 
d>un  eft  dc  ungentibus  8c  fccantibas  , 8c  loga- 
rithms. 

Si  velis  finum  verfum,  aufer  finum  comple- 
menti  a finu  toto,  rclinquemr  linus  verfus  , fim- 
plex  8c  linearis. 

Si  Ingiriihinum  linus  vet  fi  requit  is , quia  ita 
ell  fcmiiadms,  ad  finum  arcus ; ut  linus  arcus  ad 
finum  vet fum  arcus  dnpli  (per  t.  cerell.prop.  4. 1 
Jjuim  ) cx  logarithmo  finOt  dimidii  arcus  dupli- 
cate, aufer  logarithmum  femiradii,  five  logatith- 
mura^nusarefls  graduum  50  , relinqnitur  loga- 
rithms fintis  vetfi  qoxfiti. 

Sccunda  pars  iftius  usus  confiftit  in  co > ut  da- 
ro  finu,tangcntc , fccar.te  , logarithmo  finus , aut 
cangentis  , aflignetur  arcus  illis  refpendens;  fi  fi- 
nus darus,  tangens,  aut  fccans,  inveniantur  in  ta- 
bnlis,  arcus  illis  refpondens  in  prima  columns,  ell 
illc  qui  qisxritur.  Si  vero  non  inveniatur  in  tabu- 
la , q-ixratur  in  tabula  proximo  major,  8c  minor ; 
fubtrahinirquc  minor  i majori , ut  hakeatur  eo- 
rum  different ia , turn  minor  l propofito  etiam  au- 
feratnt , ut  habcatur  differentia  eorum  : tumfiet 
regula  aurea  ; fi  differentia  major  is  a minori,  dat 
minuta  fecunda  60  , qnor  dabit  fecunda  diffren- 
tia  minoris  a propofito.  Sit  datus  ifte  fiiuis 
9.7756197  , in  tabula  proximus  eo  minor  eft 
9-77?  15*7*  Cui  refpondent  gradus  56,15' 8e  pro- 
xime  major  9.7757059  graduum  56.i6',ditfeten- 
tia  inter  hos  tabulates  ell  17x1,  d fferentia  inter 
propofitum  8c  miuorem  ell  970.  Fiat  rcgula 


irium , fi  differentia  1711  dat  fecunda  60,  diffe- 
icniia  9-0  J .bit  fecunda  i4>  igic„,  .1KU1  ltfpo„. 
dens  eft  grad. 5 6 , niin.ij . l‘ccunda.54. 
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PROPOSITIO  XXIV. 

Prublema. 

Vfiit  logarithmorum. 

Ufus  proprius  logarithmorum  confiftit  in  co 
ut  propofiiis  due-bus  numeris,  tertium  proportio- 
nalcm  invenias  pci  folajn  additioucm,  8c  fubua- 
ftionem. 

Duplctur  logarithmus  feet mdi  , 8c  ab  hoc  du- 
plo aufcracur  logarithmus  primi  , re  ft  a bit  loga- 
rithmus n inner i quzfiti  quod  manifcftum  eft  cx 
difinirionc  logarithmorum. 

Parker  datis  tnbiis  numeris  quartum  propor- 
tionalcm  inveniemus , fi  adJamus  logarihivos  fo- 
cundi  & teriii , 8c  k fomma  eorum  lubtrah  unus 
logarit hmum  primi  j rclinqucinr  logarithmus 
quarti, Demur  num.iy,  60,  no,  invctiieudustft 
quartus  pioportionalis  188. 

PROPOSITIO  XXV. 

Ptoblcma. 

Dates  tr  Situs  numeris , quartum  ptercrlicnaUm 
invenire  in  ratione  invent, 

Logatithmi  primi , Sc  fecund!  fimul  addar.ntr. 
Sc  ab  eorum  fumma/uberahatur  logarithmus  ter- 
tii,  rcftabitque  logarithmus  quarti.  Quod  elariffi- 
mumeft  cx  dtfinitionc  logarithmorum  8c  praxi 
communi  rcgulx  proportionis  invetfx. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Problema. 

Datis  tribus  numeris  quartum  prtportionalcm  in - 

venire  in  ratline  duplicata  illtus  , qui  eft 
primi  ad  Jt(H»ditrn. 

Sint  dati  numeri  A , 8c  B , 8c  tertius  C , cui 
quartus  proportionals  inveniendus  in  ratione 
duplicata  illius  qux  eft  A ad  B : logarithmus  A , 
fubirahatur  cx  logarithmo  B,  & differentia  dupla- 
ta  addatvtr  logarithmo  C , fumnu  dabit  logatiih- 
mum  numeri  quzfiti. 

Ratio  eft  , quia  fi  differentia  addcrctur  loga- 
rithmo nutneti  C \ firm  logarithmus  quarti  nu- 
mcri,  8c  ita  effet  A ad  B i ut  C ad  qua: turn-  ilium 
numerum  ; cum  proportionalittm  xqoe  diff  ren- 
tes fint  logarithmi.  Si  rmfus  addatur  fcmcl  hxc 
differentia  , fict  ut  A ad  B , ita  quartus  ilienmvc- 
rus  ad  quintum.  Scd  idem  f.dum  eft  cum  diffe- 
rentia duplicata  addita  eft  : ergo  inventus  eft 
qtiintus  ad  quem  C habtt  rationcm  duplicatam 
illius  qux  ell  A ad  B.  Eadcm  met  hodo  invenie- 
mus numerum  in  triplicata  rationt,in  quadrupli- 
catl,  See. 
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PROPOSITIO  XXVI 1. 

Problem*. 

inter  Aaios  numeros  quote  urnque  medios  proper* 
tic  rules  invenire. 

Differentia  logarithraorum  dacorum  numcro- 
rum  dividatur  bifarikm  , fi  unicam  mediam  pro- 
portionalcm  vclis  j crifarikm  ft  duas  j in  quatuor 
partes  fi  rres.  Hxc  differentia  addica  logarirhmo 

rimi  numcri  dabit  iogarithmum  primi  medii , 6c 

uic  ad  hue  addica  dabit  Iogarithmum  fccundi 
medii. 

Uc  inter  daros  numeros  A j 6c  B fint  invenien- 
di  duo  medii  propot tionalcs. 

A B 

8.  64.  511.  4096. 

Differentia  logarithmorum  divifa  per  3 , dat 
9.0  3 09  00  , qux  fi  ad  dat  m logarithms  minotis 
9.0)0909  , dabit  Iogarithmum  primi  medii 
1.806(800,  6c  huic  logarirhmo  iterum  addica , 
dabit  Iogarithmum  : 1.7091700,  igitur  inter  8, 
& 4096  erunt  duo  medii  proportionates  64,  5 1 1, 
hoc  eld  ut  8 ad  64, ita  .64  ad;  11;  & 511  ad 
4096. 

Ratio  clara  eft,  quia logarithmi  illoruro  nume- 
rorum  funt  xqucdifFcrcntcs  j ergo  numcri  func 
continue  proportionales. 

PROPOSITIO  XXVIII.  * 
Problema. 

Vfm  ultimo  tabuU, 

Quia  ultima  tabula  folummodo  continct  toga- 
rithmos  numerorum  ab  unitatcad  ioooo,modum 
doccbo  quo  logarithftius  cujufcumque  numcri 
10000000  non  cxccdentis  inveniatur  & viciflim,- 
licet  autcin  jam  de  hoc  locutus  fim  fupra,hic  me- 
lius demonftrabo. 

Qjxrc  in  ultima  tabula  quatuor  primarum  fi- 
gorarum  numeti  dati  1 , fubtrahe  Iogarithmum 
inventum  ex  logarithmo  proximo  fcqucnti , ut 
habeas  corum  differentiam,  quam  per  reliquas  fi- 
guras  numcri  dati  multiplicabis , & ex  produdko 
abfeinde  ad  dexteram  tot  figuras  quot  reliqux 
fuerint;  rcliquum  adde  logarithmo  prius  invento, 
mutetur  item  charadkeriftica  qux  unitate  minor 
eftc  debet  numero  charadkcrum  , quibus  numcrus 
refpondens  conftac  exempli  gracii.quatratur  loga- 
rithmus numcri  3567894,  qui  eft  ).  551)031  , 
quo  fubtradko  ex  fequenti  3.5514148,^1^11  1117, 
fit  autem  regula  trium.fi  1000  dederint  11 17, quid 
dabunt  894,  fit  multiplicatio  1117  per  894,  reli- 
quas cyphtas  numcri  dati.haberurquc  produdkum 
1087998,6c  fadka  divifionc.per  rejeftionem  trhim 
charadkcrum  in  fine,  reftat  fere  to8S,  quibus  ad- 
jedfcis  ad  primum  Iogarithmum  3.  5513051  , & 
mutata  charadkeriftica  3 in  6 , fit  logaiithmus 
6.  5514118,  numero  3567894  refpondens:  pari- 
ter  ut  exercearis  *,  logarithmus  115607  eft  5. 
0990 137,  6c  numcri  1358009  eft  6.  3715454. 

Dcmonftratio  petitur  cx  eo  quod  in  tam  ma- 
gnis  numeris  unitate  tantura  differentibus , loga- 
Tom.  I . 


rithmi  imermedionim  proportionales  funt  pro- 
ximo numeris  ipfis  , quarc  numerorum  3567  Sc 
3568,  vcl  numerorum  3 567.000  6c  3568.  oo%in- 
rermedii  logarithmi  funt  proxim*  proportiona- 
les , hoc  eft  fi  logarithmus  fecund i fuperat  loga- 
rithinum  primi  partitas  1117  , feu  h unit**  aut 
1. 000;  aut  ~ dat  1117,  intermedia  fu&io  o. 
894  feu  £'■*  tribuct  quartum^roportionalem,  at- 
que  ita  invenio  Iogarithmum  numcri  3567  !*♦ 
elle  3.  5514118.  Multiplicctur  numerus  prop!  fi. 
tus  per  iooo,fccundum  rcgulam  dec  ad, cat  urn  fia- 
dkionum  in  Arithinctica  tradiras  , fict  numcrus 
3567894  , addendus  autem  eft  logarithmus  nu- 
mcri  1000  , ut  logarithmus  produdki  ,xqualis  fit 
logarithm  is  multiplicantium , eft  autem  logariih- 
mus  numcri  1000, 3.00000003  fit  ergo  logarith- 
mus  numeri  propofiti  6.  55141  iS,  quod  erat  dc- 
monftrandum. 

CO  ROLL  ARIUM. 

Hi  numeri  jfflK  «1 

M67;jH  vel  J vel  5^67894 

eofdcm  habent  logariihmos , cxccpra  charadkeri- 
ftica  nempe  primi  numeri  logarithmus  eft  o. 
55141  i8,fecundi,  1.55 14, 18,  tertii  1.55 141  >8, 
quarti  5.5514118  , quint  1 4.5514118,  fexti  5* 
55141 18 , fepcimi  6.  55131 18. 

fiBfi999fi9WWfiaw®S9W?ef9'  0W£6Q:e9©'e25328 
PROPOSITIO  XXIX. 

Theorems, 

Numeri  integri  cum  fratlione  adhxrente  loga- 
rithm urn  invenire. 

Si  detur  numerus  integer  aim  fradkione  deci- 
mal! adhxrente,  ita  ut  in  numero  6c  in  numerator 
re  fradkionis  fimul , fint  quatuor  tantum  cyphr* 
eius  in  tabula  Iogarithmum  inveniemus  mutata 
tantum  charafteriftica.  LJt  fi  proponatur  numerus 
vel  J f Til  vel  if6~  Hem  eft  logarithmus  ac 
numeri  3567/ed  primus  habet  duradkcnfticani  o. 
fecundus  1 , tertitis  1 , quarrus  3. 

Si  numerus  cum  denominacore  fradkionis  ad- 
hxrcntis  plurcs  quam  quaruor  cyphras  comme- 
rce ut  356^—  quare  ut  prius  Iogarithmum  nu- 
mcri 3 567  — dcindc  dccurtabis,  aut  augebis  cha- 
radkcrifticam  prone  exiget  numerus  charadkeruro. 
Secundo  fi  alia  fpecics  ftadkionis , revocari  facild 
potent  ad  dccadicam  prout  docuimns  in  Arithme- 
tica,  turn  per  pritis  didka  hujus  numeti  atm  fia* 
dkionc  adhxrente  Iogarithmum  invcnics. 

Quod  fi  non  lubct  fradkioncm  propofiram  ad 
decimalem  revocarc,  ex  numero  integro  , 6c  fra- 
dkronc  fac  ftadkioncm  improprie  didam  , 6c  fub- 
trahe Iogarithmum  denorain  it  oris, ex  logarithmd 
numeratoiis , reftabit  logarithmus  aggregati  ex 
inregro , 6c  fradkione.  Ut  fi  proponatur  3 7 fiat 
fradkio  impropria  7 logarithmus  o.  6010600  nu- 
mcri 4,  fubtrahatur  ex  1.1760913  logarithmo 
numcratoris  15  , rclinquetur  o.  5740313  loga- 
richmus  quxfitus. 

Demonftratio.  In  oroni  fradkione  intelligitur 
numerator  dividi  per  denominatorem  , fed  ciim 
untis  numerus  alium  dividit,  fubtrahenduseft  lo- 
garithmus diviforis  ex  logarithmo  divifi  , firque 
logarithmus  quotient;?.  Ut  fi  15  dividas  per  4, 
erit  quoriens  4;crgo  hoc  modo  habetur  logaruh- 
mus  hums  numcri  3 7-. 
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PROPOS1TIO  XXX. 


Jnvcn ire  logarithmum  frailiouis  proprie  ditli. 

Proponatur  fraftio  proprii  di&a  , cujas  nem- 
pe numerator  eft  qynor  denominatore  vcibi  gta- 
tii  y fubti-hatur  numerators  a logarithmus 
o.  ?o  10500  cx  denominatotis  j logarithmo  o. 
69897QO,  Sc  reliquo  prarponator  noca  defc&iva, 
rdhbitque — o.  597940?. 

pemonftxatio.  Logamhmtis  ftaftionis  eft  mi- 
nus qu  ,m  0 , cum  cnim  fra&o  fit  minor  qtum 
untas.im1  taj  autem  habeat  logarithmum  o»fiadbo 
neccllarib  mimerum  minor em  qaam  o , h six  bit 
pro  fuo  logarithmo.  Quod  verb  ita  habcarur 
probirur  fcadLo  eft  quotiens  divifioni  , in 
qua  numetus  idler  dividendus,  Sc  numeral  f- 
divtfor , quotiens  cnim  eflet  7 , fed  fi  cx  dato  lo- 
garithmo dividendi  fubcrahaiur  logarithmus  di-  * 
viforis , reftat  logarithmus  quotientis  •>  ergo  fi 
fubrrahcrcrur  logaruhmus  ? , ex  logarithmo  1, 
h.ibcretur  loganhmus  quaefitus.  Sed  idnonpo- 
teft  , cbm  fuDirah.ndus  fit  major , tunc  ergo  fi'b- 
tr  ihitur  minor  ex  mqote , Sc  refiduo  ptxponirur 
nota  dtfe&us — ut  fi  aliquis  habeat  duos  nuit»- 
inos  Sc  d,  beat  creditort  j,  non  tanntra  nih  l ha- 
bet  , fed  fi  h»beict  ad  hue  tria  nihil  habcrct.  lgi- 
tur  , h.tjufmodi  ptaxi  bene  cxurg.t  fradfcionis  lo- 
ganihmus. 


FACIUOR  CONSTRUCTIO  CANON1S 
Logatiihmorom  , finubus  , tangentibu* 

Sc  fecantibus  refpondentium. 

QuMmvu  contrucre  tabulae  logarithmorum  fi- 
nubus , tagentibtts  dr  feearribm  ref  ot!dentium,non 
Jit  diffii  ilin* , quam  » timer  is  abfointu  fucs  tribtte - 
re  logarithmo  1 ; cum  finus  , tangentei , & fecantes 
fim  etiam  nstmeri  fimplicet  : funt  tamen  propofi- 
tionts  nonnulU  qtt a compendia  fupprditant.  In 
gtnere  igitur  dicere  poffumut  , ubi  firms  aliquis 
invent  tur  per  regular*  proportionum  geometric  am, 
logarithmum  tnveniri  poffe  per  regulam  trittrn 
Arithmetic  am , feu  per  additionem  , dr  fubtra- 
Ohoriem  : pramitto  tamert  unam  propofitiotiem. 

6SSfi^3-5853'5a*‘B3^®®'5365tv5  -©053908  h &&63 
PROPOSITIO  XXXI. 

Theorema. 

Ut  dim!  di  urn  firms  totitu  ad  fin  urn  dimidii 
arcus  , ita  fentss  complements  ipfiu*  dimidii 
ad  fintstn  totitu  art  rtf. 


Sit  arcus  AB , cujus  dimidium  AG , fitque  AF 
femiffis  finus  totius  AC  , ducannir  AB , BD  qux 
dividantur  bifariam  in  I & K , junganturque  cx 


ccntro  C,  line*  ClG,  CKH  qux  ( per  t.  5. ) per- 
pcudiculares  erunt,  erumque  A1 , BK  finus  ar- 
cuurn  AG  , BH  , qui  funt  dimidii  arcuum  AB. 
BD.  D»co  ita  rile  AF  , dimidium  finus  totius  ad 
AI  finuni  dimidii  arcus  AG  ficut  lC  , finus 
complement  ejufdem  dimidii  arcus  AG  > ad  BE, 
fuium  arcus  AB. 

Dcmonftratio.  Triangula  ABD>  BED  . habent 
angulum  communem  BDA  ; angulus  ABD  in  fe- 
micirculo  rc&us  eft  , angulus  item  E tidu*  eft, 

( per  defin.  firms  ; ) ergo  funt  arquiangula  , Sc 
{per  5 .6.)  End.  ita  eft  A D ad  AB , in  ma- 
jor! , ficut  B D ad  B E in  minori  , quare 
Sc  d midiitm  AD  feu  AC  eodem  mob  fe  ha- 
bet  ad  AB  . ficut  dimidium  BD  . nempe  IC  , 
ad  BE  , ut  autem  AC  ad  AB.  ita  AF  ad  AI  utriuf- 
que  dimidium ; ergo  ita  eft  AF  ad  AI , ficut  1C 
ad  BE,  quod  deroonftrandum  crat. 

COROLL  ARIUM. 

Dato  logarithmo  finus  arcus  AG.  & logarith- 

roo  finus  complcmenti  ,darnr  log.tr. 1 hmus  finus 
arcus  dupli.  Si  nempe  addas  logarithmos  datos, 
& a fumma  fubttahas  logaruh  uum  dimidii  finus 
totius  , qui  facile  habetur  , fi  cx  logarithmo  li- 
nus  totius  fubtrahas  logarithmum  binarii. 

1 

PROPOSITIO  XXX 1 L 
Problema. 

Canortem  logarttbrnieum  tangentium  cotiflruere. 

Qnoniam  ita  finus  complement!  ad  finum  ali- 
cujus  arcus  , ut  finus  totus  ad  tangentem  {per 
XX.  precedents  ) & logarithm!  mcdiorum  xquan- 
tut  logarithm!*  extremorum  {per  ) fi  cx 

aggrcgato  logarithmorum  finus  arcus, & finus  to- 
tius , aufcras  logarithmum  finus  coinpleiucnti , 
dabicur  logarithmus  tangemis. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Ptoblcma. 

Canomm  logaritbmicum  fee  anti  urn  confiruert . 

Quoniam  (per  *}•  pracedentu)  finus  totus  eft 
medius  propottbnahs  inter  finum  complement! 
Sc  fecamem arcus , crit  (per  6. bairn)  logariih- 
mus  finus  totius  bis  fiimptus  xqualis  logaruh- 
mis  fccantis  , arcus,8c  complementi.  Quare  fi  cx 
logarithmo  finus  totius  duplicato  auferas  loga- 
rithmum complementi  , habebis  logarithmum 
fccantis. 

COROLL  ARIUM. 

Quia  in  adverfa  paghia  bgarithmonim  pro 
finubus  habentur  logaruhmi  complcmenrorum, 
tcncturque  memoria  logarttlunus  finus  totius 
duplicatus , facilis  eft fubtra&io  hujns  lngarith- 
mi  complementi  a duplo  logarithmo  finus  torius, 
ut  non  fit  pofita  tabula  logarithmorum  pro  fe- 
canribus.  Quorics  igirur  indiges  logarithmo 
fecantis , fubtrahe  logaiithmura  complementi  ex 
xo.  0000000. 
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Pro  finubus  verfis. 
PROPOSITIO  XXXIV. 
Thcorcma. 

Snbtenfa  eft  media  proportional U inter  diamt- 
tram,  Q-  ftnum  vtrfnm. 


Sit  arcus  CE  , cu jits  chorda  CE  , finus  vcrfus 
CB , dico  cord  am  CE  eflc  meJiam  proportiona- 
9 1cm  inter  diametrum  AC  , & finum  verfiim  CB. 

Dcmonftratio.  Triangula  CE  A , CEB  habent 
angulum  communcm  C j item  angulus  AEC 
in.fcinicitculo  refills  e(l , ficut  angulus  B;  ergo 
( per  j.  6. ) iu  ell  AC  ad  CE  in  magno  trian* 
gulo , ut  in  parvo  CE  ad  CB , quod  demonftran- 
dum  crat. 

COROLLARIUM  L 

Daro  logarithtno  chords  , datur  logarithmus 
finus  Vcrfi,fubtcahendo  fcilicct  ex  chords  duplo 
logarithiuu.  logarithmum  diametri;  eft  autem  lo- 
logarithmusdtametri, logarithmus  finus  tot  ins  au- 
dits logarishmo  binarii , & logarithmus  chords 
cfl  logarithmus  finus  arcus  dimidii  audtus  co- 
dem  logarithmo  binarii. 

COROLLARIUM  II. 

Paritcr  ira  e(i  CB  ad  BE  , fiqtc  BE  ad  A B 
Iinum  complementi  au&utu  finu  tota  DA. 

DE  LOGARITHMIS  A NEPER 
traditis. 

Quamvit  ea  qua  r clique  hoc  libro  continentur, 
fint  minimi  necefftria , aiqite  adt'o  fine  nllo  di- 
fpendio  omitti  poffint  j in  honor  ern  tamtn  A Jeperi 
Nohiln  Scoti,  aui  Lear!  thrncr urn  inventor  jit  it , 
ptculUrem  torum  rationem  , qua  Ipfe  ingeniofijfi- 


me  ufut  eft,  brevlttr  aperlmeLim  cenfui  i quod  i:i~ 
utile  non  exit , cum  in  eo  auihore  non  ha  facile 

fcrcipi  fijfu. 

SUPPOSITIO. 

Sitpponit  Nepernt  in  log.riihinis  ifujor  his, 
omntin  etrorem  qui  ad  uiutatcm  non  rerveniat 
negligi  pofle,  6c  iltius  nullam  rationem  haben.  Id 
ufurpatur  in  fiunbns  , tangennbus,  & fecatiubus, 
ni  ratio  cur  femidiameter,  fen  finus  rotus  non  af- 
fumicur  uu  parcium.ut  cum  fcccnmt  Ptolenisiis, 
6c  alii  vetcrcs  , fed  10000000  non  eft  alia,  n,fi  ut 
fine  fra&ionibus  finus  firgulorum  arcuum  , aut 
etiam  chords  afllguar  entuc  fine  ullo  erroris  nota- 
bilis  pcriculo  •,  in  majotibus  enim  numcris  error 
non  adxquans  unam  unitatem,  eft  tamp  rva  pars 
fui  rutius,  ut  cvanefcar.  Multi  minus  fra&onum 
haticri  debebit  ratio,  fi  majori numero imjotis 
accurationis  gratia  multas  addamus  cyphras.  Ut 
fi  numeio  A 10000000. 00  adderemrs  duas  cy- 
phras  intet  punflionc  notatas  , deindc  operando 
cxurgerct  hie  nomeros  A 10000000. 04  dico 
hanc  fiadlioncm  pofle  tt 116  negligi  port  names 
operations  , licet  dum  operamur  illius  rstr'onem 
habearaus  nc  repetiuone  augeatur.  Ratio  eft  quia 
ilia  addicio  duarum  cyphraium  numcrum  mulci- 
plicat  per  100,  figmficaretquc  10000000.  ■—  de- 
cern milliones , cum  4 centcfimis  parti  bus  uniuS 
uniratis. 

Ut  autem  accuratiflima  fitoperacio,  finui  totl 
addit  alias  7 cyphras  hoc  mo  do  10000000. 
ooooooo.CoJligcs  primof  .ftiett liter  cognofciali- 
qtiam  quantitarem  in  ordluc  ad  tubulam  confi- 
cicndam,  ft  dicatur  minor  efle  aliquo  numero  roa- 
ximo , Sc  major  alio  item  maximo.  Ut  fi  dicatur 
aiiqua  quantitas  cfle  minor  numero  9999959. 
0000006  , & major  numero  9999999.  01100004, 
dicam  enim  in  ordine  ad  tabulam  noftram  quad 
negligit  errores  mi  no  res  unitate.eam  quantitatem 
cfle  9999999  fimplicitcr  & fine  addito. 

Hsc  ratio  nova  non  eft,  nam  Archimedes  po- 
firi  diametro  circuit  497  circumfercntiam  definic 
cfle  inter  rerminos  < 1.  Sc  1 <61,  hoc  eft  mino- 

rem  primo,  majorem  fecundo  numwo. 

Colliges  a,  loco  quantiratis  ignots  pofle  illiui 
terminus  uftupari,  parirerque  addi,  fubrrahi,  mul- 
tiplicari , dividi , ac  fi  hanc  quantiratem  h.ibcrc- 
mus,  ut  fi  femuliametmni  circuit  1487-  multipli- 
er nuis  per  78  t,fiet  area  circuli  1940787-  vera  ma- 
jor , fi  candcm  (cinidiamecrum  multiplicemu? 
7807- exur  get  veri  minor  19)9087-. 


PROPOSITIO  XXXV. 


Theorema. 

De  linen  logarithmic a; 

Ncperus  genefin  logarithmorum  cxplicat  transfer  amr  in  a,  fecundo  in  4,  tertio  in  8,quar- 
exemplo  duotum  mobilium,  quorum  unum  squa-  to  in  16  , hsc  linca  AB  quz  hoc  modo  ■ercurri- 
bi liter , aliitd  morn  fecund' mi  aliquam  rationem  tur  reprsfentabit  numcros  fimplites.  Supponatuc 

movearur.  Ut  autem  explicationem  addam  de  fimul  aim  linca  ACtransftrri  aliquod  mobile, 
meo  ,q*i*  melius  rem  octilis  fubjiciatrfupponan-  verbi  gratia  mufeam  , qus  moveatur  sqnabilitcr 
tur  cfle  dus  lines  AB  , AC  fc  inviceni  perpendi-  in  linea  AC  rranfUra.  Sc  q«to  tanporc  lir.ea  mom 

cularitcr  fccantes  , quarum  altera  AB  immobilis  accelcrato  pefcnrrit  As.  mufea  percurrat  AK,  it  a 

fit , alia  veci  AC  ita  moveatur  fupra  AB,  tit  fern-  ut  cum  linea  AC  crit  in  pun&o  1 , mufea  crit  in 
per  pcrpend’culariter  infiftat.Movratur  antem  ac-  ptindko  D , pariter  dum  linea  AC  pervener ir  in  4, 
celcrato  morn  , ita  ut  ptimo  quocumque  tempore  ranfea  squabilitcr  niota  fit  in  E , Unique 4^* 

Tom.  /.  a K K k ij  squalcs. 
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xqualcs.  D«m  linea  A C erit  tranflata  in  pun- 
ftum  8,  mufea  percurrcrit  in  fua  linea  tria  inter- 
valla  intenrallo  AK  xqualia,  dam  linea  AC  erit 
in  pun&o  1 6 mufea  per curr erit  quatuor  interval- 
1 !a  fitquc  in  G , dura  erit  in  pun&o  j a » mufea  erit 
in  H. 

In  linea  ABfunt  numeri  abfoluti  Sc  fimplices, 
line*  perpcndicularcs  zD  > 4E,  8F,  16G  , jz  , H 
funt  logarithm!  numcrorum  a>  4»  8,  1 6,  j i Sc c. 
Linea  autero  cx  ditplid  illo  mom  rcfiiltans^mpc 
linea  curva  ADEFGH  fit  linea  logarithmica.  Si 
dividerccur  A B in  partes  xquales,  exciperetque 
omnes  nnroeros , in  ea  invemremus  logarithtnos 
omnium  numetortim  mtermediorum,  ut  fi  nume- 
ri 6 qnxrendua  eflet  logarithmus  dufta  in  pun&o 
6 perpendicularis  6L,  erit  cius  logarithmus,  Sc  lie 
alix  petpendicu lares  ad  lineam  ulque  logarithm!- 


cam  tetminatx  exhibent  logarithmos  omniurq 
numerorum.  Neper  us  rem  non  ita  fubjicit  oculis, 
neque  hanc  figuram  fecit » qux  taroen  meo  judi- 
cio  fatis  appoiitc  rem  demonfttat.  Immo  li  in  ma- 
ximo  piano  aliquis  operaretur  , ha  neque  figuram 
fideliflime  defcnberct , haberct  inftrumentum  in 
quo  logarithmos  omnium  numerorum  quantum 
ad  praxes  geometricas  pcttinet,fatis  exa&c  deter- 
minaret. 

Poterat  linea  A B dividi  fimplicitcr  in  parte# 
arquales,  ita  ut  motua  lincx  AC  fupra  lineam  A B 
ellct  xquabilis,  motus  autem  mufex  fupra  lineam 
AC  tranllatam  , diet  acceleratus  quod  figuram 
omnino  diverfam  exhiberet;&  quidem  prior  fup- 
pofitio  rc&c  cxplicat  logarithmos  communes, 
hxc  verb  poftetior  necduria  eft  ad  logarithmos 
Neperi  quos  propoficione  fcquenti  expbeo. 


PROPOSITIO  XXXVI 
Theorem*. 

Explicate  l»[4ritbm»rum  fnppttnm  k Neptrt, 
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AE , & AB  aJ  AD,  Ac  AD  ad  AB  , & divUcndo 
ita  fit  CF  ad  FE,  Ecu.  Ff.  ad  ED  , Ac  ED  ad  DB, 

Ac  convmendo  ut  DB  ad  DE  , ita  DE  ad  EF  > CSC 
E F ad  G F , Ac  componendo  ut  AB  ad  AD , ita 
AD  ad  AE  ,&  AE  ad  AF,  & AF  ad  AG  , Ac 
ita  conleq.wnTcr.  Voki  autem  ut  linca  AC  tranf* 
lata  mocu  accelerate  perpend  iculirirer  Temper 
infift.it  linex  A B*  Suppono  item  in  linca  AC 
raufeam  moveri  squab  liter  non  ex  A versus  C, 
led  cx  C versus  A , ita  ut  dura  linca  AC  tranf- 
lata  fuerit  in  B , mufea  r tia®  mota  xquabilicer 
cx  C versus  A,perveniat  in  A ; hoc  eft  inveniatur 
in  B.  Volo  iufupec  ut  motus  mufex  in  ipfo  pun- 
do  B , inveniatur  zqiulis  , feu  xqne  vclox  , ac 
morns  tranflatioms  ipfius  lines  AC,  qui  compu- 
tarur  in  AB  , ex  quo  fit,  tit  quia  motus  tranflatio- 
nis  line*  AC , eft  acceleratus  , velocior  fit  in  B 
quain  in  D.  quia  omnis  motus  accclcratus  minui- 
tur  versus  ionium  vnotusjex  quo  fit  etiam  ut  zcjue 
vclox  fit  motus  mufex  in  H ac  in  B ; ergo  motus 
mule*  velocior  eft  in  H , quam  ipfe  motus  tranf- 
lationis  fit  velox  in  D , qntre  \ pundo  C ufque 
adpundmu  B Temper  mufea  movebitur  velocius 
quam  linca  jqo axe  cum  eodem  tempore  quo  linea 
AC  , transfertur  ex  D in  B , ac  fit  per  A B mufea 
percurrat  lineam  HD  , Ac  vclociraiem  xqualem 
h.ibcar  velocitati  trai .fiitionis  in  B , qua:  major 
eft  quam  in  DB  cum  crcfcar,  linca  HD  quam  per- 
currer  mufea  major  crit  quam  linca  DB;: ta  oft.n- 
dam  lineam  E I efle  majorem  quam  E D » Ac  FK 
majorem  quam  FD.  Quod  prob-bo  de  aliis  om- 
nibus fimiliter. 

Suppono  fecundb  mttfeam  ubi  pervenerit  in  B 
ultcrius  concinuate  fuuni  motum  xquabilem  ver- 
sus partes  L , item  lineam  AC  ulua  B transferd 
mu tn  accelerato  in  cadem  ratione,  ita  ut  fit  cadem 
ratio  AE  ad  AD  & AD  ad  AB.qux  ABad  AM  & 
paritcr  dividendo  cadem  fit  ratio  ED  ad  DB.quz 
DB  ad  BM,  Quia  autem  motus  mufer  eft  fem 
per  xque  velox  ac  ctat  in  B , motus  autem  tranf- 
lationis  fir  velocior  in  tota  BM  , quam  crat  in  B 
cum  fit  acceleratus  , idco  in  BM  motus  trau(la~ 
tionis  major  erit  motu  mufex. Supponamus  igitur 
inrerca  dura  linca  transfertur  ex  B in  M , roulcam 
conficete  lineam  MN  . datum  eft  lineam  BM, 
majorem  elfc  linca  MM  , quod  de  aliis  omnibus 
probaba  ultra  pun&uro  B. 

Quia  autem  diximus  fupd.nos  polTe  ponete  lo- 
gamhmos  decrefcere  , interca  dum  numcri  geo* 
metrice  proportionales  crefcunt  , fint  linex  AG, 
AF  , AE , AD , AB , AM  , numcri  geometrici 
crcfccntcs , fintquc  line*  FK  , El , DH  logarith- 
ms decrefccntes  xquibilitcr , erunt  igitut  loga- 
rithm! , diftantia  mufex  1 linea  AB,  quae  in  pun- 
do  B nulla  eft  , aim  mufea  fit  in  linea  AB  , eft 
igitur  logarithmus  linex  AB , leu  Onus  toiius  O. 
Quia  autem  logarithrai  eundem  Temper  tenor  cm 
obfervare  debent , utpote  in  proportionc  Arith- 
metica  continua , cum  decrefcant  ufque  ad  B,  de- 
cicfccrc  eriam  debent  ultra  B , feu  ultra  nihilum, 
id  eft  O , igitur  in  tota  linea  AB  logarithm!  de- 
crefeunt  ufque  ad  O , at  verb  ultra  B reccdcnt  i 
zero , b contraxia  parte  nempe  erunt  numeri  deft- 
divi.Ponamus  logarithmum  El  effe  100  , & DH 
efle  too.  in  BcffcO  , logarithmus  MN  erit— 
ioo.  Hoc  eft  minus  too.  Explicuimus  autem  jam 
fupra  quemodo  intelligendi  fint  numeri  dc- 
ftdivi. 

COROLLAR1UM, 

, In  hac  lugaritbrnorum  fpecie  , omnis  numcrus 
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major  finu  toto  hafect  logarithmum  deft divum, 
quarc  tangentes  omnes  arcuum  ma jorum  gradi- 
bus  4j-  habent  finum  defedivum  ficut  St  lee  an- 
tes omnes.  Ratio  autem  quarc  Nepetus  fe  legit 
hanc  fpccicm  logarithmorum  in  qua  linns  totus 
haberet  logarithmum  o , hxc  videtur  effe  , quod 
ut  phirinumi  in  operationihus  trigonometricis  fit 
rcgula  trium , in  qua  finus  totus  primum  locum 
obtinet  , qnare  fecundbm  regulam  proportionum 
fubtrahendus  eflet  logarithmus  finus  totius  , qui 
cum  fit  o > fubt radio  nulla  eft  quare  Tola  addit to- 
ne tunc  petagitut  tota  operatio. 

Sequirur  hem  cum  numeri  minores  mfra  finum 
torum  majorcs  habeant  Logarithmos,  initio  linex 
A habere  pro  logatithmo  lineam  infinitam  ,cuin 
enim  dividitur  linea  AB  in  panes  proportionales, 
quarum  B D fit  prima  incipiendo  a pundo  B,  & 
&dccrcfcant  inccrta  proportionc  , erunt  in  AB 
termini  infiniti , fed  pro  fingulis  terminis  augc- 
tur  logarirhmus  linea , qux  fit  xqualis  linex  DH, 
logarithmus  initii  linex  AB  crit  linea  contincns 
inhuitas  lineas , xqusles  linex  DH  , qux  neccf- 
farib  infinita  dfedebebit. 

63aaeeft9^§«95a  oMmafissfisstf 

PROPOSITIO  XXXVII. 
Theorcma. 

Logariihmtu  cu\ufi.Min$he  finus  major  efl  txctffu 
finu  tod m fupra  ilium  , minor  efl  exerjf* 
quo  teriia  propornonaiis  huic  finui  , (j*  finui 
ton  , fuperat  finum  twain. 

Proponarur  finus  quicumque  AD  , qui  neeef- 
farib  finu  toto  AB  minor  eric , fit  DB  exctlliia 
quo  it  finu  toto  fuperat ur,  fit  item  AM  certia  pro- 
portionals huic  finui  AD  , 6c  finui  toti  AB  , hoc 
eft  ita  fit  AD  ad  AB  , ficut  AB  ad  AM  , fit  BM 
exccfTus  hujus  textix  proportionals  fupra  finum 
totum  AB  , dico  DH  logarithmum  finus  AD.rna- 
jotem  ellc  quam  DB , Ac  minorem  quam  BM. 

Dcmonftratio.  Cum  mufea  noftra  feu  mobile 
xquabile  , xque  velociter  moveatur  dum  percur- 
rit  HD»  ac  movetur  in  B . Ac  motus  tfanfiationis 
fit  minus  velox  quam  in  B,&  eodem  tempore  per- 
currantur  DH  Ac  DB.erit  DH  major  quam 
DB  , e contra  cum  eodem  tempore  percnrracur 
BM,  quo  DB,Ac  DH.  Ac  in  BM  motus  t tar  flatio- 
nis,  utpote  acceleratus  major  fit  quam  in  B,  velo- 
tior  crit  quam  motus  muu^*,crgo  DH  minor  «it 
quam  BM,  quod  crat  detnouftrandum. 

6SgfiS3i  6BSafiSfiS8B®  SBtJ955ffifi»2e9s® 990PfiS-  2953 
PROPOSITIO  XXXVI1L 
Theorem  a. 

Cujuflibtt  finus  exhibere  termints  logarithmic!*, 
feu  numeros  intra  ejuos  poflnu  fit  tins 
logarithm**. 

Sit  finus  datus  AD  prioris  figurx , $99999 9* 
cujus  logarithmus 
S sooooooo  . ooooooo  quxritur  % qui  quia 
T 9999999  • ooooooo  non  poteft  facilb 
V i . ooooooo  mveniri , quxruntnr 
X i . ooooooi  termini  imra  quo* 
exiftat.  Ex  numcro 
S,  find  toto  fepicmcyphris  audio,  fubrrahe  finum 

K K k iij  p'opo 


Trigonometric 


446 

propofitum  T , feptero  cyphcis  paruer  auGum, 
rtftjbit  numerus  V , reprzfentans  in  figura  It- 
ream  DB,  fiat  ui  T id  S,  ita  V .ui  X , ctltque  nu- 
ricrus  X reprefcntaiu  6gur*  lincam  B M , dico 
logarithmum  finus  T.conlillere  intra  nunKios  V 
& X , iiu  majortm  eftc  numeto  V , & minorem 
namcro  X. 

Dcmonftratio.  Cum  ita  fit  in  priori  figura  AD 
ad  AB  , ficut  AB  ad  AM,  nit  yiciffitn  ut  AM  ad 
AB,  ita  AB  ad  AD  i auferatur  ex  AM  linca  AB.cx 
AB  aufetatur  AD  , ctit  ut  totum  AM  ad  totum 
AB  , ita  ablatum  AB  ad  ablatunt  AD  , ergo  reli- 
quum  BM  ad  teliquum  DB  crit  ut  totum  AM  ad 


totum  AB  , ergo  etiam  crit  ut  AD  ad  AB.ita  DB 
ad  BM,  feu  ut  numerus  T ad  S,  ita  V ad  X;  igi- 
tur  numerus  X eft  idem  ac  linca  BM  prioris  fi- 
gur* : logarithmus  autem  D H major  eft  quam 
DB  , feu  quam  numerus  V , & minor  quam  BM, 
feu  quam  numerus  T;  quod  crat  demonftrandam. 

COROLL  ARIUM. 

Si  demur  plurimi  finus  decrefccntcs  in  eadem 
ratione  qux  eft  ABad  AD  , feiattirque  numerus 
terminorum,  habebis  ( fer  4J tutus ) logarithmum 
ulrimi,  fcilicet  raulripiicando  logarithmum  primi 
per  numcrum  intervaUorum. 


propositi  O XXXIX. 

Theorema.  4 

Shim  rotut  ad  diferentiam  logaritbmrum  Jinuum  maierem  ratiotiem  ha  bet , quam  minor  fans  ad 
dijfereniiam  Jinusim  > dr  minor em  quam  ttuuor  Jinus. 


Proponantur  duo  finus  AF,  AE,  quorum  diffe- 
rentia FE,  fine  eorum  logarithm!  FK,  El, quorum 
differentia  fit  OKidico  majoretn  clfe  rationcm  fi- 
nus totius  AB  ad  OR,  quam  AF  ad  F£,flc  cius  fi- 
nus totitis  A B ad  O K minorem  cllc  rationcm 
quam  AE  ad  eandem  FE  ; fiat  ut  A F ad  F E , ita 
AB  ad  BM,  & ut  AE  ad  FE  ita  AB  ad  BD. 

Demonftratio.  Cum  fit  ut  AF  ad  FE  , ita  AB 
ad  BM  , crit  componcndo  ut  AE  ad  E F ita  AM 
ad  BM,  fed  ut  AE  ad  EF  ; ita  fccimus  AB  ad  BD, 
igitur  ira  eft  AM  ad  BM  ficut  AB  ad  BD : Sc  per 
convcrfioncm  rationis  ut  AE  ad  AF  , ita  AB  ad 
AD , ergo  logarithmi  crane  *qu4  differentes;  fed 
logarithmus  finus  AD  major  eft  quam  linea  DB, 
& minor  quam  DM , & feipfo  toto  differt  i loga- 
rithm© finus  totius  AB  qui  eft  O ; ergo  etiam  OK 
differentia  ip  forum  FK.EI  major  eft  quam  DB,& 
minor  quam  BKtScd  ut  AF  ad  FE  ta  AB  ad  BM; 
AB  autem  ad  BM  majorem  , minorem  habet  ra- 
tinnem  quam  ad  OK  minorem,crgo  finus  torus  ad 
OK  m.jorcm  hibet  rationcm  quam  AF  ad  FE, 
parirer  ita  eft  AE  ad  EF,  ficut  AB  ad  BD,  fed  AB 
ad  BD  minorem , majorem  babet  rationcm  quam 


ad  OK  majorem  ; ergo  minor  eft  ratio  AB  ad 
OK,  quam  AE  ad  EF,  quod  crat  demonftrandura. 

CORO  L L ARIUM. 

Ex  cognito  alicujus  finus  logarithmo , alterius 
cujufcumque  finus  logarithmum  eliciemus,  veibi 
gratia  detur  finus  990047;  , & alius  quicumque 
anus  9 900000.fi  rque  cognitus  logarithmus  prio- 
ris, differentia  finuum  eft  47;  , fiat  ut  major  fi- 
nus ad  diffcicntiam  47;, ira  finus  totus  ad  477, & 
ut  minor  finus  ad  47;,  ita  finus  totus  ad  479  , fi- 
nus totus  ad  differantiam  logarichmorum  majo- 
rem rationcm  hub:  bit,  quam  ad  479,  & minorem 
quam  ad  477  , ergo  differentia  bene  conftitui  po- 
teft  478. 


PROPOS  ITIO 

Problems. 


XL. 


SirtHum  ma jorum  quam  999700  legarithmoi 
exbtbere , 

Subtrahatur  finus  darns,  k finu  toto,  & illc  crit 
logarithmus, 
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logarithmm.Qnamvis  cnim  logarithmus  fit  paulo 
major , non  tamcn  differentia  crit  unitatis  » quod 
poems  ipfa  operationc  ptobacur  > quam  ulla  de- 
mon ft  tat  ionc. 


PROPOSITIO  XLI. 

Problems. 

Continuare  100  numeros  in  proportion  Geome- 
trica y:u  ejl  inter  Jinum  totttm  , & [mum  to 
minorem  an  irate  r.empe  9999999. 

Jam  ad  praxin  acccdimus,  5:  quia  facile  nume- 
rorum  non  magno  incervallo  a finu  toto  diftan- 
titim  facili  log.tr it  hmos  invenimus  , qui  proximo 
eft  cxcefliis  fimis  totius,  fupra  propofitum  (inttmj 
& aliunde  dacis  pluribus  numeris  .gcomrrrice 
proporcionalibus,  Hi  dato  logarithms  pumi.fjcilc 
excclfum.  logarithm!  finus  totius  fupra  iftius  lo- 
gatithmum , ( quae  eft  ipfcmei  logarithmus , com 
1 -*gar  1 hmus  finus  totius  fit  o ) multiphcando  per 
numerum  imcrvallorum  , habetur  logarithmus 
ultiini,  idco  plurimos  numeros  proportionates  in- 
veftigamus  incipiendo  feilicet  a finu  toto,  id  au- 
tem  hoc  modo  prxftamus. 

Primo  majotis  accurationis  gratia  augetnr  fi- 
nus totus  7 cy phrii, 

A 10000000  . 0000000 
C I . 0000000 
9999999  • 0000000 
D 9999999 

OOOOOOI 

F 9990998 

000000} 

H 9999997 
0000006 
K 9099996 
00000 10 
M 9999995 

OoOOO I f 

0 9999994 

. 000001 I 
0.9999995 
0000017 


D 


E 99995,98 


9999097 

9999996 


L 999999S 


9999994 


999999} 


R-  9999991 


cftque  numerus  A. 
Sccundus  numerus 
eft  B qui  fit  per  fub- 
tradioncm  numcri 
C.qui  eft  10000000 
pars  illtus.  Ut  ha* 
bcas  numerum  au- 
ferendum  ex  B , 
fiac  ut  A ad  C , ita 
B ad  D , quod  ut 
profiles  multiplica  B 
per  C quod  fit  addi- 
tione  7 cyphrarum 
cum  fit  numerus  de- 
cadicus  , divide  per 
A , qui  cum  fit  iiu* 
merus  eriam  dccadi- 
cus  divifio  fiet  ab- 
S.  9999900  .0000011  jedione  14  cyphra- 
rum ex  produ&o 
habebifqne  numerum  D qui  fubtradus  ex  B dat 
tcrcium  numerum  E.  Fiar  item  ut  A ad  C ita  E 
ad  F , nempc  multiplica  E per  C additione  7 cy- 
phrarum habcbitquc  numerus  E fie  multiplicatus 
cyphras  14  , divifio  autem  per  A fit  abjedione 
1 4 cyphrarum, unde  quotiens  eft  F qui  fubtradus 
ex  E,  efficit  quattum  numerum  G,  fiat  uc  A ad  C 
ita  G ad  H , atque  ita  deinceps  intra  unam  horam 
potcris  continuare  centum  numeros  in  proportio- 
ne  numcri  A ad  B,  quorum  ultimus  fi  bene  opera- 
tus  cs,erit  numerus  S. 

Quia  autem  primi  habes  logarithmum  nempe 
differentiam  inter  numerum  A Be  B qux  eft  C 
Hate  multiplicata  per  numerum  imcrvallorum  da- 
bit  logarihmum  numeri  y,  nempe  100. 


PROPOSITIO  XLI  I. 

Thcorcma. 

Continuare  quinquaginta  numerot  , in  proport  lo- 
ne , qua  eft  10000000  ad  9999900. 

Secunda  tabula  quam  Neperus  proponic  eft 


quinquaginta  numcrorum  continue  propotcio- 
nalium  quorum  pri- 
A 1 0000000 . 00  o 000  mus  fit  finus  tottis  A, 
B 100.0000000  fecundus  fit  C , pio- 
C 9999900.0000000  ximi  inventus,  hxc 
D 99  ■ 9990000  ratio  ut  ad  miuotes 
E 9999800 . 00 1 0000  numeros  • revocctur 
F 99 . 9980000  ablatis  uttiuque  dua- 
G 9999700.  ou}oooo  bus  cyphris  , eft  tit 
Quinquagcfimus  100000  ad  99999,(1x0 
H 999J001  . 111947  autem  proporno  ha- 
betur dclendo  ex  quo- 
libct  numcro  partem  1 oooco,  quod  fit  dclci.do 
numeri  quinque  ultimas  cyphias. 

Sit  ergo  finus  totus  A 7 cyphris  andus  , cujus 
fi  dclcas  quinque  ultimas  cyphras  fict  numerus 
B , qui  fi  fubrrahatur  ex  A , fict  C,  fecundus. 
Hujus  numcri  fi  dcleantur  quinque  ult  mx  cy- 
phrx  . fiet  numerus  D,  quo  fubtr.  do  tx  D,  reli- 
quus  crit  tertius  E , atque  ita  femper  operando 
nfquc  ad  quinquagtftimim  qui  erit  numcius  H, 
quinquaginta  fiem  numeri  in  ratione  numeri  A 
ad  C , nam  aufuendo  100000  partem  numeri  A, 
fit  numetus  C , paritcr  aufcrrndo  100000  partem 
cx  numcro  C fit  numerus  E, atque  ita  ronkquen- 
ter.  Non  continuatrtr  tamcn  ultcrius  hxc  feries, 
quia  fradio  eft  jam  fstis  magna  , nempe  major 
quinta  parte  unitatis.  Cum  iguut  habcatur  loga- 
rithmus  primi  nempe  fimis  totius  . & ficundi  qui 
eft  C , cujus  cognitus  eft  logarithmus  per  prxee- 
dentem,  multiplicato  cjus  logariihmo  per  50  mt- 
mcrum  intctvillorum  habebitur  logarithmus  nu- 
meri  H. 

fifi  33 S3S58S SSS3 53  ®082B 59 
PROPOSITIO  XLIII. 

Problema. 

Continuare  numeros  1 in  proportione  qua  eft  fmtu 
* totius  iouooooo  ad  numerum  999J000. 

Primi  cognito  logarithmo  numeri  9995001 
facile  habetur  logarithmus  numeri  99951x1 , nam 
finus  totus  majotem  habet  raiioncm  ad  diffien- 
tiam  logarithmormn  quam  finus  minor  ad  diffe- 
rentiam  fimium  nempe  unitatem  , & m norem 
quam  major  finus  ad  camdem  unitatem  , idcoque 
( per  coroll.  59.  ) habebitur  logarithmus  numcri 
9995000.  , 

Rcducatur  finus  totius  ad  propofitum  nume- 
rtirn  ratio  ad  minores  terminos ; dclctis  utrinque 
iribus  cyphris, eritque  ut  1000  ad  9995. Fit  autem 
ex  numcro  ioooo,numerus  9995*  fiaufiras 
pc  partem  cjus  bis  millefimam  \ quare  ex  fingulis 
auferre  debes  partem  bis  millefimam,  h betur  : u- 
tem  numeri  cujiflbet  pars  milltfima  , fi  cjus  dc- 
lcas ires  ultimas  cyphras  , & bis  milltfima  , fi  re- 
liquum  dividas  pe  r 
A 10000000 . 0000000  medium  ut  fi  numcri 
B 5000 . 0000000  A deleas  tres  ultimas 
C 999f  000 . 0000000  cyphras.  Sc  rcliquiaf- 
D 4997  • 5000000  fiiraasdimidium.  ha- 
E 9990001.5000000  b. bis  numerum  B, 
F 4995.0011000  partem  bis  millcfi- 
G 9985007 . 4987500  fimam  numcri  A, quo 
numcro  B fiibtrado 
H 990047  | . 5780800  ex  numcro  A fit  nu- 
merus C. paritcr  ha- 
bebis  numcri  C partem  bis  millefimam  I)  dc  lc- 
tis  tubus  ultimis  cjus  cyphris  & tcliquo  bifariam 
diviio. 
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divifo.  Hoc  niunero  D fubtrado  ex  C fit  mime* 
tas  E,  atque  ita  confcquemer  utunevos  * abfol- 
vcs , eritque  H vigcfimus  primus  fi  bene  opcrc- 
ris.  Horum  omnium  habebis  logaritbmos  , c6m 
enim  habeas  logarithmum  primi  ncmpc  finus  to- 
tius , 5c  fccpndi  C,  hie  logarithmus  continue  ad- 
ditus  iingulorum. 

{35PTn2iS355StlC3M 

PROPOSITIO  XL  IV. 

Problenu. 

Con  fir  acre  viginti  an  am  fir  it  m in  praportiene 
funs  totius  ad  nutnernm  /-/  » in  tjiiibtu  nume- 
ri  precedent*  propofitione  invent « , primtsm 
Locum  on  upon. 

Numerus  precedent!  propofitione  inventus  filit 
990047}.  57808000.  eujus  confoquenter  habc- 
tur  logarithmus  , quxratur  ( per  prep.  59. ) loga- 
rithmus  numeti  9900000,  continuentuiquc  quot- 
quot  potemnt  numcri  in  proportionc  qux  eft  fi- 
nus totius  10:00000  ad  9900000  eft  feu  100  ad 
99  , habetur  autem  ccmdima  pars  alicujus  nu- 
meri  fi  ejus  duas  ul- 
timas cyphras  delcas, 
quare  fingulas  hujuf- 
modi  feries  continuare 
poteris  quamdiu  fra- 
dio  major  non  eric, 
quoties  vero  fict  ali- 
qua  (radio  , ( per  59 
hujui  ) invenics  nu- 
mcri vicinioris  integri 
logarithmum  , atque 
ita  eandem  feriem  & 
in  eadem  proportionc 
conrinuabis  ut  fi  nu- 
mcri R.  9806049. 
5000000  feias  loga- 
rithmum facile  nume- 
ri  9806049.  invenies  logarithmum  ( per  j 9.) 

Iftz  otnncs  feries  in  eadem  ratione  proccdunt, 
atque  adco  logarithm!  (e  codcm  exceflu  fuperanr. 

Atque  hoc  modo  habentur  omnes  numcri  pro- 
cedentes  georaetiici  quantum  fu  flic  it  ad  con- 
ftruendum  canonem  prxcipnc  cum  ope  prop.  $9. 
ncili  lacunas  replcre  pullitnus ; conftitutis  c tiara 
iogarithmis  finuum  facile  logarichmos  numeroru 
ablolutorum  cx  iis  erucmus.Nam  finus  eft  aiiquis 
numerus  abfolutus.  Si  defunt  nonnulli  numcri 
abfoluti  intermedii  prop.  59.  cjus  inveniet  loga- 
rithmum. 


A 1 0000000 . 0000000 
K 1 00000 . 0000000 
L 9900000 . 0000000 
M 9 9000 . 0000000 
N 9801000.0000000 
Secunda  feries 
C 9995000 . 0000000 
O jjjjo. 

P 99O5O5O  . OOOOOOO 

Q.  99050 . 5000000 
R 9806049  . f CJOOOOO 
Ter  tin  feries 
E 9990001 . 5000000 
Quarta  feries. 

G 9985007 .49875000 


PROPOSITIO  X L V. 

Problems. 

XjftU  legarithmornm  Neperi. 

Quia  tit  diximus  fupri, omnes  numcri  majorcs 
finu  toro  , logarihmos  ha  bent  deficiemes,  feu  mi- 
norcs  nihilo  qui  hanc  notam  deficits  habent  — , 
quae  minus  fignificat , debet  igitur  logifta  accer- 
fere  ex  Algebra  modum  addendi , aut  (ubtrahendi 
hujufinodi  numerosjne  autem  cogatur  ad  alia  re- 
currere, hie  breviter  ptaxin  8c  explicationem  per- 
ftringo. 

Solent  hujufraodi  numcri  defedivi  explicari 


cxemplo  debitortim  , 5c  numcri  pofitivi  cxemplo 
crcdi  corum,  quo  major  eft  numerus  debitorum  co 
pauperior  eft  mcrcator,quare  fi  dcbcat  xo,&  habeat 
tamum  6,  compenfatis  omnibus, dibebic  adhuc  4, 
hoc  eft  nihil  habet , immo  minus  habet  4 num- 
mis,  ncmpc  fi  alicunde  illi  accedcrent  4 nummi, 
nihil  hjbcrct.deberctcnim  illos  creditor]  reddcrc. 

Debits  ergo  fignentur  noti  — — & credit# 
nora  -f. 

Omnis  numerus  cui  nullum  fignum  prxponi- 
tur  pofitivus  eft  , ccnfcturque  habere  fignum  f 
quod  plus  fignificar. 

Omnis  numerus  cui  prxponitur  fignum  — 
defedivus  eft  , hoc  eft  fi  huicnumcro  adderentur 
pofitivx  unitates  totidem  quod  figmficat , adhuc 
nihil  cfficerctur. 

1 Regula  Additionis  fi  numcri  codem  figno 
^ notentur  dcbeantquc  addi 
^ fiat  additio  (implex  8c 
fummz  prxnotetur  idem 


At 

B t 


100 

400 


Cf 


^ * B addendi  fint  fict  nume- 

rus C , fi  D & E fiet  numerus  F. 

Ratio  quia  fi  mercator  habeat  credits  A Sc  B, 
verc  habebit  creditumCquod  illis  duobus  zqua- 
le  eft  , pariter  fi  debeat  ex  una  parte  56  , 5c  ex 
alia  40,  vere  debebit  7 6. 

a Regula  additionis  , fi  figna  fuerint  diver  fa , 
minor  a majorifubiraha- 
tur  6c  reliquo  prxponatur 
fignum  majoris.  Ut  fi  nu- 
mcri G 6c  H addendi  fint, 
P 4-  10  M — 10  fubtrahatur  H 8c  G,  8c  re- 
liquo P , prxpone  fignum 
majoris  G mercator  habet  50 , 8c  debtor  40  , de- 
bet fieri  additio , feu  componcndz  funt  partes, 
corn  pen  fationc  fads  habcbic  adhuc  1 0. 

Quod  fi  dcbcat  60,  & habeat  40,  compenfatio- 
»e  fada  debebit  adhuc  20. 

1 Regula  fubtradionis  fi  figna  fuerint  eadem, 
dcbcatque  minor  numerus 
fubtrahi  ex  majorc  , fiat 
fubtradio  (implex  ferva- 
tis  iifdem  fignis  , ut  fi  B 
fubtrahendtts  fit  ex  A re- 
linquitur  C,  fi  E fubtrahi 

dcbcat  ex  D relinquitur  F. 

2 Regula  fubtradionis , fi  figna  fuerint  ea- 
dem , lubtrahique  debeat  major  numerus  a mino- 

ri,  tunc  fubtrahatur  minor 
numerus  ^ raa  jore,  8c  reli- 
quo prxponatur  fignum 
contrariura,  nam  dum  fub- 
rrahis  H ex  G , perinde  eft 
ac  fi  adderes — 70  ad 4-  50, 
fed  tunc  fuberahis  50  it  70 , 8c  reliquo  przponis 
fignum — iergo  id  ctiam  in  taU  cafu  prxftare 
denes. 

} Regula  fubtradionis  fi  figna  fuerint  difllmi- 
lia  fiat  additio , mancat  fi- 
gnum illius  k quo  fit  fub- 
ftradio  , ut  fi  ex  numero 
N fubtrahere  vclis  nu- 
merum  O.fiet  numerus  P, 
ncque  cnim  auferre  potes 
— to  nifi  ponendo  50,  pariter  ex  q — 60  aufer- 
re dtbes  R +-  35  , dico  fubtradionem  fieri  fi 
augcas  negationem  feu  numenim  defidivum. 

Pro  T anient  I i>  mi. 

In  talibas  Neperi  logarithmi  tangentium  fiint 
dfferenti* 


fignum, ut  fi  numeri  A & 


K — * 60 
L ■*-  40 


D — 60 
E — 20 

F— 40 


- jo 
-90 


’I  20  M 


N 4-  40 
O — 50 


q — 60 
R 4-  J, 


P +-  90  S — 
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diihrentix  inter  finum  , & finum  complemcnti, 
qua-  [JiftacntJ.t  fumptx  ami  figno  p plus  infcr- 
viunt  accubus  minor  ibus  quadugcflmo  gcadit, 
& prouc  defc&tvx  funt  infcrviunc  arcubus  uu- 
jOnbtis  gtadti  45. 

Dcmotiftratio.  Vidimus  in  propofitione  i6,prx- 
cedeatis  libri , ica  eflc  finum  complcm.  ad  finum 
arcus  > ut  linns  touts  ad  rangenccni.  Erunt  loga- 
rfclimi  mediormn  nempe  finus  totius  qui  eft  o,  & 
films  arcus  , xquales  logarithmis  extremorum. 
Si  ergo  ex  mc.las  nempe  ex  logatithmo  finds  ar- 
cus aufcracur  logarithmus  complemcnti  qui  eft 
minot  reftat  difieremia  abundans  Sc  pofitiva  pro 
Jogirkhmo  tangentis. 

In  arcubus  vcib  majoribits  quadrante , cum 
logirithmtts  finus  complement?  fit  major  quam 
firms  arcus  , debebit  fieri  fubtra&io  majoris  k 
nnnofe,  quarcperi  rcgulam  fubir.nftionis,  fub- 


P ropofitts  quitcum/jus  continue  proponhr.t'.ibM 

Giomttricc  , Inter  dates  quemltbct  tjufdcm 
• ferici  invtnire. 

Prim5  quidem  fi  proponatur  aliquis  mimenis 
qui  dicat ur  obtiuerc  certain  (Idem  in  coneinta  fc- 
ric  proportional iu  m,inc  i pient  ium  ab  imitate, fjci- 
Ic  hunc  primum  invcnics,dividcndo  cj.is  logtriili. 
mum  per  mum-rum  intctvallorum  ulquc  ad  Uni- 
tatem  habebis  logarithmum  primi  numcri  ab  uni- 
rate,  ut  fi  dicatur  numents  64  obtinere  fcxcam 
fedem  ab  unitate , quxritur  ejus  radix,  feu  primus 
numet  us  in  tali  fcric.  Logarithmum  numcri  64, 
divide  in  6 , Sc  habebis  logarithmum  binarii  qui 
eft  primus  uumcrus  poft  unitatem  & rationc  du- 
pl  i 1.  2*4.  S.  16*  $1.64. 

Demonftratio  clara  eft.  Cum  enim  hi  7 mi- 
med fine  continue  proportionales  , eonim  loca- 


riahi  debet  minor  a majori,  & rcliquo , feu  dif-  fithmi  xquali  cxcelfu  fc  fupcrabimt , Sc  c 


ferentix  prxponitur  lignum. 

Qrarc  dill'.- remix  fmuum  arefis  Sc  cotrplemen- 
li  ut  abundans  , eft  logarithmus  tangentis  ill 'us 
arcus  qui  ad  finiftram  eft,  minoris  fei licet  gradu 
45,  Scutdcf.diva  eft,  logarithmus  tangentis 
arcus  ad  dexteram  , majoris  quadrante  , ideo 
hxc  differentia  in  medio  haber  umnnquc  lignum. 
ViJenda  effec  tabula  Nepeti  in  ip(o  Nepero,qfix 
ingcniufiffi.r.c  confttu&a  eft. 

Pro  fccamibw. 

Per  propofitionem  17  precedent  is  , fir.tis  to- 
tus  medins  eft  propoitionalis  inter  finum  comple- 
ment i,  Sc  fecantem  arcus  ( ergo  per  6.  httjus ) eric 
logarithmus  tnedii  bis  funiptus  xqualis  logariih- 
mis  extremorum  feu  complemcnti  , 5c  lecantis. 
Sc  J logarithmus  Hints  totius  cx  conflru&onc,  eft 
o , qui  bis  fumptus  eft  o \ ergo  logarithmi  finus 
complemcnti , 5c  fccantis  arcus  debent  cftLcre 
o.  Quod  11c  prxftetur  , cum  logarithmus  finus 
complemcnti  lit  abut’ dans , feu  pofitivus,  hibeat- 
que  lignum  logarithmus  (ecantis  deb. bit  h’be- 
rc  cafdrm  cyptuas  , Sc  lignum  — — ut  fi  lognich- 
mus  complcmentt  diet  j-  1000,  logarithmus  fc- 
cantis arcus  debcrct  tile  — 1000.  lie  enim  adJiti 
efti  cercnt  o. 

Atque  hxc  de  logarithmis  Nrperi  Lu flic inne 
tarn  ad  comm  couth  udiioncm  , quam  ad  eoruiu 
ufimi.  Facilhatcuvautem  fummnm  habent  uteem- 
ftmantur , & in  mult  is  operationibus  rrigonome- 
tricis  compendiofius  rem  quxlitam  exhibent  uni- 
ca  ut  pluriir.uni  additione. 

&*59SU£i$<  S'.G-j 

PROPOSITIO  X L V I. 


Zffut  ncmulii  lcg.tr  it  bmorttm  in  Arithmetic*. 

Cumregulx  prxcipux  qux  in  arithmctica  tra- 
duntur,  inregula  proporttonum  fitx  lint , Sc  hxc 
nullo  negotio  per  logarithmos  abfolvatnr  , in  lo- 
garithmis  totius  Atitlmieticx  compendium  ha- 
Bemus.  Abfolvitur  autem  ( ut  dixi  fttpra ) regu- 
la  proportionum  fi  datis  tribus  numcris  logarith- 
mos  fcqmdi , Sc  tertii  addainus  , 5c  ex  fumma  au- 
feramus  logarithmum  primi.  Alios  etiam  ufus 
fltpr*  tradidimus.  Reftat  tantum  unus  , aut  alter 
quern  omittcrc  nolni.  Dabo  etiam  poftca  ufum  lo- 
earithmorum  in  ceometricis. 

Tom.  1. 


garithmus  unitatis  fit  o { de  logarithmis  enim 
communibus  quxftio  eft)  fi  dividas  logarithmum 
uliimi  per  numcnim  interval  lor  um  , habebis  lo- 
gariihmum  binarii.  Ua  logit  irhinum  quadtati 
qui  in  feric  conrimit  proportioiulium  ab  imita- 
te incipicucium  fecund  us  eft  ab  ea  , btariam  <li- 
vidnuus  ut  logarithmum  radicis  habeamus,  Lo- 
garithmum  cubi  in  tres  partes  di vidimus , qua-J 
dratoquadrati  in  quatuor  partes  Sec.  ut  radieem 
ipfam  habeamus. 

Secundb.  Proponantur  duo  numcri  719. 
15615,  inter  quos  dicantur  efte  quinque  medti 
proportionates  , minoris  logarithmus  a tuajo- 
ris  logartthmo  fubrralutur  , uc  eorutu  diffc- 
ircntia  habeatur  , qux  dividi  dcb:t  in  6 , nem- 
pe per  numerum  intcrvallorum  , uc  habeatuc 
differentia  inter  unitts  logarithmum  fequcntcm» 
h.ec  ultima  differentia  muhiplicecur  pet  fedem 
numcri  quxfiri , ut  li  quxras  rerrium  horum  in- 
rermediounn,  5c  addatur  logartthmo  numcri  719. 
exurger  logarithmus  tertii  intermedii.  Res  per  fie 
pacer,  Hinc  folvitur  Problcma  Dcliacum,  non  ta- 
uten Ccomctricc  , eb  qubd  confticutio  logarith- 
morom  Geometrica  non  fit,  fed  ronfiftat  in  extra- 
dlionihts  radtouu  qux  per  aticntationcm  abfiol- 
vuntur, 

COROLLARIUM. 

Hxc  propoficio  poteft  habere  locum  in  cxem- 
plo  mcrcacorio.  Nempe  in  Auatocifinoiit  vocanr. 
Supponamiis  lee  mis  mcrcatorium  clft  6 in  lingu- 
la ccntenaria^taumcn  ut  feenus  forri  accedat  pro 
rationc  temporis  decutfi  ; fitqtie  initio  data  (ors 
125  , 5c  cupio  feire quantum  forti  acccdat  in  fi- 
ne fingulorum  annorum.  Sumamur  logarithmi 
numerorum  ptincipalittm  100  Sc  106,  fitque  co- 
rum dift-rentia  quafi  annua , qux  in  partes  1 1 di- 
vifia,  dibit  differentiam  menftiuam.  Qtixratur 
quantum  acccdere  debcat  forti  11  j in  fine  anno- 
rum 7 , menfium  quinque. 

Muhiplicecur  differentia  annua  per  7 Sc  mcn- 
fttua  per  5.  fiatque  fumma  qux  logartthmo 
fortis  12;.  aidatur  exurgctque  logarithmus  jtifti 
pretti , ica  invenies  11}  nummos  in  fine  am  to- 
rn m 7 , menfium  5 , & dicrum  9 , extgerc  num- 
mos 1S9. 

Ratio  eft  quod  in  tali  praxi  conftituunmr  tot 
continue  proportionalia  in  ca  rationc  qux  eft 
100  ad  to6 , quot  funtanni  , multiplications 
differentiae  logaiithttvorum  , idem  prxftatur  circa 
L L 1 menfetn* 
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roenfcm  , in  ca  ratione  qox  eft  fortis  ad  lucrum 
jncnftruum.  . 

Converfa  prxeedentis  praxis  facile  habebitur. 
nctnpc  nummorum. 

Dm*  fine  , & quotlibet  annorttm  lucre,  Railenem 
finis  ad  lucrum  annuum  exbibere. 

Hie  cafus  proprie  loquendo  in  inventione  me- 
diotuin  proportionalium  confiftit.  Sit  ergo  data 
fors  i z}4  , & decennii  fpacio  lucrum  forti  addi- 
tum  fucrit  766.  Qiiscicur  qux  fit  ratio  fortis  ad 
lucrum  annuum. 

Fiat  fumma  fortis  5c  lucri  1000  , fumatur  dif- 
ferentia logarithmoium  fortis  1134 , 5c  fummx 
aooo  , hujus  differentix  pars  dccima  addita  lo- 
gin thmo  nurocri  100  > dabit  logarithmum  fijrtis 
audlx  feenore,  invcnicfque  104  „ 

Demonftratio.Addita  parte  dccima  differehti* 
logatithmorum  , logatithmo  fortis  invenis  pri- 
mum  medium  proportionalero  e novcm  continuis 
proportionalibus,qui  funt  inter  fortem  & fum- 
mam  ex  forte  6c  lucro  decennali , 5c  quia  ut  hxc 
fors  ad  fiimmaro  fortis  & lucri  annui , ita  vis  fa- 
cerc  1 00  ad  idem  100,  cum  fuo  lucro  annuo  Sc 
quaruor  proportionaliutn  logarithm!  funt  xque 
differabcs : ergo  fi  hanc  dedmam  partem  diffe- 
rentia: addas  logatithmo  centenarii,mbcbis  hunc 
q uar turn  numeruro  proportionakm  qui  qux- 
ritur. 


Invent  re  pretium  (jut  redimi  debt!  annua  penfi 
in  10  annes  , ante  tempt**  cenfiitmum. 

Supponitur  annua  penfio  57  nummorum,  quae 
annuatim  pendi  debet  in  10  annos.  Quxiitur  pre- 
tium quo  redimatur , fa&a  zftimatione  fecundum 
ufuram  quae  fin  gulls  annis  addit  6 centefimas. 

Prim6  quaeratur  fumma  qux  annuatim  reddat 
nufnmos  J7  fatta  regula  trium  fi  6 dant  too, quid 
dabunt  y7  , nempe  cxceflum  logarithm!  numcri 
100.  Supra  logarithmum  numcri  C.  addc  loga- 
rithmo  numcri  77  » invcnicfque  950  pro  forte 
qux  annuatim  cificit  ufuram  57 , fed  prima  folu- 
tio  fieri  debet  tantum  ad  finem  quinquennii. 

Sccundo  cxceflum  logarithmi  io6,fupra  loga- 
rithmum 100  , multiplica  per  to  annos  5c  addc 
logarithmo  fortis  invents  930  , habcbifque  lo- 
garithmum fortis  au&x  ad  finem  decennii , qux 
cric  1701  ;7.~>  c qua  fi  aufetas  fortem  prius  in- 
vcntam.rcftabit  751. 

Sed  aim  folutio  fieri  non  debcat  nifi  poft  exa- 
fttm  quinquennium  , fumma  expc&anda  eflcc 
poft  annos  14.  Quxritur  ergo  quantum  imminui 
debear.  Ex  logarithmo  fummx  75 1 aufer  diffe- 
rentiam  logarithmoium  prius  inventam  , multi- 
plicatam  per  14  , habcbifque  logarithmum  hujus 
numcri  3 3 a;  debet  igirur  redimi  hoc  prciio. 

Alix  multx  quxftioncs  Arithmetics  fieri  pof- 
fum  qux  in  hunc  raodiun  per  logaiitlunos  facili 
folvcntur. 


CANON 

Sinuum  , Tangentium  & Secantium.  Item 
Logarithmorum  Sinuum,  & 
Tangentium. 


Sinus 
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140m.  }»  >4101.43 
6 l40»C.:i  14131.11 


141^1.75 

14191.47 

*4jXf.tf 


14119.91 

»4'47*71 

14174.51 

1410531 

I41J4-.0 

141*1. >’9 

t4191.fi' 

143^47 

■4559-ift 

14378.0, 

144(34.84 

»4435-*> 

>44*4-4f- 

'449J-19 

14^1*9? 

>4550.75 

>4579-53 

14408.50 

146,7-0.8 
M **5-«I 
141, 94.43 

14713^0 

>47,l.*7 

>4-*0-94 

>4&>9-~> 

14858-48 

»4K<I-.t4 

1489^01 
I4914.77 
'49,5-5  , 


i49!'.:.v  >5153-3 3 

• 501 U f.  i '1  iSj-Of 
t'0i9.il  15111-K3 


100999.34  9- >471358  9->J> 
lOlooj.  jl  9.1480161  9.151 
•01007.49  9-  >489148  9-1 J3: 

icMJli.  81 V 1498015^9  <54 

*01016.07  9-«,Ort*44  9.155 
101010.17  9-  15«5494  »*«f 55 

101014.48  9- > J 14507 j 9- 1, 6 
Ioioi8.:o  9*  '533301  9->5 r 
101031.  93 '^154^74  9-'i8« 

icioj?- 17 ]9‘  M50834  >•  •595444 

101041.41  9-1559574  9-1404549 
J01045.A8  9-  >548194  j9- 1413473- 

101049. 95 19- 1577000  9.1411341 
101054. 13  9-  >585486:9-  >431131 
101058.  31  9-  1594J54  9- 14420*3 


•0*041.  8o'9-  >403005 
1010*7.10  9*  «4H»39 
5 *01071.  41  9-1410154 


IOIO75.73 
■C-IOSo.  04 
IOIO84.4O 


9- 1448919 

9-  •<  57737 

91444538 


9.1418853  9-1475311 
9-  ,,5374H  >484089 

9-l44599*|»‘  '491839 

101088.75  9- 1 4 54 544 • 9* *40 1 571 
101093. 1 1 '9->  *430-4  9.1710189 
10IC97.47I5*.  W7I584  9- 1718989 


iomoi.  84;9»  I48oo8t 
«ono4. 11  >'488559 
lomo.  <1  9.1497011 

101 1 1 5.  ei  9- >705445 
101119.41  9-  *713893 
101113.  84.9*>7>*5°5 


9-«7l74A-t 

9- 1734338 

9.17449S  8 


I0HX8.1-  9*1730499  9.1779415 

U- 91-879^3 

9.179454* 


9-17534:1 

9. 174U|9 
9*1770840 


II3I.-I '9.  *739077 
^>•37*  if>-,7*7439 

101141.40V  >755784  9-1805081 

201  , 46.06-9-  >744111  9.lHlj4oi 
IOIISO.  5)'9.177«4>5  9-i8iii<>4 

toi  1 55.01^9-1780711  '9.1830595 

ICU  59. 50  9. >7S9*»‘  9-'S*9*.g 


• 5048.57  25141-4' 

*71*38  ..  . 

. n«u.<«  15301 ->t  >01144.  co.9.>797t45  '9-  **,--515 


4l  15155.84 MW-**  *OT««8.,i9  '805511 19.1855944 

44  »5>*J  59.,5J4>.89  >01173  0;  9 '813744  9.18^439! 
4,  * 5 * 11.34  •539r-47^oi>77.5*|9- >8i'94o  9.1871801 

4*  15141^9  >5411-15  ioci8i.  09  9 1830140  9.1881194 

47  15149.84  >545>-  03  IOM84- 43  9.1838344  9-18(9575 

45  15198.58  >54*>  85  101191.  18|9- 184*5U  9->»979J9 

49  >53i". 33  >5510.41  101195. 74  9-1854445  9.  t904x*7 

50  >53,*- 07, >5540-40  101100.31  9- i8«i80i '9  1914411 
ji  15384  81  >5570.»9  101104.89  9.1870913  9.1911939 

— 1 [“  I 

1$  413. 54  2 5599-9*  191109-38  9-1879019  9-  193114* 
15441.30  15419.-8  13(114  08  9-1 887110 '9. 1 9395 if 
15471^24  15*59.58  lou«8.  49  9.  >895195  9- >947«oi 


53 

J 5 >5499  -8:15489.38  iDlin.  31  9.1903154 '9-195*059 

54  »55>8-5i  >5719-  If  101117.93  9.«9i«l99  9.19*4301 
57  *555f  15  >5"49  0O  101131. 5<  9.  1919318  9- >97153° 

38  1 5 585. 98 : > 5778-8 : toll )7.io|9- «9i734i *9- >980743 

J 9 >5<l4-7lj15«o8Si  101141.85  L.  1935341  91988941 
40  ' >5*43-45  >5838441101144.51  9. 1943314  9. 1997115 

» Turn.  /. 


8 1.  Grad-  459 


1 1 Sinus  Tang,  j Secant.  Ltg.Sin. 


1 « 

99014-80  711534.  97 j 7*8519.4 5 9-945-5*8  20.8511975 


95iOll 

9 

992*4 


•75  710038-14 
28-49  708545.7, 

61  707059.34 


99010-34  70557905 
99004.45  704IC4.8X 
' -3*  7014,4.41 


99001.1 


]7l7a,j.54|9.  9957350 
| 7«55*7.*4:9-  9957*71 
714395  «-•  > 1-9  '993 

711430.19V  995*8i{ 

7**170.  5«|4  99,4431 

709717.0CI  9-995*45* 


98998.14  701174^1 
98994-' 5 *997'8  c4 
9*9900,  498x47. 81 

98985.5 


•90  *9481,.,, 
- , -74  495,84.-, 
98977.41  *93952.91 


98981. 


9S9'J  47 

9^9*9.31 

98945.14 

98940.94 

9*984-77 

98951.57 

9«948  j7 

95944.14 
9*939*94 

939J5-7I 

9*931.47 

9891713 


9*9H  98 

jiSjfc*.  7x 

989*4.45 


9»9*0-  *7 
9*905-88 
9893<-58 


9*897.18 

9*891-97 

9*818.'.^ 


491514  89 

*9  * *o,. ,9 

489**7.S9 


708149  4 1 
70*817.77 
70539105 


70,941  1C 

7015,8.10 

701110.01 

•99*07.60 

*98303.91 

9*899*4 


9.995*17* 

9. 99  5*095 
9.  9955915 

9 9951734 
9*  99555  Ji 
i>7  995  5 J7o 

9-  99511*8 
9*  99>5«>t 
9-99548^- 


*88178,07  *95504.44  3 

48**73  -8  ftV4«  i4.fr  , 
43547 5-08  ^91730-Ky  g 

*8408 1.^**91331., 9 9 
*814 94, ,7  *29979.41  9 
** *1*1.17  *88*11.95  > 

4-9935^8  4*7*49-95 


98884.,!  4*383 • 00  *7*310.79  9.  „5» x-4 
^8-9.98  441511.58  *70016  99^  995  io8« 
5,8875-63  44>ii9.  >9  **875811  * 


98866. 

988*1 


l?l.tS  459910.80 
? .91  458617. 

,, '*5733*. 


4*_454-4*!9  9950-01  in  8*9,918 
**4l71-tfK  9.9950(,0  10.8186,98 
**490^84  9.  9950,18  10.817*894 


17 ’,4)405  5.  ,8 

78  j“S47?*-7i 

91849. ,8  453501-93 

98844.98  451133-9* 

>.57!  4529*9-8, 

.,j|<497«o-43 


9SS5S- 

9185,.- 


98*40  5 

98836.1 


fi4*<3i.93  y.  993CU6 
*413*8-93  9.994*,, 

*61IC9-  73  9-99 497*<* 


9883,  71  |448455-8i 
98817.18  447105-9. 
98*11.8,  *459*070 

• • y88l8.38|4347iO  17 
98815.91  44-13*4  > 2 
9 i 98809.45  *41153  0* 

* 98S0497  44>014-  33 
7 I 988*' .48  $39*'M-xt 
6 98-9,.98|6J8J8*-«5 

*9 8-9;. 48  smi'M 
9 97  «3«‘*5  01 
9S7K1.45  «349*o^i 

>8777-91  tfJi7*,-i* 

98-7,.  ,8  «3i5*4«°‘ 


L*g-  r*»&- 


20.8511818 

10.8503*7# 

10.8494559 


13.8485457 

13.»474,7| 

10-84*7308 

10.8458161 

IO.S4491,: 

10.8440110 


10.84, 1U7 

10.8411151 

•0.841,194 


10  8404354 
ir.8,954j 
•08,8*517 


ic.8,774)# 

•0.83687*9 

10.8,59917 


it.8,,ioKi 

ic.8141163 

,o.8„}44il 


•0.8,1467! 

10.8,15911 

*n.8iO-*6l 


If-  8tyK. 

io.Ki*97i« 
ic  8181011 


•3.8171,1! 
20.816,661 
•o.  8l,50U 


•f»««(47  9-  97(.M, 
11  9-  99999)8 

‘Hi;'-;1 

‘t"«*  » 5.  j^SiSi 

«m9‘-98  <1., , 979*9 

“48779  44  ?•  494T783 
4757*-9f  > 994759* 
*4*3*9  0*  9-9947393 


to- 8169405 
10.8140931 

M 1 - ~ 5 


10.8144034 

to.813,60! 

*0.  WI1719* 


m.i!  118:04 
10.8110415 


ro.8oy,-r# 

10.8085379 

10-80770*8 


10.80*8759 

10.8040471 

10.80,1198 


*45*70-, 9 9*9947<95  io-8-«43941 
*4i97«-**  9-  994*997  ; ,0,8031', 9* '■ 
6417*7.19  9 994«7>8  m.801-470  ’ 


*41*01.16  9-  994*599  io-8oi9*57l 
y-.  /rr’'"-'  490411  54  9.  9946,99  j 10  8CM059  \ 

9*7*8.83  63>375»>5  *i»i45-3i  9-994*  >99  1 io4Wn>75  \ 

MMm  1 >5*93«4V 


'460 

Grad.  9 

* 

80.  Grad. 

s 

I 

Sinus 

Tang.  Secant.  1 

Log.Sirt. 

S’t 

Sinus  Tang. 

Secant. 

Jsjf.Str, 

L#|-  T«bj. 

1.0 

lS«Ml-45 

•3138.44  soM4*.fil9**f43$k4 

9-1997US 

«! 

98768-83  631375-15 

639145-31 

9-9946*99 

10.SCO1875 

TVA71-  18  '5868.16  101151-  •*  »•  ,95Uf3 

91005194 

59 

98764-18  630188.66 

t3«07J47 

9-99 45999 

10.7994-06 

I 

13898.08  101155.86  9 '9S9M'’ 

91013449 

58  98759.-!  619306.51 

636905-95 

9-994579* 

1 } 

15917.  9*  101160.55  9*  '9471W 

57 

98755  * 5 617818-68  635741.7* 

9-9945597 

10.797841* 

15758.  }6!*S957- 74 

101165.15*9*  *975*  *c 

9.1019714 

56 

98750.57  6i6655.J4L34583.86 

9-9945396 

I0.79731S6 

101169.96  9-  •9S3<>,9 

91037815 

55 

98745-9*  615485-** 

633419-i3 

IW« 

*0.7961*75 

6 

1 fSt f.  Si 

16017-40 

101174.67  9. 19909IJ 

9.IC45911 

54 

9*741-3*  614310.86 

6JH7884 

9-9944991 

* 0.795407  S 

~ 

16047.14  101174.44  9.1J98793 

y.  1054004 

<3 

9*736-77  61JI60-07 

6JIIJ1.69 

9-99+4789 

*°- 7945996 

16077.08 

IOU84. li  9-1006658 

6 1061071 

5* 

98731.16  61100347 

619990-73 

9-99445*7 

*0-791791* 

9 

*5901-97 

16106-91 

lOli88.86,9-10145O9 

9.1070116 

5* 

98717.54  610851.06 

618851.6) 

9-99443*3 

10.7919874 

I6154.77 

IOU93-6I  9 IOH345 

9.1078165 

50 

98711.91  619701.-9 

6177*9-33 

9-9944i8o 

10.791*135 

16166.61  101198-  37  *•  “30167 

9 1086191 

49 

98718.17  618558.67 

616589.84 

*•9943975 

10.^913809 

11 

*59*8-  11 

•6196.47 

101303.14  >-1037974 

9.1^4103 

48 

98713.6I  617418.65 

615464.46 

9-9 94377* 

IO.7605797 

I6li6  11 

101307.91^-1045766 

9.HOHC0 

47 

98708.97  6*6181.71 

614343-16 

9-9943566 

10786-800 

16136.17  lOljli.  71 

9-1053545 ,9-1110184 

46 

98704.31  615130^5 

613115-94 

9-9943361 

10.7*89**6 

»S 

l<074*»* 

I6186  Oj 

IOI317.  51 

S.1O41J0, 

45 

98699.64  614013.03 

611111.75 

99943156 

10.7881847 

14101.47  W)V 

44 

98694.96  611899.13 

611003.59 

9-9941950 

10.787^91 

IO 1 317. 11 

9-1076795  ;9-4*  J40S* 

43 

98690.17  6IJ 77943 

6*9898.4, 

9-9941743 

*0.7865949 

IS 

18140.  Sj  145714)  uajjl.  94 

9.1084516  9-1*4*980  j 

41 

9*685.57  610663.60 

6*7797-15 

999 +1537 

IO.78  58O10 

161*9.0  y^Of- 5°  *c,33tf- 77 

9.1091114  LiT49S94 

4 * 

98680.86  6O9551.74 

617700.03 

9-9941330 

*0.7850,03 

I6H7-  79'  *6435-  37  loij+r.  61 

9-10*99,7  y 1*57795 

98676.15  60844,4, 

616606.74 

9.9941m 

IO.7841105 

11 

I6146.50  ‘^S- 1 S , *0*3+6-46 

9 1107597 

39 

98671.43  607339.79 

«*I|I7)« 

9-994*914 

!0.7«M)!7 

16171.10  '4491-  *J  IlJ,3S*-3* 

*1115163 

9 -H7JTT* 

38 

98666.70  606139.67 

6*443*-% 

9-994*706 

10.7816444 

16)0|.  9> 

16515.  OI 

101356.19 

9.1111914 

9.1181417 

37 

98661.96  605*43-43 

613350  18 

9-9W49* 

10.781X58, 

*4 

KJit.tfl 

“m-  *9 101361.07 

9-1130551 

91*89164 

36 

98457.11  604051.03 

611171.53 

9.994*189 

1U.78I07J6 

16384.78 101365.95 

9-1138176 

9 1*97097. 

<5 

i ' 

98651.46  60196147 

611198-6! 

9-994*0-9 

IO.-fO:<»nj 

16 

16614.67 

1013-0.84 

9.1145787 

9. 1164917 

98647.70  60 1877. 7j 

610118.50 

9 99408-0 

!0.779508j 

*7 

*64:8.68 

16644.56 

■='!7).  7. 

9 “Di*. 

9.1111714 

98641-93^400796.76 

6C9061.19 

9-994=6  59 

IO.7787176 

lH 

*6+47.3* 

166-4.46 

ioij8a65 

9H6C967 

9.1110718 

Ji 

98«38.15  5997*9.3- 

607999-64 

9-9940449 

IO.77-6481 

19 

**4-6.07 

•6704.36 

1CI385.  57 

9-1168536 

9.1118198 

Jl 

98633.36  59*646.14 

606940.85 

99940138 

10-777*701 

30 

14S04-76 

16734. 161 101340. 50 

9-1176091 

9.II36O65 

3° 

98gl8.)«jfy7i7<.w 

6O5885.80 

9-9y4O0i7 

*0.77639,5 

*7 

16764.16 

IOI395-44 

9-it8;635 

9.11438X9 

19 

9861J.75'5965I045 

6®4*34-45 

9-9939**5' 

10.7756181 

3- 

>6361.14 

16-9407  101400.39 

9.rijm64 

9-1151J6I 

9S6«8.94  595448.15 

60j786.Sc 

9-9939603 

*0”4^459 

33 

*6597.81  |,4Sij.j)8jioi43{.|j 

9-i  198680 

911591X9 

98614. 11. $94389.51 

601741.81 

9-993939* 

J 0.77407** 

34 

I66IO.  <1 

16853.89 

101410.31 

9.1106131 

9-1167004 

16 

98609.19  593334-55 

601701.50 

9-99J9«76 

10.7731 99* 

3$ 

I6648  19 *6**J-  Si 

101415.30 

9.1113671 

y. 1174706 

*5 

98*0445  S9U8}.u 

S00465.K1 

9-993*965 

IO.7715194 

16676.87|,s9J3.73 

101410.19 

9.1111147 

»■“«.)*) 

14 

96599.60  59>iJ5-5C 

599631.74 

9 9938751. 

10.77*7605 

16705.55  *'*943-*S 

10141519 

9.1118909 

9.1190071 

*3 

9*594-74  590*9*  38 

59S60,.16 

»•«)»)!» 

IO.77O99IV 

j* 

16734  1*  16973.38 

101430.19 

91136059 

9- 119773  5 

11 

98589-88, 5*9*50.84 

597577-J7 

10.7701 16  5 

j» 

I67<1.  91 

1-OJ3. 51 

10^35-30 

9 1H3495 

9.1305386 

11 

98585^1,5*8*13  & 

5965  5 5-04  9-993**09 

10.7694614 

40 

«6-yf. 

•-033.44 

101440.11 

9.H50918 

9.1313014 

to 

98580.135*708041 

59553«  15|9-*9J7S94 

10.76869-6 

4i 

16810. 16 1*7063- 37 

101445.35 

9 H5831I 

9.1310650 

*9 

98575-1415*6050.5, 

594  5 iO-9*f 9-9/37679 

10.7679350 

£ 

'6848- 94  |l70j.3.  ji 

io,450. 39 

9.H657M 

9-ijiSk.i 

9*S7°- J4|5*S°l4-,o 

593509  n|  9-9>37463 

10.747173s 

4i 

I6687.0i!»7lij.l5 

101455.44 

9.H73IIO 

"•*)))»*) 

• 7 

48545. 44'^®*°°*.*- 

591500  95!  9.9937147 

10.7664137 

44 

MJ05.ll)  17153.  *9 

101460.  50 

9.1180411 

9-  *34345  * 

9856O  53  5*1981.71 

59*496- *4 

9-9937050 

45 

•‘$S4-9U'7n>-  7 

101465.57 

9.1351016 

*5 

9*555  6ij58i945.7i 

590494-79 

9.9*36813 

50  76-38974 

4. 

16961.61  I7**J.0  9 

XOI470.64 

9.1195185 

91558589 

*4 

93550.68  580953-15 

5*9496.88 

9-99j<59« 

10. 76414*1 

«7 

14941.18 

17143-04 

IOI475.71 

9-13015IK 

9- 1366139 

«3 

9*545-74  579944^0 

5*8501.38 

9-99J6 17* 

IO.  763186! 

,4* 

17010.93 ; *7173.00, 101480.84 

9.I3O9838 

9‘  1373**8 

9*54^-79  }7*93*-i5 

5*75  **18|  9-9936*60 

11.7416311 

1 ** 

17049-6*  |‘730i. 96  101481.91 

9.1317145 

9. 1381103 

it 

»*)>M»  OT»lM» 

iwnj.i. 

9-9935941 

*0  7<**T97 

! TO 

1-0-8.18  17331-91 

131491-01 

9.1314440 

9.1388717 

38530.87  5 76936.8 1; 

5*5539-10  9 993571J 

io.76iiiSj 

5* 

1710694 

*7J*i.88 

IOI496.I4 

9-133*711 

y. 1396118 

5«4S5*-io 

9-99355=4 

10.7603-81 

J» 

I7l3r6oj*739*-«5 

lOlfOI.  17 

9-13J®991 

9.140370$ 

8 

985IO.9I  574945-59 

10.75961  r- 

TJ 

17164*  13  ■ 174H'8i 

IOI5CI6  41 

>-1346*49 

9.1.H  ig) 

»»!'«-)  iwn-M 

581606.17 

9-993506J 

10.75878 *5 

T4 

17191.  91 ; »745‘  79 

I015U.  56 

* 133M94 

9.1418650 

2 

»*»•*»)  S7WVI* 

581635.10 

9-9934*44 

10.758*350 

** 

*HM.  5 6 

17^1. 77 

JOI5I6.  71 

9.1J60716 

91416*^3 

5 

9*503.91  57I99I.7, 

580667.31 

9 99J4614 

10.7573*97 

3« 

17150  li 

i75i*-75 

161511.  89 

9-X367946 

9-1433543 

4 

98500.91  571011.54 

579701.80 

*•9954403 

*9-7566457 

17 

1717887 

*7544-73 

101517.07 

*-»J7f»S3 

9-1440971 

3 

98495  *9  570OJ6  63 

pi-.!.)) 

9.9934*8l 

10.7559018 

5* 

17307.5  a. 

I757*.7i 

101531. 16 

9.1381349 

>•*««)«> 

1 

98490.86  56906344 

177-8J.10 

9-9933959 

IO.75546U 

1 >? 

*7336.17 

17401.71 

*01537- 

»•«!<«)• 

9 *455794 

964*5-81  56809446 

5768l*.47 

7-9*»7>7 

10.7544106 

17364.81 

18631.70 

101541.47  9-1396701 

»•  W** 

0 

98480.77  S67U8.I8 

)7)«774>s 

«»))■) 

1O.75368H 

Grad.  10. 

79.  Grad 

461 

i 

Sinus 

Ting. 

Secant 

L»£.Sirt 

L^.Ta.1 

If 

Sinus 

T»ng. 

• Secant. 

Lfg.Stm. 

Ul-  * 

o 

17344-81 

1743i-70  IOIJ41.47  9-139*701  9-14*3  *& 

*0 

98480.77  5*7118.1 

5",5*7-^5 

9*  99335*5 

10-753*81* 

17393-44 

17**1.49  101547.88  9.1403841  9- 1470J«3 

9*475-71  3*6i*5-c 

1 5749*8-6 

*>■  0933191 

•a.  7519431 

17411-1 

17691.49  101553.  10  9-1411007  9- 1477933 

f,ftOf-t*.f7J9S;  3;  5.  .008 

3 

17450.73 

17711.49  101558.33  9-*4,*i4 

9.1485*97 

57 

9 *4*5-5®  3*4*48.381573041-1 

|9-! 993i84( 

10.7514703 

*7479-39 

^7Si-49  i°»  5*3-5?  914151*4  ^1491443 

5* 

55 

984*0.50 

563*94-73 

571101. 13*9.  99li*il 

6 

I73«i.0j 

•753**7 

17781.70^015*8.81  9-143*374  9- *499978 
I78II.7I J 10157445*  9-H3947*  ^-*507301 

561344.* 

S*I396.*C 

57H66-3* 

570133.60 

9-  9931396 
9-  993*171 

10. 750001 1 
,0-  749*699 

17543.31 

17841.71  101579-35  * **4*5 58  9-iJ  13*1* 

98445-*l 

5*0451.4- 

5*9303  93 

8 

9 

17593-95 

17611.(8 

1*871.74 

17901.7* 

■0*584.35  9-*443*Ji  9-*5*i9‘i 
101589  91 '9.14*0*95  9.1519100 

5* 

5« 

9*440-10  5495111 
9*434-9*  55*573-01 

56*377-34 

567453-80 

9-  9931710 
9-  9931494 

10. 74:8088 
10. 7470800 

10 

17*51-11 

179J1-78 

101595. 1 

'9-146774*  9-*5j*477 

50 

49 

48 

98419.85  557*37.86 

5**533-31 

9-  993  H68 

II 

>1 

I7479-84 

17708.47 

i79»t-8t 

1799184 

*01*00.51  9-*4747»4  9 ‘543743 
ioi*05.8i|9-*4*i8ii  .9.1550997 

9*4i4-7i 

984  >9-56 

55*705.74 

55577**3 

5*5*15-84 

(*470140 

9-  993>04i 
9-  99308*4 

'0-745*15? 
10. 7456COJ 

17737- IC 

,8011.8? 

101*11.  14 

[91488817  '9.155**40 

9S4 14-40 

554*50  51 

(*3-89.95 

>4 

M 

17794-33 

18031.91 

18081.95 

I0I6I6-47 
1 31*41.  8 

9-*49S*3° 

91501811 

9 15*547* 
9-I57**9l 

4* 

45 

98404-07 

553917-4° 

553007.14 

(61881.4k 
5*  *97  (-99 

* *wj  59 
9-  9930131 

10-  7434518 
*°-  74 *’358 

i 6 

1781198 

18m. 99 

Wl*17.  1* 

9-1509803 

|9-*579VOi 

98398.89 

55109005 

l,*07j.4f 

17 

,8 

17831.Sc 

1788c.11 

11.14303 

1817308 

101*31.51 
131*37.  89 

9-151*77* 

9-15*37*9 

'9-15*7099 

9-1594*85 

43 

4i 

9*388.50 

55U75-79 

5501*44* 

(601-3.81 

{59I77-I9 

9-  99*9*7$ 
9-  9919444 

•0. '741:401 
10. 740(715 

19 

17907.84 

18103.13 

101*43.17 

9-1530*75 

9-1*014*1 

98383.19 

54935*^4 

558j83-43 

ic 

17937-4S 

I8tj,.,8 

ICI648.  6 

9-153^*09 

9 1*c8615 

54*45051  55749158 

9-  991*984 

tl 

I79SS.07 

>01*54.0* 

9-154453* 

9-K55779 

■9 

547547.88  5I**C4h$c 

9-  9918753 

IO.  738411I 

ii 

*'994-S9 

101659.46 

9-*  5 5‘ 444 

9-1*11911 

983*7.63 

546648.11 

5557l9.(C 

*3 

*4 

180  15.0 
*»otl-9i 

‘*Jf).41 

101664.87 

131*70.19 

91558344 

9.15*5133 

9-1*30053 

9-1*37173 

37 

<6 

9*357-14 

5457Sl.li 
5448)7.,  3 

354*37-16 
55 >957-8* 

9-  9918191 
9-991*059 

■5. 7369947 
IO.  7361817 

13 

18080.31 

1*3*3- 5° 

101*75.71 

9.1571110 

9-1*44183 

35 

34 

a 

98351,19 

543965  91 

553081.19 

16 

*7 

18109.13 
‘81 J7-74 

‘*413-57 

1S443-S5 

101*81.16 

131*86.61 

9-15789T7 

9-*5*583* 

9-1*51381 

9-1*58470 

98346-63 

98341.36 

545037.50 
54H91. 8K 

55110-44 
551336- 59 

9-  9917595 
9-  99473*1 

10.  73486  i8 
10.  7J4M50 

IS 

181*6.35 

10*691.37 

9-159*67* 

9-1**5547 

98336.nl 

550468.43 

9-  99171*9 
9-  99**895 
9*  *916661 

7J3445J 
10. 73*8387 
lo.  73*0331 

19 

3? 

•8194-93 

18113.53 

18)03.81 

18533.93 

101697. 54 

101703.01 

9.1599509 

91*0*330 

916716 13 
9.l*796«9 

3« 

>° 

9*330-79 

9*3*5*49 

540419.01 

539551-71 

(49603-05 
( <8740.43 

3* 

18151.15 

101738.51 

9-1*13141 

9-1*86714 

10 

98313.18 

53*6-7. 18 

54-880.55 

3* 

1 8180.7  5 

101714.01 

9-1*1994' 

9-1*93749 

537*05.,} 

(47013.41 

33 

18309.35 

101719.51 

9-1700771 

17 

9*J=fMf 

53*93*-je 

546 1*9.01 

9 991(9(7 

10.  7199118 

34 

18654,13 

1017*5*14 

a *633507 

9-170-786 

^8301  11 

53*060 

5453*7  31 

33 

I8l6rt.54 

•0*730.  5* 

9-1*4^174 

9-t”»4TS8 

*5 

*4 

9819R  88  535106.16 

544468.  jt 

5< 

18393.13 

I07I4-49  101736.09 

9.1 647030 

9-1-11780 

9St9j.53rt34345-l* 

543*11-99 

’•  991(1(0 

10.7178110 

3? 

,8-44.60 

101741-63 

9 **53775 

9.1-18-61 

981W.17  5‘ 34S*  96 

3s 

*8431-31 

101747-18  9-*««Of09  9-1735733 

98iSi.Si|53**3I.3I 

54«9l7.37  9.  091477* 

*0. 71*4167 
10. 715-30* 

39 

18480.91 

>*904.33  101751.74!  9-1*471.31  9.1741694 

1 1 

7*177,44j  5J*77*-  30 

54*09903  9.  99H539 

43 

18:0949 

18834.95  101758.  3»|9-i*73945!9-*749*44 

981-1  c*'t3?Ji7.9; 

(401*3.33 

4«  | i»518-08 
41  1*164.66 

*8865.07 ( 1 ; r-63.  j 1 1 9.1*80647  9-1' 5*584 
18893.10  101769.489-1**733*  9-l7*J5i4 

•9 

18 

981*6.67  530o*O-iS 

98i6i.i7l5*9i35-05 

(394301*  9.  99140*3 
5 >8  599-79  9-  9913814 

10. 71434  •* 
10.  7*3*48* 

41 ! 

*8595-14 

1*915  33 

101775. 08^*694°  19  9-1770434 

98i55-*7 '5**39*,5: 

44 

18(513.81. 

13955-4*  1017*0.49  9-1700*59  91777343 

16 

15 

5Si,o.4s:fl7ff!-ff 

‘3*94*-64 

4$ 

•8*51.40 

**9*  5-59  j 1017*6-3 1 

9.170734*  ,9-17*4*4* 

98145.04  j 51*715-1- 

53*1*3.93  9*  9913W 

JC.  711575* 

44 

18680.98 

,f°‘S-73'‘°i7*i-94|9-*7»3997 

98139.6d515880.35 

535303.79*9.  9911866 

47 

18709.56 

«9045-*7. 101797.58  91710*3 5 9 1798009 

9*134- «7|5*1°48.C9 

534486.10  9.991161 4 1 
533*71.14  9.  9911,8,  : 

10.  7*01991 
•0.  7195m 

i* 

18738.13 

i*o?«.oi  I0i8oj.il ' 9-17171*3 

MS04878 

11 

98**8-71,5*4*18.36 

49 

187*6.70 

I9io*.i7!*oi*o*.87[9-i73j88o]9.t8ii73* 
i9i3*-3*  101814.53  9.17404*7  9 **i*S*5 

lla 

981*3. id  5*3391.  is 

ff*<f«-« 

10.  7188^4 
«o.  7181415 
'*•  7«7457? 

18*95-17 

IO  ' 

98117.81, 

115664- 

(31048.60  9.  9911931  ■ 

5‘ 

18813.84  191**  48 1o«8io.io  ^.174*083  !j.lSi4413 

9 

58m.  !4 

511744-1* 

(31141-09  9.  991 1660 

J* 

18851.41.19194-44  101815.889-1753**9  9-1*31151 

8 

98IC6.8*'  5*0914  59 

(30436.08  9.  991 '4 ‘8 

10. 71*7749 
15.  71*0930 
10.  7154m 

33 

18880.98  <9***  &) 

01831.37  9.1-63145  9^839070 

- 

98101.3-  5io«o-g| 
98'95-8?|5'9i9i™ 

5*9*33-54  9-  9911175 

34 

18909.54, 1915S.9*  l0l8jT.i719*»7**8U|9.iS45878 

6 

(18835.47  9*9910931  j 

S3 

18938.  ill 

9**7.  13  101841.99  9. 177336*  9.1851677 

"I 

9*190-36  51*4*0.35 

518OJ5.87  9-  9910689 

34 

1*9**-*?, ‘9317*  JO  fc  1848.70,9-177991 1 9.18594 66 

j 

98184.85  517*70.71 

517*40-70  9 9910445 

18995-13  ‘9347- 4* 

*018,4-43  9-l7*®445  9-i8*<*45 

3 

f.«8«J  II 

51*447.9*  9 9910101 

ro.  *1337(1 

>P 

‘901J.79,I9377-  44 

ioiJUo.t7j9-*''9*970  9.18-3014 

I 

1 

98I7J.8O  516058.  IJ 

5l,*,7-68y  99I99(« 

10.  711*48* 

{5 

‘9031-34, 19407.84 

101865.91 19-*7994*4  ‘9  **79773 

| 

1 

9*168.16  5«5*55'57 

514869  79  9 99'97it 

ie.  7110117 

r- 

J 9080.90  I9438O3 

IClS’l.liS  , 9.18c  59X8  9.IS865I3 

0 

9»K1.71  5«4455*40 

514084.31  9*  99'9*6* 

10.  7113417 

M Mm  } 

46z  Grad.  1 1. 


T»ng.  bccant.  | 1 

I W»c.fO  Wj2  «•»*»“  * ,m,‘> 

I *01877.44  ?•  *8114*3 

t ,,mZ' 7,43,5.4*  »■  lS,s»>7 

I, ,01.  ,o.*«41»*'  ,01**-  7*  ’■  t8"?08 

141*1.43  'S:8)-ni  IOIJOO.18  » ‘Mii> 

151SI.10  ■»«»•  1*  '°'*»J>  >-*844801 


9 18931*3 
9-1*9999 i 
?•  1 >04713 


19 

19613. 14 

10011.11 

l0 

19651-66 

10041^8 

11 

iy68>  18 

10071.74 

11 

19-08.70 

IOIO3.OO 

1J 

19-37  ii 

10*33  17 

»( 

197*5- 73 

IOI63.54 

15 

*97M-*5 

1O193.81 

16 

14811.76 

MUfO  - 

17 

|><S*-1? 

*®M4  >7 

18 

198-9  -8 

10184.65 

19 

19903.19 

10314.94 

3’ 

19936.-9 

10345.13 

:4isn.74l'>44>.4>  '»'»**•  *'  » *‘l11*7 
„.o>.iS  i>47>.44;,o,«'*-  04  >■  **17«7 1 
1,,5’si  '>70>  «,  *o »>)•«»  » **84074 


l„44.j«  '7740.  cS1  IO*>*>  7)  >.1*704*0 
19394.90  »>7-o.  30  wi>3f.  59  ?•  i87**7i 


4.i9'34^4 

*■1910114 

> 1914*17 


9- 1933300 

>^>40171 

944*34 


7 1913489 
9 1940134 

ijilli,  ■Tfco.  j)  '01*4*  48  >.>M>‘4°j,-*>“74> 

H41I.77 |M**0.7*  '«*t7.!«»-***WJ<  »'*>7J»( 
2E  o V-  00  lo'X!.  1)  > **9«o* 

1.309  O}  19*71.14  ll'»i».  190*317  ^•*>*8* '* 


!>33-r.l<  4* 

1936*.  09  *995*'  7l 

14,94  4i  'WSi  97 


IO  *9*5.01  '>1908704  '*• 1 99  3 i 1 6 
IOI970.  >3  91913040 19- *>99*04 
101976.  8]  '>.1911J<7 

4 

«Ol8yS.7lj9.1933993 

101994.67  9.194019'i^  3ol6C’** 


9-19+6580  * J0*1** 
9-i>ii859 

9.i9i>ll9j>-3°43467 


101000.63 

IOio:C^fo[9. 

101011.58 


iotci8. 57 
101014.3' 
loiojo.58 


101036.6c 

101041.63 

10104S.67 

,965.30  133-3-U  101054. 
*y9j*  S»0  '^0405  81  I0106:.7i1 
Oll.io  10434;11  lOlO'.S.Sl 

10050.80  *®«**'4*  101071.89 
10C-9  ;0  1045»6-74  101078.47 
1:1107  ’9  -0517.03 ,1010*?. 04 

IW34.19 

10164. -sjic>»8r'4>' 101097.17 

10:93.17  i^«-oi  »oi»03-3y 

10111.-6  13<48-54!iono>.5i 
10150.14  1C<“*  47^101115.66 

1017S.-3  10709^0  I011H.  »■ 

W307.11  l0739*  34  10x117. 97 
10335.69  107*9.«  101134.14 
10344.17  108CO4J3 ,101140. 3 


10391.63  xo®>0  3* 
10411.13  10*40.73 
10449.4 | 

IC47S0I  IC9IT.45 

IO3O6.55  1C95**8* 

*0535^1 


9 194I390 
9 i>7l44i 
9.19*7*83 

9.1984114 
>•  1997339 

9.  199.553 
9.}001758 

9-3COC953 

9-3015140 

>.3011317 

9.3017485 

*i°3>644 

>•  3°39794 
>•3041934 

>•>051066 


9-3C71475 

3078155 

93084614 


>•3091088 

>097541, 

9-31039*5 


9 3IIO41I 
9-3116848 
9.3113164 

.3119675 

9.3(36076 

9.3i4i4<* 


9.30t*l*« 
,9.3044303 
9 3O7O407 

9-3074503 

9.30*1590 

1.30S666S 


101146.50  4.3094737 
101151.69  9.310079* 
101158.  89  9- 31  °4 849 


IOH65.IO 

, 101171.  Jl 
*01177.55 


1056^49  2,rl1-  55 
10591.95  *>04193 
IC61041  **°73-  3* 

10648.88  *'ioj.49 
*°4"7  34  2j,}4-°7 
10705  ko  *"44  ♦* 


9-5111891 

9-31189; 

>•31*4951 


101183.-9  *3130968 

10119003^31349-4 
101  *>4.30  9-3>4»975 

' ioiioi.57j9-3'4*945 
[101108.65  9-3M4447 
101115.14  9-  3*4091 


58  10734  *4!  *"94  *5 
5,  10741.7*  ,lI**5'*5 
6«l‘079*.i7l*'*55-*5 


'lOlHl.44  9-  31648*5 
, 101117.75.  >-3>7**4> 
1 101114.07 1 9 117*789 


3051183 

3058689 

5045187 


9 3*137** 
9.3:31061 
9.3*l73i7 


9-3*435*4, 

9-3149831 

9 3*5*071 

93*41305. 
9. 3i«85i> 
9-3*74745 


60  98161.71 , 5 '4455-4° 


78.  Grad. 

| Sinus  Tang.  Secant,  i Log.Sm. 


5140*4.31 


59  98157-1*  5 '3*57*5 
58  9*«5'-  40  5**861.14 
57  98146.03  5**049-1* 


513301.ll 
511510.50 
51I741. 16 


5«  ' 98140.45  511178.55 
55  9*134-84  510490.14 
54  silly.  16  509704^6 


53  48113.66  508910  61 
51  98118.05  508139.18 
si  98*11-43  5073*0.15 

50  98  04.S0  506583.51 
4S  ytt.uj.  14  S°S«C9.G<7 
48  >8095*  5 1 >05034.90 


47  9S0R9  86  504*47-00  5 14086.77 
46  I yi.A4.10  503499-35  >'?333-*' 
45  1 98078.53  50*733-95  >'*>*3  °> 


9-9.„..= 
9 99,  »>7, 


5**359  *4 
5M599-48 
5*4841.99 


44  980-1  85  50i>70.78 
43  98C67.16  50**09.84 
98061.46  50045* 

98055.76  499694-49 
4°  '98050.05  4>S>*o.»7 
39(98044.33  4>» *88.IJ 


5**834.61 

511088.35 

5*0344-3' 


3*  1 98038.60149743®'  *7 
37  I9S0JI.86  49*690-37 
36  >8017.11  495944*74 


4>5*0l-iS 

49445990 

4937*0.6  7 


491933-5* 
491*48  59 
49*  5*5  -TO 


98011.36 

980(5.40 

98009.83 

98004.05 
y-»8  i* 
>7>9i.47 

mpM  • 

979S0.86 

97975-°* 

979*9  1* 
97>*i  37 
>7957-5* 


9795*.*7  484443*59 
97>45- 8;  4*57l?.iy 
97939- >4  j4*  5***-*: 

>7934-04  4843=0.43 
979U.17  485590. 10 
97>H  IS  |4 **'■'* I -74 


wft*4l 

508861.84 

508115.3, 

507390.11 

506657.01 

50f9i6.0i 

50(19-16 
504470.6c 
503-46  07 


4907*4.91 

490056.10 

489319.54 

4s8.-04.99 

487861.48 

48716143 


97914.384fcu75.34 
97910.4-  48  *470.9- 
97904.55  48074**54 


*4  >7898.61  480068.08 
‘3  I y-9Ji.68  4795«9- 57 
1*  j >7886.74  47867j.cc 

**  | 9-880.79  477978.37 

*° : >78-4.83  4771*5-4- 
9 97868.86  47*594  90 

8 978*1-88  4"59^  -J 

* 97*5*  89  47J1I9.07 

* 97850.9a  4745  *4-0 


9 • 99'77J7 
* 99*74*9 
9.9917140 

9*  991*991 
99916741 
9-  99*6491 

>-»**14! 

*•99*5990 

9.99*5739 

9-  99*5488 
9-  99*5136 
>•9914984 

9-99*473* 
9-99*44:8 
9 99*4*18 


IO.-O66500 

10.70598:8 

IO-70JJI64 


■0.7046511 

10.-703,8(6 

*07033131 

10.  -7016605 

10.7019989 

10.7013381 


9-99*3975 
V-  99*3717 
9-3l9*344i 

99913107 
9-991 1951 
9-  99*1496 

9.9911440  *0-^918313 

9-9911184  *°- '■.911845 

>•9911917 

9-  99*1*70 
9 99114'*- 
9-  9»"*14 

99910896 
9.991Q637 
9-  99*0378 


49**15.91  9. 9910119 
4959U  1*  9»098s9 
49S"4-53'9y9>?;98 

4945 '*.87!  9^?09  3 38 
49381  j.  i-o  9 990?3  7 
493‘17.54  9.9908815 

491435-84  9.990855, 
49' 74*  *4  9 *9-8-9' 
491058.44  9.99  8 19 


49®J“l.  *7 
489488.84 

4890070 


48831-.07 

487*49-'7 

4869-1.99 


486198.83 

485*17.3- 

48495<1 


5 9-844.90  473850  83  4841*7.74 
4 97838-89  473l<4.54  483*!'- ‘4 
3 97831.87  47M90.*!  4<»95*-43 


1 97*14-84  471811.56 
I 97810  80  4' 1*34.86 
o 97114.76470463^1 


9.99:7^4* 

>•9907501 

9 990-1 J9 


9 97«5»  ,0  j 

9.9976710  *0.6787”' 84  • 
1. >>0344  { 10.67**494 


9.990*180 
9-  99^59*4 
9»3  5«48 

9 9905381 
*.9905115 
*.9904*48 


481193.57  9*99045*0  10.4737*95 

48(631.58  *.99043*1  I0  673*47| 
4*0973-43  9- 9>c^44  1^671515 


ic.67«»73  j 

tO.*7S«4<* 

10.6-50168 

10.6743317 


1O791.I7 


V 


Grad.  12. 


Sinus  Tang.  Secant.  LtgJSfo. 


O X07JI.I7  1,155.45  loxl34*57  9-117*7*9  *W474* 


10819-6* 

1084*07 

10874.5* 

MOTHS' 

4°9)3-4‘ 

10961.86 

lOyyo.jo 
t tO  it.  74 
11047- 18 

1*075.61 

£1104.0,- 

IIIJI.48 

lllSe.yl 

11185.44 

ill*7-77 


U 184-04  so^MO-40  »i  18471s  >3  *8- 953 

11314.47  *°4446. 7}  9‘Vfotn  *'3*»7*53 
11544.88  ‘0**53-07  *•  V94i*l  9-3*93345 


11377.30  1044  (?-4* 
11407.71  *0x143.78 

438.14  ,ot*7*-i( 

11448.37  101478  » 

11499.00  ,C4l84-9* 
11^1^4,  xw^fcja 

11339-88  ,oll*7. 73 

11390.31  ‘°1P4»1 5 
11610.77  *01310-38 


I143i.ii 

11681.67 

1I7U-I3 


II 144- 1 
11174.41 
11303  04 


U331.44 

11338**8 

11388.19 

1*414. 
11443.  *i 
ll473-33 

11301.94 
11 330*33 

U35S.-4 

11387.14 

11413.34 

11443.94 

11471.34 
11700.74 
i«7i9.«3 


9-3*01493 

9-3198400 

9-  J**4*97 

9-3110184 
9.511406ft 
9 • 31-3*938 

^9-3*37801 

>*3143637 

93*49(0; 


9-3*99513 

•*3303704 

9*33“87i 

9-3J*8oji 

9.331418) 

9J330J17 

93334443 
9 3341391 
>334*711 


101517.01  9-3U3344  9-33548*3 
ioi)ij.  47 ,9-3*41174  9-3  34 ’917 
101)19.9) 


5- 3**4997  |9-)J67014 


)kl74*-59],OI834-40 
t 1177)-.  -4  ,CI34*-S8 


'Vi 

*1805.55  ,04J49-  )7 


U854.CO 
* 1864.43 
**894.94 

1*915-44 

i'95t-9) 

1*98641 

11014.91 

1*04741 

1107^.95 

11108.44 

11*38-95 

11*49.4: 

1119999 

11*30.51 

1*161.04 


*01353.87 

*01361.58 

*01548.90 


*°i37f-43  9*34-75 1’ 
101381.96  9 • 3313185 
101388.50  9-33*90)5 


9.3171811 i9-  337j«iJ 
9-3178617  9-  43tv*94 
9.3*84416  9-33^5*67 


9-  339*333 
v l|97)»l 
9-)40344» 


9 33*4777 
9-33305*1 
9-3336137 


9-334*955 
9-3347665 
9-  3333348  9- 


9-34^9384 
9-  34*5  5*9 
9-341*544 


9- 5417566 
9-3433578 
9-34395*3 


9-3445J8o 

9-345*570 

34S75J* 


ICH434.56  9-335904119-3*435*7 
101441.  t8'9-33<4-4*  9-*46y494 
101447.81  9-3i704i8,9  3475454 


11-5-.54  1**91.57  ,01^H-45  9- 337^99 1 9'348 *407 
11785.9,  11511.!,  tO*46i.io9-358*:ft*  9 *4*7551 
11814.51  ii)5t.4s;>0M47*76  9-3)874 18 p- 


)7  11841-71  **38319  ,cl474-43  9-339306)  9-34991»o 

,S  11R-1.10 Ui*-).-*  It448,->‘  9-JJ98706  9-3S33I4) 

39  I *1899.48  11444.19  *01487-80  9-34043,8  9-"-3 5 i*o«9 


' 11917.84  11 474-S 5 *°H94-49, 9-340996)  9-3  > *6964 
, 1195ft. J4;ii5«'*5.4 1 *01501. tj,  9-34*55^0  9-35**869 
| 119*4.6*  l-f  >5*97  » 015O7-9 J|9- 34*1  »90.M 5 *870-3 

* 11013.00  aantf.frj* 015 14.6 1'9  34*6791  Ul5 34650 
! 11041-57  11597.11  *o*5**- 3 5 9 343*3*6  9-35405)0 
, 1*0*9.74  1*617-69, 184  5* .09  9 3437973  9-j  >4^401 

‘ 11098.1 1 **65a87^»°*534i»4:9-344355*  9-355**67 
' 11114.48  1*688.85 ,,0454***j  9 3449Ih)9  3538U6 

11154-85  11719.44, *0*548- 37, 9*34 14688  9 3563977 


49  *1185.11 
)o  11111.58 
J*  1HJ9-94 


11750.03  *<»5S5-  *5  9-3460145  9-3569SH 
*l78o3»)i*Oi56*-94  9- 346J794  9 3575658 
iiSii.i,  *01568.74  9-347*336 >3581487 


si  : mss-jo  llS4I.S)!l0>S7!-Sl!S-J<7««7o1»,i|87J» 
55  11194.66.1187144  *0158*47, 9-348i39,’9- 3593**6 
54  11515.01 '119054)5  j iOt,89.io^f-34®79‘7  9-  359*935 


— iS 


55  11153.37! ii933.67lloi594.04  #-34934*9  9-36047J6 

56  H)8i.?i(  11964.19  101601.85  9-3498934  9*  36*05)* 

57  xi4io4>7j  1*994  9*  |*0i4O9-79|9*3i°443*  >36*6519 

58  114)841115015.5 s Il0i6i6-6oj9-35099**  9.36HIOO 
J9 ; 1*444.76 15054.15  Jiotfct). 5019.3515405 19.3617874 

^60*  11445.nl13084.81 1,016)0.39  9-3 5 1C1**0  9-  >63364* 


77 


Grad. 


Sinus  Tang.  Secant.  L*g£u 1.1 
978*4-7*  470463-0*  480973  *3  9-9904044 


#7808.7*  '449791.00 
97801.45  4691*0.83 
97796.58  468451-48 

97790.50  467785.95 
97784.41  447*; 
97778-,!  466458.51 

97771.11  465797-1* 

97766.11  4651)7-88 

97759-99 , 46448c  )4 


480)1*.  15  9-  9905775 
47966  0 66  > 99;>35°6 
479007.01  9 • 99°i*»7 

478lff.to9-  993*9*7 
477705.19  9-  9931697 
4770(6.99  9-  99l)*4*6 


97753.84  ‘463814.57 

97747-73:463*7056 

97741.(9  ]4«*5  *8.31 

9'735*44  46*847. 8) 
97719.1S  461119.08 
9771)-**  460(71*37 


97716-93 

977*0.75 

97704-56 


97698.56 
97<9**‘J 
976  8 (.93 

97679  90 
97673  47 
97667  *) 


97660.98 

97654.71 

97648-45 


9/641.  f, 
976,5.  v 
97*i4.6C 


4764*0.58 

47(765.96 

47(«l)-*i 

47448*.0 6 

47)841.77 

47*105.13 

471564.41 

47*935-4* 

47**03.13 


9-  99oi*(5 
9.  9901885 

9-  990*4*1 

9-  993*5)9 
9.  993*047 
9- 99>3794 


4)99*6  3c  470471.5* 
459*8)  15  4-0043.71 
4584.4141  4694'6-fto 

45*00*  *9  468-9*  *9 
457*61.87  4S-S'4-.4S 
4567*6- 14  467(45-46 

456O91.ft56f915.jft 
4554)7*76  46630ft. 51 
454814.08  465689.5  ft 


455*96-08 

453567-73 

451941-05 


(1)16.0 
45I«9*-ft  l 
5*070  8$ 


97r.13.50  410*10.71  46*4*7. 
9-16*6.99  449S)*-*«  4608*3.45 
976 *0  6-. 449* 1 3-3*  460*1 1.16 


465074.17 
46446c,  .ft., 

463848.67 

46J*)8.)$ 

46*619^57 


16  9-634.55  4486oc.Q4'4(96 *0.70  ^ 9*94491  *0.451859) 
#7(98-01  44-98<  36|4(90ii.74  9.  91944,3  : *0.  651164* 
9-591  r-h  44-')74-*8  4(S4*4-J9  9.  9894**8  ! «0.6jc6-to 


99005* 
9.  9900147 
9899973 

9 9899*98 
9 • 489,413 
4 9899*48 

9-  9«9SS-3 

9-9-98)97 
v-  98983*0 

*.9**8043 
9 9*9*766 

9*  ?*97489 

9-  989HU 
4-  9*9695 
9-  9^96654 


?•  9896J74 

9-  9$>  Oy$ 

9-989,8*! 


IO.  6681949 
IO.  667(817 
*a  6669673 

*0-  666)5)7 

to.  4457409 

10.  66511S9 


10.  *645177 
10.  4439073 
10.  643*^74 


fo.  6616K87 
ic.  66I0SC6 
10. 66 14733 


IO.  667&S67 
IO.  6ftll6C9 

10.  6(96(59 
— — — 
*0.  6(905(9 
to.  6(84481 
t 65-8454 


*0.  4(7*434 
ic.  656641* 
1C.  6(604*7 

(0.  « 5 544*0 

10. 6548430 

10.  614*448 


10.  653647, 
IO  6 $)05C4 

5,0.6514544 


{•h* 


>7(85.33  ^63-9 
97$78  97  446*54-8, 
9?57i.ftO|44***~‘*,{ 

97566.13  44494'  81 
97559-65  44 * 5 *7' 4 * 
97i().4 6 ,44»7>4-9> 

9-54r.06>44*,35r- 
97 540-6  5 3 444  3 34-  39 
975)4-*)  +*l9i* '*'• 

MVJ  < ,44039-94 


4578*8.61 
4r**4-44 
4(66)1  83 

4(6047.60 

45(65*-  34 
454^3-44 

454*77  09 

453691  19 
4(3*09-0) 


»74JS.(5  4?S)Eojs 

1 ' ,.,S!>1o,’4S77!>J.>7 

, ,7481.1 ’.-i7*0™' 

. . a i/.f.  i l.a 


I 974°9'”1  J 

1 9746J-  **  4154(86. 

\ 97456.60  43487*-64 

1 974(0*08  43(300. *8  44(664  *8 
' 9'44J-55  433”*3-,6  *4('Ot-98 
3 r4,7.o*43)'47  (9  444(4*‘*5 


9 9.  9894*18 ; 1 

9-  9893845 
9-  9893(6* 

9 9*9)179 


9-  9891995 
* 9*9*7* « 
9* 9891417 


» 


9-  9>9*l4* 
9*  989**56 
9 >891571 


4(M*7-)0'9.  989*185 
45(047-11  9.  98,0998 
45*368.44  9.  jkjccii 


to.  6500-80 
*o.  646*857 

10.  648X941 

10.  44838)4 
10.  6477131 
*0.  64711)7 

IO.  646(350 
ic.  6459470 
IO- <4(3(9* 

10.  <4477)3 
10.  6441S74 
10.  643601, 


45079*. 19 
4501,5.45 
449641-5* 

44*068.89 
448497-75 
447918. 10 

447)59-93 
446793  *4 
446118.03 


9-  989041 1 13.  64)0*70 
9.  9*90*37  10  6414341 
9.  98S9849  10.64*85*3 

9. 98&956O  10,44,1490 

9.  48891--I  ,?1  <4C6#74 

* 986*981 1 ,0.  6401065 

9.  988*693  10.  6)9(164 
9.4*88403  13.6)89469 
9.9888113  jo.  6383681 


9.988-81*  l©.63779°c' 
9.9887531  10.6)7***^ 
y,  9887139  IO-  6 )66i(9 

**945**8 


gitized  t 


Google 


'464  Grad.  1 3.  76.  Grad 


. * 

0 

( Sinus 

Tang. 

Secant. 

Lo^S'tn. 

1 

* 

1 

<0 

Sinus 

Tang. 

Secant 

L»^.Sm 

UW5-II 

13084.81  iokjo.  39:9*35»o»8v, 

9I63J645 

97437-01  43 J *47- 59 

44454**  * 

9-9887133 

IO-6366359 

1 

4451J-45 

13117.44  ioi4i'-  i9;9«35*|534y 

9-  3639401 

59 

97430-46  43 1573 -47 

445931-76  9.9886W 

*0-63605^9 

1 

t455i-77 

13148.  1 

101444.115  9. 353181c 

9.3645*55 

'* 

9741  j.90  431000.7* 

443413** 

9-9886655 

1 *0-6354843 

2 

• 1158a.  13^13*78-7 

101451.11  9 35371*4 

9.365090* 

57 

974*7-  34  43*419-  5 

441*673 

9 9886363 

4 

1 

lltZl.+fi 

13*09-4*  101458.0319*3541710 

9.3456641 

56 

97410.77  430859.74 

441311-1 

9.9886070 

J0^34J359 

5 

» 4i4jtf.8o  4ji4;-07  *<*1664.99  9 - 3548*50 

9-56613-4 

55 

9-404.19  43019* -3« 

44*758.5 

9.98*5774 

*0-6337616 

6 

11445.13 

13170. 73 , 15>147«. 94  *•  it 5 3 5*1 

9.}6';8.c>o 

54 

97397-60  419714-4' 

44  >106. 3 

a 

‘0433*900 

7 

41495.4^ 

15501.40  10147*  90  9 35590=7 

9-  36-3819 

53 

97391. co  419*58-  8 

44O655.5 

9-9885181 

104316:81 

8 

13331.0?  1014*5.87  9.356441® 

9-36-9531 

5i 

97384.39  46*594-71 

440*06.1 

9-S>884894 

7 

117JO  11 

13341.74  j 101491-84 

9-  35*9*36 

9-  3685M8 

5 * 

97377-7*  41*031.99 

43955*-  « 

9-9*84599 

>04314761 

10 

117-8.44 

1J393-41  >01499.81 

9-  337514: 

9 3690937 

50 

9737*- *6  417470.66 

439011.5 

9-  98*4303 

^4309-63 

I* 

1:816.7? 

13414.10^  1017058 

9-  35*0437 

9. 3696619 

49 

9?364-53  4169*0.71 

4!*4«  J 

9.988400s 

It 

41835^9 

*3454*791  »°i7»3-8 

9"|?5*‘  : 

9-37013*5 

48 

97357-*9  416351.18 

4379H.5* 

9-9*837*1 

, «J 

1181(3.41 

13485.48  IO1710  8 

9 3591405 

9-3707994 

47 

9735 1.14  415795-0 

437380.  1 

9.9883415 

*0.6191006 

’ 14 

41?4!.7l 

13514.1 

101717.84  9-  3596785  ;9*37>3667 

46 

97344-5*  415139.1 

436839-  It 

9.9683118 

1 M 

iiJic^H  *334':-8 

I01734.87  9-  3601154  9. 3719333 

45 

r337-  91  4i4«84-8i 

436*994 

9.9881811 

1 16 

UO48.  <5 

101741.  9*i*  5*5*75*5  9.3714991 

44 

9?33Mj  4i4*3».77 

435761. I 

9.98815  k* 

104175008 

. 17 

11V6-66 

IJ60819 

101748.96  >361**70  9-3730645 

43 

97314.57  4M5SO.OJ 

435114-1J 

9-9881115 

104169355 

' 18 

*.'C24‘f  7 

13<39« 

101754.01  9-3®  i*H7|9-  373639* 

41 

9^3*7.88  413019-77 

434**8.6 

9- 988:417 

| *9 

lJO<)  l8.4?4<9-71 

I01?4j.0j>  ,9-  3613558  9 3741950 

4* 

973»l.i8  411480.S0 

434154-  3* 

»•  988:618 

10.6158070 

ID 

430«i-J9  *S’oc.4< 

101773.17 

9-  3618891 

9- 3^47563 

40 

97304  4*  41*933-18 

43561**3 

9-988:3*9 

*0.6151437 

1 11 

110S9.SJ 14J731  3« 

101777.14 

9 ■ 3634i»9 

9-  3753>93 

39 

97197.77  41*386.90 

4J3:89-5>'r 

9-988(019 

10^149810 

i at 

15  Ii8.it  13741*89 

101-84. 3 « 

* 5639539 

9 3758810 

J8 

97191.05  410841,96 

43*559-7' 

9-9880719 

10^141190 

*3 

a3'4'-4V 

15791.41 

*01-91.47 

9-3®  44*>i 

9. 3764413 

37 

97184-3*  4i°*9*T}J 

431030-90 

y 98X0419 

*0*61355  rj 

*4 

131-4.79 

13813.34 

101798.59 

9-3«5»'5S 

9 3770:30 

36 

97177.58  4*975^.06 

43*503.36 

9-9880(18 

ia«ii497o 

*3 

13103.09 

X38i4  TO 

*01805.-1 

9-3655458 

9-  3775631 

*5 

9-170.S4  4*91*1.10 

43C977.*5 

9-  9879S:' 

10.6114369 

1 6 

4343*.  sS 

13884.85 

roi8>i.84 

9.3440750 

9-378*115 

9^164-09  418676.4c 

45U451  15 

9-9879515 

*0.6118-75 

47 

43159.6- 

139*5-60 

ici8ic.0i 

9-  36CSO39 

9 3786813 

33 

97157.J3 

4*99184*7 

9-9*79113 

>04(113187 

! is 

13187.94 

*394®  35 

ICi8l7.l7 

9.  367*3*5 

9 3791394 

<1 

97l5C,56*4*7<OO.n 

419406.40 

9 98789:1 

*0.610760 6 

1 1? 

13314.  15 

139—  •• 

T018J4  }4 

9 ■ 3676587 

9 379-969 

A* 

97143.-*  4*7064  40 

4i«SS|.4j 

9-9878618 

lCJdoio;- 

i 30 

*3544-54 

14007.8? 

(01841.51 

1 ?saiS(j 

9-  3803537 

50 

971 36.99  4 *6 519.98 

4*8365.76 

9-  9878315 

1c.6i9r.4-.  5 

3* 

4337181 

14038.44 

•01848.-3 

9-  j68?ilt 

9.3809TO3 

*9 
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9.44101:1 
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9-44 :t  (■- 
9 44149'5 
i-44i9»83  1 


9-4173540 

94:78089 
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9.4:871*9 

94I917OI 
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94330750 
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94313885 


17171.04  l8lM-3i  >°39-9-47 
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9-450194° 
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Grad. 
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Sinus  Tang. 
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«> 
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J 
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57 
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54 
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V- 98474OO j 
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iKlAJJ.I, 
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1° 
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9-9845690 

4* 
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381404.19 

9-984$i47 

47 

580996.10 
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46 

9*486.58  3671*6.65 
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45 
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3&0l8].0i 

9-9844316 

44 
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»!*«»  71 

43 

96465.4I  365956.65 
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41 
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4* 
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40 

96440.57  364704457 
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39 

99451.67  364189.11 

J77765.il 
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38 

9*414-97  383874-44 

$77365.35 

9-9841895 

37 

9641-.16  3®34*o.*4 

37*966.3* 

36 

96409.54  363047.7* 

3765*8.14 
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35 

9*401. 81  361655.66 

376171.00 

9-9840851 

34 

96 394-07  361114-47 

375774-6: 

9-9840jOi 

53 
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31 

96  57S.  5 8 1 S* 1 4O4-69 

5 '49«4 -47 
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3* 

9*370-81  36c99*.oj 
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30 

963*3.06  360588.55 

3 •4*97.75 

9-  983910$ 

19 

9*355.  i7,36oi8i.46 

373805.68 

9.983875$ 

18 

96347.48  3597754* 
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9-9838404 

17 

«))».«, j)w=.w 

373014.09 

9 y8jS0$i 

14 
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371634  $: 

9-  9837701 

1$ 
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14 
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37*858. 05 
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11 

96300.59  J573$*->* 
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11 
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1C 
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*9 

96177. 04  356i$9.o 
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IK 

9*i69.i7)35576l.3» 
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*7 

9*161-50  >55364-49 

J69*6*.51  9.98$45*7 

1* 

9*155.41  3 54968.46 

3*87*5-31 

9.9834161 

*5 

5W14J.  5}  354573-1$ 
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*4 

96147.63  354*' 8.86 

368015.56 

9.9833449 

*3 

9*119.'!  353785-18 

367646.6D 

11 

9*ix>.8o  35339M* 

367168.*  5 

9.9831735 

i, 

*~-f 

9*113.87  35*000.54 

366391.51 

9-V83t377 

u 

96:05.94  3$i609.3-: 

3*65 15.;  8 
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9 

9*198.30  35H*9-'Ji 

36*  139.64 

9-  98316*1 

8 

1 " 

56190.05  35,8l9-4/- 

365764-9* 
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7 

9*  181. *9  35*440-70 

363390.97 

99830941 

* 

96*74.13  )5,05l-73 

365017.83 

»•  .85558) 

5 

96166.16  350665.55 

364*4548 

9.9830113 

9*158.1*  350179  *6 

364173-91 

9.9.198*1 

3 

96*50.19  349893-56 

3*31903.1$ 

y.  9819501 

1 

9*i4:.l9  349508  -4 

363533- *6 

9 9«19»40 

1 

96154.18  )49*i4-70 

363**3-9! 

4 9*18778  . 

0 

96116. 17  358*41.44 

36179  5 5 3 

9.9S1K416 
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10.5*79111 

10.5*74101 

10.56*919* 

10.5664195 

10.5659100 
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10-5649:14 

10.5644143 
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>0.5*144*1 
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*0.5565114 
10.5560315 
>=•  555541* 


10.5550531 

10.5543*48 

>0-5540:88 
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>0.3477754 
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18958^8 
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9.4617657 
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17871.(7. 
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17899.11 
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--981-90 
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9.4650690 
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#•4655  iU 
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9.4661.378 

18794. -.9 
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9.466 4-65 
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>04105. 34'9.44?o  540 
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1*13041 

25,36.80 

<°41,4*  4$  #-4494*49 
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•*  ■£.« 
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15 399  99 
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29463. 1 3 
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?■  464lfo( 

*8  *9-95 

1949+-8, 

*04159.03  ^9.4$  16311 

9-469-459 

1*517.8$ 

19326.45 

‘:-i4t4  7.48  [9-45106OJ 

9-47011  1 1 

18345-75 

295  38.08 

^♦*76. 94]  9*4514879 
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*tj73.4« 

*9589.71 
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]1I 

#•4711407 

18401.  5, 
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#•47*6048 

**♦*#•4* 

*9651.44 

rC43oj.8g'9.45r68* 

9-.I71C4S- 

,..29684*64  ? 4$4*PJS  9-47*,ji8 

33  1 i^4S^.jojl!»7ltf.  90j#.4546i#l  |)M7»|>947 

J4  18313.08 

33  I *8<*  '.j» 

8368.84 
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3*  18614.58  tyS-r,.*,  104,67.  li:*.43‘f7jm'9>475jOi* 
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1&708.I9 


41  18730.03  IjcOO  1. 44  104403.48,*.  4584171, 


18703-91 

*■*791. 77 

18819.63! 

3.S84-.48] 

18873.33 

18903. 18! 


19938.03  104383. 18 '9437384019.474113  3 

19949.73  ,c,4}*4.J7|9-4f8eOj8j9 -47*4819 


9-  4584171  9.4771411 


3003  j.  13  >04411,  39  943SM0  9-4774009 
30044.84  >044 is. 7*  9.4*91484  Sh+Tfojji 


3-118.31  104440.01  9 4401079 f*-47*974* 
30140.04  lO4449.i7  ^4403170 i9.4~943i9 
30*91.78  *04438.  jj  9*4409434:9.4-98887 


1 893  > - 03  j JOM5. 51 1 104447. 5 1 1 9. 44 1 343  8 !9h*»o  34  3 s 
18  9 38-87  £»$  j .*7  I0«474. 70  9-  44 178  W |9-v 8* 180 1 1 
**#86 . 7 1 [ 30187.03  >0448 ; . 90 ‘9- 445 *089  9.48 11 344 

19714-13  3°i,s. 79  I:-I4493.«*l9'48i4i38^.48t7ns 
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Is 
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19 11 5- 88  30443,88  >04531.04  9.4441-90  9.483 ilSrt 
*5"53-  7i  .30477-671 104 i-M-Ji  9.44449}* .*•  4*59818 


**>4530.40  9.443 IO81 '9.4844,46 
••-■4359-84,9  44 5 5 1,9 is1, 4848870 
1 045^-1*  9-445933  J .9- 485 53*3 


7 T Grad.  467 
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318*14.37  9 


34I6O4.45  35T940.4: ; 
341134-16  33358".  1C 
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S 338316-9 
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7 3373*4-34 


» «»*!«.  }f\ 
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t|W34>4 

35*786.40  9 98181x7 
55*439.77  9 98 r 
33lO»3.«5  9-9817370 


I 93873.70] 

958*3.43' 

! 95*$7-* jl 


3371J4-W  35174*  14 
336874.53  35 '403.54 1 
'336515.68  35*Oj9.  {4! 


,CM5?7577 
*0.5371855 
1 0-336*,  J7 


10.5363414 

>0.3538715 

*0.5334010 

>0.5  }♦?}  IO 

XC.5J44C14 

•0-  S339911 


lo,5J35l35  I 
lo-3$3055il 
'0-4  313873' 


(9.98  >6995  ,a3*793*fj 

9-y8i6c10|  *0.51746*1. 

19  98*6145  I '0.5170055 


95848.16  336*57.  5S^3°7*6.ij;9.i 


j!9-  981549^  j 
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o 1956,04s  ,17085.14! 
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9.496  J717 
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3 3651.6 1 Jiioi-77 , '°3°57  11 

jM8.-.15lS“!4-!8'l4i"47.0< 
40707.98  J‘*67«00  >0307tf.*l 
30735.66  31199." 


30783. 34  JiJJ'.if 
307*1.01  31J6J.38 
30818.60  JM9f.fi 


30848  36  JM*7  8tf 
308740;  |J14J*.8i 
ll  J0*3f.70  JM9'*J>7 


105086.79 


105096.67 

105106.56 

105116.46 


*■4965151 

*•4*6*574 

94971991 


y.  4978406 
9 49X1*16 
9 49*7-iiJ 


9.480*366 
*•4**3341 
9-  4817315 


9 4**l«ltf 
*•4**6016 
*•$000411 

9.5004814 

>.503*103 

*•5013586 

9.50I796* 

*.5011347 

*•5016711 


9* 481*183 
»4*1514* 
* 481*108 

9.4833165 
*■  4«J7"7 
9.484106  ft 


9*  484fO'o 
*••**  4*95 
9.4851888 


9-4*56810 

9.486074* 

9-4864674 


9.4868595 

94S715 

9.4876416 


9-4SJOJ35 

94*84140 


105 116.37 
1OJIJ6. 19 
I05i46.ll, 


*-3*9104° 

* 4**5934 
9-4*99*14 


*.  5031091 
9-fOj  >4  5* 
9-  503*811 

9.  50441ft 
9-5«H«538 
*.5051891 


9.508316! 
9-50875*6 
9 50*1*07 


*.5096114 

9.S*°°5J*| 

*.51048491 

9.510*156! 

*.5113460 

*.5117740 


72. 

Grad. 

fc’l 

V 

Sinus  Tang. 

Secant. 

L*g.Sin. 

1..4  r.«,. 

60  ^ 

SjSjojS 

341030.  j6l*-*So5jtfj 

IO.51466IO 

59  9S<H.*7  J I674i.l9 
s8  95«'J-  45  »l<435  *6 
57  956O4  91  3 16°67  I* 

341705.16  *.*805577 
341780.80:9.9805190 
341056.9*  9.98O4S03 

I0.S141D93 

1°.  S,*3758l 
10.5*133071 

56 

s 

5j,*i ,9 

jjiST.Sj  5M)»>.»4  S«°*“.i0 
J1S7J.JU  5»S<>SS.!>*]M«>*».S' 

9 98044*5 
*.9804017 

*•*80363* 

to. 5118-67 
10.5114067 
10.5119570 

» 

51 

5* 

955-O.74  3M7»*.95  31976*.  itf 
*5561-17  JMJ8J-46  ;J3*447. 54 
95553.60  3i4O48.<0j3J*li7.55 

9-9803150 

9.9X01860 

9.9801471 

10. 51140-6 
10.5110587 
10.4106101 

\o 

3 

Jj8*0».in 

»!!!<•« 

„(i7.3j  J.J047.8oiJJ«I7i.J* 

9.9801081 
9-  9X01690 
9.9801199 

10.  5101610 
10.50*7141 
10.50916(8 

47 

46 

45 

9551j.11  J117« 5.46  337853.  *• 
*1510.61  J1»J*J  7J  3J75J7.C7 
*3  501.9*  J11059-63,  J37110.X4 

9.9800*08 
9.98005 16 
*.*800114 

10.5088198 

10.5083731 

10.507916* 

44 

43 

41 

*54*3.36  38*711.15 
95484.71  3**39i.i* 
95476  07  31*063^4 

-33**05.14 

336590.16 

336175.8* 

*.*79*731 

*••9799339 

*.97*8946 

1C.  5074810 
10.5070344 
«u- 5065*03 

4* 

4° 

39 

*,-467.41  3l0734-4° 
95438-76  310406.58 
*54  50.0*  Jl«078^7 

3359*1.14 
335649.00 
33533*  4? 

*-*-98551 

*•*'*8158 

9.*797764 

10.50*1454 

IC.5C57011 

10.5051571 

J« 

37 

36 

*544'. 4'  3**751. '7 
95431.71  5»*4if.*8 
95414.03  3*9'cO  j* 

335014-55 
334'*  3.M 
3J44°M4 

*•97*736* 

9*97*6*73 

*•*7*6578 

10.5048135 
10.5043701 
ro.  5039173 

»S 

34 

33 

J 

954*5.  33  3*8775-40 
954°6.6i  3*845*  °i 
95397-90  3'8ii7.i4 

334091.44 

333781.94 

333474^5 

W796181 
9.979f?85 
*•  9795JR8 

10.5034848 

10.50304** 

I0-5C160C9 

Ji 

3* 

JO 

*5349" *7  J'7*04-C* 
95jJ°  43  4,74*1*  47 
9537'. 6*  3*7i3ft4* 

JJ3'65.75 

3J1858.05 

33i550.*5 

9-9-949*1 

9-9'*459J 

*•97*4195 

10.5011594 

10.501718* 

10.5011777 

1* 

18 

17 

*5jtf».*4  J,6*J**Oi 

95354-  '8  3*65 *7*1* 
9534T-4'  |3'6'9T»0» 

JJ1X44-44 

331*38-53 

3Ji«3J-io 

* 97*37*0 
9.97*3398 
*•9791998 

10500S374 

10.5005974 

10.499*578 

16 

if 

14 

*5336.64  3*5*77-  44 
95 J17-86  3*5558-40 
9f3'9.07,3'5*j*.*4 

JJ'Ji*.  4"* 
3J«°i4.Jl 
330710  7* 

9-9-91599 

*-97jH9& 

9-  9791798 

20-499518-1 

10.4*90797 

10.4986411 

»J 

11 

953*0-17  3'49H  O- 
95JU1.46  3*4'-' 04*78 
95191-64  3*418*07 

JJC4*7.78!  9-9791 597 
33°i'J.  J9'9->'9  99* 
319**3-  5719-97*0594 

10.4*81031 

10-4977*53 

*o*497j  i“9 

to 

1? 

IS 

*31*3.81 '3*397*.  *4 

9J1-4- 99  1*3*56.35. 

95166.15  3*354«.  4' 

J19J  li.J4^*^790l9l 

3191II.6A  *.*'j:*7S9 

31891 l-60j  9.978*3X6 

10^*6  9.8 

1049ft*  .1 
10*49601/8 

17 

M 

*5157.10  J! J017-0I 
95149  44  JH7IJ.  1- 
95139.58  31*3*9  *1 

318611^9!  9.97XB9R5 
Jl8j*J.  M *.*78857* 
318014.7*19.9788175 

10.4955818 

10.495*4*1 
K»  494 -'rtf 

5 

95130. 71  3*10*7.11 
*5111.83  3*177$.  0* 
jj 

317717.00 
3174*9.77 
317113. 1 1 

“T- 

9.978—-0 

9-978?365 
9-97569  *0 

10.4*41-60 

10.49384:4 

10.4934071 

10 

* 

95104  04  3*1*51-  54 
95**5-14  3*0841. «° 

95186.13310531.13 

316817  01 
316531.49 
316136.51 

9.9786554 

9,9'8*14S 

9 9784741 

10.4*19733 

1049153*8 

lo.49Uo«7 

1 

7 

6 

*5'77.3i!3i°ii*.9* 
95168.38  309*14-  *6 
95159-44  3°**°5  9* 

J15941.II 

315*48.15 

3*5354-** 

*•1*784334 

*•*784**7 
9- *78451* 

io-4*i*-;8 

io.4**M'4 

io-4*e*-*J- 

5 

< 

J 

95'50.49^°9»98  3« 
*5141. 54  3089*1.11 
*5*31.58  308*84-68 

3150*1.11 

3147-C.03 

314478-40 

9.  9784  m 
*.*7‘J70t 

9.9783*93 

ICM90J7-* 

10-489946 1 
10.4*95151 

1 1 
l 

0 

*5113.61  30«378-<?!j14'87.31 
,51 14.63  3080r3.t5  3158*6.78 
9S1CJ  65'3°7768  jfl 313606-80 

9.9781883 

*.*7X1474 

*.*781063 

10.4890X44 
10.4*8*54° 
10.488314© ! 

| O | 


Grad.  18. 


| (Sinus  Tang.  Secant.  Ltg.Sw.  L’i-T*, 


30919  36 
3095 --cr 
J09»4.«K 


31491.97  XO514fi.il  9-4899814 

31314.13  X05»5tf.i7  9* 4903710  9.5**1057 
3MS6.JO  ic51fifi.il  9*490' 5 91  9*  5*1635* 

315*8.48  *05*76.08  9*  49**47l.>t  130641 


jtOii.?4  31410.66  I051S6.06  9.  4915545  9*  5*34917 
3*039-99  Jktf 31.85  105194.05  9-49I6H*  9-5 '39**0 
3 *047.64  316S5.04  *05104.04  9-49l33«3  ,9  5*43490 


317*7.14  *051*4-05  9-49ifi94<S  (9-5'477fitf 

31749.44  »05Hfi.C7  9-49JO&36  9*5*31-339 

31781.45  *05134.10  9 493444*  -9.  JI5®309 


31178.11 
311058* 
* * *39*49 

3114 

31188.75 

31316.38 

31344-00 

3*371.43 

J'J99-»5 

3*414.84 

3*454-  48 

31481-09 

31509.49 
J*5J 
3* $64.90 


1 ; 

3**9*.  $c 

1319-88 

x< 

3*410.  12 

:<33.>.lO 

i-> 

J 164-70 

J3W-51 

lS 

3*475.19 

43*94.85 

*« 

31701.88 

33417.  *9 

33 

3*-30  4" 

32459-53 

3* 

31758-05 

3349**88 

3* 

31-85.63 

!i  M M 

33 

31813. 11 

3J556.60 

34 

j.ip.-. 

335*8-97 

35 

3*8*8.36 

36 

3'*9|-  93 

r 

3*91330 

* 3684.  1 1 j 

5* 

3*951.06 

»37X8.53 

3« 

31978-63 

3375C. 90 

31813.87  '°f*46.  *4  9.493S5*J  9*  f*4c>57. 
11844. lo!,05i54.*9  9-494*3<*  9-  5»«4838 
31878.33  *05144.13 |9-4944iJ5 


319*0  54 
31941.  So 
}1975.05 


*05174*33  '9-495004^19.  5*^3353 
*«5l8fi.4l  19.4953883  ,9- 5*77404 
*05194-  5*9  4957714  9- 5*81855 


33007.31 

53039-57 

3307**84 

33104.*!  1 

J?'J6-J9 

33148.48 

33*00  97 
33*33  17 
3i*<5-57 


*05304.41  9.494,343  9-5*84101 
*CSJ*l3.  73  9*4945370  9-5*90344 
*0531**84 1 9-4949 *9*  9-  5*945*3 


*05334.  99  9.4973c  10 


,!35J47.  14  9-4976  814 

‘OJ357.  30  9.492otf3i 


*C5  3*7.47 
*S5377*<{ 
0V3»7.  8j 


9-4995840  9.5114*44 
9-4V994J*  9.  iii8«'9 
9.50034*1  9*  5*3li84 


1054*9- "* 
*05480.07 


9-5*98819 

9.5103051 

9.51-77181 


9*498444* 

9-49x8145 

9-4991045 


9-.S***5c8 

9-51*5730 

9.5119950 


9*5C07tO< 

9.5010987 

9-50*4744 

9-  50*8538 
9.5011328 
9-5014375 


9*5019838 
9*  5033597 
9*5037353 


9-5i}4795 

9.5»409 99 
9-  5145*99 

9*  514939$ 

95153589 

9-51J7779 

9*514*944 
9-5l64l5a 
9*  5170331 


40  3*0 05* *9] 33783- 30  ,75551.4,,9.505H39  9-  51873*1 
4*  3i03J"4  3?s*5.7i;‘055«i.  79  9*5054377  9-$i9>*84 
4*  31041.30(33848.  i3j*°5573-  I8|9*50598n  >5195347 

43  3 ic 88.85(3 3M0. 54  *05 $Sj.  58  9-5t^354»^.5*99505 

44  3*>*M°.JJ9*»*99i,05593.99,9  5067148  9- TJOjfifii 

45  3»'43.9$  }J945-45!,05«a4-4i, 9 5°'Oypi ^9. 5307813 

44  31t71.39jj3977.87  *05414.85  9.50747*1  9-5}</9** 

47  3 1« 99-03 [340*0.31  *05415.19  9-5078418  9*  53*4107 
4s  J***M7  J404i*7«  *05435*75,92^1*41  9*5310150 

49  31154.10  34075a4jxo5444.il  9-  508585019- 531*389 
Jo  3118J.64  34107.71, *05454  69  9. 50:59554  9.5318516 
J*  31^9-17  J4'40-i9,X05667.i8.9.5O93ij8  9-5331459 

Ji  31336-70  34171.47  lO5477^i8l9.509495<  9-5336789 
J3  31364-11  34105.15  IOj488.t?  9.  510:451  9.534791 4 
54  3*39*  '4  J4137^5  * 3 5698*71  9*5*04343  f'JMJO+O 


55  3*4 *9-16  33170.15 1*05709.14  9.5108O3,  9.5349141 
J4  31446.78  J4}J1.641I057I9"78  9-  5*‘*7‘6  9*53531'* 


3147419  34335- *8 

105730.349.5115397  9-5357J93 

| 

31701.80  343<“-'0 
31519  3*  34+0013 
3M56.ii  34431-7  ‘ 

105743.90  9-5**9074  9-5361505 
105750.48  9.5*11749  9 • 5J65613 

i05:6+.o7  9.5,144,9  9.53497*9 

1 

71.  Grad-  469] 


95041.53  305449.1$ 

95033  48  305348.70 

95014.41  j . ^.(r, 

950’5. 36 '304749.15 
95006.14  304450., 8 
94997-1*  |3a3,5*-7i 

9i988.l1  '3q385J-8i 
949-9-01  303554.4* 
94949  91  303*59.54 


94940-82 
9495*-<8 
S494i  55 

94933-4* 
949*4-16 
949 151* 

94905-95 

94*94- 

94**7-60 


94878.41 

94849-1: 

94860.01 


94850.81 
94*4*-  59 
94831-36 


94813.13 

94813.89 

94804-64 


94795*3* 

94786.1 1 
94776.84 


5*‘f9i- 

311304. 

3K01I.  ; 
J10736.73 

3x0451.66 

310149. 

3*9886.13 
3 19603-6  s 
3*9311-70 


30196;. io  3*9C40.i8 
JOi4ft7.j7  >,{,759-3: 
301371.07  3184-8.99 

301077.18  3**>+9- 
30*783.01  5*7919.78 
30*489.14  i 17640.9, 

301194.  03*3*7361.  64 

300923.30  3 *'084- 84 
300611.09  3*6807.56 


300319.  14 

3«>Ol8.ii 

i9973’-5* 


*99447-34 

199M7.6» 

198868.50 

9^579-83 

198191.44 

198004-50 

1977*6.83 
*97430- *6 
*97*43-99 


3 ’6530-7! 
5*6154-5* 
5*59?r 

5«t703.5i 

3*54*8 

3*5*54^3 

3*4880.79 

314407.54 

5*4334.8; 


,,  94767*5«  l!M®58. 31 

1!  94758-17  21;5’ " 

94748.97  ^*ss-«i 


94739.66 

94730-35 

9571*03 

947**.  70 
94701.36 

94693-01 


9+683.66 

94674-30 

94664.93 


«i  94*55-55 
10  94646.16 
9 94434.76 


1960c4.11 

19>71C.$ 

195437.17 

1948-1.17 

194590.50 

*94309.1 
*94218  46 

193748.07 

*95448.11 

*93*88.35 

1919C9.95I 


4 9"i934 
9 97ttjlf 
9.9771095 


9.977*674 
9-9;  .Sji 


,9*  9769143 
9 9768th 
9 976819$ 


3*4061.39  ^ 

,5*  }7j»0. 80  [9 976744- 
5*55  <9-  61  9.^“4'Oii 

5*3*48.87  9. 9*66(97 
3**978-41  9.976**71 
3*1708. 84  9-9*45-45 


31cS34.it  9.9-*17j0 
{ 10568.35  9.974x311 
310301.95  9.975,89, 


5 94617-34 
7 946*7.9$ 

6 94608.53 

5 ' 94599-  *0' 19*799-09[ 
4 '94589-67  *9*51*.  5* 
^9458o.»3  l9'M6.4y| 

94570  78 '1909-0.89 
94561.31  190695.76 
o .94531.85  19041*^9 


*9*1J*. 51  309146-10  9’9-t 
t?*353- 58130898  J.  *9  9-  97j 
191074.:  J08- 10.66  9*  97 j 


, * 0.488114 ^ 

3 *0-4877943 

t 10.4S-j.44 

3 10.4849359 

*0.4863073 
*0.4860793 
j *0.4854510 

10-485x134 
10.484-9(11 
j *0.4843691 

10.48^9415 

'0-4835*61 

'0.483090; 

10-4814447 
•2.48x1394 
lc-  481SI4; 

•3-4829656 

10.480^417 

*0.4821181 

•C-4’9-9+9 

">•47917*8 

10  4-88491 
10.47841-3 
*0.4780050 

*04775834 

•3.4771611 

10.4767411 

13.4763*05 

10.4759001 

13-4754801 

10.4-50605 

*0-4-444*1 

10.4741111 

I0.473S334 

•0.47338,0 

•£.4719*49 

10.4-15491 
10.4*113  8 

*0-4717147 

10. 4-1 1979 

10-4708814 

10.470465; 

10.4-00495 
•0.4496339 
•c.  46911 87 

•0.4688039 

*0.448489; 

•0.4479750 

1CV  467!  fill 

**♦6714  '4 

IO.466734I 

10.4665111 

IO.4659.S4 

10-4654960 

308458-60  9-  9758870  12.46*0839 
308197  01  9*  9758437  10.4645711 
J0793$.9O  9-  97j8oa4  10.4*4140# 

307675-15  9-9757570  *0.4638495 
3.7415.07  9-  9757*35  , 10.4634387 
907 1 5 5 • 3 5 9^975<70i^l0.46p»8 1 


NNn  ) 


3*556.#* 


41  10UM7 ,0,8"*?1  100317.54  9 t©, 8353  9.30834-1 
JO  l0Mi.ft  lMM-41.103fM.fA  »OOT-4i^|>  J»3'»J*4 
Ji  10191.45  i,Q*4j-*3  oasij.ji  f -00847*4 •*  oi»J4*i 

Jt  iwxt.jl  »»«■»  t00f»#.ti  9009,04*  9-0117903 
5J  10150.31  «03°4-*f>  100319.51  9.01073-4  9-0130310 
54  loi->.id,0iJ4-|o®  100531., 4 follow  9014**81 

j,  10308.19  t0|ij-40  100533.37  j»^i3««i3  9-<»,fQM 
54  IOJ37.U  10391.80  icC5j5.<c  9014399*  90107013 
59.  io>*«.o,  104*11.  15014:^4  7 0M*»33  90179394 

5 1 10394.99  tc45r.*o  ^0,44*9  9.01*8*39  9-019183: 
39  10413-91  10481-01  100347.-3  901*0309  90104033 
49  104J 1-1 J I»$t0.l4  100350.41  *9019*348  9J»l8*ct 


•u  981*41. 4c 
W!994**-i:  978*173* 
9 , ^479.*l  974009.17 

t ' 9947*  *4  973117.1. 
7 I 994’J-i*  ,70440.7, 
6 99470-17  9474*0.30 

3 »*«S4-?3 

4 ^444  *#.  941104.84 
j 994**  *7j  939490.11! 

1 9943*13*  958790 *n| 
I 9943  i n 934ij4.|j 
O 994S*  I*  9>»4 38.45 1 


98*71:.-**  9.99^5581 

9*39U  1’  9-99-7493 
98lll8.8c  9-9977313 

978*41.14  9-9977I94 
975 5 '9-44  9-99 77^74 
9'i833-i7  9.997*933 

9~010l.Sc  9.99?4t<Jj- 
94'T3*7-30  » 997**7* 
9*4*87-14  9-997*140 

9*1001.1,  9.997*408 
959331-33  9-997*17* 
93**77-1*  9-997**43  * 


Digitized  by  Google 
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Grad.  6. 


; Sinus  .Tang.  Secant.  Leg.Sw.  l*iT**g. 
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3 *joi 5. 731 10176 1 ^419-17 * 3 997 ^9.179^3 1 

5 I9045-87|*017>7.58  9- 1710+35  [9  1798009 

lArrrX  o.nn.-c*  aitfA.fi.0 


1++1J-7J 


*8595-1+ 

*8+13.81 

*8+51.40 


1S+80.98  *: 

18709.54  *VH 

18738.13 19074^1' 10 1803.H  91717143^.1804878 


j 1° 

} s* 


187+6.70  *9*04.171101808^7  9-i7J388o;9.i8ir734 
18-95.17  *9134-31  *01814.53  9-1740+87  91818585 
*8813.84  191*+  48  *01810.10 ^9.1747083  9.1814413 

18851.41  19194  *4  10181548  9-1753++9  91831151 
188S0.98  , i>ii+-8.i  101831.57  9.17+0145  9.1839070 
18909.^4  19154-96  101837.17  9.176S8 1 1 9.1845878 

18938. 11 1*9187. 13  101841.999.17733++  9.1851477 
1894+. r;7  193*7-  JO  101848.70  9-17799*1 ,9-18594+4 
*8995-13  ‘>3+7-  48  101854.43  >-i7*+445  >18+6145 


'j I 

J8  *9013.79, 19377'  64  1018+0.17  9-1791<rr0  « 


19013.79 

19051.3+1 

*9080-901 


^Jj9C|o*oli 


i*>5' 

19407-84 

*>+38-03 


1018+0.17 

1018+5.91 

101871.68 


9.1791970  9.1873014 
91-9948+  >i*79773 
9.18059^8  9.1886513 


79-  Grad  461 


Sinus  Tang.  -Sccanr.  L9g.S1n.4L0g.  / *„t 


98480.77  547*18. 18  - r5*77^S  >•  99335*5 
>84-75.71  54+165.09 ' 574>i8.6i  +.  4933191 

984-^.45  5+5105.1+ [573983  33  9-  59330*8 

>8445.58  5+4148.38  57}04l-i i|9.  9931835 


984+0-50  543194-74 
>#+55-+*  5413+4-1* 
>8+5031  541396.80 

984+5.11  5+0451^7 
>8++c.io  5595*1-11 
>*33+->8  558573-01 


98419.85  557437.86 

>*+*>•56  555776.63 


>8414.40  554350  51 
9*409*14  553917.40 
98404.07  553007.14 


55109005 

55**75-79 

55014+46 


>8398.89 

98393.70 

98388-50 

>8383.19 

98378-OS 

>8371-84 

9^47 .63 
>83+1.39 
>S35>'+ 


98351.89 

983+6.63 

98341.3+ 

9853+08 

>«330-79 

>8315.49 


98310.18 

9S3»+-87 

98309.55 


571101.13  9.  9931+11 

57H+6.3+|9.  99313 9+ 
570*33-40  9-  99Ji*7‘ 


569303.93 

5+8377.34 

5<745J-8o 


566533-31 

545615.84 

564701+0 

563-89.95 

561881.4* 

5+1975.99 

5+1073.45 
5+0173.81 
559177  19 


>•  >>30587 
>•  »3°3  5> 
>•  993013 1 

f >>19901 

>•  >919+73 
9-  >919444 


5+9356-04  558383  +3 

348450  51  557491-jS 

547547-88  55+604.60 

5+6648.,.  5357*9-50 
5+375MI  55+837-1+ 
5+4857.13  553957-?« 


5+3965  91 
5+303-.  50 

54**91.88 

5+130904 

5+0419.01 

539551-71 

53*4-7, 8 
537*05.18 
536>j«.3e 


i+  ^8304  11  53+0+943 
1S  98198  *>8  535104.16 
14  >*1>3,5j'  53+3+5-iS 


. 5453*7  31  * „lJ7n 
■6  54++<8.3i  l*j.  49i5^84 
543+11.99  0.  991Jl50 


98183.17  5*348+  9+ 
98181.81  {53163 1.31 
98177.44:53*778-30 


541778.35  9.  9915013  10.  717*138 
H'937-37  9-  <*>1+776  ,0.7164*67 
5+1099  03  9.  99*4539  ID.  715-304 


981-10+  5 5'79l 
9816+.+7  5 30080.  ti 
981+1.1-519135-05 


98155.87 
9?i  50.46 
9*145-0+ 


98139-6* 

98134.17: 

98118.71' 


518391.5 

5*755M5 

516715.1- 


315*80.35 

515048^ 

514118.34 


>8113.17 

9*117.81 

>81*1.3+ 


5i339*-*+ 

3 11 5++  4- 

5i*74+-i8 


8 98,06.86  5*0>i+  59 

7 9Sio,.37|5iOiO^| 

6 98195*-  5«>i>ilf 

J | >8*90-3+  5*84*0.35 
4 ,98,84.85  517470.71 
3 j>8*7>-33  5*6863.11 


f53o8i.t  9 
55*107-54 
50336.59 


550+68.43 
549603.05 
5+8740.+3  * 


54-880.55 

5+701341 

54+1+901 


>•  »J19++ 
>•  W3*7iO 
9-  »3*4>4 


9 993*1+8 
>*  »3*o+i 
9-  >930814 


9-  99*91*4 
9-  9918984 
>•  »18753 


9 9>i8311 
9-  991819* 
9-9918059 


9 991-817 

9-  9917595 
9*  9>i7j6l 


9-  9917H9 
9>16 845 
9916++I 


*0.  7507357 
*0-750001* 
*°.  749i6» ’ 

*0-  7485  388  J 
10.74-8088 

*0.7470802 


»o.  7443513 

1 0.7434x57 
10.7454003 


10.  -441760 
,0*  743+51^ 
io-  74*7308 


10-7410099 

lo-'r+ufo* 

10.74057*5 


10.  7J93539 
•o-  739*375 

•o-  7384,11 


*0.  73770» 

10. 73+9947 
10.  73+1817 


'O-  7355’»7 

*0. 734*6*8 

“34*530 


'O'  733++5J 
10. 7318387 
*0.  73*033, 


9 99i64»7  *o-  7JI3184 
9 »ia*?i  *0.730415, 
>-»M9 57  7*9>h8 


*0.  719*1,4 

10.  7,851 

10.7178110 


, 1401+3.33  9.9J1430,  ,0.  7150354 

18  5394J0.16  4.  94:40+3  I ,0.71434,4 
~ T3»599.79  9-  9>ij8i4  10.743+48+ 


*0.  7119544 
to.  7111657 
■»c.  71*5758 


*0.  7*8)88+51 
*o.  7101991 

»=.  7I95111 


1 [98173.80  t,60{8., 3I 

1 193*48.16  5*5*55<57. 

0 198*61.71  5 *++55 -+o ' 


530436-0*  >•  >91*418 
5i>633-54  *•  >91*175  1 
518833.47  9.99,0931 

518035.87*9-  99,0+89 
517140-70  9-  >910445 
51644748  9 9910101 

515457-68’ 9.  59*9956 
514849-79  9 99*97*1 
514084.31  9.  99>9466 


10-  7147313 
10. 7140534 
10.  7133753 

10.  7«*+9*6 
10. 7110117 
*0.  7 1*3+77 


M M m | >9ofc?g 


;46i 


Grad 


I I. 


Stilus  Tang.  Secant. 
i 1 5080.90  *94  J1*  0|  101*71.68  9-»&'r,9'‘*  9***6513 


►W«H> 

9-1940171 

»-iy44lj4 

19466.56  '9740.  c*  IOI9X9  7J  9-18704*0  9 *9534*9 
I9W-90  *9^0.  jo  10*93 1-  59  9.1876875  9 i960 1 54 
15,4x3.44  1980c.  53!  IO1941.46  9- X*Sji6°  9- 1966769 


I34 
I it 

! 3tf 
37 

Ufc 


9 *895*63 
»• ‘*99993 
9-1906713 

9.1913414 
9-1910116 
9 *9*6817 


1.97 1*^833*  761 


*945 

194*0  30 
I93O9  OJ  19*91- X4 


*98«i.  OO 


1 9537-  56 1 11  48 

19566. 09  *99Ji-  7i 
19,94-  *«  *7 

196x3.  T4 
19651.66 
I968.1.  1* 

10Cll.ll 

2CC41.4$ 

10071.74 

19708.70 
*9”37  11 
IfTtfJ-  7| 

*9794- 15 
198:1.76 
9 fl** 

10103.00 
10*33  *7 

10163.54 

10193.81 
10x14*19 
*0*54  J7 

.98-9-8 

J9908-19 

19956.79 

101*4-45 

10314.94 

10345.13 

19965.  JO 
19993.  SO 
10011-30 

*oj?5-3i 
10405  81 
10436.11 

IC1947.  34V1889636  9-‘973j95 
101953.13  9.1899001  9-19*00*1 

101959.  11  >-*90*357?'i?!l**‘* 


14.01 9-15 


10 *965.01  9-  190S7C4  9-X993 1 1 6 
101970. 93  9-*  J15O40  9-i9»''»:04 
I01976.  *j  9.1911367 |9-3r'0*J*J 

1019*1. 7*  9*1917*85  8-JOt*954 
loiSvS.-i  9- *953993.' >-3°I95>4 
101994.67  9-194019'  9 3016C66 


iOo;c-8o  ‘°4«6-4t  tci07t.*9  9 
100-9  40  10+!*-74  imOT*.^  9 
10107-9  «>*i7-05  ioioSj.o*  9 


10136.19 

10164.78 

10193. 


‘C457-37 

i»48'.69 

10618.01 


lOlll. "6  13*48.J4  101109.41 
101 50-1  «i0*7*«7  101115.66 
10178.-3  10709.03.  icnu.  81 


9-30581*9  9 
9.30*4303  * 
9 JO7O407 


UJ307.il  !*07t9- 34  ICIU7.97  9.307*503  * 
10335.69  l°7*9-*8  101134-14  9 i0«i490  8 
tOj64.I-'wtoe’®i  101  *40.31 '9-308*66*  « 


10391^4  *°830  38 
IO4II.13  10*60.73 
10449-6!  ‘0891.C4  | 


IOll46.4oj9-3094737  9 
IC1I51.69  9.J10O79*  9 
IOII58.  S9I9.3IO6849  9 


9.3111891  9 
9-3118916  9 
9-311495*  3 


1056*49  ‘*-“*1-  55 
1059 1.95  ‘>=4193 
*0610-41  “073-  J* 


101165.10 
101171.  31 
,*0**77-51 

1011*3.-9^3130968 

1011900^31369-6 

101196.3019-314*975 


10648.88  11103.69 
*06-77  }4  IH34.07 

*5703  *0  *“*4  4® 


10714  *6;  *' >>♦  85 
10761.7* 

10791.17  *1*51^5 


IOllOi.47|9'3l48964 
101108.85  9- J154H7 
ioiii3.i4  9-  3*6091 

101111.44  9-  3*668*5 
101117.75, 9- 5 >7*84 1 
101134.07  >9  31787*9 


9 J11J788 

9.J13K** 

9-3*371*7  I 

9 3H3584 
9-3149831 
>•1**6071 


9.316130* 

9.3168519 

9-317474* 


78.  Grad 


1 Sinus  Tang. 

Secant. 

L'l.Sn. 

60  4*161.71. 5 *445  5-40 

5140*4.31 

9 9919466 

,5  sS,(7-l6  ,,s‘(7-»! 
58  9*151-60  5**861X4 
$7  98146.95  jua64.il 

513301. 11 
511510.50 
5*174*  »< 

9-9919**0 

9-9918974 
9-  99«*717 

56' 98140.45  5MI78.53 
55  9S134  & 5i°4»?-*4 
54  98119.16  S°9?°4-»6 

511966.18 

510191.54 

5:94*1-15 

9 9*44*0 

9 9918133 
y-991-986 

53 '98113.66  5089*0  61 
51  98118.03  508139.68 
51  96*11.43 

518651.18 

5I7885-63 

S171*l-18 

9-99*7737 
9 9917489 
9 99*7140 

50 '98106.80  506583-51 
49  981O1. 16  JO5809.07 

4*  98095-51 

516359  14 
5*5599-4" 
tl484l-99 

9-9916^1 
9-9  916?4i 
9-  99*64  y- 

47  ’ 98089  86  504*67-00 
46  j 9*084. 10  503499.35 
45  [98078.53  50*733-95 

mo8-i.77 

9-99>6i4i 

99915990 

9-99M7J9 

44  980?*  *5  5°t9-°-?* 
43  98067.14  5°**°9-84 
4*  ’ 98061-46  5<W45>-li 

511834.61 
5 11088.35 

510344.3' 

9-  99*5488 
9-  99*5lj< 
>•9914984 

98055.76  4 
4°  <98050^5  4 
39  19*044.33  4 

38  98038.60 
37  198031.86 
36  9S017.il 


,497438  17 
496690.37 
493944*74 


98011.36  49{‘oi-i5 
98015.60  494459-9° 
9*009.83  4937*0-67 


98004.05 

9-998‘6 

9799‘-47 

97986-67 

97980.86 

9797$.04 


491983-5* 
49114*  59 
4915*5-0 


505197-16 

504470.6c 

503746  0-T 


979«9-i>  4*8  -04-99 
97963  37  487*6i-48 

979}7-5ij487*6io/ 

97951. 67:486443- 39 
97945.8.  ,4*5?i7-iy 

97 939- 94 '6*50 11. 8. 

97934-06  4843O0-45 
979*8.  17  [48  3',  90- to 
979*1  IS  |4**88«-74 

U 


979*6.58  4^*175-36 

97910.4-  48*47^9: 
97904.55  480768-  54 


M 97898.61  4*oo6*.ol 
*3  j 979S1-68  479369*5 

I*  97886.74  4786-3.00 

**  I 9788O.-9  47797*- 3“ 
10 ; 978-4.83  4771*5-6- 
9 97S68.86  476594  90 

* 97861-8*  475906.33 
7 97856  89  4751196J7 
6 97*50  90  474534-0 

5 97844-90  473*50.8j 
4 97838  *9  47il69.54 
3 97831.8747i490.il 

x 97*16.84471*11.56 


97810*0471136.86  481631.58  9-9904JU 
o 97*14.76470463.01  480973-41  9-  99HQ44 


$09601.48 

508861.84 

508115.3, 

J07J90. 11 

506657.01 

505916.04 


503013.6- 

50x303.37 

501585.1- 


500*69? 

500155.05 

499443 

4987J3.13 

498015-41 

4973<9*®4 


u T Tmi- 
10-7*13477 


10^7106737 

10.7100007 

10-709318“ 


10.70865-6 

10.7079874 

10.7073183 


10.7066500 

10-70598:8 

10.7053 164 

I 10.7046511 

10.703,844 

11117033131 

10-7016605 

10.70199*9 

IO.701 33S1 


*9414731 
9-99*4478 
9 9914118 

9-9913973 
9-  99*3717 
9-99*3461 

999*3107 
9-9911931 
9-  99*1696 

9-99I1440 
9-9911184 
9 99*1917 

9-  99**670 
9 99I14** 
9-  99**«54 

9-99*0896 
9-9910637 
9-  9910378 


496615.91  9-99*0119 
495914-i«9-9909S59 
49  5 H4- 5 3]  9- y>64T98 

494516-*-  9-99°953* 
49381 1 . ic  j 9 49090-  7 
49Jl*7-54j9-99088i5 

441435.86!  9-9908453 

49*  746-16!  9.  99:8:91 
491058-44 ’9.99:, 8 i9 

490J71-  6?j  9. 9927^66 
4*9688.  U 1 9-990?  501 
48900701  999,-139 


10.6*31050 
10-684570! 
10  6819360 


7 9-99C69-4  t0  *"*40*1 
7 9.99:6710  *0.67*77*4  * 
9 y- 990544  5 io,67*,4>4 


9 99353**  ! 

4-990i**5 

9.9904*4* 


484 1 S--74 
48361 1. 14 
481954.43 

4*1193.5?  *»° 4 1 80 


10^737695 
10-673*47! 
10.67*5*5  5 


V- 


Grad.  1 2. 


Sinus  Tang*  Secant.  Lcg.Sin.  L$gT*> ij. 

™ W7JM7  »o»34*Q7  M»7»7»>  »**7474* 


«oSl5>-<t 

icA»8.o? 

xc876.$i 

i°r*4-r 

»°933-4‘ 

109510.  JO 
11018.74 
1*047.18 


iU86o*  *°H4°-40  *3184718  9-3i8-95J 
njwf.47  •01145.7}  *3190659  y*}^7MJ 
iiJ45.88  '011*3.07  9*319*581  9*3193341 


1107}. 5| 
IIIO4.O5 
IHJI.4H 

l(l6c.yi 

* 1 189.34 

11H7.77I 

11145. 19 
1U74-51 
1IJOJ  04 

1I3}I.45 

i>359**H 

11388.19 

i*4itf.  71 

I'+M'H 

••473.33 

11501.94 
HJ30.31 
1 tW-6 

l* 5 #7. 15 
11615.5* 
11543.98 

11471.55 

II70C.76 

11719.13 


11377.30  ,011$?  41  9-3101443  9-3159113 
11407.71  '01143.78  9-3i»84CO  9-Si  '1704 
4,8.14  >01171**3  9-  31*4197 |»i 3 "»7i 

H48R.57  ">1178  33^9-3*10188  9-3 3*803 
11499.00  *01184.91  9-3H4048  9*33 *4' 83 
11519.44  «QH9*.  31  9- 3131938  > 3130317 

i'339.88^loll97. 73  9-3*378oi |9-JJ3*4*3 
11390.  Jt:,®t3°4»*T  9*1i43437  > 334*191 
1610.77  io13»o-38  i9-3*49Joj  |M34»7*i 


H651.11 

1148(417 

11711.15 


— lie 


101317.01  9 3135344  9-3354813 

I01J1  j. 47 jf.  J141 174  |9-3343917 
<01519.95  9.}i64997j’-33470i4 


* '741* 59 
1177)534 
11805.55 

11834.00 

1864.48 

I894.y6 

1 >915-44 

'955.95 

*'984^1 

*1014.91 
**047  41 

HGTT.yj 

HIC8.44 

11138.95 

11149-47 

HI99.99 

IH5O.51 

1W1AJ 


I015}8.40 
IOI54I.8# 
l3r549»  57 

'01535.  87 

>013*1.38 

101368.90 


9.5171811 19*  337j<i} 
9.31786x7  ]>■  3579194 
9.318+416  9.338S1<7 


101375.43 

101381.96 

01388.50 


>^1391.05 

> oi4o<.rt  1 

ioi4o8.!&i 


*01414.7* 

•01411.35 

101417.95 


9.3190:0$ 

9-J1939S8 

9*3301761 

9.UO951-* 

9*33'3i85 

9-33I90J5 


9 JJ9»3J3 
9-  H 9 39* 
9-340)441 


9*34' 9484 
9-  34*5 5*9 
9-3411 146 


9iJi4777 

9*33303il 

9*3336137 


9-3H>955 
9.33476«f 
9*  3355341  9 


9.3417566 

9-3433578 

9.34395*3 


9.3445580 

9-345*57° 

•M57T34 


1175”. 54  11191.37  ,0M54.45 

117*5. 93l1i311.il  10146 1*10 

H8i4.}i!  11351.65  ;‘°i44r.76 


,c*434.1619.3J59o6i  9.3443517 

IOI441. 18  9.3164-4^:9.3469494 

101447.I1  >4r°4i8  9-34'75454 


9.3376099  9-3481407 
9-3381761  9-34*'31l 
9-3387418  >•  5495 190 


37  11841.71  *1385. If  ,c*474.4  3 9*3393®45  9-349?»in 

38  aitTi.io  114.3.74  “*♦**•  " 9-J39»7°*  9.3503*43 

}9  j 2 1 899.4  8 Ui  444119  >01487.80' >*34°4358  9-  3111019 

40  j 11917.86  ii4'4  Ss  ,0M94*4l>^3409f«3'9-)5i4frt 
11456. :+  *1505.41  101501.  V 9*34'S5*o>3Ui*<S? 
41)11984^1  H535.97  i°1507*95  9*34*1 190  f*31i*7oj 


11566.54  1015*4-61  9 3416791  '9*J534«SO 
H5y7.11  1015*155  9 3451386  9-314°5*° 

11*17.69  loijm-'Jf  9 543^3  >-ii4440» 


43  ' 11013.00 

44  I 18C4>*37 

45 . 110*9.74 
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.85,9-J«6ioo8  9-3994  547 
-3*19-3867030  9 fy^yr. 


!CJT  I J-91  j 9-3871067  9.4005140 
103111.47)9. 3877087  4.401115-8 
103119.03  9-3*81101  9-4015910 


9-3**7109  '9-401  rtj7 
9 3«9*ill  9-4-i« 55 » 
9-  38>7«q6  ^.4031873 

9 3901096  >.  4037181 
9-3907079  9-404*486 
9-391*057 ,9-40477*4 

11 S la.  4. 


10j181.11 
103:89.85 
103197. 50 


>03105.  16 
IO31I1.  81 

■03110. 50 
<03118.18 

10?1JJ.8J 
,ci*43-  59 


'-■■3*5  '-3° 
•0315903 
I0J166.  7 < 


15510.66 
55  51-65 
*5>8i.<4 

*56rj  63 
*5644.  tf‘: 

*5675.63 

15706^4 

*5737-46 
* 5768.6S 

5'99-TO 

5830.73 

*5861.76 

5*91-80 
*59*3*4 
*5954  8* 

*59*5-95 

16016.99 

16048.05 


*60-’J.|(  103344^7 
16ll0.l8;lO3351.  51 
l«(+l.l6;IOJj6u.  3? 


13J*74-  51 
'03181. 17 
103190.03 


«3*97-  81 
103305.59 
IO33IJ.  39 

10JJ1I  19 
■03319.  01 
103336.83 


16 171. 34(103368. 
16lOJ  41  I 333-6. 
16134.51:103383. 

i6i65.6o:*03j9i. 
16196.70JI03399. 
16317.80  103407, 


9-3917018  9.4053074 
9.3911993*9.40,8363 

9-39*6951  9.4063644 


9-  39JI905 

9-J9J6R5. 
9-  394'794 


9.39467*9 
9-  JV 5'*  5* 
9-3956581 


9.40847t* 

9-40*996  5 

9.4095  m 


9-  3961499 
9.3966410 
93971JI5 


9-4100454 

9.4<Oj6y0 

9-4110911 


9-39^61:5 

9-398(109 

9.3985996 


9.406891 9 

9-40741*9 

9.4079443 


9-4H6146 
9 41113(  6 
9.4**6581 


9-4010048  9-416:918 

- 1486919^16*-.  99 

9-40*97*4  9-4173*65 


A*  15488  J*  *6358.91  103415.43 
47  15516.45  1639c.;  1' 103413. 56 
4*  »5544-s8  16411.14  103431.  -• 


*3  9* 40345 54  9*4 17*41 5 
i'|9  40J937*  9 4183580 

99^9-4044196  9.4188719 

S8j9-4^49<>^9;9.419J*74 

79; 9 405 3816  9.4(99.^13 

.70  9-405*617  > 410414* 


9-40^341 3,9.4109175 
9-4068105  9-4114398 
9 4O71987  9-4*i95i5 


15571-0  16451 141103439.46  9- 4077766,941^4618 
15600.81,16483  J9  103447.43  9-40*1539  9-*iiy-j( 
15618-94  514-5*^03455  40  9.40873i6j9.4i34838 


1565-.05,16545.4«  103463.  38  9.4091068  9 4139935 
156S5.17ji6576.80  103471.  38  9-409*8*4  9-4*45016 
15713  •**  16607.94  10J479-$8  9-4,0'$75  9-4*501 1 J 


*5741- !9l**639.r9'io3487^0  9^106317*9.4155194 
» *5769.50  16670.15, 103495.41  9.4111059  9.4160171 
*T97.6n;i67oi4i  103503.46^.4115793  9.4165341 


■03511. 50  9- 4**051*  9.4*70408 
,c35*5"  55  9.4»i5*45  9.4i754<9 
103517^1  9- 4**9961  941*05*5 


75- Grad.  ,465 


Smus  Tang.  Sccanr.  £*£.Sia. 

>70*9-57  401078.09 |4IJ356. 55  y-y86>cH( 

97011.53  400581.65  (4*1874-87  9.986871; 
>7°'5-48  4c-x86.36l4<*394-i5  y-9^-0 
>7^*-4*  399591.13  4'<9I4. 98 '9. 9*6(094 

97001.35  199:97.24 
9IV994-*S  398607.39 
96J87.10  39*11**, 


4<  1436.75  9.9*6-77} 
4'C>}9.67  9 98674*1 

410483-7419.9867144 


969*0.11  39761-.,.  410008.93  9.9866817 
9697J  Ol  397,3*48  40  9 5 55  *6  9.9*66509 
90965.90  396651. 37  409061.739.9866(91 


9*958-79 '396165.18 
969J,.S7j, 9t68a(i 
7*944-54  395X96.15 


9s9{7-4° 

9*930.15 

90913.09 

96915.91 

909O8-75 

96901.5: 

96894.38 

9*»87.i6 

96879-9* 

96*7».77 

9*865-55 

9*858.31 


3931-1.41  405-80.15 

J9i79*-97  45-5311.49 


59‘8j9.  57  4.-4 398  *4 
39(364-10  4^  3v3'.i>4 
392*90.11  4034,8.7: 

| . 

390417.10  423010.4}; 

389945-<6;4rt*56j.3l 

3*94”4-*9  40*307-11 


9685  [.08 
J;  96*43.83 
„ 96836.57 


96819.31 

968H04 

96814.76 


96807.47 

9680c. 1 8 
96791.8k 

16  967*5-57 
15  96778.15 
14  ! 9*7709* 

I, ! 96763-58 
1 96756.13 
1 96748.88 

io  9674M* 
19  967J4- « 3 
18  967**-77 


17  ! 96719-38  3*0716439 
16  9673  *-99  I*0*7f4j 
96704-59  $79****' 


J957IJ-J 

395*31-57 

59375094 


408591.30 

4°8lji.cO 

407651.8 

*07(83.  74 
4067 1 6.77 

406150.9 


3**04.48 

'8-'- SH.74 
388068.05 

387601  41 

387135-84 

386671-3 

j 86107  81 
58S-?44  i? 
385183.96 

384813.58 

3*4364-14 

3*3905.91 

3*3448.6! 

3*1991.33 

381537.0- 

3*ic8:.81 
3*1619.57 
381177. 33 


401651.19 

401  (9*.  1; 
40- -45.3! 

4OOI93.4- 

399841.6: 

399391-9* 

J98944-* 

}»8496.54 

'39*049-91 


379  378-35 
37-93*  09 
57*4*4-81 

378039.51 
377595-19 
J7715 


96697-18 

96689.76 

96681.33 


1 1 966  74.90 
10  96667.46 
96660*01 


8 966  5 1.5  5 376709-4- 
7 9*645.08!  376168.07 
6 966 3-.60  375817.63 

J | 9663&I:  375388-  *1 

4 96611.63  374949.63 

3 966IJ.IJ  374511.  C7 


9-98658-1 

9-9S*-5  5 53 
>•7*65*33 

9-9864913 
9-9*64,9, 
o-  98*4173 

98%39,  • 

9- 98*3*3 
9-9*  ‘ J,o8 

9.986 19W 
9- 98*1663 
9-9861340 

v 9861017 
9-  >S6l69j 
9 98*1369 

4-9*6(045 
9-  986:710 
9-986C394 

y-986C06y 

9.9S59-4* 

9'9*594i6 

998590*9 

9-9*5876* 

7-9858434 


397604.},  9.98sgIotf 
J^,57-75  9.5,857777 

jLL!i7«! 

39<*73-69|9.9857n9 
395832.  |,  j.  qS 56793 

395391.71,9-  9856460 


'(..59469*4 

•O.J94T6J9 

10.(63*3,6 


i0.55.|i 
10.5915811 
■0-5910547 

IO.5915188 

■o.59tco:5 

074-8* 


■O  *8*9546 
(c.  58*4310 
ic.5k8.j079 

IC.5883854 
10.51.78634 
,2-  38T3419 


( .5868m 
10.5*63507 
10.5857809 


■0.  5851417 
10.584743# 
10.5841148 


394951.14  9.9856119  10.5811573 
394513  -9  9-9855798  IC.5816410 

J94°76-3J  9.  9815447  j ic.cSiU7l 


'>3*39-88  9.  9855135  j i:..8c6(i6) 
|93*°4-43  9.9854803  ,c.  ,800987 
39*769-97  I- 9834471  10.379,8,4 

■*"*• *•  «*I4.3S  10.3790713 

1911,4.03  9.9S  3*05  io. 

J947.- 34  3.58,3,71  10.3780483 


391044.039.  ,8,3,38  ,o.,„„7, 
3.04,1.30  9.9834803  j 10.377016, 
91  9.9S|M4«;  ,3.374,144 


I94637.64I374073.44 


0196394.38  373103.08 


989716.37  9-98,6, ij  \ 

3«93>9-74  9-985,798  K ' ’ 

388904.  i.  »-9»|.46.  K.j;^ 

>884-9-43  9-9*5 » i*5l  10.5-44806 
58*055-70  9 9850789  10.5739719 
J8?6|l-9J  9 9850451,  ,3.5724658 


3S7*iI  It  9-9850114  10.571959* 


ct-  r 7*5- < -4 

1 I96600.10.373639.30  384790.13  9-9849776  10-574438* 
“ ‘ •*  * 386370-33  9-9849438  1 103711989 


4S88.»J 


) 


digitized  by  Google 


,466  Grad  1 5. 

! sS  Sinus  Tang.  Secant. 

»‘/W»  >0((>-«  i-*"??1" 

• , i!9io.oo'“8l«-'0  >-4'!4«74! 

1 li,jS.lo  !«Si7.i8  103(43.78 »•  4«3»j8i 

3 , i»i44..i.,“»»-47  ■Q31W-87  »-4444°»l 

4 ! 1(994. .8  l89l447  IC3(39.98,?.  4348078 
! Ixoit  J7***jc>47jl031«fc3*;»-4',M<« 

4 j 160(0. 4(  “981Q7  103(74.11  >■  4J(8l3» 

117013.18  10)584.35  9-4*61831 

17044.49  103591-49  M '<7506 

17075*7*  l03«0(Mtj  9 4*71*74 


1/078  53 
16IC66* 
16*J4«9| 

1*161.77 

14190.85 

16118.91 

1614649 
16175.06 
16)7).  It 

16)31.  18 
I6359.14 
16387.  JO 


17106.9J  tOj6o8. 
' 2.7*38.  16 ' IO36I6. 
I7I69.401  IO3615. 


,81'*  4*7683?  9 4JJO&04 
9.4181495  ».4}31*35 

9.4*86148  9-43438oo 


9-4315773 
94310789 
9 431J799, 


17100.64’  103633.37  9-4!9<>79S  >-434579* 
17131.88 ! 1O3641. 5?  9-4*9543<1  ,"4i5°?7* 
1716J.  1 j 103649.79 '9-4100073  9*4}55757 


17194-3* 
1731 5 -*4 
17356-90 


16415.36 

l6443-4i 


17588.17 

l74*9-44! 

1745C.71 


103658. 

*03666. 

103674. 


01  9-4W47C-4  5-4360733 
.15)9-4109330  9'436l704 
49,9-41*3950  9-437C670 


K«M3  1T48l’°' 
«(((... 

10)707.57 

*03715.87 

103714.17 

l*5*M5  P7*7**’ 

166U.69  1^607.19 
166)9  -3  ^2S'1° 

16667.77  ***>•* 1 

16695.4,  ^701. 11 

I6?l).84jt775l‘61 

10)7)1-49 
IO3740.81 
*03749  *5 

103757-50 

*03765.85 

10)774-11 

l«7j|.g-Jt77*J-7* 

16779.89  17795- 11 
16807.91  *7*l«  46 

103781 .6: 
103790-98 

*03799-3* 

168)5.94*178^80 
l 1?**>-  *5 

I689i.9sf7910.50 

103807.79 

103816. 11 
103814.63 

l.)!0^o  .7»(,  st  '°i®33.»7 
1.J48.0I  *»s!  »*  '03*4'-(i 
unfm.  lSC"4-i» ">3»«-!(8 

*7<*4.J‘8o<f»7  >°SS(8.« 
170(1.0*  ‘S0”i(  l°i8«.5‘ 
■-04..C4  *8,c8  73  “>3*7(  4' 

.7cSlo,l8,«-“ 

17>l6.05  l®'?1-  I* 
17144.04  i*wi-4i 

103883.91 

103891.41 

103990-94 

17*71614  'i*i34-3i 
17100^3  1*165-73 

17HI-01  1*197-15 

103909.47 

ICJ9**-00 

103916.53 

IC3681.75  l9-4l**566  |9-457563l 
I&yiyt .01  j>  4*1J*76  >-43835*7 
*03699.19 j9'4*  17780^9  43*5538 

9-43904*5 

[9-4395416 
9 44OC36J 


9-4136974 

9-4i4»563 


9-4iS9*i7 


17*56.01  l83i*- 57  *03935- 

17184.00  1*359-99  io3943-<* 

*7311.98  *»39*-4i  *0395*2*6 

I7j3 9.96  i*4ii‘*6  *03960.85 

1-367.4+  18454- 3°  *°3969-45 ! 9-437*4*1 1 

1739J-9*  1*4*5-75 1 10397*-Q6  9-4376859 


9-4405195 

9-44>Olii 

9-44*5145 


|9*44  *0061 
9 4 4*4975 
1-4419883 


9-43°5i67 

9-4309779 


9-44347*6 
9-4439«*5 
9 4444579 

9-444946* 
9-445+3S* 
9 4459131 

9 4464*0? 

9-446*97* 

|9-4473843 


9 43*41*6 

9-43‘878* 

9-4313185 


9-4317777 

[9-4331164 

,9-4336746 


9-434*113 

9-434569+1 

9-4350*6* 


>4354613 

9-4359080 

9-436J531 
9- 43«79So 


*741)90  18517  10  *0398449 , 9-43**191  r 
1 17451.87  '18548-44  ! *03995-31 ' 9-43*57*9 
17479-84  1858:. I*  ' *04003-96 ! 9-4390*4i' 

• 117507.81  12401141  >4394560| 

9 I 17535-78  1S44 3-06  , *04011.17  1 9*4398973 
»J*7543  74  *8474-54  *C4Jt»-»»  1 94403  .6 


94478704 

[9-44*3561 

9-44884*3 


9-4493*60 

1 9- 4498*01 
94501940] 


9-4507774| 

9-45U6C1 

945*7417 

94511M6 

9451706! 

9453**71 


9 4536*7* 
9454*479 
i 9-45461-6 


74.  Grad. 


59  965*5.05  371771* 3* 

,8  S-(77.(I  i-'ii®;-' 

57  96569.96  37*906*5* 


| , Sinus  Tang.  | Secant.  1 l*&&**,  L*Z'  T*’i- 

6°  ' 96591.58  373105 *°* 


9-9*4943*  , 

I 

9-9*49099 

9-9548760 

4.984841O 


56  96561.40  371475*6*  13*4700-05 ]99*4*0*l 
55  96554.81  37*045-5*  3*4i84-*  1,9-9847740 
54  96 J47.1*  37^6 16.48.383870.51 19.9847400 


i8595**35 
3*5533*31 
385* >6.11 


S3  S^53?.S8  37018S-30  383,(7.13 
VImum,  307<"«3  3«3044.*7 
(I  lsM5H.«  3*>33»»»|»«»«3».>» 

(oL(i7h  !8“lM> 


4»  *S(OI.<(  I”'. 


•K34S.M  3<[IU.I 

96440.17  364704. 

'96431*67 


99847059 
9 9* 467*7 
9*9846)75 

9*9*460)) 

9-9*45690 


JO-5714415 
jo.  5709379 

10.5704339 
JO.  5699305 

10.5694173 

10.5689147 


10.56*4117 
10. 5679111 
*0.5674101 

ID.5669196 

10.5664195 


380996.10 

380589.  II 
380183.01 

9-9*4  5C04 
9-9844660 
9-9844316 

10-5654109 

IO.5649114 

10.5644143 

379777-81 

3-9473*51 

378970.11 

37*567-60 

378*65.96 

}777«5-n 

9-984397* 

9 9843616 
9-  984318* 

9-9H41935 

9-9841589 

9-9841141 

*0{6)9167 

*0.5634196 

IO.5619330 

,0- 56143  69 
*0.5619413 

I0.5614461 

377365-35 

376966.36 

376568.14 

3-^6171.00 
375774-61 
375379- *> 

9-984I895 

•1-984*54* 

9-9841100 

?•  9*40*  51 

9-9840503 

9-9840154 

ie.  56O9515 
10.56C4574 
*0-15996)7 

•0-  5393705 
*0-558977* 

*0.55*4655 

3749*4-47 

374590-68 

374*97-75 

9-9839805 

99859455 

9-9839105 

*0.  557»j8 
*7.557501$ 
ic-  5 5701 17 

373*05.68 

3734*4-46 

373C14-O9 

9.9838755 
9-9838404 
9 9838051 

*0.5565114 

*0.5560315 

10.555541* 

371634-57 

371141-89 

371858.05 

>•9*37701 
*>S 37348 
9-9836996 

*0.5550531 

*0.5545643 

*0.5540768 

371471.05 

3710S4.89 

37  C699-16 

9-9836643 

9-9*36190 

>-9*)59)6 

10.55)589, 

10.5531m 

10.5516157 

37031506  9- 9*31  $81 

369931.39  9 9*35117 
36954*- 54  9-98338?! 

10.5511194 

10.5516459 

10.55*1587 

369*66.51 

368785.31 

368404.93 

>•9*345*7 

>•9834*6* 

>•>*33805 

10. 5 506-40 
*0.550:898 
10.5447060 

III 

£ si 

8C8JH4S 

»■  (8,  (i>(i 

10-5491116 

*0  5487398 

*0-54*157} 

366891.51 

3665,5.18 

366139.63 

9-9831377 
9-  9831019 
9-98)1661 

*0-1477754 
'c- 547*939 
10-5468118 

365764-9* 

365390.9’ 

365017.85 

9-9*3*301 
9-9*3°94i 
9-  >83058) 

10.546)311 

10.545851* 

*0-545371-4 

16464548 

364171-91 

363903.15 

9.98)0113 
9.9219861 
9.  981950* 

9 9*19*60 
9 98187?? 
9.9818416 

*0-544*93* 
10.5444*43 
*o-  543>35> 

363533.16 

363*63-91 

461795-51 

IO.54345X? 
10.5414806 
*0.5+1 50)  * 

I?: 


Grad  16. 

Sinus  Tung.  Secant.  L«/.Sin. 


o n{*!-74|  *8674**4  >-44«3j3i  MS749+4 


18706.01  1 040 j& S3  9*40775*  9*4T"?7>0 
*5737-51  ,04°47-3*  9-44»*i8*  9-  45&4-4V* 
18769...*,  104056.0*  9-44’+5?+ 


19591.70 

*7+i?-+< 

»7^47^t 


*7+75-56 
47703.31! 
*7?<  *>47] 

17734-41 

177*7.36 

iTSij-r 

57%.*4! 

1787J.1KI 

I?*??- *i 

17917*04! 
»7»t* -r 

17981.90 

5*010-8} 

*8o+6.| 

iSe?4.)SI 

*<‘50.41 


11 ' 18173. 33 1 
*}  ‘ <8*06, 

14  . 58134. 13 


5° 


18161.75] 

18:89.515] 

*#J'7**5 


t*J4f-7S 

18373.44, 

18401.  5 j1 


xSSoQ.50  104064.73  9<44*>9+5  '9-4394001 
i88ji.  01  104073*44  9-  44»5349  9-45?fi749 
*8863.51  1040*1.19  9-44*971*  19.4+03491 

*8895.03  104090.94  9-4434(03  '9.4*0*131 
189*6.55  *<HOt9*9  9‘ 441*47*  9-4*119*7 
1*958-08^ l04»o$4(  ^ 9*44+5 »37  9-  4*  17*97 

5*989. <rt'*04il7-»i  9* 44+7197 '9-4^11413 
I901I.I4  *04 15*^31  9 441 1$53  9-4+17143 
19051  S8;l04li4-8i  9-4+55904  9*4+518*3 


19084.  tj| 
591 1 5.  78] 
59147-34 


10414}.  <1 '9.4440150! 
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4+ 

47 
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51 

S* 

53 
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3003J- 15  *o«4i*.  59  S-4T**4f!o]?-4?74cx39 
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47 
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43 
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10.53446:4 
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9.98*09;  1 

io-53*np81 

3401)4.  u 

*54351  4«) 

9 98  *9979 
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jIfKcxs.  081 150373.65 

1 98 15494 
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It 
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30510.91 

45U7.1,  j 

9 

9570**9  330174.}* 

449*}.«8  9-  980941}  | 
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1 ?stf}*.?Si  317415. 8S  441  J5«.j!  9.9*04349 
3 193+3-5.48  3*7085.1+1341-30.34  9.9805963 

NN  a % 


Digitized  by  Google 


IO,4*WM 

IO-48JJU1, 
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I04508.18 

104519.64 


54915.00 

34958  04 
3*991-13 

37014.10 

37057-18 

37090.57 

37*i3-4* 

37154.54 
37189  4 

37111.78 

37*55-97 
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1c654j.11  9.5385375 
106576.43  9-53*8804 
104388.07  9 5391130 


106668.41 

*06679.94 

*04691.48 


•C670J.01 
*04714.58 
104714. 1 , 


fo*7J7.  ?4 
•04749-34 
•34-60.94 


10477X.JJ 

*06784.  *8 
‘3*795-8* 


9-  546153c 
9 5445414 
9- 5449314 


9-  5395453  9-5471105 
9-5399073  9-5477091 
9-5401489  9-5*80975 


9-5405903 

9-54093*4 

9-5410711 


9-54*4114 
9-  54'9517 
9-54**9*6 


9-S69«4!»* 

9-5700355 

9-570*113 


9.54*4311 
9' 54*97*3 
9-543310J 


*-UW9 

9-54398-j 

9*544*153 


9-54466  jo 
9-5450OOJ 
9-  5453374 


95684856 

9-5488735 

9-5491411 


9-  57cSo88 
9-  57I19J1 
9-57l58n 


9-57I9469 

9-57i)5i4 

9-5717377 


9573*117 
9-57350 7* 
9*  5738919 


375*1.15  *06807.47  9. 5456745  9.  574*741 
J7554-  V*  '04819.  I4I9.  54*0110  9-5746601 
*7587^53  *0683081 9. 546347*  9-5750438 


3-610.73' *04841.50  9-5466831 '9-5754171 
37655-94  ,*06854.10' .9-  5470189*9-5758104 
37487. 16  106865.91  9-547354*  19-5781934 


43  ! 35374-6? 

44  35401-90 

45  35419-10 

46  [ 35456.30 
47, 35483-50 
48  355*0-70 


5“7lO  }S  *06877. 63  9* 5476893  .9-574576 1 

37753- 41J1C6889.36  9-548C140  9*$769585 
ff7to.S{  IO*fOMO.»  54*35*5  9- 57.-3407 

378ic.  10  IC69 1 1.84  9-54*69*7 ^*57771X6 
37853. 35 1*04914.63  9-5490164  9. 5-81043 
$^8<.<ij,0<93<-4»l9  549}60i  » 5784858 

37919*88^04948.10  9-5496935 '9.578846^ 
37953-  (61*06940.03, 9 J50OI65  9.  579M79 
37984.44  IO6971.S1  9.550359*  9-5794186 


49  J 5 537-*9;  38019-73 '*04983. 64I9. 5 504916  9.580x590 

50  35565-08  38053. 03  104995.48  9-551^*37  9-580389* 
J 3519*  *6  3608*  33  *07007-339.  55*3554  9-5«0769i 


_r 


5*  35619-44  38119.64  107019.19^.3516871  9.5811488 

53  35644.61  38151^4107031. 04  9-55*0*84  9-581518* 

54  35  ~3-8o  38186.19  107041.95  9. j 5 X3494  9.5819074 
35700  97138119.63^107054.84  9.5516801  9.5811864 


357*8. 14 '38151.9s 

35755-3*  3***6- 3* 

5*  ,55781.48  38319.67 
^,35*09-14  3*353  03 
35834.7938386^0 


*07044.75  9-5530103  9-58*4631 
107078^79.5533406  9-5830435 

107090.60  9.5536704  9-  5834**7 
107101.54  9.  5539999  9-5837997 
107114.50  9.5543191  9. 5841774 


^ Sinus  Tang.  Secant.  Z^.Sib.  l*£.  t*»£ 


93949.16  174747.-4  191380.44  9.9719858 

93959-  3*  174499  17  '*91144-97  9. 97*9398 
93949- >(  *74*51.10  *9*913.89  9-9718938 
93939.38  *74003-5* 1 19i681.11  9-9718477 


*91448-91  9-97*801(5 
*9Ui7.cj  9 97*7154 
* 90985.53  9-97*709* 


939:9.40  *73354.13 
93919-4*  *73509.34 
93909  43  *73*61.84 

93899.  43  *73014.74 
93889.41  171771.01 
93*79-40  *7*5*5-69 


93869. 37 1 171x10.75 
93859  34  171036.-0 
93849-30  17*791.04 

9l«39-iJ 

9381919 
93819  13 


93809.34 
93798  98 
9J78889 

93  778.79 
93 ’68.69 
93758.58 

93748.46 
93,j8.  j$ 
937*8-19 


170095.64  *8801141 
*698 J*-  54  *8778 5- 
169611.81  *87559.61 

*♦9371.47  *87334  *8 
169151.49  187109.31 
■68891 .90  1S6884.74 


93718-05 
93  707.90 
93697-74 


93687-57 

93677-40 

93667.11 


93657-03 

93*46-ij 

93636-61 


16  936*6.40 

936*6.18 

736O5.95 

lj  j 93595-71 
ii  I 93585-46 
| ii  I 93175-  *• 

10  I 93564-95 
: 19  1935  54-68 
| 18  93544-40 

I 17  93534;* t 
16  I 9i5l3.8i 
15  935*3-5* 


9j503.11 

93491.89 

93481.96 


*7154816 

i7.»3°4-87 

17106886- 

*7°Sl9J.j 
*7057‘^>9 
*70JJS.  13 


190754.43 

*90513.71 

190193  39 

190043.47 
189853. 91 
189404.75 

189375-98 

*8914740 

88919.59 

188691.98 
188464.-4 
*88137.89 


*68651.67 

16B4I3.KJ 

148175.35 

147937.15 

167699-5 1 

147441.15 

147115.16 
144988.53 
1447JX.17 

146516.38 

i6ti8c.S5 

144045.49 

145810.89 
16 557<-45 
*6(341-38 

I65IO8-S7 

164875-3 

164641.3: 

164409  6J 
*64177-4 
*63941.49 

*43713-91 

*43481.71 

*43151.86 


1 II  9347*  *3  *6jO*l-j4 
IO  9J461-89jl6*79'.i 
j 9 9345  »-54  *6*541.4 

1 8 93441.18  *4ljjt.9« 
( 7 93430.8i'i*iioi.86 
i 6 934to.4jp6i874-*« 

j 9341007  *4*645.71 
4 93399-4*  161417.66 
3 93389.18  141189.9s 


* 93<?8.87  *40941-59 

* '93368-4*  160733.58 
O l933(8'04  *60308.91 


*86440-53 
186436.7c 
18611 3. 14 


*85990.15 

I85747n44 
i*5554-°>  '9. 


18531^.  11 
185101.51 

*84*80.18 


9-97*4616 
9-97*4166 
9-  97*3733 


9-97*5139 
9-  r*4775 
9 97*43*0 


9 9713*45 
9.  r*3jso 
9-9-11914 

99^1*448 
9- *171 198 
»•  97*1514 


-9711047 

r*0S79 

9-9710110 


9.971944* 

9 9“*9'7* 
9 9718703 


9-  9718*33 

9-971774* 
9-  971719* 


97 l4Sio 

9 *-'6348 
97*5874 


9-97«J404 
9-  97*493* 
9-  97*4457 


’•4389*41 


*0.4373640 

*^•43*97** 

'O-4J65806 

i°.4  361893 
*0-435798* 
*0-4354075 


*°4l33oi59 

104J44147 

»o-434ij47 


10.43384713 

*0-4534574 

433°6«4 

10.43167^4 

10-4311909 

*0-4319013 


10-4313144 
10.43 *1*65 
10.4307389 


10.4303514 

10-4199645 

*0-4*95777 


10.419191* 

10*4:88049 

10.4:84189 


IC.418O33I 

IO-4176476 

>0.4*71613 


(0.4168775 

10.4168773 

IO4161081 


*0-4*37139 

1:1 -4153999 

17-4149  ;«* 


183998-99  9-9711560 
»iJ779-58  9-97**084 ' 10.4141-96 
’*3560. 54  9 97I!6c8  10.4138.66 

i8}34*-8j  9.  97injx  . 

l*J'iMJ  9.9710655 1 
i®J9°S-5*  9.9710178 

18*6879479709-01 

181470.71  9.97C)>lt. 

181153.81  9.9708744 

81037.19  9.9708^^ 

181 81  it  1 9.9707786 
9 9^306 


1**389.81 

1**  *74.71 
8°9(9  95 


17946641  9. 970x484  1041457*5 
*79iJ4-44  9- 97C* oo»  10.4161003 
179041  8i  9.9701517  10.4158114 


Alz 

' fc 


Grain . 


Sinus  Taog.  Secant.  -.Lo^Sin. 


.1- 


,(SW.-j  ’07114. 10  >IHP>‘ 


9- 1*4'774 


I ,<s„  ,<  J*4’».?8  ’071X47 

I I 44891.  lu  48444.  '7  l07'l*-44  4.4449888 

5 * n»'<> 

44944.40  58449.98  icrwi^W  SSi«4J5 
419-1. 44!i*l!|.  57  1 07174.44,9.  55197*4 
44999.43  59584.79  *07*84.4-  4.  5581987 

^gjiltotc'ioi**.  41(9. 


*•5*44549 
9 I849511 
9*  5844091 


'I 


’5 

i l* 


*7 

| - 
( ll 


I 9* 


l* 

4* 


36351. 1*  Ifttt.lJ 
J6J79-  3*  *9J$5-  41 
36406.41  j?:8S.94 

107343.88 

107356.07 

*07368.17 

107380.48 

*07391.71 

107404.95 

36433.50 

36460.59 

36487.66 

39111.48 
39:56.01 
39:89. $7 

j40M.Si|58«io.ii  **>7*9».  5588159 

J8015. 95I5S853- 84  *07110.58'4. 5489419 
jigSi  ..94881-01*07111.81 19-  5 571798 

,8108.11  5>710.n'  1071)4.89 ! 9-5 578080  ^ ■ - ... 

,81,5.  54  5*8745.  94  '0714s. 78:*"  5479411  »'  5»*5*«5 
,818i.48,58787.44;'0715S.87[9.5!>1579  » '*88«’‘ 


11189. 48l58810.Jlll07170.98  9.  SI*!*!!  - - 

,8,18.89.5*844-  59  *0718, .109-  54*9788  ’.489-40. 
,«i4,  80  5*s«7. 87. *°7i95.>5;9‘ 55915*8 .9'  484**41 

54170.  91 '589H-5S  l07507. 37 P*  5595585  !»•  590188* 

J>l,8.0ii3*954.88  ’075*9. 5, f’- 8'9*'*9 ’■W<*7 

58,15. 11  ,8988. ,7  *07„1.;q  9. 580107*  |9-  59°93 5’ 


9-  $856859 
9- $860614 

9-5864386 


9 $868:47 
9-  5871904 
9-5875660 

9-  58-9941  j 
9-  $88316} 
9 5884911 

9.5890657 


9.  5411779  >-*>lc 539 


56514.74 

56541.84 

56StfS.Si 


50595 -99  WS-86 
36613.  -ft  J9557-45 
366;o.i3‘4|j9*-0$ 


9956114c! 


591:3.1  jlt074'7.io;!|,'^<l4685 

39*56.70  >0741946  >^6l79<* 
555190.18  «0744t-7j  * W*11 


IO7454.01 

107466.31 

107478^1 


369-7.  19  39414  6ft  1 =7490.95 
50704.15  59458- 1 8 107JC3.iS 
[6-3:.  }f  |;949<-S9  l37lM-6l 


9 • 5«34J35 

9-  5637544 

9-5640754 


9.5643940  9 
*■  $647*63 
9 - $650363 


36758.3 Ji?5M*5i  ,07f*7-98 
36785.41 1 3*5  59*  16  ,0?540  J5 
3-;8 11.4ft  I J*S9r.  #i  5**79 

j68M.50|J96x6.45|,®7t65.!» 

368.6.54lU«W.nj>075:7-t} 
3^3. 381969378  Io758>-95 

J10.fi!  {59J17.48]  ‘^SO’.  59 

,sjr.8j]5978*.  *4  *W<.S* 

,fij74.fi»i97J5.8,. *07817.17 


9*  5653561 
9-  5656756 
9-$«$994« 


95663137 
9.5666314 
9.  5669508 


9*567*689 

9-5675866 

9-5679044 


,7001-70  J9«*8- 5 J ,Q7,{5?-7J 

37018.7*- }986i.l4j,0"<'*’* 


,7051-78  l»’rS»  ‘«<’7-iO 

J7IOJ.-7  iJJ.,..'!,"7‘S>'7' 

,71  ,fi.-i  sjjr.  i,107701'1- 

,077'4*77 

37:90.80  40064-66  *077*7-3* 
r**7- 80  40098-4*  j ,0773»-SB 

I 

37144  87  40*3*-  <8 

37171.79  40*6$-96 
37*98- 78  j4°'99-75 

10775*. 46 
107765.04 
107777.64 

573*1.77  40*33-54 
3715*- 75  40*67-34 

37J79- 73  j403OI.:  $ 

107790.15 

107801.87 

107815.50 

jg  374O6.71  4°J34-*7 
59  3-433- 69  !4Di68-79 
60 1 374*3*66  l40»Q**<8 


107818*15 

10784080 

*°7®5J*47 


> 59354** 
>•5939138 
9-  593*8$i 


*•  5946541 

9-  5950169 

>*  595J975 


5957679 

9.5961380 

9-5965079 


9*  5968776 
9-597*470 
9-5976161 


9.f9^985* 
9-598J540 
9 5987115 


9.5681*17 
9.5685587 
9-  56*8555 


9- 56917*1 

9*5694*83 

9*5698043 


9-  5704335 

9-5707506 


9-5710656 

9-5713*0* 

9*5716946 


9.57100*7 

9.57131*6 

9-57**36* 


9-57*9493 
9-571*6*6 
9-57357  54 


9 59*4*63 

>•59*7985 

9-59JI70; 


9- 5990908 
9-5994588 
9-5998*67 


9.6001943 

9.6005617 

9-6009189 


9-6011958 
? -601661 5 
9-6010190 


9-6013954 
9.60176 1 3 
9-  6031171 


9-6034917 
9-6038581 
9*6041  IJJ 


9.6045881 

9.6049519 

9-6®53,74 


9.6056817 

9.6O60457 

9.6064096 


68.  Grad. 

|1  Sinus  Tang.  Secant.  L^.Sin. 


60 1 93358.04  160508.91 


59  93347-6*  *60181.58 
58  93337.17  *60056.59 
;?  33316.73  159830.95 


17904*8  i 


*78831.  53 
1786 10.59 

178409-99 


9.9701031 

9-9700547 

9-9700061 

99699574 
9 9699087 
9-9698600 


93184.S7  15893I-77  *77571-00  9-9698111 
93*74-19  *58707.81  *773ft.  n 9 9^76*4 
93163.90  *58484.11  *771  53*55  > 96971 J6 


56  93316.18  *59*05-64  *78199.73 
55  93306.81  159380.68  j*7?9*9*8i' 
54  I 9J195*15  *59156-06  *7778o**4 


9-970IJI7 


93153.40  *$8*60-94 
93141.89  158038.OO 
93131.38  *57815.39 


*76945-  3 
*74737.43 
176519.88 


93111.86  *57593- 1* 
93*11.33  *57371-18 
93*00.79  *57*49*57 

93193.14  *569*8.30 
93179.68  *34707-3} 
95169.11  *56486.74 


93158.55  *36166.4; 
93*47-97  *56046.49 
93137.38  *558*6.86 


38  93 **7.79^5 5407. 56 
37  93*16. 19  *55388.58 
3 6 ,93105.58  *53*69-9* 

*5  93-93-96,  15495*-6o 
J4  1 93084-33  *$4733.59 
JJ  93073-70  l$45»$-9< 


*54*9«-5$ 

*54081.5 

*53864.-9 


93063.06 

93051.41 

93041-75 


9303**09 

93010.41 

9JC09-74 

91999-0; 

9*9*8.35 

9*977-65 

91966.94 
9*956  ** 
9*945-45 


53648-36 
*5343*- j1 
*53*16-55 


*53001.1: 
*51785.98 
*5*571-  *; 


9*934-75 
919*4-01 
91911. 06 


9*901.50 

9189I.73 

9188O.95 


*5*354-67 

1$*I41  49 

*5*9*863 


*517*5-0? 
*51501.83 
1$H88.  90 


*5*074.19 

50863.98 
1506JI.  98 


:4  9**70-17  *5344°-*9 
13  9*859-3*  *50**8.91 
Ji  j 918+8. 58j*5'ool7^4 

» 1 | 91*37.78  *4980707 
10  9i8i696|i49596-6« 
9 9***6. 14  *493*6-45 


8 9iSc$.3iI*49'-6-60 
“ 91794^7 1 *4^96 7- 06 
6 91783.41  j*4*T57-  81 

5 ! 9*77*.77  *4854*-*7 

4 9176:  91  *48340  *3 
3 9175*04  *48*3*  90 


1 91740  *6  *479*3.84 
1 91719  *8  *477*6- *1 


917l8.39l*4750*-69  *66946-7* 


*76311.66 
176115.78 
*75909  *3 


175703.0T 

*75497** 

*7$*9»-57 


175086.34 

174881.4^ 

174676.8 


174471-6J 

174*68. 

174O65.Il 

173861.  8 
*73658.4 
*73456  3* 


1731540C 

173051  tj 
171850- ,8 


171649.0; 
*7*448-04 
*7**47  35 

171C46.9S 
*71*46.93 
*7*64; 


9-9696647 
V-  9*9&'$S 
>•969566* 

9-9<95*77 

9.96946»7 

9.9694196 


9.9693704 
9-  9*93*  1* 
9-9691710 

9969*117 

9-969*734 

>•9691140 

9.9690746 
9*  9**01 5: 
9-9»*9'5' 

9-9689161 

9 4-8*766 

9-  9>*t*7o 


9-9687-73 
9-  >6*7176 
y-  9686779 

3-ffttlll 
9 9685783 
9-968;tS4 

496S4-85 

9-96-’4i86 

9-9**fl6 


17I447. 7 7 9-8683185 
171*48-66  9-968*7*4 
*71049.8719.9681183 

17085 1 J9* 9-968 178: 
170853.13  4.968:179 
17045 5- 3*  9-9680777 


170157.84 
*70060.6 1 
16  98S  J. 

*6966709 

*<9470.79 

*69174-80 


*69079.U 

16*88,-74 

*68688.6- 


*68493.91 
*68195*  45 
16810530 


*679*1-45 

*677*7-60 

*67514.65 


*733*  *7« 

167139^ 


9-9680174 
9-96 7977* 
9.9679*67 

9 9678-63 
9-96-8158 
9-96 77753 

9-9677*47 

9-967674* 

9-9'76*j5 


9-  96757*8 
9.967,4a 
9-96747*3 


9.9674*05 
4 9673647 

4-9673**8 

4.967*79 

9-967*1 69 
49*7*655 


L«*.  T mg. 

10.4158** 

*0-4*3445* 

10.4:50673 

10.4:44909 


10.4098:19 

10.4094383 

<0-41.90649 

10.4086918 
10.4013 186 
10.40794*1 

1^407573? 

10-40710:5 

10-4008195 

*0-3064  ;77 

IO-4^oO£Cl 

10.40,7,49 

10.4053459 
*°-4H97JI 
lc^.4601 5 

IC.4C413** 
<0.4!  58610 
.0.40^4911 

JC.4031  **4 

iO-43i7;;o 

,0-30138,1; 

10-40*0148 

10-4010460 

10-30:177$ 

10.4009091 

10-4005411 

10.40017,3 

10.3998057 

10.399438} 

10.399071 

10.39S7041 

*0-398337$ 

lo-39797»o 

10.3476047 

*0. 397*3*7 

io.}46«7*9 

1*1*6507 } 

10-3961419 

W-3957 767 
10.39541:8 

IO-395047* 

10.3946816 

»o.  3443*83 
*0.3939543 

10.3935904 


IT 


Grad.  22. 


1 Sinus  Tang.  Secant.  L^.Sin. 

f 40401.61.  «078tJ-4'  9*57J57S4  '***4096 

I 44436.4*  '07866.16  >.?7j»SS0  t-<o«(77ji 
> 404-o.ji  »07»78-*t  9-574*003  We?!  $66 
s 40504.17  *07891. 56  M 7451  »i  |».«074997 

J75«8.ji  4053804  1 

| J7595  -J7’ 40571.91  “ 

-611-43  40605.79  * 


J77JO.il  . 

37757.14  ■( 
3-784.08  j 

J78H.OI  - 
37*J7-5»i  - 
37864.86  h 

37*91.  78  4 
379'*  7 
3’545-fil  4 

3W*-fJ  < 
3'9;m*  < 

38016.34  4 


i 108019,18  !y.  4774183 19.6(11196 
1uS031.11  9-5779175  9*6114804 
( 108044.97  9-5781364  9-  6118409 

'8544c  9-6111013 
■83534  9.6115615 
91616  9.6119114 

r94|,95  9-6l  <18 1 4 

97771  Mir  407 

^0845"  9-614:000 


4 41'48-98  I 
4 41  i*j-oo  1 
4 411I7-03  1 

} lllfl.O*  1 

I 4U83.  10  11 
D 4*3  if-  ; 


18  3*H4-59  4 
•9  >*U'-«7 
38168.34  4 

jl  I 3*»95  ii  4 
jt  | 38311.09  4 
33  ! 3*34*  95  < 


8 9-  4803917 
, 9. 5 80*986 
» 9 - J*»o.  5i 

? 9-  481311* 
j 9*  5816177 
5 9- 5**913* 

1-  5811191 

'•  5*15545 
>•  5*1*39' 


9* 143591 

>•6147180 
50766 

9.6144IJ1 

9.6*5-934 
9-  61*1514 

9.616SC93 

9-6t68*6^| 

9-6171143 


5*5*445  9.6175815 

,3  1081*5.539.  583449,  9-6179,85 
5*3 ’5 J 5 9-6 181953 


3.63108178  40|9- 


J4  J*J74-*i  4*557. 

35  ^401.6841491. 

36  384*9.53  41*15- 


.-4'  108191. 4*  9 
8*  108,04.5*  9 
99  108317.69  9. 


584057* 

5843615 

5846*41 


9-  618*419 
9-  *190083 
9.6193*45 


J7  3*4‘6  39j4**6o.u  108330. 81  9-, 
4.16  *08343.95  9. 
5 41  108357  09  9- 


38  14*41*94.1 

J9  4*7*8  , 


,484*685  9-619-105 
5 Sj ij i6  '4.610076ft 
5*ii"45  9 6104318 


40  j®53fi-9J| 

41  J*ilS3"  77 
41  3S5  90.60 1 

4j  38*17.44 
44  38*44-37. 

44  31*71.10 


417*1. 57  108370. 
4«796-74  ,ir*j8j 
[4183^,9:  io8j9*. 

418*5.79  108409. 
41899-18  10848)5 
41933.48  1=843* 


1-15  9*58i877I  9-6107871 
.41  9-  5861795  9 6lH4iJ 
.61  9.58*4816  9.6114973 

.80  9 '5867835  9-6118510 
.01  9 5870*51  9-6111066 
ij  9-  5873865  9.  6115609 

•47  9-587687*  9-6119150 
.71  9-5879885  9-6131*90 
5 97  9*5*81891  9.6136117 

— | | 

19-14  9*588589*  9 *139-63 
*.51  9-5888897  9.6143196 
5.81  9.5891897  9.6146817 

— f- — i 

9-tJ  9-  i*94%J  9-^15=35* 
1.44  9-4*97888  9.61431*84 

i- 7*  y- 590=880  9-6157409 
911  9*55K>J869  9-6160931 

1*48  4 490685*  9.61*4444 
5- 85  9-  490984  ' 9.6X67973 


i»  J9019.45 
59  39045.33 

«°  j ysojyti 
T$m. 


4*  m .84,108*09. 
'41413.  ,6|>o8«ii. 
4*447-49108*36. 

/. 


-r 

14  9-49(1*13  9*617*49' 
•6J  9*  59'i8oj  9.61-4006 
.04  9.5918780  9.  6178419 


67.  Grad.  473 


* 

l 

Sinus 

T«njr. 

.Secant. 

I.v£.Stn. 

60 

91718-59 

*47508.69 

\ 

*66946-7*  9* 9471659 

59 

91707-4’ 

M7PM5 

166754x7  9-  9671148 

5» 

9*«y‘-5* 

147074-70 

166,61.91 

9-9070*37 

57 

9*685.66 

14*881.18 

16*  j-i. 48.99*70115 

i< 

91674-7J 

146681.91 

1*6 1^0. 33 '9-9*696 14 

55 

911**3.8-. 

*4*475-69 

**<989-47 

9 96p>:ox 

54 

9*651.^6 

146170.3c 

*65:9891 

9-966»5.-.8 

— 

— * 

■ — ■ 

— 

9**4*-9' 

*46064  64 

11-561:8x5 

9-99680-5 

1* 

91630.96 

*45839  *7 

*6(418x8 

9 9«6,-i6i 

51 

91610.00 

*45*55.09 

165119.01 

*■*■*:  ^ 

5° 

91609.03 

145450.61 

165019.61 

+9***  SJJ 

49 

9159805 

*45146.41 

164850.54 

V. 9666018 

4* 

91587  c* 

*45641.51 

1*4*61.74 

9-966  5 5=3 

47 

91576-0* 

ir44'3-*3 

9-966498- 

4« 

'346J5.59 

1*418501 

9-9^64471 

145 

*44431-56 

l*4C9-^ly 

9-  966j9f4 

44 

9M4JOJ 

*44**9-i* 

’63909.4* 

45 

'44.71-.56 

I637H.I  j 

9-9061910 

*43915  19 

l«jiJi-05 

— 

. ___ 

4' 

9H0993 

143613.31  163348-18 

9.4S61884 

40 

*434"-7i 

1*3  1*1.10 

59 

*43**0.41  161975.*,. 

9 91*0846 

3s 

9*471-75 

*43019.18  161789X9 

■>•966-7516 

141818.64 

*6*604.06 

3* 

*4*618. ry 

1614,8.71 

9*44J  5( 

*4'4,8-o« 

1611JJ  *6 

9*43*  4- 

14*118  ti 

16 1048. 81. 

9-9>>>Si43 

35 

»*4*'-5« 

14  lot  S.  51 

- 6 , 1*4  39 

9-  5657711 

91410.10 

141819., i 

l6»68o.lS 

>139908 

14:610.13 

*61496.14 

3° 

91387.95 

141411-34 

1*13(1. 59 

9-5656153 

’-9 

*41111. $6 

I6lll9.11 

9-  9655630 

18 

9*3*5  «7 

16C94*.  ’J 

17 

91354-51 

*60763.31 

9 965458i 

16 

7*i43-36 

I4C6 19-06 

*60580.78 

9-9*  54O57 

M 

9*33*- '9 

*4C4J(.6? 

*60598. 5 1 ' 5,.  9653531 

14 

9ijil.oil14°l}4  57 

ft6oti6-54  9-965jco 6 

— 

— - 1 . 

— 



— 

*3 

9*304.14 

*40. 57-74 

1600 34.84  9.9651480 

11 

9**98.61 

*39841.18 

*f98sj-4'  9.9651951 

[ 11 

91*87-45 

*59444-yo 

159671.15  9.9*51416 





— ■ - 

jio 

9**76-14 

i 3744S.t> 

15?4yt.J7  9-<W5c*99 

I *9 

911*5.03 

*39*53-  '6 

*593*0-77  9.96(0571 

1* 

91*55.81  *39057.  6? 

*19'Jo  43  9. 9649843 

*7 

9*141  58  *388*1.  50 

5.*s49sr4 

1* 

9113I.34  IJS667.58 

WH  *.*14*785  ; 

•5 

9iii:.cy  138471.9 

M*55»-07  9-9648156 

•4 

9110S.84  1381-8. 5< 

•58411.81  9-96477*6 

»3 

91197.58  13*084.44 

*58*31-44  9.9647195 

11 

9*  (86-  <t|  137890.60 

*58054.14  9.9646^65 

1 1 

91175  03' *37647.03 

*57875  78  9-9646-  33 

• 0 

911*3.75 

*37503.-1 

li7697.i3 

964  6ji  ‘ 

9 

91151-46  *37310.68 

*57519-64  9- 9*4(069 

8 

91  «4»-  (6 

3-117.91 

*57 J4'- 99  9-9644537 

7 

911*9-85 

136915.4 

*57164.51  9-  96.4404 

6 

91(18  54 

‘367JJ.I6 

*5698-51  9-96434:0 

393**68 

•O.  3918634 
10.1915003 


•o.  3911373 
*-•3917746 
•0.3914110 

10. 391:497 
•o.  39c  6*7* 
to.  5903158 

10. 3899*41 
10  3896017 
(0.51:91414 

. 3888804 
•0.3885196 
•0.3881591 


•0*3877987 
(0.3874*85 
10.  38-0785 


10.  386-188 
3863593 
•0.3860x0 


10. 3856409 
•o.  3851810 

<849*34 

; 84  5*49 

10  383 10*6 

•C.  383848* 

•0.3834907 

j8j'jj* 

10.3817757 


10.  <814185 
ic.  3810*15 

•0. 3817047 


38, 34*' 

10. 3*04917 
10. *806355' 


10.3801795 

10.3-99138 

10.3795*81 


j ' 91rc7.1113654t.18 
4 >'.91*89  131349-46 
j 91084.53  13*158.-1 


15*810x9  9-9641937 

156634.11  9.9*41401 
M*457-8l  9-964*861 


»O.J77o8jo 

10 

3767310 

to. 

l'‘rn> 

10. 

37*01 37 

10. 

3756-04 

10. 

Pli'7j 

1 '9lc7J.10  135966.83  1561ft. -6  9.  964I331 
• j 91061.85  1357-5.90' 15*105.99  9-96407y7 
0 19105049  *$3i*(-;v*559f=-T  9-963 -.i6t 


5-  3749*44 


IO.3-39068 
to-  j-35546 
•o.  3731017 

ic.  3718509 
io.j-14994 
10.3711481 

P 7*<> 


Digitized  by  Google 


r 


i 

£ 


l 


474  Grad.23. 


66.  Grad 


Ug.T*ag.  |‘  Sinus  Tang.  Sccanr.  \L*g.Stn. 

I „ 4144-  ,5'  !S'S  M ‘HHl-M  ttyiu,  l°^,71,♦,l 


S Sinus  Tang.  Sccam.  liaj.Sio 


■ l»05.-.  8» soS«4».4«])>.  (S1I7II  ’ 
»j).4i:osic.c;,o8i?<  I* 

s>m>.rsU|M*  '»“*»•?»» 

4***9-*7  ' 


JVIJJTI 

into*-' 

39187.11 

J9JIJ-9- 


4*6fj*6i 

41rtSH.cc 

4ms.«9 

4*756-79 


J95';“-«S!4*8*5*4* 

J9J94-  19|4l**0.O< 

J941O.93  L*S>4-49 
J944 “.*6  4*9*8-94 
394"4.S9  4l»6i‘j. 

39501*  1 1^4*497- *5 
495l7-8i  45031.3 
J9S54-55  4Jort«  8o 

39)81- I7‘4‘':',li'' 
39639.98  !43*Jf-  ~9 
39*34.69  45-  °-i° 


1 11  !*> 
■ *3 


.39  4 5! 


j 9.1*303038 

, 4-6j°*556 
9 44SJH»JI 

I 7>  <fJ«354S 
j 9-6317037 
t 9.6310517 

,8  9*59571*8  ?-rtji40l5 
*9-f96otupM5»t750* 
6 9*5963154 

• 9.5944093  'M3»44<8 

> 9.59690*Ci  ? 'tiJ7948 
t »•  397196 ;^^4»4i6 

108893. n 9*59~4*?"  ,,lf^490| 
b89c4.8  ,9*l9'-8i'  9-634"J~8, 
08910. 5o|'>  59 r[4 

*9  *.  *8  * 59*5*79  ♦ 

9*6}ta790 


r*.  Si 

*.  8.CJ  43*  ?•>■  *j|  >08947.5^ (4*5986  401 

..  ( -v— ±rL*M1i‘i 

x j TIMS  4>5»s-x ,0**-<-  >' I !',^44,  0 

14*  *9't.*.i7,43}4l.9il?ob5'S7  04  f.  5993357  ' 

17  j 39-94.84  j45i77*  5 » l10***- 79?  W»*7»  ’ 

I 28  J 39811.  5^4?4'i*  cS!  ,c,90*6.55  J9  6-O1I81  9 

19  I J9»4S- 13  '4344*.*6  i«090U*.3i|9.6  0040y>  9 
JO  | 39?74.y 1 4i-i'***4,  '^VC+.i.i  i ;9-  «co«997  * 

|l  ! 39^1.38  43f  *5  8*' ,09;5~-  91  9-6009901  » 
ji  39918.15  43550-43  ‘0907«- 71,9-4011803  9 
JJ  J9954  V1  45>85*n4  ,^*M4j>,<o,^70J  * 
34  3998**  8 43«*9**6  >^9099.38 •9'4oi 8rtao  9 

• 35  400:8.14  4 J< 54. 19  ,09tl3.i3.3,-60iJ495  ? 
36  40054.90  43*85-93  j «°9«i7*0>  g 9 

I 3?  ’ 40V*  1.5*  437x3  )8  109140  97  9-  *017178 
! 38  ‘40088.11  43’58.13  '0*«54*8 6 9*«0joi6« 

}»  * 401  <4.86  4»~»i*8y|  «c»i68.7C  9-6033051 

' * 40141.50  4JKi7.54,,c9,®i-<7i9-603S93(f  J 
4ou8  14  4J»«i  14  ,09'95.  59j9  ‘°3*8i7  1 
4 :194.-8  +3894.93  >09110.  53  9-6041694  > 


96407156 

9-6410597 

9.641405* 


4C11I.41  4393I.43  *09114.48  9-6044573  9-441777J 
40148x4  45996-34  109138.45  9-6^4744»>  7 443'ioj 
4C174.67  44WJI  C6;  *09151  43 i9-6Qf 03iO|9- 6434631 

♦.-35I.I9  44O35  78  109166  41^-6653190  9.6438057 


40317.91  44^70*51  *£91*0-42  9*4054057 
4a354*53  44io5**J  1 "9194.44  9-6058913 

4038*.  14  44140x0  1 09308.47  J 
40407.75  44*7*76  *09311*5*  > 

40434  36  44109*53  j io9J36-54  9 

51  (404*0.96  44*44-3*  i,09J5°-63  5 

53  j 4'-4s*.  i6  44i79.to  109364  7*  > 

54  1 415 14  1*  44»i3-9«  *c93*8  *°  $ 

55  4 054/:.~5  44348-71 
5<  4*567. >4  443*3.53  1 

♦°593  93  444*8-35 


9-644148 

9-M449CJ 

s 9*6448314 
7 9-645I74J 
s 9 -6455160 


1 9-6458575 

s 9 646iy88 
8 9 6465400 


40*10.51  144453.18  1 
4^4'^4j44+*l(oi  : 

+n  73-66  44511.87  1 


8 9 6468810 

5 9-64711*7 

1 9-6475614 

I 9.6479018 
f 9.6481431 
I 9-64*58i‘ 


t »J5i94-8j 
3 135*04-69 
f 135014.81 

)6  j 9 ICO4.9*  * 

55  91993*56  1 
' 54  9*981.15  1 

5)  V1970.73  *34*57  I?  *54709.15  9 96J6494 
5i  91954.31  134069*18  154535*71  9.96.45957 

5i  91947-88  133880*95  *54361*53  9-9635417 

50  919)6.44  133691.87  *54*89.61  9-9634877 

49  91914-99  ^3W-o<  154014.94  9-96,4,3.; 

48  j 91913*53  *333*7-48  *5i844-5J  9-  963379, 

4'’  91901.07  133*30-  *7 

46  91890^0*3194311 
45  91879*11  lJi75<-30 

44  ' 9*847.43  131569*75  *53*57*44  *-96 31615 

43  9'8frt-l4  *3*3*3  4<  M1986.30  9 44,, ogt 

4*  ' 95844-44  *31*97-4  Mi8«5*4*  9-94,0,38 

4*  9I8,j.ij  1JMJU.4C  *5*644.78  9 

40  91811. 41  *3'*i6.04  *51474  429 
J*  91810. ob  *3*640.74  15*704**63 

33  9i'y«  55  *3,455* 7* 

37  9*787.01  *3**70.91 

36r9*775.46  *J  1084. j4 

9*7 63.90  *3090106 

34  91751.34  1J0718.0I 

33  91740.77 '3053410 

3*  91719-  *9  l33350-64 

34  91717.60  *JO'67.ji 
J®  91704.01  ll99s4-*5 

*9  91694.41  **9801.43 
*8  9*68i.  80  **96l 8- 85- 
*7  91<7l. *8  1*9436.51 


-- 


-50115.1,  9.91511777 
1 +9948.47*  9-96 1 1 114 

i-*9;8i.c4|9>y<1067^ 


*6  9I659.,,,H9154.4* 

*5  9164^.9*  **9071., 7 1 
*4  916)4.14  **8897.95  J 

I,  9l4l4.4l  **8709,59  *49615.8419.9410111 
li  916*1.316  *18518.44  * 

It  9*601. }0  *^>347-58  1 


to  9* 589-63  118166  9, 
*9  9*577*95  1*79*6.53' 
*8  9*566.14  **78o6-}6 


-,7- 

l49449-9*' 9.9619569 
149184.11  9.9419316 

M»na.7<LwlM^ 

*4895J.5*  9*96I7909 
H8788.54  9.9617,55 


-I: 


17  91554-5*1176*6.43 

16  9* 54*.86|** 7446.?4  - 

*5  9*53'- * 5 j**7*67  *9 


\ *4*61  j. 80;  9 96I6&O 
3 *48459.19  9.9616(4, 


*o-357***7 

*0.3548797 

10-JS«5}69 


14  9*5*9-43  **7ot8.07  J 
*3  9*507  -0  **69^x9  1 
*1  9i495-96i*i6730*J5  » 

" 91484.11**6551.84* 

10  91471.47  116373.57  * 

9 91440.711**6195.53  * 

8 9I448.95jtl80i7.73  *4715**8 
7 91437  181115840.16  *46989*43 
6 9141540  115661.83  *46817.19 


I 115485.71  *46665.38 
15308.85  *4650).  71 
3115131.11  *46341.17 


0 9 9415IJ3 

1 9-96*457* 
6 9 9614010 

5 9-9*13463 
5 9-9*1*904 
1 9-96UJ4* 

9-96*1787 
9-96IU18 
9*  96*0448 

9*96*rto8 

* 9*  » 4^ 
9.9*08987 


*3-  3561943 
10.3558519 
»0-3i??097 


*0.3551676 

10.3548157 

*0.3544840 


» 114955-80 
- 114779.41 


I46I81 .06  9 9*08416 
144010.08  99607864 


0 *354-54  1*460 J-6 814 5859-33  9 9<0730* 


*0.  334*4*5 
ic>.  353801 1 
IO-53J46CO 

.*0.5531190 
10.3317785 
*0-35  M37* 

*0  3510971 
•0*3517569 
<0.3514169 


I 


( 


Grad  24. 


Suni*  Tang.  Secant.  J.o^.Sin, 


“(40975*6 ‘44511.87  IO>'4'*5  ^ 

”'4«5tcc.i.J 44jj7.7jJ09477.il  9.604596?  y-Mfip 
t : 4C7M-»0  4*^i.«so  5C9 491*1  9.6098803  9-6491618 

3 4°7«*J7j 44617  4s  l°9iC>6.i»  96101635  fr<+9foi) 

4 4-^79^; 44441.37  109510.44  >610446  j 'Wm«7 

. 4c6o*-»9  44697.17  *09554-67  9- 6*07*45  9-<50**'9 

«rj*M))°)j447Jll7  *°»4»**  > 6X10*11  »<5 06.99 


40*59. *0  44-47^3#  J09J4J.J8 
40886.ij,44fU7i^u  109577-46 
4 9*1-6>;  44836.93  *09591.74 


>.<11x941 

9-«M76t 

9.MIS580 


')  44871-87  *09606.04 
7 449.76.8i  'ojisio-ji 
1°  44»4i.7S  J°V6i4-68 

>5  44>7-».75 ! *Of 649.01 
I*  4JOi*  ? | *09*6i* J7 
>4  4,044.7^  109f.77.74 


! 45081.7! 

5 451*6.7) 

* 45'S»-74 

5 45186-76 
f>  45111-79 

<i  4 5*5^3  [ 

6 4?*?x  8> 

i 4t3*6-5»4| 

4 4 • J<X.O. 


>■<111)97 

>.<114111 

>.<117013 

■>.<119843 
9-  <131641 
>.4iJJ44< 


IO969i.ll 

*09706-5 1: 

'=97*0.9. 


*°9“Ji*33 
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10.1811906 
10. 1819817 
lc*  1814-49 


1758510 

•1755457 

■‘751435 


115007.71:9.9470700 
H4B88. 75 '9.9473056 
H4749. 93  >9449371 

114651.17 

i'453i.7I 

9 9448707 
9*946*  '4- 

X 14194. !{ 
H4I7808 

114C40.IJ 

9.9466710 

9.9466043 

9-94«53^ 

1' 3941'38 
U38I4.7J 
113707.16 

9.94*4708 

9.94*4040 

9‘9&li7* 

II3J89.93 

113471.74 

113355.70 

9.9461701 

9.9461031 

9.9461ft* 

113138.8'-'' 

119111.05 

113005. 4 5_ 

,94<0<9i 
9.y4&Kil  1 
*•9459349  1 

j o | 


r 


Grad.  28. 

Sinus  Tang.  jSecant.  Lcg.Sm.  T«m. 

46947-»<  5), 70.91  j*'3*S7.<»  *<(71*09}  j9-7*5*744 

, ' i 

5310*16  '*Jl74-f«-  9.6718448  9.7*5 9791 
55*45*59 11'*1**-0?  H7*PI«I  9-7*6*8$7 
53181.93  j^o***  *47*$Uj  9.71*5881 

* 9-47*J$fc  '9  71x8925 
I 9.*7*79i*  »'747I>*7 
l y-«730j  15^.717 1008 

I **3)79-99  }».<7jw84  >.717*048 

I **J397*i:M7Jf©47  >7181087 


54*”**  Ki  *i*9*9-8»  9.6809816  9-7}777i4 
H'lO.  60|,'3>*7-94.9-‘SU,16®.  7)80715 
54748.4o|l>430*‘0y|»«<8«44|4 9-7 383714 


<4?86.i  1 ; 1 *4°*4‘t $ ! *.*814741 19.  7;4s 71  j 
54814^*4!  I *4©4W4  9-6819046  9.73*9750 
^8*  1.88  11404041.  9.8811)49  9-7)91907 

14*fJ 73  jlMCr^- 8,  >.6*13651  9-7)4)701 
H9)7.)9r*Mc970«  9-6815951  9.-jy»6,4 
549:5.46, 114U  j.)0  9-48UUJ0  9-7401689 


49 ' 4*100.8* 

50!  48»14.)4 
5*  | 48151.81 


5 fOi).  55  1141)3.54 

55051.15  114151.85 

55089.16  1 141.0.1: 


jt  j 48177-30  55117.0* 

5)  j4*iOi-77  55145.01, 

54  j 4*318.14  55101.97! 

55  ( 48353  70,55140.93 
54  148)79.14.55178.90 

57  ’ 4*474^1  55)16  ,8S 


*•4*30348 

9^831843 

9^8)51*7 


9-740#8l 

9.7407671 

9-74I0661 


5*  J 48430.07!  5 5 354*88 
? I^H-5*  55394-881 
\40  148410^6. 5 54'O.gol 


1,41*8^1 9.683743c  9-74:3650 
114106.7414^8397:0  9-^4 16*38 
1 1 14^15*7 .9^-84  6oiojy.74 196 14 

• 14143-41:9^844197 19.7411609 

1 14161.79  9 *844585 '#.7415594 
1 >4 180. 17 19*6 848S6 & 9.74^8577 


H4180.17  9.6848S6&  9* 

114198.5719.685115119,74313)4 
■ 14316.98  9.* 85)431! 9.7434 54a 
>143)0^7  96855711  9-437510 


6 1 . Grad.-  479 

! | Smus  j Tang.  Secant.  Ug.3tn. 


88194.74 18.S07V45  ‘11^005^5 : 9.94 ,9346 

S8»8|.iO  ( ;8, 940.74  !i u88?.69  9^4,8*.-, 
8S16-.43 1 147808.98^11771.67  9.9/55005 
«*M3-7$t  187677.)6  111656.  5119.9457331 


88140.09  187545.88 
sSil6.)8  1 187414.55 
8811:48  187183.36 


88.98.98 

88185.17 

$8171.35 

88157.81 

88144-09 

881)0^)5 

881 16.60 

>18101.84 

8808907 

88075.30 
88061. 51 

88C47-) 

88033.94 
Stoic.  1 4 
88CO6.3J 

87991.5 

*7978^9 

879*4.86 


8795101 

jl  '-’P-n 

87881. 


1 * * 540^8  (9-94 566  59 

111414.60,9- »4>jy*5 

111308.87^.9455310 


14  8786783 
18  *7*53^94 
17  *7*4©-©4 

§7816.13 
8:811.11 
87798.  50 

87784.37 

87770-4) 

87756.49 

*774»-56 
87718-58 

87714-6 

87700.64 

87686.66 

87671.67 

87*58.68 
87644-6  8 
*76)0.67 

II  ; 87616^5 

10  j 87*01^1 

9 875**-59 


8 

87$74  55 

181)99.04 

7 

87560.50 

•81174.  JD 

6 

•714MI 

I8II49.  69 

5 

■ 8lOi5.il 

4 

S7$l8.)i 

I8O9OO.86 

J 

S75C4-14 

18077<.64 

1 

87490.16 

180651.56 

1 

S-4-6-o7|«8o{i8.6o 

O 

*7461-97 

18C404-7* 

*87151  ji 
187011.41 
86890.64 

18676O.O3 

IH6619.55 
IS6499.  II 

186)69. 01 
1*61)8.9$ 
186109.05 


111193-18 

MSQ3^*S 

>*9*MJ 


*oa74ji.jtf 

>c. 1740104 

lc- *7)716) 

,p-  *?3«nf 


111847.P 

111731.35 

1617.48 

1**501.74 
111)88.  1) 
*173,7, 


»•  93  50577 
9-9449*99 
9-9,491X0 


'859^9-18  *1**59.40 

185849.65  **IC4J. 13 

1*5710.15  I*'9i*. 
185590.  So  110817.  jj 

185461.59  **0703.59 

85331.51  **0589.91 


*5103.58 

*1074-79 

•84446.12 


110)63.10 

110150x1 


184817.  61  HO*)*.?? 
1^4689.13  HOoi4.oK 
1S4560.99  IC99M.3I 


**4411-89 
*$4 104.91 
*84*77 

I *4049-39 
*8)911  J4 
*5"9441 

183667.  13 

**31)9-99 

18)411.97 

U3186. 10 

*5*59-  J« 

ikjoji  75 

81906.18 

181779. 

181653.7) 

'**5*7-67 

181401.73 

1*1175.95 

1JI2150.X6 

81014.73 

81899.31 

•*1774  ©5 
81648.91 
*81513.  9, 


10979S  f9 
*©96*6.; 
*09573  *5 

109461.64 

*°9J49-  57 


?•  4454656 
9-  945J96© 
9.9453*8$ 


9-945160 

9.  94II951 

9- 945*l$5 


9!1448t41 

>•9447*61 

944?l«i 


9 >446501 
9 9445*1 
#•94451)9 


*•9544457 
9 944)77$ 
6-9443091 


v.9441409 

9944'7t5 

9-944104* 


> 9440)56 

9-9439671 

9*38985 


9 -945*1*9 

~r~ !«$!< 

XO,,lJ-84  9-94)61)8 

“St  i8|9*  9435549 

lO*fOl~6}U 

*©*79*.  17,9.9434,71 

lC«68o.^x  ,.9435.381 
108568^0  9.943179: 

1°*4$7,9*  9.  945*101 

108347.08^^^,1 

^*2!  9 94)0710 

108115.80  9.94JCC28 
1080(5.34  9.4419335 

*P790J  ©*<9.941*643 

107794-*9  9-9417949 

107684  8*  9.9417155 

*©7574-96  9-9416561 

*07465.19:9  94*5*66 
*07355.56  9-9415I7I 
*07*46.06  9 94*447* 

io"i  j* -7°  9-94*5779 
107017-46  9 94iJ08j 

106918  )6  9-94*1)86 

10&80940  9.94156*8 
106700-56  9.9410990 
13*59146  9.9410181 


*731075 
*-i«c), 
*o.  1714941 

10. 1711951 
10. 1718913 
*0.1715876 


*©•1711839 
•O  2-398,14 

*0. 171-6770 


*e- 1703737 

10.1700703 

*-•1697675 

10.1694646 
»0. 1691617 
*688590 


1^5)64 
1*81540 
•o.  X679JI6 


101676494 

*0.1673473 

j 

10.1667434 
■O.  I6644I6  , 
10-1*61399 

10.1658)84 1 

10.1635369 

10.1651356 


10-1649344 
10. 164633) 

*6403,5 

10.1637307 

16J4JO, 


10.163,195 

10.1618291 

10.1615188 


10.1611186 

10.1619185 

20.1616186 


10. 1613187 
,0.1610190 
50.1607193 


10. 1 604198 

13.1601)04 

5983,1 


10. 15953*6 

«:s:S 

10. 1 589338 


106483.18  9.94MI9* 
106)74.84  99418893 
106166.  5 ) 9.94,8.. ;) 


10.1586)50 
10. 1583561 
10. 15*0376 

*©•  1577)9* 
10.15-4306 
,0.157141) 

1 0.15*844 1 

10.1565460 

10.156*480 


1 


4*48096 


L 


480  Grad.29. 


5 Sinus  Tang.  Secant.  llfj.Ss* 


| •-  1- 


t54|0^0  114535.41  9-68 |J7»* 

* '48*04.40  554* '*94 
1 4*SJI.»4  motf-y*  U4J7J. 

5 4B^-.i7.!!S45-04mjyo.7>  9-666M4’ 


4 UMl-TO  555*j  M "4409-17 

5 j48«jB  it  55«**-*9  114417.7s 

6 4»  ;j  $4  5)459*9  "444*)° 


4**«%8  ,5 

4S68441. 

4*709.77 

4*-?5  ‘7 
487*3.57 
4*785  91 


5J«y7-5? 
557)1  5* 
5577J64 

5*' ‘ 79 
15849.94 
55*88. 


48811.36  T5?«.iy 
48831."  4 

48SAl.ll  l6-01-** 

48F«-.5a!^c40-?« 
48911.87' 56°79.»  4 
489:1..  4 5««'7.J* 


V.«8648 

9'«S^?oS8 

9-6849359 


114414.84  9.687:618 
114483.3,  9-68738,5 
<14501.94  9**876*6 1 


»45*<M5 

*45)9- *5 
'14557.76 


9.6878415 

9«68i(ort8» 

96881949 


9-744tH99 1 
t*744i4’6 
9-744«4S3 

9-74494i8 

9-745»40) 
9 7455)76 


9 7458149 

9*746i)iO 

9-7464190 

9.7467159 

9.7470117 

9747JI94 


14576. 39  9-6885109  9-?476l6o 
11459504  9*6887447 i9* 7479**5 
1 146 1 J. 70  9*6889715  9.74810*9 

1 14431. )8  9-6 891978  9-74*f05i 

'14651.08  9-6S941J1  9*~48So,j 

1 1 4669.79  9-6896484 1 9*7490974 

48,63.6!  5**55  *4  11468*. 51  9.6898' ,4^7 '93 9)4 
4K98S.9'  5fi:93  91  IU"T1«  9.49^983  ;9-74968>l 
49714.33  |>6iJ1-«9jll47i6.0ij9-  690)1)1  9-74998)0 

4 V 59  68  $6170.48  114743.-, 

4*i>.  1 05  $‘‘)c8-  '9, 114-6  .58 
49:9.-37  ^347.1°  m47'>i-39 


49115.71  [J*}8$"4J 
49141.05  )641).7» 

4916*.)H:$'  461-IJ 

49I9I-M  $65^.5 
♦ •n--.c4|$65)8.i 
49M1-36  56577.1 


4.6935476 

9-6907711 

9.6909964 


9 7>ci8otf 
505761 
9-7508716 


114801. 11  9.6911105 
114810.05.9  69:4445 
1148)8.90  9- .9*668) 

II48  57-77  |9.69!89I9 
II4876.65  9-6911155 
114895.55  9-6913388 


6*15. 

66f4 

S691.5J  * 1 4951»J5  |9.69J0080 


■'•8  1 14914.47  *9^91)610 
4 10  I14JJ)  40  9.  6917851 


1 }4'49'«?.C9 
\ 3?  493' 8.89 
I 3s  49594-'*  *<8°7, 


98  "4971.31 '9.6931308 
44  "4990  30  9-69J4554 
■9 ' ll5OO9  )0  9*6936758 


)■*  491 19.43  ***46  IMO1K.3  1 <91848. 

}8  49444.77  56884-88  115047.449.694110) 
44470  J5  * »5°66 .38^-69  43413 

49495wJ3  569«*.91  "5085.44  9-694)641 
4951040  $7C«345  115104  51  9-694785, 
49545.87  $7Cji-99  *15*>)  6i*9  6,50074 

49571*1)  I707?'”  Il$t4*-7i  94951188 
4959^.39  57"6. 11  1151*1.85  9.695450* 
49111.65  5?«54-7*s»5«8o.  ?9, 9-69)67*1 

49646.93  57*93*3*  H5«».l  5*9.6958911 
496-1.15  57*J'-9*  l*5i*9-  ji  9-6961130 
49697-40  571-0  54  "5138*  5*  9*69*3336 


9 7511669 

9.75  *4611 1 

5*757} 

9- "510511 
9*7513471 
.7516410 

*•  75»93«8 

»■  75313*4 
97535159 

97538103 

9.754“46 

9-7544088 

9.7547019 

9-7549969 

97S5190* 


97  5 55*66 

9.755878J 

9.756*718 


97544653 
9-  7567587 
9.7J70510 


49611WS4  57309.**  ‘*515778 
49747.87  57*47  8t  "5176.94 
49773.10  57386^7  **5196.  *8 


5*  4 'T9' -3 j 5’4iv*6  < * 5315-43 
53  4>f'.,.55  j-46J.85  "5334*70 
54.49L48.77  57501-55; “5353*99 


„ 

49*-)  99  5754*-i6 1 **55“J.*9 

9.697874* 

56 

4v899.i3  57579.99!  «'539i*6l 

9*98- 93^ 

57 

4991*  4*  57618* TJl  '*{4".9$ 

>*0»3“> 

(8 

49**9  ->i , 765-M7 { "543* -jo 

9-49*511* 

f* 

49VT4-SI  57496*5  j * 1 5450^7 

9-64*7)  1 1 

/«/ 

.£X^x%4o,{77|l.«i  115470*05 

IW» 

97573451 

97576J83 

9*  75793'} 


9-696554* 

9*9*7745 

9.<96994' 

9-697114* 

9*69-4347 

8^976545 


97581141 

9.75*5170 

9.7588096 


97591011 

9-759J947 

594871 


9*7599794 

9-7601716 


,^6085  57 
9.7611476 
4*76*4394 


60.  Grad 

40 

Sinus 

Tang- 

Secant. 

Leg. S i*. 

L«.|T4«J. 

8746*.  97 

80404-78 

104 166.  53 

9.94'*‘93 

>0.15*51480 

59 

58 

57 

54 

55 
54 

« 

51 

51 

to 

49 

2 

5 

45 

44 

43 

41 

4' 

40 

39 

38 

37 

36 

*5 

34 

33 

«-M7.U 

S'MJ-’I 

80181.08 
801575* 

80034.08 

166158.36 
106050.51 
105941-  )9 

9-94*7491 

9-y4*679L 

9.94*6090 

9 94*5)88 

9.94*4<85 

9-94«)98i 

*°-*$S95°* 

10-1556514 

*°**5$3$47 

•7405-50 
8-39*  36 
873T7.it  ( 

*73*3°7 
*73^*9* 
*7334- 7$  | 

7991^77 

797*7-59 

79*64  54 

105*34.60 

105716.95 

105619.41 

10-1550371 

10.1547597 

*0-1544614 

79541-61 
i?94i*.*3 
79196. 16 

10551103 

105404.76 

105197.61 

9-9413179 
9*44**575 
b 94**87* 

9 94"  *66 
9*94*0461 
9-9409755 

10.1541651 

10.1538680 

10.1535710 

»a 1531741 

10. 1519773 
10.1516806 

87310.58  179173  61 
8730640  *79°>*  ii 
87191.11  »789i**93 

XO5190.61 

105085.73 

10497698 

8-178-01  j 17*806.78 
87163.81  *78684.75 
8:149.60  1785«i.85 

104870.  )6 
10476J  8^ 

10465750 

994C904* 

9.9406341 

9-9407634 

9.9406917 
9 940611, 
99405510 

10.1513*40 

iai5io875 

*0.  151791* 

87135-3*  *7*441.0? 

87m  16’  *7811945 
87106.93  *7*»97-90 

104551.W 
*04445.*  5 
104339.16 

10.15:4948 

10.1511987 

10.1509016 

8719169 

87178-44 

87164.19 

17*076.51 
>77955*14 
*778)4  JJ, 

1341)3.30 
104U7-57 
10401 1 ,7 

9-94C4801 

9.94O409I 

9-940))8i 

17.1506066 
•0.1 5O3 108 
10.1500150 

87149  93 
87135-66 
87*11-  38 

17771).<>7 
17759*.  «8 
‘77471.41 

103916.4, 

103811.(4 

*03705.91 

103600.81 

“>349t-*» 

103)9*00 

9-9401670 

9.9»0I959 

9-940U48 

9.9407$55 
9.9j998i) 
9-  9i99‘‘o 

»o.  1497*94 
'0.1494' )8 

10.1491184 

*7 107.  M 
87091-81 

87078.51 

*77)50. 76 
177140-14 

77*09.  85 

10-1488331 

•0.148537*. 

10.1481417 

87064.10 

*76989.58 

103186.17 

9-9j9«396 

1 c 047,477 

87049-8, 

176869.4-, 

10)181. 61 

9-9)97681 

ia  1476518 

30 

*7035*57 

*76749. 40 

10)077.10 

9 939*9*8 

■0.  t47)l»> 

17311*14 

*7661,.  56 

101971  86 

9-939615) 

I0.14706J1 

18 

87006-90 

376509.71 

101868^3 

9-93955)7 

IO-I467686 

17 

8699**5* 

‘7639a  07 

1O1764.53 

9.9394811 

10.  146474* 

16 

86,78.11 

*7<17o.5j 

101660.56 

0-9394*05 

le.1461797 

IT 

176151. 11 

101556.70!“-  9393)88 

10. 1458114 

14 

86949.4, 

■ 760J1.8) 

10145 1*97|  9-  939**7  * 

*0.1455911 

869)  5.  U 

*759*1-67 

101J49-37  9-9J9 *9$) 

10.1451971 

11 

86916-74 

*7579).6r 

101145.89 

9-939*134 

10. 1450031 

11 

( 849O6-;  t 

l75<74-70 

101141.53 

9-9i905*3 

'C.  1447091 

to 

1 fc.891.9* 

•7«fn*»o 

101039.19 

9.93*9796 

10.1444*54 

1 8.877- (« 

1754)7-11 

101936.17  9.938907 6 

10.1441117 

18 

IllBii-li 

175)18  66 

101833.  Hj9,9)88)56 

10.14581*1 

17 

| 84148. -j 

I751CO-1) 

101735.  31  9.93876)5 

*0  *435347 

16 

86*34-3* 

*>5081-91 

ioi6i7  5«  9.93*6,14 

*0. 14394*1 

15  82.8:9-88 

*74963.7' 

101 $14.94 

9.9386191 

1 a 14191 80 

14  8680544 

101411.43 

10.14*6548 

*3 

86791  03  174717.68 

101310.05 

10.1413617 

IV 

, 8677«-55 

174609.84 

101117.79 

99384014 

'0.14 10687 

ti 

8*661.09 

174491*13 

101115.64 

9-9383300 

10.14177(8 

IO  86747.61 

*74374  53 

101013  61 

9-938157 6 

'0.1414810 

■ 

17415705 

IOO9II.71 

9-  9)81851 

10.1411904 

867*8-66 

*74139.69 

IOC809.94 

9-93**116 

10.1408978 

7 

*6704.17 

174011.45 

IOO708.18 

9-9380400 

10.1406053 

86689.67 

*7j*9»5.3} 

uo»M.7, 

9*9)79674 

10.1403**9 

86675.17 

*7)7«8.  )1 

100505.)1 

»>!;!».? 

10.14011:6 
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9.8*00153 

9-810301, 
9-8105796  ! 
9.8108,66 1 


5434* • 8<  64T34-I7 j 1 *9*13-94  9*7)5*34$  9.8111356 
34366.18  64775.46  119146  38  9.735$iJl6“*'*'—' 
54397  69  64816.74  1 *y ;6S-!>4  9.735,146 

544*5- *n  64858-0*  n919r.11  9-7357*95 
)>]$44>9-,0  64899.47  119113.81  9-7359*41 
60  54463.90  6494076  *19*36.33  9.736  *0;  8’ 9.8 11,174 

Tun  A. 


t: 

I 

Sinus 

T5*g- 

40 

848^4-81 

,9 

84789  3?  1599:9.91 

,8 

*4:73  >*  *5>-3i6-47 

57 

*475  M3 

»j97i3- 11 

56 

r 

*$>6*9.87 

5$ 

84717^4 

1,95*4.71 

!4 

44711.. 9 

MWJ't 

53 

846  6.73  **5 >3*0.  “O 

i- 

84681.16 

*$>137.83 

5* 

84665.78 

*59105^5 

50 

8465tk3o'*5>ooi.}5 

49 

84634.8* 

■ !**»-» 

-»« 

844*9.3* 

»$87y7^o 

4‘ 

83603.81(158694.9, 

4* 

4$ 

&»  57X.7S1  *fl4y-’-4i 

44 

•41S7-.I  '(<.*8.(0 

43 

S454'-7i 

158186.1* 

4i 

84,16.18 

4* 

84,lp-<3  '*$80St  ,3 

40 

*4495-08 

*57980.79 

39 

'irSw.1t 

}» 

l!777r«o 

37 

«+H5i7 

*57676.15 

3< 

*44)1-79 

'$757^79 

M 

S44I7.10 

*$7473.51 

34 

8440I.6o 

' $7371-34 

33 

NiM.00 

*5717* i< 

31 

84,70-39 

157:7014 

3* 

84354.7-' 

*57049.34 

30 

'$<>48.  56 

'-9 

84,13.51 

*5486784 

i8 

843O’.  87 

1 56747^1 

19 

8jiyi.it 

1,4446^9 

16 

841^6.57 

tt.frf.it 

*5 

84160.91 

*5646j.>3 

14 

84145.14 

*5434,  64 

1,6145.48 

11 

(*41*3.88 

156*65.40 

11 

10 

8*i«i-4f,|, 5965.51 

*9 

84166.79  ‘5  $*<5.7> 

18 

84151.081:55744.01 

*7 

ittrftjr 

14 

84**945 

* $$546>8, 

>5 

84  ios-^1  $$467.4* 

*4 

84088.16  *5$3^S  04 

*3 

84071-4*  155168.8c 

11 

84O56.44l55l6y.63 

»88707.g7*v.jt>4tos 

188610.1919.9,  *,4,s 
*t*f5i-49|9yi«iU5 
»**1HjM9jV->i8-8j4 

'*^7^)9  9*8. 04, 


t * I 8404090  *55070.54 

10  8401,.  13  *54971  55 

9^84009.3$  « $4871-84 

8 S3  MV  *54773-85 

7 839677*  «l|675-lo 

4 83*41.98  *34576^6 


5 *3946-18  *54477.9: 

4 839,0.57  * 54379*4< 
3|^v'4-5$  * )4iS*.o8 

l|4*8l.M 
* . 81881.  * S40  4 *v 


X 

« ijfi67  :6  ijj9  ’/.;o 


. . . 9.9 1761*5 

**747*H  9-917 $4fO 


*87574.  *8 
*87487.64 

18740f.it 


1873*4.85 

*87118-59 

*87*41.43 

*87056.3; 

*89970.40 

.*884.53 


* 8<7*|.7 1 
*8(57*3  06 
*66617.47  9. 

*86541.9- 
8<4K-,7 
89371. 1A 


l8<.i8#.C5 

:S6ico.9, 
*8611,. 90 


l&0|0.9<s 

*8$»46.U 

*8,861.38 


m ; 


9->17j8yy 

9>l-3M»3 

9-9171306 

y r-'H 09 

9-9170711 

9 914931, 

9-9169 1*4 

>•91'.  >814 

*•9:67, 14 


>•9164713. 

91*59*3 

916,111 


'•9164310 

9-9143,07 

9.9:61704 


9 9161501 

y.yl«i0i)6 

9'SUJlyi 

2-9M94S7 

4-9i$8>*i 

99157  *75 


*8$776.7i  9-V15706* 

*8,691.16  9-9i5<*tft 

i8j6o7^9j9.jiiS414 

il5,i3.3l'9-9i54<46 

'*5439  OJ  9* 7 5*37 

185354.8,  9.9ii)0t8 


18,186.71  >.91,1408 
185*01-81;  9-915CJ97 

*8,018.98  9-9149786 
‘*4935-1,  9-9148974 
184851.61  9-9H*lfti 


18.3768  05 
84«84  59 
*84601.1, 


9 9‘47t4> 
f-yi4<5}5 
9-914  >71* 


845**.>$ 

8443*.7a 

*84351.66 


84 1 68.4r, 
*4*85^4 
184*01.9: 


18401c.*  9 
*ii9j7  ,9 
*8i*54->8 


t8;T?l»5  * 

18,650  ij 

*83407-84 
PPP 


9- 9144407 

9:44041 

9-9143177 

«\7M346* 
9.91411'  44 
9-9i4L-*X7 


’ Lfi-i.r*** 
lo.io,  ne8 

JC.*C}>197 

•3.10.J67* 

lo.tcijosfo 

10.101806* 

to  oi)*„ 

3.1CU449 

'W« 

tOdotfS^o 


W 10*4036 

IMOllljj 

fcioofe|i 

*0. 

10.1:  Alhjtj 
lO.UKt.Ol® 


*°.*9>71JI 

! 

*C.  *988?  Jy 

*0.  iy84oij 

Ic8lytjl48 

»o  1980454 
W*9>7/4C* 

fc-  *974«7 


IO'V7«£f 
1C.  !«691?4 
10-  *9666^4 

(«c->a>$7e4 

I .lyr..--::, 

to '91*553 
to  f?i>7<7 
—-pa.  .* 

*o.  *946^81 
IC.  *>44147 
to  *9I*4*) 

io.  *938630, 

lo.  «9i5M 

to  MJJ05; 


*9-  *7joii<r 

10.  *f  17,0^ 


» 19:1948 
to.ioiVnr 
•C  19*4395 

10*913617 
1C.  19*0848 
Jo,iyoEc^7 


10.JJ0519) 

ir.lyot, 


-.lyOi,:0 


ic.  r>Tf7f 

*:-.  ; 894 104 

»o.  toy  1 434 


9.91460*0  ir.^K 8664 
*83937-51  f.yijyiy*  rc.  *rt;8>i 
f.fijsri  ,10. 1883:17, 


» *y*r,4  to  J8S0J59 
y yijt->4  IC.  18791  tx 
>•913,914  *0.1874616 


S4*6J-X*8 


[484  Grad.  $ $ . 5 6.  Grad. 

I ' ■ ..  _ Cm.....**  t -AO  S 


Sinus  Tang.  Secant.  Ltg.Stn.  L»g-T*»g. 

S44-3JO  64940.7s  *m>!74 

T44W  JO  9-*«»79J5» 

,+fix.«9  65013.30  M9i8*.4':>-"3<tr6  9-8*30704 
<4537  07  <506490  11 W >6|»-7>6*9»* 


--»J.  i | j Smus  Tang.  |SccauL^.Sifl.  ^1-  V»i 

_ ' ' ' 1 i *0.9.4 


■ 


i <<ic4. 11  ;»«»«• 

3 <5*47  74l,si49*  «*  9-7370799  i9-*'J*99J 
1 65189.18  **937'-  *»  >-7371737  !9*I*4>7>5 


55145.tR  66: 04.91  '>9874 
55169.44  '•6146.73  ,,98?-. 
55*93- ToifciSs.  56  “9990* 

55117.9516613040  "9943- 
55141.10-66171.t6 
55i«6.45;e<J'4-  13  ,,”8S- 


• 35>74M»75  V- 8101338 
41  '9-  -4'6»>6  9.81050*4 
49  9.74:8^95  9-8107819 

5,  9 7410^03  9.8110574 

.71  9. 74ii7«o  9*81*3317 
85  9‘7414<I<  9-8l*60<0 


55190.69  <6356.01  IIOOIJ. 
55314.91 '<6397.91  110036- 
JJJJ9-  15  <6459  84  *10059. 


01  9-74K510  9-  S118803 
*9  9.7418413  9-8ii*54S 
38  9-743°Ji  J 9-8114186 


553<3  }8  6648178  H0081. 
55 3*-- 60  <6513.73  ,l°*°5- 
55411.81  64545.70  HOI19- 


-h 


•59  9.74  jiii6  9 814.7014 
.81  9-7434*14  9-8119766 

.07  9 7436014  9-813150I 


554-6.03  <*6607.69  * 101 51-34  9.743791  * 9-8it5i44 
55460.14  66649  <9  *«>975-6*  9 74398*7  9-8ij798l 
55484.44  64491.71  “0*98  94  9.744>7li  9-8*407*9 

555c3f.44i66733.75  iioiii.x7'9-744J606  9-8143455 
'55531.13  64775.80  ‘W»t45  61  9 7445498  9.814619* 
45  555 57.01  j <6817.87  *10168.99  4 :447*»o  9-8148916 

' 55581.  ti'668 59.95  *10191.37  9-7449i8o  9-815*660 
' 55605-  39  MfOfcOf  003*  5- 77  ’•  745**69  9-8154*94 
55619* *6 (66944. *7  *10**9-  *8  9-745J056  9-5157*87 


55653.73  <4986.30  *10341.64  9-745494*  9 8154860 
5 567-7.90' <7018.4 5 '10386. .10  9 7456  818  9-8161591 

57701.04 !67070-<i  *10409.58  4-74587*i  9-8165313 
. ( , 


5571*1*  V’lu.m  1104*3-084-7460595  4-8168053 
557*036  67155-fO  110456.60  4-746t#77  9-8170783 
44  I 55774- 5*  <7*97- »'/ 10480. i4/-74<433»  »**7Si*S 

55  i 55798.65  <7»34  44 n®5°J*o  9-  7466137  9- 817614. 

*6  35811.79  67181.6^310517.18  9.74681*5  9.8178969 

57  55846.91  67315.96  *10550.88  9- 7469991  9-818**94 

58  5587*- 05  6 7^64.141*10574  5019-747*868  9-8!8<4i3 

59  <5895- «7408.t4|uo}v8.*4i9-747374*  9-8*87*49 

60  55919.19  67450.85 |-tio6ti.8ol9-74756*7  9-8189874 


83867-0 6 15*986.  50  1 • • '•  ■' 

8,851.11  153*88.48  *83515-64^  »«JC9J 
85835-36  *J37»c- 53,  '83443-5J 
8^1*9.50  M349X.7Q[ '8336*.  T‘-  9-9l3345^ 

*“  t1  ^ ' 


*1893-6 j *5*594-94 
*i7»7-75,  *5*497-17 
*377*  -*7  * 5 33i9-<9 


183  *731.5  s’y-Pt*!*!* 
«;  3*97*74  9;>13**oj 

183**5-99  9-9‘*^* 


81755-9*  :*5330»-»o 
*374:-°*  1 55iOf-  79 

83714-  *8  *SJ»07.  47 

837C-8.17  153019.13 
83691-33  *5*9'* 08 
*3678-43  *'11*6. 01 


83660.50 

83444.56 
**6l8  61 


47 
4« 

45 

44  83611.66 

43  *3596.70 

.41 

|f  l ■ 

1 40  8*548-7* 
if  *1531-79 


835*6  8.- 
83500. 80 
81484-79 

83468.77 

**451-75 

83436.71 


1517*9-04 

151611.15 

151418.63 

151331610 

*511*5-15 


>83034.31 
181931, 74 
*81871. 13 


9-9ip*5«  1 

9 9119334 

9-9m'5°9 


181789. 8j 
*81708  54 
*81417.3 

1815461 
>81465.11 
181384.  16 

181303.15. 
18111149 
*£1141.  79 


9-9H7«?4 

9-9116858 

9-9110031 

9- 9*15*05 
9.9114377 
9 9113549 

9 9i*»7i* 
y 9U**9* 

9-911*061 


I51138.  99  *81061. 1» 
I51041.  6*  181980.65 
•5*946.  )i  *»'900.  i* 

I5i850.it  1*18:9.85 
5*?54^Xjfi**7'9-fF 
‘5  *<37  9*  *8*659. 4c 


8*579.30 
>•'494-19 
*814*9.  37 

1S1339.5, 

iSllJ^.T' 

■8*180.10 

I8UOO.5I 

18094U61 


*5'5<».  o* 
15 1466.  14 
1JIJTO.  j6 


83410.68  *5*174-6' 
8.404.63  ‘5 “79-  01 
• 8*388.58  **»°*3-  *8 

83371.51  «f098*-«7 
83356. 45 ''5089»-7t 

83340.  38  *50797-43 

83314.30  *50701.14 
83)08.11/50607-13 
83191.11  *5°5^  *0 

83176.01  j‘504'7-  *6 

83159-9*  MOJH.30 

83143.80  '50ii7-5» 


10  83117.68  *50*31.81 
‘9  831*1.551*5^038x0 
“ 83195.4*  *49943  6 

2 83*79.17  M9*49-i* 
83163.  u *49754-86 
M | 83144.96  *49660.5* 

,4  1 83*30-79  »495«.?8 

g,  83II4.6I  * 49471- K 

| 8jC*8  44  *49X^8^11 

85081.16  *49184- 1* 
10  83066.07  *49*90-38 
4 83Q49  87  *49096.59 


t 83033.66  *49c01- 8 8 

7 83017.45  *489C9.i5 

6 83OOI.I3  *488*5.70 


9.9l^31 
9 9i«94-« 

9-91*8570 


10,  1874E16 


O.18554S4 
IO.  *851713 
*0.1849944 


10*847105 

JCM844446 

10.1841689 


IO.  1858931 

10.1890176 

IO.  *833410 


•o.  1830665 
10.1817911 
to.  1815158 


lO.’fK  11405 

10.  *819653 
*0.18*6901 


91*7758  IC.  18*4151 
9.^1*6906  K>.  *81*401 
9.  91*6073  10.180*651' 


*80861.16:9.9107717  JO.  1781*97 

18^783.049.4106878  ia  *778459, 
*80703  88  9.  *06339  . 10.  >7757*4 

*8o6i4.fi|9.9iO5tO0  to.1771974 
•80545.*!  9.9104360  ta  1 7701 34 
180466.91  9.  9103519  10.176-495 

*80388.09  9.9101678  10. 1764756 
'80309.  35  * 91^1836  10.1761019 
* 801 30.70  9.9100994  ,0.  *75918* 


'80151.  1,  9.  9100151  I©.  1756545 
*80073.63  9.  9199308  10.  175 3809 
'79995  15  9-9 '98444  *0.  175*074! 

*799*6  93  9-  9*976«9  10.I748340I 
•79*38.  49  9"9»96t75  10.17416a 6. 
*79760.54  9-  »'95919  1 o. *741873  j 

*79681.47  9*  9*95o8j  10.  1-4CI40 
*79604  4 1 9-  9f9+i37  to.  17374 rS 
,79!*6.58  9-9*93390  tc.  *7}4<77| 

179448.769-9*9*548  *C.'l7J»947| 
*7917*. o*-, 9-9*9*694  to.  *7141*7  1 
*79193- )7|9-  9*93*45  ,0.1716487  I 


j 1 *1985.00  *48m-  *|  *791*5.80  t 9 »«»99<  ®**?*S759  1 
4 81968.76  *486*8.84  *74lJ«- 3*  9-9i*4*46  *.171*031 
3 8x951.51  ‘46$35*  55  •7»Q60  4O9-9**6>9<  «0-  *7*8*04 

1^81936-17  *4 84 41- 3-  *78983  58  9*9*8’445  >0.17*5577! 
1 ^81910-01  *48349*  *6  *?890<-J3  *9l 86 5 *4  *°*  »7**85*| 
o *81903.76  *48156.10  *?88i9.*<  9 9*65741  to-  t',ot^4j 
559*9-19 


Die 


Grad  34. 


Sma*  Tang.  Secant.  Ug.Stn.  L>g.T»nt. 

»*»***  «74TO-«5  tto4ii.go  *7475««7 


151x45.48  *74774*9 
lio*<5*,s  *747*3*° 
110*91.89  *748113., 

I107l6.6i  9.74^4095. 
(10740.37  *74*49*7 
110764.14  *748*8ji 


9.81^9874 

9 81**399 
**»9tJtl 
9&*9i04j 


5<  304.5!  68130.16 
56318. 57^68171.^6 
56351/10  68115.38 

<T.,i 

6S15B.0  1 
68300.66 
^Aj6j-)J 

5<448.69 

5/471.7C 

5649<.70 

68)86  01 
68418.71 
68471.43 

(6.10  7- 
56(44  69 
5«5<S  6 

68514.17 

(4‘>55<1'9- 

6839*69 

56591.6’ 

56/16.4; 

56640.61 

I NhO 

1 Iti 

iiUi 

566/4.59 

56,86.56 

5671i.Jt 

68770.94 

AS813.-9 

68856.66 

1 10859.44  *7494**7 

1 10885. 1 1 9*749*  14* 

UOSP7.10  *749*307 


tic93t.il  9* ’4 998*6' 
I10955-OJ  *7501715 
110*7*0©  f*7|OJ579 


9-SJ0O7  69 
9- *53549* 

9-83061  ty 

9*308954 

*8)116(4 

9-8)*43“4 

9*  83  >7095 
9-8519811 

9-85*1519 

9-8315146 
9*8)  *6) 
9-833=679 


1*1075.00 
I*t09905|*75 


*7510991 
11841 
*7,14491 


UI147.U 
111(71.  ji 
'*“95-45 


111119.60 

111143.77 

111167.94 


111191.17 

111)16.40 

111)40.64 


1*14(5.11 


**33)3*4 
*8  36109 
9-8338813 


*8341536 
*s 544»49 
»-«54<96i 


*75'<5  8 
*751831- 
9-75101) 

9-75*1075 

?5*«*9 

9-75*57*' 


**349<rj 

8351)84 

*355094 


9-75*7601 

9.7519441 

9.75)>i6o 

*75»)t(* 

9-75)4954 

9-753*790 

97H®H 


34  3*736*8  55  •*  1437-81 „ , ,, — f 

55  5<7*o  43  68941.46  111461.18:9.7540457 

36  j 56784.37 .68985 .58  111486.55  j*754ii*8 

37  i S^SoS.ji  ;«90t8. 31  111510.94  9- 7544H9 
,)8  56831.15 16<|071. it  •i,535- 35  *7541949 
39  36816.18  69114.1)  1*1559.78*7547777 


5688=.  11  69157.14  111584.13:9.7549604 
56904  03  69100.15  lii7O8.70|9-.755,4Jl 
569*7  95  69*4J-i8  UI63J  I9  9 7SJ)*5« 


i; 


56951-86  6918*33  UI657.70  9-755 5L'*° 
56975-77  <93*9-39  »*»68i.i  3 9-7556*1 
56999  68  69371.47  111706.78  9 7558714 

57013.58^9415.57  11173I.35  9.7560544 
57047-47  69458.68  111755.94  *7561)64 
5707i.)tf  69501.81  1*1780.  J5j9-7564«8i 

57095-14  69544.96  111805.18  *7565999 
57U*  11  6958S.1)  111819-83  *7567815 
57141-99  69631.31  111854.301*7569630 


S7K6.86  69674*51 
57190.73  69717.7) 
57*«4-59  69760.97 


•1(879.19 ,9.7  57 1444 

UI90J. 90  *7573156 

111918.64  *.7575068 


57*j8-44  69804.11. 
57161.19  ;69847-4»’ 
{7*86  14  69890.78 


,l,953-  39  *7576878 
111978.16  97578  687 
11100196  9-758049? 


9-8398379 

9-8401077 


9.jUc447i 

48409174 


5 

«74 
9.841 1871 


98414569 

9-84171/5 

9-8419961 

9.8411657 

*84*5351 

9.8418046 

9 *4307)9 

9-843)4}* 

*8436115 

9-84J88I7 

98441508 

9«444»9J 


S7p*9V  699)4  09 
57533-81  |699-7-47 
5735*64  6cc  10.7  j 


111017-77  *7581301  9.8446889 

1 UO  5 1.60  9-758*108 1 y.  *449579 
111077.46  i*75859'3-  *8451*68 


55.  Grad.  485 

£ Sums  Tang.  S cca nr.  L*j.T*bj. 

to  Ilfcis-S 

„ , *1817.4,  >*8W)  uj»7*J|l<l!„^4fco 


81197-11  144*68.c8 
1 f 8i180.59  144.777-98 
II  81164^5  I44687.46 

IO  81147-51  144598/11 
19  tHp.96  144508.14 
18  [ 811*4.40  14441k. 34 

17 1 81 19-.S4  (448*8  4 
16  81  >81.17  144138  97 
1)  * 81144.69  (44149-4° 


17/030  56  * 9(53846 
175956.41 9.91519-4 
173811.36  9.9,31, < 

(75*08.37  9.9,51  i-s  10.  ;6oi 
'75734-46  *9:50)'; 4 10-  tfjtf 

1?546C»6J  9%/ ,49474  10.  If?* 

175586-87;  9,91^.04 

*755()  »9  99167719 

«754)*59_9  91461!J» 


14  jjir^S-  11  144°5*9' 

1}  81131.51143970-49 
11  81114-91  143881.14 


175366.0719.9,4)^  .10^4585 
,7J*9*-6*|*9l45>99  I0ST561 
1751(9-14; 9.9144^-1  j tc.  158c 


(o-rvifi) 
‘-yoSi  4 
10. 1 5 >8119' 


11 1 81098.31 1437*1-87 
10, 81081.70  143701.68 
9 81065,06  143613  (« 

* 81:748.40  145514.51 
7 81031  83  143435-54 
6 81015.lv  14334/44 

5 81998.54  (43157-81 
4 81981.89  1431/9  u 
3 81965. ij  Mjoio.) 9 


‘7f  >45-94  *9143341 

i75Q75-7i  9 914*464 
174999-5*  9.9141584 


174*(6-5« 

•74853-5* 

I747*°~e 

174707.76 

174^14.9, 

4561.30 


1 8 1948-56  14*991.78  1-448*61 
I 81931.89  141953.161  174417.15 
_O_8i915.11  141814.101174144 

PPP 


IO.  I 

10U15.  pH 

«*•  ’ 57  »>54 


9-9140704  10.1569)61 
9-  9!498i4  • 30.1546568 
9 913(943  .'«•  1563*75 

10.  I5<it8t 

v-vij-i'y  10.155849* 
*913619*  ic  155580* 


*9*354M  to.  *55#* 
v 91)4530  10.  15504*' 
99(33*45  to. iffTTfl 

J7)$7*| 


'S477j» 


141814-80  «74|4V^9-  9* iiHf 


9*759*5  *5  [>847*075 
i y*7<Scojii  9-8473760, 
’ 9.7601*06  >.8476444 


10.fiiXS.15: 
IC.  1516140  j 
‘0. 1 >15556 


f75*4*)i 

17S7‘*9° 


70Ji4*5 

70J4* 

704*1.6}  ‘“P*; 


to.  15118 16 
1C.  1510145 
13.1507464 


*4*404.4} 

14ljll.ll 

141155.06 


to.  I 504784 1 

j 10.150i.ic4 
10.  *499415 


to.  148068 
to  1478015 
»o.  *475339, 


>-910661 

*.90776* 

9.9106*6.. 


7IJ7}- 1*  *11858.  19  9 7ff4';*«  9.«S35i5» 
|7I4*7.  *3  111885.  7*  »'7<4jo8o  9.8558015 
.7*44* -06  111909.15  9 7644849  9.8540rfJ*4 


[85  90.10,71194.5 1 1*5598.50'  9.7678141  9.8591341 
;86»}>  67  7134J‘6l  115414^6  9.76-9989  9.8(94001 
i*6j7. 14  71317.93  *134)0*44  9 "<*175(  ,9.859**6* 

18660.80  71431 17  *13*76.45  9*768348o!9*  859^311 
18684  3571476.6J  11351:1.4s  9-7685113  7-8«oi9KO 
;8:or ^0(7151*-  <|  113518. 51-9*7686966  «.  8634638 


[•'0403.  *8,9.908)143 
*70334.  81  9 


HJIJ4- .59j9*7688707  9^607196 


lljd06.Sol?.769il87!9  8611440 


$7  ! 5*1}T-95|7*6>6*98  113011.  6i  9.7651911  9.855*371 ! 

38  j j8i59-59,7i68i.oi  113037.15  9*7653674  9**55404i 

3 9 j 5*i83**3i7*7i5-05  110361.91  9*7655436  9*8556708 

40  5*306*87 

4 * 58333.50' 

41  58354* *»! 

7*769.11  114088.61  9.7657197 '9.8559376 
71813.  r9  113114.31  9*7658957  9*856104* 
7*857.19  113140-05  9.7660715  9-8564708 

43  58377.74' 

44  58401.36 

45  5*4M*97  j 

71901.41  *13*65.  so  9.766147}  9*8567374 

71945  55  ,13,9**  57  9 766411 9 9* 8570039 
7*989.70  113117.36  9.7^5985  9.S571704 

§'  | Sinu*  j Tang.  Secanr. 


s-  Sinu*  TVi»g.  .Secant.  Ly.Sm.  LH* r**i 
6o  iojoi.TO  ,37638- *9  *70,30.  iJj.j07jj7tf  *0’,JS7I90 

,9  80884.60  ,375,4-03  '70061.08*9.9378658  ,0‘'J*47» 

,8  8cfc?*|9  137464-94  ls9994- 07  !9-9'>rT4o  ,°*l*8l377 

57  8*8, ^37  jw»*«.,ikj°7«§*0  IO**r**»* 

56  8o*3JM  *J7jo*.  Wli<j8j8  ijfj  907,-90, 

55  808*5.  u >37**8.  ojlWSpyo  44.8  9074980 
<x  iO?»S.«  (trill,  li  o 


58778.53  7*654-16  113*56.80  9.7)91187  f.g6,i6,o 


58801.06  71498. 7«  l^Jl  ^ 9-  7^3915  9 8415147 
58815.58  71743.18  11345^09  4-7495*41  9-  »^i79ij 

58849.10 ;7a787.47  '*J«85-14  9-769739*  »•  8*10578  j 


10.1374747! 
io- 1374113 
^ ,0  »|7»45f 

| tat|6Hbf| 
‘ ia.  *366,51  ■ 
I Ji«35co, 


58871.^171831.  >8  113711.48  9-7699134  '9-  861313 

t88y4.,j  71874.71  113737.68  9-770086#  9.861588* 
>8919.64.7191*.  14  ‘13763-93  9-7701401  9- 1618591 


5* 964.63  73^*0.40  *13816  47  9-7704043  9-8*33848 
5n990.11  73055.01  113841-78  9-7707793  9 *6j6,co 

59015.41  7309*63  (ij8<ij.(  1 9-77095*1  9-86.9(51 
59037-09  73*44-17  I1J*9J  44  9-77*  H49  9**641803 
73188.94  113911.83  9-7711976  9-8644454 

.9084.04  7J1J}-  61  H3948. 11  9.7714701  !9-8<47lOV 
7107-50*73178-  Ji  *139?4* 64 j9* 77 14414  9-8(549755 
9<>o-  f6 73313-03  «i4coi. 08.9-77*8(50  9-8*51404 

f 9154-  41  ?336T. 77  Ji40i7-54  9*77*9871  9-8615053 
59‘77.87  7341*- 13  114054.01  9-7711593  9 8657701 
,9101.31  73457-30  >14080-51  9-7713314  9-8640350 


1 *c-  1358:97  t 

('VifJHjj 

' lo.T3j.8j5! 


ic.  1350145 

,£>-  1 34759( 


1 45  j 8^,644.46  *34381.79,149116-  13  9-/C65745 

44  80417.16  136159  43  >14 5059.07  9-90448(9 


>0-1344947 

10.  *341198 

*°*  *359450 


I43  80*10-05  ‘36u4.5j»**Mi,o8  9-90rf$SjI 

41  8O59I.83  136(33.  5-5  1689:5.  U V-90S19A4 

4*  S0575.60!  (36O5O.54  *>'8848.3.  9 904103* 


19-56. 1997 
if- i 665*44 
9.86*8191 


59114. 7«  73501. IO  H4IO7.O4  9-771503J 
59148- 1 9 1"3 54s-  9*  ll4>33-59  >7716751 
5917*. fli  j73 59 1.74  114100. 16  9- 7718408 

59195.03 [73636.00  *14180.75  9-7730(8. 
3*3»8.47  hjOS*.  47 1 * 14»  13. 36  9-773  «90t 
J33+*  *9  73*i6  3*1  '*4139.  99  9-7733614 


4°  80558.37  *35*7.64  105781.51  9-900,107 
39  80541.  rj  *35884.81  1487,4.; 


9*9^.60,77 

38  80fi3.89|i358oi.04|,68648.  ,4  9-9059147 
37  80506.64  *35719.  34  148)81. 55  9-9058317 
34  804*?.  jH  135436. -ij  i«S$  1 5. 05  9-  £>57386 

*^471-11  !,3TM4-  ij  1*8448.57  9905*454 
54  804 54. 84 ^35471. >ii  148381.  li,  9 90T5511 


*0. 1 319063 
*c.  13:6417 
,0*  *3*377* 


>■86788^3 

'8481517 

1.8684160 


10.  iji  1117  I 
K>.  13(8433  1 
(o.  *315840 


•37'T.  17  114144-45  9- 77J53' 


•<8«6.io  114193.33  9 7737039 
’3861.  ,5  114310.03  9-773*74* 


33 1 80437.56  1353*9.  18  1683,5.  *6  9.90,4589 


jjt  «<Hio.i8i*3)304.  So  148149.4:  9- 90536,6 

3t  *0401.99  r 3 5114-49  >6*183.41  9'>Oi*7t* 

jo  *0385.49  (35,4,-14  1481,7.30  9 9651787 
19  80348.381,35040.04  148051.149-9050851 


*0.  13,3,96 
,0.  *3105541 
,0.  13079a 


7j9«x.  1,  114346.75  9 7740459 

739,1.  *oJii4373.49  9-774**68 
‘ *7743*74 


■*'86804 
• 68444* 
.8491089 


73944.  *,1**44  >0.16 


*?•  *305169 
-*&■  *301418 
10. 11999*7 


,9505.44 >404*  *4 i**44*7.oj  9-r*55*3  0-8494731 
59,19-03  7+084  *S  1 144,3. 8#  »-7747i88  1-8697371 
593,1.40  74*31-  i4.i*44fc.64  >*7748995  9.S7=coi|j 


18  8035,-07  *34977-94  *67985.15  9-9C499*« 
| J?  *°33 3* 7 5 1 *34*9 5 - 89  *«79*».  33  9-904*980 

14  803,4.41  134S13. jo  *67*55-47  t’-904*<Hl 

13  8019909  *34731-97  167787-4#  9-9047,06 

14  8c181.75jl34430.il  167711.95  9-9044168 

13  80164.40  *345*8  31  '67456.19  9-9045130 
11  80147/35  1544S6. 58  '67590-70  9-9043191 
t,  80119.49  [34404.91  *67515.17,9-9043351 


*0-1*97347 

*c.  1194707 

*0.' 1 191047 


34  : >9575-77  74*7i*. 33!  >*4507-54  9- 77,0*97  9.870*653 1 

35  59,99- *J  74“l  4}  '*4534-4*  9*77,*J95>  9-8705191 

36  59411.49  74166.5,  *1456 1.3, '9- 7754*0,  9-8707933 

37  ‘ ,9605.84  743**-70  **45«*-iJ  9-7755*0*  >-8717, 71 
38,57449.1s  743,6.86  «*44i5.H  9-775750r  9-87*3*10 

39  I 59*9*-,*  74401414  1*4661.14  9-7759*99  9-87*5848 

40  j 597*f.  86  74447-14^  '*4649.15  9*7760897  9-87*8486 
4*  59719- (f  ,449*-4S  *14*96.14  9-776*, 93  9-*7ltll| 
4*  59761.,  1 74537-70  >*47*3*7  >*7764*89  9 *713760 

43  597*,  83  74581  96'  (*47,0.11  9-774,983  9.»7*6j .96 

44  ,9»  9- *5  74618-14  *14777-3097767674  9*719(31 
4,  59831  46  74*73-  54  1*4*04.40  9-7769369  9-873*668 


801,1.31  ,34313.3,  '67459-70, 9-934*4*1 

80194.94  ,34141.77  *67593- 30! 9'9°4'4-o 
*0177-56  *34,60*19  *67318.97:9-9040519 


,0.1181514 
Io.  *175,877  j 

10. <176140  1 


80160.1,134078  Si  I671tfj.70! 9-9039587 
80,41,78  *35997-53  '67*98-50  >,9°iSs44 
80,15.38  '339*6.14  *67*33  j«j?-M770l 


59855.74  747* 8J<  11483,-51  9-777*060  9-8734301 

,9879. c6  74764.10  1148,-8.46  9-777*7,0  9-8736937! 
59901.36  74*09-56  **4885-83  9-77744J9  9-8739571 


80107. j;  133835.01  *67068.18  9-9036757 
80C9U 56  133753-86  *67003.18  9-  93358,3 


,0.116,698 

,o-  ,1*3063 
*0.1140519 


8cc,j-*4  *33671.76  *64938. 33. 9*9034868 
*03,5.71  *3359'- 7*  ’6*873.45  >->°359tj 


,o.  (15779^ 

ic.«i,5,6» 

10.115*530 


599*5-65  748,4-94  **49*3-0*  9-7776, *S  9- 8^41104 

5994*93  74900.33  1*4940-13  9-77778,5  9.8744838 

59971-**  74945.75  114967.76  9- 7779SO*  9.8747470 1 


80038.17  *335,0.75  *16808.64! 9-9°ji97? 
•0010-83  13341984  *66743. 8S)j9-9-‘,)i03i 


* 80003.3S135549.ee  *64679-  *c  9 933,084  : io.  1143898' 
7 79985-93  *33*68-11  *666,4.58  9.9030*36  *0.(147166 
6 79968.47  133187  49  *66550-0:  9,jwl9*88  | 10.  1144635. 

5 799f>-oo  ,33*06.84  *66485.  ,1  9.9018*39  to.  1141004 

* 7993J  5*  ,330*6  *4  ;*664«i.09  9.9017*8 9 10. 1*39373 
) 799i6  04  *31945.7*  1«6i,6.'3  9.9016,39  10.1134-43 

* 79«98-55  *3*865  *4  166191.43  9 9015389  10.1*34^4 
I -9881-05  131784-83  *66118. *9  9.9014438  10-11314# 

O 79«6j-,>  »|*704-4i|  '66*64  O'  9 90*34*3  *0-  *n8*  5 


59995-49  7499,-19  '*4994-7  * 9-7781(86  9.8750,04 

600*8.76  75036-65  1*5011.99  9.778**70  9 >75*734 


60041-0*  75081.11  **)Q44-*9 ^-7784 S53|9-875 >365 

6oc<{. 


75'*7-6i  1 1*5076.61  9-7786135  9-8757996 
60018.53  75«73-,4 ' *15*03.96  9-77879*6  9.87606*6 
60,11.-6  75**8-67  **5,31.33  9-7789596  9-«763*f9 


<C3,.oj  75*<4  *J  113,5871  9.779,175  9-8765886 
60,5#.!-  75309  si  115186.13  9-77919,3. 9-8:68,  15 


488  Grad  j 7- 


Sums  Tang.  Secant.  Lt^.Sin. 

6.11*1.50 

ixittj.r?;w7s*‘jof87"44 

60104.73 

60117-95 

60151.17 

7,401.01  1X514I-OX  9-T^yof  9-*77377X 
75446  66  ‘15x68.50  9-7 . 4 '981  9-877640O 
75491.3X  *X5X96  01 1 9-77)5*53  >*77)0X7 

60174. 39 
60197  jSO 
60313.80 

73537-99  ‘Mjx,., 3 9-780131819-8781654 

755*3.69  11535 ‘-°S  19-7803060  9-8784 x«  1 
756i9.4ilix5378.65  97804671  j>»786907 

60344  OO 
60367-  *9 
60190.  j« 

7T675-M 

757*0.97 

75766.68 

11,406-15  ’>7806341  '9.8789,33 
11,433.87  >7808010  > *7911,8 

115461.51  ,>7809677  >*79478x 

60483-54 
60436.74 
63459  91 

75*11.48 

T5858.19 
75904- 13 

11,489-  xrjy-TSi  1344  9-879-407 
11,516.8,  9-7**3010  9.8800731 
Ii,544.56j9-7»i4l75  9-8801654 

60483.0* 

60506-14 

60519.40 

'(444-99 

75995-87 

76041.77 

11,571.1919-7811339  9-8805X77 
•1,600.1,  9 -78*8304  9.8807900 
115617. 81 1 9-7819664  9-8810511 

60551.55 

62575.70 

60598. *4 

760S-.69 

76133.63 

76179-59 

1156, ,.42.|9’78ii 314  9 8813:44 
11,683.45  9- -8119:14  9-8815765 
11, 7 11. 19  9-78 14643 |>*8i*3*1 

6061 1.98 
60645.  11 
60668.., 

76115.57 

-617*- 57 
76J 17-59 

11,739.  '6  9- 7816301  ;9-88iioo7 
*157*7.0,  9-781-9,8  9-88x3617 
*15794. 97^9-7819614  >*816146 

6069 1., , 

! 10714.4- 
I60-3-.58 

'<5563.63 

’6409-49 

■‘HI-77 

11,811.91  9.78511'.*  9-881886* 
115*50.87.9-7831911  >^831484 
115878-85  >7834575  > 883410, 

60-6  J 49 
, 607*1.79 
1 60806.89 

7«50l. 88,115906.86  )-7836ti7i9-88 36'H 

76,48.00  1x5934-89  9-78i78 78  >**593+8 
76594  *4  ‘X596t.94j9- 783451S  9-  *8419,6 

6oStv  98 
6085 os 

r S74.I4 

76640.31  115991.01  9-  7841177 '9*844571 
76646.49  1X6519.11  >’841*14  > **4~i8y 
•47JX.-3  1x6047.14  9-784447 1 j9-  *‘‘4980  5 

6:894.11 

609ir.1v 
10945  3, 

"6 -7*.93(1  X6075.39  9- 7*4** *7 1 9- 88 5 141.0 
-*815.17  116103.56  9 7847761  * *855035 
-6S-1  44  116*31.7,  9-7*49406 ^-8*5 76 jO 

6O968  41 

40991.47 

61014.51 

76917.73  1X61,9.97  9-"8$i049  9-886oi«4 
76964.04  116:83,10  9-7851691  9-8801678 
77010.37  1 16116.46  9»785433Xj>88«549i 

6IO37.56 

61060^0 

61083-63 

770,6.71  116144.75  9-78,5971  9-8868IOJ 
77IO3.O9  *16173.06  9-78576!  1 >88707*8 
77149-4*  *16301.  40  9-7859149  9-8*7*330 

61 106.46 
61 119.6? 

6**61.70 

77*95  *9  1X6J19.75  9-7860886  9-887594X 
77141.33  *16358.13  9-7*61,11  9-8878554 
771*8.-9  1x6386.5 3 9-7864057  9.8*8116, 

61175.71 

61198.73 

6UU.73 

77335-16  **6414^6  >7865-91  9-888377, 
773*1-7,  *1144.5-4*  9 7*874X4  9- 888.5,86 
77418.17  U6471.84  >7*69:56  9.18*8996 

61144-73 

61167.71 

61190.7* 

774-4.S1  *16500.38  9-7870687  9-849163, 
77, n-37  1x6518.90  9-7*7X317  9-8894114 
776,7-9,  1X15,  7-4, 1 9-7873946 1>  8896813 

61313.69 

61336.66 

613,9.65 

776*4- „ *16586.01  9-7*75574  >*899411 
77*61. ,7  116614.60  9-7877X01  >8901040 
77707.81  116643.14^.7878818  9 *904647 

6i3Si.6ol777,4^8  1x6671.86  9-78&a45j  9.8437154 
61405.16  '77801  17  1x6700.51  9-78*1077 j9-*9-986i 
61418.31  |7784-.8i  U67x9.11  9-78»370i|9-*9‘X4i8 

* 6X451.47 
6*4-4.41 

6^97.34 

n5xo.1v 

6*543-1* 

(.1566.15 

77*94.60 

77^4*-}, 

779*8.11 

780M-91 

•<*oSi.?3 

7*itl.,6 

U6757-91  9-^855**  > *9«5°"4 
IX6786-9J  9.7*86944  y. S9 1?6’9 
n«8i  5^1(9-788*515 1 >89101*5 

116844.19)9-7890184  9 8911893 
U687X^y|y-7*9*83i  9-89x5494 
IM90I.8X  19-7*934^  9 891809* 

TI 

1 *6  


5 1.  Grad. 


s j Sinus  Tang.  i Secant.  1*»£-  \ 


49 


79863  5,  131704.48^ »6«i  64.01, 94°*34*« 

79*46.04  1316X4.10  i(<60>9.90  >.9011554 
79*x8  ,x  »JM43-S7  >MO)l  8>  9-SOtnSi 
79*11.00  131445.81  l6,y7J.&7  9-,OX©*i8 


7979J-47  15x383- 7' 
7977,  93  I513C8.68 
7V75839  131x13.70 

79740-84  *)**4)-79 
79715.18  1310*3.93 
79705-7l|  131984.14 


7968*1$  131904-11 

79*70-57  '3i8i4*74 
79*51-99  >3«741-«3 


79631-4° 
79*1 7- *0 
79*00-10 


44  795*x.$9 
43  7>T4*97 
41  7ft47’» 

41  791X9-71 
40  79511.08 
39  79494-43 

,*  794767« 
J7  7945901 
36  79441 .46 


131*65.59 

131586.10 

131506.68 


165907.95 

i*{844*09 

Kj7tojO 


165716.57 
165651.90 
‘<5  5*9-1! 


>401''' *08 
9.9015*31 
9 >4843 


165515.75 

*65461.17 

165598-65 


9-9013938 

9.9  11910 

9.9011011 


‘65335.90 

163171.11 

(6510S.9* 


9-90*1061 

90*0101 

9-9309*41 


14141731  i<*5‘45-8i 
13134S.01  *650*1.70 
131168.76  *6,019.66 

•5**89.58  >449(6-6* 
151110.46  164893.76 
*5*03 1.46  1641*30.90 

130951.34  16476*.  1. 
130873-41  *6470$.  J7 

• 30794-57  '64641-70 


15  79413.79  70 

34  79406.11  %9*l*  99 
J3  793*8.4,  'J0J5*-»* 


3l  79¥*o-  74 
J*  79353-04 
5°  79335-3, 


ijo*79  4. 
30401.06 
,J°5*x.J4 


4 1 64391.63 
164330.17 
64467.96 


l9  79317.61  'J0i44-O7 
1*  7^x49.90  liQi*S-6' 

17  79181-18  'i08**?1 

16  79144.45  1 >0009.04 
15  79146-7*  ,l993°-*i 
j »♦  79118.96  1x9851-65 


*64105.71 

'64*43-54 

164081.4 


1 *5  79m.il  |'l9774-54 
11  79*93-45  '*969649 
j “ 79*75-69  |X96i»'50 

10  79 M7-9x|u> 540-57 
*9  79140.14  iX94«*-<9 
**  791x1.35  j 1*9384. *8 

*7  79104.56  •i93D7-ix 
, 14  79086  74  *19x19.43 
j *5  79:61.96  ii9*5*-79 

I,.  7905 1- *5  1 X9074-*  1 
1 ,,  79033-33  ,j8996-i> 
it  7j5O*5-30)  l**9*9-*x 

n 78997.67*  118*41^1 
10  78979-83  ,187‘4-4- 
9 7*96  l.tf”***?'  *8 

S 7*944-13  *1860995 
7 7*916.17  *18531  77 
4 78908. 4y»  *4  5, -66 

j 7*89 j.i4(,x8.7R.tK, 
4 7**71-66  118,01-60 
, ; 8* ,4. 71  ^ixS  114. os 


16458009 
1*4 5*7*  54 
«44„-06 


9.9019-5-4 

y-9°*87'9 

9-90X7764 


9-900*1*1 
9 9OO7119 
99OS6157 


9-S-OC5194 

99OC433. 

9.^00,367 


y-9001403 

>•900143* 

99°oC47t 


9.8499506 

899*539 

9-8997571 


9 89*6:14 
9-8993*36 

>*>94117 


9 *993697  *0-  "47580 
9 8991717  | *0-  »*4+96t 
9*991756  *0.1141350 


1640*9-36  9 *9 917784 
i6395"-36l9-*9*98xi 

*65*95-41  9-8988840 


10.  1139736 
ic.1137111 
10.11,45c* 


*63833-55  9-8987867  *<>• ' *3  *895 
*6|77l-7j' >-*98«89j’  10. 1*19181 1 
-63709.97  9.898,9:9  I0lll64;0 


13648.18  9-89*4944  ' *0.  M14058I 
*63*86.64  9.  *9*3968  to.  I IH446- 
,63TXJ-07  9.8981991  10.  1118831! 

*63463.53  9-89*10x5  ^ *0. 1116115! 
‘63401.109.1:9*10.8  (0.  1113614' 
'6JJ40.7O  9.8980060  10.  1 111004  ( 


'13X-9.j7  9-89-4081  ■ IO 1IC 
163118  9-8978103  : 10.  11; 

•6jl  56-*8  9-89771 13  10.*- 


**5093.71  9-8976143  IO.IIC 

•6l°:4.6i  9 8975><x  10.101 
I6is7j.  5v  9-  8974181  |0, 


1 78636.  *8  It*  147-74 
t ( 788*8.98  u*c7 o-9j 
O -7*801.07  U7; 


161547-99 
1614*7-4) 
U7»94-»<  ‘1X4X6^* 


1619I1.£I  9-8973I99  10. *091746  • 
161*51.19  9-  *97xt«6  ; 10. *090139! 
16 1-90.*,  9-8971x33  j 10.  ICS7531  ] 


•18970149  1^1084916 
9*949x4,  1C*  It  82  311  I 

■ 9-8*8180  ; jcuao797*5  j 

9.8967194  ’ 10.10771101 
9 8916308  10.1074,061 
9.8945311  10.107*99x1 

61,46.  U 


7 

«i7**48 

8 

9 

6(771.14 

38  Grad 


Sinu*  , T*"g-  Steam.  ^.Sm.  ' 

?•  8?lHo>8 


«’)fe-M  7»ug  ,tf  u*?ot.8i '9.7893410 


61589.07  78175.41  114930.47  9 
x 616H.9 *78111.19  116959.5,  j 
J »ltf34-8y]7g:^.iy  11*981.4,  j 


11  11701747  5.7899M0 
6‘«»8a<JJ  7»4<*j.Ot  “7044.31  9.790149, 

ii7oi  ca  *rK ifAn.'  • . _ I _ 


6*795-“ 

ii8i7. 

1(1840.84 


78457-00, 1x7104.19 
78504-00 

78j5I.OjJlX7KJi.jj 


78598  08 
8 7««4J  Ij 
78*91.14 


- 

**7191-41 

117x10.51 

**7*49-6j 


**8*3-70  7«7J9  05 
6.886- jj  78786.49 
*1909-40  7S8jj.«t4 


*1931.14  7*880.8: 
6195$.-  rnuoi 

*l777-9Qj'8y75M 

<tooa7j|7jo*i.48 
6*oi  i-n  790*9-75 
6ic46.34j79n7.03 


9-790471  j 

9-790«Ji5 

*?9°79H 


9790954; 

9-79*1148 

7-7911754 


•17178  77  9-79»4J59  9-Hs*i9>8 
'*7307  94 
*‘7337-1 


<1049.  *7! 
*loyi.fS 
*ti  *4.78 


**•37-57 

411*0-3* 

1183.14 


*1105.91 

*1118.69 

61151.46 


3*  <1174.11 
31  * 119*48 
33  «»3>9'< 


7J'*4-  34 
79*«  *7 
791  $9-01 


79306.40 

'vj  3 79 

794°5-*' 


7944*  55 
7949*- •* 
7954J  59 


»i7J**-34 

>17395-5- 

**7414-84 

*7454-i» 

“7483.4, 

*17511.7* 


*17541.11 

“7571.5c 

7600.91 

*17630.3^ 

U7<59. 

•17*89. 

*17718.71! 

117*48.31 

•17777-8* 


79591  *0  11780,.^ 
79*3*  *1  117IIJ743; 
W*  *7  “7866.67 


*1541-38  797JJ.74  uj.g94.jj 


<*1387.96  ~T9»l8  9;  ^ 1 17955.70 


9-89463*7 

9-8948918 

9.845(519 


9-8954(19 

9-8954719 

9-8959319 


9-79M9<>i  9 »9645«7 

9.79*756*  9-89*71  ia 


9.79(91*8 

9-741  769 


9.8969714 

9-8971JI1 


9.791136?  4-8974910 


* 7913468 

9-74155*6 

9.7417**3 


9-79ll,vo( 
9-193'755 
9-793  >94? 

'•7*3H4 

»J.«3 

4-793*717 


M519* 

8987891 

•89*3487 

98993081 

-<■995*77 

1.899*171 


9-793940- 

94*496 


.;  >3?43<*» 
•o*-  9^79446? 
9-744*15 

9 ^841 


4-8977507 

9-89*0104 

-*461700 


90008*5 

9-9003454 

*yc-tfoji 


-9  • <64, 
-901IIJ7 

9.9^13830 


->i~ T-- 1 --  • * ,wt'  9 901*411 

*13*5.11  ’9761  34  It-tyif.oo  9.-94441,  9 9319013 


9.9011*04 

9-9014:95 

9-931*7** 


9-7yj  1008 

6141064  74*7«-59, 117985^3  4 795*590 

- *1433.41  79914  ‘J  (18015.18:9-7954171  r/M> 

39  *145*- 14  74471  93  >18044.95  9-795575*  9-931937* 

*1478-85  *00‘9  *3'  ii8c-74.75  9.795733°  9 90519** 

61501.5*  «03*7.j*  118104.57  9 9 9034555 

*1514-**  <otlf“  1**8134.41  9.74*046*  9 9037144 

61546-96  »oi*i  88  1181*4, j0  9-79*10*1  9.9339733 

*1 5*9.5  A >31 10 *7  iigi9j.io  9.77*  J4  Jg  9.9041  Ji I 

*1591.35  8 on 8.48  ! 18114. 11  9.79*5111  9.9044910 


1*18154-07,9-796678*  9-9047497 

118184.04  9-79*8359  9.9050085 

(18314x4  9.79«7930  9 93J1671 


616(5.33  80306  31 
*1*57.7 ( 80J 54  ** 
61*60.38^80401.06 

*1*83.05  80431.97 
**735.7*  80497  90 
61718. 37^80545  8, 

6175 r.ci  83593  «i 

61773^6  |8o64*-8* 


55 

*1718.94 

807,7  87 

56 

— t.  1.(7 

57 

6*864  IO 

SOS,,  Ol 

*i8l«4i 

•olla.it 

*1709.4, 

809,0.1! 

*0 

a. 

S0J7I  tD 

***344-0* 
U8374.11 
111404. 18 


(18434,18 

1184*4.40 

‘*8494-55 


9-797*501 

>•797307 

?.7974*40 

9.797*io8 

9-7977775 

9*797934* 


•18514.71  9-79809OS 
1 185  54.91  1 9.7981470 
**8585.14  9-7984034 


t**.  1.  • 


use*,. 399.7983594 

1x864,^*  9-7987158 
111*75.96  9.79887*8 


49055*59 

9-90,7845 

* 


9.90*3017 

9-90*5603 

9.9068188 


9.9070773 

>•9071357 

>•907594* 


9-90785*5 
y. 908 1 109 
99083*91 


Si*  Grad.  4rq 

1 S"""  Taiig.  Secam. 


7»«oio7 

7878J.  (6 
7b76j.l4 
78-47.  J1 

78719.39 

787*  M 5 

7«*>3-30 


78675.55 

78*57.59 

78«i?^i 

7H*i  (.65 
7**03.67 
785»5-*9 

785*7.70 

78549-70 

:»S3*-*9 

78513*8 
78495 .6tf 
78477-*4 

7«45>-4* 

78441-57 

7H*3P 

78405-47 

783*7-4' 

78569.3, 


* *79*7- 45 

•17840.79 

*177*4- *9 


>17*87^4 
“7611.  l< 
“7534*73 


Secam.  Up  r.,. 

“**■,‘1  **((.( 


1*1346.48  19-8364334 
l«1306.O9  9.8y63,4A 
1*1145.76  y.iyAlJjJ 


>61185.4, 

>*1(15.18 

*w<5-*3 


9.89*(3*9 

9-89*0,79 

>•*95938? 


•17458.3*  1*1005.04 
(17581x4  1*1935. 
“7,05.78  1*1885x1 


•17119*57 
*7*53.41 
**7077  33 


7835  «•  U 
78533  10 
7^*5-  K 

7*197.01 

78178.91 

78140.81 


1 9 "8141.71 
8114.5, 
17  781OA.4* 


117001. JO 

I169I54I 

(16849.39 


<**77J  5, 
“6*97.71 
“**ll  ?6 

“6546.14 

‘1*47Cv6; 

“6395x3 

“6J19.50 
1*144.01 
“*l*8  6o 

“6OJ3.13 
*16017.91 
“ J94i-*7 


5»6;h: 

“5791-Ji 

‘*571713 


“5*411? 

**53*7-11 

1549*19 


7i>88  jj  “5417.41 
7I170. 19  “5341. „t> 
78151.05  “5167.84 


781,3  90 

7«'*5-  74 

7*097-57 

78079.40 
780*1. 11 
78043.04 


78314.85 
78006.*, 

14  77*70-14 

*3  7795*-oi 
“j  77953"  80 


'*5*93-13 

“5*18-48 

“504,-88 


“4li?4.04 

>14810.40 


t4-’4*xi 
“4^71. 69 
*H  597-41 


“4513.10 
“4449  oj 

• *4374-!“ 


*3  7^897-33  “4116.85 
’ 77879  08 ’“4 15 1-90 


«“8tj  to 
>61765*14  9 < 
‘«170J.44 


9-89j8,9g 

••*957404 

9-89,6414 


9 8955411 
*>544^9 

’**95,4,5 


61*4,-59 

l6l,86xc 

‘6i3i*.j- 


16141(6.  By 
itfi4O7.11 
*6  *347-8, 

’*“88143  ’■ 

6“ty  Ob 

**“<9.8? 
•tfiiio  5? 

6>0,l^o 

**0991.111 


'*093313 

1 *0874.1  j 

*60815.18 


>60754.40 
•6069’.  57 
itfatfj*.7y 


*0580.08  9 

1*0511.41 


’ *>5*440 
» *«!«( 
5-«»l=-(0 

*<«»*() 

9-8S4*4i? 


’■894*4*1 

<*M4*> 


>-®’4}4*4 
>•8941443 
* *94*4*1 


9-8940461 

9*939458 

9-8*38454 

>■*9374,1 
17  9.89,4448 
’•*’35444 


*0. 1071908 

10. 1069198 

10.1064*96 

10-1044091 


10.10*1489 

10-1058884 

IO.IOj6igj 


10-105368, 

10-1051081 

10.1048481 


>0. 1045881 
10.104,181 
10.1040*81 


•0.1014704 
to.  cl  nog 
IC.ICC9513 


1CMCQJ918 

10.10043*3 

(0.1001719 


”34439 
* *>Jf4,3 


1*0441.81  9.69,14:4 


>*0404.1*  9 r9,,4  , 
‘60345.7719.8^4,4 
140187., 4 9.8919404 

>60118.9*  9.891B59, 
16170.  *4  9-8917,85 
>*01“  37,9.6914,^5 


160054.  *6  9.891  (,65 

*5>99*-oo'9  89143,4 

»9i7  9Q  9-8913,41 


59879  86 

159*11.87 

*>79V94 


9 8911,19 
>•8911,14 

9-89*050, 


*59706  C4 

59*48  14 
*59593>47 


" 779*5-57  “4JOC.84  159531.74 
‘5947,  11 
*594*7-51 

* ' 778tfO-8j!  1 14079x1  159359-9* 
7 77841.57' 114005. 15  159,01.47 
_f  77814  3*1**3931-36 1,9145x4 


3 77806x4  1138,7.41 

4 777*7-77; “3783.9, 
J 777*9-49 . ’ *17  lc.  30 


11  7775*- ic  “3*34  7*  159015.8, 


159187.46 
159130  ,3 

159073.06 


••  - ■' -r  a-t- — , 9.8907071 

* 77731-90  “J565. 19  1,89,8458  9-»9Q«04« 

Q’  777*4  *3  “1)89  711*58901. ,7^9.893,016 


9-89*9189 

9 *918174 
?^9l7i-58 

9-89*6141 

9.89'5“6 

9.8911083 


9.89I31»J 
9.8911171 
9-  8911*53 

’891013, 
789091  j, 
9-890*091 


>0.094913, 

10.099*54* 

IQC993948 

>0x99:35, 

>0.0988-^3 

iox98<t7o 


10.098,578 

10x48098^ 

>0.09-839* 


10.0475*0^ 
10x9731(4 
10.097c  614 


10.09*80  j4 
io.o96i445 
>0  09618,4 

10  09*0167 
>0.0957*-^ 
10x9,5096 


°*0957T0j 

10.C949915 

10.0947318 


10.0944741 
10x941  j, , 
*0X9395*9 


10.093*983 

‘o.  °934397 

10.09,1811 


>0x919117 

10.0914*43 

1^.0914059 

100911475 
K>.  091889* 
lO-Ojfl*  308' 


11  *Wa<[ 


I «MN 


490 


3 9. Grad 


Sums  Tang.  |Sec»nt.|Z«g.S». 


0 

61531.04 

S097I.40  1 

61954  «4 

81016.58  1 

41977-14 

81074.78 

3 

61999.83 

11113.00 

*3011.41 

81171.14 

63O45.OO 

81115.51 

6 

63067. 58 

811*7- fcO 

7 

430*115 

81)16.11 

S 

63III.71 

i'S‘«-<4 

9 

63*3518 

8I4U.8O 

IO 

43*57-84 

81461.18 

II 

SSl!o.)» 

8,jO».iS 

11 

4)101*93 

81558.01 

*3 

631x5.47 

Si  606. 46 

*4 

6314S.CO 

8165493 

*5 

*3170.53 

1-701.41 

16 

63193.05 

8*751-95 

*7 

4)3*5.57 

81800  4, 

18 

63338.08 

81849-05 

*9 

43)60  5, 

8;  8-/7.  * 4 

SO 

63)8  3 0, 

81946.15 

XI 

6>3«'-59 

81,94.88 

11 

63418.08 

81043.54 

l5 

6)45357 

810,1  11 

X4 

6347J-05 

81140.93 

XS 

*3495.53 

SnM, 

\f 

6)5*8.00 

8llj8^0 

X7 

6 J 540.4* 

8llB7-l8 

iS 

63561.51 

81J35.97 

14 

1 43585-  37 

8l$84-79 

JO 

6360-.81 

814)3.64 

3* 

J 63630. 16 

$148l.(  1 

31 

j 63651.70 

815)1.40 

J) 

J 6)675- «) 

8l58a)l 

34 

63697-56 

81619.15 

J5 

63719.58 

8l678.ll 

«r4X4C 

81717.19 

6)764  8 

81776.10 

3* 

6)'H-.l 

818I5.I? 

*9 

63809.6 

8i»74-*9 

4C 

• 63831.0 

8x9*3-37 

4*  1 4)8544 

8x971-47 

4i  j 63876.7 

83011.60 

,.7988718 


9.7990x7* 
9.-991834 
9 799Sm 


18949.77 


1X9013.90 

119041.50 


*19071-*) 

11910178 

“9*33-46 


119164.16 

119194-89 

“9115-64 


9.9083491 


99084173 

99088858 

9.9091440 


*•79949* 

9-7994307 

9.7998041 


9 9094011 
9-9094403 
9.9099185 


9-7999414 

9.SO01149 

98001711 


9.8004171 

9.8005813 

9.8007371 


9-8008911 

9.8010448 

9.8011015 


9.8013541 

9-8015104 

9.80*4449 


9.910171 6 
9-9*04347 

9-9*04917 


9.9*09507 

9-9111087 

9.9114444 


9 9117143 
9.91 19814 
99*11403 


9.91 1498* 

9-9117559 

9.9130*37 


19154-41  9-8018191  9-y*3i7*4 
119x8--. 1 3 9. 801973 5, 9-9 •3519* 
19318.;/.  9- 8oxi I?*!*- 9 * 37*48 


9 8011816  9 9*40449 
9.8014J55  9*v*4)«io 

9.8015894  9-9*43594 


19348.91 

U9J79-&0 

*194*0.71 


119711.11  9-804*118  9-9*7*3)« 
119751-40  9-8041737 |y-9*739** 
1x9783.41  9-8044184  9-9*74483 


•i/17.19  - | 


; *19814.87  9-8045811 9-9*79033 
, 119144.149.8047334  9-  9*8*617 
: *19877-44  9-804**4  ij>.  9*84*98 


. *19908.76  9-805038  J9.9' 86749 
, 119940. ic  9*S°5'9o8  9.9*89340 
5 119971.48  >-**>53430  9 9*919' 1 


45*99-* 6 83070.75 
439ti*53  83**9-91 
4J943-90  83169.11 


130001.88  9 *054951  9-9*944** 
130034. 31  9 8056471  9-  9*9705* 
I $006 5 76^805  799I;9-9 19961* 


«) ,66.1*  »,uS.„  tiOOj7.14:.  «o„i,!.  ,.,wur 

<)*Ul  l3ss7  „ 5 ‘0“0l-’-,‘O47<O 

.Jons*  i^L 


-I: 


«a  .00  U I !»«*.«  >»U7«la 

S4U1..4  S>l6}.i-,'>0J'«-M >toN‘‘4  ’ ,“°,7° 

ViWI  ipu-M  WM<  +*»**?■*”*>' 

'aautooi 


641n.8tj8376l.j6 


64114  1818)810^7 
64*  54.4T  8)860.40 
44I78.76  83909'V6 


I3O445.16  9-8076*54, 


*30508.88 


i|0477/76  9J077461 '9. 9*3J0O4 


9.807914,9.9113570 


130540^73  i9"»o*Q675l9-9li««|5 


50.  Grad 


777*4  60  *63489-71 

77694.1, 1 113416.19 
77677-97  *x334l-9i 
77459.65  >13169.61 


Sinus  Tang.  | Secant.  Z^.Si*. 


77441.31  *13*9434 

7?4li- ,8  U3H3.13 

77*04-64  ‘*304997 


*$8901.57 


158844.51  * 8404MJ 

*58787- 5 x 9-8 90x979 

l5t730.58;9J90*454 


9-890091, 

9 8599903 

9-8898877 


9.8905016 


Li.  T»i 

—v 

1 0.09*630* 


5*47369 

58416.85 

158560.07 


77St<-39 

775*7-94 

77549-5* 

111976.87 
111903  81 
1:1850.x! 

158503.34 
* 5*446-6- 

*58)90/55 

775)1  1* 

775*1-8) 

77494-43 

11757-86 

11168446 

H16l1.11 

*5831348 

*58176.97 

M8iia5i 

77476-06 

77457-67 

774J9-X7 

111539.31 

111466-58 

11139389 

158164. 1 1 
*5*  107-7* 
158051.46 

77410  86 

7740x44 

773846)1 

*11311.15 

111148.66 

iti*76.*3 

*57995-1* 

*579)9-01 

157881.8, 

77)65-59 

77347-i< 

77)»8-7X 

imoj.64 
11103c. 11 
11*958.8) 

157816.80 

*5777o.77 

*577*4.79 

77310  17 
77191.81 
77X73-3* 

111SS6.50 

111414-11 

11*74**99 

*57658.8- 
157603.00 
*57547  *8 

77X54-84 

77xj6-4i 

77X17-94 

ll  166,  .81 
111597.6, 
IU515.6X 

i5?49'-4* 

*57435-70 
' 57JXO,  4 

77*99-45 
771  &->.9* 
77*61.46 

“‘453-59 
115381.61 
*1*309.  70 

157314.43 

15-168.8- 

1571*3.37 

77*43-95 

77IXJ.44 

111137.83 

lllK.6.01 

*57*57-91 

*5-101.51 

9-8897850 
9 b8,68ii 


9*894765 
9-  8893736 
9-889x706 


9.8891475 

9 8*90644 
9.8889611 

9-8888580 

9 8887547 

9.8886513 


9.8885479 

9.8884444 

9-8883408 


77104.91  n 1094.14 


770S8.49  moxi.51 
7ro»Ji<  . lone.!, 
7705 1.  Jl.  110879.13 

770}i*78!  110807.67 
77014.13 11XO736.1 5 


7*995-67 

76977.*0 

7695*.53 
7*939  95 


1 10664.68 

110593.17 
1x0511.9  c 
11045a  58 


i7  749XI.  37, 1 10379. 3 1 

16  76901*78  110308. 10 
76884.18iiO1j6.93 


76865.58,  *10165.81 

7**46  97j“c®94'75 

76818.35 1 ncoij.73 


--  ^*39-73 
to  767$  1.10  1 

I 7«ll'Sa|' 
7 7«7)1.17  I 
7i7l6.nl1 


I0.0SIJ7>1 

IO.O9IU4I 

IOO9O856O 


10.0905^:8 

*0-0903397 

10.O90O8I5 


IO.0898I34 

10.089565$ 

IO.C893C73 


10.089049} 

10.0887913 

IOUl885}34 


100881755 
iac  880176 
104)877597 


100875019 

10.087144* 

lao86,86$ 


10X867186 
*0. 0864709 
10-0863131 


y.8881371 

9-88*1335 

MM  liffl 


98879x40 

M*78xn 

9.8877*81 


9.8876141 
9.8875101 
9.8874091 
f~ 

9.8873019 

9-887I977 

9.8870,34 


*56,91.88.9.8869893 

1 56,  04 1 9-8868846 

56  8sm  5!  9- 8867831 


10.0859554 

10.0856480 

10x1854434 


•a  0851819 
to  084,153 
10.  0846678 


10.0*44104 

10.0841514 

10.0838,55 


10.0836381 

10-0833808 

■0.10831135 


10.C81S66X 

10.0816089 

10.0813517 


156816.3.  9.8*46754  1 *°.o8xo 

*56771.13  9-8865710  loot*!)?) 

*567x6.19  9-8864663t,o  c8«5^ 


156661.11  9-88636.6  *0.0813131 
156606.18  9-8*61568  *0-05*0660 
156551.  41  9-8861519  io/)fctoS, 


JJ6496.  58  9-8860470  *0-°l 

556441  8;  9-88594x0  *°-°* 

*54587-08  9.8858370  ^ *o-*» 

*56331.419.8857319  Xc,°7 
1 56177.79  9-8*56167  ,a07 

1 56x13. 11 ,9-885  51*  5 ^ *°°7 

156168.70  9 8854>6x  10,07 

156114.  14  9.885310,  *°^>7| 
156054-81  9 8851055  io’°7| 

*5600546  ,.8851000  »®>0^ 
*$593*.  *5 '9-8*49945  1®•07, 
15  5896.8, 1 9* *®4 *®*9  j ,0'or‘ 

145841^7 *9 S84’*)1  , 

*55788.  51  9.884*775 
*55734.4*, 9 “457*7  *0-<^ 

, 76641431*9316.16  i556lO^»  9-**44659  *0.076 
1 76613  14  11,145.79  *554x6  »4  9-8*43599  *01076 
O 76*34.44  119^5-36  «5557»-J8  9-884X540  «°-37< 


J 9 76581.74  119104  9$ 

5ft  74567.03  1I*W*S 
57 , 76548- u 1**9MJ7 


IO.&74J9I1 1 

' * 0.0741  34S  , 


76473.40  l'8<f8j.7}|«15,»6'0^ 
76454.6;  118413.69  «55'41-S4 
7643^-93  «i«54J-7OjlS5o89.04 


9.8835104 

9.8*54039 

9.8831974 


l 4434.6i 
64456.85 
*4479-09 


*0.0738785 


154715-90 
*54*  *’*•80 
154604.74 


*•8815499  IO.0710848 
9-8814418  10.0718187 
10.071 5716 


9-8813357 


10.  0713165 
10.0710604 
10.0708044 


76148.01 ! 117846.44 
76119- 19  !i  17776-98 
76ho.j6|'17707.54 


9.8811185 

9.8*11113 

9.881014.0 


9.8819067 

9-8817991 

9.8816918 


if.or-05484 
».  0701914 
10.0700364 


‘31345.68 


7*078.37 

76059.49 

76340.40 


9*13*354 
j9  8131S14 


.I41856o9.50,,i,^39'  61 
.33  85659.91  13*6714*1 
.41  85710-37  I3l7°5  t3j 


9.9315110 

9.93lT777 

9.9330334 


65099.30  !8  5760*84' » 3 17J8  08  9-  8 135777 
65111.511  85811.33  13*770.9698137150 
65141.46  85861.85  13*803. 86  9.  8138711 


10-0667110 

10.O664554I 

10.066(997. 


9.9331446 

9-9338003 


1*53454  9*  9-*799634 

153401. ?7|  9-8798548 

*5335 *-°9  9-8797461 


10.0659441 
10.  C656886 
10.065433d 


i°.o65i77^! 

10.06491101 

10^)646665 


9-93558*9 

99358444I 

9.9360998 


65198.01  8611611  131034.98  9 8148999 

65310A4  86166.93  '3106S.11  '9.8150464 
65341.06  86317.68,131101.16  9.8151918 


10.0644  m 

10-1641556 

! 0.06j9C0i 


10.06l*78ft 

10-0616135 

10-0613688 


SinuJ  Tang.  Secant.  L*g.Sin.  Lt-Tdng. 

< 5 <05. 90 

86718.48  *31301.30  9.8169419  9-939>63i 

<561785 

<5649.80 

<1<7*74 

*<979.7<  *l*5j4-«* 
f'030.87  *3*5<8*37 

87081.00  >3*601.94 

9-8170881 19.9394>** 
9 817*334  9-93*6733 

9*8173785  9-9399*84 

<17»$.<0 

6pj7.5» 

87133.16  >3*<i3,54 
8-184.55  131669.18 
87135.56;!  31701.84 

9.8*75*35  9-9401835 
9.817668$  9-9404385 
9-8178133  9 9406936 

6i  719-44 
65781.35 
<5803  14 

87186.80 1>3173<-1 3 
8->j,8.0i  131770.15 

9*  *>791 8* '9  94094*6 
9 8181018  9-9411036 

9S181474 :9-94i4I*5 

<5815  16 
<5847  04 
65868.95 

r -440^7  >3*837-7<  9.8183919  9-94 >7* 35 
8-491. cm  1 131871.56  9*8  >85364  9.9419484 
87543.  38  >31905.39  9-8184807 -9  94***J3 

<5890-83 

65911.71 

65914-18 

87594-7*  *3*939.*5 
87444.10  iJi973->4 
87<97<51j*?30070< 

9 8188150 19  94*47*1 
98189691  9-94*733* 
9-  * >9*  *J3  j9-94*9879 

<5956.45 

87749.  ixj  133041. 00 

9-8141573 '9.943*418 

66.-OO.I? 

19  6*oti.o: 
to  «MQ4}  U 
**  7C 

11  6*087. 

*3  1 «ftlO<>. 

*4  641  }|. 


' 66153. 

*<  i «<l?4 __ 
*7  I 64 Iy4^Ex 


8-$00.6i  j I J J074-97 1 9-  8 1 >401 1 >94  J4>7<5 
87851.  is‘133108.97. 9-8195450  9-94)75*4 


■ 9.8196888  Lj| 


8-903. 'O  133143  oa  ' >.8 196388  ]94MO07l 
K-955.1R  f 3 4 • 77 .->6  * 8198311  9-9441619 
*8006.89  133111.  i(  9-8139  61  9 944516 ft 

j 1 1 

'SofS.fi  1j5.4j.x7  y 8101196  9-9447714 
88110.18  r j5i'9  4x*9.8xoi4p  9 94)0X61 
8Si6t  86^13,313. 5^9.5104063  9 J41*8°7 

*8x13.57  IJ5J47.79  8-8*05496 '9-94 15  354 

88165. 31  jjjjSi.oi  9.8106917  94417900 

88317-07  1 j34i<».xg '9. 8x08358  9-9460447 

**  ^66118.41  W5<8.84  jj}^5.7.5-  9.810978$  v. 9461993 
*9  6fti4C.ii>884iO.<8  13^484  89  9.8111x17  3.9465539 

30  46x6 s.o«[ *8471  53^33I«9  14  9 811X46. 9-94«8'84 

31  I 66183  79,88514.40  I}j^5j.<x*9-8xi407j  9 94706P 

J*  ;«6jo5-17  *8576.30  1 j; 588.7;  9>8xi 5500  9.9473 >7i 
*3  i SA317.34  '88fti8.it  9 8114914  9 9475710 

H 44349  ,,188*80.17  133656.91^9-8118351  9.9478165 
**  <6j7o  g -.  88731. 1 5 133491.41  9.8x19775  9.9480810 
16  j 4it;9t.<x|llg7it4-«  >33711-94  9.8itu 98  9-?4s}»88 

88836.10  133740.49  9- 81x1611  9 9485899 
88888.ttf  133795.07  9-8114041  9-9388445 
88940.34  133819.48  9-8115463  9.9490987 


I ^4 14.37 
6s436.1t 
; 44437.85 


^<*479. 19 1 >338^4-3* '7.8116883  9.949353  I 
64501.31  *9044.19  >35898.99  9 8118301  9-9496071 

44513.04  *90’>6.71  133935.69  9.81197**  9-94986>9 


I <4444.75^9148.94  (33963.41  9.8131138  9 9101  l^l 
64146  4*1*9 10>.«6  134003.17  9-813*111  9.9503705 
<6588.17  8*153.4!  > 54037.95  9 i*3 W ‘ 9-95C-6148 


<<<09.87' 8930 J. 69  134071.76  9.8i»5j8<  9 9I0B79* 
<4631.54  j*9jr  99  >34107.61  9-8134800  9 91  > >334 
<4453.15 |894>o-3*  ,34H1-48  9-8138x13  9-9113876 


-j: 


49  <<474.93  *446i.<8  '34«77->8  'iAx&M '9. 91><4'9 

50  4«9«.„i  89514.06  : 34111. 31  y.814 1037 [9.95 189*1 
jr  ; «7i8.i8  895<7-47  »34*47-i8  9-8*4*44*  ,9  9511503 


31  ’ «73*-94 
53  \6g7g1.fio 
14  * <<783.16 


<6804.95 
#s*“*5  5 
<HI48.il 

64<6f  % 
66<9'44 
<6913-06 


? 9619.91  134*8*17  V'**4JS  j8  9-9»*4^41 
89671.38  >51317.  *9  9 8145167 .9-91*<t87 
8971487  •343I1-34  9.8x4^676. 9-9 i*9>*8 

89777-39  >Mj8>4l7-8*4*o85^9*H»670 
^9819.94  >M4***J3  9-8*494^  >9534*" 
84881.51  «H457  <7*8*5°»»<  |9-»1^1* 

*•91 1 -U  *3449*- 84  9-  ll J*3<»  9 91 39193 
*9987.71  |»*45i ' -n4  9.«ijpt>1  ^ 9)4>8j4 
><fe«0  4»1>34l63.i7  >8151*09  9 »144}’4 


48.  Grad. 


\ 

Sinus 

Twg. 

Secant.  Lo^.Stn. 

L'l.Iif. 

60 

714^0.96 

1 1 50J<.9< 

ID.  CKO8369 

1“ 

75451.87  ,i*49<9  *8 

!lI*J74-!)l!>-,77fi™ 

IO.0605818 

1 1490l.7<i  151J13-39  9 »775tor 

10.06031*7 

1 17 

71, '1  « 

**4*34-*9 

I51171.50  >877490* 

I0i0<oc7i< 

75394-57 

114766.87 

151111.66  9-*77i40J 

I0'05t8lft5 

7ir3'4< 

114649.44 

1511-0.87 

4 877*3°° 

iCvojyjft  1 5 

54 

753)6.34 

1 14631.13 

'{man 

9.8771198 

lOftjifjoft^ 

7IJJ7*1 

iii°<9nji 

9.8770096 

10.0590514 

75318.08 

114497.61 

15*018.76 

9.S768993 

10058-9*4 

5* 

11 

9*8767869 

1C. OJ8J41 5 

75 179- 80 1 1*43<3  *< 

‘11917-59 

9.8766785 

*o.0  5?.i8ft5 

i, 

75XOX5 

114396. 15 

15  >8ft7.o8 

9 S-^io 

10.t58.03i6 

48 

75*4*  49 

114119.08 

15iSi6.fti 

9.8764574 

io.05--7<7 

75***  Jl 

1 14161.0* 

> 871,4.8 

ic-oj-jiiS 

46 

75103.16 

"4095.08 

I51715.81 

9*8*61361 

10.05716*4 

45 

7!'«i>S 

*14018.15 

15165  5.48 

9.87611.53 

10.0570111 

44 

75K4.8O 

"396*.  *< 

(5l6l5.10 

9.8760145 

10.0567571 

4J 

75>41-<l 

"js.-t-ti 

I5M644»6 

9 «759°3« 

10.0565014 

4* 

75‘*<-4l 

113*17.61 

1H514.77 

9.8757917 

10.056147* 

4* 

75107.11 

•13160.85 

9-875<8i6 

K>.  0559918 

40 

7jc8l.oo 

113694.14 

»5l4'4-i* 

9.8755706 

to.  057-381 

39 

75068-79 

'1J<*7^7 

'5*  J64-47 

I0.05548j4 



— • — 



* " ~ 

75049-57 

"3 160.8 5 * 5* J«4’4<» 

9-875J48* 

10.0551186 

7}°3°  34 

"3494- *7 

*11x4.10 

4.87114.. 

10.0549739 

3< 

75011.1 1 

"J4*7.7J 

M'*  '4-19 

9*87flljft 

10.05)7193 

7499  **87 

•1*361.14 

*51164.71 

9.8750141 

100544646 

749’*  6* 

*51114.89 

9 *749317 

IO4O54IIOO 

3J 

74953.37 

lllllS.jy 

15iO65.ll 

9.8747J11 

*°°«9593 

74934*1 1 

1 13141.03 

*51015.3* 

9.874*791 

10.  oj  37007 

,3* 

*'3095-71 

1509ft  5. c_. 

4.  <74,474 

io*oSJ44<i 

30 

74*95-57 

"3019.45 

150916.05 

9.*744j6l 

10.05319*6 

-48-0.19 

II196j.ir 

15c  86ft. 4 5 

»S’4J44! 

to.  0519370 

X 

74«17-o* 

*11897.01 

150816^0 

9^4*515 

10.0516815 

*7 

71»J7-7» 

11*833.88 

150747-3? 

4*-4'50, 

13.0514180 

16 

74818.4I 

Ill-<f4.78 

*50717.93 

9-874CBSI 

10.05U7J5 

*5 

74-99.'* 

Ill6y8-7l 

I50ft<*.5xl9.*738965 

10.031919° 

74779-8* 

11X31.71 

IjMIJ-i,  9»7)^.4 

Icvoj  X<45 

*3 

74760.49 

111565.74 

1505159.81  98736711 

10.0514101 

it 

7474 *'7 

II1500.SI 

•OT.O-M 

10.  0111557 

11 

7«7lI-«4  lllw-'j, 

1 5047*-  31  ^*7H47< 

10.  dj090ij 

•= 

747CM<|n»J«».fl> 

ljO4il.I1  9*8733351 

10.0506469 

'9 

74<8j.  17:111403. 10 

>50371-98  9-87J1117  , !0.05039»5 

18 

74«3.8i 

mi37.54 

150313-87  9-87}i*oi 

10. 0501 JOI 

*7 

74<44-46  11 1171.81 

150174.81  9-8719976 

10.0498838 

74615.10 

II1IG6.I* 

150115  8o  9.*’i8849 

10. 0495195 

*1 

74605.-4 -15x040.5} 

15017ft  83  9- 8717711 

10.049375* 

— 

74l8<.J7  .>119-4.91 

150117.91  9-8:16594 

101049 1199 

"4lft6  99  >*1509.4, 

150079.03  9-8715464 

10.0488666 

11 

74547.60 

150030.10  9*8714337 

10. 0486x4 

74  5 *«•*>; 

*"778.46 

>49981.4*  9-8713107 

10. 04*358* 

T4508.81 

m-7.-f.oi 

*499li.<7  9-8711076 

KXI4I1039 

9 

744*9-40  j>H<47. 6 8 

o.i>47«4J7 

744<9-99  >11581.31 

*0.0475955 

74450-57, 

*1*517.  0< 

1 4978<-70  98’iKftgi 

f»  04-3413 

< 

7443*-*  5 111451.81 

,4973*-,3  ?-87«7543 

1 Oft>47C  l1?! 
- * 

744II.71  > 1**86.  6x 

i;«ki84.6ii?.5’X4i4 

10.0468,30 

7439*.  *9 

111315-46 

10.046  5789 

J 

74,71.8511  III  5.  jl 

«4959**70  9-*7*4-»44  ^ 

IO.O463I48 

1 

74353*40' 

11191.17 

10-0460707 

1 

74333  94  niUi.14 

49495-9<  9*87**87* 

IC.O458X6 

O 

74il4-48  ‘ll<*!  »i 

1*7.  .1  J-<7t073! 

1C.0455«6 

**95S*79jj 


10  < 414996 

«o  0411458 

10.04c  $910 


10.04073k1 

10-0404847 
I0.0401 307 

10.0J94770 1 

ID.  03^7133  j 

10.0394673 


'O945O.OI 

1093*6.10 


'-■a  4*933'*  j 

IO.C}<4-^ 

io.cj<4z<o 


73390-01 

73370-31 

73f30.o:t 


108685.71 

lo&n.iS 

11.Bijk.89 


'0.jj<i7rj 

1C.  03191S9 


9-9*4081 1 

***4lH* 


7-9*4. Sit  | 
9.94484141 

?9<Sj09,i 


67901.43  91493.01  J 
«7»n.;8  71547^0 
67944- 1 J *ttfoi.oi 


« 3*1 1 5. 58*9. 3}  1 8789  9 ■ 9*61089 
) *36133.14  9.8}toijj  9 76*3*13 
136184.94  7.8311,1^  9.9444137' 


9-84 17700 
7. 8436431 
» -*455361 


1043338911 

10-0334377 

10.0333843 


147171.30' 

•47116.00 

■47I79.7S 


10.0331308 

104)318773 

•0.0314148 


<8019.44  91817.38 
'-80)0.78  71871- H' 
<8071.04  91913.73] 


99674173 


*3*4  3704] 

• 36473-89 

•34310.78 


7^3*6770  . 

1 7.8318331  9-9478817 
7^319*91  9.9481363! 


Ui.Si*. 

It-fT—f 

40  74J1448  111041.13  14944745 

7 8710733 

*0-0435  4»6 

39  74*93-01  1 10994.30  14*399.40 
38  7417J-34  M0731.40  149351. 18 
j?  74 136.C6  110844.33  149303-01 

9.87095*7 
9-8 70*4)1 
9-87073.* 

•0.0433083 

*045430545 

10-0444003 

54  (74134.37  11080 1.-1  14915488 
35  74117.08  110734.93  1,91-643 
34 , 74197  38  110671. 171149158.75 

9-8706179 

7.670503* 

7.6703**8 

•00445465 

*0.0441*15 

10 -04403*3 

II  74.78.08  1raa7.10it.tfI10.7s 

11  7.1 18-17  1101,1.*.,  „»*  *.«, 

|l  L7<'SJ-°|  ■i°4;8.ijIi, 

#.8701754? 

9.S70KIJ 

3.8700470 

10.0431844 

10.0435306! 

lac,ii7«7j 

1 


494 43-Qrad. 

* I Sinus  Tang.  Secant.  L^Stn.  Ug-T^mg.^ 

<8199-84  ^MM*  W5»-7f  ♦•**37*35  *'*»***» 

*8xit.ll  93305.91  *J*76**I  9-8559*88  9-9<9*>9l 
<8141.37  9)360.34  M<W.W  9-8340541  9-970m4 
<8163.63  93414.79  134844.16,9-834*894  9-9704 '57 

6St84.«3  93449.18!  *36881.36  9 8)4)14*  9.970*689 
<*504-‘t}  9351)  80  1 }6*> 8-59  9-8)44(97  ^-JTOjiii 
3IPS-J4  ‘(‘XS-**  19  834(94*  9 97**754 


48317*  J7 

<8348. 6 1 
48349  84 
<8391.07 

<8411.19 
6*433  50 
<8434.71 

6*473  9 « 
<8497. 1 1 
68518.30 

<8339.48 

<85<o.4< 

<8(81.83 


33631.91 

33<87-t3 

9)74».*6 

9379<-8j 

93831-31 
X**  •( 

3J9<lOI 

94013.79 

94070J5I 


13<W3  M 9 * 347137 '9-97 14186 
1 37010.48 ( y H j4 8444  9-971*818 
137067.84  9-8^49994  3-97I9330 

I37«0j.i3  3-833*341  >37*i*8t 
137141.64  9-8351688  9-9714413 
3-*354°5J  9-37K345 

3-8333378  3-3713477 
9.8356711  9-3731008 
9.83  5«o«  9.97J4333 


i37il7-<o 

•J7»33,u 

137191.48 


9411J-43  *37310-16  3-8339408  9 373707* 
94183.33  i373«7-88  9 *360750  9^739601 

94*35*3)j» 37403-53  9-83O031  >>74**33 

I *9 1 68603.00  94190.17, *37443-11  i>-*3<f34J'  >' 3744sif4 
10  <8614.14  94343-1 3 >374l">-9l  9-<l647’  1 33747193 
; 1*  ; <844;. 31  94400. 13 j *371  *8  *7  >-*3*6109  ^9-974>7K 

ti  68444.47  94433- 1<  ,3’336-43  9-83<7447  99751137 
»3  <8<8-.<i  94510.ii;*373>4-K  98)68784  9-9754787 
1*  48708.75  94565.30 'J76ji.io  9-8370111  9>737|i8 


>•9719843 
9.9-61 371 
9-97<49°9 

9-9747440 

9-37<997o 

9-977HOO 


13  63719.88  9441041  137649-9*  9-837H5< 
1<  . 4875f.Oi|94<75.5<  I37707.H9  9.8371791 
j *7  ■ <8771.13  94730.74  ' 37745*83 19  * 374ii3 

18  <879^.14 ^9478 5. 45  *37783. 30  9-*3't5438 

19  <81-14. 35  94641- >9  *3781  ;.8 1 9.8176790 

3°  <8833-43  94896.46  ,3?8>9-*3  9-*i78iii 


31  68856.55  94931-:6  137807.91  9-83:9453  J 
31  <88-7.44  95007.09  l3793<-oi  9-83807*3  9 
33  <8898-73  9,061.43  '37974.K  9-83*1111  9 


33 

36 

\7i 

3« 

39 


<8919.81 19(  1 17.84 
<8940.89  45 173.  K 
6894 1.96  >(118.71 


• 38011.33  9 8383441  ’9.9781610 
138050.53  9-83^47 <9  9 97*3149 
1380*8.77  9.8384096  9 9787*74 

138117.34  9-*3874*  1 9- 979°*09 
*3®  163*34  9-®j<8747|9-979i73* 

138103.67  9*8390071 19-9793168 

40  <9346. 1 7 '934 JO- 83 138141.04*983913,4  9-9797797 

41  <9347.11)95504.44  138180.44  9.83917 1 9 ' 9.9*°OJl< 
41  <9088.14 |953<i.o*  1 383:8.87  .9-8394041  9.9*01856 


<8983.01  93184.10 
«9O,4.07l933J9.7* 
<901511  95393-K 


<9109.11  95617.74 

69130.  *9;yj673  44 
6»'3*- 3*  9371M7 

<9‘7l.3l  957*4  94 
*9'9J-  Ji  95*40-73 

69114.31  95*9<5  J 


1 34 


69i35.3i|9395i.4i 
<9154.  jo1 96008.19 
<9177a8ljfltf4.il 


*38l57  34  9-*39S}<3 1 9*7  5*83 

* J*395-84>*39<684  9.9S07y«4 
*3*434  77|9-839®°-4>98|0443 

*3 8471- 94  9.83993 !j  9-9811971 
138511.54  9-84°^4i  9-981350* 
1383  50. 1 7 J 9.8401959  ^-3*1  *030 


69498.15 

*9319.11 

<4340.18 


9<no.i< 
><*7<.t4 
96131. 1 j 


1 38  5 88- 83 '9. &403»-<  9.98105 5 9 
ij8<87  53  9 *404393  9 •/*•  3-87 
13S666.16  9.8405908  9.9815614 

* 3*703-03  9 &4°7H3 19. 981814 J 
'38743  *3  9 »4085J7,9-9S30«7J 
i)8. 81.66  9.K409850  99833101 


33  <9}M- 14  96188.19  138811. 53*9  8411  Ki  9-9*337)0 


5*  <9381.09 

1 37  * <94«j  04 

i f*  I ^9413.9* 

) f>]<4444-9- 


X 344.17  138-6041  9-8411474  9.9838159 
X400. 37,138894.36  >*4»37l5  99*40787 


l- 


9<4«6. 5 

/*jn.<8 


6°  *<>4<3  *4*9636*^8  i«3»3X.  )< 


138938.31 

•)89r-ji 


9-8415095  9.9843313 

9- *4 ><404  9.9845844 

V- *4 ‘77 1 6 9 904*37* 


1: 


46.  Grad. 

Sinus  Tang,  < Secant.  L»%  .Sin. 

L55.  T*Hp 

771)3-37  107136. 87,14*317.91 

9-8641.7} 

to.  0303441 

71U3-33  *07174-33 

307111.87 

73075.8)  107049.43 

146581.10 

144536.51 

146490-88 

9.S440C* 

9.8438917 

V-8<377J7 

10x300909 

10.0198376 

10.0195*43 

73051.97  106987-01 
73034.10  106914.66 
73016.13  IOA861.33 

146445-19 

*46399.73 

■46354.11 

9.8636557 

9 8<3537< 
9.8634194 

>0.0193311 

10.01907-9 

*0-018*146 

71996.33 ,106800.04 
7ir<>4<  1 1CX737-79 
7i9i<.  37  ^06675.58 

146308.75 

•46163.31 

•46117 -91 

146111.57 

•46117.16 

’46081.98 

9-863301* 
9 F631818 

9-86.30644 

9.86X9460 
4 t<x8x-'4 

9.8617088 

10x185714 

10.0183181 

*0x300650 

71936  67 
71916.77 

71894.86 

106413.4. 
*°6j  5l*i8 
I06489.it 

10.0178:18 

10x175587 

10.0171055 

71876.94 

7183701 

71847.09 

106417.13 
IC6365.li 

106303.13 

•06x41.19 

1C6179-19 

1061 17 

I46OJ6.75 

'45991-56 

>4594<-9J 

145901.30 
'45856  ij 
145811.1c 

9.  *.6x5901 
9.86147 '4 

4.t6xS516 

•0.0x70513 

I0.0K79J1 

10.0x65461 

71817.16 
7i797.li 
71777- 17 

9.8611338 
9 8<1U48 
9-S51»|! 

10.0x6x919 

10-0160598 

IOX1S7S67 

71757.31 
71737  J1 
717*7-4° 

7i<97.43 
71677  45 
7K57.47 

106055  60*145766  11 
'0599381  145711-17 
10593X.06  1456:6-36 

9-86i8'<7 

9»<17(76 

9.8616383 

100155,^ 
>0.0x51805 
IC.  01 50174 

•05870.34 

rcj$o8^7 

•05747.03 

*4563149 
*4158  <-66 
14JJ4I-8: 

9 8615190 
9.86.3997 
9-86118)3 

10x147743 

10.01451(3 

>0x141681 

71637-4* 

7K17-4* 

71397.48 

•o  162(5-44 

*05615.(8 

10556135 

•0550047 
105459.41 
1053-*  O' 

'4JS97.U 

I45451.4' 

'45407-74 

'45363.  • 1 
145318.51 
'45174-97 

v-86rr<cS 
9 *<134*1 

•0x140151 
lo.  0*37611 
ic.013509: 

71377-47 

7l357-»6 

7M37.44 

9-8-608018 

9.86068ll 
9 8605911 

•o.  0131563 
•0.01,0030 
IOX1175O0 

7M17.41 

7M97.38 

7H77.34 

105316-64 

105155.31 

<05194.01 

14(119.46 

•451*4-98 

•45140.55 

9 8604413 
9.8605113 
9.860x011 

■0x114970 

lO>OlH44<> 

•o.cii99toj 

7*457-l>  ,°3,)i-75 
71437.14' ,yf°7 «-5) 

7141  7"1* ; 1050IO.J4 

*45°X«I6 

*45051.551 

‘45007-39 

9. S60081I 
9-8599619 
9-8598416 

•0.011738a 

10.0114851 

10X111)11 

7iJ97-,i.,n6949-1° 

71)77-03  ;»°4888.0) 

71356.98 ,104817x1 

'44963.11! 9-«5y7»i)  *°=i°979* 
1449' 8-98  9-*(9<O0f  , *0X107161 

■44*84.78  9-8594804  10*194731 

71 346.90 1104765  ^8 
713(6  81  .*04704.91, 
71196.71  |,04644*ci 

144830^3  9.859359, ; loiotoiio) 
<44786.5. 9-8591393  10.0199674 
14474143  9*8591186  *00*97144 

7x176.61  j 104583.  jo 

71156.51  |,045ii-*' 
71136.40,104461.36 

'44698.3V 

144654.3* 

144610.4, 

144566.51 

144511.61. 

144478.7* 

Mil?*,!  ir-. 01444, 1 
»-«)>l770  *0-0141084 
»-«}87)4I  , *=■ 

7*i'<.*8 

71196.15 

71176.01 

104400.55 
*°4J J9-77 

'04179.04 

9-8586J5I 

9-8585I4* 

9-8(839t, 

*0. 0187018 
10.01844*1 
10x181970 

71155-88 

711J3.74 

7tii3.5> 

*04118.53 
*04*37  *7 
*04091-04 

■♦HM- 

,*}}9i-io  Mill}**} 

>0.017946* 

io.oi7<9«| 

10x1743*4 

71095-44 

71075.18 

71053.11 

•04036.45 

'°3975.89 

i°J>15-)7 

' 4430379  9-8j79C78  [ *0-0171855 
14416:,. I,  9-8577863  j 10.0I69J17 
l44l'6.5i, 9.8576648  1 *0-0*6679* 

7»034-94!  *03854.89 

71014.76  103794.45 

71994-  37  j *03734*04 

144l71^f|9tj7T43l  !,a°,<f417° 
*44*19-4*  9.«574**5  *c^o*«'74‘ 
•440*5-91  9 857i99«  | *0*0159113 

7' f74-3*  *°)67|-<7 
71954- '»  10361)  33 
71933-98  103553-03 

144041-46  9-*57! 7-9  IOX1156685 
145999-04  9-8570J6I  IOXi54*$6 
I4?955.6l  9*8569341  *0.015*418 

i 


i 


io.ojtrf$4*l 

10.0113811 
10-011*194 , 


tt  '39516.88 

3*05.9, 


l**43*55 

'M435953 

i >-»457i^o 


*9737-  $6\ 
69758-11 
<977905, 


99881134 
>•  4883741 
99884x89 


10.0103401 : 

10-GI01CI4 

10.0098347 


9.85440,, 

9.8<44?,4 

9-8545643 


100094019 

10.0^3491 

10.0090965 


1 o-c  088438 
10-00839 1 1 
10.008JJ84 


10.0O80857 
10.00-83  jg 
10007  J 8oj 


99919143 

9-99i  i«70 

9.9914197 


10.00 451545 
•<*  0:63148 

lO-cciicqr 


10.00*8114 

10.0055587 

100053040 


Ui}77-io 

•4»3i5*4 

131193.13, 


|9-Hti37lJ 

9.8511449 

i9-85mi8 


1000505341 
« 0.4048007 
10.0045480 


10. 004195  3 1 
1 34.040417 
io.  0037900 


10.00,5373! 

10.0031844 

■OOOjOfM 


59  7‘9«3-77 
58  7»s93  55 
57  7**75.}3 

•03491.77 

103431.54 

10,3^1.35 

1439U.31 

143869.00 

'-458x3-74 

9-8568111 

9.8546700 

9.854547* 

>0.0149100 

10.0144571 

1041144044 

54  7**lJ-f0 

55  7'8 

54  7,8ix-6j 

tcjju.io 
103151.0$ 
•4,191  99 

i4)7«x-5* 

•43739-ii 

•43696-16 

9.8544455 
9-8)631,1 
9-8  56 ICC 8 

10.0141514 
10.01 38988 
«o-oij#4fiO 

1 44.  Grad 

..  45.  Grad.  >*, 

495 

j 1 1 Sinus  , Tang.  Secant.  Lag.Sin.\^.TMag. 

| Sinus  1 Tang,  j Secant.  LtgJStn. j 

f1****; 

49*5  Tabula  Logarithmorum 


Ls&*rn.  N.  Legtrn.  N. 


6+  I.8062E00  1X8 

65  1-8(1913)  >*9 

66  1-8195*39  1JO 

67  1BX6O748  1)1 
(SS  1 8315089  131 


O.JOIOJOO 

0.4771111 

0.601C600 


69  1.8)88491 

70  1-84503*0 
71 1-85115*1 

71  I.*57JJX{ 


‘•**3*11 

(.1461280 

1.1760913 

1.10*1100 


‘•l3°44*9 

1x551715 

1.17875)6 

•■3020)00 


i.jixu,, 
* *34M**7 
’ 1-3617x78 
l*  1.3801m 


15 


1.86)3119 

1.8691)17 

1.875061) 

1.8808156 


1.8864907 

.8910946 

1.8976*71 

7030900 


.9084850 

-9ij8;}8 

■9190781 

.9x41793 


Ugtni. 


1.1071100 


X.M05897 

“39433 
1.1171713 
x.  U057j9 


133  1.1x38516 

134  >.117104* 

'35  X.I30)))# 


*37  >1)67x06 
138  xi)9l79i 

1)9 1 1143014* 

140  1.1461x80 


141  1 11491191 
141  1.151x803 
'43  x*155JJ6o 
144  1.15836X5 


•45  x-l6i)68o 
>4*1.1643518 
1*7  |1.I67J  17} 
148  1.2701417 


*5  1.919418?  M1*1!. 17)2*6) 
1*93449*8*  ’ 150  1.1760913 
s’  I »395f9i  *51 .1-1789769 


I *.'7*9769 
5xi.ili*4j< 


1.3979400 


16 

1.4149733 

17 

1"  43>3638 

l.447M*0 

19 

1-4613980 

3° 

1.477 1 HI 

3» 

1.49(3*17 

3x 

I.5O5I5OO 

33 

M'8i>)9 

34 

••53*4789 

35 

(.  544^80 

36 

1.5563015 

37 

1.568x017 

3* 

*•5797836 

39 

1.5910646 

40 

(-6010600 

4' 

1451178)9 

41 

« 

145)34685 

«« 

*•4434517 

45 

•Xjjmj 

4* 

• 6617578 

r 

1.4710979 

* 

1.6811411 

49 

1.6901941 

5° 

1^989700 

5» 

1.707570* 

51 

I.7UOO33 

53 

*•7*4*759 

•>.* 

'•75139381 

1.74036x7 

<L’‘ 

>■7.81*10 

89j'.94»3>oo!  ‘55  .1.1846914 
93|,.954i4i5l  M*  1.1*75107 
911.9190424  »55|*.i9033i7 
91  1 -96 3 878  'J*  1.1931146 


64  x 8o<  1 too | u8  1*1071100! 


l.O9<9»O0  II9  11-6461* 
1.(003703!  190  X.  17*75)6 
X.  1038097  191  1-1810534 
191  1 1833321 


1^. 

L'fxrit 

tJ.  L*£*Tlt 

N. 

] *9* 

1.1*3301 

| 

156  1.408140- 

310 

•93 

i-»*55373 ' *571x^0993) 

3*» 

I '94 

X.X878017  1581.4114197 

JX* 

J9 

1.1900)44  15 

r,  *-413*99: 

J*3 

!». 

1.1911561  >*0  x 4(497 J 

s>. 

197 

1.1944461  *6 

1.416640 

3*5 

•9* 

1.19*665] 

161 

*•41*401 

3*6 

1 99 

1.19*853 

*6) 

*•4199557 

3*7 

too 

1.301030: 

16. 

14126039 

.?*» 

XOI 

x-P3'96» 

165 

*4*3*459 

3*9 

xox 

*-30535M 

166 

14148816 

3J7 

tOi 

x .5074960 

167 
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3 3537459  4144  5-365**41 

3-3539**1  ,1,13  3-3**0491 
5.55410841  14  3.-*<iJ<i 

5.5,43005131,  1 3.5*64130!  1389  3-J 
5.3,4491*5  1316  3-366*^7 lx 590  J-3 
3.3,4*846  '1517  }-'«^4:i 39*  3-5 

1.3,417*4  a»x8 ; 3 -36^9*30 1 H94  3jT 

5.35,0481  ,1319  ! 3-3*7»*95  z,9  3:35 
3.1JtM*9|44>olj-3^J$il8  ‘39<  1 y 
3-35.45*5  4JJ1  ;3-J**WM  1*395  3-J' 
3.35«*4?o  13)4' 3-3*5?4*5  ! X>3*  J..*: 


3 3'5t977 
J754>37 
l-§7,**J* 

3-37584*> 


^ 3=379*680' *46'  !-|9«,*“‘,4Ui  ’34:* *^4, 

J 463  J- M • 4*44 ;i 

1464  |j-}i344S«4ija»|  i¥*7I7M 

1 i.~”' ■ 


1.  j-iwm 


1 

])■  WiJ» 
.•5S-*)4i 


-J  r. 


'1  ~ 


M*7,U,  jyitfjti 


MS‘ 

‘.'’j-jimili  -Hi 

‘*7°  i-jjitwy  !-,}( 
-.71  3.9.8717  «,j 

1.71  J Jy  U,S,  1 (>. 


1 h»»»: 


i-jS!7)7J 
J jS.9'7* 
)(.p/9 

3 -jSji 5*3 

1-38365,9 

3.3*3**i4 


*477  (.5959x1c 
3-394*013  s 
W 5.39417*3  J 

1480  3-39445*7  : 


i'3*39958 
3 3*4*74* 
3/3  *435  J 4 
3->845  J4< 

3-3*47‘«7 
3.J84S90, 
3 J*,os98 
3-3*5148; 


‘54- 


3-J9464*8  ' 
,94*0*8  * 
3-3949717  J 
395*51*  1 


(-4750047 

3-405*75J 

340,5448 

3-40,,  17c 

5.40,487^, 
40  *j?i 

,•'40*01*9  ! 
{■**■•996 


:4*3 


■5h  i*-5  ! 
3- J9ij°»r  * 
3-39.*7fS 


J404,6,|j 
J 40^40^  . 



j.4f,*|a,  *fjs  .♦•t-Ng*ox1  ■ 

3*  4 7t>,^( 
H07u<9( 

5 40799*3*' 
■-*73608 


; J.,9*8c77  1 

■ ,9*9*1  ( 

• J}99*543 

5 3-399J47,  1 

» 3 599JC07  2 
> 3 399*737 
1 3-J99*46-. 

. 3 40^0196  l 

, 3400191,  1 
5 > 400,4,3  ! 
, ,-403,5*0  * 
,.4007104  : 


1453  J->89*97I  XT‘7  J 

4454  J- 3*9*748  x5**  J 

4455  I hrwi  1519  3 

4456  J 3904184  4,10  j 

M57  3-3904051  t,M  ,.40«J7i8  x 

M,*  3-3»05*»9  x5tx  3.40W'  * 

14,9  J.,y07i8,  4543  3 ' ■* 


» -4*77307, 
4'40’90ci 
A 4:  8.'7ei 

>f06l4OO 

J.4-8>79* 
..'41)874*6 
, 4089180 j 

, 43'/r  H“4  _ 

540*1,67, 

5.4^941,9 , 
i 40959,0 

3.4097*41 
*•409953* 
3.410106c  ‘ 
5.4:017:0 


1.41**144 

3-4114**9 

3.4**4113 

3-4,1161:7 

,.-4117880 
5-4*19, *4 
j"4,,ll44 

5.411x51, 


14*0  < » j .itf 


Digitized 


Tabula  Logarithmorum 


N,  | L»g*rM.  N.  Ltgmrit.  I AT.  Log*rtt. 

X5S*  3.4119643  i<5*  3-41357J, (»7»J  4337*98 


15»9 

iff* 

t{jM 

*591 

M9J 

Mn 

Mvj 

M9*; 

*597 

15* 

*199 

t6jo 

1601 

«6oi 

1*0$ 

1604 

trfO, 

1406 

1607 

1608 

16c* 

16»o 

1611 

16li 

M‘J 

1614 
16  M 
16(6 

1**7 

1618 

*6(9 

1610 


1613 

1614 

«*5 

1616 

1617 

t*t8 

16 14 
1*50 
16)< 
Wjl 

i 

! 1*35 

1636 

i **J7 
Mjt 
*6  39 
1^4° 

2641 

1641 

2644 

: ttf4f 
*1646 
1 16+- 

■|  1648 


3.413801, 
J-4U9TOO 
3- 4*4*374 
3-4I43047 

3-4*4479 
i-4'4639* 
1.4146063 
3- 4*49733 


J-4»JI404 
1-4*  $3073 
3*4*347+1 
3-4*164*0 


3-4»J«077 

>•4(19744 

3.416141c 

3*4*6307'' 


3-4**474 
3-4*66  40 
j.4*6»o6y 
14169731 


3-4'7*3>4 
3 4‘7M6 
3-41747*7 

3-4*76377 


3.417803? 
3-4*7949‘ 
3*4i8*  Jtl 
3.4**3013 


H'M:o 
3-4*8*317 
3 ^87983 
3-4* 896  38 


3-4i9'i93  1689 
3-4  91947  1690 
3.4194601  l69, 
9-4i9«i}4jl4,l 


**53  3 4137371  17«<  j 

16T4  3-4139009  1717  j 
i6ff  J 4l4«4i  17*8  1 
16{6  341412*1 1 1719  3 

»*57  3.414391 6 '27x0 
XM  3-414 3 UO  x7“ 
1*39  3.4147183  *722 
266034148*16  1723 


1*61 


3.41JO449 


1661  3.413102? 
I663  3-41JJ7I1 

***4  i-4155541 

1<*6  S 3-4»  5+971 
l6W  J4l58»0l 
16671 3.4  Uoi  30 
1668  j 41618(8 


1670 

1*71 

2*71 

*n 

1*74 

1675 

1676 

*67- 

1678 

1679 

1680 

16*1 

l*8t 

148} 

«.l+ 

1*48, 


J*4i«9  99^ 
.3-417*4i* 
i-4173138 
3-4174861 


5*4*45689 

3-4347i«5 

3 434*681 
3-4350+76 

x?i4  3-435107* 
X7X*  3*4553«6J 
‘716  , .43551, » 

1717  3.  43,685 

1718  3.4358444 
17‘9  3 436003, 
*'30  3 4361616 

x73*  3 45631*7 


3 *163486 
3-4i*5*ij 

3-41*6739 

3-416836, 


34176481 
j 417310s 
3-4179716 
5.4181348 


3.4181968  1744 


54184588 
5*4186107 
3 4187815 


54*89445 

3.419106. 

•4»*i-77 

3-4194193 


3 43*4807 
34366596 
3-436^985 
3 ■53*5575 

4371161 
3-437174S 
5*  4374334 
J *>759*0 

5-437750* 

43^9340 

34380*74 

J4381138 

3*43*3*41 

5 43*5-»i3 
3*4387005 
3*43*8587 


3-4390*67 

3-439*747 

3-4593317 

3-434+90* 


3.419,908  1751  3*439*484 
34197513 1 175  3 5-4398061 
J4i»9i37!i754  5.4399639 
3- 43*’7fi  I7ty.440turf 

3 4*9790*  3 4301364  l?5*5  5.4401791 

J-4'99557  1694  3-43-i97i»jl757j.44n4,68 
3 4l0‘io8 ji695  '758T440,94j 

H101859, i*,*  3. 43°7<99. 1'59  3-44075 *7 

{•4104509  t697  J43O8809  1760  3.4409  .91 
3 4106lf8 1 ^9*1 3.43 1 3419  1761  j. 4410*64 
f4«5780*  *761  3.  44, it, 7 

3-41-9454  17Q>  3 43*3^38  ^6J  3 44*3809 

3. 4111  (Ol'tTOi  13.4315146 ! 17*4  3.44(5380 
5.4iU748'17oi|3-43M853  ‘765  3.44*6951 
3 *1*4394  1TOJ  3-43*8460  17*6  3.4418511 

3.4116039^704^4310067,1767  ,.441o?9t 

3-41  *7684 1 1705  3 431**73  ^ 17*3  *3*4+1*661 
3.4119313  1706  3-4313178  1769I3.4+1^19 
3-43148S1  l77o!j-44i4798 
3.431*487 j 177  1 3-44*6 545 

. 3-4318O90  17*1  3-4417931 
3.4115898  17 10 . 3-43 » 9*93  177 3 »-4489499 
3.411-539  171  ( |j"4.  3*l95  (1774  J-443'o6, 
34119180^711  3-4331897  8775  3-4431 *3° 

3-415  ?i°  i7«i  3-433* 897' 177*  J.+434*95 
, IMG  ,.41,14,9  t7l,  3.43*4498  1777  3-4435759 
\ 1*5 1 34134097  17(4  3-  4)36098  1 1778  3-4437311 

i9i?573S  i-*>  5-+33*M  1779  3.443M88, 


3 +110971  1707 
(.4111614  170S 


3-411415-  1709 


Lagmrti.  N.  Log*ru.  S.  LogAru. 


3 4438885  1R43  3-4JI7769  1907  3-4*144,0 

1 3-4635944 
’ 3 4637437 
' J-463»»30 
3^640+11 


3.444669:  1 
34448151  l 
3-4449*“  * 
3 445*370  1 


1899 


J-4465372 
3*4+6*915 
3 446*477 
5.4470019 

3-4477580 
3*4474*41 
3.447+681 
3 +47*13* 

3-447778o  1 
3~W’93iy  1 
3-4480877  * 
3 4+81414  j 

3-44*1971  1 
3-448f5«7  1 
3.4487063  1 
3 44*8608  1 


1811  3.4490153  1 
x-8'3  3 4491697  1 
1**4  3-449J14I  1 
i»U  3-44947*4  1 

| l8'*  3-4496316  1 
| 18*7  '3.4497868  * 

18 18  3.44994*0  1 

1S19  3.4500951  ^_3 

I 1810  3-4501491  1 
liii  I J-45°4°S*  1 
i8tx  1 3-4505570  1 
2813  3-4507109  * 

28*4  3 450**47  * 
1815  3.4510184,; 
i*K  3-45H71I  j 
i8i7  3-  45'3»{8j! 

»*»»  m»wj»».,2J 

■Mo  Mil**,}"* 
“J*  3-45*9(99  _ 


545109J1 

3.451146s 

S-451349S 

J-45»55Jl 


*860  3-4(63*60 
1*41  3.454,179 
1861  3.4,6  449, 
1843  3-4l*8i»I 


!8<4  3-45*9730  XJu8 
x®<5:3-457**4*' 

1*66  3.45717M.  8»3° 

x®67  3-4574177  X,JI 


3.4587189 

[ 3-4589399 
' 3 4590908 
* 3 4i9»4*7 


3 4,17061 
3-451*593, 
3-4530114I 
3-453:654, 

t 

3-4533*83 

3 45347U 

j 4536141 


3-4611983  »956 
3.46.3384  x>57 
: 461498,  *958 
.4*1*486  lW 


1900  ,.461,98;  1 

'*>'  3-4615477  * 
x*°x  3-4*16974  1 
1903  3.4618470  1 

*904,3-46i9966  1968 
190 ,34+631461  *969 


1 1906  3*46319561 1970 
1843 1 j -45377*9  1907  3-4634450  1971 


3.46+1914 
3- 4643405 
3.464489, 
i4646j»* 

j.  4647875 
5-*'j49i*4 
3-465085J. 
3-4«5*34‘ 

5-4653818 
3 4«,53'6 
3.4656801 
3.4658188 

3-46,97741 
3.4661  2,9 

3-4*6  1743 

3-4*64117 

J-4*6,7H 

5.4667194 

1-4661674 

3-46701,8 

3-46716+0 

3-4673111 

3-4*74601 
3 +676081 

3-4677,40 

3.4679039 

3-4680,18; 
3 4681996 1 

3-4683473 

3.4864950 

3.46^4x7 

3 4*87903 

3.4689378 
3 +6908,3 
3-469*31^ 

3 4693801 

3-+695175 
J- +‘9*7+8 
34698110 
3 4699691 

3 +■'0116  5 
3.4701434 
34704101 

3-470  5 5f? 

3.4707044 

3.4708,13 

3.4709981 

3-47*1450 

3.47119*7 

3-47  *4384 
3.471,8,1 
3-47i7J«7 

3.471878* 

3.4-10147 

3-471*711 

3-67i>'73 

3-4714639 

3.4716(01 

3.4717564 
3.4719017 
»97‘ 


!5°4 


N. 

**70 

*T* 

*973 

***4 

*975 

*97« 

*977 

*978 

*979 

19VO 

*9»1 

I9«t 

***$ 

1984 

*9*5 

*984 

*9»7 

*9*8 

1989 

*990 

X9»i 

*99* 

if?} 

1 *994 

*991 
1996 
I *997 
1 !!1* 

I *999 
3000 


Logurit.  N.  Logsrit%  N . Logtrit. 


j 47x75*4  y*4  j *48x0156 1098  3.4910814 


3^719017 

3.473048* 

3*4751949 

3*47334'° 

3.4734*7° 

3-4734**9 

3.47J77M 

3*4719*47 


[3035  3. 48x15*7 ,3099 
3056  3.48x501*  3 'OO 
3037  3<4*X444*[3>01 
3338  3*4815878310* 

'°39  3^8i7j07,5'°3 
3040  3.4818736  3'°4 
041  3 .4S30T64  i 105 
5©4X  J-4«3'59*  J,c< 


3.4740703 

5 474*'«J 
3 47434X0 
3.4745076 


3°4S  3-4* 3 SO'*!*10? 
3°44  3*48*3446  »‘°* 
3®45  $-4835873 *3,09 

3°4«  3*4837*94  3 


34911116 

3-49«J*«7 

3.4415018 

J49«64i8 

5^917^18 
J*49'9X'7 

3-4910614 

3.49**014 

3*49*  34'3 
3.44*48'° 

3.4916 107 
3*49*7604 


3*47*533  *°4^ 3*48387*5 i^1  " 3*49*900o 
3-4747988  3°4®  j 3*4*401 50,3*  1*  3.4930396 
3 4749443  W 3 4*4' 574  3" 3 Jj. 493*791 
3 4750*98  $°5°  3- 484*998' Ju4  3-48331  »6 


f**  R 3*4 


3.475*35*  3°5‘  3 4*444**|J,,*:J.49M1*> 

3^753806  305*13.4845845  ’,l6  $-4935974 
3-4755*59  5*4847*<8|3"7  3 495-56* 


3054;3  484*«9o!3“8 


3 493*761 


3-475**64  3055  3-48$oiix|J"9 
34759616  JO?6  J -4851533  3110 
3.4761747  3057j3*48 IV»J4  ’,xi 
$.4761518  3058  3-485437 5*1  '** 


3*4763968  3°59  M*5579S;} 

3 47«54i8  3060'  3 4857*14  J*14 
34766847  30X 1 1 3*48586  43*3  * *5 
3-474*}i6  30<u  34**oo3*  *' 16 

$.4769765  ^$d<$!$.4««14?o  3»*7 
| 3.4771111  06413-4861881  3'i8 
3001  j 3.477*660  3065  3-4*64JOS  3'i9 
3 001  I 34774'07  30<6  34»6j7*»  3*3° 


3 4940*54 
3*494'546 
3494*93* 
1 49443*9 

3.49457*0 

3 4947110 

3494*500 
I 


■r 


Saj3  3.4775553  3°67  3-4*67'3*  SIS', 

3°°4  34776999  3068  3 4868{54'3i3i 
5005  3*477*445  «*9  3-4869969  3133 
; ’*377989°  3070  3-48713*4  3 '34 

I * ’*4781334  507M*4*7*79*I3'35 

‘ ,OOB  3478177*307*  34*74*1x13136 
&09  34784111  3073  3*48756J6]3137 

3010  3-478{665  3074  3-4*77039  3*  J» 

sou  rzz^czi.Tir:.lT 

fOll 

301} 

5014 


J-491«»79 

3*495*667 

34954056 1 

5*4955  443 

3 495683 J 
J-49I**'* 
34919604 
349*0990 


3°'5 

3016 

3017 

3018 

J3I9 

30x0 

301. 

30x1 

30*3 

3014 

30x5 

JOz6 

9>*7 

3018 

3019 

JOJO 

3031 

1051 

3031 

•9034 


3*4961375 

3496)761 

34965143 

34966519 


3 478710*  3075  3**87845i  3139 
3478*550  J076  34879863  j 140 
I 47*9991  3°77  3*4**i*75 ; 3141 
3.4^1431  3078  3-4881686^3, 4i 

3-479**73  3079  **4884797  3143 
3-4794313  3Cfc  348855073144 
5 479575  J $7*i  3 4*8*917  341 
3 4797191  Jo8i  34*8»J*6  3146 

3 4798631  J083  3-4889735*3147 

34800O69  3084  3*6891144  314ft 
>4801 307  3085  3*4*9*55*, 3'49 
3480*945  3086  3 4*93  959  3*3° 

3*4804 1 8i  3087l34j953«  3151 
34805818  JOSS  $ 4*9677  3 i 
$.4*07x54  3089; 34*98179  31 
$.48086*9  jC90j34*995»5  ! 


3 496791$ 
34969*96 

3.4970679 
3*497 *06x 


M97J434 

34974815 

34976106 

34977787 


34978967 

34980347 

349817x7 

349*3  106 


3.4984484 
3498  5«6x 
3 41>*7‘40 
349*8617 

349*9994 

3499«370 

3.1991746 
3 4994'*!  j 

3 4995496; 

3 4996871 1 
3 499**45 
34999“  9 


} I 

ad  10000. 

N.  , 

Legsrit. 

N. 

L*g*nt. 

3*91 

3 5' 73*79 

»■*> 

3.500099*  fix? 

JiOSJBO 

w. 

M'741** 

3164 

3.5001365  3**8 

3 5099335 

$5175917 

3165 

3 -5005*37  3**9 

3.5090680 

3*94 

J-5'77*$« 

3x66 

3-5005109  1*3® 

3.3091015 

$l95 

M*7»ll« 

3*67 

3*5095370 

3*9* 

$5*7987* 

31*8 

$.500785*  3*3* 

3*509471$ 

3-  5««  * I89 

3169 

3.50091**  3*33 

3.5096057 

3198 

5.5181506. 

3170 

3.5010593  J*$4 

3.5097400 

3*99 

3«7I 

3.501196*  3*35 

3500 

3-5*85139, 

3' 7* 

$.501333*  3»3« 

3.$'°oo*1 

J301 

5-1 

3*73 

3-5014701 ,3*37 

3.5101417 

3 3°* 

J*  5 '877?* 

3*741 

3.5016069  3*3* 

j.  510176* 

3$cl 

$•51*9486 

3*75 

$•5017437 

3*3? 

$ 5104109 

3°4 

35 190400 

*176 

3.5018805 ,3*4° 

3.  5105450 

l>°5 

3-5i9l7«f  j 

ill? 

3.50101 71  3*4' 

3. 5106790 

,)06 

3.5193018 

3.5011539  3*4* 

3.  5108130 

3307 

3*5  *94348  j 

3179 

3-50**905 

3*45 

3-5109469 

.JC« 

3*5’9(6$$ 

3180 

3.5014171 

3*44 

$.51:0801 

ii-9 

3-5  '9696* 

JI81 

3.5015637  1*45 

3.511x14’ 

$3 :® 

3*5I98i84 

3181 

$ 5017001 

514* 

l|IIJ4»S 

31" 

3*S'4«59i; 

31*3 

3.5018366  3*47 

J.5U48iJ 

-■  3 - * 

3 5*00905 

31*4 

3*$°*97$1 

5*4® 

$.5Il6lll0 

$?'» 

3.510x114 

l'8| 

3*5o$i°94  3M9 

$3'4 

3-4  °JS*V 

$186 

3*50 

) (nS8M 

J$'5 

3-5*0483$ 

3«87 

3.5033811 

3*5' 

J.5IX3I7O 

316 

M»“‘»1 

3188 

) 

**f* 

3-511M09 

* 3'7 

3.51074$$ 

3'»9 

M°J<545 

3*13 

3*511X84' 

J*** 

Mwl7M 

J193 

3.503-907 

1*54 

3-  5iX4»75 

33'9 

). 5*1007) 

319* 

3.5039168 

5*55 

3.3115510 
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3.6,77740  ^ 

4‘M 

3.6154140 

41S9  3.6111104  4x53  3X186954 

43  ‘7 

♦445 

3.647*71*1 

4116 

j.ftljjtyi 

4 *9°  ,>6111140  4154  5-6X87975 

43  8 

)X)5i8ifr  4381  3x4167x4 

4446 

J-«4?9«95 

4117 

3 <136343 

4!9«  3^ix3!77|4X35  36x88996 

4319 

3x35383*  43*3 

.6417715 

44*~ 

3.6484*71 

41x8 

J-*M7J97 

4'9*  3.611411314153  3 6190016 

4310  3X3,4837  4384  JX418705 

3x481648 

4**9 

3.6158449 

4*3»5  3XH5149I4157  3-6191016 

| 

43*1  ] 

*•<3,5843  63*5  3X419696 

J 

3.6481414 

4:33 

3X159501  4‘94 

.6116184.4x58  3.6191037 

4)** 

,6,563*31  43x6  ,.6410686 

4450 

3.648,600 

4*J< 

3X160551  4'9S 

i. 6117310 

'*59  3X193076 

4JXJ 

3«3578  5i 

43*7  3.6411676 

44  5 « 

1 64X4576 

4Mt 

3-4161603 

4196 

!■<“*>(! 

43*4 

3x35*857  4388  3.6411*66 

44)1 

,.6485551 

4')5 

'r 

J.6lt9J90 

4*«( 

3X195H5 

4)», 

445) 

4«J4 

3X165705 

4.98 

4161 

3.6196134 

43x6 

3-63<0*65  4390  3 6414645 

44,4 

3.6487501 

4 1 3 S 

3-6164755 

4 >99 

5X111459 

4*6)  ,.*1971,3 

43*7 

3 6,61869  4391  3 64x5634 

4455 

3.64*8477 

4134 

410-i 

3.6131493 

4X64 

3-6198171 

43*8 

3x361871 

43»*;3-64*46l, 

*4,< 

3x48945* 

4«J- 

3.6I66H55 

«14)« 

3X1335x7 

4X65 

3«i99t90 

3-6363876 

4JW 

4457 

3.64904 16 

4:38 

3-6167905 

41O1 

3.6134560 

4166 

3X300108 

433° 

3-6,64879 

4394  3-6418601 

44)8 

3X49UOI 

4 *3V 

,-6168*54 

410, 

4167 

3x30116 

3.6,6,881 

4)95  3x419589 

4459 

3-649X375 

4:40 

3.6I70M3 

4in4 

3.6136617 

4*68 

36301144 

43  3* 

3.6,66884 

4396  3X4JOJ77 

44*° 

JX49JJ49 

4*4* 

3-6171051 

4105 

j.6l37660 

4**9 

3X303161 

4333 

3X367887 

4397  3 643(56) 

446* 

3.6494,11 

4141 

3.6171101 

4X06 

3-6131169J 

4x70 

3.63:41* 

4334 

3-6,68889 

4398  ,.64,1551 

4461 

3x495x96 

4 >43 

ilO- 

3-6 1,9715 

417. 

**  P^9" 

4335 

3x369891 

4)99  3-643,540 

**'■! 

3.^496 169 

■4*44 

3.6174197 

*xc8 

6140757 

4*7* 

3x306311 

4356 

3.6370893 

4400 

*6434517 

4464 

>•6497141 

4«4S 

3.6175x45 

3x141789 

4X73 

3.6307319 

43J7 

3.6371894 

4401 

3X4355«4 

44*5 

3X49*1*5 

414^ 

4110 

,.6141811 

4 *-4 

3.630834$ 

4J3« 

3*%  *89  3 

44c  X 

, 6436500 

4466 

3X499187 

4«4? 

3-«177340 

3.6143851 

4*7  , 

6309,61 

4339 

3-6373894 

4403 

3-6437487 

446  7 

JX500I6O 

4:48 

3.6178387 

4x11 

i.«  1*48,4 

4176 

3X3l*|*7 

4340 

3x374897 

4404 

J6438473 

446S 

3x501131 

4'49 

,.6179434 

3x145915 

4*77 

1x31139’- 

4341 

36375898 

4405 

3-6439459 

4469 

1 

3.6501104 

4X0 

3.61804151 

4X'4 

3 6x46945 

♦ X71- 

1x31 14C8 

4)4* 

3-6J77J98 

3X440445 

5 6,03075 1 

4',' 

6147976 

4*7- 

,.6,13413 

4345 

3x377*98 

4407 

3 *44«430 

3 6504047 

4M* 

3.6181575 

411c. 

3.41490™ 

*180 

4334 

3-6378*98 

4-»e8 

3.6441416 

4471 

3X5050i*| 

4MJ 

3x18,6(9 

4x1- 

3.6150336 

.18 

3X31,4,1 

4345 

l-6j7»8»« 

44-^9 

3.6441401 

4473 

).«1=I9*» 

4M4 

3.6184605 

4*'* 

3-1151066 

4181 

3.6}I6467 

454* 

3x380897 

4410 

3X444,86 

4474 

3-6)06960 

4«5t 

3.6185710 

4119 

3X151095 

3X3174!., 

4347 

3.6,81896 

44" 

i 644,37‘ 

44~S 

3X5O79JO 

4*,6 

411c 

3.6153114 

♦*H 

3X51849, 

4348 

3x38189, 

3 -<446)5  5 

44'6 

3 6,08901 

4M7 

3.6187800 

4x11 

!■<»«■(! 

4X8< 

4349 

)«5«)Sj4 

44') 

3.644-', ,9 

4477 

36,098-1 

4x38 

3.6I88845 

41x1 

3.61,5181 

4IS6 

3.6310*11 

4350 

44'4 

4478 

JXJICA,  I 

4«,9 

4x13 

3 '6156111 

4X87 

435* 

J «J«SS*| 

44#' 

3 6449)07 

4*~9 

365II8II 

41(0 

3.6190933 

41x4 

3.6157139 

4*8S 

,-6,11548 

435* 

j-.jlitl. 

3 6430191 

3.6511780 

4t<. 

3XI9I977 

4x15 

3.61,8157 

4x89 

3 6313,60 

4353 

3.6,87887 

44  r 

3x43(174 

4481 

3X5(3749 

4U1 

3 61 91011 

4116 

3.61,9195 

4*yo 

j-6j*4,73 

4354 

44'fl 

•*»»* 

3-65I4719 

41** 

3 6194064 

4XX7 

3x160,11 

4x91 

3.6415581 

4555 

3-6389*81 

3X453140 

44«, 

4144 

J-6'95107 

4118  3x161350 

419* 

3.6316597 

435* 

3.6454  11, 

4484 

3X5166,6 

4»<M 

3.6196150 

4XX9f  3-6X61377 

4»9J 

3.6317609 

4357 

3.6,91876  44*' 

)X455X05 

4485 

3X5,76*4 

4K6 

3-6197193 

4X10  36163404 

4*8413.6318610 

43,8 

4X5918-1 

JX456187  44a< 

3X51*i9» 

4‘67 

3.6198135 

4*3' 

3 61*4,30 

4*93 

3.6,93869 

■I.M 

3X457I69 

J-  6H456I 

4t6& 

3.6199177 

4*3* 

3Xi65457j4X96|,.*,JO<4j 

43«o 

44*8 

3.6}105X8 

3X100319 

4*33 

3.6166483I4X9' 

3x3  3*6, 3 

4361 

3.639586! 

44x5 

4489 

, 65U494 

3.6101360 

41 34 

J 6167509 

4X9®,  3X331664 

43<i 

3X„68,7 

A.644OII4 

3X51*46, 

3.6101401 

4*33 

3 6168534 

4x>9 

3.63356-4 

4J6} 

)^397851 

3*461095 

JXT*|430 

4»7* 

3 6103443 

4136 

36169,59 

4300 

3.63,4685 

4JH 

J-  6,98847 

3X4*1076 

)•<  5*4)97 

4*37 

36170585 

4JM 

,6399841 

44*  V 

3.646)057 

4*93 

3X*°„*4 

4:}N 

3^171610 

3 6336-04 

43^ 

3X4008,7 

3x4640,7 

4494 

)-6iX6,)I 

4*39 

j.61-1634 

)«5)7TM 

43«7 

,.6401831 

,6465017 

36517X97 

4174 

3X107605 

4X4O 

3X173659 

4304 

3X3387x3 

43*8 

3.64OI816 

3X46,997 

,65X8163 

3.610864 

4X41(5  6174683 

4*>5 

)X)397)* 

4369 

3.64O381O  4433 

,X466977 

4497 

3.6,19*19 

4178 

3x109684 

414113-6173707 

4.W36 

3.6,40740 

4370 

3 64 :4S.4  44)4 

3-64*7957 

4498 

613OI95 

4179 

3.MIU714  4143  3-6i7«750 

4377 

3-6341749 

4J7I 

3-^5808  4435 

3-64689,6 

4499 

3X,, 1160 

4,80 

3.611176 

4*44|3-<*777,4 

43 

3x34x757 

417* 

,.6466801  443* 

JX469915 

4500 

3X5,1115 

4.8, 

3-611180 

414513-^x78777 

4}J1 

J4343765 

4)73 

3 <407795  4437 

,.64?0*93 

4501 

4181 

3.611584c 

4i46.i.<l?98o 

43 10  3X3447’'! 

4374 

3x408788  4«)»  3x47187,  4501 

) 6534055 

4183 

1.61148^ 

4 HI 

4,« 

3.6345780 

4)75 

,X40978 

4439 '3.6  4718  51  45C3 

3X53,019 

4x84 

3.611591 

414 

3.6I8184 

4J« 

3.6346788 

437* 

3X410773  4440^X473830.4504 

4*8 1 

3 6*1*95 

4x4 

3.6t8l86 

4?i 

J-* 34 7795 

4)77 

3-6411765  444«  )‘<474&>J 

MS»5 

4-86 

3.611799 

4x5 

5.6183**9 '43H  3-6, 4*80* 

4378 

3X411758  444*  3-6475785]  45=6 

).65,7911 

4«S? 

3-61 19030  4-. 5 

,.618491 

* 14)*,  3-6)49*08 

4r* 

3.6413749  444  * 3.647676?  4 50" 

4*88 

3X110067^411 

,.4185933  '4,  6 3x3,081 

4)to 

36414741  4444  3-<47T740  4508 

3-  <5  39*39 1 

/ f*  ' ' T » - 3 • - - - • ’ - • • - I 
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5-oS  Tabula  Logarithmorum 


N. 

Log*r\t 

N. 

Logtru. 

N. 

1 *«"«., 

/V. 

L>V£Altt‘. 

A • 

N. 

* Lce.irli.] 


450s 

J*6U9«r 

*17 

} 660106: 

46j< 

3.6*6X434; 

■4?30 

3.671C979 

!j.67777,sj48l8 

4*°9 

3.6*40801 

♦ 17 

3-6&31C1 

¥V 

4-0 1 

3.6711903 

4-65  [}  *7Mi9!48i9 

j.cijSsH' 

4*'° 

j.  4*4176 

417 

I.6S0191 

4*3* 

.6663307 

4701 

3*6711816 

4761 

|,.678.*4^;4»J3 

}-685947* 

4I*« 

3.4541718 

♦ 57 

5.660391 

4*35 

3.61-64144 

1 

473} 

3.6713750 

47*7 

| J -*781411  ;4#  |i 

1.6  84:373 

4JH 

3«S4?6* 

417 

J. 660486C 

4*4t 

3.666*180 

4~=4 

3.6714673 

4708 

j3-6;»j}6 

4»Jt  * 

4t*3 

3.6*446* 

457 

J -660*80 

■Y’4 

3.6666 1 16 

I 

47CJ 

3.67#**!* 

4-«? 

(3^7841- 

4833  ' 3-6841168 

4S  *4 

3.6*4*616 

417 

3-66067*1 

4641 

3.66670*1 

40A 

} 6716* ’9 

4770 

|j-*7*5'*i|43i4 

3.68430*® 

41" 

41 

3-6607706 

464 

J .666-987 

4707 

}•*  717441 

(3.6786094  [483  ( 

36643965 

4fi« 

3-<147*J5 

4l8 

3 .66086* 

4*44 

3.6668911 

471& 

3.6718365 

4771 

3-6787004 

48,6 

j 

41  >7 

3-«  14**0' 

458 

3^60960 

464* 

3.66698*7 

47:9 

3.67191  Si 

47"  i ‘,3-6787914 

1*17 

5.684*761 

4SiS 

!-»S4?46- 

3-6610*5 

464' 

3.667079* 

47*0 

5.6730109 

4774 

)}.6^888i4 

4S38 

3.  ’-846  6 *9 

4*«9 

418 

? 6611459 

464- 

3.6671717 

47H 

5-473ti3i 

477* 

3-*7#77}i 

48}  9 

3-6847**6 

4110 

4T»4 

3.6611446 

464S 

3.6671661 

4711 

J.fr’I.Oij 

477# 

3.679064 

4840 

3.604J454 

4UI 

4***»3*t 

41* 

3 6613393 

46+9 

3-**73i9f 

34731974 

•»— 

3*7^1* 

4*4* 

4111 

3-611 J 30* 

458' 

3.6614341 

4«lo 

3-6*74*30 

J -4733896 

4-T8 

}.67?»46 

4841 

3.68JOI48 

41iJ 

3-6**4166 

41*: 

5-611*1*- 

4**1 

.3-6*75463 

3.6734817 

4779 

3-67SJ37C 

4*43 

3 6#*l>4( 

4114 

}6***ii6 

4!»* 

3. 66'6 134 

4**1 j 3. 6676397 

47 

i «7i!7JS 

4"  3 c 

J-*774l7 

4«44 

J.SSiiC^I 

4fM 

3.‘6{*6iS6 

4i*y 

3.66 1718 1 

4^53  3.66773*1 

3 -5’ J 66*9 

47* 

J*7>5«*7 

44* 

3 .68*2959 

4$t-. 

3-6**7141 

415 

.661811- 

*54 

}.*678i*4 

5‘«?S?r9 

47*1 

3.6776CJM 

4846 

411? 

3-6>*8io* 

419 

J .66190  73 

3.6679197 

3.6738500 

4783 

3.67?-<xi 

+847 

(.6  8 34:30 

4H# 

3 6,19044 

45  yi 

1.66ico<y 

46*6 

j. 6680130 

3.6739410 

4784 

J-*7979« 

4848 

3.68556K 

4114 

3-4*4oci! 

41  ?3 

!■  66IO564 

4**7 

5-6671061 

(-6740340 

478 

3-*7788i« 

4849 

3.68  [6*1* 

41  JO 

.6*609112 

4154 

>•  661191c 

46*8 

3.668199* 

47ii 

5.6-41160 

+7  8* 

3.67997*- 

4850 

(.6857417 

4*>« 

J.6{«1941 

45V) 

3.6611S** 

*6*9 

3^681917 

47  *3 

3-6-4117? 

♦ 787 

3^80061 

4*5* 

*68583.5 

*1J1 

3.6*61899 

419« 

3.661380c 

3 66838*9 

4714 

.654309? 

4781 

3 6801*4 

4*5# 

41JJ 

3.4*438*7 

459' 

3-661474* 

4«6i 

J. 6684791 

47*5 

36744018 

4-8? 

3 6*0144* 

4*1} 

s.686otd) 

4134 

3-616481* 

459* 

3.661*490 

3-668*713 

4716 

(.6744937 

4790 

368033* 

4-'54 

3.6S(ic9?9 

4U1 

4199 

(.6616634 

3.66866*4 

47*7 

3-«74lS*6 

4-?' 

3 6804161 

48** 

3 f,  bl!.?t 

4U« 

3-6S6473C 

4600 

3 6617*7# 

3.6687*8* 

4718 

.’•*74*77', 

♦7?l 

3-6  to  j 168 

4S56 

3.68617® 

4H7 

J-6  *67684 

4*o 

(•6618*11 

4465 

J.6688*t6 

47*J> 

1.674-693 

F»J 

4Sj7 

J 684}tflt 

418 

3.6*6864* 

4601 

3.6619466 

4666 

3.66*9447 

3.674S6H 

♦794 

.68o6y8: 

48,6 

if'FI 

413? 

3.6*49601 

460} 

1.6640410 

3-6690378 

4731 

) 6749*1. 

*79  > 

3.6807886 

4859 

J.6S6f^9 

1 4140 

J. 6*70*55 

4604 

i‘h‘  ns 

3.6S9I308 

47ji 

5.675044 

r$* 

3.6808791 

|486p  j 3.6*6636$! 

I 4!«l 

3-45*71  y 1 j 

4601 

(.6631196 

tC6-? 

3 6*91149 

4-Jl 

:-675'3^^ 

♦787 

j.  680969- 

4b  6 r 

3.68671*6 

4541 ; 3.6*71471 

4SQ6 

4670 

3.6693169 

4734 

S-«7f#x8j 

47?s 

3.6313601 

4Srtl 

3 6*68(49 

1 414? 

3-6573417' 

4607 

1*66)4181 

4*7' 

(^6940?? 

4731 

(-6753100 

4'9? 

3.6111*07 

3.6^9,41 

j 4144  , J*<fj74j83i4608 

5-663*11* 

4671 

3.6*95018 

47  j* 

3-*7J4ii: 

48OJ 

3.68114U 

4854 

4141 

5609 

J.6636067 

4673 

3 669*9*8 

4737 

3-67**0?4 

4801 

j «»■!,!? 

486, 

3.68708:9  ■ 

+574 

3.6690837 

4738 

(SOI 

36814211 

4866 

3.687171c  J 

4147 

4611 

(■*69-816 

4739 

3.67545.6- 

♦803 

3.  68'*ll6| 4*67 

3 687161;! 

«*! 

3 -657810*  [46'1 

3-663889} 

4676 

3-6*9874* 

474-3 

5-47*77*3 

4804 

9.6816030.4**8 

4147 

3.663983* 

+S77 

3.66996-4 

474* 

3-67*8700 

480* 

3.6$  16934^6? 

3.6t74?9Si 

4110 

3-6*80!  14*461* 

3.6640776 

4&?& 

1 .6700601 

4~4l 

3-^71961* 

i-iS.jSil  «?0 

4111 

j-4*8«:<g  46t* 

3.6641717 

4*‘T9 

3.6701*30 

4743 

3.676O531 

4837 

?.68i874i;4S7l 

3.6876l8l  j 

4111 

J.**8ivijl44i6 

j.  66416;  8 

4680 

670145? 

4744 

j.<76im7 

♦808 

3 .6Bl964*j  4*7# 

5<’*77°7  jj 

411 J 

1 

f 6*Bi9-6|46,7 

366*359? 

46S1 

J.  6703  386 

4745 

3 6761361 

4809 

(^310548' 487} 

3.6877964 

4114 

46?  1 

3.6704(14 

4746 

3-6763177 

4810 

[.68U4*i;4874 

3 687*8** 

4151 

3-6*84884  4« t? 

3-664*480 

46S} 

670*141 

4747 

3-6764191 

4S11 

368#tiu'4875 

3.6S79746 

, 411(1 

3-6*8  *837  j46io 

3.6646410 

♦684 

}.<;o6i6? 

4748 

3.676*107 

4811 

3.68132*6 

4876 

3.6880637 

4117 

J-4586790 ,46n 

3-8647300 

48 

>.6  70-096 

4749 

3-5766011 

3.68141*9 

4*77 

3.6881*1* 

4<5» 

3rf*8r*4J,46n 

3.6648199 

+6  86 

,.6708013 

4710 

3.6766936 

♦S14 

3?68r*c6[ 

4878 

3.688148* 

415? 

3 4*88694  4613 

I.46491  j? 

468- 

3.67089*0 

471 « 

3-67678(0 

48'5 

3-6815963 

48-9 

3.6K833C* 

4160 

3- 6.  Sy648, 46 14 

3.6630178 

4688 

3.47C987* 

475X 

J. 6768764 

3.5816365 

4880 

3.638419# 

J-«*»o6oi  Wi 

3.6651117 

4689 

3.6710801 

475J 

3-6769*78 

*817 

.6R17166 

4881 

3.688*08* 

3.06*10*0 

4<90 

3-67X1718 

4754 

3-«77059l 

4818 

•6S18668 

4881 

,.6SSff7l 

3-4*91*0* 

<17 

5.66*199* 

4'-?i 

[.67116*4 

4711 

,•‘771,0, 

8.9 

3.6819569 

4883 

4564 

J-617J456 

618 

1-6613933 

46?1 

1.6713*80 

471* 

3-6-7t4l8 

4810, 

.6830470 

4884 

, .6,87.56 

4561 

3-6*94408 

6*9 

3.66*4874 

4693 

*47X4136 

4717 

5*677}  33# 

5ti 

3.683I371 

488* 

(.6888646 

41«6 

• 6135353 

*6.0 

3.66**810 

4*94 

3-67*14}* 

47S8'.3-6774i44l 

(Kil 

3-6831171 

4886  1 

3.6  S89*  3 * 

3-6?9'»  jio 

6jr 

3665*748 

4*95 

3.67163*6 

47!5M 

3-677$i*7 

.6833173 

3.6890423 

4>«8 

3.6  *97161 

pji 

3.6557685 

4*9* 

3.6717181 

4760  | 

3. 6776069 

814 

.6834073 

3. 6891311 

4|<» 

•6*98111 

6j  3 

3.66586:3 

4*97 

3.67X8106 

4761  ) 

3.67769814 

8t* 

•*83497} 

889) 

3.6892100 

6S9JJ61 

634 

3.66*9569 

3.6719130 

4741 

J677-894  4816 

•683**73 

*8°  | 

(.6893089 

4S7I 

.640CII1 

631 

.6660497 

4*9? 

(.67iCO*4 

47'- 3 j 

3.6778*0*  4S17  3 -683677 } N 

S»1 

}-6???977 

4l7i 

.060-011 

6i6 

• ^>^434 

4~oc 

6710979  I 

47*  4 ■ 

343779718/4 

£SJ 

■6837573 1 

891 1 

3.6894864 

pronumeris  ab  i.ad  ioooo 


Ufmrtt.  N.  LcgArttAN. 


-tSyt  j 3 6894864 '44,6  j.  t^ijif  toio  3.7007037 

I 4893  j 3.685.5751  ’ 49J 7 }•  6951189  fOH  S 700790,. 
4*>4 . j.^^<40  44.s  j <953065  iOii  3.JO0H767 
*\9i  • 3*t*97f*7i49  59  3*695  394*  T°*J  3*7009631 
4jrf  3 *i;j84 1 414960  3.^548,,  5014  3.70104^ 

4«97  36^9301.4^1  3.695544. 'jOif  3.70U361  ' 


3.7061055  5I4S  3.7116355 


3.7170877, 

3*7l7l7lO 

3*7*7iJ43 

3-17*73376 


4£?7  36^9301.4961  3.695564!  JOif  3.7011361 

4®?s  3.69.0188,  4^*  3-694656*  f 0*6  3-7011115 

4*39  J 3.693,074!  4963  3.6957443  P‘7  3*70*3059 

49^  3.640,44,  4964  69,83,*  J0i8  3 7013953 

49°l  3*6901847  4985  3*6959,93.5019  3.7014816  | 
49:11  i-69^}7}\  49™  3.69600*7  fOjo  3.7015680 
49O3  3^9046,914967  3.6^  ^!  5031  3.701654,' 
W 3 6905505  4968  3*9,;, gi6-  5031  3 7017406 

4,0‘  3 *906i9V\4*69 3.7018165. 
4,1  »*<907t 497°jJ  <*963564!  054  3 7019131 

4,CJ  3.69j8i6i  4971  3.69644,#  5035  3.70,9995 


50*9  3.7066314  5153  3.7110601  5117 
| IOy0  J*705717*  5154  3.7*11444  31:8 
5091  3-7065:031  5*55  3*7*11187  5119, 
i°9i  3-70688*4.5*56  3.7113,19  5110; 

5093  • 3 70497,7. 5157  3.71134-,  ;m  I 
3C94  J 3.  070589  3*5^  3 71148-3  5*u 
5C95  3-707144!  1 5*59  3 71*565,  ,113 

509s  j 3.7071154  5,63  /. 7 114549.  t 4 


J-7I74*a8 
3*  7*75041 
3.7*-;873 
3*7*76705 


3*7177537 

3*7*78369 

3*7*79*00 

>7  *800^1] 


5097  3707314*  5*6t  3.-1*7339  .115  3. 

5098  3.707399?  5*6i  3.1118;?:  5*14 

JCj9  3.7074*50  5*63  3.7119011  ill’’ 

J*oo  3*7075701  5**4  J.7119K61  t**8 

5101  3*7076553  P«5  3*7*3070}.  5 *9 

5101  1-7077405  5ic6 


3*7184186 

- o ' a*,  J‘7‘i,J44  U30li  ’ c,7 

5105  i-7078;,s  l»7  i.7lj',8,  djl  (.;is„„ 

(104  (-"075107  ^*;(-7l()ii,  Biijyiliiff 

(«(  (-7075,(7  ’,S»![-7>J40«(  (»((j  (.718:107 
(Ic«  i-70Si8o.  1,;0  (."1(^.1  (Hi  ' (.71(1 i 
(107  J.70B:6jy  ('71  (-71  (.741  (l((  (-711.1.7 
J'O*  >7oSijOs  W*  J.7i,«(I1j[l(*  , 7.875,* 

("*  (-~!(i»  !-7ti74i(!i>!’  wij-Sm 

(HO  (. 7084115  i1  "4  j.713U«4]!1!»  (.  7, ,,4,5 
>'•'  (-70(50)5  J'7I  (.71(71,0,  (ij*  ; j.7  7 5,4 

(111  C'rafltani  IV*  1.7  i - -jn  I . _ . 


3-69:3468  4977  3 6969676  5°4*  3.7015167 
3-69,435!  4978  3.6970549  5°4*  3.7016018 
3-6915*35  49-’9  J.697,41,  5°43  3.701689,3 
3. 6916!. 9 49*0  3.6971*9,  SO44  ,<7c  775 , j 

3-6917001  498,  5.6973,6;  5°4‘ 

3-6917885  49b  1 5*' 97403-  P+ 

3.691876b  4981  >.6974904  ,a+* 

3.69*9651  4y?,  3 697>-bj  °4» 

i*«9«534  4>8f  3^776651  P 9 

}.<9*  141 ' 49H6  369775*3  530 
}*6?,i,;S  4917  3 69-8,9,  {°f* 

3 69i|»8c  493*  H979164  °P 

3^9*4<'6i  4989  3.693013;  ,05, 
j.  91494-f  4990  3-69810  5034 

3-  9 l)Sl6  4991  3.6981870  505, 

3.6916707  4991  3-4981746  $°5g 

3.6911588  4S9;fJ  *983*16  P!7  3.70,8919 
3-6918469  4^4 1 3.^9^448 5 PS8  i.7039>S8 
3-6419,50  4*95  3 698,-35;  50 59  ,.704:^47 
3.6930131  4>>94|i-6y66n4  S0*0  3.7041505 


3.70186:1 

3.7019411 

J 7030333 

i'/Ojli  93 


49U 

39** 

4^*3 

49*4 


5,13  3 70867,8 
5114  3.70876,- 
t«*T  } 3*70*84,6 
jii6  3.70*9,05 


3-7*40781  314i 
j- 714*6*0  5*4* 
3-7*4*459  y*4* 
5.7143I9K  f*44 


3.7*9<*J*| 
S'?  *94970 
3.7*9579J»j 
5*7196617! 


5**7  ,'3*7090154 
5*i8  , 3*7091003 
5**9  I 3.709185! 


3.7144*36  |P45 

j- 714581*  5*47 
3.7*466jobl4l!  | 


! 3-7*97455 
*.-•48** 3 , 
J*  7*99*1 X i 
3*7'999j8  1 


5**1  3-7093T4S 

J***  3-7094J96 
*UJ  3-7095144 
5**4  3*709609. 


3.7*47488  5*49 
3*7*49315  5‘5J 
J 7149*61  5*5* 
3.7*50000  5*5* 1 


3*7*oc-66 
3-7671593  , 
5*7*01410] 
3-7103147  j 


49h  3,.  693*1:1  4997 ; 3*  6737095  50,;|  3.7041363 

4VJ4  3*693:99,  4998  J-69H7.96}  iOM-  3.7043m 

4935  3.69316-1  4999!3-*98‘8>*  1°*S  3.7044079 

W*  **93375*  *ooo  3-69897*0  3.7044937 

4937  3*<9J46ji  poi  3.6990569  JC6,  3.7045799 

49J6  3*693551150013.499,43-  5=66  3 7046651 
4P39  J*69J6J90  5<»3  *-699*305  fo67  3.7047109 
4940  3*6937*69  5004  J*'69JI3*74  f°6S  J.704S36tf' 


5115  J.7096939I 

5U6  i.7097786  j; 
3I17|3*7C98633!; 
f * 18  : 3-7C994SO : ; 


3.7*50857!  5*53 
5-7*5*674  *lS4 
3*7*5*510  P55 
3*7MJ347h*P, 


3.7*04074 

5.7*0440* 

4.7*05717 

3.7106554 


37*54183  5*17  5-7107380 
3*  7*5P*J  5*58  3.710*106 
3-7*558i<5  PP  3.7*09031 
3.7156691  5lrfo  3-7*09857 

3 71575*7  P*1  J-niMt; 
5.71,8363  5*6*  3. 7**1508* 
3.7*59*98  P**  K»«*334  I 
3.7*60033  5*04  3 7**315? 

1 5:01  5*65  3*7**39S4' 

l,l0,  J-7**«70j  5*66  3-7*:48--9| 
|I04  *’7MlP&  *M7  J 7**5<35 
3*7*6,373  5*68  3.7**6458 j 

]ul  3*7«»747iJP0*  4.7164107  5*69  *-7*1718! I 
5*4*  3.7**1311  Pctf,li.7«<so4t!ii7o  J-?*1**:*! 
**43  J.7m*65j P°7j3.7*65876  5‘7*  J*7**f9J*>; 
5*44  3*711 30:0, 5 108  j.7i<s7,oj  5171  Ij. 7*19754 


J*7*or*3! 

3.7*0455,1 

3*7105404' 

3-7*06150; 


j 4*44  j 3-^40785  P08  3-699164;  f07*  3.7051791 

j 4945  3.494*663  {009  3.6997510  5073  4-7051649 
4946.  3*694154,  5010  3 6998377  ,074  3-7053505 
499-  3.69434*9  50x1  3.6999144  rc7j  3.7054560 
3**t944*97  5°**  3.70=011,  507 6 3.7035116 

4949  J.^>4i*74  5°1  3*-0»977  5077  3.705607* 

♦yja  3.6946051  50*43*700,843  ,078  4.7056917 

,495*  3.6946919  50, { 3.700170 9 ,0-9  3.70571*81 

495*  3.69471:06  50,6  5.700,575  508O  3 7D5S637 

4953  ;.6y,!6 50,7  3.7004441  jo8,  3.70,9491 

(4954  3.6949,60  ,o,8  ,.7005307  508113.7060347 

U95T  5-69,0437  SO;,  3 7006I71IJ083  3 706,10* 


5*73  fj*7*i057f 
5*74  ? 3 -71*140*  1 
5*75 1 3*7tli*l5 
517413.7*11058! 


5146  3.7**4698  ,110  3 7*683^ 

5*47  3.7**554*  fill  3.7I69111I 


Tabula  Logarithmomm 


pj.  . Pi.  Logerti.N.  Ltgartt. 


1X7*1  3.7x13048  534°  >-7X714«J|J40J 
I 1x7713711,871 

1X7#  3.71 14694 

|l»7»  3-7x15  5 *7 

. 1X80  5.7ii«j3> 

5 x8i  J 3.71171*1 

1i8x  3.7x17784 

St#j  3.71x8806 
5x84  3.7x14618 


334!  3.717*116  3403 
U4i  5.7x77037  5406 
,134 3 5-7X77*  fx|l 407 
1544  3*7x784*4 114°® 

j 1 341  5-7X79477]  14°^ 
534*  3.7t*ox9oll4«o 
1347  5 7X8iiox|l4,8 
554®.  J -7x81914  |14|X 

154»'  3.71817x6  1 
5310  3.7x83338  1 
153>  . 3.7x84349  3 
5 1 1*- 1 j-*7i8s  1 61  • 

1313^3.7x83971 
^H'3*7X84784 
3.7x3-37®  ,,5i  3-7x87193 

3.-134198  |^3^1>.7x884o6 

7Xj70I*!T,tZ  J-7***1*  ' 
,.7x37*1*  53 1», 3.7x93017  5 
3.7138440  W*  J--xyo8}8  1 
W191648  1 


J-7J17*U  j 
3-73*7917 

3.73X87*0 

J-7JX95*4 

J*7J»°5«7 

3.73331170 
3*73J,973  j 
3*733*771 
3*.7JJJi7® 

1 3*7334i80 

I 3.733118* 

1 37335985 

8 3*7358787 


3-7343997 
3.7344798  : 
J-7J47598 
*•734*398 

3-7J47I98 

3*7347998 

J-7J48798 

3.7349398 


5 3°9  , 3.7*501x7  5J7 3 3 

i 5 5to  3.7x50941 1**74  3 

S3**  3.7131743 ,5375  $ 

; 53**-  3.7x31581  53~2  3 
1)-) 

53*4 , 3.7134.11  J 
»K  3-7*15033  >>”  1 

.3.7*33(130  ,IJ»  ! 


3 "7J  5*787 
3-73  57583 
3*7358383 
3 7359*8* 


’ 3*7* 5*6*7  538' 

1 3*7x37483  53** 


J-7X18300 

x-7l59*  1* 


53*3 


3 7139933  55»(  3 73**857 
3.7x40749  5 384 '3. 73  «x**3 


3.7161565  13«7 
3 7x61380  53*8 

3.7X*3*  9**  j 5 3®9 
3.7x64011  $39° 
' 3 7x64817  559* 

I 3.7165641  U91 


3-73086J0  3*7354979 

3.7309437  3*7 >60776 

3-73*0X44  "2  3*736 * 574 

5 3«4 1 3473* *05*  ’il  3-736*3?* 

9 3*73  <3*68 
] 3*7363965 
3.7364761 

- 

3*73*6353 

3*  7367*5* 

3 73*7948 
3.7348744 

7 3*736954° ' 

8 3*7370335 

9 3*  737**3*  | 
o 3*737*9*6  I 


3.7113470!’ 

J. 7 3 J4 176  ’ 

3 *73*  5081  j 545  3 
3 


.7315041,  >•»  1 > 
„ 73*5*88  5414 
3-73**693  5*55 

3*73  *7499  545* 


3.7146457 3-73*8.104  1 

5330  3 7x67x71  5394  3*73i9*09  5 

5331  3-7x6*087' 53»5  3*73*99*4  1 
3351  3*7X68901  W 3- 7ix°7'9  1 


3-7x69816  5397 

3*7*705  JO  15398 

3*7x7* J44  (5399 

3.7x71*58 1 

J-7X7X97M540* 

j 7ir3r8l#540l  i 

3 7i'4l9'1  *4°5 

, -<413  "*■ 


3.73185x4  54**  3*737X7*X 
3.73113x9 
J*73i3'JJ 
J-7Jxi9j8 


.-73731*7 
J*  7J74J*l 
J*  7375*07 1 


N.  Isprii.  A 

j^tU.7l7iaj  hi*  3-74*»«*»|int 


14Vl.737*®7* 
34703.75  74*73 
1471  1 3-73S°447 
U7.!7iSl|«“ 

1473  i.7)*“l4 
5474  J-7USH* 
5471  5 73*3“4‘ 

1474  3.7384434 


„„  ).74*»65>7 
3134  l-74!°i»* 
1535  >-74"2* 


1477 

■71*54*7  |JI 

547* 

.7)M**o]|H 

1479 

7387013  544 

(4*> 

.7387806  5 55 

— 

5481 

.7388598  55 

148* 

•7389390  55 

54*5 

.7390181  55 

14*4 

}•  7390974  55 

5485 

)■  73*17**  55 

5486 

3 73**11*  5! 

1487 

3*  7393310  *5 

1488 

3-7394*4*  55 

54» 

3-739493*  M 

1490 

3-:7*95?n  5 

149* 

3.739*514  5 

149* 

3*7397  joi  5 

— — 

— — - “ 

5493 

3.7398096  5 

1494 

3.  7 IfMf  5 

$495 

3-73*?^ 77  5 

5496 

3.7400447  5_ 

5497 

j.7407157  5 

1498 

3.74^104'  $ 

549 9 

34740x837  5 

S 500 

3.74036x7  $ 

5501 

3'74*4*IS 

550X 

J 74051C6  1 

5503 

3*7405991 

5504 

} ^406'84 

5505 

3.740757J 

1504 

3.7408361 

5107 

3*7409*  5 « 

5508 

3.74099*9 

51°9 

3.741071* 

J5*o 

3-74**  5 '6 

55** 

3-74**304 

J5‘* 

S-74'iO** 

If! 

|.74!3S»o 

If1 

3.74  I 4668 

If 

3*74*543* 

n*‘ 

3-74**»43 

fl** 

J74»70JO 

15*1 

3.7417**7 

5 5* 

3.741*404 

15* 

3-74I9J9* 

55* 

i 3-74X0*77 

lj;74J588l 

3.74364*5 

)*74J7449 


J*7545177 
.7446059 
r-744684« 
3-7447*1  x 


•745*5*9 

3.745*310 

W41J09 

J-7453871 


3.74XI750|55*7  i,., 

3.741x537,5^*  J*7 


..  . J-74XJJ1J  55*9 
J5X6‘  3.7414*09  5590 
5JX7  J-74X*895  119* 
35x8  3.74x5*80  5^91 

55x9' 3.74x64*6  5193 
518»  J 74X7X1*  1194 

3351  3.74*80371191 

5ljx  3-74*8»**  ' 


•7414651 

■74154JX 
•74$6*‘* 
•74  5*99* 


Lc?*rit. 

3-7478777 


3.748x656  | 

|8l43* 


3.74*0890  1tf  37 
3.7441470  1638 
.746*449  5 6 39 
.7463118^  5640 

.7464006!  1*4* 


J-747J34' 


1653! 


j.  7474118  5M4 


•747*448  1' 
■ 7477*11  l1 
5)9)  >*747800*  5 
5596  3*767*777  1 


5*6« 


joale 


pro  numeris  ab  i . ad  i oooo.  5 1 1 


AT. 

L»g*ru. 

2V. 

Lo^aTIS. 

<V. 

|i*j 

N. 

Loftni. 

A7. 

Ltgmnt. 1 N. 

L tgATtt. 

5*° 

3.75 18164  >,714  3.7,7699* 

I7rt 

]j*7*  141*4 

4*51 

3 7*75043 1 S9i*  ) 77ioi*i 

Vto 

■j.77<70U 

,66 1 

J74i8?Ji 

5715  5*7577734 

4789 

3-76KSOH 

,8,J 

)-7<737*4!  59i7[3*77tioi* 

59S« 

$■77577  jt 

3-7,i9*99 

57i*  737841, 

5790 

3.7ii«-8fl 

5854 

3-7*-45i7 

'5918;  >-771 1750 

59*i 

$*77554.4 

5*«) 

5*7,304** 

5717  Ji7579i7t 

5 ’9* 

ij  7*1’’ 5 )6 

5«45 

3-7674169 1 5 9 '9').77 1148  3 

5983 

$■775)147 

iii«* 

J*74J'iJi 

5718 

1.7580030 

5791 

3.7618  ib6 

i»i« 

)•  7*760ii 

l5ylO 

3-7  7 i)i»7 

3-776991* 

5**5 

3-7, 3 >999 

5719 

3.7480788 

5857 

5-767*751 

5911 

37713451 

5J«J 

3-7770*41 

J-743176* 

57JO 

3.7481546 

37*4  $W»7IJ 

i»5* 

3-7*77494 

5911 

3-7714'’ *4 

5986 

3-77713*7 

3-743)431 

5731 

3.75*1304 

.795  J76JOJ34 

4859 

J-«-8i35 

59i< 

3-77iJ«J7 

59*7 

3-7*7 109  j 

J-7554198 

57)1 

3.751)3061 

179* 

57631184 

4840 

).?4?8p7tf 

5914 

3*7716150 

59SS 

3-7771818 

\«6> 

3-75340^5 

57J  3 

5-74*38*0 

4797  3-7*31033 

-,8m 
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Trigonometric 


TRIGONOMETRIC 

liber  tertivs- 

Rcfolutio  triangulorum  rcSilincorum. 


BOfflaSSSW'S  583BS3SM8®»8S®68tB 
PROPOSITIO  L 
Theorem! . 

In  triangulis  rtQUintit  univerfity  later*  frnt  fro - 
pcrticntli*  finutw  tmgitnm 


A 


Sit  reftilinenm  ttiangulum  ABC , dice  ica  eife 
latus  AB  ad  DC  , Heat  finus  anguli  ACB  ad  fi- 
num  anguli  BAG 

Triangulo  ABC  circulns  circumfcribatnr  (per 
J+.EhcI.  ) divififquc  bifariim  in  D&  E latcri- 
bus  AB,BC,  ducantur  cx  ccntro  F,  linear  FD.FE, 
qux(prr  \.}.E*cl.)  perpendiculares  crunt  ad  AB, 
BC, & confcquenter  BD, BE  erunt  finus  angulo- 
rum  BFE,  BFD  ( per  defin.  finus.) 

Demonftr.  Angelas  B F C duplus  eft  argali  A 
( per  10.  j.E«*c/.)fcd  ctiam  eft  duplus  anguli  BFE, 
propter  triangulorum  B F E , E F C xaualitatem 
( per  8.1  .Enel.)  ergo  anguli  BFE,&  A mntxqua- 
lea  , fed  BE  eft  finus  anguli  BFE  , ergo  & anguli 
oppofiti  A.  Eodcm  modo  probabo  BD  die  finum 
anguli  oppofiti  ACB , fed  BC  ?d  AB  eandetn  ra- 
tionem  habet , ac  femiflls  BE  ad  femiflena  BD  , 
ergo  ira  eft  BC  ad  AB,  ficut  finns  anguli  oppofiti 
A,  ad  finum  anculi  ACB  , quod  crat  dcmonftran- 
dum. 


Hxc  quidem  demonftratio  triangulis  redan- 
gulis  convenitidatur  tamcn  alia  facilior.Sir  igiiur 
triangulum  ABC  redangulum  in  C .deferipto  ex 
C ut  centra,  iuietvallo  BA,  circuits,  hypothenufa 
AB  fit  finus  tow*  feu  finus  anguli  redi , A C fit 
finus  anguli  oppofiti  ABC,  BC,  feu  AD,  fit  finus 
anguli  A B D,  qui  altcinus  eft  , xqualis  angulo 
BAC  , ergo  conftat  propofitio. 

Poftit  fieri  d.fftculi as  pro  angulo  obtufangulo 
BAC,  quomodo  cjus  medietas  BD  , pofltt  tUc  fi- 


nus  anguli  oppofiti  BAC.  Circulo  infcribitot 
tiiangulum  ABC  , & ex  ccntro  G ducatur  GUb. 


esiique  ( per  ) perpendiculars  ad  B D» 

& (inns  anguli  BCD. 

Demonftratio.  Angulus  BGC  in  ccntro  duplus 
eft  tam  anguli  F,qnam  angul:  BGD  ; ergo  anguli 
BGD , & F xqualcs  font , fed  BD  eft  finus  anguli 
BGD,  ergo  (ft  eiiam  finus  anguli  F i fed  angulus 
■obrufus  A habet  eundem  finum  ac  angulus  acu- 
tus,  qui  eft  corrplemcntum  ejus  ad  duos  redos,  & 
in  q udrilatero  ABFC(pcr  ii.\.Eucl.)  anguli  A, 
& F xqualcs  funt  duobus  redis  \ ergo  cundqn 
finum  liabent  BD. 

COROLLAR1UM  1. 

Datis  in  triangulo  duobus  lateribus,  & angulo 
uni  eorum  oppofico  omnia  innotefeunr  ut  fi  den- 
tur  AB,BC  & angulus  A,  Fiat  cnimut  BC  ad  AB, 
ita  finus  anguli  A cx  canone  deptomptus  ad  quar- 
tum  habebitur  angulus  ACB,  datis  autem  duobus 
angulis  daturtertius  ABC.Fiat  rurfus  ut  finus  an- 
guli  A ad  finum  anguli  ABC,  ita  latus  BC  ad  A 
quarcum,  & habebis  latus  AC. 

COROLLARIUM  IL 
Datis  duobus  angulis quibufcumquc  A & ABC, 
& uno  latere  AB.dantur  omnia  : nam  primo  datur 
tertitis  angulus,  cum  trianguli  ires  anguli  xqualcs 
fint  duobus  redis  ; mm  fi  fiat  ut  finus  anguli 
ACB  ad  finum  anguli  A , ita  latus  AB  ad  quar- 
rum, habebitur  latus  DC  : fiat  item  ut  finus  anguli 
ACB, ad  finum  anguli  ABC,  ita  AB  ad  AC. 

K&BStistSBeBBStiStiBaBBauxw 
PROPOSITIO  II. 

Theorcma. 

In  triangulis  re  fl. mentis  it*  tj}  nnum  lams  ad  aliud, 
ut  finus  torus  ad  tangent  ern  anguli  adjacentis. 
Item  in  ejj  nnum  lams  ad  hypoibenufanty  ut  finus 
ictus  ad  fecantem  ejufdem. 

in  triangulo  redangulo  ABC  , dico  ita  efle  la- 
tns  CB  ad  AB  , ut  finus  torus  ad  rangentem  an- 
gub  C Ex  C ut  ccntto,intcrrallo  CB, defer ibatut 
ctrculus, 

Demonftr 


( 


Digitized  by  Google 


Liber  III.  523 


Demon (l ratio.  Cum  angulus  ABC  te&us  fit, 
linea  BA  ( per  1 6.  3.  End. ) circulum  tanget.crit- 
^ quc  tangens  anguli  C , 3c 
CB  radius,  feu  ftnus  tours. 
Sc  iiypothenufa  CA  erit 
fecans  anguli  C ; Sc  quia 
( per  i.hujut ) in  orani  cir- 
culo  cadcm  eft  ratio  firm- 
lium  lincarum  T cadcm  erit 
ratio  lateris  C B ad  BA  qux 
eft  finus  tutins  in  tabula 
notati  ad  tangemem  anguli  C item  in  tabula  no- 
taca ; item  ita  eft  BC  , ad  hypothenufam  AC  uc 
finns  totus  ad  fccantein  anguli  C. 

COROLL  ARIUM. 


In  triangnlo  rc&angilo  , prjeter  angulum  re - 
&um  C , li  cognolcJtur  alius  angulus  ut  C , 
Sc  unum  latus , cogriofcuntur  omnia.  Dctur  latus 
CB  , fiat  ut  finus  totus  , ad  tangcntcru  anguli. C 
ua  BC  ad  quartum,habebi(ur  A B;fiar  ut  finus  to- 
tus ad  fecanrcm  anguli  C , ita  CB  ad  quartum 
hjbebitur  AC.  Si  daretur  AB,  ficret  ut  tangens 
anguli  C ad  (tnnm  totum  , ita  AB  ad  quartum, 
haberctur  BC  , vtl  ut  tangens  anguli  C ad  fe- 
canrem  cj  11  Idem  , i(a  ABad  AC.  S»  daretur  hy- 
pothermfa  AC,  initium  fierce  a fecamc. 


PROPOSITIO  III. 


Theorcma. 

In  tri.v’u'u  r el  artful  is  unum  crut  med’iim  pro- 
portionate ine'r  d gar e gat  urn,  dtfferentidm 

rtli.juornm  l ate  rum. 


Sit  triangulum  ABC  reebngulum  in  B , ex  C 
ut  ccntro  intervallo  CB  dd'ciibatur  circulus , Sc 
producatur  AC  in  D , erit  lines  AD  •'ggtegatum 
leliqitomm  larerum  , cum  CB  . CD  Gnt  xqualcs; 
cntq^ic  E A differentia  iutci  CA  Sc  CB,  cum  Cl3, 
CE  fint  xqiulcs.  D»co  crus  AB  die  medium 
proportionate  inter  AD  , EA. 

Dcmonftratio  ( per  16.  j.  End.)  AB  tangit 
circulum  •,  ergo  ( per  57.  $.  End.)  quadratum  AB 
xquale  eft  re&angtilb  comprehenfo  fub  AD  , AE 
Sc  confcquemcr  ( per  17. 6.  Euel. ) ita  eft  AD  ad 
AB  ut  AB  ad  A E, quod  erne  demonftrandum.  1 

COROLLARIUM. 

In  triangnlo  re&angulo  datis  duobus  later ibus 
datut  tercium  tit  fi  demur  AC  , BC  , fiat  aggre- 
garum  utriufque  & differentia , turn  multiplice- 
tur  AD  per  AE,  & fict  te&angulum  coropcchen- 
firm  fiib  AD  , AE  , quod  cfcxi  fit  xquale  quadra- 
to  AB  , hjbebitur  AB  per  excra&ionera  radicis. 
Logarithmice  , logaritnroi  AE  , AD  addantur, 
hjbebitur  logarithmus  AB^qui  divifus  bifariam 
dat  lineam  AB. 

Tom.  (. 


PROPOSITIO  IV. 
Theorcma. 

In  triangulit  reflilitieu  hi  fumma  duorttm  l ate  rum 
add  ffrr-ntiam  corum  \ it*  tangens  femi  fumma 
Mnguiorutn  oppofitorum  tangemem  fetni dif- 
fer emu  cor  urn. 


In  triangnlo  ABC  , in  quo  duo  latcra  AB.ACj 
afiumanctir  AB  , AD  xqualcs, etitque  DC  coruin 
differentia  , fint  item  AB  , AE  xquales,  crirquc 
E C corum  fumma  ; & cum  angulus  E A B fit 
xqualis  duobus  intetnis  AP,C  , ACB  [per  ji.  i.- 
End. ) erit  angulus  exrernus  E AB  fumma  oogu- 
lorum  oppofitorum  ABC  , Sc  ACD  : dcfcnbaiut 

A ut  centro.intcrvallo  A B, circulus  , qui  rran- 
fibit  per  E & D , cfon  AB  , AE  , AD  fine  xqua- 
lcsidividatur  amts  EB  bifariam  in  Fj  erirque  Sn- 
gnlus  FAB  fe mi  fumma  angnlorum  ; per  P 
duifta  perpendiculari  GH  , erit  FG  urgent  fe- 
mifnmmz  angnlorum. Ducatur  AK  par  a!  Ida  BC, 
erirque  angulus  exrernus  KAE  arqualis  interno 
C , Sc  KAB  xqualis  altemo  ABC.  Sirangulhs 
LAG  xqtialis  angulo  KAH;  erirque  LAK  dif- 
ferentia inter  angnlos  K AG  , LAG.fcti  inter  in- 
g'llo*;  ABC;  ACB;  & FAL  femid'fferemia; FL, 
ant  FK  tangens  femidifferentix  ; prebarduro  eft 
ita  elfc  EC  ad  DC , ficut  FG  ad  FL  ; ducantur  <X 
B & £ ad  AK  , pcrpcndicubrcs  NE  , BM  ; cuu- 
iungacnrquc  EB  ; eruntque  EN  , BM  finus  angu- 
lorum  H AK  , KAB  , feu  C , Sc  ABC  illis  arqua- 
lium. 

Demonftratlo.  Triangula  NEO  , MBO  fiinc 
xquiangula,  cum  prxtcr  angulos  reftos  M,  Sc  N, 
habcant  angulos  ad  vertieem  inpnn&o  O arqua- 
lesjcrgo  ita  eft  finus  MR  ad  NE.ficut  OB  ad  OE; 
fed  ut  finus  , ita  Sc  latcra  tis  oppofira  ( per  pri - 
tnamhujw  ) ergo  ita  eft  OB  ad  OE  , ficut  fcitus 
AC  ad  AB;  Sc  componcndo  ira  erit  CE  , fiunma 
AB , AC  , feu  EC  ad  DC  diff.rcntiam ; ficut  to- 
ta  EB  ad  OP  differencial!!,  qua  major  OB  fuperac 
minorem  OE,  aur  ficur  dimidia  EB  » feu  SB  ad  di- 
midiam  OP, feu  SP ; fed  [per  tor,  4. 6.  £»d. )'  ut 
SB  ad  SP.ita  FG  ad  FL  ; ergo  ita  EC  ad  DC , fi- 
cut FG  ad  FL  , feu  ita  eft  fumma  duomm  Istertini 
ad  dif&rentian!  eorum  , ut  tangens  fcmifurnwjc 
angnlorum  ad  bafin  ad  rangentem  femidifferentix 
eorum. 

COROLLARIUM  t 

Facile  probarem  ira  efic  fummam  later mn  ad 
eorum  d.ff.rcmiam , ficut  fumma  ftnuum  angu- 
V V u ij  Urfum* 
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lonun  ad  com®  di&remUm ; wgo  ita  eft  Comma 
fimtum  ad  eorom  differentiam , ficut  tangent  fc- 
lnifurom*  angulorum  ad  ungcntcmfcmuLftcren- 
ti*  corum.  # 

COROLL  ARlUM  II. 


datqr  AE  ; ergo  & EC  ; quo  divifo  bifariam  in 
D , reftat  D C ; quart  in  triangulo  rc&angi  1I0 
BDC  , ft  fiat  ut  latus  BC  ad  DC  ; ita  fiinis  rotas 
ad-aliom,habcbitur  ( per  i.hujm ) angulus  DBC, 
cujus  complcmcntum  eft  angulus  C. 


Hae  propofitionc  foUimus  triangulum  in  quo 
damar  duo  later  a AB  > AC  & angulus  BAC  ab 
ipiis  comprehends.  Fit  enim  fumma  laierum; 
turn  minus  a roajori  fubtrahitur , ut  habcatur  dif- 
ferentia DC  ; rum  fubtrahitur  angulus  BAC  , i 
duobus  rc&is , feu  i 180  gradibus  , habeturque 
fumma  angulorum  ad  bafin  , fitque  femifumma. 
Exinde  fit  reguh  ptoportionum , ut  fumma  late- 
rum  , ad  dif&rentiam  corum  , ita  tangens  femi- 
furomx  angulorum  ad  quartura . qui  erit  tangens 
, fcmiJiffrrcntiar  angulorum  ; hxc  angulorum  fc- 
midiffcrentia  addita  femifummx  dat  maiorem  an- 
g.iluin  , fuberadta  i femifumma  dat  minorem. 

PROPOSITIO  V. 

Theorema. 

Si  in  triangulo  ducat ur  ad  maximum  lattu  per- 
pendiculars* ab  angulo  eppefito , ita  erit  rtuj m 
hum  ad  farmnam  rrlitfuorum  ut  differentia 
eorund'tn  ad  different  tarn  fegmentorum,  cjuf- 
dem  maximi  later  it. 


Du.caxur  in  triangulo  ABC  perpendicular  is  BD 
ad  latus  maximum  AC , ab  angulo  oppofito  B>  ex 
pundo  B ut  centro,inUTvallo  minimi  lareris  BC, 
circulus  CEF;  producaturquc  latus  AB,  in  H ; Sc 
dueatur  AG  tangens  citculum.  Eritque  AH  fum- 
ma laterum  AB  , BC*;  Sc  AF  corum  differentia  ; 
cum  FB  , BC  , B H fine  xqualcs  ; erit  item  AE 
difitrentia  inter  AD , DC  tegmenta  bafis , cum 
( per  j.  j.  Eucl.)  ED,  DC  fine  xqualcs : dico  ita 
cfle  AC  ad  AH  , ftcut  AF  ad  AE. 

Demonftratio  (per  $6.).£ucl.)  quadratum  AG, 
xquale  eft  tarn  rc&angulo  AH,  AF,  quam  redan- 
gulo  AC,  AE ; ergo  te&angula  funt  xqualia  inter 
fe  j quite  fi  ita  difponantur  AC  , AH  , AF,  AE, 
ciim  rc&angulum  liib  extremis  xquetur  tc&in- 
gulo  fub  mediis,  erit  ( per  1 6. 6.  Euclidis ) ut  AC 
ad  AH,  ira  A F id  AE,  quod  eiat  demon- 
ftrandum. 

CO  ROLL  ARIUM. 

Hxc  propoficio  eft  ufui  ad  cognofeendos  an- 
gulos  trianguli  cujus  dantur  tria  latcra  fine  ullo 
aiigulo  ; tunc  cnim  demilfa  perpendicular i BD, 
dividiiur  in  duo  triangula  ; & cum  fupponantur 
dad  omnia  latcra , datur  latus  AC  , datur  fumma 
AH  ; & fubtrado  BC  cx  AB  , reftat  AF  ; turn 
fu&a  rcgula  aurea , cum  termiuis  AC , AH , AF , 


PROPOSITIO  VI. 


Theoreina. 

Si  tangentes  duorum  , arcuum  finubm  aliornm  , 
arcuum , am  angulorum  proportionates  futrint , 
firms  fumma  & finus  dijfcrentta  pritnorum  ar- 
cuum , tangentifnu  femifumma  , & fend  diffe- 
rentia fecundorum  proportionates  erunt. 


B 


Sint  rangentes  AB,  AC  arcuum  AG,  AK  pro- 
pottioualcs  finubus  angulorum  E , Sc  F trian- 
guli DEF.  Sit  arcus  AH  , xqualis  arcui  AG  , & 
arcus  A I , xqualis  arcui  AK , erit  arcus  KH,  dif- 
ferentia inter  arcum  AH  , feu  AG,  Sc  AK  , Sc 
GAK  fumma  arcuum  AG,  AK  , ducantur  ad  ra- 
dium MC,  pcrpendiculares  GL,  HO,  qux  erunc 
finus  eorum  arcuum, dico  ita  effe  GL  finum  fum- 
mx  GAK  ad  HO  finum  differentix  eorum  , ut 
tangens  femifummx  angulorum  E St  F , ad  finum 
fciyiditfcrcntix  eorum. Dueatur  GH. 

Demonftratio.  Supponittir  ita  elf:  AB  ad  AC 
ut  finus  anguli  E ad  finum  anguli  F , feu  ( per  1. 
hf  jus ) ut  latus  DF  ad  DE  ; ergo  componcndo,  & 
dividendo  ita  erit  fumma  BC  ad  CP  carum  diffe- 
rcutiam , ut  fumma  laterum  ED  , DF  ad  RF  dif- 
ferentiam  eorum , id  eft  ( per  4. hujut ) ut  tangens 
femifummx  angulorum  E & F ad  finum  femidif- 
faemix  eorum;fcd  ut  BC  ad  CP  ita  GN  ad  NHi 
(p<r  t.6.Eucl.)Sc  quia  rcdangula  triangula  GNL, 
NOH,  pioprcr  angulos  ad  verticem  in  O xqua- 
ks,  funt  xquiangula,ut  GN  ad  NH,itacftGL  ad 
HO  ; ergo  ita  eft  GL  ad  HO  , ut  tangens  femi- 
iuumne  angulorum  E Sc  F ad  tangentein  femi- 
d.iF.rentix  ccfltim  ; quod  erat  demonfttandum. 

COROLLARIUM. 

Cognicis  lateribus  DE  , DF  & angulo  D ab 
ipfis  comprchenlb , scliquos  angulos  invenimus 
hoc  modo.  Allumatur  quxcnmque  tangens  AB 
arcus  AG,finque  ut  DF  ad  DE  , iu  tangens  AB 

ad 
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ad  AC  , dabiturque  arcus  AK  j hi  arcus  AG.AK 
addannir  , & fubcrahancur  ab  mvicemjfumamur- 
quc  Anns  fumflis , & diffcrentix  carum,  nempe 
GL.  HO  j fiatque  ut  GL  ad  HO  , ita  tangensfc- 
mifummx  anguloruro  E Sc  F , qux  datur  cogni- 
10  angulo  D ; faftique  regula  triura  dabicur  can- 
gem  lemid.fflvcnrix  ; qux  addita  fcniifuramx.dat 
angulum  E,&  fuberada  ab  eadem*dac  angulum  F. 

PROPOSITIO  .VII. 

Thcorcsna. 

Zft  ft  to*  rb‘ni  ad  finum  complement!  alicnjut 
a-guii  in  triangulo , ita  d A plum  reclangulum 
fnb  later  ibm  talent  angulum  tompr  else  n dent  ibu t, 
atl  dljfire-iti.tm  quadratorum  torum  later  urn-,  & 
quadrat*  Liter  ts  oppofui. 


Sit  primb  angulus  ABC  acucus ; dico  ita  effe 
finum  totum  ad  finum  complementi  anguli  B ut 
duplum  redangulum  comprehenfum  Tub  AB,  BC 
ad  cxceftiim  quo  quadrara  AB,  BC  fuperant  qua- 
dcatum  AC  i lllc  aueem  exccffos  duda  perpendi- 
cuiari  AD  eft  duplum  redangulum  Tub  BD,  BC, 
01m  ( per  1 j.  x. ) quadiarum  AC  , uni  cum  du- 
ple redijng  1I0  Tub  BD,  BC,  xquaie  (it  quadratis 
AB,  BC  j BAD  eft  complemenrum  anguli  B. 

Demonftratio.  Ira  eft  (inus  totus  ad  finum  an- 
guli A , uc  ABad  BD;  & ( per  1.6.  Eucl. ) fum- 
pra  commtuu  altitudine  BC,ut  redangulum  AB, 
BC  ad  red-mgutum  BD  , BC;  & uc  duplum  rc- 
& angulum  Tub  AB  , BC  ad  duplum  redangulum 
Tub  BD  , BC  i quod  erat  demonftrandum. 

Sit  fecundd  ABC  obtufus  ; duda  perpendicu- 
lar! A D * angulus  DAB  eft  complementum 
anguli  acuti  ABD  ■,  ergo  & obrufi  ABC.  Dico  ita 
die  finum  totum  ad  finum  anguli  DAB,  ut  du- 
plum redangulum  fubAB  , BC  ad  duplum  rc- 
dauguluin  fub  BC  , DB ; nempe  exceffum,  quo 
quadrature  AC  fuperat  quadrata  AB,  BC,  cum 
( per  ix.  t%Encl. ) quadrara  AB  , BC ; ud*  cure 
duply  re&angulo  Tub  BC  , DB  xqualia  fine  qua- 
dtato  AC. 

Demonftratio.  Ita  eft  finus  totus  ad  finum  an- 
guli DAB,  ut  AB  ad  DB,  [per primam  hujut)  Sc 
/umpta  communi  altitudine  BC  (per  1.6.)  ut  rc- 
dangulum  fub  AB , BC  ad  redangulum  fub  BD, 
BQ  Sc  uc  duplum  redangulum  Tub  AB , BC  ad 
duplex  redangulum  fub  BC  , BD  * quod  erat  dc- 
monftrandum.  * 

PROPOS1TIO  VIII. 

Theorema. 

In  triangulo  ita  eft  finus  tottu  ad  finum  anguli , ut 
unum  latus  taltm  angulum  comprehendtns  ad 
perpendicularem  duilam  ab  angulo  adjatente,ad 
ahud  latus. 

Proponatur  triangulum  ABC  , dico  ita  cfic 


finum  totum  .ad  finum  anguli  B , ut  latus  A B 
coir.prchcndcns  talcm  angulum  , ad  perpendioi- 


larem  AD  ,dudim  abangulo  A,  adjacente  later* 
AB.ad  latus  BC. 

Demonftratio.  In  triangulo  ABD  , red  angulo 
in  D , ita  eft  ( per  1.  hujns. ) finus  anguli  D icdi 
ieu  finus  lotus  , ad  finum  anguli  ABC  ,ut  AB  ad 
ADjquod  erat  demonftrandvun. 

COROLL  ARIUM. 

Uc  finus  totus  ad  finum  anguli  , ita  redangu- 
lum  Tub  later  1 bus  angulum  coinprthcmieiicibus, 
ad  duplum  trianguli.  Nempe  in  hoc  excmplo.ita 
erit  finus  totus  ad  finum  anguli  ABC.ut  ic- 
dangulum  fub  AB,  BC  ad  duplum  arena  tiian* 
gu1'- 

Demonftratio.  Ita  eft  finus  totus  ad  finum 
anguli  ABC , ut  AB  ad  AD  ( per  have  ) 6c  fura- 
pta  communi  altitudine  BC,  uc  redangulum  fiib 
AB  , BC  at!  redangulum  fub  AD , BC  quod  re- 
daug.  fub  AD,  BC  (per  41.  1 . £«e/.  / eft  duplum 
trianguli. 

Qiiarc  fi  in  triangulo  cognofcamus  duo  latcra 
AB  , BC.fic  angulum  ABC,comprchenfam  facile 
arcam  trianguli  habcbimns.Fiac  enim  ut  finus  to- 
tus ad  finum  anguli  ABC  , ita  redangulum  fub 
AB,  BC,quod  habetur  multiplicand©  AB , per 
BC,  ad  qiurtum;  & exurget  dupla  trianguli  area} 
cujus  fumflis  eric  trianguli  area. 

Logaruhnuce*,adde  logirithmum  finus  anguli 
ABC.&  logarithm©*  Utcrum  AB,BC,&  ex  fum- 
ma  fubtrahelogarulunurn  finus  toiius,  relinquc- 
tur  logatithmus  dupli  trianguli. 
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PROPOSITIO  IX. 

Theorema. 

ZJt  finus  totus  ad  tangentem  fimt  anguli  vrrticx- 
lit ; tta  reflangidnm  , fub  fc/nfummA  l.rerum 
dr  fub  excejjis  ftmifutntnx  ftps  a latus  oppofitur/i 
ad  arcam  trianguli. 


Triangulo  BAC  inferibatur  circulus  DFE  (pr+ 
4.  4.  ) cruntque  tangentes  AD  , A F xquales  > 
quia  quadrat  inn  cx  AG  xquaie  eft  Cam  quadratis 
DG,  AD  , quant  quadratis  GF,  AF,  (per  47.  1.) 
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flint  cigo  iqujlia  DC,,  AD  quadrat!!,  AF,  OF  Sc 
ablatlsaquelibul,  DG,  GF,lcllant  quidtata  AD, 


AF  xqualia  j ita  funt  xqualia  CF,  CE;  BD,  BE; 
Entquc  DAG  media  pan  angul  BACltcni  BC, 
& AD  erit  Fem  Tumnu  laictum  onmiunq  ,um  BE 
habeat  BD  lib’  xqualcm  , St  EC  It  beat  FC  , li- 
eu: AD  h -bet  AF  i item  AD  ctit  d (Fctemia  Inter 
femifumniam  , Sc  iatus  oppoluuro  BC.  D.cu  er- 
go ita  elTt  fin  .t”  totutn  ad  tangtmcnj  feiniang.iii 
BAC  , ut  rc&.nguliun  cotnprthenfum  f.  b fe- 
nnfumma  latctum  Sc  difletenua  AD  ad  Aicam 

tIUhgllll. 

Dcmonftratio.  In  triangnlo  ADG,  reftangulo 
in  D { pet  x.  h*\m ) ita  cut  AD  ad  DG  ut  finus 
totus  ad  tangentem  anguli  DAG.  Scd  ut  AD  ad 
DG  , affuropca  pro  coromuni  almudinc  femifum- 
ma  laierum  , (per  i.  6.  E act.  ) «a  crit  reftang. 
Tub  AD  Sc  feraifumma  ad  icftangul  mt  fubDG  Sc 
femifumma,  quod  contendo  acquaie  die  triangulo 
ABCini  uA^ngulum coroprehenfum  fub DG  Sc 
AD  (>041.-.)  dupluir.  eft  in  anguli  ADG/cu  x- 
qualc  triang  *lis  xqu-1  bu\  ADG,  AGFicoirprc- 
heufum  fi  b DG.i'e.i  GE,BE,dnpuim  eft  trianguli 
BGE  , Ten  xq>ule  inancuh*  BGE  , BDG  ; deni- 
que  con 'pre hi. nlum  fub  GE  , EC  zqualc  eft 
criangulis  E G C , C G F i ergo  ( per  1.1.) 
comprthoi.fum  C..b  DG  & fcmilumma  laterura 
zq.iale  ift  triangulo.  Ergo  ira  eft  ftnus  to. 
tus  ad  tangentem  lemianguli  BAC  , ur  reftangu- 

lum  coinp>.  h nfum  inblemifumma,  & fub  dif- 
ferentia inter  fcrnifummam  , 5c  bafio  ad  axeain 
Ctianguli. 

COROLLAR1UM  I. 

H ic  propofit  ione  datis  latetibus  habemus  arcam 
trianguli.  Primo  inveftigamus  angolum  A , rum 
addiimis  Urera  ut  habeamus  fumnum  , & femi- 
fummam/ubtrahirous  bafin  BC  ex  femifumma,* 
habemus  AD,  rum  facimus  ut  fimis  totus  ad  un- 
genicm  femianguli  BAC  , ita  rcftangulum  fub 
femifumma,  5c  fub  AD  ad  art  am  trianguli.  Lo- 
cimhmice  adJimus  logatithmos  tangemis  fe- 
ufianguli  BAC  , logarith  num  , femifummz  late- 
rum  , Sc  logarithmtnn  dffctcntix  bafts  a icmi- 
fumma,  & fubtrahimm  log-  finu*  totius,rclbt  lo- 
garithmus  Ate*  iriaoguli. 

COROLLARlUM  II. 

Sicut  AD  eft  diff  rentia  latcris  BC  , & f<mi- 
fummx  ; DB  , aut  BE  rft  differentia  latcris  AC 
& femifutnrox  ; nam  AC,  Sc  BE , efficiunt  femi 
fnmtnam  •,  paritet  EC  eft  differentia  later*  AB. 
Sc  femifummx , cum  AB  Sc  EC  fiunm.fummani 
abfolvant.  Voccntur  hz, different!*  latctum^ub- 
intelligcndo  a fcmifumma. 
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PROPOSITIO  X. 

Theorctna. 

Arm  frUnguii  medU  proportion aIu  eft  truer  re- 
ci.tnf ulurn  comprehrnfttm  fub  femifumma  U>e- 
rum,  &C»b  different^  *»i*S , & rea^lum 
comprebenfum  fub  differ  entiu  aliorum  Uierum. 


Sit  triangulum  ABC  ut  prius,dieoaream  trian- 
guli^ncdiam  proport  ion  alem  cfTe  inter  rift  mgu- 
lutn  cQmpuhcnfum  fub  fcmifumma , Sc  fub  Luca 
AD,  dffer entii  lateris  BC  & inter,  rtftargulum 
comprehenfutn  fub  BE  , EC  differcnriis  ahorum 
l.iterum  a fcmifiimma.Producatur  AB  in  H.ftique 
BH.  difF  rentix  EC  zqualis,  ducatur  HK  perpen- 
dicular^ ad  AH  , & confequcntcr  parallel  linex 
DG  , qux  ficut  DG  coucurrat  cum  AG  produfta 
in  K,  ducaturquc  BK. 

Primo  m quadtilatero  BDGE  aim  anguli  fine 
quatuor  rcftis  xquales  , 5c  duo  D 5c  E fint  refti, 
rcliqui  duo  DGE,  DUE  funt  duobus  reftis  zqua- 
les,  ficut  DBE  EBH  ergo  ablaio  comsnuni  DliE, 
anguli  DBE,  anguli  DGE  zqual.  $. 

Sccundo  intendo  probate  argulntn  HBC  bifa- 
riam  dividi  linci  BK,  ficut  DGE  b fatiam  divifus 
eft.  Abfcindantur  C.L  , M H zqualcs  lintz  BE  i 
eruntquc  AL  , AH  fingul*  xqualcs  fcm.fumm* 
larermn  , eruntquc  ( pn  4.  l.  Enel.  ) triangula 
AHK  , AKL  omnino  xqualia,  cum  angulus  A fit 
divifus  b'fatiam  \ ergo  5:  angulus  L reftus  crit , 
Halt  H reftus  eft  , 5c  linex  H K , KL , xquales 
erunr.  Iictu  cum  lines  H M XL  fint  xquales, 
erunt  ( pe*  41.)  bafes  KL  KC  xquales.  Dcni- 
que  in  criangulis  BCK  BMK  cum  fingula  latc- 
ra  fint  xqualia,  erunt  anguli  NlBK,KUC  xquales 
( prr  4 1 . ) ergo  cwiu  totales  anpuh  MBC  , DGE 
client  xquales , anguli  HBK  ,BGE  xquales  , 5c 
triangoU  BGE,  BHK  fimilia. 

D-monftratio.  ( Per  precedentem)  ita  eft  re- 
ftang.  fub  AD.  5c  fcmifumma,  ad  arcam  trianguli 
ut  AD  ad  DG,  feu  ( per  4.6  ) ut  fanifumroa  AH 
ad  HK  ; 5c  fump'i  tadem  altitndine  EG  , ut  re- 
ftangnlum  fub  fcmifumma  , 5c  fub  EG , feu  area 
trial  gnli , ad  rcftangulmn  fub  HK,EG  : led  cum 
triangnla  BEG  , BHK  fint  fimilia  , 5c  ita  Tit  BH 
ad  HK  ficut  EG  ad  BE , teftang'  lum  fub  mediis 
HK.FG  xq'iib^tur  reftangulo  fub  extremis  BH, 
feu  F.C  5c  fob  BE  i ergo  ita  eft  rcftangulutu  fub 
AD  , 6c  Icmifttmma  ad  arcam  trianguli , ut  area 
trianguli  ad  uftangulum  fub  BE,  ECj  quod  erac 
dcmonftundum. 

COR  O L 
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Datis  omnibus  trianguli  iaiecibus  datur  area, 
fi  enim  omnia  latera  addas , faciafquc  fummarn,  & 
lemifummam  , a qua  fingillarim  fingula  latera 
fuhtrahasut  habeas  fingulorum  differential!),  turn 
efEcias  redangulum  fub  femifumma  6c  ana  diffe- 
rentia, Sc  aliud  redangulum,  fub  aliis  differentiis, 
area  trianguli  media  eric  proportionalis.Hoccft  fl 
multiplices  hujufmodi  rcdangula  ad  invicem , 6c 
produdi  extrahas  raJicera  quadraum,  habtbis 
aream  trianguli, 

Quamvi*  pr axes  in  fin gu!u  Thtortmatibm  indi* 
caverim.u:  tarnen  facility  inveniantur,  cm  ftcjutn- 
tibttt  probtfrruuibu*  ordine  refer  am , (fi  in  retlangu- 
/« trianguli*  uni  cam  a hibebo  analogiam  , in  obit, 
quan^ulu  duplicrm.  Idejnod  quantur  in  figura 
notabo  hoc  char  abler  e°  , partes  vtr'o  data*  hac  no - 
r*i — . Laura  angulum  rtflum  cemprthcndentia 
vocamus  crura , oppofituut  angulo  re  bio , bajin. 


PROPOSITIO  XI. 
Problema. 


Vatu  crtirlbm  trianguli  reblanguli  angulos 
inunire. 


A 


In  triangulo  ABC  rcdangnlo  in  B , data  fint 
ctura  AB  6o6,BC  n^.quziuur  angulusC  aui  A. 
Fut  ut  latus  BC  11x4 
ad  latus  AB  606  * 

Ira  finus  totus  1000000 
adquartum  f $914(9  , tangent  cm  anguli  C 
gr  i8.ao,cujus  coplcmentu  61,40  crit  angulus  A. 

Demonftr.  ( Per  t.hujut ) in  trianguli*  redan- 
gulis , ita  eft  unum  crus  ut  BC , ad  aliud  A B , ut 
lirius  lotus  ad  tangentem  anguli  C;ergo  fi  fc- 
cundum  per  tettium  multiplices  , & produdum 
dividasper  primum  , habeb's  tangentem  anguli 
C,  quz  quzfica  in  tabula  tangemium  dat  e regio- 
ne  angulum  quzfitum,&  in  alia  pagina  cjus  com- 
plcmentum. 

Logarithmic^  itaopetaberis.  Addantur  loga- 
rithm! fecund i , 6c  tertii , 6c  ex  fumma  fubtrahe 
logarithmum  primi,  refbbit  logarithms  quz fiti. 
x Logarith  latctis  AB  606.  L.  i.79147167  ,, 

} Loguithmus  finus*  totius  10.0000000 S' addc 
fumma  "^T.7824716” 
x Subtrahe  Uteris  1 1 14.  Log.  $.0(0766$ 

Reftat  tangentis  c.  Log. 9.75 1706$  ang.t8.zo; 

PROPOSITIO  XII, 
Problema. 

Data  erttre  i (fi  baft  trianguli  r ebl anguli , invenire 
angulo  t. 

Snpponirur  trianguli  redangnli  ABC  , prerer 
angulum  return  B.cognita  bafij  AC.dc  eras  BC, 
quzritur  angulus  A,  aut  C.  > 

Fiat  at  bafis  AC 
ad  latus  B C , 
ita  finus  totus 
•d  finum  anguli  A. 


III. 

Demon  ft  ratio.  ( Per  primam  hujus)  latera  fune 
fmubus  angulorutn  oppofirorum  proportionals* 


A 


ergo  ut  AC  ad  BC.ita  finus  anguli  B redi,  feu  fi- 
nus totus  ad  linum  anguli  oppofici  A. 

Logarir  hmicc.Addc  logarithmos  cruris  BC,  6C 
finus  totius  , 6c  a fumma  fubtrahe  logarithmum 
bafis  AC,  reftabit  logarithmus  finus  snguli  A. 
Per  ficarttes. 

Fiat  ut  latus  B G 
ad  bafin  A C, 
ita  finus  totus 

ad  fccantem  anguli  adjacentis  C. 
Demonftramr  ( in  ftcunda  bujus.) 

PROPOSITIO  XIII. 
Problema; 

Dato  uno  cruret(fi  angulo  oblique  trianguli  reblan- 
guU , invenire  erut  alter  uni.  . 

A 


Detur  crus  AB  , 6c  angulus  C trianguli  ABC 
redangnli,  quzritur  latus  BC. 

Dato  angulo  C datur , 6c  angulus  A , cum  in 
triangulo  redangulo , unus  angulus  obliquus  fit 
alterius  cotnplementum.  Fiat  ergo 
Ut  finus  anguli  C 
ad  finum  anguli  A, 
ita  latus  A B 
ad  latus  BC. 

Dcmonftratio.  ( Per  t.hujne  ) latera  funt  pro- 
poruonalia  fmubus  angulorum'oppofitorum. 

Jwssiat?9’?ay9e9  eeQ^Bt^eoisfis-ssfi^ssKfiSfis 

PROPOSITIO  XIV. 

Problema. 

Dato  angulo  obliquo  , (fi  hypothenufa  trianguli 
re  ll  anguli , invenire  erm  quodlibtt. 


A 


Supponiturprzrec  angulum  redum  B.in  trian- 
gulo ABC  data  bafis  AC  & angulus  obliquus  C, 
quzritur  crus  AB,  primb  cognito  angulo  C datur 
& cjns  complcmcntum  A.  Fiat  ergo 
Ut  finus  totus 
ad  finum  anguli  C. 
ita  bafis  AC 
ad  latus  AB. 

Dcroonftracio  (per  1 Jim  jus. ) 
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fir  fiutuet. 

Fiat  at  fecim  anguli  C 

aJ  tangtntem  ejufdero,  . 

ita  baas  A C 

Dcnfonftratia  %•’  ) "«¥■£*  bC 

radius,  AC  cvadit  fccans  anguli  C Sc  AB  tangent 

ejufdem. 


Trigonometric 
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PROPOSITIO  X V L 

Problems. 

Data  Angulo  obliq*o,<*r  uno  erurt  trianguli  reft  Alt- 
guli  i in  venire  bypothenuftw. 


PROPOSITIO 

Problem*. 


XV. 


Ih  trumnlc  "fUngnb,  dtli  hfi  & *»'  cnr,‘ 
invenire  aliud  ertte. 


Detnr  trianguli  re&anguli  ABC  bafis  AC  * & 
crus  AB.quzricur  aliudcrus  BC:  Quzratur  (per 
ii. ) angulus  C , 8e  habebitur  ctianrangulus  A, 
cjus  eomplcmentum. 

Turn  fiat  at  finus  anguli  C 
ad  finum  anguli  A, 
ita  latus  AB 
ad  latus  BC. 

Alio  mode. 

Ex  quadrato  bafis  AC  , fubtrahe  qiudratum 
later  is  AB,  reftabit  quadtatum  BC : ex  quo  li  ex- 
trahas  radicetn  quadrat  am  , habebis  latus  BC. 

Dcmonfttatur  (per  47.1. End.)  Logarithmic*. 
Hypothenuf*  AC  logarithmus  duplctur, habebi- 
tur ejus  quadratum.dupletur  item  logarithmus  la- 
tent AB>&  habebis  logathbmum  quadrati  cjus,& 
confequenter  quadtatum , fubttahendum  ex  qua- 
drato  A B . reftabit  quadtatum  B C , cujus  loga- 
lithmus  fi  bifaiiam  dividatur  , fict  logarihrmus 

later  is  BC.  ’ 

Hxc  operatio  fundatur  in  modis  extrahcndi  ra- 
dicem  quadratam  fuperiori  libro  traditis. 

Alio  mode. 

Latus  AB  addaror  hypothenufie  A B , ut  fiat 
fumma  , idem  ab  ca  fobtraharuc  ut  fiat  d fteren- 
tia,  multiplica  fummam  per  differentiam.exurget 
quadratic  latcris  BC.  cx  quofi  radieem  quadra- 
lam  extrahas  habebitur  latus  BC. 

Demonftratio.  ( Per  ^.hujm)  latus  BC  eft  me- 
dium proportionate  inter  fummam  hypothinulae 
Sc  latcris  AB,  8c  inter  corum differentiam , ergo 
rt&angulum  fob  extremis  , sequale  eft  quadrato 
ttiedii  ( per  17 .6. End. ) 

Logarithmic*. Addaror  logarithmus  fummzex 
hypoihmufa  Sc  latere  AB  , ad  logarithmum  dif- 
feremix  corum, fietque  • du plus  logarithmus  late- 
ris  BC,  feu  logarithmus  quadrati  cjus. 


Supponitur  trianguli  rc&anguli  ABC  cognitum 
latus  AB,&  angulus  A,qn*ritur  b-lis  AC.  Piimo 
dato  angulo  A,  datur  ejus  complemcntum  C. 

Fiat  ut  finus  anguli  C 
ad  finum  totum,  feu  finum  anguli  rc&i  B, 
ita  latus  A B 
ad  bafin  AC. 

Dcmonftr.  ( Per  1.  hajm  ) latera  funt  unubus 
angulorum  oppofitorum  proportional ia. 

Alio  mo  do. 

Ut  habearur  fiiius:Pcimo  loco, ad  vitandaro  di- 
vision cm. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  fccantcm  anguli  A, 

Ita  latus  A B 
ad  hypothenufam  AC 
Demonftratio  ( per  i.bnjiM  ) Catis  patec. 

Alio  tntdo.  ^ , 

Fiat  ut  tangens  anguli  C 

ad  fccantcm  ejufdem. 

ita  latus  A B * 

Ad  hypoihenufam  B C. 

Demonftratio  (in  ej ufdtm  1.)  eontinetur  , nam 
aflumpto  pro  radio  crure  B C » ctus  A t tan- 
gens anguli  C,  8c  bafis  AC  ejufdem  lecans. 


PROPOSITIO  X V I L 
Problem  a. 

Daw  cr  nr  it  Mi  trianguli  reft  anguli  tnyemrt 
hypothenufam. 

Vide  figuram  precedence  m. 

Sim  in  triangulo  re&angulo  ABC.cognita  cru- 
ra AB,BC,  quztitur  hypothenufa. 

Prim5  ( per  1 1.)  quxramur  anguli, fic  (per  \ b.) 
hypothenufa. 

Alio  modo. 

Fiant  quadrats  AB , BC , qt»*  addantur  , & ex 
eorum  fumma  excrahatur  radix  quadrata,  hxc 
crit  bafis  AC. 

Demonftratio  patet  (per  47.1  End. ) 

Per  legarithmos. 

Sineuli  logarithm!  atirum  AB,  BC  doplentnr, 

S^Xn^iarga^mumfibtfariamdi- 

vnl.t  h.hebii  lotttibinnm  ba«< 


PROPO 
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De  Tritngulit  Miquwgulu. 

PROPOSITIO  XVIII. 

D*,u  in  trimg.le  qiucumqut,  Jmimi  Ultrii.i, 
& mg, >le  mi  ttrum  ftp.fi,.  ; hnmirt  mfulum 
tlteri  oppofitum  , me  d o fit  At  nr  utrum  acutue  , 
vn  otmfm  fit. 


In  triangulo  ABC  f fupponunrur  latera  A B » 
AC,  cugmca  uni  cum  angulo  C , qm  aiteruiri 
laterum,  ii  ti  A B opponitur,  quznturquc  angulus 
i> » oppolitu*  alrcri  lateri  AC. 

Fiat  ut  larus  AB,  oppofitum  angulo  dato  C 
Ad  latus  A C, 
ita  finus  anguli  C 

ad  finum  anguli  B ^ 

Qiiia  autcm  idem  eft  finus  anguli  acuti , Sc  ob- 
nifi , rellqui  nempe  ad  fonieirculum,  dcia  cogno. 
fei  an  angulus  B obtufus  fit , vel  acutus. 
Dcmonftratio.  (Per  i.  bujut ) 

COROLL  AR1UM 

Cogniro  angulo  B , aim  jam  cognofearnr  C, 
dabirur  angulus  A , nempe  rrliqUUJ  ^ dllos  rc. 
«os,  & confequcntcr  latus  B C. 


PRO  POSITIO 
Pcoblema. 


XIX. 


Cognitu  d Mob  us  trianguli  lateribus  , tfr  angulo  ab 
ipfis  comprehenfo  , reliejuos  angulo s 
cegnofetre. 

Sit  triangulum  ABC,  cujus  cognofcantur  Iate- 
ra  AB  , AC  , & angulus  A ab 
ipfis  comprchenfus,  quemntur 
anguli  B & C. 

PrimtN  datur  furruna  angulo- 
rum  B Sc  C,  fi  Tubtrahas  angti- 
» lutn  A ex  180  gradibus : datur 
C 'R'tl,r  3c  (eunfumma  angulo- 
rum  B & C ; addantur  latera 
ut  fiat  eotum  fiimma^ninimum  a majori  fubtraha- 
tur  ut  habeatur  differentia. 

Fiat  ut  fumma  laterum  AB,  AC 
ad  eorum  differential?!  , 
ita  tangens  fcnrifummz  angalonim  B & C 
Ad  tangentem  femidiffwrentiz  eorum.  Hzc  fe* 
midiffcrcmia  addita  fi-mifumm*  dat  angulum 
majorem.  Sc  detraQa  ab  eadem  dat  minorem. 

Demonftratio  patet  ( per  4.  ku jut ) in  qua  ha- 
betur  ita  cfTc  fummam  laterum  ad  corumdem 
differentiam  , ut  tangens  femifumm*  angulorum 
ad  eoium  fcmidiffcrcntiam  ; habentur  autcm  ire* 
primi  termini , ergo  & quartus. 

Alto  mode.  « 

Sumatut  qusecumque  tangens  qu*  ptimn  oc- 
curret,  dicaturque  tangens  D. 

Fiatquc  , latus  AB , m 

Tm.  /. 


AJ  latus  A C , 
ita  tangens  D 

ad  tangentem  E.  v 

’ Arc,ls  rclpondcnttt  hujoCnodi  tjngcmibuj  ad- 
oamur,  & minor  i majori  fubtrahatur. 

Fiatquc  ut  finus  fummae  iftorum  arcuuro. 

Ad  finum  diffcrcntiz  eorum, 

ita  tangens  femifummz  angulorum  B & C 

ad  tangenrero  fcmidiffjrcntiz  corum. 

Demouftr.  Cum  tangeutes  D & E fint  pro- 
portionalcs  lateribus  AB,  AC,  & latera  ( per  prj- 
m.irr,  bu)u* ) fint  finubus  angulorum  B Sc  C pro- 
portionals, ernnt  Sc  rangenres  D & E , iifdem-fi- 
nnbiis  proportion.*!;  quarc  ( ptr  t.  h \m  ) fim„. 
iiinmi*  arcuum  rcfpondcntiuin  tangemibus,  ad 
finum  differentiz  eotum,  crit  ut  cangcns  femi- 
fummz  angulorum  B Sc  C ad  tar.gentem  femi- 
differentiz  eorum. 


»S «•*•*»»  «§,  . M!  «»  H. tm  «* 

PROPOSITIO  XX. 
Problema. 


Cognitu  tribus  tri anguli  latctibui  ccgnofttrt 
angulos . 


A 


Sint  triang  li  ABC  mgnica  fingula  latera, quse- 
ritur  aliquis  angulus.Ad  majus  lams  BCA,cx  an- 
g do  oppofiio  A,  cadai  perpendiculars  AD,  divi- 
dcus  triangulum  in  duo  triangula  re&ai.guh, 
Fiacque  ut  bafis  B C. 
ad  fummam  laterum  AB,  AC, 
ita  d ff  renria  corumdtm  laterum  A B,  A C, 
Ad  differentiam  fegmentoruro  bafis  nempe  ad 
EC,  qua  fubtra&aex  BC,  reftat  BE;  qua  divifa 
bifaiiam  datur  BD  , & DE  , Sc  conlequemcr  DC. 
Si  vciis  angulum  B . 

Fiat  uc  lams  A B 
ad  figment um  BD, 
ita  finus  lotus 

ad  finum  anguli  BAD  coroplcmcnti  ipfius  B. 
Hxc  ultima  analogia  dcmonftiatut  ( per  1. 
bn)u*. 

fcfrima  Analogia  Dcmonftratnr  (per  f.bujm) 
in  qua  oftendr  , ira  clfe  majus  latus  ad  fummam 
reliqiiorum,  ut  differentia  eorum  laterum  inter  fc, 
ad  diffcrcututn  fcgmcncoruro  bafis. 

Alto  modo. 

Demur  tria  latera  manguli  ABC  qiizrattirqnc 
angulus  B ; fiat  re£Ungulum  fub  latcribus  argu- 
Inm  quzfitum  comprthaidcntibus  , tocetuique 
rcefjngulum  ABC  ; fiat  item  eorumdem  late- 
rum  AB,  BC  quadratorum  fumma  , q'.i*  au- 
feratur  ex  quadrato  AC  , fi  fieri  poreft  , vel  qua- 
dratum  AC  cx  ca  fumma;  fi  fumma  quadratorum 
major  eft  qnadraro  AC  angulus  Jl  acutus  erir , fi 
minor  obtufus  ; fada  fubtraclioiic  habcb.tur  d.f- 
feicmia. 

Fiat  ut  duplex  re&angulum  ABC 
ad  diffrrentiam  inter  quadrata  laterum.  Sc  qua- 
dratum  bafis, 

X X x 
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ita  finus  toms  • 
ad  finum  complement!  anguli  B 
Detronftratio  eft  ipfa  propofitio  7. 
Lrgarithmice. 

Aide  l»  gjruhmum  d fferenti*  quae  eft  inter 
quadrats  laterum  , & quadrature  balls,  logarith- 
mo  (inns  toeius  , &:  ab  ca  fumml,  fubttahe  loga- 
riihmimi  Uteris  A B, item  logarithmum  latciis  BC 
$c  logarithmum  binarii  reftabit  logarithmus , fi- 
rms complement!  anguli  B. 

Aliter. 

Alia  met  hodus  proccdit  3c  inquirit  aream  trian- 
gitli  hoc  modo  3c  per  aream  ttianguli  inveftigat 
angulum. 

Proponatar  triingulam  ABC,  cujus  danmt 
omnia  lateta,  quztacurqne  angulus  A.  Addantur 
omnia  lateta  fiatque  fumma  5c  fcmifumroa;ab  hac 
femifummafubtuhe  latus  BC  oppofitum  angulo 
A,ut  habeatur  tins  differentia*,  fiatque  idem  circa 
quodhbet  latus,  fiat  re&angulum  fub  fimifumma, 
Be  fub  dfferentia  lateris  BC  , fiat  item  aliud 
reft  angulum  fub  aliis  differentiis  ; multiplier  hu- 
jnfmodi  reftangtila  inter  fe;  5c  produdi  extrahe 
rad'cem  quadratam,  hxc  crit  area  rrianguli, 

Fiat  ergo  ut  icdangulum  fub  femifumma  & 
differentia  lateris  BC» 

Ad  aream  trianguli; 

ita  (inus  totus 

Ad  tangentem  femiangnli  A. 

Prima  operatio  demonfttatut  (pcr'io.fenjur  ) 


A 


fecunda  demonftratur  ( per  9.)  Invent!  area  trian- 
guli  facile  invenitor  angulus  A , fiat  ut  reftangu- 
lum  fi  b AB , AC  , ad  duplam  aream  trianguli  ira 
finus  totus  ad  finum  ai  guli  A,  (per  coroll.)  pro- 
pofitionis  odav*  hujus. 

Prxxu  logtrtthmicx. 

fLogarithmum  femifumm* , 
j Logarithmum  different*  lateris  BC  i fe- 
mifumma, 

Adde<  Logarithmum  di  fferenti*  latciis  AB  a fe- 

I mifumma , * 

Logarithmum  different*  lateris  AC  ! fe- 
rn 1 fumma. 

Hujus  fummz  dimidium  eft  logaiiihmus  Are* 
ttianguli, 

f Hunc  logarithmum  arc* , 

J Et  logarithmum  finus  totiusj 
. I E quorum  fumma  fubtiahes  loga- 

...  1 rithmtim  femifumm* 

Turn  Adde<  ^ logarithmum  d.ffeienti*  late- 
j ris  B C. 

j Rrftabit  logarithmus  tangcntis  fe- 
^ tnianguli  A. 

Aliter. 

Ulac  hanc  tradit  prnxin  ut  addantut  omnia  la- 
tcra.  fiatque  cotum  fumma  5 c femifumma;  i qua 
/iiigtllalina  lateta  angulum  quxfitum  compte- 


hendentia  fubttahanrar , habeaturque  fingulurum 
differentia.  Turn  fiat; 

Ut  latus  AB 

Ad  differentiam  lateris  AB  , 

Ita  differentia  Liens  BC 
Ad  quartum , 

Item  ut  latus  BC 
Ad  finum  totum , 

Ita  quart  us  mini  ecus  prius  inventus  , 

Ad  feptimum. 

Hie  fcpnmus  nuracrus  multi  pi  icetur  per  finum 
totum  , h 'jus  produdi  radix  quadrauctit  finus 
fennflis  Angult  A. 


Vel  facildt  Adde  logarithmum  finus  totiue 
logatithmo  feprimi  numeri , femiffis  fun, mi  eft 
logsiuhmus  finus  dimidii  anguli  A. 

J.egxritbmicc. 

proponatur  angulus  ABC  quxrcndus. 

(AC  1x77 
Latera  < A B 86/ 

(BC  . 6*x 
Summi  laterum  1774 
Semifumma  1587 

D flfcrentia  later. A B.  /11  l°g-  7*7^7°/ 
Differentia  later.  BC.  755  log*  ***779479 


Summa  /.  5956174 
Subtrahe  logat.  AB  8 6/.  a*  9570161 

Logarithmus  quarti  <u  finu  toto  1 x.  6 , 86013 
Subuahe  logar.  lat.  BC  6jx.  x.  8007171 

Logatithm.feptimi  cu  finu  toto  19  8)78841 
Scmiflis  eft  log.finus  grad. 58. 6 -7  9.9x894x1 
Hujus  duplum  gt.  116.  13'  eft  angulus  quxfi- 
tus  ABC. 

Aliter. 

Fad!  ut  pritts  femifumm!  .fubtradifqoe  abca 
lateribus  AB , BC  angulum  quxfitum  comprc- 
hcndcntibus  , ut  habcantur  corum  differentir  i 
femifumma;  fubtrahe  logarithmos  prxdiftotutn 
laterum  ! finu  toto , ut  habeanmr  eorum  comple- 
menta  Arithmetic!;  qux  addes  logarithmis  d ffe- 
rentiarum  inventarum  ■,  femiflis  fumm* , exit  lo- 
garithmus  dimidii  anguli  quxfiti  , 

Ut  incodcm  triangulo  ABC, 

Latus  AB  86/.  compl.Arithm.  7. 06x9859 
Latus  RC63X.  compLArithtn  7.  199x829 
Differentia  AB  /11  1.7 1767c ^ 

Differentia  EC  755  *•  8779469 

Summa  19. 8/78841 

Scmiflis  logarithmus  femianguli  B 9. 9x8942 1 
Vcl  log.  finus  femianguli  ABC  j8.  6 -7*  idcoque 
totalis  angulus  eric  graduum  1 16.  • }• 

Hxc  fecunda  praxis  cum  priori  comcidir,  in  qua 
fnbtrahebamur  logarithroi  Lterum  ; cum  ergo  in 
ca  bis  rouatur  finus  totus,5t  fubttsliantur  latera 
AB , BC,5c  dfciqux  panes  addantur  , poffunt  hi 
laterum 
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TRIGONOMETRIC 

LIBER  QVARTVS. 


Ifagogicus  ad  folv.enda  triangula  Cphxrici. 


DEFINITIO  UNICA. 

Angulus  duorum  circulorum  in  fphxra  eft  an- 
gulus quern  plana  corum  comprehends  nr. 


Sint  duo  dreali  in  fphxra  ABCD  , AECF , fit 
pknorum  communis  fc&io  AC, ad  quam  ex  corn- 
muni  pundo  G in  Gngults  planis  excicenriu  per- 
pendiculares  BG  > EG » comprehtndentes  angu- 
lum  BGE,  is  eric  angulus  inclination*  piano  rum, 
feu  angulus  B AE,q  iem  du6  circuli  prxeipue  ma- 
ximi  ABCD,  AECF  in  pundo  A comprchcndut; 
hujus  anguli  menfura  eft  arcus  BE,  maxi  mi  circu- 
li B E D F , ex  polo  A ad  intervallum  quadrant  is 
deferipti , cujus  nerope  centrum  eft  in  axe , AC , 
imm&  eft  iplum  centrum  G,  paritcr  anguli  ad  ver- 
ticemoppofiti  FAD  arcus  FD  eft  mcniura;At  cum 
anguli  BGE,  FGD  ad  verticem  lint  xquaJes,erunc 
esc  arcus  BE  , F D xquales  •,  quare  cum  angulus 
perpend icularium  EG,  BG  , nempe  BGE  xqualls 
fit  oppofito  fibi  advertieem  angulo  FGD  , no- 
tum  eft  per  fe  , dam  duo  circuit  maximi  fe  fe- 
canr  verni  gratia  ABCF , AECF  in  pundo  A 
fieri  angulos  BAE  , FAD  oppoficos  ad  vertkem 
equates. 

Item  cum  anguli  B G E , E G D fine  xquales 
duobus  redis , erunt  6c  anguli  BAE  , EAD  duo- 
bus  redis  xquales  : cum  igitur  maximus  circulus 
alium  fccat  & angulos  ad  verticem  op  pod  cos 
xquales  invicem  emcit  ; 6c  duos  vicinos  nine  in- 
de  icquales  duobus  redis  ; 6c  circa  unum  pun- 
dum  in  fuperficie  fphxrx  aftusnprara  angulis 
omnes  fimul  fumptis  , quatuot  tan  turn  redis 
equates  erunt. 

Item  cum  arcus  BE , non  tantum  fit  menfura 
anguli  BAE  , fed  etiam  anguli  BCE  , quoties  duo 
circuli  maximi  fe  (ecanr,  erunt  anguli  Umicircuto 
oppofiu  xquales,  nempe  BAE , BCE. 

Suppono  aurera  libros  Tbeodofii , ne  ea  repe- 
tere  cogar  , qux  in  iis  clare  demonftrata  conri- 
nencur , prxripufc  quod  circulus  maximus  per  al- 
terius  polos  tranfiens,  cum  eo  angulos  redos  offi- 
cial. Agimus  autem  hie  dc  triangulis  fphxricis. 


Eropositio  i. 

Theorcma. 

Si  ex  pmS*  quod  circuli  point  non  fit  ( fiv 
circulus  tile  fit  maximus  five  non  ) plurimi  c*~ 
dant  arc  h*  maximerum  circular  urn  in  eiut  cir- 
cumjc ran  Urn , maximus  efi  tjui  per  polum  tran- 
fit » dr  relifUHi  minimus  : maxima  vie  ini  tree 
majorcs  funt : faeientque  ex  parte  maximi  cum 
priori  circulo  an^ulum  abtufum- 


Punduro  A in  fuperficie  fphxrx  aftumptum, 
non  fit  coins  circuli  BCDE  , ducanrarque  a pun- 
do  A plurimi  arcus  maxtmorumcirculorum;nem- 
pe  AFB  per  polum  F tranfiens)  AC;  AD;  A£  i di- 
co  arcum  AFB  efle  maximum; AE,  miniroumi  AC, 
minorem  quam  AFB  ; 6c  major em  quam  A D i 
item  angulos  ACB , ADB  obtufos  efie.  Primo 
cum  arcus  AFB  tranfeat  per  polum  circuit  BCDE, 
ilium  perpendicularicer  , 6c  bifari&m  divider  ( per 
i f.  i.  Tbead.  ) ergo  E G B communis  fedio  dia- 
meter erit,  & fcmic  it  cuius  BAB , perpendiculari- 
ter  infiftet  circulo  BCD  , 6c  cum  F fit  polus , eric 
arcus  A E minor  fcmidc  fcmicirculi  E A B quare 
( per  lemma  ad  pro^.if.  x.Thead. ) linea  AB  ma- 
xima eric  , AE  minima,  AC  major  quam  AD  i 
ergo  6c  arcus  AFB  maximus  erit , AE  minimus, 
AC  major  quam  AD , cum  fine  arcus  rqualium 
circuloruro , id  eft  maximorum. 

Item  intelligatur  dud  ex  polo  F,  maximus  cir- 
cnlus  FD,  qui  duAus  non  eft  in  figura , eflet  an- 
gulus FDC  redus  ( per  ij.t.Tbeod. ) ergo  angu- 
lus  A D C major  redo  nempe  major  fiia  parte, 
ergo  obenfus,  6c  confequencet  angulus  ADE  adb- 
cus  j quod  erat  demonftrandum. 
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PROPO 
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PROPOSITIO  VI.  diio  C.E*  A,  & C »I  (wliMutcivallo  qnaJiancij 


Theorem*. 

Triangulum  fphsrieum  cujut  anguli  ad  bafin 
“j Hales  font  , eji  Ififcelet. ' 


Sitit  in  triangulo  fphxrico  ABC  , anguli  ad 
bafin , ncmpc  ABC  , ACB,  xquales.  Dico  trian- 
guluni  efle  ilofecles.fcu  laicta  AB.ACcITc  zqiu. 
Pa.  Si  enim  AB  eiTer  majus  , abfcindatut  B D, 
xq  lale  lateri  AC  , ducaturque  arcus  maxitni  CU'- 
culiCD  (per  10.  i.TW.) 

Demonftratio  trianguls  ABC  , DCB  hibent 
latua  BC  commune  . & latera  AC.  BD  zqualia, 
& infupec  angulos  B , 8t  ACB  zquales  ; erg . 
( P"  4-  ) zqualia  font , totum  it  pars ■,  quod  ell 
■blurdum. 

PROPOSITIO  VII. 
Thcorcma. 

Si  Jus  triangula  fpharica  , fingula  latera  faults 
squalid  habuerint  ; angulst  quoque 
equates  babe  bunt. 


Djo  triangula  ABC  , DEF  , habeant  fingnla 
latera,  fingulis  xqualia,  dico  angulos  quoque  ha- 
bere xquales.  Ex  pun&o,B  ut  polo  intcrvallo  BA 
dcfcribuur  arcus  GA,  6c  ex  C intervallo  CA 
defer ibatur  arcus  AH. 

Demonftratio.  Intclligacur  latus  EF,  fuperponi 
lateri  BC,  congruet  cum  fit  xqualc.  Dico  quod  in 
tali  cafu  pun&um  D,  cadet  in  A,  neque  enim  po- 
te(l  cadcre  ultra  aut  citra  araim  AG , alioquin 
•rais  ED  , major  aut  minor ; neque  etiam  cicra, 
am  ultra  arcum  AH  j ergo  cadet  precise  in  in- 
tcrfc&ionem  illorum  arcuum  , id  eft  in  pun&um 
Aj  cum  quilibet  arcus  fit  fcmicirculo  minor  ( per 
csrsll.  3. ) congruent. 

PROPOSITIO  VIII. 

Problema. 

Ad  datum  punftum  circuit  maxim*  , csnjluuere 
unguium  dato  equate  m. 

Sic  datum  pun&um  A circuli  maximi  AB , in 


circuli,  defcribantiir  DF.  FG.fianrque  arcus  DE, 
BG  xquales , turn  per  A 6c  G deferibatur  maxi* 
mus  circulus  ( per  10.  t.Theod.) 

Dcmonftracio.  Arcus  BG  , DE  fimt  mcnfiirz 
angulorum  A & C ; fid  illi  font  xquales  inter 
fe  ergo  angnli  A , Sc  C inter  fc  xquales  crunr. 

COROLLAR1U  M.  * 

Potcrant  ex  A & C ut  polis  deferibf  quit ibet 
circuli.  Quorum  arcus  ( per  10. 1.  Throd.)  fimiles 
elfent  arcubus  DE  , BG  , atqite  adc6  tarn  bene 
clfem  menfurx  anguloruin  A 6C  C. 

B3603a5tt533»6a  63039858#  63.*.66£58S 63  5g  g3936S 
PROPOSITIO  IX. 

Theorem*. 

tn  triangulo  fbberico  major  anpn!tu  , major i 
angulo  fubtcndtsur. 


A 


Sit  in  triangulo  fphzrico  ABC,  angnhis  ABGi 
major  angulo  A : dico  latus  AC  oppofitum  ma- 
jori  angulo  majus  efic.  Fiat  augulus  ABD  argulo 
A zqualis. 

• Dcmonftratio.  Cum  anguli  A & ABD  fint  z- 
quales  ; crunt  (per  6.  hu'<* ) latera  AD,  DB  xqua- 
lia,  dc  addito  communi  DC.crunc  latera  BD,DC, 
zqualia  lateri  AC  , fid  latera  BD  , DC  func  ma- 
jor* latere  BC  (per  3. ) ergo  latuS  AC,  majus  eft 
latere  BC.Converfa  it*  dcmonftratur.Pofiro  latere 
AC  majorc  quam  BC  , dico  angulum  ABC  ma- 
jorem  die,  qi  am  A.  Si  enim  diet  zqualia,  hrera 
eiTent  zqualia,  fi  A major  diet  quam  ABC.Ijius 
BC  majus  diet  quam  AC j contra  fuppoficioncm. 

eat*3ft5;ia6aoaffl55«5Wfie  ms-msu  sa  .v,  wo&'jl  eg 
PROPOSITIO  X. 

Theorems* 

Si  triangulum  duo  latera  , fingnla  fingulis  aqua-, 
lia  habtat  lateri  bn*  alterius  , angtilum  vers  its 
contt-num  ma\ornn:  bafin  qusque  baft  tnayorem 
habebit.  Et  vici/firn  fi  bafin  bafi  maiortm  ha- 
beat  , unguium  quoque  ntaiorem  habebit. 

Duo  triangula  fphxrica  ABC,  EDF  habeant 
Uteca 
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l„,„  AB.rE.AC,  FF  ingulf 

BAC  tmjot  angulo  E j dico  balm  BC , inajorem 


A B 

4>A 


e(Tc  baft  DF.  Fiat  enim  angulus  BAG,  zqnalis  an- 
gttlo  E,  & lams  AG  , zqnalis  angulo  EFjducan- 
curquc  arcus  BG  , GC. 

Dcmonftratio.  In  rriangnlis  ABG,  DEF , bales 
BG , DF  zqiules  er<mt  (per  4.  huiut ) luifus  cum 
Iitera  AG  , AC  fint  zqualia  , urpote  zqualia 
latcri  E F,  mint  anguli  AGC  , ACG  zqualcs  , 
fed  angulus  BGC,  major  eft  angulo  AGC  , & 
•ng  d'is  BCG  , minor  arg’to  ACGj  ergo  angu- 
lus BGC  major  eft  angulo  BCG  » ergo  (per  pr j- 
cetUnrrm  ) bafts  B C major  eft  , quam  B G , 
fen  DF. 

Converfa  ita  demon ftrarnr.  Supponatur  bafts 
BC  major  quam  DF  , dico  angiilum  BAC  ma* 
jorem  ellc  angulo  E ; ft  enim  non  fir  major  , erit 
minor,  aur  zquaiis  j ft  psimum , b.ifis  BC  minor 
elfirt  baft  DFj  ft  (ccundum,  zqualis  forti;  utrum- 
que  contra  (uppoficioncm. 

PROPOSITIO  XI. 


externus  ACD , zqualis  eft  angulo  intemo  B ; tc 
cum  anguli  ACD  , ACB  aquakj  fiat  duobus  rc- 
Ct  s , emm  B Sc  ACD  atq  'ales  duobus  ic&is. 

Vicifliin  ii  angulus  ACD  zqualis  li  angulo 
B,  Sc  confequeiuer  angili  B Sc  ACB  fuctuic 
zqualcs  duobus  rc&is , ciunt  anguli  ACD  » & D 
zqualcs  , & ( f er  6. ) latcra  AC  , AD , ergo  BA» 
AC  zqualia  erunt  femicirculo. 

Sccundn*  fi'  t AB.AC  majora  fcmicjrctilo,ciJni 
BAD  fit  fcmicirculus , eric  latus  AC  luajus  quam 
AD  , & angulus  D Feu  B major  quim  externus 
ACD  1 angulus  ergo  externus  minor  erit , quam 
Bi  & cum  ACD,&  ACB  Tint  zquates  duobus  re- 
tlis , ernnt  B & ACB  majbres  duobus  redis. 

Viciffim  ft  ACD  minor  fit  quam  angulus  B, 
leu  anguli  Fupra  baftn  majores  ft  in  ductus  n&s* 
erit  angulus  ACD  minor  quim  Di  ergo  latus  AC 
major  area  AD » & ciim  AD , AB  componant  fe- 
micirculum  * erunt  AB , AC  majora  fauicir- 
culo. 

Tertio.fint  BA  > AC  minora  femicirculo , cikm 
AB,  AD  efficianr  femicirculum , erir arcus  AC 
minor  quam  AD  \ ergo  angulus  ACD,  externus* 
major  erit  angulo  D,  aur  intemo  B,&  cum  ACD. 
ACB  zqualcs  Tint  duobus  rcdlis  , erunt  angtili  B 
& ACB  lupra  baftn  minores  duobus  rc&is. 

Vicifltm  ft  angulus  |A  C D externus  major 
fit  angulo  B , atque adco  anguli  B Sc  ACB  F- 
pra  balm  minores  fint  duobus  rc&is  , erir  an- 
gulus  ACD  , major  quam  D ; ergo  arc’s  AD, 
major  erit  quam  AC,  ergo  lac  era  A B , AC  mino- 
ra funt  femicirculo  ■,  quod  crat  demonftrandum. 


Theorema. 

Si  duo  latcra  trianguli  fvh  tries  fint  aj  it  alia  f mi- 
cirevlo  , & bafts  producatur  : erir  angtsl h*  *x- 
terptu  imemp  tjua  is  , & anguli  fupra  baftn, 
a.’ua'er  duobus  reEht  ; fi  fint  maiora  externus 
interne  mtior  erit , <£•  anguli  fupra  b.-.fin  mi- 
tt ire  j duabut  reElit\(i  fit  minor  a fmicircttlo , 
rxicrnus  Intemo  maior  amrnli  fupra  ha- 

A,  masons  duobus  reElis. 
p'icijfim  fi  utu  externa*  intemo  , oppofito 
ay ualit  fuerit , air  anguli  fupra  bafin  aquales 
duobnt  reElis  , latcra  duo  aqualia  erunt  femi - 
circuit.  Si  externsu  intemo  major  fit  , & angu  i 
fi‘prd  bafin  minaret  duebsti  re  Elia  , later  a mo- 
tor* erunt  femicirculo.  Denitfue  fi  externus  in- 
iemo  minor  fuerit , aut  anguli  fupra  bafin  m.t- 
iores  duobus  reElis  * erunt  later  a minora  fimi- 
circulo. 

In  triargulo  ABC  duo  latcra  AB  * AC  fint 
rqualia  femicirculo.  Dico  produ&a  baft  BC  , uF- 
qnc  ad  D , angulnm  externum  ACD  , zqualem 
eire  interno  oppofito  B.  item  angulos  ACB, ABC 
zqualcs  ellc  duobus  rcciis. 

Dcmonftratio.  Arais  AB , AC  zqualcs  fuppo- 
nuntut  femicirculo  , fed  B A D eft  femicircului 
ciim  citculi  maximi  fe  bsfarikm  fcccnt : ergo 
latcra  AC  % AD  funt  xqualia  ; ergo  ( per  y. ) an- 
gnli  ACD , Sc  D funt  zquales ; Fed  anguli  B & D 
fiiat  zqualcs  ( per  depn.  hulas  ) ergo  angulus 


PROPOSITIO  XII. 

Theorema. 

In  triangulu  fphtricit  Ififetlibm  , fi  later  a fint 
quadrantes  , anguli  ad  bafin  rctli  erunt  \ fi 
matores  cjuadrante t obtufi  ; fi  minoros , acutr, 
& vicijfipt. 


A 


Crura  AB,AC  trianguli  Ifofcelis  ABC  fint 
qtudrantes,eruntque  ( per  1 1.)  anguli  ACB,  ABC 
duobus  re&is  zquales,&  cum  Fmt  zqualcs  (per  5.) 
re&i  erunt. 

Vicifllm  fint  anguli  B , & ACB  re&i , latcra 
AB,  AC  ( per  ij.i.Tbeod.)  tranfeunc  per  poluin 
circuli  BC  , qui  cura  fint  maximus  ; crunc  arcu* 
AB,  AC  quadr  antes. 

a Lateta  AB,  AC  fint  majora  quadranre,  an- 
guli B,  & ACB  majores  erunt  duobus  re&is  , Sc 
cum  fint  zqoale*  inter  fc  ( per  5. ) ucerquc  obt^u- 
fus  erit. 

E contra  Anguli  B&  ACB  fint  obtufi  ; ambo 
fitnul  majores  erunt  duobus  teftis»quarc  externus 
ACD  , minor  erit  quam  B , ergo  f per  1 1 . ) latcra 
AB.AC,  majora  erunt  femicirculo,  & cum  zqua- 
lia  fint,utrumqne  mains  erir  quadrante. 

3 Latcra  AB  , AC  fint  minora  quadrante,  ca 
fimul 


Di< 


Gc 
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fimul  fumpta  minora  erunt  fcmicirculo ; ergo 
( per  ii.)  angnlus  externa*  ACD  major  eric  in- 
terno  B,  Sc  duo  B,&  ACB  minores  erunt  duobus 
reftis  , Sc  cum  fint  xqualcs  ; uterque  acutus  erit. 

Dcniqne  uterque  B Sc  ACB  lit  acutus,  cnint 
duo  fimul  xquales  duobus  redis  ergo  (per  1 1. ) 
duo  latera  A B » AC  minora  erunt  fcmicirculo , & 
cum  ( per  6. ) xqualia  fint , utrumque  minus  erit 
quadrauie  , quod  erat  demonftrandum. 
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BAC,  major  erit  quam  ACE  , Sc  addiris  utrinque 
ECDi  Sc  B xqualibus  ; Sc  AC Bcommuni, erunt 
tres  anguli  B , BAC  , Sc  BCA  , majores  angulii 
ECO>  ACE,  BCA , hoc  eft  duobus  redis. 


PROPOSITIO  XIII. 
Theorem*. 


Cu<nfi-<Tfl'j!te  trUnguli  fphtrUi  , omnes  anguli 
duobus  rellis  font  maiores  , & fex  reths 
minores. 


Proponatur  quodcumqne  triangulum  fphxti- 
cum  ABC  ; dico  omnes  eius  angulos  fimul  furo- 
pro*  majores  elTc  duobus  redis  , producaun  la- 
tus  BC  in  D,  angnlus  externus  ACB  , vcl  eft  ma- 
jor , vcl  minor,  vel  xqualis  angulo  externo  B.  Sit 
prim6  xqualis. 

Dcmonftr.  Cum  angulus  ACD  xqualis  fir  in- 
terno  B,  ergo  ( per  1 1.  ) anguli  B.  & ACB  ad  ba- 
lm firni  duobus  redis  xqualcs  : erg-»  tres  majores 
funt  duobus  redis.  Sit  fecundo  ACD  minor  an- 
gulo B. 

IXmonftratio.  Addito  communi  ACB,  erunt 
ACB  , ABC  majores  quam  ACB  , ACD,  qul  ca- 
men  xqualcs  funt  duobus  redts  ; ergo  multo  ma- 
gis  tres  anguli  majores  entnt  duobus  redis. 

Denique  angulus  externus  ACD  major  fit  an- 
gulo interno  B,  fiatquc  angulus  ECD  ill’  xqualis; 
proditcatur  CA  donee  conairrat  cum  CE. 

Dcmonftratio  cum  angulus  cxrernus  ECD, 
xqualis  fit  interno  B , Tarcra  BE,  C E erunt 
( per  1 1 .)  xqualia  fcmicirculo;  ergo  EC,  A E mi- 
nora erunt  fcmicirculo , Sc  ( per  candem)  angulus 
externus  F A E , am  illi  oppofiius  ad  verticem 


Sccunda  pars  facile  demonftratur , nempe  trej 
angulos  A,B,C,  minores  clfc  6 redis.  Producan- 
tur  tria  latera,  anguli  DAC,  CAB  ( per  dejlhuius ) 
xqualcs  funt  duobus  tedis,  ficur  FCB  , BCA  , 
item  EBA  , ABC  ; ergo  tres  BAC  , ABC.  ACB, 
minores  funt  fex  redis  ; quod  crat  demonftran- 
dum. 


PROPOSITIO  XI  Y. 
Theorema. 

Si  duo  triangula  fphdrica  lubean  duos  angulos 
fingiiUiim  aquales  cum  Angulo  adidceniet  ilia 
erunt  omnino  tqu.tlU. 


c 


Triangula  ABC  , DEF  habeant  angulos  B , Si 
E ; C Sc  F,  Sc  latera  BC,  EF  his  adjacencia,  xqua- 
lia ; dico  ilia  omni  fenfu  xqualia, hoc  eft  habere 
rcliqua  latera  fingillatim  xqualia. 

lntelligatur  FE,  fuperponi  Uteri  BC  ,cum  fine 
fcmicirculo  minores  , fpatitim  non  comprehen- 
dent,  alioquiti  client  ambo  arcus  fcmicirculi,  igi- 
tur  in  tali  fiipcrpofitione  BC  , EF  , quadrabunt; 
tunc  autem  larus  ED  quadrabit  lateri  AB,  alio- 
qufn  angulus  E major  , ant  minor  eflet  angulo  B, 
contra  fuppofitionnn ; idem  dicito  de  latere  FD, 
ergo  quadrabunt  fibi  invineem  triangula : ergo  in 
omni  fenfu  funt  xqualia. 
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Dc  Rcfolutione  triangulomm  fplmicorum  rcftanguloruin. 
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PROPOSITIO  t 
Theorema. 

/ n triangmis  fphtricis  univerfis,  ft  mu  laterum,font 
fiiiubui  ungitlorum  nppcjitontm  pxtportionalet. 

Primo  proponatur  triangulum  fphxticum  re- 
Tom.  /, 


dangulum  ABC,  enjus  nempe  angulus  ABC  re- 
dos eft  ; dico  ita  clfe  fimim  anguli  redi  ABC  ad 
finum  hypothenufx  AC,  ut  finus  anguli  BAC, ad 
finmn  laceris  B C. Pci ficiantur  quadt antes  ABG, 
ACD  , Sc  ex  A ut  polo,  intenrallo  quadrantis  dc- 
feribatur  arcus  DE.&  ex  ccntro  fplvxrx  F ducan- 
tur  lines  FD,  FB,FE.  FA  cum  pundum  A perti- 
neat  ad  plana  circulorom  ABE , ACD , ficut  Sc 
Y Y y ccntium 
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centrum  fph*r* , quod  eft  in  planis  omnium  cir- 
culorum  maxiraorum  , crit  AF  communis  eorum 
feckio,  ficut  FB  , communis  fedio  planorum  AB, 


BC.  Dacantur  idAF.FB,  F£  perpendiculars 
CH,  Cl, D G,  qux  crunt  finus  arcuum  AC  , BC, 
DE  , & cum  arcus  DE  fit  menfura  arcus  CAB, 
eritDG  finus  cjufdem  anguli  CAB.  Item  cum  ar. 
cus  AD  fir  quadrans  , erit  FD  finus  totus , & an- 
gulus  AFD  reftus.  Jungarur  HI , probate  debeo, 
ita  c(Te  finum  anguli  reai  nempc  FD  ad  DG  , fi- 
num  arcus  DE  , leu  finus  anguli  CaB  , ficut  C I 
finus  hypothermia:  AC  adCH  finum  latcris  BC; 
quod  ptobavero  ft  odcndcro  triangula  FGD.1CH 
efle  xquiangula. 

Dcmonftratio.  Cum  linca  FB  fit  communis  fe- 
aioplani  ABEF  , Sc  plani  FBC  ad  ipf«m  redi, 
cum  angulus  ABC  fiipponatur  redus , fitqu«  du- 
dla  CH  ad  ipfam  pcrpcndicularis,  hie  (per  j. 
def. 1 1 .End. ) ccit  re&a  ad  planum  A B E F , & 
( per  4.  def. ) cjufdcm  angulus  CHI  redus  crit. 
Sicut  angulus  FGD  redus  eft.  Item  cum  planuin 
ABEF  fit  rc&um  ad  planuin  EDF,cum  arcus  EA 
t ran  feat  per  polum  arcus  ED  , fitque  DG  perpen- 
dicularis  ad  FE  , communcin  fedionem,rcda  crit 
ad  planum  ABEF  , ad  quod  reda  oftenfa  eft  linca 
CH ; ergo  ( per  6.1 1 .£**/. ) line*  DG  , CH  funt 
parallel* , fed  oarallelx  ctiam  funt  IC , FD  cum 
fint  pcrpendiculares  ad  eandem  FA  ergo  ( per  jo. 
mz. Enel.)  anguli  FDG,  ICH  zquales  funt,  Sc  cum 
prztcrca  anguli  DGF  , CHI  fint  oftenfi  zquales 
triangula, zquiangula crunt : ergo tper  j.6.)ita  eric 
FD  finus  totus , feu  anguli  icdi , ad  DG  finum 
anguli  CAB  , ut  1C  , finus  latcris  AC, ad  CH  fi- 
num latcris  BC.  quod  erat  demonftrandum. 

Si  id  probandum  dc  angulo  ACB,&  latcie  AB, 
alitcr  exhibenda  eflet  figura. 

Hzc  demon (Iratio  proccdit  de  angulo  redan- 
gulo.cu  jus  angulus  dc  quo  agiiur  acutus  cft.Ean- 
dem  oftendo  in  triangulo  redangulo  habente 
unum  angulum  cbtufum.  Proponatur  ergo  trian- 
golum  ABC  rcdangulum  ABC , cujus  angulus 


AB  i DC  ,CB  eundem  finum  habent , cum  fint 
fibi  invicem  fupplcmenra  ad  femicirculum  : ergo 
ita  eft  finus  totus  ad  finum  latcris  A 13  , ut  finus 
anguli  CAB  ad  finum  latcris  oppofiti  DC quod 
erat  demonftrandum. 

Ter tio  proponatur  tri angulum  nonredangu- 
him  ABC  i dico  ita  dTc  finum  anguli  ABC  ad 


finum  lateris  oppofiti  AC,ut  finus  anguli  ACB* 
ad  finum  Uteris  AB.  Deroittatur  ex  A ad  balm 
BC  arcus  pcrpcndicularis  AD , qui  prim&  cadat 
intra  triangulum. 

Dcmonftratio.  In  triangulo  redangulo  ADC 
ita  eft  finus  totus  ad  finum  AC,ut  finus  anguli  C 
ad  finum  Uteris  AD  ( per  prirnam  partem  husm  ) 
Item  in  triangulo  redangulo  ADB  ira  eft  finus 
AB  ad  finum  tonim  ,ut  AD  ad  finum  anguli  B; 
eft  igitur  perturbata  ratio,  quarefper  ij.j.EmcJ.) 
ita  eft  finus  AB  id  finum  AC  , ut  finus  ACB  ad 
finum  ABC  ; quod  erat  demonftrandum. 

Eadem  dcmonftratio  fuam  vim  obcinct , dum 
arcus  pcrpcndicularis  cadit  extra ; fed  in  tali  calu 
anguli  ABC  , ABDcundcm  finum  habent. 

COROLLARHJM. 

In  triangulo  quocumquc  datis  ditobus  lateri- 
bus  & angulo  uni  eorum  oppofito,  innotefeit  per 
regulam  trium  angulus  alieri  lateri  oppofitus.  Pa- 
ritcr  cognitis  duobus  angulis,  Sc  latere  uni  eorum 
oppofito,  datur  aliud  lams. 

PR  OPOS1TIO  IK. 

Thcorema. 

/ n tri  angulis  ref}  anguli*  , ita  efi  finus  totus  ad 
finum  later  it  adjaietitis  angulo  retto  , ut  tan* 
gens  anguli  ad  range ntem  latcris  & oppofiti. 


A 


A 


ACB  redus  fit , Sc  angulus  BAC  obtufus , dico 
ita  efie  finum  anguli  ACB  ad  finum  latcris  op- 
pofiti AB,  ficut  finus  anguli  BAC, ad  finum  latc- 
ris BC.  Producantur  latera  BA  , BC  donee  con- 
currant  in  D . fietque  aliud  triangulum  DAC,  in 
quo  angulus  A CD  redos  crit  , Sc  angulus  CAD 
acutus,  cum  CAB  fit  obtufus. 

Demonftratio.  In  triangulo  CAD  ita  < ft  ( per 
purtlum  pr  tee  dens  ) finus  anguli  redi  ACD  ad 
finum  latcris  DA.  ut  finus  anguli  DAC.ad  finum 
latcris  DC, fed  anguli  DAC  , B AC,  Sc  lateta  DA, 


Proponatur  triangulum  ABC  redan gulum  in 
B,  dico  ita  ciTc  finum  totum , feu  quadramis  AC, 
ad  finum  lateris  AC,  ut  ungens  anguli  BAC  a d 
tangentem  latcris  oppofiti  BC.  Perficianrurqua- 
drantes  ABD  , ACE,  & ex  A ut  polo,  inters- alio 
quadramis  , deferibatur  arcus  ED  , ducanturquc 
ex  centro  fphzr*  F , line*  F E G,  F C H , FB, 
FA  ; turn  in  piano  FDE  ducatur  DG,  perpcndico- 
laris  ad  FD,  qux  ( per  i6.$.Euel. ) tanget  arcunt 
DE,  critquc  cius  tangens  , Sc  cum  arcus  ED  fit 
menfura  anguli  B)VC,  erit  ctiam  tangens  cjufdcm 
anguli.  Ducatur  item  in  piano  F B H linca  H B 
perpend  icu 
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perpendiculars  ad  FB  qux  eric  tangens  arcus  BC, 
ducatur  ex  pundo  B linea  B I pcrpcndicularis  ad 
FA , jungarurque  HI , oftcndcre  dcbco  ita  e(Ic  fi- 
nun  totum  FD  ad  BI  >i  un  arcus  BAi  ficut  DG 
tangens  anguli  BAC  ad  BH  rangentem  arcus  BC; 
quod  prxft.tero  fi  oftendero  criangula  BIH,  FDG 
efle  aequ’a.g’ila. 

Detnonftratio.  Cum  angulus  ABC  fupponatur 
redos  ( per  dr  fin.  huius  ) plamun  BFH  redum  eft 
ad  planum  ADF.  Pariter  cum  arcus  AD  tranfeac 
per  polum  A , arcus  DE  eric  planum  FDE  re- 
turn ad  id-.' in  planum  ADF,  fttnc  autem  ad  com- 
munes fediones  FB , FD , dud*  pcrpendcularcs 
GD.HB,  qo*  ( per  fJefi.t  t.Ettcl. ) eruntredz  ad 
planum  ADF  , ergo  { per  6.1 1.  ) erunr  parallels 
inrer  fc  , fie  anguli  GDF  , HBI  redi  erunr;  item 
plana  per  eas  dud  a nempc  GDF  , HBI,  erunr  ad 
idem  planum  AFD  reda  , & cum  ad  commune* 
fediones  Bl  , FD  duda  fit  pcrpcndicularis  F A ; 
hxc  erit  ttda  ad  ca  plana;  ergo  anguli  FIH  , IFE 
redi  erunr : parallel?  igirur  turn  line*  FE  , IH: 

Fed  line*  iB  FD  font  etiam  parallel*  cum  ad  can- 
dem  FA  fint  pcrpcndiculares : quare  ( per  10.1 1.) 
anguli  BIH  , DTE  funt  equates  , ergo  triangula 
BIH,  FDG  fimt  xquiangula  , & ( per  f.6.Eutl. ) 
ita  eft  FD  finns  torus,  ad  DG  tangenrem  anguli 
BAC  , ut  B I finus  lateris  AB  ad  BH  rangentem 
later  is  BC  ; quod  crat  demon ftrandiun. 

CO  ROLL  ARIUM. 

Si  fint  plurima  triangula  rc&angnla  ABC , 
ADE,Habcmia  prxtcrca  alium  angulum  A xqua- 
lem , aut  cundrm,  dico  ita  c(Te  finum  AB  ad  ran- 
gentem BC  , ficut  finus  AD,  ad  rangentem  DE; 
prrfcdis  enim  quadrant ibus  ut  prius.  Quia  ita  eft 
finus  totut  J finum  AB  , ut  tangens  anguli  A ad 
tangenrem  DE  , 5c  p niter  iraeft  finus  cotus  ad 
finum  A B , ut  tangens  anguli  A , ad  tangentem 
BC,  ira  crit  finus  AD  ad  finum  AB  , ut  tangens 
DE  ad  tangentem  BC. 

Quamvu  ex  his  dud' us  Throrematibus  fiolvi 
poffint  omnia  triangula  fphiric a rr Stangula,  *uia 
rumen  mult  a occurrunt  ambiguitates , idea  rel'njna 
Thtorematu  addenda  funt. 

• PROPOSITIO  III. 

Theorem*. 

Si  duo  Trianguli  fiphxrici  latera  ccnt’wuentur , 
fiet  aliud  tt  Unguium  random  baftn  , & ungu- 
ium baft  oppofitum  habtns , cxterafijuc  partes 
priorum  fupplementa  ad  femicircmlum. 

Triangnli  fphxrici  ABC  , latera  BA»  BC  con- 
tinuentur  ad  conaufum  D,  dico  fieri  aliud  trian- 

Eilum  ACD,  cujits  eadem  bails  AC , idem  angu- 
1 bafi  oppofitus,  5c  rcbqux  partes  ,funt  fupple- 
mentaadfcmicirculum,  partium  trianguli  ACB. 

Dcmonftr.  ( Per  def.  hu\tu  ) anguli  B 5c  D funt 
equates  cum  anguli  D AC , CAB  fint  duobus  re- 
di s xqualcs , uuum  erit  altetius  fiipplementum  ad 
duos  redo* , aut  fcmicirculum.Idcm  didto  dc  la- 
Tm.  /. 
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terc  DA.rcfpcttu  Uteris  AB,  cam  OAB  (it  fcmi- 
cir cuius. 

Quia  prxeedentia  duo  Thcotcmata  videntur 
accommodata  eftc  iis  trianguli*  redangulis  quo- 
rum latera  funt  majora  quadtamc,  & anguli  acu- 
ti,  ope  iftius  accommodantut  omni  triangulo 
redangulo,  etiam  cujus  latera  funt  majora  qua- 
drante  ; nam  produdis  ejus  latcribus  ad  concitr- 
fum  ufque  , fiat  aliud  triangulum  rcdangulum 
cujus  latera  funt  quadtancc  minora. 
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PROPOSITIO  IV. 

Theorem  a. 

• 

Si  pr 0 due atur  crus  trianguli  re  Si  anguli  ufijue  a l 
pdos  alterius  cruris  ; fit  aliud  tri unguium  * 
commune  luiut  habens  , & rtlicfHM  panes  aut 
djjuules  purtibm  pracedentis  , aut  earum  fiup- 
pltmtma  ad  fiemcirculum  aut  complement*  nd 
angulum  reel um. 


T> 


Proponitur  triangulum  ABC  , rcdangulum  iri 
B.  producirurque  crus  BA  ufque  ad  pun&um  D, 
polum  alterius  cruris  BC , duciturque  latus  DC; 
dico  fieri  aliud  triangulum  ADC  . cujus  fingnlx 
partes  funt  vel  zquales  partibus  alrctius.vel  eo- 
rum  fupplementa  ad  fcmicitculum  , tc!  denique 
earum  complementa.  Nam  i .bafis  eft  eadem  AC, 
x latus  DC  eft  quadrans  , equate  angulo  B.j  an- 
gulus D zqualis,  ciuri  BC  alterius,  eft  enim  BC,- 
menfura  anguli  D.  ( per  def.  hujni  ) 4 an  gu- 
ilts DAC  eft  fupplementum  ad  femicirculum  an- 
guli BAC  , 5 anguli  AD  complcnientum  lateris 
AB  , 6 denique  cum  angulus  DCB  (per  if.  1. 
Theod.)  fit  redus,  crit  angulus  DCA  com  pic  - 
mentum  anguli  ACBjergo  fex  partes  unius  ttian- 
guli  refpondent , comodo  quodidumeft,  fex 
partibus  alterius  trianguli.  Idem  accidie  in  trian- 
gulo cujus  unurn  latus  eft  quadrans  , ut  in  ADC, 
fi  DA  producacnr  donee  quadrantem  perficiac 
fiet  triangulum  ABC',  cujus  angulus  B redus 
erit , BC  crit  menfura  anguli  D , See. 

PROPOSITIO  V. 

Theorem  a. 

In  triangulis  rtUanSlulis.erurafiunt  ejus  affeSlionis 
ac  anguli  ipfiioppojiti. 

Sit  triangulum  ABC  re  dan  gu  him  m A , dico 
quod  fi  latus  AC  comprchendens  angulum  re- 
dum  A fuerit  quadrans,  angulus  CBA  illi  oppo- 
firus  redus  erit  ; ficrus  fuerit  majus  quadrante, 
ut  AF  angulus  illi  oppofitus  FBA  major  crit  qua- 
drante, fi  fuerit  minor  quadrante  ut  AE , angulus 
EBA  acinus  erit. 

Demonftratio.  Angulus  A redos  fupponiftir; 

Y Y y ij  argo 
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CTgQ  ( rfr  if.7?W.)  drculus  ACD  per  polos 
cmris  AB  cranfit  , & cum  AC  dicatui  quadrans, 


erir  polus  punftmn  C,&  ( per  ij.x.Tbeed.)  an- 
gitis CAB  rc<^us  crir  ; ergo  angulus  FBA  obtu- 
liis , Sc  EBA  , acutus  , quod  crat  demonftran- 
dum. 

Converfa  ctiam  pater.  Si  enira  angulus  EBA 
fie  acutus  , fiat  ABC  reftus  j eritquc  C polus, 
ergo  AE  , minor  quadramc  , idem  dicito  de  an- 
gulo  obtufo  FBA. 

COROLLARIUM  I. 

Cognkis  angulis  > tollitur  ambiguitas  circa 
crura  j & cognitis  cruribus , ambiguitas  circa 
arg.ilos. 

Pro  foiVtndi  ambiguitatt circa  ba[in. 

COROLLARIUM  II. 

S*  crus  fnerit  quadrans  ut  AC , bails  CB  qua- 
drans  crit , cum  oftcndcrinms  punftuiu  C polum 
die  cruris  AB. 


latera  fiot  quadrantes,  vc!  unus  angulus  rc&us  fit, 
& unum  laws  quadrans  4 in  triangulo  xqiubun- 
tur  qnadraiui. 

Dcinonftcatio.  Sint  cnim  prime*  anguli  rc£li 
CAB  ,CBA,  uterque  arcus  CB  , CA  , crit  qua- 
drans.quia  { per  j j.  x.Theod.)  polus  eft  in  uito- 
qnc  arcu  BC  , AC  j ergo  eft  in  punfto  C,&  cum 
a polo  ad  maximum  circulum  fit  Temper  qua- 
drans , arcus  BC  , AC  cnint  quadrantes. 

SecundiS  arcus  AC,  BC  lint  quadrantes  netef- 
fario  punftmn  C eft  polus,  fi  cnim  polus  nonef- 
fet'unus  alio  minor  eflet  ( per  i.procedentis  ) 
denique  fit  angulus  A reft  us  , Sc  AC  quadrans, 
oftendatn  (per  iy.  i.TbeotLYm  arcu  AC,  efte  po- 
lum  , & in  polocjus  C. 

In  hujiifinodi  triangulis  non  eft  opus  calailo, 
fed  latus  eft  menfura  anguli  oppofiri.  Nee  dcJuci 
•liquid  poteft , nempe  poftiwt  fieri  triangula  inx- 
qiulia  , licet  habeant  +.  partes  xqualcs. 

COROLLARIUM  VIII. 

In  generc  quoties  fieri  non  poteft  ut  duo  trian- 
gula inxqualu  cafdcm  panes  habeant , ac  iliac 
qux  in  triangulo  cognofcuntur,  nulla  poteft  efte 
efic  ambiguitas. 

Ut  fi  derttur  tri  anguli  duo  later  a , & angulus 
ab  iis  comprchcnfus.  Parker  datis  omnibus  latcri- 
bus , quia  fieri  non  poteft  ut  duo  triangula  inx- 
qualia  ,aut  diflimilia, habeant  omnia  latera  xqoa- 
lia.  Parker  nulla  eft  ambiguitas  quoties  dantur 
duo  anguli  cum  angulo  adjacente  , quia  non  per 
uUimam  prxeedentis  triangula  habentia  duo  an- 
gulos  adjacentes  cum  latere  adjaccnte  func 
equal  ia. 


Trigonometric 


COROLLARIUM  TIL 

Si  duo  crura  fuerint  affiftionis  cjufdera  , non 
tamen  quadrantes  , balls  eric  quadramc  minor. 
Primo  BA  ,AE  fine  atnbo  quadrante  minora,  crir 
BE  minor  quadrante. 

Demonftr.  Cum  (cmicirculus  AB  infiftat  per- 
pcndicularicer  circulo  ACD,  eh  quid  angulus  B 
fit  rcftus,erit  (per  1.  precedent  is)  BE  , minor 
quam  BC  i fid  BC  eft  qttadrans,crgo  bafis  BE  eft 
quadrante  minor. 

Sint  ambo  crura  majora  quadrante  ut  DB,  DE, 
paiircr  bafis  DE  minor  eft  quadrante. 

COROLLARIUM  IV. 

Si  duo  anguli  fuerint  refti  ♦ ut  A,  He  BCA,  ba- 
fis BC  crit  quadrans  , Sc  C A. 

COROLLARIUM  V. 

Si  angtili  ad  bafin  fuerint  affeftionis  cjtifdem, 
non  tamen  refti , bafis  crit  quadrante  minor,  ut  fi 
anguli  ABE  , AEB  fuerint  acitti,  latera  AB,  AE 
erunt  minora  quadrante ; ergo  bafis  RE  crit  mi- 
nor quadrante.  Idem  oftendam  fi  fuerint  ubtufi; 
tiam  latera  majora  crunt  quadrante. 

COROLLARIUM  VI. 

Si  anguli  ad  bafin  fuerint  afFeftionis  diverfx,& 
nullns  quadrans  , aut  latera, ut  in  ABF,  angulus 
ABF  obcofus  eft  , & AFB  acutus  ( per  1.  prate - 
dent  is ) bafi;  BFerit  major  quadrante, 

COROLLARIUM  VII. 

Si  fuerint  in  triangulo  duo  anguli  refti,vcl  duo 
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PROPOSITIO  VI. 
Theorem*. 

7* ri.MirulA  fpbxricA  ernttes  angulet 

gejuales  habentia , latera  (jnoqnc  laavent 
atjnalia. 


Triangula  ABC,DEF  habeant  angulos,  fingu- 
los  fingnlis  xqualcs, dico  eorum  latera  fingillarim 
xqualia  tile.  Sit  cnim  fi  fieri  poteft  latus  BC,ma- 
jus  quam  DE  , & AB  fit  xqualc  FD  , abfeinda- 
tur  arcus  BG , xqualis  DE  ducaturquc  AG. 

Dcinonftratio.  Cum  BG  , DE  , AB  , FD  fine 
arqualja,  & anguli  B & D ; erunt  (per  4.  prsce- 
danii ) anguli  BAG , DFE  xqualcs  , quod  eft 
contra  fiippofitionem  , cum  anguli  DAC  , & F 
fiipponantur  xqualcs.  MulrA  magis  fi  dir antur 
A».  DF,  AC  , FE  xqualia  die  , Sc  latus  BC  die 
majiis;  dat  um  cnim  eft  ( per  10.  praceden.is ) an- 
gi»hnn  B AC  efte  majorein  angulo  F. 

Sreundd  dicatur  AB  majus  efte  quam  DF , fi- 
cut  BC  majus  eft  quam  DE.  Abfemdatur  BHr 
xqualc 
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xquale  Uteri  DF , & BG  ipfi  DE.ducatur  GHI, 
donee  concurrat  cum  I prod'  do. 

DcmonAraiio.  Triangula  CHG,  DFE  xqualia 
eft-nt  (per  4.  pruedemu  ) Sc  angulus  H G B , 
xqualis  forct  angulo  E , cum  igitur  angulus 
HGB  xqualis  fi;  angulo  interim  C , crime 
(per  1 1 .prued.mis  ) taicra  GI,  Cl  xqualia  Icmi- 
circulo.  Ex  alia  parte,  angulus  BHG,  aut  ill  op- 
polluis  ad  verncun  JHA  .Xqualis  eft  angulo  E, 
qui  fupponebatur  xqualis  angulo  BAC , aut  illi 
oppofito  ad  venieem  IAK ; ergo  angulus  exter- 
nus  IAK  oppofito  ad  venieem  IHA  xqnalt's  ef- 
Tet  5 frg°  ( P'r  * «•  pruedwtu ) laiera  HI , AI  fe- 
micirculo funt  xqualia , quod  eft  ..bfmd  un , cum 
larcia  Cl  . GI  fi  ■ oftenfa  fcmicirculoxquiba. 

Terro  ft  l .mis  All  minus quim  DF,  litque 
femper  GF  xquale  larcii  DE  ricducati  r BA , do- 
nee BK  lit  xquale  lateri  DF , ducatnrque  KG. 

Dcmonftntin.  (pet  ^.prxcrdetiti:)  crunt  tr  Lin- 
gula BKG  , DFEomniuo  xqualia ; ergo  angulus 
BGK  , xqualis  tft  angu!o*E,  qtn  ftipponcba- 
tur  xqualis  angulo  C ; ergo  angulns  B G L * 
xqual  s eft  intcuo  C.  Ergo  ( per  u.  priced/ n- 
m)  ernne  liters  GL  , CD  xqualia  femieircuk). 
Sunt  etiam  xqualcs  anguli  K iF,  fed  F fiippo- 
neb  »mr  xqualis  angulo  BACj  ergo  in  triarg  do 
AKL  extcrntis  angulus  BAC  xqualis  clLt  in- 
terim K 1 ergo  ( per  t t.  precedent*  ) liters  AL, 
KL  xqualia  client  fcmicirculo  ergo  ant  AC  aut 
BK  client  filtcm  femieirculits  , quod  eft  abf.ir- 
duni  i nam  (i  AC  cfler  femicireulus.dcbrret  ruif.is 
cmivcii ire  cum  circulo  AB  , cum  circuli  maxitui 
fc  b.fstiam  fecent. 

CO  ROLL  AR1UM. 

Hinc  fcqilittir  quod  datis  tribus  trianguli  an- 
g'dis  nulls  pi > (Tit  ciTt*  ambiguitas;  tin  ii  rinon 
p fti'  ut  duo  triauguU  liibcant  angulos  fingulos 
xqualcs  , Sc  non  fine  in  omnifenlu  xqualia. 
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PROPOSITIO  VII. 

Theorems. 

Pojfu* t duo  trhtHfnta  habere  aunt  anfruUs , fim~ 
jril'j-b/ 1 47/14 'W  , ty  l*'M  squ.iHuu  dn&uUi 
•ppefitum  MfMtle , CT  ejfi  tKiqM.dia, 


A 


Sit  triangulum  ABC  eujus  duo  larcra  AB,  AC 
fimul  fumpn  .-equals  fcmicirculo,idcoque  ( per 
11.  precedent* ) angulus  exiemns  A BD  interno 
ACB  fit  xqualis.  Pioducatur  latus  CB,  ducatur- 
que  latus  AD. 

Demonltratio.  Triangula  ADB  , ADC  funt 
inxquaba  , fed  ea  h b:nt  angdos  ACB  , ABD 
xqualcs  , angulum  D coronmncm  , fieut  latus 
AD  oppoficum angnlis  xqiiahbus  ACB,  ABD  ) 
ergo  triatigula  inxqtiilia  poftimc  habere  duos  an- 
gulosfi  igillatim  xqualcs,  & latus  angulis  xquali- 
bus op  politum.x  quale. 

COROLLARIUM  I. 

In  tali  cafu  eft  ambiguitas ; nara  fi  vellcs  infti- 
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were  analogiam  , dicercfqite , ut  firms  anguli 
ABD,  am  AC  D ad  finum  anguli  D , ita  firms 
later  is  AD.  q ‘ictus  nmrerus  diet  tarn  fiuus  latc- 
ris  AB  , quam  Uteris  AC ; h.rccnim  Uteraeum 
Hut  fcmicirculo  xqoaha  , fiutque  fibi  invieem 
lupplemcnra,  eundetu  lniutn  habent. 

COROLL  AR1UM  II. 

SoJvctur  hxc  amb  guitas  , fi  aliqu  d aluid  co- 
gnofeas  , nctnpe  ii  AD  qnadrans  elfer  , bulls 
AB.,  aut  AC  4 (let  qnadrans.  Si  AB,  AD 
cjufdein  filer tc  If.  ekionis  , b<(is  crir  q .idnn- 
te  minor , fi  d verfx  major  , fi  angnl  oblqui 
Uterine  cjnfdetn  dcnominaiionis  , non  tameu  rc^li 
bills  AB  ctit  quadramc  minor  ft  diver fx  maior; 
fi  n liil  hormn  icuiur  non  (olvetur  amb  guitas. 

PROPOSITIO  VIII. 

Theoreim._ 

T>  i.:"a;  !.t  reel MH(ttLt  h/betrut  A'l^ufnm  ebliijnutA 
, fieut  or  Inpotbenuf 1 imfiunt  otntii 
fin  fit  xquatia. 


D;i#  rectangula  ABC,  DEF  habeant angnloS 
B & £ redos  , & a»  g dos  Af.  B , DFE  xq  ialesi 
fieut  & hypoibcnnfas  AC  , DF.  Dico  ea  imer  fc 
omni  n o fo  i|f.  xqualia.  S r CG  x quale  lateri 
KF . Sc  Cl  1 1 ucri  DF , feu  AC  , Sc  quia  angult 

a. l  vcrticttn  ACB  , GCH  funt  xqualcs  , A:  ACB 
& F Inpponutmir  xqualcs,  crunt  ( pn  4.  prxce- 
dent  is ) tri.ingiiU  Dl  T , CGH  omni  fenf « xqua- 
lij;  Sc  eon fiqu enter  fi  producatur  latus  HG.  cmn 
anguli  G A:  B fine  rtfti , convenient  latcra  BA  , 
HG  in  pun&o  K polo  arcus  BCG  •(  per  »j  1. 
Thro  I.  }.fi  ducarur  arcus  KCl , crunt  K &:  I roll 
ejufdcin  arcu,  BCG,  eruutque  Arcus  BK  , CK® 
GK,  GI , Cl  qiiadrantcs. 

Demonftratto.  Primft  trianguU  ACK  , ICH 
( per  4.  prtetdentii ) omnino  aequalia  funt ; eig  j 

b. tfes  AK  , HI, xqualcs  habent , Sc  cum  KB  , I(» 
client  quadr antes,  crunt  AB  . GH  , xq>  ales ; fed 
CH  xqualis  crat  DE  ; ergo  DE,  AB  xqualcs 
fui^t  *,  led  item  anguli  HIC  , CK  A funt  xqualia, 
quorum  menforx  BC  , CG  , feu  DF  ctunt  xqua- 
lcs, item  funt  xqualcs  rngtili  CAK  , CHI  i eigo 
Sc  Corom  fupplementa  CA  B , CHG  M> feu  EDF ; 
ergo  triangula  ABC  , DEF  funt  omnino  xqualia.- 

Cxtcrx  ah'ibrguitates  folvcntut  fin’s  locis  po- 
tiulqne  pertinent  ad  cbl 'quangula , quamadre- 
ftangula. 

Qitantum  fieri  pot  HI  in  fequentibus  atialogias 
a finu  toto  incipiam.uc  vicetut  divifio.  Qiiia  divi- 
fio  per  finum  tocum  10000000  , fit  ranrum  de- 
Icndo  7 ultimas  cyphras,vitatur  item  inlogarith- 
inis  fubtra&io. 

YYy  ii} 
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PROPOSITIO  IX. 
Problem*  I. 


PROPOSITIO  X 
Problem*  1 1. 


j?® 


In  triangulu  rcilangulu  cegnsto  nngulo  obliqut, 
crure  ipfi  adjaceme , dare  ahum 
unguium. 


A 


In  tri*ngulo  ABC,  re&angulo  in  B,  cognofca- 
tur  prxter  anguium  rc&ura  B,  angulus  C,£c  lams 
BC  quxritur  angulus  A. 

Fiat  ut  finus  torus 

ad  finum  anguli  C, 

ita  finus  complement  lateris  BC 

ad  finitm  complementi  anguli  A , 

Prxparatio.  Producantur  Lteca  AB,  AC  itaut 
AD,  AE  finrquadrantcs.Ex  A,  ut  polo,intervallo 
AD.defctibarur  arcus  DF  j donee  concurrat  cum 
BC  produ&o,  & quia  AD  » AE  funt  quadrantes 
anguli  E,  & D re&i : fed  jam  angulus  B re&us 
crat ; quarc  ( per  i y.  i .Theod. ) arcus  BCF  , DE  , 
concurrunt  in  polo  arais  ABD  •,  funt  igitur  qua- 
drantes BF  , DF  ; 8c  FC,  complcmentum  lateris 
BC ; ficut  FE  eft  complementum  lateris  ED,  feu 
anguli  A ; cum  ED  fit  eius  menfora.  Hxc  prxpa- 
ratio  fxp£  fict.idefc  notanda  eft. 

Demon  dear  io.  In  triangulo  reftangulo  F C E, 
iu  eft  finus  totus  nempe  anguli  E re&i , ad  finum 
anguli  C , ficut  finus  lateris  FC  , complimcnri 
BC,  ad  finum  lateris  FE,  complementi  lateris  ED 
feu  anguli  A,  ( per  i . hujsu.  ) quod  crat  demon- 
ftrandum. 

COROLL  ARIUM. 

Poffet  hoc  problem*  dari  pet  modum  theore- 
matis  in  re&angulis  ; uc  finus  totus  ad  finum  an- 
guli obliqui , ita  finus  complementi  lateris  ei  ad- 
jacentis  ad  finum  complementi  anguli  aiterius. 

Quia  autem  radius  eft  medius  proporiionalis 
inter  fecantcm  arcus,  & finum  complement!,  five 
quia  eft;  ut  fecans  arcus  ad  finum  totum,ita  finus 
totus  ad  finum  complementi : PofTet  ita  inftitoi 
analogi  a. 

Ut  fecans  lateris  C B 

ad  finum  totum ; 

ita  finus  anguli  C 

ad  finum  complementi  anguli  A. 

Hoc  problema  non  patitur  ullam  ambigtiira- 
tem,quia  cum  (per  j.  hujsu ) in  rc&angulis  crura 
finr  e) uf Jem  affeftionis  , ac  anguli  oppofiti , co- 
gnito  crucfBC , feiettu  fpecies  anguli  A. 


D*to  angulo  eblicjuo  , ft  latere  ipfi  tppofito  inve- 
nire alium  anguium,  mode  vel  etus  fpecies  cog-* 
no f<.  *t nr , vel  fpecies  lateru  ipfi  appofiti , vel 
an  bafis  fit  quadrant , aut  major  , vel  minor 
quadrante. 

In  ttiangulo  ABC,  prxter  anguium  re£tam  B, 


*N> 


cognofeatur  angulus  A , & latus  ipfi  oppofitum 
BC,  quseritur  autem  angulus  C. 

Fiat  ut  finus  complementi  latetis  BC 
ad  finum  totum  , 
ita  finus  complementi  anguli  A 
ad  finum  anguli  C. 

Prxparatio  confueta  fiat. 

Dcmouftratio.  In  triangulo  FEC  re&angulo 
in  pundto  E > ita  eft  (per  j.  bujm  ) finus  lateris 
FC , complementi  lateris  BC , ad  finum  totum 
anguli  re&i  E , ut  finus  lateris  FE  , 'boc  eft  com- 
pleroenti  ipfius  ED  feu  anguli  A,  ad  finum  angu- 
li C-,quod  erat  oftendendum. 

Et  quia  finus  totus  eft  medius  proportionalis 
inter  finum  complementi  & fecantem  anguli  :erit 
ut  finus  complement!  latetis  BC  ad  finum  toturoj 
ita  finus  totus, ad  fecantem  ipfius  BC : Quare  fiat, 
Ut  finus  totus 
ad  fecantem  Uteris  BC, 
ita  finus  complementi  anguli  A 
ad  finum  anguli  C , 

In  hoc  cafu  eft  arnbigiutas  quam  oftendimus 
( prop. 7.  huius ) qux  folvi  non  poteft , nifi  ptim^ 
cognofeatur  fpecies  anguli  C , vel  cognofeatur 
fpecies  lateris  BA,nam  ( per  j.  bains)  crit  angu- 
lus C ejufdcm  alfcftionis , ac  BA  ; vel  cognofea- 
tur fpecies  ipfius  hypothenufx  AC  , juxta  cotol- 
lararia  (prop.j.  ) 


PROPOSITIO  XII. 


Problema  III. 

I lata  bypothenusd , & uno  crure , invenire  ungu- 
ium pradi&e  cruri  eppofitum. 


A 


Sit  datum  triangulum  ABC  re&angulotn  In  B, 
cujus 
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cujus  cognofcatur  latus  AB,$c  bafis  AC,quxritur 
autcm  angulus  C. 

Fiar  ut  Anus  lateris  AC 
ad  Anum  toturn ; 
ica  Anus  lateris  AB 
ad  Anum  anguli  C. 

Demonft ratio.  ( Per  1.  bujut  ) at  Anus  lateris 
AC  ad  Anum  anguli  B id  eft  > ad  Anum  to- 
tum  ; ita  Anus  lateris  AB  ad  Anum  anguli  C ipli 
oppoAti. 

Vtl 

Ut  Anus  totus 

ad  fccancem  complementi  AC, 
ita  finus  lateris  AB 
ad  finum  anguli  C. 

Quia  nempe  finus  eft  medius  proportionalis 
inter  finum  lateris  AC , Sc  fccantem  complcmcn- 
ti  ejus,  crit  Acut  Anus  lateris  AC  primx  analogic 
ad  finum  toturn;  ita  Anus  totus  ad  fccantem  com- 
plement! lateris  AC. 

Hie  cafus  nullam  patitur  ambiguitatem  , quia 
ex  latere  AB  cognito , ( per  yhu\m  ) innotefeit 
fpecics  anguli  C , cum  fint  cjufdcm  affedtionis. 


PROPOSITIO  XII. 
Problema  I V. 


Cognitu  crurtbuiycotnqfiere  qnemlibtt  unguium 
will— 


In  triangulo  AFC  reftangulo  in  B , demur 
latera  AF , FC  i quzritur  angu- 
lus A. 

Fiat  ut  Anus  lateris  AF 
ad  Anum  toturn, 
ita  tangens  lateris  FC 
ad  tangenrem  anguli  A. 
Producantur  enim  AF,  AC  ad 
quadrantem  ufque  ; & cx  A ut 
polo  deferibatur  arcus  ED. 

Dcmonftratio.  ( Per  %.  t\w  ) ita  eft  Anus  AF 
ad  Anum  toturn  quadrantis  AD, Acut  tangens  FC 
ad  tangentem  lateris  ED  , feu  anguli  A,  eft  enim 
cjus  menfura. 


Pel 

Ut  Anus  totus 

ad  fccantem  complementi  lateris  AF, 
ita  tangens  lateris  F C 
ad  tangentem  anguli  A. 

Hxc  fccunda  analogia  eodem  modo  demonftra- 
tur,  quo  in  aliis  propofitionibus.  Hie  cafus  non 
patitur  difficultatem  ; nam  cx  latere  FC  {per  j. 
lmms ) innotefeit  fpecics  anguli  A. 


Fiat  conftm&io  conflicts. 

Dcmonftratio.  {Per  1 buim ) in  triangulo  FEC, 
re&angulo  in  E , ita  eft  tangens  lateris  DB , feu 


complementi  lateris  AB , ad  Anum  toturn : Acuc 
tangens  lateris  CE,feu  complementi  baAs  AC, ad 
Anum  EF, complementi  lateris  ED,  feu  anguli  A, 
aim  At  cius  menfura. 

Et  quia  Anus  totus  eft  medius  proportionalis 
inter  tangentem  arcus  & complementi  {per  14.1. 
huius ) ita  eric 

Sinus  totus 

ad  tangentem  lateris  A B , 

Acut  tangens  complementi  baAs  AC 
ad  Anum  complementi  A. 

Hie  cafus  nullam  patitur  ambiguitatem  , quia 
tam  latus  AB  datur  quam  baAs  AC,  qux  ( per  j, 
U'w  ) A At  quadrans  angulus  Aerie quadrans,  A 
major  cfTct  quadrantc  anguli  A & C ita  fc  babe- 
rent  ut  unus  effet  acutus , & alius  obtufus,  Sc  la- 
tus AB  manifeftarct  cujus  fpccici  elfct  angulns  C, 
& confcquenter  fpccicm  anguli  A , A vcib  KaAs 
AC  clTct  minor  quadrante,  anguli  A . 5c  C eflenc 
aftcAionis  cjufdcm;  cum  autcm  A B manifeftet 
fpeciem  anguli  C , manifeftabit  etiam  fpccicm 
anguli  A. 


PROPOSITIO  XIV. 
Problema  V I. 

Da'a  buft  & uni  ungule  invenire  alium 
unguium. 
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PROPOSITIO  XIII. 
Problema  V. 

D.tiu  baf  , dr  crure , regno feete  unguium  ub  ip  ft 
(omprehrnfum. 

Sit  Triangulum  ABC,  rc&angulnm  in  B,  cujus 
cognofcitur  bafis  AC  , Sc  crus  AB;  quxritur  au- 
tcm angulus  A,ab  ipAs  comprcbenfus. 

Fiat  ut  tangens  complementi  lateris  AB 
ad  Anum  toturn ; 

ita  tangens  complementi  bafis  AC 
ad  Anum  complementi  anguli  A. 


In  triangulo  ABC,  prxter  angulum  re&um 
B , cognofcatur  baAs  AC  , & angulus  C,quxritur 
angulus  A. 

Fiat  ut  Anus  totus 
ad  Anum  complementi  baAs  AC  ; 
ita  tangens  anguli  C 
ad  tangentem  complementi  anguli  A. 

Prxparatio.  Confucto  more  pcrficiantur  qua- 
drantes  ABD.ACE,  ducaturque  cx  A ut  polo  cir- 
cubu  DE  , concurrens  aim  C B produ&o  in  F, 
item  pet Aciantur  quadrantes  CFH  CEG,  Sc  cx  C 
ut  polo  deferibatur  arcus  GH,  aim  AE.  CG  Ant 
quadrantes  : crit  arcus  EG  xqualis  bafi  AC  , Sc 
HG  crit  menfura  anguli  C. 


Dcmonftr, 
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Dtrooiiflra'io-  ( T"  *•  *>“•»  ) ■»  triangulo 
CEF  rc&angulo  in  E,cum  AE  . AD  tint  quadran- 
tcs,  erit  ut  finus totus  Uteris  CG  ad  Fuuun  late- 
ris'c  E i itt  tangens  arcus  GH  feu  anguli  C , ad 
tangeniera  arcus  FE  complement  arcus  ED  i feu 
anguli  A ; quod  crat  demonftrandum. 

Hie  cafus  nullam  patitur  ambiguitatem  , nam 
fi  bafis  fit  quadrantc  minor,  anguli  A & C erunt 
cjufdem  affeOionis/i  major  diverfx  ( per  i-buius.) 

<&&*•***** 

PROPOSITIO  XV. 

Problema  VII. 

d.„.;  hfi , & Mi*  • uim  !rfi  wfi- 

turn  invenire. 


In  triangulo 


ABC  praetor  angulum  redum  B* 
cognofeatur  bans  AC » & angu- 
lus  A,  quxritur  latus  BC. 

Fiant  ut  finus  rotus 
ad  finum  anguli  A j 
ita  finus  bans  AC 
ad  finum  lateris  BC. 

Dcmonftr.  Eft  ipfamet  (prop.t. 
hunts ) nulla  eft  in  hoc  cafu  per- 


plcxitas  i cum  ( per  $.  huius)  in  triangulis  re&an- 
gulis  latcra , & anguli  oppoliti  fine  eiufdun  affe- 


Aionis. 


PROPOSITIO  X V1L 
Problema  IX. 

Cegflilis  omnibus  angulit,  cegnefeere  latus , align- 
“ Inin  rcllurn  cornprehendens. 


Sit  tdamgulum  ABC,  cujus  anguli  oranes  cog- 
nofeuntur,  6c  B fit  reft  us  qux> 
ritur  latus  BC. 

Fiat  ut  finus  anguli  C ad- 
jacentis  latcri  quxfito 
ad  finum  totum, 
ita  finus  complcmemi  an- 
guli A oppofiti 

Ad  finum  complement, 
lateris  BC. 

Demonftratio.  Probavimus  in  (propof.y.huju*  ) 
hanc  c(Tc  anatogiam. 

Ut  finus  totus 

ad  finum  anguli  C, 

ita  finus  complement  lateris  BC 

ad  finum  complement  anguli  A. 

Quare  permutando  erit. 

Ut  finus  anguli  C 

ad  finum  totum, 

ita  finus  complcmemi  anguli  A 

ad  finum  complcmemi  lateris  BC. 

Si  vclis  rctraherc  finum  tociun  in  primum  lo- 


PROPOSITIO  XVI. 

Problema  VIII. 

Data  b-ifi , <*r  ttno  latere  aliud  latus  invenire. 

In  triangulo  ABC  prxtcr  angulum  re&um  B , 
detur  bills  AC,  & latus  BC, 
quxritur  latus  AB. 

Fiat  ut  finus  comple- 
ment BC 

ad  finum  totum , 
ita  finus  complement 
bafis  AC 

ad  finum  complement 
Uteris  AB. 

Fiat  confucu  conftrudlio. 

Demonftr.  In  triangulo  FEC  re&angulo  in  E , 
( per  i.  huius  ) eft  uc  finus  lateris  FC  , ad  finum 
totum  : nempe  anguli  E rccli , iu  finus  lateris 
EC , complement!  bafis  AC  , ad  finum  anguli  F 
feu  menfurx  eius  BD  j hoc  eft  complcmemi  late- 
ris AB  quxfiti. 

Si  velis  rctraherc  finum  totum  in  primum  lo- 
cum. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  fccantem  lateris  BC  , 
ita  finus  complement!  bafis  AC 
ad  finum  complcmemi  lateris  AB. 

Solvctur  omnis  ambignitas  ex  bafi  A C cogni- 
tl  \ qux  fir  fit  minor  quadrarue , larera  CB,  AB, 
erunt  cjufdem  affc&ionis  , & contra  fi  major , di- 
>erf*. 


cum. 

Fiat  ur  finus  totus 
ad  fccantem  complement!  anguli  C, 
ita  finus  complcmemi  anguli  A 
ad  finum  complement!  lateris  BC. 

Hon  eft  ambiguitas  in  hoc  cafu  quia  ( per  5. 
huius) anguli  indicant  cujus  affc&ionufint  latera. 
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PROPOSITIO  XVIIL 
Problema  X. 

Cogmto  angulo  oblique , tjr  latere  adjacentr, dare 

latus  oppojitum. 

Sic  triangulum  ABC,  cujus  cognofeatur  latus 
AB , & angulus  obliquus  A ipfi  ad- 
jacens : requiritur  latus  BC. 

Fiat  ut  finus  totus,  lateris  AD 
ad  tangentem  anguli  A , feu 
E lateris  BD, 

ita  finus  lareris  AB 
ad  tangentem  lateris  C B. 
Dcmonftr.  Eft  ipfamet  (prop. t,) 
CtJm  ( per  j.  huius  ) anguli  oblt- 
qui  in  re&angulis  fint  cjufdem  affe- 
dtionis , ac  latera  fibi  oppofita  , an- 
gulus A deteget  fpeciem  lateris  CB  quxfiti. 

PROPCfSITIO  XIX. 
Problema  X I. 

Cognito  crure , angulo  oblique  ipfi  oppofito » 
coqnoficre  aliud  ertts  , mode  feiatur  cm  fpe- 
cits  , vel  fpecies  anguli  alterius  , vclfpecict 
hypothtnufa. 

Sim  in  triangulo  ABC  cognita  , prxtcr  angu- 
lum 
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lum  re&um  B , angulus  obliquas  A 5c  latus  ipfi 
oppoficitm  BC,  qusritur  latus  AB. 
/ Fiat  ut  tangens  anguli  A , fca 
latcris  £ D 

ad  finum  totum  quadran- 
ADi 

ita  tangens  latcris  CB, 

«d  finum  latcris  AB. 
Demonft.  Eft  ipfamet  ( propofi. 
bujus. ) 

Si  vclis  finum  totum  rerrahere 
in  primam  fcdem , c6m  fit  mediut 
proportionalis  inter  ungeutes  arcus » 6c  comple- 
ment. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  tangentcm  complemcnti  anguli  A i 
ita  tangens  latcris  CB, 
ad  finum  latcris  A B 

Eft  ambiguitas  in  hoccafu  *,  ncfcittir  enim,  an 
finus  inventus  refpondeat  arcui  AB  minori  qua- 
dratic, vcl  majori  qnadrante , qua:  ambiguiras 
tollctur  ( per  f.  huitu  ) Ci  fciatur  cujus  atfe&ionis 
fir  alius  angulus  C,  vcl  fciatur  cujus  afFe&ionis  fit 
bafis  AC.  Si  fit  minor  quadrante,  latcra  AB  , BC 
funt  cjufdcm  affe&ionis , fi  fit  major  erunt  affe- 
dlionis  divctfx. 


PROPOSITIO  XX. 

Problema  XII. 

Vatd  baft  , & Angulo  oblique  j invemre  latus 
date  angulo  adjacent. 

Sit  prater  angulum  rcdlum  B,  data  bafis  AC, 
5c  angulus  obliquas  A , quzri- 
tur  latus  ipfi  adjaccns  AB. 

Fiat  ut  finus  complement! 
anguli  A,  nempe  FE  , 

ad  finum  totum  qua- 
drantis  DF  i 

ita  tangens  complemcnti 
bafis , nempe  EC  , 

ad  tan  gem  em  DB  comple- 
ment latcris  AB. 

Demonftratio.  Patct  ex  1.  hujus  fa&l  prxpa- 
ratione  (olira. 

Et  quia  ( per  tj.x.buius)  tangent es  arcuum,  & 
eomplcmcntoruin  funt  reciproce  propottionales  , 
erit  ut  tangens  complement  bafis  ad  tangentem 
complemcnti  latcris  AB  , ita  tangens  latcris  AB 
ad  tangentem  bafis.  Quate 
Fiat  ut  finus  torus 
ad  finum  complement  anguli  A j 
ita  tangens  bafis  AC » 
ad  tangentem  latcris  A B. 

Solvetut  omnis  ambiguitas  in  hoc  triangulo } 
quia  fi  bafis  ACcognita,  fiierit  minor  quadrante, 
ernnt  A , 5c  C affc&ionit  cjufdcm  ; fi  major,  di- 
ved*. Ejufdcmautcm  affeftionis  eft  latus  AB* 
cujus  eft  angulus  C. 


PROPOSITIO  XXI. 
Prblcma  XIII. 

Ctgnitu  angulis  , cegnofctre  bafrt. 

Sint  cogniti  in  triangulo  ABC,  omnej 
Tom.  L 
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anguli,  5c  B fit  reAus , quatritur  bafis  AC 
Fiat  ut  tangens  anguli  C 
ad  finum  totum , 

ita  tangens  complement  anguli  A* 
ad  finum  complemcnti  bafis  AC. 


A 


Perficiantur  qtiadrantes  ABD,  ACE  more  ci>ii 
fucto,  item  perficiantur  quadrantrs  CEG  , CFFl 
Demonftratio.  ( Per  i.  huius  ) in  trianguld 
CGH  , erit  ut  tangens  arcus  GH  , feu  anguli  Cj 
ad  finum  totum  quadrants  CG  , ita  tangens  art 
cus  FE , feu  complement  arcus  ED  feu  anguli  A* 
ad  finum  arcus  CE,  feu  complement  bafis. 

Si  vclis  retrahere  finum  totum  in  primam  fe- 
dem  •,  quia  finus  totus  eft  tnedius  proportionalis 
inter  tangentes  arcus  , 5c  complemcnti , eri!  ut 
tangens  anguli  C ad  finum  totum  , ita  finus  tot 
tus  ad  tangentem  complement  anguli  C.  Quart 
Fiat  ut  finus  totus 

ad  tangentem  complement!  anguli  C $ 
ita  tangens  complement  anguli  A 
ad  finum  complement  bafis  AC. 

In  hoc  cafu  nulla  eft  ambiguitas,  quia  fi  angu- 
li A & C,  fint  ejufdem  atfe&ionis  ( per  huius) 
erit  bafis  AC  quadrante  minor,  fi  diver fx,  major, 
fi  unus  tc&us,  bafis  erit  quadranii 


PROPOSITIO  XX 14. 

Problema  XIV. 

Vat  is  cruribtu  , invettiie  bq/in. 


Sint  data  crura  AB,  BC  , ciim  angulo  B ce&o, 
quzritut  bafis  AC. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  finum  complement  Ute- 
ris B C, 

ita  finus  complemcnti  late^ 
ris  AB 

ad  finum  complement  ba- 
fis A C. 

Perficiantur  quadtantes  more 
eonfueto. 

Demonftratio.  In  triangulo  F E C , re&ari- 
gulo  in  E , (per  i.  buitis ) ita  eft  finus  totus  , 
anguli  E refti  ad  finum  latcris  oppofki  FC 
feu  complement  later  is  C B ; nt  finus  anguli  F , ■* 
feu  arcus  BD  qui  eft  complementum  latcris  AB, 
ad  finum  arcus  C E , qui  eft  complementum 
bafis  A C. 

Latcra  AB , BC  tollenr  ambiguitatem  circa  ba- 
fin  AC.  Si  enim  fint  ejufdem  affc  Aionis,  bafis  erit 
quadrante  minor , fi  diverfae,  major. 
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PROPOSITIO  XXIIL 


duo  crura  AB  , BC  , Cnt  quadrante  major*  , Sc 
confequcntcr  anguli  obliqui  CAB,  ACB  ( per  j. 


Problem*  X V. 

Ditto  erure  , & angulo  ipfi  eppoftto  , habere  hypo- 
thrnitftm , medo  fiiatur  fpecies  tins  , velfpe - 
c'm  alter  tut  latcris , am  anguli. 


In  triangulo  ABC , p ratter  angulum  redum  B, 
cognofcarur  angulus  C , & la- 
ws AB.ipfi  oppofitdm.  Quzri- 
tur  autem  baits  AC. 

Fiat  ut  finus  anguli  C 
*d  finum  corum  ; 
ica  finus  lareris  AB 
ad  finum  bails  AC. 
Demonftracio  patcc  ( ex  1. 
huiut ) 

Si  vclis  retrahere  finum  cotum  in  primam 
fedem. 

Fiat  uc  finus  rotus 
ad  fecantcra  complcmenti  anguli  C, 
ica  finus  latcris  AB 
ad  fiuum  bafis  AC. 

In  hoc  cafu  eft  ambiguitas.  Poflunt  enim  dari 
duo  tnangula  in  quibus  rrcs  prime  panes  iftius 
analog  1*  inveniantur  , qua  tamen  non  habebunc 
eandem  bafi  \ ; fi  nempe  unuro  Inbeat  b.ifin  mi- 
norem  quadrante,  Sc  aliud  majorem , ( ut  propofi- 
thne  7.  often  dim  us ) non  poteft  tolli  ifta  ambigui- 
cas  n.fi  cognofcatur  fpecies  , aut  alreriiu  anguli , 
aur  alter  ins  latcris  , juxta  ( propofttionem  yhuius) 
Sc  cius  corollari*. 

KSHSSKWSu  6305«l635ag5.63WT0S53  956820 
PROPOSPTIO  XXIV. 
Problcma  XVI. 

Date  crure , (jr  angulo  oblique  , ipfi  adjacentr\ 
cognofure  bafin. 

In  triangulo  ABC,  rcdangulo  in  B ; dentur 
angulus  A Sc  latus  AB,  ipfi  ad- 
jacens  ; quzritur  bails  AC. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  finum  complcmenti  an* 
guli  A , 

ica  tangens  complcmenti 
latcris  A B 

ad  tangentem  comple- 
ment! bilis  AC. 

Pcriiciatur  tota  conftrudio 
more  coniucto. 

Demonftratio.  In  triangulo  FEC  rcdangulo  in 
E » ( per  t.huius ) ita  eft  finus  rotus  quadrantis 
FD  ad  finum  arcus  FE  id  eft  complement)1  arcus 
ED,  feu  anguli  A ; ficut  tangens  arcus  BD , com- 
plcmenti latcris  A B , ad  tangentem  arcus  E C, 
complcmenti  bafis  AC. 


PROPOSITIO  XXV. 

Theorcma. 

Ontne  triangulum  rettangulum  cu)tu  duo  latera 
font  quadrante  major  a , & confiquemer  duo 
anguli  obtufi  , refolvi  poteft  per  triangulum 
retlangulum  cuius  latera  aunt  minora  qua- 
drant e , (ij.  anguli  acuti. 

Sit  triangulum  ABC  rcdangulura  in  B , cujus 


bains)  obtafi  : dico efte  aliud  triangulum  redan- 
gulum,  cujus  folutione  folvimr  triangulum  ABC, 
producantur  latera  BA  , B C donee  concur  rant 
in  D. 

Dcmonftr.  Triangulum  DAC  eft  redmguluta 
in  D,  cujus  bafis  eadem  , angulus  DAC  lopple- 
mentum  ad  fcmicirculum  anguli  BAC  ;idctque 
cundcm  finum  habens  , Sc  ita  de  cztcris  partibus 
ut  inruenti  patet. 

Licet  nullus  fit  cafus  in  triangulis  rcdangulix 
qui  folvi  non  peflu  facile  , quia  tamen  illarum 
analogiarum  oblivifci  poftiimus ; ita  ut  nifi  Tem- 
per liber  habeatur  prz  minibus,  son  fir  facile  ca- 
rum  recordari  } unicam  Neperi  propofirionera 
aft.  remus  , crimes  hujufinodi  analog  1 as  complc- 
denrem. 

D ximus  fuprfc  ipfum  divififte  omnia  rriangula 
in  quadrantalia.  Sc  non  quadtantalia  ( fciluet  quz 
nullam  partem  haln  nt  qiudranti , aut  angulo  re- 
do zqualem  ) hzc  dividi  polTunr  in  duo  triangu- 
)a  redangula  demiuendo  perpend icularem  , unde 
ctiam  hie  folipropofitionc  folvi  polfuut.  Loqui- 
murergo  dc  quadrawalibus  fimpliiibos,  quz  uni- 
cam tantum  partem  habent  angulo  redo , aut 
quadranti  zqualem. 

In  triangulo  autero  redangulo  verbi  gratii 
ABC  cujus  angulus  B,  fit  ledus  j mu  tat  tics 
pattes  magis  remotas  ab  angulo  redo  B , nempe 
angulos  A,  C,  Sc  bafin  AC  in  fua  complements. 
Sc  hanc  noram  C , appofuimus  pro  complcimn- 
tis.  In  quolibct  autem  triangulo  prztcr  angulum 
redum  dantur  aliz  duz  partes,  & quzritur  tertia. 
Qtrare  partes,  lira  quz  dantur,  quim  quz 
quzritur  ,f  non  autem  rcienfeo  in- 
ter partes  datas  angulum  redum  , 
^ aut  quadrantem  ) partes  irquam 

A,  illz  duz,  quz  dantur.  Sc  tertia  quz 

f\  inquiritur , vcl  continue  fe  fiquun- 
T \ tur,  ita  ut  nulla  fit  alia  quz  inter  il- 
las  cadar , vel  eft  inter  illas  intet- 
C B ruptio  aliqua  , ( non  cenfetur  au- 
tem efte  intetruptio,  quando  angu- 
lus redus  folus  caxum  ordinem  in- 
icrrumpii)ut  fi  j.  proponantur  hzc  triajanguli  A 
complcmentum , complementum  bafis  AC , com- 
plcmentum  anguli  C,&  hatum  trium  partium  duz 
dentur.  Sc  alrera  quzritur,  vcl  1.  proponatur  ar- 
cus AB,  anguli  A complement,  bafis  AC  comple- 
mentum } vcl  complement,  bafis  AC  com- 
plement. anguli  C , latus  BC  , vel  4.  anguli  C 
complement,  latus  CB.Iatus  BA,  interruptio  quz 
eft  propter  angulum  redum  ne  compmctur  pro 
interruptione.  Pariter  y fi  detur  latus  CB , latus 
AB , Sc  anguli  A complementum,  neque  alia  fieri 
poteft  combinatio  ,quz  non  habear  interruptio- 
nem  propric  didam.  Ex  cribus  iOis  propofiris 
partibus  non  inrrrruptis  quarum  duz  dantur , Sc 
altera  quzritur  , quz  medium  locum  obtinec  vo- 
cctur  media , aliz  duz  vocentur  extrevnz,  ut  datis 
anguloruni  A Sc  C , complemcntis  , & bafis  AC 
complcmcnto , complementum  bails  AC  , voce- 
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tur  media  , complement*  tngulorum  A & B vo- 
ccncur  partes  extreme. 

PROPOSITIO  XXVI. 

Theorema. 

In  triangults  tjuadrantalibw , ex  tribiu  part! but 
cpntittuu  , M finm  totut  ad  tangent  cm  unites  ex- 
trema , it  a tangent  alterius  extrema  ad  finum 
intermedia. 


In  triangnlo  ABC  re&angulo  in  B.  PrimS  pro- 
ponantur  tres  partes  non  iiuerniptx.complemcn- 
rum  anguli  A^complcmentum  balls  AC,  flccom- 
plcmentum  anguli  C,  dico  ita  eflc  finum  totum 
ad  tangemem  complement!  C, 
ficut  tangens  complcmenti  A 
ad  finum  complcmenti  AC. 

Perficiantur  quadrantes  more  confucco. 

Demonftratiu.  In  triangnlo  CGH  ( per  i.hu - 
jut ) ita  eft  tangens  arcus  GH  , leu  anguli  C , ad 
finum  totum  ; ut  tangens  arcus  FE,  complcmenti 
anguli  A , ad  finum  arcus  EC , feu  complemcnti 
bafts  AC,  quia  autem  linus  tocus  eft  medius  pro- 
portionalis  inter  rangentes  arcuutn  Sc  complc- 
memocum  (per  14.1  .bairn  ) erit  uc,  tangens  an- 
g.ili  C ad  finum  totum  , ita  ftnus  totus  ad  tan- 
gentem  complcmenti  anguli  C : ergo  11 1 ftnus  to- 
tus ad  tangentem  complcmenti  anguli  C , 
ita  rangens  complcmenti  ang  di  A 
ad  finum  complement!  b.'fis  AC. 

Qnare  ft  lurum  ttium  partium  dux  demur ; 
dabitur  tertia. 

SecundA  dentur  lams  BC  anguli  C complc- 
men.  Sc  complementum  bafts  AC  > dico 
ita  efle  finum  totum 
ad  tangentem  complcmenti  bafts  AC, 
ficut  tangens  Uteris  BC 
ad  finum  complement!  anguli  C. 

Perficiantur  quadrantes  CG,CH,  & ex  C, 
ut  polo,  dneatur  arens  GHI , erunt  El  Gl  , qua- 
drantes ; erirque  FH  arcus  xqualis  lateri  CB,  cum 
C H,  F B fint  quadrates.  Paiitcr  arcus  H I , eric 
complementum  arcus  GH,  feu  anguli ,C,&  arcus 
GE  xqualis  erit,  arcui  AC  , cum  AE  , CG  fint 
quadrantes. 

Dcmonftr.  In  triangnlo  IGE  ( per  i.kuiut ) ita 
eft  tangens  arcus  GE  fen  AC, 

ad  finum  totum  quadtantis  IG ; 
ficut  tangens  arcu<  FH  , frit  BC , 
ad  finum  arcus  H I , complemcnti  arcus 
GH  Icu  anguli  C. 

Sed  ut  tangens  arcus  A C ad  finum  totum 
( buius)  ita  ftnus  totus  ad  tangentem 

complcmenti  arms  AC  •,  ergo 
Ut  ftnus  totus 

ad  tangentem  complement!  bafts  AC, 
ita  rangens  Uteris  BC 
ad  finum  complcmenti  anguli  C. 

T n».  /. 


TertiA.  Proponantur  latus  AB,CuusBC,& 
complementum  anguli  A,  dico  parircr  * 
ita  eife  finum  totum  , 
ad  tangentem  complcmenti  angnli  A j 
ficut  tangens  Utctis  BC 
ad  finum  latcris  AB. 

Demonftratio.  In  triangnlo  ADE 
ita  eft  tangens  arms  PE  , feu  anguli  A, 
ad  finum  totum  quadrantis  AD  \ 
ficut  tangens  latcris  BC  , 
ad  (inmn  late  is  AB. 

Sed  ( per  24. 1 . burnt ) uc  tangens  anguli  A j 
ad  finum  totum  ; ita  finns  totus  ad  tangentem 
complemcnti  angtili  A ; ergo 
Uc  linus  totus 

ad  tangentem  complcmenti  anguli  A , 
ita  tangens  latcris  BC 
ad  finum  latcris  A B. 

QuartA  eodem  modo  demonftrabitur  ; fi  detut 
latus  AB  , complementum  anguli  A,  complement 
turn  bulis  AC  , quo  demonftiavimus,  dans  latere 
BC, complement  anguli  C ,5c  complcmento  b-fis 
AC  , veram  die  propoiiiionctn,  ut  fccimus  in  fe- 
amdo  cafu  , pctficicndo  quadrantes  Sc  pane  an- 
guli  A , idem  enim  onuiinA  contingct,  eademque 
luppofiiio. 

Parker  demonftratus  eft  alter  cafus,  in  quo  da- 
rentur  duo  crura  AB,  CB  , Sc  complementum  an- 
guli C,  eft  enim  cafus  fimilis  tertio,  in  quo  d-iba- 
tur  complementum  anguli  A. 

Pars  dicitur  alters  oppoftta  ; inter  quam,  Sc  al- 
teram aliquid  mediae,  prz  ter  angulnm  tedium,  cui 
autem  dux  oppofitx  hint,  hxc  vocetur  media,  uc 
fi  demur  panes  illx  ; nernpe  arcus  AB  , comple- 
mentum  AC  , Sc  BC  : latus  AC  , erit  oppolitum 
bafi  AC,  Sc  BCeidcmopponetur.iJtoquc  AC  cut 
dua:  patres  opponuntur  dicitur  medi.i  .Dentur  item 
tees  partes  B C , complementum  bafis  AC , 5c 
complementum  anguli  A , A C opponetnr  ipfi 
CB;  quia  C mediae.  Item  complementum  A ipfi 
CBopponctur  » cum  medicr  AB,  quart  BC  dicc- 
tur  media  cui  dux  opponuntur,&  alt*  dux  dicen- 
tur  oppofit*. 

PROPOSITIO  XXVII. 

Theorem  a. 

In  quadrantalibtu  triangulis  fimfllcibut , eft  ut 
jinn*  tout*  ad  fntum  complement!  uhius  opvcfi- 
ta  v ita  finm  complcmenti  alterius  oppoftta  ad 
finum  intermedia. 

ViJe  figurant  praecc^entcra. 

Sit  rriangulum  ABC  re&angulum  in  B , cujus 
proponantur  tres  alix  partes  diftin&e,  ab  angulo 
rtdio  B , inter  quas  fit  aliqua  interruptio  proprii 
di&a , ut  fi  detur  latus  AB , latus  BC  Sc  corapfc- 
memum  bafts  AC  ; erirque  bafis  AC  intermedia* 
Sc  ali.r  dux  partes  ipfi  erunt  oppofi’S,  Dico, 

Ita  clfc  finum  totum 
ad  finum  complemcnti  oppofitx  AB, 
ut  ftnus  complemcnti  oppofitx  BC 
ad  finum  intermedix  AC. 

Perficiantur  quadrantes  more  confucto. 

In  triangnlo  FEC,  ita  eft  ftnus  totus  anguli E 
rc&i  ( per  vrimam  buiut ) ad  finum  anguli  EFC, 
nut  arcus  DB  complcmenti  oppofitx  A B ; ficut  fi- 
nus  arcus  FC, complemcnti  - l eriwsoppofi.x  BC, 
ZZz  i)  aA 
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,j  fin„m  .iron  EC , complement!  AC  : ergo 
hwc  cafii  vcracft  propofitio. 


Secund6  proponantur  tres  partes  latus  BC, 
complcmentitm  anguli  A , con  plcmcntum  bafis 
ACi  im  complimcntum  bads  AC  , quim  com- 
pl  me  mum  anguli  A, opponuntur  latcri  BC , BC 
etg  > intermedia  crit.  Q;atc  dico  qi’bd  eft  ut  finus 
totus  ad  finum  complementi  oppofita^qux  oppo- 
fita  complimcntum  eft  bafis  AC.complciutnmm 
autem  complementi  eft  ipfe  arcus  , dico  inquam 
quod  ut  eft  finus  totus  ad  finum  complementi 
complementi  AC  five  ad  finum  ipfius  AC. 

Ira  finus  complementi,  complementi  anguli 
A , hoc  tft  finus  anguli  A , 

ad  finum  mtetmedtse  BC. 

Demonftratio  patet  («i.  hu'us ) Eft  euim  ut 
finus  totus  ad  finum  bafis  AC  > ita  finus  angu- 
li A ad  finum  latcris  BC. 

Tertio  proponantur  complemencum  arga- 
li A , complemencum  anguli  C , & latus  BC  , 
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tim  latus  BC  qufcn  coittplcmcntum  anguli  C , 
opponuntur  complcmento  angtili  A : iguur  com- 
plcmcntum  anguli  A eft  pats  intermedia ; debet 
ergo  tfte 

Ut  finus  totus 

ad  finum  complementi , complement!  angu- 
li C,  hoc  tft 

ad  finum  anguli  C 
ita  finus  complement!  latcris  BC 
ad  finum  complementi  anguli  A. 

Dcinonftr.  In  trlangulo  FEC,  ut  finus  totus 
anguli  rc£ti  E ad  finum  anguli  Ci  ita  ( per  t.  bu- 
j/tt ) finus  arcus  FC  , complementi  BC  ad  finum 
arcus  FE,  complementi  arcus  ED,  feu  anguli  Aj 
quod  erat  deroqnftrandum. 

Ncque  fieri  poteft  alia  combinat'o  qu*  non  fit 
fimilis  prioribus,  quod  cnim  demonftratum  eft  de 
uno  latere  C B , idem  demonftrari  poteft  de  alio 
latere  AB  , & quod  de  uno  angulo  obliquo  pro- 
batum  eft,  de  alto  sequalitcr  probari  poteft. 

Notandum  autem  ex  du.-bus  pattibus  datis» 
prxter  angnlum  retbim,  poll'c  per  rcgulam  trium 
innotefcerc  tertiain.  Eafdctn  tamcn  in  hicmeiho- 
doefle  ambiguitates  quascxplicuinms.  ^ 

Notavi  etiam  fopri , triangnla  in  qnibus  latus 
erat  quadrans , folvi  eodem  protfus  modo  , quo 
re&angula  , Sc  habere  cafdem  omrnnb  partes, 
mode  tres  magis  remotx  i quadrahtc  mutentut 
in  fiia  complements. 
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LIBER  SEXTVS- 

De  refolutione  triangulorum  fphsericorum  obliquangulornm. 

V A S methedos  circa  triangulorum  obliquangulontm  menfurat  lonttn^  in  hoc 
^ I lib  to  profequimur , prim  a faciliu*  dcmonjlratur  , pr.txin  tamcn  diffichorcm 

v.v.  Uw . w habet  , utpote  qua  tnargulum  obhquangulum  in  duo  rcflangula  rcfolvit , 

_ idccquc  trtpltccm  ut  plurmum , analog:  am  feu  rcgulam  if  turn  adbibtt.  Se- 
cunda  diffitiliori  demor-flratione  inmxa , fault ori  ntitur  calculo  ttnicaqut  ,aut 

altera  analog:*  content  a cjl , utrarnque  in  hoc  hbro  tradtmus , adjefl/s  nonnullts  propoftio- 
ttibus , ad  vitar.das  perplexitates , dr  ambiguitates  necejftriu.  Ordine  tamcn  Theoremata 
proponemu*  , praxes  tn  problematibus  adjefturi. 

DEFINITIO  I.  feftionis  vcl  ambo  acuti  , vcl  ambo  obtufi.  Dico 

Perpcndicularcm  fimplicitcr  vocatnus  arcum  perpcndicularcm  Arcum,  ab  angulo  oppofuo  A 
ex  angulo  , ad  oppofitum  latus  dii&um,&ciim 
eo  ang.ilum  re£k-im  comptchcndcntcm. 

DEFINITIO  II. 

Arctim  quadr*ntem  vocamus  , qtii  ab  angulo 
ad  latus  oppofitum  du£Ius  gradus  90  contincr. 

PR.OPOS1TIO  I. 

Thcorecna. 

In  tjuficuHtque  trtangulf  fpharlco  , f anguli  ad 

bafi»  fittrim  aff<ttionii  e\ufdem , perpemUntii.  . . lllBlltirn.,  ln 

CAda  , J!  J°Zr< , ,x,ra  Ponautur  Prta&  anguli  B & C ambo  actm.cadat- 

que  , fi  fieri  poteft,  perpendicular!*  extra  tnangu- 
Sint  trianguli  ABC  anguli  B & C ejufdcm  af-  lum  ut  AE.  , 

Dcmonftt. 
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Detnonftratio.  In  rriangulo  re&angolo  ABE , 
cum  angulus  B acucus  fit,  eric  latus  AE  , anguio 
B acuco  oppofitum  minus  quadrantc  ( per  j.  5. 
Ajffawjruriiis  in  triangulo  rc&angulo  ACE  iiT*quo 
angulus  ACE  obtains  cft,cum  ACB  fit  acutus,eric 
AE,  quadrantc  major : igitur  major  8c  minor  eric, 
quod  implica: : non  igitur  cadic  extra. 

Eadem  demonftratio  valet  fi  anguli  B 8c  ACB 
ponatitur  obcufi. 

Seconds  pars  propofidonis,  nempe  quod  fi  an- 
guli B 8c  ACB  fi.K  atfedionii  diver  fz.perpendt- 
cu laris  cadet  extia  cruugulum , ica  probatur.  Po- 
natur  augulus  B acorns  , & ACB  obtufus,  8c  per- 
pcndicularis  fi  fieri  potcil  cadac  intra  triangulum 
ut  AD. 

Demon  Hr.  In  rriangulo  re&angulo  ABD  cum 
angulus  Bfiipponatur  acutus»ent(*er  y. priced.)  ar- 
cus AD  minor  quadrantc.  E contra  in  triangulo 
redanguto  ACD  com  angulus  ACD  fit  obtufus, 
lacns  oppofitum  AD  -crit  quadrante  majus  , quod 
implicat , cum  jam  oftcnfim.  fit  minus  quadran- 
te ; ergo  perpen  lieu  laris  cadit  extra  triangulum; 
quod  crat  deuioufirandum. 

tom*  mimmmmmammmumasm 

PROPOSITIO  II. 

Theorcma. 

Si  trianguli  crura  fint  aff’  ci'onii  tjufilftn , arcus 
quadra ns  , ab  anguio  ad  larus  oppofitum  du- 
thu , cadit  extra  -f  fi  diverfa , intra  trtan- 
gulum. 


Sit  prim&  triangulum  fptuericum  ABC  , cujus 
crura  fine  rtf  A oniscjufdcm  > 8c  auibo  minora 
qu.iiiranre,dico  arcum  quadrantetn  du&umab  an- 
gulo  A crurib.is  comprehenfo  , ad  latus  oppofi- 
tuin  BC  , caderc  extra  Triangulum.  Sic  pun&um 
D poltis  circuit  BCF,  ducatur  cx  D per  A circu- 
its FDE  , eruntque  F & E anguli  rc£i  ( per  15.1. 
7'heod.)  Dividarur  FBG  bifariam  in  G , eritqtic  G 
polus  circuit  EDF.critque  GA , fi  duceretur  qua- 
dransquxfims.  Oftcndo  hunc  polum  caderc  ex- 
tra triangulum ; cadat  cnim  fi  fieri  poteft  in  H, 
intclligaturquc  du&us  arcus  AH. 

Demonftratio.  Arats  AH  ( per  lemma  i.ad  11. 
I.i.  Tbrodofti  ) minor  eft  arcu  AB  , qui  minor 
quadranro  fupponitur  , ergo  arcus  AH  non  eflet 
qtiadrans. 

Secondo  fit  triangulum  LAl  * cujus  crura  AL , 
A1  fint  ambo  irnjora  quadrantc,  dico  arcum  qua- 
drantem  cadcre  extra  triangulum  nt  1 G. 

Demonftutio.Non  poteft  arcus  quadrans  cadc- 
re  inter  E 8c  l •,  ellct  cnim  major  latere  A I 
( Ptr  1.  j.)  qui  major  qmdrante  fupponitur  ,ncc 
inti  1 E 8c  L propter  candem  rationcm. 

Tcrtib  fit  triangulum  I AB,  firque  I A majus. 


VI. 
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AB  minus  qmdrante,  cadet  arctu  quadrans  inter 
utmmque. 

Demonftr.  Si  cnim  caderet  inter  l 8c  E , efiet 
major  crure  AI.  majore  quadrantc,fi  inter  B 8c  F, 
elfct  minor  crure  AB,  minore  quadrantc. 


PROPOSITIO  IIL 


Theorcma. 


TrUnguli  fpbarici  acuranguli  quodlibet  lotus 
quadrantc  mi  rim  eft. 


Triangulum  ABC  fit  acutangu1um,hoceft  fin- 
guli  cius  anguli  lint  acuti;<Lco  lingula  eins  latcia 
die  quadrantc  minora.  In  pun&  s BArCcxci- 
tentur  arcus  perpcndiculucs , qui  f per  ij.  t. 
Theod. ) concurrent  in  D polo  circuh  BC  , ditca- 
tur  arcus  DAE , qui  per  primair  h jus  cadet  in- 
fra triangulum,  cum  anguli  ABC,  ACD  fint  ..fFc- 
&ionis  Cjnfdcm. 

Demonft.In  triangulo  re&argulo  AEC{per  y. 
f.hitjmjoim  ang  di  ECA,EACfi  it  acuti  cm  b.  fis 
AC  quadraute  minot.  Idem  often  dam  dc  latere 
AB,  8c  fa&a  alia  conftru&ionc  dc  latere  A B. 

£56&uS*,©6333  ^(BttS43<9S9B8;V6S^9,SBSB8B 
PROPOSITIO  IV. 
Thcorema. 

'Trianguli  cuius  omnia  latera  fit  nr  quadrantc 
nut  i or  a , vel  union  quadrans,  alia  rfutiora  qna- 
drantc  ; 0 tunes  anguli  obtuft  fio't. 


Sit  primb  triangulum  ABC  cujus  omnia  latera 
fint  quadrantc  m uora,&  xqualia,  clarum  eft  quod 
erit  omnifariam  ifofcclcs  : eigo  (per  *1.4.)  eruri 
omnes  anguli  obeli. 

Sccundd  fit  ABC  Ifofcclcs  cujus  omnia  later* 
fint  quadrantc  ma  jora  , eruntque  ( rer  1 1.4. ) an- 
guli B 8c  C obt'  fi  Abfcindantur  quadrantes  BE  > 
BD,  dneaturque  ED  concutrens  cum  CA,  produ- 
&o  in  F. 

Demonftr.  Quia  BD  , BE  font  quadrants  , B 
erir  polus  arcus  ED  , atque  adeo  anguli  B & D 
redH  ertmt  ( err  t t.x.Theod, ) 8c  DE  menfura  an- 
guli B obt<  fi  erit  major  quadrantc,  C A autem  fop* 
pouicur  major  quadrantc  , f>nt  igitur  arcus  FD, 
Z Z 7.  iijl  f A 
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FA  minores  fctnicirculo  , ergo  ( per  i 1.4  bums ) 
annulus  I>  re&us  major  eft  oppofiro  DAF, 
e.go  reliquus  DAC  erit  obtufus. 

Ttrtio lit  fealenum  tmngulura  ABC,  fitquc 
AC  latus  nwjus  laccrc  AB  , abfeindatur  AD  illi 
arqualc  , & quia  A B eft  majus  quadramc  , ctiam 
AD  majus  erit  quadramc  * quarc  per  fuperiorem 
cafum  ang1  lus  A B D crittirtufus,  rauli6  magis 
ABC.  Ex  BA  & BCmajoribus  quadrante, abfem- 
dantur  quadrantes  BE,  BF»  ducatutquc  arcus  EF, 
concurrens  cum  CA  produ&o  in  G,  eruntquc  an- 
guli F 6c  E rc&i , & E F menfura  anguli  obiuii 
ABC  major  quadrante  i AC  item  fupponitur  nu- 
jus  quadrante. 

Demon ftr.  Erunt  arais  AG,FG,  minores  qua- 
drantc  : ergo  ( per  1 1.4.  bums ) angulus  externus 
F qui  re&us  eft  , major  erit  oppofito  FAG , qui 
confcqucntcr  acutus  erit  j ergo  tcliquus  FAC  ob- 
lufus  erit. 

Quartet  fit  trianguluro  lfofccles  ABC  , cujus 
duo  latera  AB , AC  Unt  zqualia , 6c  tnajora  qua- 
drantc, & BC  quadrans,  dico  omnes  angulos  ob- 
tufos cfle.  Id  conftat  (per  11 .4.)  de  angulis  ABC, 
ACB  \ reftat  id  probandum  de  angulo  BAC.  Ab- 
feindatur  BD  quadrans,  ducaturquc arcus CDE, 
concurrens  cum  C A produ&o  in  E ; eritqtie  B 
polus circuli  CDE  ( per  if.i .Tbeod.)  6c  angu- 
lus D rc&tisJtetn  arcus  DC  roenfura  anguli  B ob- 
tnfi  , erit  major  quadrante  , ergo  arcus  FG,  AG 
erunt  fingnli  minores  quadrante. 

Deroonftr.  ( Per  1 t.+Jmtus  ) com  latera  E D , 
EA  fmt  minora  femicirculo,  angulus  externus  D 
qui  re&us  eft,  major  erit  interno  E AD  , qui  pro- 
ptcrea  acutus  erit,  & tcliquus  DAC  obcufus  erit. 

Quint&  AB,  AC  Hat  inxqualia , AC  majus,  & 


B 6c  F.  dingillatiro  zquales  , item  latus  DF  latcri 
AC  zqualc,&  DE, AB  ejufdcm  aftc&ionis.non  ta- 


mcn  quadrantes  j dico  rcliqua  omnia  zqualia  cftc. 
Si  enirn  non  Turn  ; (it  BC  majus,abfciiroque  CG, 
zquali  ipfl  EF  , ducatur  AG. 

Demonftratio.  Triangula  ACG  , DFE 
( per  4.  4.  ) funt  omnino  zqualia  ; ergo  an- 
guli AGC , 6c  E,  zquales  funt  i fed  E , & B funt 
zquales  j ergo  AGC  , 6c  B funt  zquales  : ergo 
(per  11. 4.  J AB,  AG  , fcuDE  funt  zqualia  (e- 
micirculo , & cum  non  ftnt  quadrantes  , (iunnm 
fit  majus  quadrante  , alterum  quadrante  minus 
erit , quod  eft  contra  fuppofuionem  , cumdican- 
tur  afte&ionis  ejufdcm. 

COROLLARIUM  I. 

Ex  hoc  (cquitur  quod  (i  in  ttiangulo  ABC  dc- 
tur  latus  AC  , cum  duobus  angulis  C 6c  B , pof- 
ftc  quidem  inftitui  analogia  , ut  iinus  anguh  B ad 
finum  anguli  C , ita  latus  AC  ad  quartum  , qui 
erit  (Inns  tam  lateris  AB  , quam  AG  i funt  autem 
AB,  AG  fiipplcmenra.  Quod  (i  feiaturan  latera 
A B , AC  lint  affc&ionis  ejufdcm , folvctur 
ambiguitas. 

COROLLARIUM  II. 

Si  pun&tim  A eflet  polus  lateris  BC  , ita  ut  ar- 
cus AC  , AB  , AG  eflent  quadrantes  , triangu- 
lum  eftet  quadramalc  , atque  adco  calculo  non 
indigerct. 

€•»««•  MW 

PROPOSITIO  VL 


am  bo  major  a quadrante  , 6c  B C quadrans.  Ab- 
feindatur  BD  quadrans , & ex  B ut  polo  deferiba- 
tur  arcus  CD , concurrens  cum  CA  produ&o  in 
E , abfeindatur  AF  , zquale  AB  , ducaturquc  BF. 
Eritquc  ( per  11.4 .buim)  angulus  ABF  obtufus, 
multo  magis  ABC  i erit  item  angulus  D re&us, & 
CD,  menfura  anguli  obtufi  major  quadrante, ficut 
& CA  i quarc  reliqui  arcus  DE  , AE  ernnt  mino- 
res quadrante. 

Deroonftr.  (Per  1 1.  4. ) angulus  externus  D 
qui  re&us  eft  , major  erit  angulo  oppofiro  DAE, 
qui  confequentcr  acutus  crir , ergo  rcliquus  BAC 
obcufus  erit  j quod  ctat  demonftrandum. 

WSB-^:W8Sffl0B8B8S8aM  • saw 
PROPOSITIO  V. 

Thcorema. 

Si  due  tr languid  h abeam  dues  angulos  pngilUtlm 
equ.de s , u nurnqut  UtM  angulo  aquali  oppofi- 
tura  t quale  , reliquum  alter 1 angulo  equals 
eppojitum  e\ufdem  affect  ion  is  , non  tamen  qua- 
drans i erunt  irian eula  ornnhnodb  aqualia. 

Sint  in  triangulis  ABC , DEF, anguli  C & F; 


Thcorema. 

£4  triangula  funt  omr.i  modo  aqualia  , qua  unum 
an  gw  urn  aqualem  habent , und  cum  later  thus 
circa  aliurn  unguium  , modo  tertiut  angulus 
in  utroque  fit  ajj'eltionis  ejufdem , non  tamen 
reftl. 


A 


In  triangulis  ABC , D E F fint  anguli  B & E 
zquales  , ftntquc  latera  BC,  EF  , CA,  FD  zqua- 
lia , item  anguli  A & D ii nt  afte&ionis  ejufdem, 
non  tamen  rc&i,  dico  rcliqua  omnia  efle  zqualia, 
Sientm  latus  AB  majas  eftcr  laccrc  DE,  abfein- 
datur BG  zquale  ipfi  DE  , ducafurque  arcus  CG. 

Demonftratio.  (Per  4.4.  huiu* ) triangula  BGC 
DEF  funt  omnino  zqualia  \ ergo  latera  CG  , EF 

funt 
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font  aequalia  , fed  EF , AC  fupponebantur  zqua- 
liaj  ergo  CG  , CA  fum  zqualia  } ergo  ( per  j, 
4.  buim  ) angoli  A & C G A font  equates ; fed 
C G A , 8c  C G B funr  duobus  redkis  equates  ; 
ergo  anguli  CGB  feu  D & A erunt  duobus  re&i* 
sequalcs.ugo  non  affedionis  cjufdem;conira  fup- 
poiicionem. 

COR  OLLARIUM. 

Patet  in  triangulo  non  fulHcere  ut  dentnr  duo 
latcra , 8c  angulus  uni  eorura  oppofitus  , nils  ali- 
quid  aliud  cognofcatur  ad  folvendam  ambigui- 
catera. 

fiBS9  8953  to  63TOSB©ro®HSS9gg  1S6329  Qggg 

PROPOSITIO  VIL 
Theorema. 

In  tri  Ml  gulls  obli*ua*gulis  demijj a perpendicular! 
ita  erunt  reciprece  finm  fegmenxorum  baps , ut 
tangentes  angulorum  bap  adjacentium  red - 
freer . 


Sft 

torus  ad  finum  Iateris  A D ut  tangens  anguli 
C A D ad  tangentem  Iateris  C D j ergo  ita  eft 
ungens  BAD  ad  tangentem  B D , ut  tangens 
CAD  ad  tangentem  CD ; quod  cut  demonftran- 
dum. 


PROPOSITIO  IX. 


Theorema. 

In  ebliquangulis  demijfa  perpendicular 1 ita  funt 
finus  coMplementorum  partium  anguli  verticA - 
lie, petit  tangentes  eomplententerum  later  urn. 


A 


In  triangulo  ABC,  demifTa  perpendieulari  AD, 
dico  ita  cite  finum  arcus  BD  ad  finum  arcus  DC, 
ur  tangens  anguli  C , ad  tangentem  anguli  B. 

Drmonftr  irio.  ( Per  a.  5.  bn  jut  ) in  triangulo 
ABl)  i;  ft  ngulo  in  D,  ita  eft  finus  totus  ad  finum 
arcus  BD , ur  tangens  anguli  B ad  tangentem 
perpcndic.  AD,  & {per  evident  ) in  triangulo 
ADC  , ita  eft  finus  Iateris  AD  ad  finum  totum,ut 
tangens  AD  ad  tangentem  anguli  C ; ergo  ita 
difponi  poffimt  in  perturbata  rationc 
Sinus  DC  tangens  B, 

Sinus  totus  tangent  AD, 

Sinus  BD  tangens  C. 

Ergo  fiibdu&i*  mcdiis  ita  erit  finus  DC  ad  fi- 
tium  BD , ut  tangens  anguli  B ad  tangentem  an- 
gnli  C i quod  exat  demonfttandum. 


PROPOSITIO  V 1 1 L 


T heorema. 

In  tr  ian^ulis  oblitfuangulu  demijfa  perperdSculari , 
tangentes  fegmenterum  bafts  proportionals  funt 
tangentibut  partium  anguli  vctticaltt . 

Vide  figuram  przeedeacem. 

In  triangulo  ABC  demiffa  perpendieulari  AD, 
dico  ita  clfe  tangentem  arcus  BD  ad  tangentem 
arcus  DC  , ficut  tangens  anguli  BAD  ad  tangen- 
tem anguli  CAD. 

Demonftratio.  ( Per  i.  f . buius  ) in  triangulo 
re&angulo  BAD , ita  eft  finus  totus  ad  finum  la- 
tens  AD,  ut  ungens  anguli  BAD  ad  tangentem 
BD  i ita  pacitcr  m triangulo  CAD  iu  eft  finus 


In  triangulo  ABC,  cadat  primA  perpendicula- 
rs AD  intratriang>'lutn,dico  ita  eft*  finum  com- 
plement! anguli  BAD  ad  finum  complement!  an- 
guli  CAD  , ficut  tangens  complement!  AB  , ad 
tangentem  complcmenti  AC  , perficiantur  qua- 
drantes  AE  , AF  , AG,  & ex  A ut  polo  defer. ba- 
tar  maxitnus  cir cuius  EFG,  concurrcns  cum  BC, 
in  K,  & I,  crantque  1D.DK,  IF,  FK,  qu  drames, 
& anguli  E,  & G redti , ( per  tf.t.Theed.  ) 
Dcmonftr.  ( Per  1.  f.bufue)  in  triangulo  ledlan- 
gulo  IDE  , ita  eft  finus  rotus  ad  tangentem  anguli 
1 feu  arcus  FD,  ut  finus  El,  complement!  EF  , kti 
anguli  BAD,  ad  ungentem  BE  complement  AB. 
Pariter  in  triangulo  CKG  , ita  eft  finus  rotus  ad 
tangentem  anguli  K.fcu  arcus  FD  ficut  finus  GK, 
complement!  FG,  feu  anguli  DAC,  ad  tangentenl 
CG,  feu  complement!  AC,  ergo  ut  finus  complc- 
menci  anguli  BAD  ad  tangentem  corny lemend 
AB  ; ita  finus  complement!  DAC  ad  tangentciri 
complcmenti  AC ; quod  erat  dtmonftrandum. 

Si  perpendiculars  AD  cadat  extra  triangular^ 


A 


ABC ; perfc&is  qnadrantibns  AF,  AE  , AG  , de- 
feriptoque  circulo  F I , ex  A ut  polo , donee  con- 
currant  aim  DC  produ&o  in  I , erunt  quadrantes 
FI,  Dl,  & ang  ili  F,  E,  G redki. 

Dcmonftr.  ( per  i.f.huius)  in  triangulo  CGl , 
ita  eft  finus  Gl , complcmenti  arais  FG  , feu  an- 
guli FAG  , ad  tangentem  CG,  complemcnti  latc- 
ris  AC  , ficut  finus  arcus  E I » complcmenti  arcus 
FE , feu  anguli  DAB  , ad  tangentem  EB  comple- 
ment! Iateris  AB. 

Licet  autcyn  ailumpferimus  latcra  minora  qua- 

drante,' 
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drante  , id  etiam  vcriffimum  eft,  fi  atTumamur  la- 
tera  majora  quadrante. 


PROPOSITIO  X. 
Theorema. 

In  oblfquangulii  dtmifd  perpendicular i ha  funt 
finm  complement  arum  I at  e rum  } ttt  finm  com- 
plementer nm  fegnunierum  baft . 


A 


In  eadem  figura  dico  ita  efle  finnm  comple- 
ment! AB  ad  imam  complementi  B D » at  fmu$ 
complement  AC  ad  finum  complementi  CD. 

Dcmonftr.  ( Per  i .j.buius)  In  triangulo  rt&an- 
gulo  1BE  , ita  eft  (inns  torus  , feu  quadrants  I D, 
nut  anguli  re&i  E , ad  finum  anguli  I , feu  arcus 
DF  , complement!  perpcndffcularis  , ut  finus  l B 
complementi  fegmenti  HD, ad  finum  BE,  comple- 
ment lateris  AB.Pariter  in  triangulo  KCG.ita  eft 
finus  tot;ts  ad  finum  anguli  K,  leu  menfurae  eius 
lateris  DF , ut  finus  CK  , complementi  fegmenti 
DC  ad  finum CG.complcmenti  iateri|  AC,  ergo 
ut  finus  complementi  BD,  ad  finum  complementi 
AB , ita  finus  complement  DC  , ad  finum  com- 
plement AC.}  quod  erat  demonftrandum. 

Idem  in  i figura  demonftrari  poteft  cum  per- 
pendiculars cadit  extra  tfiangulum. 

COROLL  ARIUM. 

Ita  eft  finus  complem.  BD  ad  finum  comple- 
menti  AB  , ut  finus  totus  ad  finum  complementi 
perpendiculars  AD. 

.Vr'S8l5SG05g'5S6BSeg553530Sffi}55505a.C9«i6S296a 
PROPOSITIO  XL 
Theorem*. 

In  obliquangulU  dtmifa  perpendicular i ha  funt 
retiprece  tangentes  latentm  , ut  fintu  comple- 
ment orum  angulorum  verticalium. 

Vide  figuram  ptxcedtntem. 

In  eadem  figura  dico  ita  clfe  finum  complemen- 
ts BAD  ad  finum  complementi  CAD,  ut  tangens 
AC  ad  tangentem  AB. 

Demonftratio.  ( Per  9.  ) 

ita  eft  finus  complementi  BAD 
ad  finum  complementi  CAD, 
lit  rangens  complementi  AB 
ad  tangentem  complementi  AC. 

Sed  ( per  tj.tjrujm ) tangentes  arcuum  tan- 
g'ntibus  complemcntonim  funt  reciproci  pro* 
putiionales  ideoque 

Uc  tangens  complementi  A B 
ad  tangentem  complementi  AC, 
ita  tangens  arcus  AC 
ad  tangentem  arcus  AB. 


Ergo  ita  crit 

Sinus  complementi  BAD, 
ad  finum  complementi  CAD, 
ficut  tangens  A£ 

ad  tangentem  Afe } quod  erat  dcmonftr. 

****** 

PROPOSITIO  XII, 
Theorem*. 

tn  oblitjuangulh  demifsd  perpendietdari  trurt  fi- 
nal angulorum  verticalium  fr.ubtu  complement 
torum  angulorum  ad  bafin  proportionates. 

Vide  figuram  pr*cedeotea>. 

Sit  triangulum  ABC  , fitque  perpendiculars 
AD  , dico  ita  eiTc  finum  anguli  DAB  ad  finum 
complement!  anguli  B , ficut  finus  anguli  CAD, 
ad  finum  complementi  anguli  C. 

Dcmonftr.  ( Per  9.5 .bujtu  ) 

Uc  finus  complementi  anguli  B 
ad  finum  alterius  anguli  BAD, 
ita  finus  complementi  lateris  AD 
ad  finum  totum. 

Sed  pariter  in  triangulo  ADC 

Ita  crit  finus  complement!  anguli  C 
ad  finum  anguli  CAD,' 
ficut  finus  complementi  AD 
ad  finum  totum. 

Ergo  ita  erit  finus  complementi  B 
ad  finum  anguli  BAD, 
ut  finus  complementi  C 
ad  finum  anguli  CAD  } quod  erat  demon- 
ftrandum. 

Idem  demonftrari  poteft  cum  perpendlcularis 
cadit  extra  triangulum. 

PROPOSITIO  XIII. 
Theorema. 

In  triangidis  ffharicu , ita  eft  retlangulum  fub 
finubus  crurum  , ad  quadrat  urn  radii } ut  dif- 
ferentia inter  finum  verfum  baft , (£•  fnum 
verfum  differentia  crurum , ad  finum  verfum 
anguli  verticals. 

Proponitur  triangulum  fpharricum  ABC,cuju» 
crura  AB,  BC,  bafis  AC  ; angulus  oppofitus  bail 
qtii  verticalis  dicitur  ABC , dico  ita  cfle  re&an- 
gulum  comprehenfum  fub  finubus  crurum  AB, 
BC,  ad  quadratum  tadiil,  ficut  differentia  quae  eft 
inter  finum  verfum  bafis  AC  , Sc  finum  verfum 
differentiae  crurum,  ad  finum  verfum  anguli  verti- 
calis ABC. 

Conftru&io.  Perficiatur  circulus  ABR,  ducan- 
tur  item  femicirculi  ACS,  BCR,  & ducantur  dia- 
metri  AS,  BR  , qaibns  firu  perpcndicularcs  GT, 
NX,  turn  ex  polo  B intervallo  B C deferibatur 
parallelus  DCV,  cujus  in  piano  ABR,  fit  diame- 
ter DV,  erit  autem  DV  diameter  aim  circulus 
ABR  per  polum  eius  B tranfeat , atque  adeo  enm 
bifariam  dividat,  pun&um  igitur  C eft  in  fuperfi- 
cic  fphette. 

Item  ex  pun&o  A ut  polo  intervallo  AC , de- 
feribatur  patallelns  KCI,  ( q«i  duftus  non  eft  vi- 
tandx  confiifionis  graiil ) eius  diameter  crit  K1 , 
fccans  priorem  diainetruin  in  pun 61  o Z,  lines  ZC 

crit 
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crit  communis  fc^io  illorirm  |>*rnl1>  Inrmn  , qui 
cam  /ini  rcfti  aJ  planum  A BR»  per 


eonmi  polos  tianfcuntis  , b'nca  C Z eric  pcr- 
pcndiculacis  ad  planum  ABR  [per  19,  j r.  End.) 
atiju^  adco anguli  Cr/.  K,  C /.D  rc&i  cronr. 
Lunjuc  ZD,  finus  vcrfus  arcus  CD  paral* 
!eli  DC V,  qui  arcus  CD  eft  totidcm  gi  aduuni 
ac  an g.. Ins  ABC.  Ex  purnfto  D ducanrnr, 
D F , l>  L per pendieu lares  ad  lineas  AS,  K I, 
item  GO  perpendtcularis  ad  NX.ficquc  Gq  finus 
vcrfus  anguli  ABC,  fumptus  indiametro  fphxrx, 
ficut  ZD  cue  nuns  vet  fits  arcus  totidcm  gvaduum 
fumptus  in  paralklo. 

Prxparatio.Quia  BG,ANfunt  quadt  antes  ,ab].i« 
•to  commit  ni  AG  , erum  arcus  BA  , GN  xqiulcs, 
eft  ergo  GO  finus  arcus  AB. 

Item  qmacx  polo  Bdn£hiseft  parallclus  DCV, 
crime  arcus  BC  ,BD  xquales  , Sc  B E finus  arcus 
BD,  am  BC. 

Item  AD  crit  differentia  critriuu  AB  , BC , A: 
AF  cjus  fir.us  verfus.Patitcr  erum  AK.AC  zqua- 
les  cum  ex  polo  A,  deferipeus  fit  parallels  KCI, 
& KD  , etit  cxcetTUs  quo  bails  AC  , fnperat  AD 
difflrcutiam  crunun  , M A eft  finus  vcrfus  arcus 
AK  , feu  bafis  AC  , qiure  crit  FM  feu  DL  diffe- 
rentia intet  MA  , finum  vctfiim  bafis  AC,  & FA 
finum  verfum  different  ix  exurum.  Dtbeo  igittlc 
probjre  redangulum  comprehenfum  fub  DE , 
GO,  finus  cturum  APoBC.icaeffc  ad  quadratum 
radii  GH  , ut  DL , differentia  inter  finus  vcifos , 
MA  , FA  , bafis  Sc  differentiae  crurum  ad  Gq  fi- 
num verfum  anguli  verticals  ABC.  » 

Dcmonftratio.  Triangula  pZL,  GHO  font 
xquiangula  propter  parallelas  DZ  > GT  ; DL  , 

' GO,:  ergo  ( per  6.  £ucl, ) ita  crit  GO  ad 
GH,  ut  DL  ad  DZ  , eft  item  DE  ad  (ill , ut  DZ 
ad  G q,  cum  DZ  , & Gq  fittt  finus  verfi  cjufdctn 
anguli  ant  arcus,DZ  quidc  in  paralldo,  Sc  Gq  in 
dtculo  maximo.fic  fc  habent  ut  Jiametri  circulo- 
rum [per  1.1  .Trigon.)  Rcftangulum  aute  fub  DE, 
XiO,  ad  quadratum  radii,  nempe  rc&angnlum fub . 
GH,GH,compohitur  ex  rationc  Go  ad  DH  >fca 
DL  ad  pi  , cum  fit  zqitalis , &:  DE  ad  GH.fcu 
DZ  ad  Gq  , ergo  re&ang.ilunvflib  GO  , DE  ad 
quadrat tmi  radii  DH  , eft  in  ratlbnc  compofitaex 
rationeDL  ad  DZ  & D7.  ad  Gq,qiue  ratio  com- 
pofita  , eft  ratio  DL  ad  DZ.  E»'go  redangulum 
fub  DO,  DE,  finubus  cturum  , eft  ad  quadratum 
radii  GH.ut  DLdiff  rentia  inrer  linns  vetfos  bafis 
& differentia  crurum,  ad  Gq  finum  verfum  angtt- 
li  ABC  •,  quod  crat  demonft random. 

Tom.  /. 


V I.  jyj 

COROLLARIUKt 

lit  triangulis  omnifont , ita  eft  reftangr.htm  fub 
fix nb m crurum  t ad  quadratum  radtj  , nt  diffe- 
rent it  inter  finum  complement i foafit , finum 
• complement*  different! a crurum , ad  finum  ver- 
fum anguli  verticals. 

Linca  DL  feu  FM  , eft  etiam  differentia  inter 
FH  i finum  arcus  DN  ,fcilicct  complement!  AD 
differentia:  cmrum,&  finus  MH  finus  arcus  KN, 
complcincnti  bafis  AC,  feu  AK  , 

Ita  crit  rc&angulum  fub  finubus  crurum 
ad  quadratum  radii , 

ut  differentia  finuum  complcmcmorutri 
bafis,  Sc  differentiae  crurum 
ad  finum  verfum  anguli  vci  ticalis. 

L E M M A. 

Ita  eft  fix  nt  tot  ut , ad  finum  femifumma  duoruni 
arcuum  1 ut  fintu  femidifftrentu  toium , ad  fc • 
tnifiha  differentia  finuum  verfbrum. 

Sint  duo  arcus  AB , BC  , fitquc  ftimma  enrum 
ABC  , ducatur  linca  AC,  qux  bifariaro  dtvidatur 


in  I-  , ducattirque  ex  ccntro  L linca  L F , crirque 
K-  finus  Icmifummx , fir  BK  xqualis  AB  crirque 
CG , ditfef emia  arcuum  BG , feu  AB,  BK,  duca- 
tur  CG,  quxbifariam  dividatur  in  H , j mgatqr- 
que  FH,  &etC  Jemittatur  pcrpcndicularis  ad 
AG  , ficut  CE  , AG  funt  perpend icularcs  ad  LB 
etit  CH  finus  femidifferentix , Sc  EK  femiffis  li- 
ne* ED  , qux  tft  differentia  finus  verforum  Dffy 
BE.  Oftendo  prim&  C I effe fcmiiTcm line*  CM, 
cum  enim  lit  ut  CF  ad  FA  , ira  CH  ad  HG , crit 
( per  1.6. } FH  parallels  AG,  Sc  ( per  j.6. ) erir  ut 
CH  ad  HG  , ita  Cl  ad  IM.  Prim*  autem  funt  fa- 
ftx  xquales ; ergo,&  fccnndx.  Dcbco  igitur  pro- 
bare  ita  die  radium  AL  ad  AF,  ficut  CH  ad  Cl. 

Dcmonftr.  Angulus  A L N in  ccntro  infiftens 
arcui  AN  , Sc  angulus  C G A in  peripheria  infi- 
ftens arcui  duplo  ANC.funt  xquales, quare  triaiv 
gula  rc&angula  ALF,  CMG  aut  CIH  funt  xqui- 
angula,  ergo 

Ira  eft  radius  AL 
ad  AF  finum  fcmifitmmz, 
ut  CH,  finus  femidifferentix  arcuum 
ad  C I fcimdiftcrcntiam  finuum  verforum 
DB,  EB. 
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COROLLARIUM. 

ha  eft  quadratum  radii  , ad  re  Bangui urq  fob 
finubm  ft  mi  fumma  t ft  JhmdiffertatU  daorMm 
arcunra , ttt  diameter  ad  differentiam  finuum 
verforum*  „• 

Hoc  corollarium  \ CavSierio  proponitur,  faci- 
lius  autan  i me  fic  demonftratur. 

Ita  eft  radius 

ad  finum  dimidi*  furomx; 
uc  Anus  dimidi  x differentix 
ad  dimidiam  differemftbn  finuum  verforum. 
Ergo  re&ang.  Tub  radio  Sc  Tub  femidifferentia 
finuum  verforum  ( per  1 6.6.Eucl. ) a: quale  eft  re- 
dangulo  Tub  firm  femifuramx , Sc  Tub  finu  fomi- 
differenrix  arcuuro  ■,  fed  quadratum  radii , ad  re- 
dangulum  fob  radio  & fob  femidificrentia  ft- 
nuuni  verforum  ,*  eft  ( per  i.  6.  ) ut  radius  , ad 
femidiffcrentiam  finuum  verforum,  aut  uc  diame- 
ter ad  cocam  differentiam,  ergo  eriam  ita  erit  qua- 
dratum  radii , ad  re&ang.  fob  finubus  femifum- 
mx  , Sc  fcmidiff.renti*  arcuum , ut  diameter  ad 
differentiam  finuum  verforum  ; quod  crat  demon- 
ftrandum. 


PROPOS1TIO  XIV. 
Theorema. 

In  owns  triangulo  , 

Ita  eft  rettangulum  fob  finubm  crurum 
ad  quadratum  radii , 

ut  re  ft  unguium  fob  [mu  femfumma  bafts 
& differentia  crurum  , & fob  finu  fipudiffe- 
rentia  bafts,  & differentia  erttrum , 
ad  quadratum  finus  dimidii  anguli  verticalis. 


Proponarur  triangulum  ABC , cujus  fint  crura 
AB  14,  BC  jo  graduum,  bafis  AC  4a  , differen- 
tia laccrum  eft  gr .6.  fumma  bafis  & differentix 
cm  mm  eft  48  , femifumroa  14  , differentia  inter 
bafin  41 , & differentia  crurura  6 eft  56  , femt- 
dift'ertmia  eft  1 8 * dico 

ita  die  re&angulum  fob  cruribus  AB  14  , & 
BC  jo 

ad  quadratum  radii, 

ficut  rc&angnlum  fob  finu  14  feroifumm* 
ex  bafi  , Sc  ex  differentia  crurum  5c  fob  finu  18 
femidifferentix  inter  bafin , Sc  differentiam  cru- 
zum  , 

ad  quadratum  finfis  dimidii  anguli  verticals. 

Demonftratio,  ( Per  13.) 

Ita  eft  redangulum  fob  finubus  crurum 

ad  quadratum  radii , 

ut  differentia  finuum  verforum  bafis.  Sc  dif- 
ferent i*  crurum, 

ad  finum  verfum  anguli  vertiealis,#  fumpto 
radio  pro  communi  alrirudine,ita  etiam  critfper  1. 
6.Eucl. ) re&ang.  fob  radio.  Sc  differentia  finuum  * 
verforum  bafis , & differ enux  crurum,  ad  re&an- 


gulum  fob  radio , Sc  finu  verfo  anguli  vertiealis- 
Sc  eorum  dimidia  in  eadem  racione  erunt,  Ncm- 
pc  rc&angulum  fob  radio , Sc  femidifferentia  fi" 
nuum  veiforum  bafis , & differentix  crurum  ad 
re&angulum  fob  femiradio , # finu  verfo  annuli 
vertiealis,  Sc  eorum  *qualia  in  eadem  rationc 
erunt.  Ncmpc  ( in  ceroU.  foptrieri)  oftendimus 
rcaangnhun  fob  radio , & femidifferentia  finuum 
verforum,  xqualc  effc.redangulo fob  finu  femi- 
lummx,  Sc  fob  finu  femidifferentix. 

Ex  alia  verb  parte  cum  ( per  1 xtrtU^.t.buiuj) 
finus  dimidiiarcus,  aut  angulfiffo  medius  propor- 
tionalis  inter  dimidium  radium  , & fmura  yerlum 
arcus  totius  s re&angulum  fob  dimidio  radio  Sc 
finu  verfo  anguli  vertiealis  xquabitur  quadrato 
finus  dimidii  anguli  vertiealis.  C^uarecrit 
Uc  redan  gulum  fob  finubus  cnirura 
ad  quadratum  radii , 

ita  re&angulum  fub  finu  fcmifiunmx  tx  ba- 
fi,  Sc  ex  differentia  crurum,  & fob  finu  femidiffe- 
remix  inter  candcm  bafin  , Sc  d.ffcttntiam  crii- 
rum  , 

ad  quadratum  finus  fomianguli  vertiealis, 
quod  crat  demopftrandunu 


PROPOSITIO  XV. 
Theorema. 

In  entfii  triangulo 

*ta  tfi  reft  unguium  fob  finubus  crurum 
ad  quadratum  radii  j 

ut  reft  unguium  fob  finubm  differentiarum  cru- 
rum  a fomifomma  omnium  laterum, 

ad  quadratum  finus . dimidii  anguli  vertiealis. 

Sint  trianguli  ABC,  crura  AB,  BC  fitque  bafis 
AC,  fopponatur  effe  fa&a  fumma , Sc  fomifomma 


omnium  laterum , i qua  fingfilattm  fobducantur 
lingula  crura,  ut  fiat  corum  differentia  i fomifum- 
raa ; dico  ita  e(Tc  re&angulum  fub  finubus  cru- 
rum ad  quadratum  radii,ut  redan  gulum  fob  finu- 
bus differentiarum  crurum  AB,  BC  ^ fomifomma, 
ad  quadratum  finus  dimidii  anguli  vertiealis 

ABC 

Cruri  BC,  fint  xquales  arafs  BD.BE-,  Sc  bafis 
AC,  arcui  AF  j erirque  AD  , differentia  cforum  j 
addatur  FH  , arqualis  arcui  AD  , feu  differentix 
crurum,  turn  FD  dividacur  bifotiam  in  G,  fit  item 
FI,  xqualis  cruri  BC.  Arcus  AH  eft  fumma  bafis 
AC  , feu  AF , Sc  differentix  crurum  AD  >#  AG 
cius  dimidium,  crit  fc  mi  fumma  bafis,  Sc  differen- 
tix crurum.  Patitcr  arcus  B D I eft  fumma  om- 
nium laterum,  ncmpc  FI,  feu  BC  i FA,  feu  AC,& 

• ipfius 
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Iplius  AB  It  BG  fcmifummi.aimFGA  GD  lint 
*qua!c«  ngo  AG,  qu*  prius  cm  femifumma  ba- 
lls it  ditfeicnri*  crurum.eft  differentia  cruris  AB 
i femifumma  omnium  crurum. 

Item  GD  qu*  prius  crac  femidifferentia  bafis 
AF&diffcrenciz  aurum, eft  differentia  Uteris  BC, 
a femifumma  BG. 

Demonftratio.  ( Per  pracedentem  ) 

ita  eft  rcdangulum  Cub  finubus  crurum 
ad  quadratum  radii, 

ut  rcdangulum  Tub  finubus  femifummat  ex 
baft  & differentia  crurum  > 8c  Tub  firm  femidiffc- 
rentie  qu*  eft  inter  bafin  8c  differentiam  aurum, 
ad  quadratum  fious  femianguli  verticalis. 

Scd  A G femifumma  bafis  6c  different!*  cru- 
rum , eft  diffcrencia  cruris  BA  i remifiimma  latc- 
n>m  , 8c  GD  femidifferenria  bafis  8c  different)'* 
crurum  eft  differentia  cruris  BC  ab  eadetn  femi- 
fumina. 

Ergo  ita  eft  redanguium  Tub  finubus  cru- 
rum 

ad  quadratum  radii, 

ur  redanguium  Tub  finubus  differentiarum 
crurum  k femifumma  omnium  laterum  , 

ad  quadratum  finus  femianguli  verticalis. 

COROLLARIUM. 

V t quadratum  radii 

ad  relttngulum  fab  fecantibus  co mplemen to- 
rn m crurum , • 

ita  rctiangulum  fub  finubus  differentiarum  cru- 
rum d femiaggregato  laterum  omnium 

ad  quadratum  (intis  dimidii  anguli  verticalis. 


VI 


53T5T 


minoris  EF;  KL  erit  differentia  finuum  verfontm* 
ubi  notandum  eft  ficut  & in  propofitionibus  fc- 


quentibus,  finum  verfum  anguli  obtufi  die  majo- 
rem  radio  , exempli  gratia , finum  vetfum  arc  As 
GA  eflcLA, 

. Dico  ita  effe  quadratum  AB 
*d  redanguium  fub  finu  femifummz  EH  8c 
fub  finu  femidjff  renti*  FH, 

ut  CA  finus  veifus  arcGs  dtipli 
ad  KL  differentiam  finuum  vet  forum. 
Demonftratio.Ut  C A ad  KL>fumpto  femiradio 

f,r°  communi  alticudine,  ita  ( oer  i,6.)  redango- 
um  fub  femiradio,  & fub C A, ad  redanguium  fub 
femiradio  8c  fub  KL  , feu  ad  redanguium  fub  to- 
to  radio  8c  fub  dimidia  KL  ; fed  ptlmo  redan  gu- 
lo  feu  antecedent!  rationis , zquale  eft  quadtatum 
AB  (per  i.  corol+.  i. hut  us ) & fecundo  redangu- 
lo  feu  confequenti  rationis  zquale  eft  redargu- 
lum  fub  finu  femifurmnz  E H , 8c  fub  finu  femi- 
diffcrenti*  FH  ( per  lemma  primum.  ) 

Ergo  ut  quadratum  AB 
ad  redingulum  fub  finu  femifurrtm*  EH,  88 
finu  fcmidiftcrcntiz  F H, 
ita  CA 

•d  K L ; quod  erat  demonftrandum. 


Demonftrario.  Ratio  redanguli  fub  finubus 
crurum  ad  quadratum  radii  componitur  ex  ratio- 
ne  primi  finus  ad  radium  , & fccundi  finus  ad  ra- 
dium,fed  ut  primus  finus  ad  radium,  ita  radius  ad 
fecantem  complement!  eius  ; & ut  fecundus  finus 
ad  radium  ( per  17. t.bujus)  ita  etiam  radius  adfe- 
cantem  complement!  fecundi ; 8c  prxtcrea  ratio 
qu*  eft  inter  quadratum  radii, & redanguium  fub 
fecantibus  complemencorum  crurum , componi- 
tur ex  rationibus  radii  ad  fingulas  fccanres,  leu  ex 
iifiJem  rationibus  fingitlorum  finuum  ad  radium, 
ergo  ita  eft  redanguium  fub  finubus  crurum  ad 
quadratum  radii , ut  quadratum  radii  ad  redan- 
gulum  fub  finubus  lecantium  complementotum 
crurum  ; ergo 

Ita  eft  quadtatum  radii 
ad  redanguium  fub  fecantibus  complemen- 
ter uni  aurum, 

ut  redanguium  fub  finubus  d;ffcrentiatunt 
crurum  i femifumma  omnium  laterum 

ad  quadratum  fi«us  femianguli  verticalis^ 

LEMMA  II, 


P R O P O S I T I O XVJ. 


Theorem*. 

In  omni  triargulo  differentia  finuum  ver forum 
bafis , cr  differentia  crurum  , eadem  e(!  cum 
differentia  finuum  ver  forum  bafis  > <£  fumma 
crurum  trianguli  coalterni. 


Vt  quadratum  finus  alien  jut  arcus 
ad  redanguium  fub  finu  f.  mi  fumma  , & finu 
fimidifferemia  aliorum  duorum  arcuum  , 
ita  finus  verfus  arcus  dupli  illius  primi 
ad  dijfcrtntUm  finuum  verforum  psflerieruni 
arcuum. 

Sit  AB  finus  arefis  AD,&  C A finus  verfus  af- 
cAs  dupli.  Sint  item  arcus  EF , EG  , addaturque 
GO  zqualis  EF,8c  differentia  corum  FG.bifariam 
dividatur  in  H ; eritque  EO  fumma, & EH  eorum 
femifumma , LE  fuius  Verfus  maioris  EG  , 8c  fc  £ 
Tom.  /. 


Voco  trkmguluro  coalrernnm,  qui  cqualia  ha- 
bet  crura,  fed  angulus  verticalis  eft  complemen- 
tum  ad  duos  redos  anguli  verticalis  altetius  curti 
quo  comparator. 

Sit  ergo  triangulnm  ABC.cujus  crura  AB,BC* 
angulus  verticalis  ABCjfit  item  alfud  iriangulura 
CBD  , enjus  crura CB  , BD  fine  zqualia  ermibus 
AB,  BC  , 8c  angulus  verticalis  CBD  fit  fupple- 
mentum  ad  duos  redos  anguli  A B C,  & b;fi<  fi i 
DC , rcliqua  bypot  hefis  eadem  eft  ac  inf  frcp.i  j. 
bujus.  ) In  priori  triangulo  F G eft  differentia 
AAaa  i)  finuum 
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finuum  verforum  bafis  AC  , feu  AH  Sc  diffcrtn- 
tix  crurum  AK. 

In  fecundo  A E eft  fumma  crurum  cujus  luia. 


«rx  verfus  eft  IA  , fit  AL  arcus  xqualis  bafi  DC, 
cujus finus  verfus  MA  , differentia  horum  finuum 
eft  M 1,  deb.o  oftenderc  F G , MI  xquales  cffc. 
Sit  NO  finus  verfus  anguli  ABC. 

D-motiftratio.  ( Per  \ hu\m ) ita  eft  rc&ang. 
fub  finubus  crurum  AB  BC  aut  BC,BD,  ad  qua- 
dracum  radii,  w FGad  NO  in  uiangulo  ABC, 
aut  uc  FM  id  OP  m rriangulo  BDC  cum  FA  , fit 
finus  veil  us  d fferenrix  crurum  qux  eadem  eft  in 
utroque  Sc  MA  fit  finus  verfus , arcus  AL  quem 
xqualcm  voluiinus  b ft  CD  , fed  ut  NO  ad  KC, 
ita  OP  aJ  CE.cum  fint  finus  verfi  fibi  corrcfpo- 
dentes  in  circulo  maximo,  Sc  m eodem  paralldo, 
ergo  ex  aeqtulitate  ordinau  ut  FG  aut  CR  ad  KC, 
ita  FM  ad  CE,  fed  ut  CR  ad  KC,ita  CS  , feu  GI 
ad  CE,  ergo  FM , Sc  GI  habemes  eandem  ratio- 
nem  adCt:  fum  xquales, 8c  ablata  communi  MG, 
reftant  FG  , MI  xquales  j quoderat  demonftran- 
dum. 

COROLLARIUM. 

Sequitur  AF  finum  verfum  differentix  crurutn, 
AG  finum  verfum  bafis  AC  » AM  finum  vetfum 
•Iter ius  bafi s DCi&  A1  finum  verfum  fummx 
crurum , elfe  xqui  differences , feu  Arithmetic^ 
ptopoportionales. 

PROPOSITIO  XVI  l. 


ea  femifutnma  ad  quadratum  finus  dimidii  anguli 
CBD,  qui  angulus  eft  complementum  anguli  ver- 
ticals ABC  , ad  duos  redos  , Sc  femiflis  anguli 
CBD,  ut  patct,erit  complementum  dimidii  anguli 
ABD,  cum  hx  dux  fcmilTcs,  nempe  angulorum 
ABC  Sc  CBD,  fint  xquales  quadranti. 

Demonftratio.  ( Per  1 $.  hu)m  ) In  triangulo 
CBD. 

Ita  eft  re&angulum  fub  finubus  C B , B D , 
feu  AB, BC, 

ad  quadratum  radii , 

ut  d.fferentia  finuum  verforum  bafis  CD,  Sc 
AK  d.ffercntix  crurum,  nerr.pe  linea  FM,  feu  GI 
ad  finum  verfum  anguli  CBD. 

GI  autem  eft  etiatn  differentia  finuum  vetfo- 
rum  bafis  AC.vel  AH,  & arcus  AE  fummx  cru- 
rum duorum  AB,  BE} 

Ergo  ut  redUngulum  fub  finubus  crurum 
ad  quadratum  radii  , 

iu  differentia  finuum  verforum, bafis  AC, Sc 
fummx  duorum  crurum  AB,  BC 

ad  finum  vetfum  anguli  CBD.  Sed  ( per 
lemma  ftcundum.  ) Ut  d.fferentia  finuum  verfo- 
rum duorum  arcuum  nempe  fummx  duorum  crtl- 
rjim , & bafis  AC  i ad  finum  verfum  alien  jus  ar- 
cus aut  anguli  nempe  CBD  , ita  re&angulum  fub 
finu  femifummx  illorum  arcuum  nempe  bafis , & 
fummx  duorum  crurum  , feu  fummx  trium  late- 
rum,  Sc  fub  finu  femidiffcreniix  bafis  A C fumina 
a duorum  crurum  , ad  quadratum  finus  dimidii  ar- 
cus vel  anguli  C B D f 

Ergo  juxta  mox  allatam  analogiam 
Ut  rc&anguluro  fub  finubus  crurum 
•d  quadratum  radii, 

ita  rc&angulum  fub  finn  femifummx  om- 
nium latcrum  , Sc  fub  finu  differentix  bafis  AC 
it  fcmifumina  trium  laterum, 

ad  quadratum  finus  dimidii  anguli  CBD,quI 
eft  complementum  anguli  verticals  ad  duos  re- 
ctos five  ad  quadratum  finus  complcmenti  feroi- 
anguli  vettiealis  j quod  erat  demonftrandura. 

COROLLARIUM  I. 

Vt  reft  unguium  fub  fru  femifumma  trim*  !*- 
ter  urn  , & jab  finu  differentia  bafis  a femifumma, 
ad  quadratum  radii, 

ita  rtllangulum  fub  finubus  d'ffertntiarnm  eru «• 
rum  d femifumma  . . # 

ad  quadratum  tangents*  ft  mi  anguli  verticals*. 


, Theorema. 

In  omns  triangulo 

ut  reQangulum  fub  finubus  crur+m 

ad  quadratum  radii  , 

ita  reUangulum  fub  finu  dimidia  fuittma  late- 
rum  omnium  & fub  finu  differentia  bafi*  a ft- 
rtdfumma  eadem , 

ad  quadratum  finus  dimidii  anguli  qui  fit  com- 
plementum anguli  verticals*  ad  duos  redos , vel 
quod  idem  eft  ad  quadratum  finus  unius  areas, 
qui  fit  complementum  dimidii  anguli  verticals*. 

ViJc  figurant  praccdentem. 

Sit  id$m  triangulum  A§C  cujus  crura  AB  , 
BC  bafis  A C dico 

ua  effc  rc&angulum  fub  finubus  crurum 
AB,  nc 

»d  quadratum  radii 

Ut  rc&angiilum  fub  fiml  femifuinmx  om- 
nium latcrum,  & fub  fmu  differentix  bafis  AC,ab 


Demonftratio.  Quoniaro  (per  1 fJsstjsss ) ut  re- 
dangulum  fub  finubus  crurum  ^ 
ad  quadratum  radii, 

ita  eft  te£hngulum  fub  finubus  differentia- 
rum  crurum  i femifumma  trium  laterum, 

ad  quadratum  finus  dimidii  anguli  vcrticalis. 

Et  ( per  17. ) ita  t ft  etiam  rc&ang.  fub  finu  fe- 
mifummx trium  laterum , Sc  fub  finu  differentix 
bafis  ab  eadem  femifumma  , ad  quadratum  finds 
complcmenti  dimidii  anguli  verticals  , igit*  hx 
dux  ultimx  rationes  xquales  crunt.  Ut  autem 
quadratum  finus  dimidii  anguli  vertical i* » 
quadratum  tangentis  ejufdcm  dimidii,  ita  eft 
quadratum  finus  complcmenti  dimidii  anguli  ver- 
ticals, ad  quadratum  radii  \ -quadrats  enim  hujus 
analogix  habent  latera  proportional  a ( ptr  1 6. 
t.buius. ) Ergo  ex  xqualitate  ordinata. 

Ita  erit  reftangulum  fub  finubus  differcntiami* 
crurum  it  femifumma  ttmm  latcrum , ad  quadra- 
turn  tangentis  femianguli  vcrticalis 
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(K  reftanpiliOT  fiib  firal  (emifummx  trium  la- 
terura , Si  fab  fimi  diflf.-renr  xb.iti!  abcaJcm  fc- 
raif.im  iu  ad  quadratum  radii ; quod  etat  demon- 
ftrandum. 

COROLLAR1UM  II. 

ft  ret} a ('"him  Cub  finubtu  dff'rentiarum  cru- 
rum a fern  f mm. i trium  luterum , 
ad  quadratu  rad-i  t 

its  rclU  g.  fib  fi  ts  femifttmms  trium  late - 
rum  dr  f<b  fi"*  d'ffertnua  bufit  ab  ea 

ad  quad  at  urn  tangent*  complementi  fimian- 
guli  vertical*. 

Demonftruio.  Iu  eft  re&ang'.lum  Tub  finubus 
cnmim 

ad  quadratum  radii , per  i {. ) 
at  rcdtangulmn  fub  finubus  d ft-Tentiarum 
crurum  k fcm.  fumma  trium  latcrum 

ad  quadratum  (imu  dimidii  an  guli  verticals. 

Et  ( per  I?. ) ita  [cftingnlum  fub  fi  m dimidix 
fummx  trium  laierum,  & fub  finu  d fferentis  ba- 
fis  ab  ea , 

ad  quadratum  finus  complement  dimidii 
anguli  verticals. 

Ergo  h*  dux  ult'mx  rationes  xqualcs  funr. 

Std  III  qu  id  rat  uni  finus  dmdii  ang  -di  vertica- 
lis  ad  quadratum  radii , ita  quadratum  finus  com- 
plement! dimidii  anguli  verticalis  ad  quadratum 
targ  aris  complement!  femianguli  verticalis  (per 
K.  i.JjthM  )E'g>  cx  xqnalit  ire  ordinara,reli&i* 
nsedris  , ita  eft  reeVing  ilum  fub  fi  tubus  d ff.ien- 
tiarum  crurum  a femifurama  trium  lacerum  ad 
quadnuim  raJi  , 

ut  re&*ng  d «m  f b finu  femifiimmx  trium  la- 
terom,  Sc  fi  b finu  rl'ff  rent’x  b.  fis  ab  ea, 

ad  quadrant  n tangent  is  complcmcnti  dimidii 
anguli  verticalis. 

53  ’?©'3,55©©'3$J®2fl 
PROPO  S1TIO  XVIIL 

Thcorema. 

S!  in  trian~ulo  duo  crura  adequent  quddrantemt 
ita  crit  dim  d m fi  m aggregati,  ex  mineri 
erwre  dr  com' U memo  major* 

sd  different  lam  qua  rfl  later  finum  talU  aggre- 
gaii  dr  finum  complement!  bafit , 
ut  finm  totm 

sd  fin  am  verfum  anguli  vertical*. 


Duo  crura  A B , B C trianguli  ABC  fimul  ad- 
aquent  quadrantcm.Ex  B ut  polo  intelligatur  de- 
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fcribi  parallelus,  intervallo  BC  , qni  rranfear  per 
D.  & V.  Suque  illius  diameter!)  V,  & arcus  BC, 
BD,  B V xqualcs  etunt.Partter  ex  A ut pofo  intel- 
ligatur  deferiptus  parallelus , intetvallo  b fi  AC 
cupis  diameter  fie  KM,etunrq.ie  arcus  AK,  AM, 
AC  equates  , Sc  cum  crura  AB  . BC  fc  BV  ad- 
sequenc  q tadrantem  , diameter  DV  trai  fib  r per 
im&um  V extremitatem  quadramis  A V.  & cum 
i parallcli  V ( per  15.1  .Thee  i.  ) fine  re  & ad  cir- 
culum  BAD  per  polos  eorum  uanfcuiuis  , com- 
munis comm  feftio  C 1 (per  19  u. Euclid. ) crit 
ad  planum  circuit  BAD  rr&M  arque  adeo  ai  g Ins 
C I D redus  crit,  Sc  1 D finus  vcrfis  arcus  ( D, 
in  parallelo  , feu  anguli  verticalis  ABC  , In  Gq 
finus  verfus  e jufdem  anguli  fumptus  in  dumetro 
fipbxrx  GT,  ducantur  diamerri  AS.  Bft,  & ad  ip- 
las  pcrpcndiculares  GT.  NV  Cum  iguur  arcus 
BG  , AN  fint  qnadrantes,  ablato  communi  GA, 
erunt  arcus  AB  , GN  xqualcs , idenq-ic  G Z crit 
finus  arcus  AB  Ducantur alii  finus  Kt  DO  Sc 
divifo  OD  b firiani  in  V , ducacur  FE  .id  centruin 
parallel!  DCV.  Item  GD 1 ft  complemcntum  at- 
c.ts  BD,  feu  cruris  majoris  BC  . ergo  ND  eft  ag- 
g rgatum  cx  mmori  crure  aB  , fen  NG  $e  rom- 
picmenro  majoris  ,cujusaggrrgvi  DO  e'l  fi  -us, 
& DF  dimiJius  finus,  arcus  vero  NK  -ft  ron  plc- 
memum  b fis  A C , Jen  AK  ; D L ell  I if  :<ntia, 
inter  DO,fimim  aggreg.ti  prxduft  , A K|  finum 
complement!  b 'ft  ; dico  ergo  ita  cfll  FD  adDL; 
ut  finus  torus  G H ad  G q fimim  verfum  a>  g di 
verticalis  ABC. 

Demniiftraiio.  Cum  ram  FD  fir  f m fil'  Ineae 
FO,  qmm  DE,  lmex  DV.ita  erir  FD  ad  FO  ft  ut 
D i ad  EV,  ergo  (j>*r  j.6 .Enel.  ) TE  eft  pai  \lcla 
lin’x  NV  & KM.quare  ( nrr  ea'-dem)  ira  <ft  FD 
ad  )L,  li.ut  DE  ad  Dl , fed  11  DE  ad  DI , ita  eft 
GH  ad  Gq  cum  fint  fimts*veifi  fimilimn  arcmim, 
Linus  in  parallelo  alius  in  fphxrx  diamciroj 
ergo 

ira  eft  FD  dimidius  finus  aggregati  ex  roi- 
rori  crure,  & complemcnto  maj  1 is 

ad  DL  , d ff  rentiam  inter  talcra  finum  , 8t 
K } finum  complcmcnti  bjfis  , 
ut  finus  torus  G H 

ad  Gq  finum  verfum  anguli  verticalis  ABCj 
quod  etat  demonfttaudum. 

B3S0  ? 00^©©©K®»-©©®^©-58ro®® 
PROPOSITIO  XIX. 

Theorema. 

Si  duo  trianguli  crura  major  a fuerint  qua  Jr  an- 
te , erit  dimidta  fumma  finut  exerffut  eorum  fu- 
pra  quadrantem  dr  fi»ut  agfte  ati  ex  mineri  cru- 
ret  dr  romplemento  major u , 

ad  dfferemiam  , qua  eft  inter  finum  j •/».$- 
di  agtgtgati,  dr  fi»um  comnlrmenti  bafist 

ut  finut  totm  ad  finum  verfum  anguli  vertical id 

Fiateadem  conftm&o  mfi  quod  crura  A Bj 
BC  fimul , fett  totum  AV  fuperet  q udranrem  cx- 
cciTu  XV  , cujas  finus  VY  ant  PO  PD  eftfi- 
nus  aggregati  cx  GN  feu  ABminori  crure , Si 
GD  complemcnto  majoris  BC  , feu  BD  Kt  eft 
finus  arcus  NK , complement!  bafis  AC,  feu  AK. 
Dico  ita  efte  FD  , dimidiam  ipfiu*  DO  , qux  eft 
fumma  finuum  DP  , & PO.fcu  V Y ad  DL  , d f- 
feremiam  finuum  PD.  K$  , ficut  finus  totus  GH 
ad  GQ. finum  veifum  anguli  verticalis. 

AAaa  ii|  D*monftc. 
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Demonftrattio.  Cum  ttlangula  DL1,  DFE  fine 
acquiangula  , iu  erit  FD  adDL,ficut  DE  ad  DI, 


D ^ 


fed  ut  DE  ad  DI  i ica  finus  totus  G H ad  G 
( per  1. 1.  hu\M  ) cum  DI , G\^  fint  finus  verfi 
arcunm  fimilium ; cigo  ita  eft  DF  ad  DL  , uc  fi- 
lms torus  ad  finum  verfum  anguli  vet cicalis; quod 
demonfttandum  erat. 

PROPOSITIO  XX. 

* Theorema. 

Si  trianguli  duo  crura  fint  minora  quadrant/, 
ablato  finn  drfelhu , 4 finu  aggregati  ex  mino- 
rs crure  <5-  cow-lemento  ma\ori>  ■,  erit  ditnidium 
reliqui  ad  diffrrentiam  inter  finum  illiui  ag- 
greguti , (fr  finum  complement!  bafis  , ut  finus 
totus  ad  Jmum  verfum  anguli  verticalis. 


Eadem  confttudionc  pofita  demonftratur  prp- 
pofitio,nifi  quod  arcus  AB  , BC  firaul » feu  totus 
arcus  AV,deficiat  i quadrante , erit  VX  defedus, 
& finus  cjus  V Y feu  OP, quo  fublaco  ex  DP,  finu 
aggregati  cx  GN  , feu  AB  minori  crure , 8c  GD 
complemeuto  majoris  BC,feu  BD.dico  rcliqux  li- 
ne* OD  dimidiam  FD , ita  effe  ad  LD  differen- 
fiain  inter  DP  finum  illius  aggregati, &:  K 3 finum 
arcus  KN  complement!  bafis  AC  feu  AK  , ut  fi- 
rms totus  GH  ad  GQ^finura  verfum  anguli  verti- 
c alis  ABC. 

Dcmonftratio.  Triangula  D I L , DEF  funt 
xquiangula ; ergo  ita  eft  DF  ad  DL,ut  DE  ad  DI, 
fed  Ut  DE  ad  DI , it*  GH  ad  G(^,  cum  DI , 
GQ^fint  finus  verfi  arcuuro  fimilium , in  paral- 
Jelo  8c  in  cicculo  roajori  ■,  ergo  ita  eft  DF  ad 
DI/,  ut  GH  ad  GQj  quod  erat  demonftrandum. 


COROLLARIUM  L 

In  triangulis  redan  gulis  quorum  crura  xquan- 
tur  quadranti , dimidius  finus  aggregati  ex  mi- 
nori crure,  8c  complement  majoris,  zquatur  fi- 
nui  corapleroenti  bafis  , quia  (per  1#.  buiut ) uc 
radius  ad  finum  verfum  anguli  verticals  qui  re- 
dus  fupponitur  , ita  dimidius  finus  aggregati  ex 
minori  crure,  8c  complcmcnto  majoris  , ad  diffe- 
rentiam  quz  eft  inter  finum  tabs  aggregati  8c 
finum  complement!  bafis  ; fed  duo  pnma  funt 
cquaiia  ■,  ergo  8c  fccunda  •,  <tgo  finus  tabs  aggre- 
gati  excedit  dimidio  fui  finum  complement  bafis. 
Ergo  finus  complememi  bafis  xqualis  eft  alteri 
dimidio  calls  aggregati  *,  quod  erat  oftendendum. 

COROLLARIUM  II. 

Si  trianguli  redangnli  duo  crura  majora  fine 
quadrante , 8c  addatur  finus  exccftiis  finui  aggre- 
gati ex  minori  crure  , & complement  majoris, 
illius  dimidium  erit  differentia  inter  finum  cora- 
plementi  bafis,  & finum  aggregati,  idque  eandem 
ob  caufam. 

COROLLARIUM  II L 

Si  in  triangulo  rcdangulo  duo  crura  fine  mi- 
nora quadrante  , 8c  auferas  finum  defedus , a fi- 
nu aggregati  ex  minori  crure , & complement 
majoris  , feiniffis  rcliqui  erit  d ffcfcntia  inter 
complement!  bafis  finum  aggicgati  pr*didi. 

Notandum  quod  fi  in  tubus  ultimis  ptunofi- 
tionibus  accidar  lincam  FD  minorem  efTc  linea 
DL  , angulus  verticalis  obtufus  eft,  8c  abLto  ra- 
dio , ex  finu  cjus  verfo  reftat  finus  comptcmcnti. 

PROPOSITIO  XXI. 

Theorema. 

Propofito  quolibet  in  fphttra  triangulo,  datur  aliud 
triangulum , cujus  fivgula  latrra  prior  u anguUs 
cquaiia  fint  , & vifjfim  , mutaio  tamen  rr.uxi- 
mo  angulo  in  fuum  fappiententum  ad  duos 
redos. 


Proponatur  triangulum  ABC , cu jus  maximus 
angulus  ABC  i dico  quod  rautato  illo  angulo  in 
fuum  fupplcmentum  ad  duos  redos, dabitur  ahud 
in  fphxra  triangulum  , cujus  fingula  latcra  xqua- 
lia  fint  fingulis  angulis  trianguli  ABC. 

Conftrudio.  Ex  A ut  polo , intervallo  qua- 
drantis,  circulus  EDK  dclcribacur , Be  ex  B cir- 
culus  GMP  , & ex  C circulus  IMO.  Dico  trian- 
gulum  MKL  habere  reccnfitas  conditiones. 

Dcmonftr. 
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Demonftmio.  Cum  anguli  E , & G redi  fint 
(per  if.  I.  Tiered.)  nam  cirailus  ABG  tranfit 
per  polos  A & B circulorum  EL  GL  ; hi  viciifim 
concurrent  in  L , polo  circuit  ABG.  Pariter  cum  ' 
anguli  D & 1 redi  fint , nara  eirculus  ACI , tran- 
fic  per  polos  A At  C,  circulorum  DLK,  UHK  , hi 
circuit"  pariter  convenient  in  pundo  K , polo  cir- 
culi  ACDI.  Eodcm  modo  probo  pundnm  MetTe 
polum  circuli  BCH.  Sunt  igteur  quadrantes  LE, 
KD,  Ac  ablaco  communi  D L , erunt  arcus  KL, 
DE  . Equates  ; fed  DE  eft  menfura  anguli  CAB ; 
ergo  latus  KL  xquale  eft  angulo  A.  Pariter  MF, 
LG  Pane  quadranres  cum  M fit  polus  circuli  BH, 
&L  circuli  ABEG  ; ergo  ablaro  communi  arcu 
LF  , erunt  ML,  FG  xquales  ; fed  FG  eft  menfura 
annuli  CBE  lupplcmenti  ad  duos  redos  anguli 
CBA;  ergo  lacus  ML  xquale  eft  angulo  CBG. 
Ira  oftendam  latus  MK  xquale  efTe  arcui  HI, 
menfurx  anguli  Cj  viciifim  arcus  FH  eft  menfu- 
ra anguli  M.cft  item  xqnalis  lateri  BC,  cum  CH, 
BF  fint  quadrantes*,  DI  eft  menfura  anguli  DKl 
fupplemcnti  ad  duos  redos  anguli  MKL  , Ac  hie 
arcus  DI  xqualis  eft  lateri  AC.  Denique  EG  eft 
menfura  anguli  L , eftque  xqualtTTlteti  AB. 


PROPOSITIO  X X I L 


Problem*  I. 

Datu  duobut  trianguli  oblirjuanguli  angulis  , uni 
cum  Utere  interpofto , alium  unguium 
reperire. 


Cognofcantur  anguli  ABC  anguli  A & B,  cum 
lactTe  AB  , quxritur  angulus  B.  Ex  alrerutro  an- 
gulorum  cognitorum  , ad  bafin  produdam  fi 
opus  fit,  detnitcatur  arcus  perpcndicularis , qux- 
rarurque  in  triangulo  redangulo  ABD  angulus 
DAC.  ( per  t j.  f.hujrti ) hoc  modo 
Fiat  ut  finus  torus 
ad  finum  complcmenti  later  is  AB, 
ita  tangens  anguli  B 
ad  tangentem  complement!  anguli  DAB. 

Quo  fiijgdu&o  At  CAB,  cognito  in  priori  fi- 

Sa , vel  addito  ad  DAB  , at  in  fecundo  , vel 
dado  angulo  CABab  ipfo , reftat  CAD. 

Fiat  ut  finus  anguli  BAD 
ad  finum  anguli  CAD 
ita  finus  complement  anguli  ABC 
ad  finum  complcmenti  anguli  C. 

Prima  analogia  demonftrata  ( in  if.  f.hniut. ) 
Dcmonftratio  x.  Analogic  eft  ( 1 1.  huim ) Si- 
nus angulorum  verticalium  , finubus  angalorum 
ad  bafin  proportion  ales  Hint.  In  tertio  catu  fumi- 
ntr  fuppleroentum  ad  duos  redos  anguli  ACD 
inventi. 


vt 
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PROPOSITIO  XXIIL 
Problema  I L 

Datii  duobut  Uteribtu  , & angulo  uni  forum 
eppofte , unguium  ab  ipfis  cemprtbtnfum 
inventre . 


In  triangulo  ABC  dentur  duo  latera  AB , ACa 
Sc  angulus  uni  ipfotum  oppo ficus  , nempe  B: 
quxritur  angulus  BAC  ab  ipfis  comprchenfus. 
Ptjmb  in  triangulo  BAD  ( per  i^fjtujttt ) quxrx- 
tur  angulus  BAD,  fiat  cnim 
Ut  finus  totus 

ad  finum  complement  lateris  AB , 

ita  tangens  anguli  B 

ad  tangentem  complement!  anguli  DAB. 

Turn  fiat  ut  tangens  AC 
ad  tangentem  AB , 
ita  finus  complement!  anguli  BAD 
ad  finum  complement!  anguli  DAC. 

Deroonftratio.  Sccundx  analogic  ( per  Hi 
bijui ) tangentes  latcrum  , funt  feciproce  pr<# 
portionalcs  finubus  complcmentotum  angulo- 
rum verticalium. 

In  primo  cafu  quo  pcrpendiculatis  cadit  intra 
rri unguium  , anguli  RAD  > DAC  addendi  funt  ut 
habcatur  totus  BAC  , in  aliis  cafibus  eoruro  difr 
fcrentia  eft  angulus  quxfitus. 
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PROPOSITIO  XXIV. 


Problema  i 


Datit  duobut  angulis , & latere  uni  eerum  oppofie , 
tertium  unguium  inveniret  modefeiatur  cu\m  fit 
Ajfeclionn  , vtl  cujut  ft  affiftionu  latus  alteri 
angulo  data  op?  of' urn. 


Sint  in  triangulo  ABC  cogniti  dno  anguli  Bi 
At  C,  Ac  latus  AB  oppofitum  angulo  C,  quxritur 
angulus  BAC,quxratur  ficut  prius,angalus  DAB, 
hoc  modo  fiat.  Ur  finus  torus 

ad  finum  complcmenti  AB  j 
ita  tangens  anguli  B 
ad  tangentem  complcmenti  anguli  BAD 
Deinde  fiat 

Ut  finus  complcmenti  ABC 
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ad  finum  complement!  ACD, 
ita  ftnus  anguli  BAD 
ad  finum  anguli  CAD. 

Si  perpendiculars  cadit  intra  triangulum , an- 


A 


guli  BAD, CAD  angulum  quxfitum  componunr, 
hoc  eft  , fumma  illorum  eft  angulus  quxfitus  ; ft 
extra,  differentia  inter  BAD  , & CAD  eft  angu- 
lus BAC  quzfttus. 

Demonftratio  fccundx  analogue  eft  (prop. 

hums, ) 

Ratio  autem  additx  condicionis  pecitur  ex 
( prop.  j.  buiw  , ) ex  qua  dcducitur , pofle  da- 
ri  ambiguicatcm.  Hzc  tamen  ambiguius  folvi- 
tur.  Primb  , in  triangulo  redangulo  A B D , 
bafts  AB  folvir  ambiguicatcm;  nam  ft  fit  minor 
quadrante ; duo  anguli  BAD,  Sc  B erunt  cjufdcm 
atfrftionu , & cum  B fit  cognitus, alter  etiam  co- 
gnofeetur  ; ft  bafts  AC  fiicrit  major  , eruntJB , Sc 
BAD  aifedionis  diverGe , & cum  A cognitus  fir, 
(0fet  cciam  cognofcetur. 

In  triangulo  ACD  poteft  e(Te  ambiguitas  in 
cognofccncjo  angulo  DAC  qitx  folvitur,  modo 
ipecies  anguli  BAC  , cognofcatur , vel  ft  feiatur 
fpecies  lateris  AC  quod  in  triangulo  DAC  re- 
dangulo , eft  bafts  , quz  ft  fit  quadrante  minor 
erunt  anguli  C , & CAD  aftedionis  cjufdcm  ; ft 
major  diverfz  ( ptr  5. 4.  buius. ) 
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PROPOSITIO  XXV. 

Problema. 

Cognitis  duo  bus  lateribus , & angulo  ab  ipjis 
comprehtnfi , aliitm  ejuerncum^ue  Angulum 
invenire. 


Sit  triangulum  ABC,  cujus  cognofcantur  la- 
ccra  AB,  CB  , & angulus  B ab  ip  Its  comptehcn- 
lus,quzritur  alius  angulus  C.  A pundo  A cxrre- 
mitare  lateris  oppofiti  attgulo  C demitiatur  per- 
pendicu  laris  ad  aliud  latus  cognicum  BC , produ- 
dum  ft  opus  fit ; cum  in  triangulo  redangulo 
A B D quzratur  ( per  10. 5.  huiui)  latus  BD»  fiat 
ergo 

Ut  finds  totus 

ad  finura  complement!  anguli  B, 


ica  tangens  AB 
ad  tangentem  BD 

Turn  differentia  imer  BD  » Si  BC  eft  vel  DB 
vcl  DC,  addantur  in  ultimo  caftt,  turn  fiat 
Ut  ftnus  CD 
ad  finum  BD , 
ita  ungens  ABD 

ad  ungentem  ACD  cujus  in  tettio  cafu  acci- 
pitur  com  piemen tum  ad  duos  redos. 

Demonftratio.  ( Per  7.  buius ) ftnus  fegmento- 
rum  bafts  funt  ut  tangentes  angulorum  baft  ad- 
jaccntium  rcciprocc. 

PROPOSITIO  XXVI. 
Problema. 

Cognitis  in  triangulo  duobiti  l at  cuius  , & unguis 
uni  eo rum  oppofito  , eognofeerc  angulum  alters 
iateri  cognito  oppofuum  , cuius  fpecies  cogno- 
feitur. 


Sim  in  triangulo  ABC  , co'gnita  latera  AB, 
AC  ; Sc  angulus  B ; quxricur  angulus  C , cujus 
fpecies  cognofcitur. 

Fiat  ut 
Sinus  A C 
ad  finum  AB ; 

ita  fintis  anguli  B ad  finum  anguli  C. 
Demonftratio.  Eft  ( prop. 1.}. buius. ) 
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PROPOSITIO  XXVII. 

Problema. 

Cognitis  duobus  angulis,  dr  latere  uni  eorum  oppo- 
fito» lattu  alteri  angulo  cognito  oppoftmn , fpecie 
tamen pracegnitu/n  invenire. 


A 


In  codcm  redangulo  ABC  fint  dati  anguli  B 
Sc  C’,  Sc  latus  AB  angulo  C oppoftcum  quz- 
ritur  latus  AC  cujus  fpecies  cognofcitur. 

Fiat  ut  ftnus  anguli  C 
ad  finum  anguli  B, 
iu  ftnus  lateris  AB 
ad  finum  lateris  AC. 

Eadejn  demonftratio.  ( per  1 .f. burnt. ) 


PROPO 
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PROPOSITIO  XXVIII. 
Problema. 

Cognitis  tribal  trianguli  Spbdrici  Uieribtu, 
ejucmlibet  attgulum  r.periie. 


Demonftratio.  [Prop. if  huiut)  vidimus ira  efle 
rc&angulum  fab  finubus  crurum  ad  quadratum 
radii : ficut  rc&angulum  fub  finubus  diffetencu- 
ium  cturum,  a femifumma  triam  larcrnm  • 

Ad  quadratum  firms  femianguli  verticalis. 
ldcoque  debt!  fieri  rcgula  propurtionum 
logarithm  ica. 


Multipliccm  hajas  problematic  dabimuspraxin; 
primo  aptiffimas , cum  quis  logarithmis  utitur : 
owbinvts  item  alias  dura  quis  utitur  finubus  & 
tangenribus. 

Sint  igitur  crianguli  fphzrici  ABC  , rria  larcra 
data  , quxeattunue  angulus  B , qui  vocetur  verti- 
calis, & AC  baus,  latcra  AB,  BC  dicantur  aura. 

PRAXIS  I. 


Primb  fiibdocatur  crus  minus  , k majori  & 
ha  be  at  ur  differentia  crurum  , addaturque  bafis  &: 
d <f-  !*nria  crurum  , ut  habeatur  femifumma  bafis 
& d.ff.-i  rn  e crurum,  item  fiibducarur  differentia 
crurum  a bait,  fi  minor  fit,  & hibcatttr  femidiffe- 
rentia  bafis  k differentia  crurum  ; & hoc  moJo 
d fponantur  femifummx  bafis  & differentix  cru- 
rum,  logarirhmus  fcmiditfcreniix  bafis  a differen- 
tia crurum. 

D tplus  logarithmits  radii,  hi  tres  addantur,  fi- 
mul , & ab  fummi  fubdticantur  logarithmus 
cruris  AB  & logarithmus  cruris  BC,  refUbic  du- 
plus log  trie  hums  femianguli  verricalis  qui,  divi- 
lus  b fariam  dabit  logarithmum  femianguli  ver- 
Cicalis. 

Demonftratio.  Per  14.  hulas  ) 

Ita  eft  rc&angulum  fub  finubus  crurum  , 

Ad  quadratum  radii  ; 

Ut  re&angilnmfub  finu  femifummx  bafis, 
& d:ff  rent**  crurum;  Be  fub femid.ff.-rentu  ba- 
fis a differentia  crurum  ; ad  quadratum  finus  fe- 
miang  :!i  v.  rticalis. 

Logarnhmus  rc&anguli  fub  finubus  crurum, 
arqualis  eft  duobus  logarithmis  fimmm  crurum. 

Logarithmus  quadrati  radii  eft  duplus  loga- 
rithmus  radii,  ut  vidimus  atm  dc  logarithmis, 

Igitur  fi  k funma  dupli  logarithm  radii,  & lo- 
garithmonun  femifummx , & fannf  fferentir  ba- 
fis, & differentix  crurum  aufins  logarithmo*  fi- 
nuum  crurum,  reftabit  logarithmus  quadrati  finus 
femianguli  verticalis. 

PRAXIS  II. 


Loco  logarithmorum  femifummx  bafis, & dif- 
ferentiae crurum  &c.  fiat  fern  fumma  trium  late- 
rum  , & ab  cl  femifumma  , aufrr  fing.llatim  duo 
.crura , ut  habcantur  crurum  differentix  ab  ca  fe- 
mifumma. 

/■  Ponaturque  duplus  logarithmus  radii 
a , , \ Sinus  dff  remix  cruris  AB  a femifumma 
e / logarithmus. 

1 Sinus  differentix  cruris  BC  logarithm!. 

Et  ex  ca  fumma  aufer  logarithm's  utriufque 
cruris,  reftabit  logarithmus  quadrati  finus , femi- 
anguli verticalis, 

Tm,  l. 


P A A X I S III. 

Fiat  femifumma  trium  latcrum  AB  , BC , AC 
k qua  auferatur  bafism  habcatur  differentia  bafis: 
r Ponantur  diipl  is  logarithmus  radii, 

Adde  < Sinn*  Icimfuiumx  trium  latcrum  loga- 
y rithnius, 

n Differentix  bafis  logarithmus, 

Hxc  tria  fimul  addantur , fie  ab  corum  fumma 
fubtrahancur  logarithm!  fimmm  crurum , fie  ha- 
bebitur  logarithmus  quadrati , finus  femianguli 
verricalis  , hoc  eft  logarithmus  , quo  divifo  b fa- 
riam,  quotiens  erit  logarithmus  complement!  fe- 
mianguli verticalis. 

D.monftratio  patet  ( ex  17.  hujtu ) qux  often- 
dit  ita  eife  re&ariguhim  fub  finubus  crurum  ad 
quadratum  radii , m re&angulum  fub  finu-femi- 
fummx  trium  iaterum  Be  fub  finu  differentix  ba- 
fis , ad  quadratum  complement!  femianguli  ver- 
ticalis. 

PRAXIS  IV. 

/-Dnplum  logarithmum  radii,  & : 
AJdcJL"SarUhmum  differentix  cruris  AB.k 
j femifumma  trium  latcrum 
«.Et  logarithmum  differentix  cruris  BC.  . 

Et  a tunmi » horum  trium  logarithmorum  fi  b- 
tTahe  logarithmum  fiimfiunnix  trium  ljternrn,& 
logarithmum  differentix  b.  fis  t rclinqnetnr  Joga- 
rithmus  quadrati  tangentis  femianguli  verricalis. 

Demonftr.  ( fn  coroll.  i.ijJjMjm  ) demouftra- 
vimus  ita  efle  re&angulum  fub  finu  femifummx 
trium  latcrum,  fie  fub  differentia  bafis  , ad  qtu- 
dratum  radii , ut  rc&angtiium  fub  finubus  d tfe- 
rentiarum  crurum,  ad  quadratum  tangentis  fetui- 
anguli  verticalis. 

PRAXIS  V. 

Si  invertatur  hxc  analcgia  habebitur  tangent 
compleitcmi  femianguli  verticalis  hoc  modo. 

( Duplmn  logarithmum  radii, 

Adde  Logarithmum  femifummz  trium  latc- 
2 rum, 

'*  Et  iogarihmum  Hifkrcntix  bafis  ab  ca. 

Et  a fummi  eoi urn  fubtrahe  fummam  loga- 
rithnumim  diftVrcntianim  crurum  k femifumma 
trium  lateruin  , reftabit  duplus  logarithmus  tau- 
gentis  cumplementi  femianguli  verticalis. 

Demonftr.  ( efheroll.i.\j.hu\ut)  in  quo  often- 
ditur  efle  re&angolum  fob  finubus  d fLeentiarum 
ciurum,ad  quadratum  radii, 

Ur  rc&angulutn  fub  finu  femifummx  trium  la- 
tetum  ; & fub  finu  differentix  bafis  ab  Ca  femi- 
furama , 

Ad  quadratum  tangentis  complementi  angnli 
verticalis. 

PRAXIS  VI. 

Complcmentum  arithmetiaun  eft  id  quod  re- 
linqtmur  ablaro  logar  thmo  finus  alicni'is  atais, 
a h»g3rithmo  radii , eftn  e logarithmus  fecantitf 
B B b b complement! 


$6z  Trigonometric 


com  piemen  ti , ft  illi  addatur  logarithmus  radii, 
cura  cnim  radius  fit  media*  proportionals  inter 
fiiium,  6c  (ecantem  complctnenti : logarithm!  cx- 
tremorum  zquabuntur  duplo  logamhmo  medii. 
IJt6que  ft  ex  logarithmo  medii  bis  fumpto  iinura 
fubtraxcris,  relinquitut  logarithmus  alterius. 

C Complement!  arithmetic!  crurum , 

Adde  i Logarithmis  differentiarum  crurum  * fc- 
( mifumma  trium  laterum,  & ficr. 

Dnplus  logarithmus  finus  femianguli  verri- 
calis. 

Demonflr.  ( in  coroll,  i y . ) oftendimus  , ita  die 
quadratum  radii  , ad  re&angulum  Tub  feeancibus 
crurum  j ut  redan gulum  fub  finubus  differentia- 
rum  crurum,  a femifumma  trium  laterum,  ad  qua- 
dratum finus  femianguli  verticals  : ergo  additis 
logarithmis  , fecantinm  crurum , &c  logarithmis 
dift'erentiarura  •,  fi  ab  iis  fubtraxeris  duplum  lo- 
oarithmum  radii  •,  relinquitur  duplas  logarithmus 
femianguli  verticals,  dum  autero  pro  logarithmis 
fccantiutn  alVumunrur  complement!  arithmetic!, 
fubtradio  invenitur  fad  a. 

Atque  he  funt  praxes , dum  urimur  logarith- 
ms, alio  cnim  modooperari  debemus  per  finus, 
nam  deberent  primo  fieri , taro  quadratum  radii , 
quitn  alia  redangula  fub  finubus : deindc  infti- 
tuenda  rcgula  trium  ; excrefcerent  autem  in  im- 
m on fum  numeti . iJeoquc  mollicndz  funt  hujuf- 
tnodi  praxes  ut  finubus  aptentur. 

Sum  autem  longior  in  folvcndo  hoc  proble- 
nute  quod  authorcs  ut  mirabilc  attollont , unde 
volui  illud  in  omnem  partem  verfate. 


eulum  fub  finu  femifumma:  trium  laterum ; Sc 
Tub  finu  differentiae  bafis  ad  quadratum  couiple- 
roenti  femianguli  B » (per  prop. ai.  arithmtticej.) 
Habetur  quartus  proportionalis  , fi  tcrtium  per 
primum  dividamus,  & quotientem  multiplicemus 
per  fecundum  , unde  inftituitur  fecunda  analogia 
in  qua  multiplicantur  fccundus  & tertius  lHime- 
rus,  ut  fiat  re&angulum  fub  finu  femifummz  , & 
fub  finu  differentiae  bafis  » & hoc  reftangulum 
dividitur  per  quartum  finum  inventum , & fepti- 
mus  qui  exurgit  per  fecundum  multiplicatur,ncm- 
pc  per  finum  totum  ; ergo  bcn£  per  hanc  praxis 
invenitur  quadratum  finu*  complement!  femian- 
guli verticals. 

LEMMA. 

Si  duo  numcri  A , B , fe  invieem  rnultiplican- 
tes  fccerint  C : item  D 6c  D fcccrint  quadratum 
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E i & F ,8c  G fccerint  H,  fitque  alius  numcrus  K; 
ita  ut  fit  C ad  H ficut  E ad  K.  j quod  fi  fit  ut  A 
ad  F i ita  G ad  L,  6c  ut  B ad  D ; ita  L ad  M>&  D 


PRAXIS  VII. 

Vingat  in  fuis  logarithmis  hanc  praxin  ptofert 
fine  demon  flratione  quam  hie  demonftrare  con- 
tendo.  Addantur  fimul  tri a latera,fi atque  corum 
femifumma  -,  ex  qua  auferatur  bafis  ut  habcatur 
cits  differentia. 

Fiatque  ut  finus  totus 
ad  finum  A B , 
ita  finus  B C 

ad  quartum  finum.  Dcindc  fiat 
ut  quartus  finus  * 

ad  finum  femifummz  trium  laterum , 
ita  fimis  differentiae  bulls  A C 
ad  feptimum  finum. 

Si  iftc  feptimus  finus  multiplicctur  per  finum 
totum , produectur  quadratum  complcmenti  di- 
midii  anguli  verticali*  B 

Demon  ftr.  ( Prop,  ij.hu jm  ) demonftraviraus 
ita  cife  reftangnlum  fub  finubus  crurum  , ad  qua- 
dratum radii , ut  re&angulum  fub  finu  femifum- 
mz , Sc  fub  finu  diffetentiz  bafis  i femifumma, 
ad  quadratum  complcmenti  dimidii  anguli  verti- 
cals B.  f 

In  prima  analogia  multi plicator  finus  AB,  per- 
finura  B C , hoc  eft  fit  rcdl  an  gulum  fob  finubus 
crurum,  quod  dividitur  per  finum  totum,  6c  quo- 
tiens  eft  quartus  finus.  Supponatur  item  finus  to- 
tus dividcrc  fuum  quadratum  j quotiens  erit  finus 
totus  ; cum  ergo  finus  tons  ctiam  dividat  rc&an- 
gulum  fub  finubus  crurum  , quotientes  candem 
rationem  habebunt,  quam  habent  divifi.  Quarc. 
Ut  reftangnlum  fub  finubus  crurum 
ad  quadratum  radii , 
ita  fe  habet  quartus  ille  finus 
ad  finum  totum.  Dcberei  igitur  ita  inflitui 
fecunda  analogia. 

Ut  quattus  finis  ad  finum  totum  , ita  re&an- 


, rnultiplicatido  M , faciat  N •,  dico  quod  re&angu- 
l.i  K & N funt  xqualia.  Sit  ut  A ad  D i ita  F ad 
O,  6c  redifcangulum  K.,  aut  illi  zquale  intelligatur 
deferiptuvn  fuper  lincaro  O , & quia  fnpponitur 
efTe  ut  C ad  E ; ita  H ad  K, ratio  C ad  E;  H ad  K, 
componitur  ex  rationibus  A ad  D i feu  F ad  O, 
& B ad  D,  6c  debebit  cfTc  G ad  I,  ficut  B ad  D. 

Dcmonftr.  Quia  D multiplicansM,facit  N ; 6c 
multiplicans  fcipfum  facit  E ; cum  fit  eadcro  alti- 
tudo  D ( per  1.6.  ) crii  ut  E ad  N » ita  P ad  M, 
aut  B,  ad  L , debeo  probare  E ad  K fc  habere  ut 
ut  B ad  L i tunc  cnim  ( pir  7.J. ) K & N funt 
zqualcs.  Hoc  autem  ita  oftendo.  Ratio  E ad  K 
componitur  ex  rationibus  D ad  I, feu  B ad  G»&  A 
ad  F,  feu  G ad  L,  ratio  autem  compofita  cx  ratio- 
nibus  B ad  G,  6c  G ad  L,  eft  ratio  B ad  L : igitur 
E ad  K fe  habet  ut  B ad  L hoc  eft  ut  E ad  N,  *1  go 
K,  & N funt  zqualia. 

PRAXIS  VIII. 

Hxc  praxis  profertur  a Vlac.  Addantur  tria  la- 
tera , ita  ut  fiat  corum  femifumma , & ab  ca  fub- 
ducantur  duo  crura  , habeanturque  eotum  diff#- 
ferentiz  i femifumma  trium  laterum. 


Fiat  ut  finus  cruris  AB  A 
Ad  finum  unius  differentiz  F, 
Ita  finus  alterius  differentiz  G 
Ad  quartum  finum  L. 

Rarfiis  , ut  finus  cruris  BC  B 
Ad  finum  totum  D» 

Ita  quartus  finus  L 

Ad  feptimum  finum  M. 


Si  M mulciplicctut  per  finum  totum, 
Exurgct  quadratum  finus  dimidii  anguli  ver- 
ticals. 

Demonftratio.Per  Lemma  fupcrius,Ulc  produ- 
citur  numcrus  hac  praxi,  qui  eft  quartus  propor- 
tionals 
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tionalis  ad  trcs  , nempc  redangulum  fub  A & 

B,  feu  fub  finubus  crurum  , quadrarum  numeri 
D , feu  fimis  cotius , redang.  fub  F , G feu  fub 
finubus  diff  renciarura  crurum  k fetnifumma  trium 
latcrum  ; fed  qiiarrus  proportionals  ad  eres  pro- 
pofitos  ( per  i j.  hn)M  ) eft  quadrarum  finus  di- 
midii  anguli  verticalis  ; ergo  qui  invenitur  hie 
praxi  eft  quadratrun  finus  dimidij  anguli  ver- 
ticalis. 

Poflent  dari  ali*  praxes  dedudx  ex  18.  19. 
xo  i fed  dc  his  infra  cum  dc  proftaphxrdi. 

B3Sa^.e^^&3raog5^gg®fa/S3g0<360363 
PROPOSITIO  XXIX. 

Problem*. 

Dili's  tribm  trianguli  lateribm  , cognefltre  cujus 
ujfcftionu  Jit  angulus  quilibet. 


A 


Si  duo  crura  AC,  AB  fuerint  quadrantes  bafis, 
eric  menfura  anguli  verticalis  A,  (per  6. 3.  hujus) 
fi  AB  , CA  crura  fucrinc  afFcdionis  cjufdcm  * 8c 
bafis  non  minor  quadrante,  angulus,  A verticalis 
crit  obtufus.  Prjm&  fint  crura  quadrante  majo- 
ra  fie  bafis  quadrante  non  minor  :crunt  (per  4 .hu- 
j/n ) omnes  anguli  obtufi.  Si  veri  fuerint  AB, 
AC  crura  quadrante  minora  , producantur  donee 
concurrant  in  D erunt  DB,  8c  CD  quadrante  ma- 
jor* , fie  fiipponicur  bafis  quadrante  non  minor, 
(*rg*Per4  ) in  triangulo  BDC  omnes  anguli 
obtufi  erunt : ergo  cuin  D obtufus  fir,  eriam  an- 
gulus A ob'iifiis  crit.  Si  crura  fuerint  affedionis 
diverfie,  fie  bafis  quadrante,  non  major  angulus 
verticalis  acutus  erir.  Sit  enim  rriangulum  EFG 
redangulum  in  F , fie  latera  GF , FE  fine  afle- 
&ionis  diverfx  , ( per  4. ) bafis  EG  crit  major 

quadrante  ; ut  ergo  fiat  non  major  quadrante 
minuatur  in  H , her  angulus  GFH  minor  redo. 

Si  crura  cjufdcm  fuerint  aff.dionis  fie  bafis 
quadrante  minor*,  Si  finus  complcmentorum cru- 
rum mulcipliccntur  , fie  dividarur  produdum  per 
finum  totum , & reliquum  fir  xquale  finui  com- 
plementi  bafis  , angulus  reduseft. 

Hoc  eft  Si  ita  eft  finus  torus 
ad  finum  complementi  AB, 
ut  finus  complementi  BC 
ad  finnm  complementi  AC 

PROPOSITIO  XXX. 

Problema. 

Datis  omnibus  trianguli  Spheric i anguUs  , 
invenire  Uttrn. 

, .^cr  propofitionem  1 1 hnjus , mutentur  angu- 
li in  latera  altcrius  trianguli , quod  Iblvaturj  hoc 
eft  cujus  inveniantur  anguli  ex  quibus  cognitis 
innotefeent  latera  trianguli  propofitu 

Tom.  /,  ^ 


VI.  s«j 

Notandum  fi  cres  anguli  fuerint  acuti  fin- 
gula  latera  erunt  quadrante  minora  ( rer  « .ba- 
ins) extera  innotefeent  ex  altcrius  trianguli  fo- 
lutionc. 
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PROPOSITIO  XXXI. 
Problema. 

C eg* ins  duobns  trianguli  fpharici  Uteribus  , 
anguloab  ipjis  comprthtnj'o : invenire  bafin, 


A 


Sit  triangnliim  ABC  cujus  cognofcnntiir  erti* 
ra  AB  , BC , fie  angulus  B,  quxrirur  bafis  AC. 
Fiat  ut  quadrattim  radij 
ad  redingulum  fub  finubus  crurum , 
ita  finus  verfus  anguli  ABC 
ad  diffw-rentiam  inter  finnm  complement! 
bafis  fie  finum  complementi  d (E-rent ix  crurum. 

Habctur  autem  finus  complementi  d-fferentix 
crurum  ; quarc  addita  difEientia  , h-bebitur  fi- 
nns  complementi  bafis  , at  habeatur  finus  veifus 
anguli  Bj  fii bJuccndus  eft  finus  complementi  an- 
guh  B cx  radio. 

Alio  moJf. 

Sit  triangulum  ABC  cujus  cognofcuntur  cru- 
ra AB,  BC  , fie  angulus  B ab  ipfis  comprihcn- 
fus , quxritur  autem  latus  AC  , ex  alio  quocum- 
que  angulo  A ad  unuin  cx  crurtbus  cognitis,  De- 
mittatur  pcrpcndiailaris  , qux  vel  cadet  intra 
triang.  vcl  extra  ad  partes  B,vel  ad  partes  C.  Fiat 
ut  finus  totus 
ad  finum  compl,  ABC, 
ita  tangens  AB 
ad  tingentem  BD. 

Qua  cognira  cognofcitur  CD , turn  fiat  ut  fi- 
nus complementi  BD  ad  finum  complementi  CD, 
ita  finus  complementi  AB,  ad  finum  complemen- 
ts AC. 

Dcmonft ratio.  Prima  analogia  (eft  11.  f.  hu- 
ins)  fcainda  analogia  eft  10  hujus,in  qua  proba- 
vimus  finus  compl.  fegmentorum  bafis  , propor- 
tionates cite  finubus  complementorum  crurum. 

PROPOSITIO  XKXIY. 

Problema. 

Cognitis  duo  bus  angulis , dr  latere  uni  tor  urn  oppe- 
fito  , invenirt  tatm  adiacens  duobus  angulit  co- 
gnitis , mo  do  vel  cognofiatur  tins  fptcies  vel 
fpccies  altcrius  Uteris  incegnitk 

Sit  triangulum  ABC  cujus  cognofcitur  btus 
BBbb  ij  AB, 


t 
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AB  & anguli  ABC,  ACB;qu«itur  latus  BC. 
Oportet  autcm  at  ejus  fpccics  cognofcatur  vel 
pccir?  Uteris  AC.  Fiat 


A 


ut  Anas  totas 
ad  finum  compl.  ABC  , 
ita  tangens  AB 
ad  tangentem  BD  Fiat  rurfus 
ut  tangens  ACB  ad  tangentem  ABC  , ita 
Anus  BD  ad  finum  CD. 

Demonftratio.  Prima  analogia  ftcut  in  prxee- 
dente  problenutc , fccunda  analogia  eft  7.  hujus. 

Ratio  cautionis  adh  bit®  , prima  quidem  cau- 
tio  tollit  omnem  ambig«itatem.In  prima  analo- 
gia bafis  AB  qu*  datur , tollit  omnem  ambigui- 
tatem  (per  cor.  (.4.  bujut  ) pro  latere  BD ; item 
in  fecunda  , fi  cognofcatur  fpecies  latcris  AC 
quod  habetvicem  bafis  in  triangulo  ACD  rc£an- 
gtilo  i toilet  omnem  amb  guitatem  circa  Utns 
CD  » cognitis  autcm  BD , DC  facile  cognofcitur 
tota  BC. 

PROPOSITIO  XXXIII. 

Problem  a. 

Cofniti*  duobus  lattoibui  , & angulo  uni  forum 
eppojiio  , cognofcere  tertium  Uttu. 


A A 


Sit  triangnlum  ABC,  cuju*  duo  latera  AB.AC 
lint  cognita  , 8c  angnlus  ABC  lateri  AC  oppo- 
fitus  1 quxritur  aliud  lacus  nempe  BC.  Demifla 
pcrpendiculari  ex  angulo  A. 

Fiat  fient  in  precedent! 
ut  fmus  totus 
ad  finum  compl.  ABC  , 
ita  tangens  AB 
ad  tangentem  BD. 

Rurfus  fiat  ut  finus  complement!  AB  ad  fi- 
nnmcomplcm.  AC, 

ita  finus  compl.  BD  ad  finum  complCD. 

Qu*  feaindum  varietatem  cafoum  , ptrpen- 
dicularis  Vcl  addi  debet  ut  in  primo  cafu  , vel 
fubtvahi. 

Prima  analogia  demonftrata  eft  in  fuperiori- 
bus  , fccunda  eft  10.  hujus. 


PROPOSITIO  XXXIV. 
Probleraa. 

Cofnitu  dnobm  aural* , & latere  utrique  adiacen- 
te  , aliud  latus  invenire. 


A 


Sit  triangulum  ABC  cujus  cognofaintur  an- 
gnli  ABC  , BAC  , 8c  latus  AB  , quxritur  latus 
AC.  Primd  demictatur  perpendicular  is  ab  angulo 
A cognito  , 8c  adjacentc  lateri  quxfito  , futquc, 
ut  finus  totus  ad  finum  compiem.  AB,  ita  tangens 
ABC  ad  tangentem  complement i BAD  .cognito 
BAD  cognofcitur  CAD.  Fiat  item  ut  finus  com- 
plement! CAD  ad  finum  complement!  BAD,  ita 
tangens  AB  ad  tangentem  AC  , fiectiam  tan- 
gens complement!  AC  ad  tangentem  comple- 
ment! AB. 

Demonftratio.  Prima  analogia  demonftratuc 
( per  tj.f.  buna  ) fecunda  analogia  demonftra- 
tur  in  11.  hujus. 

Ifta  quidem  fufficerent  ad  petfe&am  Trigono- 
merriam  > qu®  maximam  faciliutem  habet  ex 
logarithmorum  ufu.  Si  quis  tamen  vel  let  difccre 
moditm  quo  fine  logarichmis  fatis  facile  folve- 
bantur  triangula  fcre  omnia  per  proftaph*rcltn 
ut  vocant , id  eft  per  folam  additioncm  & fub- 
tra&ioncm  . id  exequar  fequentibus  propofitio- 
nibus. 
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PROPOSITIO  XXXV. 

Problem  a. 

Muitiplicationtm , dr  diviftonem  cvitarc : quandt 
primo  loco  eft  radim  , fee  undo  dr 
trrtio  eft  finm. 

Mutentur  duo  latera  ant  argnli  quorum  finus 
dantur  in  fua  complemcnta  . & habebirur  trian- 
gulum folubile  fine  ulla  mult iplicat ione  8c  divi- 
fione;  nam  in  quocumque  triangulo  ponitur  finus 
totus  1 in  primo  loco  , fignum  eft  aliquid  in  tali 
triangulo  efle  ®qoale  quadrant!. 


Sit  v.  g.  triangulum  ABC  cujus  angulusC 
redus  , & ad  quod  folvcndum  dicitur  m finus 
totus  anguli  C rc&i  ad  finum  lateris  AB,  ita 
finus  anguli  A ad  finum  lateris  BC.  Mutctur 

A B 
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AB  in  funra  complemcntum  BD  , & A feu  ED 
in  fuum  complementum.  Fie  triangulum  BDF, 
cujus  cognofcitur  primo  angulus  D rc&us  j de- 
indc  duo  crura  ulem  angulum  comprchenden- 
ria  ; quoties  autem  angulus  rc&u*  eft  , Sc  cogno- 
feuntur  duo  crura  ( per  coroll. prop.i  9 Jprimo  ad- 
dantur  fimul  crura , quz  vcl  fimul  fumpra  xqua- 
buntur  quadranci , vcl  majora  erunt  , vcl  mi- 
nora. 

Sint  ptimb  xqtialia.  Fiat  arcus  compofitus,  ex 
minor  i crurc,  & complcmcnto  major  is , illius  di- 
midius  linus  xqualis  eric  finui  arcus  BC.comple- 
menti  balls  fi  verb  crura  BD ' , DF  majora  lint 
quadrante  , finui  arcus  compoliti  ex  roinori  cru- 
rc , 8c  complcmeuto  roajoris  , addatur  linus  cx« 
ceflus ; illius  aggregati  dimidium  eric  xquale  dif- 
ferentiae linus  arcus  BG  , nempe  com  pi  cm.  bafts 
FB  , Sc  linus  arcus  compoliti  j hoc  eft  auferatur 
hxc  differentia  ex  limi  arcus  compofiti > Sc  ha- 
bebitur  linus  complementi  ba/is. 

Si  denique  duo  crura  BF  , DF  fimul  fumpta 
minora  line  quad: ante:  fuberahatur  linus  defedus, 
ex  linu  arcus  compoliti  f ex  minori  crure  , Sc 
complcmcnto  majoris  : Sc  reftdui  dimidium  erit 
differentia  linus  arcus  BC  » complementi  bafis 
FB  , Sc  linus  arcus  compoliti  ; unde  hxc  diffe- 
rentia fuberahatur  ex  linu  arcus  compoliti  refta- 
ftabic  linus  complementi  bafts. 
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PRO  POSITIO  XXXVI. 

Problema. 

Si  finus  totns  Jit  in  primo  , Jecundo  & tertio  loco, 
divijionem  tvitare. 

Primb  quoties  finus  eft  in  primo  loco  , ccr- 
tum  eft  d’viftonem  nullam  efte , quia  cum  finus 
torus  fit  1000  go  tot  tantum  dclcndz  funt  cv- 
phrz  ntimeri  dividend! , quoc  funt  o in  divifo- 
re  , feu  in  linu  toto  , ut  docerur  in  arithmerica. 

Si  verb  finus  torus  fit  in  fecundo  loco , retra- 
hendus  eft  in  primura  j nam  ft  in  primo  loco  fir 
finus  alicujits  arcus  , mutetur  in  lecancem  fui 
complementi  : fic  cnim  linus  totus  ponitur  in 
primo  fecans  complementi  ponitur  in  loco  linus 
totius , verbi  gratis. 

Sit  ut  finus  anguli  jo  ad  tangentem  aliqitam, 
ita  finus  totus  ad  aliud. 

Fiat  ut  finus  totus  ad  tangentem  eandem  , ita 
fecans  anguli  60  ad  idem. 

Ratio  eft  quia  quod  in  fecundo  , aut  tertio  lo- 
co fir  finus  totus,perinde  eft. 

Nam  fi  fir  ut  A ad  B , ita  C ad  D , crit  etiam 
ut  A ad  C,  ita  B ad  D.quare  ut  finus  anguli  50  ad 
finum  totum , ica  finus  totus  ad  fecantem  anguli 
60  : ergo  ut  finus  totus  ad  fecantem  60 , ita  tan- 
gens  ilia  ad  quarcum.  Si  finus  totus  fit  in  fecun- 
do, aut  tertio  loco.  Sc  in  primo  fit  tangens,  finus 
toms  ponarar  in  primo  loco  , Sc  tangens  ilia  mu- 
tenit  in  tangentem  complementi  , ponaturque  in 
fecundo  loco,  quia  nempe  ( per  14. 1 ,hu\m ) radius 
eftroedius  pcoportionalis  inter  tangentcs,arcus,& 
complementi.  par  iter  fi  in  primo  loco  fit  fecans, 
tnutetur  in  finum  complement! » ponaturque  in 
fecundo  loco. 
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PROPOSITIO  XXXVII. 
Problema. 

Si  primo  loco  fit  finus , & nullibi  rndius'ydivifior.tm 
in  duplicem  multiplicaiiontm  convert tre. 


A 


Triangulum  folvendum  in  duplex  triangulum,  * 
demifsa  perpendicular!  dividatur  , fiatque  duplex 
analogu  , in  qua  radius  primum  locum  obtincat. 
Sir  verbi  gratii  quzrcndum  latus  AC  , ex  cogni- 
tis  angulis  B,ScC  & latere  AB  debcatque  luri  ut 
finus  anguli  C ad  finum  anguli  B,  ita  latus  AB  ad 
latus  AC,  demittatur  perpendiculars  AD,  fktque 
ut  radius  ad  finum  anguli  B , ita  AB  ad  AD  ; pari- 
terut  finus  anguli  C ad  finum  totum, anguli  tcili- 
cct  rc£i  D , ita  AD  ad  AC  , muteturque  hzc  fe- 
cunda  in  hanc , ut  radius  ad  fecantem  comple- 
ment* C i ita  AD  ad  AC. 

*■**■»—  -ft  rf  t hi  ran  rtt  ir  tn  m m 

PROPOSITIO  XXXVIIL 
Problema. 

Si  primo  loco  Jit  fimu  totus , , & Jecundo , & tertio 
par  tint  fit  Cantos  , partim  finus  , aut  tar  gem  rs  , 
citmt turn  proportionate  m invenirt  , per  profia - 

P hire  fir. 


Radio  primum  locum  obtincmc  , in  fecundo, 
aut  tertio  loco  non  fit  finus , fed  vcl  fccantes,  vel 
tangenres,  immb  quicumquc  alii  numeri,  operan- 
duin  crit  fecunduin  diverfitatem  cafuum. 

Primus  cafus  crit  fi  numeri  in  primo,  & fecun- 
do loco  collocati  fint  minotes  find  toto , atque 
adco  fi  pro  finubus  accipiantur.habeant  in  tabula 
finuum  arcus  fibi  refpondentes.  Uterc  ergo  illis 
tanquam  finubus,  hoc  eft  finge  triangulum  ABC, 
in  quo  radius  fit  in  primo  loco , nempe  finus  an- 
guli B re Ai , fecundus  numetus  fingarur  elTe  finus 
anguli  A , icrtiits  numerus  quicumque  illc  fir  po- 
natur  efte  finus  lateris  AC,  quzritur  quartus  pro- 
portionals BC  , modb  autem  tales  numeri, fecun- 
do fciliecr.fie  tertio  loco  pofiti , minores  fine  finu 
toto,  poflibile  eft  tale  triangulum.  Quxrantur  er- 
go arcus  refpondentes  numcris  illis , habebitur- 
talis  trianguli  fi&itii  angulus  A ,8c  latus  AC  quz 
fi  mutentur  in  fua  compTcmenta  CE  EF , tunc  fol- 
vetttr  triangulum CEF  (per  )4 .hujtu)  Sc  habebi- 
tur  fimis  Uteris  BC  , quierit  quarrus  proportio- 
nalis , etiamfi  reveraeflet  tangens  , & fecans. 

S ecu udus  cafus  eft  quando  until  cx  numcris  in 
B B b b iij  fecundo 
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fecundo,  & tcrtio  loco  pofitis , eft  major  finu  to- 
to  , & tunc  duplex  eft  via  habendi  quart  um  per 
proftaphxrcfin.  Primus  modus  crit  fi  hunc  nnme- 
rum  majorem  limi  roto  , minus s dcletl  uni  tins 
cyphra  ad  dexteram  , eoque  He  decurtato  utaris, 
quarcum  enim  proportionate  m invenies  decuplo 
minorcni,  quim  oporteat, quate  addendus  illi  erit 
in  fine,unus  aut  alter  character,  ut  fi  quzratur  ad 
fequentes  numcros  quartus  proportionals. 

Sinus  torus  tangens  gr.it.  x,  ungens  gr.  60. 
iooocooo.  3911x47.  173x0308. 

Cum  tertius  fit  major  finu  toto  , eum  dccurta- 
bo  , delero  ultimo  char  a Acre  8 , faftaque  regula 
inveniam  pro  quarto  numerum  677  x8y,cui  addes 
o,ut  fiat  67718)0. 

Demonftratio  fafti  regula, quz  eft  ratio  primi, 
ad  fecundum,  ea  eft  tertii  decurtati , ad  qttartum 
dccurtamra,  fed  quae  eft  tertii  decurtati  ad  quar- 
tum  dccurtarum,  eadem  erit  tertii  aufti  ad  quar- 
tum  eodem  modo  auftum,  ergo,  &c. 

Alia  item  methodo  idem  numerus  haberi  po- 
teft,  fit pponendo quod  fi  quatuor  numcri  propor- 
tionates fine  A,  B,  C,  E & tertius , 

A.  B.  C3  E 6 
4.  8.  D x F 4. 

Et  quartus  fimilitcr  dividantur  , vcleorum  fi- 


milcs  partes  accipiantur , nempe  D & F , ira  erit 
A ad  B,  ut  D ad  F , quia  fimiles  partes,  in  eadem 
Turn  rationc,  ac  tota. 

Suppono  item  cx  Arithmetica , inveniri  quar- 
tum  proportionalcm  fi  primus  dividat  tertiutn,  fic 
quotienrem  mulriplices  per  primrnn.  Sint  ergo 
propofiti  priores  numcri,  nempe  finus  totus  , & 
tangenccs  , divide  tertium  pet  finum  totum,  quo- 
tiens  erit  I , qui  fi  mulfiplicctur  per  fecundum, 
lubebitur  quartus  391x147.  tangens  autem  di* 
vifa  fuerac  in  duas  partes  quaruro  prima  fiiit 
10000000.  Secunda  73x058 , & invenimus  quar- 
tum  proportionalem  rerpondentem  prim*  parti 
nempe  3911x47.  Secundz  parti  refpondens  ha- 
bebitur  per  primum  cafitm  facile  j cum  hzc  fe- 
cunda  pars  minor  fit  finu  toto  j invenies  igitur 
illam  cflTc  x86$y6j,  addantur  ill*  partes  ; fietque 
fumma  6776x10. 

Tertius  cafus  eft  fi  ambo  numeri  qui  font  in 
tcrtio,  Sc  fccundo  locofucrint  tnajorcs  finu  toro, 
fimt  igitur  ambo  decurtandi,  abjefti  uni , aut  al- 
tera cyphri  , qu*  tamen  addend*  erunt  numero 
invento,  nempe  li  unam  cx  rroque  abjecifti,dux 
reftituentur. 

Qui  lotaruhmu  utitur  , ne  valde  curtt  bujtif- 
modi  projtapharefin. 
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PRAXIS  TRIGONOMETRIC. 


LIBER  SEPTIMVS- 


Vt  melius  ufiu  trigonometric  innote feeret , eius  praxes  alicui  ma- 
teria peculiar/  prefertim  rvero  Aflronomi a , cui  prefertim 
infer’vit  adaptarc  placuit. 
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PR.OPOS1TIO  I. 

Problcma  I. 

Dm  id  maxima  eclyptica  obliquitate , folifquc  di- 
Jlantia  d proximo  aquinoRio , eius 
declinationcm  reperirc. 


Supponirar  zquator  AB,  eclyptica  Al,  & no- 
ta  maxima  eius  obliquitas, nempe  arcus  Bi , men- 
fiira  anguli  BAl , fupponitur  etiam  data  folis  di- 
{Vantia  ab  imerfe&ionc  A in  qua  fit  zqumoftium 
nempe  arcus  AC,  pofiro  quod  fol  fit  in  C,  dufto 
per  punftum  C circulo  per  polos  raundi  tran- 


feunre , & confequenter  refto  ad  xquatorem  AB, 
quzritur  arcus  DC  , angulufquc  D reftus  eft , Sc 
angulus  CAD  eft  graduum  13,31.  min. 30.  fee. 
Fiat  ut  finus  totus 

ad  finum  latcris  AC  diftantue  folis  ab  zqui- 
no  ft  io , 

ira  finus  anguli  CAD 
ad  finum  declinationis  C D. 
Demonftratur(/»  > y.y .)pcr  quam  in  triangulo 
reftangulo  datis  uno  angulo  obliquo  Sc  hypothc- 
nusa  invenitur  latus  przdifto  angulo  oppofitum. 

PROPOSITIO  II. 

Problcma  1 1. 

Dartf  declination t folis , & obliquitate  eclyptica , 
invenire  eius  locum  in  -codiaco,  fen  difiantiam 
a proximo  aquinoRio, 

H*c  eft  fuperioris  quafi  converfa.  Supponitur 
nota  declinatio  folis  CD,  & datus  angulus  CAD 
eclyptic*  cum  zquatore  , qui  eft  graduum  x 3, 
31',  30",  quzritur  AC,  feu  locus  folis  in  eclyptica 
Fiat  ut  finus  anguli  A 
ad  finum  declinationis  C D, 
ita  finus  totus,  leu  anguli  refti  D> 
ad  finum  latcris  AC, 

Demonftr. 
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Demonftrarar  ( in  15./.)  per  quam  in  triangu- 
lo  re&angulo  datis  uno  laicre  Sc  angulo  ipfi  op- 
pofico  invenitur  hypothenufa. 


PROPOSITIO  111 
Problcma  III. 

Cognita  inclin.it  tone  eclyptica  ad  aquatorem  & 
diftanria  fain  a proximo  at]uinoilio,ein*  Aftcn- 
Jiontm  redam  invenire. 

Voco  Afcenfionem  rc&am  pundtum  zquatoris 
Am  ul  oriens  in  fphxra  red  a cum  propoiico  gra- 
du  eclypticx  , eft  autem  circulus  per  polos  tran- 
fiens  ut  ECD,  aliquis  horizon  fphzrz  redx,  dato 
ergo  angulo  A,  & latere  AC,  quzritur  latus  AD, 
nam  pundtum  D zquatoris  eft  illud  quod  fimui 
oritur  cum  punfto  eclypticx  C , Sc  arcus  DA  (cu 
diftantia  pundi  D,  ab  xquinodtio  eft  afeenfio  rc- 
dta  pundti  C eclypticx. 

Fiat  uc  finus  rotus 

ad  finum  cdmpleracnti  anguli  A 15, j 1',  jo', 
ita  rangens  lateris  A C 
ad  tangentem  Uteris  AD, 

Vel 

Ut  finus  complementi  anguli  A 
ad  finum  totum, 

ita  rangens  complementi  Uteris  A C 
ad  tangentem  complementi  lateris  AD. 
Demonftratur  ( in  10.5. ) per  quam  in  triangu- 
lo  rcdangulo,  datis  uno  angulo  obliqtio  Sc  hypo- 
thenusa, invenitur  latus  prxdido  angulo  adjacens. 

PROPOSITIO  IV. 

Ptoblema  1 V. 

Datis  maxima  declinatione  eclyptic  a & folis  de- 
clinattone , invenire  tins  af.cn jiontm  redam. 

Supponirur  darns  angulus  A,Sc  dcclinatio  CD, 
quzritur  latus  A D 

Fiat  ut  tangens  dcclinationis  edypticxjfeu 
anguli  A , 

ad  tangentem  declinationis  C D, 
ita  finus  torus 

ad  finum  afeenfionis  redx  A D. 

Ftl 

Ut  finus  totus 

ad  tangentem  declinationis  C D, 
ita  rangens  complementi  maximz  obli- 
quitatis 

ad  finum  afeenfionis  redx  AD. 
Demonftratur^  in  1?.$.)  per  quam  in  triangu- 
lo  rcdtangulo  datis  uno  angulo  Sc  latete  ipfi  op- 
pofito  invenitur  aliud  latus. 

PROPOSITIO  V. 

Problcma  V. 

Datis  maxima  eclyptica  obliquitate  & diftantia 
foils  a proximo  aquinoUio , invenire  angalntn 
eclyptica  cum  meridiano. 

Supponitur  datus  angulus  A eclypticx  cum 
zquatore,  fupponitur  datum  latus  AC , quzritur 
angulus  C » quern  eclyptica  cum  circulo  ECDF 
comprehendit 

Fiat  uc  finus  totus 

ad  finum  complementi  diftantix  folis  \ pro- 
ximo zquinodio , 
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fic  tangens  maximz  obliquitatis  eclyptica: 
ad  tangentem  complementi  anguli  quzfici. 


Demonfttatut  (in  14.7  .)per  quam  in  triangulo 
redtangulo  datis  uno  angulo  obliquo  Sc  hypothe- 
cs* invenitur  alius  angulus; 
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PROPOSITIO  VL 
Problcma  V I. 

Datis  maxima  oMi  quit  ate  ctlyptica  & declinatione 
flif,  invenire  angultm  eclyptica  cum  meridiano. 

Supponitur  cognita  dcclinatio  CD,  Sc  angulus 
A,  quznturque  angulus  C 

Fiatut  linus  com  j- dementi  declinationis  CD 
ad  finum  complementi  obliquitatis  eclypticx 
ita  finus  totus 
ad  finum  anguli  quxfiti. 

Demonftratur  ( in  jj.j.  ) per  quam  in  triangulo 
redtangulo  datis  uno  angulo  oblique  cum  latere 
ipfi  oppofiio,  invenitur  alius  angulus. 

His  propotuiombus  confiduntur  tabulz  Afccn- 
honum  redtaruro  , dcclinationum  , Sc  ango  locum 
eclypticx  cum  meridiano,feu  cum  omnibus  tircu- 
lis  liorariis. 
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PROPOSITIO  VII. 
Problcma  VII. 

Datis  dccLnatione  fits,  elevations  pel! , folis  am* 
piitud.nem  ortivam  out  occiduam  invenire . 

Supponatur  fol  oriri  in  pundoA,  horizontis 
BC , fintque 
poli  D Sc  E, 
elevacio  poli 
CD,  qu* 
fiipponitur 
cognita , fie 
zqnatorFG, 
iotclligatur 
per  pimdtim 
A in  quo  fol 
oritur  du- 
dus  circulus 

horarius  DAE,eritque  ad  zquatorem  red  os  ( rer 
if.t.Tbeod.)  wropc  angulus  H redus  crir  i fic 
pundutn  l,  illud  in  quo  fol  oritur,  dum  percurric 
zquatorem  vocaturque  pun  dum  veri  orriis,  quz- 
ritur arcus  IA,  nempc  amplitudo  orriva,  fir  trian- 
gtilum  redangulum  , fiipponitur  cognitum  larus 
HA  dcclinationis, item  angulus  AlH  qui  eft  com- 
plcmentum  elevationis  poll  CD. 

Fiat  ut  finus  complementi  elevatiouis  CD» 
feu  anguli  I, 

ad 
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ad  fimim  dcclinationis  H A, 
ita  Anus  totus  anguli  recti  H, 
ad  fimmi  amplitudihis  ortivx  I A. 
Demonftranir(/n  xj.j.)datis  videlicet  in  trian- 
g"lo  rcft.mgulo  , uno  angulo  obliquo  cum  lucre 
ipfi  oppofi  o invenilur  hypothcnula. 
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' PROPOSITIO  VIII. 
Problema  VIII. 

Data  declination*  fain,®’  elevation e poll.  Invenire 
djferentiam  afcenfionalem. 

Differentia  afcenfionalis  eft  arcus  oftendens 
quantum  diftcr  punftum  xquaroris  coonens 'cum 
aliquo  punfto  cclyptics  lit  fphera  rifta,  ab  co 
quoJ  cum  codcm  oritur  in  fplixra  obliqua.  Uc  in 
prxeedenti  figura  cum  circulus  D A t per  polos 
tranfiens  fit  horizon  fphxrx  reft* , punftum  H, 
eric  afeenfio  refta  ponfti  A quod  fupponitur  die 
eclypticx.fcd  in  fphxra  obliqua  punftum  I xqua- 
toris,  oritur  aim  puufto  A*  igirur  arcus  H i eft 
differentia  ilia  afccnfionalis  quae  quxritur. 

F.at  iu  fitius  touts 

w ad  tangmiem  dcclinationis  H A , 

' ’ ita  tangens  elcvationis  poli  CD,  feu  com- 
plemcnti  anguli  I 

ad  finum  arcus  HI, afcenfionalis  difFerentix. 
'Demonftratur  ( in  19.S.J  in  qua  dam  uno  an- 
gulo  obliquo  cum  latere  ipfi  oppofito  , quxritur 
afiud  lattis  crianguli  reftanguli. 
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PROPOSITIO  IX. 

Problema  1 X. 

Datis declination-  filL', t*r  elevathne  pelt,  invenire 
her  am  onus , ant  occ  ass’s  s. 

■v  Eadem  eft  i natp  H I eft  arcus  complemcnri  ar- 
cus fern  in  oft  11  mi , nam  FH  eft  arcus  fc  uinoftur- 
nus,  quare  differentia  afcenfionalis  in  tempos  mu* 
tata  , indicat  quantum  ante  aut  poll  Imam  Ibl 
oriatur,  aut  occidat. 
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PROPOSITIO  X. 

Problema  X. 

Dai  it  e!  -vatione  poli  , dr  her  a or  tits,  aut  occastn, 
invenire  dcelinationem  dr  diem , ynd  oritur  aut 
tecidit  tali  bora. 

Cognita  bora  ortus  aut  occafus , cognofcitur 
differentia  afcenfionalis  nempc  1H  in  figura.  Sc 
quxritur  H A. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  finum  arcus  I H, 

ita  tangens  anguli  I feu  arcus  C F comple- 
ment clcvationis  poli 

ad  tangentem  arcus  HA  dcclinationis. 
Demonftratur  ( in  18.  j.) 

Datl  declinatione  folis  ( per  t. ) quxritur  eius 
locus  in  zodiaco,  fcitutquc  ex  tabulis  quo  die  fol 
fir  in  tali  loco  zodiaci. 
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PROPOSITIO  XI. 

Problema  X I. 

Data  declinatione  folit , ele  vat  tone  poll , dr  bora 
^ieiyfslu  elev.it iorxem  fnpra  hori*jo"temreperire. 

Sint  poli  A 3c  B, horizon  CD>xquator  EF,  fit- 


que  primo  fol  in  G , hoc  eft  declinatione  careat, 
ft  que  cognita  hora,fcu  diftantia  a mcridiano.ncm- 
pe  angulus  EAG,auc  arcus  GE.ducatui  cx  zenith 


K circulus  vertical's  GHL,qni  ( per  , y.x.TW.) 
ad  horizontem  CD  reftus  cm,  quart  in  trianci.lo 
reft  angulo  GHM 

Fiat  ut  finus  rotus  anguli  refti  H 
ad  finum  anguli  GMH  complement i elcva- 
lionis  poli , 

ita  finus  later  is  GM,coraplcmenti  arms  F G, 
d ftantix  fobs  a meridiano  , feu  finus  diftantiae 
fobs  ab  hora  fexra, 

ad  finum  arcus  GH  elcvationis  qnxltrx. 

Demonftratur ( per  if  j. ) in  qua  datis  trian- 
guli  reftanguli  hypothermia  Sc  uno  angulo obli- 
q«io  quxritur  Urns  ipfi  oppofirum. 

Sccundo  fiipponamr  fill  extra  xquatorem  ia 
pun  ft  o N , in  ttungulo  KAN  darur  arais  KA, 
complementum  elcvationis  poli , ficut  & N A 
complementum  dcchnatiotm  cognitx  , datur  Sc 
angulus  A,fcu  arcus  EG. quxritur  halts  KN,com- 
plcmentuin  clevationis  NO,  demifia  perpendicu- 
lar! KP. 

Fiat  ut  finus  totus 

adtangemg  AK  rfipleraenti  elevation!*  poli, 
ita  finus  GM  complcmcmi  d. ftantix  folis  k 
meridiano 

ad  tangentem  arcus  PA. 

Pi  ima  hxc  analogia  demonftratur  ( in  to  j . ) 

Hie  primus  arcus  PA  auferattir  a NA  comple- 
mento  decIinationi*,ncmpc  ab  hora  ftxra  matuti- 
na  ad  fcxrara  vefpcrtinam  , quia  .perpcndicularis 
KP  tunc  imra  rriang  ilucadit,fi  vcib  elTct  fol  ante 
hot  a iextam  macutinam.aut  poll  lextam  vefperri- 
nam  addcndusdTcc , faftafubtraftioncrcft.it  NP. 
Fiat  ut  finus  complement!  art  us  PA 
ad  finum  complcmenri  arcus  NP, 
ita  finus  elcvationis  poli 
ad  finum  alcitudinis  fob’s. 

Hxc  fccunda  analogia  demonftratur  ( in  10.6.) 
Tota  autem  praxis  demonftratur  ( in  j 1.6. ) 

Hoc  problemate  fiunt  tab u lx  elcvaciouttpi  fo- 
lis,  pro  qnalibet  hora,  & quolibet  figno  qux  funt 
utiles  in  Gnomonica. 

PROPOSITIO  XII. 

Problema  XII. 

Vnio  verticali  ftlii , eius  declinatione  & bora,  in- 
venire  alt's tudinem. 

In  triangulo  KAN , fupponinsr  Matin  angulus 
A , cum  feiatur  arcus  EG  , nempe  bora  cognita, 
feu  diftantia  a*mcridiano , datus  item  arais  N A » 
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complementum  dcclinationis  GN  » angulus  item 
OKA,nempe arcus  OD, indicans  verticalcm,qua- 
ritur  arcus  K N complementum  alritudinis  fobs. 
Fiat  ut  Anus  anguii  NK  A,  feu  Azimuth 
ad  Gnum  anguii  A,  d;d»ntix  \ meridiano, 
ha,  Anus  arcus  NA  complementi  dcclinationis 
ad  Gnu  arcus  KN  cfipleroenti  aliicudinis  foils. 
Demon  drat  ur , ( per  i.f.) 

PROPOSITIO  XIII. 

Problems. 

Ddtii  Decline! sort,  Altitudine,  & Azimuth  folis, 
invenire  ho  ram  diet. 

In  codem  triangulo  NK  A,  datur  N A comple- 
mentum dcclinationis  , HK  complementum  alri- 
tudiim.&r  angulus  NK  A,  Azimuth,  quaritur  an- 
gulus A feu  latus  EG.&  didantia  1 meridiano- 
Fiat  ut  Anus  arcus  N A,coplero6ti  dcclinationis 
ad  Gnum  NK  complement!  alritudinis  NO  , 
ita  Gnus  anguii  N K A 
ad  Anutn  anguii  A » feu  arcus  E G didantiz  i 
tneridiano. 

Dcmondratur  item  ( per  i.y. ) 
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PROPOSITIO  XIV. 

Problem*. 

Data  elevdtime  poll  declinatione , & altitudine 
foils  invenire  hordm  diet. 

Vide  figunm  przeedentem. 

In  eodem  triangulo  NAK  dantur  omnia  latera 
tiempc  NK,  complerrentum  altirudinis  fob's, N A 
complementum  dcclinationis  GN  , K A comple- 
mentum elevationis  polijquzritur  angulus  NAK. 

Addantur  tria  latera,  nempi  cornplcmema  alti- 
tudinis  poli , elevationis  6c  dcclinationis  fobs, 
fiacquc  eotum  fumma,  6c  femifumma,  a qua  au fe- 
res Angillacim  K A,  5c  NA,  quia  nempe  quaritur 
angulus  A,  fiehabcbuncur  eorutn  differentia  1 fe- 
mifumma. 

Fiat  ut  Anus  complementi  elevationis  poll 
ad  Gnum  unius  differentiae  , 
ita  Gnus  alter ius  differentia 
ad  Gnum  quartum. 

fiat  item  ut  Gnus  complementi  dedinationis 
ad  Gnum  totnm  , 
ita  Gnus  quattus 
ad  Gnum  feptimum. 

H ic  feptimus  Gnus  mulriplicatus  per  Gnum  re- 
turn, dat  quadratum  Gnus  femianguti  A;  vcl  Gim- 
mam  loganrhmotum  illotum  Gnuum  divide  bifa- 
tiatn  habebis  loganthmum  Gnus  dimidii  anguii 
tcrticalis. 

Modus  idc  ed  o&avits  ( oropofitionis  18.  6. ) 
Vel  aliis  modis  folnatut  hoc  triangulum  cu  jus 
omnia  latera  eognofeuntur. 

Eodem  tnodo  cognofces  circulum  horarium  in 
quo  della  invenitur , nempfc  ejus  didantiam  i me- 
ridiano datis  rjus  declinatione  ,altitudine,  6c  poli 
clevarionc.  Ut  tamen  ex  ea  cognofcere  poffis  ho- 
ram  folis,  comparanda  ed  ejus  afcenGo  re£U,currt 
afcenGone  re6b  folis. 

Pariter  dato  loco  folis  , 6c  confcquemer  ejus 
declinatione  ,6c  altitudine  poli,  cognofcemtis  ho- 
ram  initii  aurora.  Si  operemut  eodem  modo  in 
hemifphario  infrtiori  ,ac  io  fuperiori  operati  fu- 
mnss  incipit  enim  aurora,  quando  fol  depressed 
infra  horizontem  gradibus  18.  tunc  enim  dantur 
pariter  tria  latera  in  triangulo  folvendo* 

T •*>.  /, 
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PROPOSITIO  XV. 

Problema. 

Datis  elevdtione  foils  , declinatione  , altitudini 
poli  in  venire  folis  Admutum. 

Hoc  problema  Gmile  cd  fuperiori,  nift  quod  ih 
hoc  quaratur  angulus  N K A,  Sc  in  fuperiori  an- 
gulus NAKi  quare  pariter  addantur  Garni  oraoet 
termini  dati,  leu  omnia  latera,  ut  eotum  Gat  fum- 
ma, & femifumma,  i qua  fubtrahes  crura  KA.Khi 
feu  complementum  elevationis  pofi , 6c  comple- 
mentum elevationis  foils  , habeanturque  laterdm  * 
differentia  a feinifumroa;  turn  Gat 

Ut  Gnus  KA  complementi  elevationis  poli 
ad  Gnum  unius  differentia , 
ita  Gnus  alcerius  differentia 
ad  quartum  Gtium. 

Rurfus  ut  Gnus  complementi  alritudinis  fobs 
feu  ut  K N 

. ad  Gnum  totuffl, 
ita  attar tus  Gnus 
ad  Gnum  feptimum. 

Hie  feptimus  Anus  mulriplicatus  per  finum  to* 
turn , dat  quadratum  Anus  fcmianguli  NK  A , qui 
denotat  Azimutum  folis. 

Hac  propoAtio  utilis  ed  ad  inveniendam  li- 
ncam  meridianam.A  enim  qnolibet  tempore  note* 
umbram  alien  jus  dyli , in  planoquocumqncob- 
fcrvcfque  folis  alt  itudinem  , fcics  quot  giadibus 
circulus  meridianus  didet  ab  Azimuto  per  um- 
bram denotato. 

Facilior  etir  operatto  fi  fol  fuerir  in  zquatoce* 
tunc  enim  in  triangulo  G K A lams  G A crjt  qua- 
drans,  6c  Ci  (per  x i.6.  ) mutentur  omnia  latera  fn 
angulo,  Get  aliud  rriangulum  rcdt-ingulurn.in  quo 
datis  angulis  quaritur  hypothenusa  : in  hac  cnitn 
mutatione  angulus  G KA  quaiitusrefpondebit 
hypothemifx,  Gat  ergo  (per  n.f.) 

(Jt  Gnus  rotus 
ad  tangcntem  clevaticfnis  folis, 

Ita  tangens  elevationis  poli 
ad  Annm  complementi  anguii  quzAti,nerapi 
GKA  didantia  Azimut  a meridiano. 
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PROPOSITIO  X V L 
Problema. 

Datis  Altitudine  , & declinatione  folis  und  cum 
A dmuto  , invenire  horam. 

Vide  figurant  pracedcnrem. 

In  eodem  triangulo  AKN  complementum  alti- 
tudiftis  folis  cd  latus  NK,  cognition,  Acut  6c  AM, 
complementum  dedinationis , datur  6c  angulus 
AKN, quern  vertiealis  fobs,  tempore  obfetvatio- 
nis  cum  meridiano  comprchendic.quaritur  angn- 
lus  A.  nempe  didantia  fobs  a meridiano. 

fiat  ut  Gnus  NA,  complementi  dcclinationii 
ad  Gnum  NK  complementi  elevationis  foliss 
ita  Antis  anguii  AKN.Azimuti  curoeridiand 
ad  Gnum  anguii  A,  feu  arcus  EG. 
t>emondratur  (per  i.f.  ) 

PROPOSITIO  X V 1 L 
Problema. 

Ddtii  altitudine  folis  dttt  flelld  und  cum  ejus  Az*u 

tnutbo,tf-  declinatione, invenire  tlevationem  poli .• 

In  eodem  triangulo  AKN  , fupponuntur  data,- 
G G c c httxi 
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Ltrra  KN  complementum  eievationis  fydctis.AN 
complementum  declinationis , Sc  angulus  Azirau- 


tails  NKA,  quxrirarque  lana  AK.  Ex  angulo  N 
ad  latoi  quxfinun  Aicxtur  perpendiculars  arcus 
Nq,  hie  arcus  pcrpcndicularis  feri  femper  cadet 
extra  cnangulum  , faltcm  ab  bora  fexta  mauitina, 
ad  rextara  vefpcriinam  ; Set  rriangulum  redan- 
S&kI?  K,CU’US  datur  angulus  SKN.hypotbc 
Fiat  ergo  ut  linos  totua 
»d  finum  cSplementi  anguIiAzimutalis.qKN, 
- If*.1 t“g“»  complemcmi  clcvarionii  fobs 

leu  K N 

ad  tangentem  Kq 

Hzc  analogia  demonftraiur(»»  propofttione  ao.j.) 
Rurfus  in  triangulo  NqA. 

Fiat  ut  fitiu*  complement!-  NK,  feu  finus  ele- 
▼ationis  foil’s 

ad  finum  complemcnri  N A,  feu  finum  dccli- 
Dationis  folis, 

ita  finus  complcmemi  arcus  K q 
ad  finum  compIementiqA,  fic  innotefiet  ar- 
"s  qA,ex  quo  fi  aufcras  arcum  Kq,  reftabit  arcus 
KA  complementum  eievationis  poli. 

Demonftrario  hujus  analogic  petitur  («•  io.<5.) 
n qua  demonftratur  find*  complcmentorum  late- 
rura  efle  proportionalcs  finubus  compkmcnto- 
Wro  legmentomm  bafis. 

fflfl06S»^^®5^60«W8S5ea  689683695329 
PROPOSITIO  XVIII. 
Problema. 

Ddtis  decUnatiene  folis,  el  tv  ut  lone  poli  & Angulo 
AXimutuli , invenire  her  am. 

In  eodem  triangulo  AKN,  fupponitur  dcclina- 
tio  folis  cognita,&confcquemcr  latus  AN  cogni- 
tum,  datur  item  A K complementum  eievationis 
poll,  duda  ab  angulo  A,  in  latus  KN , perpendi- 
cular i A R.  f r 

Fiat  ut  finus  torus 


PROPOSITIO  XIX. 
Problema. 


Datit  elevattone  poli  <*r  kora , feu  folis  di ft  anti  A j 
meridiano  , invenire  arcum  beri*j>ntis  cotnprt - 
benfum  inter  meridianum,&  circulum  her  an  am 
folis. 

Supponirur  in  eadem  figura, fol  exifterc  in  dr- 
culo  horario  AGB,  fupponitur  item  data  clevatio 
poli  AD  , quzritur  arcus  hotizontis  CT  , inter- 
cepts inter  circulum  horarium  , & mciidianum; 
producatur  circulus  horarius  B G A ultra  polwn 
donee  fecet  horizontem  in  S,  eruntque  arcus  SD, 
CT,arquale$.  lnvcnietur  atitem  facile  S D,  euro  in 
triangulo  re&angulo  SAD,  norum  fit  latus  AD, 
Sc  angulas  DAS,  feu  arcus  EG  cjus  menfura. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  finum  eievationis  poli  A D, 
ita  tangens  ar.guli  S AD.diftantiz  folis  me- 
ridiano 

ad  rangentem  arcus  D S. 

Demonftratur  ( in propofttione  i8.t. ) 

Hzc  propofitio  ucilts  eft  ad  horol*  gitim  hori- 
zonrale  trigonometric^  conftiuendum. 

PROPOSITIO  XX. 

Problema. 

Data  ft e lie  latitudme  dr  longitudine  , invenire 
ejus  afeenftonem  reflam  dtelinationem. 

Supponarur  in  eadem  figura  pundum  K cfle 
poltis  mundi,  & CD  zquator,  fit  autem  polus  zo- 
diaci  pundum  A.fic  EF  edyptica.pundum  M eric 
initium  arictis  aut  librx.Sit  ftella  in  N,&  fuppo- 
natur  cognita  ejus  longitndo  MG  Sc  latitudo  GN, 
quzritur  ejus  dcclinatio  NO. 

In  triangulo  NKA,  cognofcitur  latus  K A quod 
eft  zqualc  angulo  cdypticz  cum  zquatoie;cog- 
jiofcitur  item  N A complementum  latitudims, 
item  angulus  A exhibet  complementum  longitu- 
dinfs.  Arcus  autem  AK  eft  viginti  trium  graduum 
cum  dimidio.  quzriturquc  latus  KN,  feu  cotnplc- 
mentum  arcus  NO. 

Eodem  modo  foluatur  quo  ptoblematis  uude- 
cimi  fecund  a pars. 

Fiat  ut  finus  totus 
ad  tangentem  AK  grad.aj-j- 
ita  finus  longitudinis  , nurocratz  i proximo 
zquinodio  feu  G M 

ad  tangentem  arcus  PA,  quo  fublatoex  AN, 
relinquitur  PN. 

Rurfus  fiat  ut  finus  complement!  arcus  PA 
ad  finum  complement!  arcus  P N, 
ita  finus  complement i arcus  aj-f 
ad  finum  dcclinationis  feu  arcus  NO. 


aa  tinum  eievationis  poli, feu  coplementi  AK 
ira  tangens  anguli  Azimuralis  AKN  feu  RK  A, 
ad  tangentem  complemcmi  anguli  KAR 
Hzc  analogia  demonftratur  ( inpropej 7 14.5. ) 
Rurfus  fiat  ut  tangens  A N , complemcmi 
declinationis 

*d  tangente  AK  complemfti  eievationis  poll , 
***  finus  complcmenti  anguli  KAR 

£num  ^plcmcnri  NAR,  ex  quo  fi  aufc- 
WT  rCftabit  an8ulu*  KAN. 

fiti  XC  anal°K‘a  demonftratur  ( in  prop* 

j one  i t.  .) ^tn  qua  oftenditur  tangentes  latetum 

utxunxwn*  \ PfoPort'OT,*fc*  finubus  complcmen- 
corum  anguloium  ycrcicalium. 


PROPOSITIO  XXI. 

Problema. 

Datii  lonoitudinibus,  dr  latitudinibus  d»arumftel - 
l drum,  invenire  earum  diftantiam. 

Sint  in  eadem  figura  A polus  cclyptic*  , fint- 
qtic  duz  ftellar  in  K & N , quaruro  cognitz  fine 
longitudines  MG,ME,&confirqucn«er  differentia 
longitudinis  EG  feu  angulus  A » dantut  item  lati- 
tudes EK.  GN,  feu  diftanriz  ab  eclyptica.quz- 
ritur  arcus  NK;  igitur  in  triangulo  AKN»cogno- 
fountur  latera  N A,K  A coroplcmcnta  latitudinum. 
Sc  angulus  A comprchenfiu  , quate  ( f*r  $ 
dabitui  latus  K N.  ' 
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TRACTATUS  VI. 

ALGEBRA- 

' NT F.  R omnes  Mathcfeos  noftra  partes , prafantifima  a plerifque  cenfttur, 
' et  quxm  commnnt  vocabulo  Algebram  nomtnamus  > qutppe  qua  nullt  dignilate 
ced.it  , nulla  numtrot  um , a ut  menfurarum  ft  mbit'  y nulla  maonitudinum  n ole 
* fatu  ce)Htine.itnr  > quin  ul:  chits  excurr at , plerdfque  & : ntrtc.it  as  q tun  tun*  libit 
quxjhonum  ambages  f xgacitate  mirabtlt  far  hci  ter  exphcet.  Hanc  p rapt  ere  a divi~ 
nam  Algebram  /.on  nullt  norm nar ant, quod  a fenfuum  cogmtione  remotiftma  perfcrutc’u *%  djhu- 
ftque  mftetix  tanta  facilitate  apenat  j ut  oracula  fundtre  vide  at  ur.  Huju*  Jims  , cr  fee}  us  eft 
quin  tit  at  cm  aliquant  fub  quajlionu  difficilhtnx  involuchs  dditeftntem  , ex  levifimis  tndicik 
Jub  odor  art , & tx  aquahtate , quxm  cum  alia  not  a habere  d<  prehendnur  } in  lucem  prodtre 'J 
quod  quornodo  praftet  j & quorum  anificio  confequatur , hie  tract  at  us  ape  net.  Hu  jus  feitnti* 
aut  harem  Gebrum  Arabian  nonnu/li  falsa  extjhmant , tdeoque  A /gib  ram  nuncupatam.  A l if  ve- 
rtus  Diophanto  Alexandria  an: hen  Grata  , tnbuunt  \ cuju*  (illicit  extant  opera  de  novot 
comment ariis  eruduts  ornata  a D.  Rachel  Demefhac  Nabilt  Sebnftano  elucubrata. 

Algebram  communiter  his  temporibui  in  duos  partimur  , in  numerofam  falicet , feu  cam - 
munern , cr  in  fpeciofam  , iifdcm  tamen  utramque  ntxam  prtnciptts  , progreftionijque  geome- 
tric* prophet  atibua  add  it  am.  Vulgaris  circa  numeros  occupatur  , atque  adeb  proprtum  aigo- 
nth  mum , addiiioncm  , fubtraefionem , multiplications , divifiontm , radicum  extratit  or.  tm 
txercet. 

Speciofa  verb  rerum  fpecies  y & element  Arcs  Alphabet!  hit  eras  ufurpat,  tdeoque  met  aphoncum 
feu  fimilitudinarium  afgonthmum  agnofeit.  Friar  Diophantum  authors  agnofat , / let  ami 

atra  antern  ft  prof ant  tor , melius  in  dccurfu  patebit  j xdmirabtliiatem  qudtm  majorem  pra  fe 
ftrt  fpcciofa , quod  recondition , £r  abflr iff  tori  methodo  progredtatur  > ///  hoc  tamen  dt fit  ere  cena 
fco  quad  imafwationi  non  ferviat  , imagines  nec  memorial  harentes  habeas.  Vnde  puto  non 
pejus  in  mathefin  peccari  poffe  , qaamft  geornetrica  problematd , qua  figuru  exp  It  can , C7  quxft 
ocutis  fubfict  poffunt , methodo  Algebrica  add/cant  ur  , o~  hoc  quaji  vclamtne  in  publicum 
prodeant.  A ibibe.it  quidem  author  qailibet  in  fuis  commentationibus  aut  admveniendts , aut 
examtnands  quamtumque  fbuerit  methodum , ne  tamen  it  a male  de  aids  mereaturut  eas  no - 
vis  difficultatibus  implicit  \ mcthodmmquc  communcm  , (jr  d prifcis  Matin  mat  ten  ufurpatam 
detreciet.  Vulgaris  Algtbra  in  plerifque  imagination i melius  obfecundat  in  ah  is  item  melius 
fpcciofa  i nam  qnaties  analytic  a ufurpatur  ratio  j melius  fpcciofa  tot  am  operations  prbgrejjum 
in  die  at , in  ahis  autem  operation/bus  fact  l tor  eft  communis. 

Vtramque  methodum  feparalim  ape  ft  re  deereveram  , duofque  ptroptcrea  trail  at  us  inftitaeraris\ 
re  tamen  paulo  diligent ius  perpensd , cum  eadem  phnetpta  fint  utrique  communia  , methodtque 
in  plerifque  fint  eadem , mutuoque  fibi  opem  ferant  : unicum  trail  alum  concinnandum  putavi , 
qui  utramque  ft  mu  l complecleretur.  Hunc  in  tres  libras  parttor  , primus  ertt  ad  aquattonem 
tnveniendam  ifagcgicus  , numcrorumquc  coftcorum , tom  integrorum , quxm  frail  or  um  algorithm 
mum  tradet. 

Sec  undos  Regulam  Algebra,  hypobibafmum  , an  tit  he  fin , parabolifmum  caterafque  reduclio- 
nes  exphcabil ; & ne  diutius  Tyronem  tn  praceptis  detineam , fed  ea  ut  it  a die  am  loncaqucndi 
facuUasem  tnbuam  , inapiam  exempla  tradere  aquationum  fimpltcium  ut  pracepta  ad  praxtn 
revocare  addifeat. 

Tertius  liber  tsEquationcs  quadratic  as  caterafque  methodo  antiqua  pertraflabit.  Tam  pete- 
ft  at  um  omnium  generations  explicabit  extraction  es  radicum  dr  defurdis  feu  irrationahbus 

quantitatibus  aget. 

Quart  us  ajfeclas  pot  eft  at  es  variis  problematic  explicabit, 

Quintus  Fotftxtum  Analyfn  conttnebit , ad  fpeciofam  imprimis  ordinatim. 

Sextus  methodum  conttnebit  exirahtndarum  radicum  ex  potejlatibus  ajfcftis  quomodo* 
cumque. 

Tom.  I.  CCcc  ij  Septim*i 
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Septimus  duos  proximi  antecedentes  fecundum  fpeciof*  mtthodum  extmplis  illnjlrabit. 
OSIavus  deniquc  precede  nits  tot  tut  dotlnn*  praxim  , allatts  rpjutt  DiopkauU  exemplify  fa 
expltcabit  & confirmabit. 


fiy  rfci$*  #»  r$irfr  rfi  A dfa  $»  & $*  $*  & rftrlS  & 

wft*  SS-'w-w.*-  eaetfMry »MS>e»w a# 


LIBER  PRIMUS, 

# ' ’ 

Ad  ./Equationem  Algebricam , Ifagogicus. 

- ••  •» 

6353W&83  ®9a8W!!953WW®®'W®fiflS96^j3  Notandum  autero  hanc  propofirioncmunive** 

, falem  ellc  Sc  vim  fuara  habeic  eriam  in  numeric 

PROPOSITIO  I. 


Theorerna. 


$i  rmmerm  ftipfum  multiplied  , produtiumque  tie - 
rum  multiplied  & ex  ea  multiplicatione  ortunt 
multiplied , dr  it*  eonfequtnter  , o rittur  [tries 
continue  prcportiouuliun  in  ea  ration e , qut  tfl 
unitatis  ad  primum  /turner urn. 


G A B C D E F 
i.  i.  4.  8.  16.  )t.  64* 


Proponauir  quilibet  numerus  A , qni  in  fe 
duftus  prodocat  B,  Sc  multiplicand©  numerum  B 
producac  C,  item  A multiplicand©  uumerum  C 
producat  nurocrum  D , & du&us  in  D efficiat  E, 
& ita  confeqircnrer  quamu&m  hbucrir.  Przpo- 

^iic  numcro  A unitas  G,  dico  produtftam  cfc 
:m  numcrorum  continue  ptoportionalium, 
in  ea  ratioac  qnar  eft  unitatis  G ad  numerum  A* 
Hoc  eft  ita  elle  G ad  A ficut  A ad  &,&  B ad  C,  Sc 
C ad  D,  dec. 

Dcmonftratio.  Cum  A multiplicand©  feipfum 
iiciat  B,  Sc  G multiplicand©  ipfum  B , facial  eun- 
dem  B,  nam  unitas  multiplicand©  , aut  dividendo 
cumdem  numerum  nihil  immutat  , cum  fcmel  4, 
fint  4,  eric  quadratum  numeri  A fcilicct  B,  zqua- 
le  re&angulo  comprehenfo  Tub  primo  G , Sc 
certioBj  quare  (per  17.6.  ) erir  eadera  ratio 
unitatis  G ad  numerum  A,  qusr  numeri  A ad  nu- 
rocrum  B.  RurfusquiaA,  nuiltiplicando  nume- 
nim  B , producit  C , & unitas  G multiplicand© 
numerum  C producic  ipTum  C » erir  rc&an- 
gulum  fub  G Sc  C equate  reAangulo  fub  A & B, 
<^uare  (per  16.  6.)  ita  eric  A ad  B » fioit  B ad  C. 
ita  oftendam  efle  C ad  D , (icur  A ad  B /r a D aj 
E , See.  Ergo  datur  (cries  continue  prop  ortiona- 
Lium  in  ea  rationc  qu*  eft  unitatis  G ad  nume- 
rum A.  • >%. 


COROLL  A RIUM. 

Cum  A per  unitares  fuas  oftendat  , quam  ra- 
tionem  ipfe  A habeat  ad  unitatem  , nam  (i  quse- 
ra*  quam  rarionero  habeat  A ad  unirarem  , ref- 
pondebij  duplam , quia  coniinct  duas  unitates  : 
idem  etiam  A oftendet , quam  ratiouem  habeat 
quilibet  ntmicrus  ad  proximi  antccedcmem , 
Ql,Uein  qualibet  fetie  numerorum  continue  pro* 
portionalium  , primus  numcrus  poft  unitatem, 
denominat  totam  feriem  , idcoqoc  communitcr 
vocatur  radix  c&  quid  per  earn  continue  qurffi 
producantur. 


G,  A,  B,  C,  D,  E,  F, 


fra&is,  ut  (1  A multiplicand©  feipfum  faciac  8,Ac 
A multiplicand©  B, facial  C.Oftcndam  pariter  ita 
c He  G ad  A.,  ficut  A ad  B , Sc  B ad  C. 

Notandum  fecund©  in  fingulis  quzftionibu* 
Algebticis  , fupponi  talcm  fcnciu  ita  ut  numerus 
aut  quantitas  qux  in  qusrftioncm  vocatur  , obti- 
ncat  primum  locum  poft  unitatem.  Pofiuui  au- 
icm  fingi  infinite  tales  feries  , ita  ut  quilibet  nu- 
merus  poflit  efle  radix  , & primum  locum  obti- 
nere  poft  unitatem  : poteft  eniro  qutlibcr  tiume- 
rus  feipfum  multiplicatc  , & produtltum  itcrum 
ibulciplicare. 

Quam  vis  communiter  quantitas  qis*  inquiri* 
tiir  fupponatur  c(Tc  radix  in  aliqua  ferie  , ha:c  ta* 
men  tegula  naditur.  Si  quantitas  qysefua  fit  lon- 
g'tudo  fupponatur  dfe  radix  , fi  fit  fuperficiet 
lupponatur  cfl'c  quadratum  , feu  fccundus  numc- 
rus ab  unirate,  n fit  folidum  fupponatur  die  cu- 
bits , feu  terttus  numerus  ab  anitate. 


PROPOSITIO  II. 
Theorem*. 

Dcnemtrtatio  numerorum  coffiecrmti. 

In  qnaliber  feric  continue  proponionalium  pri- 
mus numerus  poft  radicem  quadrat  us. eft  , fccun* 
dus  cubits  , tertius  quadrato  qua  drams. 

Cttm  in  omni  quaeftione  Algebrica,  fuppona- 
tur  aliqua  (erics  numcrorum  continue  proportion 
nalium  ut  dixi , quamvis  ii  numeri  incogniti  finr# 
varias  tatren  habent  denominationes  , prom  d<*> 
verfas  in  ea  fedcs  occupant.  Propterea  dicumor 
numeri  denommati,  colfici  item  vocantnr  , quia 
lult  quadratum  cofam  dixerunt  Sc  confcqucuicr 
numcros  co  fit  cos  quafi  nuncros  radicis , & qua- 
drati.  Denominationes  illorum  ficut  & chara- 
ftercs  varii  funt. 

Conveniunt  omnes  at  primus  numerus  poft 
unitatem  vocctur  radix  vel  latus , eftenim  lacus 
quadrati  Sc  radix  omnium  fequentium  nempe  ra- 
dix quadrara  quadrati  , cubica  rcfpeftu  cubi 
quadrata  refpeAu  quadrato  quadrati,  & ita  de  ie- 
quenttbus , nos  earn  fignificamus  lirtera  R , qy* 
radicem  fignific-bit. 

Sccundus  numetus  quadratus  eft.cum  g«i:crts 
, rur 
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tor  #x  multiplicatione  radio's  per  fcipfam , meta- 
phor! dudtt  a quadrato.  Quones  cmm  lines  per- 
pcndicularher  alreri  fibi  xquali  infiftens  tot  am 
pet  currit,hoc  du&u  quadratum  defer ibit.  Hie  nu- 
merus  quadratus , ex  du&u  aherius  in  feipfum 
procie.it  us  ab  nonnullis  vocatur  cenfus,  aut  zen- 
fus,  idco  dicner  radix  acnfica.pro  radicc  quadra- 
ts, hunc  indicabic  lignum  q. 

Tertius  numeius  dicitur  cubus , nempe  , pro- 
du&us  cx  multiplicatione  quadrari  per  radicem) 
li  enim  quadratum  pcrcuirat  lineam  ad  cjus  pla- 
num regain , producer  cubum  t nos  cubum  indi- 
cab mus  littera  C. 

Quartus  crit  quadrato- quadratum,  feu  quadra- 
ttimquadrati.qua*  appellatio  ratioucm  hab:c,quod 
tabs  numerus  non  tantum  producatur  per  multi- 
plicationem  cubi  per  radicem  ; fed  etiam  oria- 
tur  ex  du&u  quadtati  in  fetpfum , quod  ita  de- 
monftro. 

E,  A,  B,  C,  D. 

i.  x.  4*  8.  1 6. 

Exponantur  qtutuor  numcri  continue  propor- 
tioiulcs,  A,  B,  C,  D quibus  prxponatur  unitas  E, 
•ftendo  D ortum  ex  multiplicatione  numcri  C 
per  radicem  A cfic  xqualem  quadrato  numcri  B. 
Cum  enim  ita  lit  E ad  A ficut  B ad  C , & ut  A ad 
B ita  C ad  D > ita  erit  Sc  xqu£oidmate  E ad  B 
licut  ft  ad  D , ergo  ( per  17.6. ) quadratum  rrcdii 
cquabitur  rc&angulo  fab  extremis.  Sed  rc&an- 
gulum  fub  E Sc  D eft  ipfum  D , cum  unitas  nihil 
immutet , ergo  numerus  D eft  quadratum  numcri 
B,erit  ergo  quadratum  quadrati.Nos  illud  notabi- 
kmm  hoc  mo  do  qq. 

Quintus  numerus  ab  imitate  vocatur  ab  aliqui- 
qus  quadrato- cubus,  led  malc.cum  neque  lit  qua- 
drat urn  , neque  cubus,  atque  adeo  ncc  dici  poflic 
quadratum  cubi . ncc  cubus  quadrati : eum  vo- 
cabimui  fuperfolidum  vel  furdc  folidum.  Itali  rc- 
latura  primum  dixerunt , nos  ilium  littera  S » no- 
tabimus. 

Sextus  etit  quadrato  cubus , vel  cuboquadra- 
tus.cft  enim  (imul,&  quadratum  Sc,  cubus  imra5 
ell  q laHratum  cubi.  Sc  cubus  quadrati , quod  ita 
dcmonftiarc  pofiumus.  Exponatur  ferics  conti- 
nue proportionalium.  Jun  oftendimus  numerum 

L,  A,  B.  C,  D,  E,  F,  G,  H,  K. 

1.  a.  4.  8. 16. 3164.ta8.t56.}  is. 

D elfe  quadratum  numcri  B,  oftendere  dcbco  ntj- 
mcrum  f efle  ejufdem  numcri  B cubum , hoc  eft 
narocnim  F , aut  illi  xqualem  product  ex  du&u 
nnmeri  B in  fnum  quadratum  D,  eft  enim.  ita  L ad 
B licut. B ad  D , ut  fopra oftendi  ,Sc  eodem  modo 
ejftcndeie  polfum  ka  efle  D ad  F ficut  B ad  D ; 
ergo  ifti  qiutuor  numet  1 L , B , D , F funt  pro^ 
porcionates  , ergo  idem  numetus  producetur  cx 
du &a  B in  D , qui  «x  du&u  L in  F producerur  1 
fed  numerus  produ&us  cx  da&u  L in  F eft  ipfum 
F , cum  unitas  nihil  immutet , ergo  numerus 
F pcoducirur  ex  multiplicatione  numcri  B in  D 
«go  eft  cnbus  quadrati.  Often  do*  idem  F elfe  qua- 
drature cubi  C.  Cum  enim  cx  xqualitate  ratio- 
ntim  oftendatur  facili  ita  cflei  ad  C ficut  C 
ad  F.  quadrature  medii  C crit  equate  te&angulo 
Tub  L Sc  F , Sc  cum  unitas  L nihil  immutet  per 
iBultiplicationem,  aut  divifioncm,  erit  numerus  F 
xqualis  quadrato  Bumeri  C notabitotque  hie 
not!  qC. 
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Ita  oftendere  porturnns  feclusi  imitate  omne# 
numcios  qui  funt  in  fedsbus  pan  bus  efle  quadra- 
tes, ut  B,  L),  F,  H,  numerus  H crit  quadrato  qua- 
draro  quadratus,  cujus  hoc  fignuro  qqq. 

Numerus  G qui  eft  feptirmis  ab  umtate  mali 
vocatur  a nonnullis  quadratocubus  , unde  ab  aliia 
vocatut  furdclolidus  fecundus,  6c  notatur  hoc 
noti  IT. 

Nonus  feu  K,erit  cubo  cubus, feu  cubus  numeii 
cubi  C , quia  fcilkit  numerus  C multiplicand© 
quadratum  fuum  F producit  numerum  K,quod  ita 
oftendo  1 eft  enim  ex  xqualitate  rationum  ut  L ad 
C ita  F ad  K , ergo  planum  fub  mediis  C Sc  F 
xquabitur  piano  fub  extremis, fed  planum  fub  imi- 
tate L & numero  K eft  ipfe*  K : ergo  numerus  1C 
ptoducitur  ex  du&u  numcri  C in  Tuum  quadra- 
tum F,ergo  eft  ejus  cubus.  Sicut  idc6  numerus  C . 
cubus  eft  , quia  fit  du&u  numcri  A in  quadratum 
fuum  B,notabitur  autem  cubocubushic  not  a CC. 

COROLLAR1UM. 

Ex  his  vides  nonnullos  numcr-os  non  tantum 
product  du&u  radicis  in  prccedentem,fed  per  alias 
mulciplicationes,  quod  ipfx  not*  feu  chara&eres 
fatis  oftendunt:ut  numerus  D , non  tantum  produ- 
citur  multiplicatione  numcri  C , per  radicem  A* 
quod  primitivaejus  produ&io  ferebat , fed  etiam 
multiplicatione  numeii  B per  feipfum. 

Quzret  forfitan  non  nemo  cut  iftx  appellatio- 
net  ab  Algebra  confidercntur.  Rcfpondeo  fxpi 
numeros  in  fcipfisnon  cognofci , hoc  eft  feanv- 
dum  propriam  encitatem,  polTc  tamen  innotefeerf 
ex  loco , Sc  fede  quam  in  aliqua  ferie  geometric! 
ebtinent , unde  cos  vcrfarc  debemus  in  omnera 
partem , hoc  eft  addere,  fubtrahere,  multiplicare, 
dividcre  , etiam  quando  fub  his  tantum  denomi- 
nationibus  noti  lunt , quod  fequentibus  propofi- 
tionibus  doerb  mus. 

Algebra  fpcciofa  xqu£  ac  communis  tota  >a 
mirncris  cc flic  is  confiderandis  occupatur , alios 
tamen  adhibcc  chara&ercs  , nam  pro  radicc  litte- 
tam  aliquam  verbi  gratia  A aut  B , aut  aliaiq 
quamcumquc  ufurpat,  cxttrofque  numeros  cofli- 
cos  iifdetn  litreris  alphabet  indicat ; confonanti- 
bus  utirur  ad  fignificandos  numeros  datos , feu 
jam  cognitos , & vocahbus  ad  ignotos  feu  quxft- 
tos : ttaponet  pro  radicc  A, pro  quadrato  vel  A A, 
vel  A a , pro  cubo  A A A,  hoc  eft  A dn&um  in  A, 

Sc  produ&um  du&rnn  in  A , quod  cubum  indical 
vel  A j t pro  quadrato- quadrato  A AAA  , vel  A4, 

Sc  ita  confcquentcr  ita  ut  fit  differentia  inter  4A, 

Sc  A 4 , nam  4 A fignificat  4 Radices  A , & A 4 
fignificat  quadratum  quadrati  radicis  A.  Idem  di- 
cito  dc  E , nam  1 E fignificat  duas  radices,  E , at 
veto  E 4 vel  EEEE  indicat  quadrato- quadratum 
radicis  E : iJem  dicendum  eft  dc  aliia  radkibas 
gppiibufcumquc. 

PRO  POSITIO  II L 

Theorema. 

Exponents  numerorum  cejfutrnm* 

C o.  1.  1.  3.  4.  5.  6.  7.  8. 

B 1.  3.9.  17. 81. 143.719. 11876(61.18683. 

D R.  q.  c.  qq.  s.  qc.  ss.  qqq.  c. 

F A Ai  Aj  A4  A}  A6  A7  A8  A? 

Proponatur  ferics  numerorum  continue  pro- 
portionalium 0c  Geometric^  qux  fit  B,  prinwxjoaA 
ponatui  unitM,  turn  radix,  quadratum , See.  HuicF^ 
C C c c ii)  favA 
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fcrici  fuperfcribantr  alia  feries  Arrhmetica  com- 
munis numcrorum  , ita  ut  radici  icfpondcat  uni- 
tes , quadrato  bmaiius  > cubo  tcrnauus  Sc  lie  dc- 
inceps  unitati  fupet  C fenbatur  u.Hi  mimcripro- 
grduonis  arithmetic*  refpon  denies  numeric  cof- 
licis  vocantur  coium  exponents. 

Dico  primi  exponentes , explicate  quam  fc- 
dem  ab  imitate quiiibct  numerus  coflicus  i ben  cat 
ntqucadeo  radici  primamjquadrato  fe  cun  dam  cu- 
bo rertiam  ledetn  compeccrc,cxponentcs  indicant. 

Secundi  exponentes  indicant, quot  intcicedanc 
tationcs  inter  unitatem  Sc  q icmlibet  numcruin 
coflunin  squabs  illi  rationi  qux  eft  inter  unita- 
tem, & radicem  : ita  ratio  unitaus  ad  cubum  tii- 
plicata  eft  illius  qu*  eft  unitatis  ad  radicem ; qua- 
drato quadrati  ratio  ad  unitatem  qoadmplicata  < ft 
illms  qua:  eft  radios  ad  unitatem  e6  quid  expo- 
nens  qq,  (it  4.  Quarc  ft  quzratur  quifnam  mimc- 
riu  Jit  furdefolidus  , refpondebo  cum  efTc  qui  ex 
multiplicatione  radio's  quinquics  pofitx  produci- 
tur.  quia  habet  exponentem  (,  &c. 

Notandum  item  eft  numcros  coflicos,  quorum 
exponentes  funt  numeri  compofiti  h-bece  ctiam 
chara&crem  Sc  appcllationcm  comport tain,ut  quia 
quadratoquadrati  exponens  eft  4,  numerus  com- 
porttus  cx  binario  b:s  poll  to,  feu  in  (c  multiplica* 
to  , ideo  appdlatio  quadrato  quadrati  compone- 
nt! bis  ex  appcllacionc  Sc  charadletc  quadrati.  pa- 
liter  cubo  quadrati  exponens  componitur  cx  1 8c 
5,  Sc  indicat  htinc  nnmerum  colliami,  appellatio* 
nem  habere  a quadrato  cujus  exponens  eft  1 Sc 
cubo , eujus  exponens  eft  3. 

Przcipuus  tamen  exponentium  ufus  fundatur 
in  proprictatc  progteflionis  arithmetic* , refpon- 
dentis  progrcdloni  geometric*  j nam  exponentes 
funr  quart  logarithm)  numcrorum  , cumdcmque 
ufurn  habent : rtcut,  ergo  adJitio  loganthmorum, 
pro  multiplicatione  numetorutn  fohftituitiir , Sc 
lubftraft  io  divirtonis  vices  gcrit,  ita  exponentium 
ajMitio  Sc  fubftra&io  , numcrorum  coflicorum 
multiplicationi,  ftedivifioni  zquivalcr. 

Explicatur  , Potcftas  quzcumquc  feu  numerus 
codicils,  per  aliuin  nrultiplicari  aut  dividi  poteft  , 
exponentes  additi  aut  fubtra&i  oftendent,  qux- 
nam  poteftas  cx  talibns  mult iplicationibus, aut  di- 
virtombus  refultet  quod  in  exemplis  facibus  in- 
tellgctur.  Si  quzratur  quis  numerus  oriatur  ex 
multiplicatione  cnbi, per  quads atum  adduntur  ex- 
ponentes cubi  & quadrati  feu  j , Sc  x fiemque  f 
icilicct  exponens  furdefolidi,  dico  produci  furde- 
folidum.  Multiplicands  fit  cubus  per  fuperfoli- 
dum,  exponentes  funt  f , qui  additi  fummam 
8 componunt , dico  ex  tali  multiplicatione  pio- 
du  cendum  qqq. 

Idem  dicendum  dc  divirtone,  Cnbocnbus  cujus 
exponens  9 , dividendns  rtt  per  cubum  cujus  cx-«^ 
ponens  eft  3,  fubtrahe  $ & 9 , fupeterit  numcros 
6y  exponens  quadratocubi , igitur  cx  tali  divirto- 
ne refultabit  quadrato  cubus.  Quod  non  tamum 
verum  eft  quoties  numeri  fccundum  proptium  va- 
lorem dividuntnr,  aut  multiplicantur ; fed  ctiam 
dum  Tub  denominationibus  coflicis  dividuntnr  aut 
multiplicantur.  Hoc  eft  ft'  proponantur  tres  cubi 
mukipliridi  per  4 quadratos,multiplicotria  per  4 
fxuntquc  1 i,&  quia  exponens  cubi  eft  } , & qua- 
drati r,  addicts  dtiobus  8c  tribus  fiunt  j exponens 
fuperfoUdt  : aftcro  ergo  ex  tali  multiplicatione 
^produocrukw  tx  fupcrlqjidos.  Si  6 cubocubi  dl- 
^ndamtir  per  ties  0 bos  , quotient  cot  x quadra- 
te cubi  : qu«  omnia  infer  ms  demon  ftxabo. 


Multi  inquirunt  riuraflcrcs , Sc  Jenominstio- 
nes , numeiorum  cc  fllcotutn  p.Ogt  elfionrs  mum-* 
-tumlbet  produ&x  ; fed  fans  muciliccr  cum  Dro- 
phanrus  vix  u 11  quam  ad  o£tav..u  poteftatem  per* 
veuiat.  la  gene  re  omen  diecte  polluimis  omnes1 
numcros  ptunos  poft  qunurium  , ad  fur  JcfolMbi 
pertiune  s quaic  exponentes  y.it.ij.iy.ip.zj.a^- 
lurdefolidos  pci  uncut,  quorum  primus  habercit? 
poncmcm  j.lecundus  7,  &c.  Notantur  autem  hoc' 
roodo,  s.  ss.  sss.  ssss.  sssss  . Cztcrz  poreftates 
quarutn  exponentes  funt  numeri  compofiti,dcnoi 
minarioncm  h-lxbunt  compofttam  , qu*  nemp£; 
contincat  appcllaiiones  numerorum  prunordm^ 
quibus  coalcicir  exponens  , ut  numetus  coffees 
cujus  exponens  eft  ix  » numerus  compoficus  cx:* 
& 4 feu  j.x.i  , vocabitur  quadratoquadrato  ctr- 
bus  , vcl  quia  idem  exponens  1 x componirur  ct  4 
& 6 feu  a 3.3  potcrit  vocari  quadratocubu  cubtl*7 
Chatatftcrcs  Algebt*  fpcciofz  prxfcfcroiu  dW 
ponentes  fuos  ,utfi  cubmn  progreflionis  cujits  A 
eft  radix,  fignificatc  vcUem.ftiibcrcm  Aj,  vd  ajf 
vel  aaa.  Si  cubum  progreflionis  njus  e eft  radix, 
feriberetn ere , vel  ej  , ita  m exponcr.s  3 ,fi*bfe- 
quatur  httcram,  ioni  paul6  ulterrus  cam  anteiift? 
Qt>*  quidem  ex  inftituto  pendent, non  tamen  ftlnc 
incoi.fideratc  conftituta. 
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PROPOS1TIO  IV. 

Theorema. 

Numeral  19  numcrorum  eejjicerum. 

Non  tan  turn  numcrorum  coflicorutn  chara 
res  fupra  explicati  in  Algebra  occurnint  , fe  l‘ii» 
plcromque  cyphrarum  commumum  not*  prz|>o- 
nuntur  i ita  mvetnes  1 R 1 R » R.  8 R.  30  R. 
quz  lignifitant  unam  radicem,duas  radices,  quin* 
que  radices , oifto  radices  , triginta  radices  3 leu 
radicem elle  femcl,  bis,  quinquics,  oft  cs  trigefte* 
poft  cam.  Ita  ut  ft  radix  fit  i.&fcrib^tur  8 R.Lieni' 
lit  ac  16.  ft  autem  radix  fit  j.  8 R , ftguiftcabunt 
14.  feu  radicem  3 . ofties  poft  tarn. 

idem  intelligcndum  de  aliis  poreftatibus , lit' 
4q.  ft  quadratum  fucrit  9,  fignificabir  36.  10  cu- 
bi, ft  radix  fuererit  f . Sc  confcqucnter  cubus  f.ie* 
rit  j.  Sc  confcquenrer  cubus  fucrit  ixp.  fignifi- 
cabic  1x50.  feu  decies  1x3. 

Idem  intelligcnduro  eft  dc  fraftionibus.  Ut  ft 
agatur  de  leric  in  qua  radix  eft  x.  inveniaf- 
aue  -J-  qq  , intclligcs  femiftem  qqti , qui  cum  iiU 
leric  fit  16,  ejus  laniflis  crit  8. 

Cognofccnda  item  funt  hxc  figna  -+  & — • 
ptimum  -+  plus,  dicitur  ftgnum  additivr.m  , Sc 

minus  ftgnum  fubtraftivum.  Numerus  col 

nullum  ftgnum  prxponitnr,  fubintelligitur  h the- 
re lignum  “f  vet bi  gratia.  10  q.  j R.  fign  n- 
cat  dccem  qnadrau,  plus  quinque  radices,  hoc 
eft  dccem  quadrata  , Sc  infuper  quinque  radices.. 
Ut  ft  fit  quxftio  in  ilia  lerie  proport ionalium  in 
qua  j eft  radix  ioq-+y  radices,  fignificabic 
10 j \ nam  quadratum  eft  9 , Sc  confcqnenter  loq 
efficiunc  90 , quibus  addenda  eft  qumquics  radix 
3 , feu  1 j.  Paritcr  8 c,  — — 4 q figaificat  8 cubos 
minis  4 quadrat  is. 

Idco  autem  hujufmodi  ftgnis  urimnr.quod  fzpd 
numeri  fccundum  proprium  valorem  lint  incogni- 
ti , atque  adci  peragi  non  poflit  proprie  duftus 
Algoriihmus  , hoc  eft  non  poflit  fieri  additio  , Sc 
£ubira&io , ut  ft  propooerentur  addendz  quir  que 
radice  5, 


Liber 

radices  > 8 quadratis  , procedatque  quzftio  in  ca 
ferie  Geometries  in  qua  quadratum  eft  4 , quod 
tamcn  ignotccur : 8 quadrata  cfficinnt  $x,qmbus 
ft  addai  quinquies  radicem  1 , cfficics  41  ; quia 
tamcn  fupponuur  adhuc  ignorari  valor  tarn  qua- 
draii,  quam  radicis  > icanotabitur  hxc  addito 
8 q -+  5 R.  Donee  innotcfcac  quadrati  & radicis 
valor. 

Idem  intelligendum  de  fubtra&ionc.  U:  ft  Tub* 
trahendus  lit  iftc  numerus  8 ex  to  ; fed  it  incog- 
niri  fine  fecundum  proprium  valorem  : innotef- 
cam  tamcn  Tub  termutis  collicis  : vcibi  gratia 
Tubtrahendz  fine  4 radices , ex  j quadrat  is , in  ea 
fuppofitione  in  qua  radix  eft  x , & quadratum  4, 
donee  innotcfcant  hujufmodi  numeri  notabo  j 
q — 4R . quod  propric  loquendo  , non  eft  fub- 
tra&iouem  facere fed  ftgnarc  faciendain  cum 
innotefeent  numeri. 

Nonnunquam  occurrunt  not*  nitmerorum  ir- 
rationalium  , ft  tan  cn  verc  numeri  funt : horum 
mturam  inferius  explicabo,fufficiat  modb  coium 
ch.ira&eres  , & notas  cognofccrc  j^q.  r.c  , id  eft 
radix  quadrara , radix  cubica. 

Primb  dicitur  R-q  xo  , feu  radix  quadrara  nu- 
meri 10,  qui  cum  quadratus  non  (it , radice  qua- 
drati przeisi  numcris  > explicabili  caret.  Quia 
tamcn  poftumus  exhibere  numcrum  cujus  qua- 
dratum , ira  parum  1 numero  xo  deficiat  ut  de- 
fc&us  ille  contemni  poflit , ideo  confiderano  ha- 
rum  radicum  non  cenfecur  inutilis.  ^c.  40.  radix 
cubica  numeri  40. 

Secundo  h*  not*  1 v-  inveniuntur  ante  nurne- 
ros  coflicos.  Rtq.  4q  , feu  radix  quadrata  4 qua- 
dratorum  , fenfus  eft  quod  ubi  valor  tinius  qua- 
drati  innorueric  , atquc  adeo  cognofcctur  nume- 
ral zquivalcns  4 quadrat  is , extrahenda  erit  ex 
eo  radix  quadrata.  Quod  ft  accidar  ut  numerus 
zquivalcns  4 quadrat  is  fuerit  quadratus  R-q.  4q. 
non  erit  numerus  irrationalis  \ fed  rationalis  , ut 
quoties  numerus  quadratonim  eft  quadratus , ra- 
dix eft  rationdlis.  Scd  Lfficiat  coguitio  notarum. 

Tcrtib  inveniuntur  not*  radicum  ante  pluri- 
mos  numcros  coflicos  intta  parent  hefin  claufos 
ut  $ic.  ( 4c.  -+  8q  — 4 R. ) fignificat  autem  ra- 
dicem ctibicam  4 cuborum  , plus  o&o  quadrato- 
nim minims  4 radicibus.  Hoc  eft  ft  alTumanrur  4 
cubi  quibus  addantur  o&o  quadrata  & fuberahan- 
tur  ex  fumma  4 Radices , ex  reliquo  extrahenda 
erit  radix  cubica.  Ut  in  ferie  in  qua  radix  eft  j,  4 
cubi  108  efficiunt,  adde  8 quadraros  feu  o&ics  9, 
id  eft  7X  , efficient  180  , fubtrahe  quarer  radicem 
9,  feu  1 x.relinquentur  168.  Superior  nota  indicac 
exrrahendam  eiTe  radicem  cubicaro  ex  numero 
1 68,  ubi  innotefeet. 

ga^gKTO»B8<»4»«09B1»B8e9flfi»flg 
PROPOS1TIO  V. 

Theotema. 


tis  ufurpant  prlmas  litreras  alphabet! , uc  a,  b,  c, 
d>&c.Ulumas  verb  pro  incognitas, ut 

Scctmdb  his  bttcris  tarn  vocalibus  quam  con- 
fonantibus  chara&cres  numcralcs  ptxponirtra* 
nr  4 A , feu  qnaruor  A.  Significat  quant itatem; 
fitter!  A figmficatam  quatet  fumendam  cfTc. 

Si  verb  charafteres  numerales  poftponantur 
charadcribus  Alphabcti , & nohnihil  altibs  figni- 
ficatur  poteftas  ilia , cujus  exponens  per  cyph>  am 
indicatur,  ut  14  indicat  quadrato- quadratum: 
pariter  cj  , fignificat  e cubum,idem  alii  explicanc 
repetitione ejufdem  litter*,  feu  voealisfeu  confo- 
namij  • ut  pro  e quadrate,  ita  notabunt  ec  , pro 
cubo  ece,&  ita  de  rcliquis:  cum  cnim  du*  litter* 
fimul  ponuntur , indicatur  muhipiicatio  , uniu* 
per  aliam  , ut  hie  ee  fignificat  quadratum  , quod 
fit  multiplicarionc  radicis  e,  pet  feipfam. 

Non  tantum  eadem  litrera  repetitur,  fed  etiara 
diverf*  fimul  ponuntur  quod  eft  lignum  multi- 
licationis  tinius  per  aliam  ut  a b , fignificat  a,  in 
» hoc  eft  a,  multiplicandam  efte  per  b. 

Pariter  bai  vel  baa,  indicat  b,  multiplicandura 
per  a quadratum , eft  ergo  maxima  differentia  in- 
ter ba  , Sc  b-»-  a Primum  enim  fignificat  multi- 
plicationcm  , fccundbm  additioncm  feu  fummam 
ex  b Sc  a ficut  b — a fignificat  fubtradioncm,  feu 
id  quod  relinquitur  dum  a fubtrahitur  ex  b , hoc 
eft  differentia  inter  b , Sc  a. 

Quartb  notandum  eft  numcros  coflicos  vocari 
poreftates;  quoties  autem  plurcs  numeri  coflici 
fimul  conjurtguniur , per  figna  -+  vel  — numerut 
ille  qui  allioiem  locum  in  fua  ferie  obcinct.rctince 
nomen  poteftatis:  alii  autem  dicumur  gradus  pa- 
rodici : Ur  fi  proponatur  hare  zquatio  a 1 -t  b 1, 
( hzc  autem  nora  fignificat  zqualitarem) 
a x 'focabitur  poteftas  , coJ  nempe  adjurgitur 
ba.  Si  quia  pofeltas  ilia  eit  quadratum,  dicetur  ms- 
merus  ba  efte  planus, nr  nempe  mrell'garur  efle  in 
eadem  fpecie  quanritatis  in  qua  eft  quadratum. 
Quiliber  cnim  numerus  potrft  inrclligi  ut  linea.ue 
fuperficics,  nt  folidtim  , immo  pl.ifquam  folrdum, 
cum  nempe  mtclligamus  nnmentm  folidum  mul- 
tiplicari,  per  alium  five  fimplieem  quemcumque, 
gencrarurque  alia  fprfcies  quant  it  atis,  quacin  con- 
timu  quantitate  amplibs  locum  non  habet  , in 
difereta  feu  numeris  valet. 

Quarc  in  noftra  zquationc  a a,  dicitur  poteftas 


l 


Numeral  to  fleet  of*. 

Algebra  fpeciofa  peculiarem  habet  numcratio- 
rem , foler  enim  litteras , feu  charaderes  Alpha- 
beti  adhibere , ad  fignificandam  quamcumque 
quanticatem. 

Incognitas  quidero  quantitates  , qu*  in  qnsr- 
ftioncm  vocantur  vocalibus  A,  E,  I,  O,  V,  Y,  co- 
gmtas  vero  feu  datas,  confonamibus  B,C,D,F,G, 
tliqui  fignificam  j ati  pro  quantitatibus  cogni- 


c 


a'veri  gradus  parodicus.b  co'cfficSens,  qoia  fimul 
cura  radkc  a efficit  planum  ba,  z verb  quod  eft  « 


Digitized  by  Google 


S?6 


Algebra 


ftlia  parte  zquationis  dicitur  homogencum  com- 
parationis,  ut  in  hac  zquationc  iq.-+  jR  — ai 
T;  ncft  homogencum  comparationis,  fed  dc  hi* 
adhuc  inferiis  tuts  loci*. 

Poteftas  cut  adjungitur  aliquid,  dicitur  affc&a 
adjun&ione  ; ut  ai  -+  b a , z:  t etit  quadracuni 


afte&um  adjun&ione  plani  ba  comprchcnfi  fub 
radice  a & cocfficientc  logitudine  b.Su  enim  qua- 
dratum  ai , cujuslatus  leu  radix  a j producatur 
aliud  latus , ita  ut  tlli  adjungacur  b longicudo.per- 
ficiacurque  parallelogram mum  : tota  hgura  CD, 
ita  exprimetur  ai  -+  ba.  Ncmpc  quadra  cum  it, 
-+  planum  leu  rc&anguluro  b a , coinprehcnfum 
fub  radice  a,  & fob  tinea b j quz  propterca  dice- 
tur  coefficient  longitudo  , quia  fimul  cum  radice 
a,  effieir  planum  b a,  quarc  poteftas  at , feu  qtu- 
drarum  at , efficitur  adjun&ioue  plani  fub  radice, 
co&fficientc. 

Seconds  fir  quadratum  at,  feu  C D , ex  quo 
fubtraharur  planum  re&angulum  b a , eompre- 
henfum  fub  radice  a,  & fub  linea  b , dicctnr  qua* 
dratum  a , affedhim  mul&a  plani , fub  latere  a , Sc 
fub  cocfficientc  longitudine  b. 

Paricer  cubus  affici  poteft  , & fub  radice , Sc 
coefficicnre  piano.  Sc  fub  quadrato  Sc  cocfficientc 
longitudine.  Vcrbi  gratia  proponatur  hzc  zqua- 
tioaj  -+  batzzz  z.Nempe  ic. -t-  jqzz:j4liip- 
ponendo  anzj  & b!zz  j dicctuc  cubus  affir&us 
lolido  fub  quadrato  a t.  & cocfficientc  longitudi- 
ne b ; quod  rotum  mctaphoricum  eft.dcfumpta  fi- 
mitudinc  ex  quantitate  continua.  Ut  enim  augea- 
tur  cubus  fiatque  totalc  folidum  , fi  addatur  in 
diredhim  linea  B,  pcrficiaturqnc  totum  folidum  , 
dicctur  illud  folidum  comprchenfum  fub  quadra- 
to at , & b.  Si  enim  quadrarum  at , ducacur  in  b, 
pcificietur  folidum  : quod  appolue  cubo  adjungi 
porcrir.  Qtiarc  (olidum  adjun&um  dicerur  con- 
tincri  fub  quadrato  at,  Sc  linea  b. 

Poteft  idem  cubus  affici  adjun&ione  folidi,  fub 
radice,  fed  tunc  coefficiens  per  modum  plani  con- 
c»pietur;m  fi  ponatur  a)  -*■  a h ? feu  ie.-+4R. 

, dicctur  cubns  affedkus  adjunftione  folidi 
fub  latere  a.  Sc  cocfficientc  piano  b.  Sed  hzc  in- 
fer i us. 

PROPOSITIO  VI. 

Problema. 

■ddditlo  numererum  cofficorum. 

Algebra  ut  plurinaum  verfatur  circa  numero* 


incognitos  , quo*  varii  inflc&cre  debet , at  in 
coruin  cogtiicioncm  veniat.  Quare  de  il locum  al- 
gorithmo  nobis  agendum  incumbit  > eft  autem 
Algoruhmus  labor  circa  numcros , quo  nomine, 
rcgulz  onmes  , quz  verfantut  circa  numcros  de- 
nominaios  imelliguntur. 

Prima  occurrit  additio  circa  quam  commune 
profettur  axioms. 

Si  tnagnicudo  magnitudini  additur,hzc  ill!  ho- 
roogcnca  eft. 

Si  magnirudo  magnitudini  fubtrahkur,  h*<5 
illi  homogcncaeft. 

Horum  principiorum  fenfusin  quantitate  con- 
tinua  nullam  d fficultatcm  patitut  , fignificatur 
entm.fupcrficiem  addi  non  pofle  linez,nec  lineam 
aut  fuperficicm  foliditati.  In  numeris  verh  qui 
metaphoricam  tantum  habent  » cum  quantitate 
continua  fimilitudincm  , vidccur  res  aliter  fe  ha- 
bcre.cubum  enim  ad jungimus  quadrato, & linezj 
quilibet  enim  numerus  cuilibct  numero  per  addi- 
rionem  conjungi  poteft  , ita  ut  ex  duobus  aiiqua 
fumma  rcfultet : denominationes  enim  aibi , ra- 
dicis , quadrati  funt  numeris  exrrinfecz  , atque 
adc5  quilibet  numerus  refpe&u  aliorum  eft  radix, 
qui  rcfpcftu  unius  cubus  , aut  quadratum  erat. 

Poffimt  tamcn  cxplicati  hzc  axkxnata  in  nu- 
meris  cofficis  quod  in  additionc  coffici  proprii 
didl a debeant  numeri  intdlgi  in  eodem  grain 
progreffionis  geometric*  ,itaur  quadratum  qua- 
draro  , radix  radici , cubus  cubo  tant&m  addatur. 
Dixi  additionc  piopric  di&a,  quz  non  opus  ha- 
be.it  figno-4 . 

Additio  igitur  numerorum  cofficortim  fe r& 
fimilis  eft  addition!  vulgari  numerorura  denomi- 
natonun  , qui  non  incongrui  adduntur  , fed  ran- 
tilm  qui  font  ejufdcm  fpecici  in  unam  fummam 
coalcfcnm : ita  nummos  nummis  , francos  ftan- 
cis  , aftes  affibus  , denarios  denariis  addimus  i 
ita  in  Aftronomia  figna  fignis  , gradtis  gradi- 
bus  , minuta  minutis,  fccunda  fecundis  aptaraus. 
Ita  etiam  in  additione  Algebrica  , radicibua 
radices , quadraris  quadrats  , cubit  cubos  addi- 
mus , ut  potes  in  exemplo  vidcrc.  Atque  fi 


, R. 

3 


1 1 qq.  ■+  10  c.  *+  6 q.  -*•  S R, 

nihil  aliud  accidat  minor  crit  difficultas  quam 
in  additionc  vulgari  numerorum  denoroinato- 
tuin. 

Idem  in  fpeciofa  obfervabis  ut  vides  in  exem- 


8 a4. 
4 »4« 


4 as. 
s ai. 


>i  84. 


10  35. 


h*  <5  at. 


8 a 


plo  in  quo  8 94  debet  addi  4 34  ut  fiat  futnma 
1 1 a4  Sc  ita  dc  rcliquis.Obferva  quod  34.  aj.  at. 
See.  non  funt  numeri,  fed  denominationes  , quas 
additio  non  murat : Sic  a4  additum  94  non  facie 
a8.  fed  294  feu  2 quadrato- quadrata  numeri  a. 

Oritur  major  difficultas  ex  varil  combina* 
tione  fignorum  -+•  Sc  — quz  ut  bend  cxplicccor, 
excmplum  commune , & familiare  adducam.  So- 
lent  mcrcatorcs  in  fuis  libris  rationum  , duas  00- 
lumnas  inftituerc  , quantm  una  eft  debitorum 
crcditorum  altera  , & quo  audiot  eft  cteditorum 
numerus  , co  ditior  eyadit  mctcaior , Qc  quo  ma- 
jor) 
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• funt  debiu,  eb  fit  egentior,  credits  notantur 
.figop-V*,  debits  figno— cettum  autem  eft  quo- 
ties  debits  precise  adzquant  credits,  rnercatorcm 
nihil  oronin*  habere.  Si  credits  major  a lint  debi- 
jis  f,  jis  fubt  cadis  ex  creditis  reliqouto  ad  merca- 
torem  pcrdncbic. 
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-T  100. 

Adde  — 60. 


4* 


4 c. 

5 c* 
5 c. 


8 q. 

0 q. 

1 q. 


■+  7 R. 
•+7R. 
H*  o R. 


18 


11  c.  -f  9 q.  *+  14  R.  -+  19 


R — 
R — 


9 R — jo 


Eodem  modo  addes  nameros  quibus'przponi- 
tur  fignum  — - fi  nempi  in  omnibus  fibi  relpon- 
dencibus  idem  lignum  reperiatur , manet  cnim 
idem  lignum — 

Quare  he  Regulz  cororauniter  traduntur. 

In  Additione  h-  additutn  ad  -+  facie  -+ 
Parker  — addttum  ad  — facit  — 

Scd  quando  -+  additur  ad  — • fiat  fuberadio 
roajoris  a roinore,remaneatquc  fignum  majoris. 


G 5 q. 
H a q. 


-*■  6 R 

— x R 


K S q.  -+  4 R 

L 8 c.  — 8 q.  4 ) R 
M j c.  -+  $ q.  — 4 R 

Niic.  — j q.  — 1 R 
Proponatur  numerus  H addend  us  numero  G, 
in  primo  membro  quadratorum  nulla  occurric 
diflicultas  > cum  uterque  numerus  habcat  fignum 
-#■  ,ut  vert  addantur  -4-  6 R.&  — x R fubtrahe 
a.minorem  ex  raajori  6,  remanebit  4 , cum  figno 
nwjorisjfi  enim  roercator  habeat  6,3c  habcat  x,uc 
fiat  fumvna  ad  indicandum  ftaturo  mere  at  oris  j 
fubtrahe  debitum  1.  ex  credito  6 reftabit  credi- 
totn  4.  paritcr  addendi  fint  numcri  L & M , non 
eftdifiiimUas  in  pritoo  membro,  fed  tantum  in  fe- 
Cttndo  : cum  mcrcator  habeat  tantum  )R.de  de- 
bwr^,  non  habebit  unde  folvat,  quarc  datis  tri- 
bos,  adhuc  debebit  1 . Idem  dico  de  ultimo,  mem- . 
bro-ulthtoi  exempli  *,  naro  fi  habeat  1 a,  8c  debeat, 
if.  1 ul about  j qu*  defat;  idcoque  illis  prxponc- 
taptonunl*^^^ ; 

/S- 


O j R.  *+  ix 

P1R.-1J 
S f R.  — >. 


* Supponamus  mercatoris  credits  efie  loo.num- 
tnorum , quibus  addenda  fint  debits  60.  fiet  addi- 
tio  dcbicorum,  fi  fubrrahantur  debits, nam  ferip- 
tis  40.  additio  peragetur. 

Pofiunt  aurem  varii  cafus  occurrere  , quos  hie 
referendo  cenfeo  ; notavi  autem  fupra  omnem 
numeruin  , cui  nullum  fignum  ptzfigitur , fubin- 
telligi  affedum  figno  -+ . 

Numcri  addendi  prinrt  feribamur  its  ut  cubi 
cub  is/  quadrat  a quadrat  is  tefpondcant. 


Quare  in  iis  cafibus  additio  fignorum  — — eft 
potius  fuberadio  quam  additio  » cum  igitur  nu- 
merus pofitivus  altcri  pofitivo  additur , fit  nuroe- 
rus  pofitivus  ; cum  defedivus  deftdivo  additur, 
exurgit  numerus  deftdivus  ; fi  defedivus  pofici- 
vo  addatur  fe  invieem  deftruunc,  otnnino  quidem 
fi  fint  xquales.ut  fi  -4-  4R  , addas  — 4R.  nihil 
omnino  fiet  (e  feinvieem  defttuent  ; vcl  ex  pane 
fi  fint  inzquales. 

Additio  mitnerotum  cofficorum  in  algebra  fpo- 
ciofa  eodem  modo  perficitur  quo  in  commuai* 
nam  pariter  quantitates  ejufdcm  appellationis  col- 
liguntur  per  additione  numeroruro , qui  quantira- 
tibus  ptzponuntur  : uc  in  oppofito  excmplo  fatis 


1.  aj. 
x.  aj. 


5.  aj. 


b ax. 
6.  ax. 


9.  ax.  -4-  xa. 


obfervare  licit , ut  fi  addas  a ad  a fient  x a.  fi 
ax  addas  ad  6,  ax.  fient  9.  aa.  Si  t.  aj.  ad  x.  a j. 
addas  fient  3.  aj.  Monui  jam  a)  cite  denominatio- 
ncm  3c  fignificare  acubum,  fi  quantitates  addea- 
dz  fucrim  diverfz  appellationis  additio  fiet  ope 
fignorum  -+  — ut  fi  addi  debet  a pofitivum  b 
pofitivo  feribes  a -+  b : fi  b eft  defcdivurn,fcri- 
bes  a — b.  , 

Littcra  Alphafati|§ui  nullus  prefigirur  cha- 
rader  numcralis , c Jfccur  habere  charaderem  1 
ut  a,  id  eft  1 a.  mm 


PROPOSITIO  VII. 

Problems.  * * 

SubtraXio  numerorum  coflictntm. 

Subt  radio  minor  is  quandraxis  i majore  eft 
futnpcio  cxccflus  majoris  fupta  minorem. 


R— 8. 

R — j. 


Subtradlo^numeri  coflici  minotis  i majore 
ejufdcm  denommationis  Sc  figni , eodem  modo 
perficitur,  qno  communis  fubrradio.Ut 
Si  « -f  jR  fubrrahere  debeas  H*  jR-rcftabunt 
-f  x R.fi  ex — -8  fubtrahas  — * j,  reftabit  — j. 

-+  5 R — 5. 

. -4-  8 R ~ ■ 7, 

— j R *4  4 

4 5 R- 

Si  numerus  major  ex  mirvori  ejufdcm  denorai* 
nation  is  3c  figni  fubtrahendus  fit  > fiat  contraria 
fubt radio,* cum  figno  item  contrario.  Ut  fi  fub- 
trahere  debeas  -+  8 R ex  -4-  j R, fubtrahe  t ex  8. 
ficmquc  — j R.  fi  ex  — 3 fubtrahete  debeas 
— 7 , reftabit  -f  4 ; fierque  4 — j R.  Si  enim 
mercator  habeat  j nutnmos  ex  quibus  propter 
aliquam  rationcm  (jtbttahere  debeat  8.  vert  mu- 
• DDdd 
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tub  fumerc  dcbcbit  y,  arqu£  adc&  notandum  eric 

— j.  Paritcr  mercator  dcbcbat  tria,&  habcc  unde 
oblitercc  7 debits  , verb  non  tantum  oblicerat  to- 
tum  fuum  dcbitura,  verum  eriam  habcc  rcfidua  4. 
qux  non  pofliint  poni  in  numero  dcbitorum,  ergo 
in  nnmero  cieditorum. 

Tertib  fi  numerus  affedus  figno  -+  fubtraha- 
tur  k numero  affedo  figno  — fiat  utriufquc  addi- 
lio  , Sc  remaneat  — . Ut  fi  mercator  debeat  1 00, 
atque  adeo  habcat  — ioo,  & ex  co  numcro  de- 
bet  fubtraherc  -h  fo,adhuc  habebit  plura  debits, 
atqoe  adeo  habebit — 1 jo. 

Quarto  fi  debeat  fieri  fubtradio  numcri  dc- 
fedivi  ex  pofirivo  , verbi  gratia  debeat  fubtrahi 

— 50  ex  100.  cum  fubtrahi  non  poffic  nega- 
tio  nifi  per  pofitioncm  alicujus  pofitivi,  reftabit 
-+  1 jo. 

Quare  hx  regulx  fuberadionis  dari  poltiinr. 

Eadem  figna  idem  lignum  reponunt  fi  commu- 
nis fiat  fubtradio,  feu  fi  minor  numerus  ex  m a jori 
fubtrahatur. 

Eadcm  figna  diverfum  reponunt,  fi  inverfa  fiat 
fubtradio.  Diverfa  figna  addi  petunt  utrumque 
numerum,  rrmanctque  fignum  fuperioris. 

In  Algebra  fpeciofa  eodem  modo  fit  fubtradio, 
ac  in  Algebra  numerofa  ; fubtrahumurque  tan- 
tum quantitates  ejufdcm  appellationis.  Nam  quae 
funt  diverfa:  adfeifeunt  figna  contraria  dum  fub- 
trahunruri  ut  fi  ex  A fubtrahi  dcbcat  -h  b — c 
fict  A — b -+  c. 

Ut  melibs  harum  regularum  veritas  clucefcar, 
altiufque  memorix  hxrcant ; polfent  in  aliquibus 
exemplis  fubftitui  numeri  fimpliccs  pro  litteris, 
aut  numeris  coflicis : ut  luu  A-+B  debeam  fub- 
trahere  C -f  Djpro  A poMfluemcumquc  numc- 
rum,  ut  6 pro  B alium  ut  J^tquc  Ah-  B 10  fit 
C 3.  & D x.  fi  fubtrahas  C — D,fubtrahe$  tantum 
unum  , quare  debebunt  reftare  9.  Sed  fi  mutatis 
fignis  fc ribas  A -+■  B — C -f  D feu  10  — 3 -+1. 
fient  9.  ergo  hxc  operatioexhibet  numerum  qui 
relinqifi  debet  poft  fuberadionem. 

PROPOSITIO  VIII. 

Problems 

Ex  Amin*  uiluumit  & fuhriEHenu.  • 

Primum  examen  additionis  , & fubrradionis 
coffiex,  erit  commune,  additio  nempe  fubtradio- 
ncm  probabic , Sc  vicillim ; in  quo  nulla  eft  diffi- 
cultas.  * 

Secundum  examen  erit , fi  Adiitio  , aut  fub- 
tradio probe tur  in  aliqua  progreffione  Geomctri- 
ca  , per  redudioncm  valoris  fingularum  potefta- 
turn  ad  numeros  fimpliccs. 

Sint  ▼.  g.  addendi  numeri  A & B in  unam 
fummam  C.  Inftituarur  examen  in  ferie  Geome- 
trica  in  qua  radix  eft  a.  in  ea  ferie  cubus  eft4.  at- 
que adeo  4 cubi  cfficiunt  3 a,  & duo  quadrats  effi- 
cient 8 , fumma  eft  40.  aafcranrur  dux  tadices  , 
feu  4,reftant  36.  Addantur  8.  fient  44.  pariter  In 
numero  B funt  duo  cubi , feu  16  minus  uno  qua- 
drato , fen  4 reliant  1 a.  addc  4,  radices  feu  8. 
fient  ao.  addc  6. ctunt  16.  addc  44.8c  16.  Bunt  70. 
debetu  ergo  in  numero  C,  inveniri  7o.6.cubi  funt 
48  , cum  nno  quadrato  feu  4.  cfficiunt  3 a cum 
duabus  radicibus  feu  4.  & 1 4.  funt  70;  ctgo  pro- 
ba  fuit  additio  prxdi&orum  nuroerorum.  Idem  in 
fubtradione  prxftandum. 


A 4 c.  H aq.  — aR.  4 8. 

B a c.  — 1 q.  H 4 R.  h 6. 

C I 6 c.  -f  1 q.  *+  aR.  -+  14. 

Regulx  Additionis. 

Eadem  figna  idem  fignnm  repoemnt. 

Diverfa  figna  jubent  numetum  unius  figni  fub- 
trahi ex  numero  alterius  figni , nempe  minorem 
ex  majori,  Sc  relinqui  fignum  majotu  numeri. 

Regulx  lubtradionis. 

Eadem  figna  idem  fignum  reponunt , nifi  fiat 
prxpoftera  fubtradio,  leu  major  numerus  cx  mi- 
nori  fubtrahatur. 

Diverfa  figna  jubent  addi  utrumque  numerum, 
remanetquc  lignum  fuperioris , b quo  feiliebt  fir 
fubtradio. 
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PROPOSITIO  IX. 

Problems. 

Multiplicity  numerortan  ctjjicorum. 

Muhiplicacio  numetorum  cofficorum , Sc  di- 
vifio  peculiaribus  nititur  principiis  , qux  funt 
ilia. 

Si  magnitudo  in  magnitudinem  ducitur  , qu* 
producitur  urrique  erit  hetcrogenea. 

Si  magnitudo  magnirudini  applicatur,  feu  per 
magnitudinem  diyiditur , divifa  utrique  erit  hcre- 
rogenea. 

Senfus  horum  axiomatum  eft  quod  quoties  nu- 
merus collicus  per  numerum  cofficum  multipli- 
catur,  produdus  fempet  fit  altioris  gradus  j nam 
fi  radix  in  radicem  ducitur  fir  quadra  turn , fi  ra- 
dix in  quadrarum  fit  cubus , Sc  ita  confequenrer ; 
qux  omnia  hie  propofitione  explicanda  fufeipb 
rous. 

Prima  regula  efto.  Numerus  abfolutus , nume- 
rum abfolutum  multiplicans  , produdt  numerum 
abfolutpm  ; ideoque  quoties  occurrit  abfolutus 
in  abfolutum  ducendus,  fiat  communis  feu  vulga- 
ris multi plicacio , Sc  produdo  nullus  charader 
cofficus  apponatur. 

Sccunda,  fi  numerus  cofficus  ?n  numerum  ab- 
folutum ducatnr , fiat  multiplicatio  charadcrum 
numeralium  , Sc  produdo  idem  charader  co  {fi- 
cus prxponatur , ut  fi  numerus  A conftans  pluri- 
bus  numeris  coflicis , mulciplicerar  per  uume- 

A 4 c.  -h  8 q.  -+  1. 

B 4 


C 16  c.  -h  86  q.  -t-  8. 

rum  abfolutum  B.  multiplies  charaderes  nume- 
rates fingulorum  membrorura  per  B , ut  quater 
quae  nor  cfficiunt  16  feribo  16  , cubos. 

Ratio  eft  quia  fi  quater  repeteremr  numerus  A, 
fieretque  una  fumma,  ea  elfet  xqualis  numero  C, 
fed  multiplicatio  ejufdcm  numeri  A per  B idem 
prxftare  debet , ac  fi  quater  repecerctur  numerus 
cofficus  A , quoc  nempe  funt  unitates  in  abfoluto 
B i ergo  proba  eft  multiplicatio. 

Eadem  Regula  probariporeft  per  analyfinsfiai 
fuppoficio  , alicujus  pcogrbffionis  gcometricx* 
verbi  gratia  illius  in  qua  radix  eft  1.  & cubus  eft 
8.4  cubi 
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8.  4 cubi  funt  51 , fi  multiplices  4.  cubos  per  4. 
cfficis  1 6.  ctibos  i fed  16  cubi  funt  oft  cs  |6.  feu 
1 18  fed  pariter  quater  3 x.  idem  prxlht.ergo  pro- 
ba  eft  mulciplrcatio.  Ratio  petit  nr  ( ex  1. 1. ) in 
qua  hibetur  reftangulum  Tub  infefta,&  tota  all- 
qua  linea , xquale  die  omnibus  reftangulis  eom- 
piehenfis  Tub  infcfta , & fingihs  fegmentis 
ieftar. 

Tertia  Regula  cum  numerus  coflue  denomina- 
tus , per  ahum  miinerum  coflici  item  denomina- 
tiim  mnltiplicattir  j fiat  multiplicatio  communis 
ch-iraftcrum  numcralium  , 6c  produfto  charaftcr 
rofficus  addatur.indicatus  perfummam  exponen- 
tium  utriufque  nunicri  mtiltiplicati.  Sit  numerus 
coflicc  denominarus  3 q muftiplicandus  per  4.  c. 
ptund  nutltiplieo  j.  per  4.  6c  fiunt  iz  , quibus 
apponendus  eft  charaftcr  cofficus  S.  indicants 
per  j qui  eft  fumma  z.  feu  exponetuis  3q.de  j feu 
expouenns  C. 

Demonftr.  petitur  ex  iis  quit  demonftravimus 
in  generatione  logariilvnoriun.nampc  quoties  nu- 
tveri  arithmctice  proport ionales  aptantur  geome- 
tric^ proportionality  s ; idem  prxftari  additiore 
arithmeticorum  quod  pcrficitur  multiplication© 
geometricoruro.  Sed  per  additionem  exponentiura 
quadrati,  & cubi,  fit  exponens  furdefolidi  *,  ergo 
fi  nnum  quadratum  multiplices  per  unum  cubum, 
gcncrabitur  unus  furdefolidus  •,  fi  unum  quadra- 
. tum  duos  cubos  mu  It  iplicet, produce  ntur  duo  fur- 
dcfblidi ; fi  duo  quadratamulripliccnt  duos  cubos 
fient  4.  furdefolidi : ergo  fi  jq.  multiplicent  4 c, 
lient  1 a.  furdefolidi. 

Radix  ergo  multiplicans  feipfam  faett  qua- 
drature. 

Radix  multiplicans  quadratum  producit  Cn- 
bum. 

Et  univerfaliter  radix  multiplicans  aliquam  po- 
teftatem  general  (equenrem. 

Quadratum  multiplicans  radieem  facit  cubum 
diftantem  a radice  duobus  gradibus. 

q.  duftum  in  q.  cfficit  qq.  diftans  \ quadrato 
duobus  gradibus. 

q.  multiplicans  cubtim  generat  furdefolidum 
d'ft  intern  a cubo  duobus  gradibus. 

q.  multiplicans  qq  , producit  q c , diftantem 
duobus  gradibus  i qq. 

Cubus  multiplicans  R.  producit  qq.  remotum 
a radice  tribus  gradibus. 

c.  dnftus  in  q.  furdefolidum  efficit  tribus  gra- 
d ib  is  a q.  remotum. 

c.  duftus  in  c.  producit  q.  c, 

Regula  ergo  Quart  a generalis  efto  ; Exponens 
cujufcumque  numeri  cofficijndicabit  quot  gra- 
dibis  remotus  fit  produftus  ab  alio  multipli- 
canfe. 

Regula  Quinta , Eadem  figna  reponunt  fignum 
-+  , diver  fa  figna,  fignum  — . 

Non  apparct  ulla  difficultas  oyiumerus  affeft  us 
figno  -f  multiplicand  per  alium  afFcftum  fi- 
g-»o  , producat  afFcftum  figno  -+  i nam  in 
nvihiplicatione  vulgari  omnes  numeri  fubintelli- 
g 1 ntur  habere  fignum  -+. 

\ Secundh  aim  — t-  per  — mulciplicatur,  mime- 
noduftus  habet  hoe  fignum — 1 quod  pene- 
terminis  fatis  intefligenir.  Proponantnr 
► 4 V multiplicand*  pet  3 R — 4 fi  abcfTct 
adJuanyutum  illud  — 4,  multiplicando  4 R.  pet 
j R.  fiunL  1 q , fed  nolitmus  ur,  fiat  Integra  ilia 
multiplicaOk  p-r  ^ R,fcd  innuimus  fubcrahi  prius 
dcbcre.ex  3 Kqaatuot  uoitates  j ergo  produfto* 
7#/n,  A 


erit  minor,  quam  fi  deeftet  illud  addiramenrum  — 
4.  ergo  16  R,  qu*  oriuntut  ex  multiplicatio- 
ne  4 radicum  per  4 debent  habere  prxfixum 
fignum — . 

Major  apparct  difficultas  in  ultimi  parte  re- 
gulx , nempe  ut  minus  multiplicatum  per  minus, 
efficiat  plus ; quod  tamcn  ita  demonftto  nempt  in 
tota  operatione  ronltiplicationis  , id  quod  exur- 
git  cx  multiplicatione  numeri  affefti  figno  -4  pet 
numcrum  affc-ftutn  figno  eodem  — — addendum 
efTe , ad  hoc  ut  fit  ea  xqualitas  qux  inquiritur. 

Jam  aliis  f*p£  oftendimus  per  mulriplicatio- 
nem  generari  reftangulum  x Proponamur  ergo 


H K 

JL 


A 2*  C 3 D 


numeri  A B.  — B C.  feu  8 — - i.  fit  B D.  — — 1 
B E feu  7 — • 3.  multiplicand!  invicem  : primus 
A B ■ — B C eft  AC  : lecundus  verd  B D — BE 
eiit  D E i i’nquirimos  ergo  reftangulum  fub  AC 
6c  D E , hoc  eft  reftangulum  F K i quod  ita  in- 
quiremtis.  Clarum  eft  reftangulum  A D , xquale 
elTe  reftangulis  FK,  AE.KDi  addatur  mtin- 
que  reftangulum  K B , erit  reftangulum  AD -f 
reftangulo  K B , xquale  reftangulis  F K , A E, 
6c  duobus  KD,  KB  , fen  reftangulo  G B. 
Quare  fi  tx  reftangulis  AD,KB,  auferanrur 
rrftangula  A E , 6c  G B , reftabit  reftaneulura 
F K , id  autem  prxftamtis  virtualirer  regula  no- 

ftrl.Nam  ptin  b multiplicamus x.  per  — j. 

fitque  -*■  B K 6 tum  mulciplicamus  -fr  8.  per 
3.  fitque  - — Z4  feu  A E.  turn  multiplica- 
nd _+  per x.  fitque  — 14.  feu  BG.  d*» 

8 x 

7 J 


14  -+  6 

5*  *4 

56  38  -+  6 

nique  multiplicamus  -+  8.  per-f  7.  fitque  f6, 

feu  AD.  habemus  AD  *■ — AE  & B G.  -+  BK^ 
ergo  reftat  F K. 

Proponenda  funt  aliqua  exempla  in  quibu9 
multiplicationis  artificium  meliis  videatur.  Pro- 
ponatur  numerus  A.  multiplicandus  per  noroo* 
rum  B.  , 
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Algebra 

A 8 c.  — 4 q. -+8R.  8 

B 3 c.  h-  j q.-t  ^R.  — 6 

C ——48  c.  — i-  14  q.  — 48  R. -4  48 

D -+  40  qq. zo  c.  -f  40  q.  — 40  R. 

E -+  14  f. — 1 1 qq.  — f 14  c. — i4  q. 

F 14  qc.  — - ix  f.  -4  X4  qq.  — 14  c.  . 


G 14  qc.  -f  11  f.  -+  j 

Prime  multipliccntur  fingula  membra  niime- 
n A per  — ,6  ulcimam  fcilicic  membrum  mime- 
ri  B,  obfervatis  iis  quz  dc  diftindione  figno- 
rum  -f  Sc  — * diximus,  fictque  numerus  C. 

Secundb  multipliccncur  fingulz  partes  numeri 
A pet  -4  5 R. , penulcimum  membram  numcn  B, 
fictque  numerus  D. 

Tcrtib  muhiplicetur  A,  per  -+  j q.  obfervatis 
iis  regulis  quas  dedimus  fiet  numerus  E. 

Quart 6 multiplicetor  idem  A per  3 c.  primum 
membrum  ntuneri  B,  Sc  habebis  F. 

Quinti  addc  fimul  numeros  C , D > E , F.  fict- 
que numerus  G , in  quo  vides  obfervari  in  multis 
methodum  commune m mulclplicationis  : dcbcc 
autem  Tyro  in  his  exemplis  fe  excrcerc. 

Hz  Rcgulz  mtiltipbcationis  obfcrvari  debent 
ofiam  in  Algebra  fpcciofa.Nempe  priroi  fi  nutr.e- 
rusquilibet  abfolutus  multiphcet  quamcumque 
poteftatem  , multiplicatur  tantum  charader  nu- 
meralis  przfixus  tali  potcftaci  : fi  4 ay  multipli- 
er* debcant  per  4.  Sent  16  ay 

Paritcr  a in  a product  as. 

a in  aa  generat  a). 

• in  aj  generat  *4  Sc  ita  confequentcr. 
in  at  producit  ay 

at  in  a)  pioducit  aj  additis  fcilicet  expo- 
‘ fientibus.  • 

at  in  84  produeic  a 6. 

a)  in  fpprodneit  a6. 6c  hade  aliis  omnibus. 

Quzido  quantitates  divcvfz  denomination  is 
ft  in  vice  m multiplicant,  fit  alia  quant  it  as  utrique 
heterogenea  : tit  fi  a in  b ducatur,  inrelligamur- 
qot  a Sc  b , efle  longitudines  fit  planum  a b.  Si 
longitudo  in  planum  ducatur, fit  folidumiut  fi  a in 
b planum  ducatur,  fit  folidum  a b , latitude  in  fi>- 
lidum  producit  pUnoplamtm  fit  ita  confequen- 
ter.  In  quo  notandum  eft  quemlibet  numerum 
pofle  concipi  per  modum  latitudinis,  per  modum 
plani , aut  (olidi  > idtoque  his  denominationibus 
non  eft  multum  inhzrendum , quz  tamen  poflunt 
confufionem  parere. 

Qiancitatibus  cofllcis  at  phtrimum  przponun- 
ttir  chtraderes  numerales,  at  3 a,  4 at  j hi  autem 
chtraderes  multiplicari  debent:  ut  fi  3 a ducantur 
in  4 at.  fient  1 1 a$  ; ex  1 a in  3 be  fiunt  6 abc  ; 
ex  1 a b in  6 cd, fiunt  1 1 a b c d. 

Notandum  item  eft  , dum  character  coffict:  j 
multipiicat  alium  cofficum  compofitum  , in  quo 
jam  przdi&us  charader  reperitnr  , iufitccre  ut 
muretor  exponens:  ut  fi  a b ducatur  in  a fiet  atb. 
Quod  at  melius  intelligacur,fic  a idem  quod  ).& 
b idem  quod  4.  eritquc  ab  1 1.  dmn  raultiplico  1 a 
Pe*  j.  idem  numerus  producitur , nempe  36, sc  fi 
primb  3.  per  3.  muhiplicarem.forraarcmqtie  qua- 
dratum  9 , quod  poftca  per  b feu  per  4 multipii- 
carem.  O fiend  imus  enim  in  arithmetics  quoties 
tres  mimeri  fe  invicem  multiplicanr,  enndem  fem- 
per  numerum  produei.quomodocumque  hz  mul- 
ciplicationes  difponamur. 


. qq.  — 68  c.  -+  40  q. 88  R.  -*•  48 

1 

Paritcr  fi  a b multiplicctur  per  a b , fiet  at,  bt, 
at  fi  1 1.  per  it.  muhiplicentur,fiaiquc  144.  dico 
fi  muhiplicetur  9.  quadratum  a,  per  b quadratum, 
fen  16.  eundem  numerum  produci , quia  fcilicet 
pofins  duabus  ridicibus  3 Sc  4.  Sc  earum  quadra- 
tis  9.  Sc  16  , fi  radices  fe  multiplicent , fianrquo 
1 1.  & quad  rata  fe  multiplicent  nantquc  144.  it. 
eftrad:x  numeri  144.  Ratio  eft  quia  cum  ).raulci- 
plicet  Sc  feipfum  Sc  4,faciatquc  9.  Sc  1 1 , eric  9. 
ad  1 1.  ut  3.  ad  4.  paritcr  quia  4.  multipiicat  & 3. 

feipfum, effi citqne  it. dc  i6.crit  ut  11  ad  16# 
ita  3 ad  4.  ergo  ita  eft  9 ad  1 1.  ut  1 z ad  1 6 , ergo 
( per  16.6. ) quadratum  mediz  cquabitur  redah- 
gulo  cuuipt cnenfo  fub  extremis, quod  erat  demon- 
itraudom.  Ergo  fi  a b multiplied  a b fiet  a1  b\ 

In  gcnetc  ergo  hzc  regu la  obfervari  debet, quo- 
ties  idem  eft  charader  in  multiplicante,  Sc  multi-  ’ 
plicato,  fufficit  mutarc  exponentem,  ut  vidcsin  . 
przeedenti  exemplo. 

Dcniquc  notandum  eft  in  multiplica|ione  e/Te 
diffcrentiam  inter  hzc  duo  multiplicarea-+  b, 
pet  a -+■  b , Sc  mulriplicare  a b,  per  a b.  Nam  po- 
firo  quod  a fit  3.  & b fit  4.  a -+  b feptemeffi- 
ctunt,  fed  a b , ffgnificam  a in  b , leu  it.  Pii- 

a H-b 
a -+b 

-fab.  -+  ba 

at  4-ab.  . 

at  -4  t a b.  -+  bt 

mum  ita  peragitur  : prim6,  muhiplicetur  b in  b* 
fitque  -4  bt.tum  multiplicctur  b in  a,  fitque  — f 
a b.  Tetti6  multiplicari  debet  a -t b per  a,  fitque 
-fa  b , Sc  at  ita  ut  omnibus  colledis  fiant  a x 
-ft  a b.  *+  bt. 

Secunda  vcr6  multiplicatio  peragitur  rmrrando 
ranturn  exponenres  quantitatutn  a 3c  b , ita  ut 
fiam  a1  bl , imelligaturquc  a quadratum  in  b 
quadratum. 

ffi539^ffi'S£K'See26fifiees0©;fiSfiaee59.Be,Befiefl9 

PROPOSITIO  X. 

• Problem*. 

Divifi * mtmrranm  ctfficarum. 

Divifio,  eft  acceptio  quantitatis  ad  quam  divifa 
«*m  h»beat  rationem  quam  habet  divilorad  uni- 
tatem.  Hzc  quanritas  vocajtir  quotient.  Dicitur 
divifio  die  ipplicatte  (upcrficiei  ad  hneam ; nu- 
mc-riis  enim  dividendus  concipitur  per  modum  fu- 
pttficiei  redangulz,  quz  applicatur  ad  vntmi  la- 
tus,  ut  tnnotcfcac  aliud  latus,  atqne  ad- 6 quanti- 
tas  applicanda,  illi  cui  applicatur  eft  heterogenea. 

In  nuinttis  vulganbus  hsc  reguU  fccum  non 
habet, 
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Iub«  i m cotficjj  tma'vin  fmm  obriner. 

Exdem  feri  regulx  Sc  obfcrvarioncs  ultirpan- 
dx  funr  in  divifione , qux  multiplication!  ptrfi- 
ciendx  accommodacx  flint.  Quare 
Quorics  numerus  cofficns  per  numerum  tbfo- 
lutinn  dividitur  , quotient  erit  numerus  coftiais 
ejurdem  dcnominationis;  cum  enim  multiplicatio 
nuincri  eoiUci  per  abfolurum  , eundein  charadle- 
7"’ ta,Tialm  tttineat.divifio  qux  numerum  mul- 
nplicarum  in  priorem  (latum  reftiruit , eundein 
etiam  charaehrein  fervabit. 

Quare  fi  divides  aoqpet  numerum  ib’foluHjm 
4.  net  quotient  , q. 

Quoties  numerus  cofficus  major  per  minorem 
dividitur, fiat  fubtraaio  eiponenris  abcxponeme, 
* apponarur  charatfter  codicus  refpondent  rcli, 
quo.  Proponatur  hie  numerus  i a C , dividendut 
P“  <1-  Dividatur  numerus  abfolutus  1 1 per  ab- 
lolutum  4 , erit  quotient  ) i rum  quia  exponent 
tubi  eft  j , Jr  quadrati  t . fa<fta  fubtraiftione  a 
a<  » dicet  igitur  quotientcm  cfte  pR.quod 

lx  tegulis.in  multiplicatione  tradltis  facile  de- 
tnonfiratuc. 
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Pored  ttmen  addi  hxc  tabula  totam  doiftrt- 
MI"  divifionum  eominent : tifui  illius  tali,  erir. 
Quxrc  in  fiJmmitate  numerum  dividendum.Je  in 
pnml  column!  divifotem  , communis  concurfus 
exhibrbit  qnantitarem.  Ut  (i  divideuduro  propo- 
nas  qq.  per  q , illud  accipe  in  (iimmitatc  primx 
llnex  Jc  in  prima  colnmna  diviforem  feu  q . coma 
inunis  urriufque  conortfus  qnadratum  exhibebir. 
Si  cubum  per  quadratum  divides, quotient  erit  R. 
Signorum  regulx  puds  rradirx  obfctvandx 

Innt , -udivitiiin  per  -+  facit  ; — per dat 

•n  qnoticntc  -4.  ; 

Plus  divi linn  per — am  — per  -» , cfficit  — 
racilis  eft  divilio  cum  divifor  unuro  habet  tan- 
hTk-;TmhrU"’ 1 al'0<,U'  <ii®c,lls  cA.Sc  fequentet 

Si  divifor  fuerit  com  poll tut  , id  eft  habeat 
P ura  membra , Jc  membra  dividends  non  ha- 
brant  camdcm  rationem  ad  membra  divifi  , non 
fiet  divifio  proprii  diaa  , fed  refultabit  fi-a- 
Ctlo.-  Ut  li  dividere  debeas  hunc  numerum 
r ( R , -+  to  per  a R. , a.  fiet  fraiftio 

* -*-IO 

I indican*  ubi  innotuerit  valor  timra- 
quadrati  inftiruendam  clTe  talem  di- 

divtdeudi  membra  eamdem  h.iboe- 
ad  membra  diviforis  corupofiri , 
‘▼ifio , ut  fi  dividere  debeas  i6q. 
-*  J quotiens  erit  iR. 
merus  dcnominationis  minoris 


5^1 

dividatur  per  numerutn  jenominatidnis  majoria, 
exurget  fradio  : ut  hie  numerus  roR.  drvidendru 

fit  per  hunc , jc . nafeetur  hxc  fradio  “ 
In  multiplicatione  Sc  divifione  codicorum  Cm. 
pc  accidit  ut  nuincri  in  fpcciedifcrcntcs.c, indent 
tamer,  producant.  eiquAd  infpecie  tamum  dif. 
Icrant  , re  Vera  tamen  fint  iidem  Humeri : (ic  r, 
eft  idem  ac  5 — 1;  quare  fi  per  feipfot  multipli- 
cenlur,habebunt  quadrate  xqualia.  r 

Notandum  item  eft  in  algebra  ocemrcre  ntfa 
meros  minores  quam  nihil,  qui  licet  fiditii  fint, 
poflunt  tamen  conferee  ad  inveniendb!  veroa 
numeros. 

Quod  oertinet  ad  divifionem  fccundum  methe* 
dum  in  fpcciofa  ufurpatam  , obfervandx  fuut  re- 
gulx divifionis  cofficorum.  Quare 

Pr,mb  quoties  poteftas  fuperior  , per  inferio- 
rem  cjufdcm  appcllationi*  dividitur  , fubtrahirut 
exponent  dividends  ab  exponere  divifir,  Sic 
dividendo  a j per  aa , reftat  a ■ feu  a , fi  ante  pote- 
Itatem  adferipti  fint  charadercs  nutnerales  , ram 
in  dividendo,  quam  in  divifore  , debent  illi  di- 
»>di  ut  fi  1 a a4  dividamur  per  3 aa  j erit  quo- 
tiens 4a.  * 

Sccundb  quando  poic  if; s , aut  etiam  quanri* 
tas  , per  aliam  alccrius  noroipis  , feu  ex  alia  radi- 
ce  ortam  dividitur  , divifio  peragitur  fubferiptio* 
ne  diviforis  : ut  fi  b4  dividi  debeat  per  aa , fiet 

quotiens  T» 

Tcrtib  quando  qnantitas  cxprclfa  per  litteras 
dividitur  per  quamitaiem  expuifara  per  aljquaa 
ex  ill's  , quotiens  eft  quantuas  cxprclla  per  rcli- 
quas.  Ut  fi  a b dividatur  per  a , trftabic  b.  Cum 
enim  a b nihil  fignificet  aliud  , n*fi  ptodudum  c* 
a in  b,clarum  eft  quod  fi  talc  produ&um  dividatur 
per  unum  latus  a , quoriens  erit  aliud  latus  b. 

Major  eiit  difticultas  in  divifione  quantitatis 
compofitx  , per  aliam  quantitatem  compofitam. 
Polfumus  tanen  in  multis  imitarl  ir.cthodum 
diyifionis  arithmeticx  communis.  Proponatur 
primo  qtianti'as  compofita  dividenda  per  quan- 
titatem lmiplicem  j nt  fi  proponatur  quamitas 


A c 
c 


Be 


(A  -f  B 


Ac  -+  Be,  dividends  per  c ; d ivido  primuttl 
membrum  Ac  per  c , & fit  quoties  A,  cum  muU 
tiplico  c per  inventum  quotienrem  A,  & fir  Ac* 
quo  fubtra£to  cX  primo  membro  AC  , nihil  re- 
flat  , promoveo  divifotem  , & divido'Bc  , per  c, 
& fit  quotient  B,  quem Tcribo  , turn  multiplican- 
do  diviforem  c , per  B , fit  Be  , quo  fubtrado  ex 
B c nihil  reftat  j quare  A B erit  quotient. 
Quando  autern  dubitamus  , an  rite  fuerit  per- 
ada  divifio  , polfumus  per  multiplicationetn  id 
probare. 

Proponatur  fecundb  Ac  -f  AD , H-  BC,-+BD 

Ac,  ■+ AD,  -t-Bc,  -fBD 

-+D , ( A -*  B. 

dividenda  per  c -♦  D.Dividatur  primum  mcm- 
bmm  A c,  per  c , quotiens  erit  A,  per  quem  mul- 
tinlica  torum  c -f  D,fietqtie  Ac  -f  AD,quibu® 
fubdudis  ex  Ac  -+  AD  nihil  rclinquitur.  Intcl- 
ligatur  diyilot  c *+  D promotus  , divide  Be  , 
£)  D d d iij  pet 
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per  c , quotiens  erit  B , per  quern  fi  multipliccs 
toium  diviforero  c -f  D , fiet  B c,  •*+  B D , qui- 
bus  cz  dividendo  fubduds  nihil  rclinquuur,  ergo 
quotiens  cric  A -+  B. 

Qian  do  ita  fieri  non  pofTunc  divifiones  , ut 
nihil  relinquatur  , divifor  fobferibatur  dividen- 
do , Sc  peifcda  eric  divifio.  Sic  dividenda  quau- 
BO 

rius  B D per  A , fiet  quotiens  a » pariter  fi 
proponeretur  hzc  quancuas  compofita  BD, 
-+  DG,  dividenda  per  A , ica  feribendum  eilct 

BO-t-LK. 

a hzc  methodus  eft  facilior : ut  veritm  ramen 
fatear,  non  rain  eft  divifio  , quam  nota  divifionis 
faciendz,  ubi  quantitates  fecundum  propriam  r.a- 
turam  innotefeent. 

PROPOSITIO  XL 
Problems. 

De  TraBionum  cojfuarum  numeratione. 

Numeri  ccffici , fuas  zque  ac  vulgarcs  numeri 
fradiones  habent,  circ^quas  exdcm  valent  regu- 
Ise  Sc  axiomata. 

Prima  regtila  (it  hare.  Minutix  in  quibus  ea- 
dem  eft  rario  numerators  ad  denominatorem 
zqaales  funt , ita  -7  ■"  idem  fonant  : aim  cnim 
denominator  fradionis  pro  unitatc  divifa  in  par- 
tes fupponatur,  Sc  numerator  indicet  quot  hujuf- 
modi  partes  fiadio  contincat,  cadem  erit  ratio 
fradx  magnitudes  ad  unitatem  , qux  nutneraro- 
ris  ad  denominatorem}  ergo  ( per  7.5. ) roagnitu- 
dines  fradx  crime  rquaJes.  Ex  hocfequirur  quod 
fi  fradionis  denominator,  & numerator  per  euro- 
dem  numerum  am  multipliccntur,  aut  dividantur 
her  f radio  zqualis.  ' 

Secunda  fit  numcrario  f.adiomtm  , qn*  melius 
intelligi  non  poteft  quam  in  exemplis  variis.  Pro- 
ponatur  hzc  fradio  j^R.  hzc  fradionem  fignifi- 
cat,in  qua  ta.  elfet  numerator  & 1 5 R.cflet  deno- 
minator , ita  ut  fi  verfemur  in  progreflione  geo- 
metrica  in  qua  Radix  eft  a.  atque  adeo  ij  R. 
xquantur  numero  $o.  hzc  fradio  ^R.  fit  huic 
zqualis  Pariter  hzc  fradio  11  v-  •*-  0 s*i-  fignt- 
7 s- 

ficac  earn  fradionem  in  qua  numerator  eflet  zqua- 
lis 11  qc.  ~+  10  qq.  Sc  denominator  zquaret  7. 
quadrata.  at  in  progreflione  geometrica  dupU 
iiqq.  cfficiunt  768.  Sc  roqq.  faciunt  1 (So.  erit 
ergo  numerator  fradionis  918  , aijus  denomina- 
tor erit  18.  feu  7 quadrata  radicis  1 t & fradio 
confequentcr  major  erit  unitate,  ut  vides  —J . 

Harum  fradionum  algotithmus  l.regulis  con- 
tinctur,  nempi  abbreviatione , redudionc  ad  enn- 
dem  denominatorem,  addiciooc,  fubiradionc^nul- 
tiplicationc,  divifione. 

In  Algebra  fpeciofa  fiequentiores  ocairrunt 
fradiones  unitatc  majores  , quam  in  algebra  nu- 
mero fa,  aut  in  arithmetica  communi,  quia  nerop£ 
fxp£  divifio  perficirur  per  fimplicem  fiibfcriptio- 
nemdiviforis  : ut  1?  fignificat  redangulum  con- 

tentnm  ex  A in  B , Sc  divifum  per  c.  cx  quo  ori- 
tur fradio  plerumque  major  unitate  : in  qua  fci- 
lic£t  denominator  minor  eft  numerarore. 

Ortum  eft  etiam  in  fradionibus  Algebricis, 
earn  fradioncm  zqualem  die  unitati , in  qua  de- 
nominator, Sc  numerator  equates  funt. 

Ccrcuro  eft  item , quemlibct  uumcrum  trins- 


formari  poffc  in  fradionem  , fi  illi  fubferibatur 

AB 

uni  (as  qualis  eft  ifta.  , 

Tenth  fi  accidac  quantitatem  fetibendam  efle 
per  rnoium  fradionis, Qijus  dennminator  afligne- 
mr,  per  denominatorem  multipliceiut,  Sc  fic  mul- 
tiplicata  fiat  numerator  fradionis,  ut  fi  quantitas 
A debcat  notari  pet  tnodutn  fradionis  cujus  de- 
nominator fit  B multiplicetut  A per  B , fiet  AB, 
numerator  fradionis  ^ quz  eft  zqualis  ipfi  A, 

BR 

aut  Reliquz  praxes  communes  funt  aliis  fca- 
diombus. 

PROPOSITIO  XI L 
Problema. 

Abbreviate  frattionum  cejjicarum. 

Abbrcviario  fradionem  coflicarum  , feu  re- 
dudio  ad  minores  numetos , duplex  efle  poteft} 
nempc  reJudio  ad  minores  numcros  iifdem  prx- 
fixos  denominationibus  coflicis}fcconda'rcdudio 
erit  ad  c haradercs  coflicos  minus  altos , feu  mi- 
nus d-ftames  a radice.  De  utraque  agendum  eft  in 
hac  propofitione. 

Abbreviatio  minutic  quoad  numcros  , eft 
fubftitutio  numetorum  eamdem  rationem  haben- 
tium  : ut  rcducirur  ad  hanc  1?.  Methodus  au- 
4k  m 

tern  eadem  quz  in  arithmetic!  communi  ufurpa- 
tur , per  invtntioncm  fcilicec  maximz  communis 
menrnrx,  ut  in  propofito  exempto,  tarn  1 6.  quam 
4 dividuntur  per  4.maximam  comtnuncm  uiriuf- 
que  menfuram. 

Quia  autem  ut  plurmniro  in  fradionibus  cofli- 
cis  plures  occurrunt  quam  duo  numeri,  ideo  non 
tantum  duorum  numerorum , led  plurium  com- 
munis  menfura  invenienda  eft.  luvenitur  autem 
maxima  communis  menfura  duorum  numerorum 
fubtrafundo  minorem  a majori  quoties  poteft  , Si 
hoc  alccrnathn,donec  occurrat  aliquis,  qui  proxi- 
mc  ma jorem  przcisfc  tnctiaturjhic  cnim  erit  com- 
munis maxima  duorum  numerorum  menfura:  quz 
fi  tertium  metiatur,  eric  trium  maxima  communis 
menfura,  fi  tertnim  non  metitur.  Qiizratur  hujui 
communis  menfurz  jam  inventz.  Sc  tertii  nume- 
ri maxima  communis  menfura  ; atque  ita  inve- 
niemus  trium,  quatuor,  quinque  numerorum  ma- 
ximtm  commnnem  menfuram,  per  quam  fi  divi- 
damus  propofitos  numeros,fiet  abbreviatio  quoad 
numcros.  Ptoponatur  hzc  fradio  f*"*"*1* 

4R  -+  *0 

quatuor  numerorum  8.  16.4.  10,  maxima  com- 
munis menfura  eft  4 , per  hanc  divide  przdidos 
numcros  , habebifquc  aliam  fradionem  priori 
zqualem  “ -»«1 

redudam  ad  minores  numeros.  Efle  autem  xqua- 
lcm  clariflimum  eft  , cum  ejus  termini  eamdem 
rationem  habcanr,  ac  termini  przeedentis  fudio- 
nis. 

Abbreviatio  charaderutn  cofficorum  alicnjus 
roinutiz,  eft  redudio  utriufque  tcrmini,m  dixi.ad 
minores  charadcres  coflicos  , qui  eamdem  inter 
fe  rationem  obfervent } hoc  eft  fi  inter tfermiuos 
eranr  duo  gradns  ptogreffionis  geometr*cz  ante 
redud'Onrm  , poft  tedudioneni  totiaem  inve* 
niamur  , fed  minus  alti.  Proponatur  nzc  minun- 
tia  iyi  -*  <i  minimus  t ha.  adcr  eft  i Ri 

• * 

hie 
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hie  defeendat  ufque  a d numcrum  abfolutdm  , fie 
quia  inter  radieem  & quadrarum  nihil  mediae, 
fie  pariter  inter  abfolutum  & radieem  nihil  mediae, 
pro  jq  reponantur  jR,.  Sc  quia  inter  q & qq  me- 
diae cubus  , & inter  radieem  & cubum  mediae  q 
pro  jqq.  Ponantur  jc.critquc  fraftio  nova  |C  |K 

Quare  hxc  efto  regula  gcneralis:  minimus  cha- 
raftcr  tranfeac  in  numerum  abfolutum , fie  alij 
*qu£  a numcro  abfoluto  diftem , ac  prxccdcntcs 
diftabac  a minimo.Quod  ut  facilius  cxeqnaris  fub- 
traha  exponentem  minimi  charaftcris  , ab  expo- 
nentibus  ma jorum  , reftabunt  exponentes  chara- 
ftcrum  apponendorum  ut  in  przeedenti  cxetn- 
plo  fi  t,  exponentem  radicis  fubtrahas  ex  4.  ex- 
ponent qq , reftabit  5,  cxnoncns  cubi } (i  ab  cx- 
ponente  quadrat  1 feu  1 , lubtrahas  1 , rcliquus 
crit  1 exponens  radicis. 

DemonftVatio  clara  eft. Cum  enim  idem  nnme- 
rus  fraftionis  terminos  multiplicat , aut  dividir, 
xqualis  exurgit  fraftio:  fed  quod  in  numeris  per 
multiplicationem,  aut  divifionem  peragitur,  id  in 
exponentibus  per  additionem  Sc  fubtraftioncm 
perficitur , ergo  fiibdnfto  exponente  infimi  ter- 
mini , idem  perficitur  •,  ac  fi  pet  infimum  omnes 
dividerentur. 

Addo  infaper  in  Algebra  fpeciofa  , fraftio- 

nem  ad  minorcs  terminos  commodiflimc  redu- 
cendam  , divifione  per  quantitatem  , quz  m 
utroque  rcrmiAo  exprimatur  ; ut  fi  proponatur 
hxc  U^.fiat  divifio  utriufque  termini  per  b,  refta- 
bO 

bit  alia  fraftio  flmplicior  *±  xqualis  priori.  Pari- 

ter  ft  occorreret  hare  fraftio  * ib-n  m 

bD-t-di 

dtvidatur  numerator  6c  denominator  per  b d, 
fiet  “ fraftio  priori  xqualis.  Nam  dividendo 

a lb  per  b fit  quotiens  n , per  quern  fi  multipli- 
ces  b ~+d,fit  a ab  •+  a id,quibus  fubduftis  ex  no- 
mcratore  nihil  relinquicur  ; pariter  dividendo 
bd  -f  d 1 perb-td,  prirob  divido  bd  per  b , 6c 
quotient  erit  d , per  quern  multiplico  diviforem 
b *+  d,  & fit  bd  -+  di , quo  fubdufto  ex  denomi- 
natorc  nihil  relinquitur  : quare  termini  fraftionis 
reft*  divifi  funt  per  b -+  d ; ergo  quotientes  ai 
& d eamdem  habent  rationero. 
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eamdem  denominationcm,  multiplica  dcr.o  ini  na- 
tures B 6c  C inter  fc,  nempc  7q  per  jq , fict-com- 
munis  denominator  $;.qq.  Due  A inC  fictque 
18  c.  numerator  H : due  B in  D feu  6c  in  jq, 
fient  jo.  S,  numerator  G. 

Demonftratio  cadem  recurrit  quz  in  fraftio- 
nibus  vulgaribus  aim  enim  C nmlriplicando  A 
6c  E proJucat  H Sc, K , cadem  crit  ratio  H ad  K 
qnx  A ad  B 1 ergo  fiaftioncs  AB  , HK  zqualra 
crum.  Pariter  cum  B multiplicando  D 6c  C , ef- 
ficiat  G & F,  crit  cadem  ratio  D ad  Cj,  quz  G ad 
F,  quare  fraftioncs  DC , GF  zqualcs  erunt. 

Si  numerus  integer , 6c  fraftus  ad  eandem  de- 
norainationcm  rcvocari  debeant , numcro  intc- 
gro  fubferibitur  unitas.  Ut  fi  hie  numerus  4 R 
h- jR  debeat  reduci  ad  eamdem  denominatio- 
nem  cum  aliqua  fraftionc,illi  fubferibe  unitatem, 
ut  fiat  fraftio 

Si  inregro  adlurreat  fraftio,  integer  prills  ad 
fraftioncm  revorctur : ncrope  multiphcatus  per 
denominatorem  fraftionis , 6c  additus  numerato- 
rs fraftionis : ut  cum  proponetur  6q  -+  «5,fi  mul- 
|K 

tipliecs  6q  per  jR,  fiunt  18C  t feribe  ergo 

I*«  -♦  4R 

In  Algebra  fpeciofa  quia  multiplicatio  fra- 
ftionum  in  cruccm, ita  fraftioncs  compofitas  red- 
dit.ut  expurgatione  operosa  indigeant,aliam  viam 
tentabimus.  Primb  propofitis  duabus.quamitati- 
bus  i quzrcmus  minimam  quantitatem, quam  ills 
fine  refiduo  dividant  hoc  modo.  Proponantur 
dux  quantitates  a ab  6c  bd  , hx  feribamut  ad 
modura  fraftionis  in  banc  formam  * lb  .Rcducan- 
hd. 

tur  primb  ad  fimpliciorem  fraftioncm  , hxc  eric 
lnftituatur  multiplicatio  in  cruccm , ut  prius) 

a ib  t 7 n 


a lb  'wr  at 

~b7 


PROPOSITIO  XIII. 

Problema. 

RedutUo  mlnutUrum  co flic  arum  ad  eumdem 
denominatorem.  * 

Hate  reduftio  neccftaria  eft  ut  minutix  addan- 
tur.aut  ab  invicem  fubtrahantur.Perficirur  autem 
multiplicationc  in  crucem  deculfata.eo  fere  modo 
quo  folet  in  minutiis  vulgar ibus.Hoc  eft  primb  de- 
nominatores  ad  invicem  multiplicantur  , ut  com- 
munis exurgat  denominator, turn  numeratorcs  dc- 
cuftatim  per  denominatores  , ut  producantur  nu- 
rneratores. 


idem  numerus  proveniet  five  at  multiplier  bd, 
five  d multiplicet  a tb  nempe  a xbd,  hxc  crit  mi- 
nima quantitas  qux  per  a tb  6c  bd  dividi  poteft. 

Pariter  datx  fint  dux  quantitates  a tb  — a id 
& bd — di,  iicquc  querenda  minima  quantiras 
per  utrimquc  exafti  diviftbilis , feribanrur  hx 
quantitates  ad  roodum  fraftionis  * 


reducatur  hxc  fraftio  ad  minorcs  rerminos  fiet- 
que  12  fiat  multiplicatio  in  cruccm  cum  priori, 

raib— a id 


aixrub—  a ic 
di\bd  — di 


^SQponantur  fraftioncs  AB.  DC  reducendx  ad 


fiet  titrobique  eadem  qnantitas  , nempe  a tbd— 
a 1 di.  Cum  enim  cadem  fit  ratio  in  utraque  fra- 
ftionc  nuroeratoris  ad  denominatorem,  funt  enim 
xqualcs  , produftus  fub  mediis  xquabitur  pro- 
( dufto  fub  extremis. 

Si  tribus  quantitatibus  propofitis  quxreretur 
minima  quantitas  per  quamlibet  exafte  divifibilis: 
quxrenda  primb  efTct  quantitas  minima  divifibi- 
lis exa dti  per  duas,quz  fi  divifibilis  non  efTct  per 
tertiam  , querenda  efter  minima  quantitas  divi- 
fibilis  exafte  per  hanc  inventam  , 6c  tertiam. 

Sed  jam  ad  reduftionem  minutiarum  venia- 
mus.  Proponantur  dux  fraftiones  6c  — 

a sf 

Primb  quxratur  minima  quantitas  per  utriufque 
fcaftion  if 
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fradionis  denominatorem  divifibilis  , hxc  crit  a 
xdf;  hxc  potent  cffc  communis  denominator. 
Hunc  communcm  denominatorem  divide  per  dd- 
nominacores  a if  &df, fient  quotients  dSc  a, per 
quos  mulciplicabis  numeratores  fradionum,  pro- 
ducenturque  numeratores  bj  dx  6c  04  ; & habe- 
bis fradiones  * b|  .quas  dico  efle  prxeeden- 

tibus  xqualcs-  Nam  aim  a xdf  dividatnr,  per  a xf, 
6c  df  denominatores  Sc  quotientes  tint  d Sc  a , hi 
quotieoccs  dudi  in  denominatores  a if  Sc  df , fa- 
ciunt  communcm  denominatorem  , Sc  du&i  in 
numeratores  bjd  Sc  a 3 , faciunt  numeratores  bj 
di  Sc  a 4 : crit  ergoeadem  ratio  numeracorum  ad 
denominatores  in  novis  fradionibus  , qux  in 
prioribus  crat : ergo  erunt  equates  fradiones. 


PROPOSITIO  XIV. 
Problem*. 


Additit  & fubtrufiio  fratlionum  cojficarHtn. 

Fra&iortcs  cofllcsc  addends  , aut  fubtrahen- 
dx  ad  eamdem  prius  denominational!  rcvoccn- 
tur  , mm  numeratores  timul  addantur  ad  addi- 
tioncm  ■,  unus  ab  alio  fubtrahatur  ad  fubuadio- 
nem.  Ut  fi  tint  iftx  fradiones  7^ 

colligantur  numeratores  ficntqiie  **  «^R 

Ratio  hu jus  operationis  eadem  eft  qux  in  vulga- 
ribus  fradionibus.  PolTet  tamcn  ul ccrius  probari 
-refolurione  terminotnm  ad  proprium  valorem. 
Ut  fi  verferaur  in  progreflione  dupla  jR.cflicium 

i6 » & 8q  cfficium  jx  } eft  igituc  ^ 

idem  ac  pariter  rj"  cffichinc  ■£.  eritque  ag- 

gregatum  fradionum  £.  feu  17  Eadem  eft  pra- 
xis fubrradionis  , nam  retento  eodero  denomina- 
tore  , numerator  fradionis  fubtrahendx  , a nu- 

(R 

meratore  altcrius  fubtrahitur , ut  fi  fubtrahere 

7R 

debes  a Ilt  fubtrahe  3R  ex  7R  reftabunt  qux 
praxis  majorem  difhcultatem  non  patitur,quam  in 
fradionibus  vulgaribus. 

In  Algebra  fpeciofa  eadem  praxis  ufurpan- 
da  eft. 


PROPOSITIO  XV. 
Problem*. 


AinItiplicatioygr  divifio  minniiarum  c officer  urn. 

Minutia  coflica  per  aliam  multiplicatur , cum 
tarn  numeratores  inter  fc  , quara  denominato- 
rs mnlriplicentur  j qux  regula  communis  eft 
minutiis  vulgaribus , fimiliterquc  demonftratur  j 
habet  tamcn  id  proprium  , quod  in  tali  multi, 
plicatione  debeat  haberi  ratio  charaderum  cofi. 
cicorum  , Sc  fignorum  -+  Sc— - Ut  fi  multipli- 
cands tint  iftx  minutix  ^ in  — 

producetur  hxc  **  »f<T 

Ad  divifiemero  minutix  per  minutiam  coffi- 
cam  : numerator  fradionis  dividends  multipli- 
catur  pet  d?pominatqpem  divldcntl* , fictquc  nu- 


merator quotients  fuptalinearn  feribendus ; turn 
inultiplicemr  denominator  ejufdem  fradionis 
dividends  per*  numeratordh  dividends,  Sc  pro- 
ducetitr  denominator  quotientis  : hxc  fradi* 
“IT*  dividenda  fit  per  «* , tbulriplica  numcra- 

fc  * 4 T 

torein  dividends  per  y,fiei  6oq  -+  jcR.  Multi- 
plica item  denominatorem  dividends  feu  yc.  per 
4R  fient  xoqq  pro  denominatore.  Habes  igictir 
* quotientem  . .or 

Demonftratio  eft  in  arhhmetica  comrouni.  11 


IT 

5 

_ 

j 9 

10 

y.  180  j 

1 16 

17 

»)‘  | 

1-1 

5 

| 

Qiiia  tamcn  per  hu jufmodi  praxes  , prxcipu& 
veto  in  multiplication!:,  oritur  fradio  non  ad  mi- 
nimos  terminos  icduda,ita  operaberis  ut  habeas 
fradionem  fub  minimis  numeris  comptchenfam. 
Propouatur  -1.  Sc  fradiones  multiplicands. 
Quxratur  communis  maxima  menfura  numerato- 
rs 9 > Sc  denominator  is  17 , decuftatim  fe  rcfpi- 
cicntium , eritque  9;  per  quam  fi  utrumquc  nu- 
mcrum  dividas,  habebis  quotientes  1 Sc  3,  feri- 
bendos.  Parirer  inquiratur  maxima  communis 
menfura  numcrornm  10  & 16  , eritque  4,  per 
quam  fi  uterqne  numerus  dividatur  3 quotientes 
erunt  4 Sc  $.  Multiplica  denominatores  4 Sc  )> 
fient  11  .denominator.  Multiplica  pariter  nutnera- 
torcs  t 3c  j ,6c  habebis  numcratorem  5 , habebif- 
que  fradionem  ~.  redudam  ad  minimos  terroi- 
nos  , loco  iftius  Hxc  praxis  poreft  etiam  in 
fradionibus  coflicis  ufurpari , quando  fciiicec  fe- 
ci lc  pot  eft  inveniri  communis  menfura,  in  alternis 
terminis  fradionum  3 & hoc  etiam  in  fpedofa.  Ut 
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propofitis  duabns  fradionibus,  communis  men- 
fura prhni  numcratoris  Sc  fecundi  denomina- 
toris  crit  c — d , per  quam  fi  fiat  ncriufque 
divifio  , erunt  quotientes  aa bi  ex  una  par- 

te, Sc  d cx  alia  pariter  fecundus  numerator , Sc 
primus  denominator  habent  communcm  menfu- 
tam  a •+  b,  per  quamdivifi  exhiberrt  quotientes 
ax  Sc  a -+  b , rum  multiplicentur  quotientes  nu- 
meratorum  inter  fc , & habebis  numcratorem  34 
ax  bx.dcinde  multiplicentur  quotientes  dcnpmi- 
natorum  & habebis,  denomminaiorero  ad  -f  hd« 

Si  per  firadioncm  multiplicandus  etfcf  inte- 
ger.am  integer  cum  frado  , prius  fubicTipta  uni- 
tate  ad  fradioncm  rcvocandus  eflcc  , vel  ad  fra- 
dionis  denominationem. 

Datur  fieri  fimilis  praxis  ad  divifioncm  fra- 
dionis  per  fradionem,  urnerapa  exurgat  auo- 
tiens  ad  minimos  numetos  redadas.  - “ 
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. Si  per  — , dividend!  fra&io  ~ , quaere  maxi- 
mam  comtflurilm  men  fur  am  denominatorum  16  8c 
181  hxt  qrit  4,{>cr  quam  ft  dividatur  merque  nu- 
merus.habebuntur  quotients  4 & 7.  Paricer  ma- 
xima communis  mcnfitra  numcratorum  9 8c  if 
eft  ),  per  quam  ft  dividas  nomeratores  9 8c  if, 
erunt  quotients  3 & j.  Multiplica  inter  fc  alter- 
nos  quotos  4 8c  f , fict  numerator  10 , multiplica  , 
7 per  3,  producetur  nj  habes  igitur  quotien- 
tem  divifionis  qua  , dividitur  per  y , ficut  ^ , • 
eft  quotiens  diviftonis  quay , dividuntur  per  y. 

Deniquc  ft  fra&iones  ad  eamdem  denominatio- 
nem  reduxeris  ■,  divifo  numeratorc  per  numccato- 
rem  , quotiens  erit  numerator  fra&ionis  qui 
quxrituj;  1 ut  ft  ptoponantur  y dividendo  40  per 
10  , quotiens  4 erit  numerator  fra&ionis  y qua? 

* eft  quotiens  quxftcus.  * 

H*c  item  do&rina  applfcari  potcI^Qadioni-% 
bus  cofticis.  + 


8c  y.  Addc  fimul  iftas  minutias  , utearum  ftun- 
mam  habeas  f;,hanc  aufer  ab  ab  imitate  nempe  n. 
in,  reftabitquc  77 , multiplies  propofitum  nume- 
rum  per  y , & habebis  unanv  duodecimam  talis 
numeti ; ergo  ab  eo  fubtraxifti  y , quod  internum 
crat. 

Non  diffimili  rationc  partes  quafcumque  pro- 
pofiti  numeri  i pattibm  cjufdem  numcri  lubtra- 
hcsjverbi  gratii  lit  fubtrahendus  y > alicujus  nu- 
mcri cx  y , cjufdcm  , fubtrahe  y , ex  y , reftabit 
77 , debes  igitur  habetc  unam  duodecimam  pro- 
politi  numcri , quz  cxh.bcbitur  multiplicando 
przdidlum  numerum  per  77. 

Paritcr  propoftti  numeri  partes  quafcumque  in- 
vents » ft  cum  multipliccs  per  fra&ionem  ftgniB* 
t cantej£  hujuimodi  partes. 

Agendum  qnidem  eflet  dc  fccundis  radicibus 
numcroruro  coflicorum  , quia  tamen  taqta  prxce- 
ptorum  coacervatio  fulct  tyronibus  caligincm 
alfundcrc  , 8c  tedium  create  , algcbrx  icgulam 
ejufque  varios  cafus , 8c  proprietates  hie  propo- 
nendam  ccnfui. 
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Problem?. 
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PROPOSITIO  XVI. 

• problema. 

*7>*t4  mhtutu  partem  , aut  partes  efuafettmefne 
jnethodo  compendia a eidtm  adders. 

Proponatur  quxcumque  minutia  Coffica 
cuj  a(jjccc  debemus  ejufdcm  minutix  y, 

addc  7 his  partibus  valorem  unitatis » feu  y,  ut 
fiat  y , rum  multiplica  prxdi&am  fra&ioncm 
per  y > multiplicando  numeratorem  per  7,  8c  de- 
nominatorem  per  4 , producetur  hxc  fra&io 
u c ut.  gUg  1.  przdidixcontinebitfeu.ipfam- 

met  8c  tres  e}us  quadrantes. 

Eodem  tnodo  erit  operandum  ft  pro  fradtione 
coftica  proponeretur  numcrus  integer , ut  ft  pro- 
poneretiv  11.  q.  ait  addehdi  y,  fa&a  pari  ter 
fradlione  y ,'mulciplicabis  ^ per  y , & habebis 

14  fed  1 1 . 9. 

4- 

Eodem  artificio  propofusc  minuti*,  aut  numeri 
coflfei  partes  quafcumque  non  ad  ipfum  nume- 
rum, fed  ad  ejus  minutiam  addes : verbi  gratia  ad- 
denda fit  y ad  y , cu)ufcamque  numeri ; prim6 
adde  has  minutias  , ita  ut  fiat  ear  urn  fumma  77. 
Qiicris  ergo  cujufcumque  minutiae, aut  nume- 
ri coflici , hunc  numerum , five  minutiam  multi- 
plica  per  77 1 & habebis  intentum.  K 

esfiefiafces.fflsase&e^ 

PROPOSITIO  XVII. 
Problema. 

Qnafctunqui  panes  i date  numero  cojftco  compen - 
diosd  methodo  fubtrahere. 

Proponatur  quiliber  muncrus  coflicus  , Am- 
ple x aut  compoftrus , cx  quo  aufeire  debts  y 
Tem.  /. 


slrtificinm  regnU  Algebra. 

1.  Pro  numero  quxftto  ponatur  una  radix* 
aut  plurcs , ft  ftmplicitcr  dc  numero  agatur  ft  de 
fuperficie  , fupcrficies  quzfita  lit  quadtatum  1 ft 
de  folido  , folidum  lit  cubus. 

z Examincuir  hxc  radix  , quadratum  aut  ct>« 
bus  fecundum  circumftatias  quxftionis  cognitas* 
addendo , fubtrahendo , multiplicando  , dividcn- 
do,  donee  occurrat  aliqua  xquatio,  feu  donee  co- 
gnofeatur  xqualitas  inter  notam  8c  ignotam 
quantitatem. 

3.  Ilia  xquatio  revocetur  ad  terminos  ftrn- 
pliciflimos. 

4.  Per  mimcrum  altioris  charafteris,ntimerus 
chara&eris  depnflioris  , aut  numerus  abfuluius 
dividatur,  radix  quxftuerit  aut  quotiens , aut 
quotientis  aliqua  radix. 

In  cxemplo  melius  intelligetut  regula. 

Data  lattrum  differentia  , & eorum  aggregate, 
latent  ipfa  invent  re  : hoc  tjl  nuttier hm  datum  divi- 
ders in  duos  partes  date  txctJJ'u  ft  fuper antes. 

Proponatur  numerus  100  , dividendus  in  duas 
partes  , quarum  una  alteram  fupercc  numero  40* 
quxratur  minor  pars  hxc  prirodfupponatur  iR. 

Sccundo  examinetur  fecundtim  circumftantias 
quxftionis,  ft  minor  pars  e(^  ilb,  ci  fubtra&l  ex 
ioo,reftabit  major  pars  100  • — iR.  Subtrahacur 
item  minor  ex  majori  , hal*bitutqiic  exceftiis 
unius  fupra  aliam,  fada  Subtraciione  reftat  100 
— iR.  Habcmus  antem  talcm  exedfum  elfc  40, 
habemus  ergd  xquationem  j 00 — iR  40. 

Tertib  reducatur  ad  ftmpliciflimos  terminos 
inventa  xquatio,  fcilicet  addc  xR,  utrinqueadhue 
remanebit  xqualitas  inter  100  = 40-+Z  R, fub- 
trahe utrinque  40,adhuc  erit  xqualitas  6c=iR. 

4 Divide  60  , pcrxR  altiorem  chara£lerem« 
habebis  unam  radicem  c(lc  xqualcm  numero  jo  j 
quare  minor  pars  ait  30  , & major  70  » fe  fupe- 
rantes  excclfu  40. 

Idem  prxftabis  methodo  Algebrx  fpcciofx: 
numcrus  100  ponatur  effe  b ,8c  exceftiis  40 , d* 
fe  E e « fitqpe 
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fitque  minor  pars  a , eritque  major  b — a , aufe- 
ratur  minor  cx  majore  , feu  a ex  b — a fient  cx- 
cdTus  b — ia,  qui  zqualis  eft  numcro  d,  erit  ergo 
zquatio  b—xai_zzd,&  addendo  xa  utrinqoe  fict 
alia  zquatio  b — A -h  z.a,  6c  fubtrahendo  utrin- 
que  d erit  b — d zz:  t a,  & dividendo  per  1 cha- 
rafterem  altioris  poteftatis , habebis  xquationem 
** — d zzz  a , quare  aufer  d cx  b , nempc  40  cx  100, 

& reliqui  60.  Sume-dimidium  6c  habebis  30 , pro 
roinore  parte. 

In  hoc  exemplo  facillimo  licet , animadvertere 
pqcuifti , xquationem  non  ftatim  occurrere  fim- 
pliciflimam  , atque  adei  opus  fuiftc  variis  redu- 
dionibus,  quas  explicandas  fufeipio. 


Algebra 


P.R  OPOSITIO  XIX. 

Problcma. 

Antithesis. 

Antithcfis  eft  tranfpofitio  aliaijus  quantitatis 
ab  una  zquationis  parte  in  aliam  Tub  contrario 
fig  no : hzc  zquarioncm  non  labcfu&at.  Pxopona- 
tur  zquatio  4 R -+4=^14.  jrfnsferatur  tllud 

4.  ab  una  parte  zquationis  in  aliam , fub  con- 
trario  figno  , ita  ut  fiat  4R 1=  14 : — 4.  D»co  ad- 
huc  zqualitatcm  perfeverarc  * ft  enim  zquahbus 
fubtrahantur  zqualia  , quz  fiunt , erunt  zqualia; 
fed  in  noftro  cam  utrinque  fubrrahitur  4.  in  uno 
membro  dclendo  4 , in  alio  apponendo  — 4. 
ergo  perfeverat  xqualitas. 

Sccund&  proponatur  zquatio  4 R — jizzij, 
dico  fi  j,  ttansferatur  in  aliam  partem  Zquationis 
fub  conrrario  figno,ita  ut  fiat  alia  zquatio  4R:^ 
1 f -+  5 earn  legitimam  6c  veram  cftc  zqualita- 
tem,  ex  fuppofitione  quod  przeedens  eftet  bona ; 
fi  enim  zqualibus  4R — j.Sc  1 s addantur  zqualia 
remanent  zqualia  : fed  delcndo — j,ex  una  parte, 
•dditur  feribendo  ex  alia  parte -f  j.additur  j. 
ergo  quz  fient  ad  hue  zqualia  perfeverabunt. 

Sint  inveniendi  duo  numeri  in  proportione 
*ripla : quorum  fi  major  detrahatur  ex  jo.  6c  mi- 
nor cx  16.  remaneant  numeri  zquales  : fit  mii>or 
numcrus  1 R,  & confequenier  major  erit  jR.cum 
fint  in  proportione  tripla  ; fubtrahatut  iR  , ex  1 6 
Bet  1 6 — iR.  Subttahantur  }R  ex  jo  fient  jo — 
3R.  fa£U  tali  fubcra&ioneeft  zqualitas  nempe  16 
— xRzz:jo — jR.  transferantur  jR  per  antithe- 
fin  : fiec  zquatio  16 — lR-f  jR.  zz  jo : leu  16 
-4-  iR.  nam — 1R.&  — 1 R fe  elidunt.  reftabic 
ergo  zquatio  i£yFxR.ZZ  jorfransfer  16  per  an- 
tithefin  , fiefzquajfo  xR.  ZZjo — 16.  aufer  igi- 
tur 16  cx  jo.  hroebil  zquationera  xRzz:i4.  feu 
JRZZ7.  Erunt  e{go  quzfiti  numeri  7 & 1 1.  quo- 
rum alteram  fi  fubteahas  ex  1^  al  rerum  ex  ^o, 
reftabic  utrobique  9.  Method©  fpeciosi  idfem 
przftabis  Sint  jo  b Sc  16  inumeri  quzfiti  a 6c  5 
a.  fubtrahe  3 a ex  b fict  b — 3 a j^ubtrahe  a ex  d 
fiet  d — a.  eft  ergo  zquatio  d — a zz:  b — 3 a 
transfer 3 a per  antithefin  fiet  -+  3 a.  quod  addi- 
turn  alteri  parti  effieit  d -+  1 a z^z  b , transfer 

etiam  d fiet  x a ZZ  b d divide  per  1 fict  a zz 

b — d : fubtrahe  igitur  1 6 ex  jo.fit  14.  divide  per 

1.  habebis  a cffc  7.  & 3 a cftc  at. 


PROPOS1TIO  XX. 

Problcma. 

Hfoohibtfwnu. 

Hipobibaftnus  eft  dcprcfllo  terminorum  ad  gra- 
dum  mfeji^rem  > quam  deprefltonem  licitaiu  die 
contcndo,&  zquationi  Icgitimx  mallo^nodo  c6n- 
trariam.  Proponatur  zquatio.!  c.$-+  a ©^15  R. 
dico  Ifcitum  efle  <fcj»rirocre  quemlibet  Trfmi|ium 
zquationis,  ad  gr adorn  infiriorem,  ita  ut  fiat  alia 
zquatio  legitima  1 q-+  x R.ZZ  15. 

Demonftr.  Intelligancur  omnes  termini  primz 
zquationis  dividi  per  1 R.  quotienccs  eamdem 
* hibebunt  inter  fc  rationem  , nam  quantitates  , & 
earum  zque  multiplices  font  in  cadem  rationc,fcd 
dum  lR.dividit  1 cubum, quotiens  eft  iq.&  eura 
una  radix  dividic  1 q quotiens  eft  a R.  6c  dum 
- una  radix  dividit  ijR.  quotiens  eft  15.  ergo  hi 
termini  font  in  cadera  ratione , fed  i c.  +•  1 q 
zquales  crant  15  radicibus  : ergo  & iq  -+  a R. 
^Zij.  Non  tantum  autem  uno  graJu  dtfeende- 
rc  poftiinr  ,\icd  duobus  6c  tribus  tnodo  zqualitcr 
f omnes  defendant.  BoiTct  etiam  probat i co  quod 
^emunj^Wici  fiat , termini  progreffionis  Gcomc- 
tricz  , atque  adedfinc,  proportionales  : eft  ergo 
cadem  ratio  ,qq  ad  cubum,  quz  cubi  ad  quadra- 
turn,  & quadraci  ad  radicem,  6c  radicis  ad  nume- 
, mm  abfolutum. 

Hzc  redu&io  in  Algebra  etiam  fpeciofa  locum 
habet , ut  fi  detur  zquatio  84  -f  x a j zz:  a x z 
fiec  omnibus  divifis  per  ax  alia  zquatio  legttv- 
ma  a x -+  x a~  Z : Z enim  quod  intclligcba- 

tur  ut  folidum,  jam  intelligetur  ut  fimplex  longi- 
tude. 


PROPOSITIO  XXI. 

Problcma. 

I fonurU. 

Ifomeria  eft  rcdu&io  zquationis  per  mulcipli- 
cationem  ; ccrcura  eft  autem  quod  fi  omnes  ter- 
mini zquatibnt^cujufcumque  per  comdem  numc- 
rum  mulripliccntur  , produ&i  eamdemwationem 
habebunt.  Qitamvis  suuem  fit  ut  plftrimtiro  inuti- 
le nomcros  integros  miiltiplit^r^  per  alinm,  non 
eft  tamen  iinutile  i)umcros  ftaftos  ita  roultiplica- 
rc  , quia  hiijtifinodi  multiplicatione  ad  eamdem 
denominationem  reducuntur  , & neglc&is  deno- 
minatoribus , reducitur  zquatio  numerorum , ad 
zqitationcm  integrorum.  Fundatur  igitur  hzc 
redutftio  , in  hoc  axiomatc : Si  duos  nutneros 
zquales  idem  numerus  multipliccc  , produftoi 
zquales  cfficiec  vel  etiam  in  hoc:  Quod  in  minu- 
tiis  Aqualibus , cadem  fit  ratio  numeratorum  ad 
dcnominacorcs  ; quod  fi  rainutiz  zquales  eum- 

detn  habcant  dcnominatorem^iumcratores  zqua- 
les erunt. 


6 R. 


Digitized  by’Google 


I 


Liber  L 


587 


« R.  -v  14  -r—  71  q — J9«R, 

A — ~ 


iS  R -*  71 


460  q — 1980  R, 
*;• 


Sit  invents  xqualitas  inter  iftas  mitmdas  cofli- 
cs  6 R.  -f  Z4ZZ  71  q.  — 596  R,  mulcipliccn- 

. ?*  J* 

tur  in  crucem  , ut  ad  eamdcm  dcnominationcm 
rcducamur  1 fit  comniuois  denominator  1 j.  5c 
denominator  crunt  18  R.  -+  71.  Sc  j6oq. — 
1980  R.  quo*  aflero  efie  equalcs.itaut  zquatio 
18  R.  -+  yt^z  }6oq.  — 1980  R. 

Dcmonftratio.  Per  multiplicarioncm  in  crucem, 
minutiz,  qux  zquales  fupponebantur , ad  can- 
dem  denominatiunem  reda&x  funt  , ergo  £ro- 
duu^z  crunt  equates  inter  fe:  cura  autem  in  mi- 
nmiis  xquatibus  eadem  fit  ratio  numcratorum  ad 
denominators , Sc  denominators  fint  equates , 
numerators  etiam  equates  cruntterit  crgoxqua- 
tio  inter  hos  numcros  18  R.  -+  71  :zz  }6oq. 
— * 1980  R.  & tramfcrcndo  1980  R.  per  ami- 
ihcfin  fietequatio  199s  R,  -+71;^:  j4oq. 

Secund6  decur  zquatio  inter  tninutiam  cofli- 
iam  Sc  numcrum  ab(olututn,vcrbi  gratia  fi  equa- 
tio  4q.  R.  :zz  11.  redueatur  nun  crus  abfo- 

1 utns  ad  minutiam  f ibfcriprl  imitate  7.  tum  re- 
ducantur  he  mimiriz  qns  equates  funt  nd  cam- 
dem  dcnominationcm, fient  due  ininutix  4q.^l?R* 

■7  Sc  ncgte&is  denommatoribus,  dabittir  zquatio 
4 q.  -+  10  R ^ 

Tcrtii  fi  unus  tantum  terminus  xquationis  fit 
fca&ns  omnes  termini  ad  mimuiam  icvocentur. 
Proponatur  hxc  zquatio  1 q.  -+  87R.  ~~  146. 

tcducantur  omnes  termini  ad  medietatcs  — q, 
-+  — 7 , ncgle&ifque  denominaroribus 

kabebimns  equationem  tq. -+  17  R. 

C^uia  tampn  praxes  communes  volant , ut  numc- 
rus  altioris  potcftacis  ad  unitatem  revoectur , hec 
praxis  tradetur.  Primo  ponatnr  1 q.  pro  lq.  Se- 
cumio  quia  radix  uno  tantum  gradu  difiat  a qua- 
drato,  multiplies  17  per  hunc  numcrum  a.fient 
j 4.  quern  numerum  per  1.  cotnmunem  denomina- 
lorcm  divides, redibiim que  17  radices.  Pro  nume- 
ro  abfoliico , quia  nutnccus  abfolutus  difiat  a qua- 
.drato  duobus  gradibus,  inultiplica  491.  non  per 
1 10  1 fed  per  cjus  qnadratum  4.  habcbifqne  1 968. 
quem  numcrum  divides'  per  1.  communem  deno- 
minatorem  fientque  984  , babes  ergo  zquatio 
uem  1 q.s-  17  R.  z^:  984. 

Demonfiratio.Supponatur  radix  angeri,in  pro- 
portione  denominatoris,fiar  nempJ  dopla>quadra- 
tum  erit  quadruphim  priori*,  quamvis  id  non  cx- 
primatur  ; quando  autem  crefcit  unus  terminus 
ftcundum  tinam  rationcm : debent  & akipmnes 
Crcfcecc  fecund  um  earn  dem  rationcm  : qu.ire  cref- 
eere  debet  non  tantum  ipfa  radix  , ted  etiam  na- 
merits  radiaim  ut  redangolum  fab  rndicc  Sc  fub 
1 7 , crcfcat  in  cadcm  ratione  qua  crcfcit  quadra- 
turn  , quod  fit  dupticando  numernm  radicum  ut 
dupticauis  eft  valor  radicts.  Dcinde  homogeneum 
comparationis  non  debet  duplicari , fed  multiplt- 
cari  per  quadratum  ejufdcm  denominator!*  1 1 ut 
crefcat  ineidem  ratione  in  qua  fupponiuu  crcfce- 

T$m.  I , 


re  quadrarum  j quate  dabitur  alia  zquatio  in  qua 
quadratum  dupluxn  cotffidens  cx  R Sc  nuncio* 
duplus  : Sc  homogcncum  dupium,  fierque  lcsiti- 
nuiq-4  17  R.izi  984. 

Hauc  praxiu  utpotc  utUiffimaroin  atiis  extm- 
pli$  f.iciborem  rcJdamus.  Proponatur  cvquaiio 
4 qq.-i-  }C-+tR,  Z=i  tyi.  fi  omnia  divsdantur 
pet  4 , numerum  altioris  port fi.u is, fit ict  zquatio 
I qt^  -+7C.  -+  7 q -+  7 R.  ji».  vc)  1 q q 

T c*  — ~r>  arqt  e ita  omnea 

naftioncs  redadz  funt  ad  earodera  dcncminatio- 
nem  t fic  autem  omnia  1 educes  ad  irucgios.  SI 
omnia  multi  pi  ices  per  4 numcrorum  qqtorum,  fed 
diverfimode,  pro  at  termini  magis  a qqto  feu  po- 
teftate  prim*  lemovcbuntur.  Quare  numerus  cu- 
bocunrmancbic  idem  , quia  minis  titiico  tantum 
gradu  difiat  a qqto  , unde  abjetfio  denominatore 
ficnp  5 c.  quia  vero  qrum  i qqto  diftat  per  qua- 
dratum  multiplica  j , non  per  4 , Ced  per  qua- 
dratum  1 fr.fiemquc  48,  q^  em  numcrum  fi  dividas 
per  4,  communem  dcnominaioren.  cnint  1 1 q. 

lerriA  quia  radix  diftat  it  qqto  ut  cubus  a nu- 
mero  abfolmo  5 multiplica  t , nun  cram  tadicum 
per  64,  Ciibum  numeric,  ficru  1 x8,  q,  em  numc- 
rum fi  dividas  per  4 , communcnr  dcr.oininatotem 
kabebis  ji.  nnmerutn  tadicuns. 

Denique  quia  numerus  . bfolttrus  difiat  a qqto 
in  quadcato  quadratum  a nutr  ero  abf  Into  , tnul- 
ciplica  1171 , per  qqrum  radicis  4,  feu  per  if 6, 
habebifqnc  51^65  x , d'vide  per  4 , Sc  kebebis 
St4oS,habes  igitur  aliam  .rqaai.onctn  iqq-+j  c. 
tiq.-f  ? iR.z^:  8 1408, 

Demonftratio  cadem,  augerur  eifm  radix, nr  fit 
quadrupla  prioiis , Sc  confcquentcr  debent  jogcri 
omnes  term(ni  pique  cxigiep^ix,  Ha  ai;<U  Cum 
autem  qdto  qua^xhis  ltc  m qusdrtq  licata  ntio- 
rc  radids,  omne*  termipi  dcbei  t ctcfcerc  in  qua- 
drupticata  ratione  t ad  4 , ntmpc  ut  1 ad  ji6, 
quod  quid --in  non  expiimitur  in  quadr3to-qi-a- 
otato  , fufEcit  enim  cxprimerc  unnm  quadiato 
quadratum, imelIigerdo.de  quadtatoqnadrsio  la- 
bs radicis  j quo  pofitc*  debent  angeri  reliqoi  rer- 
mini  in  eadem  ratiraic.  Quia  veri  fafta  hac  fup- 
pofitione  jam  ctcvtt  cubi-s  in  triplicata  , frfiiciec 
ut  mimcrus  cuborum  qnackiiplicetur  : fic  enim 
produ&iis  cx  numcro  cuborum  , in  eoium  valo- 
rem,erit  in  qnadtuplicata  ratione,  unde  pro  7 cu- 
bo  rura  poneiur  \ cubi. 

Pro  quadrat  is  quia  valor  quadrari  eft  in  dnpli- 
cata  radios,  idco  mini  crus  quadratonm  hiokipli- 
catur  per  quadratum  nurnen  4,  nempf  per  fic 
enim  prada&us  ex  numcro  quadratoju.m  cxrura 
valorem , ertt  in  quadruplicata  ratione  radicts , & 
produifins  dividitur  per  4 communem  quoticn- 
tem,  ut  redueatur  ad  integtos  numcros. 

Pro  radice}quia  valor  mdicis  augetur  quadru- 
ple tantum,  ut  produ&us  ex  muncro  radicum . in 
carnm  valorem  fit  in  quadruplicata  ratione  debet 
multiplicari  per  cubum  numeti  4,  feu  per  64  , Sc 
produ&Lts  dividi  per  4,  ut  ad  inregros  redueatur. 

Denique  iplum  homogeneum  con  paratipais 
deber  crcicete  in  quadruplicata  ratione  1 ad  4, 
nempe  ut  1 ad  416,  quare  multipliqm  debet  pec 
j 1 6,  Sc  produilus  d. vidi  per  4 , nt  ad  integros  re- 
ducatur. 

Appofirc  ufurpatnr  iiomeria,  queries  nutnera^ 
radicum  eft  impar,  ut  vitentur  fra^iones  , natn  in 
folutione  zquationuro  quadraticarum  a flu  mi  de- 
bet  femiflis  radicum  , vetbi  gtatia  proponatuc 
equatio  tq-+  j Rzziio. 

E E « C ij  PoftuBMS 
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Poflumus  cogirarc  radio’s  valorem  du  plume  tie* 
& conTequemer  quadratum  quadruplum  , Sc  ad 
hoc  ut  produ&us  cx  cocfficicntc  5 , & radiceau- 
gcatur  in  eadem  ratione.dcbcc  tal.scocfficicns  du- 
plicari  & fieri  6 uc  fint  iq.  -+  6 R.  Denique  ht>- 
mogene  im  compatationis  dtbet  augeri  in  dupli- 
cata  rationc  radicis ita  ut  mulciplicetur  per  4 
quadratum  numeri  x » Sc  fiar  40,  habemus  eigo 
xquationcm  alum  rq-4  6RJZZ40,  eruque  ra- 
dix 4. 

PROPOSITIO  XXII. 

Ptoblema. 

Pantbati/mu*. 

In  regula  Algcbr*  jubemur  ultimo  loco  divi- 
fionem  adhibere  > hoc  eft  dividere  numeros  infe- 
riorum  poteftatum , aut  etiam  compatationis  ho- 
mogeneorum,  per  numetum  poteftatis  altioris,  in 
qua  divifionc  , vittualis  intervenit  regula  triutn. 
Proponatur  h*c  xquatio  j RzZfO , per  divifio- 
nem  coraparationis homogenei  fo,  per  t,dicimu* 
fi  f radices  danc  56  , una  radix  quid  d-b.t  , Sc  in- 
venio  unam  radieem  elTc  lo.Quoties  enitn  in  te- 
gula  proporcionum  fecun Jus , aut  tertius  nutne- 
rus  eft  1 , foL  divifio  rcgulam  abfolvit » c6  quod 
multiplicatio  pec  unit  at  cm  > numetum  non  im- 
tnutet. 

Patitet  fi  eftet  inventa  xquatio  4 q zz:  ioo,di- 
videndo  100.  per  4.  habetentur  15  , pto  valore 
anitis  quadrati. 

Non  tantihn  in  fimpticibus  cqiut  ionibos » per 
divifionem  confequimur  valorem  untos  poccfta- 
tis,  fed  etiam  in  compofitis , modd  reliqui  omr.es 
termini  squarionis  fimili  modo  dividanttir.  Pro- 
ponatur zquatio  1 q ' 10  R — 1 a.  divide  out- 
ncs  terminos  per  t,  numetum  fcilicet  altioris  po- 
teftatis , habebis  valorem  unius quadrati  1 q zzz 
jR— 6,  vcl  fit  propofita  hxc  iq  -+  6 R zzz  10, 
per  divijionem  habebitur  ifta  1 q -4  j R zz:  10. 

Ratio  httjns  praxis  eft  quod  fimilcs  partes  ali- 
quots , in  eldem  funt  rationc , ac  tota ; fed  divi- 
fionc omnium  tenninortim  pet  cumdem  nume- 
tum,  fumuntur  partes  aliquots  fimilcs  fuorum 
totorum  : ergo  in  cadem  rattone  erunt  ; fed 
ante  divifionem  erat  squalitas  inter  tota  t ergo 
p)ft  divifionem  dabitur  squalitas  inter  quo- 
cientes. 

In  genere  igitur  debet  fieri  regula  trium  , ut 
xquatio  ad  unitatem  revocctut  ■,  ut  fi  fit  xquatio 
ti  q ~ — 66  R.  -4  dices  fi  i».  q font  squales 
Radicib  is  66-*-  \f>*  unum  quadratum  quid  dabit; 
Multiplicand!  eflent  66  R — t-  j6  per  1 , Sc  cum 
idem  numerus  producatur  , divides  66  R.  Hr  }6. 
per  ix.  invenvefque  t q zz  j -j  R.  -4  )• 

Si  accidat  ut  per  hanc  divifionem  fiant  fraftio- 
nes  ut  in  hoc  ultimo  exemplo , recurres  ad  prxce- 
dentem  propofitionem,  feu  ifomeriam. 

Eamdcm  rcgalam  iit  fpeciofa  ufurpamus  •,  ut  fi 
proponatur  xquatio  fequens  B A 1 , -+  D -4  A 
~ • Z Sol.  divide  omnia  per  B numcrum  fcilicet 
adjun&nm  altiori  poteftati » fiet  A 1 *+  D -4  A 

- — a sot. 

”V“ 

Quire  proprifc  parabolifmus  eft  divifio  tertni- 
norum  xquationis  per  cam  quantitatcm.pcr  qnam 
•Itiot  poteftas  ctatmuhiplicaca.  lofticuitur  aut  era 


hxc  divifio, ut  poteftas  fola  ponarur : fie  enim  fa- 
ct lifts  cum  aids  termini*  comparabitur. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Ptoblema. 

j4nMogi/mHs. 

1 

Analogifmus  eft  revocatio  xquationis  ad  pro- 
pomonaliutcm,  in  hoc  ptincipio  fund-ta  , quod 
in  tribes  pi opoitional-bus  quadratum  mcdiixqua- 
le  lit  rc&jpg  1I0  fub  extremis , & in  quatuor  pro- 
portional.bos  fa&om  fub  extremis , xquetur  fa&o 
fub  mediis.  Ut  fi  fine  4q.CZ  8 R,  erit  te&angu- 
lutn  corhprchenfnm  fub  \ , Sc  valore  quadrati* 
xqualc  re&angulo  fub  8,8c  valore  radicis.  Quare 
fi  8 , ponatut  primus  numerus  erit  ut  8 ad  4 > ita 
quadratum  ad  radieem. 

Hie  analogifmus  videtur  e(Te  utilior  in  Alge- 
bra fpeciofa,  quam  in  commuhi  •,  ut  fi  proponatur 
xquatio  R A z=  S B,  fiant  S B mediae,  exit  uc  R 
ad  S,  ita  B ad  A. 

Proponatur  hxc  xquatio  paulft  d fficilior  R A 
*-»  S A S B , cum  duo  fint  rc&angula,  R A 
•+  S A fict  ex  his  duobus  unum,  fi  nempft  R-+  S 
multiplicetur  pet  A,  fiatque  ( R -+  S ) A zz:  S B 
firnt  B Sc  S mcdix,crit  analogifmus  ut  11  >4  S 
ad  S ita  B ad  A. 

Sit  alia  xquatio  R A -+  SA  :zz  SB  -+  RB,  A 
multiplied  S -+  R , fiet  ( R -*S  ) A , ita  B n»ul- 
ciplicet  S —4  R fiet  ( R —+-S)  B,  cum  R ~4$^Azzl 
( R -+  S ) B,  fi  ultimx  fiant  medic  etit  anah gif- 
mus  R -+  S j R -4  S : B : A.  Etgo  B Sc  A xqua- 
les  erunt.  , 

Occurrat  hxc  xquatio  zBA  — ’DA  zzz  1 B D 
-4  1GD  ita  concipi  debet *ut  inftituatur  xquatio 
(iD  — D ) A zzz  ( 1 B — 1 G ) D > fi  ultimx 
fiant  medix  etit  utxB  — DadiB-+  2.  G > ita 
Dad  A. 

Poreft  item  advocari  aliud  principium , nempi 
fi  plana  , aut  folida  Amilia  fuetint  proportionalia, 
eorum  radices,  feu  latcrafunt  proportionaha  , uc 
fi  hi  termini  fuetint  proportionalcs  G 1 — D 1 , 
4B1 -4  G» — DijDa,  Aa.  hi  etiam 

proportionalcs  erunt  # q G a — Da.  ijt  q 

4B1-+G1  — — D 1 D,  A, 

Sxp^  etiam  ab  uno  analcgifmo  ad  alium  gra- 
dum  facimus  componcndo  , dividendo , conver- 
tendo,  multiplicando  , Sc  ex  feamdo  analogifmo 
ad  aliam  zquarionem. 

Eft  al  qua  d fficultas  in  formando  analogifmo. 
quot  es  occurrit  xquatio.in  qua  f.a&io  xquatuc 
integro  : quod  in  cxemplis  melius  cxplicabitur. 
Proponatur  hxc  xquatio  !LlzzzA  fenfus  eft  quod 

fi  B x dividatur  per  D , quotiens  xqualis  erit  ru- 
mcro  A \ ergo  iile  quotiens  feu  numerus  A illi 
xqu^ls, multiplicando  D producct  Bi ; ergo  qua- 
dratum radicis  B,  xqualc  eft  produ&o  ex  D in  A, 
funt  ergo  proportionates  A,B,D. 

Sit  alia  xquatio  Hi  zzz  Dt,  quotiens  ergo  di- 

A 

vifionis  qu&  A dividit  B j eft  xqualis  D 1 > qttarc 
Di  A ZZZ  Bt  , fed  B j producing  fi  B ducatur  in 
Bi  i quatc  fi  ita  ordinentur  quantitates  A,  B.  Bx. 
Di  , cum  f .&um  fub  extremis  xquetut  fxQo  fob 
mediis  ptoportionales  erunt. 
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Sit  cquatio  ■£: — G fenfus  eft  quod  G arqua- 

le  fie  quotient!  divifionisqna  A dividit  BD  i ergo 
G multi  pi  icando  A fecit  B D , Ted  pari'Ci  B ill  D 
fecit  BD,  quatedatur  analogia  A : B : D i G. 
Hcc  cquatio  F.  indicat  F cquaii  quo- 

a 

rienri  divifionis  qnl  A dividit  B D G , ergo  fi 
F uJolriplicet  A,  reftiruet  BDG*  quare  AF  aqua- 
bitur  BDGj  fed  B dudfcum  in  DG  fecit  BDG.qua- 
re  li  B , DG  fiant  medic  , habebimus  analogif- 
lurnn  A , B , D,  G , F , vel  A » B , D,  G,  F vel  A, 
B,  G,  D,  F 

bo-+-'~.o  — - p hanc  analogiam  efficit  A,  B -+ 

A 

G.  D,  F. 

Hcc  etic  difficilior  B*—®1  =:  A » eritque  A G 

G 

equate  Ba— Da.  Sed  boc  ultimum  fit  fi  Bn*  D 
ducatur  in  B — D‘,  ergo  probus  eric  analogifmus 
G,  B -+  D,  B — D,  A : cum  fe&um  fab  cxuerais 
equecurfefto  fab  mediis. 

Hcc  cquatio  F , hanc  dabit 

analogiam  A,B-»D,F  quianempe  qnadratom 
medic  xquatar  fedo  fub  extremis  , natn  often- 
dara  produftum  ex  F in  A clfc  Ba-f  aBD-+  Daj 
quod  quadrature  habet  radicem  B -+  D ut  often- 
dcoms  infetius , 6c  ex  multiplicatione  probari 
poteft. 

Ifta  cquatio  ®4  °4  Aa»  exhibet  hanc  analo- 

C,\ 

giam  Ga.BiDt.  At. 

Si  numerator  fraftionis  refolubilis  non  fit  in 
pltircs  terminos  poterit  fieri  radix  ligata  , ut  in 
hac  cquat ione  = A cum  A H cquetar 

BD  -+  FG  j erit  cquatio  A , radix  quadrata  ( BD 
F G ) H » vocatur  aut  radix  quadrata  numeri 
compofiti  radix  ligata , cb  quod  nuroerus  parco. 
ihefi  ligandus,  feu  daudendus  fit. 
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PROPOSITIO  X X 1 V.  — " 
Theotemai 

t /£]H4tio  potejlatii  turn  name™  dbfolutOi 

Jam  expticuimus  fupra  equationem  radicil 
cum  numero  abfoluto. 

Explicuimus  item  cam  in  qua  quadrature  equa« 
batur  radicibus,  oftendimus  enim  per  hypobibafe 
ifium  , reducendam  efle  ad  cquationem  radicis 
cum  abfoluto.  tdem  dicendum  de  quacumque  po- 
teftate  rcfpc&u  inferioris  fequentis , lunt  eaim 
tunc  ut  vocant  numeri  collaterals* 

Re  ft  at  igituc  modi  explicanda  cquatio  intef 
numerum  abfolucum  & quadrature.  Sn  hcc  cqua- 
tio iq.  “ i oo , extrahatur  radix  quadrata  hujuf  . 
numeri  too,  & habebitur  valor  unius  radicis.  , 

Idem  dicendum  dc  cubo,  nempe  quotics  occur* 
tit  cquatio  unius  cubi  cum  numero  abfoluto  , it*, 
ut  habeas  valorem  unius  cubi  > extrahendq  radi- 
cem cubicam, habebitur  valor  unius  radicis : idenj 
intelligcndum  elTct  de  aliis  poteftatibus : quia  ta» 
men  Arithmetica  communis  fiftit , in  extiallion* 
radicis  cubicc > idco  alias  infetius  fuo  loco  cxpli- 
cabimus. 

Si  fit  cquatio  inter  cubtim  & radicem  * idem 

fireftandum  ac  in  cquatione  qnadrati  cum  abfo- 
uto  : nam  eadem  eft  ratio  cubi  ad  radicem,  qtie 
quadrati  ad  abfolutum.  ita  ut  fi  i c.  cquotur  4 R, 
etiam  1 q.  cquabitur  quaieniario,undcextrahendd 
radicem  quadratam  habebitur  valor  unius  radicis. 
Or  do  doilrin*  pojlulartt  ut  rarer*  dquaticrui  ( 
explicarem  rtf  umen,  tarn*  prdcepterttm  cedcervd* 
ti « tddium  Tyronibta  dfferat,  (jr  etrum  memeriant 
oh  mm.  Exempt a print  afferatdd  cen/iu,  ut  in  prdXi 
fuptrur 4 met  tut  inttUigerentur  , quit  baud  dubil 
Tyre  printd  vice  non  cencipirt , ntft  td  vidtri  in 
frdxi  dpplitd fa. 
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PROPOSITIO  I. 

, Problems. 

Warner  urn  propojitum  i iotdividere  in  duos  partes, 

(jut  inter  fe  multiplicata  producam  nurntrum 
decay  I urn  quadrati  minor  is  partu. 

Sit  minor  pirs  numcri  i io  ana  radix,  erirque 
alia  pars  major  i io'— — iR , multiplicentur  ut  ju- 
bci  quzftio  , ncmpc  too — iR  , per  iR  , fient 
i ioR  — iq , qui  mimcrus  decuplus  eft  quadrati 
minoris  partis  , feu  uniits  quadrati j ergo  zqua- 
lis  eft  io  , quadraris  \ habemus  ergo  zquationcm 
UoR  — iq~ioq  , Sc  per  antithefin  i loRm 
I r quadratis , Sc  per  hypobibafmum,  cum  eadem 
fit  ratio  quadrati  ad  radieem  quz  radicis  ad  ab- 
fulurum.habcbitur  zquatio  i to:=Zi  iR  &per  pa- 
rabolifmum  erit  iR.~ io,feu  pars  minor, & ma- 
jor pars  erit  too  , multiplicentur  fient  1000,  qui 
numccus  decuplus  eft  numcri  too  , feu  quadrati 
partis  minoris  io. 

Idem  per  fpcciofam  ira  obtinebimus.Sit  i io  b, 
ponatur  minor  pars  cfle  A , major  erit  b — A 
multiplicetur  major  per  minorem  fict  bA — Ax. 
quem  numerum  decuplum  clTe  diximus  quadrati 
minoris  A,  feu  A a.  Eft  ergo  zquatio  bA — Ax 
— io  Ax, 8c  per  anrithefin  bA=i  t A x , Sc  di- 
vifis  omnibus  per  A, erit  zquatio  b™i  i A. Divi- 
de omnia  per  n , erit  zquatio  L = A.  Divide 

ergo  b feu  i io , per  1 1 , & quotiens  io  erit  mi- 
nor pars  Sc  major  too  > quadrat um  minoris 
ioo,  Sec. 

PROPOSITIO  IL 
Probleraa. 

Duos  numeros  rcptrlre  in  proportion  fextttpU 
quorum  majort  ft  addat  6 & minori  4 full 
primus  fecundi  quadruple. 

Sit  minor  numerus  iR, major  erit  6R  cum  fint 
in  proportione  fextupla : ad Je  majori  6 fient  6R. 
-+  6 Sc  minori  4 j eritque  iR.  -+  4,  dicuntur  att- 
tem  c(Tc  in  proportione  quadrupla , hoc  eft  pri- 
mus 6 R , -+  6 , eft  quadtuplus  poftetioris 
z R -+,4:  quare  hie  poftcrior  quadruplicandus 
ejl  , ur  fiat  zqualis  , eft  ergo  iquatio  4R-+16 
Z=  6R.  -+  1 6 , transfer  4R.  in  aliam  partem 


per  antithefin  , eafqtte  aufet  ex  6R  » reftabie 
zquatio  i6ZZIxR,  -+  6.  Aufcr  utrinque  6,  ficc 
zquatio  10ZH1R,  divide  per  lhabibis  iR.lUZj* 
primus  igicur  numerus  eft  5 , fecundus  fextuplus 
erit  50,  Addc  majori  6 fient  $6  ,&  minori  4.firnt 
9 , ckntm  eft  priorem  $6  efte  quadruplum  po- 
fterioris  9. 

Per  fpcciofam  fit  minor  A , major  erit  6A  Cui 
adde  6. fient  6A  -+  6 Sc  minori  4,  habebis  Ah- 4* 
hie  quadruplicctur.crit  4 A h 16  , habes  igitur 
zquationcm  4A  h-i6^z:6A  h 6 transfer  6, per 
anrithefin  reftabit  4A  h-  10^6  A transfer  4 A, 
habebis  10  = x A ; ergo  j eft  A,  &c. 

fl9a9»ese9®fieef).efle9S£fi2  esssssomseman 

PROPOSITIO  1 1 L 

Problems. 

Invenire  numerum  qui  additus  ad  90  , <fjr  ad  10 
facial  numeros  in  proportione  fextupla . 

Numerus  quzfitus  fupponatur  cfle  iR  qui  ad- 
datur  przdi&is  numetis , producentur  1 R -+  90, 
& iR  , -+  zo  , & primus  debet  clTe  poftenotis 
quadtuplus  : ergo  fecundus  quadruplicate  , hoc 
eft  4R  -»•  go,zquabitur  priori  1R.-+  90  fubrra- 
hatur  utrinque  iR  fict  zquatio  90~jR  H-80 : 
aufer  utrinque  80, habebis  zquationcm  icdijR, 
divide  pet  erit  tR  ^ qui  numerus  additus 
ad  90,  cfficit  9 j—.  6c  ad  xo,  xjy.  eft  aui&n  prior 
poftetioris  quadruples. 

Si  quzrcrcmus  numeros  in  proportione  majo- 
re  quam  fit  90  ad  xo.invenirctur  zquatio  impof- 
fibilis  1 quam  impoflibilitatcm  ut  dignofccre  in 
ipfa  zquatione  difeamus  ; quzramus  animi  grt- 
tii  numerum , qui  additus  ad  90  & 10,  nume- 
ros faciat  in  proportione  quintupla:  is  numerus 
ex  mtlre  ftrpponatur  iR.  Etuntquc  90  -+  R , Sc 
ao  h*  t R.  in  proportione  quintupla,  atqnc  adeo 
ultimiis  multiplicatus  per  5,  eric  primo  zqualis, 
hoc  eft  100.  -+  jR.  zqualis  90  H-  iR  , quod  eft 
impoflibilejiam  90  h-  iR  , invenitur  in  100  -+ 

5 R , tamquam  pars  in  toio. 
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PROPOSITIO  IV. 
Problem*. 

Prtpcftitm  numtrum  1 qo, it  a fee  are  ttt  major  parr. 
Jit  minor*  qumtupla  , & infuper 
continent  zo. 

* Supponacur  minor  pars  iR.  Eritque  major 
140  — iR,quz  eft  quintuple  prior  is  Sc  infuper 
continet  10  , feu  erit  5R  -f  10  , habemus  ergo 
rquationcm  140 — iRzizjR-+  zo. 

Adde  iR,  Sc  habebis  140  6R-«- 10. 

. Subtrahe  zo  , mrinque  1 zo  ~ 6R.  Divide 
per  6.  I 

Eric  rRzzrxo,  minor  pars ; major  no.prio- 
fis  quincupla  & infuper  cone  mens  zo. 

Methodo  fpeciofa  fie  numcrus  140  b , zo  d» 
fitque  A minor  pars.  Major  ericb  — A.  Eadem 
major  eft  minoris  quintupla  -f  d eric, ergo  xqua- 
tio  b — A zzz:  5 A -+  d.  Per  antithefin  tranf- 

fer A , fiet  xquatio  b ZZZ  6 A -+  d , transfer 

illnd  d per  amitbefin  , habcbicur  xquatio  b — d 
ZZ~. 6 A.  Divide  omuia  per  cocfficicntcm  6 habe- 
bis cquationcm  ZZZ  A » id  eft  '-*0-*0  A , vcl 
f « 

iijzzz  A : divide  ergo  izo  per  6 , habes  valorem 
« 

nnius  A efle  zo. 

fi9S5Sfi99fift6fiQ9g8S96D696BQB6fiQ9'692B>9fifi9SB  53 
PROPOSITIO  V. 

Problem*. 

Ftumros  tniienire  in  proportione  Jeptnpl a quorum 
I*  dijfccentia  Jit  izo. 

Minor  ponatur  1 R , major  erit  7R , euro  fine 
in'proporcionc  feptupla  j aufer  minorem  ex  roajo- 
ri  habebis  d.ff.rentiam,  qox  erit  6R,  hanc  zqua- 
lem  dicimus  tzo  ; ergo  habemus  xquationem 
1*0  zzz  6 R.  Divide  1 zo , per  6 habebis  iR.eflc 
zo  ; atque  adco  minorem  numerum  cfle  zo,majo- 
rem  140  , Sc  diffcrentiam  efle  izo. 

Sit  per  fpcciofam  differentia b , minor  nume- 
rus  erit  A , major  7 A. Aufer  ma jorem  ex  tninore, 
habebimus  differentiam  efle  6A.  Scd  hanc  volui- 
mus  e(Tc  d : ergo  habemus  xquationem  dzzz  6 A. 
Divide  per  coefficicntem  6 , erit  xquatio  _£zz:A. 

nempe  A erit  zqualc  quotient!  divifionis  qua  d 
dividetur  per  6. 

^ffi'fflMB8fi9e953S8e9W.5B®e968S38a‘fiS.g3 

PROPOSITIO  VI. 

t 

Problem*. 

Numerum  invenire , d quo  fi  aufer  an  tur  zO»(^  8o» 
rtlinquantur  duo  numeri  in  proportione 
triplet. 

Numcrus  qnxficus  fupponatur  1 R , erit  ma- 
jor 1 R zo.minor  iR 80,  eft  aurem  primus 

pofterioris  triplus.  Triplicetur  ergo  pofterior  nc 
fiat zqualis  primo,  habebimus  xquationem  iR. 
■ — 10  = jR— 140.  Adde  10  utrinque  1 R: — 

3^  » aao  , transfer  zzo,  per  antithefin  , erit 

xquatio  iR  -+  zzo  zzz  )R  fubtrahe  iR, habebis 


cquationem  zzo  zz:  zR  , divide  per  z,  habebis 
1 R zz:  1 10  * a quo  fi  fubtrahas  to,reftat  90.  Si 
fubtrahas  80,  reftabic  jo  funt  autem  90  & 50,  in 
proportione  tripla. 

per  fpcciofam,fint  zo  B,  St  So  D , & nume- 
rus  quzfirtis  A , cruntque  A — IS , Sc  A — ■ D 
in  proportione  tripla.  Triplicetur  ultinuis  , ficc 
A —7  Bzz:  j A — 3D  : adde  3 D utrinque  ha- 
bebis xquationqn  3 D -*•  A — ■ B :zz  j A,  fub- 
trahe unum  A fiet  3D  — B,  zz:  z A.  Divide  per 
cocfficientcm  z , etit  >D~H  zz  A , funt  30,140 


fubtrahe  B,  feu  zo,  ficnc  zzo.  Divide  per  z,habe- 
bis  A efle  1 10. 


* P ROPOS1TIO  VIE 


Problem*. 

Invenire  numerum  efui  additut  ad  30, er  fabtrachu 
a 90  , faciat  fumrnam  refiJut  fubduplam. 

Numcrus  qua* ficus  fit  iR  , addatur  ad  jo , fieC 
jo  -t  1 R,  fubtrahatur  It  90,  Sc  habebis  90 — 1 R, 
qui  numcrus  prioris  30  -+  iR.eft  duplus:  Dupli- 
cctur  ergo  hie  ultitnus  lit  fit  60  -f  z K , zzz  90 
- — iR  , adde  utrinque  iR,  fiet  60 -+ 3R,  “90. 
Aufer  6e,utrinque  erit  zquatio  jRz^Z  50.  Divi- 
de 40  per  j numerum  radicis  ficc  tRmz  io;qua- 
re  fi  cx  90 aoferas  10,  fient  So.Si  nmnero  50, ad- 
das  10,  fient  40,  funt  autetu  80  Sc  40  in  propoc- 
tionc  dupla. 

Per  fpeciofam  fit  B jo , & D 90 , Sc  A numc- 
rus quzfitus  i erit  B -+  A fubduplus  numeri  D 
— A ; Quarc  prior  B -+  A duphcctur  uc  fit  zB 

-+  zAzzz  D A , adde  utrinque  A , fiet  zB 

H*  jAD  transfer  zB  per  antithefin  , ficntD- — - 
zB  zzz  3 A , divide  per  3 habebis  zquat, 

zzz  A ex  D 1 feu  90,  fubtrahe  zB,  nCmpe  reftat 
30, divide  per  3 habebis  10. 

Debeat  iifdctn  fervatis  fumma  e(Te  tripla  refi- 
dui,  nempe  30-fr  iR,  fi  triplus  numeri  90— iR, 
tripla  hunc  numerum  Sc  habebis  zqu.  170  — • 
3 Run  jo  jR  , adde  utrinque  3R,  fiet  zqua- 
tio 170  ZZZZ  jo  ■*+  4R  , fubtrahe  30,  habebis  140 
ZZZ4R  , divide  per  4 erit  60  ZTZ  iR  , adde  io  ad 
30  fient  90,  fubtrahe  60  ex  90  ficnc  ^o,eft  autem 
90  , triplus  numeri  30. 

Debeat  fumma  efle  refiduum  at  R ad  S.  Sit 
30  idem  quod  B & 90  , idem  quod  D.  Erie  ergo 
B -4-  A ad  D — A uc  R ad  S , Be  confcqucntcr 
rcdhngulum  fub  extremis  nempe  SB-t  S A , 
zquabitur  rc&angulum  fub  mediis  R D — R A, 
transfer  R A per  antithefin  habebis  zquationem 
RA-+SB-+  SAzzzRD;  transfer  SB  per  an- 
ttthefin  habebis  RA  -+  SA~RD — SB. Sup- 
ponatur R ad  S efle  uc  z ad  3 , erit  RD  1 86 , SB 
90  ,feu  RD  — SB  .ergo  90,—RA  -f  SA  di- 
vide R A -f  SA  per  -f  S , feu  divide  90  per  y* 
fiet  A ZH  t8  * fi  ergo  addas  ad  30,  18,  fient  48. 
fi  fubtrahas  i8»  ex  90,  erunt  7a.  Eft  autem  48  ad 
7Z  > ut  z ad  j. 
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PROPOS  1TI O VIII. 

Problems* 

N Hour 01  invtnire  qui  multlplicati  invictm 
* Hunter  urn  preducant  fixtuplum 
eorum  fumnu. 

j 

Sit  primus  numerus  iR  , fecundus  alius  qui- 
oSmque  major  quam  6 , verbi  gratia  jo.  & hoc  ne 
incidamus  in  quxftionem  impofltbilem,  crit  co- 
rum  fumnu  i R.  -+  30,  produ&us  autem  ex  co- 
rum  multiplications  jo  R , qui  dicitur  efle  fexcu- 
plu*  priotis.  Quare  uc  fit  xqualitas  debet  prxee- 
dens  multiplicari  per  6 , fictquc  6R  -f  1 8o  — 
jo  R.  Subtrahe  utrinque  6 R,  habebis  xqiiatio- 
nem  14R , - 1 8o;divide  per  14, habebis  pro  quo- 
ciente  7 crit  ergo  tRzz:  7 fumma  J7 
produAus  iift  illius  fextuplus. 

Ut  dignofeas  xquationem  impoflibilem  •,  aflu- 
matur  primus  numerus  iR.  Secundus  aflumatur 
S 1 minor  denominatore  proportionis.  Eric  fum- 
ma  iRn-j.jc  ptoJu&us  jR.  Debet  autem  pro- 
ducts efle  fextuplus.  Multiplica  igitur  iR  +-j, 
per  6,  fict  6R  -+  30.  Quare  habebimus  xquatio- 
nem impoflibilem  6R-+  30  zz:  jR. 

Per  Ipcciofam  fit  primus  numerus  A. Secundus 
B major  , fitquc  produdus  fummx  fextupLus,fea 
ut  R ad  S , eric  AB  ad  A-+B  ut  R ad  S , & pla- 
num fub  mediis , xquabitur  piano  fub  extremis  : 
eft  ergo  xqualitas  SABzz  RA  -+  RB.  Transfer 
RA  pet  antitethefin  erit  xquatio  SAB— RA 
— RB,  fit  R7  , & S.  Idem  quod  1 , & B 30,  eric 
RB110,  crit  RA,7A.  SB  erit  60. SBA  erit  60 
A » habemus  ergo  xquationem  60  A • — 7A  — • 
a to.  Subtrahe  7A,fient  f3Azz:iio.  Divide  110, 
per  3 3,habebis  j|2  — Summacrit  33  jjpro- 

dtlftllS  ll8  77* 


PROPOSITIO  IX. 

Problems. 

Mumerum  quemcumque  ut  ico  in  duos  numeral 
paniri  , ut  ft  units  alium  dividat , 
quotient  fit  io. 

Ponatur  una  pars  c(Te  iR , alia  erit  100— jR, 
debet  autem  iR  diviJete  too  — iR ; ita  ut  quo- 
tiens  fit  10.  Hoc  eftfi  tomultiplicct  iR,  feciac- 
que  to  R , efficiet  100 — iR.  Quare  invenimus 
xquationem  joR,:zzioo—  iR.  Adde  utrinque 
1 R,  fiet  xquatio  1 iR  zz  100.  Divide  100 , per 
1 1 , habebis  1RZZZ9  . quare  unus  numerus  crit 
9°  77;  & al,uS9T7.  Si  pofterior  priorem  dividat 
quotiens  erit  10. 

Per  fpeciofam  ponatur  numerus  100,  efle  B & 
quxfirus  elfe  A,crirque  alius  B' — - A.Ponatur  quo- 
tiens  efle  D , ita  ut  A multiplicando  D feci  at 
® — A, erit  ergo  xquatio  ADzz  B — A , transfe- 
wur  A per  antithefin,erit  AD  -+  AzzB  Habe- 
mu*  autem  B efle  too,  & D lojquare  10  A -*  1 A 
feu  1 1 AzZioo,  fiat  divifio,  idem  invenies. 


RROPOSl.TIO  X. 
Problcma. 

Numerum  quemvii  at  1x3  , ita  divider*  in  quin- 
qut  partes  ut  fee un da  fit  prima  dupla  dr  infuptr 
tan  tine  at  1. 

Tertia fecunda  tripla  , dr  infuper  coniine  at  3. 

, Quarta  tertia  fit  dupla — 4.  * 

Quinta  fit  dupla  quarta — 15. 

% 

Prima  pars  numeri  t a 3 , ponatur  iR 
Sccunda  qux  dupla  eft  -f  i , eric  xR-+  1 
Tertia  qux  eft  fccundx  tripla-+  j crit  6R-+  9 
Quarta  fit  tertix  dupla— 4.,  erit  1 xR— 1*  14 

Quinta  quartx  dupla — 13 , erit  ^R-^  t j 
Addantur  hxc  omnia,  fietit  4 \ R-f-  40 

qux  xqualiafunt  11  j,  habemus  ergo  xquatio- 
nem 45R-+  40  ZZ  1 i 3,  dele  40  utrinque  : 
Habebimus  xquationem  4^1=83.  Divide 
8}  per  45. 

Habebimus  xquationem 
Erit  ergo  prima  pars 
Secunda  erit 
Tertia  erit 
Quarta  eric 
Quinta  erit 
Summaeric 


iRizzH 
. >* 


5 


i6fi 

S9; 7 


PROPOSITIO 

Problema. 


XL 


Dues  numeral  reperire  quorum  differentia  fit  4 , ($■ 
quadratorum  differentia  144  mai or  quant 
1 6 quadra  turn  numeri  4. 

Ponatur  minor  numerus  iR  major,etit  1R-+  4 
atm  eorum  differentia  fit  4 fiant  eorum  quadra- 
drata.Eritqnc  mirjoris  1 q,ma joris  quadracum  fiet 
multiplicando  iR  -+  4,  per  1 R-*4.  Eritque  tq 
-+8R-*  1 6.  Aufetatur  primum  quadratura  iq 
ex  fccundo  iq  -+  8R.  -f  16  , reftabir  utriufque 
differentia  8R.  -+ 1 6 , quam  voluimus  die  xqua- 
1cm  nurtcro  144  ; eft  ergo  xquatio  SR  -+  16 
zz  144.  Subtrahe  utrinque  16,  fict  xquatio  8R 
ZZ  1x8.  Divide  per  8 , habebis  xquationem  iR 
zz:  16  ; quare  minor  numeruss  erit  16 , fecundus 
ao,  differentia  eft  4,  quadratum  primi  eft  136,  fe- 
cundi  eft  400  , differentia  eft  144. 

Spcciosa  met  ho  do  fit  differentia  4,  idem  quod 
B , & 144  D.  Primus  numerus  fit  A.  Secundus 
errit  A -+  B , fiat  urriufque  quadratum  crit  pri- 
mum Ax>feciinduin  Aih- xAB-f  Bi.Subtrxhatur 
unum  abalio.rcftat  xAB-+  Bi,pro  differentia  qux 
eft  D , habemus  xquationem  xAB  -+  Bx  zzD. 
Transfer  Bi,per  antithefin  erit  xAB  — D — Bx. 
Divide  omnia  pet  B , erunt  xAzz:  £ — B , eft 

D 

autem  D 144.  Divide  per  B,feu  4, habebis  36;  au- 
fw  B , feu  4,  reftat  x A zz;  3 1 , divide  per  x,  eric 
A zzz  16. 

Notandum  autem  appofiram  effe  in  titulo  con- 
ditiouem  ne  xquatio neret  itnpoflibilis. 


PR  OPO 


Digitized  by  Google 


f > 


Liber 

«S^W-6^ro®ffl®-B^^fSySB3S3«0fiff92e 
PROPOSITIO  XII. 

Duos  numeral  reptrhre  in  proportion?  quintupla, 
quorum  major  additiu  ad  if.  tandem  fummam 
rficiar  , ac  minor  additm  ad  ff. 

‘t-V  • 

Sit  primus  numcrus  feu  iR, major  etit  jR. 
win  dicant ur  efle  in  proportione  quintupla  ,erit- 
que  yj  h-  iRrnij  -t-  j R.  fubtrahatur  utrin- 
que  iR.erir  jjnzij  -+  4R.  fubtrahe  i ; utrin- 
que  crit  zquatio  4 R nr:  40  j divide  per  4. 
eritjRmrio.  funt  ergo  numeri  10.  & fo.  qui 
acHiti  ad  Ij.  hoc  eft  jo.  ad  ij.k  lo.ad  jj.cffi- 
tciuni  6f. 

Speciosi  methodo  fit  i;  B , Sc  ff  D.  primus 
fit  A.  fecundus  crit  ;A.  eritquc  B -+  5 A m:  D 
-+  A fubtrahe  1 A utrinque,erit  zquatio  B-f  4 A 

— D.  transfer  B.  per  antithefin  crit  4 A — D 

— B divide  per  4.  erit  An=P~".  D atitem  erat 

Jj.  fubtrahe  B feu  15.  reftat  40.  divide  per  4 ha- 
bebis  A~.io. 

PROPOSITIO  XIII. 

Problema. 

Nurnerum  quemcumjue  ut  78.  it  a divider? , ut 
minor  part  continent  unam  decimam  tertiam 
majorit  , dr  infuptr  otto  unitatei. 


II. 


m 

tithefm  fiet  zquatio  BA  — DA^iDi.  eft 
igitur  D a 400.  qui  fi  dividatur  per  B — — D 
habebitur  A } fed  B eft  jo.  fubtrahe  D feu  10. 
fit  10.  divide  400  per  j0.  habebis  differen- 
tiam  40. 

figfissasssf? 

PROPOSITIO  XV. 
Problem*. 


Numernm  invenire  cujut  quadratum  multiplied* 
turn  per  zo.  efficiat  nurnerum  quin  tup  lam 
cubi , ejufdem  numeri. 


Numerus  qusefirus  ponatur  iR.  cujus  quadra- 
tus  iq.  mulriplicetur  per  zo.  fictque  xoq.  dici- 
tur  autem  efle  quintuplus  unius  cubi.  Eruntqud 
4q  — ic.  & quia  eadem  eft  ratit?  radios  ad  ab- 
folutum  , qur  cubi  ad  quadratum>  erit  iR.  :zr 4. 
revera  quadratum  radicis  4 eft  16.  qui  multi- 
plicatus  per  zo.  efficit  $zo.  quintupluni  cu- 
bi 64. 

Speciofa  methodo  fit  10  B.  & numerus  qtiz- 
fitus  A.  eritquc  A t.  muhiplicatut  pet  B.  feu 
A z B quintuplus  A 3.  ergo  habemus  zquatio- 
ncm  j A j rzr  A z B.  & omnibus  divifis  per  At« 
crir  f An’B.  & divifis  per  f.  erit  zquatio  A:mjL 

erat  aatem  B zo.  divide  per  f.  habebis  4.  pro  va- 
lore  unius  A. 


Minor  pars  fupponatur  efie  iR.  -*•  8.  major  PROPOSITIO  XVI, 

erit  1$  R.  addantur , fictque  fumma  14R  -+  8.  Problema. 

zqualis  nempe  numero  78.  aufer  utrinque  8.  erit  • 

zquatio  14  R “70.  divide  70.  pet  14.  erit  iR  Nurnerum  80.  ita  divider e in  duat  partes  , ut 
nr  . & confequenter  primus  numcrus  erit  1 j.fe-  produttm  ex  prima  in  iG.fuperei  pro  dull  urn  ex 
cundus  6f.  fecnndd  in  10,  6 unitatibus. 


SSS^QS'fflBSBe&SSSSBBeSQSSSSdSSQSS&gQfiSftB 
PROPOSITIO  XIV. 

Problema. 

Duos  nnmtros  reperire , qui  ita  ft  habeant , ut 
produtto  ex  eorum  duttu  , per  eorumdem  dif- 
ferent! am  divifo  , quotient  fit  30. 

Primus  numcrus  quilibet  e(fc  poteft » minor 
tamen  numero  30.  quare  aflumarur  numcrus  10. 
fitque  major  zo  -+  iR.  fitque  differentia  iR. 
multiplicentur  10  -+  iR.  per  zo.  habebitur  pro- 
du&us  400  — f zo  R.  quo  divifo  per  iR,  debet 
quotiensefic  30;  quare  fi  30.  multiplicet  tR.  re- 
ftituetur  idem  numerus.  fiat  talis  multiplicatio 
habebitur  zquatio  30  R.  —400  -+  zo  R.  fub- 
trahe utrinque  10  R.  reftabunt  10  R nr  400. 
quare  una  radix  erit  40. 

Primus  ergo  numerus  eft  zo.  fecundus  60.  dif- 
ferentia 40. 

Produ&us  1 zoo.  divifus  pcr4o.  efficit  quo- 
tientem  30. 

Speciosi  methodo.  30  ponatur  efle  B.  U pri- 
mus numerus  fit  D zo.  minor  quam  B , fit  major 
D -+  A produftus  ex  D in  D -+  A.  erit  Di  -+ 
D A.  quo  divifo  per  A.  fiet  quotiens  B , hoc  eft 
dudo  A in  B.  fiet  eadem  quantiras  i eft  ergo 
zquatio  BA  rrz  Da  -*■  DA.  transfer  DA  per  au- 
T*  w.  /.  ^ 


Ponatur  prima  pars  numeri  80.  iR.  eritfe- 
cunda  80 — • iR.  produ&us  ex  prima  in  i<5 
eft  16  R.  produftus  ex  fccunda  feu  80  ■ — iR. 
in  zo  eft  1600— 10  R.  qui  numerus  fupeta- 
tur  6 unitatibus  & priori  produ&o.  Quare  fi  illi 
addantur  6 imitates  erit  zquatio  z 606 — 20  R. 
nr  1 6R.  adde  to  R.  eric  zquatio  1606  m 36  R. 
divide  1606.  per  3 6.  & habebis  pro  una  radi- 
ce  44T7- 

29eQ.B9eS.99§9fi9H 
PROPOSITIO  XVII. 

Problems. 

Nurnerum  quemamque  ut  90  ita  dividers  , ut 
partes  cum  ipjo  fint  in  proportione 
Arithmetic//, 

\ 

Sit  prima  pars  minor  ik.  Sc  major  90—  iR. 
funt  ergo  arithmetic*  proportionates  90 , 90 — 1 
iR.  iR.  quare  aggtegatum  extrerooraro  zquale 
erit  medio  bis  fumpto.Eft  ergo  atquatiojo  -+  iR 
nil  80 — -zR.  adde  iR  fient  90  -+■  jRmi8oj 
fubtrahe  90.  reftabit  3R  nr  90.  divide  pet  3.  ha- 
bebis iRzn3o;fimt  igitur  in  Arithmetica  pro- 
portiooe  90.  60.  30. 

Speciosi  methodo  fit  numerus  90.  idem  quod 
B.  fit  minor  pars  A eric  major  B — A.  funt  ergo 
FF  ff  Arithmetic* 


* 
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Arithmetic*  proportionals  B.  B — A.  ergo 
B A xquatur  xB — lA  ft  ablato  B,erit  zq'ua- 
tio  At^B — xA,  & additis  iA.  erit  3 A — B ft 
dividendo  per  3 eric  AzzzJL.  B crat  90.  divide  90. 

per  3.  fict  Azzzjo.  ui  pr;6s. 
sseassfises-EafiSfisesfieefjasfiQiaeaeseses'asssfia 
• PROPOSITIO  XVIII. 
Problem*. 

Iftvtnire  numerot  , qui  inter  fe  multiplicati  pro- 
ducant  numtrujn  decuplum  minor  it , 

CT  trip!  urn  major  it, 

Ut  virentur  fra&iones  fit  ille  numerus  pro- 
duftus  30  R.  eritque  minor  3R.  & major  10  R. 
qui  fi  multiplicenrur  producenc  30  q.  er it  ergo 
cquatio  inter  30  q—  30  R.  feu  inter  30  R& 
30.  funt  enim  collateralcs  , quare  1 R.  eft  1 & 3R 
eft  3.  & 10.  R.  eft  10.  quare  numeriquxfici  funt 
10  ft  3. 

Si  produ&os  ex  multiplicatione  duorum  fuiftet 
duplus  majoris  , & triplus  minoris,  facia  cadcra 
fupnofitione  efTct  major  ijR.  5c  minor  10  R.  8c 
inuftiplicando  unum  per  alium  produccrentur 
1 jo  q.  eft  ergo  xquario  1 joq.~  30  R.  feu  quia 
funt  collatcrales  ijo  R~jo.  & dividendo  circt 
una  radix  -7.  quare  clTcc  minor  feu  x.  ft  ma- 
jor -7.  feu  3.  produdus  6 duplus  majoris  3. ft  tri- 
plus minoris  x. 

^•^536358636353. 

PROPOSITIO  XIX. 

Problcma. 

A Turner nm  quemcumque  ut  ixo.  dii/idere  fi  fieri 
pot  eft  in  6.  numerot  Arithmetics  proportion  ales 
qui  fe  bin /trio  excedant. 

Sit  numerus  ixo.  dividendus  in -6.  numeros 
Arithmetic^  proportionales  qui  fe  binario  cx- 
cedanr.  Et  primus  feu  minimus  ponatur  1 R. 
Secundus  erit  1 R.  -+  x.  Tertius  1 R.  -+  4. 
Quartus  iR,-+  6.  Quintus  iR.  -+  8.  Sex- 
tus 1 R.  -f  10.  fummi  omnium  eft  6R.  -f  30. 
que  funt  zquales  numero  1 xo.  fubtrahe  utrin- 
que  30.  remanec  sequatio  6R  90.  divide 
90.  per  6.  habebis  1 R:zz  ij.  Primus  ergo  eft 
ij.  Secundus  17.  Tertius  19.  Quartus  xi.  Quin- 
tus x|.  Sextus  xj.  qui  fimul  fumpti  effi- 
ciunt  1 xo. 

Specio$2  methodo  fit  1 xo.  idem  quod  B.  fit- 
que  x.  idem  quod  D.  & primus  feu  minimus  om- 
nium A,  fccundus  cric  A-+  D.  tertius  A -*  xD. 
quartus  A ■+  3 D.  quintus  A *+  4D.  fextus  A 
-+  j D.  colligantur  in  unam  ftimmam  fient  6 A 
-f  1 j DiizB  transfer-*  ij  D per  antichefin  fiet 
t>  A zzz  B — ij  D.  divide  omnia  per  6.  ficc 
quare  fi  ex  B feu  ixo.  fubtrahas  ij 

D feu  30.  8c  reliquum  dividas  per  6.  habebis  1 j 
pro  uno  A. 


PROPOSITIO  XX. 

Problem*. 

N ntnerum  quemcumque  ut  1 xo.  divide  re  in  decern 
partes  Arithmetics  proportionates  fi  fieri  poteft, 
qmrum  primut  fit  xx. 

Sir  differentia  numcrorum  iR.  8c  cum  primus 
fupponatur  ix.  fccundus  crit  ix  -*■  1 R.  ter- 
tius ix  -+  xR.  quartus  11  -*  3 R.  quintus  it 
"+  aR*  Itxtus  ix  -f  jR.  ft  fic  deinccps  ulque  ad 
decimum  j fumma  omnium  erit  10  -+  4J  R.  qui 
numerus  zqualis  elfc  deberct  numero  ixo.  quod 
eft  impoflibile.  Quare  concludes  quxftioncra  elle 
impoffibilcm. 

Ponatur  alius  numerus  ut  3 60.  Invenies  xqua- 
tionem  4J  R.  ixo.  360.  fubtrahe  utrin- 
que  1 xo.  habebis  xquationcm  45  R.  X40.  di- 
vide per  4 j.  habebis  iR.  zzr  jj,  primus  igitur 
numerus  erit  ix.  fccundus  17-j-  Tertius  xx-f* 
quartus  x8.  quintus  3 3-7.  & ficdcinceps  quotum 
fumma  adzquat  numcrum  360. 

wmes-sssa 

PROPOSITIO  XXI. 

Problcma. 

Duo/  numerot  invenire  in  proportions  tripla 
quorum  majors  duilo  in  9 fiat  produfhu  ex- 
cedens  140.  unitatibut  produllum  ex  mino- 
rs m j. 

Sit  minor  numerus  1 R.  major  confcqucnter 
exit  3R.  cum  dicantur  efte  in  proporcione  tripla, 
major  ducatur  in  9.  fiet  xy  R.  & minor  in  j.  fiet 
S R*  major  fuperat  minorem  140.  unitaubus; 
ergo  fi  illx  addantur  minori  eric  xqtialitas  , 
nemp^  X7  R^z  3 R.-+  140  fubtrahe  jR.utrin- 
que  erit  uR.zz  140.  divide,  habebis  rquario- 
nera  1 Rz:  minor  numerus  , major  19--. 

multiplica  minorem  per  j.  fict  3 1-£.  & majo- 
rem  per  9.  fiet  17177  excedens  priorem  140  uni- 
tatibus. 

PROPOSITIO  XXII. 

Problcma. 

Duet  numero s in  quintufila  ratione  invtnire  ut 
fumma  quadratornm  fit  decupla  fitmmx 
numerorum. 

Numcri  quxfiti  fupponantur  1 R.  & j R. 
erunt  quadrats  1 q.  ft  xj  q.  fumm*  quadrato- 
rum  x6  q.  fumma  numerorum  6R.  qux  uc  fit 
zqualis  fummz  quadratorum  multiplicari  debet 
per  10.  eritque  zquatio  x6qzn:<o  R.  ft  pet 
hypobibafmum  16  R.  — 60.  divide  habebis  iR 
zzzi  minor  numerus  ; ft  major  eric  1 1 77. 
fumma  137!-.  quadrats  funt  ft  £7^.  fumma 
^urama  decupla  eft  fumm*  1 Jtt-  feu 

TiT* 
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PROPOSITIO  XXIIL 


Probletna. 

Duet  numerot  refer  ire  in  ratione  quintuple  ita 
ut  miner e fabtrAclo  ex  loo.  reliquum  babe  at 
rattonem  decuplam  ad  reliquum fitbtratto  ma- 
jare  ex  60. 

Erunt  hi  numeri  iR  Sc  yR , fubtrahc  minorera 
ex  100.  fiet  ioo«- — iR.  fubcrahe  roajorem  ex  60. 
fict  60 — yR.  cujus  prior  eft  decuplus  i quare  po- 
fterior  roulciplicetur  per  10.  ut  fiat  zqualis  ; eric 
ergo  1 00 — -iR — ^>00 — 5 oR.  transfer  per  anti- 
thcfin  yoR.  feu  addc  joR.  fiet  zquatio  100  -h* 
49R.  = 6ooifubuahe  100,  erit  zquatio  49R— 
joo.  divide,  eric  iRz=ia~.  Quare  minor  nu- 
mcrus  eft  10.  major  y 1.  jj,  fubtrahc  minorem 
ex  too.  relinquctur  89.  57,  fubcrahe  majorem  ex 
60.  relinquctur  8.  hunc  numerum  multiplica 
per  10.  fiet  89.  77.  quare  prior  eft  decuplus  pofte- 
rioris. 

®«93B®e9»«®efl  gssseaaeas  a©® tssm 

PROPOSITIO  XXIV. 

Problems. 

Reperire  tret  numerot  in  proporticne  tripla  conti- 
nnd,  ita  ut  prod* Elm  ex  prime  in  fecundum  , 
tertit  fit  aquaiu. 

Tres  numeri  quzfiti  fine  iR.  jR.  9R.  requi- 
ritur  practcrca  uc  produ&us  exprimoiR.  in  fe- 
cundum $R.  hoc  eft  jq  rquetur  tertiofcu9R. 
habemus  ergo  zquationem  yqzzzpR.  & per  hy- 
pobibafmum,  erit  3RZZ9.  eft  ergo  1RZZ3.  funt 
igitur  hi  numeri  5.9. 17.  ut  patet. 

Debeat  jam  produ&us  ex  primo  in  tertiura 
zquari  medio, erit  zquatio  9q~jR.  & per  hy- 
pobibafmum  9R.ZZI5  divide  eric  iR.  zn-f.  funt 
igitur  numeri  -7-.  1.  3. 

B96B5B6B89 

PROPOSITIO  XXV. 

Problems. 

Datum  numerum  too.  in  tret  numerot  partiii  ut 
primus  cum  medio  fit  tripltu  rcliqui  , terlius 
cum  medio  fit  quadruple  primi. 

Sit  primus  tR , tertius  cum  medio  eft  qua- 
druplus  primi , ergo  fumma  illorum  eft  4R,  fed 
corum  furoma  habetur  ctiam  fubtrahendo  primum 
ex  100,  ita  ut  fiat  100—  iR.  habemus  ergo 
zquationcm  4Rz=:ioo——  iRi  addc  iR.  fiet 
zquatio  yRizzioo , divide  erit  iRzizxo.  primus 
ergo  eft  10.  reliqui  duo  80.  Jam. 

Sit  tertius  iR.  feu  alia  radix,  eritque  medius 
80 — tR.  Sc  primus  cum  medio  erit  joo — iR. 

hie  autem  eft  triplus  tcrtii,ergo  too iR.  ZZ 

3R addc  iR.  fiet  zquatio  100ZZI4R.  divide 

erit  »R^z:ij.  ergo  tertius  eft  15.  & cum  primus 
fit  xo,  medius  cut  y y.  funt  ergo  numeri  10.  y y. 
xy.  primus  cum  medio  efficit  75.  triplum  tertii 
xy.  tertius  cum  medio  cfficit  8o.quadruplum  pri- 
rai  xo. 

T om.  Jt 


Methodo  fpeciosi  fit  100.  R fitque  ptima 
ejus  pars  A , fccunda  & tenia  etunt  4A  •,  ha- 
bentur  item  fi  fubducamus  A ex  B;  habemus 
ergo  zquationero  4 A ZZ  B — A addc  unura 
A.  fict  zquatio  y A B divide  per  c fict 
A=±. 

Sit  item  tertia  pars  E,  Sc  confequemcr  fecun- 
da  aim  prims  erit  B — E } led  prims  cum  fccun- 
da  nempi  B — E eft  tripla  tertix  E , eft  ergo 
zquatio  B — E zz  $ E , addc  unum  E , fiet 
zquatio  4 E zz  B Sc  dividendo  per  4.  Erit 
Ezz.1  quare  prima  eric  quinta  pars  ipfius  B 
4 

nempe  xo.  & tertia  erit  quarts  pars  ejufdem  B, 
feu  xy. 

Ba536acae^ssB5fifl05B9  e9fi9e9ja‘eQ0300efl55M 
PROPOSITIO  XXVI. 

Problems. 

Tret  numerot  reperire  qui  ita  fe  habeant  ut 
fumma  primi , & fecundi , fuperet  tertium  xo 
unitatibus  , fecundi  (j*  tertii  fumma  fuperet  pri- 
mum 30.  unitatibiu  , fumma  tertii  & primi  fu- 
peret fecundum  40.  unitatibm. 

Cim  primus  Sc  fccundus  fuperent  tertium  xo 
uniratib.is  i addatur  utrinque  tertius  erit  fumma 
primi , fecundi  Sc  tertii , major  quam  bis  tertius 
xo.  uniratibos.  Ponatur  hzc  fumma  primi , fe- 
cundi , tertii , efle  iR.  tertius  bis  , erit  iR — xo. 
ergo  tertius  erit  7 R — 10.  fi  igitur  auferas  ex 
fumma  trium,  nempe  ex  iR.  7 R— 10.  reftabic 
pro  fumma  primi  Sc  fecundi  -7  R -+  10. 

Secund&  cum  lecundus  Sc  tertius  fuperent  pri- 
mum jo  unitatibus  , fi  utrinque  addatur  primus 
eric  fumma  trium,  major  primo  bis  jo  unitari- 
bus  , quare  primus,  bis  -+  30  zquabitur  fuinms 
trium  leu  iR.Quare  primus  bis  erit  iR« — 30 .Sc 

primus  femcl  -7.  R. jy. 

3.  Cum  fumma  primi  Sc  tertii  fuperet  fcctin- 
dum  40  unitatibus.  Si  addatur  utrinque  fecun- 
dus , fumma  omnium  erit  zqualis  fecundo  bis 
-*•  40.  & confequemcr  fumma  omnium  feu  iR, 
minus  40.  zqualis  erit  fccundo  bis  , & fccundus 
erit  -j-.  R — • 10.  habemus  ergo  primum  -7.  R. 
— 1 y.  fecundum  -7.  R — xo.  tertium  -7.  R — 
10.  fiat  fumma  omnium  erit  1.  R— 4y.  Erat 
autem  eadem  fumma  iR.  habemus  ergo  zquatio- 
ncm 1.7R. — 4y.  zzziR.  addc  4y.  fiet  zquatio 
1.  -7  Rzz:iR-+  4y.  aufer  iR.  erit  zquatio  -7. 
R.ZZ45.&  1RZZ90. 

Quare  primus  erit.  30.  feu  43.-—  ly. 

Sccundus  erit,  xy.  feu  43. — xo. 

Tertius  eric.  33. feu  43.— - 10. 

Summa  primi  & fecundi  eft  yy.  major  quam 
33.  xo.  unitatibus. 

Summa  fecundi  & tertii  eft  60.  fuperat  pri- 
mum, unitatibus  30. 

Summa  tertii  & primi  eft  fy.  fuperans  fecun- 
durn  unitatibus  40. 

Spcciosa  methodo,  fit  B.xo.  D.30.  F^o.numeri 
quzfiti  A.  E.  O. 

Erit  A -+  E zzr  O -f  B. 

Rurfus  O-r  Azz£-+F.&  E -*•  OzzA  h-  D. 
Ergo  x A -f  xE  xOzzA  -+  E -+  O -♦  B -+ 
D-+  F. 

Et  abjedo  utrinque  A -+  E -f  0 1 erit  A-*  E 
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O — B,  -+  D-+  F,  fnmma  B -+  D -+  F 
fit  G i cum  A -+  E Ziz  O *■+  B addatur  urrin- 
que  O erii  A-+  E-+  O feu  G xquale  tO-i  B , 
quaxe  O -*  £ £ Sc  per  amithefiro  2 2 

?•  Deindc  cum  E -f  O = A -+  D,  adda- 
tur utrinque  A » etit  A -+  E -+  O feu  G xqnale 
aA  ■+  D , 6c  dividendo  per  a erit  A — 2 

i—  —a 

Sc  per  antith.  Aziz  2.  ~ 3 

t i 

Terti6  cum  O -+  AznE  -+  F, addatur  utrin- 
que E , erit  A *-+  E -+  O feu  G xquale  iE  -f  F, 

& dividendo  per  a,  ecit  E -*•  * £ 6c  per  an- 

t ithefin  erit  xquatio  Ezzz°  » F.  1 

Qure  cum  G fit  idem  quod  B h-  D -*■  F feu 
jo  2.  erit  4j. 

A erit  45— •_£  feu  minus  10.  hoc  ell  jj. 

E erit  45 — >£.  feu  minus  ao.  hoc  eft  if. 

Et  O erit  45  — _£feu  minus  if.  hoc  eft  30. 
quibos  conveniunt  rccenfitx  proprictatcs. 


PROPOSITIO  XXVII. 


Problcma. 

T reS  numeros  reperire  tales  ut  fi  primus  fee  undo 
det  fiti  tertiam  partem  , dr  fecundus  tertio 
quart  am  fui  partem  , & ter  tins  prime  quin  tarn 
fui  partem  font  aqualej.  / 

Ponatur  primus  3R.  ad  vitandas  fra<£lioncs,fc- 
cundus  aflumatur  quatuor  unitatum  ut  habcat 
quartern  partem , hie  fccundus  det  quartam  par- 
tem tertio  6c  accipiat  tertiam  primi,  het  iR  i 3 
cui  xqualis  primus  ubi  quintain  acceperit , 6c  dc- 
derit  tertiam : det  tertiam  erit  aR.  quas  fi  auferas 
ex  iR  -+  3.  reftabit  3 — iR  quinta  pars  terrij. 
ergo  terrius  erit  15  — jR .6c  ubi  dederit  quin- 
tam  partem  erit  1 1— 4R.  6c  ubi  acceperit  unira- 
tem  , feu  quartam  partem  fecundi , erit  j } — 4R. 
xqualis  fccundo  ubi  dededit  6c  acceperit  eftjergo 
xquatio  13— 4R.=:  ,R.  -+  fubrrahe  £t 
10  4R  - — iR.adde  4R  get  10  zz:  tR.  divide 
10  per  f.  Bet  iR — > 

Primus  igitur  trium  radicura  erit  6.  fecundus 
4.  rertius  1; — jR  feu  15—  lo.crit  ,.  funt  ergo 
viumeri  6.4.3.  fi  primus  dederit  tertiam  feu  a,  re- 
ftabunt  4.  6c  acceperit  quintain  tertii , erit  r.  pa- 
nter  quartus  accipiens  a.  * primo  , 6c  dans  unura 
tertio  fit  f.denique  quintus  accipiens  1.  a fecun. 
do  Sedans  1. primo,  fit  etiam  5. 


PROPOSITIO  XXVIII. 
Problema. 

Numerum  invenire  qui  multiplicans  dues  nur 
aoo.  & f,  effieiat  quadrat  am 
dr  radteem  ej  us. 

Numcrus quxfitus  ponatur  i.R.quimultip 
“•eras  100.  6c  f.  fientque  100  R.  Sc  ;R. 
draturo  hujus  pofterioris  cft  ^ dicitur  e 
aooR.  efle  quadratum  ejufdem  ; quarc  habe 
xquationara  a;q.  zz:  aoo  R.  Sc  pit  hypobi 


mum  ijR.:zr  aoo.  divide  per  if  erit  1R.3.  qu* 
multiplicans  aoo.cfficit  quadratum  1600.8c  mul- 
tiplicans j.producit  40.  radieem  cjus. 

Methodo  fpcciosi  fit  100.  idem  quod  B.  Sc  ;. 
idem  quod  D , fitque  numetus  quxfitus  A.  qui 
multiplicans  B.  effick  AB.  6c  multiplicans  D fe- 
cit AD  •,  fiat  quadratum  AD  , illud  erit  A1D1. 
quod  xquale  eft  AB.  Divide  omnia  per  A , erit 
xquatio  BzziADi^ivide  omnia  per  Da  habebis 
xquarionem  £zzzA,dividc  ergo  B feu  aoo.  per 

Da  feu  if.  6c  habebis  8. 

Hxc  cxcmpla  fufficient  ut  percipiatur  artifi- 
cium  rcgulxalgebrx, Sc  prxeeptorum  ufusaddi- 
Icatur.  Alia  tamen  fubjiciam  quorum  folutioncm 
inveftigabit  Tyro,  qui  in  iis  fccxerccrc  volcr. 

V A R I A PROBLEMATA. 

1 . Duos  numeros  invenire  quorum  fumma  ao. 
Sc  exccftus  quadratorum  80.  Invcnics  primum  8. 
fecund  uni  11. 

I.  Duos  numeros  invenire  in  proportion? 
tripla  : ita  ut  fumroa  quadratorum  ad  fummam 
numerocum  rationem  habeas  decuplam , fi  minor 
ponatur  iR.invenies  xquarionem  loq.ZI^oR. 
Sc  per  hypobibafmura  10R  .HZ 40.  Sc  iR.—  4. 

3.  Numeros  invenire  m proportion?  tripla , ira 
ut  cxccfTus  quadratorum  , fit  duodccuplus  exccf- 
sus  numerorum , xquarionem  invenies  Sq.izii* 
R.  feu  8 R.  :zz  14  6c  iR.  :zz  3. 

4.  Duos  numeros  invenire  in  proportione  qua- 
drupla,  ita  ut  prudu&us  ex  eorum  mulriplicatio- 
nc,  fit  fummx  corum  fepruplus,  vel  fir  eorum  ex- 
ccfsus  feptuplus.  Invenies  xquarionem  4 q — 
35 R.  feu  4R.ZZ:  3j.  eritquc  iR.:=8-“. 

f.  Numeros  invenire  in  proportione  tripla,  ita 
Ut  quadratum  roajotis  fit  feptuplum  quadrari  mi- 
noris.  vel  quadratum  rninoris  fit  feptuplum  majo- 
ris  numcri. 

6.  Datis  duobus  numeris  tertium  invenire , ita 
ut  duo  quilibet  fimul  additi , Sc  per  tertium  feor- 
fim  multiplicati,  faciant  ues  numeros  arithmetic* 
proportionales. 

7.  Invenire  duos  numeros  quorum  excrfTiis  fit 
7.  Sc  excefTus  quadratorum  fit  joo.roajor  quam  7. 

8.  Invenire  tres  numeros  ita  ut  primus  cum 
numero  73.  fummx  reliquorum  fit  duplus,  fccun- 
dus cum  73.  fummx  reliquorum  fit  triplus,  ter- 
rius cum  73.  fummx  reliquorum  fit  quadtuplus. 
Supponatur  fumma  trium  efte  1 R.  cum  primus 
■+  7b  & duplus  fecundi  Sc  tertii  addatur  utrobi- 
que  primus  j erit  primus  ter  -*  7 3.  duplus  trium, 
feu  xqualis  iR. quarc  primus  -+  14-i-—  iR.Scc. 

9.  Tres  numeros  invenire , ita  ut  primus,  cum 
media  parte  fummx  reliquorum  faciat  41.  Secun- 
cundus  cum  trientc  reliquorum  faciat  36.  Sc  rer- 
tius cum  duodccima  parte  primi , Sc  fecundi  fa- 
ciat 39.  Sit  primus  iR.  See. 

10.  Numerum  quemlibet  ut  30.  divider?  in 
duas  partes,  quarum  prior  duSIa  in  10.  numerum 
efficiat  20.  unitatibus  majorem , produdo  ex  le- 
cunda  in  40. 

II . 'Numerum  quemlibet  ut  jo , ita  /ecare  ut 
genitus  ex  prima  pane  in  10.  fit  triplus  geniti,  ex 
fccunda  parte  in  30. 

11.  Tres  numeros  reperire  in  cominua  propor- 
tione fcfquirertia , ira  ut  produdius  ex  minorc  in 
medium  fitmajoris  quintuplus. 

Numeri  ponantiu  9R.  nR.  jfiR. 

13.  Numerum  quern cumque  ut  80  in  tres  par- 
te* divider?  , ira  ut  primi  du&a  in  4.  Sc.fecundi 
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in  3.  & tcitii  in  7.  producantur  tres  numeri  in 
coniinui  proportione  quadruple 

14.  Damm  nutnermu  uc  178.  in  trcs  partes  di- 
vidcrc  , at  divisi  priroi  parte  per  y.  6c  fecundl 
mulciplicata  per  8.  6c  tertia  divisi  per  6.  idem 
Temper  nomcrus  proveniar. 

ly.  Duos  numcros  in  proportione  tripla  repe- 
rire  ; ita  ut  quadrans  minoris  in  mediam  partem 
nujoris  dudus,  producat  numerum  90. 

16.  Numerum  invenire  qui  multiplicatus  per 
quemcumque  numerum  ut  5.  produdum  cfficut, 
per  quern  fi  dividas  numerum  6o.quotieus  ad  nu- 
merum inveneura  rationcm  habcat  fcfquialtcram. 

17. Tresnumcros  Arithmetic^  proportionalcs 
reperire \ ita  ut  numcrus  ex  corum  continua  mul- 
tiplicat ione  produ&us,  nempc  ut  primus  in fecun* 
dum  , flr  produdus  in  tertium  ducatur,  fit  corum 
fummx  quintuple. 

Pofitis  numcris  tR,  iR.  jR.  invenietur  xqua- 
tio  1 c.  — yR.  vel  per  hypobibafmum  iq—  51 
office  igititr  iR.  radix  quad  rata  numeri  y. 

18.  Numerum  quadratum  invenire  , qai  in 
fuam  radicem  quadrat  am  dudus  faciat  64  Sic  ilie 
numcrus  iq.  cjus  radix  eric  iR.  ducatur  in  fuam 
radicem, produdus  crit  ic.  ergo  ic.i  .64.  cduca- 
tur  radix  cubica  nempc  4.  cajus  quadratum  16.  fa- 
tisfuclt  quxftioni. 

19.  Numerum  invenire  cujus  radix  quadraia 
ad  ejufdem  radicem  cubicam  rationcm  habcat  tri- 
plam.Ponatur  numcrus  utramquc  radicem  habens, 
nempc  lqc.  cjus  radix  cubica  crit  iq.  & quadrat  a 
ic.  eft  ergo  arquatio  inter  ic.=)q.  & per  hypo- 

bibafimitn  3.  cujus  quadraro  cubus  719. 

eft  numcrus  quzfitus  radicem  habens  cubicam  9. 
quadratam  17. 

xo.  Quinque  numeros  invenire,  ita  ut  quacuor 
fine  primo,  efficiant  1x7.  6c  quatuor  fine  fecundo 
efficiant  119.  & quacuor  fine  terrio  efficiant  104. 
& quacuor  fine  quint097.  Ponatur  quincus  qui  6c 
maximus  iR. 

xi. Duos  numeros  invenire  in  proportione  tri- 
pla, ita  ut  unus  in  alterius  quadratum  dudus  effi- 
ciar  19X. 

ai.  Quemcumque  numerum  m 3o.inrres  par- 
tes continue  proportionalcs  dividere , ita  ut  pro- 
dudus  ex  prima  in  tertiam , fit  quadruplus  pro- 
dudi  ex  primi  in  fecundam. 

15.  Invenire  numerum  qui  dudus  in  7.  nurae- 
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rum  efficiat , cui  fi  adduntur  69,  fiat  fumma  cdu- 
pla,  numeri  inventi. 

14.  Datum  numerum  ut  10.  dividere  in  duas 
partes  quarum  cubi  efficiant  370.  numerum  majo- 
rem  quarti  parte  cubi  ipfius  10. 

ay.  Numerum  reperire  cujus  cubus,  fit  nonen- 
plus  quadrati  fui. 

16.  Duos  numeros  reperire  in  proportione 
qtiintupla  , ita  ut  minore  in  quadratum  tnajoris 
dudo,  producatur  500. 

X7.  Invenire  numerum,  qui  cum  fuo  quadrante 
fupcrec  1 00.  eodem  exccffii  quo  100.  eumdem  nu- 
ll erum  fuperat. 

a8.  Progrcffionem  Atithmeticam  conftitucre, 
cujus  primus  fit  y.  ultimus  10.  6c  fumma  om- 
nium ic/f. 

a 9.  Progrcffionem  Geottvetricam  conftituero 
in  data  proportione  ut  fefquialtera,  cujus  ultimus 
terminus  dacus  fit  19683.  6c  fumma  yycoy. 

30.  Progrcffionem  Geometricam  ut  lclquulte- 
ram  conftitucre,  dato  primo  rermino  1718.  6C 
fummi  JJ59}. 

3 1.  Datum  numerum  uc  40.  in  duas  panes  di- 
videre, ita  ut  fumma  quadratorum  fit  9x8.  major 
quam  800.  dimidium  quadratum  numeri  40.  6c 
minor  quam  1600.  quadratum  ejufdem  mime* 
ri  40.  Supponatut  primus  10  -*•  iR,  & alter 
10  iR. 

31.  Invenire  duos  numeros  in  proportione 
quintupla,  qui  fe  fuperent  quocumque  exceflu. 

3 3. Invenire  numerum  1 quo  fi  fubtrahas  duos, 

verbi  gratia  100.  6c  xo.  roajus  refiduum,  minoris 
fit  triplum. 

34.  Dare  numerum  quern  fi  & duobus  numeris, 
veibi  gratil  100.  6c  xo.  fubtrahas  ) majus  refi- 
duum minoris  fir  quadruplum. 

3 y . Invenire  duos  numeros, ica  ut  prior  acceptis 
It  pofteriore  30  unitatibus,  fit  refidui  duplus. 

3 6.  Invenire  trcs  numeros , ut  bini  fimul  futn- 
ti , faciant  imperatos  numeros  : verbi  gratii  pri- 
mus , 6c  fecundus  efficiant  ao.  fecundus  6c  ter- 
cius  30.  tertius  6c  primus  40.  fir  fumma  om- 
nium iR. 

37.  Quatuor  numcros  reperire , ut  rerni  quique 
imperatos  numeros  efficiant. 

3 8.  Invenire  duos  numcros  , qui  tales  fint , ut 
intervallum  ipforum,  6c  produdus  ex  eorum 
multiplicationc  numeros  propofitos  efficiant. 
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LIBER  TERTIVS- 

Ver£  hottenus  cxplicuimut  circ a regulom  algebra  communia , ft  fa  a lwr*  fiurunt, 

! utpote  oquotionihm  ftmpluthus  contenta  i "hoc  eft  vil  rochds  cum  numcro  ohfo. 

■ Into , vet  alteriut  cujufcumque  poteftotts  , fimplicic  & uu/lcr  modo  officio  cum  .i 

todem  numero  ahfolulo  , cujut  roiutm  txtrohtudom  pracepimw.  Idem  ilium  ex. 
plicoudum  eft  in  oquatiomhus  compejiiis  , cum  eulm  communiur  rodix  fit  in  ■ 
quoftione  , tom  inqttirimm  , & extrahimm.  Preponatur  emm  oquolio  i q.  -+  4R.=  x». 
quorum  rodix  illius  quodroti , quod  outturn  4.  radicibuc  o quote  eft  /turners 

Dtcunturba  oquationes  quodrotico  affetto  Job  Uteri,  fr  cocffcunte  longitudine.  Sit  c //mi 
quodratum  AB , cujm  lotus  AC , out  BC.  adjungaturUnea  CD,  dtceturCD  coefficient  longitude. 

Fietque  iq.  -*  3 R.  it  out  CF  fit  plenum  fuh  coejficieuteCD , 3.  & 

Jut  latere  CB , 1 . Quart  quodrotum  efficitnr  odjunttcene  ploni  ,fuh 
latere  BC , ft t deficients  CD  , ftque  IQH*  3R idem  quod  pU. 
num  AF:  fed  de  hit  fifths  inferiits  ; poffint  autem  efte  tret  offe- 
ttionet  quodroti. 

Prime  poteft  efjfici  adjunct icne  plani  fuh  coefficients , ft  fuh  la- 
tere , feu  radiee,  ul  cum  numeruc  tadteum  ajfirmatur  de  quadrate  ftficut  in  hoe  example. 

Secnndo  poteft  affia  quodratum  multta  , feu  negatione  ploni  fuh  latere  dr  deficient  ut 

•q— ) R- 

Tertto  poteft  quodratum  negari  de  plane  fuh  eeefficitnte , ft  fuh  latere  ut  ^ R.  — j q. 

Notondum  item  aliquot  folum  quodratum  relmqutre , C ajfettionem  adjungere  tpjt  home - 
pence  comparationis ml  ft  preponatur  hoc  oquolio  iq.-vjR.  — io,  effet  eadem  vinualiter 
10- — 3R.  nam  per  ant  it  he  fin  3R.  tranjit  ah  unapaneaquattonii,ioaliomjuhieo- 
trario  ftgno.  Pariter  ft  preponatur  hoc  oquolio  iq. — 3R  = 4.  poteft  fieri  aka  1 q.— 4 -+  3R. 
denique  ft  ponaturh.ee  3R.— -iq.— g.  poteft  mutari  in  hone  jR.— 8.-+ iq  .ft  tn  hone  3R— 

*•— '<3-  f‘*  iq^rijR 8.  tt  hoc  mode  iliac  concipiemm  deinceps  , ut  iq.  maneat  folum 

ex  una  parte  comparationis  : quarimut  igitur  regulam  genepalem  ad  inventendam  radium 
quadrat  am  quodroti  ito  qffetti. 


A2.  C 3D 


PR.OPOSIT10  1, 


Problem  a. 

Xddix  quadratafumme  quadrat! femiffis  rad! cum, 
& numeri  abfiluti  vet  rtfUtd  fubiratto  numere 
abfelme  ex  quadrate  femiffit  rad, cum  , out}*, 
vet  muUlata  eadem  femffe  exbibet  radicem 
quadratam  aquationum  quadrancarum. 

Explicatur.  Priro&  regula,  fi  proponarur  xqua- 
rio  s in  qua  quadr&tum  afficicur  piano  fub  radiee 
& cocfficiente. 

PrimA  adde  vel  fubtrahe  ex  quadraro  femiffis 
radicum  numcrum  abfolutum  prouc  hie  numc- 
rus  abfolutus  habuerit  fignum  -+  aut  — . 

Hujus  aggtegati , aut  refidui  extrahe  radicem 
quadratam. 

Tertii  huic  radio  addc , ycl  fubtrahe  femilfcm 
numeri  radicum , prout  numcrus  radicum  affe- 
^as  fueric  figno  -+  aut  figno  — , hscc  fumma 
aut  reiiduum  crit  radix  quzfita. 

In  excrnplo  meli&s  regula  intelligetur.  Propo- 
natur  hzccquatio  1q.lzz71.-6R.  femiffis  ra- 
dicum eft  3,  cujus  quadrate  9 adde  7a.  numcrum 


abfolutum, cum  vhmaliter  praferat  fignum-*  ,fiec 
fumma  8 1 , ex  qua  educes  radicem  quadratam  9. 
Ex  ea  fubtrahe  j.  femifiem  radicum  6.  cum  radi- 
ces prxferant  fignum  — & reftabit  6 radix  qux- 
fitajnam  illius  quadratum  36.6  radices  funtetiam 
36.  Clarutn  autem  eft  71.—  3 6.  feu  36.e(Te  qua- 
dratum radios  6. 

Sit  fecund6  iq.  “ 6.  R.  -+  71.  adde  pariret 
71.  ouadrato  9.  femiffis  radicum  3.  Quia  numc- 
rus abfolutus  prxfert  fignum  -+  fitque  fumma  81 
e qua  extraho  radicem  quadratam  9.  cui  addo  3. 
femifiem  radicum , quia  numerus  radicum  prx- 
fert fignum  -+.dico  quadratum  numeri  n.  efle 
xqualem  numero  71 , -+  plus  1 1 fexies  furopta 

Terti6  proponatur  iq.  ZZ  18  R.—  71.  qua- 
dratum femiffis  radicum  feu  9.  eft  81.  a quo  lub- 
traho  71.  Cum  id  indicet  fignum  — rclinquunrur 
9.  cujus  radix  quadrata  3.  addarur  femiffi  radicum 
9.  fit  radix  11  tat  is  fact  ens  quzftioni. 

H*c  tamen  xquatio  amphibola  eft  duas  habens 
radices  latisfacicntcs  quzftioni.  Si  igitur  radix 
extra&a  j.  auferatur  ex  CemiCCe  radicum  9.  reftabit 
6.  alia  radix  farisfaciens  quzfttoni. 
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PROPOSITIO  II. 

Theorema.' 

Demonjiratur prim*  praxicfolvend*  equal  ionic 
quadratic*.  * 

Praxis  prima  verfabatur  circa  xquationem  hu* 
Jtifmodi  iq.  71. — 6R. 

Sic  linea  AD  xqualis  later i,  feu  radici  qux  in- 
quiricur  , illi  in  dire&um  adjiciatur  Ad  6 unita- 
tum , feu  xqualis  numero  radicum  j hxc  bifariim 
Iccerur  in  D,  erirque  AD  , trium  uniratum  femif- 
fis  numcri  radicum  , excitetur  fupra  lineam  BD 
quadratum  DF , du&aque  diagonali  EB  , aganrur 
AG, IK  cruntquc  quadrata  AI,DF  (per  4.1  .Eucl.) 
item  re&angula  DH  , H F xqualia  crunr,  ficut 

ck.dh. 


Inveftigo  primb  quadratum  DF  , hoc  modo  ; 
dicitur  quadratum  AI  , cojus  latus  quxtitur  efle 
71. minus  6R.hoc  eft  fi  inreliigantur  illi  quadrato 
addi  6 ■ R.erit  71*  fed  6 Radices  funt  te&angulura 
comprchenfum  fub  AC  qux  eft  6.  Sc  Tub  radice 
AH  , feu  rc&angulura  CH  , aut  re&angula  DH, 
HF  illi  xqualia:  habemusergo  Gnomonem  DIG 
cfTc  71.  cui  fi  addatur  KG  quadratum  femiflis  ra- 
dicum AD  , feu  9.  Kabebitur  totum  quadratum 
DF  ciTc  81.  c quo  fi  extrahas  radicem  quadra- 
tarn  9.  habebitur  BD  , Sc  fubtrahendo  AD  j.  re- 
ftabit  AB  6 unitatura,  quod  crat  demonftrandum. 


PROPOSITIO  III. 


Theorema. 

DemonJIratur  fecund a praxis  fo!  vend*  aquations* 
quadratic*  iq.  iz;6R.  -+  71. 

Fucrat  fecundo  loco  propofita  hxc  xquatio 
iq.Z=6R.-+  7l. 

Sit  AB  radix  qux  inquiritur.  Sc  AC  jymatur 
•qualis  numero  radicum  , qux  bifariam  divida- 
tur  in  D.  Turn  fuper  AB  deferibatur  quadra- 
tum AE , du&aquc  diagonali  BF , ducantur  per- 
pendiculars DG  , Cl.  & pe^punftaG  Sc  K pa- 
rallel NM,  G H inquiritur  prim6  quadra- 
tum I7H. 

Dcmonftratio.  Dicitur  in  xquationC  quadra- 
tum AE,  eftexquale  numeto  abfoluto  -f  valore 
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6 Radicum,  fed  rciftangulum  AI  eft  valor  6 Ra- 
dictim  , cum  fit  comprehenfum  fub  AC  numero 
radicum , Sc  radice  AF.  ergo  re&angnlum  CE  eric 
numcrus  abfolutus7a.Si  pro  rc&angulo  LE  fub- 
ftituas  DK  illi  xquale  , cric  Gnomon  L M C O 
xqualis  numero  71 ; cui  fi  addas  quadratum  OL 
7.  femiffis  numeri  radicum  DC , habebis  totum 
quadratum  DH  81.  Sc  extrahendo  radicem  cog- 
nofcctur  DB  9.  cui  addendo  AD  femiflem  numcri 
radicum  cognofcctur  tota  AB. 


PROPOSITIO  IV. 

Theorema. 

DemonJIratur  tertia  p rax  it  aquat  ionic  quadratic a 
iq.=  i8*.  — 71. 

Tertium  cxcmplum  xquationis  quadratics 
crat  xq.=  18R — 71. 


Sit  AB  xqualis  numero  radicum  1 8 , qux  bi- 
fariim  dividatur  in  C , cruntquc  AC , CB  lingu- 
Ix  9.  Sc  quadratum  Cl  crit  81.  inquiratur  AD. 
Radix  quadrati  AE  , fiipponitur  cnim  AE  efle 
quadratum  ficut  & C 1 > dud  a autem  diagonali 
HB  , Sc  parallels  LM  , erunt  re&mgula  PL  , PG 
xqualia  , funt  cnim  lincx  DA,  DE  xquales , funt 
ctiam  xquales  BC  fcuCA  , Sc  B1  feu  DP  i quare 
EP  Sc  CD  xquales  erupt  feu  FP  & PK. 

Demonftratio.  Propofita  xquatio  aflerit  quod 
fi  cx  valore  18.  radicum  fcq  re&angolo  AG  com- 
prehend) fub  AB  numeto  radicum  Sc  radice  AF, 
fi  inquam  cx  tali  rc&angulo  auferas  71.  habebitur 
quadratum  AE  , eft  ergo  DG  , aut  Gnomonem  fi 
fubtrahas  ex  quadrato  Cl  femiflis  radicum  CB 
reftabit  quadratum  NP. Quare  jubemus  inregula, 
lit  numcrus  abfolutus  fubrrahatur  ex  quadrato  fe- 
miflis numeri  radicum,  fcilirct  ex  81.  fubtrahitur 
71.  reftat  9.  pro  quadrato  NP.  excrahimus  radi- 
ccm  quadraum  habcmufquc  CD  , cui  fi  addamus 
femiflem  numcri  tadicuni  feu  AC  9 fiet  AD  radix 
quadrati  AE. 

Oftendo  iifdem  pofitis  quadratum  DL  fatisfa- 
ccrc  quxftioni , nempe  pofita  AB  pro  numero  ra- 
dicum.cric  rc&angulum  AL  valor  radicum, xqua- 
tio autem  indicat  fi  fubtrahas  71.  ex  AL  reftabit 
quadratum  DL,eft  igitur  AK  71. AK  autem  coin- 
ponitur  ex  AN,&  CK,  pro  AN  fubftituo  CL,  Sc 
pro  C K , re&angulura  K I eritque  Gnomon , 
PLDN  xqualis  71.  Quare  fi  cx  quadrato  Cl, 
femiflis  numeri  radicum  , auferas  71  i habebis 
quadratum  N P cojus  radicem  N K , aut  CD,  fi 
fubtrahas  ex  femifle  radicum  BC  , habebitur  BD 
radix  quxfiia. 
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PROPOSITIO  V. 


PROPOSiTIO  VI. 


% Thcorcma. 


Theorems. 


Method*  Diophanti  , explicandi  aquation* 
quadrat i ajfetti  fab  latere  & coirfjictente 

s 

Praxii  Diophanti  fcri  cum  fupcrioiibus  coin- 
cidic  , quamvis  prima  frontc  divcrfa  videatur  , 
hanc  in  exemplo  diverfitatcm  , Sc  convenientiam 
aptiffi.ne  aperiaro. 

Proponacur  h*c  squatio  yq  -f  10R  zzz  i7y. 
qu*  euro ifta  coincidic  yq — — 10R. 

Prim  6 mulriplica  numcrum  quadratorum  y. 
per  numerum  abfolutum  175  , huic  addc  15.  qua- 
dratum femiffis  numeri  radicuin,famma  crit  900. 
cx  qua  extrahes  radieem  quadratam  yojex  ca  fub- 
ftrabe  j.fcmiflcm  numeri radicum,reftabit  xy. va- 
lor quinque  radicumjdividc  per  y.  numerum  qua- 
drarorum  habebitur  valor  unius  radicis. 

Dcmonftratio  per  comparationem  praxis  Dio- 
phantc*  cum  vulgari  inftituctur. 


COMMUNIS. 


A.  yq  h-  ioRzzri7y. 

B.  iq  -+  iRz;  jy. 

Seu  iq=  jy 1R. 

C.  q.  femiffis  numeri  radicum 

D.  numerum  abfolutum 

E.  Summa 

F.  Radix  quadrata 

G.  Subtrahe  femilTem  radicum 

H.  Reftat  y.  valor  unius  radicis. 
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DIOPHANTI. 


K.  yq  -*  ioRzz:  17/. 

L.  i7y. 

M.  Per  y.  numerum  q.  multiplica. 

N.  Produikus  87 y. 

O.  Addc  ty.q.  femiffis  radicum. 

P.  Summa  900. 

Q;_  Radix  q.  30. 

R.  Subtrahe  y.  femiflem  radicum. 

S.  Reftat  ay.  valor  quinque  radicum. 

T.  Divide  per  y.  numerum  quadr. 

V.  Reftat  y.  valor  unius  radicis. 


i.  Praxis  Diophanti  in  explicandi/  aquation#* 
quadratic  is  4q— — 16RHZ660. 


Sit  propofita  sequatio  4q  — 1 6R 660.  ifti 
zquivalens  4q  ZZI16R  -*  *6o,  eft  ctgocafus  f©- 
cundus  praxis  coromunis. 

communis. 


A 4 q.rzz  16  R.  -+ 

B 1 q.zzr  4R.  -+• 

C qu.  femiftii  radicum 
D numerus  abfol. 

E Summa 
F Radix  qu. 

G Semiffis  Rad. 

H Valor  radicis 

PRAXIS 


660t 

i6y. 

/•{■AMe 

i6j.» 

I69. 

'JjAdfc 

diophanti. 


K.  4 q. — i6R.= 

L.  Numerus  abfol. 

M.  Per  numerum  q.  4.  multiplica. 

N.  Produdus 

O.  Quadratum  femifi  R. 

P.  Aggregatum 

Q.  Radix  qu. 

R.  Semiffis  Rad. 

S.  Summa 

T.  Divide  per  num.  q. 

V.  Rcftabit  unius  radicis  valor 


660. 

660 . 

*7°4- 

60. 

4.  - 

>5- 


Eodcm  roodo  demonftratur  h*c  Diophanti 
praxis  quo  fuperior;  oftendaro  enim  ftmiliter  ra- 
rionem  aggregati  E , 169  ad  aggregatum  P 1704. 
cfle  duplicaram  rationis  1 ad  4.  & confcqucnter 
radices  F Sc  q efle  at  * ad  4.  & additis  G & R, 
qu*  funt  in  eadem  ratione  H & S eft*e  ut  1 ad  4. 
quote  dividendo  S per  4.  numerum  quadratorum 
fient  H & V equates. 


PROPOSITIO  VII. 

Theorem  a. 


Praxis  communis  primb  jubet  dividerc  fingu- 
los  terminos  jequationis  A per  y . numcrum  qua- 
dratorum > ut  fiat  aquatio  B,tum  addicur  numero 
3 y quadratum  diroidiarum  radicum  fitquc  numc- 
rus  E c quo  cducitur  radix  quadrata. 

Praxis  Diophanti  relinquit  zquationem  K , 
quod  perinde  eft  ac  ft  squat io  B multiplicata 
clTet  per  y.  turn  raultiplicatur  numerus  L i7y. 
per  y.  numcrum  quadratorum  ficque  numerus 
N 87 j.  Eft  ergo  D yy.  ad  87J.  in  dtiplicata  ratio- 
ne 1.  ad  y , cum  intervcncrit  duplex  mulciplica- 
rio  per  y : & cum  quadratum  C ad  quadratum  O 
fit  etiam  in  duplicata  ratione  ( per  10. 6. ) fumma 
E ad  fummam  P erit  in  duplicata  ratione  1 .ad  y .Sc 
cum  radices  fint  in  fubduplicata  ratione  qua- 
dratorum , erit  radix  F,  ad  radieem  30,  ut  1 ad  y. 
Cum  autem  femiftes  radicum  1.  Sc  y.  fint  etiam 
in  cadcm  ratione , fada  utrinque  fubrra&ione  eric 
H ad  S.  ut  1 ad  5;  quarc  fi  S dividatur  per  y.  nu- 
mcrum  quadratorum  , cnint  H,  Sc  V iquales. 


3.  Method*  Diophanti  in  expUcdndis  aquatloni - 
but  quadratics  in  quibtu  quadratum  negator  da 

radicibtu  5 6R 4q.zzz  191.  vel  4q.zzzy  6R. 

19a. 

COMMUNIS. 


A.  4q.  =y6R— 191. 

B.  iq irz  14  R. 48. 

C.  qu.  femiffis  radicum 

D.  Numerus  abfblutus 

E.  Rcfiduurn 

F.  Radix  quadr. 

G.  Semiffis  numeri  Rad. 

H.  Valor  unius  radicis 

Vel  ex  G femifle  Num.  radicum 
F.  Subtrahimus  Radieem  quadram 
Reftat  K Radix  minor 


49-  . , 

48.  Subtrahe 


DIOPHAN 
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DIOPHANTI. 

■A.  4~j6R lyi. 

R.  Numcrum  abfolutum  iji. 

M.  Per  numcrum  qu.  raultipl.  4. 

N.  Produ^um  Subtrahe  76Z. 

O.  Ex  quadrato  femiffis  R.  784. 

P.  Refiduuru 

Q.  Refidui  Radix  q. 

R.  Semiffis  numeri  Radicum 

S.  Fir  fumma  Rad. 

Tc  Divide  per  numcrum  q. 

V.  Habebis  valorem  unius  Radicis 
Vel  ex  femifle  numeri  Radicum 
Subtrahe  radicem  invencam  q 
Reftat  valor  4 radicum 
Divide  per  numcrum  quadratorura. 

Kcftabic  V valor  unius  radio's 

Eadem  Dcmonftiatio  huic  methodo  applicari 
poicff. 


55  mmeam-oa 
PROP  OS  1TI  O IX* 
Problema. 

?r*xit  reductnd*  *qu*t»nu  quadratic*  iq.  — 8^ 
— 4 tj.vtl  iq~8tf  ^415. 

Eadem  methodo  folvere  poterimus  hanc  arqua- 
tionem  iq — 8R.z=;4ij.  All'umatur  latus  iR. 

- 4.  ur  cjus  quadratum  quam  proximi  acccdac 

ad  propolttum, multiplica  1 R. 4 per  1 R. 4. 

ut  habeas  cjus  quadratum ,producerar  iq.— . 8R. 
H*  1 6.  paul6  majus  quam  requiratur;  adde  ergo 
homogcnco  comparationis  16.  fict  xquatio  iq. 

— 8R,  -+  1 6 Z zz  44 1 . utriufque  extrahatur  ra- 
dix. habemus  1 R.  — ■ & *1.  habcmus  ergo 
xquatinnem  iR.  — r 4.  zzzz  11.  adde  uttinque  4. 

Habebimus  arquationcm  iR.—  xy. 


$*• 

4- 


a8. 

4* 

*4- 

4. 

6. 


PROPOSITIO  VIIL 
Problema. 

Proxu  reducend*  *qu*tionis  quadratic*  iq. -+ 
10R.ZZZ96.feu  iq.  in:  96. — 10  £ 

Proponatur  zquatio  iq.  H-  10  R.  ~ 96.  fol- 
Venda  nempe  quxritur  valor  unius  radiejs.  Su- 
lfur latus  quadrati  nempe  1 R.  cui  addatur  fe- 
miflis  numeri  radicum,  fietque  1 R.  -*  j.  fac  il- 
lius  quadratum  multiplicando  iR.  h-  5.  per  iR. 
-f  y.  (Set  quadrature  t q.  -+  10  R.  ay.  quod 
quadratum  inajus  eft  quam  prim6  propofirum 
quadratum  iy  unitatibus.  Addanrur  hx  xy.  uni- 
rates fietque  xquatio  iq.  -+  ioR.-+  ij: — tat, 
uttiufquc  hoc  eft  iq.  -*•  10  R. -+•  15.  Sc  111; 
extrahanrur  radices  quadratx  , qu*  crunt  iR. 
*+  j.  & 1 1.  Sc  quia  quadrata  funt  «qualia,radices 
equates  erunr , quarc  erit  cquatio  iR.  y — 
11.  & fubtradis  y unitatibus.  Reftat  una  radix 
cqualis  6. 

Demonftratia  Proeedit  quafi  per  arrentatio- 
nctn  , quxrimus  enim  radicem  qu*  mulriplicara 
per  feipfam  faciat  quadratum  , affcdum  codcrfl 
modo  quo  in  xqtiatkme  exhibetur  j quarc  non 
debuit  efte  radix  pura  , fed  radix  cum  addito.  Ad- 
dimus  igitur  dimidium  numeri  radicum , ut  idem 
numerus  radicum  proveniat.  Quadratum  autem 
quod  prodnritut  erit  paulo  majus  quam  fit  illud 
quod  exhibetur  , nempe  xy  unitatibus  : quart  ft 
addanrur  hx  xy.  unitates  homogeneo  compara- 
tionis fict  xquatio  inter  duo  ilia  quadrata  , Sc 
confequcntcr*  erit  xquatio  inter  radices  nempe 
iR.  -+  y zr:  1 1.  Convcttimus  ergo  *quationcm 
quadraticam  in  quadraticam  fimpheem : Sc  artifi- 
emm  in  eo  confiftit  quod  ptoponitur  radix  qu* 
latisfacere  creditur  qu*ftioni. 

H*c  praxis  diligentcr  notanda  eft  , potcftque 
habere  ufum , q^ties  occurrunt  alic  xquationcs 
difficiliores. 


PROPOSITIO  X. 
Problema. 

Praxia  reducend*  aejiiatitnit  quadratic*  lq.-+7Jt 
— vel  iq.zz:  xo  R — 7;. 

Sit  hxc  zquatio  iq.~to  R.  — 7;.  hand 

ftonnulH  revocant  ad  hanc  iq.  10  R.  H-  7^ 

— o.  Aftiime  pro  radice  iR.  - — 10.  hujus  qua- 
dratum erit  iq.  — — xo  R.  ~f  100.  majus  quant 
propofitum  if  unitatibus.  Habemus  ctgo  equa- 
tion cm  1 q.  — — 10  R.  -+  loolZZay.  extrahan- 
tur  radices  quadrat*  qu*  xquales  crunt ; nempe 
1 R*  • • 10  zzzj.  Sc  additis  10.  erit  xquatio 
I R.—  iy. 

Eaa:s2S9t?0fieee®©eQ5025e5gQ'sgeg.  gsegs-ssKi 
PROPOSITIO  XL 
Problema. 

Jliethodus  uni ver falls  Stevini  in  reducendis 
aquatitnibm. 

Hxc  methodus  univerfaliflima , non  ccnfcbi-* 
tur  Geometries , t6  quid  per  attentationem  pro- 
ccdat : in  eo  igitur  confiftit  at  aflumat  numcrum, 
quera  facisfaccrc  quxftioni  exiftimar  , eumqufi 
examiner  fecundum  quxftionis  circumftantias,  ut 
cxemplo  clarius  patebir. 

Sit  propofita  xquatio  iq  -+  7J  — igR.  exi- 
ftimetur  10.  efte  valor  unius  radicis  etuntque  xoR 
ZZz  xoo.  unum  quadratum  erit  too.  cui  addendo 
75.  fient  iyf.  quadratum  ergo  deficit  & radicc. 
Augcatur  valor  radicis , & ponatur  efte  15  ; qua- 
rc xo  R.  efficient  500.  quadratum  radicis  1 y . eft 
lxy.cui  adde  7y.  fict  zqualitas  inter  xxy.  -t  7$, 
ZZZ  500. 

Hxc  praxis  non  eft  negligcnda,  potcftque  ill 
infolubilibus  adhiberh 


Ttm.  /, 
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PROPOSITI  O XII. 


Problem  a. 

Jnvefligetio  Geometric a quadrat!  equal  it  numero 

abfoluto  — aliquil >u*  radicibw  ex  Nome. 

Proponatur  hie  numenis  yy  — — 6K.  qu*ritur 
radix  illius  quadrati,  hoc  eft  quxritur  radix  cujus 

quadracum  xqualc  fit  y y 6R.  proponiiur  ergo 

xquatio  iq.  — yy.  — 6 R.  vel  quod  idem  eft 
55  — iq  — GR- 

Supponatur  redka  A B pro  numero  radicum  , 
fedka  bifariim  in  C.erigatur  perpendicularis  CD, 
qux  fit  radix  numeri  abfoluti  yy.  connc&atur 
CD  cui  CE  fit  xqualis  : dico  quadratum  redkz 
BE,  cum  rcdkangulo  fub  AB,  BE, efle  xqualero  nu- 
tnero  jy.  feu  quadrato  reft*  CD. 

Demonftratio  (per  47.1.)  quadratum  xc&x 
BD  feu  CE ; xquaJc  eft  quadratis  CB , CD  i Ted 


Quarc  ad  inveniendam  radiccm.  Adde  numc- 
ro  abfoluto  , feu  quadrato  ex  CD,  quadratum  ex 
CB  femiflis  radicum  , ut  habeas  aggregarura  , feu 
quadratum  BD  ,aut  CE  cujus  radix  quadrata  eric 
CE  : huic  adder  AC  fcmilfem  radicum  , hibebif- 
que  AE  , cujus  nempc  quadratum  xqualc  eft  va- 
lori  radicum  •+  numero  abfoluto  (cu  quadrato 
ex  CD.  Atque  hoc  modo  dcraonftratur  fecundus 
cafus. 

iffiflfiflBttfflKfiaw.aflttBEffl  e9fi5e9ee»«.«eee5a 
PROPOSITIO  XIV. 
Problems. 

/ rtvrjllgatlc  Gtometrica  quadrati  equal! s aliquibut 
radicilms  — numero  abfoluto  ex  Nonio. 

Proponatur  hxc  arquatio  iq.  = 18  R. — yt». 
vel  iq.  -+  y6.zzz  18  R. 


I £ 
B K 

D 

G T 

quadratum  ex  CE  ( per  4.1. ) xquale  eft  quadra- 
tis ex  CB,&  BE,5c  rcdkangulo  bis  fub  CB  Sc  BE, 
hoc  eft  rcdkangulo  fub  AB  , BE;  ergo  quadrata 
CD  , CB , xqualia  Turn  quadratis  CB  & BE,  Sc 
rcdkangulo  fub  AB , BE  , Sc  auferendo  utrinque 
quadratum  CB,  erit  quadratum  CD,  xqualc  qua- 
drato BE , & rc&angulo  fub  AB  , BE.  Quod  erae 
demonftrandum. 

Qiure  hare  xquatio  facile  reducetur.  Addc 
quadratum  CB  femiflis  numeri  radicum  , ad  qua- 
dratum CD  , feu  numcrum  abfolutum , fit  qua- 
dratum ex  D B,  feu  CE ; quarc  fi  ex  hoc  aggrega- 
te extrahas  radiccm  quadratam  , innotefcet  CE, 
ex  qua  fi  auferas  BC  fcmilTcm  radicum,  reftabit 
radix  BE , per  quam  divides  yy  , feu  numerum 
abfolutum , ut  habcat  6R.  atque  hie  1.  cafus. 

PROPOSITIO  XII L 
Problema. 

Invrftigatio  Geometrica  quadrat i equal  it  numero 
abfoluto  -+  aliquibut  radicibus. 

Proponattir  fecundus  cafus  iq.  ^2  6R.  yy. 
firque  AB  rtumcrus  radiaim  , CD  radix  numeri 
abioluti  yy.  jundka  parircr  redki  BD , cui  xqualis 
fit  CE  , dico  quadratum  reft*  AE  xqualc  efle, 
quadrato  CD  -+  rcdkangulo  fub  AB , AE. 

Demonftratio.  ( Per  1.1.)  quadratum  ex  AE, 
xquale  eft  redkangulo  fub  AE , AB,  Sc  redkangulo 
fub  AE  , EB:  adde  utrinque  quadratum  BC  , Sc 
pro  quadrato  BC  & redkang.  fub  AE  , EB  repo- 
nc  quadratum  CE  illis  xqualc  ( per  6.  a. ) quare 
quadrata  A E , BC  xqualia  funt  redkangulo  fub 
AE  , AB  , Sc  quadrato  CE  tut  BD , pro  quo  re- 
pones  quadrata  BC  , CD  illi  xqualia  ( per  47.  t.) 
Sc  ablato  utrinque  BC.  reftit  quadratum  cxAE 
xqualc  efle  reftai  gulo  fiib  AE  , A B -+  quadrato 
*x  CD. 


r_* — 

Sit  linea  A cujas  quadratum  xqualc  fir  nume- 
ro y 6.  Sitque  linea  BC  xqualis  numero  radiaim. 
18  qux  ita  fccctur  in  D , ut  linea  A fit  media 
proport ionalis  inter  fegmenta  BD,  DC  : hoc  eft, 
ita  fit  BD  ad  A.iicut  A ad  DC  : fint  BE,CF  qua- 
drata fegmentorum  BD  , DC.  Dico  fatisfaccre 
quxftioni  duo.  Primb  pofito  valore  unius  radicis 
linea  BD  , quadratum  cjus  -t  quadrato  linex  A, 
feu  numero  y 6 . elTe  xqualc  valori  radicum , feu 
redkangulo  BH,  comprchcnfo , fub  numero  radi- 
cum BC  , & radice  DE. 

Demonftratio.  Cura  ita  fit  BD  , feu  DE  ad  A, 
ficuc  A ad  DC.  erit  ( per  16.  6.)  quadratum  ex 
A,  feu  numerus  abfolutus  y 6.  xqualis  rcdkangulo 
fub  DE  , DC.  addatur  commune  quadratum  BE, 
erunt  quadrata  ex  A & B D xqualia  rcdkangulo 
BH  , comprchcnfo  fub  numero  radicum  BC , Sc 
radice  BI  feu  BD.  Ergo  habemus  quadratum  BD. 
-+  quadrato  ex  A feu  numero  y 6 xquale,  valori 
radicum  leu  redkangulo  BH. 

Ex  qua  demonftrationc  ita  ad  praxin  defeen- 
dcs  ; nempc  ita  cognofecs  , leu  inveftigabis  la- 
tus B D , ant  D C.  Dividatur  numetus  radi- 
cum BC.  bifariam  in  K ( per  y.  a. ) erit  redkan* 
g ulum  fub  BD  , DC  , feu  numerus  abfolutus  , 
una  aim  quadrato  DK  , xquale  quadrato  KC, 
femiflis  numeri  radiaim;  qnarc  ex  quadrato  fe- 
miflis numeri  radicum,  fubtrahe  numerum  ab- 
folutum y 6.  reftant  if.  pro  quadrato  ex  KD.  cu- 
jus radix  quadrata  KD  erit  y.  hxc addira fcmifli 
radicum  BK  , exhibet  raajus  latus  BD  , Sc  fub- 
tradla  cx  KC , femifle  radicum  exhibet  minus 
latus  DC. 

Scamdb  latus  DC  , farisfacit  quxftioni ; nam 
quadratum  FC  , -+  redkangulo  DG.  feu  quadra- 
to , cx  A , id  eft  numero  abfoluto  f 6.  xqualc  ell 
redkangulo  CG , comprchcnfo  fub  numero  radi- 
cum AB  , & radice  BG , liu  DC 

Denique 


Digitized  by  GOoqIc 


Liber  III. 

’ PROP  OSITIO 


6o^ 

BSSS3$!8!»l!S 

XVI. 


JJ  K C 

*37* 


D 


BK  , hoc  eft  linea  A fit  *qualis  tine*  BK  , durum 
eft  in  talicafu  , quadra  rum  ex  BK  -+  quadrato  ex 
A , feu  nuraero  abloluco  , equate  efle  re&angulo 
BD  , comprehenfo  , Tub  numero  radicutn  BC , 6c 
radice  BE  feu  BK. 

Si  accidat  ut  numeros  radicum  major  (it  qua- 
drato  fomiflis  radicum  > cquatio  folia  eric  , feu 
impoflibilis. 

PROPOSITIO  XV. 

Problema. 

Semiffis  Radici  i quadrata,  aggregati  fx  quadruple 
nHtneri  ab/olmi , & quadrate  radicum, 

vet Refidui fubtratle  quadrupio  ejufdtm  abfoluti, 
ex  quadrate  numeri  radicutn,  anile, am  multi. r- 
ta  numero  radicutn,  tft  valor  unim  r adieu  in' 
ay  nation!  but  quadratic  is. 

H*c  propofitio  eft  aptiffima  cum  numerus  ra- 
dicum  eft  impar  i atque  adeo  dividi  non  poceil 
bifariam.  Sit  extrahenda  radix  quadrata  rx  hoc 
numero  71  — 6 R.  hoc  eft  fit  propofita  hsec 
sequatio  iq.  ILl|i. — 6R.  Ad  quadratum  numc* 
ri  radicutn  36.  adde  quadruplum  numeri  abfoluti, 
cum  numerus  abfolutus  habeat  fignum  -+  ; eft 
aurem  hoc  quadruplum  188.  fit  $24.  cujus  radix 
quadrata  18.CX  qua  fubtrahes  numerum  radicum, 
cum  ferat  fignmn  — . reftabit  n.  cujus  femiflis 
6.  eft  valor  unius  radicis. 

Proponatur  fecund 6 h*c cquatio  »q  — 4R, 
-4-71.  quadratum  radicum  eft  j6.  cui  addes  qua* 
druplum  numeri  71.  feu  288.  fit  film  m a {14, 
cujus  radix  18.  huic  addes  numerum  radicum 
6.  fiet  24.  cujus  femiflis  11.  eft  valor  unius  ra- 
dicis. 

Tcrtib  proponatur  h*c *qnatio  iq.  = 1 8 R. 
— 72.  ex  quadrato  numeri  radicum  314.  fnbtra- 
he  quadruplum  numeri  abfoluti  71.  feu  1S8.ro 
ftat  36  cujus  radici  quadrat*  6 adde  1 8 numerum 
radicum  fit  24.  cujus  femiflis  1 2.  eft  valor  unius 
radicis.  Vcl  eamdem  radicem  qu adrar am  6.fubtra* 
he  ex  numero  radicum  18.  reliqui  12.  femiflis  6. 
eft  valor  unius  radicis. 

Demonftratio.  Quadratum  numeri  radicum 
quadruplum  eft  quadrati  femiflis  numeri  radi- 
cum : ergo  fi  illi  addas  vel  fiibcrahas  quadruplum 
numeri  abfoluti , generator  numerus  quadruplus 
illius  quern  praxis  vulgaris  fuperibs  explicara  in- 
venit.  Quare  fi  ex  to  educatur  radix  quadrata  , 
h*c  erit  dupla  illius  qu*  per  praxini  fupetiorem 
educitur  : fi  igitur  huic  radici  addas , vel  fubtra- 
haa  numerum,  radicum  relinquetur  radix  dupla, 
verc  radicis  , qu*  nempe  educeretur  per  praxin 
communem. 


Theorcma. 

v. 

AiU  omnet  a quatients. 

Quamvis  itifuribs  fimus  traditurimcihodum  rc- 
ducendt  omnes  cquationcs  quantumlibct  inui- 
caras,  quia  tamen  carum  redudtio,  principles  !pe* 
ciofie  nititur  , qu*  ad  fequentem  librumpcui- 
nent , alias  *quationcs  methodo  vulgar i,  feu  an- 
tiqua  folubiles , in  hac  ptopofitionc  aperiam. 

Rcgula  gcncralia  efto  , quoties  exponemes 
terminorum  cquationis  cujufcumque  font  Arith- 
metic^ proportionals,  totics  cquatio  ad  quadra- 
ticam  revocatur. 

Proponatur  primb  cquatio  in  qui  termini , fo 
confequanutr  fine  interruptionc,dico  hanc  cqua- 
tioiicni  ad  quadrat  icam  revoeaxi  polle.  Ut  fi  pro- 
ponatur *quario  iqq,  lz:  30  c.-+  loq.  dico  per 
hypobibafroum  hanc  rcduci  pofic  ad  cquationem 
iq.  zz  joR.  -+  10  fie  cnim  termini  defeendent 
finguli  dtiobtis  gradibus  , quod  fine  dctrimcntu 
*qu.:litatis  fieri  poilb  in  hypobibafmo  ptobavi- 
mus  i fic  pervenietur  ad  *quitionem  quadrati- 
cam  1 q.  izzjoR.  -+  10:  quart  quoties  funt 
termini  fine  interruptioue  totics  in  cquationem 
quadraticam  definitur. 

Secundb  ptoponatut  cquatio  cujus  termini  fine 
interrupt! , ita  tamen  ur  rxponcmes  eodem  inter- 
vallo  Tc  fuperent , quomodocomqoe  taudem  dif- 
ponantur,  feu  quocumquc  otdiue , iu  cquationem 
quadraticam  fiet  defitio. 

Sint  exponentes  4.  a.o.  vcl  a.  4.0.  termini 
cquationis,  tamundem  in  progteflione  Geome- 
tric! inter  fe  diftant : nam  inter  numerum  abfolu* 
tum  cuius  exponens  o.  & quadratum  cujus  expo- 
nens  eft  2.  intcrjicitur  radix : 6c  inter  quadratum 
cujus  exponens  2.  5c  qq  cujus  exponens  4 imer- 
jicirur  cubos.  Idem  dicito  de  hac  cquationc  cujus 
exponentes  eflent  6)  o.  qui  paritec  proportioncm 
Arithmeticam  observant , id  eft  quadrato  cubi, 
cubi , 6c  numeri  abfoluti. 

Proponatur  igitur  pritvb  hcc  rquatio  t q q> 
zz  18  q.  -f  <48.  adhibcatnr  rcgula  communis 
cquationis  quadratic*  »’  mutati  pnus  daii  equa- 
tion in  hanc  iq.  ZZ  18R.  -+  648.  eritq.'e  valor 
unius  radicis  }6.hujus  fi  extrahatur  radix  quadra- 
ta  d.erit  6 valor  unius  radicis. 

Demonftratio.  Vc:b  quadrato- quadratum  eft 
quadratum  , cujus  radix  quadrata  eft  quadratum  1 
ergo  licet  fub  hac  confidera^ione  inquircte  cjtss 
radicem  quadratam.quatn  praxis  communis  exhi- 
bit : quia  autem  ctiam  hcc  radix,  ut  dixi,eft  qua- 
dratum, debec  illius  radix  quadrata  cduci , fi  vis 
radicem  quadratam. 

Idem  dicito  de  quadrato  cubo , cubo  , 6c  nu- 
raero abfoluto , fed  ubi  per  praxin  communem 
innotueric  valor  prim*  radicis  quadrate  , edu- 
ccr.da  eft  radix  cubica  ut  x q c.  -+  6 c.  zz  N. 
demonftratio  eadem , nam  ver£  quadrato  cubus 
eft  quadratum,  6c  cubus  eft  radix  quadrati 
quam  per  praxin  communem  inveftigare  poftu- 
mus  \ quia  verb  hcc  radix  quadrata  etiam  cubus 
eft  , c|us  radicem  cubicam  educere  debemus  » 
ut  habcamus  primam  illius  progteflionia  ra- 
dicem. ^ 
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Ex  quibus  colfcges  vi  iftius  pfixis  eas  tantum 
zquationes  folvi  poffe  quae  maximum  numcrum 
habcanr , ex  quadtato  compofitum  , hoc  eft  qua- 
rum  furama  poteftas  fit  numcrus  quadratus. 

Notandum  autem  fzpc  occurrcic  nuroefos  non 
quadratos,  atquc  aded  qui  vera  radice  carcant, 
cum  tamen  praxis  jubeat  cduci  radicem  quadra- 
tam.  Ex  quo  oriumur  numeri  furdi  de  quibus  in- 
ferius  agendum  eft. 

PROPOSITIO  XVII. 

Problema. 

A 'etltiMo  aquatunit  in  qua  quadratum  afficitur 
adjunclione  plani  fub  radice , & fub  COffficUrttc 
ad  Jimplicem  aquationem  quadratic  am. 

iEquationcs  compofius  voco  cas, in  quibus  po- 
teftas qtiz  prxcipuum  in  iis  locum  obtinct , affi- 
citurparodicis  gradibus  , hoc  eft  ill!  adjunguntur, 
aut  negantur  gradus  inferiores.  Has  ad  fimpli- 
ciores  rcvocare  maxiroam  afferre  poteft  facilita- 
tem  •,  inter  exs  prima  occurrit  quadrat  ica  ut  hzc 
1 q.  -f  8 R ~~  xo.  quz  nquatio  fimplex  non 
eft  , fed  quadratum  quod  primum  in  ca  locum  ob. 
tinet  eft  affcAum  adjunAione  plani  , contcnti 
Tub  cocfficicnte  8.  & Radice.  Hujufroodi  zqua- 
tiones  afteAx  , feu  compoiitz  reduci  poftunt  ad 
fimpliciorcs  ,8c  hxcrcduAio,  vocatur  expurga* 
tio , fitque  adjunAione  aliquarum  pattium  cof  ffi- 
cientis  , quas  uncias  vocanc  nonnulli.  In  quadra- 
tics hzc  expurgatio  fit  adjunAione  medietatis 
coefficients  : in  cubicis  trientis  : in  quadrato 
quadratics  quartz  partis,  Sc  ita  confcquentcr  fc- 
cundum  denominatiooem  ab  exponentc  cujuflibet 
pot  eft  at  is  defumptam. 

Proponatur  hzc  zquatio  1 q.  -+  8 R.  zzz  10. 
Intclligatur  radix  hujus  zquationis  clle  1 R.  cui 
adjungatur  4.  feu  medietas  numeri  radicum  > feu 
coefficients  , ita  uc  fiat  1 R.  -+  4.  fupponatur 
alia  qaantitas  radici  fie  auAz  zqualis  qu*  fit  A, 
ita  ut  fit  zquatio  1 R.  -f  4.—  A .Sc  per  antithe- 
fin  eric  etiam  iR.  Zzz  A — 4.  quarc  hujus  quan- 
titatis  quadratum  eric  zquale  quadrato  unius  ra- 

dicis : igitur  multiplicetur  A — 4.  pet  A 4.  ut 

fiat  ejus  quadratum habebimus  Ax-— -8A  -+  16. 
zquale  uni  quadrato  przeedentis  radicis.Multipli. 
cetur  item  hzc  quamitas  A — 4.  per  8.numexum 
radicu,cum  in  zquatione  prxtcr  unum  quadratum 
inveniantur  8R.ficntque-f  8 A. — j a adde  numeris 
jam  inventis  Ax  — 8 A.  -+  hos  numeros  -f  8 A. 

— *x.  exit  fiirama  Ax  — 1 6.  quz  zqualis  eft 
1 q.  -+  8R.  przeedentis  radicis,  Sc  confcquentcr 
numcro  xo.  Habemus  ergo  aliam  zquationcm  j q. 

— 16. ZZZ  xo.  8c  per  antithefin  iq.  zzz  36. 8c  ex- 
trahendo  radicem  quadrataro,  habemus  hanc  fc- 
cundam  radicem  A efle  ijfcd  fuppofuimus  A — 4 
squari  iR  nempe  radici  primz  zquationis  ergo 
6— 4—  iR  fubtrahe  ego  igitur  4.  cx  6 habc- 
bis  priorem  radicem  cfTe  a. 

Proponatur  fecund^  zquatio  in  qua  quadra- 
tum afficiatur  mulAa  plani  fub  latere  , Sc  cocffi- 

ciente  j ut  iq 4R.  zzz  ix  fupponatur  radix 

iraminuta  medietate  coefficients,  ficque  imminu- 
tc  zqualis  fit  quantiras  A : erit  ergo  rqnatio 
iR.  — xZZ  A.  Sc  per  antithefin  lR.zrzA  -+x. 
& cum  fix  zqualitas  in  radicibus  , in  eorum  qua- 
dra tis  cm  etiam  zqualitas  quart  Ax.-*  4A.-+4. 


xquabitur  uni  quadrato.  Multiplicetur  item  hzc 

radix  A x per 4 , cum  propofita  zquatio 

habcat  negatas  ^radices  fiet  — — 4A. — 8.  addan- 
tar  fimul  At.  -+  4A.  -*  4.  Sc  — 4A — 8.  fiet  At 
— 4.  zquale  iq.  — 4R.  & confeqocntct  erit 
nova  zquatio  iq. « — 4.—  ia.  8c  per  antithefin 
iq.  ; 16.  cujus  radix  quadtata  4.  erat  autem 
»R.ZZzA.-*x.  eft  ergo  zquatio  1R.zzz4.-H-x. 
ergo  primz  zquations  radis  erat  6. 

Tcrti6  proponatur  hzc  zquatio  16 R — iq 
ZZZ  48  fupponatur  8 — A efle  zqualia  »R.  fiat 
quadratum  hujus  binomii  8 — A.  illud  erit  64 — 
16  A.  -»•  At. multiplica  8 — A per  16.  fiet  1x8— 

1 6 A.  fubtrahe  prius  quadratum  ex  hoc  ultimo 
erit  refiduura  64 — Ax. zquale  16R — iq.  przee- 
dentis zquationis , atque  ade6  Sc  comparationis 
homogeneo  zquale  erit.  Habemus  ctgo  xquatio- 
nem  64 — iq.rzz48.  8c  pet  antithefin  64ZZZZ48. 
^+iq.  $c  auferendo  48.  erit  zquatio  iq.ZZZi4.8c 
excrahendo  radicem  erit  radix  AZZZ4.  erat  autem 
zquatio  8 — A zzz:  t R.  Quarc  erit  zquatio 
8 — 4 zzz  iR  eft  ergo  una  radix  4. 

Ex  his  colliges  omnes  zquationes  in  quibus 
exponeotes  fervanr  arithmeticam  proponionem 
hoc  artificio  folvi  pofle  , Sc  reduci  ad  fimpliccs. 
Ut  fi  proponatur  hzc,  iqq.  -h-  8q.  ZZZ  48.  redu- 
ectur  primbad  hanc  iq.-+  8R.  ZZZ 48.  8c  expur- 
gatione  fa&a  invenietur  ra&ix  quadrata  4.  cujus 
iterum  educcnda  eft  radix  quadtata  ut  fiat  x.ldem 
dicendum  eft  in  aliis  omnibus. 

Ex  quibus  vides  hanc  propofitionem  cite  ma- 
ximi  moment! , cum  hzc  fola  poflfit  fupplere  , 8c 
folvere  omnes  zquationes  quadraticas,  quas  toto 
hoc  libro  explicuitnus.  Hzc  methodus  vocatuc 
plafma , feu  fi&io. 


PROPOSITIO  XVIII. 

Problema. 

Reduflio  cuhorttm  ajfeClorum  fub  quadrato  ad  cubos 
afftQos  fub  lattrt . 

AfFcdrio  eubi  fub  latere , cenfetur  ficilior  , Sc 
minus  intricara  quara  affedfio  ejufdcm  cubi  fub 
quadrato  , e6  quod  quuadratum  longius  difter, 
ulteriufque  provchatur  in  progreflione  geo- 
metrica  quim  radix.  Facilis  tamen  eric  redu- 
8Iio  affedlionis  fub  quadrato  ad  affc&ioncm  fub 
radice. 

Proponatur  zquatio  1 c.  -+  9q *08.  un- 
ciz  ut  vocant  coefficients  9.  in  cubicis  zqua- 
tionibus  funt  triens  : unde  hzc  zquatio  ita  cx- 

Jirimctur  methodo  fpeciosi  , A j.*+  jBA.  zzzz 
ol  in  quo  vides  ideo  poni  jB  ut  fignificccur  in 
plafmate  feu  fi&ione  afTumcndum  trientem  cotf- 
ficientis. 

Supponarnus  ergo  verz  radici  hujus  zqua- 
tionis* ic.  -+  pq.  zzz  108.  additum  efle  trientem 
cocfficicntis  , ita  ut  fic  audUfiat  iR.  -+ j.  fiuic 
aggregato  ponatur  zqualis  alia  quantitas  A.  ita 
ut  fit  zquatio  iR.  -+  ).  “ A.  Sc  per  antithefin 
lR.zzzA — j.  fiat  hujus  quanthatis  cubusncm- 

A — 5 
A — 5 

— }A  -*  9 

Ax* — 3A 

A x 


Liber 


Az « — 6 A -+  9 quadratum 
A — } 

— j Ax  -+  18  A— 17 
Aj  — 6 Az  -+  9 A 


Aj  —9  Az  h-  Z7  A — Z7  cubus 
-+  9 Az  — 54  A 81 


A 3 — 17  A -*■  54 

pe  Aj — 9A1  ~f  Z7  A — Z7 : hoc  eft  A — 5 per 
ieipfiro  multiplicetuc , ut  fiat  c)us  quadtztumjtum 
e jus  quadratum  multiplicetux  per  eandem  radi- 
um A — - $ Sc  habebis  cubum. 

Secundo  multiplicetur  At — 6 A -+  9.  per  9. 
cocfficientcm  , cum  in  xquatione  id  feraiur  ficc 
-+9A1' — 54A-+  81.  Addc  hunc ultiroum  nu- 
mcrum  priori  cubo  fier  A 3*— Z7  A -*•  J 4 qui  nu- 
merus  xqualis  eft  priori  ic.  -+  9q:  arquc  adco 
eidcm  homogeneo  comparationis  eric  zquale.Ha- 
bemus  ergo  xqualiurcm  A3— X7  A-+  J4  =108. 
feu  ic.  — Z7R.  -+  (4  HZ  108.  Sc  transferendo 
J4  per  antithefin  erit  xquatio  ic.  — Z7  R. 
%;rz{4.  quare  fi  feiretur  methodus  extrahendi  ra- 
diccm,quam  inferius  trademus,  inveniretur  radix 
6 e cujus  cubo  z16.fi fuberahantur  i7R.fcu  i6x. 
reftabic  54.  ea  tamen  radix  non  eft  eaqux  quz- 
rcbacur , fed  eft  A.  A autem  — 3 erat  iR.  ergo 
6 — j feu  3.  eft  una  radix. 

Proponatur  alia  xquatio  cubi  aftedki  mul&& 
quadratorum  ut  ic.  — iz  q.  =1014.  fuppona* 
cur  radix  hujux  xquationis  elfc  iR.  2 qua  fubt$a- 
hatur  4.  triens  coefficients.  fietquc  iR.  — 4 hhic 
radici  fic  imminutx  , fit  xqualis  quantitas  A , ita 
ur  fit  xquatio  iR.  — '4  — A Sc  per  antithefin 
iR,:zzA-+  4.  fiat  cubus  hujus  quantitatis  A 
4 eritque  Aj-f  1 z Ax  -+  48  A -+  64.  qua- 
dratum  ejufdem  quantitatis  A “+4  erit  Az  -+8A. 
-+  16.  multiplicctur  per  coefficientem  iz.  habe- 
bis u At-+  96 A -+  19Z  fubtrahe  unum  ab  alio 
id  ferente  figno  — xquationis, reftabic  A3  — 
48  A — 1x8.  z=  1 014  & per  antithefin  A3 — 48  A 
— 1 1 5 z.  inventx  tamen  radici  addere  debebis  4. 
ut  habeas  veraro  radicem » feu  radicem  prime 
xquationis  propofitx. 

Tcrti6  proponnur  nq.  — iczz:  156  aflii- 
matur  4.triens  coefficient  is  i quo  auferatur  radix*, 
fitque  4 — iR.  cui  xquale  fit  A, eric  ergoxqua- 
litas  4 — iR.izzA.  Sc  4 z^  A -+  iR.  & 4 — A 
ZZZ  iR.  Bar  quadratum  hujus  binomii  4 — A. 
quod  multiplicetur  per  1 z : fiat  cjufdera  binomii 
cubus,  quem  ex  1 Z9.  fubtrahes  refiduum  xquale 
erit  IZ9.  — ic 

1x9.  19Z— 96  A -+  iz  At 
Cubus  64 — 48  A -+  iz  At— * Aj. 


refid. 1x8 — 48  A -+  Aj. 

Hzbemus  ergo  xquationem  A 3.  — 48  A.  -*■ 
n8.z=x$6.  fubtrahe  iz8  habebis  xquationem 
A i — 48  A — ' iz8.  Extrahendo  deinde  radicem 
cubicam  per  praxes  inferius  ponendas  , radicem 
inventam  fubtrahes  ex  4.  habebifque  primx 
xquationis  radicem  cubicam. 
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PROPOSITIO  XIX. 
Problema. 

Re  duff  io  rubor  urn  fimul  ajfi  tier  urn  fub  quadrate  £ 
fub  latere  , ad  cubes  ajjrttos  tansum 
fub  latere. 

Proponatur  xquatio  in  qul  cubus  affidatur 
fimul  lubquadrato.  Sc  fub  latere,  verbi  gratil 
ic.  •+  X7  q.  -+  150  R.zz:  576.  Supponatur  ra- 
dix qux  quxritur  efie  iR , cui  addatur  triens  pri- 
mi  cocfticientis,  feu  9 : fierigicur  iR.  -f  9.  htiic 
fic  xqualis  quantitas  quxcumquc  A.  eft  ergo 
xquatio  iR.  -+  9.  ~ A.  Sc  per  antithefin  iR. 
:zz  A — 9.  Prira6  hujus  binomii  fiat  cubus.  qui 
habetur  infra*  huic  addc  Z7.  quadrata  ejufdcm,  Sc 

Cubus  A3. — *7Ax-**X4)A  — 719. 

quadrata  -+  Z7  Az — 486  A-fxi87. 

130  radices  H-  130  A — 1 170. 


A3.  — 1 13  A -t*  x88. 

radicem  A — 9.multiplicatam  per  130 : adde  hxc 
omnia  & habebis  A 3 — 1 1 3 A -+■  xS8.Habemus 
ergo  xquationem  A3 — 113A  z88  nz376.de 

per  antithefin  A3 — 1 1 3AZZ.88.  feu  ic. — 1 13R. 
zr  88.  cujus  radix  A erit  11.  Sc  fiibrrahendo  9. 
ex  ea  reftabic  prima  radix  ptopofita  z.  Expurga- 
vimus  ergo  propofitam  xquationem  affecUone 
fub  quadrato. 

Sit  alia  xquatio  ic.  -*  uq,  — 38R.  — 4x0. 
adde  uni  Radici,  4.  trientem  cocfticientis  quadra- 
rorum  tz.  fiet  iR.  -+  4.  cui  fupponatur  xqualis 
quantitas  A.  erit  ergo  xquatio  iRzzzA-— 4. 

cubus  binomii  A3 — iz  Az.  -+■  48  A. — 64. 
iz  quadrata  -fix  At.—  96  A.  -t*  19Z. 

Summa  A3  —48  A.  -+  iz8« 

Subtrahe  38R.  — f 38  A.  — 13 1* 


Refid.  A3  — 86A  -+  z8o 

Addantur  fimul  cubus  binomii  A— 9.  & li 
quadrata.  Sc  ex  fumma fubtrahe  38  radiccs.rcfta- 
bit  A3.—  86A  -+  z8oZ=4z8.  & per  antithefin 

ic. 86Rzmt40.  ccujus  radice  10.  fubtrahe  4. 

& habebis  primam  radicem  6. 

Tertii  fir  xquatio  tc. — 30a. -*3  3oRiZZij7f. 
cujus  quidem  radix  eft  13.  fed  fupponatur  incogni- 
ta ponaturque  iR.  & minuatur tetttfi  parte  coef- 
ficients quadratomm  fitque  iR.  — 10.  cut 
xqualis  ponatur  A , eritque  xquatio  iR.  — 10. 

■ “A.  Sc  per  antithefin  iR.  nzA.  -+  10. fiat  cu- 
bus  iftius  binomii  A.  ■+  t o.  1 quo  fubtrahes  30 
quadrata  , & addes  refiduo  330  R.  invenies  A3 
-+  30A.  -+■  1300. 

Cubas  binomii.  A|.“+  30 Ai.“+  300  A. -+  tooa 
Subtrahe  30  quadr.  — f 3oAi**+  600 A. —3000. 

Erit  refiduum  A3.  — 300A.  1000. 

Adde  3 3 o Radices  -+  3 30 A -+3  3 00. 

A3.  -*$oA.-+i|*»« 

Quare  habemus  xquationem  ic  -<■  30  R- 
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i joo.zizif  73.Se  per  antithcfin  ic.-+ 

cujus  radix  A crit  5.  6c  addiris  10.  fu  pc  riot  radix 

eric  i/. 

Quartd  proponatur  zquatio  96R.  — 17  q. 
— ic.  ~ 76.  fupponatur  radix  cflc  iR.  qu*  au- 
geacur  numero  9.  tricnrc  cotfficienns  quadrato- 
ram  cricqoc  iR. -j  9.  haic  fupponatur  xqualis 
quantitas  A.  eritque  xqu.iR.  -*  9.  = A.  6c  per 
an  tithe  fin  iR.  — A — 9. 

56  Radices  crunt  96  A.  — 864. 

17  quadr.  fuberahe  17A1.— 486A.-+1187. 

refid.  — i7Aa.*+/8xA. — 3051. 

fubcr.cubum  A$ 17X1.-+ 141 A 719. 

refid.  — A3,  -+339A. — 131a. 

Ex  96  Radicibus  fuberahe  17.  quadrata  rum 
unum  cubum,  reftabit  zquatio  339A-A3-131Z. 
=76.  &per  antithcfin  339  R ic  — 1398. 

In  aliii  fimilibus  cafibus  zqnatior.es  difficilli- 
mas  ob  multiplicitatem  affe&ionum  ad  alias  faci- 
liores  reduces, quod  quidetnoperofum  elTc  farror, 
habebitnr  tamenfolutio  problematis  infolubilis 
alioquin. 

PROPOSITIO  XX. 

Theorema. 

D<  Rtdicibiit  fee  unit*. 

In  regtila  Algebrz  numerui  quzfitus  commu- 
n'tcr  fij^ponitur  iR.  vel  plures  hoc  eft  fuppofitz 
. progrcUionis  Georaetricz,  primus  numeius.  S*pc 
(amen  accidit  ut  numeri  difparati  fupponendi  fint, 
quorum  quilibet  fit  radix  in  fua  progreflione 
Geometrica.Quare  fi  pro  primo  numero  feribitur 
iR.  pro  fecundo  itidem  una radix  efler  feribenda, 
rntelligendo  tamen  radicem  alterius  progreflionis 
Geometric* , ne  verb  inter  operando  lit  confufio, 
has  fecundas  radices  diverfas  l primiVn  pofita  fo- 
letnus  notare  aliquibus  litteris  ut  A,  B,  D,E,  See. 
fer ibentes  t A.  1 B.  1 D.  1 E.  in  ipeciofa  quidem  hu- 
jufmodi  radices  incognitas  notamus  vocalibus  A, 
E,  l»  O,  V,  Y. 

Numeratio  & algorithms  hujnfinodi  radicum 
facili  inrelligetur.  fi  enim  ira  fcribamns  \ A , iB, 
iD.  indicamus  unam  radicem  diverfam  ab  ca, 
quam  prim 6 pofuimus. 

a.  Qtiando  duos  Alphabet!  chara&eres  » fine 
ullis  fignis  conjundos  ponimus.fignificamus  mul- 
tiplicationem  , ut  A B fignificat  planum  compre- 
henfum  fub  A & B. 

R.  q.  c.  qq.  S.  qc. 

R 1.  a.  4.  8.  16.  3 x.  64. 

A 1.  3.  9.  17.  81.  143.  719. 

B 1.  4.  16,  64.  2.J6.  1014.  40 96. 

® *•  S’  */•  1x3. 6x;.  311;.  136x3. 

Supponantur  quatuor  progreifiones  Geometri- 
es* quatum  ptitna  fit  ea,  i qua  primtim  pofita  ra- 
dix afiumpta  eft  1 quare  in  ilia  fuppofitionc  quo- 
ties  radicem  nominabimm,  fumus  intelle&uri  bi- 
narium.pro  A inrclligatur  radix  fecund*  progret 
nonis  & fignificct  3. 


Paritcr  B figmficabit  radicem  tetti*  progrtf- 
fioms  nemp*  4.  & D indicabit  s.  ft  feribaro  j AB 
tntelligain  tres  radices  A feu  9.  multiplied  pcr 
radicem  B feu  per  4.  atque  adc&  3 6.  paritccBD 
fignificat  4 in  j feu  ao.  6c  ira  in  ceteris. 

Secundo  roifunt  addi  notz  quadrati  cnbi.qqti, 
ut  Bq.  fignificarct  1 6.  melius  tamen  notari  pof- 
iunt  Bx.  Dj.  feu  B quadratum,  D cubus. 

Algorithms  fccundarum  f.cilc  cx  Algorithmo 
ptimarum  intclligetur. 

Additio  fccundarum  radicum  cjufdcrarationis, 
fit  ptr  additionem  fimplieem  mimerorum  retento 
eodem  charaacre,fic  3 A & 7A.  efficient  .oA,  ex 
3B  & jBfium  8B. 

Additio  (ccundarnm  radicum  diverfz  denomi- 
nationis  peificitur  per  fignum  -f  ut4R.3ciA. 
ita  adduntur  4R  3A. 

Idem  dicendum  de  fubtta&ione  , quz  comrati- 
rws  eft,fi  fint  quantitates  ejufdem  denominationis 
oblcrvatis  tamen  fignis  -*  6c  — .Si  quantitates 
fucrint  diverfz  denominationis  peificitur  fub- 
tradio  ope  figni 

Multiplicatio  has  haber  regnlas.fi  numerus  ra- 
dscis  prim*  , per  iwmcrum  radicis  fecund*  fuerit 
mulciplicandus  , ut  3R  per  4 A.  numeri  inter  fe 
multipliccntur,  fientquc  1 a.  fcribaiurque  1 iR  A. 
hoc  eft  1 1 radices  multiplicandas  clTc  per  unutn 
A : fit  cnim  radix  a.  6c  confequcnter  3R.  fignifi- 
cent  6.  fit  unum  A idem  quod  3.  & 4 A finr  1 a. 
quare  3R.  in  4 A.  fignificat  7a.  Scd  nuilriplican- 
d°  3 R.  per  4A  Hunt  1 aR  A , hoc  eft  14  mulripli- 
canda  per  3.  Qiare  five  ipfi  numeri  abfoluti  mul- 
ti pliccncar  , five  codici  idem  virtualitcr  numerus 
pro  venict. 

Seaindb  fi  numerus  fecund*  radicis  per  abfo- 
Iutum  fuerit  mulciplicandus,  ducantur  imerfc  nu- 
meri  , idemque  chatader  cofficus  remaneat,  fint 
4 A,  multiplicand*  per  3 fient  ao  A. 

Tertii  Quandb  numerus  cr  (liens  ex  prima  ra- 
dice  orrus , multiplicatur  per  numcruin  cx  fecun- 
di  radice  ortum  , multiplicentur  inter  fc  numeri, 
quia  tamen  difparati  fe  habent , uterque  coflictis 
chatader  apponatur  ut  3C.  per  4 Aq.  feu  Ax.fiet 
1 acAa.  eft  autem  fenfus  ta  cubos  multiplicand©* 
per  At. 

Qiiartti  fi  numerus  compofitus  cx  numero  pri- 
rex,  & fecund*  radicis , multiplicctnr  per  mime- 
riim, fecund*  radicis,  augeri  deber charadcr  cof- 
ficus  fecund*  radicis, ut  4R  A multiplicandus  fic 
per  radicem  A.  fier  prodndns  4RA1. 

Qciando  vero  fecund*  radix  multiplicat  nume- 
rum  ortum  ex  icconda  radice  , obfervari  debent 
regulx  multiplicationis  cofficorun'i  ita  fi  A mnU 
riplieer  A fit  Aq.  fi  A multiplicct  A cubum  fit 
A4  feu  A qqtum. 

Idem  dicendum  de  divlfione  , fed  de  his  fuffi- 
cierter  diximus  cumde  fpeciofa  numerationc,  in 
qua  fxpi  diverf*  adfeifeuntut  radices. 

PROPO  SITIO  XXUi-t 
Problem*. 

Numeral io  irrationalinm. 

Numeri  furdi , fi  tamen  nnmeri  funt  dicendl, 
funt  radices  numcrorum  , quilion  funt  veri  fui 
generis  figurati.  Radix  verbi  gratia  quadrara  nn- 
meri non  quadrari.  Radix  cubica  numeri  quj  cu- 
bus 
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bus  non  eft , & ita  de  reliquis : fic  radix  quadrata 
numcri  10.  eft  radix  furda,/eu  irrationals.  Dici- 
tur  furda , quod  audiri,  numcrifque  exprimi  non 
poflic.  Proponacur  qiudraiurn  verum,8c  rcalc.cu- 
)us  area  zqtulis  He  xo  pedibus  quadratis,  vereda- 
tiir , & Gcometrice  exhibetur  linea  qu*  fit  latus, 
feu  radix  illius  quadrati ; cjus  tamen  longitudo 
miincris  cxprimi  non  potcrit,  manendo  in  ca  fup- 
pofitionc  pedum.  Cum  cnim  locuti  limns  dc  ao 
pedibus , linca  rationale  expofita  , cenfctur  cftc 
Ionga  uno  pedc ; quare  quamdiu  loquemur  dc  nu- 
mcris  in  bic  dctcrminatione  , dc  partibus  aliquo- 
ts , unius  pedis  intclligendum  erit.  Cum  ergo 
null*  parres  aliquot*  umus  pedis  poflint  hanc  li- 
ncara  exquifite  icprzfcmare , utpore  line*  unius 
pedis  incommenfurabilem , ideo  hxc  longitudo 
nmneris  non  exprimerur  fi  ftri&i  loquamur.  An 
ver&  debeat  did  numeius , vel  non  did,  eft  qu*- 
ftio  dc  nomine  : Sc  nollius  momenti. 

Cum  ccrtum  fit  hujufmodi  lineas,  nec  cfffc  nu- 
roeros  integros  , nec  fra&os,  quia  tamen  aliquis 
numerus  poccft  lineam  exprimere  , ita  parum  ab 
his  laccribus  furdis  diffcrentem,  uccxcellus  unius 
fupra  aliam  fit  quantum  hbuerit  parvus;  infuper 
numcris  addi,  aut  fubtrahi,  multiplicnri , item  Sc 
dividi  poflint,  h*  quantitatcj  , inter  mimeros  re- 
ccmferi  potetunr.  Si  quis  tamen  ftri&c  loqui  vc- 
lit , quantitates  vocet  irrationales,  radices  lurdas, 
numcros  fi  velit  irrationales  , feu  numeros  non 
numetos  , parum  intcrerit  mo  do  quantitates  hu- 
jufmodi  intcilig, units. 

Radices  hujiifmodi  multipliciter  intclligi , & 
exprimi  pofliint ; ptim6  folitaric  ut  cum  dicitur 
iu  q 10.  nempe  Radix  quadrau  numcri  ao.  ju  c. 
jo.  radix  cnbica  numcri  $0.  lyqq  70.  Radix  qua- 
drato  quadrata  numeri  70. 

Aliquando  talcs  radices  furd*  exhibentur  ut 
conjunft*  emu  aliis  numetis  , five  ejufdem  ratio, 
nis  five  diverfe  , Sc  hoc  mediantibus  fignis  h-  & 
— . ut  9^9.  -+  it  q4.  fignificat  numcrum  5.  hoc 
eft  temarium  -+  binatio.  ijrq  7. — x.  Radix  qua- 
dtatamimeri  7.  minus  binaria  Fee.  100.  — icq 9. 
fignificamiis  cx  radicc  cubica  100.  f.ibtrahendas 
cue  ties  imitates.  , 

Ain  radices  vocanrur  univcrfales,  quas  non- 
nulli  l i gat  as  vocant : fiiuquc  radices  totius  alicu- 
|us  numen  coflici  compofiti.Ut  fcq.(tx-f  Rqp.) 
Radix  quadrata  ntimeri  11  -+  j.  hoe  eft  numcri 
xj.  feu  j.  *q.(ti-f*q  ix. ) Radix  quadrata  mi- 
men  1 1 aiwfti  radicc  quadrata  numeri  1 x. 

luq  ( 1 1.  -+  fcq  xf.)  -+  fcq  ( 9.-+^/q  4.)  duas 
intelligimus  radices,  primam  radicem  quadratam 
numeri  1 1.  au&i  radicc  quadrata  numeri  if.  feu 
5.8c  radicem  quadratam, compofiti  ex  radice  qua- 
dr.ua  numeri  9 & ex  radicc  quadrata  numcri  4. 
feu  radicem  quadratam  numeri  5.  In  quo  vides 
cur  dicantur  radices  univcrfales  , nempi  qu6d 
c.dant  in  numcrum  aliquem  compofitum  inte- 
grum 1 dicumur  ligat*  , quod  numerus  cujus 
iunt  radices  claudatur  & ligetur  intra  paren- 
ihefin. 

Notandum  item  non  ranruim  radices  fordas, 
exprimi  hoc  modo,  fed  fxpe  ctiam  rationales,  feu 
radices  numerorum  vere  fui  generis  figuracorura 
ut  ruj  9.  Radix  quadrata  numeri  9.  qu*  eft  $. 

Ortus  hujufmodi  radicum  procedit  cx  regulis 
Algebricisj  cum  enrm  f*p£  impcrctur  extra&io 
radicis , ex  numcro  non  proprie  figurato,  fui  go- 
ncris,cogimur  has  quantitates , non  in  feipfis  in- 
dicare , cum  »u  exprimi  non  poflint  » fed  indicarc 
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per  eantm  poteftates,  uc  Radicem  quadratam  per 
ilium  quadtatum. 

Diffvrunt  autem  h*  radices  abiis  qu*  in  pro- 
greflione  Geometrica  confidcrantur  ; qudd  ift* 
ut  plurimum  fint  irrationales , & furd*  , fccund6 
quod  exprimantur  per  numcrum  cujus  funt  radi- 
ces, cum  alic  per  feipfas  adhibcanrur. 

sssaeaes  wmm  (9929fi9flfi5se9Be096ss5BfiB8«J 

PROPOSITIO  XXII. 

Problema. 

Re duflio  Radicum  fmplicium  ad  tamdtm 
dc  >10  mi  nal  i onern. 

Quamdiu  radices  funt  divcif*  denominationis 
in  unam  furomam  colligj  non  pofliint , nifi  per 
lignum  , nec  fubtrahi  ab  invicem , nifi  per 

fignum eo  modo  quo  numeri  coflici  diverf* 

denominationis.  Si  tamen  ad  camdcm  denomina- 
tional! rcvoccntur , poterunt  alia  ratione  fimul 
addi,  aut  ab  invicem  fubtrahi.  H*c  redu&io,  non 
abfimilis  eft  redudioni  fra&ionum  : priits  tamen 
notandum  eft  , in  qualibet  progreflione  Gcomc- 
trica , radicem  camdcm  coinparatam  cum  quadra- 
to  dici  radicem  quadratam  , cum  cobo  cubicam, 
cum  quadratoquadrato  quadratequadratam  : uc 
binarius  eft  radix  quadrata  numcri  4.  cubica  nu- 
mcri 8.  quadrato  quadrata  numeri  16.  findelolida 
numeri  ;x.  quadrato  cubica  numcri  64.  idem  igx- 
tur  numerus  itidicatur  five  dicatur  i$iq  4.  five  Rc, 
8.  quibus  pofitis, 

nj  16. 


Proponantnt  du*  radices  diverfarum  denomi- 
nationum  $iq  j . *ic.  4.  feribanrur  co  ordute  qud 
vides  in  figura  : flC  primb  numerus  j.  cubicc  mul- 
tiplicctiir  propter  lignum  j^c.  cui  decuifatim  ref- 
pondet  : habcbifquc  produiftum  ixj.  numerus  4. 
quadrate  muItipUcctur  propter  fignum  ^q.  cut 
refpondet  dccuifatim , fictque  1 6 feribendus.  Ha- 
bebis  ergo  duos  numeros  Rqc.  1x5.  Rqc  16.  qui- 
bus nempe  prxfigendus  eft  numerus  cx  utraque 
denominationc  conftans. 

Demonftratio. Numerus  5.  eft  quadratum  radi- 
cis f.  quod  cum  feipfum  cubice  multiplicet.orie- 
nir  cubo  quadratum,  ur  oftendimus  in  generatio- 
nc  numerorum  progreflionis  Geometric*.  Pariret 
cum  numerus  4.  fupponstur  cile  cubus  propofit* 
radicis , dc  feipfum  quadrate  multiplicet , orierur 
cuboquadratum  , fie  cum  in  quahbet  fetie  cadcm 
fit  radix  omnium  poteftarum.idem  numerus  indi- 
cabitur  per  Rqc.  1 if.  qui  fignificabatur  per  ra- 
dicem quadratam  j.  ergo  habemus  eofdem  nu- 
mcros fub  alii  denominarione  communi. 

Sccund5  numerus  abfolutus  comparetur  cum 
radice  ad  cujus  denominationem  revocari  dcbcat, 
verbi  gratil  6.  Sc  iyqq«  multiplicctur  nume- 
rus 6 quadratoquadratl  hoc  eft  fiat  numcri  6. 
quadratoquadratum  nempe  1x96.  dico  numcrum 
6.  fignificari  pofle  per  ^qq  1x96-  crgo  numectu 
6,  revocatus  eft  ad  denominationem  radio's. 

PoiTunc  item  radicis  ad  camdcm  denomination 
nem 
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ncm  rcduci  per  extraftionctn  radicis  cubic* , auc 
quadrats  quando  extrahi  poflunt.  ut  *qq  a j.  & 
*/c.  17.  Extrahatur  radix  quadrara  numcri  xj. 
liabebis  5.  pro  radicc  qux  tamcn  fupponitur  efl'c 
quadraca  i qiiarc  ijrq.f.  eumdcm  numerum  figni- 
ficat  ac  fc-qqaj  : parkcr  numcri  17.  extrahatur 
radix  cubtca  habcbis  3.  qui  numcrus  per  feipfutn 
xuulriplicatus  cfficit  9.  Sc  confequenter  idem  nu- 
merus  fignificatur  per  mq.  9.  qui  indicabatur  per 
jpc.  17.  habettras  ergo  itq  5.  Sc  9.  eumdein 
numerum  indicantcs  qui  per  propolitas  figinfica- 
batur. 

Facillime  item  reduci  poflunt  dux  radices  fim- 
plices  ad  eamdem  denominationera  mutando 
unius  rantum  charatfccrcm  : ui  ft  proponantuc 
jyqc  .6.  Sc  Rc.  a.  multi  plica  numerum  a.  qua- 
drati  lice  tqc.  4.  fupponebatur  enira  a.  clTc 
cubus. 

Par  iter  fi  proponantur  hx  dux  radices  fimpli- 
ces  a.qc.8.  lyq  9.  multiplica  9 cubicc.  fient  7x9. 
habebis  igitur  i^qc.  8.  & i^qc.  7x9. 

PROPOSITI  O XXIII. 

Theorems.  * 

Si  Radices  ejufdem  generis  in  fe  invicem  da  cl  a 

numerum  producant , hie  erit  radix  produiU 

multiplications  potejlatum  ear  urn  radicum. 

Sint  radices  A 8c  B , que  multiplicatx  pro- 
duxerint  numerum  C , fintquc  harum  radicum 
quadrata  D & E,  qux  multipltcata  producant  nu- 
mcrum  F.  dico  numerum  F cite  quadratum  radio's 
C,  feu  produdum  ex  D in  E,  xqualc  e(Te  quadra- 
to  nuiueri  C. 

C F G. 

6 36  ai<». 

x j 4 9 8 x7- 
A B D E H K. 

Cum  enim  D & E lint  quadrata  numcrorum 
A,  ex  B ; eric  D ad  E in  duplicata  rationc  A ad  B, 

( per  a. t a.)  fed  cum  A multiplicand©  feipfum  fa- 
ciat  D Sc  multiplicando  B facial  C,erit  ut  A ad  B, 
ita  D ad  C ; ergo  ratio  D ad  E eft  duplicata  ratio- 
nis  D ad  C > & confequenter  C erit  medium  pro- 
portionate inter  D & E ; ergo  (per  17.6.)  quadra- 
tum medii  C,  xquabitur  produ&o  ex  D in  E,  leu 
nuroero  F.  Quod  erat  demonftrandum. 

Sint  item  cubi  H & K , qui  fe  invicem  multi- 
pliccnt  ,faciantque  G >dico  G efl'c  cubum  radi- 
os C. 

Dcmonftr.  Cum  enim  A mulciplicans  B faciat 
C Sc  multiplicans  D faciat  H,  erit  ut  B ad  D , ita 
C ad  H.  Pariter  cum  E multiplicans  radicem  B, 
faciat  K , & multiplicans  D faciat  F,  erit  ut  B ad 
D,ira  K ad  F.Quare  ita  erit  C ad  H,flcut  K ad  F, 

& (per  1 6.6.)  produftum ex  multiplicatione  me* 
diorum  H Sc  K,  feu  G,  xquabitur  produ&o  ex  C 
in  F,  hoc  ell  prodci&o  radicis  in  quadratum  fuura, 
feu  cubo  radicis  C. 

Ex  hoc  habebimus  methodum  multiplicand! 
radices, lic£t  cognofcamus  tantum  earom  porefta- 
tes  , nam  multiplicando  poteftates  , generabitur 
poteftas  radicis  produ&x,  ex  multiplicatione  ra- 
dicum. Quod  ptopofitionc  fcquenti  cxplicamus. 
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PROPOSITIO  XXIV. 


Problcma. 

Midtiplicatio  , dr  divijio  radicum  fur  dor  urn. 

Proponantur  dux  radices, multiplicand*  ad  in- 
vieem  fintquc  ejufdem  denominations  ; fi  enim 
non  fucrint  ejufdem  denominationis,  ad  eamdem 
denominationem  piimo  ceducamur  ; fine  ergo 
*q  7-&  fcq  fo.  qux  in  fe  duccndx  funt , earura 
poteftates , feu  quadrata  7 Sc  10.  in  fe  ducautur, 
habebirur  numcrus  70.  qui , per  prxeedentem,  eft 
quadratum  radicis,  qux  fierce  ex  du&u  ^q  7.  in 
*1  10  quarc  lyq  70.  eft  ilia  qux  quxritur.1uc.a4. 
multiplicata  per  Rtc.  10.  producit  r-c.  240. 

Idem  dicciulum  dc  divifione,  fi  poteftarem  per 
poteftatem  dividas,  provenict  poteftas  quorientis, 
qui  orirctur  fi  radicem  per  radicem  dividcres ; 
quare , fi  quotient!  invento  prxponas  lignum  ra- 
dicalc.ut  fi  fcq.  j6.  dividenda  fit,  per  radicem  qtia- 
dratam  ia.  divide  quadratum  36.  per  quadratum 
1 a.  habcbis  pro  quoiientc  j.  quadratum  fcilicct 
radicis  quxfitx  : ergo  habcbis  Ktqj.qux  erit  quo- 
liens  talis  divifionis. 

Quando  Radix  quadrata  multiplicanda  eft  per 
feipfam  delendum  eft  lignum  radicale.ut  fi  £q.j . 
fit  multiplicanda  per  feipfam  , feribatur  j.  ratio 
clar*  eft  , quia  radix  multiplicando  feipfun  pto- 
ducit  fuum  quadratum,  fed  quadratum  cjus  eft  f . 
Poflct  quidetn  ex  regula  communi  mulciplicari 
quadratum  j.  per  feipfum  , ita  ut  producatur  k q. 
xj . fed  primum  facilins  eft. 

Idem  diccndum  eft  fi  Radix  aibica  cubic  i.eflec 
multiplicandajfiiflicetct  delete  ftgnum  radicalc.Sc 
cxhibcrc  cjus  cubum  , quia  nempe  radix  cubic£ 
multiplicata  gcncrat  cubum. 

Radix  quadrata  cubicc  multiplicata  general 
radicem  quadratam  cubi  fui  quad  rati , ut  fi  */ q. 
4.  multiplicanda  fit  cubicc  : mnltiplicctur  ejus 
quadratum  4.  cubicc  fiet  64.  cui  prxponcndum 
eft  idem  lignum  radicate,  ita  ut  fiat  Rtq.  64.  ratio 
eft  quia  ( per  'propofitionem  precedent  cm  ) mulri- 
plicatio  poteftatis  idem  clficit , ac  mulciplicatio 
ipfius  radicis. 

Si  Radix  furda  multiplicanda  fit  per  numerum 
abfolurum  ; mulriplicati  deber  per  poteftatem  nu- 
meri  abloluti.  ut  n i^q.S.  mulciplicare  debcas  pec 
2.  ejus  quadratum  8.  mulciplicari  debet  per  qua- 
dratuin  mimeri  2.  id  eft  per  4.  ut  fiat  $tq  ji.  Ra- 
tio eft , quia  numcrus  z.  idem  eft  ac  iyq  4.  Sed 
fi  proponerctur  iyq  8.  multiplicanda  per  iyq  4, 
multiplicandum  diet  quadratum  8.  per  quadta- 
turn  4.  fccundtkm  regulam  prxccdcmcm  ) ergo 
etiam  dum  proponitur  Riq8.  multiplicanda  per  x. 
debet  8.  mulciplicari  per  4.  Ratio  ulterior  ell 
quod  ut  duplicctnr  jyq  8.non  fufficit  uc  ejus  qua- 
dratum 8.  fit  duplum,  fed  debet  fieri  quadrupltmi, 
quia  quadrata  in  duplicata  funt  rationc  latcrum, 
leu  radicum. 

8.  multiplicanda  fit  per  debet  cubus  8. 
muhipbeari  per  27.  feu  pet  cubum  numcri  j.  ita 
ut  fiat  cubus  z 1 6.  cui  prxponi  debet  lignum  radi- 
cale  ijtc.  zi 6.  Nam  habetur  cubus  radicis  cubic* 
qu*  oritur  ex  multiplicatione  a<  p«  b fi  cubus 
prim*  per  album  fecund*  nmWplictu.r ; & dc 
nfto  cubus  z 1 6.  eft  cubus  radicis  6.  qua  fit*  ; po- 
fui  autem  cxcmplum  in  radicibus  non  luidia*  ut 
datior  evadcret  tota  praxis. 
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Si  darcntur  plures  Radices  furdz  zqualcs , fa- 
cile earum  fimimam  cxlubcmus  ; ut  li  fine  ires 
Rq  7.  muliiplica  7.  per  quadratum  numeri  3.  feu 
per  9.  lubcbifque  Rq  63  tills  zquivalentcm,  quia 
nempe  muhiplicatiu  idem  przftat  ac  addiuo  > cli- 
que additio  viriualis. 

Id  oinite  quod  de  multiplicatiouc  dicimus,  dc 
divifionc  intelligcndum  ell.  Si  cnim  radicem  qua- 
dratam  , per  numerum  abfoluium  dividcrc  volue- 
ris  ejus  quadra  turn  , per  quadracum  numeri  abfo- 
Iuci  divide. 

Ex  hac  dodrina  multiplicationi*  , Sc  divilio- 
nis  facile  inveniemus  an  duz  radices  furdz , lint 
inter  fe  commcnfurabdcs  : quamvts  cnim  lint  ir- 
rationales  hoc  ell  incommenfurabilcs  , cum  uni- 
tate , poilunt  tamen  ejfc  inter  fe  commcnfucabilcs: 
ita  eniin  daz  Radices  furdz  zquales  funt  com- 
menfurabilcs  , licit  ambz  lint  incommenfurabilcs 
unitati. 

Notandum  autem  quoties  numcrum  per  alium 
dividimus  , quotientemexhibere  rationcin  divtli 
ad  divilorem  , quain  enim  rationcm  habet  quo* 
tiens  ad  unitatem  , eamdem  habet  dividendus  ad 
diviforetn  ; ut  fi  dividas  n.  per  4.  quotiens  3. 
ollcndec  ita  elfc  11  ad  4.  licut  3 ad  1. 

Notandum  fecundb  in  divilionc  radicis  per  ra- 
dieem  , non  propri£  dividi  radicem  per  radicem 
fed  poceftatem  per  pot  eft  item  , ut  quadratum  per 
quadratum  , atquc  adc6  quotientem  nempe  qua- 
drartim  oftendctc  rationcm  quam  habeni  potc- 
ftates  inter  fe  , non  am  cm  radices.  Divide  Rq  3 6. 
per  Rq  4.  habebis  Rq  9.  dico  quotientem  9.  non 
oftendere  rationcm  quam  habet  Rq  3 6.  ad  Rq4. 
fed  quam  rationcm  habeat  quadratum  3 6.  ad 

Sadratuin  4.  fcilkit  ut  9 ad  1.  Radices  autem 
it  in  fubdqplicata  ratione : quare  fi  agatur  de 
radicibus  fumenda  eric  media  proportionalis  in- 
ter 9.  0c  t.  Cerium  eft  autem  quod  radix  eft  me- 
dia proportionalis  inter  unitatem  0c  quaJtatum, 
* ut  oftendimus  in  progrelllonibus  Gcomctricis : 
quare  fi  divisl  una  radice  , per  aliam  quotiens  ha- 
bucrit  vetam  radicem  , radices  furdz  commcnfu- 
rabiles  etunt.  Proponatur  Rq  1 1 dividends  per 
Rq  3.  divifo  quadrato  ia.  per  quadratum  3.  q>'<>- 
tiens  eft  Rq  4.  numerus  autem  4 lubcc  veram  ra- 
dicem l.igitur  Rq  n.ad  r:j  3.  fe  habet  ut  z ad  t. 
Si  ex  divifionc  oriretur  numerus  caress  pro- 
• pria  radice, crunt  radices  incommenfurabiles  , uc 
fi  Rq.z4.dividatur  per  Rq  j.orictur  Rq  8.qui  nu- 
merus 8.  cum  radice  quadrata  careat,  dicendx 
funt  Rq  14.  0c  Rq  3 incommenfurabiles.  Ar  Rq 
14.  Sc  Rq  6.  funt  commcnfocabiles , quia  divifio- 
ne  fa&a  oritur  Rq  4.  fignificans  z.  cujus  4 eft  nu- 
merus quadratus.  Idem  dicendum  eft  de  cubis  t 
fi  enim  divisi  radice  cubici  , per  aliam  oriatur 
numerus  non  cubus  incommenfurabilcs  crunt 
radices  cubice. 
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PROPOSITIO  XXV. 
Problems. 

Additio  radicum  fimpliciunt. 

Proponantur  primb  plures  Radices  atquales,0c 
ejufdem  fpeciei  hz  per  multiplicationem  fimul 
addencur  ut  fi  quatuot  Rq  6.  addendz  lint  qua- 
dratum multi plicetur  per  16.  quadratum  fcilicit  4 
habebis  Rq  96. 

Tam,  I, 


1.  Si  radices  fucrint  diverf*  denominationis, 
prius  quam  fimul  addi  puflint  debent  ad  canduu 
denommationem  revocari. 

3.  Si  lint  ejufdem  dcnomtnationU  Sc  inzqua- 
les  , experiendum  erit  , an  lint  inter  le  incotn- 
mcnfurabiles  : nam  fi  fucunt  talcs  addentur  per 
fignum  -+  , Sc  fubttabemur  ad  invicem  per  fig- 
num  — , exceptis  tamen  radicibus  quadratic , 
quz  ctiam  addumur  alio  modo.quamvis  fiat  m- 
mcnfurabilcs , ut  dicemus  infia. 

4.  Quan Jo  Radices  invententur  commcnfura- 
bilcs  ita  agendum  eric.  Proponantur  duz  radices 
Rq  11.  Sc  icq.  3 quz  funt  commcnfurabdcs,  nam 
divifionc  fufta  , iuvenitur  quotiens  ^4.  cujus 
radix  1:  fe  habet  crgo,primaad  fecund  aro.ut  a ad 
i.ergo  componendo, pnma  ad  aggrcgaiu  fc  habet 
ut  a ad  fiat  ctgout  ad  3 .ita  Rq  11.  ad  quartum 
fcilicct  muhplic*  Rq.  1 a per  3 .hoc  eft  quadratum 
1 a.  per  q 9.  provemet  *q  108.  quam  divides  per 
a.  hoc  ctl  quadratum  108.  per  quadratum  4,  ha- 
txbifquc  Rq  ij. 

DemonftcatK)  eft  data  ; cum  enim  radix  quo- 
tientis  oftendat  rationcm  unius  ad  aliam  compo- 
nendo habebitur  ratio  majoris  ad  *ggtcga(umj0£ 
per  rcgulam  proporcionum  ipfum  aggregatum. 

Proponantur  item  duz  radices  Rq  18.  & &q8. 

* una  dividatur  per  aliam, quotiens  crit  Rq  a £ cx- 
trahatur  radix  quadtata , hzc  eric  1 -J-.  feu  — . eft 
ergo  una  fia&io  ad  aliam  licut  3 ad  z.  hoc  eft  ut 
3.  ad  unitatem  divifam  in  duas  medictatcs  •,  nam 
in  fra&iombus  femper  denominator  pro  unitate 
fuppouit.  Ergo  componendo  ita  crit  fumma  ra- 
dicum ad  minorem  Rq  8.  ut  3 ad  z.  Sc  ut  3 ad  1. 
ita  cadem  fumma  ad  medietatem  Radicis  quadra- 
tz  3 ut  aurem  habcarur  ejus  medietas,  dividi  de- 
bet  per  4.  fictquc  Rq  1.  Eft  ergo  fumma  radicuut. 
quintupla  Sc  Rqz  muhiplicetur  ergo  per  zf . qua- 
dratum numeri  5.8c  habebis  fummam  cfic  jyq  30. 

Poteft  aliis  modis  haberijeum  enim  Rq  18.  ad 
Rq  8.  fe  habeat  ut  3 ad  ».  eric  componendo  uc 
prima  ad  fummam,  ita  3.  ad  s . fiat  ergo  ut  3 ad  3. 
.ita  r q 18.  ad  quartum  hoc  eft  uc  9 ad  23.  ita  18. 
multiplica  ergo  zf . per  i8.fict  4J0.  divide  per  9. 
habebis  50.  eft  ergo  fumma  Rq  30.  facilius  ta- 
men id  przft-bis  per  minorem  , ne  nuiueti  , ita 
augeancur.  y 

Tollunt  alia  ratione  addi  radices  commenfura- 
bilcs.  Sit  Rq  147.  0c  Rq  1 a.  cum  fine  commenfu- 
rabilcs  maximam  habebunt  menfuram  : fit  maxi- 
ma eorum  numeroium  menfura  Rq  3.  per  quarai 
uterque  numerus  dividatur,  fiecquc  4.  0c  49^110- 
rum  radices  x.  Sc  7.  fiat  eorum  lumma  (1  additio 
inftituicur  fictque  9 feu  Rq  8 1 . hzc  muhiplicetur 
pec  Rq  j.communem  mcn(uram,fictqne  143,  Ha- 
bebimus  ergo  pro  fumma  Rq  143. 

Ratio  hujus  praxis  eft  , quod  cum  duz  radices 
dividuntur  per  comrounem  diviforem  fing.ili  quo- 
tientes  ad  unitatem  eamdem  rationem  habent » 
ac  fingulz  radices  ad  diviforem : ergo  componen- 
do fumma  radicum  ad  diviforem , eandem  ratio- 
ncm habet  , ac  fumma  quotientum  ad  unitatem. 
Quare  quotientes  feu  radices  quotientum  , quz 
funt  proprie  loquendo  quotientes .adduntur  fimul, 
0c  exprimuntur  pet  fuum  quadratumjquia  opera- 
mur  in  poieftatibus  \ deindc  fit  Kgula  trium  uc  1. 
ad  quotientes , ita  divifor  3.  ad  fumniam  j quart 
fufneiet  multiplicare  pet  common  cm  diviforem  3. 
cum  unicas  nihil  immutet. 

Proponantur  item  ttes  Rq8.  Rq  30.  Rq  7a 
communis  divifor  efto  a.  pec  quern  divifie  exbi- 
H H h h ben* 
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bent  Rq  4.  *q  if.  Rq  $6.  radiert  horuro  funt 
x.  j . 6.  qux  junttx  ctficiunc  1 3 . hujus  quadrature 
crit  169.  habemus  ergo  Rq  169.  qux  fi  multipli- 
cetur  per  Rq  1,  lubcbimus  Rq  3 38. 

Denique  fi  accidat  , ur  dividi  rantura  pofltnt 
dux  radices  , per  cohamuucm  diviforem  > hoc  eft 
term  radix  non  fit  commenfurabibs  aim  aliis, 
dux  comnicvfurabilcs  fimul  addantur  j tertia  ad- 
detur  per  fignum  -v . 

Quzhattenus  diximus  ram  convpniutn  cubicis 
& ahis  radicibus  , quam  quadratic. 

Radices  tan  1 en  quadiatz  etiam  incommenfu- 
rabiles  aliquo  modo  adduntur  : hoc  eft  exhibetor 
aliquis  numerus  verus  cui  additur  pars  aliqua  ir- 
rationalis.  Sint  propofitx  h*  radices  Rqr  1 jyq6. 
addendx ; fiat  fumma  quadratorum.habcbiturque 
fumma  i7jmultipliccntur*itcm  inter  fc  numcri  1 1 
Be  6.  fict  produttus  66  > cujus  Rq.  feu  Rq.  66. 
duplicctur  more  radicum  , hwc  eft  multiplicctur 
per  4*  fict  Rrq  164.  eft  ergo  fumma  harum  radi- 
cum K-q  a j 4.  eft  ergo  fumma  harum  radicum  Rq 

( 17-  -*•  Rq  *64- ) 

Dcmonftratio  petirar  ex  4.  1.  Eud.  nempefi 
linca  fetta  fit  utc  imque  ; crit  quadratum  totius 
xquale  quadratis  fegmentorum  -+  rettangulo  bis 
comprehcnfo  fub  fegmentis.  Si  ergo  fupponatur  ^ 
lirea  compohta  cx  Rq  1 1 . & R q 6.  illius  quadra- 
tum  erit  xquale  quadratis  fegmentorum  nempe 
] 1 8c  6.  feu  17.  Be  rettangulo  bis  fub  fegmentis, 
mnltiplicaix  autem  Radices  cfficiunt  Rq  66.  Be 
hzc  radix  duplicata  efticit  n.q  164.  ergo  quadra- 
rum  17.  — #•  R-q.  164.  erit  quadratum  totius  line* 
cx  Rq.  11  , &ex  Rq.6.  compofiiXj  quare  tota  li- 
nes feu  fumma  radicum,  erit  Rq  ( 17  H-Rq.z^.) 


PROPOSITIO  XXVI.. 

Problem  a. 


Sitbrradto  radicum  fur  durum  Jimplicium. 

Eadcm  fere  methodo  perficitur  fubernttio  ra- 
dicum , qua  additio  abfolvitur  : primft  fi  radices 
fuerint  incommenfurabiles  , hoc  eft  fi  dividend© 
majorem  per  minorem  quotiens  fuerit  irrationa- 
lly, abfolvetur  fubtrattio  pet  fignum 1 radix 

tamen  quadrata  etiam  incommcnfurabilis  ita  fub- 
trahetur. 

Sit  Rq  ix.  fubtrahenda  ex  Rq  xo.  earum  qua- 
drata funt  1 x & 10.  quorum  fumma  3 z.  rettan- 
gulum  coroprchenfum  fub  radicibus  eft  Rq  X40. 
led  bis  comprehenfum  erit  produttum  per  4.11cm- 
pe  Rq  960.  hoc  fuberahatur  ex  fumma  quadrato- 
rum  3 x.  quod  fieri  non  poteft  nifi  figno  — hoc 
xnodo  Rq  ( 3 x — Rq  960. ) 

Demonftrario  hujus  praxis  peritur  ( ex  7.  x. 
EmcI.  ) fi  enim  Rq  xo.  intelligatur  fccari  una  pars 
fic-^rq  ix,  erit  quadratum  totius  feu  xo  -f  qua- 
drato  unius  fegmenti  feu  ix.  xquale rettangulo 
bis  comprehcnfo  fub  tot  £ , feu  Rq  xo.  Be  ditto 
fegmento  Rq  1 x.  -+  quadrato  alterius  fegmenti ; 
e*go  fi  cx  aggregato  qnadratorum  auferatur  re- 
ttangalum  bis  com prchcnfiim  fub  iota  linea,&: 
u»o  fegmento , reftabit  quadratum  alterius  feg- 
nlemi  , eft  ergo  aliud  fegrnentum  yq(  31  — — 
Rq  960.) 

Hxc  methodus  etiam  ufurpati  poteft  quando 
radices  quadrats  funt  commenfurabiles , atque 
adtb  fccundilm  hanc  praxin  non  crit  opus  divi- 


derc  unam  frattionetn  per  aliam.  Sed  redeamus 
ad  praxin  gcncralemiquando  frattiones  funt  coro- 
menfurabiles,  major  per  minotem  dividatur : turn 
quotienti  fi  fuerit  integer  , fupponatur  unitas  ut 
cx  eo  fiat  frattio  •,  aufer  denominator em , feu  uni- 
tatem  a numerator e : erit  ut  uni«s  ad  hoc  reh- 
quum , ita  radix  minor  ad  rcliquum  quod  quxri- 
tiir  quare  fola  mulriplicationc  opus  erit.  Si  quo- 
tiens non  habeat  unitatem  pro  detioinmatoie , 

crit  unitas  ad  quotientem fuo  denominatoi  e, 

ut  radix  minor  per  prxdittum  denominatoteni 
divifa  , ad  majorem  — rainori. 

Sit  fubtrahenda  Rq  8.  ex  Rq  jo.  fiar  divifto 
major  is  per  minorem,  quotiens  crit  Rq  6 feu 
4 cujus  radix  quadrata  4-  fubtrahe  denommato- 
rem  x.  ex  numeratore  j.  rclinquitur  3.  fiat  ut  1 
ad  3.  ita  dimidia  radix  minor , feu  Rqz  ad  rcli- 
quum : roulciplica  igitnt  Rq  x per  3.  feu  per  cjus 
quadratum  9,  Be  habebis  Rq  1 8. 

Demonftrario  erit  qu6d  divisl  majore  radice 
per  minorem  , erit  ut  major  radix  ad  minorcm,ira 
quotiens  ad  unitatem  , qux  unkas  in  frattioni- 
bus  eft  femper  denominator , ergo  in  noftro  cafu 
in  quo  quotiens  eft  7.  "it  ut  major  radix  ad  mi- 
norem , ita  j ad  x , Be  dtvidendo  , fubtrahendo 
minorem  ex  majori,  ita  erit  minor  ad  reliquum 
ut  x.  ad  3.  Be  dimidium  minoris  ad  reliquum  uc 
1 ad  3.  qnarc  dimidium  minoris  r q x.  eric 
mulriplicandum  per  3.  feu  per  9.  fierque  xtq  18. 
Totum  igitur  artificium  hujus  fubtrattionls  con- 
fiftit  in  mventione  qtioticnris , qni  eo  modo 
fe  haber  ad  unitatem  , quo  major  radix  ad  mi- 
norem. 

Quare  vartis  roodis  inveftigati  poteft  radix 
qux  rclinquitur.  Ut  fubtrahenda  fit  radix  qq 
3888,  ex  radice  qq  19683.  fit  quotiens  rationa- 
le Rqq~.  cujus  radix  7.  auferatur  nniras  cx 
frattione  feu  denominator  ex  numeratore  , rema- 
nebit  7.  cujus  fi  fiat  qq  prxfigatnrquc  figno  Rqq. 
habebitur  Rqq  7;.  hxc  multiplicata  per  Rqq 
3888.  facit  Rqq  143.  Nam  fatti  divifione  , ita 
eft  major  radix,  ad  minorem  nt  quotient  ad  tinita- 
tcm,&  fibtratta  unitatc  , ita  eft  unitas  ad  rcli- 
quum , ficut  minor  radix  ad  refidnum. 

Poteft  denique  fieri  ffcbtrattio  hoc  modo.  Di- 
vidatur utraque  radix  per  commit ncm  diviiorem, 
fient  duo  quorientes,  quorum  minoren^  cx  majori 
fubtrahes , & reliquum  mulciplicabis  per  comrau- 
nem  ilium  divifotem.  Sit  fubtrahenda  ijiq  17.  ex 
^tq  73.  dividatur  urraque  radix  per  3.  fient 
quotientes  Rq  9.  Be  Rq  xf.  fiu  3.  & 5.  unam  ab 
alia  fubtrahe  reftabit  x.  feu  i^q.  quam  multipli- 
cabis  per  communem  ilium  diviforem  fietqvc 

* q 

Dcmonftratio  erit  quod  fattl  divifione  per 
communem  diviforem , quotientes  eamdem  ra- 
tio ncm  habeant  ac  radices  divifx  j ergo  fubtradto* 
uno  quotiente  ab  alio , id  quod  rclinquitur  eam- 
dem rationem  habebit  ad  quotientes  , quam  rc- 
fiduum  radicum  ad  radices.  Sed  fi  hxc  rriidua 
radix  dividetetur  per  communem  diviforem,  hunc 
re/iduum  quotientem  faceret  *,  ergo  hie  rcliduus 
quotiens  multiplicatus  per  communem  divifo- 
rem , hanc  refidoam  radicem  producit  : roulti- 
plicatio  enim  reftituit  id  quod  divifto  deftruxerar. 
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PROPOSITIO  XXVIL 
Problem  a. 

Additio  numrrorttm  irr+ttontlmm  compojttontm. 

Voco  nutneios  irrationales  compofitos , in 
quibus , tilt  irrationales  conjunguntur  cum  aliis 
irrationalibus  , aut  cum  aliis  quibufcumquc  , per 
figna  -+  aut- — . Revocandx  aut  cm  funt  regulx 
(ignorum  -+  6c  — • nempi  cadem  figna,  idem  lig- 
num fervarc,nifi  in  fubtra&ione  prxpoftera.divcr- 
fa  figna  miture  fpeciem  operations  , & in  addi- 
tione  quidem  retineri  fignum  major  is  numcri , in 
fubtra&ione  verb  redneri  fignum  fuperioris , i 
quo  fcilicet  fc&a  eft  fubtra&io,qux  omnia  in  pri- 
me libro  explicata  fupponuntur. 

A.  6 -+  *q  18. 

B.  10  -4-  fcq  8. 


C.  1 6 -+  ^iq  8. 

Proponantur  numeri  compofiti  A & B fimul 
addendi,fcribantur  ita  ut  membra  ejufdem  fpeciei 
fibi  refpondeant.  Quia  autero  primum  membrum 
conftac  numcris  abfolutis  fict  additio  communis. 

In  lecundo  membro  con  ft  ante  numcris  irratio- 
nalibus feu  ^tq  fiat  additio  propria  radicum. 
Nempe  dividatur  major  radix  per  roinorem  , eric 
quotiens  t.  -7.  feu  ^tq  7.  qux  eft  7-.  adde  fi- 
mul j.  & a.  fiunc  5.  jtq.  aj.  qui  numerus  fi  mul- 
dplieetur  per  mediam  partem  minors  fra&ionis 
feu  per  *q  1.  fit  yq I°* 

*q  jo J. 

*q  3*  -*■  f‘ 

*q  171  •+  1. 

In  fectmdo  exemplo  pro  pritno  membro  fit 
additio  radicum  ut  fuperiores  regulx  jubent.  In 
lecundo  membro  quia  funt  figna  diveifa  mu- 
tatur  operatio , hoc  eft  vice  additions  fit  fub- 
txadio. 

S -+  7. 

*q  6 — 1. 

ijtq  ( 1 1H-Rq.no)  -+  5. 

Neque  aliud  occurrit  notandum  circa  addi- 
tionem,  nifi  quod  fi  numeri  furdi  fint,  feu  incom- 
menfurabiJes  ; fxp£  fit  radix  univerfalis , feu  li- 
gata:  ut  in  hoc  ultimo  exemplo,  quia  ^q.  y. 
& q^t.  6.  funt  incommenfurabiles  ; rccurrendum 
eft  ad  praxin  pcculiarem  radicum  quadratarum. 

K8^‘69M83ra6863fi^655S53S^6^  030351 
PROPOSITIO  XXVIII. 

Problema. 

Subtrattio  numtrormn  irrationalittm 
compofttorum. 

Subtradio  numerorura  irrationalium  cotnpofi- 
torum  difficultatem  peculiarem  non  continet : 
neque  enim  numeri  irrationales  , nifi  ex  numeris 
Tom.  /. 
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irrationalibus  ejtifdem  denominationis  fubtra- 
huntur , atque  adeo  fingulorum  membrorum  fub- 
tradio  petficitur  codem  modo,  quo  fubtrahuntur 
numeri  irrationales  fimpliees.  Revocandx  func 
regulx  fubtradionis  circa  figna  -f  Sc  — . 

ffl68508S09S363  033ara^ffl.®«*«GBS30Se3 
PROPOSITIO  XXIX. 

Problema. 

Numerorum  irrationtUum  compofitorum 
multifile  At  to.  t 

Revocandx  funt  regulx  communes  multipli- 
cationis  Coflacorum  , prxeipue  verb  dux  , nempe 
cadem  figna  ponunt  lignum,-!-  diverfa  figna  rc- 
ponunt  fignum — . Rcvocandum  item  eft.multi- 
plicationcm  radicum  per  abfolutos,inftitui  debere 
per  poteftates  abfolutomm. 

Tertib,  quoties  occurrit  numerus  habens  prx- 
eifam  rad  teem , licitum  cite  ponere  cam  radieem 
ut  fi  occurrat  ijiq  15.  licet  proea  feribere  5.  pro 
* 8.  licet  fctibetc  a. 

A.  6 — *q  10. 

B.  8 — *q4l« 


G48.Rq.1a80 — ^q.i6io-+  ^tq.900. 

D.  48. — ^iq.nSo Rtq.  1610  -+  jo. 

Proponatur  numerus  A multiplicandus  , per 

mimerum  B.multiplico lyq  4 j.  per  — ^q 

10.  producitur  -+  ^q  900.  feu  jo. 

Seeundb  multiplico  - — |tq  45.  per  -+  6.  leu 
-f  \G.  fir  ivq  1610.  TcrtiO  multiplico  -+  8. 
feu  -+  64.  per  - — i^q  10.  fit  — ^q  1 180.  De- 
nique  multiplicando  8.  per  6.  fit  48.  Qjiate  pro- 
dudus  crit  C.  vcl  extrahendo  radieem  ex  ultimo 
membro  , fiet  produdus  D.  police  tentari  additio 
numerorum  — — }tq  1180.  & ^q  1610. 

B.  itqcj  t8S — lyqq  64*. 

F.  iuqq  118 — IS*. 


G. *qt]  j<S<T4—  wqq  81944 

H, 4ti{  19*- — IJfl  188 ¥ll  *>«  -►  i** 

Proponatur  numerus  E , multiplicandus  per 
numerum  F fiet  numerus  G:  fed  fi  extrahantur  ra- 
dices quadrats  ut  ad  minores  numcros  revocen- 
Cur  ; fict  numerus  H.Nim  ex  ultimo  membro  nu- 
meri  G extrahitur  radix  quadratoquadrata , ex 
aliis  tantbm  quadrata , cum  quadratoquadrat4  ca- 
reanr. 

Si  Radices  tnultiplicandx  diverGe  foerint  de- 
nominationis ad  eamdem  pribs  revocentut. 

V.  a -+  Rq  16. 

X.  a Rq  16. 


Y.  4.  ^64  — ^tq.64— 16. 

Z.  4 — 1 6. 

In  hoc  ultimo  exemplo,  in  quo  numerus  V 
mulciplicat  numerum  X cum  ^q  16.  mulciplicet 
luq  16.  producitur  abfolutus  1 6.  Be  quia  in  pro- 
dufto  Y fccundum,  & tertium  membrum  fc  invi- 
cem  perimunt  roftabit  numerus  Z. 

PROPO 
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PROPOSITIO  XXX. 

Problems. 

. Numerorhm  irrMtionAlium  compft"rnm  divifio. 

Notandum  prim£>,  quories  radix  per  numerum 
■bfolutum  dividiiut,infticuendam  die  divifionem, 
per  fimilem  poteftatern  illius  abfoluti.  Sic  enitn 
abfolutus  ad  eamdem  denominationem  rcvoca- 
tur  , paciccr  II  alcior  pot e (las,  per  depreflioicm  di- 
videnda  fir,  deptefliur  ad  altioris  poteftatis  deno- 
minationem  revocetur , ut  ft  dividendus  eflec  hie 
numerus  iv  qq  8 — ^f.  3.  per  *q.  a.  Prirai  divi- 
for ^q.x.  rcvocanda  eft  ad  eamdem  denomination 
nem.cutn  primo  raembro  dividendi , nempe  cum 
Rqq  8.  quod  facile  ficc  rnultiplicando  quadra- 
turn  a.  per  feipfum,  ita  cnim  pro  Rq  x.  fiet  Rqq 
4 per  quara  fi  dividas  j^qq.  8.  quotient  provenict 
fcqq  1.  Sccund6  numeri  dividendi  fecundum 
membrum  jyf.  j.  & divifoc  ^q  a.  ad  eamdem  de- 
nominationcm  revoctmur ; rcvocabuntur  autem 
ad  denominationem  qf.  fientquc  divifor  ivqf.  yx. 
6c  dividendus  jyqf.  9.  divide  unum  per  aliud  Bee 
quotient  p^qf.  £ habemus  ergo  quocientem  in- 
tegrum 4*qqx — Rqf.£.  Null*  eft  igitur  diffi- 
cultas  peculiars,  quories  numerus  compofitus, 
per  fimpliccm  radieem  dividieux  \ (Ingula  cnira 
ejus  membra  per  fimplicem  ilium  numerum  , di- 
viduntur,ad  quod  neceffarium  eft  uc  idem  divifor 
fevocetur  ad  fingulorum  membrorum  denomina- 
tionem. 

Major  erir  difficultas  qnando  divifor  eft  nume- 
rus compofitus,  quarc  revocandus  eric  ad  fimpli- 
ciorem  1 quod  Her  fi  tarn  dividendus  quam  divi* 
for  multiplicentur  per  communem  multiplicato- 
rem , (ere  fimilem  divifori  , 8c  ab  eo  diflerenteni 
folummodo  fecundum  figna  -+  6c  — quod  in 
exemplis  radonalibus  eftendo  , ut  meliiis  hujus 
praxis  veritas  appareac.  Sir  dividendus  numerus 
4a.  per  ij*q.  xy  -+  4^4.  id  eft  per  7 , fed  fuppo- 
no  ignorari  hunc  numerum  efle  7.  & quotientem 
efle  6.  Tam  numerus  dividendus  41.  quam  nu- 
merus divifor  $tq  xy  -+  1^4.  mulciplicentur  per 
hunc  numerum  fimillimum  divifori  , nempi  ivq 
ay  — ijtq  4.  differentem  fcilicct  ab  eo.ip  figno  -+ 
mutaro  in  fignunv — habebifque  poft  multiplica- 
tioncm  pro  dividendo  jyq  44 100 — 4^7056,  3C 
extra&i$  radicibus  habebis  110 — 84.  feu  1x6: 
habebis  item  pro  divi  fore  novo,  ivq.  6xf.  -+ 
ruq  100 — 4*q  t6.  6c  quia  membra  intermedia  fe 
invicem  deftruunt  reftabunt  j^qtJtj. — ivq.  1 6 
& exira&is  radicibus  x t — 4.  feu  x 1 . per  quern 
numerum  fi  dividas  dividendum  1x6.  habebis  pro 
quotiente  6. 

Demonftratio  hujus  operationis  fundatur  in  00 
principio , quod  numeri  per  cumdcm  mulriplicati 
in  cadcm  fint  rationc  •,  atque  adco  fi  unus  per 
afium  dividatur  idem  fit  futurus  quotient.  Sint 
cnim  numeri  4.  6c  8.  fi  8.  per  4.  dividatur  , quo- 
tient erir  x,  quxenim  eft  ratio  8.  ad  4,  cadem  eft 
a.  ad  1.  multipliccnrur  8. 6c  4.  per  eumdem  verbi 
gratia  per  10.  fient  80.  6c  40.  inftituatut  divifio 
80.  per  4.0.  cum  eadem  fit  ratio  80.  ad  40.  qtut 
crat  8.  ad  4.  idem  etiam  quotient  x.  efle  debet , 
oftendens  rationem  dividendi  ad  diviforem.  (^ta- 
re artificium  hujus  praxis  in  eo  confiftit  ut  mulri- 
pUcator  qui  aflumitur  fit  firoilimus  divifori , ab 


coque  tantum  differ  at  in  figno & — ficenim 
dum  ioftituetur  multipUcatio  cxtirgent  membra 
fc  invicem  elidentia  : hxc  praxis  vocatur  expur- 
gatio. 

Hzc  praxis  valet  in  radicibus  omnibus. Sir  di- 
videndus numerus  to.  per  Rtqrf  y *qq  y,  aflu- 
matur  communis  muliiplicaior  4rqqy . — R-qqj. 
eritque  novus  dividendus  »tqq  50000  — ivqq 
5000a  8c  novus  divifor  ivqq  15  — » Rqq9.  feu 
ivq  y— iwq  5.  qui  cum  adhuc  nec  fir  rational  is, 
lice  (implex  1 tarn  novum  dividendom,  quam  no- 
vum diviforem, multiplico  per  hunc  V qy-+  4^5. 
mutato  fcilicct  diviforis  figno— in  fignum  -+  6c 
multiplicatione  fada  » fir  novus  dividendns  itqq 
1x50000 — ^qq7joooo-f  ivqq  4yoooo — Rrqq 
X70000.  & novus  divifoc  y — 5.  feu  *.  hoc  eft 
4tqq  16.  per  quam  fi  ulthnum  dividendum  par- 
tiaris  habebis  quotientem  s*qq  78txy  — ivqq 
4687J  -+  iyqq  x8iay — *qq  16875.  q«cm  affc- 
ro  efle  quotientem  quefitum  quod  probarc  po- 
icris.  Si  cnim  cum  moltiplices  per  primum  di- 
viforem ivqq  y -f  ^qq  5.  exurget  numerus  Rqq 
5906x5  — lyqq  506x5.  6c  estra&is  radicibus 
x y — 1 y feu  10.  numerus  fciiictt  prim6  propo- 
fitus. 

Si  divifor  habuerit  tria  membra  affe&a  figno 
-+  communis  multiplicator  aflumendus  erir  fi* 
milis  diviforij&abcodifcrepans  in  figno  -+  mii- 

tato  in ut  fi  numerus  100.  dividendos  eflec 

per  diviforem  ^q  5 -4  ^q  y -+  iyq6.  aflomatut 
communis  multiplicator  Rq  y-^Rq  y.  — Rq  61 
ex  multiplicatione  diviforis  oricrur  divifor  bi- 
■Ksabris  ivq  60  -+  a.  6c  novus  dividend** 

Jfcq  50000  -¥  juq  yoooo. — ^iq  6000a  6c  quia 
divifor  non  eft  adhuc  firoplex  nec  rationalis,  aflu- 
mo  novum  multiplicatoiem  jjtq  60— x.  6c  habe- 
bicur  novus  divifor  y 6.  6c  novus  dividendus 
4tq  1800000  -+  iv q j 000000  -4-  iv  q 40000  — 
ivq  110000  ivq  5600000.  qui  numerus  fi  divi- 
datur per  5 6.  eumdem  quotientem  exhibebic  5 ac 
fi  100.  divideretur  per  jvq  5 -+*q  y-f  41a  6. 

Quando  divifor  conftat  duobus  vnembris  ra- 
dial m cubicarum  ut  4icy  -+  ^rcy.inveniantur  5. 
numeri  continue  proportinales  inratione  y.ad  5, 
quod  facili  fiet  fi  numerum  y per  feipfum  roulti- 
pliccs  uc  fiat  ay.  6c  numerum  5 per  5.  fiet  ly,  6t 
numerum  5.  per  feipfutn  fiet  9.  cum  enim  idem 
y.  6c  feipfum , 6c  numerum  5.  mulriplicet.  erunt 
produfti  xy.&  ly.uc  y.ad  5.  ficpariicr  com  idem 
5.  multiplicet  6c  y.  & feipfum , erlmt  prodndi 
ly.  & 9.  ut  y.  ad  j.  Adhibeantw  hi  tres  numeri 
4tc.  xy  — 4*c.  1 y -+  4«c.  9.  lanquam  communis 
multiplicator  6c  producetur  divifor  41c.  1 r y-f 
4^c.  ij.  hoc  eft  y -+  5.  feu  8.  per  hunc  divide 
novum  dividendum. 

Eadem  merhodus  eft  ufurpanda  in  divifoit 
compofito  atius  duo  membra  fuetint  dux  radi- 
ces qq  aut  furdefolidx , tot  cnim.  conftituendi 
funt  numeri  continue  proportionates , quoc  font 
unitates  in  exponente  poreftatis,  6C  continue  pco- 
port ionales  ahernatim  fignis  -+  6c  — affiotentur, 
fietque  multiplicator. 

Denique  fi  divifor  compofitus  confter  duobus 
membris  radieuro  diverfarum  revocentur  hx  due 
radices  diverfx,  ad  eamdem  denominationem. 
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Problem*. 

Ortm  & numerMio  rsdicum  univerfalium  , 
fi»  Ugatantm. 

Radices  univcrfales  feu  ligate , funt  ill*  qu« 
cadont  in  tottim  aliquem  numerum  comport  turn. 
Pcoponacui  hie  numcrus  i o -+  jtq  7.  jubcamur- 
que  radicem  qtiadratam  cruere  , quia  exhibert 
non  poteft  cadix  quadrata  numeri  7 , non  poteft 
•ctiam  ex  touli  co  numcro  educi  praecifa  radix 
quadrata.  Quare  Kuic  proponimua  fignum  radl- 
. calc  j^q  ( 10  -*■  ij^q  7.  quo  figuificamus  radicem 
quadtacam  numeri  cotnpofiti  ex  to.  8c  radice  qua- 
drata numeri  7. ) fic  quia  radix  quadrata  numeri 
1 6. eft  4,5c  Radix  quadrata  64.cft8.Rq(io-+ 
4 H-  ) -f  8 ) fignificat  *q  15.  feu  j.  Rq.  ( *c. 
17  ”*■  Juq  a 5 ) fignificat  radicem  qtudratam , nu- 
meri compofiti , ex  radice  cubica  numeri  1,7.  quz 
eft  ) * & radice  quadrata  if.  quK  eft  5.  indicare 
igirur  volumes  radicem  cubicam  numeri  8,  quz 
eft  1.  Idem  btnarius  fignificatur  per  iftam  Rc. 
( Rq  if  , Rq  9. ) fignificat  enira  radicem  cu- 
bicam  numeri  8. 

Ex  his  innotefeit  5c  fenfus  5c  generatio  ifta- 
rum  radicum  : tnan*feftum  ctiam  eft  eundem  nu- 
merum , c harder ibus  , 5c  notis  infpeciemdi- 
verfis  fignificari  pofTe. 

PROPOSITIO  XXXIL 
Probicma. 

Multiplicity  radicum  univerfaltum. 

, Radices  univcrfales  facile  muhiplicari  poffunt, 
fecundum  propriam  denominacionem  5 hoc  eft 
radices  quadratz  quadratic^  , cubic*  cubice,  5c 
ita  dc  alii 5 , hzc  enim  multiplicario  pcrficitnr  de- 
lendo  lignum  radicale. 

Nam  radicem  quadratam  v.g.  muitiplicamus, 
fi  exhibeamus  * produ&um  ex  ejus  moltiplicario- 
ne , ejus  fcilic^t  quadratum ; cubicam  in  fe  doci- 
mus  feribendo  ejus  cubum.  Unde  fi  jubcamur 
quadratic*  multiplicarc  itq  ( 10  -f  Rq  if.  ) id 
przftamus  delendo  primum  lignum  Radicale,  55 
exhibendo  ejus  quadratum  fcilicet  10  -f  R-q  if. 

Secund5  muitiplicamus  Radicem  univerfalcm, 
per  numetum  ablolutum  , fi  ejus  poteftatem  mnl- 
tiplicemns  per  fimilem  poteftatem  numeri  abfolu- 
ti,  ut  fi  proponatur  $tq  ( 7 -f  xrq  ). ) duplicarda, 
ejus  quadratum  7 -+  ^q  j.  multipHcarc  debemus 
pet  4 quadratum  numeri  1.  Ratio  eft  quia  tunc 
exhibesnus  quadratum  radids  quadratz  multipli- 
catz  per  1.  quadratum  ergo  7 -+  4tq  5.  roultipli- 
plicamus , multiplica  ergo  7.  per  4.  finne  x 8. mul- 
tiplies item  ^q  j.  per  4.5c  quia  jam  eft  radix  qua- 
arata,  multiplicanda  erit  per  1 6.  ita  uc  producatur 
4«|  t8.  -+  4tq48  t fi  cnitn  clfet  propofita  juq 
(•7  “+*.}.)  multiplicando  pet  quadratum  numeri 
a.  fe»  per  4 fierce  tuq  ( 18  1 a ) fed  in  nltimo 

roembto  eft  4*qj.  quare  debet  moltiplicari  per 
quadratum  ipfius  4 nempc  1 6.  ut  fiat  Rq  ( x8  -+. 
Rq48 ) quod  eft  diligentet  notandum.  Ut  roclitis 
innotcfcat  vetitas  hujus  praxis.  Proponatur  radix 
univetfeiis  non  furda , $iq  ( 7 -+  4tty . ) eft  au- 
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tern  ejus  quadratum  7 -+  ^q4,  idem  quod  9.  cn 
jus  radix  quadrata  eft  9 : proponatur  hzc  radix 
duplicanda  , aifumo  quadratum  lUuneri  a.  feu  4. 
per  quod  multiplies  numerum  7.  fitque  x8.  turn 
muhiplico  *tq4  non  per  4.  fed  per  quadratum  nu- 
meri 4.  nempc  per  1 6.  fitque  Rq64-  eft  ergo  i^q 
( xS  -+  *q()4  ) feu  atq.  ( x8  — *•  8. ) feu  4^56. 
cujus  radix  quadrata  nempe  6.  eft  dupla  ptio- 
T1S  J. 

Dcmonftratio  quoad  ultimam  partem  eft  quod 
dam  dicitur  sy  q ( y q4  ) eft  idem  ac  Rqq4.quz  uc 
duplicetur , roultiplicari  debet  per  qqtdm  nuroe- 
fi  ».  ( ut  nempe  1 ad  eandem  denomination  cm 
reducatur  ) feu  multiplicari  per  16. 

Eamdem  do&rinam  cubicis  radicibus  applicarc 
poltumus.  Ut  ft  proponatur  r-c  ( $tc6 4-f  4*  c.i7.) 
multiplicanda  per  x.  multiplicanda  eft  ij£C.  64.  per 
cubum  cubi  numeri  t nam  6 4 eft  cubocubus  ref- 
pcftu  radicis , quz  fignificatur, eft  autem  8 cubus 
numeri  x 5c  5 1 x cubocubus : quare  fi  fiat  tnulti- 
plicatio  habeo  r-c.  ji768.paritcr  multiplicari  dc- 
bet  17.  per  pi.  fiuntque  1)8x4.  fiet  41c. 

( iyc.  11768  -t  fcc.  1)8x4.) 

Proponatur  item  41c  ( 41c  64  -+  4rq  )6  -t-  j. ) 
multiplicanda  per  f,.  primum  roembrum  multipli- 
candum  eft  per  cubocubum  numeri  5.  nempe 
t$f ) 1 if.  produccturque  1x5000000.  fecundum 
membrum  multiplicandiun  eft  pet  quadtacocu- 
btim  numeri  j.feu  per  i56x5.quia  fcilicet  dicitur 
19c  K-q.  5c  ex  hac  multiplicationc  producer ur 
f6ifoo.  denique  nltimum  roembrum  j.  multipli- 
cari debet  per  cubum  numeti  5.  quia  illi  przpc- 
nicur  tantum  radix  cubica,  ex  qua  multiplicationc 
oritur  575.  quare  otietut  hie  produ&us  41c  ( 44c. 
rif 000000.  *■+  4tq  56x500.  -+-)7 f.) 

Terti5  proponatur  multiplicanda  4tq  f t)  -4* 
4?q9. ) per  4iq  ( 5 -s-  itqi6. ) prima  radix  fi  ex- 
plicetur , fignificat  numerum  4 feu  4-q  i 1 )-»•  j j 
feu  R:q.i6.  fecunda  fignificat  9.  feu  radicem  qua- 
dratam numeri  5 -f  4.  hoc  eft  9 s ex  mulrjplica- 
rione  autem  numeri  4 per  ).  oritur  numerus  tx. 
Videamus  utrum  praxis  noftra  eurodem  numerum 
reprzfentet.  Radices  ergo  proponunrur  multipli- 
cand* , quarum  quadrata  funt  1 ) -+  4tq9-  5c  f 
-+  4iqi6.  Primb  muhiplico  ulrimom  membrum 
numeri  A,  per  ultimura  membrum  numeri  B,  hoc 
eftRqg  per  Rq  16.  fitque  Rq  144.  tommultipli- 
co  1 j.leu  ejus  quadratum  per  radicem  quadratam 
r6.  feu  Rq  1 69.  fiet  41  q 1704  mollipHco  iretil 
fecundum  membrum  numeri  A per  primum  nu- 

A.  1 j -+  R q 9 • 

B.  5 -4  Rq  16. 


C.  Rq  ( 65.-+ Rq  xxf  ■+  Rq.1704  -)-Rq  144^ 

6f.  if.  fi.  ti. 

V 

meri  B.  feu  Rq  9.  per  5.  feu  ejus  quadratum  if. 
fitque  R-q  X15.  Denique  multiplica  5 pet  15. 
fit  6f.  habes  igitut  produdum  numerum  C, 
Si  extraho  radices  hibebis  numeros  65.  15. 
ft.  ix.  quorum  futnma  144.  cujos  radix  quadra- 
u 11. 
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PROPOSITIO  XXXIII. 

Problems. 

R.id'cum  univerfiilium  div-Jia. 

In  genere  diccndum  eft  , divifioncm  radicum  , 
abfolvi  divifioiic  poreftatum  cuius  funt  radices, 
aim  enim  radices  in  feipfis  non  habcantnr  , fed 
tantum  in  fuis  poteftatibus  appofiti  carum  divt- 
fio  per  poreftatum  divifionem  perficitur. 

Proponatur  h*c  radix  univctfalis  iyq  (15  -+ 
jiq7.)  dividends  per  Riqj.  prioris  quadrarum  eft 
1 j -+  Rq7.  6c  fecund*  quadra  turn  eft  5.  divide 
1 j.  per  5.  fit  quotiens  1 -f*  divide  item  7 per  f 
feu  per  if.  fit  quotiens  77  habes  igitur  quoticn- 

ttm  *q  ( 1 4>  -+  *q  7;. 

Secund6  fit  hxc  mq  ( 431.  -+  13^776 ) divi- 
dends per  6.  hanc  divide  per  i^q  3 6. 

Major  erit  difficultas  quando  divifor  erit  com- 
pofitus  , feu  eric  radix  univecfalis  , tunc  autem 
alTumendus  eft  communis  mulciplicator  , ut  ncm- 
pc  fiat  ram  novus  dividendus  , quam  novus  di- 
vifor fed  fimplicior , res  toca  incxemplo  manife- 
fta  fiet. 

Sic  dividends  ^q  ( f88-fj</q  3 4848. ) per 
stq  ( 1 1 -f  i^qS. ) divifor  ergo  eft  quadratum  1 1 
-+  mq8.  aftumo  pro  comrouni  multiplicatore  nu- 
mcrum  (ere  fimilem  divifori  •,  nempc  1 1 — &q8. 
fic  enim  producentur  membra  fe  invicem  eliden- 
tia— ^ 1151.  & -*  1151.  habebis  ergo  novum 

11.  H-  R q 8. 

11.  — R q 8. 


— * lift.  ~ R q 64. 

144- -+  i«j». 


144.  — — 8. 


i)6. 

diviforem  purum  1 36.  fi  multiplices  dividendum 
*q  (588  -+  fcq  34848.)  per  1 1 — ^.q8.  orietur 
novus  dividendus  j$tq  (7036-+  itq  50181 ix.— 

ijrq  1765951 *^178784 ) qui  numerusad  mi- 

norem  rcduci  poteft  : nam  ultimi  membri  Radix 
quadrata  , eft  5 18.  qu*  fubtrahi  poteft  ex  primo 
membro  , item  radix  quadrat?  tertii  fubduci  po- 
teft ex  radice  quadrata  fccui>di : fitque  numcrus 
teduftas  ^q  ( 65 18  -f  y.  q.) ) 1918 ) qui  fi  divi- 
darur  per  novum  diviforem  1363  cxhibcbic  quo- 
tientem  ^q  ( 48  — »•  ^q  18. ) 

Additio  Radicum  univerfalium  , perficitur  fi- 
gno  addirorum  , ficut  6c  fubtrado  figno  fub- 
tradorum — ideoque  de  illis  nihil  dicendum  eft. 


PROPOSITIO  X X X I y. 
Problems. 


De  Mirwtiu  numtroum  irratUnalium. 

Nutncri  irrationales  fuas  etiam  habent  minu- 
tias  , quarum  fenfus  , 6c  numeratio  varia  eft, 
prouc  varie  c dormant ur.  Signum  Radicalc  ante 
minutiam  pofitum  refertur  ad  totam  minutiam, 
hoc  ell  tarn  ad  numeratorem  , quam  ad  deno- 


minatorem  ut  r-  q ~ Ggnificat  radicem  quadra- 
tam  novcm  decimarum  fextarum  , feu  fignificat 
numcrum  qui  in  fe  ptodu&us  efficiat  hanc  fra- 
dioncm  feu  hunc  numcrum  -7.  fi  enim  aflii- 
tnas  tres  quadrautes  trium  quadtamum  habe- 
bis 

Si  ante  fra&ionero  integer  przponatur,  poterit 
ad  fradioncm  rcduci  ut  Rc.  1 rcduci  poteft  ad 
hunc  RC77*.  fignificat  numcrum  qui  in  fc  cubi- 
cc  produdus , efticiat  hanc  fradioncm  £-‘. 

Ex  quo  concludes  fi  idem  numerus  taro  deno- 
minatorem  fradionis , quam  numeratorem  mol- 
tiplicet , ant  dividac  3 eaindcm  clfc  minutiam , 6c 
confcqucnter  eamdera  radicem  $-q  6c  *q. 
idem  fignificant. 

Quando  lignum  radicalc  adjungitur  foli  nuroe-r 
ratori , aut  foli  denominator!  hadionis  , eum 
etiam  tantum  afficit  j ut  »h  *4  fignificat  -f-  feu  4 

pariter  _ * fignificat  8 dividi  per  1. 
fcq  4 

Additio  fradionura  irrationalium  fimilis  eft  , 
additioni  minutiarum  vulgarium;dcbenj  enim  rc- 
duci ad  eundem  denominator  cm , quod  met  hod  o 
com  muni  per  multiplicarionem  in  crucem  perfi- 
citur, & redudione  fada  fimul  addunrur  nurocra- 
tores  , ut  fi  redudione  fafti  exhibeantur  fradio- 
ncs  *4* ^ *1;  adde  unura  numeratorem  alteri  \ 
7 7 

fed  additionc  propria  radicum  habebitur  »4*r 


^ q 4-  * q 9' 

7 7 

Subtradio  eidem  (ere  ratione  perficitur  , ut  fi 
redudione  fadi  exhibeantur  ftadioncs  fc 

quarum  prima  ex  lecunda  fubtrahenda  fir, 

7 

fubtrahe  unum  numeratorem  ab  alio , fed  fub- 
tradione  propria  radicum  fiet  »4«. 

7 

Pariter  proponatur  h*  du*  fradiones  $rq  jf. 
& 7-.  diverfum  habentes  denoroinatorem.  9. 

& 49.  multiplicenrur  denominators  inter  feur 
fiat  communis  denominator  441.  & multiplicatis 
decufTatim  numerator ibus  per  denominatores , 
fient  novi  numeratores  144.de  196.  extrahancur 
omnium  radices  , habebis  fradiones  fimpliecs  A 
& D.  quarum  additio  , aut  fubtradio  facilis  erit, 
additis  feiliect  numeratotibus  , aut  fubtrado  uno 
numeratorc  ab  alio. 

,6\r  * 

*q—  X *q— 

9 

144.  196 

*q — *q — 

44'-  44* 

A B jj. 

14 

Sint  Addend*  ill*  minutiz  a,  cum 

9 * 

eumdem  habeant  denotninatorem  , foli  addendi 
funt  numeratores , vel  praxi  communi  additionis 
radicum  vel  fcquenti.  Unum  quadratum  4 per 
aliud  49  multiplica,fit  ptodudus  i9^*  cujus  radix 
quadrata  14,  bis  fumpta  erit  18.  h*c  junda  duo- 
bus  quadratls  9 & 49.  efficic  fummam  86.  habe- 
mus  ergo  **. 

Dcmonftratio 
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Demonftratio  hnjus  praxis  eft  quod  (per  4.1.) 
quadratum  totius  linez  xquale  Ik  rcdtangulo  bis 
Coinprchcnfb  Tub  fegir.emis , 8c  duobus  quadratis 
fegmentorum  j fed  radix  produdli  cx  quadratis  eft 
rcdhrgulum  fob  radicibus.  Ergo  duplicando  ra- 
diccm  quadra  (am  di<fti  produdki  , 8c  cam  addendo 
duobus  quadratis,  rcfulrat  totalc  quadratum. 

Qrian.io  mim  era  cores  font  incommcnfurabiles 
additio  fiet  per  fignum  -+  ficut  Sc  fubtra&io  per 
fignum  — uc  fi  addends  elTcnt  minutiz  fcq  8c. 
ijeq  -j-  ru  fierct  additio  feribendo  *tqy  iyq-7. 

Multiplicity,  Sc  divifio  minmiarum  irrationa- 
lium  , pcculiarcm  non  continet  diffiailtatem  , ubi 
enim  rcdudtx  func  ad  eadem  figna  radicalia ; me- 
thods communis,  muitiplicationis,  aut  divificnis 
minutiarnm  ufurpatur. 


PROPOSITIO  XXXV. 
Theorem*. 

De  Nnmtrit  cofJUis  irrational: ha. 

Si  Numeris  cofficis  przponatur  fignum  radi- 
cate , communiter  habentur  pro  imuionalibus, 
quamvis  nunnunquam  fint  real  it  tf  rationales  , ut  . 
n numero  coffico  10  R prxponas  fignum  radical/ 
le  R/q  10  R ; cu  jus  fenfys  eft  fumendam  clTc  radi- 
cem  quadtatam  10  radicum.Radix  autem  quadi  a- 
ta  10  radicum  cenfctur  numerus  irrationabs  : 
quamvis  aliquando  fir  nuiperus  rationalis : fi  cnim 
una  radix  fit  j.  io  radices  efficient  100  numcrum 
rationalcm  , aut  porius  cujus  radix  eft  10  verus 
Darner  us  , fi  vero  radix  fueric  a. 10  radices  erunc 
40.  numerus  irrationalis.  Ita  dicere  pofTmnus 
^tc.roq.  Radix  cvbica  10  quadratorum.  Eodcm 
tnodo  adduntur  aut  fubtrahuntut  hi  numeri,  ac 
radices  furdx  nulli  habita  ratione  figni  fubfc- 
quenris,  ut  fi  addendi  effent  Hi  numeri  feq  8R  3c 
8*q  t8R.  eodcm  modo  fit  additio ,ac  fi  proponc- 
rentur  hi  duo  R48  8c  Rq.  18.  qtii  duo  numeri 
funt  commenfurabiles  : namdividendo  j 8 per  8. 
fit  quotiens  17.  cujus  radix  , feu  media  propor- 
tionals inrer  1 Sc  17*.  eft  I—,  cum  autem  latera 
quadratorum  fint  in  fubdiplicata  ratione  quadca* 
rorum,  erit  radix  8.  ad  radicem  18  , uc  1.  ad  i,|. 
& componendo  etit  ut  1.  ad  1.  t.~.  feu  ad 

2.7-.  ut  radix  8.  ad  Radicem  fummz. 

Et  fa  A is  tribus  continue  proportionalibus  1. 
1*T*  t*  cr‘c  quadratum  8.  ad  quadratum  fum- 
mx  ut  1.  ad  6.  -7.  quare  multiplicando  8.  per 
6.  7-.  fit  quadratum  fummx  50.J  erit  ergo  fumraa 
*q  jo.  feu  *q.  jo  R. 

Sed  hxc  probata  funt  fatis  fuse  fupri.  Addiro 
ergo  figno  coflico  , fiet  juq  jo  R.  cum  enim  nu- 
meri cuilibet  rei’ applicari  poflint  , cum  *q  jo 
hominum  , xqualis  fit  lyq  18.  hominum  Sc  jyq  8 
hominum,  vel  cujuflibct  alterius  rei,qux  per  uni- 
tarem  intelligi  poteft  : fi  pro  unitate  intelligcrc 
vejim  radicem,  quadratum,  aut  cubum,  aut  aliam 
quamcumqiic  quantitatetn  cofllcam  c*dcm  modo 
verifieabitnr  regula. 

Et  hoc  feqnitur  quoctes  numeri  coffici , feelu- 
fb  chara&ere  coffico.radicem  non  habent,  aut  non 
furrr  commenfurabiles, additionem  fieri  non  poffe, 
nifi  refolvanrur , hoc  eft  nifi  cognpfcarur  valor 
radicis  qoadrati , aut  cujufcumquc  chxradkrris 
coffici. 
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Scquicur  item  necefiarium  efle , cos  numcros 
revocare  ad  earndem  denominationcm  , amequatn 


W i6q 
4R 
J 


fcqc  5 1 ic. 
SR 

%q 


multiplicari , aut  diridi  poflint  3 ut  proponantut 
Rc.  ^R.  8c  Rq  bR  mulnplicandi  , fcribamur  nu- 
meri 4R.  8c  SK.quibus  iubfertbantur  figna  radi- 
calia.Tum  4R  quadratic^ multiplicctur.ncnt  i6q. 
Item  8R  cubied  muhiplicctur  , fiet  j t ic;  fignura 
radicalc  componetur  ex  q Sc  c fictquc  Jjtqc.  i6q. 
^qc.jitc. 

Fiat  igitur  muliipiicatio  numeri  j 11.  per  t6. 
fiet  8191.  Sc  quia  dum  cubus  mu ltiplicat  qua- 
dratum fit  furdefolidus  , ptoducetur  luqc.  8191. 
Surd. 

Si  dividendus  eflet  hie  numerus  iyqc.  8191. 
Surd,  per  iyqc.  t6cj.  primb  dividerur  8192.  per  16*. 
Sc  quotiens  eric  j 1 1 , Sc  quia  dum  quadratum  di- 
vidit  furdcfolidum  gencratur  cubus,  quotiens  erit 
lyqc.  jia  c. 

Ad  hoc  ut  jR.  multiplirentur  per  lyq  1 6.  fiat 
quadratum  hnjns  numeri  jR,  ut  rem pc  revocen- 
rur  ad  earndem  dcnominatioi  cm  , habebifque  ly q 
9.  quadratorum  *,  multiplicetur  hie  numerus  per 
^q  16  , Sc  quia  numerus  abfolutns  multiplicando 
quadratum  efficit  quadratum  fiet  tyq.  144a  In  re- 
liquis  eadem  tecurrunc  ptxccpta,  qux  fuperius 
uadidunus. 


PROPOSITIO  XXXVI. 

Theorem*. 

Dc  ajHationibut  c]ua  numeris  irratienalibm 
iptplkamur. 

Multis  modis  xquationes  numeris  irrationa- 
1 bus  implicaniur.  Primus  cafus  eric , fi  homogc- 
ncum  comparationis  fueric  numerus  irrationalis, 
ut  fi  proponatur  hxc  xquatio  iq  -+  6R  ~ 
46656.  cum  fit  xquahtas  inter  hos  terminos  iq 
-f  6R  ex  una  parte  , Sc  xaq  4 66$6.  cx  alia , erunc 
quadrata  corum  xqualia  , eft  autem  qnadVatura 
homogenei comparationis  46656.  habebitur  au- 
temfacili  per  multiplicationem  quadratum  hnjus 
niimeri  iq -+ 6R  eritquc"  iqq -+  11c.  -*  }6q. 
ZIZ4  6f>j6. 

Rcdudkione  ad  fimpliciorcm  opus  erit  nempi 
ur  cam  expurges  numero  cuborum  , nempc  fi  di- 
vidas  numcrum  cuborum  per  exponentem  qua- 
dratoqiudrati,  orietur  quotiens  5.  fit  radix  hujus 
xqnationis  lR  audla  hoc  numero  5 , critque  fie 
audta  iR-+  j.  huic  fit  xqualis  A,  erit  ergo  xqua- 
rio  1R-+  j— A.  Sc  per  antithefin  iR  A — J* 
fiat  primo  iftius  radicis  A — 5.  quadratum  , dabi- 
tur  A l — 6 A -+9.  Sc  quia  in  arquatione  notantur 
36  q.  fient  -f  }6  Ai — 116  A -+314-  >lcm 
jcubus  ejofdcm  A—  j is  erit  A 3 — 9Ax  -4  17  A 

— 17.8c  multiplicando  per  it  cubos  h.btbis 
ixAf— 108  Ax -t  3 14  A — 3 14.  fiat  item  qqtura 
ejofdcm  radicisA — 3 is  erit  A4— -iiA3-s-J4Ai 

— 1 08  A -+  81.  addantut  hxc  omnia  in  unam 

A* 
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A4  — isAj  -+  f4Ai  — • 108A  -+  81. 

-+  izA$  — 10SA1  -f  ji4A  — 314. 

~+  36A1 — xi6A-+  314. 


A4  — 18A1  -t-  81. 

fummam  , r.einpe  ut  fiat  1 qq  — i xc.  -f  3 6q.  6c 
habcbimas  1 qq— t8q  -+  8 liZZ  46656.  & fubtra- 
hcndo8i.  habcbimus  xquationcm  aliam  nempc 
iq<^-T-  1 8q  ^146 J7 j explicabilem  methodo  vul- 

fari , cui  exponemcs  ccrininoruro  fine  4.  t.  o.  6c 
um  inventa  fucrii  radix,  crcs  uniraies  fubtrahes, 
ut  lubcatur  radix  fuperioris  xquationis. 

Sccundus  cafus  crir.  Si  radix  furda  invcniacur 
in  numero  radicura,ut  iq  -*■  jyq  36R~jxo.  6c 
perantithefin  510 — iqizzijiq  36R.  6c  cum  in 
termini* -&  xqualicas  ; erit  etiam  in  eorum  qua- 
dratis,  nempe  fifiat  quadratum  510 — iq  it  eric 
*70400 — io4oq  -f  iqq=36R.  & per  antithe- 
fes  3^R.  i04<>q. — iqq~a?O400. 

Notandum  auicm  propofitam  xcpationetn  510 
— iq~irRq  36R.  cxplicabilem  faiife  immediate 
extrahendo  radicem  quadiatam  numcri  36R.  qux 
erat  6R:  atque  adco  crat  xquatio  5x0  — iq  — 
6R.  iJeoque  prxeedens  praxis  tambm  adhibenda 
eft,  quando  numcrus  radicum  eft  irrationalis.  : 
Tertib  proponatur  hxc  zquatio  fcq  ( iq-+  a. 
2_.  R ) =1 3.  cum  termini  lint  equates,  quadra- 

ta  eorum  xqualia  crunt. Fiat  igitur  quadratum  nu- 
meri  i3.ncmp&  1.69.  habebimus  xquationcm  fo- 
lubilem  tq -+  x 2.  R “ 169.  feu  iq -f 

it  11 

1 69  : debet  autem  hxc  fra&io  expurgari,  ut  fupra 
diximus. 

Quart b proponatur  hxc  xquatio  ^q(iq-+  1R) 
r=tyiq  168.  crunt  corum  quadrata  xqualia  nem- 
pb  iq  -+  xR  — 168. 

Hxc  iq-+  *q  4R-t-  i R— 14-f  ^q  64.  per 
amithefin  trarfl.uis  ^q4R  fict  xquatio  lq-f  xR 
—14  -+  Riq  64 — iuq  4R.  6c  extradis  radicibus 
numerorum  64. 6c  4.  erit  xqu.  iq  -+  xR  14. 
-*■  8 — xR  & iq  -fr  4R=3i. 

Sit  xquatio  Rtq  ioq=:io.  fiat  quadratum  nu- 
meri  10.  fict  alia  xquatio  ioqzz=40o.&  iq~^o. 
6c  valor  unius  radicis  |:q  40. 

Proponatur  hxc  xquatio  iyc.  ruj=}a  fiat 
cubus  numcri  30  qui  ctii  17000,  eft  autem  cubus 
hujtis  radicis  itc.  i x.  q.  delcto  figno  tadicali.uq. 
ergo  habemus  xquationcm  1 1 q.  d 17000. 

k j36ssj‘afiQ®®ee®sfi.isi aeoa'fifiosffl-'i&sssa 

proposTtio  XX XVII. 

Theorem*. 

Dc  Binomis  , cr  Apotomit. 

Amhorei  communiter  duos  numeros  cofTicos 
copulatos  per  fignum  -+  vocant  binomium,  duos 
verb  copulatos  figno  — vocant  apotomen  ; qux 
appellatio  fi  tribuatur  numecis  cofllcis  fimplici- 
dus,  quibus  fcilicee  non  prxponitnr  fignum  radi- 
cal, legitima  efte  non  poteft  in  rigcvrc  gcometri- 
co,  cum  hujufroodi  numeri  careant  proprietati- 
bus  binomii , aut  apotomes,  prout  ab  Eticlide  de- 
finiuntur  , binomium  enim  conftat  partibus  inter 
fe  longitudine  ineomroenfurabil'bus  , potent ia 
tanium  coramenfurabilibus  j omnis  autem  nu- 
mcrus , cui  figputn  radicale  non  ptxponitur  , 


longitudine , cum  alils  omnibus  commenfurabi- 
lis  eft  debet  igitur  nctclVarid  binomium  in 
ftrifta  fignificatione  fumptutu  fignum  radicak 
habere. 

Scd  neque  omnis  numcrus  coflicus  compofi- 
tus,  6c  prxfcrens  fignum  radicale  etit  binomium  , 
aut  apotomc,  feu  rciiduum  , fed  prztctca  reqniri- 
tur  ut  partes  iliac  fine  inter  fe  incommenfurabilcs, 

6c  habcant  fiia  quadrata  commenfurabilia  5 quarc 
hie  numerus  6 -+  jyq  9.  non  eft  binomium  in 
ftrifta  fignificatione , quia  6 6c  *q  9.  qux  eft  3. 
firm  commenfurabiles  , ficut  neque  6 — Jtq  9.  eft 
Apotome. 

Requiritqr  igitur  ut  faltem  una  pars  numcri 
compofiti  fit  itrationalis  , fi  enim  utraque  fit  r** 
tionalis  , exponique  poffit  per  numerum  abfolu- 
turn,  crunt  commcnfurabiles : numerus  enim  cum  l 
omni  alio  proprib  dido  commenfurabilis  eft, cum 
habeas  faltem  unitatem  aut  partem  aliquotam 
unicatis  communcm  men  fur  am  : quoties  igitur 
una  pars  numeri  coffici  compofiti  etit  explicabi- 
lis  numero  abfoluto,  alia  verb  non  erit,  toties  bi-  . 
nomiura  diectur  ut  6-f  *q  to.  6c  apotomc  6 — 
&q  to. 

Quando  utraque  pars  numeri  compofiti  etic 
radix  furda,  non  tamcn  propterea  erit  femper  bi-» 
nomium  ut  i^q  40  -+  iuq  1 o.  font  enim  hx  radi- 
ces furdx  commenfurabiles,  6c  fe  habent  ut  i.  ad 
t,  cum  quadrata  fe  habcant,  uc  1.  ad  4. 

Debet  igitur  binomium  conftare  partibus  in- 
commcnfurabilibus  longitudinc.quarum  qux  ma- 
jor eft  dicitur  majus  noir.en,  qux  minor  minus 
nomen.  Comparantur  autem  quadrara  connn  no-  t 
minum  , & cxceflus  unius  fupra  aliud  -t  qui  qua- 
dratorum  excclTus  intclligitur  rcduci  ad  quadra- 
turn  ; ita  ut  linca  qux  eft  ejus  latus  feu  radix,  hoc 
eft  linea  qux  poteft  hunc  cxceftum  , compatetnr 
cum  majori,  vcl  cum  minori  nomine , 6c  confide- 
retur  utti  fit  commenfmab  l:s  , neque  enim  utri- 
que  common  fur  abilis  clfc  poteft. 

Primum  binomium  erit  cujus  majus  nonten 
plus  potcft.quam  minus  , quadrato  line*  majori 
nomini  commenfurablis , ita  ut  mi  jus  nometi  fit 
commcufurabilc  numero  rationali  expofiro.  Hu- 
jus exemplum  efto  6-4  atq  17  : uam  primb  no- 
minafunt  inter  fc  long'tudme  incomenfir^biliai 
fecundo  quadratum  majotis  nominis  feu  36,  exce- 
dit  quadratum  minoris  corn  inis  17  nurrero  9, 
cujus  radix  commenfurabilis  eft  majori  nomini^. 
quod  eft  rationale  primo  numero  rationali  expo- 
mo  ; unitas  enim  in  numetis  fupponitur  femper 
ut  expofita. 

Aporome  illi  refpondens  erit  6 — *q  17.  cfk. 
enim  id  quod  telinquitur  detrado  minori  nomi- 
ne, ejt  majori,  ut  fi  ex  numero  6.auferatur  lyq  17 
rclinquitur  6 — Rq  17.  qux  dicitur  Apotoma 
ptima.  4 

Secundum  binomium  habet  minus  nomea 
commenfiirabile  numero  rationali  8c  tinea  potens 
cxccfTum  quaJratotum , eft  commenfurabilis ma- 
jori  nomini  ut  ^q  48  -f  6.  minus  nomeaf.  eft 
commenfiirabile  numero  rationali  cuicumqueicu- 
jus  quadratum  36  , fupcrarur  ^quadrato  majori* 
nominis  numero  11.  fed  ieq  48.  6c  *q  ixfunt 
commenfurabiles  , cum  fe  habeant  on . »d  t ,6c 
quadrata  uc  1.  ad  4.  Apotome  illi  refpondens  erir 
^48—6. 

Tertium  binomium  neutruro  nomen  habec 
rationale  , fed  linea  potens  exceftum  quadraro- 
rum  commenfurabilis  eft  majori  nomini  j ut 

f4 


617 


Liber 

*q  18.  exceflus  quadratorum  eft  6.  fed 
6. eft  commcnfurabilis  inajoii  nomini.  suq  14. 
eft  cnim  cjus  fubdupla  cum  quadrata  fc  habeant 
ut  1.  ad  4. 

Apotome  illi  refpondem  eric  *tq  14  — *q  18. 

Qnartum  binomium  habet  majus  nomcn  ra- 
tionale , cui  linea  potens  exccflum  quadratocum 
eft  incommenfurabilis  uc  4 — fcq  to,conftat  cnim 
4 efle  nuroerum  rationales,  6c  exceflum  quadra- 
rorum  efle  6 , linea  autem  ilium  porens  feu  *q  6. 
eft  incomtncnfurabilis  majori  nomini. 

Apocomc  illi  refpondens  crit  4— $tq  10. 

Quintum  binomium  habet  minus  nomcn  ra- 
tioiulc  , Be  linea  potens  cxcclfura  quadratocum 
eft  incomtncnfurabilis  major  i nomini,  ut  |tq  y. 
h-  a.  minus  nomcn  i.eft  rationale.  Exceflus  qua* 
dracorura  eft  1.  linea  ilium  porens  incommen- 
furabilis  eft  cum  primo  nomine.  Apotomc  4.1J 
J— -a. 

Sextum  binomium  ncutrum  habet  nomen  ra- 
tionale , Be  linea  potens  exceflum  quadrarorum 
incommenfurabilis  eft  majori  nomini  *,  ut  iyq  80 
-+  jjrq  yo.  exceflus  quadrarorum  eft  yo.  linea  il- 
ium potens  $cq  yo.  eft  incommenfurabilis  cum 
majori  nomine.  Nam  divifo  numeto  80  per  yo.  fit 
numcrus  1.  -7.  numerus  non  quadratus.  Apotomc 
illi  refpondens  jytq  80  — ^tq  yo. 

Invcntioncm  horum  binomiomm  facile  ex  Eu- 
clidis  decimo  repetere  poflemus  ficut  Scinvcncio- 
ncs  aliarum  linearum  , fed  minus  utiliicr  in  rem 
noftram,  cum  eadem  ubique  in  omnibus  binomiis 
etiaro  impropriis  tegnet  roethodus  extrahende 
radicis  quadrate. 

PROPOSITIO  XXXVI1L 
Problem  a. 

Extrahere  radicem  tjuadraram  ex  bintmlo. 

Sit  rquatio  iq  — 6 -+  17.  quattitur  va- 

lor  radicis  illius  quadrati , feu  queritur  numc- 
rus  qui  per  feipfum  mulciplicatus  producat  6 
-f  ftq  17.  Idem  dico  de  Apotomc  , ut  fl  pro- 
poneretur  xquatio  iq  zz:  6 — — ^q  17.  queritur 
iatus  illius  quadrati , leu  quxritur  numerus  qui 

Er  feipfum  mulriplicatus  official  6 — 17. 

egula  hxc  erit.  Radicem  quadratam  differ  en- 
tie  quadratocum  majori  nomini  adjice  , ut  fiat 
fumma  , & ab  eodcra  fubtrahe  ut  fiat  refi- 
duum  ; femiffis  tarn  furome , quaro  refidui  1 ra- 
dices quadratas  conneAe  figno  -+  habebis  radi- 
cem quadratam  binomii , vcl  cafdem  radices  con-  . 
nc&e  figno  — exhibebitur  radix  quadrata  Apo- 
tomes. 

In  jEquatione  propofita  iq.  :z z.6  -+  *q  17. 
Exceflus  quadratorum  y 6.  6c  17.  eft  9.  cujus  ra- 
dix quadrata  y.  addatur  majori  nomini  6.  fietqtie 
$.  Be  ab  codcm  auferitur  , refiduuro  erit  y . femi- 
fiimroa  eft  47.  femirefiduum  erit  1-7-  Radix  qua- 
drata utriulquc  cfficiet  radicem  binomii , nempi 
*q  4-7.  -f  jyq  1-7.  & larus  Apotomes  erit  iyiq 

4-7.  i-f.  Examen  harum  radicumerit  fi 

multiplicand©  numcrum  luq  47.  -+  41  q 1-7.  per 
feipfum  reftituacur  idem  binomium  , 5c  pariter 
multiplicando  hunc  numcrum  jtq  4-7.  — ^tq. 

1 -7.  reftituatur  precedent  Apotomc  6. luq  17. 

mulriplicatio  autem  id  ef&cic  ut  in  figura  intueri 
licit. 

Tom.  /. 


III. 

R q 47W  *+  R q j-L, 
R q 4T*  ■+  Rq  1-7. 


~+  R q 67.  -f  i-J-. 
47.  -f  Kq  67. 


6.  -+  R q 17. 

Hxc  rcgula  in  pluribus  exemplis  fiec  darior. 
Proponatut  binomium  primum  13.  -+  Rq  448. 
quadratum  nuineci  ay.  eft  yip.  differentia  inter 
quadrata  448.  8c  yi 9.  eft  81.  aejus  radix  qua- 
drata 9.  addita  majori  nomini  a 3.  cfficit  fummatn 
ya.  & decra&a  refiduum  14.  Semifles  funt  1 6.  8c 
7.  Radices  quadrate,  4.  Be  ^q  7.  que  fi  conjun- 
gantur  figno  -+  cxhibebunc  radicem  binomii 

nempi  4 — f ^q  7. 

Hare  regula  ica  univerfalis  eft  , ut  non  tantum 
binomiis  propric  di&is  convcniat  , habentibus 
fcilurct  cas  conditiones,quas  fupra  ex  Euclide  re- 
ccnfuimus  , fed  otiam  cuihbet  linee  etiam  divife 
in  partes  longitudine  commcnfurabilcs,  itaut  fu- 
pet  vacaneum  videatur  in  ordinc  ad  Algcbram,  to- 
tara  incommcnlurabilium  dodrinam  hue  advoca- 
re.  Quod  ut  experienrii  comprobemus  propona- 
tcu  equatio  iq. ~ y *♦  4.  quod  binomium  im- 
proptium  eft  ; cum  habcat  pattes  inter  fe  com- 
menfurabiles.  Quadrata  nomimun  funt  ay. 8c  1 6. 
differentia  eft  9.  cujus  radix  quadrata  y.  addita 
mayor i nomini  y cfficit  8.  Sc  fubtrada  rclin- 
quic  a.  femiffes  funt  48c  1.  radices  quadrate  a, 
6c  1.  quare  radix  quadrata  hujus  binomii  5 

4.  erit  a -+  1.  feu  y.  Amequam  hec  praxis 
demonftretur  propocendum  eft  Theorcma  cui  in- 
niticur. 
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PROPOSITIO  XXXIX. 

Theorcma. 

Radix  cjuadra  different!*  quadratorum  binomii 
equal  n eft  different * tjuadraiorurn 
fegmenternm  radUu. 

Sit  binomium  qnodcumque  etiam  improprium 
S *+  4.  dico  radicem  quadratam  differ entix  qua- 
dratorum ay  Sc  16.  effie  cqualecn  differcnric  que 
eft  inter  quadrata  fegmentoram  radicis.  Sic  in- 
venta  (per fiuperiorem  pr*xin)tzdix  hujus  binomii 
S -+  4.  qu*  fit  a -+  1.  feu  linea  que  pet  feipfam 
totam  mulciplicata  producat  binomium  y -+  4. 
que  ramcn  linea  fit  divifa  in  a Be  1 . ftntque  qua- 
drata horum  fegmcntomtn  4 Be  1.  quorum  diffe- 
rentia fir  y.  dico  radicem  quadrat  am  differen  tie 
quadratorum  ay  Be  1 6.  efle  equalem  huic  diffe- 
rentiae quadratorum  4 8c  1 . 

Demon ftratio.  Sit  radix  quecumque  1 *+  I. 
certum  eft  ejus  quadratum  equale  efleduobus 
quadratis  fegmentorum  1 -+  1.  6c  reftangulo 
bis  fob  fegmenris  comprchenfo  ( per  4.  a. ) Infu- 
per  bene  ponimus  , pro  primo  nomine  produ&i , 
fummam  quadratorum  ; pro  fecundo  , re&angu- 
lum  fub  fegmenris  bis  comprehcnfum.  Rcdtan- 
galum  autan  fub  fegmenris  medium  proportio- 
nate eft  inter  duo  quadrata  fegmentorum  : ergo 
bis  pofirum  medium  proportionate  eft  inter  qoa- 
drata  bis  hinc  inde  pofica.  Qiiare  quadratum  re- 
danguli  bis  comprehenfi , equate  eft  re&angulo 
llil  compre 
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comprehcnfo  fab  duplo  quadratorum,  {per  16.6.) 
fed  quadrature  fumrex  quadratorum , feu  majoris 
nominU , xqualc  eft  re&angulo  comptehenfo  fub 
duplo  quadracornm,  & quadrato  differenti*  qua- 
dratorum. Nam  fupponatur  AB,  totcontincre 
uniutes  quot  funt  in  uno  quadrato , & BC  quot 


A D 


funt  in  minor i i abfeindaturque  B D zqaalis  ipfi 
BC.erit  AD  differentia  quadratotura  fedfper  7.*.) 
quadrature  A C xqualc  eft  reflangulo  quater  fub 
AB,  BC,  feu  re&angulo  bis  fub  duplo  AB,  fic  du- 
plo BC  , & quadrato  different!*  AD.  Ergo  qua- 
drature A D qu*  eft  differentia  inter  quadrata 
fegmentorum  radicis  binomii , etit  differentia  in- 
ter quadrature  AC, majoris  nominis  feu  aggrega- 
ti  quadratorum  , & quadrature  roinoris  nominis, 
feu  re&anguli  bis  comprehcnfi.  fub  fegmentis  ra- 
dicis binomii.  Et  verd  pofiti  radice  a ■*-  1 bino- 
mii j -f  4,  in  quo  3.  reajus  nomen  eft  furema 
quadratorum,  & 4.  minus  eft  re&angulum  bis  fub 
fegmentis , differentia  quadratorum  fegmentorum 
radicis,  erit  3.  radix  differentia  inter  quadrata  no- 
nainure  3 & 4. 

COROLL  ARIUM. 

Ex  hoc  deducunt  nonnulli  methodum  multi- 
plicandi  quadrati  aliquod  binomium : vcibi  gra- 
tia fit  binomium  1 -+  t.  multiplicandum  quadra- 
ci  , prirtunn  nomen  etit  aggregatum  quadratorum 
nempi  j.  ut  habeatur  lecundum  nomen,  poffet 
quidem  fieri  rc&angulum  bis  fub  fegmentis  j po- 
teft  tamcn  haberi  aliter, nempi  fit  differentia  qua- 
dratorum , qu*  eft  3.  turn  fit  qnadratum  majoris 
oominis  3.  feu  xj.  ex  quo  fubtrahis  9.  feu  qua- 
drature differenti*, & reftat  1 6.  quadracum  mino- 


PROPOSITI  O 
Theorem  a. 


XL. 


Demonjlratur  t duello  r adieu  ex  binomie. 

Sit  binomium  quodcumquc  5 -f  4.  prim6  qua- 
dratorum differentiam  inquirimus , qu*  eft  9.  cu- 
jus  radicem  quadratam  3 etuimus  : habcmufque 
differentiam  inter  quadrata  fegmentorum  radicis 
per  prscedemcm  , eft  autem  majus  nomen  3.  ag- 
gregatum hujufmodi  quadratorum , fi  femifumm* 
a-L.  addas  femidifferentiam  1-7.  habebis  majus 
quadrature  4.  fi  ab  eadem  feraifumma  fubtrahas 
habebis  minus  quadratum  1. 

Vel  fi  aggregato  3.  auferas  d iff: rent iam  3,  re- 
ftabit  duplum  minoris  quadrat!  feu  a > fi  addas 
fiet  duplum  majoris  quadrati  feu  4. 

Hanc  regulam  aliter  nonnulli  proponunt.  pro- 
cedunt  enim  per  femiffcs:&  loco  different!*  qua- 
dratorum fegmentorum  radicis  : querunt  femif- 
fem  hujufmodi  differenti*  hoc  modo.  Quxratur 
differentia  inter  quadrata  femiffiura  nominum  •, 
hujos  differenti*  radix  quadrata  erit  femidiffc- 
renria  quadratorum  radicis  t qu*  fi  addatur  fe- 
mifE  majoris  nominis , & ab  eadem  fubtrahatur , 
habebuntur  quadrata  fegmentorum  radicis.  Ut  fi 
proponatur  binomium  5-4- 4.  quadrata  radicum 
vf*  & x.  funt  4 differentia  xj.  radix  ejus 


■7-.  erit  femidifferentiaquadratorum  radicis  H*c 
addatur  femiffi  majoris  noreinis , feu  x-j.  fict  4. 
majus  quadratum  , fubtrahatur  ab  eadem  reliable 
1 . minus  quadratum. 

Dcmonftratio  eadem  eft.  netnpe  cum  radix  dif- 
ferenti* quadratorum  binomii  fit  eadem  cum  dif- 
ferentii  quadratorum  radicis  : radix  differ entic 
quadratorum  femiffium  erit  femidiffetentia  qua- 
dratorum radicis  , cum  quadrata  fint  in  duplicata 
ratione  laterum  3 datl  autem  fcroidiffcremii  qua- 
dratorum , 8c  eorum  aggregato  feu  majoti  nomi- 
ne , facile  habentur  quadrata , fi  nempc  fcmifli 
aggregati  addas  femidifferentiam  habebitur  reajus 
quadratum  , fi  ab  cldem  illaro  fubtrahas  habebi- 
tur minus.  Ut  fi  AB , BC  fint  quadrata  , abfeiffa 
AE  cquali  BC,  erit  E B differentia  ; fi  fcmidiffe- 

A E D B C 
I— 1—1  — l—l 

rentiam  DB  addiderls  fetniaggregato  AD , habe- 
tar  AB,  fi  ex  fetniaggregato  DC  aufertur  DB  fe- 
midiffrrentia  reftat  BC  minus  fegmentum. 

Eandem  regulam  aliter  proponunt  nonnulli ; 
fumunt  enim  radicem  quadratam  quarts  partis 
differenti*  quadratorum  , feu  quod  idem  eft  fc- 
mifiem  radicis  different!*  quadratorum  nocni- 
num  , quam  adjiciunt  femiffi  majoris  nominis  & 
habent  majus  quadratum  ; eandem  fubtrahum  h 
femiffe  majoris  nominis  , & habent  minus , qu* 
omnia  eodem  modo  demonftrantur  per  prxeeden- 
tem  propofitionem. 

Poffumus  ergo  hac  methodo  inquirere  radicem 
cujuflibet  binomii  vetbi  gratia  y -+  4.  quadrata 
cfficimus  nominum  j 8c  4.  qu*  funt  xj  & 16. 
unum  ab  alio  fubtrahirous , habemufquc  differen- 
tiam 9.  cujus  extrahirous  radicem  quadratam  3. 
hanc  majori  nomini  5 addimus,  fitque  8.cujus  di- 
midium  4 eft  quadratum  majoris  fegmenti  radicis; 
eandem  differentiam  fubtrahimus  ex  4.  reftat  mi- 
nus quadratum  1 • 

Ex  his  propofiti  quacumque  radice  binomia 
x-4-i.  ejus  quadratum  inveniemus  fianc  quadra- 
ta 4 & 1.  majus  4 duplicamus  fiunt  8 ex  eo  diffe- 
rentiam quadratorum  fubtrahimus , relinquicur 
majus  nomen  3.  ex  ejus  quadrato  15.  fubtraho  9. 
quadratum  different!*  nominum  , reftat  quadra- 
tun?  16.  minoris  nominis  4.  qu*  omnia  demon- 
ftrantur per  pracedenttm. 


PROPOSITIO  X LI. 

Problems. 

Datum  numerum  fee  are  in  da  at  partej  ut  pro- 
dufJm  ex  eorum  multiplication t , fit  aqualu  tu- 
rner 0 da  to  non  excedenti  quart  am  partem  qua- 
drati nnmeri  propofiti, 

Hxc  propofitio  ad  fcquentem  ncceffaria  eft.Sit 
datus  nureerus  10.  dividendus  in  duas  panes,  qu* 
multiplkai*  producant  numerum  73.  minorem 
quam  100  quarram  partem,  numeri  400.  quadrati 
nureeri  ao  primfc  propofiti. 

Prster  methodum  communem  Algebrx.ioo. 
quadrato  femiflb  numeri  dari  xo.  fubtraho  73 . 
reftat  13.  cujus  radix  3.  fubtra&a  ex  femiffe  nu- 
mcri  radicum  rcl  inquit  3.  minorem  partem,  & ad- 
dict eidera  dat  ic  majorem. 

Hanc 


it 
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Nancpraxin  quamvis  fupra  demonftratam , ita 
nonnulli  demonftrant.  Sit  AB  numcrus  10.  divi- 

I — J,—  I — I 
A C D B 

dendus  in  partes  AD,  DB  qux  inviccm  multipli- 
catx  cfficiant  7 j .dividatur  AB  bifariam  in  C.cum 
AB  divifa  fit  bifariim  in  C,&  non  bifarftm  in  D, 
erir  re&ang.  AD,  D B,  una  cum  quadrato  ex  C D, 
xquale  quadrato  ex  CB.Quarc  fi  ex  quadrato  100. 
feu  ex  quadrato  lincxCB  10  femiflis  lo.fubtrahas 
re&angulum  ex  AD  , DB  feu  75.  reftat  xj.qua- 
dratum  ex  CD.  & per  cxtra&ionem  radicis  C D , 
quz  fubtra&a  cx  C D femifle  radicum  relinquit 
DB.  minorem  radieem,  Sc  addita  A C femiffi  ra- 
dicum exhibec  A D majus  fegmentum  , fed  hoc 
jam  probavimus  aliis. 
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dr  ate  multiplicavitmis,  voiuimus  ut  majus  nomcn 
cfi'ct  fumroa  quadcatorum  fegmentorum  radicis. 
Sccuudum  nomen  debet  efle  rc&angulum  com- 
prchenfiim  bis  Tub  utraque  pane  radicis  ( per  4.1.) 
quod  fcmcl  fumptum  medium  proportionate  eft, 
inter  quadrata  fcgmf  torum  cjufdem  radicis,  ideo- 
que  illius  quadratum  xquale  eft  redangolo  com- 
prehefo  Tub  quadratis:undc  bene  appofuimus  hanc 
conditional!  ut  Tegmenta  in  qux  dividitur  majus 
nomen,  in  fe  duda.cificcrcnt  rcdangulum  x qua- 
le quadrato  femiflis  miuotis  nominis  , fie  cnim 
minus  nomcn /tuegrum  adxquabit  rcdangulum 
bis  fumptum. 

Ex  co  facile  quadrabimus  radieem  binomiam , 
ponendo  pro  primo  nomine  aggregatum  quadra- 
torum  j pro  fccundo  multiplicamus  quadrata  inter 
fe  , Sc  produdi  radieem  quadratam  duplicamus. 
Sc  exhibebirur  fecundum  nomen  binomii. 

in  his  omnibus  appofui  cxempla  binomiorum 
impropriorum.ut  facilior  efict  dcinonftratio  : cam 
ctiam  in  binomiis  propriis  confiderabimus. 

Sit  hoc  binomium  10  -+  Rq  300.  quarta  pars 
quadrati  eft  7 j . dividatur  majus  nomen  xo  in  duas 
panes  , qux  in  fe  dndix  producant  numcrum  7j. 
Scilicet  aufer  7 j ex  100.  quadrato  femiflis  numc- 
ri  10.  reftat  15.  cujus  radix  quadrata  j . addita  fc- 
mifE  10.  cfficit  if.  Sc  fubtra&a  relinquit  f.  Ex- 
trahe  radices  Sc  habebis  *q  15.-+  *q  f Pro 
radice  binomii. 

Proponatur  item  refiduum  lyq  18 — 4.  divide 
18.  in  duas  panes  , qux  multiplicatz  cfficiant  4 
quadratum  femiflis  minoris  nominis,  fume  4-7. 
quartam  partem  quadrat!  s8.  ex  qua  aufer  quadra- 
tum 4.  reftabit  -7.  cujus  radix  nempc  $tq  7-.  addi- 
ta ad  femiflin  ijiq  1 8.  nempc  ad  ^q  efficit  R:q 
4-7.  Sc  fubtra&a  cfficit  *q  i.habes  igitur  *q  4-7. 
- — j^q  1.  ex  quibus  extrahendx  funt  radices  , Sc 
quia  non  pofluat  ita  notabis,  i}iqq  4t  — 
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LIBER  QVARTVS 

Varia  problemata  a^quationum  compoficarum. 

NTEgVAM  ulterius  in  tradendis  precept  is  progredumur , aquum  eft  ut 
| jam  tradita  , ad  ufum , (fi  praxin  revocemua  i fit  tnim  melius  harebunt  memo - 
^ rid  j & quafi  consequent  ur  : viamque  ad  ulterior  cm  dottrinam  ftement.  Exem- 
pt* autem  qua  profirimue  ex  Diopbanto  caterifque  authoribue  defumentur  > /*- 
cilioraque  reddentur  quam  in  its  authortbus  inveniantur. 

I 


PROPOSITIO  X L 1 1. 
Problems. 

Alia  method m inveniendi  radieem  cujvflibet 
binomii. 

Proponatur  binomium  quodcumque  ctiam  im- 
proprium  10-4- 1 6.cujus  quxritur  radix. Dividatur 
majus  nomen  10.  in  duas  partes,  qux  muitipiica- 
tx  cfficiant  numcrum  xqualem  quartx  parti  qua- 
drat! minoris  nominis , feu  quadrato  femiflis  mi- 
noris nominis  feu  6 4.  illz  partes  erunt  16  Sc  4. 
harum  radices  copulatx  figno  -+  funt  radix  bino- 
mii  xo-+  1 6.  Sc  copulatx  ugno — funt  radix  apo- 
comes  ao — 16. 

Demonftr.  Quadrata  16  Sc  4.  adxquant  majus 
nomen  , quod  fuperiotibus  praxibus  quadrat , in 
quibus  dura  radieem  quadratam  binomiam  qua- 


PROPOSITIO  L 
Problems. 

Invenire  duos  numeros  quorum  differentia  jit  6. 
& euborum  differentia  fit  5 04. 

POnatur  lacus  majoriscubi  1R.-+  j.  Sc  mi- 
noris iR— * fiecnira  fatisfit  primx  condi- 
T'm.  /. 


tioni  lit  eorum  differentia  fit  6 : fiat  utriufque  co- 
bus^  multiplies  iR.  -+  3.  ficr  quadratum  iq. 
-+6R.  -+  9.  quern  numerum  fi  multiplices  itetum 
pet  iR.  -+  3.  fiet  ic.H-9q.-+»7R-*'+  *7-&  cubus 
minoris  erit  ic — 9q.-+x7  R-  a7-  au^r  mi^°" 
rem  cubum  ex  majori.  Primuro  membrum  unuis 
perimit  primmu  altcrius , ficut  Sc  tertium  : rc**aC 
ergo  differentia  1 8q.  -t  f 4*<luam  *qualem  volurnu* 
nunaero  jo4.habcmus  ergo  xquationcm  i8q.-+  54 
~;04.fubttaiie  54,tcftabit  i8q.=4jo.  Sc  divi- 
Uii  ij  dendo 
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dendo  per  18.  tq.  E=»J.  & extrahendo  radicem 
quadratam  crii  una  radix  y.  Sc  cum  major  numc- 
rus  fit  iR.  -f  3. etit  numerus  8.  alter  veti  j — 3. 
feu  a.  cubi  8.  Sc  y i».  differentia  504. 

Methodo  rpcdosl  fit  6 idem  quod  B.fit  minor 
par*  A major  A ■+  B,  erit  cubus  primz  A y . cubus 
fecund*  Aj.-r»-  jA:B-+  3 A Ba-vBj^  differenria 
erit  3A1B,  -+  jABx.h-  Bj.  quam  volumus  effe 
xqualem  numcro  304.  qui  exprimatur  per  D fol. 
erit  xquatio  yAx^+yABi  -+  ByrziD  fol.  6c  per 
antithefin  yAxB-*-  yABxzzzD  foL — By.  divide 
omnia  per  B fict  xquatio  t Ax-WAB^r.u  folBx. 

v 

D fol.  eft  504-dividc  pet  B.feu  6.  fict  84.  fubtrahe 
36. feu  Bx  reftabit  48.  xqualia  yAx  -+  jAB.fcu 
erit  xquatio  jq.-f  i8R__'-48.  divide  per  y.lubc- 
bis  iq.-t  6R.  z^zi6.  feu  iazzzi6  — -6R.  Adhibc 
methoduin  communcm  i (ciliccc  quadrato  9 fe- 
miffis  radicum  adde  1 6.  fient  at.  i cujusradice 
quadrata  y.  fubtrahe  femiffem  radicum  3.  reliable 
minor  numerus  a.  major  ctit  x-»-  6.fcu  8.  Hxc  fc- 
cunda  praxis  uon  bene  intclligetur  donee  tradita 
fit  general  io  poteftatum. 


PROPOSITIO  II. 

Problem  a. 

Numerurn  10.  divide  re  in  duos  partes  , quarum 
cubi  efficiant  fummam  370.  majorem  quart  a 
parte  cubi  numeri  10. 

Sit  primum  fegmentum  numeri  10.1R.&  con- 
fequenter  altcrum  10 — iR.  cubus  prioris  erit  to. 
cubus  poller  ioris  habebitur  fi  tnultiplices  10 — ■ 
iR.  bis  per  icipfum,  fictque  cubus  fccundx  partis 
3oq  -+  1000  — 300R. — ic.  adde  primum  cubtim 
nempe-f  ic.  qui  elidetur  ab  ultimo  membro  prio- 
ris, fictque  joq.H-iooo. — 300R.ZZZ370.  transfer 
per  antithefin  300R.  fict  alia  xquatio  3oq.  -*■ 

. lOoo.ZZ^yooR.-f  3 70.au  fir  370.  erit  xquatio  3oq 
-tfiyozziyooR.  divide  per  30  fiet  xquatio  iq-+ 
xi— 10  R.  & iq.“(oR. — a 1.  quadratum  fe- 
miflis radicum  y.eft  xy.ab  eo  fubtrahe  1 j.  reliant 
4.  cu jus  radici  i.adde  y.  femiffem  radicum  fit  iR. 
=7.  eft  ergo  divifus  numerus  10.  in  7 & 3.  fa- 
risfacicntes  quxftioni. 

Numcros  10  fit  B.  Sc  370  fit  D fol.  fitque  pri- 
ma  pars  A.  fecund  a erit  B — A,  cubus  prim*  erit 
A3,  cubus  fecundx  fiet  fi  B — A multiplicetur  in 
fe  cubical  erit  ergo  By  — 3B1A-+3BAX — Ay. 
addarur  cubus  -+  Ay  elidetur  I — Ay.  eritquc  By 
— 3B1A-+3BAZZ:  D.  divide  omnia  per  B fict 
Ba-^>3BA-+3Aazz:£ per antitnefes  yAa 

B 

-+Bt— J? 3 BA  &divifis omnibus  per  3. 

habebis  hanc  xquatioocin  Aa  -f  ^ — p 

i ,B 

BA.  eft  autem  Ax  1 q » 100  divifum  per  3.  feu  * 

JlT^— *<lctn  ac  J7°'divifum  per  30.  eft  ix-f. 

& BA  eft  1 o R.  fubtrahe  tx-j-.  ex  y 3-7.  fiet  a t. ha- 
bebis xqu  at  ionem  iq.  -+■  xiZZiioR.  eamdem  ac 
fupra  vcl  fi  vclis  transferre  iq.  per  antithefin 
10R. — iqmzn.  Hanc  fi  vclis  itaexpurgabis  : fit 
radix  hujus  A qux  fubtrahatur  ex  y.  feroiffc  nn- 
meri  radicum  : fictque  y — A huic  -ggregato  fit 
xqualis  E , ficaue  xquatio  y — A'zrzE . & y — E 
~A.  fiat  quadratum  j — E.  is  etit  ay- — 10E-+ 


•+  Ea.  fiant  item  to  Radices  hoc  eft  mulriplica 
y — E per  laproducemur  jo — ioE.cx  quonu- 
meto fubtrahe  prius  quadtatum,fict  ay — Ei.ha- 
bemus  ergo  aliam  xquationetn  xy  — « q ~ 1 1 . 
transfer  iq.  habebis  xquationcm  xf~xi.  -»-iq. 
Sc  fuberahendo  ai.  reftabit  4ZZZrq&  extrahendo 
radicem  E erit  a. eft  ergo  Azz:y  — ;x.fcu  3. — iR, 
quaie  divifus  eft  numerus  10  in  3 & 7.  ut  piius. 


PROPOSITIO  III. 

Problems. 

Name  rum  invenire  qui  additus  ad  ao.  tjhciat 
fummam  equal em  fuo  quadrato. 

Sit  hie  numerus  iR.  qui  additus  ad  ao.  effick 
fummam  iR.  -*xo.  hxc  fumma  dicitur  xqualis 
fuo  quadrato.  nempc  iq.  eft  ergo  xquatio  iq.  z= 
iR.  -+■  ao.  quadratum  femiflis  radicum  -J-.  eft  -j*. 
hocaddatur  numcro  ao.  fiunt  ao  -7.  fcu^f.  cujus 
Radix  quadrata  -7*  ^"cu  4T-  addatur  femifli  radi- 
cum feu  -7.  fiet  radix  y.  quarc  numerus  quzfitus 
eft  y.qui  additus  ad  ao  efneit  ay.fuum  quadratum. 

Methodo  fpeciosi  numerus  ao  fit  B.  Sc  numc- 
rus  quzfitus  fit  A.  cujus  quadratum  Ai.  eft  ergo 
xquatio  Aa=A-f  B.  panter  Aa — A.  zzz  B.  ut 
hanc  xquationcm  expurges  fit  A — -j-.  ~E  crit- 
que  AzizE  -+  -7. fiat  quadratiun  iftius  binomii  E 
h*  -7  fiet  Ea.-+  1 A -+  —.fubtrahe ex  hoc  numeto 
femcl  A feu  E — 7.  cum  id  dicac  xquatio , relm- 
quetur  xquatio  Ea — -7  = B feu  ao.  hoc  eft  Eq 
zzrio-j*.  feu  *7.  Sc  extra&a  radice  etit  E -7-  feu 
4-7.cH  autem  E -+  -7.^1  A.  ergo  A etit  5. 


PROPOSITIO  IV. 

Problems. 

£ Iiimtntm  invenire  cujus  quadratum  additum 
numero  X40.  facial  ejufdem  qqtum. 

Sit  ille  numerus  iR.  ejus  qrtim eft  iq.  addatur 
numero  a40.  habebis  fummam  iq.  -*  140.  quam 
volumus  effc  xqualem  qqto.E  ft  ergo  xquatio  iqq. 
— iq.-f  140.  Sc  quia  exponents  futu  Arithme- 
tic^ propordonalcs,potcrit  affumi  hxc  iq.rzriR. 
-+a40.vel  hxc  iq. — 1R.-x40.hanc  itaexpur- 
gabis. Ex  radice  iR.  fubtrahe  femiffem  numeri 
radicum  fiet  iR. — -7  huic  xqualis  fit  A,  erit 
iR.  rzzA-f  7.  fiat  ejus  quadratum,  illud  erit  Aq. 
-+  lA.-f  7.  fubtrahe  iR.  feu  A -+-7. reftabit  Aq. 
— -7.— 140.  Sc  Aq.  ^^140-+-^.  feu  iq.  zz’-^. 
cujus  radix  quadrata  -^.feu  ry  -7  eft  ergo  A xqua- 
lis 1 y-7.  fed  A-+  7.  eft  una  radix  , igitur  propofi- 
tx  xquationis  radix  erat  i6.Qiiia  tamen  hxc  radix 
eft  quadratum,  ut  habeacur  ultima  radix,dcbcs  af- 
fumereejus  radicem, eft  ergo  4 numerus  quzfitus. 
cujus  quadratum  additum  ad  numcrum  140.  effi- 
cit  ay  6 quadrato* quadratum  > nam  16  eft  quadra- 
tum 64  cubus.  Sc  xy  6.  quadrato  quadratum. 

Methodo  fpeciosi fit  B 140.&  numerus  quzfi- 
tus  A.  cujus  quadratum  erit  A 1.8c  qqtum  A4.  eft 
ergo  xquatio  A4.  —Ax.  -+  B.  iKxeftquc  affun  i 
A » — A-f  p ica  autem  expurgawtur  , affuroatur 
alia  xquatio  xquivaletis  Ax — AnizB.  fitque  ra- 
dix A.  & qua  auferatur  -7.  femiflis  numeri  radicum 
fict  A — -7  huic  fit  xqualis  E.crit  Azz^E*-f  7-.fi at 
quadratum 
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quadrature  hujos  binomii  id  eric  Ei~+E.-+  7.  ab 
ea  quantitate  fubtrahe  A.  feu  £ — +•  -7  cum  id  di- 

cat  arquatio  > & reftabit  Ea  — 7. _ B.  Sc  Ea 

zzz  B -+  -7.  B crat  a40.  addc  -7  fit  a4o  7.  feu 
cujus  radix  quadrata  E eft  —y  feu  ty  7.  eft 
autem  E . idem  quod  A : ergo  A erat  16.  & 
prima  radix  4. 

PROPOS1TIO  V. 

Problcma. 

Numerum  invenire  cu\ut  cabm  add  l in*  nnmero 
7O1.  effuiat  ejufdem  quadrato  enbum. 

Sit  numerus  quzfitus  1R.  illius  cubus  eft  ic. 
dicirur  cubus  additus  numaro  70a.  feu  1 c.— *■  70a. 
efle  zqualis  quadrato  cubo , habemus  ergo  zqua- 
tionero  iqc.  zzz  ic.  -+  70a.  cum  autem  expo- 
nentes  Arithmetice  fint  proportion  ales : poteft 
aflumi  hzc  lq.zz:  i.R.-+70t.  roodh  extrahatur 
radix  cubica  ex  radice  invent!  Senuftis  numcri 
radicum  eft  -7*  cujus  quadratum  7.  addatur  nu- 
roero  70a.  fit  ~ extrahatur  radix  quadrat*  ^.feu 
16  -J-.  huic  addatur  -J-.  femiflis  numeti  radicum 
fiet  17.  radix  quz  adhuc  cubus  eft  > atque  adco, 
ex  qua  extrahenda  radix  cubica  3.  eft  ergo  valor 
unius  radicis  3.  cujus  quadrato  cubus  eft  719. 
zqualis  numero  70a.  -+  17  cubo  cjufdem. 

Methodus  fpcciofa  nihil  habet  pccuiiarc.  • 

8a539S»e9«ffl®e9fi9®rfflfiS89^ *0fififiBSSOtta 
PROPOS1TIO  VI. 

Problems. 

lnvemre  duos  nurtures  qui  efficiant  fummam  $0.  & 
in  ft  multiplicati efficiant  too. 

Sit  primus  1 R.fccundus  crit  30 — tR.cum  co- 
rum furoma  fupponatur  cite  30.  multiplies  30—— 

lR.pcr  iR.  cfficies  produ&um  30R. iq.  quz 

fumma  dicirur  efle  zqualis  numero  xooi  habe- 
mus ergo zquationem  30R. iq.  ZZZ100.  ad- 

datur umim  quadratum  fiet  iq.  ioo,:zZ3oR. 
Sc  per  antithefin  fubtrahendo  100.  iqzzz  30R. 
——100.  femiflis  numcri  Radicum  15.  quadratum 
eft  tay.i  quo  fubtrahe  too.  reftat  115  carcns  Ra- 
diccprzcisa,  idcoque  dices  Rq.  1 ty . cui  addes 
1 y.  fietque  valor  unius  radicis»  1 y -+  Rq  1 ay.feu 
paul6  plus  quam  a 6.  idcoque  reliqua  pars  crit 
paul6  plus  quam  a 6.  idcoque  reliqua  pars  eric 
pauld  minor  quam  4. 

Szpc  occurrunt  hu jufmodi  numcri  furdi , qui 
indicant  non  pofle  folvi  quzftionem  pet  numeros 
pioprii  didos. 

Mcthodo  fpeciosl  fit  30  B.  Sc  too  D.  fitque 
primus  numerus  quzfitus  A. alter  erit  B — A. cum 
fupponatur  corum  fumma  efle  B > multiplies  B — 
A per  A fiet  produ&us  AB — At.  quern  voluimus 
efle  zqualcm  numero  D.  habemus  ergo  zquatio- 
nem  AB  — Aa  = D ut  expurgetur  ex  L.  fiib- 

trahe  A.  fitque  JL  — A cui  zqualis  fit  E , addc 
A per  antithefin  fiet  zquatio  J_  zzz  E -+  A , Sc 
rarfus  pet  antithefin  L_  — E — A.  mtiltiplice- 
tur  hzc  radix  — E.  quz  pro  A aflumitur  per 


B.  quia  in  primo  membro  zquationis  eft  AB.  fiet 
Li  — EB  qui  numerus  eft  idem  ac  AB  , ex  eo 

auferre  debes  A a.  feu  quadratum  hujus  radiett 
JL — E pto  A pofitz  > eft  autem  quadratum  Li 

— EB  -+  Ea  quod  fubtradum  ex  Li  — EB  tc- 

linquic  Li  — Ea  ZZZ  D , per  antitbefes  habebis 
4 

zquationem  Ea  zzz  Li— —D  eft  autem  B 30.  Ba 

4 

eft  ooo.  & Bt eft  aay.  & — D too.  reftat  1 ay. 

4 

quare  E eft  ijzq  tay.  & confcquentercum  L_ — E 

fit  A crit  A idem  quod  1 y - — feqi  ay.  quia  veri 
Riqixy  eft  major  quam  11.  erit  A paulo  minor 
quam  4. 

e^t^^ffie9ffi^®ffi-t5ge9e9eefiQ090Be9S3-  ® 
PROPOSITIO  VII. 
t Problcma. 

Nnmtrnm  invenire  cujta  qqtum  ad-lit um  numero 
lay. fummam  efficiat  quadrat*  ejut  trigecHpUm. 

Sit  numerus  quzfitus  iR.erit  ejus  qqtum.iqq, 
addatur  numero  tay  , efficiet  fummam  tqq  -+ 
ixi.  eft  item  ejus  quadratum  iq.  hanc  fummam 
volumus  dfc  quadrati  trigccuplam,  ergo  tq  muL 
tiplicatum  per  30.  efficiet  ptodudum  tali  furoinz 
zqualem.  Habemus  ergo  zquationem  iqq-+ity 
HZ  3oq.  Sc  quia  cxponcnics  terminorum  funt 
Arithmetic^  pro  port  ionales  reduci  poteft  ad  hanc 
iq-+  1 ay^z:joR..&  per  antithefin  ad  hanc  tq  ~ 
30R. — 1x3.  quadratum  femiflis  numcri  radicum 
ry.  eft  aay  aufer  raj.  reftat  too.  cujus  radix  10. 
hzc  fubtrada  ex  ty.  numero  radicum ; dat  y pri- 
mam  radicetnjcx  qua  ulterius  extrahenda  eft  radix 
quadrata.  Quare  Riqy  farisfacit  quzftioni : illius 
cnim  quadratum  eft  y.  & quadratoquadratum  eft 
ay.  quod  addittim  ad  tay.  efficit  fummam  qua- 
drati y trigecuplain  , nempe  iyo. 

Alitct  cadcm  radix  quadrata  to  addita  ad  iy 
femiffem  numcri  radicum  cfficit  ay.  ex  qua  ultc- 
rius  extrahenda  eft  radix  quadrata , quare  numc- 
rus y fit  is  facie  quzftioni : nam  illius  quadratum 
eft  iy.  & quadratoquadratum  6a 3.  quod  ad Ji-. 
tum  ad  tay.  efficit  fummam  7yo.  quadrati  1 y 
trigccuplam. 

Mcthodo  fpeciosi  fit  D tty.  & B30.  fc  numc- 
rus quzfitus  Aierirque  ut  prxfett  propofitio  BAa 
zzz  A 4 -f  D.  vel  quia  exponentes  funt  Arithme- 
tic^ proporrionales  , habebis  hanc  zquationem 
BA  zrr  Aa  -+  D.  & per  antithefin  BA  — A a 
zzz:  D.  ut  expurgetur } fume  dimidium  cocmricn- 
tis  B.  critquc--  ex  quo  fubtrahes  radieem  A fiet- 
que  -7.  B — A.  cui  zqualis  ponatur  E,  & per  an- 
tithefin-i-  B — E zzz  A ut  habeas  BA  primum 
membrum  zquationis , multiplica  binomium  7 B 
— E per  B.habebis  7 Bi — BE  : fecundum  mem- 
brum  zquationis  feu— - Aa  dirit  ex  co numero 
fubrrahendum  quadratum  binomii  7 B — E.Eft 
autem  talc  quadratum  7-  Ba  — BE  t+  Ea.  quod 
fubtra&um  ex  7 Bt  — BE.  relinquit  ~ Bi  — Ea. 
habemus  crgoaliam  zquationem  7 Bt  — E tzz: 
D,  Sc  per  antithefin  -7  Ba — DZZlEt.eft  autem 
B idem  quod  30  & Bi.erit  900,&7  Ba  erft  aay. 
D eft  1 a t : quare  -7  Ba — D erit  too  ZZZ  E a.  Sc 
Sc  extrahendo  radieem  invenio  10.  pro  E.  Eft 
1 1 i i iij  autem 
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autem  f B.  feu  i 5 — E,  fen  minus  j o , hoc  eft  5 
idem  cum  A : etgp  A eft  5,  fed  quia  crai  qqtum, 
ultcrius  extrahenda  eft  radix  quadrats : quart 
iuq5  fatisfacit  quxftioni. 

assies 

PROPOSITIO  VIII. 

Problems. 

Numerutn  invenire  cujm  qc  additus  4^169344. 
fit  Cubi  eju/dern  milleci.plut. 

Numcrus  quae  (mis  (it  iR  hujusqc.cft  iqc.ad- 
ditus  ad  numcrum  propofiiti  facie  iqc.-+  169344. 
quia  eft  unius  cubi  millecuplus  : ergo  habemus 
xquationem  iqc.-+  1695441=  1000  cubi,&  quia 
exponentes  funt  Arithmetic^  propt  rtionales  6. 3. 
o.rcduci  poicft  ad  fequentem,modo  in  fine  extea- 
hatur  radix  cubica  iq-+i69344TZZioooR  vcl  per 
antithefin  iq.  zzzioooR. — 16934*.  femiflis  nu- 
meti  radicum  eft  500.  c cujus  quadrato  150000. 
fuberahe  169344.  reftabir  806 j 6.cu)us  radix  qua- 
drats 184.  quam  fubtrahere  pores  ex  joo.fcmif- 
fe  radicum  ut  habeas  minorem  radieem  1 1 6.  ex 
qua  fi  extrahas  radieem  cubicam  6 habebis  valo- 
rem unius  radicis  , cujus  qc.  eft  46656.  qui  addi- 
tus  ad  168544.  facit  numerum  116000.  millecu- 
pluvn  cubi  116.  & quia  hxc  arquatio  eft  amphi- 
bola  inventam  radieem  184.  a dde  ad  500.  fiec 
784.  cujus  radix  cubica  134c.  784.  quadrarocubus 
614656.  addirus  1 69 344  fummam efficit  784000. 
cubi  784.  millecuplam. 

BSS9fi02Qfi9fi909-68fi!969S5-B0®fi9fi9.69B9,ffi5afiQfi9 
PROPOSITIO  IX. 

Problem*. 

* N umeros  invenire  quorum  exceffus  6.  dr  produRm 
ex  eorum  multiplicatione  fit  710. 

Sit  minor numerus  iR.  major  erit  iR.  -*  6. 
rauliiplicemur  inter  fe,fict  ptodu&us  iq.-+  6K. 
quem  volumus  zquari  numero  710.  habemus  er- 
go xquationem  iq.-*  6R.zn710.ut  cxpurgecur, 
Tit  1 R.  cui  adde  3 . femiflem  coefficient  is  fict  1 R. 
-+  3.  huic  fit  xqualis  A. erit  ergo  iR  : — A — 3. 
fiat  quadracum  hujus  binomii  A — 3.  is  erit  Aq. 
“ — 6 A.  -+  huic  adde  6R.  fecundum  membrum 
xquationis , feu  6 A — 18.  fiet  fumma  Aq  — 9. 
habemus  ergo  xquationem  aliam  iq. — 9 ZZZ710. 
adde  9.  fict  1 q.  :=  719.  extrahe  radieem  quadra- 
tarn  i7.eritquc  A1ZZ17.  fed  A — 3.  arqoatur  uni 
radici,ergo  lR.eft  14.  habes  igitur  numcros  14  6c 
30.  quorum  exccflus  eft  6.  6c  multiplicati  produ- 
cunt  710. 

ee- eg  bs  se 

PROPOSITIO  X. 

Problem*. 

Numerum  invenire  , cujm  cubus  junttm  quadrato- 
cubo  efficiat  fummam  4160. 

Sit  iUe  numerus  iR.  ejus  cubus  tc.  ejus  qua- 
dracoc.  iqc.  habemus  ergo  xquationem  1 qc.  -+ 
ic  zz:  4160.  6c  quia  exponentes  funt  Arithmeti- 
cs proportionate  6.3.0.  afliimi  poicft  hxcxqua- 


tioiqn-  iR.:=4i6o.  6c  per  antithefin  iqzz: 
41 60 — iR.  Eft  femiflis  numeri  radicum  -f  cujus 
quadrato  j.  adde  4 1 60.  fict  41 60 /cu  —^cis- 
jus  radix  quadrat*  feu  64  -j-  h quo  fi  aufctas 
femiftem  radicum  -7-  reftat  64.  at  jus  radix  cubi- 
ca 4.  fatisfacit  quxftioni,  nam  ejus  cubus  64.  Sc 
quadratocubus  4096.  efficiunt  fummara  propofi- 
tam4i6o.  ’ 

9BSfi6fi-'3BS9 

PROPOSITIO  XL 
Problem*. 

Numerum  invenire  cujm  qdtum  mulRatum  nume * 
ro  164  fit  illitu  decuplum. 

Sit  numerus  propofims  iR.  cujus  quadratum 
iq.  — 164.  fit  illius  decuplum  id  eft  fit  xquale 
10  R : eft  ergoxquatio  iq-— 164ZZ10R.&  per 
antithefin  1 q.  z^z  10  R.  -+  164.  quadratum  fe- 
miflis radicum  5 erit  15.  cui  adde  164.  fiet  189. 
extrahatur  radix  , hxc  erit  17  cui  addes  5.  femif- 
fem  radicum  fiet  radix  quxfita  11.  ex  illius  qua- 
drato 484.  fubtrahe  164.  reftabit  no.  decuplus 
numeri.  n. 

Methodo  fpcciosi  fit  io.idem  quod  1B.&  164. 
idem  quod  D.  A numerus  quxfitus  : eritquc  At 
* — Dzzzi  BA.&  per  antithefin  At — iBAzzzD. 
ut  expurgetur,  A muldetur  B.fiatque  A — B,cul 
E ftt  xquale  eritque  AzzzE-+B.  fiat  quadratum 
iftius  E -f  B pro  Ai  eritque  Ei  -+  1B-+2.  c quo 
auterre  debes  tAB , feu  iB  in  E-+  B.  multiplica 
E-+B  per  iB  fient  1BE-+  1B1 , quxfubtrahi  de- 
bent  ex  priori  quadrato  reftabit  Et — Bi.  habe- 
mus ergo  xquationem  Ei — Ba~D.  6c  per  an- 
tithefin  Bi-fDzzzEi.  B autem  eft  5.81.15.0  eft 
264.  adde  15.  fiunt  Ei  zz:  189.  extrahe  radi- 
eem habebis  17.  cft*e  E,  fed  E -+  B eft  A,  ergo  A 
eft  17  -+  5.  feu  11. 

ffl2B»raBB®SS®55«83S&55‘K5g 

PROPOSITIO  XII. 

Problema. 

Duos  numerot  invenire  quorum  quadrat  a, fummam 
componant  180.  duplam  dr  fefqui  alteram  pro- 
dufti  ex  eorum  multiplicatione. 

Cum  quadratorum  fumma  fit  180.  ficdicarut 
dupla  & fefqui  altera  produ&i , ex  corum  multl- 
plicatione,  is  erit  71.  Ponatur  primus  numerus 
1 R.  per  quern  fi  dividas  71  habebis  aiium  t*:  cu- 
jus quadratum  habemus  autem  fummam 

a<| 

quadratorum  leu  iq.  -*•  ,,,4ZZii8o.addantur  duo 

*<t 

prima  membra  quod  ut  fieri  poffit  reducanms  ad 


xqq  5184. 


cundem  denominatorem  , per  multi plicationem 
dccuflatam  , fietque  ZZZ  1 80.  6c  ut  ex- 

purgetur  fra&io  ,180,  feribatur  ad  roodum  fra- 
ftionia 
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&ionis  J®.  rcdoeatorque  ad  eandcm  denomina- 

tioncm  cum  priori  , multiplicationc  decufiata , 
fietquc  alia  asquatio  jgf  = f2  & abje&o 

•I  . »i 

coramuni  denominarorc  fit  sequauo  iqq.-t- / 184. 
iqq-f  5184  «8o 

iq  *9  1 

1 qq-+  j 184  l8oq 


iq  iq 

~i8o  q.  & quia  exponents  font  Arithmetic^ 
proportionates  reducetor  ad  hanc  iq.  -+  51 84 
~i8o  R.  & itetum  ad  hanc  t q.  180R.— 
/ 184.  Ex  quadrate  femiflu  radicum  90.8  tOo.fub- 
trahe  5184.  reftabie  1916.  cujus  radici  quadrat* 
54.  adde  90  femiflem  named  radicum  > fiet  144. 
e quo  ultcrius  eruenda  eft  radix  quadrats , quia 
inter  equation  is  terminos  roediabat  unus.  Eric- 
que  11=  1 R.  & dividend©  71.  per  11  habebis 
iecundura  numerum  6. 

Et  quia  hxc  aequatio  amphibola  eft,  ex  9©  fe- 
roific  radicum  fubtrahe  54.  radicem  prim6  inven- 
tamreftant  36.  cujus  radis  quadrata  6.  eft  alter 
miineras. 


PROPOSITIO  XIII. 
Problema. 

Invenire  numerum  qui  alium  numerum  excedat 
tribtu  unitatibus  , & a term  fuperttur  no  vent 
unitatibm  , qui  duo  ultimi  muUiplkati  produ- 
cant  1 3 J- 

Sit  ille  numerus  1 R,  eritquc  fecundus  1 R. 
—j.tertius  1R.-+  9. remltiplica  1R. — j.per  iR. 
*■+  9 fiet  iq  -+  6R.—  17, quern  nurocrum  volu- 
«nus  elTe  aequalera , nomcro  1 3 3.  eft  ergo  zquatio 
iq.-»-6R.— 17=1 33.  addantur  17.  net  equatio 
iq.  -+  6R.=  160  & per  antithefin  iq.  = 160 
— 6R.  adde  ad  160.  numerum  9.  quadratum  fei- 
\icht  dimidiatnm  radicum , fiet  169.  Ji  cujus  radi- 
ce  1 3 . fubtrahe  3 . numerum  diroidiatum  radicum  j 
fit  io.eft  ergo  10.  numerus  , exccdens7  ternario. 

6 fuperatus  i 1 9.  novenario  produAus  am  cm  ex 

7 in  19  eft  133; 

fie8S^29fi9g^«9e9'B9.SSSefie®P9e9efiSS2BS99 
PROPOSITIO  XIV. 
Problema. 

Numerum  in  venire , quern  alif  duo  fuperent  7 & 9. 
unitatibus  ^ produZlu*  eorum  multiplication 
ne  73  unitatibm  fuperet  triplum  qu  adroit  prim 
nameri. 

Sit  primus  numerus  quxGcus  iR  , cujus  qua- 
dratum iq , triplum  quadtati  jq  : fecundus  crit 
iR.  y,  Sctettios  iR.  -*■  19.  hi  duo  ultimi 
mulriplicentur  inter  fe  , fiet  produftus  iq.-+ 
afiR.-f  133.  qui  didtut  foperare 7 3 unitatibus 
triplum  quadraci  numcri  pnmi : eft  ergo  zquatio 
3q  “+  75=  «q.-*  i6R-  -*■ 1 J5-  fubtrahe  uttin- 
que  iq.  crit  zquatio  aq.  -+  7 J — *6R.-+i ) J. 


IV.  6ij 

fubtrahe  73.  crit  zquatio  iq  rr  16R.  -+  *0.  di- 
vide pet  1 fiet  iq  — tjR.  h-  30.  Semjftb  r.u- 
meri  radicum  eft  quadratum  adde  30.  feu 
fiet  cujus  radici  quadrat*  feu  8 ".ad- 
de 6 -3 . diraidium  radicum  , fiet  ij.  valor  uniuj 
radicis,  cui  adde  7.  fit  xx.  & 1 9.  fict  3 4 funt  ergo 
numcri  11. 6c  34  qu*  multtplicati  ptoducunt  748, 
qui  numerus  fupcric  675.  triplum quadrati  11  f. 
unitatibus  73. 

PROPOSITIO  XV. 

Problema. 

Invtnirt  numerum  cujm  quadruple , cum  ejufdem 
quadrate  effeiat  funmam  400. 

Qua: ficus  numerus  lit  iR.  ejus  quadruplus  eric 
4R.  quadratutn  ejus  eft  iq.  quare  iq.  -+  4R  = 
400.  6c  per  antithefin  iq.  rr^oo — 4R.  quadra- 
tum  numcri  1.  feu  4.  addatur  numcro  400.  fit  ag- 
gregamm  404  ex  cujus  radicc  quadrata  ^q  404. 

(ubttahe  1.  fir  Rq  404 i.  vak>c  unius  radicis. 

Debet  aurem  ejus  quadruplus  cum  ejus  quadrato* 
efficerc  400  , quarc  quadruplicetur  i^iq  404  — 1. 
nempe  multiplicccur  ipla  per  1 6 quadratum  nu- 
men*  4.ut  folcnt  radices  multiplicari.fiec  R;q  6464. 
multiplica  item — 1.  per  4.  fit  — 8:  habemus  ergo 
itq  6464  ' — 8.  quadrqplum  unius  R.  quod  addt- 
ciun  quadrato  ejufdem  R.  nempe  404  — ^q 
6464-1-  4.efficit  fit m mam  404.—  4*id  eft  400. No- 
tanda  funt  duo.  Primum  , ut  fiat  quadratum  igq 
404-— 1.  multiplicatur — i per  —7 1.  8c  fit  -+4. 
exindc  multiplicatur  404.  per  4,  feu  per  qua- 
dratum numcri  1.  Sc  hoc  bis  ita  ur  fiat  bis  aeq 
1616.  fecundum  quod  ut  addantur  dux  radices 
zquales  , quadtuplicari  debet  quadratum,  ut  do- 
cuimus  fuo  loco , quare  ^q  1616.  bis  fumpta  cf- 
ficit  6464.  qu*  innuifle  juver it. 

PROPOSITIO  XVI. 
Problems. 

Duos  numertt  reptrire  qui  inter  fe  tnaltipUtati 
gtnertnt  78.  & fumma  quadratorum 
facias  105. 

Sit  primus  numenis  iR.  per  quern  fi  dividas 
produftum  78.  crit  quotiens  alter  numerus  _lL 

quadratum  unius  Radicis  eft  iq. quadratum  htt- 
jus  numcri  2!  eft  ~ ut  fiac  »dditio*^fj  ^ ii 

•R  *4  • 

reducantur  ad  eamdem  denominationem  fientque 
«yi  adde  numeratorcs  utfiantfumma,  habe- 

bebis  fummam  «<»-*•  <«°4  = reducantur  ite- 

r 4 l 

mm  ad  eandem  denominationem  •,  abjeftis  de- 
nominator! bus  relinquctur  zquatio  rqq  = 10$ 
q.  — 6084  & quia  exponentes  hint  Arithmeiici 
proportionales»erit  *qu.  iq=  105R. — 6084.&- 
miffis  radicum  eft  wj.  £ cujus  quadrato  wb- 
1 4 

trahe  6084. feu  H*is.  reftabunt  Jf^.cujus  radix 
quadrats  1 > 1.  cui  adde  femiflem  numcri  radicum, 
nempe  fiet  169,  cujus  itetum  edu- 

cenda  radix  quadrata  1 j.  Ergo  1 3. eft  primus nu- 

tntrus 
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roetus  quxfitus  , & dividends  per  l$.  irve- 
nio  6 pro  fccundo.  quire  6 in  i $ ptoducunt  78. 
Item  quadrata  36.  & 169.  cfficiuiu  fummam  10 j. 
Quia  luce  zquatio  eft  amphibola  \ fubtrafto 
homogenco  comparationis  ex  quadrato  femiffis 
radicum  , & ex  reliquo  extra&a  radice  quadrata, 
quae  eft  J**.  hxc  poceft  fubttahi  cx  femifle  nume- 
& 

ri  radicum  nempe  rcftatque  7^.  feu  36.  cujus 

itcrrnn  extraKenda  radix  quadrata  6.  fic  invenitur 
immediate  minor  numerus. 


PROPOSITIO  XVIL 

Problem. 

Datum  numerum  18  3.  in  tut  continue  propartitna- 
les  partirt , quorum  mediut fit  78.  d bet  autem 
quadratum  ejtu  non  efft  ma jut , quadrato  nume- 
ri  reltdi  fubtrahendo  78  ex  18).  feu  xoj.  bee 
tfi  78.  debet  ej}e  minor  mediate  numeri  a8j. 

Primus  numerus  He  iR..  (ecundus  fuppomtur 
78. qui  fubtraftus  ex  i8).relinquit  xoj. fummam 
extremorum , Sc  cum  primus  fit  lR.  ultimus  eric 
105  — xR.  cum  autem  fupponamur  Geometric^ 
proportionals,  erit  re&ang.  fub  extremis  zqualc 
quadrato  medij , ( per  1 j . 6. ) fiat  quadratum  78. 
id  erit  6084*  fiat  item  re&ang.  fub  10;  — lR. 
& fub  1R.  erit  105  R — iq  6084  vel  I<1:== 
aoj  R.  — 6084.  Semiffis  Radicum  eft  ex 

cu jus  quadrat^ 4»m.  fubtrahe  6084,  feu  »+»*.  re- 
ftabit  ***>.  cu  jus  radis  quadrata  'JJ.  hanc  adde  ad 

4 1 

femiflem  radicum  & fubtrahe  ab  cJdem , fienc 

!Ll*  & 5 6.  Sunt  ergo  tres  numeri 

proportionaics  169.  78.  3 6.  efficicntes  fummam 
»8j.  quorum  medius  eft  78.  Pofui  autem , at  me- 
dius  nempe  78.  eflet  minor  media  parte  fumraz 
rriuro  nutnerorum  : quia  alioqui  ejus  quadratum 
non  porter  cfTc  zqualc  re&angulo  fado  fub  duo- 
bus  rcliquis. 

8^a88ffi!2fiffl®^®/3gg^rg9gee9fi!5^ffl  ' 
PROPOSITIO  XVIII. 
Probletna. 

Datum  numtrum  to.  dividere  in  dual  partes  quo- 
rum eubt  , fint  equate  1 numere  370.  majore 
quart a parte  cub*  numeri  1 0. 

Proponitur  ergo  numerus  10.  ita  dividendus. 
Sit  prima  pars  iR  alter*  erit  xo — iR.  cubus 
primi  fegmenti  erit  ic.  cubus  autem  fecundi  fiet 
mulriplicando  numerum  10  — xR  cubic*  j inve- 
nicurqoe  1000 — 300R.-+  joq — ic.  fi  addas  ic. 
qui  elides  uldroum  membrum  przeedentis  1000 
• — fOcR.  -f  joq.  “ 37a  adde  |ooR  per  an- 
ti thefin  fietzquatio  tooo-t-  joqzz:  300R.  -* 
370  fubtrahe  37a.  fiet  zquatio  |oq-+  630=300 
R vel  3oq.  30CR.  — * <30.  divide  per  30. 

fiet  zquatio  iq.  zz:  10R.  — * at. femiffis  radi- 
aitn  eft  j.  h cujus  quadrato  at.  fubtrahe  homo- 
geneuro  comparationis  x 1 , reftat  4.  aijas  radici 
x adde  j.  femiflem  radicum  habebis  7.  rum  radi- 
cem  x fubtrahe  ex  3.  femifle  radicum  habebis  3. 


font  ergo  duz  fadices  7 & 3.  eft  enim  amphibola 
zquatio : cubus  7 eft  343.  cubus  3 eft  17.  fumma 
eft  170. 

Mcchodo  fpedofa fit  10  B,  fitque  primum  fcg- 
xnentura  ejus  A,erit  fecundum  B — A.  fiat  utitul- 
que  cubus  : exit  cubus  A,  A3,  cubus  B — A fiet, 
fi  B — - A.  per  B — A multiplicetur , fietque  Bx 
— xBA-+Ax  ejus  quadratum,  multiplicetur  ho« 
quadratum  per  B — A.  fiet  B3  - — 3 B 1 A -fr 
3 BA  a. — A 3.  adde  prior  cm  album  -+ A 3.  elide - 
tur  ultimum  membrum , reftabitque  B3 — 3BXA 
*+  3BA1  ZZZ.X  foJ.  ponendo  Z foL  pro  370.  & 
transferendo  pci  Antithefin  fecundum  membrum, 
habebis  rquationem  B3  -f  jBAxHZ  Z foL 
3B1A.  vel  transferendo  Z foL  habebis  3BAX-V 
B3  — Z fob  rzz  3 Bx  A.  Divide  omnia  per  B.  ha- 
bebis zquationem  3 Ax  -+  Bx — x foi  = }BA 
B 

divide  per  3.  habebis  Ax  -+  z fei.=  |jA: 

i s* 

primum  membrum  Ai  eft  iq.  fecundum  eft 

-lo°  feu  j}  J.. tertium  — 1 eft  370,  divi- 

• 1 1 1 

fum  per  30  feu  1 1 BA  eft  10.  R.  habemus  er- 
1 

go  zquationem  iq.-f  33  i..—  xx  J.—  10 R. 
fubtrahe  iaj.^x  33  habebis  zquationem  iq. 

• i 

-+  at  = 10 R.  vel  ut  prius  iq  “ 10  R.  — it 
cztera  fimilirer  fienr. 

Ex  quo  vides  praxin  communeni  in  plcrifque 
exemplis  non  efle  ita  intricatam. 

PROPOSITIO  XIX. 

Problem*, 

Numerum  jo.  ita  dividere  in  due  ut  quadrata 
tetim  , & parttum  fint  Aritkmetice 
prepetitnalia. 

Sit  majus  fegmentum  iR.  & minus  30. — iR. 
quadratum  30  eft  900.  quadratum  1 R.  eft  iq. 
quadratum  30 — iR.  eft  900 — 60  R.  -f  iq.  funt 
igitur  Arhhmetici  proportionalia  900.  iq.  Sc 
900  — 60  R.  -+  iq.  luntquc  extremi  zqualcs 
duplo  medii.  Habemus  ergo  zquationem  1800 
— 60  R.  -f  iqzir  xq.  fubtrahe  iq.  habebimus 
zquationem  1800  — 60R.ZZ:  iq.  femiffis  radi- 
cum 30.  quadrato  900.  adde  1800.  fit  fumma 
170a  cujus  Radix  quadrata  ^q  1700.  fubtrahe 
30.  femirtem  radiaim  reftabit  fere  ax.  nempe  ^iq 
1700 — 30.  hzc  dfoahatur  ex  30.  fiet  60. — j-q. 
i70o.quare  minor  pare  erit  6o.-~%tq.i700.C^a« 
dratum  primz , fei licet  1700  — 30.  eft  X700 
—41  97x0000  -+  900 : quadratum  ultimz  3600 
— fcq  3 8880000 4-X700.  adde  huic  ultimz  qua* 
dratum  numeri  30.  feu  900  fiet  fumma  7200 
— $rq  38880000  , qux  debet  efle  zqualis  qua- 
drato prim*  duplicato  feu  X700  — Rq  97x0000 
-+  900.  feu  3600 — Rq  97x0000  duplicato : feu 
7 too—  mq  38880000  ut  eft  reipfa  : quare  qua- 
drata funt  Arithmetic^  proportionalia. 
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PROPOSITIO  XX. 

. Problem*. 

Numerum  quomctmque  ut  too  exert  mi , & me  Hi 
rationt  ft  cent. 

Sit  propofitus  numerus  loo.extremi,  Sc  medii 
tacione  fecandus , hoc  eft, ita  ut  numerus  too  .ma- 
jus Tegmentum,  Sc  minus  Tegmentum,  Tint  conti- 
nue proportionate  : ficquc  confequenter  redan- 

Slum  comprebenfum  Tub  numero  i oo.  Sc  minoti 
jmento,  zquaie  quadrato  majoris  fegmenti.  Sit 
majus  Tegmentum  iR.  erit  minus  Tegmentum  100 
— iR.  eritque  quadratum  medii  iq.  cui  zquaie 
eftedcbec  rodang.fub  100.&  Tub  too — iR.netn- 
p£  10000 — 100  R.  Habemus  ergo  zquationem 
iq.  = 10000 — 100  R.  critqnc  quadratum  TemiT- 
Tis  radicum  50.1500.  cu!  addatur  homogeneum 
comparationis  10000.  fietque  fumma  11500  , cx- 
trahe  radicem  quadcatam  qu*  erit  fer£  m.  cx 
qua  Tubtrahes  5o.femiflera  numeri  radicum.refta- 
bit  fere  61.  Teu  eriemajus  Tegmentum  jpq  11500 
—yo.  hoc  fi  fubttahas  ex  numero  100.  reflabic 
minus  Tegmentum  1 50  — Rq  1x500.  feu  paulA 
plusquamjS.  Scilicet  te&angnlum  Tub  100.  & 
minori  Tegmento  erit  15000. — Rq  115000000  j 
quadratum  majoris  Teg', nenti  a;q  moo — 50  eft 
1 1500 — teq  1 1 5000000  -+ 1500.  & addenda  pri- 
roum  Sc  ultimum  mem  brum  fiet  15OCO — $iq 
1 15000000.  eft  ergo  fatisfa&um  quzftioni. 

Alio  item  modo  poteft  Tatisfieri  quxftioni  ( per 
1 1.1  .Eucl.  ) ad  quadratum  numeti  100.  Tcilicct  ad 
10000.  adjice  ejnfdem  quadrati  quattam  pancro, 
Teu  quadratum  Temiflis  fiet  1 1500.  cx  cujus  radi- 
ce  quadrata  dematur  fem  flis  daci  numeti  100, re- 
ftabit  majus  Tegmentum. 

PROPOSITIO  XXI. 
Problcma. 

Datunl  numerum  ut  50 Jtd  dividere  ut  quadratum 
majorii  fegmenti  rationem  babe  at  trip  Urn , 
ad  quadratum  minority 

Supponatur  majus  Tegmentum  efle  iR.  ejus 
quadratum  ctit  iq.  minus  fegmentura  in  ilia  hy- 
pothefi  erit  jo — iR.  Sc  ejus  quadratum  1500 
— 100R.  -+  tq.  Sc  triplicatum  erit  7500 — joo 
R.-+  $q.  habemus  ergo  zquationem  iq.zz^coo 
— jooR.-+}q.  adde  per  antithcTm  jooR.Sc  fub- 
trahe75oo  & iq.  fiet  zquatio  iq.  = joo  R.—* 
7500.  divide  per  1.  habebis  zquationem  iq. 
150R.— 57 50.  Semiffis  radicum  eil  75.  £ cujus 
quadrato  5615.  Tubtrahe  3750  reftabit  187^-  cu- 
jus radix  quadrara  major  quam  45.  fubdu&a  ex 
75,relinquit  fcr£  ji.  majus  Tegmentum  & i8.eric 
minus  quotum  quadrara  1014.  Sc  514.  Turn  feri 
in  ratiorve  tripla.  Si  exaftc  velis  erit  majus  Teg- 
mentum 75  — $iq  1875.  Sc  minus  eriti^q  1875 
——15.  quorum  quadtata  6 fiant  przdi&am  ha-* 
bent  rationem. 
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PROPOSITIO  XXI L 
Problem*. 

Numerum  datum \o,dividcre  induct  numero s quoi 
rum  radices  quadrata  fe  excedant  quinario . 

Ponatut  minoris  Tcgmcnti  radix  iR — & 
majoris  iR.  -f-f*  fic  enim  Te  cxcedent  quinario. 
Eorum quadrata  etunt  iqu — 5R.  -*  7.  Sc  iq.-** 
5R.  -+  7.  Addantur  (imul  hzc  quadrata  fiet  lutn- 
ma  iq.-+^=jo.divide  per  i.fiec  iq-f ^Z^i  5. 
Tubtrahe  7.  ex  15  .Teu  7.  reftabit  iq=:^.  feu  ex- 
traheudo  cadicem  quadratam  habebis  15^7.  valo- 
rem unius  radicis  : pofitum  autem  erat  minus  Teg** 
roentum  iR.  — 7.  ^eu  *R*  — 17-.  erit  ergo  jyq 

7.— —*7.  Teu  feri  7 1-7.  feu  j-— 17.  hoc  eft 

■7  : majus  fegmentura  eft  iR.  -+  17.  feu  ^tq^i 
-+17.  hoc  eft  fcri  j-u-J-.  feu  fete  57.  cujus 
quadratum  eft  jo-+-|-.  & quadratum  altcrius 
partis  eft  7.  eflct  igitur  fumma  507.  cum  deberet 
efle  tantum  50.  fi  tatnen  procedatur  per  radices 
Tin  das,  erit  pctfc&a  zquauo. 

S2  B9e9B9fi989«.a9fi9Sa 
PROPOSITIO  XXIIL 
Problem*. 

Invettire  numerum  quern  quadratum  ejm  exec  dot 
numero  no. 

Sit  quz finis  numerus  iR.  Sc  quadrature  cjua 
iq  ilium  cxccdcns  numero  no.eft  ergo  1 A.  •+ 1 id 
=:ig.cft  autem  Temiflis  numeri  radicum 7 cujus 
quadrato  7 adde  no  feu  — fiet  fumma—'.  cu- 
jus radix  quadrata  7 Teu  147.  cui  adde  femiflera 
radicum  fir  1 5. radix  quzfita,  cujus  quadratum 
1x5.  Taper  at  radicem  15.  numero  no.ln  pletifquc 
exempli*  fimilibus  occurrent  radices  Turd*. 
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PROPOSITIO  XXIV, 
Problcma. 

Idvenire  numerum  quo  add! to  ad  11.  fiat  fumma 
qua  multiplicata  per  eundem  efficiat  numerum 
aqualem  numero  189. 

Sic  file  numerus  iR.  qui  addatur  ad  1 a.  fietque 
fumma  iR.  -mi.  hzc  multiplicetur  per  iR.pro- 
ducemr  numerus  iq.-+  1 iR  > quem  volumus  efle 
xqualcm  numero  189.  Habemus  ctgo  zquatio- 
ncm  1 <3=189 — nR.Ad  36  quadratum  numeri 
6.  Temiflis  radicum,  adde  189  net  numerus  115  ; 
cx  cujus  radice  quadrati  1 5.  Tubtrahe  6 : reftat  q 
valor  unius  radicis,feu  numerus  fatisfaciens  quz- 
ftioni  1 nam  9.  additus  ad  1 1.  cfficit  11. qui  dudut 
in  9 pTodocic  189,  » 

63  ^®!SiS5aaPffl0SB9.^K«-WBM9=fiBMafl 
PROPOSITIO  XXV. 
Problcma. 

Numerum  datum  ut  10.  ita  in  duat  partes  fecaret 
ut  multiplicata  produtlum  efficiant , qui  dulbte 
in  quadratum  numeri  10.  producat  1 4400. 

Sit  prima  part  tR.fecunda  10—  iR.muhipli- 
KKfck  ctntua 
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ccntur  inter  fc,  fier  produ&us  xoR.— iq:  multi- 
pliccrur  per  400.  feu  per  quadratum  numcri  10. 
fier  800a  R.  — 40oq.  quern  numerum  volumus 
clTe  xqualem  n macro  14400. . habemus  lgitur 
xquacioncm  S000R. — 4ooq._2i44G&  Sc  adden- 
J o 40oq  habebitur  4<x>q.  -+  14  400.^1:8000  R.  Sc 
fubtrahendo  14400.  crit  40oq  ;n:8ooo  R.  • — 
14400.  divide  per  400.  fict  xquatio  iq  =:  xoR. 
— ;6  : quadratum  femiffis  radicimi  eft  ico:c 
quo  fi  fubtrahas  36.  rclinquitur  64 ■ cujus  radici 
quadrate,  addc  10  fit  18.  vcl  fubtrahe  8 ex  10.  ha- 
bebis 1.  Sunt  ergo  numcri  1 Sc  18.  fatisfaciewes 
quxftionhnam  x in  i8.efficiunt  fuirrnam  56.  qux 
multiplicata  per  400.  producit  numerum  14400. 

Mcchodo  fpcciofa  fit  xo.B.  firque  primum  fcg- 
mentum  A , fccundum  crit  B — A multipliccntur 
fictfurama  AB — Ax.  multiplicentur  per  quadra- 
enm  numcri  B > feu  per  Bt.  fier  AB;.  — AxB^. 
quam  fummam  volumus  clTe  xqualem  numcro 
14400.  ponatur  hie  numcrus  Z.  habemus  xqua- 
tionem  fequentem  ABj  — AiBx  Z f.  divide 
omnia  per  Bt.  fict  xquatio  AB — Ax  ‘~±.&c  per 

Hi 

antithefin  Ai-+JLi^BA  rcfolvein  numcros  , Sc 

Bi 

divide  Z feu  14400.  per  400.  feu  Bx.  habebis  36. 
eft  ergo  xquatio  iq  h-  3 6 — xo  R.  cadcm  qux 
fuperior. 
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PROPOSITIO  XXVI. 

Problems. 

Qudrenti  fummam  pecuniarum  in  crumenx  con- 
tent  arum,  refpondi  fi  pecunix  quam  habco  a tide - 
retur  dimidium,  triens  & quadrant  e fummx 

detrxberetur  primi  numcri  babtrem  aurecs 
600  : quxritur  /turner  ut  aureorum  in  ernmena 
content  or  urn. 

Supponatur  ille  numerus  1 xR(fcligitur  nume- 
rus  habens  femiffcm  trienrem  Sc  quad  ran  tern,  ad 
vicandas  fra&ioncs, ) addatur  femiffis  feu  6.  R.  5c 
criens  feu  4R.&  3R.  feu  quadrans.ficnt  xyR.fub- 
trahe  primi  numcri,  reftat  14R : quern  nume- 
rum volumus efTe  xqualem  600  aurcis:crgo  aqua- 
tio  etic  14R.  divide  per  X4.  fict  quotiens 

ay.  pro  valorc  uniui  radicis  , pofucram  tut  cm  ix 
radices  ; quare  multiplica  xj.  per  ix.  Sc  habebis 
numerum  pecuniarum  300  aureorum,  quibus  fi 
addas  7.  feu  lyo.  Sc  crieurcm  feu  100.&  quadran- 
tcro  75  fiet  fnmma  6xy : fubtrahe primi  nurne- 
ri  300  feu  45,  reftabit  numcrus  propofitus  600. 

«•»*#»«» «*s 

PROPOSITIO  XXVIL 

Problcma. 

Viator  fingulis  die  bus  peragrat  \ o militarist  de- 
ctmque  die  but  progreditur , alius  undectmo  die 
ilium  fcquitur  perficiens  in  diem  milliaria  ly. 
quxritur  intra  quot  dies  fit  primum  ajjecuturut. 

Supponamus  numerum  dicrum  quibus  fecundus 
primum  adequetur  iR.qui  numcrus  multiplican- 
dus  eft  per  10  milliaria.Sc  per  1 y .ita  at  additis  ad 
primum  numerum  100  milliaribus  fianr  dux  Turn- 
mx  xqualcs;nam  cum  fecundus  plimiun  afTeque- 
tur.uterquc  xqualem  milliariorum  numerum  con- 
fiscate. Multiplicata  igitur  iR.  per  10.  fiunt  10R. 


quibus  adderc  debes  100  milliaria  confe&a  b pri- 
mo  , antequam  fecundus  viam  iniret  : funt  ergo 
10R  -*  1 00 milliaria.  Muliiplicaetiam  lR.per  iy. 
ut  habeas  return  iter  fccundi , & cum  fpatia  fine 
xqualia,  quando  fecundus  primum  alfcquitur,  ha- 
bebiraus  xquationem  ioR.h-ioo^hi  jR.& ftb- 
traftis  utrinque  ioR.crit  xquatio  inter  100&  yR. 
5c  divifis  omnibus  per  5.  cricxquit.  jR.  — xo. 
quart  intra  xo  dies  fecundus  alfcquitur  primum; 
conficirque  300  milliaria  intra  bos  dies  , primus 
conficir,  camum  100.&  100  qux  confcccrat,  ante- 
quam fecundus  iter  iniret  efficium  etiaip  300. 
PofTet  fieri  quxftio  convcrla  prioris  ; fuppofiro 

2 uod, primus  viator  fingulis  diebus  loamilUon- 
ciat , Sc  feccrit  10  milliaria  , antequam  lecundns 
viator  iter  inciperet  \ ut  ilium  alfcquatur  quinro 
die,  quot  milliaria  fingulis  diebus  pcrficcrc  debet 
fecundus.  Ponamus  hunc  numerum  clTe  1 R.  per- 
ficict  intra  5 dies  y Radices : alter  verb  pcrficiet 
yo  miiliaria,quibus  addi  debent  100  milliaria ; ita 
ut  fianr  jy.o.  eft  ergo  xquatio  yR.Ziziyo.5e  di- 
videndo  per  5 fient  iR.  zzzjo.  hoc  eft  intra  diem 
perfidenda  clTe  30  milliaria. 

BSBSsasfrggsEB&flfrssBaagBgBBBMacBigBbia^B 
PROPOSITIO  X XVII I. 
Problems. 

Interrogate  de  bora  refpondit  dirnidia pars  hora- 
rum  a media  nolle,  addita  tribus  quadrxmibus 
her  arum  refiduxrum  ad  median  no  firm  fcqxen- 
tem,  exhtbet  hsrarn prafentem  ; quxritur  nurtu- 
re her  arum. 

Numerus  horatum  fit  iR.  teftant  ad  fequen- 
tem ljicdiam  noftem  X4 — iR  : media  pars  hora- 
rum  elapfuum  a media  nofte  , eft  7R  : horarum 
verb  qux  reftant  ad  fequentem  median)  no&eraj 
ires  quadrantes,  funt  18.  — i-R.  addc  hxc  fimui ; 
~+  -j-  R — -7  R.  efficiunt  — -j-  R.  habemus  ergo 
xquationem  18 — 7-R^Z7iR.adde-fR.  fiet  xqua- 
tio i8.:^7R.  Sc  reducendo  18  ad  quadrantes^. 
Z7I7R.  Sc  abjcAis  denominator ibus  fict  xouatio 
7»^=jR-&  divifis  per  y .fiet  xquatio  1 4-7.  —tK 
erat  ergo  hora  fccunda  poll  meridiem  cum  — . feu 
X4  minutis. 

PROPOSITIO  XXIX. 
Problcma. 

Duo  viatores  profelli  funt  ex  civitatibus  dijftu  ab 
invicem  milliaribut  140  : horum  unut  fingulu 
diebus  perficit  milliaria  8.  alter  verb  6.  quxri- 
tur , intra  quot  dies  fibi  oc currant. 

Numcrus  dicrum  poft  quos  fibi  occurrunt 
iR.  dicrum  ; unus  ergo  eo  remporc  confic:et  ^R. 
milliariorum , alter  6R.  qux  efficiunt  14R.  con- 
fecerunt  autem  totum  fpatiom  alioquin  fibi  non 
ocairrerent ; eft  ergo  xquatio  i4R.^zi4P.divide 
Sc  habebis  iR.UZio  : ergo  intra  dies  fibi  oc- 
currcnt,  & intra  dies  10.  unus  confcccru  8o,  alter 
60 milliaria;  qux  fumma  adxquac  14b. 
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propositio  XXX. 

Problema. 

Erdnt  it * dcli$  10.  men  fur  4 vini , erdt  valor  cu- 
juflibet  menfnrd  francorum  11 ; infundttur  aqua 
donee  & pretium  vini  remaneat  idem  valor 
menfnrd  vini  itd  mixti , Jit  tant'um  10  f *rt co- 
rum i queritur  quot  fint  in  dolio  menfurd  vini 
itd  mixti. 

S>c  numerus  menfurarum  additarum  1 R.  erit- 
que  numerus  omnium  menfurarum  vini  mixti  1R. 
-f  10.  valor  autem  10  menfurarum  vini , cum 
unius  menfurz  pretium  fit  1 x francorum,  erat  240 
francorum  ; quod  pretium  idem  perfeverat  aim 
infofio  aquz  fupponatur  non  augcre  pretium  vi- 
ni. Sed  fi  valor  nnius  menfurz  eft  10,  valor  xo 
menfurarum  eric  xoo.  quare  valor  unius  radicis 
menfurarum  erit  4o.quibus  divifis  per  lo.fiuiu  4: 
funt  ergo  additz  4 menfurz  aquz.  *■ 

fifffiS  08536553®  65®0Se&G3  W.e8'®55Sa0858®  ® 
PROPOSITIO  XXXI. 

Problems. 

Quiddm  permutat  dttreos  j 68.  & recipit  eundem 
numerum  4 monetarum  diverfarum. 

7.  Ex  prime,  duree  equivalent. 

18  .Ex  fecundu  eumdern  dureum  efficiunt. 
xi.  Ex  ter  lid. 

18.  Ex  quart d.  Queritur  numertu  finguldrum 
monetarum. 

Supponatur  tile  numerus  e(Te  iR.  quare  licit 
ha  argurnentari  6*7  mo  net*  efficiunt  unum  nura- 
mum  aureum  , 1 R monetz  cfficiet  -7  R.  aureo- 
rum.&  fecunda  faciei  ^ R.  Sc  tertia  ^ R.fic  qu ar- 
ea > R aureorum.  Addantur  omnes  iftx  fra&iones 
hunt  — R aureorum  , quarum  fumma  zquahs  eft 
numero  f 68  : quzritur  valor  unius  radicis.  Hanc 
ita  habebimus.  Si  71,  dant  J68.15 * <kbunt  xoi*. 
pro  numero  cujuftibet  monetz.  Etenim  xoi6. 


primx  efficiunt  aureos  &88 

Et  10 1 6.  fecundz  efficiunt  aur*  1 1 1 

Et  1016.  terti*  efficiunt  aur.  96 

Et  ao  1 6.  quartz  efficiunt  aur.  7a 

Eritquc  omnium  fumma  j'*8. 
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PROPOSITIO  XXXII. 
Problema. 

Met  enter  emit  1 00  libra*  cere  durtu  17.  vult  lu- 
cruri  dureot  i8.»*  \oi.qudritwr  quot  librdt  dare 
debeat  pro  une  numero , feu  aureo. 

Ut  hicmercator  lucrctur  18  pro  tot  nummis, 
101  efficere  debent  1 xo.  ut  autem  id  habeas  , fiat 
ut  101  ad  110.  ita  17  ad  xo.  Igitur  too  libtz 
vendendz  font  10  nummis,  feu  quinque  librz  pro 
uno  nuramo  Vides  igitur  hoc  ptoblcma  fincAlge- 
bra  folvi  poffe. 
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PROPOSITIO  XXXIII. 

Problems. 

T ret  45J  nummos  ltd  inter fe  dividunt , ut  queties 
primus  recipit  x.  fecundu*  recipiat  3.  qttttiej 
fecundu*  recipit  4.  tertim  recipiat  j.  quern ur 
quot  nummos  unufquifque  deeipidt. 

Ponamus  primum  rccipere  xoR.fccundus  50R. 
recipiat : Pro  tertio  regulain  auream  inftitues  hoc 
modo.Si4.dant  5.  30.  quot  dabunt.invcnics  37-j* 
R.  fitquc  fumma  87-7  R.  feu  ^ R.  quz  zquan- 
tur  455  nummis,  feu  ^ . reduc  terminos  ad  eao- 
dem  denominationem,  abjefto  denominatore,  eric 
zquario  ^R.izz:  910.  divide  fiet  iR.  =5-7* 
Multiplica  5-7  per  10  fict  104.  fumma  primi  ; 
multiplica  per  30.  fiet  156.  fumma  fecundi ; Sc 
per  37-7  fict  » 9 5.  fumma  tertii.  Qui  numeri  fum- 
ruam  propofitani  455  adzquant. 

PROPOSITIO  XXXIV. 

Problema. 

Herm  itd  cum  fervo  pdcifcitur  ut  Ji  Idboret , det 
iUi  merer dem  7 djfium  3 Ji  otietur  mulSletur  f 
djfibut  i poft  30 -dies , nihil  debetur  , nee  etium 
ipje  debet : queritur  quot  diebu*  labor evtrit,^ 
quot  fiierit  etidtus. 

Pone  numerum  dierum  labor  is  e(Te  iR.  Sc  con-' 
fcqucntcr  otii  eflc  30 — iR.  multiplica  dies  labo- 
ris  per  7 aflcs,  fiet  produbtu$7R.  multiplica  item 
dies  otii  feu  30 — 1 R.  per  5 . invenics  1 jo — 5R. 
fupponitur  autem  fuiUe  zqualitas , cum  nec  ill! 
a liquid  debeatur  , nec  ipfe  debcat : ergo  habemus 
zquationem  7R^=i 50 — jR.addc  jR.ticc  ixR. 

50.  divide  150  per  ix.  fiet  11-7.  prouna  ra- 
dicc  j laboravit  ergo  per  dies  ia-j-.  Sc  otiatus  eft 
17-7.  Propterea  multiplicando  11-7.  per  7.  herus 
debet  87-7*11*05,  Sc  multiplicando  17-7.  per  j.pro- 
ducitur  idem  numerus. 

W«S8ffi^.^08ro^680803.6&63M08fi0fia 
PROPOSITIO  XXXV. 

Problema. 

Quiddm  dives  habet  ^6o  dureot,  in  duplici  monttd 
ffiecie  , quorum  omnium  fumnut  eft  560.  monttd 
autem  una  eft  -7.  4«re*>  dlid  queritur  quan- 
tum habtdt  in  undqudque. 

Sit  numerus  primz  monetz  1 R.  numerus  fe- 
cnndz  erit  560 — iR.  cftque  iR.  primz  monetz 
—R  aureorum  , cum  moneta  prima  fit  tan  rum  -7 
aurci : paritcr  iR,  fecundz  erit  -j-  R.  aurei , pari- 
ter  560  monetz  fecundz  eft  tantum  140  aurei,  di- 
vifis fcilicet  560.  pCr  4.  Qiare  habebit  in  fecunda 
moneta  1 40 — 7R : addantur  hi  numeri  h-j-.R. 

8c -j-  R.  -+  £ R .SC  — R.  quia  fe  elidunc 

-+■  Sc fiet  7;  R.  Habemus  ergo  zquationem 

140.  -+  ^ R.  — 1 60.  aufer  140.  reftat-^  R.— 
xo.  Sc  multiplicando  1 a.  per  ao.  ntfiat  virtualitcc 
rcgnlatrium  iR.  11=140.  habet  ergo  in  prima  mo- 
net  a 140  Sc  in  fecunda  3 xo.  feu  8o.aureos  in  qui- 
libct  fpecie. 
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PR  O P O SIT  IO  XXXVL 


Problem*. 

Quldam  pauper  ibtu  fngulis  trig*  ftpttnos  affts, 

, ($■  fuperfunt  ei  14  tfi  (ingulu  dedijjet  9 deejjent 
jx.  quaritur  numerus  tam  pauper  urn , quam 
dfflMTH.  , " 

Supponamus  numcrum  paupcrum  e(Tc  1 R.nu- 
meius  allium  fuit  7R.  -+  14.  & in  fecund*  croga- 
rione  9R. — *}i.qui  duo  numeri  debent  efle  zqua- 

les.eft  igitur  zquatio  7R.  -+  14  = 9 R. 31, 

fubttahe  7 R.  & adde  3 1.  fiet  zquatio  5 6 = zR. 
Sc  dividendo  tR.“z8.erunt  igitur  18  pauperes, 
q'uem  numcrum  mulciplicando  per  7.  Sc  addendo 
>4  produces  aao  A lies : qu*  fummanon  fufficict 
ut  18.  pauperibus  erogentur  9.  deberent  enim  efle 
x$  1.  defum  ergo  3 1. 
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PROPOS1TIO  XXXVII, 
Problem*. 

Vint  10  panni  rubri  cum  4 ulnie  panni  nigri 
vert  dun  1 nr  88  nurt  is  , <£r  todem  pretie  , ».  ulna 
panrti  rubri  cum  4 ulnie  panni  nigri  vaneunt 
aunts  31.  quaritur  prttium  unins  ulna  torn 
panni  rubri , quota  panni  nigri. 

Supponatur  pietium  unius  ulnae  panni  rubri 
efle  iR.erit  precium  loulnarum  10  R.  quopre- 
(io  fubdufto  cx  88  aureis  , fcilicet  ex  pretio  ram 
loulnarum  panni  rubri  quam  4 ulnarum  nigri : 
reftabit  88  — 10  R.  precium  4 ulnarum  panni 
saigri.  Dicilntur  aurem  in  quzftidnc  eodem  pretio 
vendi  1 uln*  panni  rubri , & 4 nigri : pretium 
duatum  rubri  eft  tR.  & 4 nigri  eft  88 — 10  R. 
addamur  fimul,fic  pretium  88  — 8R.  quod  did- 
tur  efle  31  aureorum  : ergo  occurric  zquatio  88 
— 8R.ZZT3 1 : adde  8R.  Sc  fubtrahe  3 » per'an- 
tithefin  duplicem,  fit  zquatio  8R. Sc  divi- 
detido  per  8.  erit  1 R,  1=7.  pretium  unius  ulna: 
panni  rubri.  Quarc  70  nummi  crunt  pretium  10 
ulnarum  rubri,quibus  fubtra£kis,  ex  88.  reftant  18 
Iko  pretio  4 ulnarum  nigrij  quo  numero  1 8.  divi- 
lo  per  4 exurgit  4-7.  pretium  uniua  uln*  panni 
nigri.  In  fccunda  venditione  duz  uln*  panni  ru- 
bri efficient  14.  Sc  quaruor  nigri  18  addantur,  fiet 
pretium  totale  3 a aureorum. 

St  5353'  B99B&3'295353u(9S9'53535353298993696a33 
PROPOSITIO  XXXVIII. 
Problem*. 

Sunt  in  exercitu  Germani  xjooo.Hungari  rfficiunt 
, tnediam  Partem  tam  G cr manor um  quam  Italo- 
runty  I tali  oflavarn  Grr  manor  um  & H ungaro  - 
rum,  quaritur  numerut  1 taler  um,  & Hangar  e - 
rum. 

Supponarur  numerus  Hungarorum efle  iR.  Sc 
cum  Hungari  e Aidant  median  partem  Italorum, 
& Germanomm,  erunt  Itali  fimul  cum  Germanis 
Itali  feli  tR  • — i 5 000.  fubducendo  fcilicet 
numcrum  Germanorum.  Sunt  autem  Itali  ~ Ger- 
manorum  & Hungarorum  feu  7 R.-+-  3 1 z 5 . Ha- 
beraus  ergo  zquationera  iR.  — xjooo^=z~  R. 


3 1 rj  .fubttahe  ~ R.fict  zquatio  R.— -a 3000 
p=3i*3.adde  *3000*  fi;t  alia  zquatio  R.^r 
— , adhibc  ifomeriam  Sc  habebis  zquationcm 
13.  R.  =22  zzjooo.  divide  per  13.  habebis  iR, 

. — 13000.  numerum  Hungarorum  3 qui  numerus 
cum  lit  femiflis  aggregate  ex  Italia , & Germanis 
erit  illud  aggregatum  30000,  Sc  fubduttis  1 50O0, 
cr  it  numerus  Italorum  3000. 

53565353 

PROPOSITIO  XXXI2U-U 
Problem*. 

Due  daces  quorum  anus  postdates  habet  milites  40. 
quam  alter,  uterque  fuit  militibsu  diftribmt 
1 100.  aurees,  aeciditque,  at  prior  is  ducts  milites 
finguli  haberent  3 aurees ,plufquam  milites pofte- 
rierit,quaritur  numerus  militum  utriufque  due  is. 

Sit  numerus  militum  duds  prioris  1R.&  con- 
fcqucnter  cum  fccundus  40  plurcs  habeat,ctit  mi- 
litum  numerus  iR.  -+  40.  diftnbuantur  utrif- 
que  aurei  1100  : quilibet  miles  primi  ducis  habet 
aureorum  & fccundi  1100  quod  fi  augca- 

• R 1R-+40 

tur  numerus  aureorum  militum  fecundi  ducis  j 
auteis,  eflet  zquatio.  Ut  autem  quilibet  habeat  3 
aureos,  debebit  efle  fumma  aureorum  quinrupla 
numeri  militum  auibus  diftnbuitur  : eft  autem 
numerus  militum  lccundi  ducis  rR.-t-  ^o.mfllt}- 
plica  hunc  numcrum  per  3, fiet  3R.  -+  zoo  quern 
numerum  addero  debes  numerarori,  ad  hoc  ucdj- 
fttibuatur  denoroinatoti  fiet  ergo  fctCtio  tR-t-my, 

■ X*  -4-  40 

habemus  ergo  duas  fra&ioncs  zquales  ^ I 

iR 

ir-m4o»  Inftituatur  Ifomeria , & neglc&is  deno- 

1R-+-4O 

minatoribus , habebimus  zquationem.aflumpris 
fcilicet  numeratoribus  folis  3q-+  1400  R.  ~~ 

1*00.  3 R.  -+  1400. 

iR.  1 R.  h-  40. 

1 zoo  R.  -*■  48000.  3 q 1400  R. 

iq.  -*■  40  R.  1 q -4  40  R.  '* 

1100  R. -+48000 : fubtrahe  1 zooR.reftabit  jq-+ 
ZO0R.ZZI4 8000  : divide  per  3 . habebis  zqiutio- 
nem  iq  -+  4oRjzr96oo.  & iq^^oo. — 40 R. 
Adde  9600  numero  400.  quadrato  femiflis  radi- 
cum  fiet  ioooo^cujus  radice  ioo.fubtrahe  zo.fe- 
miflem  radicum  habebis  80  tR.  Primus  ergo 
dux  habuit  milites  80.  fccundus  no.  quilibrt  mi- 
les primi  habet  autcos  13.  Sc  fccundi  io.&c. 

fmmmm  mm 

PROPOSITIO  XL. 

Problems.  -strj 

Archimedss  prcblema  de  corona. 

- 

Sint  due  moles ^uti  una , argenti  altera ; utra» , 
que  100  librarum  ■,  corona  item  100  libcarun. 
Prima  moles  in  vas  plenum  aquft.  irometfa  ejech 
60  libras  aquz,  fecund*  90.  dt  corona  63.  quzri- 
tur  quantum  argenti  contifieat  corona.  Pona- 
mus  coronam  continuifle  argenti  iR.  librarum  3 
eritque  corona  auri  librarum  too- — iR.  fiat 
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trmih  tritun  (i  too  libr*  auri  ejteiunt  aqu*  libras  trahcnda  propter  -+  Sc — quite  Set  «*  feo  j. R, 

. 6 . . D *000  — foil  JO  10 


60.  aim  libr*  100  — • 1 R.  ejicient  *°°°  , f0  R* 


& radufta  ad  minores  numeros  libroi  60 — ± R» 


habemus  ergo  *quationem  60 -fr  JLR.  6j% 

10 

— f 8c  fubtta&is  60.  J_  R.  — j.  8c  iR.  zz:  16  li* 

petnde  (i  1 00  !•  brae  argent*  £i,c,un*  9* bras ; crunt  igitur  argenti  libr*  1 61.&  auri  librae 
aqu* , 1 R-  cjicict  *1*  lea  i.  R.  quern  numerum  b *>  7 

. . . .,0°  IO  . . 83  * . Probabis  autem  an  bene  operatus  fis,  fi  di* 

addere  debts  prion  — _L  ut  habeas  quanutattm  . r 

* . . . 0 cas.  Si  auri  libr*  100.  expelhmt  aqu*  60. 83  * 

iqu*  , quam  cjicit  corona  5 addc  ergo  — - j_  K-  , 

, . , , , * . dabunt  aqu*  libras  jo : parirer  fi  argenti  libr* 

>d  H-  i fcilicec  reducanrut  ad  cumdem  deoorat-  ^ ubcJ  ,0  ‘ argcwi  l6\  .^ntn 

narorcmpsrmpe  -t  i R.  Sc  — >i  »d<li‘io  fit  fub‘  . ,q<11 , ^ juna*  fuperloribus  do.  d'ant  6S. 
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LIBER  QVINTVS- 
Poteftatum  analyfis. 


y^£  hadenm  de  Algebra  diximw  vulgaria  fin* , & anttqms  mn  output* 
hue  hbro  traduntur  pteuluria  tnnt , & ex  methedo  Vieu  fpeaesa  defum- 
l,a  qua  banc  feieutiam  ultra  ctnfuctos  fines  pmehunt  uunerjalifiimamqut 
reddunt.  fiuia  autem  in  (tttefialum  ommum  five  fimfiumm , five  afieClarum  re. 
fcluttane  hac  pars  pracipui  pofita  efi  1 idei  petefiatum  nfilmumm  feu  anatyfin 
nt  min  emus  ■ in  qua  refoluttone  patius  numerandt  melhodum  fpetiofam  adbtbemu,  , quam  W- 
parem  ei  quid  in  vulgar,  numen  (onfund.ntur  , nee  rettneant  funs  tbaraHere, , qmbmi 
dignafii  pejSnt  ab  invtcem. 
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PROPOSITIO  L 
Problem*. 

Prepafilit  tribus  magmtudinibut  quartam 
proportion  alem  invenire.  m 

Sint  propofit*  rrcs  magnitudines  A,B,D  fitqae 
quarta  proportionalis  invenienda,  multiplica 
B per  D*  it*  ut  fiat  B in  D feu  BD  produAuro.di- 
vidatur  per  A , ita  at  fiat  52  dico  hunc  quoiien- 

tem  52  efie  quartorn  proportionalem.  Cum  enim 

A multiplicando  hunc  quotiencem  52  reftituac 

BO , eric  planum  Tub  A & 52  *quale  piano  BD : 

ergo  ita  erit  A ad  B,  ficut  D ad  2?.  Sola  difficult 

cas  eft  in  combinandis  quantitatibus , ut  fi  pro- 
ponantut  h*  quantitates  If.  B , G , quibus  quar- 
o 

ta  proportionalis  invenienda  eft , ducenda  diet  B 
in  G & dividenda  per*!  : dico  autem  idem  e(Tc  fi 

fi  BG  multiplicetur  per  D 8 c fiat  BGD  » & pro- 
du&um  illud  dividarur  per  Aq.  fiatquc  522  quod 

«t  demonftrem.  Sit  Z quarta  proportionalis  qu*- 
fita  12 » B»  C,  Z erunt  continue  proportionales  j 

D 

-•  • 

’ < 


ergo  il2  = BC.  & ZAq.  r=BCD , 8c  Z 
bcd.  Qturepropofitis  tribus  quantiuribus  l2»  ® 

& G * ut  habcatur  quarta  proportionalis  , duces 
B in  G,ut  fiat  BG.dc  duces  BG,  in  D ut  fiat  BGD 
quam  divides  pet  Aq.  hoc  modo 

Sint  item  ptopofitlt  ttes  magnitudines  * 

•j  G qoibus  quat»  piopoctiooalis  lUtuenda  efti 

multiplies  Bq  in  G Sc  Sc  produatim  BqG  multi, 
plicabis  pet  D pi. ita  ut  fiat  Bq  in  G in  D pi. hunc 
numerum  divides  per  Z in  A cubnm.  hoc  modo 
Bq  in  c in  n>  jsj ajx»  idemnumerus  producitur  quo- 

Z in  AcuUiro  J 

cumque  ordine  multiplicentur  » aut  dividantar 
quantitates  j atque  adco  idem  eft  dividere  Bq  pec 
Z , & quotientem  multiplicare  per  G , turn  pet 
D pi.  8c  dividere  per  A cub:  ac  multi plicationea 
fimul  faccre , nempe  Bq  in  G in  D pi.  Be  hunc 
produ&um  dividere  per  Z in  A cub. 

PROPOSITIO  If. 

P roblema. 

Propofit  id  tinnitus  nia^rtitM(limbM,tertUm^tuirtnfftt 
quint nm  continue  proportionales  exhibit*. 

Proponannv  du*  quantitates  A 8c  B quibut 
K K k k »»)  *««»» 
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tenia , quttti , quinta  continue  proportionals , 
quiriiur.  MuldpUcetui  B pet  B , iuut  fiat  Bt. 
quod  Jividatur  pet  A hoc  tnodo  »;  dico  efie 

ter  tiara  proportionalera  : quia  netnpc  fi  A raultt- 
plicec  »'  ptoducet  Bi  i ergo  planum  ex  A in  *» 

eft  zqualcquadrato  B.  Quate  ( ptr  15. 6.)  ita  erit 
A ad  B ficut  B ad  i> . Deinde  mulriplica  5!  pet  B 

fiet  “I  divide  per  A Set  » pro  quarta.  Quia  pa. 

A At 

titet  planum  ex  A ptiraa  in  £>.  officii  5 feu  prp- 
dudoro  fubmediis  B & * ergo  ita  eft  ( per  16  6.) 
A ad  B,  ficut  ad  L*  quinta  erit  5?  & it*  confc- 

A At  A| 

qncnter  augendo  exporventcs : nam  cum  ?!  multi- 

plicatur  per  B,  fit  ®4  & euro  fit  dtvifio  per  A fit 

®4  erco'ita  erit  A ad  B ficut  ®*  ad  L4. 

Ai  6 At  Af 

In  numcris  facilior  efiet  operatic  , & clarioi 
ejus  demonftratio.  Aflucfcant  igitur  Tyrones  nu- 
meros  aprare  lit  tens  Alphabet! : hoc  cniro  habet 
peculiar c hxc  methodus  fpcciofa. 

COROLL  ARIUM. 

Si  fine  quantitates  continue  proportionalcs ; 
m prima  ad  teriiaro,ita  erit  auadratum  c prima.ad 
quadraturo  c fecunda  > nam  u fint  tres  magnitudi- 
nes  A,  B,  t1  multiplicentur  prima  A 8c  tenia  ®‘ 

per  A produ&x  funt  in  eadcmratione:quia  srque- 
rnultiplices  in  eldcm  funt  tatkme  *,  fed  produ&i 
funt  Ai.  8c  Bt.  ergo  ita  erit  prima  ad  icrciam  uc 
AzadBt. 

Pariter  fi  fint  quafcior  continui  proportionaler, 
& A eft  ptima  8c  ?i  eft  quaru , cas  multiplica  per 

Ai  fiet  Aj  8c  By. ergo  ut  A ptiraa  ad  ®»  quartam, 

ita  A cubus  ad  B cubura : fi  fint  quinque  continue 
proportionalcs  erit  A prima  ad  *4  quintam , ut 

qqtum  prime  ad  qqtum  fecund*.  Multiplica 
utramque  per  A cubum,  produdi  erunt  in  eadetn 
ratione , ii  autem  fimt  A4  8c  B4  : ergo  fi  fint 
qninqne  continue  proportionalcs  , tu  prima  ad 
quintam  , ita  qqtum  primx  ad  qqtum  fecund*. 

PROPOSITIO  III, 
Problema. 

Inter  due  quadrate  exbibere  medium 
propertionale. 

Sint  quadrata  Ax.  Bt.  inter  qu*  conftituen- 
dum  eft  medium  propoctionale.  Dico  planum  AB 
illud  efie. 

Demonftratio.  Cum  enim  A,  B & ?_l  fint  conti- 

A 

nui  proportionalcs,  fi  h* quantitates  multipli- 
centur  per  eaxndem  A » produdi  erunt  in  eadem 
ratione,  feu  continue  proportionalcs  ; fed  illi  funt 
Ai.  AB  , Bt ; ergo  At.  AB  & Ba,  funt  continue 
proportionalcs. 


Problema. 

luttr  dues  propofitts  cubot , duet  mtdias  centinui 
proportionates  confiituere . 

Sint  duo  cubi  Ay.  6cBy.  inter  qu*  oportear, 
duas  quantitates  roedias  propottionalcs  conftitue- 
re.  Dico  illas  efie  AiB  8c  ABi.  it*  ut  fmt  Ay. 

AiB , ABi  6c  By  continue  proportionalcs. 

Demonftratio.  Exponatur  (cries  quatuor  eon- 
tinuc  proportionalium  A,  B,  J £ . f>  h*  quanuta- 

tes  mulciplicentur  per  eamdem  quantitatem>pro- 
dudi  in  eadem  erunt  ratione , ac  quantitates  mul- 
tiplicat*)  multiplicentur  omnes  per  A a.  erunt 
produdi  Ay.  AiB  , ABi,  By.  ergo  ift* 
tes  funt  continue  propottionalcs.  Non  P°fe“  cl. 
difficulty  nifi  in  tertia , nerope  dum  multipu- 

citar  pet  Ai.  fit  fc  qua  P°"ft  601  Jivi£o 

A 

AiBi  dividatur  per  A fiet  ABi. 

Ex  his  vides  inter  cubum  6c  cubum  , polle 
conftitui  duo  continue  proportionalia  , quia  n cra- 
pe inter  cubum  8c  numerum  abfolutum  funt  duo 
gradus  parodici  nempe  radix,  & quadratum. 

PROPOSITIO  V, 

Problema. 

Inttr  iua  lint#  jnotcnmpw  mii*  frtjmtuiuUt 
confiituere. 

Inter  lineas  A & B fint  confticuend*,quotquot 
libuerit  medi*  proportionalcs.  Supponamua 
quatuor  , aflutnatur  poteftas  cujus  exponens  e t 
c.  fuperans  imitate  numerum  mediarum  propor- 
tionalium  8c  intelligantur  line*  A 6c  B c lc van, a 
hujufraodi  gradum  nempe  fieri  fuperfolida,  quod 
ut  fiat  exponantur  fex  continue  proportionalcs 
fintquc  quantitates  A,  B,L*  ?!  I*  h multiplicen- 

tur  omnes  per  A4-  produdi  in  eidem  erunt  ratio- 
tie  cAnt  Ay.  A4B  , AyBx.  AzBy.  AB4.  By . leu 
A fuperfolidus. 

A qq  in  B 

A cubus  in  B quadratum 
A quadr.  in  B cubum 
A in  B auadraioquadratura 
B fuperfolidus. 

Quare  habebimus  fex  continue  proportiona- 
lia , tn  ea  ratione  qu*  eft  ad  B.  extrahantur  radi- 
ces fuperfoltd*  , harum  quantitatum  , ill*  c^nc 
etiam  proportionates.  Quia  nempe  radices  , font 
in  fubquinrupla  ratione  poteftaoim : ergo  fi  rano 
poteftatum  fit  conrinui  eadem,  ratio  radicum 
etiam  eadem  : radices  antem  funt 

A.  R!  fuperfolida  A qqti  in  B 

Ri  fuperfolida  A cubi  in  B quadratum 
^ fuperfolida  A quadrat*  in  B cube® 

Rr  fuperfolida  A in  B^qnitn 

B.  Ergo  inter  A 8c  B quatuor  na«di*s  proportio- 
nals couftituimus. 
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PROPOSITIO  VI. 

Theorema. 

s1?aref*H'n  Antrum  quar.ti:atum  a Adi  turn  rarum- 
dem  differentia,  equate  eft  duple  majtru. 

Sint  dux  quantitates  A major,  B minor , fiat- 
qne  earum  aggregatum,cui  ctiam  addauu.earom- 
dem  difFctentia , leu  exccfTus  majoris  fupra  mino- 
rem.dico  fieri  fummam  duplam  quanticacis  majo- 
ris A.  Cum  enim  B jun&a  differentia  , xquilis 
Hat  quancitati  A : fi  jungarur  adhuc  qtiantitas  A, 
Her  dupla  quantitatis  A. 

Ur  autem  Algebrici  operemur:  Sit  aggregatum 
duarutn  quantitatum  A -+  B & differentia  A — B 
H Hat  — - B add  it  urn  ad  B iilud  perimic.  £rgo 

reftat  xA. 

HK»<H;69M5BB8|ia5569fi3fi9fi9S8GS?009:09B8®0fi 

PROPOSITIO  VII. 

Theorem*. 

Si  ab  Aggregate  duarum  quantitatum  earum 
differentia  fubtr  abater  , reftabit  duplum 
minerie  quantitatu. 

Sint  dux  quantitates  A -fr  B»  & cx  earum  ag- 
gtegato  aufcrarar  exccffiis  majoris  , fupra  roino- 
rem  reftabit  duplum  mmoris.  Si  enim  intafta  mi- 
nore  hie  cxcclTus  aufexatur  4 majori,  fict  xqualis 
minori  : ergo  erunt  dux  quantitates  xquales 
minori. 

Algcbtice  ita  demonftratur  propoHfio.  Sit  Ag- 
gregatum A -+  B.  ex  quoaufcrcnda  Ht  differen- 
tia A — B,  aufetendo  A cx  A reftac  o auferen- 
dt) — Bex-*-  B fecundum  rcgnlas  fubttaiftionis 
fit  xB. 

»ee©f®fflKWl?939fi9e£°99ffi!SQ6S68®fi&fiQ6Se8 

PROPOSITIO  VIII. 

Thcorema, 

Cum  idem  latits  centrabitur  indquali  decrements, 
differentia  contraflionum  aquatic  efl 
differentia  contraBsrum. 

Senfus  hujus  propofitionis  eft  quod  fi  ab  ea- 
dem  quantitate  v.  g.  A , fubtrahantur  dux  quan- 
titates inxqualcs  B&  E.  fiamquc  rcliqux  A — B, 
A— E,  quod  differentia  iftarum  quantitatum  re- 
liquarum , xqualis  etit  differentix  qux  eft  inter  B 
& E.  Nam  fubtrahendo  A — E ex  A — B.fubtra- 
hendo  A ex  A reftat  o.  fubtrahendo  — E,ex — B 
fitE— B. 

PROPOSITIO  IX. 

Theorem  a. 

Si  tadem  qaantitat  inaquati  cremento  prctrabiturt 
differentia  pretraBitnum  aquatic  erit 
dfftrentia  protraBsrum. 

Senfus  hujus  propofitionis  barbati  fub  his  vo- 
cibiH  explicatx  , eft  quod  fi  eidem  quantitati,  ad- 


V.  6)i 

dantur  inxqualcs  quantitates  , fient  fummx,  qua- 
rum  differentia  xqualis  erit  differentix  quanuta- 
tum  additarum  * ut  fi  quant  icati  A addaniur  quan- 
titates B & E ita  ut  fiant  fummx  A -+•  B 6c  A -+E> 
earum  differentia  erit  B» — E. 

eaaafeigs-  ee®i3e9esafi*e9C9«e955e2e5fi6gfifia 
PROPOSITIO  X. 
Thcorema. 

Si  idem  latu * pretrahatnr , dr  esntrabatar  inaquati 
ertmente  , ftp  decrements  , differentia  centraBa, 
pr9tralletequati*  erit  Mggrtgata  contraltionis,# 
prstratlisnij. 

Senfus  eft  quod  fi  eidem  quantitati  additur, 
alia  quaiuitas,  & eidem  alia  quantitas  inxqualis 
fubtrahitur , fiatquc  lumma , Sc  refiduum  diffe- 
rentia ill  ms  fummx  , 6c  refidui,  xqualis  etit  ag- 
gregate quantitatum  addirx  & fubtra&x.  Ut  fi 
quancitati  A addacur  B & fubtrahatur  E , fiatque 
lumma  A -+  B , & refiduum  A — E , differentia 
inter  fummam  A-+  B,&  refiduum  A — E xqua- 
lis  erit  fummx  B -f  E ; fi  enim  cx  A-*-  B , fubtra- 
has  A — £, reftabit  B-*E. 

ee  fieeeefiegfis®  eetaosea  ceseeg  Gsaocssaeseafla 
PROPOSITIO  XL 
Thcorema. 

Genefts  qnadrati  binomi j.  Quadratum  binemia 
r adieu,  equal e eft  quadratis  laterum,-+  duple 
plans  fub  lateribm. 

Produdio  quadrati  i latere  fimplief , nullam 
difficultarem  continet  , ficut  ncque  gcncratio 
exteraruni  poteftatum  ex  radicibus  fimplicibus* 
major  eft  difficultas  circa  generationem  potc- 
ftarum  , qufc  cx  radicibus  compoiitis  prove- 
niunr. 

Proponatur  ergo  primA  larus  quadrati  com- 
pofitum  TCrbi  gsatii  A -+  B.  Dico  quadratum 
torius  aggregati  Ah-  B effe  xquale  quadratd* 
I uteris  primi  A , feu  fegmenri  A &c  quadrato 
figment  i B -*•  duplo  piano  ex  A in  B hoc  dc- 
monftratum  eft  ab  Euclide  , in  propofitionc  4. 
a.  libti. 

A -+  B 
A H-  B 


— i-  AB  -h*  Bx 
Ax  — ► AB 


Ai  -+  xAB  —*■  Bx 

Idem  Algebrici  demonftratur  hoc  modo  qua- 
dratum aggregati  A-+-  B conftat  iis  omnibus  par- 
tibus  qux  producuntur  ex  multi plicatione  A-i-B 
per  A -+■  B , ducatur  prim&  A *■+  B in  B fict  AB 
-f  Bx.  ducatur  idem  A-f  B in  A fient  Ax.-*  AB 
colligantur  quantitates  produ&r  erunt  Aq  h* 
xAB  Bq. 


PROPO 
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PROPOSITIO 


Algebra 

SffiOa.Bfl  piano  fob  differentia  6t  minori  latere  , ex ' quadra. 

to  major  it  reftat  quadrature  Aporomcs  Leu  d& 
' ftrenti*. 


Theorema. 

PUnrnnfhb  lateribus  binemij, medium proportionate 
eft  inter  quadrato  laterum. 

Sitot  priiU  radix  binomia  A-+  B fitque  qua- 
drarum  latetis  primi  Aq  , «c  latetis  fecundi  Bq. 
dico  planum  AB  efle  medium  propottionale  inter 
Aq  & Bq. 

Demonftratio.  Cum  idem  A , multiplicando 
feipfum  & B.  facial  Aq  & AB,  eric  Aq  ad  AB  ut 
A ad  B : paritcr  cam  idem  B multiplicando  A 6c 
feipfum  facial  AB , & Bq,  ita  crit  AB  ad  Bq  ut  A 
ad  B : ergo  ita  erii  Aq  ad  AB  > & AB  ad  Bq  ut  A 
ad  B;  ergo  AB  eft  medium  proportionate , quod 
erat  demonftrandum. 

BB03a9SBe989S98a'®89K't3SfiQ»:0flB9B92?BSeQ89 

PROPOSITIO  XIII. 
Theorem  a. 

Quadrat  am  Apotomes  equate  e/I  quadratis  late - 
rum  — duplo  pUao  late  rum. 

Proponatur  Apotome  A — B , feu  differentia 
inter  A & B j dico  ejus  quadratum  efTc  cquale 
quadratis  laterum  A & B,  minus  duplo  piano  fub 

lateribus  A 6c  R Multiplicctur  A B per  A — B 

Bccolligantur  omnes  quantitates  produ&ae  , pri- 
rao  — du&um  in  — B efficit  -+  Bq  turn  — B 
dudum  in  -f  A efficit  — AB  : paritcr -+  A du- 


PROPOSITIO  XV. 


Si  ftnt  tria  later  a continue  prenertienalia,  erit  qua- 
dratum  nggregati  ex  maxima  & mmme.aquale 
quadrate  medq  duplicati  -+  quadrate  differen- 
tia inter  maximum  dr  minimum, 

Sim  tria  latera  continue  proportionals , A, 

A B C D E F 
16.  8.  4.  ao.  1 a.  16. 

B , C.  fitque  D , fumraa  roaximi  A 6c  minimi  C. 
6c  E diffeientia  inter  A 6c  C.  fitque  F medium  du* 
plicatum  , dico  quadutum  fummsc  D , acquale, 
effe,  quadrato  quaniitaris  E Sc  F. 

Demonftratio : inteUigatur  quantita*  D,  divifii 
in  A 6c  C.  etit  quadratum  aggiegati  A -+  C feu 
quantitatis  D > *quale  quadrato  differentia:  , 6c 
rcdangulo  quater  comprehenfo  fub  A 6c  C.  (per 
7. 1. ) fed  redanguluro  fub  A 6c  C , equate  eft 
quadrato  ex  B.  cum  A , B , C fine  continue  pro. 
portionalcs  ; ergo  quadratum  ex  D 'equate  eft 
quadrato  differentiae  E , & quatuor  quadratis  ex 
B.  feu  quadrato  quantitatis  B duplicate  ; ergo 
quadratum  ex  D cquale  eft  quadratis  ex  E,  6c  B 
duplicati  feu  F,quod  crat  demonftrandum. 

PROPOSITIO  XV  L 
Theorems. 


A — B 
A — B 

■ — AB  -+  Bq 
Aq— AB 


Aq  — xAB  -+  Bq 

dum  in  — B efficit  — AB.  -*•  A dudum  in 
-+  A producit  Aq  t ergo  pruducitur  Aq — xAB 
-+  Bq  in  numetis  idem  videbis  lit  A,  j.&B,  i. 
differentia  crit  i.cujns  quadratum  1.  quadrata 
funt  9.6c  4.  quorum  fumma  1 j.  planum  fub  la- 
tcribus  eft  6,  6c  duplum  crit  1 a,  quod  fubtraduin 
ex  1 j.  rclinquit  1 .quadratum  diffetentue. 


In  binomia  radice  , quadratum  nggregati  quadra - 
torum  utnufque  Uteris  , aquaJe  eft  quadrate 
differentia  quadratorum  -+  quadrato  dupli  pla- 
nt fttb  lateribus . 

Sit  Binotoia  radix  A -+  B fitque  Ax  quadra- 
tum majoris  latetis  , 6c  Bx  quadratum  minoris, 
aggregatum  utriufquc  fit  Ax  -+  Bx  quadratum 
bu jus  aggregati  (per  1 x.)  crit  A4-t-  xAx  B*-f  B4. 
Erit  autem  differentia  quadratorum  Ai  — Bx 
ejus  quadratum  A4 — 1AXBX-+B4:  duplum  pla- 
num fub  lateribus  eft  xAB  , cujus  quadratum 
4AxBx  fi  addas  quadrato  differentiae  , facies 
qtum  A4-+  iAxBxh-B4  feu  quadratum  quamita- 
tis  Ax  -*  Bx. 
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PROPOSITIO  XIV. 

Thcorema. 

Quadratum  Apotomes  equate  eft  quadrate  majoris 
Uteris , — quadrate  minoris  dr  duplici  piano 
fuh  Apotome  dr  minori  latere. 

# Sit  Apotome  feu  differentia  laterum  A • — B ; 
dico  fi  ab  Aq.  auferatur  Bq  & duplum  planum 
fub  B & fub  A B reftabit  quadratum  Apoto- 

mes  j nam  differentia  laterum  A B 6c  minus 

laws  sequantur  major i : fi  ergo  fumatur  differen- 
tia  pto  primo  latere  , & minus  latus  pro  fecundo, 
erit  ( per  j j.  hujus ) quadratum  differenti*-*  du- 
plo piano  fub  d fferenria,  & minori  latere  quadra- 
to minoris  Uteris, arquale  quadrato  majoris  : ergo 
fubcra&o  quadrat©  minoris  Uteris  , cum  duplo 


miiwm&mmmm-'mimmwmvaam 

PROPOSITIO  XVII. 

Theorema. 

Extradite  radicis  quadrato. 

Ex  di£kis  facile  demonftrabimus  totam  genera- 
tioncm  quadrati  binomiae  radicis  & confcqucn- 
ter  extra&ioncm  radicis  quadratx.  Proponatur 
enim  radix  jxinomia  ^7.  feu  50  -+  7.  feribarur  57 

/•  7 


7°* 

49* 


4 *49- 

ita  ut  imer  utrumque  numerum  relinquatut  fpa- 

tium 
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tium  unius  chira&cris.  Turn  fcribatur  quadra, 
turn  numcri  y , (ub  nurocro  j , ita  ut  ultima  ejus 
ciphra  rcfpondcat  fur  radici  5.  idem  fiat  pro  fc. 
cundo  latere  7.  fiat  item  duplum  planum  ex  y.  in 
7.  crit  nempe  7 a qui  numcrus  ua  (cribatur  , ut 
ultimas  ejus  chara&cr  rcfpor.dc.it  (patio  vacuo 
intermedio.  Colligantut  omnes  tfti  numcri  fict 
fumina  5149.  quadratum  rndteis  $7.  pofumus 
cnim  quadratum  lateris  50.  fie  quadratum  latcris 
7>  fie  duplum  planum  fub  larenbus. 

Ex  his  dcmonflrabimus  n*cshodum  extra hen- 
d.x  radicis  quadrat*.  Proponarur  cnim  quadratum 
binomiz  radicis  nempe  Ax  -+  1AB-+  Bi.  primi 
qttzro  radieem  primi  mcuibri  At.  hzc  crit  A , 
qur  per  fc  multiplicata  producit  A x,  quo  (iibtra- 
doex  At  nihd  rclnq-iirut : duplicetnr  radix  in- 
venta  A,  fitq  'c  x A,  per  1 A, divide  xAB  crit  quo- 
liens  B,  addendum  etiam  divifori,  itaut  fiat  tutus 
divifor  x A -+  B.  quern  mulriplicabis  per  B , fict- 
q'etAB-vBi,  quibus  fubtra&is  c x xAB-h  Bi 
luhil.relmquitur.  , 

Proponatur  alia  quantiras  ex  qua  eruenda  ra- 
dix qnadrata  : nempe  y*Ax — 4SA1 -f  16A1. 
Primi  eruatur  radix  qnadrata  primi  membri,  hzc 
crit  6 A , qux  fi per  feipfam  multiplicctur , rffi.iet 
?6  A 1.  quo  fubtra&ocx  priino  mcmbronihtl  re- 
linquctut.  Dnplicetur  radix  invents  fict  -4,i  xA, 
perhnne  numccum  divide — 48 At  : crit  quotiens 
— 4 A qui  eiLm  addi  debet  ad  diviforcm  , fietque 
1 x A — 4A  , quo  multiplicato  per  quotientem  in- 
venrum  — 4 A,  fit  — 48AX -+•  16  A 1 qnufub- 
traAo  ex  numcro  propofito  nihdrelinquitur , eft- 
que  radix  6 A — 4a. 

Tcriii  proponatur  Ax  — *•  1AB-+  Bx  -f  xBC 
-4-  xAC  -+  Ci.c  quo  fit  radix  qnadr.ua  eruenda. 
Operator  Primi  radix  quadrata  quantiutis  Ax 
inveniturque  A,  cuius  quadratum  Ax  fubtradhim 
priino  membro  nihil  relinquit.  Dupliectut  ra- 
dix A , (jerque  divifor  xA  , per  quern  nuroe- 
rum  divide  xAB fit  quotiens  B addendus  divifo- 
ri  i A,  fietque  xA  B.  multiplica  xA  per  B , fire 
xAB , quern  numerum  fubtrahes  ex  x AB.  mulri- 
plica  B per  inventum  quotientem  B , producetur 
Bx  quem  fiibtrahes  ex  Bx  fie  nihd  rclinq-erur. 
Invcntam  radieem  A -f  B duplica  , fict  x A 
-+xB  , per  quem  divides  duo  prima  membra 
rcliqui , nempe  — * xAC , -+  xBC.  inven'es  quo- 
tientem  C,  addendum  ctiam  divifori  xA  -+  xB 
fietque  xA  -f  xB  -+  C.  per  hunc  C multiplica 
tptumdiv'furcm,  fict  1AC-+  xBC.  -4  Cx  qui- 
bus fubtra&is  nihil  relinquitur  * eric  erco  radix 
A -f  B -+  C. 

PROPOSITI  O XVIII. 

Theorema. 

Cubus  binomia  r Adieu  , Aqua! is  eft  cubo  primi 
laterv  , plus  trip  to  folido  ex  quadra: o primi 
lateris  in  latu*  feunduin  , -4-  triplo  folido  ex 
quadrato  fecund i in  pritnutn  , -+  cubo  fecundi 
lateris. 

Proponatur  radix  binomia  A -+  B.  dico  ejus 
cubum  c(Te  xqunlcm,  aibis  latcrum  A A*  B.H-rri- 
plo  folido  quod  fit  multiplicardo  Aq  per  B — ►-  tri- 
ple folido  generato  dufta  B qti  in  A.  ita  ut  cubus 
totalis  coalcfcat  ex  otto  partibus, nempe  duebus 
cubis , Be  6.  aliis  folidis. 

Tom.  /. 


Demonftratio.  Generatnr  cubus,  dum  quadra- 
tum radicis  ducitur  in  radieem ; proponatur  ergo 

A i -*■  xAB  -4- Bx  quadratum  radicis  A -tB  quod 

multiplicctur  per  A-+  B,colligantur  omnes  quan- 
titates per  hanc  nmltiplicationcm  produce , fie 
habtbis  propoficas  quantitates. 

Ax  -+  xAB  s Bi 
* A -fB 


Ax  B -t*  xABx  —f  Bj 
A j -+xAx  B-t  ABx 


Ay  7»-yAx  B-+  jABx  -f  By 

In  numcris  idem  patebit  ponarur  A cite  y.  8c 
Bx.  crit  cubus  radicis  y.  uy  eric  Ay. 17  , y At  B 
J4*  crit  item  y ABx  56.  fie  By.  8.  eruntque  omnia 
17.54. y6. 8.  qui  numcri  adxquam  cubum  1 xy. 
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PROPOSITIO  XIX. 

Theorema. 

Cuhui  prim i lateri *,  folidum  ex  quadrato  primi  la - 
terb  in  fecundum  lotus  , folidum  ex  quadrato 
fecundi  in  priimm  lattss  , & cubus  lateris  fee un- 
di , funt  quantitates  continue  proportionales  in 
rations  primi  lateris  ad  fecundum . 

Sit  radix  binomia  A -f  B finrque  quantitates 
quibus  conftat  cubus  Ay.  Ax  B,  ABx  , By.  dico 
illas  quantitates  elTe  continue  proportionates  in 
rationc  A ad  B. 

Demonftratio.  ( Per  1 y.  hujus ) hz  quantitates 
Ax,  AB , Bx  func  continue  proportionates,  in  ra- 
tionc A ad  B , ergo  fi  multipliccntur  per  eandem 
quantitatcro  A , produ&zmagnitudines  Ay.AxB, 
ABx  , crunt  continue  proportionales  in  eidem 
rationc  , A ad  B.  Pariter  fi  B multiplicet  Ax,  AB 
fie  Bx  fient  quantitates  BAx  ABx,  fie  By  continue 
proportionates  in  eidem  rationc  A ad  B : ergo 
quantitates  Ay  Ax  B,  ABx  fie  By  funt  continue 
proportionales  in  rationc  A ad  Bi  quod  erat  dc- 
inunftrandum. 

COROLLAR1UM. 

Ex  hoc  concludes  Ay  ad  By  e(Te  in  triplicata 
rationc  A ad  B. 

PROPOSITIO  XX. 

Theorema. 

Cubtu  jdpotomes  feu  differentia  tqualis  eft  cubo 

primi  lateris triplo  folido  ex  quadrato  primi 

lateris  in  fecundum  -f  triplo  folido  ex  quadrato 
fecundi  lateris  in  primum  latus  — cubo  fecun- 
di lain  is. 

Sit  Aporome  feu  differentia  inter  A fie  B , hoc 

eft  A Bjdico  ejus  cubum  zqualem  eftc  cubo 

primi  latcris , — tribus  folidis  ex  qto  primi  la- 
tcris in  fecundum  , — »■  tribus  folidis  ex  quadrato 

fecundi  lateris  in  primum cubo  fecundi  la- 

teris. 

Demonftratio.  Cubus  producitur  ex  multipli- 
catione  quadrati  per  radieem  ; multiplicctur  er- 
go quadratum  differentiz  A — B,  nempe  Ar 
LL  11  — ABi 
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- — lAB  -+  Bx  per  eamdem  diflerentiam  A—  B, 
ex  mulciplicationc  -f  Bx  per  — B,  fir  — Bj, cx 
du&u— — xAB  per  — B fir  -+  xABx  > cx 

Ax — xAB  -+  Bx 
A — B 

— AiC-+  x^Bt—Bj 

A} — xAxB-+  ABx 

A} — 3A1B-+  jABx  — Bj 

duftu-4-  Ax  per — • Bfit — AiB.  multiplicetur 
idem  quadrat um  per  A , & habebis  A 3 — 1A1B 
.*•  ABi  colligantur  omnes  quantitates  , habtbi- 
mus  cubnm  ApocomeSjfcu  differentia  Aj — 3 AxB 
-f  j AxB * — Bj. 
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PROPOSITIO  XXI. 
Problem*. 

Cowpcfuio  cubi. 

Ex  fuperioribus  propofitionibus  , facile  coin, 
poficionem  cubi  binomix  radicis  concludcmus. 
Proponamus  binomiam  radicem  57  : hare  feriba- 
tur  relittis  duobus  imervallis  vacuis  : fenbatur 
Tub  3 cubus  illius  ! 15, ira  ur  ultima  cjus  cyphra 
refpondeat  radici  y.fiat  quadracum  radicis  j.  erit- 
que xy.  qui  multiplicetur  per  7.  eritque  173  mul- 
tiplicerur  per  j.  ut  fiant  5 AiB  habebifque  5x3 
ita  feribendum  , ut  x refpondeat  5 tercib  fiat 
Ax  eritque  49.  multiplicandus  per  A,  eritque 
produ&us>  14J.  multiplicetur  per  3.  ut  fiant 

A B 

5 • • 7 

lif  Aj 

jxj  3A1B 

7 iS  JAB* 

Ml-  Bj 

185195. 

5 ABx  habebifque  7 5 f . ita  feribendum,  ut  primus 
charadker7  refpondeat  radici  j.  denique  fiat  cu- 
bus 7.  feu  j4j.  ita  feribendus  , ut  cjus  ultima  cy- 
phra refpondeat  radici  7.  fiat  omnium  furama  j 
habebifque  cubum  totalcm  185 19  j.  in  quo  vidcs 
cubum  utriufque  radicis  poni  fub  fua  radice ; 
5 AxB,  plus  participate  de  A,quam  dc  B.idcoque 
poni  ita  ut  dux  ejus  cyphrx  tcfpondcant  radici 
A fed  jABx  quia  plus  part  ici  pat  dc  B quatn  de  A 
ita  collocatur,  ut  unus  tantum  ejus  chara&er  ref- 
pondcat  radici  A.  Denique  cubus  B lotus  ref- 
pondet  radici  B. 
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PROPOSITIO  XX  I L 
Problema. 

Extr/ittio  rddicit  cubic*. 

Proponatur  cubus  A5  -+  5A1B-+  jABx-f  Bj 
enjus  extrahenda  radix  cubic*  , quxrator  radix 
cubic*  prima  mcmbri.qw*  mvenictor  efle  A,cujus 
cubus  Aj.  fubtia&ujcx  prim®  «n*iT>bto  nihil  »e- 


linquir.  Fiat  quadratum  radicis  invent* , eritqut 
Ax.  qui  multiplicetur  pet  3.  fiet  $Ax.  perquam 
quantitatem  fi  dividas  5 AiB  , invenies  quoticn- 
tem  B , per  quern  fi  multifile**  j A x.  fict  5 AxB, 
quo  fubtra&o  cx  fccundo  mernbia  nihil  rehn- 
quitur.  Turn  forma  quadratum  radicis  B invert 
tx  ,'  multiplicandum  per  j.ut  fiat  jBx.  & multi, 
plicandum  per  A,  habebifque  jABnhuic  addes 
cubutn cjufdem  B,  ita  habebis  jABx-v  3B.  qui* 
bosfubtra&is  cx  numcro  propofito  nihil  icluv 
quitur. 

60 

A.  185  ipj 

»*5 

75 

5M 

7J5 

)4)  ( S7 

' 601 9 j 

Hujus  praxis  artificium  mcli&s  innumerisap* 
aicbit.  Proponatur  numcrus  A,cx  quofitextra- 
enda  radix  cubica.  Notatis  pun&is , ita  ut  inter 
fingula  duo  chara&ercs  interponamur : quzratur 
maximus  cubus  , qui  invenitui  in  185-  invenief- 
que  1x5.01)11$  radix  5 notetur  in  quotiente:  cjus 
cubum  1 xj.  fubtrahe  ex  185.  reftant  60.  Turn  fiat 
triplum  quadratum  radicis  invent*  quod  etit  7jo<x 
cui  addc  ter  ipfam  radicem  50  feu  150  fiet  7650. 
Quxre  quotics  7 in  60:  invenirur  quidem  o&ies  : 
quia  taroen  , tor  adhuc  folida  fubtrahenda  funr  , 
leribantur  7.  Ac  prim6  per  7 mulciplica  7500. 
ficmque  51500.  In  fupet  fiat  Oriplom  quadratum 
radicis  invent*  7,  eritque  147.  rouhiplica  per  50. 
primam  radicem  fierque  7 jjo.  denique  fiat  cubu^ 
radicis  7.  feu  }4}.addantur  hxc  omnia  6c  habebis 
60193.  qux  fubtra&a  cx  reliquo  numeri  A nihil 
relinquunr.  Si  plurcs  quam  du*  cyphr*  inveni- 
remur  in  radice, du*  invent*  feu  57.  per  modura 
unius  aflumendx  func. 

Proponatur  aliud  excroplum  aibus  X7  A6  — 
SiAf  -+90A4 — 8oAj-+6oAx — 14 A h-  8. 

-f  90A4 — 8oAj-f  6oAx — X4A-+8 
56A4 — 8 Aj 

-+  J4A4 — 7iAj-+<oAx — X4AH- 8 ^ 

-+  56A1 — X4A  -+  8 

Quxratur  radix  cubica  primi  membri  hxc  eric 
3 Ax.  cujus  cubus  eft  i7A6.quare  ex  ptiroo  mem- 
bro  nihil  rclinquitur.  Quadratum  radicis  5 A x.eft 
9A4.  Quod  ter  fomprum  dat  diviforcro  x6A4-pcr 
quern  fi  dividas  fccundum  mcrobrum  invenics  pro 
quotiente  — 1 A : multiplica  diviforcro  X7A4  per 
— -xA.  fiet  — 54A5  quo  fubtra&o  ex  fccundo 
roembro  nihil  rclinquitur.  Fiat  inventi  quotientis 
— xA  quadratum  , is  eric  -+  4AX,  ter  furoprum 
critH-  ix  Ai.  & mulciplicatum  per  primam  radi- 
cem  -+  3 Ax.  fict^  36A4.  quo  fubtra&o ex -*■  9° 
A4:relinquctur  -+  J4A4.  fiat  item  cubus  fecund* 
radicis  invent*  , netnpe- — xA , hie  cubus  crit— 
8 A 3.  quo  fubt radio  ex  quarto  membro  rclinqui- 
tur  — 7xAj.adde  rcliquos  numeros  fupctiorcs. 

Radicis  invent*  lotius  per  modum  unius  fen 
3A1 — xA.fiat  quadr.id  ctit  9A4  ixA  j-*4A** 
ter  futnatui  fict  divifor  17  A*'— ~ jfiAj-*  iaAa. 

per 
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per  qucm  numeral* » fi  rcfiduum.invenics 

-+  x.pcr  quotientem  inventuin  nuiltipltca  divifo- 
rent  h-bebis  54  *4  — 7*  A3.  -4-  14  At  quibus 
fubtralfcis  ex  primo,  fecundo  Sc  icrtio  membro  te- 
linquitur  3$  At : fiat  quadratum  numeri  1.  id  cut 
4.  lumacur  ter,  fient  it.  multiplicetur  per  pri- 
mam  ladicem  $Ai  — tA  fient  36  At — 14  A, 
quz  fi  fubtrahantur  ex  duobus  membris  rclinqui- 
cur  nihil;  denique  fiat  cubus  numeri  i-  illc  cut  S. 
quo  fubua&o  ex  8,  nihil  t clinquitur. 

PROPOSITIO  XXIII. 

Theorem*. 

Quadratoquadratum  radieit  binomis.  total*  , 
dquale  eft  quadratoquadraio  Uteris  pri  mi. 

-+  Ouaimplo  planoplano  * cubo  laterit  prim* 
in  latui  fecundum. 

-f  Sex'uplo  planoplano  a quadrate  Uteris  pri - 
mi  i s quadratutn  fecundi. 

-+  Quadruple  planoplano  > * primo  in 

cubum  fecundi. 

-+  Quadratoquadrato  lateris  fecundi. 

Sit  binomia  radic  A -+  B.  dico  ejus  qqtnm 
equate  efie  (equentibus  quantitatibus  A4  -+  4 
Aj  B-t-6  At  Bin-  4ABJ  -+  B4.  Quoniamcnim 
fi  laws  multiplicet  cubum  general  qq.  exponatur 
cubus  radices  A -+  B qui  multiplicetur  per  ra- 

Aj-+  jAtB-fjABtH-Bj 
A-+  B 


A4  -+  3A3B-+  }AiBi-»-ABj 

A$B -+  jAtB  -+  j AB$  -+B4 

A4-+  4A3B  h*  6AtBt-+4ABj-+  B4 


dieem  A -*■  B colliganturquc  omnes  produ&i, 
& inveniei  rccenfttos  intitulo  propofitionis. 


PROPOSITIO  XXIV. 


Theorem*. 

Quadrate  quadrat  urn  Uteris  prims  , produflunt 
ex  cubo  Uteris  pnmi  in  Utut  fecundum  prodn- 
llurnex  tjuadrato  Uteris  primi  in  quadratutn 
lateris  fecundi,produ(lum  ex  latere  primo  in  cu- 
bum fecundi  , & tjuadrato  quadratum  lateris 
fecundi , fetne  continue  proportionate  in  ratio- 
no  Uteris  prims  ad  fecundum. 

Sit  binomia  radix  A-f  B dico  recenfitas  quan- 
titates e(Tc  continue  proportionates  in  ratione 
quantitatis  A ad  B. 

Demonfir atio.  Oftendimus  (in  10.)  cubum  A 3. 
folidum  AtB  , folidum  ABt , Sc  cubum  B$.  die 
continue  proportionalcs  in  ratione  A ad  B.  Mul- 
tiplicentur  hx  quantitates  per  eandem  quanrita- 
tem  A , produ&i  erunt  in  eadem  ratione  , hi  au- 
tem  erutu  A4.  AjB.  At  Bt,  ABj.  paritcr  fi  cx- 
dem  quantitates  pet  B multipliccntur,  produ&i  in 
eadem  ratione  erunt  ac  quantitates  multiplicatx, 
ptodudki  autem funt  A}B,At,  Bt,  ABj.  B4.  ergo 
hz  quantitates  A4,  AjB,  At  Bt , AB3,  B4.  funt 
continue  proportionates  in  ratione  A ad  B quod 
demonfirandum  crai. 

Tom.  1. 


AS  63S3SW9*»fi&6SWK  5505 £ 63 
PROPOSITIO  XXV. 
Thoerema. 

Quadratoquadratum  Apotomes  , aqaale  eft  tjej  ma- 
ntis lateris  , minus  quadruple  piano  a cubo 
major  is  lateris  in  latus  minus-,  -\r  ftxtuplo  piano , 

a quadrato  majoris  in  quadrature  rmntris ■ 

quadruplo  piano  a latere  ma  jor  c vt  cubum  mi- 
nor is  -+  quadratoquadraio  fecundi  lateris. 

Proponatur  radix  binomia  Apotome  feu  dif- 
ferentia A — B , dico  ejus  qq  xqualc  efie  A4 
— 4A5B  -+  6A1B1  — 4AU3  B4.  cum  cnira 

Aj  — 3 AtB  -+  3 ABt  — B3 
A — B 


A4 — 3 A jB  -*•  3 AtBt  — AB3 
■ — A3B  -+  3A1B1  — ■ 3AB3-+B4 

A4  — 4A3B  -f  6AtBt  — 4AB3  -+  B4. 

radicis  A — B.  qq  producatur  multiplicando  cu- 
bum per  radicem  > Sc  cubus  ejtts  fit  A}  — - 3A1B 
-i-  3 ABt  — B3  fi  multipliccntur  per  radicem 
A — B fient  propofitz  quantitates. 

(SSSS96Bfififi9fiQ£9fi6Q969<Bfi6BflS>ffifi9fi9'B9>6SfifiG9 
PROPOSITIO  XX  VL 
Problem*. 

Cimpofetio  quadratoquadrati. 

Proponatur  radix  binomia  31.  quz  feribatuf 
reli&is  tribus  fedibus  inrermediis  , fub  3.  feribe 
quadratoquadratum  numeri  3.  feu  8 1 . Fiat  aibus 
numeri  3.  qui  fir  17.  multiplicetur  pet  latus  fe- 
ctmdum  x.  fier  34.  fumatut  quatet  , fiet  116. 
Multiplica  quadratum  lateris  3.  feu  9.  per  4.qua- 
dratum  lateris  fecundi  t , produce'tur  36.  qui  mul- 
tiplicari  debet  per  6.  fietquc  iterum  116.  Cu- 
bns  lateris  B feu  1.  hoc  eft  8.  ducatut  in  3.  fient 
14.  fumatut  quater  producentur  96.  Sumatur  ul- 

A B 

3 . . . . x 


81 

A4 

116 

4A}B 

116 

6 AtB* 

96 

4ABj 

1 <5 

B+ 

10485  76 

timb  quadrato-quadratum  numeri  t.  feu  1 6.  feri- 
bantur  co  online  qui  in  figura  videtur  , proof 
magis,  ant  minus  pertinent  ad  fingula  later*  quia 
enim  8 1.  eft  cubus  lateris  A.  totos  ad  A pertiner, 
fequens  membrum  plus  participat  dc  primo  la- 
tere , quwn  de  fccundo  , lertium  zqualitcr  do 
otroque  See. 
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PROPOSITIO  XXVII. 

Theorem*. 

ExtraQio  radicis  quadrato  quadratics. 

Quaravis  radix  quadrato  quadratica  cxtrahi 
poflit  cidero  methodo,  qui  fupra  cubicam  ex- 
traximus , quia  tamcn  qq  non  tantum  producitur 
multiplicaiionc  cubi  per  radiccm  quadratam  } fed 
ctiam  roultiplicationc  quadrati  per  feipfum,  fatius 
erit  ex  eo  pritis  extraherc  radicem  quadratam  , Be 
rurfus  ex  ea  extra  here  radiccm  quadratam.  Quod 
ut  melius  concipiamus  , optimum  erit  confiderare 
quid  producatur  ex  multiplicaiione  quadrati  per 

At  -+  1AB-+  Bt 
At  -+  tAB  •+  Bi 


A4  h-  tAjB  -+  AtBt 

tAjB-+  ^AtBt-J-  tABj 

-+  AtBt  tAB)  ■+  B4 


A4-f  4A3BH-  <>AiEi-+  4AB)  -+  B4. 

feipfum. Producentur  autem  cxdem  omncs  quan- 
titates de  quibus  locuti  fumus,  five  radix  in  cu- 
bum  ducarur,  live  quadratum  in  feipfum.  ut  appa- 
rct  in  figura. 

PROPOSITIO  XXVIII. 
Theorcma. 

$*rdtftliiut  binomis  radicis  ftqu*lu  eft  fur  de  foil  do 
Uterii  primi 

-+  cfuintpplo  foli do  kquadratc-quadrato  lateris 
primi , in  fecundum  l at  us. 

“*  decuple  felido  k cube  Uteris primi , in  qua- 
dratum ftcundi. 

-+  dtcuplo  foltdo  a cubo  Uteris  fecundi  in  qua- 
dr  at  Mm  primi. 

-+  quintuple  folido  a latere  frimo  in  quadrato- 
quadratum  ftcundi. 

H-  fur  de  felido  lateris  ftcundi. 

Proponatur radix  A-*  B.  dico  furdcfolidum  to- 
talon  xqualero  elTc  folido  A 5 h-  j A4B  -f  10A) 
— Bt  -+  10A1B).  h-  jAB'4  -+  By.  cum  enim 
furdefolidtts  generetur  multiplicatione  quadrato 
quadrati  per  radiccm  A-f  B.  exponatur  qqtiadra- 
turn  quod  mulriplicetur  per  radicem  A '•*  B pro- 
ducentur omncs  prxdi&z  quantitates. 

A4  — + 4A 5 B — +•  (Ai  Bi  — ♦ 4AB j — B4. 

A-fB 

Aj  -f  4A4  B -*•  tfAj  Bi  -*■  4A1  Bj  -♦  AB+ 

A4B  — 4A  j Bt  — f j Ax  Bj  — *»  4AB4  -*  Bf 

A;  -*■  JA4  B-+  ioAj  Bt  -♦  roAt  Bj  -h-  {AB4  -*■  Bj. 

Non  erit  difficile  oftenderc  omncs  przdi&as 
quantitate*  efTe  continue  proport ionales  in  ratio- 
lie  lateris  primi  ad  fecundum. 

Secundo  furdcfolidum  Apotomes  xqualcm  efle 
Suidcfolido  primi  lateris. 

— -Quintuolo  folido  1 quadrato- quadrato  la- 
,etis  primi  in  fecundum  lanis. 


— — Decuplo  folido  i quadrato  primi  in  cubura 
fecundi. 

— f Quintuplo  folido  Ik  latere  pcimo  in  quadra- 
to quadratum  fecundi. 

— Sordcfolido  lateris  minoris. 

WNIWNtiWtlMMlHWMMMMMI 

PROPOSITIO  XXIX 
Problema. 

Cempofttio  fitrdefolidu 

Proponatur  radix  furdefolida  A-tB  ferib*- 
rur  ita  ut  inter  utramque  cyphram  fint  inrerroe- 
di*4fedes.  Fiat  furdcfolidum  prime  5.  nempl 

A B. 

5.  a. 


*41« 

810. 

1080. 

710. 

*4°- 

it. 


i asm1' 

14).  fiat  A4B.  A)  feu  8 1.  mult iplicaram  per  B 
feu  a.  erh  1 61.  fumatur  quinquics  fier  810.  fiat 
10  A)Bi.  eft  autem  A).  17.  Bt.  4.  rauiciplica  *7 
per  4.  fiet  108.  fume  decies  fiet  1080.  fiat  10 
AtB).  At  eft  9 muhiplicatum  pet  Bj.  feu  8 effi- 
cit  71.  multiplicatum  pet  10.  efficit  710.  fiat 
5 AB4.  B4  eft  1 6.  du&umin  A , feu  j.  efficit  48. 
fumptum  y efficit  140.  furdcfolidos  1 eft  j a.  ad- 
dantur  hz  quantitates  fiet  fumma  fupra  not  at  a 
55JF4431* 

M»  «**<•»  «•«•»«»  «*»«!»€«»  «»»«■»€•» 

PROPOSITIO  XXX. 

Problema. 

Extrail io  radicis  fisrdefilida. 

Ex  fuperius  ditftis  facile  methodum  doccbimus 
extrahendi  radicem  furdcfolidam  in  nuraeris.  Pro- 
ponatur numerus  A,  ex  quo  extrahenda  radix  fur- 
dc-folida,  notetur  punftum  fubulthni  , exinde  re^ 
linquanturquatuor  fedes  vacuz,  noteturque  aliud 

11.  t. 

91.7. 

A))JJ44}*  (}*- 

8*4} 

40J.... 

1080 . . . 

710. . 

240. 

31 

fmnftum , Be  ita  deinceps.  Qtttfttur  maximus 
urdefoliditf  qui  in  primo  rteiwo  inveni- 
tur  6c  deprehenfo  efle  14).  fixrdlefolidus  radicis  ). 
feribo  in  quotiente  radicem  )*  & fubferibo  furdc- 
folidum  B,  quern  fubtraho,  ex  priiQo  membro , Be 
relmquiwr 
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relinquirur  91. primus  divifbr  erit  quinquics  qua- 
drat oqiudratum  radicis  invent*  i eft  autem  illtus 
qq  8 1 , Sc  quinquics  fumptum  40  j *,  quia  autem 
invenitur  bi*  in  membeo  fuperton  : feribatur  in 
quotiente  x.  turn  multiplica  diviforem  per  1.  Sc 
produdura  aufer , ex  numcro  fuperiori  reftabit- 
que  1 if.  &c.  mventis  duobus  charadcribus  dc- 
bent  adbuc  fubtrahi  reliquz  quantitates  » Sc  pri- 
mo  10  A3  8a.  eft  autem  cubus  primi  lateris  17. 
quadratum  fecundi  4-ducantut  invicem  fient  108* 
decics  fume  habebis  1080.  qui  debet  promoveri 
nna  fede  ad  dextram  , Be  fubtrahi , ex  fuperiori, 
reftabit  744.  See.  debet  item  fieri  10  A1B5  ; A a 
eft  9.  & Bj.  eft  8.  fiunt  yt.  decies  fumptus  erit 
710.  fubferibendus  > fed  uni  fede  promoveatur  ad 
dexteram  , intelligendo  de  ultimo  chara&ere,  fiat 
fubtra&io  ex  membro  fibi  refpondente  , relin- 
quetur  143a.  fiat  f AB4  eft  autem  B4. 16.  du&us 
in  A,  feu  3.  producit  48.  quinquics  140  , feriben- 
dus  ita,ut  promoveatur  uni  fede  ad  dexteram;fiat 
fubt radio  rclinquetur  3 1.  Denique  fiat  furdefoli- 
dus  numeri  a.  erit  3 x 1 quo  fubtra&o  nihil  relin- 
quitur. 

Norandum  eft  , qubd  lied  egcrimus  quad  cy- 
phra  3,  in  quotiente  non  fignificarct  30  , fed  tan- 
rum  3,  id  facilitate  tant&m  gratia  nos  egifle  j vir- 
tualiter  enim  earn  zqualem  fecimus  numero  30. 
ira  ut  dux  partes  noftri  quotients  effent  30,  Sc  1. 
tit  in  ptimo  divifore.  Surdefolidus  numeri  30. 
non  eft1 141.  fed  X4300000.  atque  adeb  per  fim- 
pliccm  collocatronem  numeri  143.  idem  przftiti- 
Ruis,ac  ft  furdefolidum  numeri  30.  & non  nume- 
ri 3.  fbciftemus  \ quod  in  aliis  omnibus  experien- 
ti  manifcftum  fiet. 


B8698?B5G5655509'396S6S’®55S85S53BB-5KiB6fifi8 
PROPOSITIO  XXXt 
Theorem  a. 

(huJratocubw  r Adieu  binemia  49*4 Ut  eft  qua* 
dratocube  Uteris  prim.  i 

-+  Sextuple  folide  a ftp  erf  elide  Idterit  prime 
in  Uttu  fecundum. 

-+  Decuquintuple  J elide  a qq]  Uterie  primi  irt 
quadratum  fecundi. 

-+  Pigecuple  felide  it  cube  latent  prim , in  cth 
bum  fecundi. 

-f  Decuquintuple  felide  4 quadrate  lateris  pri * 
mi  in  qq  fecundi. 

-+  Sextuple  felide  a latere  prime  in  fieperfeli* 
dam  fecundi.  , 

f Qcube  laterie  fecundi . 

Proponatur  Radix  binomia  A -+  B died 
e)us  quadrat  ocubum  , ( quern  maid  Rena  Hi- 
fi  us  vocat  cubocubum,  hoc  eft  poteftatem  cujus 
exponent  eft  6. ) dico  inquam  illius  quadratocu- 
bum  clfc  zqualem  A 6 -*■  6 A jB  -+  15  A4  Bx 
-+•  ao  A3  — Bj  -+  if  Ax  B4  ~+  6ABf  -+  Bi. 

Hzc  propofitio  probatur  eodem  rnodo  quo 
fuperiores  : facile  autem  extrahitur  radix  huju* 
poteftatis,  debet  enim  prius  extrahi  radix  quadra- 
ta  ; turn  radix  cubica,  uc  autem  omnia  oculis  fub- 
jiciantur,  pot  eft  poni  hzc  tabula  oftendens  poti- 
ftatca  radicum  A -+  B,  fle  A — B. 


r. 

x.  feu  | 
qU._| 

* 4 

cubus.  qq 

f r 1 6 1 

\f.  luper.J  qc 

| r.  q | cubus 

[ 3? 

Super 

AtB, 

A x 

Aj  IA4 

Aj  |A6 

A— B]  Ax  | A3 

A4  J 

Af  I 

A6 

xAB 

,AiB  l+AjB 

f A4B  j 6 A f B 

— xAB — 3AXB 

— 4AjB 

— ;A4b  j 

— 6A5  B 

Bx 

,ABi  i6AiBi 

1 toAjBij  1 j A4B11 

t h*  Bx  i-f  3ABX 

,-+6AxBx| 

-+  10A3BX 

*+ijA«Bx 

Bj  UAB, 

1 10A1B3  10  A3B3 

— B* 

— 4AB3 

— 10AXB3 

— X0A3B3 

B4 

j AB4  Jij  A1B4 

-4B4 

; -+  jAb+ 

-+  13AXB4 

B f 6ABf 

1 1 

1 

!— Bj 

— 6ABj  : 

1 . 1 B6 

1 1 1 

1 

-f  B6  | 

PROPOSITIO  XXXII. 
Theorems. 

Quadrat  urn  aggregate  duerum  laterum  -+  qua- 
drate differentia  eorumdem  aquale  eft  duple  ag- 
gregate quadraterum  laterum  fingulerum. 

Sint  duo  latera  A -f  B St  eorum  differentia 
A — B.quadrato  hujus  aggregati  A -+  Baddatur 
quadratum  differentia,  dico  fieri  duploro  quadra- 
torum  laterum  A & B fen  A a -f  Bx,  erit  enim 
quadratum  aggregati  A -+  Biftud.  Ax  -f  xAB 
Bx. 

Ax  -f  xA  B-f  Bx 
Ax  — xA  B -+  Bx 


iAx  xBx 

Etit  item  quadratum  different!*  A — B feu 
apotomes  : Ax — xAB  -+  Bx.  fiat  additio  in  qui 
*+  xAB  Sc  — . xAB  fe  deftruunt  i ergo  reftabit ad- 
ditionc  fadi  duplumquadratorum  A & 1. 


PROPOSITIO  XXXIU 
Theorem  a. 

Quadratum  aggregati  laterum  minus  quadrat* 
differentia  eorumdem , aquale  4 ft  quadruple 
plane  fub  la  ter ib us. 

Proponantur  pariter  latera  A -4-  B & eofurtl 
differentia  A — B fit  pariter  quadratum  aggregft* 
ti  laterum  A -f  B. 

Ax  -+  xA  B -f  Bx 
Ax  — xAB-t  Bx 


~MA  B 

A quo  fubtrahatur  quadratum  differenti*  , rt- 
ftabit  fadl  fubtradione  quadruplum  planum  (ulf 
latcri  bus. 


till  iij  PROP© 
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PROPOSITIO  XXXIV. 
Theorem*. 

Pradnftxm  ex  JlfiremU  dxcrnm  Lttrrum  in  to. 
rnmicm  *ggre)pt»m,  e-jnnlr  eft  dijferemU 
quadratcrum  l at  train. 

Sint  propofita  later*  A h-  B fitque  differentia 

A- .fi  aggregatnm  latcrum  A ~+  B , differentia 

quadra toemn  laterum  At  Bi.  dico  pcodu- 
aam  cx  A — B in  A -+  B *quale  effe  huic  diffc- 
rentiae  quadratorurn  Ai  — • Bi,  Fiat  enim  multi- 

A -4-  B 
A — B 

• A*  -+  AB 

— AB-Bi 
Ai B* 

plicatio  & primA  multipliccntr  Ah-  B per  A, 
£et  At -+  AB,  idem  Ah-  B/nultiplicerur  per—  B 
fiet— AB— Bt;fiat  addirio  cum  h-  AB  Sc  — AB 
fe  pcrimant.reftabit  Ax— Bi  feo  differentia  qua- 
dratorum,  quod  erac  detnonftrandum. 

es»  m (*§***«•«*•**•  «*i  *»*»*«»«* 

PROPOSITIO  XXXV. 
Theorem*. 

Cubus  aggregati  duorum  l at t rum  -+  cubo  differen- 
tia eorumdem , *1**1"  eft  dupto  cub*  major* 
later  is  , pin*  fextuplo  folido  a latere  majors , in 
Uteris  mi  nor  is  quadratum. 

Proponantur  duo  latera  A & B , & A fit  ma- 
Jus.dico  cubum  A -+  B additum  cubo  different!* 
eorum,  nempi  A — B e(Tc  cqnalem  duplocubo 
majoris  lateris  A , & fextuplo  folido  fadto , ex 
multiplicatione  lateris  majoris  A , in  quadratum 

Aj  -+  jAiBh-  j ABx  h-  Bj. 

Aj — jAiBh  jABt — Bj. 


tAj  -f  6ABx 

minoris  B.  fir  enim  cubus  aggregati  A | B , huic 
addatur  cubus  A — B fen  different!*, in  additione 
fccunda  & quart*  membra  fe  perimunt. 

PROPOSITIO  XXXVI. 
Theorem*. 

Si  is  cub 0 aggregati  fubtrahas  cubum  differentia, 
reftabit  fext  upturn  folidum  a latere  minor e 
in  majoris  quadratum  plus  dttplo  cnbo  lateris 
minor*/. 

Proponatut  pariter  cubus  aggregati  A h B 

A)  h-  jAxB  -f  jABt  h-  Bj. 

A j — jAxB  -+  jABt  — Bj. 

o.  «*■  6A1B  o.  H-  iBj. 

\ quo  fubtrahe  cubum  different!*  A — * B rcli- 
quum  erit  fcxtuplum  folidtun  dec. 


«se  ««»«•»  ea»  m «««*• «» 

PROPOSITIO  XXXVII. 
Theorem*. 

Qe/  Aggregati  duorum  later  urn  H-  quadrato  diffe - 
rents*.  terumdem  , aquatur  duple  aggregato 
quadrarotjuadratorum  laterum , plm  Auodecuplo 
product*  a quadrato  majoris  in  quadratum  mi - 
nor  is. 

Sit  aggregatum  A -+  B cujus  qq  addatur  dif- 
ferentia A — B qq  in  additione  fccunda  & quart* 

A4  — f 4AJ  B ■+  6AxBi  -+  4ABJ  -+  B4 
A4 — 4AJ  B -+  dAxBx  — 4ABJ  -+  B4 


1A4  h-  ixAxBa  -+  1B4 

membra  fc  perimunt,  idcoque  fumroa  etit  qua lem 
propoficio  indicat. 

am *•»«*»  »» ***** «•* 

PROPOSITIO  XXXVIII. 
Thcorema. 

Qq  Aggregati  duorum  laterum  —qqto  differentia 
eorum  , aquale  eft  oftuplo  produfto  a cubo  Ute- 
ris majoris  in  latus  minus  , -f  oftuplo  produfta 
it  latere  majors  in  cubum  minoris. 

Sit  aggregatum  laterum  Ah-  B ex  cujus  qq 

A4  h-  4AjB  h^j  Ax  Bt  h-  4 AB  j -+  B4 
A4  — 4AjB  h-  6Ai  Bx  — 4 ABj  h-  B4 

o 8Aj  Bo  •+  8ABj  o 

auferatur  qq  differenti*  A — B dico  rcliquum 
effe  arqualc  8Aj  Bh?ABj. 

PROPOSITIO  XXXIX. 
Theorema. 

Surdcfolidus  aggregati  laterum  H-  furdefohdo  dif- 
ferentia eorumdem  aqualis  eft  duplo  fur de folido 
majoris  Uteris  H-  Vigetuplo  produtto  d cubo 
majoris  in  q minoris  H-  Dtcuplo  ptodnflo  ex 
latere  majore  in  qq  minoris. 

Proponatut  aggregatum  laterum  A -+  B , Sc 
differentia  A - — B dico  fordefolidum  aggregati 
au£kum  furdefolido  differenti*  *qualem  clfe  a A $ 

Af  -►  f A4  B H 10  A jBt  -4*  10  AtBj  -*■  f AB+  -*•  Bf. 
Aj JA4B-+  ioAjBo.' 10  A1B3  j AB4 — 

iAj  -*  xoAjBt  -*io  AB4- 

H-  xo  A j Bi  h-  10  AB4.  quia  in  additione,  mem- 
bra, fecund*,  quart*.  Sc  fexta  fe  perimunr. 


f 
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PROPOSITI  O XL. 

Theorem*. 

Surdefoiidut  aggre^ati  duorum  laterum 
— — Sutdefilido  difftrenti t-  eorumdem , a qua  lie  eft 
decuple  produtlo  ex  qq  major  n in  latus  mintu. 

H-  1'igecMplo  produtlo  ex  q majorit  in  album 
minors. 

— * Duvlo  furdefoiido  later  is  miner  is. 

Ay  y A 4B  -+  10  Ay  Bi  -+  10  Ai  By  *■+  yA  B4  -+  By. 

Ay — -yA  4B  -t-  10  Aj  Bx — xo  Ax  By  -h-  yA  64— By. 

10A4B  o -+xoAxBy  o -+  iBy. 

Proponatur  aggregati  A -§•  B fuperfolidus,  b quo  fubtrahatur  differentix  A — B fuperf.  fierque  rcll- 
quus  idem  qui  habetur  in  titulo. 


PROPOSITIO  XLL 

Theorcma. 

Qe  jiggfegsui  dnerum  Inter  urn  autlui  qcubo  dif- 
ferent in  eorumdem  aqualu  eft  duple  quadraiecubo 
ip  forum  Interum  , 

-f  Trigecuple  produtlo  a qq  major#  Uteri s in 
q minora. 

~+  T rigecuplo  produtlo  d q majorit  in  qq  miner  is, 

A6  -+  6A  jB  -+  xy  A4  Bx  -*•  10  Ay  By  -+  ly  Ax  B4  -+  6A  By  -+  B6* 

A 6 — 6 A yB  -+  iy  A4  Bx  — 10  Aj  By  I J AxB4  — 6A  By  -+  B 6. 

1A6  o -f  J0A4B1  o -+  $oA*B4  o *+xB6. 


Proponatur  laterum  Am-  B qcubus,  fit  differentix  A — B qc  : fiat  additioinquafccanda/quartaj 
& fexta  membra  fe  perimunt.fictque  fumma,  qualem  propofitio  indicat. 


PROPOSITIO  X L 1 1. 


Theorcma. 

Qcubus  aggregati  duorum  laterum , mi  nut  qcubo 
differentia  eorumdem  > aqualu  efl  duodtcuplo  produ- 
ce ex  fuperfolido  Intern  major#  in  mint#. 

-*■  Quadragecuplo  produtlo  d cubo  majorit  in 
cuburn  minoru. 

-*  Duodtcuplo  produtlo  ex  latere  major i in  fu- 
perfilidum  minor  is. 

A6-+6AjB-f  tyA4Bx-+ioAjBy-f  if  A»  B4  -+  6 A By  -h-  B 6, 
A6— 6A  jB  -*  iy  A4  Bx xo  Ay  Bj  h-  xy  Ax  B4  — CA  By  -+  B& 


Proponatur  aggregati  Ah-  B qc.  ex  quo  (ubtrahe  differentix  qc.  eritque  rcliquum, 
o i»AyB  o •+  40  A j B 5 o -+  xxABy  o 


PROPOSITIO  XLHL 
Theorcma. 

Produthtm  ex  differentia  laterum  , in  tria  plana 
ftmel , qua  continents  in  quadrato  aggregati 
laterum  aquale  efl  differentia  cubotum. 

Diximus  fupri  quadratum  aggregati  conflate 
duobus  qnadratis  laterum, & piano  fub  lateribus, 
funtque  »llx  partes  Ai  -f  AB-+  Bx.quamvis  in- 
termedia bis  inveniatur  in  quadrato  : tria  igitur 


plana  raultiplicentorpcr  differemiam  laterum  fed 

Ai  -+  ABn-  Bx. 

A — B 

Ay  -+  AxB.h-  ABz 
- — AxB  — ABt — By. 

per  A — B fiecque  produ&um  Ay— By  eft  as- 
tern Ay— By  differentia  cubprura. 

COROL 
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COROLLARIUM. 

Colligts  fi  differentia  cuboram  applicetur,  feu 
dividitut  pet  differ cntiam  laicrum  j quotient  etit 
Ilia  fingtmria  plana,  qu*  quadtatum  aggregati 
cotnponunt. 

Patitet  ft  eamdem  diffcrenuam  coborum  , per 
ttia  plana  qua  compOnunt  quadtatum  dividas, 
quotiens  etit  differentia  laterum. 

gggaaegsgeefieisesMBsseiS'ffl®®  wsskus® 
PROPOSITIO  XL1V. 
Theorem*. 

TnetuCtun  ex  *££"!*"  l*lemm  , in  tri<  plana 
fuihm  cenJUt  1 different!*  Uttrum  , *jn* it 
eft  uggregato  cuborum. 

Aggregatum  laterum  fit  A -+  B,  plana  quibus 
conftat  q differenti*  laterum  A — B Turn  At 
AB-+  Ba.  fi  h*c  cria  plana  multiplices  per 

Aa  — AB  -+  Ba 
A "4  B 


Aj  — * * AtB  •+  ABi 
-f  AtB — ABi  -+  Bj. 

Aj  -*  B} 

■ggeegatum  laterum  cam  membra  intermedia  fe 
periroant  fiet  fummaaggrcgatumcuboium. 

COROLLARIUM. 

Si  aggregatum  cuborum  dividas  per  aggrega- 
tum  laterum*  quotiens  erit  plana  qu*  componunt 
quadratum  differenti*. 

Et  viciffim  ft  dividas  aggregarum  cuborum  per 
plana  qu*  componunt  quadracum  different*  quo- 
tiens erit  aggtegatum  laterum. 

MSaSS55«3B363  eSS880fiSBS  M.GQ-raSSWSasaQSSB 
PROPOSITIO  X L V. 
Theorema. 

Produtfum  tx  differentia  duorum  laterum  in  qua- 
tuer  ftnguUria  folida  , qut  componunt  cub  urn 
aggregMfi  laterum , aquale  eft  differentia  qua- 
dratoquadratoru  m. 

Cubus  aggregate  duorum  laterum  componiror 
ex  Aj  4-  AtB  -+  Bj.  multi pliccncur  h*c  folida 
per  differentiam  laterum  A — B.  paret  fieri  pro- 
dudum  ex  tali  dudu  xqualem  differenti*  qua- 
dratoquadratorum. 

Aj  -+  AtB  -+  ABi  -+  Bj. 

A — B 


A4 -t-  Aj  B-+  AtBi  -+  ABj. 

— AjB — A1B1  — ABj — B4. 

A4  B4. 

COROLLARIUM. 

Si  differentia  qqtorum  applicetur  ad  differen- 
tian  laterum, orienrur  pro  quotiente  quatuor  fo- 
lida  qu*  componunt  cubum  aggregati  laterum. 


be#5?15Sba5363u£  S9t 
PROPOSITIO  XLYL 
Theorema. 

Produttumtx  aggregate  laterum , in  quatuor  fill* 
da,  qua  componunt  cubum  differentia  laterum 
ftwel  fumpta  , aquale  eft  differenti 1 quadrate 
quadratorum. 

Proponatur  cubus  radicis  A — B & quatuor 
folida  femcl  fumpta  quibus  conftat  hie  cubus. 
H*c  mulripliccntur  per  A -+  B aggregatum : pa- 
tet  hac  muitiplicationc  producendam  differentiam 

A j ■ — AiB  -+ABt — Bj. 

Ah-B 

A4 — A3B-4A1R1  — ABj. 

-4-  A 3 B — A1B1  — 4 ABj  B4. 

A4  — - b4. 

qqtorum,  cum  muliiplicationc  f-  di, fecunda,  ter- 
tia  & quarta  membra  fc  petimant. 

COROLLARIUM  I. 

Differentia  cuborum  divifa  per  aggregatum 
laterum,  dat  pro  quotiente  quatuor  folida  quibus 
conftat  cubus  differenti*  laterum,  vel  divifa  pec 
ca  4.  folida  , dabit  pro  quotiente  aggregatum  la- 
terum. 

COROLLARIUM  I L 
Vt  aggregatum  laterum  ad  differentiam  cotura* 
dcro,  ita  4 folida  quibus  conftat  cubus  aggtegati, 
ad  4 folida  quibus  conftat  cubus  differenti* : cum 
enira  idem  numerus  producatur  cx  multiplicatio- 
ne  primi  & quarti,  qui  oritut  ex  duftu  fccundi  in 
tertium  j erit  ( per  \6.6.EmcI.)  eadem  ratio  ptimi 
ad  fecundum*  qu*  tettii  ad  quartum. 

ft9BBG5fifiSSS3'BB69639fi®656305SSx5?69!l9fi959®® 
PROPOSITIO  XLVIL 
Theorema.  ,, 

ProdnBum  ex  differentia  laterum  in  quinque 
quantitates  quibus  conftat  qq  *tgreX4t*  fntel 
fit  wp tat , aquale  eft  differentia  fuperft/lidorum. 

Proponatur  qq  aggregati  laterum  A -+B  quan- 
titates quibus  conftat  mulripliccntur  per  A — B. 

A4-+ 4Aj  B-HjA*  B1-44AB j-4-B4 


A4  AjB-+  Ai  Bi-+  ABJ-+B4 
A— B 


A5-4A4  B-tAj  Bi-f AiBj-+ AB4 
— A4  B — Aj  Bt — AiBj— AB4— Bj 

Aj  — Bj 

Patet  producendam  ex  tali  muitiplicationc  dif- 
ferentiam fupcrfolidorum  laterum. 

Si  Differentia  fuperfolidorum  applicetur,  feu 
dividarur  per  differentiam  laterum  quotiens  eric 
quinque  folida  quibus  conftat  qqtum  aggregati, 
& viciffim. 

PRO  PO 
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PROPOSITIO  XLVIU. 


Theorem*. 

J>rodu{l*m  ex  *ggrfi*t°  duorum  laternm  in  quin- 
ejne  quantitates  femel  fimptat  » quibus  con  ft  at 
qqtetm  different: £ atberum,  equate  eft  aggregate 
fuperfelidorum  Lucrum* 

Sint  quantitates  quibus  conftat  A — B qqnun 
multiplicands  per  aggtegatum  laterum:dico  pro« 

A4 — Aj  Bh-Ai  Bt — ABj-*B4 
A -*■  B 


A;— A4  B-*Aj  Bj — Aa  Bi-*-AB4 
—A4  B— Aj  Bi-*AiBj — AB4-*-Bj 

Ts  -IT 

ducendum  aggregation  fitperfolidomm , cum 
membra  intermedia  fc  invieem  deftruant. 

* Si  aggregatutn  fuperfolidorum  , dividatur  per 
aggregate  latcrum , quotiens  crit  quinqne  piano 

{ilana.quibus  conftat  qq  differenti*  later  um  femel 
liropta,  6c  viciffim. 

MHNWIMIIHftlaifflMWWmtftm 

PROPOSITIO  XLIX. 
Theorem*. 

Predulium  ex  differentia  later  am  in  6.  planefeluU, 
quibus  conftat  fuperfelidus  aggregate  latcrum , 
equate  eft  differentia  quadratocuborum  latcrum. 

Proponatur  fuperfolidus  aggregati  A -*  B.  Sc 
quantitates  ex  quibus  componitur  raultiplicentur 
per  A — B differenmm  latcrum. 

Aj-*jA4  B-M0A3  Bi“^ioAiB}-^5AB4“4-B5 
Aj  -*  A4  B -+  Aj  Bi  -+  Ai  Bj  -*■  AB4-*Bc 
A — B 

A6-+Aj  B-+A4  Bi-*-AjBj-*.Ax  B4-*-ABy 
— Aj  B — A4  Ba — AjBj — A1B4 — ABj — B 6 

A6  — B 6 

Dico  producendara  hac  multipHcatione  diffc- 
rentiam  quadratocuborum  latcrum. 

COROLLARIUM. 

Differentia  quadratocuborum  divifa  per  diffe- 
rentiam  larcrum.dat  pro  quotiente  6 piano  folida 
quibus  conftat  fuperfolidus  aggregati  latcrum. 

MMHaiMSiMMailMMWWMSNHMI 

PROPOSITIO  L. 

Theorem*. 

Preduftum  ex  aggregate  laternm  in  6 planefolida, 
quibus  conftat  fuperfilidus  differentia  aqnale  eft 
differentia  qcuberum  laternm. 

Fiat  fitpcjfolidus  differenti*  A — * B.  habe- 
bis  G planofisUda  ; fcorfun  fumpta  multiplicen- 
tur  per  A -*  B aggregaturo > fictque  differentia 
qeuborum  laterum, 
jflilr.  /, 
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Af— jA4B-noAjBi—ioAiBj-i.fAB^H.B< 
Aj— A.B  -+  AjBi  — AiBj  -+  AB4 — Bj 
Ah-  B 


Aj— A j B-f  A4B1— A jBj-+  A 1 B4 — ABj 
-fAjB—A  461 -f  A j B j — A ABj— Bd 

A6  — Bfi 

COROLLARIUM  L 

Differentia  quadratocuborum  laterum  divifa 
P"  *ggrcg«um  latcrum,  dat  quo tien tern  6 piano 
folida  feme  I fumpta  quibus  conftat  fuperfolidus, 
6c  viciffim. 

COROLLARIUM  If. 

Eadem  eft  ratio  aggregati  latcrum,  ad  iifferen- 
tiara  eorutn  , quae  6 planofolidorum  , ex  quibus 
conftat  fuperfolidus  aggregati,  ad  quinque  piano-* 
folida  quibus  conftat  fupetfblidus  different!** 
Cum  enira  idem  fit  ptodu&ura  ex  primo  in  quar- 
tum , quod  ex  fecundo  in  tertium  it  a erit  primum 
ad  fecundum,  ut  tertium  ad  4. 

COROLLARIUM  III. 

It*  funt  6 planofolida  quibus  conftat  fiiperfo^ 
lidus  aggregati , ad  6 planofolida  quibus  conftat 
fuperfolidus  differenti*  1 ut  4 folida  quibus  con- 
ftat cubus  aggregati : ad  4 folida!  quibus  conftat 
cubus  differenti*,  nempc  vidimus  lupca  h*c  ulti- 
ma fc  habere  ut  aggregatum  latcrum  ad  differen* 
tiara  corumdem. 

Ex  his  aliquas'conclufiones  univerfalcs  dedo- 
cemus  feu  leges. 

LEX  I. 

Produ&um  cx  differentia  laterum  , in  fingula- 
ria  homogenca  , feu  in  femel  fumptas  quantitates 
quibus  conftat  aliqua  poteftas  , xquaie  eft  diffe- 
renri*  poteftatum  immediate  majorum.  Id  enim 
vidimus  in  fingulis  acctdere. 

LEX  II. 

Differentia  poteftatum  divifa  per  differentiam 
laterum  , dat  nngnfarcs  quantitates  quibus  con- 
ftat poteftas  inferior  aggregati  latcrum , 6c  vl- 
ciffim.  . _ 

LEX  III. 

Si  differentia  poteftatum  aggregati , dividatur 
per  fingularia  homogenea  quibus  conftat  potefta* 
inferior  aggregati  j exhibebit  pro  quotiente  diffo- 
rentiam  laterum. 

LEX  IV. 

Produ&um  cx  aggregato  laterum  in  fingularia 
homogenea  quibus  conftat  poteftas  differenti*  la- 
tcrum fi  fint  numero  impatia,* quale  eft  aggrega- 
to poteftatum  proximo  majorum. 

Produ&um  verb  cx  aggregito  latcrum  in  fin- 
gulaiia  homogenea  numero  paria  quibus  conftat 
poteftas  differenti*  laterum , xquaie  eft  differen- 
ti* poteftatum  ordinis  proximi  major  is. 

LEX  V. 

Si  aggregatum , vcl  differentia  poteftatum  di- 
vidatur per  aggregatum  latcrum  , dabit  pro  quo- 
tiente  fingularia  homogenea  poteftatis  infcriorii, 
fed  differenti*.  Iutellige  dc  aggregato  potefta- 
MMtnm  turn 
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torn  quarum  exponent  eft  par , Sc  de  differentia 
poteftacura  quarum  exponent  eft  impar. 

LEX  V L 

Si  par  fuer it  numcriu  quant  itatum  quibus  con- 
ftat  poteftas  aggregati  laterum  , aut  differenrizj 
erit  ut  differentia  laterum  ad  aggregatum  , eorum 
ira  quantitates  quibus  conftat  differentia;  pote- 
ftas , ad  quantitates  quibus  conftat  aggregati  po- 
teftas. 

Poficmus  continuare  fuperiora  Theorem  at  a in 
fequentibus  poteftaribus.fed  hate  modo  fufficiant. 

NHIMIItMffHMNMM'IIMIMIItMt 

PROPOSITIO  LI. 
Theorem*. 

Si  fitrit  radix  bincmi a -+  longitudine  fib' ate  rail 
coeffjciente , quadrat  urn  later  it  prim,  -+  duple 
piano  a latere  prime  in  ficundum,  -+  quadrate 
iateris  feeundi , -+  plane  a latere  prime  in 
eeefficientem  -+  plane  a latere  fecundo  in  ceeff- 
eientem , aquatur  quadrate  aggregati  laterum 
affetto  adjunttiene  plant  fib  ditto  aggregate 
— feu  radice  binomia  in  eeefficientem. 


{&6B&6939&  SW35555  5S'6PC3(  515003  69X50858# 
PROPOS  ITIO  LI I. 

Thcorcma. 

Si  fuerit  Radix  binemia  fr  coefficient  fiblarerale 
planum  cubm  laterii  pnmi.  fripl#  filide  a q. 
Iateris  primi  in  larm ficundum  -*■  trifle  filide 
a q.  Uteris  feeundi  in  lattu  primum  -*■  rube  la - 
Writ  feeundi.  -*■  filide  d latere  prime  in  eerff-  ' 
cient  planum  -*■  filide  d latere  Jecundo  in  coeffi- 
cient planum  aqualit  eft  cube  aggregati  affctlo  . 
adjunttione  fihdi  fub  aggregate  laterum  in 
planum  coefficient. 

Cubus  poteft  efle  afFe Aus  * vel  fub  radice , val 
fub  quadrato  > ut  verbi  gratii  proponatur  zqua- 
tio  ic.  11  R.^zz6o8.  dicicur  ille  cubus  affe&us 
adjun&iooe  fblidi  fub  latere  : feu  radice  binomii, 
& fub  nuroero  1 1.  qui  intelligitur  tanquam  pla- 
num , co  qu&d  generatio  ipfa  cubi  * jam  fiat  qua- 
drati  in  radicem.  Ponatur  radix  5 -*■  3.  cujus  qua- 
dracum  64.  cubus  ji  i.folidum  fub  radice  8 & 1/. 
eft  96.  dico  afte&ionem  iftaro  addere  cubo  bino- 
miz  radicis  folidum  fub  11.de  fub  5. turn  folidum 
fub  11.  Sc  fub  3. 


Proponatur  radix  binomia  A -fB,  cui  adjun-  . 
gatur  coefficiens  longitudo  C , ita  ut  fiat  A -+  B Ai  1 AD  Bi  C pi. 
-f  C.  dico  quadratum  aggregati  A*+B,  fimul  A -*■  B 


A-fB-fC 
A -+  B 


Ax  -+  AB  -+  AC. 

AB  Bt.BC 


Ai  ■+  iAB-tBi.-+  AC»~+  EC 

cum  reQangulo  fub  A h-B  fub  C.zquari  omnibus 
his  plants.  Nam  quadratum  aggregati  zquatur 
quadratis  A & B & piano  bis  fub  A & B : rc&an- 


A3  -*■  1A1  B-*  ABi  -*■  AC  folidum 
Ax  B -♦  1 AB  -*  Bf.  -*■  BC  fol 

A3-*’3Ax  B-^3ABi-*B3.-*-AC  fol,-*BC  fob 

Quz  cinnia  meliHs  probar  i non  poffuntquara 
raulriplicarione.  Proponatur  ergo  quadrarnm  bi- 
nomiz  radicis , cui  adjungatur  C planum  , quz 
omnia  per  radicem  binomiam  multi plicentur  St 
fient  particularia  folida,  quz  fupri  recenfitafunc. 
Hoc  eft  przter  cubum  binomiz  radicis,  addentue 
duo  folida  nempc  folidom  ex  primo  larere  in  pla- 
num propofitum , turn  folidum  ex  latere  fecundo 
in  idem  planum  , hoc  eft  unicum  folidum  ex  tora 
radice  in  planum  propofitum. 

PROPOS1TIO  LI  1 1. 

Thcorcma. 


guhim  fubC,  & A-4-B  zquale  eft  ( per  1.1. ) re- 
aangulis  fob  A & C.  & fub  B Sc  C , qoat  omni. 
patent  ex  multiplicatione. 

Poflimt  item  probar i hie  figurJ  , quadrato  A B 
aajungitur  re&angulum  FH  , erit  ergotorum  re- 
Aangulum  ED  zquale  Ai-f  xAB-f  Bi-frea*n- 
«ulis  HL,  LD  feu  planis  AC , BC. 

COROLLARIUM. 

Ex  his  Rcife  colligcs  quznam  plana  affe&io 
•ddat , fupra  quadratum  pumm  , addit  cnim  pla- 
num lub  primo  larere  Sc  coeffidence  longitudine, 
& planum  fub  latere  fecundo  Sc  coefficicme  lon- 
gitudinc. 


Si  cubut  binemia  radicis  affettm  fit  adjunttione 
filtdi  fib  quadrate  adfiitd  congruenter  fi*b- 
qnadratica  longitudine , tile  aqualis  erit  cube 
Iateris  primi  triple  filide  ex  quadrato  primi 
Iateris  , in  latus  fecundum  — triple  filide  a f. 
feeundi  in  latus  primum  -*  cube  latent  ft - 
cundi  -*■  filide  d q.  Iateris  primi  in  affim- 
ptam  lengitudimm  -*  filide  d q.  Iateris  feeundi  t 

in  affurnptam  longitudinem , -+  duple  feltdo  d 
piano  fiblateribut  in  eamdem  cceffcienfem  lon- 
gitudine ?n. 

Proponatur  radix  binomia  A-+B.  fitquc  ejus 
cubus  affe&us  adjun&onc  folidi  fub  quadrato  v.g. 
proponatur  hzc  zquatio  ic.  -«-ioq.  clarum  eftq. 
radicis  binomiz  conftare  quadratis  laterum,  Sc 
dnobtis  planis  fub  lareribus  , quz  omnia  debenc 
roultiplicari  per  xolongirudinem  aifuroptam.qua* 
re  hzc  affe&io  przrer  cubum  binomiz  radicis, 

adder 
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addet  folidum  Tub  quadrate  lateris  primi * & Tub 
"10.  -+  foKdum  Tub  q lateris  fecundi,&  Tub  10.-+ 
duplo  folicio  cx  piano  Tub  Uteribus  comprchcn- 

Ai»+iAB-f  Ba 
A -+B-+  C 

rAf-+iAi  B-f  ABa 

AiBh-iABi-*-B)  CAxh-  iCABh-CBi 

A,-+  iA:B-+jABi-+  B3  h-CAh-  tCAB-t  CBt 

;,fo  in  longitudinem  10.  Proponarur  ergo  quadra- 
ttim  binomix  radicis  quod  muitiplicctur  per  ra- 
dieem  audam  longitudinc  C.  producentur  folida 
j reccnfita. 

PROPOSITIO  LIV. 
Theorcma. 

Qjj  binom'i,  radicis  ajfettum  adjuncl'onc  plane- 
plant  fub  latere , gr  adfeito  fub  later  alt  coef- 
ficients folido.  Prater  folida  ex  quibut  ip/e 
componitur , adjungit  duo  plano-plana  unurn 
ex  latere  primo  in  ajfumptum  coefficient  fbli- 
dum , alter um  ex  latere  fecundo  in  idem  loejfi-,. 
dent  [olid urn. 

Proponicucqqtum  binomix  radicis  * aflfidum 
Tub  radicc,  ut  fi  occurrerct  hxc  xquatio  iqq-+  10 
— R^^5cc.inicllieirur  autem  in  talicafu  mime- 
rus  10.  adfeititius  elie  folidus  , quia  quantitates* 
quas  mulciplicavit  radix*  ut qq  producerec  cram 
folidx  : crant  enim  illx  omnes  , qux  cotnponunt 
cubum  binomix  radicis  :*fi  igitm  cubo  b-.nomix 
radicis,  addas  foiidtim  to*  pro  quo  pones  C : He 
talcm  cubum  & folidum*  multipliccs  per  radieem; 
producentur  omnes  quantitates  qux  componuiu 

A 3 -4  3 At  B-+3  ABt-i-BjH-C 
• A-+B 

A4-+jA3  B*4  3 A 1B1-+ AB3— AC 

A3  B-+ 3AtBt*+ 3AB3  h-  B4-+CD 

A+^4A3  BH-6AtBt-t-4AB3-+B4-4AC-f BC 

qq.  & prxtcrea  duo  plano-plana  unum  cx  latere 
primo,  in  adjundum  folidum;  aliud  ex  latere  fc- 
cundo,  in  idem  adjundum  folidum, 

* PROPOSITIO  LV. 

Si  quadrat otfuadratum  binomitt  radicis  affeftum 
facrit  ,fub  cubo  affirmate  , illud  ex  tali  ajfitlio- 
ne  prater  quantitates  ex  quibus  ipfum  compo- 
nitur , adjunget  totidem  piano  plana  orta  ex 
multipltcatione  fingularum  part  turn  cubi  in  ad. 
juntl.trn  longitudinem. 

Ut  innotefcat  melius  fenfus  hujus  propofitio* 
nis  , qux  vix  alioquin  TntcUigetur  , proponatur 
xquatio  iqq-i^c.  “&c.  numerus  4 intelligitur 
quafl  longitudo*  quarc  fi  cx  ponerctur  cubus  bi- 
nomix  radicis  , multi plicari  per  radicem  andam 
numcro  4 : prim6  radix  multiplicando  cubum 
produccret  qq.fic  numerus  4.  multiplicando  eum- 
Tom,  /. 


dem  cubum  produccret  totidem  piano  plana*qnot 
funt  quantitates  in  cubo  binomix  radicis, 

B-t-jA  Bi,  -f  B| 

A -«•  B -«-C. 


A4  -f  jAlB  -+■  5A181  -*■  AB; 

A)B— t- jAi3»  -4  jABj  ~t-  84, 

CAj-f;CAi9-«-jCAB*-r-CB|*  , 


A4-#-4AjB— AxBi  H-  4AB;-f B4«  | -t-CAj^CAtB-SjCABi-f'Cty 
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PROPOSITIO  LVL 
Theorem  a. 

Si  quadrat 0 quadratum  radicis  binomi*  ajficluni 
fiter it  duplici  affetlionc , unit  fub  latere  , altera 
fub  quadrate , adficitis  fub  laterali  cetfficiente 
foltdo,&  fiubquadratico  coefficients  piano ; prater 
quantitate/  ex  quibut  quadraio  quadratum  com- 
ponitur, fiequentet  adjunget, piano  planum  a qua- 
dr.tto  i.veru  primi  in  coejficietts  planum.  -+  du- 
plo piano  piano , a piano  fub  lateribus  in  planum 
coefficient  -4-  piano-piano  it  quadrato  latent  fe- 
cundi  in  coefficient  planum -+  piano-piano  d la- 
tere primo  in  coefficient  folidum. -v  piano-plant 
d latere  fettndo  in  coefficient  folidum. 

Proponatur  quadratoquadratum  affl-dum  du- 
plici  affcdionc.ut  fi  occurtac  xquatio  1 qq  -4-  1 oq 
-*•  jR.  '-^Z&cc.  Primi  quidem  cerium  eft  quadra- 
to quadrature  binomix  radicis  fcilusa  omni  aife- 
dione  , concincrc  quantitates  omnes  ex  quibus 
componinir ; nempe  A4  -t  4A3B  -+  GAiBi,-* 
4AB3  -4-  B4.  Fiat  quadratura  binomix  radicis 
aijtis  panes  multipliccmur  per  D planum , fienC 
DA  a.  -+  zDAD  -f  DBt;ponatur  iten  radix  bi- 
nomia  A & U qux  muitiplicctur  per  3. leu  C,fient 
CA  , C13 : 3 aiucm  feu  C vocetnr  folidum  > quia 
radix  multiplicando  peculiaria  folida  ex  quibus 
conftat  cubus*  general  quadratoquadratum,  ut  ca- 
dem  radix  intclligatur  multiplicaie  numcium  3, 
dicitur  3 clfc  folidum. 

flS^GooSBSW  ^^>j^S5^?S-efi5S'5a55  ^5^5353*53 
PROPOSITIO  L V 1 1. 

Theorcma. 

Super fvlidut  binomU  radicis , nffePlus  adjunSlione 
piano  plan i fub  latere  ^prater  quantitates  ex  qui- 
lt tu  componitur  , ad  lit  piano  folidum  fub  primo 
•latere  <y  piano  folidum  fub  fecundo  latere. 

Proponanir  1.  fuperf.  -+  yR.  dico  ft  intelHga-' 
tut  radix  binomia  multiolicare  quantitates  qui- 
bus conftat  qqtura , quibus  adjundum  fit  pia- 
no planum  5.  indicatutn  per  C.cx  hie  mokiplica- 
tione , producentur  * non  tant&m  quantitates  ex 
quibus  conftat  fuperfolidus  3 fed  etiam  planofoli- 
dus  fub  A & C.  & piano  folidus  fub  B & C.  quaJ 
omnia  penctratis  teeminis  difficultatem  non  ba- 
benr.  , 
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PROPOSITIO  L V 1 1 L 
Theorcma. 

Si  fuptrfolidus  afeflut  [merit  adjunfh'ont  cubi , ad- 
fcito  fubcubito  ctffficientt  pirn  no  , fupttfoiidu* 
prtter  quantitates  preprint  , ex  tali  afft&iont 
at  quirk  tot  planefolida  , ejmot  fitnt  partes  in  tu- 
fa qua  mult iplic ant ur  per  adjunthtm  planum . 

Proponamr  radicis  binomix  A -+  B fuperfoli- 
dus  affcfhis  cubo,  adjun&o  coefficient  plano,di- 
coprxter  quantitates  ex  quibus  fuperfolidus  ipic 
componitur  ; addi  cx  tali  aiTedkionc  planofolida , 
qux  orientur  ex  multiplicationc  partimn  cubi  per 
tale  planum  adjun&um.  Ut  fi  proponeretur  hxc 
xqiutio  i fupcrfoL  -f  jc.  ZZT  Sec.  datum  eft  cx 
tali  affe&ionc  otnnes  partes  cubi  multiplicandas 
cfle  pec  numcrum  qui  fignificatur  per  C.  Quare 
habebimus  Aj  c pla.  -+  jAaB  cpl.-+  jABa  C pL 
-+  B jC  pL  dicctur autem  C potius  p!anum,quam 
folidum  > quia  cum  ex  cubo  ad  fuperfolidum  fit 
unus  gradus  intermedius, ut  fiant  quantitates  ho- 
mogenez  fuperfolido  ; non  debet  fieri  mulciplica- 
tio  per  fimplicem  longitudinem , fed  per  planum: 
quod  in  aliis  ctiam  obfervandum,  Sc  hzcobfer- 
vatio , qux  meo  judicio  non  eft  magni  momenti , 
totam  hanc  dodrinatn  implicat : quamvis  autho- 
res  in  ea  hujus  dodlrinx  myfterium  reponcre  vi- 
deantur. 

PROPOSITIO  L IX. 

Theorems 

Quadratocucus  affrflus  adjunflione  fitblateralis 
plant  fiUdi  coefficient it  , prater  quantitates  qui- 
but  ipfi  conftat , adjunct  duo  fulido-folida , 
unum  contentum  fub  latere  prime  , &•  fub  ad- 
juntfo  piano  Jblid*t  alterum  contentum  fub  late- 
re fecundo  & todem  piano- ft  lido. 

Proponatur  hxc  xquatio binomix  radicis  iqc. 
-f  loR.zn&c.dicctur  numerus  to  fublatcrale  pia- 
no folidum  , nempe  ut  multiplicatus  per  radicem 
efficiat  aliquid  quod  fit  in  eodem  gradu  cum  qua- 
draco-cubo  : clarum  autem  eft  quod  fi  radix  bino- 
mia  multiplied  numcrum  10  , qui  intclligitur 
tanquam  planofolidum,  orientur  duo  folidofolida, 
unum  contentum  fub  latere  primo,  8c  numetoio. 
alterum  contentum  fub  latere  fecundo  , & piano 
folido  to.  Ergo  conftat  propofitio  , nempi  cam 
afteftionem  addcrc  duo  folida  quanritatibus  com- 
ponentibus  quadratocubum. 


Potcftas  affc&a  negati  ea  eft  , cui  adjungitur 
aliquid  quod  de  ipfa  negatur  , dicicur  autem  hxc 
negatio,  mul&a. 


PROPOSITIO  LX. 

Theoreroa. 

Quadratum  binomia  radicis  affeftum  nudRd  plant 
fub  latere , qdfcttd  congruemer  fublaitrali  coeffi- 
cients longitudine , equate  cfl  omnibus  fait  parti- 
bus  — piano  ex  latere  primo  in  eoefficientem 
longitudinem  — — piano  ex  latere  fecund*  in 
eamd  m eoefficientem  longitudinem. 

Sit  iq.  — • jR.  dico  hanc  mult  am  detrahere 
ex  uno  quadrato : fcilicct  cx  quadratis  laierum,6c 
re&angulo  bis  comptehenfo  fub  lateribus  , duo 
re&angula , unum  comprehcnfum  fub  latere  pri- 
mo & j j alterum  coraprehenfum  fub  altcto  la- 
tere & cadem  longitudine  j.  id  autem  quod  gene- 
ratur  ex  j in  latus , eft  planum  hoc  eft  j.  intclli- 
gicur  per  modum  longitudinis : ut  cum  radice  of- 
ficial aliquid  homogcncum  cum  quadtato. 

Erit  igitur  quadratum  ita  affe&um  xquale  fe- 
quentibus  quantitadbus  nempe  fi  j.  denotetur  lie- 
teraC.  Aa  -+  xAB  -+  Bz< — AC — BC. 

Idem  diccndum  eft  de  aliis  poteftatibus. 

Ut  fi  proponatur  ic.  $q.  iftud  3 intelligitur 
tanquam  longitudo  , qux  multiplicando  quadra- 
tum binomix  radicis  producit  folida  nempe  qua- 
tuor  , unum  comprehcnfum  fub  quadrato  latcris 
primi  & longitudine  3. alterum  fub  quadrato  late- 
ris  fccundi  & fub  longitudine  3.  fc  duo  alia  fub 
re&angulo  lateruin  , 8c  longitudine  3.  ita  ut  fi  j 
longitudo  coefficiens  fubquadtadca  , fignificetur 
per  litcram  C.  fiat  talis  cubus  A3  -+  }AzB  -+ 
3ABa  -f  Bj — Ai  C— iABC — BaC. 

In  ifta  verb  1 c.  — 3R.  ( to  3 ) intclligitur  ut 
planum  fublatcrale  , hoc  eft  planum  quod  fimul 
cum  latere  cfficit  aliquid  homogeneum  eubof fib- 
trahet  autem  hxc  mui&a  duo  folida  , unum  cx  A 
in  C,  8c  alcerutn  cx  B in  C. 

A!  x poteftates  hoemodo  confidcrari  poflunr  , 
ut  affc&z  variis  inultis  in  quibus  non  eft  ulla  d.f-* 
fi  cult  as , nifi  qux  oritur  cx  implicationc  termi- 
norum. 

Eodem  roodo  ratioeinandum  eft,  quoties  pote- 
ftas  afficitur  mixtim  affirmate  & negate , in  qui- 
bus nulla  eft  peculiaris  difiicultas. 

B3«W69efi*.«e9  «65^6BS96B>&69 
PROPOSITIO  L X I. 

Theorema. 

Genefis  pot  eft  at  um  avulfarum.  \ 

Dicuntnr  poteftates  avulfx  , qux  1 quantitati- 
bus  adjunftis  fubrrahuntur : ut  10  R.  — iq.  bi- 
nomia radix  fit  A -f  B & coeftidens  C.  fitque 
fuperior  quantitas  10R — rq.&C  fit  10.  itaferi- 
bere  poteris  AC  -+  BC — A a — xAB — Bx. 

Paritet  fi  hxc  proponeretur  10  R.  — a c ; & 
efTet  radix  binomia  A-f  B & 10  ciTet  C : diccrcs 
AC  pl.-+  BC  pi.— tA3 — 6A1B — 6ABa— xBj. 
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LIBER  SEXTVS- 
Extra&io  Radicum  ex  poteftatibus  affedis. 

9**#  ttv£  S P P P 0 S IT  IS  its  qua  de  potejlatum  generattont  foperiori  Itbro  tradid/mus , 
facile  rncthodum  explicabimus  educendi  radices  ex  pet  ejl at  thus  quomodocumque  aj}< - 
i lis , quod  toto  hoc  libre  (ujctpimm. 
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PROPOSITIO  I. 

Problema. 

Eduflio  r adieu  ex  quadrate  affetto  fob  latere. 

PRoponatur  hzc  zquatio  folvenda  lq.  h-  «R. 

_^L96,cujus  quzritur  radix,  certum  autem  elk 
quod  radix  in  (all  cafu,non  cantum  ducitur  in  fe- 
ipfam  uc  gene  ret  quadratum  , fed  ctiam  ducitur 
in  4 ; nam  quadratum,  re&angulom  comprcben- 
fum  Tub  radicc,  & fub  4 zqualia  font  numero  96. 
Producitur  autem  hujufmoai  poteftas  affe&a  fub 
latere , ft  radix  muhiplicet  & feipfam  , & adjun- 
ftamlongitudinem,ut  ft  radix  lie  A-+B,  ponitnus 
autem  quaft  elTet  binomia  radix  cui  adjungattir  C: 
multi  plicecitr  per  ipfam  radieem  A-+  B produectur 
enim  Aq-+  1AB-+  Bq-f  AC , -+BC,  hoc  eft  hxc 
aC&io  fuperadder  partibus  ex  quibns  conftat  qua- 
dratum  , rc&angulum  fub  AC  , & rc&angulum 
fub  BC. 

A -+  B — + C 

Ah-  B 

•4  ABh-  Bi  hBC 
Aa  -+  AB  hAC 


Ax  -+'xAB  ■+  Bi  ■+  BC  — +■  AC 

Proponacur  zquatio  hujufmodi  cx  qua  extra- 
here  debemus  radieem  quadracam  , fitquc  iq.-+ 
4R  = 1 if  1.  Proponatur  homogeneum  compa- 
rationis  , nempe  Z>  (eparatum,  in  quo  fignentur 
pun&a , ut  moris  eft  in  extraftione  radicis  qua* 

Z.  1151 

D.  1010 

Reliquum  13  a (jt 

Divifor  64  A -+  .C 

xAB  ixo 

Bx  4 

BC  8 

Summa  13a 

dratz  j proponatur  item  zquatio  ut  moris  eft  in 
methodo  fpedofa  Ax  h-  xAB  h-Bxh-BCh-AC 
=Z  iblidu,3c  per  antitheftn  habebimus  aAB-+ 


Bih-  BC.nz Z fol.  — • Ax— AC.  hzc  autem 
ultima  zquatio  oftender  praxin  inveniendz  radi- 
os. Signatis  punftis  in  Z folido , quzrc  maxi- 
mum quadrature  primi  rocrrbrl  1 1.  is  crjt  9.  cu- 
jus  radix  3 : habebis  ergo  poo.cftc  Ax.  & A efte 
30  fiat  AC, hoc  eft  multiplica  A feu  30.per  coef- 
ficiens  C feu  4.  fit  1 xo.  qui  numcrus  additus  qua- 
drate 900.  efficit  fummam  D 1010  nempe  Ax.  & 
AC  hzc  fubtrahenda  eft  Z id  ferennbus  ftgnis 
—nempe  — Ax—  AC  qua  fum  in  xquatione, 
reftabit  reliquum  131  quod  zquale  eft  iABhBx 
h-BC.  quzntur  B.fccundum  feiliect  latus,  fuvna- 
tur  bis  A tier  60  cui  addc  C.  feu  4 fit  64  divifor 
qui  ft  dividat  1 3X  : invenio  quotientem  x ; fiat 
xAB , Bi  Sc  BC.  hoc  eft  multiplica  4A  feu  60  per 
B feu  x hunt  1AB  no.  fiat  quadratum  qoanrtra- 
tis  Bfeu  x.id  crit  4 routtiplica  item  Cfeu  4-pcrH* 
feu  x.habebis  8.  addc  hzc  omnia  exurget  fumma 
1 jx-  quz  ft  lubtrahatur  ex  rcliquo  131.  nihil  re- 
linqnitur  , quarc  radix  crit  31.  przcisc. 

Dcmonftratio  hujus  praxis  lubccur  in  j t prz- 
cedentis  libri. 

• 

ffi^S9fif2fiQee9efiS9ffl.gSBB694ffie9QS.ffi.95fi60l 

PROPOSITIO  II. 

Problems. 

Extraftio  Radicis  ex  quadrate  affeclo  muU'td  plant 
fob  radice  , dr  eoefficiente. 

Proponatur  zquatio  iq—'4Rnz89(5.eft  qua- 
dratum & quo  ft  fubtrahas  planum  fub  cocffi- 
ciente  4 Sc  radicc  , reft  at  aliquid  zquale  numero 
896  j quzritur  radix  hujus  quadrati  ■,  oritur  antcra 
hzc  poteftas  ira  affsfka  , ft  binomia  radix  affc&a 
mul&2tmultiplicetur  per  feipfam  ut  fbpra  vidimus 
nempe  ft  AhB — C roultiplicctur  per  A -f  B.Sup- 
ponatur  fuperior  zquatio  exprefta  hoc  modo  Aa 
h-xABh-  Bx—AC-— BCizzZ  fol.  & per  anti- 
thefin  iABh-Bi — BCz=Z  fol. h- AC— Ax.  fic 
enim  concepta  dabit  praxin facilem  ad  invenien- 
dam  radicetn.  Sit  ergo  fupetioc  zquatio  iq — 4R 
896.  fteque  homogeneum  comparatioois  Z. 
quod  fignetur  pun&is  uc  nioris  eft  in  cxtra&ions 
radicis  quadratz.  Maximum  quadratum  quod  re- 
pciicur  in  primo  mcmbro.cft  4-cujus  radix  a.qu<§ 
tamen  illi  addi  debet  AC.  fumatur  radix  pauld 
major  nempe  } feu  30.  fiatque  AC  feu  1 ao  multi- 
plicando  30  per  co'efficicos  4.  quod  planum  AC 
M M m m i»j  adden 


646  Algebra 


addendum  eft  in  indicantc  figno  -+.  fw  Az.  feu 
qtiadsatum  radicis  jo  illud  cncjjoo.lubtuhcndum 


z 

896 

AC 

IZO 

Summa 

1016 

Az 

9°°  (i1 

Rcliquum 

ll6 

Divifor  z A — C 

S6 

zAB 

12.0 

Bz 

4 

Summa 

s»4 

Subtrahc  BC 

8 

Rcftat 

1 16 

jcum  id  dicat  lignum  — »ficque  rcliquum  1 1 fi— — . 
jtAB  -+  B— BC.  divide  iABh-  B — BC  pet  Ai 
— C.  feu  }6.  Sc  invenio  fccundum  latus  B,  efle  z 
fiat  zAB  110.  adde  Bz  feu  4.  fummaerit  114. 
fubtjahe  BC  feu  8 , reftabit  11 6,  qui  numeral 
cum  fit  zquilis  reliquo  fuperiori  eric  radix  prx- 
cisd  jz. 

Si  homogeneum  comparationis  haberct  radi- 
cem  trium  cyphrarum.quxrcnda  primoelTcnt  hac 
methodo  duo  prima  latera , turn  hxc  duo  per  mo- 
dum  unius  aftumenda  ad  quxrcndum  tertium. 


PROPOS1TIO  III. 


Problema. 

Extratiio  radicis  quadrat*  , ex  plans  fub  radice, 
& coefficiente  , affeilo  tnulcl.i  quadrat*. 

Proponatur  zquatio  80R — tq^^1  }44  au“ 

rem  hujufmodi  affe&io  fi  longitudo  — Radice 
multiplicctur  per  radicem,  nc  fi  C — A — B mul- 
ciplicctur  per  A-+  B fitquc  xqoario  AC-*  BC. — 
Az— zAB — ■ Bz  — Z folidum  & per  amirhefin 
BC— zAB— Bz  — Z fol.  — AC-^Az.  cognof. 
citnus  autem  in  hac  xquationc  Z fob  feu  1 ^44-  & 
C feu  80.  feribatur  feparatim  Z folidum  quod 


Z fol. 

H44 

AC 

1600 

Rcliquum  — 

156  (it 

-+  Az  -4 

400 

Refiduum 

144 

C 

80 

zA 

40 

Divifor 

40 

AC 

3 10 

— zAB 

160 

— Bz 

16 

Refiduum 

*44 

fignecur  pundi*  ut  moris  eft , firqne  maximum 
quadrarum  quod  in  ejus  primo  niembro  reperitur 
900.  quia  tamen  fuberahendum  eft  AC.  aiTuma- 
tur  minor^iempc  400.  cujus  radix  z.  feu  zo.  feri- 
bacur  feparatim , etitquc  A irr  10.  Sc  AC  idoo. 
fiat  fubt radio  reftabit  — Z5  6.fiat  A 1.  feu  400  ad- 
denda.fietque  144.  zquale  BC  — zAB  — B.  fiat 
divifor  C — zA  , erit  40  , qui  quidem  ter  tantum 
invenitur  in  teftduo  1 44.  quia  tamen  minuetur, 
port  ft  affimu  4.  pro  B fiat  BC  410.  Hx  quo  fub- 
crahe  zABfcu  160.  & Bz.feu  16  Sc  reftabit  144. 


quod  refiduum  cum  xquaic  fit  refiduo  fuperiori 
radix  z4.erit  exada. 

Tocum  attificium  hujui  praxis  in  eo  pofitum 
eft  , utquxratur  numerus  quadcatus  quifubtra- 
dus  fuerat  a duobus  plants  , fub  coefficiente  , Sc 
fub  duobus  latcribus  , a quo  nuraeco  ubi  inno- 
tuerit  cxtrahicur  radix  , Ac  additur  bomogeneo 
comparationis. 

Methodus  antiqiu  eft  quidem  in  hoc  cafu  fa- 
cilior  , hxc  tamen  viam  a per  it  ad  folvcndzs  qux- 
ft: ones  , alia  methodo  infolubiles. 

Notandum  autem  primb  in  hac  fpccic  xqua- 
tionis  hoc  modo  folvendz , inciderc  quam  pluti- 
mas  Jifficultaccs  , quia  quadratum  quod  fubtra- 
dum,ex  piano  fub  coefficiente  Sc  fub  radice  com- 
prehenfo  aliquando  majus  eft  homogeneo  conr- 
parationis  , nonnunquam  minus  ideoque  per  at- 
tentationem  res  peragenda. 

Notandum  fecundd  hujufmodi  xquationcs  du- 
plicem  habere  radicem  , qux  fatisfaciat  quxftio- 
ni ; quarc  fi  per  radieem  inventam  dividas  homo- 
geneum comparationis  j quotiens  exhibebit  aliara 
radicem  ; ut  fi  dividas  1444.  per  Z4  quotiens  j 6 
facisfacicc  etiam  quzftioni  » ut  fuprk  demonftra- 
vimus  camdem  radicem  majorem  habebirmis , fi 
ininorem  ex  cot  fticicnte  fubtraxerimus.ut  fubtra- 
&is  Z4  ex  80  remanct  y6.  quia  dux  radices  fimul 
xquantur  coefficient!. 

D E CUBICIS. 

y£quauombus. 

PROPOSITIO  IV. 

Problema*  ^ *<  - 

Invenire  radicem  cubicam,cubi  ajfefli  adjttKttmt* 
folidt  fub  radice , & coefficiente  piano. 

Vidimus  fuperiori  libro  fi  proponatur  xqua- 
tio  ic  -i-  4R— i776.’hanc  adjundfcioncm  addere 
cubo  hinomiz  radicis  , prxrer  partes  cx  quibus 
compouitur  cubus,  folidum  fub  coefficiente  4.  Sc 
fub  radice  qux  cum  fit  binomia,dividi  pot  eft  hoc 
folidum  in  duo  folidaj,  nempc  fub  fingulis  lateri- 
bus,  Sc  coefficiente  comptchenfa , quod  per  mul- 
tiplicarionem  manifcftum  eft.  Producitur  autem 
hxc  affi&io  , fi  quadratum  binomix  radicis  au- 
dirm  piano  quocumquc  , ducatur  in  radicem.  Ex 
quibus  deduccmt'.s  tncthodum  extrahendi  radi. 
cem  cubicam  ex  cubo  ita  affe&o.  Sit  ergo  *qua- 

tfo  1c.--t.4R.  ZZH776  exprefta  methodo  fpeciosi 

A j-+  jAiB-*  3 ABz-+Bj.-+  AC~+BCmrZ  fql. 
Ac  per  antithefin  habebitur  $Az  B-+  jABz^+Bj 
-+BC  — ZfoL  — Aj  — AC. 

Proponatur  homogeneum  comparationis  *cli 
Z fol.  fepararum  fignatum  pun&is,ut  folet 
tradtionc  radicis  cubicx.  Quxratur  cubus  primi 
pun&i  , nempc  1.  feu  ioo.  cujus  radix  cubic* 
eft  1 feu  10.  habemus  ergo  primum  latus  feu  A 
efte  10  fiat  Aj.  feu  cubus  1000  fubtrahendus ; 
fiat  item  AC  40  : fubtrahe  hxc  omnia  crirque 
refiduum  7 j6  zquale  omnibus  quantitatibus  con- 
trapofitis  in  xquatione  qux  polfunt  dividi  per 
} Ai  -+  3 A-e  C ut  inveniarur  B,habcbifque  divi- 
forem  554.  qui  invenitur  bis  *n  756.  quare  erit  B 
fccundum  latus  z.  fian*  B fcu  & x ABz 

Z fol. 


Digitized  by  Goog 


Liber  V L 


647 


Z foL 

»77?< 

— Aj 

2000 

— AC 

40 

Refiduum 

73*  i 

•4  3 A* 

300 

-+  3 A 

30 

-4  C 

4 

Divifor 

334 

-4  jAi  B 

600 

-4  jA  Ba 

no 

*+  Bf 

8 

-+  BC 

8 

Sumua* 

7i* 

1 10.  item  Bj,8.&BC  8 fitqze  fummz  7j6*qua- 
lis  rcfiduo  quare  exa&a  eft  radix  jx. 


PROPOSITIO  V. 


Problema. 


PROPOSITIO  VI. 


Problem*. 

Redknn  cubic  am  extrahtre  prepeftte  felt  do  fub 
catfjiaetttt  , fr  radice  off c tie  imlQacubi. 

Sitzquatio  6468  R—  1.  cubus  186191. 
cettum  eft  ft  radix  fit  binoroix  k duobus  fohdig 
Tub  latcribus  , & Tub  coe  fficiente  comprehends, 
detrahi  hujufmodi  abjur.<5hone,omnc$  partes  qui- 
bus  conftat  cubus  , nempe  duos  cubos  latcrura 
tria  AxB  & tria  ABx.  Proponacur  ergo  arquatio 
fccundtim  fpcciofam  roethodum  AC-+  BC — Aj 
— $AxB — 3AB1  — Bj  — Z fob  hzc  autem 
oritur  ft  C pi  — A* xAB  — B*  nempe  mi- 

nus quadrato  binomiae  radicis  multipUcetur  per 
radicem  A -+  B.  hzc  igitur  stquatio  per  amiihe- 
ftn  muietur  in  hanc  BC  — jAxB  — j ABx  — . 
Bj  ZH  Z fol.  -+  Aj  — AC.  ftc  enim  exhibet 
methodum  extrahendz  radicis.  Scxibatur  Z lob 


Radicm  cubic  am  edttcerc  ex  cube  afeQe  r*u!8* 
plant  fab  radice . 

Proponarar  arquatio  1 c — 1 3680.  cer- 

ium eft  cobum  Kune  , minui  ex  tali  afte&one 
duobus  folidis  fub  coefficient*,  & fub  ftngulis  la- 
ccribus  1 eft  ergo  arquatio  A*  -+  3 At  B-*  jABt 
■ — B j — AC  — BC  Z folidum  fie  per  anti- 
thefiu  j A1B-+ j ABi -+  Bj — BC  = Zfol.-» 
AC  — » A}  Ex  qni  zquatione  facill  praxin  edu- 
cendz  radicis  cubicz  eliciemus.  Proponarur 
enim  fepatatim  homogeneum  comparationis ; feu 
Z foL  quod  punftis  notetur  , ut  moris  eft  in 
edu&ione  radicis  cubicz  , ut  in  membra  diftin- 
guatur. 


Z foL 

13^80 

h-AC 

1x0 

— A) 

8000 

R.ftduum 

J800 

-+  jAi 

1100 

-+  3 A 

60 

— C 

6 

Divifor 

•+  jAi  B 

4800 

-f  )ABx 

960 

h-Bj 

«4 

— BC 

»4 

Summa 

5800 

Maximus  cubus  primi  membri  eft  8000  cujns 
radix  1 feu  10  fcribatur»eritque  A zz:  10  fiat  AC 
feu  1 10. quod  addaturdiar  & A).  8000  qui cubua 
fubtrahatur,  & refiduum  erlt  5800.  z quale  cete- 
ra quant itatibus  contrapofitis  , nempe  3 Ax  B-+ 
jABi-fBj- — BC.  divide  omnia  per  3A1  -+  jA 
— — C Tea  1154.  per  quern  ft  dividas  5800.  inve- 
nies  4 pro  fecundo  latere  , quo  cognito  efficies 
5A1  B 4800.&  3 ABx  960. fie  Bj,  64. — BC  14. 
eritque  (aroma  5800  zqualis  refiduo , bene  ergo 
conftituta  eft  radix  *4.  cum  nihil  relinquat. 


ZfoL 

18619a 

-+  A3 

17000 

Summa 

X13191 

— AC 

194040 

Refiduum 

1915a  (3< 

C 

6468 

— 3 Ax 

1700 

— ,A 

90 

Divifor 

3678 

BC 

388o3 

*— * 3A1B 

16x00 

— 3ABx 

3x40 

— B} 

xi  6 

Refiduum 

19IJX 

fcparatim.fignerurquc  pun&is  fccundutn  moretti, 
Quzratur  maximus  cubus  in  primo  membro  1 8 6 
contentus  •,  invenin  qitidem  iiy. cujns  lams  eft  5. 
quia  taroen  fubirahend*  funt  6468.  R.  aflumaiur 
tantum  17.  fie  cjus  latus  3.  & quia  in  eo  videtur 
eife  d fficultas  quod  hujuftnodi  srquationes  fint 
amph'.boJz  , homogeneum  comparationis  tripli- 
catum  dividatur  per  duplum  cotfficicniis.orictuf 
longicudo  major  minore  radice , & minor  ma jo- 
re;  uc  ft  homogeneum  comparationte  fir  186192* 
& triplicacum  5,8576.  ft  inquam  dividarur  pcf 
duplum  cocfficientis  6468.  leu  per  119)6.  eric 
quotien$4).  minor  ergo  radix  erit  minor  quam 
4 3 .fie  major fuperabit  4).Experiamur  an  pro  pri- 
mo latere  aftumcre  poflimus  3 feu  30.cn  jus  cubus 
A).  17000  addendus  eft  fiat  AC.neropc  roultipli- 
cando  coefficienrem  feu  numcrum  radicum  6468 
sr  jo. erit  AC  (94040.  rubirahendum, fie  habe- 
imus  refiduum  19152.  zquale  quantitatibu* 
contrapofitis  in  rquatione  nempe  BC — 3A1  B 
— jABx  — B).  bat  ergo  diviforC  — 3 Ax— • 
5 A.  eritque  367S.  perquem  ft  dividas  refiduum 
1 9 15  x.erit  quotiens  B6.  Cognito  B.petficc  quan- 
titates BC  — jAxB  — 3 ABx — Bj.  fi  ex  BC 
fubtrahas  reliquas,  reftabit  idem  rrftduuxn  19151. 
ergo  beni  affiimpta  eft  propofira  radix. 

Queries  ver&  aggregarmn  cx  cubo  primi  late- 
ris  , Sc  comparationis  horaogeneo  erit  minus  (o- 
lido  i coefficiente  in  priroum  latus  , adhuc  frd- 
Iior  erit  operatio  quz  in  exemplo  manifcfta  fict. 
Proponatur  zquatio  10000  R.—  ic.=:  383019. 

homogeneous 


M « 
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homogeneum  triplicetur  fiet  1*49057.  dividatur 
per  20000.  duplomwimeiiradicuro/m  quotiens 
57.  major  roinorc  ridice‘&  minor  majore.  Eric 
xquatio  uc  ptius  AC  -+  BC-— -Aj — 3 AtB— 
3 ABz  — ' Bj  =3  Z fol.  poteftqoe  per  anuthefes 
varias  , ita  , mnrari  AC  1 — Aj  • — Z fol.  ZS 
3A1B  -+  5AB1-+  Bj  — BC.  fcribatur  Zfol. 
feu  comparadoms  homo  gene  ura  figneturque 


AC 

600000 

— ZfoL 

J*JOI, 

— A3 

■ z 16000 

Refiduum 

981 

*■+  3A* 

10800 

“+  3 A 

180 

— C 

1 0000 

divifor 

980 

•4  3 Az  B 

10800 

-*•  3AB1 

180 

H-  Bj 

l 

— C 

10000 

Refiduum 

981 

pundit.  Quxrarur  miximus  cubus  in  primo 
raembro  contentus,  invenio  21 6.  fea  116000.  cu- 
ius radix  60.  fcribenda  fiat  A C feu  600000.  4 
quo  fobcrahe  Z fol.  fie  A),  cum  id  dicant  figna 
— critrcfiduum  981.  xqualc  cxteris  quantita- 
tfbus  in  xquatione  pofitis  ncmpe  3 AtB  -►  3 AB 
-t-Bj  - — BC.  fiat  divifor  j Azh-  3 A — C.  ut  in- 
Venias  B eritque  divifor  980.  per  quem  fi  divi- 
das  refiduum  981.  fit  quotient  1.  fiat  3 AtB 
10800.  4 j AB  t 180.  •+  B|i.  fubtrahe  C. 
20000  reftat  refiduum  98 1.  xquale  priori  ergo  ra- 
dix exit  61. 

PROPOSITIO  VII. 

Problenuu 

Radicem  cubicam  extrabere  ex  cub*  affefl* 
fob  quadrate. 

Proponatur  hxc  xquatio  1 c.  -+  ioq.~ 
^1873.  certain  eft  hunc  cubum  continerc  oranes 
partes  quibus  conftat  cubus  binomix  radicis  , 
& prxterca  (olida  comprehenfa  fub  fingulis  par- 
tibus quibus  conftat  quadrarum  binomix  radicis, 
fie  fub  coefficientc.Generatur  autem  fi  quadrarum 

At  -+  1AB  -+  Bt 

A-+B-+C 


h-  AiC-f  i ABC  •+  CBt 
AiB-r  xABx-+Bj 
Aj  -+  xAz  B -+  ABi 

Ml 

bmomix  radicis  raultipltcerur,per  radicem  audam 
coefficienie  longitudine;  quare  habebitut  fequens 
xquatio  in  qua  Z fol  eft  comparationis  horoo- 
geneum  Z fol.  z=  A 3 -*•  5 At  B-+  jABt-f  Bj 
-t  Ai  C-f  2 ABC  -*  CB2  & per  antiihefio 
aAj  B •+  3 A Bz  — 4-  B j — 4-  zABC  •+  CBi  Z 

fol A3  * — Az  C.  fcribatur  homogencum 

comparationis  , norandum  pundis  ex  quo  aufe- 
ratur  nuxirnus  cubus  primi  merobri  , quxrendo 
cjus  radicem  10.  cujns  qoadratum  400.  multi- 
jptfeatum  per  nuraerura  quadratorum  10  cfficic 


A2C400G.  Auferancot  hxe  omnia  ex  Z.  reftat 

refiduum  9875  equale  quantiutibus  contrapofi- 

Z fol.  11875 
— A j 8000 
— AtC  4000 
Refiduum  9875  (ay 
3 At  izoo 
-4-  }A  60 
-*■  lAC  400 
-+  C 10 

Divifor  1670 

h-  3A2B  6000 
V } A Bz  1500 

-+  Bj  ■** 

-4-  zACB  zooo 

-4-  CBt  zjo 


Surama  9875 

tis'ut  inveniatur  B.  fiat  divifor  3 At -4-3  A-+ 1 AC 
*+  C inveniefque  1670,  per  quem  fi  dividas  re-, 
fiduum  9875.  invenies  quoricniem  5.  ncque  enina 
nimis  magnum  affumcre  debes  propter  quantita- 
tes addendts.  Fiat  3 At  B 6000,  & 3ABt  13O6. 
& Bj  i tj.  & zABC  zooo  & CBx  lyo.  fununa 
omnium  9875.  xqualis  eft  refiduofuperiori  j ergo 
radix  15.  eft  pcxcifa.  Quod  etiam  probare  potcris 
addendo  cubum  radicis  zj,  decern  quadratis  ejuf- 
dem.  4 

PROPOSITIO  VIIL 
Problems. 

Radicem  cubicam  extrabere  cubi  afeSi  nutlSafo- 
lidi  fob  quadra  to  , (9*  coejficiente.  * 

Proponatur  xquatio  1 c« — 4<1  — 1005  «•  fir- 
que  radix  ejus  binomia,  certuro  eft  cubum  ita  af- 
fedum  effe  xqualem,  cubo  lateris  prijni  ficc.nem- 
pe  omnibus  partibus  quibus  conftat  cubus , mi- 
mis  folidis  comprehenfis  fub  coefficient®  4-&  fin- 
gulis partibus  quibus  conftat  quadrarum  bino- 
roi*  radicis.  Gcneratur  autem  tabs  cubus, fi  qua- 

Az  ■+  zAB  •+  Bz 

A -+  B — C 


— AiC — lABC-CBt 
-f  At  B -+  zA  Bz  -+  B3 
A3  -¥  zAx  B -4-  ABz 

dratum  radicis  binomi*  raultiplicenir  pet*  riwK- 
cem  imminuum  aliqua  longitudine  » ut  vidcs  in 
cxcmplo.  Habes  ergo  fequentem  xqtiationem  A; 
-4-  jAz  B -r  jABt  -h  Bj  — - AiC  — zABC 
- — • CBt  =z=z  Z folidum.  6c  per  antithefin  3 At 
B -4-  jABt  -+  Bj  — zABC  — CBj  Z 
fol.  -+  At  C — Aj.  Scribatur  homogencum 
comparationis  feparatim  , 6c  diftingtsatur  pun- 
dis. Quxratar  nuximul  cubus  |«iimpundi  10. 
iserit  8.*-ciijus  radix  z.  feu  zo.  Invento  hoc  la- 
tere fiat  Ai  C & addatur  , fit  fubtrahamr  Aj, 
erit  refiduum  3651.  xqoale  qnantiuubus  con- 
trapofitis  in  xquationc  , p®npc3AzB-».  jABz 
-+Bj  — 2 ABC  — . CBt  tpis-nui  autem  B.fiac 

Z fol 
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r foi. 

too;  1 

Z Sol. 

6961% 

— + Ai  C 

1600 

-+  A3 

17000 

—A, 

8000  (it 

— CAi 

90000 

Refiduum 

36;  t 

Refiduum 

66yt 

-+  3A1 

1100 

•+  1 AC 

6000 

*+  3 A 

60 

-+  c 

too 

•— 1AC 

160 

— jAt 

1700 

— C 

4 

— 3 A 

9® 

Divifor 

1096 

- — — 

_ 

-- 

Divifor 

3310 

*■+■  3A1  B 

3600 

tACB 

1 1000 

•+  3AB1 

J4<> 

-+  CBi 

400 

“+  Bj 

x7 

— jAiB 

5400 

— 1ACB 

480 

— jABt 

j 60 

— CBi 

5* 

— Bj 

8 

Suroma 

)6jl 

Summa 

6631 

ergo  divifor  jAi  -+  jA — 1AC — Chabebis  di- 
vilorera  1096  , per  quem  fi  dividas  refiduom 
1 , crit  qtiotiens  3.  nemp£  B quo  cognito  fiat 
$At  B 3600  -f  jABi  540  *-*  Bj  17  — i ACB 
480 — CBi  , 36.  reftabir  363  t xqualis  priori  rc- 
fiduo  : ergo  bene  invent!  eft  radix  13. 


P ROP  O S 1 T I O IX. 


Problem*. 

Edneere  lattu  Ckbi  ex  folido  , fub  e/uadrato  & 
eoefficiente  > aflrQo  multi*  cabi. 

Proponamr  hare  xquatio  iooq  — t £1^69631. 
cbmm  eft  quod  fi  binomia  fir  radix  , 100  q feu 
omnes  & fmgtilx  partes  quadrati  binomiae  radi- 
cis  ccntics  fumprx  minus  omnibus  partibusqui- 
btis  conftat  cubus  binomix  radicis  xqnantat  ho- 
mogeneo  comnarationis.  Gencratur  autem  hxc 
aftedio  fiquadracum  binomix  radicis  mulripli- 

At  ■+  aAB  -+  Bi 
C — A — B 


*ZSo  I.—  CAi-*iABC-*-C8i— Aj— jAiB— 3AB1  — 83 

cetur  per  coefficientem  minus  radite  : habes  igi- 
tur  xquationem  CAi  f a ABC  -+  CBt  A} — 
jAt  B — jABi — B*  = Z 5.  Sc  per  antirh.aliam 
aABC  ”*•  CBi  — - 3A1  B — 3AB1  — B«  Z 
Sol.-*  A3 — CAi.Sciibatur  feparacim  homogc- 
ncuin  comparationis  » diftin&um  pundis  ex  mo*, 
rc,  qoxratur  roaxitnus  cubus  in  69,  is  quidem 
efltt  64.  fed  quia  aliquid  detrahendum  eft, pote- 
fit  cfle  17.  feu  17000.  cujus  radix  eft  30.  A.  Fiat 
cubus  A;  is  erii  17000.  addendus , fiat  CAi  eft 
autem  Aq  900.  & C eft  100.  igirur  CAi  erit 
900O0.  fubrrahendum  3 critquc  refiduom  6631, 
ftquale  cxreris  quantitatibns , nempe  1 ABC  -+ 
CBx— 3A1  B — 3AB1 — Bj.  & quxeitur  B.fiat 
«i go  divifor  1 AC  -+  C — 3A1 — 3A  habcbifquo 
4»viforem  3110,  per  quem  fi  dividas  refiduum 
66  1.  habebis  1.  pro  quoriente.  Erit  igitur  B , i< 
fi^aACBi  rono-fCBv  400. . — 3A1  B J400— 
3AB1  <6u--  8.  fitquc  fumma  6631.  xqualis  refi- 
A10  » quart  pioba  oft  radix  31. 

Si  plutcs  client , qota  duo  chara&eres  in  ra- 
Jicc  , ad  H|fiuei\duin  teruutn  > duo  priorcs  per 
1 Tom.  /, 


modum  unius  affumi  deberent , & fieri  prirauttS 
laius  repetitis  iifdcm  opctaiionibus. 

Mg*  8S69998B6B  W w w fi£55  Q9.B9,BQSnSB65SS39GB 
PROPOSITIO  X. 

Problem!. 

Radicem  quadraioquadratam  tftjti  affefli  *£• 
jutitlione  piano  plant  fub  latere  , 

& cor  flic  it  r>te  inventre. 

i 

Proponamr  xquatio  1 qq  -f  30  R“34xoo9ij 
in  qua  nempe  qqtmn  afficitur  adjur.&ionc  piano* 
plani,  fub  latere  , feu  radice  , & coefficient:  foli- 
do ncmp£  30.  quod  dicirur  efi'e  lolidum  , ut  fu 
ejufdem  rationis  , cum  aliis  quantitatibus , qux 
niulriplicatx  pet  radicem  , compontint  quadrato- 
quadtatum.  Certum  autem  eft  quadratoquadra- 
tum  binomix  radicis  lta  aftv&um , habere  omnes 
partes  quibus  conftat  quadratoquadracum.  Sc  in- 
fuper  cx  tali  aftc&ionc , habere  duo  folida  fub 
cotfiicicnrc,  Sc  fub  duobus  nominibus  radicis. 
Nempe  fi  radix  fit  A -+  B , Sc  cocfficicns  fit  C. 
conftabit  hoc  qdtoqdtum  his  pattibus  A4  -+ 
4A3B.-+6A1  Bi  “MABj-*  B4-*  AC-*BC.Qtiard 
Xquatio  potent  die  4A3B  -*■  6A1B1-+4AB;-* 
B+-+  BC  — ’ Z fbL  — A4  — AC  ideoque  fi  ex 
comparationis  homogenco  f iberahas  A4  fit  AC* 
reliquum  erit  xqtiale  reliquis  quantitatibns  4Aj 
B-*fiAiBi-*-4A  B3-4-  B4-+BC.  Sc  pro  divifore 
affinities  eafdcm  divifas  per  B. 

Ex  quovidcs  praxiti  hanc  efte  univerfalcm  , St 
valcre  pro  omnibus  poteftatibus  quomodocum- 
que  aftciftis.  Proponamr  ergo  homogeneum  com- 
parationis 341009!.  £ quo  educcnda  radix  qqua- 
drata  ; feribatur  tale  homogeneum  feparatim) 
turn  punftis  notetur  , reli&is  tribus  fedibus  va- 
cuis,  arque  ita  prirni  membri  341.  quxratur  maxi- 
mum quadratoquadratum.id  crit  156.  cujus  radix 
40.  feribatur  in  lineola. 

Fiat  latcris  A feu  40.  qqtum  feu  A4,  erit 
t\  60000.  fubtrahendum  j fiat  item  AC  , multi- 
plicando  A feu  40.  per  coefficientem  30.  cricqu* 
AC  1 too.  uttumque  fnbirahe  propter  figna  — 
erirque  refiduum  838891  xqualc  reliquis  quan- 
titatibus in  xquatione  pofitis  , nempe  4A3  B H* 
6 A t Bi  -+  4AB3  + B4  -+  BC.  fit  divifor  4A3  -+ 
6A1  -+  4 A -+  C , nempi  aggregamm  hanfin 
qvuntuaium  divifaruro  per  B feu  x6y790>  P*^ 
HMnn  qwam 
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Z ppl. 

3410091 

— a4 

1360000 

— AC 

1100 

Rcfiduum 

838891 

4A3 

136000  (43 

6Ax 

9600 

•+  4a 

160 

c 

30 

Divifor 

163790 

*+  4A3B 

768000 

•■+  6A1B1 

86400 

“+  4AB3 

4310 

-f  B+ 

81 

-+  «B 

90 

Summa 

838891 

quem  nnmerum,  fi  dividas  refiduum  8)8891.  in- 
▼cnies  B.  quotient  cm  feu  5. 

Cogoito  latere  fecundo  B , petfice  propofitas 

Jjuantitates  qualcs  babes  in  figura , invenicfque 
□tnmam  xqualem  propofito  refiduo : quate  con- 
cludes benc  condi  tut  am  efle  tadieem  43. 

806536^9963695303  «63^^%«69-S3e»686aCZ35a 
PROPOSITIO  pC  L 
Prablema. 

Rgdtctm  quadratoquadratajn  truer 9 ex  quadrate- 
tjuadrato  afjetlo  rnulfld  plant  fub  coefficients 
/•lido,  & radice. 

Sit  xquatio  1 qq~*joRzz:i4 16651.  cernim 
autcro  eft  qqdtum  affedum  hujufraodi  mulda 
babere  omnes  partes  quibus  conftac  qqdtum  bi- 
nomix radicis  — duobus  planoplanis  fub  fingu- 
lis  lateribus  radicis,  6c  Tub  coefficiente  30.  Gene- 
rator autem  talis  affedio  li  cubus  imminutui  fo- 
lido  aliquo  per  radicem  multiplicetur. 

Habebittir  enim  xquatio  A 4 4A3  B-+ 

^AxBa-*  4AB3-+B4-AC— BC  6c  per  anti- 
dKfm  ,A)B-+6Ail)i-»4ABj-fB+-BC=Z 

ppl.  f AC-A4. 

Z pp.  3416631 

-+  AC  a 000 

— A4  1360000  (43 

Refiduum  8 j 8651 


4A3  236000 

6A1  5600 

“+  4 A 160 


Divifor  263710 
-*  4A3B  768000 
6AiBx  86400 
4AB3  4310 

B4  81 

— BC  130 

Summa  838631 

In  hac  xquatione  fimdabis  praxin  invenien- 
d*  radicis  » quxre  qqturn  maximum  ptimi  mem- 


bri  341.  id  eiit  136,  cujus  radix  40.  fcribe4o* 
in  lineola  fiat  A C muluplicaudo  40.  per  cocffi- 
cientem  jo.  habebis  1000.  addenda  , proptet  li- 
gnum -+  fjbtrahe  A 4 , 2360000.  habebis  refi- 
duum  8)86)1.  x quale  rcbquis  quantitatibus  in 
Aquatione  pofitis  ncmp£  4AtB  _+  6AiBt -+ 

4AB3  ~+  B4— BC  critquc  divifor  4^5-*- 6 Ai-+ 
4 A — C feu  263710.  per  quem  fi  rcfiduum  divi- 
das ; crit  quotient  B,  3.  quocognito  fiat  4A$  B 
768000.  -I*  6A1B2  864oo-+4ABj  4U0H  B48i 

— BC  130.  fumma  eric  83863  i.xqualis  priori  re- 
fiduo : ergo  legitima  eft  radix  43.  quam  poteris 
examinare  U nempe  ex  qqto  numcri  43.  fubttahas 
ptodudutn  ex  43.  in  50. 

ffi65g8BSggg8Q^*3^&&&£&e83B-@9£8-83  59 
PROPOSITIO  XI L 
Problema. 

I ft  venire  radicem  quadratoquadratarn  , propo- 
fito  planopLino  fub  radice  binornia  , & coeffi- 
ciente ajfctlo  mulRa  quadratoquadrati  cjufdcm 
r adieu. 

Sit  xquatio  1 000000  R — iqqnzi^cSi  199* 
fitquc  radix  binomia.  Ccrtum  eft  hoc  planopla- 
num  fub  coefficiente  1000000.  6c  radice,  multa- 
cum  qqto  cjufdem  radicis  c(Tc  xquale  duobus  pla- 
noplanis comprchenfis  Tub  coefficiente  1000000. 
& fub  partibus  propofitx  radicis  , minus  parti- 
bus  omnibus  quadra toquadrati  ejufdcm  radicis. 
Habetur  ergo  xquario  pofito  quod  primtim  no- 
men  radicis  fit  A.  Iccundum  B.  C coefficient 
comparationis  homogeneum  Z ppl.etit  xquatio 
AC  -f  BC  — A4  — 4A3  B — 6A2B2  — 4 AB$ 

— B4  m Z ppl.  vel  per  antithefin  BC  — 4A3B 

— 6A1B1  — 4AB3 — B4  ~ Z ppl.  -+  A4 
— AC. 

Z ppl.  393811$, 

-*■  A3  a)6oooo 

—AC  40000000 

Rcfiduum  2141 199 

-+  C 1000000 
— 4A>  236000 

— -6At  9600 
— 4A  160 

Divifor  754240 
-t-  CB  3000000 
— 4A5  B 768000 
— 6 A2A2  86400 
— 4AB3  4120 
' S4  81 

Summa  ai4ii99 

Scribatur  comparationis  homogeneum  fepa* 
ratim  figneturque  pundis  , quxratur  maximum 
quadratoquadratum  ptimi  pundi  236000000. 
cujus  radix  40.  fiat  item  AC  multiplicand©  pri- 
mum  latus  40.  inventum  per  C cocfficientcm 
1000000 , addc  A4  fubtrahe  AC  habebis  refi- 
duum  2141 199.  xquale  rcliquis  qoantitabus 
xquationis  ncmp£  BC  — 4AJB  — 6AzBz 
— 4 A B 3 — B 4 fiat  divifor  B.  C - — • 4 A j 
•—6  A i—4  A eritque  734140.  qui  invcimur 
in  reliduo  ter , feribe  ter  in  quotient c habebif- 

^uc 
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,«c  Bdfe  quire  CB  ecit  joouoeio.  — 4A,B  B4  -+  »CA.  B-+  (CABi  •+  CB.  & Set  fumm. 
T&tooo.—  <A.B»  86400— 4AB5  4)10  — B4  1*0016.  qu*  cum  fit  equal  is  ttfiduo  Radii  14 

8 1 . fumm*  xqualis  refiduo  j ergo  bene  conftituca  eft  lcgmraa. 
eft  radix  4).  « !■■■■— nmminMn<inifin»— 


PROPOS1TIO  X1IL 


PR.OPOSITIO  XIV. 


Jtivtnlrt  Radieem qaadrafo-quadratam  quadrate- 
quadrasi  ajfeBi  ddjunttione  piano  plant  fab  ttt- 
cyjfuunte.  .1*. 

Proponatur  xquatio  iqq-f  1001^:436016.  fi 
fit  binomia  radix  , contincntur  propter  hanc  t\q- 
tarn  iqq.  in  homogeneo  comparationis  omnes 
quantitates  ex  quibus  conftat  binomix  radicis 
qqtum.  Sc  propter  hanc  particulam  -+  10  c.  con- 
tinct  omnes  partes , quibus  conftat  cubus  bino- 
tpix  radicis  roultiplicatas  per  to.  fcilicec  cocffi- 
cicns  : generatur  autern  tale  qqtum  fi  cubits  mul- 
|iplicctur  per  radieem  au&am  cocfficicnte.  Sit 
unum  nomfcn  Radicis  A,  fecundum  B,  cocfficicns 
C.habcbitur  hxc  xquatio  A4-+4AjB-h-6Ai 
Bi-4‘4Aij-i-B4H'  CAj  -+  3CA1B  -f  jCABt 
-4CB3ZZZZ  ppl.  per  antithef.  4 A *B  -4  6A1  Bi 
— 4 4 AB3  ~+  B4-+  5 C Ai  B-fr 3CABx-»-CBjzi;Z 
Upl.  — A4,  — CAj. 

Hac  xqnationc  educes  facile  radieem  quadra- 
toquadtatam. 

Z ppl.  470016 
— C A 3 80000 

A 4 160000 

Refiduum  ijooi6 
-+  4 A } — JIOOO 

-f  6A1  14°° 

-4  4A  80 

-4  jCAl  11000 
-4  jCA  60O 
—4  C 10 

Divifor  47090 
-4  4AJ  B 118000 
-4  6A1  Bt  58400 
-4  4AB3  51x0 
-+  jCAi  B 48000 
-+  jCABl  9600 
—4  B4  aj6 
-+  CB  j 640 

Summa  150016 

Scribatur  horaogeneum,  diftinguatur  pun&is, 
quzratur  maximum  qquadratum  primi  punAi  47. 
multi  tamen  minor  fumatur  , quia  fubtrahendura 
etiam  eft  CA5.  fit  ergo  qqtum  160000.  cujus  ra- 
dix 10.  feribenda : fiat  item  CA5.  A5  crit  8000. 
& cum  cocfficicns  fit  10.  fiet  CAj  8oooo.fub- 
trahe  utrumque  propter  figna  — habebis  refi- 
duum  15001 6.xquale  extetis  quantitatibus  4A5B 
-+6AiBi-4  4AB5  -4  B4-4  5CAiB-4  5CABi 
-4  CB.Quzritur  autem  B,quate  fiat  divifor  4A5 
+-  6A1  -4  4A  -4  5CA1  H*  )CA  -4  C 5 habc- 
bifquc  diviforem  47090.  pet  quem  fi  dividas  re- 
fiduum  150016.  hibebis  4.  pro  quotient*  » feu 
pro  fecundo  latere  B ; quo  cognito  petficc  cate- 
qt  quantitate*  4A}  B -*  6A1B1  -4  4AB5  H- 
Tom,  /. 


Edttcere  radieem  qquadraum  ff dii  affefti  mnUd 
planoplani  comprehenji  fab  cube  , 
fab  coefficient** 

Proponatur  xquatio.  iqq  — 10  C=»93 
quxritut  vaior  radicis.  eft  igitur  195656  qqdtuin 
minus  locubis.hoceftexquaddto  fi  omnes  paf- 
tes  cubi  multiplicatas  pet  to.  fubtrahas  , debec 
reftare  tale  homogencum.  Producitur  autem 
qqdtum  ita  afe&um  fi  cubus  binomix  radicis  du- 
catut  in  radieem  binomiam  affe&am  mnlta  5 Sc 
fa&a  multi plicationc  habebicur  xquatio  fequen* 
A4  -4  4A5  B -4  6A1  Bt  •+  4AB5  V B4  — - 
CA5  — 5CAr  B — 5CAB1 — CB5— Z ppl.vei 
4A5B-+  6A1  Bi  -4  4AB5  -4  B4  — $CAi  B 
3CAB1 — CB3=Z  ppl.  -4  CA3 — A4. 

f ■< 

Z ppl.  i»HJ« 

-4  CA3  80000 

A4  160000 

Refiduum  115556  (14 

-+  4A3  j lboo  * 

-4  6A1  1400 

-4  4 A 80 

— 3CA1  11000 
* . — jCA  600 

— . C 10 


Scribatur  homogeneum  cotnparanonis , Sc  di- 
ftinguatur pun&is.  Qiixratot  primum  latus  A, feu 
primus  chara&cr  eft  autem  maximum  qqdtum 
16000,  cujus  latus  10.  quo  cognito  latere,  fiat 
CA3.  nernpi  cubus  Uteris  10  qui  eft  8000.  mul- 
ti plicetur  per  cocfficicntcm  C feu  10.  addatur 
CAj  propter  fignum -4  & fubtrahatur  A4.  hs* 
bebis  refiduum  1 1 3 5 3 6.  xquale  exteris  quantita^ 
tibus  in  xqnationc  pofitis.  Ut  habeas  fccundum 
Utus  B.  afTurne  pro  divifbre  4A4  -f  6A1  -4  4A 

3CA1 3CA — C 5 habebifque  diviforem 

1 1 870.  per  quem  fi  dividas  113536.  eric  quidem 
quotiens  5.  fed  propter  exteras  quantitates  ajTu- 
rnatur  tantum  4.  eritque  B.  4. 

Invento  B pcrficiamur  exterx  quantitates  in 
\ i€quatione  pofitx  nempi  4A3B -4  6AaBi-** 
4AB3  -4  B4 — iCAx  B — 3CAB1  — CBj, 
fict  furama  115556-  qux  cum  fit  xqoalis  refiduo 
erit  radix  14  bene  conftituta. 


-4  4A3  B 
-4  6AlBl 
-4  4AB3 
“+  B4 

— 3CA1B 
}CABr 

— CBj 


l 18000 
,8400 
5110 

48000 

9600 

640 
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PROPOSITIO  XV. 
Ptublcma. 

Exirnhere  radfcm  ^ A tarn  , frofefta  flanoflam 
fnt>  cube  er  coefficiente  , rmtltaio  tfldto 
biflemia  radii  if. 


Sit  propo/Ita  *quatio  80.C-  rqqzrri  j tfX , j9. 
/itquc  homogencum  comparaiionis  aqualc  80. 
cubis  • — 1.  qq  , hoc  eft  planoplanum  fub  ciibo 
& cocfficicnrc  80.  multatum  qqdto  } cerium  eft 
tale  planoplanum  conrinere  omnes  partes  cubi 
du&as  in  80 , minus  omnibus  partibus  qqdti. 
Generacur  autem  talc  planoplanum  fi  cubus  bi- 
nomiae  radicis  multiplicctur  per  coeffickntcm 
mulrarum  radicc  binomia ; quare  fa&ai  multipli- 
catione  habetur  h*c  arquario  in  qua  C eft  coeffi- 
cient A & B parres  radicis.  CAj  -f  jCAx  B -+ 

3CAB1  -+  CBj A4  — 4Aj  B — 61AB1 

4ABj  B4  zzr  Z ppl.  per  antith.  jCAa 
B -+  jCABz  -+  CBj  — 4AJ  B — 6A1B1 
— 4ABj  — B4  = Z ppl.  A4  — CAj. 
v<uare  propofito  comparationis  horoogenco , 6c 
pun&is  diftindko  , qu*re$  primura  latus  radicis  : 
feu  Atoms  fcilicet  maximi  qqdti ; addes  autem 
A4.  feu  maximum  quadratoquadratum , 6c  Tub* 
Wa  a:*  CA}  1 **“  cu^ura  inventi  dudi  in 

coefficient em  , habebifq  uc  refiduum  equate  reli- 
qms  quantiutibus  in  cqnationc  pofiris.  Ut  inve- 
nias  fecundum  latus  B.  debes  inftituere  divifio- 
fiem  refidui,nempe  *CAx  -+  JCA-4A3— 6Ai 
4A  per  quern  fi  dividas  refiduum  , invenics 
quotientcm  B invent®  B perficies  omnes  quanti- 
tates zquationis,  qu*  fimul  fumpt*  adequate  de- 
bent refiduum. 


quadratus  , hoc  eft  \ radice  inV%nta,fttuher&t 
cruenda  radix  quadrate 

N*»  cum  qiu<k»to4li*t,ri  radix  fit  quadra- 
(um  ipftim , vci am  eric  quod  fi  qqdmra  confi- 
derctur  ut  firaplex  quadritirm,  quidrarum  eric 
<1us  radix  : ergo  vcium  eft  quod  pofiti  hdc 
xquationc  1 ftq-s  10  q — ,S  , Bit  hxc  etiam 
*eta  iq  -+  10  R — 96.  intcUigcndofcilicct  non 
de  radicc  , qux  eft  in  quzftionc  , fed  de  radicc 
qux  fit  quadtarum  radicis  quzfitx , ideoque  ad- 
didi  crocndam  c(Tc  ulreriiis  radicem  quadratatn. 
Ut  fi  pofitaR  1.  return  eft  qqtum  iC.-s  10q 
leu  vigefict  4.  xquari  96  i verum  etiam  erit  fu. 
mendo  id.  pto  quadtato  6C  quadratnm  4.  pto  ta- 
dicer  quod  iq  6<  10  R.  xquantuc  96  : fed  ilta  ra- 
dix non  eft  quxfita,  ideoque  ultcrids  dixi  ctuen- 
dam  radicem. 

Idem  accidie  in  aliis  cafibus  ideoque  h*c  re- 
gnla  genctalis  dari  poteft  : quotics  termini  xqua- 
tioms  ira  fe  habent  ut  eornm  exponentes  fint 
arithmcticc  propottionales  totics  rcfirlutio  qua- 
dratica  locum  habet  ut  in  hoe  caemplo  exponen- 
tes funt  4. 1.  o.  ifti  etiam  6.  ).o.  Ut  fi  detur  hzc 
xquario  iqc-t  to  c ™ too.  fi  primus  numc- 
sus  pro  fimplici  quadraro  fumarur.ejus  radix  crit 
oibiiSj  ergo  hie  xquario  legitima  exit  1 q -+  1Q 
R. — 100.  fed  ex  radice  ulteriis  cruenda  crit  ra. 
dix  cubica  , hie  enim  radix  eft  cubus  radicis 
quzfirx. 


fifiSaa868ft8B9S8S£  SSSftfift  {31S£SS11S8S9898SSK> 
PROPOSITIO  XVII. 
Problema. 

Solatia  omnium  aliarum  aejuatiomm . 


easisBsaise-ffiasassiBS.EWsesMwissesifififfiK 
PROPOSITIO  XVI. 
Problema. 

Qqtum  afiejlum  adjuKtlionc  iu.Jiir.ri  reducuur  ad 
fjHMkrum  quadrati  .ffttli  fub  rudkt  & 

ctefficienie. 


. .Ofouaiui  zquauo  I qq  -»  10  q — 
hint:  zquationcm  eeduci  ad  hanc  iq  - 
— iu  “men  ut  numcrua  qui  mver 


Ex  fiipcrifi;  cxplicatis  methodum  eolligcre  pof- 
fumus  extrahendi  radices  ex  omnibus  porclUri- 
bus  quomodocumqiie  affiftis  , polfumus  enim 
itiultipbcarc  radicem  A -t-  B & hrbece  omnes 
quantitates  quibus  conftant  hujufmodi  poccfta- 
* & conlequcnter  excogitate  methodum  extra- 
bendi  radices  , quia  autem  poteftates  in  infinitum 
augen  portuntrdc  ufum  non  habent,  nlterios  non 
immorabor. 

J"yronc*  exerceant  przdpuc  in  fpeciofa 
nonmnla  exempla  cx  Viet*  Zcteticis  corum  cap- 
tut  accommodata  trado. 
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ALGEBRA 

LIBER  SEPTIMVS- 

Exempla  fecundum  methodum  fpeciofe 
Algebra. 


PROPOSITIO  L 
Problems. 

Data  dijjrrentid  & aggregate  laterum%\atera 
invenire. 

Sit  D too.  aggtegatum  laterum  , B 40.  corum 
dif&rentia » quxruntur  latera  feu  quod  idem 
ell  numcrum  100,  dividere  in  duos  numcros>qiio- 
ram  differentia  fit  40 , latus  minus  fit  A , latus 
raajus  erit  A-fr  B , & aggregatum  crit  xA  -+B 
quod  dicitur  effe  D , ergo  haberaus  xquationcm 
>A  -+  B zz:  D Sc  per  antithefin  iA  rzD  — B, 

Sc  dividendo  A ^r-f,  D J-.  B dimidium  D 

eft  jo.  dimidium  B eft  10.  fubtrahe  20.  ex  50.  re- 
ftat  A dfe  30.6c  confcqucntcr  majus  latus  eftc  70. 

PROPOSITIO  II. 
Problems. 

Data  differentia  Interim , & ratione  eorumdem, 
invenire  latera. 

Sit  data  differentia  B.  1 x.  ratio  laterum  ut  Rx 
ad  S 3.  invenienda  fint  latera  , feu  quod  idem  eft 
invenire  numeros  in  tationc  1 ad  3 , quorum  dif- 
ferentia fit  1 1. 

Ponatur  minor  efle  A , major  crit  A-f  B quart 
A ad  -+•  B fc  habebit  ut  R ad  S;  quare  rc&angu- 
lum  fob  mediis  xquabitur  re&angulo  fub  extre- 
mis. Erit  ergo  AS  zzz  AR  -+  BR;  Sc  per  antirhe- 
fin  ctic  zquatio  AS  — * AR  zz  BR.  omnibus 
divifis  per  S — R,  erit  xquatio  A zz  BR  quare 

S — R 

cum  BR  fit  14.  Sc  S R.  fit  1 . dividendo  14. 

per  1.  fit  14  ZS  A.  mhms  latus  , & cum  majus 
fit  A-+  B crit  3 6.  quare  11.  & 36.  fatisfaciunc 
qtiarftioni. 

Vcl  lams  majus  efto  E , latus  minus  erit  E — B 
eritque  E ad  E — B ut  S ad  R & paricer  eric 

squatio  ER  SE SB.  Sc  per  antithefin  SB 

Zz:  SE  — • ER.  divide  omnia  pet  S — R.  refta- 
bic  2lzzE.  SB  eft  36  S — Refit,  divide  36. 
s— R. 

pet  t.  reftat  36.  pro  majori  & pro  minori  E — B, 
fubtrahe  B tx.ex  3 6.  reftat  24. 


PROPOSITIO  III. 
Problema. 

Data  fit  mm  d laterum  , t*;  eorumdem  ratione 
latera  invenire. 

Sit  G fumma  laterum  fca  60  \ fitque  ratio  ut 
Rx  ad  S3,  invenienda  fint  latera 3 feu  quod  idem 
eft  numevus  60  , dividendus  fit  in  duos  numetos 
quorum  ratio  fit  ut  z ad  3. 

Latus  minns  fit  A , majus  erit  G — A , fed  di- 
cuntut  fe  habere  ut  R ad  S.  ergo  planum  fub  ex- 
tremis xquatur  piano  fub  medij , eric  ergo  AS 
zzGR  — AR.  Sc  per  antithefin  ASh-  ARzz 
GR.dividc  per  S-t-R.erit  xquatio  Azz  CR  GR» 
s-+r 

eft  no.  S“*-R  eft  j.  divide  1 xo.  per  j.  erit  A ini. 
nus  latus  X4  , majus  G — A 60 — -14  feu  3 6. 

PROPOSITIO  IV. 

Problema. 

DatU  duobus  lateribut  deficientibut  d ju/lo  unit 
cum  ratione  defettuum,ir:venire  latus  jufunr, feu 
datit  duobus  numerit , invenire  duos  alios  in  da- 
ta ratione,  qui  junlli prior  ibtu  eamdtmfummam 
fact  ant. 

Sint  data  duo  latera  deficientia  a jtifto  > hoc  eft 
ab  eodem , fintque  B 7 6.  Sc  D.  4.  fitque  ratio  de- 
fe&uura  ut  R , 1.  ad  S.  4.  hoc  eft  numeri  illis  ad- 
dend i fe  habeant  ut  1.  ad  4.  defc&us  primi  fit  A, 
hoc  eft  numerus  addendus  numero  B,  ut  fiat  fum- 
ma qu*fira,fir  A.critque  hzc  fumma  B -♦  A.  Eft 
a ntem  ut  R ad  S , ita  A ad  dcfe&ucn  fecundi  feu 
ad  numerum , qui  addendus  eft  fccundo  D»  ut  fiat 
cad  cm  fumma.  Fiat  ergo  ut  R ad  S , ita  A ad  5 A 

quare  D-+  >A  zzB-+  A multiplica  omnia  pet  R. 

K. 

fict  DR-f  SAzzBR  -+  RAj  transfer  DR  & 
RAcrit  SA  — RArzzBR — DR.  divide  ucrura- 
que  per  S — R , fict  A — • BK~* 0*.  divide  ergo 
$— * 

BR — DR.  feu  71  per  $ — R feu  3 habcbifque  24 
ZZA  6c  confcqucntcr  ZZ  96.6c  B~f  Azzioo. 
K 

ficut  H-  D ^ 100. 

R 

Vd  fit  fumma  quxfica  A erit  A — B dafe&ni 
primi  feu  numtrus  addendus  ad  B ut  fiat  A-  P»ri- 
Id  N n n iij 
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ter  A — D erit  defe&us  fccundi , eft  ergo  ut  R ad 
S,iw  A — Bad  A — D;ergofa&uro  fub  extremis, 
equator  fa&o  Tub  meJiis , quaiC  S A — SB  zzz 
AR — RD.  Transfer  at  ur  SB,  & AR  ,crit  SA — 
AR  ZZZ  SB  — RD.  S — R dividat  omnia  , erit 
zquatio  A ^ sl  ~~*D  eft  autexn  SB  304.  RD  4 

ergo  SB— RD  ;oo,SR — eft  ^.divide  300.  per  j. 
crir  A too. 

8563afl»eefi9Me9^0fiQSt»5ge9»e99SB9®®29eg 
PROPOSITIO  V. 
Problems. 

Datit  duobut  lateribus  exetdentibus  juftum  dr  ra - 
titne  exceffum , invenire  latus  juftum , Seu  e datit 
duo  bus  numerit  , duos  numeros  in  data  ration 
fe  habentes  fuber  there  , it  a ut  eadtm  fumm a 
T tvs  nnt  M. 

Sint  data  latcra  B Go.  Sc  D-  40.  Ratio  cxcc C- 
fuum  feu  numcrorum  fubtrahendorura  fit  ut 
R.  3.  S.  1.  fit  exceflus  primi  A.  ergo  B — A erit 
fumma  ilia  quz  fict  fubtra&o  illo  excelTu  , feu 
cric  latus  juftum,  cum  autem  ut  R ad  S ica  cx- 
cc (Tus  primi  A ad  exceffum  fccundi  , is  erit^ 

R. 

qui  fi  fubtrahatur  ex  fecundo  , fiatquc  D — ££, 

kabebitur  eadem  fumma  , habemus  ergo  xqua- 
tioncm  B — A , — 1 D — ^ ducantur  omnia  in 
k 

R.fiet  zquatio  RB  — AR.— DR — AS  & tranf- 
latis  per  antithefin  AR  Sc  DR-,  erit  RB  — DR 
HziAR  — AS  & dividendo  utrumquc  per  R— S 
etit  Az^  RB~°*.  divide  ergo  RB  — DR  feu  60 
r — s 

per  R — S feu  x.  Sc  habebis  A— 30.  Sc  zto . 

R 

ita  ut  B — ~ A facial  30 , ftcut  D — ^ facit  30 

K 

quod  petebatur. 

PROPOSITIO  VI 
Problems. 

Dai  it  duo  but  lateribus , uno  deficiente  a jufla,  altera 
juftum  excedente  , und  turn  ratione  defiflus  *d 
exceffum,  invert  ire  latus  juftum. 

Sint  data  duo  latera  B 60,  dcficiens  It  jufto.  Sc 
D 180.  cxcedcns  juftum  , ita  at  ratio  excefsus  ad 
defadhira  (it  ut  S.  5.  ad  R.  1.  quzruntur  ergo  duo 
numeri  in  tatione  3.  ad  1,  quorum  primus  fubtra- 
dus  i 180  , & fccundus  additus  ad  60 , candcm 
fummam  efficiant. 

Dcfc&us  ft f A ergo  B -t-  A erit  fumma  quz 
quzrirur , eft  autem  defeftus  ad  excelTum  ut  R 
ad  S.  fiat  ergo  ut  R ad  S.  ita  A ad  ^ quo  fublato 

SA  R 

cx  D,  fiet  D — r :^z  B -+  A , Sc  omnibus  du- 
Ais  in  R , fict  RD  — S Az=BR-f  R A Sc  tranf- 
iatis  per  antirhefin  SA&BR  , fict  zquatio  DR. 
* — BR^zSA-+RA.cumaurcm  duo  plana  D — B 
'aR&S-t-R  in  A zqualia  fint.dux  primz  quan- 
titates poterunt  fieri  roediz  , eritque  S -+  R ad  R 

ficutD — Bad  A.  eft  autem  S.  j.  & Ri  D B 

iso.  fiat  ergo  ut  6 ad  1.  ita  ixo  ad  A , eritque  A 
xo.  & excefftis  exit  100.  fi  ergo  fubtrahas  too  cx 
180.  reftabit  80.  fi  ad  60  addas  so.  fiet  80. 


nvmWSBBSm taW«e909fifi(»®08.Bfie56aia 
PROPOSITIO  VII. 
Problems, 

Das um  latus  ita  ftcare  , ut  prafiniu  stneia  unism 
ferments , addita  ad  prafinitat  w \as  alteriiss 
figment  i , gcjuent  fummam prsferiptum. 

Sit  datum  latus  B fen  60  ita  fecandum , ut  una 
tenia  pars  primi  fegmenti  addita  quintx  (ecojidi 
fegmenti  facial  fummam  14.  feu  H. 

Sit  tertia  pars  primi  fegmenti  A.  eritque  quin- 
ta fccundi  H — A eritque  primura  fegroentom 
5 A , & fecund&m  jH — 3 A,addanrur  bzc  fimui 
fict  totum  B 3H  — 1A  Sc  per  antithefin  xA, 
-*•  B — jH:&  x A=jH — B, eft  autem  H 14. 
Sc  jH  eft  70,  B eft  60.  erit  xA^zio.  feu  AziZt* 
minus  ergo  fegmentum  etit  13.  atjus  tertia  y • 
una  cum  quinta  majoris  fegmenti  43.  quz  «ft  9. 
(fficiunt  14. 

PROPOSITIO  VIII. 
Problems. 

Datum  latus  ita  fecare  , ut  prafiniu  unci  A primi 
fegmenti  , muhats  prafinku  unciis 
fccundi  efficiant  fummam  das  am. 

Sit  latus  B 84  , ita  fecandum  in  duo  fegmenta, 
ut  fi  tertiam  partem  primi  fubtrahas  cx  quarts 
fecundi  fiat  H.  fit  tertia  pars  pr/mf  fegmenti  A* 
& ipfum  primum  fegmentum  etit  j A.  quarts  fe. 
cundi  erit  H -§■  A , Sc  ipfum  fecundum  fegmen- 
tum 4 A -+  4H  addantut  fimul , fient  7 A -+  4 H 
zqualc  B Sc  7 A zzz  B — 4H  divide  per  7.  eric 
zquatio  A — 8 B autem  eft  84  , minus 

4H  feu  x8.  fit  3 1 divide  per  7.  fict  A zzz  8.  ncm- 
pe  tertia  pars  primi,  Sc  primum  14.  fecundum  60. 
c cojus  quarta  parte  ij.fi  auferas  8.  tertiam  pat- 
tern primi  reftabunt  7. 

£2}l2 

PROPOSITIO  IX. 

. Problems. 

In  venire  d a latera  , onerum  differentia  fit  ea  qua 
prafcribitttr , f*r  prafmitA  unci  a Urdus  , adjcftA 
prtfinitis  unciit  alterius  acjuent  fummam  pra- 
feriptam. 

Sit  differentia  larcrum  feu  numerorum  invc- 
niendontm  B S4.  Sc  tertia  unius  cum  quadrante 
alterius  efficiant  H 98. 

Sit  tertia  pars  minoiis  numeri  A , & ipfum  3 A. 
eritque  major  3 A -+  B.  Erit  tettia  pars  minoris 
A,  Sc  quarta  majoris  H — A,&  major  4II—4A, 
fed  idem  major  crat  3 A-+B  ergo  etit  zquatio  3 A 
-+B-ZT4H  — 4A.fubtrahc  3 A erit  zquatio  B— 
4H  — 7 A & 7 A ZZZ  4H  — B.  divide  per  7 erit 
A zz:  4H  B;multiplica  98.  per  4.  fient  jpx.fub- 

trahe  B fen  84.  reftabit  308, feu  4H  — B •,  divide 
per  7.  fict  A:zz^4.  fietquc  minor  132.  cui  fi  addas 
B 84.  erit  xi6.  major : minoris  rertia  eft  44.  ma- 
joris quadrans  34.  fumma  erit  98. 

PROPO 
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PROPOSITIO  X. 


Problema. 

Invenire  duo  Ultra  , feu  duos  numrros  quorum 
differentia  fit  data  , dr  prafinita  uncit  unit** 
mulRata  prtfinitii  unfits  edtitim,  deierminatam 
fummam  effciant. 

Sir  B » 11.  differentia  duoram  numerorura : ita 
tit  tenia  pars  primi  numeri  mul&ata  quarta  pane 
fccundi  tclinquat  H<j. 

Sit  terria  pars  primi  numeri  A.  eritque  primus 
uumcrus  j A fecundus  numerus  erit  3 A — B fi 
primus  fupponauir  major  numerus  eritque  qua- 
drans  ejus  — 3 mul&etur  tertia  pars  primi , 

quarta  parte  fccundi  fiet  A — iA — b— h mul- 

4 

tiplica  omnia  per  4.  fier  equatio  4 A — j A -+  B 
= 4 H.  feu  A -+  B — 4H  & A 4H  — B, 
fed  4H  eft  3 6.  aufer  B 1 a.  reftat  A — 14 : ergo 
erit  primus  numerus  71.  fecundus  3 A — B eric 
<0. cuius  quadrans  1 j.  fi  ergo  ex  14.  triente  pri- 
mi  , lubtraxctis  1 r.  quadrantem  fccundi  reftabit 
H feu  9. 

Cfl^SgfiSgW0C9B96Wg>9B68flB.BfiB9flB^ftfl8flSBB 
PROPOSITIO  XL 
Pioblema. 

Dato  reEtangulo  fub  tateribut , dr  ratione  laterum 
invenire  later  a , feu»invenire  dues  numeral  in 
data  ratione  qui  in  fi  dutli  rjficiant  nutter  urn 
propefitum. 

Sit  B planum  xo.  cujus  latera  quarruntur , in 
ratione  R 1.  ad  S.  j.  fit  majus  latus  A , quia  late- 
ra fe  habenc  ut  R ad  S.  aut  fi  majus  ponatur  pri- 
tnum  ut  S ad  R , fiat  ut  S ad  R.  ita  A.  ad  erit 

s 

fcaindum  latus  ^ multiplicetur  per  A , fiet 
s 

AtR  planum  zquale  B eft  ergo  sequatio  ^ 
s ✓ s 

ZT  B multiplicentur  per  S.  fiet  Aa.  RzziBS  ( & 
per  16.  6.)  potent  R cfTc  prima  » & Aa  ultima 
eft  ergo  ut  R ad  S , ita  B ad  Ax  & quia  R eft  1. 
multiplies  B ao  pet  S.feu  j.  habebis  Aa  cfTc  100. 
cujus  Radix  quadrata  10.  eft  A erit  ergo  aliud 
latus  1. 

B598£0g929S5535SS&59S55?HSS0  S3S0B3-G3'S50589 
PROPOSITIO  XII. 
Problems. 

Dato  rtUangtdo fub  tateribut  , dr  Aggregate  qua- 
drat or  um  laterum  invert  ire  latera  , feu  invtnirt 
duos  numeral  qui  multiplicali  datum  efficiant 
rumerum  , dr  quorum  quadrata  efficiant  alium 
datum  numerum. 

Sit  B ao.  re&angulum  fub  lateribus , 104.  ag- 
greguum  quadratorum  duplica  ao.  fit  40.  hunc 
numcrum  adde  numero  104.  habebis  144  quadra- 
turn  ftmunjc  laterum  , qux  confequenter  erit  1 x. 
Subtcahc  eumdem  numcrum  40  , ex  fumma  qua- 
dratorum.reftabit  64,  quadratum  differenti*  qu* 
exit  8.  fcmidiffcrcmia  4.  qua:  addita  ad  6 femi- 


6SS 

fummam  exhibet  majus  latui  10*  & fubtrafta  dat 
a.  minus  latus. 

Dcmonftratio  pendet  ex  Genefi  quadrati  * 
oftendimus  cnim  in  binomia  radice  duplum  pla- 
num fub  lacetibus  » additum  fummz  quadrato- 
rum efficere  quadratum  aggregati  laterum  B 9C 
fubtca&um  rclinquerc  quadratum  differ  emir  la- 
return. 

»5S»!ae9M^6663®‘.  SBSaSSSBSaSSBeeSfieSI 
PROPOSITIO  XIII. 

Problema. 

Dato  rettangulo  fub  lateribm  » <$•  difftremid 
laterum  invenire  latera . 

Sit  datum  re&angulum  fub  lateribus  B ao. 
fitquc  differentia  laterum  D8.  multiplica  B ao. 
per  4.  fient  80.  addc  64.  quadratum  differentiae 
fiet  1 44.  quadratum  aggregati  laterum  cujus 
q eft  1 a.  fumma  laterum  » oftendimus  enitn  fu- 
pra  q aggregati  — quadrato  differentiae*  acqua- 
ri  quadruplo  piano  fub  lateribus  » atque  adeo  q 
aggregati  cfTc  sequale , quadruplo  piano  fub  late- 
ribus -4-  quadrato  d>ftcrentix. 

CB6a68.68flBMBB6SBBflS.6888BflgBBB68SSB88BBB:BB 
PROPOSITIO  XIV. 

Problems. 

Dato  rettangulo  fub  later ibui  , dr  nggrtgatt 
laterum  invenire  latera. 

Sit  datum  re&angulum  fub  lateribus  B xo  fit- 
que  datura  aggregatum  laterum  D>  n.&inve- 
nienda  lint  latera,  fiat  quadratum  aggregati  nem- 
pe  144.  ex  quo  fubtrahe  80  quadruplum  planum 
lub  lateribus  * reftabit  64.  quadratum  diffciemixt 
ergo  dabitur  differentia. 

PROPOSITIO  XV. 

Problems. 

Data  differentia  laterum  , & nggregato  quadrato- 
rum,invert  ire  latera.  Sen  invenire  duos  numrros 
quorum  differentia  fit  data,  dr  quorum  quadrats 
datam  fummam  efficiant. 

Proponatur  duo  numeri  inveniendi , quorum 
differentia  fit  8 , & aggregatum  quadratorum  fit 
104.  aggregatum  quadratorum  duplicctur,ciitqne 
108 , a quo  fubtrahatur  quadratum  differentia  8, 
feu  64.  reftabit  144.  quadratum  aggregati  late- 
rum feu  ix.  Nam  oftendimus  duplum  aggrega- 
tum quadratorum  > xquari  quadrato  differentiae* 
& quadrato  aggtegati , nam  duplum  aggregatum 
quadratorum  eft  xAi  -+  1E1  , quadratum  ag- 
gregati eft  Ax  -0  xAE  , -+  Ex  quadratum  diffe- 
rentiae Ax  — xAE  h-  Ex.  adde  hxc  ultima  fiet 
xAi  xEx. 
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PROPOSITIO  XVI. 
Problem. 

D/tto  aggregdte  laterum#  a?grfgat0  quadratorum 
invenite  Intern. 

Occur  aggregatum  laterum  it.  aggregatum 
quadratorum  104  » duplica  aggregatum  quadra- 
torum  , habebis  to8  » fubtrahe  144.  quadrat um 
aggregati  laterum,  reftabit  quadrature  different  iar 
feu  64.  8c  differentia  ctit  8. 

B^,®W®5SW5?^i5^5^:59®&’f53S989036S 
iROPOSITIO  XVII. 
Probiema. 

Data  differentia  laterum , dr  differentia  qua  dr  a- 
tormm  invenirt  Utera. 

Sit  differentia  laterum  8.  quadratorum  96.  di- 
vide 9 6.  per  8.  habebitur  1 1.  fumma  laterum.  Sic 
enim  differentia  laterum  A — E .differentia  quadra- 
torum Ai  — Ea.  hie  ultimus  dividatur  per  pri- 
mum,  erit  quotiens  A -+  E aggregatum  laterum. 

jmm  riTn  riTfi  r Tn  rn  m r i t ■ /JM  fjrt  fji 

PROPOSITIO  XVIII. 
Problem  a. 

Data  fumma  Uterum , dr  differentia  quadratorum 
invenire  latent. 

Snt  invenire  duet  tutmeres  quorum  fumma  data  fit 
dr  quadratorum  differentia. 

Sint  inveniendi  numeri  quorum  fumma  1 t.dif- 
ferentia  quadratorum  96  divide  96  per  1 1.  & ha- 
bebis 8.  differentia  numcroruin  , atm  qua  , 6c 
fummi  invenies  numcros  to.  & 1. 

PROPOSITIO  XIX. 
Probiema. 

Date  reftangulo  fub  lateribut  , dr  differentia  qua- 
draterum, invenire  latera.Seu  invenire  numeret, 
qui  multiplied:!  effuiam  datum  numerum , ita  ut 
differentia  quadratorum  fit  data. 

Sit  datum  B 10  planum,  fub  latcribus, feu  pro* 
du&utn  ex  multiplicatione  numerorum  quxfito- 
rum,  fit  etiam  data  differentia  quadratorum  D.  9 6. 

3uzratur  primo  aggregatum  quadratorum,  f tque 
lud  A planum,  eri tque  q tadratum  furatnx  late- 
rum A pi.  -*•  1 B.  6c  quadrature  different!*  A 
pi, — iB. 

Vidimus  fupra  quadrature  differentiae  quadra- 
torum , adjun&um  quadrato  dupli  rc&anguli  fub 
latcribus  zquale  effe  quadrato  aggregati  quadra- 
torum ; (ea  differentia  quadratorum  eff  D.Ergo 

2uadratum  Di.addituro  quadrato  dupli  re&anguli 
114B1,  zquale  crit  quadrato  aggregati  quadra- 
torum. Ed  igitur  iB  40.cujus  quadra  turn  i6oo.cft 
D 9 6.  cujus  quadratum  9116.  adjundfum  numao 
ifiooefiicic  10816.  & cxtra&i.  radice  quadrat! 
104.  habebitur  fumma  quadratorum.  Poftea  cum 
habeas  fummam  quadratorum  104.  6c  dilferen- 
riam  96,  habebis  fingula  quadrata  : nempe  fi 
femifuiv.irz  51.  addas  48  femidifferentiam  , get 
uujus  quadrature  j oc.Cc  relinquetur  minus  feu  4. 


PROPOSITIO  XX. 

Probiema. 

Date  aggregate  ex  quadratu  laterum,#  rettangul* 
fub  lateribut,  datoqne  une  latere , invenire  reli- 
quum.  Seu  date  quecumque  numero,  aggregate 
q iadrati  illius , & quadrati  altrriui  numeri  & 
r t Hangul i fub  utroque  nutate e , *lium  numerum 
tnvenirt. 

Sit  datu>  nuroerus  Bi.  8c  •8Ff8*0,B1  c* 
drato  numeri  B , & quadrato  ahcrius  numcn  ,6c 

refUngulicomprchcnfi.fubutroquc  quod  aggre- 
gating fit  1 14.  innvenite  alium  numerum. 

Sit  ille  numeros  A , eritque  Bi-+ AB , -+  Au 
ZH  D 6c  per  antithefin  D — Bi  zn  AB  -+  At. 
habemus  ergo  zquationcm  communem  Aa-+  AB 
- — D — Bi.  nam  habetur  fadli  (implex  com- 
paracionis  homogencum. 

Potent  alia  via  iniri , lateri  quid  quxritur  ad- 
fungjrur  ■—  B 8c  fic  audhmi  fit  A , erirque  latns 
feu  numerus  qui  quzritur  A — — ® ^at  ej°* 
quadrauun  illud  erit  Ai  — AB  -+■-  Bi ; qua- 
dratum  vero  Uteris  B eft  Bi:  fiat  item  ic&angu- 
lum  fub  B 6c  A — d-  B, illud  crit  BA  — -7  B ad- 
dantur  fimul  fienc  At  -+  7 Bi  — D 6c  pet  anti- 
thefin Ai  nz  D—  Bi.  Sed  D eft  1 14,  & ~ 
Bi,  eft  5.  quarc  111  eft  At.  eritque  radix  11. ex 
qua  fubtraiirre  debes  — B ut  habeas  numerum 
quzfiium,  qui  erit  10. 


PROPOSITIO  XXL 


Probiema. 

Date  aggregate  ex  fumma  quadraterum>&  redan- 
gulo  fub  lateribut , data  item  fumma  laterum 
invenire  Intern. 

Seu  data  fumma  numerorum  , & uggregato  ex 
quadrat  it  eerum  dr  re  Han  gulo  fub  ip  fit  comprt - 
htnfo  in  venire  numero t. 

Sit  B 11  fumma  laterum  feu  numerorum  , fit 
G 1 14  fumma  conftans  quadratis  numerorum , 6c 
re&augulo  fub  ipfis  comprehenfo,  quzrontot 
numeri.  Supponatur  reftangolum  fub  numeris  ef- 
fc  A, illud  adjun&um  aggregato  ex  quadratis  mi- 
mcrorum  , & re&angulo  fub  numeris  nempe  G* 
efticiet  quadratum  fumm*  numerorum  , quare  A 
pl.~f  G zquatut  Bt  6c  Ba — GznA  pl.fedBi  eft 
1 44.  fubtrahe  G 1 14.  reftat  10  pro  A piano.  Ha- 
betur  ergo  re&aogulum  fub  numeris  nempe  to. 
& fumma  laterum  1 1.  quare  ( per  4.  hu\w)  dabun- 
tur  numeri  1 8c  10. 

e^ffiB50*®6S53®WS3S?^55'KB5’G3S5S85?5Ca-S3 
PROPOSITIO  XXIL 
Probiema. 

Data  fumma  ex  quadratu  laterum  , & reEtanguU 
fub  lateribut , date  item  ee  reftangulo 
invenirt  Utera. 

Sit  data  fumma  tx  quadratis  numerorum  que 
fit  B 1 04.  deuir  item  re&angulum  fub  latcribus. 
nempe  D 10.  Adde  iP  ipfi  B Set  quadratum  ag- 
gregwJ 
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gregtti  laterum  6u  *44-  & dA*«*  fumma  late- 
rum  ii.  & ( per  4- ) l*"*  »P<*  *•  & *°- 

^ROPOSITIO  XXIII. 
Problem*. 

If  a to  teggregato  qmdratorum  , & eorumdem 
different a inventre  latera. 

Sk  aggregatum  quadratorum  B pi.  104.  & eo- 
nimdem  differentia  9 6 . facile  dabuntur  quadrats, 
fifemifummx  5 a.  addas  femidifferentiam  48  fiet 
majus  quadratum  100  fieamd cm  femidifferentiam 
fubtrahas  ex  femifumma  ft.  reftat  4 quadratum 
minoris  latcris. 

fi^^G^5S^5365B8'5383  Q689BS9GH9BH8 
PROPOSITIO  XXIV. 

Problem*. 

Data  fumma  cuborum  , & torumdem  differentia 
ittvtnire  later a. 

Sit  data  fumma  cuborum  B , folidum  $70.  6c 
differentia  eorumdem  D fol.  316.  ex  femifumma 
i8f.  fubtrahe  femidifferentiam  158.  reftabit  17. 
pm  minori  trubo  ; adde  eamdem  fiet  343.  pro 
minori  ; radices  3 Sc  7. 

Q^B^ra«raS8W5a59‘88035»"6?l-e95?)B9K'6S®  * 
PROPOSITIO  XXV. 

Problem*. 

Data  differentia  cuborum  , & reSanguU  fub 

• ft.  lateribus  invenire  Utera. 

* 

Sit  differentia  cuborum  B j 16.  & reftangulum 
fub  lateribus  Dai.  quseruntur  latera.  Quadra- 
rum  differentiae  cuborum  , feu  Ba  adde  ad  qua- 
druplum  cubum  re&anguli  fub  lateribus  , ita  ur 
fiat  fumma  Ba  -f  4Dj.  habebitur  quadratum  ag- 
gregati  cuborum,  cujus  radix  dabit  aggregatum 
cuborum , Sc  cum  babeatur  differentia,  ( per  pro. 
cedentem ) habebuntur  cubi  » & confequcnter 
latera. 

Bseeeag^fflKfflGQ  ?3^M0g®5359£^03*a9fi9a0 
PROPOSITIO  XXVI. 
Problem*. 

Data  Aggregate  cuborum , & reQangnlo  fub 
lateribm  invenire  latera. 

Sit  aggreg*tum  cuborum  B 37a  Sc  redhnga- 
lum  fub  lateribus  D at.  fubtrahe  quadruplum 
cubum  re&anguli  feu  4D3.  ex  Ba  reftabit  qua- 
dratum diffexentix  cuborum  , 6c  confequcnter 
cubi. 


i?».  /. 
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PROPOSITIO  XXVII. 

Problem*. 

Data  differentia  later um  , differentia  cuborum 

invenire  latera . Sett  invenire  numerot  quo* 
rum  differentia  Jit  data  cum  differentia  cu- 
borum. 

Sit  data  differentia  numerorum  & diffe- 
rentia cuborum  fit  etiam  data.ncmpc  D folidum 
J04.  Quxratuc  pritnb  aggregatum  lacerum  , feu 
fumma  numerorum ; fumma laterum  fit  £ , ergo 
E -h*  B erit  duplum  majoris  lateris , 6c  E — B 
duplum  minoris  : fiat  utriufquc  culms  hoc  eft 
multiplica  E -+  B per  feipfum  fict  Ea  -+  *EB-+ 
Ba.  & iterum  multi plicando  fiet  E3  -+  tEa  B-t- 

3EBx  -+  B3.  & cubus  lateris  E B eft  Ej— 

3 Ei  B -+  )EB*  — Bj.  fubtrahe  unum  ab  alio 
ut  habeas  cuborum  differentiam  qua:  erit  6E1 B 
-r  iBj.  &:  erit  odupla  D folidi , quia  cubi  erunc 
odupli  eorum  quorum  D.  eft  differentia  , & di- 
midiaejuserit  3Ei  Bh-Bj  fi  autem  dividas  3E1B 
per  B oritur  3E1.  fed  jE  eft  idem  quod  4 D fo-; 
lidum  - — B3.  quare  foi-‘~B<. dabit  Ea.  Quare 

ut  ad  praxin  redeamus  4 D fol  eft  aoi  6.  & 3 B eft 
18.  B cubus  eft  116.  quern  f.btrahes  ex  aoi  6. 
& 3 B eft  1 8.  B cubus  eft  a 1 6.  quern  fobtrahes  cx 
aoi6.  reftat  1 800.  divide  per  j B feu  18.  reftat 
100  pro  Ea.  6c  E 10.  E -+  B erit  1 6 duplum  ma- 
joris •,  eft  ergo  majus  latus  8.  Sc  E — B eft  4.  du- 
plum minoris  j eft  ergo  minus  latus  a.  differentia 
laterum  6.  Sc  cuborum  704. 


PROPOSITIO  XXVIII. 

Problema. 

Datd  fumma  laterum  , & fumma  cuborum 
dijlinguere  latera. 

. . r 

Sit  fumma  laterum  , feu  numdroruni  qui  in- 
quiruntur  B to.  fumma  cuborum  fit  D.  370.  fn 
laterum  differentia  E , ergo  B -+  E eft  duplum 
majoris , Sc  B- — E duplum  minoris.  Fiat  utriuf- 
quc cubus  , eritque eorum  fimuna  183  -*-<5BEidC 
hare  fumma  arqualis  8 D : funt  cnim  cubi  in  tripli- 
cara  ratione  laterum  & 4D=  3BEa-+B3.&  pet 
antithefin  4D  — BjzzzjBEa.  6c  dividendo  om- 
nia per  3 B exit  B»  = Ea.  Quare  ut  ad  pra- 

I B 

xfn  redeamus  cum  4D  fint  1480.  & B3  fit  1000. 
fubtra&ione  fa&4  reftat  480.  divide  per  3B  fett 
30  reftat  16.ZH  Ei,&  E erit  4 erit  B-t-E,  14  da- 
plum  latus  majus  arque  adeo  unus  nuraerus  7. 
& B — E erit  6 duplum  minoris  , eritque  mi- 
nus 3. 


PROPOSITIO  XXIX, 


Problem*.  f 

Data  differentia  laterum  , & differentia  Cuban *0 
invenire  latera. 

Sit  B 4 differentia  laterum , Be  differentia-  ctr- 
OO00  boctm 
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borutn  fit  D 3 16.  fupponatur  rc&angnlura  fab  U* 
teribas  efle  A.  CUrum  eft  auceui  pofiris  lateribus 
E,&  O fiab  Ej— Of.  qu*  eft  differentia  cubo- 
iumauferxtur  E3  — - jExO-r  jEOx — Oj.cu- 
bus  differentiae  laterum  relinquitur  ^EiO  — - 
3EO1.  nempe  triplum  folidum  quod  fit  cx  EO, 
redangulo  fub  latcribus  in  E—O  diffetentiam 
laterum  Aufer  ergo  cx  differentia  cuborum  D, 
cubnm  differentia: larerum  Bj.  fiei  D — B$  tri- 
plum folidum  quod  fit  ex  redangulo  fub  latcri- 
bus in  differ  enti  am  larerum,  feu  cum  A pooaiur 
redangulum  fub  lateribu$,&B  differentia  latetum 
3 BA.  eft  ergo  *quatio  D — B$zz:}BA.fcd  fidi- 
vidas  J**  quotiens  erit  A » ergo  fi  dividaa  D — g< 

Bi 

relinquetur  A redangulum  fub  latcribus , nempe 
*i«  & (pet  1 )• ) latcra  7 & $, 

sssQaswaBsaessssawBSisass'figgg'WSssagssa-sa 

PROPOSITIO  XXX. 

Problema. 

Aliter.  Dato  a ggregato  laterum  % fir  aggregato 
cuborum  iftvtnire  Utera. 

Sit  G 10  aggregatum  lateruro,&  D 370  aggre- 
tura  cuborum  i oportet  diftinguere  latcra.  Ccr- 
tum  eft  quod  fi  i cubo  aggregati  laterum,  auferas 
duos  cubos , feu  aggregatum  cuborum,  relinqui- 
tur  triplum  folidum  , quod  fit  ab  aggregato  late- 
nim,  in  redangulum  fub  lateribus.  Ut  fi  detur 
cubui  aggrcgati  laterum  3A1E  -f  jAEx-+ 
Ej.  fubdudo  aggregato  cuborum  A j.&  Ej  reftat 
} Ax  E -+  3 AEi. nempe  triplura  folidum  quod  fit 
ex  AE  redangulo  fub  lateribus  in  aggregatum 
laterum  A -+  E.  Si  ergo  A ponacur  redangulum 
fub  latcribus  fubtrahe  cx  Gj.D,  fict  G j — D 
illudquc  ctit  iriplum  folidum  quod  fit  ex  G ag- 
gregato laterum , in  A redangulum  fub  lateri- 
bus. Quare  divide  G 3 — per  }G  reftabit  A : eft 
ergo  xqaatio  gr~f  — A.  G3  eft  »ooq.  fub- 
trahe D 370.  reftat  630.  divide  per  3G  , feu  30. 
fit  II.  redangulum  fub  latcribus  , & {per  14.) 
dantur  latcra  7 & 3. 

assMHseefiffleg^QfiQ^/sigQjs =figfse9e6fiefl9  ® 

PROPOSITIO  xxxr. 

Problems. 

Vat ts  duobus  folidii , uno  ex  differentia  laterum  in 
differentiam  quadratorum  , alter  9 quod  fit  ex 
*ggre£*t*  laterum  , in  aggregatum  quadrate- 
rum  inventre  lattera.  $eu  invenire  duet  nume- 
ret,  qui  ita  ft  babe  ant,  ut  multiplicands  torum 
differentiam  per  differentiam  quadraterum  , 
fiat  de terminal m numerttt , # ducendcfunrnam 
numerorum  in  fummam  quadraterum  fat  ahm 
numerus. 

Sic  prior  numems  B3Z.  & fcctmdus  D 171. 
fupporuntur  lawra  E & O.  erit  differentia  late- 
rum E— — O , differentia  quadraterum  Ex Oa. 

multiplica  unum  per  aliud  fict  E3  ■ — EQx - 

E*  o rrt-  O3.  qui  ntjmerus  eft  *quafis  fi.,  divide 
hunenumerum  per  E-*0.reftabic  E* — 1£0  -+ 
Oifeu  quadrarum  differenrise  laterum.Fiar  A ag- 
gregatum  laterum,  eric  £ quadratum  differentiae 


laterum,  & dividendo  nnmerum  D produdum  ex 
aggregato  laterum , in  fanrnum  quadratorum, pec 
A aggregatum  latcrttm,ptoduatur  £ aggregatum, 

quadratorum : fed  duplum  aggregatum  qaadrato- 
rum  minus  quadrat o differentiae  laterum  efficit 
quadratura  aggtegati  laterum  j quare tD — B ; — - 

Ax.  omnia  rnultiplicentur  per  A.  fict  at)  — A — 
A3  fed  xD  eft  j44.  aufer  B feu  3 t.reftant  5 , t Cu- 
jus  radix  cubica  8.  erit  fumma  laterum,  ex  quibos 
( pff/uperierei ) habebis  later*. 

©5a®Bseef»g9seg55S*.og38C9SB63S3Bee2es5gm 

PROPOSITIO  XXXII. 

Date  aggregato  quadraterum,#  ratiene  reElanguli 
fub  lateribus  ad  quadratum  differentia  laterum , 
invenire  Utera. 

Sit  B xo  aggregatum  quadratorum , ratio  au- 
tem  redanguli  Tub  lateribus,  ad  quadrarum  diffe- 
renti*  fit  ut  Rx  ad  S.  1.  querunruc  lateta.  Sit  re- 
dangulum fub  lateribus  A , fle  qui*  eft  ut  k ad  £ 
ita  redangulum  fub  lateribus  feu  A ad  quadrarum 
differenrix  , erit  quadratum  differ entiz  ^ cut 

R 

adjungatnr  duplex  planum  fub  lateribus  , fict 
fierque  aggregatum  quadratorum  B ; ficc- 

que  analogifmus  S -+  xR  ad  R , ita  B ad  A.  Sic 
habebitur  redangulum  fub  later ibo*,cx  quo  8c  alii* 
habebuntur  latcra. 

PROPOSITIO  XXXIII. 
Problem*. 

Data  media  trium  prepertienalittm , # differentia 
extremarum , invenire  extremes . 

Sit  media  1 x.  & differentia  extremarum  fit  10. 
dati  roedii  ix.  datur  ejus  quadratum  i44.  quod 
aequale  eft  redangulo  fub  extremis  , fed  dato  re- 
dangulo fub  extremis  feu  latcribus,  & differentia 
laterum  , (per  13.  hujm  ) dantur  iareta feu  extre- 
ma: , ergo  dabumur  cxireror. 

PROPOSITIO  XXXIV. 
Problema. 

Data  media  trium  propertienalium  # aggregate 
extremarum , ill  as  diftinguere, 

Dati  media  datur  ejus  quadratum  , & confe- 
qoenrer  redangulum  fub  extremis  , fed  fuperiAs 
vidimus  daio  aggregato , Oc  redangulo  fub  i*e- 
ribus  inveuir i Utera. 

PROPOSITIO  XXXV. 
Problema. 

Dato  perpendiculo  trianguli  redanguli , & diffe- 
rentia bafts  , # by  pot  kett" f*  » invenire 
bafm  # bypotbenufam . 

Hoc  problema  jam  folutura  eft  virtualiterjium 
dati 
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dati  differentia  Urerum,  Sc  differentia  quadrato- 
rum,  cognofcuniur  latera  (per  17.  bu  jm  ) fed  qua- 
dratum  pcrpcndiculi  eft  d.fferentia  quadratorum 
bafis  , & hypothcnulx,&  aliunde  fapponitor  data 
differentia  cjufdem  balls  Sc  hypothenufa* : unde  ft 
jperpendiculum  fie  D , differentia  bafis,  & hypo- 
chenufx  fit  B.  & A fit  fumma  baft*  & hypothe- 
muCx  ^ = A hoc  eft  perpendiculum  crianguli 

T 

vc&anguli , medium  proportionate  eft  inter  difFc- 
xentiam  bafis  , & hypothenufie , & aggregatum 
bafis  Sc  hypothenufie. 

wwwMmiHii nmmuMW 

PROPOSITIO  XXXVI. 
Problems. 

Dato  perpendiculo  , fjr  aggregato  bafis , & bypothe - 
unfit  difiinguere  bafin , dr  bypothenufiam. 

Hoc  problema  non  aliter  folvitur  ac  fuperius, 
& in  eadem  propofitfone  fundatur. 

PROPOSITIO  XXXVII. 
Problema. 

Data  hypothenusd  trianguli  rettanguli  , & 
differentia  laterum  circa  rellum,invenire 
latera  circa  reilum. 

Hxc  propofitio  coincidic  cum  ifta , datl  diffe- 
rentti  laterum,  & aggregato  quadratomm  inveni- 
re latera.  Namdxtl  hypothentisi.cognofcitur  C|u* 
quadratum,  quod  xqualc  eft  aggregato  quadrato- 
rttin  ; ut  fi  hypoihenufa  fit  D,  Sc  B d fferentia  la- 
terum , fitque  fumma  laterum  circa  re&um  A. 
quare  ut  vidimus  iDi — Bx— Ax.  Hoc  eft  du- 
plum  quadratum  hypothenufie — quadrato  diffe- 
rentiae laterum  circa  re&um  aujuacur  quadrato 
fummx  conun  dem. 

®^W(»®SG35a55Sa.55SS99fifie99e53KIB96g.-C9 
PROPOSITIO  XXXVIII. 
Problema. 

Data  hypothermia  trianguli  re&anguli  , & fiummd 
laterum  circa  reSum , invenire  latera. 

Hare  propofitio  eadem  eft  ac  dato  aggregato 
quadtatotum , Sc  fumma  laterum  invenire  latera. 
Et  vidimus  duplum  quadratum  hypothenufx  mi- 
nus quadrato  aggregati  laterum  circa  rcAum, 
arquati  quadrato  diffcrentix. 

69ffl8aw63M.338353538a'6353  essasssssBesesea 

PROPOSITIO  XXXIX. 

1 Problem!. 

Imenire  in  numeris  tret  proportionales. 

Sint  duo  quafi  latera  B Sc  D.  fe  habentia  ut 
numetus  ad  numcrum. 

Ponatur  ergo  prima  B > fccunda  D > tertia 

multiplica  omnia  per  B fient  adhuc  ires  propor- 
tionates B*,BD,&  D i. quod  probavimus  jam  fx- 
pcrncrope  re&anmiium  fub  latciibus  effe  medium 
Jem.  /. 


proportionate  inter  quadrara  laterum  ; fit  igitur 
B.  x.D.  3.  tertia  e(Tct  -f.  multiplica  omnia  per  1 
fient  4.  6. 9. 

6992529692996.692953 
PROPOSITIO  XL. 

Problema. 

Triangulum  reUangulum  in  numeris  invenire. 

Inventis  tribus  continue  proportkmalibus  in 
numeris  , hypothenufa  fiat  aggregatum  extrema- 
rum , bafis  diftcienti# inter  extremas , & perpen- 
diculum  media  dupla.  Ut  fi  fint  tres  propoitiona- 
les  4.  6.  9.  fit  hypotenufa  aggregatum  cx  prima, 
& ultima , nempc  ,13,  bafis  differentia  inter  4 Sc 
9-ncmpe  y.  & perpendiculum  media  dupla  ix. 
hoc  totum  demonftratum  eft  fupra. 

esssGSfissssacsoBSBssag’QPsavBaKsafig  csgssq 
PROPOSITIO  X LI. 
Problema. 

ail  iter  triangulum  reElangutHm  in  numeris 
confiituere. 

Idem  prxftabis  fi  datis  duobus  lateribus  ratio- 
nalibus  B & D.  facias  nia  proportionalia  Bx,  BD 
& Dx.  crirque  hypothenufa  Bx  -fr  Dx.  bafis  Bx 
— Dx.  perpendiculum  xBD. 

PROPOSITIO  XLII. 
Problema. 

Dato  aggregato  quadratorum  , trium  continue 
propertionalium,  dr  utta  extrema,  invenire 
alt  am  txtrernam. 

Jam  oftendimus  aggregatum  trium  quadra- 
tortim,  muldatum  ~ quxdrari  unius  extremx.re- 
linquere  quadratum  compofitx  cx  femifle  illius 
extremx,  & alia  extrema.  Ut  fi  fint  tres  propor- 
tionates 4.  6.  9.  ex  aggregato  trium  quadratorum 
feu  133.  auferas  1 x.  feu  quadrati  1 6 primx  4 : 
relinquitur  ut.  quadratum  radicis  1 1.  compofi- 
tx cx  9.  feu  alii  extrema  > Sc  a femillc  primx. 

PROPOSITIO  XLIIL 

Problems. 

Dato  Aggregate  quadratorum  trium  proportion*- 
Hum  dr  fiummd  extremarum  , extremas 
difiinguere. 

Oftendimus  quadratum  aggregati  extremarum, 
multatum  aggregato  quadratorum  trium  propor- 
tionalium,  xquale  cftc  quadrato  medix.  Ut  fi  po- 
fitis  iribus  proportional ibas  1.  a.  4.  detur  aggre- 
gatum quadratorum  nempc  a 1.  detur  item  aggre- 
gatum extremarum  1 & 4 leu  y.  fi  cx  quadrato 
ejus  ay.  fubtrahacur  xt.  fumma  trium  quadrato- 
rum , reftabit  4 quadratum  medix.  Dati  autem 
fumma  extremarum , & medii  damur  extrem*. 
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PROPOSITIO  XLIV. 


Prob'  roa. 

Dato  aggregate  fnadratormn  trinm  proportion*- 
hum  ac  media,  diji inhere  txtretnM. 

Oftcndimus  Aggregatum  quadratoruro  tiium 
proporckmalium  -+  quadrato  medic  equale  effc 
quadrato  aggrcgafi  cxctemarum.  Uc  ft  aggr«g*tp 
quadratorum  xi.  addas  4 quadratum  medic* 
exurget  xy.  quadratum  %gregati  extronarum 
nempc  y. 

PROPOSITIO  X L V. 
Problema. 

Data  differentia  extremarum  , & differentia  me- 
diarum, in  fetid  epuatuor  continue  proportio- 
nal in  m eat  invenire. 

Hoc  problema  coincidir  cum  eo  , in  quo  dati 
differcntii  cuborum,  Acdatadiffercntii  Uicruin* 
latcra  invcnimus. 

Sit  cniro  data  differentia  extremarum  D 7.  & 
differentia  mediarum  Bx.  ita  quzruntur  ipfc  qua- 
ruor  quantitates  continue  proportionate.  Sup- 
ponatur  A efle  aggregatum  extremarum  , cutnD 
fit  earum  differentia  , A-rD  crit  duplum  roinoris 
extreme  , A — D erit  duplum  minoris  extreme  j 

multiplica  A -f  D per  A — * D.  fiet  Ax Dx 

rc&angulum  quater  coroprehenfiim  fob  extremis. 
Quare  lllud  re&angulum  comprthcnfura  Tub  ex- 
tremis etit  Pl.  quod  ft  rnuhiplicciur  per  ma- 
4 

jorem  extremam  fict  cubus  media  tmjoiis  ; fi 
maltiplicetur , per  extremam  minorctn , fier  cubus 
medic  minoris,  & mukiplkarum  per  differentiam 
extremarum  qua  eft  D.dat  diffetentiam  mediarum 
cuborum , ut  facili  patebit , fi  pro  quatuor  pro- 
portionalibus  fumas  A.  tl-  Li-  E*  multiplica- 

A Ai 

tioneultitrl  fit  PAl~D<  qua  quantitas  cqualis  eft 

differentia  cuborum  £ mediis,  luberur  autem  dif- 
ferentia mediarum, qux  eft  1.  cujus  fi  cubus  B3.8: 
auferatur  ex  differentia  cuborum,  r'elinquerur  tri- 
plum folidutn  ex  differentia  latcrum  feu  media- 
rum,  in  re&angulum  fub  illis.  Quart  d*1— t>,— *B| 

equate  eft  triple  (oltdo , ex  differentia  mediarum, 
in  rc&angulum  fub  mediis  1 fed  re&angulum  fub 
mediis , idem  eft  ac  rc&angulum  fub  extremis* 
nempc  Al— 0t.  hoc  ter  fumptum  multiplicetur 
4 

per  B,habcbtmo$  »BA*— <BDi.  Habemus  ergo  cqua- 

tionem  PAt— Pi  — >8Pl.  Sc  relido  de- 

. 4 4 

nommatore  crir  ctiam  xquatioDA  x— D 3 — 4B  5 

=^BAi — jBDx  fletranflatis  per  antithefinfiet 
DAirzD)H-  4B)  -t  $BAt  — jBDx:  trans- 
lator penukimum  membrum  per  anrithefin  fiet 
DAx — |BAx=  Dj  -+  4B3  — jBDx.  divide 
crania  per  D — jB.  reftar  Ax  = 

D—,» 


habebitur  ergo  A aggregatum  extremarum,  & 
cum  habcaiur  differentia  cogpofeentur  extreme. 

Eft  autem  D3,  34  j Sc  4B3  jx.fiac  furama  57  j. 
£ qua  fuberahe  ^BDx  X94.  teftatSr.  divide  per 
D leu  7 — 58.  feu  6.  hoc  eft  per  ».  refUbk  8 1 
pro  A 2.  quare  A aggregatum  extrenmum  crit  9. 
coi  li  differentia  7 oddatur.fiet  16  dupkra  majo- 
ris  , ft  fubttahatur  fict  1 duplum  minors,  font 
ergo  major  extrema  8.  Sc  minor  extrema  1 , Pari- 
rct  cum  rcdtangulum  conteiitum  fub  mediis  , 
zqualc  fit  reftangulo  comprehenfo  fub  extremis, 
hobebinaus  8 pro  tali  rcdangulo : inveniendi  igi_ 
rur  duo  numcri , qui  multiplicati  cfliciant  8.  dc 
quorum  differentia  fit  x.  quod  eft  facile.  * 

PROPOSITIO  XLVI. 
Problema. 

Dato  aggregate  extremarum , & aggrtgato  media- 
rum  tn  ferie  quatuor  proportionaliam 
eat  invenire . 

Hoc  problema  coincidir  cum  co  in  quo  pri&s  * 
dato  aggregate  laterum , & aggregato  cuborum 
latera  diftmximus. 

Sit  D 9 aggregatum  extremarum,&  B 6 aggre- 
gatum mediarum  : fupponatur  A effe  differentia 
extremarum,  eritque  B -+  A duplum  raajoris  ex- 
treme , & D — A duplum  minoris  extreme  , & 
multiplicand©  unam  per  aliam  fic  re&anguluro 
quater  fub  extremis*  eritque  Dq  — Aq , quare  fi 
tale  rc&angulum  dividatur  pet  4.  habebitur  rc-i 
ftangulum  fub  extremis  nempc  fed  vidi- 

4 

in  us  quod  fi  multiplicetur  per  extremam  raajo- 
rem  fit  cubus  medic  majoris  -,  fi  per  minorctn  cx- 
tremam  fit  cubus  media  minoris  i fi  per  fummaro 
extremarum , fit  aggregatum  cuborum  mediarum* 
eft  amcm  talc  aggregatum  extremarum  D.  quare 
P,~PA;  erit  aggregatum  cuborum  mediarum  & 

4 

cum  habeatur  aggregatum  mediarum  , habetur 
cubus  aggrcgaci  mediarum  , r.cmpe  B}.  £ quo  fi 
auferas  aggiegatum  cubormn  nempe  Qi— p^i  rc. 

4 

ftabit  4Bi~qi-+pai  qUOd  zquabitur  triplo  folido, 

ex  aggregato  mediarum , in  rc£Ungulum  fob  me- 
diis , quod  idem  eft  cum  re&angulo  fub  extre- 
mis , nempc  Pl  ~ Al  quod  fi  roultipliccs  per  B ag- 

gtegaturo  mediarum  ter  fumptum  habebis  idem 
lolidum  triplum  >B&1— iBA>.  Habemus  ergo  equa- 

lionem  4B*~ ^ — »bp»— >bai  ^ abjedo  dc- 

A 4 

nominatore  4B3  — Dj  -+  DAx  HZ:  jBDx  — 
jBAx.  fic  per  antuhefin  DAx  -+  3BA1 — yftp* 
-f  D) — 4B3.  & dividend©  omnia  per  D -+  jB. 
erii  equatio  Ax  = ,»p*-«-Ps— 481  primum  mem- 
» D-+  B 

brum  eft  1438.  adde  D3  feu  719.  fiet  ti87.fub- 
trahc4Bj.fcu864.tcftat  tjxj.  divide  pcrD  -+: 
3B  (cu  17.  invcnics  49.  pro  A x.  acque  adc6  eric 
7-difierenria  extremarum  Sc  erunt  extreme  i.Sc  8. 
rclique  facile  ex  his  habebumur. 
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LIBER  OCTAVUS. 


Diophanti  Exempla. 


[ T melius  in  exemflis  [up trims  daclrina  praxis  appareat,  exempla  ipfa  Diophanti 
) qua  in  eo  aulhtre  non  fasis  clara  videntur , ob  lingua  Craca Jljtum  a nafra  cam- 
's, mum  mode  loquendi  nonstihil  alicnum , hie  clan  prapafila , cr  praceptis  fupra  ex- 

plical  is  accommodata  falvenda  fufeipimur,  fic  essim  ex  ipfa  quaft  fame  tat  am  da- 

armam  hauriemus.  Ejm  igilur  libras  dues  , & prablemata  in  its  content  a perftringemus : 
catera  ex  his  facile  falventur. 


PROBLEM  ATA 

LIBRI  PRIMI  DIOPHANTI. 

PROPOSITIO  I. 

Problem*. 

Propofnnm  numerum  in  dues  rut  meres  partiri 
quorum  doit*  fu  dijfercntu. 

Sit  numerus  ioo  dividendus  in  duos  , quorum 
differentia  fit  40. 

Ponatur  minor  1 R.  major  erit  t R ~f  40.  ma- 
jor etiam  erit  100 — iR.  ergo  datur  zquatio  iR 
-+  40  — too — iR.  adde  per  antithefin  iR.ficc 
zquatio  iR.  -+  4ozz:ioo.lubtrahc  40.fi  t aR.lzz 
60.  divide  per  l.  fit  zquatio  iR.  ZZ^o.cft  ergo 
minor  30.  major  too  — 30.  feu  70. 


imitates.  Sit  minor  iR.  major  erit  jR.  -+  4.  & 
erit  etiam  80 — iR.eft  ergo  zquatio  80  — iR. 

}R.  h-  4.  add*  1 R.  fit  zquatio  80  zz:  4R. 
-4.  4.  fubtrahe  4 fic  76  zz:  4R.  divide  per  4.6c  19 
— iR  : eft  ergo  minor  19.  major  ejus  ttiplus , Sc 
infuper  continens  4 imitates  erit  6 r . 

9Q'tffl  Q8.t398958-I5S592Q'29  29295326298929 
PROP  OSITIO  IV. 

Problflna. 

Invenire  duet  numeros  in  d*ta  ratione  quorum 
differentia  Jit  data. 

Sint  duo  numeri  inveniendi  , quorum  nu^or 
fit  quintuplus  minoris.  Sc  eorum  differentia  fit 
10.  fic  minor  iR.  major  5 R.  d fferemia  4R.fcd 
differentia  eft  etiam  10.  ergo  habemus  zquatio- 
ncm  4R.  m 10.  divide  per  4 fiet  1 R.  Z=  f . mi- 
nor nuraerus , major  1 5.  differentia  eft  ao. 


PROPOSITIO  II. 

Problems. 

Numerum  datum  in  duos  partiri  qui  Jim  in 
data  ratione. 

Sic  numerus  60  dividendus  in  duos  > qui  fine 
in  ratione  tripla.  fit  minor  iR.  major  erit  3 R 6c 

major  erit  etiam  60 iR.  eft  ergo  zquatio 

jR.—  Co  — iR.  adde  tR.  ficc  4R.  ZZI  60. di- 
vide per  4.  fit  1 R.  — if.  funt  ergo  numeri  15. 

WWWtWWMMillll^WiWIWMIW 

PROPOSITIO  III. 
Problema. 

Prepofittm  numerum  dividere  in  dues  quorum 
unu*  *d  a !i urn  datum  babe  at  rationem  & in- 
fuper ter  tat  unitatej  continent. 

Numerus  80  fit  dividendus  In  duos , quotum 
major  fic  minoris  triplus  Sc  infuper  contineac  4 


PROPOSITIO  V. 

Problema. 

Propofttum  numerum  in  duos  partiri  ita  ut  ttniue 
tenia  pars  , dr  alter  ins  quinta  ejjiciat 
fummam  datam. 

Sit  numerus  100  ita  dividendus  in  duos , uc 
primi  tertia  pars  » & fecundi  quinta  cfficunt  30. 
Ponatur  quinta  pars  fecundi  iR.eritque  fccundus 
totus  5R.  erit  ergo  tertia  pars  primi  30  — iR. 
qu*  fi  triplicetur  habebitur  primus  90 — |R.ad- 
dantur  fimul  ij  numeri  erit  eorum  fiimma  90  -f 
aR.  fed  corum  fumnu  eft  etiam  ioo-  cum  nume- 
rus  too.  fueric  divifus  in  illos  numeros  j ergo  90 
-+  1 R.zz:  100.  oufcrantur  90. erit  *R.  zz:  jo. 
& 1 R.  ZZI  f . quinta  pars  fecundi : ergo  fecun- 
dus  eft  if.  tertia  pars  primi  erit  30  — 1 R feu 
if.  eft  ergo  primus  73.  fecuodus  xf.  tertia  pan 
primi  ij.  quinta  pars  fecundi  f.  quz  fimul  effi- 
ciunt  30. 

OOoo  iij  PROPO 
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PROPOSITIO  VL 
Problem*. 

Prcptftum  nurnerum  in  duos  dividere  ut  unius 
data  pars,  alt  erius  datam  partem  fitperet 
determinate  numero. 

Dividendus  fit  numerus  100  in  duos , ut  prio- 
ri* nuroctiquadrans  fextam  partem  pofterioris  fu- 
pCTet  xouniratibus. 

Sit  quadrans  ptioris  iR.  erit  fextans  pofterio- 
ris jR.  — xo.  eritque  primus  4R.  poftcrior 

CR 1x0.  fiat  corum  fumma,  hxccrit  10R. 

— ixo.  qux  xqualis  eft  numeto  too.  Cum  fup- 
ponatur  numerus  100.  divifus  in  cos  numcaos  : 
ergo  ioR-  — 1x0=  100  adde  110.  fiet  10  R. 
zz  1x0.  divide  per  10.  erit  1 R.  — xx.  eft  ergo 
quadrans  primi  numcri  x x » fextans  pofterioris 
zx — xo.  feu  x : eritque  prior  numerus  88.  pofte- 
rior  ix.  ^ 

S3j^a^:5^®wra®fflS'*^i»e9.s9flss3Ba 
PROPOSITIO  VII. 

Problem*. 

'jib  eedem  numero  auftrre  duos  dates  numeros , 
ut  refidui  datam  fervent  rattonem . 

Abcodcm  numero  qui  quxritur,auferre  jubea- 
mur  100  fie  xo.  ut  majus  refiduum  minotis  fit 
triplum.  fit  numerus  quxfirus  iR.  eritque  minus 
refiduum  iR.  — - xoo.  fie  majus,quod  triplum  eft, 
erit  jR. — joo.  fed  majus  refiduum  eft  eciam  iR. 

•—  xo.  quare  jR joo.  :zz  iR.  — xo  : adde 

300.  fiet  xquatio  jR.  zz  iR.  x8o  : fubtrahe 
iR.  fietxR.  ZZ  x8o.  8e  dividendo  iR.zz  140. 
Ex  quo  numero  fi  auferas  xo.  reftat  1 xo.  fi  aufe- 
ras  ex  codem  100.  reftat  40  eft  autem  1x0  triplus 
numeri  40. 

69eseg8frBsssese9i«)e8«S9696B6Bfi&«eB>e9fiae9 
PROPOSITIO  VIII. 
Problcma. 

Ducbut  datu  , nurnerum  eumdem  addere  , ita  ut 
e or  urn  fumma  in  data  fnt  rationc. 

Jubeamus  numeris  100.  fie  xo.  eumdem  name* 
rum  addere  , ut  major  fumma  minoris  fit  tripia. 
Sic  numerus  addendus  iR.  minor  fumma  erit  iR. 
-+  xo.  cujus  major,  utporc  tripia  erit  jR.  -f  60. 
fed  major  fumnu  eft  ctiam  iR.-r  100.  quare 
3R.  -4-  60  zz:  iR.  —f  100.  fubtrahe  rR.  fie  60. 
fiet  xR,  zz:  40.  fi c iR.  zz:  xo.  fiuntque  fumrax 
1x0.  fie  40.  quarum  major  minoris  eft  tripia. 

PROPOSITIO  IX. 
Problcma. 

rA  datu  duo  but  turner  it  fubtrahtre  eumdem  nu~ 
mtrum , ut  refidui  ad  invicem  dataut 
habeas  rationc m. 

A numeris  100  fie  j(o.  auferendus  fit  idem  nu- 


merus , ita  ut  major  refiduus  ad  minotem  ratio- 
nemhabeat  fextuplam,  majorem  Ccilicit  quam  fit 
100  ad  xo.  alioquin  fiet  impoffibilis  quxftio.  Sic 
numerus  quxfitus  »R,  eritque  nunor  refiduusxo 
— 1 R fie  major  qui  eft  fextuplus  uo. — 6R.  fed 
major  refiduus  eft  ctiam  too — iK;  datur  ergo 
xquatio  nempe  1 xo— 6R.  :z;  100  — iR.  adde 
6 R.  8c  fubtrahe  100.  hunt  xo  zz  5 R. divide  per 
5.  fie  erit  4ZZ1R. eritque  100 — 4. feu  ^fcxtu- 
plus  numcri  xo — 4.  leu  1 6. 

4*»M»Mft  «**€«•  «S»M»«*M»*M» 

PROPOSITIO  X. 

Problem*. 

Eundem  nurnerum  ejuefitum  addere  minor i numero , 
& fitbtrahere  ex  major e , ut  fumma 
refidui  fit  ejuadrupla. 

Sint  dati  numeri  100  fie  xo.  fitque  quxrcndus 
numerus,  qui  additus  ad  zo.  fie  fubtra&us  ex  100. 
faciat  fummam  refidui  quad ruplam. Sit  hie  nume- 
rus iR.  eritque  refiduus  100 — iR.  cujus  fum- 
ma utpote  quadrupla  eft  400 — 4R.  fed  ilia  funv- 
ma  eft  etiam  xo  -►  iR.  eft  ergo  xquatio  400  — 
4RZZ  xo  -+  iR  : fubtrahe  xo.  fie  adde  4R,  fiet 
xquatio  380  ~;R:  divide  per  5.  fiet  76ZZ1R: 
adde  7 6 ad  10.  fit  fumma  96.  fubtrahe  7 6 ex  too. 
erit  refiduus  X4.  eft  ergo  fumma  refidui  qua- 
drupla. 

ant 

PROPOSITIO  XI. 

Problem*. 

jib  eedem  numero  ejutfito , urtum  nurnerum  datum 
addere  , alterum  fitbtrahere , mjitmma  ad  refi - 
duum  datam  habeat  rationem. 

Quxfico  numero  addendus  eft  numerus  xo. 
fie  uibtrahendus  100.  ita  ut  fumma  fit  refidui 
tripia. 

Sit  numerus  quxfirus  1R.I1  quo  fi  auferas  100, 

fit  refiduus  iR too  : fumma  autem  qux  fiet 

debet  cftc  tripia  \ erit  ergo  3R.  — - joo  : fed  ilia 
fumma  eft  xR.-txo. eft  ergo  xquatio  3R — joo. 
ZZiR-fxo:  adde  300.fi:  fubtrahe  iR  fiet  xqua- 
tio xR.zzjxo.  fie  dividendo  per  x.  erit  iRzz 
160.  cui  numeto  fi  addas  xo.  fit  fumma  180.  ft 
fuberahas  100.  ctit  refiduus  60:  eft  autem  fumma 
refidui  tripia. 

e#» wr  »» «a» m *•»  m ta  ea» 

PROPOSITIO  XII. 

Problem*. 

Datum  nurnerum  bis  in  duos  numeros  divide re, 
ita  ut  primus  prime  divifienij  , ad  primal* fe- 
cund* datam  habeat  rattonem,  dr  ftcnndtu 
fecunda  divi fonts  ad  fecundum  prims  datam 
habeat  rationem. 

Numerus  100.  dividendus  fit  bis  1 ita  ut  major 
prime  divifionis  fit  duplus  minoris  fecundx  divi- 
fionis  , major  vero  fecundx  , minoris  C prima  fit 
triplus.  Sit  minor  fecundx  divifionis  iR.  major 
primx  erit  xR.  fie  minor  prirox  100  — xR.  fie 
major  fecundx  illius  triplus  300— 6R.  fed  taro 
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duo  prim*  divifionis  duo  fecund*  adx- 
qiunt  numerum  too,  habemus  ergo  xquacionem 
duplierm  addendo  duos  numeros  prim*  divifio- 
nis,nempc  aR.  & 100 — iR.  addc  item  numeros 
fecund*  joo — 6K.Sc  xR.  fietquc  300 — yRzz 
ioo.  aide  yR.  fict  joo—  yR.  -+  too:  fubrrahe 
xoo,  fict  xoozzyR : divide,  iR  zz  40.  eft  ergo 
minor  fecund*  40.  & major  60.  major  prim*  80 
£amfacicntes  quxftioni. 

PROPOSITIO  XIII. 

Problems. 

Datum  numerum  ter  in  dues  divide  re  tin  ut  unm  e 
prim * divijunt , ud  unum  e fecunda  datum  ha- 
beas rutienem  , & reli<juus  e fecundu  ud  unum 
e ter  tiu  datum  babe  at  rutienem  , dr  relteptut  e 
tertiu , ud  rtlitjuum  e primu  datum  habeat  ru- 
tienem, 

Numerus  1 oo.fi t ter  dividendus  in  duos  nume- 
ros , ita  ut  major  h primadivifione  minor  is  c fe- 
cunda  fit  triplus,  major  e fecunda  minoris  i ter- 
tia  fit  duplus  , major  £ textia  minoris  c prima  fit 
quadruplus. 

Incipiamus  i minore  £ tertia  qui  fit  iR  major 
e fecunda  erit  iR.  eritqne  minor  £ fecunda  100 
« — - iR.  nam  femper  in  q ialibct  divifione  nume- 
rus  1 00.  dividitur . eritque  major  I prima  hn jus 

triplus  300 6R.  Sc  minor  ejnfdem  divifionis 

erit  6R.  & minor  ejufdcm  divifionis  erit  6R— 
aoo.  cu jus.  major  terti*  eft  qu?druplus  j eft  ergo 
24  R.  — 8 >0  \ cui  fi  addas  mi  not  cm  xerti*  jam 
primo  fuppofitum  fetx  iR.  ficx  fiimma  ay  R.  — 
8oo.xquali$  100  : aide  800.  fiet  ry  R zz  900  : 
divide  net  y^zz  iR.  eft  ergo  minor  terti*  36. 
major  6 4.  minor  prim*  16.  major  84.  minor  fe- 
cund* 18.  major  72.  fitisfacientes  quxftioni. 


PROPOSITIO  XIV. 
Probleroa. 

Jnvenir*  duet  numeros  ita  ut  frodu&us  ex  eerum 
multiplieutiene  ud  eerum  fummum 
datum  bubeut  rutienem . 

Quzrantur  duo  numeri  , ita  ut  produftus  ex 
eorum  multiplicatione  eorum  fumm*  fic  triplus. 

Primus  numerus  ftatuatur  xR.  fecundu  s pot  eft 
ftatui  quilibet  major  quam  3 denominator  ratio- 
nis  propofit*.  ponatur  fccundos  efle  1 1 erit  fum- 
ma  iR.-*.  ix.  cujus  , produ&us  ex  eorum  multi- 

J dicat  ion  e triplut  eft  j illc  ergo  erit  jR.  -+  3 6. 
ed  illc  etiam  eft  1 1 R : eft  ergo  xquatio  jR.-+ 
3*  ZZ  1 1 R : fubtrahe  jR.  fiet  3 fizz:  9R  t divi- 
de fiet  1 R.  zzz  4.  quarc  4 & 1 1 fatisftciunt  qux- 
ftioni. fumma  cnim  eft  tfi.  produ&us  illius  triplus 
eft  48. 

Scd  jam  ponatur  fecundus  efTe  15.  Sc  primus 
*R-  erit  fumma  1R.-+  iy.  cujus  produ&us  eft 
triplus , nempe  jR.  -4-  45  1 fed  Hie  produ&us  eft 
etbm  x j R : eft  ergo  xquatio  jR.  -»■  45  zzz  1 y 
R : fubtrahe  jR.  fir  4y  zz  1 1 R : divide  fiet  j y. 
funt  ergo  numeri  fitisfacientes  quaftioni  1 y & 
3 -J-.  fumma  eft  18  produftus  y 6 j. 
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es'sssg®  esss  sr  bb®  ®«28g9e2£&  esta.eafi&eaea 
PROPOSITIO  XV. 
Problems. 

Dues  numtres  invenire , ita  ut  prior  ab  ultere  da- 
tum numerum  accipiens  , ud  rejiduum  datum 
bubeut  rutienem  & pejltrier  ulium  numerum 
aecipiens  ud  reliqtmm  datum  bubeut  rutienem, 

Sint  quzrendi  duo  numeri  qui  ita  fe  habcant, 
ut  prior  accipiem  30.  unitates  fit  refidui  duplus, 
Sc  pofterior  acceptis  a ptioxe  yo.  unicatibus  fit  re- 
fidui  triplus. 

Ponatur  pofterior  tfle  iR.  h-  jo.  quarc  prior 
erit  iR.  — 30.  fic  enim  acceptis  younitatibus  k 
poftcriorc,crit  refidui  duplus  : fi  prior  det  yo  uni- 
tates  pofteriori , eritreliquus  iR.  — >-  80.  cujus 
pofterior  eft  tribus  6R. 240.  Sed  idem  pofte- 

rior acceptis  jo  eft  1 R.  -+  80.  eft  ergo  zquatio 
6R.  — 240  zz  iR.  -+  8o.fubttahe  xR.  & adde 
240.  fit  zquatio  yR.  Zz  j 10.  divide  per  j.  fit  iR. 
ZZZ  64.  eritque  pofterior  64-4-  30  feu  94.  & prior 
1 28 — 30  feu  98.  quarc  98.  acceptis  30.  a poftc- 
riore  94.  erit  118.  Sc  rcliquus  64.  eft  ergo  prior 
reliqui  duplus. 

Paritcr  fecundus  94  acceptis  yo.  I priore  $ 8. 
efficit  144.  & reliquus  48.  eft  ergo  reliqui  in- 
plus. 

ft  ea  ^59696969  W65®  605300,69*®  S9BB89S3EH 
PROPOSITIO  X V L 
Problems. 

Invenire  tret  numeros  , tta  ut  blni  quintjue 
imperutot  j actant  numeros 

Invcniendi  fint  tres  numeti , ita  ut  fumma  pri- 
mi  Sc  fecundi  fit  20.  fccundi  & tertii  30.  tertii  Sc 
primi  40. 

Supponatur  primus  clTe  A. fecundus  E,tertius  O 
Eritque  A -4-  E zz  20  } 

O -»•  E zz:  jo> 

A OZZ4O) 

Eruntque  omnes  fimul  bis  , 90.  ergo  fumma 
erit  4y.  Sc  quia  A Sc  E cfiiciunt  xo.  ciit  O rcli- 
quus  if.  Sc  cum  A Sc  O fint  40  ablaso  O leu  2 y. 
erit  A 1 y.  & cum  A h-  E fint  20.  erit  E y : funt 
ergo  numeri  A if.  Ey.O.  if.  fatisfacientes 
quxftioni. 

e9Hffifi9e9®fifieffiQ206Efifi2fi29-SBeS  ffea&'SBH 
PROPOSITIO  XV 1L 
Problem*. 

Invenire  ejuutuor  numeros  , ita  ut  terni  junlH 
effieUnt  imp  e rat  os  numtres. 

Sint  inveniendi  quatuor  numeri , ita  ut  priroo- 
rum  trium  fumma  fit  20.  fecundi  tertii , & qusrti, 
fumma  fit  22.  tertii, quarti  & primi  24  quarti  pri- 
mi Sc  fecundi  17.  fint  ij  numeri  A , E • O » V. 
Proponacui  ergo  A -+  E -*•  O ZZ  io*% 

E-+  O-+  V zz  nf 

o ”+  v — + Azz24r 

Vh- A-4  Ez  *7  J 

Erit  ergo  tripla  fumma  93.  & ipfa  fumma  31^ 
cum  ergo  Ah-  E h-  O fine  20.  iis  ex  fumma  31. 

fubuadis 
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fubtraOis  reftat  V 1 1.  6r  com  E -f  O -+  V fine 
li.  iis  k 3 1 fubtta&is  reftabic  i 9.  8c  cum  O-t-  V 
-t  A fit  14.  fubta&is  V , 1 1 . & A 9.  fen  10.  erit 
O*  4.  & Cum  AEO  fint  io  fubtra&is  A 9.  & O 
4.  feu  1 1 erit  E 7.  Habemas  ergo  A9.  E7 , 0 , 4. 
V.  1 1.  farisfacientes  quseftioni. 

Requiritur  autern  ut  fummx  triens  major  fit 

rlibet  numero  , alioquin  incidemus  in  qusc- 
oero  iropoffibikm. 

ffl'fl9aBfflfi9Kjsea9-®®fi£fi9  Egeesseseeffl-BOfie® 
propositio  XVIII. 
Problems. 

Invenire  tret  numeral , ut  bint  put  Eli  fuperent 
reliejimm  imptrato  numero. 

Sint  invcniendi  tres  numeri  its  ot  primus  8c 
fecundus  fupcrenr  tertium  10  unitstibos  » fecun- 
dus  flc  tet tins  fujperent  primum  unitatibus  $0.  ter- 
cius  8c  primus  fuperent  fccundim  unitatibus  4a 
Sint  tres  numeri  A , E , O.  Eftque 
A -+  E zi  O -+  10 
E -+  O ” A -+  50 
O -+  A E -f  40 

Erit  sequirio  iA  -+  iE  -+  1O  zz  A -+  E-f 
O.-+  80. 8c  ablatis  A -+  E -+  O.  erit  fumnu  om- 
nium 80.&  cum  A -4  E~ O -+  jo.adde  utrin- 
que O.  erit  A -+  E -+  O zziO  -+  10.  fubtrshe 
ergo  ex  fumma  80.  numerum  10  habcbis  60  zz 
1O.  ergo  O eft  30. 

Psriter  cum  E-f  O nr  A-+  jo,  adde  A utrin- 
quc  habebis  A-+E-+  Or  1A-+  jo.  fubtrahe  er- 

So  ex  fumma  80.  numerum  30.  rcftabit  jozz iA. 

t ergo  cquario  A xj:  denique  turn  O -+  A 
ZZ  E -+  40.  adde  E fiet  fumma  A~f-E  -+  Or: 
lE  -f  40.  fubtrahe  ex  fumma  80.  numerum  40. 
reftat  40.  zz  iE.  & confequenter  10  zz:  E. 

Alia  praxi  idem  inveairi  poteft » ut  problems 
19  habet. 


PROPOSITIO  XIX. 


Problems. 

Invenire  4 nurtures , ut  temi  junQi  reliejuum 
fuperent  dato  exceffit. 


Quzrnntur  quataor  numeri » itsut  primus, fe- 
cundus , & rerrius  fuperent  qusrtum  10  unirsti- 
busjfccundus  tertius  8c  quartus  primum  fuperent 
30  unitatibus  tertius  quartus  & primus  fccun- 
dnm  fuperent  unitatibus  40.  quartus  primus  & 
fecundus  fuperent  tertium  50  unitatibus  fint 
quatuor  numeri  A,  E,  O,  V. 

Eritque sequatio  A,-+E,-f  Oz=  V-f  10 
E -tO-+  T zz  A -+  30 
O ■+  V — ► A zzr  E -+  40 
V ■+  A -+  E — O -+  jo 
Eft  ergo  zquario  3 A -+  3E-+  3 O-+  3 V “-+  E 
“♦•0  -4  V-* 140  fubtrahe  A -4  E,  -f  O -+V 
utrinque  erit  iA  -+iE  -+1O  -fr  iVm  140.  & 
fumma  omnium  eft  70 : qaare  cum  A-+E-+Qzz 

V -4  10.  addito  utrinque  V,erlt  fumma  arqualis 
iV-^10.  hoc  eft  fumma  80— -xo  ^ iV.  Quare 

V eft  30.  par  iter  fumma  80 — -30=  a A eft  ergo 
A if . fumma  80 — 40^iiE,  ergo  Ezzio.  fum- 
ma  80 — fzrxO  ergo  Oedij. 

Alio  modo  poteft  tolvi  ur  problcmatc  1 j. 


5agfi^M^®5B.aS3:8fiBfi55f09B2fi699fiQffitSa 
PROPOSITIO  XX 
Problema. 

Datum  numerum  it  a partiri  in  trnnumeros  , ut 
fumma  extremi  cum  medio  , ai  alium 
extremum  datum  habeat  rdtionm, 

Propomtur  numeral  100.  ita  dividends  in 
tres  numetos , ur  fumma  primi  8c  fecundi  fit  tri- 
pla  terrii,  8c  fumma  fecundi  8c  terrii , fit  qu  adra  - 
pla  primi.  Tertius  fit  1 R.  8c  cum  fumma  primi  8c 
fecundi  fit  terrii  tripla  erit  hare  fumma  jR.  qua- 
rc  tota  fumma  trium  erit  4R.  fed  h*c  eft  100.  er- 
go eft  rquatio  toozzz+K.  eritque  iRzzif. 

Sit  primus  A , erit  fumma  fecundi  8c  terrii  4 A, 
cum  lit  quadrupla  8c  tota  fumma  j A.  fed  tota 
fumma  eft  100 : quare  100  ZZ  5 A.  6c  A zz  10. 
Primus  ergo  eft  10.  tertius  xj.  8c  confequenter 
medius  j j.  Primi  10  8c  fecundi  j j . fumma  oft  yj 
tripla  tenii  if.  priter  fecundi  jj  , 8c  terrii  if, 
fumma  80  > eft  quadrupla  primi  10. 


W8aa®e9BS.«fi9®68B6335S6&5&S5M65B969B9 
PROPOSITIO  XXL 
Problems. 

Invenire  tret  numeral  quorum  maxima*  medium 
fuperet  minimi  parte  dtterminatd  ; medius  mi- 
nimum fuperet  maximi  parte  afftgnata\  & mim- 
mut  data  numero  fuptres  datum  medii partem. 

Qusrumur  tres  numeri  qui  its  fe  habeant , ut 
maximus  fuperet  medium  tettia  parte  minimi , 
medius  fuperet  minimum  triente  maximi  \ 8c  mi- 
nimus fuperet  trkntem  medii  10  unitatibus. 

Ponatur  minimus  iR.  -+  10.  cum  fuperet  10 
unitatibus  trientem  medii  ■,  eritque  medii  triens 
iR.  8c  medius  3R:  medius  aurem  fuperat  mini- 
mum triente  maximi , fuperat  aurem  hoc  exceftu* 

iR. — 10 : quare  maximus  erit  6R 30  j fed 

maximus  fuperat  medium  triente  minimi , fuperat 

autem  medium  3R. $0  : igirur  3R.—  30  eft 

triens  minimi  ergo  minimus  eft  9 R.  — - 90.  Scd 
cut  1R.-+  10.  eft  ergoamuatio  iR.  -+  10:^ 

9R. 90 ; adde  90.  8c  luberahe  iR , fiet  100 

ZZ  8R  : divide  erit  1 R.  zz  1 1 *7.  Eft  ergo  mini- 
mus aa -7.  medius  57-7.  maximus  6R.  — 30. 
exit  4f  • 

Idem  alio  modo  perficitur  problemace  14. 


PROPOSITIO  XXIL 
Problema. 

Invenire  tres  numeros  quorum  f quUibet  dederit 
imparatam  fui  partem  fitptenti  rejlent 

equate  i. 

Quactuntur  tres  numeri , qui  ita  fe  habe®1  > ut 
fi  primus  dec  fccundo  fuam  tertiam  panem  , 8c 
fecundus  tertio  quadranrem  (uum  , it  tertius  pri- 
rooquinram  reftent  *quales. 

Primus  ponatur  jR.  ut  habeatMtiam  par  terns 
fecundus  ponatur  4.  units  rum  urhabeat  quadran- 
tetn.  Si  ergo  medius  det  fit!  quadra  mem  tertio  , 
8c  accipiat  tricutero  k priDio,fi«  t R,  -+  3 cui  pri- 
mus 
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mus  emu  dcJciit  Uiom  quadtsuetn  & acceperit 
quintain  partem  tertii  fiet  zqualis , eft  autetn  ubi 
dcdcrit  trientein  aR.  Aufcr  ergo  xR  ex  xR  -+  3. 
reftabit  3 — 1»  1 R.  pro  quinu  parte  tertii ; ter. 
cius  ergo  erat  13  — 5R  fie  accipieru  a fecundo 
quartan)  partem  feu  unam  unitatem  , & dans 
primo  fuam  quintain,  erir  13  • — 4R.  ; erit  ergo 
cqualitas  inter  hune  tetdum  1 3 — ~ 4R  , & fc- 
cundmn  3 -+  iR.  adde  4 R.  & fubtrahe  3.  fiet 
zquatio  10  = 5 R.  divide,  erit  iRr=t.  quare 
primus  eft  6.  fccundus  4.  tertius  3.  fatis facientcs 
quzftioni. 

a8fiSBa'6a0S«3-e0B3e95iJ63  C353SM8eeSSK65Baffl 
PROPOSITIO  XXII I. 

Ptoblema. 

ltivenire  cfHMtHor  numerot  qui  it a ft  babeant  ut  Ji 
quilibet  det  fcquenti  internum  partem 
Jiattt  equates. 

Sit  imperatum  auatuor  numeros  invenire , qui 
ita  fe  habcant , ur  ft  primus  fecundo  det  trientem, 
fecundus  tertio  quadrantem,  tertius  quarto  quin- 
tain partem, quartus  primo  fextam  partem  , poft 
hanc  mutuam  contributionem  fiant  zquales. 

Ponatur  primus  3 R , ut  habeat  trientem  . fc- 
cundus 4.  ut  habeat  quadrantem  , fecundus  igi- 
tur  det  tertio  quartam  partem  .reftabit  3 , accipiat 
i primo  trientem  fiet  iR  3.  illi  autem  eft  zqua- 
bs  primus  poftquam  dedit  trientem  Sc  accepit 
fextam  partem  quarti , eft  autem  1 R poftquam 
dedit  i ft  ergo  iR.  fubtrahas  cx  tR-h  3.  teftabit 
3 — iR  pro  fexta  parte  quarti , eft  ergo  quartus 
18  — <>R.  Sc  dando  fextain  pattern  primo  reftac 
13 3R.  augeri  autem  debet  quinta  parte  ter- 

tii & tunc  erit  zqualis  fecundo  iR  -+  3.  fub- 
trahe 13  — 3R.  ex  iR-t-  3 teftabit  6R  — ix 
pro  quinta  parte  tertii  , etitque  tertius  integer 
<o  R — 60 , & cum  dcdcrit  quintain  partem  re- 
ftabit  24  R — — 48.  Sc  accipiendo  quadrantem  i 
fecundo  nempe  a 4.erit  X4R — 47.de  tunc  zqua- 
lis eft  fecundo  1 R -+  3.  habemus  ergo  zquatio- 
nem  1 R-+  3 — 14  R — 47.  adde  47.  fubtrahe 
■ R.  reftabit  yoiZZxyR.  erit  ergo  zquatio  iR 
etitque  primus  4^  fecundus  £7.  feu  qua- 
tuor  unitatum  , tertius  quartus  Sc  abje- 
dis  denominator ibus  130.9s.  ixo.  Sc  1 14.  fatif- 
faciunt  quzftioni. 

PROPOSITIO  XXIY. 

Problem  a. 

Invenire  tret  numeros , ut  tjuilibet  a dutbus  reliquis 
tonjunttis  accipiendo  imptratam  partem 
remaneant  aquales. 

Sint  inveniendi  rres  numeri  , qui  ita  fe  ha- 
beant  ut  ft  primo  addatur  triens  reliquorum  ft- 
tnol  fumptorum  , fecundo  quadrans  primi  Sc  ter- 
tii , tertio  quinta  pars  primi . 8c  lecundi  fiant 
equates. 

Primus  numcrus  poteft  poni  iR.  fumma  reli- 
quorum , quz  primo  dare  debet  trientem, fuppo- 
natur  eftc  3. etitque  omnium  fumma  iRh-  j.pri- 
mus  poftquam  alTumpfit  trientem  reliquorum 
T om.  /. 
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iR  -+  1 .Secundus  aflumat  quandcantem  teliquo  - 
rum  . Sc  tunc  fiet  zqualis  huic  numero  1R+-  1: 
ergo  4R  *-+  4 erit  quatcr  feelmdus  cum  prhtio  8c 
tertio  : eft  autem  pcimus  iR  : quare  erit  quatcr 
fecundus  cum  tertio  3 R.-v  4.  eft  autem  fecundus 
& tertius  femel  idem  quod  3 . quare  ter  fecundus 
erit  3R-+  1.  eft  ergo  fecundus  iR 

Debet  item  tertius  affumpti  quint  2 parte  re- 
liquorum fieri  1R-+  3.  etitque  quinquies  , tertius 
cum  duobus  reliquis  femel  3R  -+  3.  aufcr  fum- 
mam  fecundi  . Sc  tenii  nempe  3. eritque  tertius 
quatercum  primo  yR  -+  a.  aufer  primum  iR. 
erit  tertius  quatcr  4R-+  i.Sc  divifo  per  4.erit  ter- 
tius iR  fumma  omnium,  eritqac  3R-+ 

conjungantur  crcs  numeri  eruntque  iR  -+  3: 
eft  ergo  zquatio  3R  -+  tt*—1  ,R"+  3*  fubtrahe 
iR  fiet  xR  77.  — 3.  fubtrahe  £ fiet  xR 
x~.  8tiR~7j.  Quare  primus  etit  4*  fecundus 
qui  eft  iR  -4-  -p*  er,t  7»*  & tc™us  4 : & abje&is 
denominator  ibus  ctum  numeri  1 3. 17.8c  19.  fatif- 
facientes  quzftioni. 

Eodem  mod*  quart  pojfunt  quatuor  numeri, quod 
fit  Problemate  x8. 

PROPOSITIO  XXV. 

Problcraa. 

Dutbus  datis  numeri*  invonire  tertium  numerumt 
qui  in  urrumque  duttm  quadratum  , dr  ejus  ra- 
dicem  quadratam  producat. 

Proponatur  numeri  xoo.  Sc  5.  fttque  inve- 
niendus  numcrus  , qui  roultiplicando  uuumquc, 

quadratum  , Sc  tadicem  cjufdctn  producat.  Sic 
quzfttus  numcrus  1 R qui  ft  multiplied  utrum- 
que  cfHciac  xoo  R.  8c  3 R.  etitque  5 R.  radix 
quadrati  xoo  R.  eft  autem  cjus  quadratum  xy  q 
habemus  ergo  zquationem  xyq  — aooR  :8c 

3uia  funt  collatetales  fit  zquatio  x 3 R — xoo. 
ivide  per  xj.  fit  1 R — 8.  quz  multiplicand© 
100.  efficit  1600.  8c  multiplicand©  3.  efficit  ejus 
radicem  40. 


PROPOSITIO  XXVL 
Problems. 

lnvenirt  duos  numeros , qui  itafe  babe  ant  ut  pro - 
duflus  ex  eorum  multiplication , dr  fumma  ip- 
forum  dot  os  officiant  numeros . 

Quzruntur  duo  numeri  quorum  fumma  fit 
ao.  produftus  96.  fit  differentia  eorum  xR.  fiac 
femifumma  , hzc  erit  10.  huic  adde  femidiffe- 
rentiam  Sc  detrahe  , fient  numeri  to  -+  iR.  Sc 

10 1 R.  multiplica  fiet  produ&us  100  — 

1 q.  =96.  adde  iq.  fiet  ioolZZ  96  ~+  iq.  fub- 
trahe 96.  fiet  4 iq.  Sc  x — iR.  funtque  mi- 
merin.  &8. 
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PROPOSITIO  XXV1L 
Problem*. 

Invenire  duos  numeres  , ut  fumma  ipforum  & 
different in  quadratorum  dates  effciant  numeres. 

Quzruntur  duo  numeti  quorum  furoma  fit  xo. 
& intervallum  quadrarorum  fi  80.  Sit  panter 
numerorum  differentia  xR.  erit  major  iR  -*  10 
minor  10  — iR.  fic  enim  corum  fumma  reraa- 
nct  to  i fiat  uniufque  partis  quadratum  eritque 
uniuS)  i q-+  to  R ~+  100.  & fccundi  iq  — 10R 
-+  100.  differentia  quadratorum  tft^oR,  quae 
xqualis  eft  80  : quare  iR  eft  a.  funt  igitnr  nu- 
mcri  1 1.  fie  8.  quadtata  funt  144. 64.  differentia 
eorum  80. 

PROPOSITIO  XXVIII. 


quadratum  minoris,  ad  tnajorem,habeat  rationcm 
fcxtuplaro. 

Sint  numcri  iR » fic  jR.  eritque  minotis  qua- 
dratum 1 q.  volumus  autem  iUud  cite  fcxtuplum 
raajocis.fcu  zquari  18R.  eft  ergo  zquatio  iq 
,8  R feu  iR=»8  eft  ergo  minot  i8.major  54. 

Eodem  modo  invenies  numcros  iadara  ratio- 
nc , it*  ut  quadratum  minoris  ad  minor  cm  datam 
habeat  tationem  ; vcl  ad  fumroam  utriufcpte ; vel 
quadratum  minoris  ad  eorum  different  iam  datam 
habeat  rationcm. 

Quod  przftant  Problem.  39. 40. 4«*  4*- 


PROPOSITIO  XXXI. 

Problema. 

Vuebut  datit  numeric  alium  numerum  invenirctut 
l) ini  tjuujue  cenjunfti,  & in  reliquum multiple- 
cati  facianttres  numeres  Arithmetics  proper - 
tienales. 


Problema. 

fnvenire  duosnumeroi  quorum  differentia  fit  data 
(jr  prednElus  eorum  multiplications  fit 
etiam  datus. 

Sint  inveniendi  duo  numeti , quorum  differen- 
tia  fit  4.  & produ&us  eorum  multiplicatione  fit 
96.  Ponatut  corum,  fumma  xR.  femifumma  xR. 
eritque  unus  »R-+  x.  fic  alter  iR  — a mulcipli- 
ccntur  fiec  produ$us  iq  ■ — -4.  eft  ergo  zquatio 
iq  — 96.  adde  4.  fict  iq:=2  »oo.  extrahe 

radicem  fiet  iRizio.  fic  major  1 x.  minor  8. 

WHUWWWWtW  W3  t«  Wri  C«  i#i 

PROPOSITIO  XXIX. 
Problema. 


Sint  dati  duo  numeri  3.  & 5.  firque  invenien- 
dus  tertiu*,ita  ut  horum  trium  bini  fimul  jun&i, 
& per  alium  roultiplicati  cfficiant  numcros  arith- 
nietice  proportiorulcs.  Sit  quzfitus  numcrus 
iR  qui  jungatur  primo,fiet  iR  -+  3.  multiplice- 
tur  pet  5.  fiet  primus  produ&us  yR  -+  15:  adde 
eumdem  numero  5.  fiet  iR  -f  y.  due  in  3 , fiet 
fecundus  3R-+  tj  : adde  3 .fic  t fiet  S.multiplica 
per  1 R.  fiet  tertius  produ&us  8R.  Habemus  ergo 
8R.jR.  -+  15.fic3R.-t-  15.  eft  autem  in  nume- 
ris  arithmetic^  proportionalibus  fumma  extemo- 
rum  zqualis  medio  duplicato  : hoc  eft  1 1R-+ 1 y 
— 10R-+  30.  fubttahe  10R.  fie  t j.  teftat  iR 
m | j.  quare  funt  numcri  3.  5. 15.  adde  3.  fit  5. 
Hunt  8 multiplica  per  1 y.  fiunt  ixo.  adde  5.  fie  1 y. 
fiunt  ao.  roultiplica  per  3.erunt  60. adde  y.fic  if 
erunt  18.  multiplica  per  j.  fiunt  90.  funt  igitur 
numcri  60. 90.  1x0. 


Invenire  duos  numeres  in  data  rations , ut  fumma 

quadratorum  ad  ipforum  furnmam  datam 
habeat  rationcm. 

Qjxruntur  duo  numeri  in  ratione  rripla , ita 
ut  fumma  quadratorum  fit  eorum  fummz  quin- 
tupla. 

Sit  minor  1 R.  major  $R.  fumma  4R.  & con- 
fequenter  fumma  quadratorum  erit  10  R : fed 
fumma  quadratorum  eft  10  q.  Quare  habemus 
xquationero  xoR^ioq.  ficxo^io  Reft 
ergo  i R~7T  a.  minor  numcrus  > major  eft  6. fum- 
ma eft  8,  quadrata  36.  fie  4.  fumma  40.  quintupla 
fummz  8. 

Eodem  modo  invenies  duos  numcros  in  data 
ratione  ita  ut  fumma  quadratorum  ad  eorum  dif- 
ferentiara  datam  habcac  rationcm  Probl.56. 

Aut  differentia  quadratorum  ad  differeutiam 
ipforum  datam  habeat  rationcm  Probl.57. 
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PROPOSITIO  XXX. 
Problem*. 

fnvenire  dues  numeres  in  data  ratione  ita  ut 
quadratum  minoris  ad  majorem  numerum 
datam  habeat  rations m. 

Quzruntur  numeti  in  ratione  tripla  , irauc 


EX  DIOPHANTI 
Libro  fccundo. 

PROPOSITIO  L 
Problema. 

fnvenire  duos  numcros  ut  fumma  ipfirum  ad  fum* 
mam  quadratorum  datam  habeat  rationcm. 

QUxruntur  duo  numeri  quorum  fumma  fit 
dccima  pars  fummz  quadratorum.  Ponatur 
minor  numcrus  iR.  major  xR.  fumma  3R.  fie  ut 
fit  deciroa  pars  quadratorum  erit  fumma  quadra- 
torum  30  R : fed  aliunde  quadrata  funt  iq>&  *q. 
tc  fumma  yq  eft  ergo  zquatio  30  R.  — yq  * 
joz^yR.  eft  ergo  1 R 6.  minor  eft  6.  ma- 
jor ix.fatisfaciemcs  quzftioni. 

tfcWXfOS  fi9S5S?.fi9 1»  efiffiffflfiSflSSreSBWSflfiKfiA 
PROPOSITIO  Ih 
Problema. 

Invenire  duos  rmmerci,  quorum  differentia  ad 
different iam  quadratorum  datum 
habeat  ration**- 

Sint  duo  numcri  quxrcndi  qui  ita  fe  hxbcanr, 

tic 
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nt  corum  differentia  fit  fcxta  pars  differentia: 
quadratorum  , fit  minor  iR.  major  iK  differen- 
tia* numerorum  iR,  & confequenter  differentia 
quadratorum  fexmpla  crir  dR.  Sed  quadrata  font 
iq.  Sc  4q.  differentia  jq  } quare  etit  zquatio  jq 
— — 6R.&  }R—  6.  Eft  ergo  iR  zz:  1 minor  nu- 
xneru* , major  4.  differentia  numerorum  z.  qua- 
drara  fitnt  16.  & 4.  differentia  ia  , priori s diffe- 
rent!* fextupla. 

ffiffi^K^tsffiraffieseef^eeeB-eefie.gg  eg 
PROPOSITIO  lit 
Problcma. 

Invert  ire  duos  numeros  , ut  produRut  ex  eorum 
multiplication*  ad  fummam  ipforum  , vel  ad 
dijferetuiam  datum  hake  at  rathnem. 

Quxrantuc  duo  tales  nurneri  ut  produ&us  ex 
eorura  mulciplieatione  ad  fummam  ipforum  ra- 
tionem  habeat  Icxtuplam.  Ponantut  ii  numeri  iR 
& iR;  pollcat  autem  jponi  in  quacumquc  rations* 
etit  produdus  cx  eorum  mulciplieatione  aq  fum- 
ma jR.  6c  cum  produdus  fit  fextuplus,erit  xqur. 
tio  iqzzi8R  feu  1RZZ18.  Erit  igitur  iR.  q.6c 
iR.  1 8.  numeri  quxfiti  fumma  17.  produdus  1 61 
fwnmx  tj.  fextuplus.  Eodem  modo  invcnictur 
produdus  quamcumque  rationcm  habens  ad 
differ  entiam. 

ffi»ae^csw®®!»65e9SgMQ8.9ae8BasaaB«3 
PROPOSITIO  IV. 

Problema. 

Jnvtnire  duos  nutneros  it  a ut  aggregatum 
qnadratorum  ad  eorum  dtffer  entiam  datum 
habeant  rationcm. 

Qjxranrur  numeri , qui  tales  fint , ut  aggre- 
gacuni  quadratorum,  fit  dccuplum  different  x eo- 
ritm  ; pofiunt  autem  numeri  effe  in  datiratione. 
Sine  iR.  6c  iR.  eorum  quadrata  iq&4q.fmnma 
eft  jq.  diff.tentia  numerorum  eft  iR.  cujus  fum- 
roa  quadracorum  eft  decupla.Eft  ergo  xquatio  jq 
^ — - icR.  & yRzz:  10.  & iR  zz  a»  luntergo 
numeri  1 & 4.  differentia  a , cujus  fumma  qua- 
dratorttm  1 6 Sc  4.  feu  to.  eft  decupla. 

Eodem  modo  inveniuntur  duo  numeri , quo- 
rum intervaUum  quadratorum  fumm*  mimero- 
rum  fit  fexcuplum  quod  efEcicur  Problemate  5. 

fis-sga&tseg  weQeg.eseae&es  e9§efieesa9».g9iai5s 
PROPOSITIO  V. 
Problema. 

Jnvtnire  duet  numeros  quorum  differentia  ft  data, 
tta  ut  differentia  quadratorum  earn  fuperet 
date  nuruero.  » 

Sint  inveniendi  duo  numeri  « quorum  diffe* 
rcniiafiti,  & differentia  quadratorum  fuperet 
hanc  dig’.r entiam  a.  viginti  unitatibus.  Sit  mi- 
nor 1 R^major  erit  iR.  -4  1.  cum  differentia  fit 
1.  quadrailfcfunt  iq.  & 1 q -+  4R  -+  4 differen- 
tia qiiadrartnqro  4R  -4  4.  qua:  xquatur  ax , ut 
fupeiCt  d .if  •TOftijun  t , viginti  unitatibus : datur 
ergo  *qu /.no 4.R  -f  4 — it.  & fubtradis  4. 

Tom . /. 


4^=:  *8.  feu  iR.  rz:  4 -f*  minor  naraeras,  ma- 
jor 6 
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PROPOSITIO  VI. 

Problema. 

tnvenire  dotes  numeros  qui  tales  fint  ut  diffe* 
rtntia  quadratorum  , ad  numerorum  different 
tiam  fit  in  data  ration t , & fuperaddai  aliquot 
unitates. 

Sint  inveniendi  duo  numeri,  qui  ira  fe  habeant* 
ut  differentia  quadratorum  fit  txipla  different!* 
numerorum  , Sc  infuper  add  at  10.  unicatcs.Sit  in- 
ter vallum  numerorum  a.  finrque  numeri  iR.fie 
1 R -+  a.  quadrata  iq  6c  iq-f  4R  -+  4.  differen- 
tia 4R  4.  differentia  nutnerorum  1.  triplicetur 
fiet  6 > addarur  10.  fiec  16.  Eft  ergo  xquatio  4R 
-+  4 = 1 6 . fubtrahe  4.  fiet  xquatio  4RZZ1 1 6t 
1 R = J • font  ergo  numeri  5.  & ; . quadrata  $.6c 
ay.  differentia  1 6. 

PROPOSITIO  VII. 

Problema. 

Numerum  quadratum  in  duos  numeros 

quadrates  dtvidere. 

Sit  numcrus  qmdratus  16.  dividends  in  duos 
numeros  quadratos , clarum  eft  formari  triangu- 
lum  redangutum  , aim  quadratum  unius  latcrr* 
fiat  zqnale  duobus  quadraris.  AlTumamar  qux- 
cumque  duo  quadrata  uni  xqualia  verbi  grar;S  9. 
16. 15.  quoram  latcra  funt  ?.  4.  j.  dico  h fiat  ut 
hypoihenufa  j.  ad  j,  ita  hy  pot  hen.  4.  ad  feu 
»7-  fi  fi«  ut  S'  4-  ita  4*  lacus  quadrati  16. 
ad  ^ feu  J7-.  erunt  latcra  quadratorum  quzfi- 
tomm  quorum  quadrata  6c 

zquantur  quadrato  16.  feu 

Idem  alio  modo  ptzftari  poteft  Ponatur  prd 
primo  latere/ unius  quadrati  quaefiti  1 R.  pro  fe- 
cundo  quilibet  alius  numerus , minus  tor  uniraei- 
bus  quot  fum  in  radicc  propofiti  quadrati  , vcrbl 
gratia  iR.  •—  4.  fiat  utriulque  quadratum, ha bc- 
bnntur  quadrata  iq.  &4q  — i6R.h-  16.  addan- 
tur.fimul  fient  ;q. — 16R.-4-  i6.rzr  ifi.addantut 
16R.  fiet  zquatio  iq.  -4  16.—  i6R.-f  \6.  6t 
abiatis  16.  erunr  jq.  ~ 16  R.  & $R.=z=i6.  di- 
vide etit  1 R.  :zr  y.  feu  3-J-.  6c  tR.  *—  4.  erit  £ 
—4.  feu  — iidem  numeri  qui  prius. 

Experiamnr  an  alio  quovis  excmplo  idem  fuc- 
ccdat.  Ponantut  radices  duorum  numerorum  iR. 
& } R.  — 4.  fiant  quadrata, eruntque  9q.  — 
*4R.  -4  1 6.  6c  iq.  addantur  fimul  fient  toq.  *— 
14  R.  -+  1 6.  que  volumus  cquari  namcro  16. 
Eft  ergozquatio  i€.z^ioq. — i^R.  -4  t6.  adde 
14R.  net  xquatio  i4R.  -f  id.  z±  ioq.-+  \6.6t 
abiatis  16.  Z4R.  zz^ioq.  6c  14.  zz:  10R.  6c  divi- 

fis  £ zz:  iR.  feu  & 3R.  — 4.  erunt  y 4. 

feu  ut  prius. 

Supponator  5R.  — 4.  pro  feenndo  cujus  qni- 
draturn  ajq.— 4oR.~4  id.  fietque  xquatio  idq. 
— -40R.  -4  id. ZZ! d.  adde  40R.  fit  *qu«.  adq. 
IZZ40R,  feu  iR.  zz:^.  feu  fR.erunc  ex  quo 
fubttahcrc  debes  4 feu  reftantque^. funt 
autem  numerorum  ^ & 7^.  quadraca  Sc 
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qu*  fimoiemaom  lummun  -(W  . icuio.  »un* 
autem  radices  ",  8c  £ feu  j 7;.  i'cu  ji.  U 1 
Totutn  autem  Arcificiura  Diophanci  in  co  con- 
viiet  radices  furdas  •,  fi  enim  vitandx  non 
eflent,  quilibec  numeri  affumi  polTcm  m qoos  di- 
vidi  poilt-c  numcrus  ifi.certum  eft  enim,quod  nu- 
roerus  16  xqualjs  fit  nurncro  9 .fic  nuroeto  7.ncm- 
pe  quadratis  radicum  3.  5cRq7.  exurgunt  autem 
ift*  tadice^Jbrdx,  citm  ex  numeris  non  quadratis 
cduci  debent  radices  quadratx  ; quod  vitavit  egre- 
gie.  Pofitis  enim  radicibus  1R.&  iR.  — 4.  quia 

■ — 4.  multiplicando 4.  facie  1 6.  debft  autem 

comparari  produdkus  cum  quadrato  16.  fit  xqua- 
tio  inter  quadratum  1 6.  & produ&um  1 6.  ideo- 
que  reftat  fola  zquatio  inter  numerum  quadra* 
torum,5c  nutnerum  radicum ; fic  quia  numeti  qua* 
dratorum  Sc  radicum  func  collatcrales  , nulla  eft 
opus  radicum  extra&ionc  : ergo  numeri  qui  pro* 
venienc  rationales*  erunt.  Idem  Sc  eodem  modo 
przftat  in  problemate  nono. 

^e^Mfifi2929fiSE9fiS:fi9.55eefieBafiefi9  86225909 
PROPOSITIO  X. 

Problems. 

'Datum  numerutn  ex  due bus  quadratic  compofaum 
divider e in  duos  alios  quadrates  numeros . 


Problems. 

Irwenire  duo  quadrata  quorum  different** 
fit  data . 

Sint  inveniendi  duo  numeri  quad  rati  quorum 
differentia  fit  60.  priroi  quadrati  latus  fitiR.dc 
fecundi  fit  quilibet  numcrus  radicum  cumadjun- 
ftionc  quotcumque  unitatum  , quorum  tamcn 
quadratum  minus  fit  propofiti  differentii  60.P0- 
natur  ergo  iR  *+  3.  cujus  quadratum  iq-+  6R-+ 
9.  Sc  primum  quadratum  eric  tq.  differentia  qua- 
dratorum eft  6R  m-  9 quae  fupponitur  elTe  zqua- 
lis  numero  60.  Haberous  ergo  zquationem  6R. 
^+9  — 60.  & fubtraftis  uttinque  9 eritxqua- 
tio  6 R.  = S ! & fafika  divifione  cric  1 R := 
8 —Sc  1 radix  primi  quadrati.ST*  feu  y Radix  fe- 
cundi  117.  leu  77.  quadrata  fubtrahe 

unom  ab  alio  ut  habeas  differentiam  , hzc  eric 
feu  60.  unitates. 

Artificium  pariter  hujus  problcmatis  in  eo  po« 
fitum  eft,  ut  evitetur  extra&io  radi  Am  j evitimr 
autem  fi  quadratorum  fa&orum  differentia  conti- 
neat  tantum  radices , unitates , pauciorcs  taroen 
propofiti  differentia  60  j fic  enim  reftabit  zquali- 
tas  inter  folas  radices  , Sc  imitates  fic  pci  divifio- 
rem  dabicur  valor  unius  radicis. 


Proponatur  numcrus  1 5 . compofitus  ex  duo- 
bus  quadratis  4 .fic  p.dividendus  in  duos  alios  nu- 
meros quadratos  > numcrorum  autem  quadrato- 
rum 4.8c  9.radiccs  funt  z.  fic  3 . ponatur  radix  pri- 
mi quadrati  quzfiri  1 R.  -+  1 fic  fecundi  quicura- 
que  numcrus  radicum  cum  defedu  radicis  3.  uc 

aR. 3.  fiat  utriufque  quadratum,erir  primum 

iq.-+  4R.  -+  4. fic  fccundum  4q.  — 11R.  -+  9. 
addantttr  fient  jq.«—  8R.-+  1 3.  quxxquari  vo- 
lumus  numero  1 3.  addantur  8R  fier  zqu.  jq.  -+ 
13.-*  8R.  fubtrahe  13.  crir  5 q.;~8R  fic  cum  fine 
collaterals  5R ~ 8.  fic  iR.  ■£.  eft  igitur  ra- 
dix primi  1 -f.  radix  fecundi  —t. 3 .feu  -7.  Sunt 

ergo  radices  £ & -J%  quadrata  fic  feu  fimul 

■4?- feu  n-  , 

Potcft  item  fieri  ut  fumatur  turaque  radix  cum 
dcftftu  hoc  modo,  1 R,  • — a.  fic  1.  R.  — — 3.  pri- 
mum quadr.  crit  1 q. 4R.  -+  4.  (ecundum  4q. 

— -izR.  —I-  9.  fumma  jq. — 16R. -+  13.  qu* 
zquari  volumus  num.  1 3.  eft  ergo  zquatio  jq. — 
j6R.  -+  13.=  13.  fic  addins  16R.  fic  ftbrradkis 
utrinque  a 3.  eric  zquatio  jq.  — 16  R.  fic  quia 
funt  collatcrales  jR.:zz:  16.  fic  divifione  fafifca  eric 
iR.  m:  y.  crat  primi  quadrati  radix  iR.  — 1 j 
ergo  crit  -f-.  fic  fecundi  iR.  — 3 y : funt  autem 
quadrata  fic  feu  idem  numcrus  qui 
prior,  invenimus  ergo  alia  duo  quadrata. 

Totutn  pariter  artificium  in  eo  pofitum  eft,  ut 
fiat  zquatio  inter  folas  radices  fic  numerum  ab- 
folutum  , quod  componendo  radices  ex  lateribus 
priorum  quadratorum  , cum  figno  dcfc&us,  egre- 
gie  przftatur  , quia  femper  adhzret  numcrus 
aequalis  fummz  quadratorum  13. Debet  autem  nu- 
mcrus tadicum  in  quadratis  effe  cum  non  defe- 
rs » ut  poflit  tranfirc  in  aliam  partem  compara- 
tionis.ideoque  vel  major  radix  ponatur  cum  nota 
defe&fts  ut  —3.  vcl  utraque. 
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PROPOSITIO  XIL  ? 

Problema. 

Datie  duobut  numeris  invenire  numerum  qui  ad 
utrumque  additui , efficiat  numeros  quadratos. 

Proponantur  numeri  io.flC7o.fitqueinjunAum 
quzrere  unum  numerum  qui  additus  ad  10.&  70 
efficiat  numeros  quadratos. 

Daiis  numeris  10.  fic  70.  cognofcitur  eorum 
differentia  60.  quxrantur  per  przeedenrem  duo 
numeri  quadrati  , quorum  differentia  fit  60.  ii 
func  feu  1 3 1 Sc  7 1 -7.  fubtrahe  1 o.  ex 

minori  habebis  61-7.  dico  hunc  numerum  61 7-. 
effe  quxfitum.Nempe  fi  additur  numero  10.  effi- 
cit  quadratum  71  fi  additur  numero  yo.cfficit 
quadratum  1 31-^.curn  cnimduobus  numeris  idem 
additur , differentia  (ummarum,  zqualis  eft  diffe- 
rentiae numexorunv,  fed  differentia  70  fic  10  eft  60. 
ergo  fummz  differunt  perfio.fcd  primi  eft  71—  er- 
go fccundaerit  131  -^-differens  ^ primi  pet  fio. 

•€«e  m «•»«•»■€•»  **» *** «« 

PROPOSITIO  X II L 
Problema. 

A datit  duobut  numeri*  eumdem  aufenf  > it*  •* 
utrumque  rejtduum  quadratum  fa.  * 

Sint  propofiti  duo  numeri  9.  fic  11.  i qnfbus 
idem  numcrus  auicrendus  fit  ea  lege  , ut  urerque 
numerus  refiduus  fitquadratus,  numcrorum  ^.fic 
1 r.  differentia  eft  1 1.  quxrantur  ( per  f I*  ) duo 
quadrata  quorum  differentia  fit  ia.  invenientnr- 
que  4.  fic  16.  fubtrahe  minorero  i auroeco  9.  re- 
linqnetur  j.  dico  numerum  y.  effc  num  enim  quz- 
fitum  ; nempe  qui  fi  ex  9.  detrahatur  relinqoit  4. 
fi  detrahatur  ex  1 1 relinquic  16.  eadem  probatio 
adhiberi  potcft.  * 
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PROPOSITIO  XIV. 

^ Problema, 

Ab  eedem  queftte  numero  , aufcrre  duos  dates 
numero  j ita  ut  refidui  fint  quadrati. 

Sim  propolui  duo  numeri  y.  Sc  it.  fubrrahen- 
di  abcodcin,  eal.gc,  uc  refidui  funt  quadrati. 
Quxritur  igitut  illc  numerus.  differentia  propofi- 
roruni  nuraeroruro,  eft  7.  tjuxramur  duo  quadra- 
<a  quorum  differentia  7>invcuiemur  efTe  ( per  1 1.) 
9 & 1 6.  addatur  minor  uumerus  majori  Her  n : 
dico  numerura  11.  effe  quxficum.  Si  enim  ab  to 
auferatur  minor  f . clarum  eft  reftare  majus  qua- 
dratum  fcilicet  1 6.  Pariter  ft  fubtrahatur  major 
rcftabic  numerus  cu  jus  differentia  i majori  qua- 
draco  erit  xqualis  diffcrtntix  numcrorum  propo- 
fttorum , fed  minus  quadratum  ita  differt  )l  majo- 
ri : ergo  rcftabic  minus  quadratum. 


PROPOSITIO  XV. 
Problems. 

Datum  numerura  in  duet  partes  ita  dwidere  ut 
add!  tee  idem  quadrate  faeiant  duo  quadrat  a. 

Sit  numerus  10.  ita  dividendus.Quserantur  duo 
mimeri  , quotum  quadrats  ftmul  fumpta  minora 
fine  nutnero  to.  fintque  mimeri  t 6c  3.  lis  adda- 
tur |R  ita  ut  fiant  tR.  -fz.  & iR.-f  3.  quadrata 
illorum  funt  jq.-f  4R.  -f4.de  tq.  -+6R.  -f  9.  i 
quibus  fingulis  ft  abftulero  iq.  reftabunt  quzfi- 
ti  numeri  4R.  -+  4.  & 6R.  -+  9.  qui  junAi  func 
aequales  numero  to.  jun&i  aurem  efficiunt  fum- 
ma,ioR.-f  ij.H*bemus  ergo  zquationcm  ioR.-v 

T 3 , in  frn  i0R.m7.fcu  iRjZZ^.dt  curauna 

pars  numeri  to  fit  4R.-+ 4.  erit  6 ^ 6R.  alia-v  9. 
ctit  1 3 feu  Sc  . hoc  eft  -7^.  & — . qux 
junA*  efficiunt  numcros  77*.  & 4H  quorum 
radices  ■£.  Sc  77. 

msLm&m&s  gssMsefiSsag.ee-saraBBSSSSsaea 
PROPOSITIO  X V L 
Problema. 

Numerum  datum  ita  dividers  in  dues  ut  uterque  a 
quadrate  deiraclu*  , relinquat  due  quadrata. 

Sic  idem  numerus  zo.  ita  dividends  , at  utra- 
que  pats  k quadrato  inveniendo  dexraAa , relin- 
quat duo  quadrata.  Proponatut  t R.  cum  tot  uni- 
tatibus  ut  caruro  quadratum  minus  fit  numero 
zo.ponatur  z.  unitates , ut  fit  radix  iR.-f  z.cojus 
quadramm  rq.-v4R.-f4.fi  auferas  4R.-V 4refla- 
bit  quadratum  feu  tq:  Ab  codem  quadrato  iq.-f 
4R.-+  4 aufer  iR.  -+•  3.  relinquitur  etiam  qua- 
dratum iq.  -v  iR.  -+  x.  negape  quadratum  hujus 
radicis  rR.  -+  1.  Scatnanrut  ergo  iftx  partes  4R. 
“*-4*  Sc  zR.-f  3.  quae  ftnt  partes  numeri  xo : ad- 
dantut  ftmul  efficient  6R.-+}-=zo.  erirque  iR. 
^ T*  & panes  *£.  Sc  quadrati  radix  erac  iR. 
-f  z.feu^,  cujus  quadratum  fatisfacit  qux- 
ftioni. 
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PROPOSITIO  XVII. 

Problema. 

Juvtnire  numero  t in  data  ratiette  qui  additid.tt* 
numero  quadrato  fact  ant  quadrata. 

Major  numerus  dcbcat  efTe  minoris  triplus,  St 
additi  ad  quadratum  9.  facere  debcant  quadrata. 
Ponatur  numerus  rcliquis  quadratus  ortus  k qua- 
cumque  radicc  auAi  numero  3.  vetbigratii  iR. 
-+3.  quadratum  ejus  erit  iq. -v 6R.-+  9-ab  to  au- 
fet  9.  Sc  iq.  -f  6R.  fir  minor  numerus  quatfitusr 
Sc  confcquentcr  major  erit  3q. -+  18R.  cum  fie 
minoris  triplus  cui  ft  addatur  9.  debec  fieri  num$- 
rus  quadratus,hoc  eft  numerus  3a.  -+  18R.-+9* 
qui  debet  elfe  quadratus  ut  fatisfaciat  quxftioni, 
Qiioi  ut  przftare  poflimus  , fingo  quadr.  i iR. 
— 3.  erit  autem  4q.  — 1 zR.  -f  9.  qui  ponatur 
xqualis  num.3q.-f  i8R.-f  9 aufer  q.Sc  3q.  reftat 
i8R.zniq. — nR.addc  1 iR.fiec  xauatio  iq."rs 
30R  feu  1R.~j0.cum  fint  colUtcraies.Minor  er- 
go numerus  qui  erac  iq. -f  6R.crit  1080.  major 
vero  jq.-f  18R.  eric  3 140. quibus  ft  addas9.fienc 
numeri  quadrati  1089.  Sc  3x49  quotum  radices  * 
3J&57- 


PROPOSITIO  XVIII. 


Problema. 

In  venire  tret  numero  t , qui  ita  fe  leabtdnt , ut  fi 
unufquifque  fequtnti  partem  imperatam  tribuat , 
infuper  datum  numerum, rt ft ent  equates. 

Quxranrat  tres  numeri , qui  ira  fe  habcant , 
ut  ft  primus  dec  fecundo  fuam  quint  am  partem, 
& przterea  6.  unitates  : Secundus  det  tertio  fex- 
tam  Sc  7.  unitates  3 tertius  dec  primo  feptimam 
artem  & 8.  unitates , acceptis  omnibus  Sc  datis 
at  xqualitas. 

Ponatur  primus  y R.  lit  habear  qttinram  par- 
tem , Sc  fecundus  fit  6R.  accipicns  autem  ^ pri- 
mo quintam  partem  , Sc  6.  unitates  , fit  7R.  -+  6. 
Sc  dans  tertio  fextam  partem  & feptem  unitates, 
reftat  6R. — 1.8c  huic  numero  reliqui  ftmt  aqua* 
les.  Primus  poftquam  dedit  fecundo  fuam  quin- 
tam-f  6.  4R.— 6.  deberet  autem  efTe  xqualis  fe- 
cundo , finempe  accipiat  feptimam  partem  tertil 
Sc  3.  unitates,  ut  fiat  xqualis.dcfunt  illi  zR.-f  y. 
quarc  zR.  -+  y.  funt  feptima  pars  tertii,&  przte- 
rea o&o  unitates  j aufcr  ergo  o Ao  unitates  habe- 
bis  zR.  — 3 .feptimam  partem  terrii.  Eft  ergo  tec- 
tius  1 4R.  — — z 1 : accipiat  ^ medio*f  R.  fextam 
partem  Sc  7.  unitates  ficc  lyR.  — 14.  det  etiam 
feptimam  partem  & 8.unicates  reftabic  13R. — 
qui  xqualis  efTe  debet  numero  6R.  — i.habemus 
ergo  zquationcm  1 3R.  — 19.ZZZ  6R. — 1.  addo 
1 9.  fit  zquatio  1 3R.  — ^ 6R.  -+ 1 8.  feu  7Rrz:i^8. 
feu  iR.  ~ -y.  Primus  ergo  eft  fecundus 
tertius  — 

Eodcm  modo  dividere  poffumus  in  tres  numc- 
ros  eafdem  condit  tones  habentes , quod  przftrf 
problema  19. 
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PROPOSITIO  XX. 

Problems. 

Invenire  tri.t  quadrat*  , it  a fe  habtnti a ut  differ 
remia  maxim i & medii,*d  different! am  minimi 
& medij  datum  hub  tat  ratiomm. 

Quzruntur  tria  quadrata  , quz  ita  fc  habeant; 
ut  differentia  msxirai , Sc  medii  , fit  tripla  diffc- 
tentia:  medii , Sc  minimi. 

Ponatur  1 R.  radix  primi  Sc  confequcnter  pri- 
mum  Ci t iq,fccundi  radix  ponatur  1R.-+  i.fitque 
cjus  quadratum  iq.-f  iR.  -4-  1.  differentia  inter 
utrumquc  quadratum  crit  1R.-4-  1.  Quare  maxi- 
mum quadratum  eric  iq.  -+  8R.  -+  4.  ut  nerape 
differentia  inter  illud  Sc  medium , fit  tripla. 

Fingatur  quadratum  quod  maxima  accedat  ad 
hoc  , v.  g.  quadratum  iq.  -4*  6R.  -+  9 quod  fup- 
ponatur  zquale  quadrato  maximo  iq.-f  8R.-*  4. 
nr  iq.  -fr  6R.  -f  9.  aufer  iq.  habebis  8R.  -+  4. 
nr6R.  -+  p.aufcr  4.&  6R.habebis  xR.m  j.  Sc 
iR  m z *f : quare  crit  iq.  ~ feu  6 item  8R. 
= 10.  Etit  igitur  maximum  quadratum  jo-f. 
minimum  67.  medium  iz-^.  differentia  minimi 
Sc  medii  6.  medii  Sc  maximi  1 8. 
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PROPOSITIO  XXI. 

Problema. 

In  venire  duos  numcres  , quorum  quilibet  adjeQtu 
alter  in  s quadrato  facial  quadratum. 

Sit  primus  iR.  fi  fecundus  ponatur  xR.  -+  1. 
certe  additus  prioris  quadrato  facict  quadratum. 
Surama  enim  iq-+xR.  — n.cft  numcrus  quadra* 
tus  cujus  radix  iR.  -4-  i.Supercft  ut  quadratum 
fccundi , cum  ptimo  facial  quadratum. Eli  autem 
quadratum  fccundi  4q  -4-  4R.  -+  1 .Sc  adje&o 
primo  4q.  -4-  jR.  -+ 1.  formo  quadratum  proxi- 
mum  nempe  i xR.  — 1.  fcilicet  4q — 8R.-+4,  - 
quod  volo  effe  zquale  4q.  -f  yR.-+ 1.^  4q- — • 
8R.-+4.  aufer  4-q.&  1.  fiet  zquatio  5R — 5 — 
8R  : addc  8R  : habebis  1 jR.  n;  j.  Sc  iR.  nr 

cztera  funt  facilia. 
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PROPOSITIO  XXIII. 

Problema.  # 

Invtnire  duos  numeral  ut  utriufqut  quadratum 
addttum  illorum  furnma , facial  quadratum. 

Quzruntur  duo  numeti.qui  tales  fint,ut  mriuf- 
que  quadratum  additum  eorum  fumme  quadra- 
tum cfHciat.  Ponatur  primus  1R.&  fecundus  iR. 
-»■  t.  fic  enim  quadrarum  minoris  additum  fun- 
roz  illorum  quz  eft  xR.  -+  1.  quadratum  efficiet 
iq.-+  iR. -+ 1 . fupereft  ut  quadratum  majotis  iq. 
-*■  xR.  —fr  i,fimul  cum  utroque  numero , fit  qua- 
dratum : hoc  eft  numetus  1q.-fr4R.-fr  1 fit  qua- 
dratus : ut  hoc  fiat  > formetur  quadratum  ex  1 R. 
— a.  iderit  iq. — 4R.  -4-  4.  fiat  zquatio  iq.-+ 
4R.-+  x.  m iq  — — 4R.-+  4.  fubtrahe  iq.  Sc  1. 
& aide  4R.  fiet  8R.  nr  a.  Sc  iR.  nr  -j . minor 
ergo  etit  7.  major  iy.  feu  7. 


PROPOSITIO  XXIV. 
Problema. 

Invenire  duos  numero t , a quorum  quadratic 
fubtralla  furnma  foci  at  quadrata. 

Sit  minor  1R.&  major  iR.-fri.ficenira&nu- 
joris  quadrato  iq  -4-  xR.  -+•  1.  dempta  eorum 
furnma,  remanct  iq.  reftat  ut  fubtra&a  numero- 
rum  fumml , ex  minoris  quadrato  > rcliquum  fiat 
quadratum.  Eft  autem  mmoris  quadratum  iq.  ex 
quo  fi  fubtrahas  numerorum  fummam.fit  iq— zR. 
— — 1 . qui  quadratus  effe  debet.  Formetur  qua- 
dratum ab  1 R. — 5.  fiet  enim  quadratum  defi- 
cicns  in  radicibus,  abundans  in  unitatibus , nem- 
pe iq.  — 6R.  -fr  9.  hoc  ponamus  effe  zquale 

luperiori  1 q.  — z R.  — 1.  nr  1 q. 6R. 

-fr  9.  fabtrahe  iq.  adde  6R,  Sc  r.  fiet  zquatio 
4R.~  to.  & iR.  nr  7 feu  z 7 erit  ergo  mi- 
nor z 7 major  5 7. 
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PROPOSITIO  XXV. 
Problema. 


PROPOSITIO  XXII. 
Problema. 


Invtnire  duos  numeros  , quorum  quilibet  addittu 
quadrato  furnma , quadratum  tffeiat. 


Irtvenire  duos  numeros  quorum  quilibet  ab  alter  in t 
quadrato  fub  trail  us  , facial  quadratum. 

Invenietuli  fint  duo  numeri,qui  ita  fe  habeant, 
ut  dempto  uno  ab  alterius  quadrato , remaneae 
quadratum.  Sit  minor  iR.  -4- 1 cujus  quadratum 
iq.-fzR. -4  1.  fi  fecundus  ponatur  aR.  -fr  1.  fe- 
cundus fubtra&us  ex  quadrato  primi  rclinquet 
Quadratum  nempe  iq,  Nfic  reftat  ut  majoris  qua- 
dratum dempto  primo  relinquat  quadratum.  Eft 
autem  feenndi  quadratum  4q.  -4-  4R  -fr  i.deme 
primtim  rclinquitur  4q.  -f  jR.  Fiat  quodcumque 
qua  dr.  vt  g.  ± j r crjt  ^ qnod  zquale  4q  -+ 
)R»9q.  fubtrahe  4q.  eritque  }R.mjq.&:  iR. 
nr  — . minor  major  . 


Sit  furnma  numerorum  1 R.  ejus  quadratum 
iq.  fintquc  nutneri  5 q.  & 8 q.  Sic  enim  additt 
ad  quadratum  fumme  , quadratum  efficiunt 
nempe  4q.  & Sed  fi  numcri  fint  8 q.  & jq. 
furnma  erit  1 1 q.  Sc  quadratum  ejus  1 z r qq  : fed 
quadrratum  fummz  ponebarur  lqi  ergo  eftxqua- 
tio  iz  1 qq.  Sc  1.  q.  Sc  quia  funt  collaterales,  eric 
zqu.  izi  q.  nr  1 & divifis  01 
erit  i<^.  nr  77,  numcri  ~. 


mmbus  per  rxi 
quadratum  fum- 


PROPO 


Digitized  by  Coogle 


Liber 

«*{»««»  »M  *»•*»«* 

PRGfOSITIO  X X V L 
Probleraa. 

In  venire  duel  numeral  quorum  quilibet  fuhtrafXtU 
a quadra™  ft  mm  a t relinquat  quadratum. 

Primo  fubtrahantur  duo  numcri  i quolibet 
quadrato,ica  uc  ceiinquantuc  duo  quadrats ; vctbi 
grarii,  proponatur  niunerus  9.  a quo  fubtrahcn- 
do ) . rclinquitur  4,  Sc  fubcrahcndo  S.  rclinqui- 
tnr  1.  Deindc  fuppoiutur  fumtna  numeroium 
3R.  ut  fiat  e jus  qtum  9q.  fitquc  primus  numcrus 
8q.  Sc  fccundus  pq : ita  cnim  fict  ut  quolibet  fu- 
blato  ex  9q.  rcmancat  qtum.  Haberaus  ergo  fum. 
mam  numcrotum  ljq.  cujus  qqtijro  169.  qq. 
zquatecft  9q.  Quarc  i69qq.  zzgq.  Sc  quia  Turn 
poteftatcs  collatcralcs  169  q zz:  9 Sc  iq.—  fc. 
Urtde  concludaro  primum  nuroertmi  elTe  fc  Sc 
fecundum  fc  , fumroam  corum  fc , & fumnut 
qtum  fcfc. 
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PROPOS1TIO  XXV  I L 
Prcbleraa. 

, Invenire  duos  numeral  ut  produftm  ex  corum 
multiplication!  , addite  quolibet  eorum  , facfat 
quadratum  , & amborum  quadratorum  radices 
fact  ant  datum  numerum. 

Quzruntur  duo  nomcri , qui  fcorfim  additi  ad 


VIII.  671 

produ&um  cx  eorum  mulriplicationc  faciant  qua- 
drata , Sc  radices  horum  quadrarorum  efficiant 
datum  numerum  r eg.  6. 

A.  B.  C.  D. 

4.  ij.  1.  60. 

Primo  opus  eft  tali  Lemnute  *;  fi  demur  duo 
numeti  A , & B.  defu  autem  unitas  C numero  B, 
ut  lit  planus  limilis  numero  A : dico  produ&ura 
ex  A in  B additum  ipfi  A.  clTe  quadrature.  Ham 
cum  A Sc  B -*•  C , lint  plani  fimilcs , pcodu&us 
ex  A in  B & C.  eft  quadrants  i hie  autem  pto- 
du&us  zqualis  eft  produ&o  cx  A in  B Sc  pro- 
du&o  ex  A in  unitatem  C ( per  primum  fecund t) 
feu  ipfi  A cum  unitas  nihil  immutet ; ergo  pro- 
du&us  ex  A in  B additus  ipfi  A eft  quadrants. 

Ponamus  ergo  numcrumminorcmcfle  iR.  & 
majorem  4R.  — 1.  fiat  produ&us  comm  multi- 

pi  icatione  ille  erit  4q iR.  cui  fi  addas  tR. 

fict  quadratum  4q.  NecelTarium  item  eft  ut  idem 
roduiftus  4q.  — . iR.  addi to  major e 4R.  — . j. 
oc  eft  4q.  -+  jR.  — 1.  lit  quadratum  rujus  ra- 
dix fit  6 latere  priori*  quadrati  4q.  feu  6.— 

aR.  quadratum  autem  hujus  radicis  6— tR.  eft 
4q. — *4R.  ergo  habemus*quationcm  4q. 

-+  jR.  — *1.  ^=4q.  — t4R.  *•+  56  : fubtrahe  4q. 
addc  1.  & 14R.  fiec  zquatio  ij.  R.~$7,  ergo 
1 R.  zz  idcoquc  minor,  major  4* . 

Eo-Jrtn  artificio  invenies  duos  numeros  qui  ita 
fc  habeant,  ut  detract  ex  produ&o  eorum  multi- 
plicatione  relinquant  duo  quadrata  1 quorum 
duz  radices  adzquent  propofitum  numcruin  uc 
problcmate  x8. 


Atqut  hae  fuff  d ant  m Tyro  fc  extreere  pojjit , dr  tntelligu  D'opbamum.  Qui  plura  volet  ajfumat 
ip  fum  Diopbantum  , quern  ex  prefuppofus  jundamentis  per  cur  ret  facile . 
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HYPOTHESIS  CARTESIANS. 

REFVTATIO 

LEM  ENT  l S Mat  hematic  arum  chfciplutanm  , Cedicem  priucipia  Philofo- 
ffllSyWS  phi  a pracipua  coniinentem,  inter  Manuscript  a aufleris  invent  um,  addendum  ctn- 
H 1^*^^  fuimm.  Mole  qmdem  ille , at  non  item  rebut  exiguut  efl ; in  co  emm  leve  mo - 
mentum  ejfe  non  potejl  quod  femen  eft.  £**  [it  cert i prinetpiorum  vis  ex  eo 
Philo fophui  intelligendum  ejfe  promt n tut , quod  qmdquid  in  illis  peceatur , utcumque  tenub 
initio  vifum  fiterit , in  progrejju  apparel  ejfe  gravifimum. 
c • » 

WFa  nH  “ 

PROPOSITIO  L 

Quid  ex  hae  cemmuni  not  fane  Ego  cogito,c*i»d*- 
datur  contra  CartefiAnam  Philofiphiam. 

Non  equiiem  lingula  Carte  fun*  philolophi* 
placitzttxaminanda  (ufeipio , To  lam  ictliett  phyfi- 
cam  in  1 10c  ope  re  per  pendens.  Unum  tamen  act 
aitcruen  et  pnnc  piis  cognitionis  humanz , i qui- 
bu*  omnan  *ulc  inchoaii  fcientiam.przterite  non 
polfum  i ex  qiubus  facilius  mihi  fuctit  conttaria 


principia  ftatucre , quam  ipfi  fuam  hy pothefin 
ftabilire. 

Vuk  ergo  hanc  ordine  primam  cogmtioncm 
efle  , Ego  ctgito  , ergo  fum.  Cognitionis  autem 
nomine  ilia  omnia  quz  nobis  confciis  in  nobis 
Hunt  comprehends  , atque  ita  non  modo  intelli- 
gcrc,  vclle,  imaginai i.fcd  etiam  (entire , idem  cite 
hie  quod  cogitare  afi’erit.  Ex  hac  igitur  ptopofi- 
tione  ego  cogico,  hanc  unam  coticluilonem  elicit, 
quam  ccrtimmam  putat  nempe  ergo  fum.  Ego 
verb  alias  mulcts  de  quibus  zqui  dubiwre  non 
poifum , ab  e jus  tamen  principals  alienas  deduco. 

Eg« 
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Ego  enim,  cogico , Sc  hoc  Jncnninatura  cogitate 
ntcum , in  mca  eft  potcftate  , ita  m dura  hbuent, 
alia  atquc  alia  cogitate  liberam  habci  pottllatem: 
ncque  enim  minus  cetnis  Turn  quod  cogitcm  in 
generc  1 quam  quod  tnodo  hxc,  modo  alia  fucco- 
dat  cogitatio  , quam  pro  hbiloj  Sc  aliurao.  Sc  dc- 
pono.  Ea  quo  condudoi  cfgohanc  cogitationcm 
meam  . co  autTolitioncm  mearo  ego  ptoduco.  Sc 
non  tantum  ab  alio  agente  patiot.  St  enim  nihil 
penitus  ad  meum  cogitate  confertem  .non  magis 
in  mca  clfet  poteftate,  quam  quod  lignum  ab  igne 
combutatut,  fit  in  poteftate  ligni.  Ea  quibus  ultc- 
tins  condudo  , ergo  ens  ctcatum  aliquid  dc  novo 
ptoducit.nec  a Dcofolo  , omnes  cffcftus  qui  dc 
novo  fiunt.ptoducuntut.  Addo  ultetius  quod  cum 
ipfc  fateatur  nullam  catenfioncm » occ  ftguram  , 
nec  motum  localem.  nee  quid  fimilc  quod  cotpori 
(it  tribucndum.ad  nttunn  noftram  pettincre,fcd 
folam  cogitationcm, quam  k nobis  effe  jam  often- 
di , ncce(fari6  fequi  aliqaid  k moru  , figuraexten- 
(ionc  diverfum  ab  aliquo  agente  crcato  produci. 
Quia  vcr6  hoc  meum  cogitate  ita  in  me  eft  , uc 
roe  a(Hciat,illudque  fentiam,  Sc  expetiar,  cum  ta- 
men  aliquid  k me  diverfuro  fit  Sc  feparabile  ; 
exurgit  ergo  idea  fubjc&i,  Sc  formx , dc  qua  non 
magis  dubitare  pofium,  quam  de  cogitatioiic  mea. 
Unde  qnamvis  Cartcfiam  philolophiz  fc&ato- 
tcs  9 ita  in  formas  , Sc  fubjc&a  invehantur  > ut  nc 
nominari  quidem  vclint  i in  cognitione  tamen  vc- 
ram  focmam,  in  meme  humana  verum  fubjedum, 
quod  ita  afficiat , ut  vi  illius  form*  alitcr  fc  ha- 
bcat  > agnofccre  coguntur.  Dc  quibus  omnibus 
nullus  dubicandi  locus  rclinquitut  , cum  cogita- 
tio, volitio,  cztcrzque  hujufmodi  affcdioncs.no- 
bis  confciis  in  nobis , non  aliunde  , fed  it  nobis 
prodneantur.  Scd  ultcrius  progrediamur.  Sc  ad  rc- 
liqua  entia  crcata  gradum  faciamus : Cum  natura 
fibi  conftet , iifdemque  veftigiis  femper  infiftat, 
hoccfteundcm  Sc  conftantem  modum  agendi  ob- 
fervet , jamquc  ccrtus  fum  dari  aliqiod  fiibjc- 
dum  , 8c  aliquam  formam  in  return  natura,  an 
non  favee  conjedura  in  rcliquis  ctiarn  entibus 
eundem  ordincm  obfetvari,  nec  effe  diffiinilc  mu- 
tationum  principium.  Quidquid  igitur  conua  for- 
marum  exiftentiam  objicies  * id  totum  contra  co- 
eitationom  humanam  didum  exiftlma,  quod  t.bi 
lolvcndum  cut. 

PROPOSITIO  II. 

EjfcntUm  ntAterit  in  extenfione  in  Lit  urn , lort- 
gum  , dr  profundum  p 0 [it am  non  effe. 

Renim  matetialium  exiftentiam  ita  demonftra- 
re  conatur  Cartefius.  Quidquid  fentimus  nobis 
advenit  k re  aliqua  quz  k mente  noftra  divCtfa 
eft,  cum  in  noftra  poteftate  non  fit  ut  unum  po- 
tiiu  quam  aliud  fentiamus  j fed  hoc  k re  ilia  quz 
fenfus  noftros  afficit  plane  pendet ; A fenfu  ati- 
tem  impulfi  percipimus  materiam  aliquam  in  Ion- 
gum,  latum  Sc  profundum  extenfam  ; fed  fi  Deus 
immediate  per  feipfumiftius  materiz  ideam  men- 
ti  noftr*  adhibcrct.vel  tantum  fi  cfficeret,  ut  ex- 
hibcictur  k re  aliqua  in  qua  nihil  effet  extenfio- 
nis,  «wc  figurz.nec  rooms,  nulla  ratio  cxcogitari 
police  cut  Deus  deceptor  non  cffei  putandus.  Hu- 
jus  demonftrationis  vim  non  expendo , videoir 
enim  fuperiorilau  didis  rcpugnarc  } cutu  affecue- 


rit  interdum  fenfus  etcare  , ideoque  non  effe  fi- 
dendum  its  qui  nos  vel  femel  deccperunt.  Quzro 
an  dura  contigit  fenfus  crrare,Dcus  tunc  deceptor 
fucrit , qui  aut  pet  fe  immediate , vel  per  aliud 
cff;ceric  ut  falfa  nobis  idea  ingeucrarctur.  Unde 
puto  quod  ipfi  ptobandum  fiicrat , id  quod  fenfus 
noftros  afficit  non  poffe  die  ens  foUcogitatione 
przditum  , fed  extenfum  in  longum , Vatum  , Sc 
profundum.  Sed  ifta  ut  levia  non  moror,iilu6que 
illi  concedo  aliquod  ens  roateriale  dari ; fed  non 
ita  facile  illi  concedam  in  fola  extenfione,  cjus 
effentiam  pofitam  e(Te.  Id  autem  probat  argumcn- 
to  incfiicaci , nempe  quod  natura  materiz  non 
confiftat  in  co  quod  fit  res  dura , vel  por.dcrofa 
vel  colorata.  Si  enim  quotiefcumquc  manus  no- 
ftra niovetuc  versus  aliquam  partem,  corpora  om- 
nia ibi  rcccdcrent  cadcm  ederitate  , nullam  un- 
quam  duriricro  fenriremus , corpora  tamen,  natu- 
iam  corporum  non  amittcrent.  Unde  fequitur 
tantum  in  duritie  , protit  contra  diftinguitur  k li- 
quiditate,  effentiam  rei  materials,  non  effe  pofi- 
tam. In  duritie  vcr&  fumpta  pro  ea  facultate  , qua 
corpus  impulfum  k roanu  mca  cjicitur  ex  loco 
fuo. nihil  concludit  penitus. 

Quarc  dico  in  extenfione  fimpliciter  fiimpta 
pofitam  non  effe  naturam  tei  materials.  In  eo 
enim  confiftere  non  poteft  effentia  rei  corporcz, 
quod  etiam  rei  fpirituali  convenit,  fed  effe  exten- 
fum fimpliciter  lumendo  fine  addito,rei  fpiritibdi 
convenit,  aut  faltem  probari  non  poteft  non  con- 
venire  : ergo  extenfio  fimplex  in  longum,  latum, 
& profundum , non  eft  effentia  rei  corporcz.  Pri- 
m6  enim  Deus  immenfus  cft,pr«/cn/que  omnibus 
corpotibus,  non  tantum  per  operationcm,  ut  vo- 
luerunt  pauci  Theologi : cum  tes  non  fit  neceffa- 
rio  in  eodem  loco  in  quo  agit.corpora  enim  agen- 
da ad  extra  non  funt  ubi  agunr.  Sccundo  angeli 
extenfi  funt , imra&  , Sc  ambulant , Sc  movcncur, 
lubenrque  alia  przdicata  localia,  quz  fine  exten- 
fi one  explicati  non  poflunt. 

Atiiroa  rationalis  cocxtcnditur  corpori  quod 
animat.  Et  quamvis  in  toto  corporc  non  refiderer, 
ut  fert  hzc  nova  philofophia  , fed  in  fola  glande 
fpinali ; hzc  tamen  glans , divifibilis  eft  , majo- 
rcmquc  locum  in  adiuto,  quam  in  puero  occupat. 
Ex  quo  femper  concludo  animam  iationalem,ma- 
jori,  Sc  minori  corpori  cocxtendi. 

Ncque  cnira  ex  eo  quod  poffim  cogitate  de 
cute  cogicante,  nulla  extenfionis  hfta  mentionc, 
propterca  loquitur,  quod  ens  cogitans  nollius  ex- 
tenfionis fitcapax.  Hanc  enim  rat ionern  videtur 
innuere  Cartefius , diftin&ionis  quz  eft  inter  res 
fpiritualcs  Sc  corporcas  , eaque  utitur  Rohaut 
dum  elicit ; quod  dum  quis  ad  fuam  cogitationcm 
at  tend  it,  Sc  fc  ut  cogitanrem  intelligit,  hujus  idea 
nullam  extenfionem  involvit.  Verum  quidem  eft 
quod  poteft  etiam  haberi  idea  rei  in  longum,  la- 
tum, Sc  profundum  cxtCDfz,  quia  tamen  hzc  rem 
cogicantem  non  continct,  res  cogitans , & res  ex- 
ten  fa  feu  diftin&z  rcalitcr  ab  invicem,cx  quibus 
concludit  animam  k corporc  diftingui. 

Egregium  videlicet  aigumentandi  modum^Jt  cx 
diftinftione  rationis.fcuper  intclle&uro.diftinftio 
rcalis  concludatur,  Sc  quoties  funt  diverfz  Idcz, 
diftindkx  etiam  ctedantur  entitates.  ^nne  quia 
dum  cogito  potent iam  produdkivam  caloris  , non 
ftatim  habco  ideam  caufz  produ^ivx  luminis, 
hzc  duo  priucipia  realiter  erunc  diftinda.  [In  ani- 
ma  rationali  multz  diftinguunfor  poteniiz  in  or- 
dine  ad  conccptus  noftros  dtquibuj  feparatim  co- 
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g‘?arc  licet , quis  iatr>cn  ex  hac  cogitationum  di- 
verfiute , potenrdrum  diftin&ioncra  icalem  un- 
au.im  aHeraic  s q»urc  non  concluditur  quod  ens 
fpiricualc  cxrcnfum  clTe  non  poflir. 

Quod  fi  non  extenfionem  fimplicem , fed  cam 
tantum  quft  par  res  extra  partes  ponunrur  intclli- 
gas,  jam  non  in  fimpliri  extenfione,  fed  in  exten- 
fione juu£a  impenctrabilitaii , rci  materials  na* 
tucam  dices . Scd  oftendo  pohtive  in  extenfione 
precise  non  efte  ftatuendam  entis  corpora  natu- 
ram,  racione  qu«  apud  homincm  catholicum  vim 
dcraonftratioms  obtinerc  debet. 

Si  extenfio  precise  in  longum  , latum  6c  pro* 
fiindum  clfcntiam  nutetix  conftitucret , hzc  nu- 
mero  extenfio , cum  luc  numcro  inatcria  identi- 
ficarctur:  fed  falfutti  eft  quod  hxc  extenfio , cum 
hoc  numcro  corporc  identificcrur  , ergo  clTentia 
materix  in  cxrenfione  non  confiftir.  Major  vide- 
tur  certa  ex  ftmili  argumentandi  modo  in  exteris 
omnibus.  Idco  enim  hoc  numcro  animal  rationa- 
le cum  hoc  numero  homine  idcmificatur  , quod 
eftentia  hominis  , in  animali  rationali  confiftar. 
Scd  falfura  eft  quod  hoc  numero  corpus,  cum  hac 
numcro  extenfione  identificcrur.  Alioquin  idem 
corpus  candcm  Temper  haberet  cxtenfionem , nec 
unquam  majorem  , aut  minotem  , quod  dici  non 
poteft.  Nam  Corpus  Chrifti  inEuchariftia  , idem 
eft  numero  quod  eft  in  ccrlo , fed  Corpus  Chrifti 
quod  eft  in  Euchariftia  non  habet  candcm  exten- 
fionero,  quam  habet  in  ccelis;  ergo  idem  numcro 
corpus  modo  majorem , modo  minorem  extenfio- 
ncm  haber.  Aliquibus  hujus  philofophix  fe&a- 
totibus,  hoc  argumentum  propofui,  nec  ab  iis  un- 
quam aliquid  reponi  deprehendi , quod  poftet  ab 
homine  Cacholico  propugnari.  Diccbat  enim  eo* 
rum  aliquis  quod  Dcus  poftet  facere  ut  panis  fie- 
rce Corpus  Chrifti , quia  illi  anima  Chrifti  jun- 
gererur.  Sed  prxtcrquam  quod  non  defineret  efte 
panis,  cu jus  eftentia  in  fola  parrium  coordinatione 
pofita  eft  , fecundum  hujus  philofophix  placita, 
quxro  an  idem  efte  Corpus  Chrifti,  quod  in  ccelo 
eft  ? hoc  dicerc  non  poftiint , propter  rationem 
alhtam  , quia  ioquam  non  eft  cadem  numero, 
imino  nec  xqnalis  extenfio.  Ergo  fequirur  ex  hac 
refponfione , quod  tot  fint  Corpora  Chrifti  , 
etiam  fpecic  diftin&a  quor  funt  Hoftix  Confc- 
crarx  , quod  quam  fit  * fide  alienum  nemo  non 
vider. 

Dices  cum  aliquibus,  id  eft  eftentia  alicujot 
rei , quod  eft  primum  quod  in  re  concipitur , fed 
extenfio  1 eft  primum  quod  in  re  concipitur,  ergo 
eft  c jus  eftentia.  Pr.  minor  , cetera  que  in  cor- 
pore  concipiuntur  , ut  efte  divifibile , efte  impe- 
netrabile  , aliaque  hujufmodi  inrelligi  non  pof- 
funt,  quin  prius  intelligatur  corpus  extendi,  ergo 
extenfio  eft  quid  primum  in  corpore.  Rcfpondeo 
id  quod  primum  in  unaquaque  re  concipidir , 
ita  at  illnd  conftituat  , 6c  diftinguat  ab  ora- 
ni,  alio  efte  ejus  eflentiam , non  veto  ea  qux  licit 
primi  condpiantur , non  taroen  diftinguunt,  ge- 
nera enim  , 6c  gradus  fuperiores , fecundum  (ub- 
fiftcndi  cor.fequcntiam , primd  in  rebus  quibufli- 
bet  condpiantur  , non  tamen  propterea  eften- 
tiam  conftituunt.  Cum  ergo  fpiritus  extenfio- 
nem  habcant  & idem  corpus  faltem  per  miracu- 
lum  , extenfionem  mutate  po(Hc , in  ea  pofitam 
till*  ejui  eftentiam  aftcrere  non  poftumus.  Ego 
quidem , ut  elTcntiam  rei  corporex  , nulli  ob- 
noxiam  difpotationi  conftitucrcm  , non  in  divi- 
Tem.  /. 


fibilitate  illara  repofui,  cum  plurimi  Philofophi 
vclint  dari  corpora  qux  indivifibilia  fint  ita 
Divus  Thomas  perfc&orum  animalium  formas, 
materials,  licet  indivifibiles  cenfuicAdde  quod 
materic  divifibi litas , non  fit  ufque  ade&  bene 
conftituta,  ut  fcclufa  Ariftotelis  authoriratc , ma- 
jor* non  fint  in  contrariam  partem  momenta , 
quare  puto  corporis  prout  a fpiritu  condiftin- 
guitur,  naturam  , in  eo  pofitam  efte  , ut  cxten- 
fionem inapenetrabilem  tanquam  primatiam  pro- 
prietatem  phyficam  habear. 

PROPOS1TIO  III. 

Rarefatlionem  per  folom  mate  rid  aliena  intromif~ 
fionem  male  f robot  Corthejim . 

Quamvis  hanc  de  rarcfa&ione  quxftionem  di- 
rimere  non  fit  animus , auippe  qux  in  utramque 
partem  in  Pcripatetica  fchola  acerrimi  agiteturj 
quam  inania  fint  nulliufque  momenti  qux  fuper 
ea  materia  k Cartefio  proferantur,hic  ape r ire  ope* 
fte  pretium  fuerit. 

Dicit  ergo  quod  quicumque  ad  cogitatio* 
nes  fuas  attendee , nihilque  volet  admittere  quam 
quod  dari  perccpcrit , non  putabit  in  corpori- 
bus  raris  , Sc  denfis  contingere  nifi  figurx  rnu- 
tationem  1 ut  rara  corpora  ilia  fint , inter  quo- 
rum partes  , multa  intervalla  exiftunt , corpo- 
ribus  aliis  repleta , & quod  denfiora  reddantur , 
quod  eorum  partes  ad  invicem  accedentes  inter- 
valla  ifta  imminuant , aut  etiam  penitus  tollanr. 
Eo  modo  quo  fpongia , aqua  targens  , non  prop- 
tcrea  fecundum  fingulas  partes  magia  extenfa  eft. 
Duplicem  autem  rationem  afferre  videtur  cur 
hoc  modo  rarefa&ionem  fieri  exiftimet , & ora- 
nem  alium  modum  rejiciatPrima  quod  aliud  ora* 
nis  modus  videatur  aliquid  inintelligibile  effinge- 
re , nempc  majorem  excenfionem » hie  autem  po- 
ros  admittendo ; quos  corpora  aliena  fubeant,  ni- 
hil afterat  quod  non  facili  mens  noftra  aftequa- 
rur  licit  fenfus  non  Temper  corpus  hoc  novum 
fubingrediens  percipiat.  Nequc  enim  ulU  ratio 
nos  cogit , ad  ctedendum  corpora  omnia  quaa 
exiftunt  debere  fenfus  noftros  afficere.  Sccunda 
ratio  videtur  potentior  , petita  fcilicet  ex  co  quod 
repugnet  aliquid  nova  quantitate,  vel  nova  ex- 
renfione  augeri  quin  nova  fubftantia  extenfa,  hoc 
eft  novum  corpus  ei  accedat.Quippc  quantitas  in- 
quit , k fubftantia  extenfa  in  re  non  differc , fed 
tantum  ut  numerus  k re  numerata.  ita  at  in  rc 
fieri  non  poflic , ut  vel  minimum  quid  ex  ifta 

Eititate,  aut  extenfione  tollatur,  quin  cantum- 
etiara  de  fubftantia  decrahitur. 

Addit  item  quod  licit  forti  nonnulli  aliquid 
dicant,  non  aliud  de  ea  re  perdpiunt,  & cum  fub- 
ftantiam  ab  extenfione  , aut  quandtate  diftin- 
guunt , vel  nihil  per  nomen  fubftantix  intelli- 
gunt,  vel  confufiun  tantum  fubftantix  incorporex 
ideam  habenr , quam  fals6  tribuunt  corporex. 

Dico  igitur  primb,prxcipui  opinionis  contra- 
rix  momenta , allata  non  fiiifle  k Cartbefio.  Pri- 
mum fit  iftud , quod  explicaxi  non  polEt  in  hac 
opinione  quid  fit  corpus  rarum  6c  denfurn , 
fi  enim  corpus  denfinn  Iliad  eft  quod  pa  rum  ant 
nihil  habet  materix  alienx , quare  gravios  eft. 
Anne  materia  ilia  aliena , minoris  eft  gravitads  , 
quam  propria  hujus  corporis  ? immi  cum  juxta 
QjQ^q  q hu  jut 
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Imjus  novx  philofophic  placita,  Tola  in  rebus  di- 
ftwdio,  i figuta,  aut  magmtudiuc  pctaiur  , 
lignum  quod  minus  den  turn  ell  auto , .rqualis 
gcavitatis  ell’c  dcbcrcc.  Materia  enina  qux  in  po- 
rts cjus  cxiftic,  Sc  qux  in  «num  cum  illo  globuro 
coalefcit , xque  gravitate  debate  , ac  auium 
xqualis  molts,  eigo  urerque  globus  xque  gra- 
vis cfle  deberec  i quod  tamen  expenentix  rc- 
pugnat , cum  aurum  plufquam  vigecuplo  gia- 
vius  (it.  Contends  autem  hac  rariraie  per  ioiani 
corporum  extraucorum  intromiffioncm  in  Car* 
thcfiaua  hypothefi  cxplicari  non  pofle  , hanc 
primam  corporis  denfi  proprietatem  , nempema- 
jorem  in  fpccie  ur  vocanc  gravitatem  , qux  cum 
opinionc  contraria  ita  bene  congruit,  ut  nihil  ma- 
gis  appofirum  ad  cxplicandos  c Aldus  communes. 
Pofito  cnim  quod  denfitas  nihil  lit  aliud , quam 
mulium  mater ix  Tub  minori  extenfione , bene  in- 
tclligitur  quod  gravitas  qux  cum  materia  con- 
nexa  ell  augcatur , cum  plurcs  funt  materix  par- 
ies. Multb  criam  melius  ftatuitur  quomodo  per 
fulam  exrcnfionis  murationcm,  murerur  gravi- 
tas fpccifica,  immutau  gravitate  abfoluca.  Cum 
cnim  aqua  verbi  gratia  qux  prius  fub  xquali  mo** 
lc  cum  acre  plurcs  habebat  partes  materix , Sc 
gravitatis  , majorem  acquirit  cxtenlionem  , ma- 
jufquc  millccimlo  fpatium  occupac , licet  candem 
gravitatem  ablolutam  rctincattquia  tamen  in  hoc 
novo  ftatu , dum  defccndit,xqualcm  fibi  in  mole 
aerem  , ipfaque  graviorem  cxtruderc  dcbcrct.id 
amplius  non  pored  , fed  a majore  vincitur  , qux 
prius  minorc  vinccre  poterar.  Quarc  cadent  per- 
feverans  in  corporc  rarefado  gravitas  abfoluta, 
qux  prius  erar  in  dcnlo  , ut  fexcentis  experien- 
tiis  manifeftum  redditur,  fatis  evincit  candem 
item  Tub  majori  extenfione  matcriam  pcrfcvcrarc, 
nullamque  rei  gravis  hoc  ell  corporcx  fuifle  fa- 
dam  acccflionem. 

Qiiod  vero  afleric  inrclligi  non  pofle , addi 
novam  cxtenlionem  quin  accedat  nova  materia  , 
id  uno  fenfu  verum  elk  , neque  cnim  dicic  ullus  , 
dum  materia  rarcfic , acccdit  nova  extenfio , per- 
feverante  pnllina,  fed  fit  novus  rei  dams,  feu 
novus  cxiftendi  modus  deftrudo  penitus  ptio- 
re  , ex  ruppofitioue  fell  ice  t quod  materia  fecun- 
dum  omnes  partes  rartfiar. 

Id  quidem  fateor  cfle  intclligibilc , fi  client  ia 
remm  corporcarum  in  extenfione  confiftati  cum 
verb  probacum  lit  fupra,  aliam  eflenaturam  rei 
corporcx, id  tarn  facile  aficro  it  me  concipi  quam 
cadera  anima,  mo  do  majori,  nunc  minori  corpori 
eoextendi  intclligutur. 

Q^iod  fi  modum  intclligibilem  quxrat , puto 
rartfadionem  per  vacuola  fadara  , multb  melius 
experientiis , Sc  rationibus  ftaticcs  refpondcre  , 
quam  fubtilis  materix  introroifBonem,  multoque 
melius  quid  lit  rarum,  Sc  denfum  , qnid  gravius 
in  fpecic,  quid  levius  explicare. 

Aircro  item  efleduum  communium  , mul- 
tb melius  caufam  alii  gnat  i , fi  rarefadio  proprib 
dida  adraittacur,  quam  fi  ad  cam  cfticiendam 
materia  fubtilis  fit  advocanda.  Sxpe  cnim  ra- 
refadioncs  aceidunt  intra  corpora  compada, 
ptnncm  cxtrancx  materix  aditum  prxcludentia; 
in  quibus  poros  admirtcre , ita  pervios  , Sc  cre- 
bros  ut  nullo  negotio  permeennir,  fit  magna  pc- 
titio  , & cui  jlon  ita  facilb  fenfus  noller  ac- 
quicfcar, 

Unum  aut  alteram  rarefadionis  cxcrnplum 


ptoferam.  Primum  fit  puWeris  pyria  qai  ubi  flam- 
mam  concipit  millccuplb  majoicra  locum  occu- 
pat  , tantoque  impetu  globu»  cmittic , aui  im. 
po utas  fubftrudioncs  attollit,  aut  disjicit.  Si 
enimhujus  pulveiis  rarefa&io,  i*{bla  partium 
diftradionc  confillcret,  quxro  a quo  panes  ejus 
tanta  vi  feparentur  ? Non  ab  ipfo  ptiterc , fal- 
tem  fecondum  Carthefii  principia;  nullum  clljra 
corpus  motum  fuum  poteft  inchoarc,  fed  ab  cx- 
trinfcco  ilium  cxcipit  i Non  ab  igne  inodieo  ip- 
lius  fomitis  , qui  cum  parvam  motus  quantiu- 
rem  habcat , nee  poflit  majorem  producecc,  h*c 
acctvo  pulvcris  communicata  motum  maximum 
tardum  cfficict.  Non  etiam  aliunde  hxc  par- 
tium diftradio  a materia  fubtili  poteft  proce- 
derc  , qux  cum  multb  melius  moveri  poflit  dum 
libera  eft , hoc  eft:  extra  omne  corpus , quam 
dum  poros  alicnos  fubit , nulla  eft  ratio  cur 
tanta  vi  fe  in  cos  iramergat.  Addo  ultcrius  quod 
hxc  materia  fubtilis  , cum  in  omnem  partem 
moveatur , Sc  non  tantum  in  poros  impingar, 
fed  etiam  in  partes  folidas  ejufdem  pulvcris, 
tarn  ill  as  compriroit  contra  lc  invicem  , quam 
illas  diftrahit  incurrendo  in  poros  j unde  non 
video, quid  poflit  cfKccre  , cum  ram  mocui  refiftac 
ex  una  parte  , quam  ex  alia  imprimit.  Addo 
quod  cum  materia  fubtili*  tarn  refiftac  globo 
quern  continue  verberar  , Sc  contra  pulvcrem 
compingit , quam  vim  inferat  pulveti  ad  cjus 
partes  * fe  invicem  diftrahendas , nullam  video 
tie  umbrain  quidem  rarefadionis  fecuturx. 

Alrcrum  excmplum  fit  acr  magna  vi  in  vas 
xncusn  iminilTus , qui  laxaco  cpiftomio  magna 
vi  crumpit  , ut  ccntuplb  majorem  locum  oc- 
cupct , quxro  ^ quonam  ranta  oriatur  rarefadio. 
Sc  partium  actis  diftradio?  Non  ab  acre  ipfo, qui 
datum  obrinet  multo  magis  connaturalcm  , dum 
partes  cjus  lo lx  font , guana  fi  inrerruptiones 
habeanc.  Non  oritur  item  hxc  partium  lcpara- 
tio  a materia  fubtili  fe  infinuantc , cb  qubd  tan- 
tum  vim  faciac  in  ipfas  partes , ut  casadunct, 
quim  ut  cas  diftrahat , Sefeparet. 

Addo  ultcrius  non  omnem  motum  iftius  ma- 
tetix  fubtilis  aptum  cfle  ad  hunc  efledum  prx- 
ftandum.  Si  cnim  quxlibct  particula  in  orbem 
moveatur,  nee  feratur  in  liDcam redam,  nihil 
omnino  fcquctur  ; fi  item  fumme  liquida  (it  hxc 
materia,  nee  habcat  parriculas  in cuneum tft'or- 
inatas  , ut  poros  fubeant  & aperiant , partes  actis 
non  diftrahentur. 

Quod  fi  dicas  aerem  conftare  partibus  quad 
villofis  , Sc  rigiditatem  nonnuUatn  habentibus  , 
qux  ubi  compreflx , Sc  quafi  inflexx  fuerint  , 
pofllnt  alTutgere  , Sc  fuam  reditudinem  rcaflii- 
roerc  ; contendo  hanc  rigiditatem  partium  , Sc 
vim  ciafticatn  , fine  rarefadione  , Sc  condcnfa- 
tionc,  proprie  dida,  cxplicari  non  pofle.  Sed  dc 
hoc  ultimo  eric  finis  infra  diccndi  locos. 

Ex  quibus  concludo  Cartefium  prxeipuas  dif- 
ficultatcs  hujus  marcrix  non  attigifle , cum  cer- 
tum  fit  opinioncm  communem  de  rarefadione 
proprie  dida  y licet  nonnikil  intclledu  diffidlio- 
rctn  , melius  tanaen  effedibus  explicandis  accom- 
modatam  cfle , Sc  contrariam  ad  principia  multb 
minus  credibilia  confugere. 
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PROPOS1TIO  IY. 

Errora  Cartbo/iii  circa  fpattnm, 

Multos  eolquc  graviflimos  , imm6  6c  pericu- 
lofos  in  fide  errores  , ab  uno  6c  firdo  illo  qui- 
d«m  principio  ortos  cxiftimo  , quod  non  ucis 
advercerit  Ganelins  , non  tantum  circa  rem  cxi- 
ftentem , fed  etiam  circa  poflibilcm  verfari  podc 
cogitacionem  me  am  , ncc  cx  co  concludi  corpus 
in  ionguin  , latum  , & profundum  cxiftcrc , quod 
cogiutio  mca  tale  corpus  concipiat  , cum  xque 
.circa  polllbilc,  6c  exiftens,  immd,  & circa  impof- 
libilc  verfari  poflit. 

Prim6  cniin  cx  hac  rci  exiftentis , 6c  poffibilis 
iudiftin&ione , maid  condudic  vacuum  in  quo 
nulla  fit  fnbftancia  repugnare , ex  eo  quod  ex- 
tenfio fpacii , feu  loci  uc  vocat  interni , non  dif- 
ferat  ab  extenfione  corporis  j cum  enim  ex  eo 
quod  corpus  lit  excenfum  1 in  longura,  latum , 6c 
profundum  concludimus  illtid  ellc  fubftantiam, 
idem  etiam  de  fpatio  quod  vacuum  fupponirur 
concludendiun  elTe  contcndit , cum  illud  extea- 
fum  concipiamus. 

Putat  autem  communcm  e(Te  errorem  quod 
non  advertentes  ullam  elTe  inter  vas  & corpus 
in  eo  contentum  necelTariam  connexionem , non 
putavimus  quidquam  obftarc  quin  Deus  cfficiat 
ut  corpus  quod  vas  aliquod  replec  inde  aufera- 
tu*  , & nullum  in  ejus  locum  fuccedat.  Concc- 
dit  quidem  nullam  elfc  connexionem  inter  vas, 
& hoc  & illud  corpus  pirticulare , quod  in  eo 
continecur  , fed  elTe  max  imam  ac  omnino  ne- 
ceiTariam  aftcrit  inter  vafis  figuram  concavam,  6c 
extend onem  in  generc  fumptam  , quae  in  ea  cavi- 
tatc  debet  cone  me  ri. 

Ut  ergo  ejus  rationi  refpondcam  , hxc  vafis 
cavitas  eft  extenfa  in  longum  , latum,  6c  profun- 
dum, e'g->  eft  corpus-.diftinguo  majorem.  Eft  ex- 
tenfa realiter  nego , eft  extenfa  potcntia  conccdo. 
hoc  eft  inter  latera  vafis  interjici  poteft  corpus 
extenfum  conccdo , intferjicitur  a&u  nego. 

Ncqne  proptcrea  fe  tangunt  latera  vafis  licit 
nihil  inter  ilia  mediet , fed  requireretur  prxtcreal 
ut  nullum  corpus  interjici  poller. 

Abfurda  amcm  qux  ex  hac  indiftinttione  cx- 
tenlionis  exiftentis , 6c  poflibilis  pullulant,  innu- 
mera  funt , imm&  6c  pcriculofa  , quis  enim  di- 
cat ita  connexa  eftc  partes  matcrix  inter  fe  , ut 
licit  ab  invieem  dependeant , nullam  tamen  Deus 
annihilate  poflit , quin  totum  mundum , 6c  om- 
nia corpora  ddtniat.  Ponamus  enim  deftrui 
aeretn  qui  in  hoc  cubiculo  verfatur , vel  alius 
in  eum  locum  fuccedct  , vel  parities  ad  fe  in- 
vicem  fuccedent , 6c  locum  tnutabunc  •,  fed  cum 
omnia  plena  lint , nec  ulla  admittatur  rarefa- 
&io  proprid  di&a , alicubi  dcficiet  corpus  , ne- 
que  enim  minor  materia  occupare  poteft  idem 
fpacium  , quod  major  materia  occupabat : 
ergo  neccftarib  erit  fpatium  aliquod  fine  cor- 
pote. 

Aliud  non  minus  abfurdum  eft,  quod  fi  Deus 
creaverit  aliquod  corpus  , neceflarib  reneatur 
producere  , quidquid  matcrix  poteft  produce- 
re,  quia  |ubi antique  illius  corporis  fines  ftatua- 
mns,  fempet  ulterius  ultra  ipfos  aliqua  fpatia  in- 
definite extenfa  non  modo  imaginamur , fed  6c 
Tom.  t. 


rcalia  efte  percipimus , ergo  ibi  corpus  imagi- 
namur.  Unde  concludir  ibi  corpus  efte.  Scd 
unica  diftin&ionc  ruit  totum  ejus  racioc  mum. 

Spacia  imaginamur  realia , hoc  eft  concipimus 
corpus  die  poflibile , 6c  hanc  cxtenfionis  pof- 
fibilitatem  concipimus  ad  modum  cxtenfionis 
conccdo , 6c  concipimus  ibi  de  fa&o  corpus  elTe 
nego. 

Urgeri  poftct  hxc  ejus  aflertio , omnibus  argu- 
mentvs  , quibus  infinitum  in  extenfione  com- 
munitcr  impugnamus , qux  cum  paffim  apud 
Philofophos  mveniantur,  non  tefero)  quod  enim 
mundum  inJefinitum  vocet , de  non  infinitum , 
paruin  inccreft , cum  verd  admittat  nullos  die 
ejus  fines  6c  tetminos. 

Sed  pari  jure  fcquitur  quod  totum  mundum 
dcftrocrc  non  poflic  Deus , cum  deftruftis  iis 
corporibus  ex  quibus  conftar  fpatium  paritcr  in- 
finitum , quod  X mundo  occupabatur  , immd  & 
ante  mundi  ere  Ljoncm  idem  fpatium  pollim  ima-  ^ 
ginari , ergo  i Co-jam  erat  corpus.  Scquitur  ergo 
ex  ejus  du&rina  , mundum  elTe  xternura  , cum 
co  fublato  , non  tamen  ejus  cxtenfionis  tollatut 
idea. 

Admictcnda  quidem  eft  ncceftaria , immurabi- 
lis  , 6c  infinita  extenfio  , nempd  Dei  immenli- 
tas  , unde  quid  ultra  mundum  concipimus  , nihil 
rcalc  pra-ter  Deum  , qui  vetd  imenfus  eft  6c  rea- 
liter extenfus.  Admittccc  item  poflumus  extra 
mundum  pollibilia  eftc  alia  corpora , 6c  alios 
mundos  , quos  quidem  concipimus  fecundum 
ideam  quami  rebus  exiftentibus  haufimus , nou 
umen  proptcrea  fcquitur  cos  cxifteie. 

Ex  quibus  lie  argumentari  licet  : Si  ex  eo 
uod  h abeam  alicujus  rei  ideam  , licerct  cone  lu- 
cre rem  illam  ibi  ex. Here , fequeretur  quod  ubi 
concipercm  homincm  efl*e  poflibilcm,  ille  homo 
exifteret , neque  enim  alia  eft  idea  & imago  ho- 
minis  exiftentis  6c  poflibilis. 

Ut  autem  oftendam  } pari  hujus  raciorinii 
defcdlum  - Nonnc  datnr  rerum  aliqua  duratio  , 
qux  fuo  modo  extenfionem  habet , nonnc  dato 
mundi  verbi  gratia  initio  pofliim  cogitarc  quod 
anre  centum  annis  cxiftere  poflic  anne  bona 
clfct  confcquemia  quod  toto  illo  tempore  de 
fa&o  exiftit,  cum  hxc  mundi  duratio  poflibi- 
Iis  concipiatur  per  modum  durationis  extenfx 
in  ordine  ad  tempus.  Non  ergo  revocari  debenc 
omnia  ad  ideas  noftras , nec  cx  eb  quid  conci- 
piatur aliqua  extenfio  , licet  ejus  ex  ftentiam 
concludere.  Dum  igirur  vacuitatfm  inter  latera 
vafis  comcntam  concipio  , ut  extenfam , nullum 
ibi  corpus  efte  dico,  fed  tantum  ita  fita  efte  la- 
tera vafis  , ut  intf'  ea  corpus  poflit  collocari. 

Simili  vitio  labors  ratio  qui  divifibilitatem  ma- 
tcrix in  infiaitun.  conatur  adftmcre  , cam  enim 
inquit  fi  qux  lint  partes,  neceflarib  debeant  ellc 
extenfx,  quancurovis  parvx  fingantur  , poftumus 
adhuc  unamquamque  ex  ipfis  , in  duas , auc 
plores  minores  cogitationc  dividere  ac  proin- 
de  agnofccrc  efte  divifibiles.  Nihil  enim  poflo- 
mus  inquic  cogitationc  dividere , quin  hoc  ipfo 
cognofcamus  efte  divifibilc  , atque  Idco  fi  judica- 
remus  id  ipfum  efte  indivifibile  judicium  noftrom 
b cogitationc  diftentiret. 

Mulct  in  hac  dodkrina  reprehendere  licit.  Pri- 
mo  quod  b divifiooc  incelle&uali  ad  realetn  pro- 
cedat.  Angclum  enim  6c  animam  rationalem  ex- 
tenfam concipimus , 6c  cogitarione  Jividimus, 
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non  MW  propietc.  , K Jittt  divifibilci  iffe  »f- 
fwimiu.  Quunvs  "gu  Sulinl>k“  Panem  ">*'*- 
nz  cxicnlim  cogitoa . noo  propiere.  ftquiuir 
nni  in  dins  patta  icilucr  die  divlfibilcra , fl 
umca  Cl  cniitas.  Elko  mini*  dan  poffit. 

Addo  quod  longi  cfficaciolibus  argumentia 
contra  Zenoncm  pgendum  Cc  > qui  foil  matcrix 
totali  ait  convcnitc  ut  Ct  cjttcnfa  In  longum , 
latum  , 6c  ptofumfmi , cutlibct  autem  pattt  ex- 
tenConem  indivifibilem  omnium  tmqimam  con- 
venire  , alque  adeo  nc  mente  quidem  divilibi- 
1cm.  Qpod  notate  volui , ut  ptobationum  ifta- 
tum  incfficacitatero  oftendettm , qua  ne  levitec 
quidem  ilbs  atotnoa  pttftt ingunt , fed  fupponunt 
id  quod  ptobandum  fuerat. 


Hypothel is  Cart. 


PROPOS1TIO  V. 

Errorts  Cdtrthrfii  tire 4 fefoltUittn 

rr.oiMJ. 

Occurric  ptimb  definitio  raotns , quz  it*  pro- 
ponitur.  Mucus  ell  tranllatiA  unfa*  pauis  ma- 
tcriz  , five  unius'eorpotis  ex  vicinia  eorum  cor- 
pocum  , quae  illud  immediate  contingunt , Sc 
tanquam  quiclcentia  fpc£kantur,in  viciniam  alio* 
rum. 

Contendo  hujufmodi  definitione  non  cxpli- 
cari  naturam  moms.  Pcimb  quia  licet  corpora 
vicina  fimul  moveantur  , non  definit  codcm  mo- 
do  moveri  corpus , Ted  fecundum  hanc  definitio- 
nem  non  moveretur  corpus  , ergo  hzc  definitio 
non  aft  bona.  Cum  enim  motus  fecundum  ipfum 
fit  modus  mobili  intrinfccus , idem  crit  modus 
intrinfecus , five  corpus  vicuuim  fimili  modo 
afticiatur,  five  non  ; ergo  modus  hie  omnino 
intrinfecus  > Sc  i views  corporibus  indepen- 
dens  , per  refpc&um  ad  ilia  definiri  non  poteft. 
Secundo  fcquerccur  folam  fupetficic.n  extimam 
corporis  alicujus  moveri  , fola  enim  t^arofcrre- 
tur  ex  vicinia  eorum  corporum,  qua:  illam  im- 
mediate contingunt , in  viciniam  aliorum.  Dc- 
inde  fecundum  hanc  definitionem  idem  cllct  na- 
vigium  transfer  ri  a littoribus  in  altum  mare , 
ac  immoto  navigio  littora  ab  eo  rerooveri , nee 
eifet  potior  ratio  cur  littora  immota  concipc- 
rem , quam  navim.  Si  onim  in  re  motus  nihil 
eft  aliud  quam  tranflatio  l vicinia,  unins  cor- 
poris quod  concipitur  immobile  in  viciniam 
aliorum , quaro  utruro  mihi  liceac  utrumlibct 
corpus  concipcre  ut  immobile.  Cum  enim  trans- 
late omnjp  a vicinia  fie  recipcoca , quzro  cum 
hoc  modo  corpus  A transforms  a vicinia  cor- 
poris D fibi  vicini ,.  ad  viciniam  aliorum  , cui 
fit  tribuendo*  moms  , Sc  quznam  fit  potior  ra- 
tio,  cur  unum  ut  immobile  lpe&ctur  quam  aliud. 
Vcr£  in  mocu  aliquid  die  debet , propter  quod 
unum  potius  corpus  movers  dicatur  quam  aliud; 
quod  non  eft  femper  a cogicationc  noftra  defu- 
mendom  , quz  fzpc  cum  motus  in  fe  non  con- 
sider ct  , fed  refpe&iv&  ad  corpora  vicina  , mo- 
rum  unin*  alters  tribuit.  Qua:  omnia  ab  hoc 
authotc  funt  ita  confufa , uc  vidcatur  dicere 
pifeem  fecundo  fluvio  defeendentero  nullum 
motum  habere  , quod  quidem  veruro  eft  dc  roo- 
tu  rcfpcfhvo  in  ordinc  ad  aquam  , hoc  eft  quo 
ab  aqua  fluvij  reccdat , filfum  umen  lidcmo- 
tu  abfoluro  fie  firrmo*  Qtiare  contendo  natu-i 


ram  Sc  definitionem  motus  non  fuifte  ben*  cx- 
plicatam,  euro  hzc  mihi  liberum  relinquat,  cuili- 
bet  corpori  volucro  motum  uibucic. 

Secundb  contendo  n«l£  a Canhefio  affumi 
tanquam  mdubitatum  , motum  famcl  inchoa- 
nim  fine  ulla  nova  adione  , per  folatu  Dei  con- 
cuifura  confer vativum , continuandutntffe;  quod 
an  bent  cum  ea  quam  dc  motu  ideara  propo- 
fuit  congruat,  hie  examinandum  nobis  eft.  Hanc 
autem  tuam  aflertionem  ut  ftabiliat , dichnon 
plus  adionis  requiri  ad  motum , quam  ad  qoic- 
tem;  putatquecontrariaroopinioncm  ex  przjudi- 
cio  ortaro  effe,  nempc  quod  corpus  noftrum  i 
noftra  voluntate  , cujus  optime  confcii  fumus 
moveri  foleat,‘&  quiefeere  ex  hoc  folo  quod* 
terre  adhzreac  per  gravitatem  , cujus  vim  non 
feruimus , Sc  quia  graviras  alizque  caofz  mem- 
bris  nofttis  refiftunt , cfticiuntque  ut  defatige- 
ntur  , ideo  majore  opus  elfe  adione  ad  motum 
ciendum  quam  ad  ilium  fiftendum.  Videtur  au- 
tem hoc  ratiocmium  laborarc  in  zquivoco, 
nempc  ptobare  contendit  non  plus  adionis  re- 
quiri , ad  continuandum  motum  , quam  ad  con- 
fer vandam  quietem , ex  to  quod  tanmmdcm  re- 
quiratur  adionis  fzpt  ad  fiftendum  motum , & 
cfticicndam  quietem  , quantum  requiritur  ad 
defttuendam  quietem , Sc  rfficiendum  motum. 
Videtur  tamen  confrquentia  non  elfe  legitima, 
ex  eo  quod  non  poflim  impedirc  quoroinus  cau- 
fa  quz  prodneit  motum  ilium  producac , quin 
ponam  aliquid  contrarii , nempc  motum  con- 
irarium  ad  quem  efficiendum  requiritur  aliqua 
vis , quies  autem  nihil  dicir  nifi  negarionem  mo- 
tus , atque  adeo  ad  illam  confetvandam  nulla 
eft  opus  adione  motus  autem  fucceffio , ut 
oftendam  infid,  impedit  quominus  ejus  continua- 
rio  dici  poffit  confcrvatio. 

Hzc  ratio  facilt  impugnatur:  Dcus  plus  qtlie- 
tis  modo  producit  quam  initio;  ergo  muratur.  Pr. 
Ant.  initio  Deus  nullam  quietem  ptoduxit  cum 
oranes  partes  materi*  motz  fint , modo  aliquam 
producit  1 quies  autem  tam  eft  aliquid  pofitivum 
quam  raotus.tancaque  fecundum  ipfum  tequiritur 
virtus  ad  quiefeendum , quam  ad  motum.  Hoc 
argumentum  demonftrativum  eft  contra  Carthc- 
fium. 

Secunda  ratio  videtur  peti  ab  immutabilita- 
te  Dei , vi  cujus  non  fblum  immutabilis  eft  in 
fe  ipfo  fed  etiam  quod  modo  quam  maxing 
conftanti , Sc  immutabili  opcrctur , ne  quz  in- 
de  inconftantia  in  ipfo  arguatur ; unde  fequitur 
quod  ex  eo  folo  quod  Deus  diverfimode  moveric 
partes  materiz  , eum  etiam  tantumdem  motus  in 
ipfa  femper  confctvare. 

Sed  hoc  ab  imrout abdicate  Dei  petitum  argu- 
mentum plane  nullum.  Sc  ridiculuro  eft. 

1 Nam  non  magis  cllct  contra  imroutabilita- 
tem,  quod  non  confcrvct  in  materia  eandem  mo- 
tus quantitaiem , quam  in  materia  initio  fuppo- 
nitur  prod  11  r.  1 lie , quam  fit  contra  imnuimbilira- 
tem  Dei,  quod  cum  per  toum  zternitatem  roun- 
dum  non  produxerit , eum  poftca  produxerir, sue 
quod  in  mundo  eundem  non  conferver  nuire- 
rom  homimim,  pccudum , herbarum,  a#t  alia^ 
rum  return.  Item  quod  quz  partes  in  motu  cunt, 
qukfcant , aliz  velocius  moveantur  quam  ini- 
tio , csKerzque  hujufmodi  routationes  ; vd 
oftendant  aliquam  peculiarem  htfjos  quantitadf 
motus  cum  imftuatabjitatc  Pci  connexionem , 
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q um  h»i  jus  nutiteri  hominum , vel  slier ius  cu- 
j ufqnc  rei. 

Ollendo  autem  poficivc  h»nc  hypochcfin  Tub- 
fiftcre  non  porlc.  Quia  ad  hoc  uc  hzc  hypothe- 
cs fubfiftat  deberec  neceffarib  feqiff,  nullum  mo- 
bile polle  inchoate  motum,  quin  ab  extrinfc- 
co  illud  coinmynicaium  habeat , ita  ut  canium 
dcccdac  motus  in  moiore ; quantum  in  mobiii 
produciiur.  Scd  experientia  compertum  eft  , 
quod  non  omnis  motus  ab  cxtrinfcco  comma- 
nicatur , fed  de  novo  producitur , abfque  co 
quod  fequatur  neceffarib  ulla  quics  in  alio  cor- 
pore.  Nam  primb  ccrtum  eft  quod  animalia  in- 
choant  fuum  motum  , nec  illud  recipiunc  ab  ex- 
mnfeco  , eodem  cnim  modo  aninulia  moven- 
rur  iifdemque  adminiculis  , & mediis  quibus 
homines  movent ur  > fed  cernim  eft  quod  homi- 
nes non  recipiunc  motum  fuum  ab  extrmfeco. 
Si  cnim  ab  extrinfcco  recipcrenc , motus  illo- 
rum  liber  non  elfec , fed  confcii  fumus  , nos  mo* 
veri  quoticicnmquc  > volumus  1 quod  fi  motum 
ab  cxtrinfcco  rcciperemus  non  liberi  movcrc- 
inur. 

Neque  enim  conripi  poteft , quomodo  a&io 
mez  voluntatis  determinate  poffic  agens  extrin- 
fccum , ad  iinprimendum  in  me  motum , ex  quo 
eoncludo  prineipium  hujus  motus  non  efle  ab 
cxcrinfeco. 

Qumvis  enim  fpiritus  animales  ad  motum 
progrcfllvum  lint  ncccffarii , ab  iis  tamen  pes 
meus  ilium  non  excipit , cum  inexplicable  fit , 
quomodo  voluntas  mea  > per  hos  fpiritus  potius 
in  unam  partem  pedem  adducat  quam  in  aliam. 
Aflignari  item  non  poffunc  quznam  corpora  fi- 
ftantur  dum  moveor , ne  fit  major  quantitas 
motus.  Nam  fi  dicacur  Deus  alicujus  corporis 
motum  fibre,  nc  fit  major  ilia  quantitas  mo- 
tus , peto  eujus  corporis  , an  omnium  , an  ali- 
cujus pecnliaris  ; non  alicujus  pecoliaris  quia 
non  eft  potior  ratio  unius  , quam  alterius.  Non 
etiam  omnium.  Deindc  hie  modus  philofophan- 
di;  quod  ex  eo  quod  homo  verbi  gratia  incipiac 
fc  movere,  Deus  definar  confervare  motum  ita 
velocem  in  omnibus  Mobil) bus  , eft  k te&o  phi- 
lofophan  Ji  modo  omnino  alienus. 

Secundb  multa  func  alia  agenda  quz  fimiliter 
moved  incipiunt , nec  tamen  ab  extrinfcco  mo- 
tore  fuum  motum  habent.  Ita  pulvis  accenfus  in- 
cipic  habere  motum  vehementiflimum , cumque 
imprimit  globo  , nullus  tamen  aflignari  poteft 
motor  extrinfccus  a quo  talero  motum  pardcipety 
Sc  cui  tantumdem  motus  decedac , quantum  pul- 
veri  accedit  , fed  dc  hac  materia  jam  dixi 
fupra. 

Repngnant  item  indubitatz  regulz  moms , 
quz  font  longe  diverfie  ab  iis  quas  hie  author 
aflignac  uc  oftendam  ptopofidonibus  fequen- 
tibus. 

Oftcndo  nunc  poficiv£  fecundum  hujus  au- 
thoris  principia  » major  cm  requiri  vim  ad  mo* 
tom  continuandum  , quam  ad  quietem  confer- 
vaaclam.  Motus  definitur  ab  hoc  authore,Tranf- 
latio  coiporis  a vincinia  corporum  vicinorum*  in 
viciniam  aliorum  ; ergo  alia  eft  tranfiatio  corpo- 
ris quaacceditur  ad  corpus  aliquod  , Sc  alia  qua 
ab  ea  r creditor  •,  ea  enim  diftinguntur  quz  non 
exiftunt  eodem  tempore  , fed  rranflario  qua 
acceditur  ad  corpus  A , non  eft  eo  tempore  , 
quo  eft  tranfiatio  qua  ab  codem  corpore  A 


rcccditur  \ cum  mobile  non  pofilc  fimul  eo- 
dem tempore  acccdcre  ad  corpus  A & ab  eo  re- 
cedcrc.  Ergo  fecundum  hanc  motus  definitio- 
ncm  motus  lunc  diverfi  » quo  acccdo  ad  corpus 
A,  Sc  quo  ab  co  recedo : ergo  motus  habet  partea 
fibiinvieem  fuccedentes.  Ergo  cominuatio  mo- 
tus quo  poftquam  mobile  accedit  ad  terminum 
A * ultcrius  pergic , ultcrius  ptocedic  , cumque 
deferityconfervatio  dici  non  poteft;  fed  nova  pro- 
du&io.Ad  hoc  ut  cllct  confavatio  debetet  cadem 
numcro  produci  cm  it  as  motus , dum  mobile  re- 
cedi t i termino  A , quz  producebatur  dum  ad  il- 
lud acccdebat.  Sei  non  eft  cadem.  Sienimefl'et 
cadem ysccedcret  dum  tecederet , & viciflim,  tunc 
cnim  rcccditur  ctl  eft  id  quo  formalitcr  rcccdituri 
fed  fi  eodem  motu  reccdcrem,  Sc  accedercm , dum 
acccderem  cflet  id  totum  quo  formaliicr  rcccditur. 
Quart  fi  fiftamus  pizcisi  in  definitione  allara,  vi- 
detur  motus  effentialiter  cfTc  fucceflivus  , Sc  con- 
ftare  partibus  , quarum  una  definat  cum  alia  exi- 
ftit.  Ex  quibus  eoncludo  quod  ficut  prima  part 
Icipfatn  ptimb  produccre  non  poteft , led  indigel 
caufa  cam  produccnte  , ita  etiam  fccunda  fimili 
infiuxu  indigear.  Et  ficut  produ&io  prime  partis 
motus  non  proccdcbati  fob  Dei  concurfu  con- 
fervativo.cb  qubd  primb  tunc  exiftcret,  ita  etiam 
fccunda.  Immb  puto  implicate  rootfis  confer va- 
tionern  , fecundum  hanc  motus  Jnotionem;  cum 
cnim  fecundum  lunc  ellcntialiatcr  fit  fucceflivus, 
implied  autem  partes  cas  confcrvari  quz  ubi  pri- 
mum exiftunt  definunt  eife,  hnplicat  ergo  motum 
eundem  numeco  confcrvari , Sc  conieqtientcr  non 
minus  egere  in  dccurfu  a&uali  infiuxu  motoris, 
quam  in  ipfo  initio. 

(Jt  autem  melius  appareat  hujus  hypothrfis 
infirmitas  > quz  (bli  modo  loquendi  innitur,qtio 
dicimus  camdcm  effe  motus  quantitatem  , dum 
zqualcm  fignificare  volumus.  Ccrtum  eft  ali- 
quod corpus  moveri  quod  prius  quiefeebat , at- 
que  adco  hunc  numcro  motum  nunquam  extitif- 
fc  , ncc  ill i ab  cxtrinfcco  ita  communicatum  effe, 
uc  idem  in  corpore  verbi  gratii  pcrcuticnte  fue- 
rit » qui  in  pcrcuffo  deprehenditur:  non  ergo  per 
fimplicem  concurfum  confervativum  zqualis  mo- 
tus quantitas  perfeverat  in  materia  ; fed  quz- 
renda  eft  fingtiloram  mocuum  qui  dc  novo  exur- 
gunt  aliqua  caufa  vcit  produftiva  , diilin&a  & 
Deo.  Nam  diccre  quod  dum  corpus  in  aiiud  oc- 
currcns  illi  imprimit  motum  , quod  inquam  Deus 
folus  operatur , fiftitqtie  motum  pefeutiemis , St 
incipit  percufiitm  movete , hoc  inquam  eft  con- 
fugerc  ad  caufam  primam  fine  neceflltate ; quod 
apud  omnes  tanquam  infeitiz  pcrfiigiura  feraper 
habitum  fuit , Sc  i it&o  philophandi  modo  pc- 
nitus  alienum. 

Eft  igitur  maxima  inter  motum  , Sc  quietens 
differentia.  Quod  uc  quics  perfeveret  nulla  fit 
opus  nova  entitate , atque  h Deo  ubi  prim  urn  eft 
quies  , fobs  influxus  confcrvativus  , neceffariut 
m , quo  res  in  codem  ftatu  veto , Sc  phyfico  per- 
maneat.  At  verb  continual io  motus  non  dicit 
eundem  ftatum  prxeisi , fed  tanturo  per  quan- 
dam  fimilitudinem,  & zquivalenriam , cum  cnim 
novz  partes  motus  exurgam  aaac  i fe  ipfis  pro- 
duci non  poffunt , hz  omnes  fcmpcr  produci 
bent.  Neque  verb  eft  magis  idem  ftatus , quans 
foiet  idem  ftatus  roundi  ft  Deus  dccemertc  in 
co  eundem  homintim  nomerum  confervare. 

Quz  omnia  affero  confequenter  ad  hanc  mo- 
QfcQ.q  9 ,u* 
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tus  definitionem  , nondobiio  enim  quin  alia  pro- 
poni  poflct , qui  diccxecur  rooms  efle  modus  ali- 
quis  pcrmanens,cujus  cflcntU  in  co  confiftercr. 
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t » 

Omvti  motu*  eft  impoflibilu  fccundum  Cartbefiim. 

Manifcftz  inconfequentiz  liypothefin  Car- 
thcfianam  arguo  in  hac  propofitior.c , Sc  comcn- 
do  fequi  cx  ea  omncm  motutn  cflc  impoflibilem 
Suppono  auicm  ut  cadem  petfeverct  in  mundo 
moi  us  quantitas  neceilarium  efle  , ut  mobile  tan- 
tumdcm  motus  depcrdat , quantum  alreri  com* 
municat.  Suppono  item  omnia  plena  efle,  Sc  raa- 
teriara  ejufdcm  cflc  fpeciei,  ita  ut  nulla  fit  diver- 
fitas  , quam  quz  in  diverfis  motibus  pofita  eft. 
Ex  quibus  concludo  nullum  corpus  mover i. 

Supponamus  cniro  corpori  cuilibct,  verbi  gra- 
tia lapidi , a Deo  certam  quanrit atem  motus  im- 
primi , demonftro  illud  moveri  non  pofl*e.  lllud 
corpus  quod  moveri  non  poteft  quin  totum  fuum 
motum  amicrac , immobile  cenferi  deber*  fed  lapis 
Jlle  moveri  non  poteft  , quin  motum  zqualem  in 
acre  fibi  vicino  producat  , Sc  tantum  amittit  dc 
fuo  mocu  quantum  producit  , ergo  dum  movc- 
tur  totum  fuum  motum  amittit.  Probarur  minor, 
nullum  corpus  moveri  poteft  , quin  faltem  act 
ipfi  zqualis  in  mole,  zquali  velocitatc  moveatur, 
led  in  acre  ipfi  zquali  in  mole , & zqui  vclociter 
rooto  , eft  zqualis  quantitas  motus  , ergo  lapis 
moveri  non  poteft  , quin  zqualem  in  acre  motus 
quantitatera  producat.ergo  quin  totum  fuum  mo- 
urns amittar.  Neque  cnim  diccre  pores,  in  acre 
utpot£  rariori , licet  zque  velociter  moto,mino- 
rem  efle  quantitatem  motus.Cum  cnim  fccundum 
Canhcfium  tot  fint  in  corporc  rariori , quot  in 
duriori  partes  materiz,  licet  minutiorcs.  & quan- 
ritas  motus  oriatur  dum  partes  mater:z  per  vclo- 
ciratem  roultipljcantur  , cadem  utrinqne  cx  mul- 
tiplicationc  orictur  quantitas  motus  , ergo  totum 
amitret  lapis  fuum  motum  : cum  alium  ipfi 
zqualem  debeat  ptoducere.  Hoc  quidem  argu- 
mentnm  nullum  eflet  in  opinione  cominuni , quia 
dicerem  acrem  zqualem  in  mole  ipfi  lapidi , non 
millefimam  partem  materiz  continere  , illius  quz 
eft  in  lapidc,atque  adco  licet  in  utroque  fit  zqua- 
lis velocitas , inzqualem  tamen  cflc  motus  quan- 
titatem. $ed  hie  refponfione  uti  non  poteft  Car- 
thefius  , qui  raritatem  explicit  per  intromiflio- 
ncm  alienz  fiibftantiz  , quz  etiam  moveri  debec 
dum  ejus  locum  occupat  lapis : ergo  ut  habeatur 
quantitas  motus  producendi  i lapide  moto, debet 
haberi  ratio , non  tantum  parcium  acris  , fed 
etiam  torius  materiz  permixtz  , quz  lapidi  lo- 
cum facere  deber.  Ergo  quicumque  imprimatur 
motus,  is  totus  ccflare  dcber,cum  alius  ipfi  zqua- 
lis producendus  fir. 
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F4//S  font  Regal*  motm  d Car  the  fie  ajpgnate. 

Pluiimas  a ff;rt  motus  regulas  Catthefius , quas 
enm  ad  foam  zquali  quantitate  moms  in  mon- 
do  conferva^  accomraodat,  ut  plurimum  contra- 


rias  experientiis  , SC  hftntelligibiles  profett.  Pri- 
ma  fit  hzc  , quod  mows  motui  non  fit  contra- 
rius,  fed  tantum  quietij  hoc  eft  quod  motus , mo- 
tum non  deftruat , fed  tantum  quics  , quam  rc- 
gulam  omnino  falfam  efle  contendo,  Sc  experien- 
tiis repugnantem.  Volo  igitur  ut  motus  quieti 
privacionc  opponfctur,&  motus  raorai  opponatur 
contrario,  ficut  negatio  caloris  calori. 

Expericntia  conltat  quod  fi  duo  corpora  zqua- 
lia , non  elaftica  fibi  motibus  invicem  ex  advetfo 
occurrant.ccflabit  corum  omnis  motus,  ergo  mo- 
tus motui  conrvarius.  Si  enim  motus  motui  con- 
trarius  non  eflet , deberent  ambo  corpora  regtedi 
cadem  velocitate , qui  prius  ferebantur  : fed  nul- 
la feri  funt  corpora  quz  eadem  prxcisc  velocifc- 
te  regtediamur , nifi  quz  funt  elaterii  capacia , Sc 
prouc  aufertur  ca  vis  elaftica  , eb  minus  regre- 
diuntur  , quod  fi  nullam  omnino  habeant , ut  fi 
fiant  globuli  6 molliori  glcba,nullo  modo  regre- 
dicnRir.  Ex  quibus  concludo  vi  percuflioois  quz 
accidit  in  iplo  cotporum  xqaalium  Sc  zquali  ve- 
locitate dclatotum  occutfu , vere  amitti  utriufque 
motum  diredum,  fed  i virrotc  elaterii,  fe  in  con- 
naturalcm  figuram  reftituentis  motus  novos  pro- 
duct Quod  veri  tes  ita  fc  habeat,  ad  experientiara 
provoco , fccundum  omnes  partes,  nemp£  primb 
quod  fi  duo  globi  vetbi  gratia  Calybei , ante- 
quam  temperentur  , fibi  occurrant  parum  admo- 
dum  regrediantur , fi  verb  temperaturi  vim  ela- 
fticam  acquirant , regreflum  habebunt  velocio- 
retn.  Globi  lignei  fibi  occurrentcs,  fi  ex  buxo 
aut  alia  materia  elaterium  promptum  & vivi- 
dum  habente  fuerifir,  magis  regredienrur , quam 
fi  ex  molliori  conftent,  plumbci  globi , qui  fingu- 
lis  itt.bus  complanantur  non  multum  movebun- 
tur.  Sed  fi  motus  motui  non  eflet  contratius  , re- 
gredi  deberent  omnia  corpora  , etiam  non  elafti- 
ca , ergo  veti  motus  motui  contrarius  eft.  Pona- 
mtis  cnim  duo  corpora  non  elaftica  per  occurfum 
mutarc  figuram  , Sc  alia  duo, fed  elaftica,  mutate 
figuram  , fed  hzc  poftcriora  , fe  reftituendo  in 
priftinum  ftatum  , motum  produccte.  Cur  prio- 
ra  duo  omncm  motum  amittunc  , poftcriora  non 
amitrunr , nihil  video  quod  fatis  probabiliterdici 
poffit. 

Hzc  ratio  explicandi  regreflum  corporum  per 
vim  elafticam  phyfica  eft  Sc  intellig  bilis  , Sc  in  ea 
explicantur  optime  omnes  effc&us.Explicatio  au- 
tem  Carthefii  de  iftis  determinatiombus  non  fatis 
intelligirur  , reque  fcio  quid  fit  motueodem  per- 
feverante  determinatio  in  unam  , aut  alteram  li- 
ncam  i quzro  enim  utnun  fit  aliquis  modus  fu- 
peradditus  ipfi  motui , Sc  quzro  k quo  produca- 
tur  talis  modus.  Jam  motus  crat  aliquis  modus 
feu  ftatus  corporis  , cui  alius  modlis  fupeivenit , 
quz  tanta  cnticatum  multiplicatio,  in  philofo- 
phia  przfertim  , quz  maxirci  parcitati  ftudet. 
Fateor  igitur  me  non  conciperc  quid  fit  ifta  6c- 
terminatio  verfus  unam  partem  , quz  fi  fumanu 
ut  i motu  diftintta  nihil  continet  nifi  verba. 
Eco  ita  rem  ftatno  quod  motus  determinstio  ni- 
hil fit  i motu  diftinttum  , Sc  quod  (zfi  mul- 
ta  poflint  concurrete  ad  motum  producer  dum 
verfus  unam  partcra , unde  ratione  tantum  differt 
determinatio  motus  , ab  ipfo  motu , Sc  implicit 
ut  idem  motus  numero  dctertnfcerur  ad  Ureas 
oppofitas.  Quidquid  tamen  fir  6c  his  determina- 
tionibus  contendo  per  vinr^pfticam  beni  rem 
expliesri  , ipeurrit  globo*  folidus  in  foncm 
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laxum  non  rcgredicur , funis  tendicur  , Sc  quia 
tunc  fc  rcftituit  globus  regrcdictur. 

Quia  vetb  fcmcl  pcccatum  eft  initio  otnnes 
fere  rcgul*  motus  ab  eo  propoficz  falfz  funt. 
Prima  quidem  falfa  eft , in  'mo  cafu.  Ncmpe 
ille  indifferemcr  proponic  quod  ii  duo  corpora 
cqualia  fibi  occurunc  yclocitaiibus  zqualibus, 
regred  emur  zquali  vclocitaic.  Comcndo  autein 
quod  fi  f u crinr  corpora  non  claftica,  ceflabit  om- 
nis  motus,  Sc  ad  experientiam  provoco.  Idco air 
ftimo  ctiarn  corpora  dunfCma,  ft  ulia  habetemur 
non  claftica  ccflatura  ab  omni  mom. 

Sccunda  ita  h-bec  ft  corpora  A & B fibi  mu- 
tub  occurrercnt , ctfcique  B paulo  majus  quam 
A , tunc  folum  A refic&ctetur  , Sc  utrumquc 
verfus  camdcm  partem  cadcm  cclcritatc  progre- 
detetur.  Hxc  regula  falfifCmacft  in  omnibus  ca- 
ll bus.  Primb  quidem  fi  fuerint  corpora  inollia 
falfurn  eft  quod  cadcm  vclocitaic  ferancur  qua 
prius  , fed  cum  corpora  fupponantur , firai  ca- 
dcm vclocitatc  , fuque  B paulb  majus,  majbrcm 
hatxbic  motus  quantitatero  quam  A.  Dico  poll 
occur lum  folum  exceflum  motus  corporis  B fu- 
pra  A , reftare , qui  corporibus  communicatus 
tnotum  urd-fDmum  efticicc , Sc  quo  ad  hoc  ad 
experientias  non  tantum  mcas  , fed  ctiam  Do- 
mini Mariotie  provoco , quae  omnes  ab  hac  re- 
gula  dilfciuiunt , ita  ut  in  nullo  occurfu  corpo- 
rum  mol lium  eadem  reflet  motus  quantiias  , aut 
cadcm  velocitas. 

Secundb  ft  fuerint  duo  corpora  claftica  in  pic- 
rifque  caftbus,  utrumquc  regicdiciur , fed  B mi- 
nus quam  A , Sc  miror  re  go  las  ita  ab  experien- 
ces abenas  tam  aud-da  proferri. 

Tertia  pariter  regula  fllfa  eft  : Vult  enim  quod 
ft  duo  corpora  A Sc  B mole  zqualia  fibioccur- 
rant  cum  velocitatibus  inzquahbus,  ncmpe  fi  B 
dclacum  ad  orientem  h .bc-t  6 gradus  cclerita- 
tis  , Sc  A delatum  ad  occidentetn  habeat  tan- 
ruin  4.  quod  poll  concur fum  uuuroque  tendar 
ad  orieneem  ccicritate  ut  6.  dico  quod  ft  corpo- 
ra fine  elaterio  fuerint .ferentur  ad  orientem  velo- 
cicatc  ut  unum  , quod  eft  conformc  cxpcricntus. 
Nam  quituor  gradus  cclericaris,  hinc  indc  fe  in- 
vice  perimunt,rcftatque  loins  exccflus  velocitatis, 
qui  utrique  corpori  communicatus  vclocitatem 
ut  unum  efficit.  Si  verb  fuerint  Elaftica  cum  fc- 
clufo  elaterio , ferantur  vi  diie&i  rooms  ad  orien- 
tem vclocitatc  unius  gradus  Sc  cUterium  vim 
fuam  cxcrat  zqualitcr  habeatque  vim  majorero  , 
quam  qtise  producat  vclocitatem  uc  unum  , mo- 
bile A ferccur  ad  orientem  velocitate  falrem.ut 
tria.  Sc  mobile  B regredictur  vclocitatc  ut  duo, 
quz  roodo  non  expendo  exadb  , quod  przftiti  in 
traftatu  peculiari. 

Quart*  regula  evidentcr  repugnat  experientiis, 
itaut  nihil  potuerit  dici  in  hac  materia  magis  ab- 
fonum.  Haber  aueem  quod  ft  corpus  A quicfcac 
fucritque  paulb  majus  quam  B quacumque  cclcti- 
tatc  feratur  B in  A , nunquam  ipfum  A moverct, 
fed  ab  eo  rcpellercrur  in  contrariam  partem, 
quia  inquit  corpus  quiefeens  magis  reftftic  mag- 
i'* cekriuci , quam  parvz , idque  pro  rationc 
exccfliis  unius  fupra  aliam , Sc  idcirco  femper 
major  cllu  vis  in  A ad  reftftendum  quam  in  B ad 
ropcll^idum 

Hzc  regula  in  omni  cafu  falfa  eft  , Sc  primb 
quidem  ft  corpora  fierint  clatcrii  incapacia  dum 
corpus  B in  corpus  A majus  Sc  quictum  incur  1 it. 


poll  incurfum  ambo  proccdunt  velocitate , qu*  fis 
habeat  ad  priorem , ut  corpus  B adaggiegaium 
ex  A Sc  B , Sc  in  tali  cafu  reftat  eadem  motus 
quantitas , atque  adeo  tota  quz  crat  in  B dividi 
debet  per  aggicgatum  ut  habeatur  velocitas 
nova. 

Sccundb  ft  corpora  fierint  claftica , dico  quod 
corpus  quiefeens  dimovebitur  loco  a minorc  in 
ipfum  incurrcnte.  Ncqne  enim  in  tudiculari  lu- 
do  dum  globus  unus  nonnihil  alio  minor  eft , eft 
proptcrcl  irrita  omnis  ejus  peraiffio , fed  verb 
commovct , eft  autem  ita  obviaeuilibct  hxc  ex- 
perientia  , ut  coutrarium  ne  fommari  quidem 
potuerit.  Ratio  autem  quam  after c a me  concipi 
non  potuit , dicir  enim  quod  corpus  quiefeens 
magis  refiftat  magnz  cclcritaii  quam  parvz,  quod 
nullum  pati  poicft  bonum  fenfum. 

In  Quinta  vulc  ut  corpus  B percutiens  fit  ma- 
jus corpore  A quieto  Sc  pcrcuflo , aflcntquc  uc 
port  percuf&onem  ambo  limul  movcaiuui  , ita 
ut  ft  B clfct  duplb  majus  quam  A,  transferret  ipft 
ierciam  partem  fui  motus,  quz  tam  ccleriter  mo- 
vet  corpus  A,  quam  re!  quz  duz  rooveant  corpus 
B.Qiiodproptcieamoveatur  tardius  tertia  parte. 
Hxc  quidem  regula  vera  eft  in  corporibus  non 
clallicis.fdfa  ft  clarerium  habeant,  nam  poll  con- 
cur lum  corpus  A quiefeens  longe  majori  veloci- 
ratc  ferccur, quam  fit  ea  qui  corpus  B in  ipfum  in- 
currcric,  corpus  autem^dem  B promovebitur  qui- 
dem. fed  velocitate  minims. 

Sexta  fupponit  corpora  zqualia  e(Tc  Sc  dicit 
quod  ft  corpus  B , in  corpus  A zquale  Sc  quic- 
tum  iticurr.it  aim  quatuor  gradibus  velocitatis 
communicaret  illi  unum  gradum  . Sc  rcgtcdcrc- 
tur  cum  tribus.  Hzc  regula  fali'a  eft  in  non  clafti- 
cis,  cerium  ift  enim  quod  pod  percnflloiicm  pro- 
gredienmr  antbo  finuil  verf  s candcm  pattern, 
velocitate  quz  fit  priori*  fubdopla.  Si  verb  fue- 
rint claftica,  corpus  B incurrcns  omnino  quiefeer, 
Sc\  corpus  B vclocitatem  ejus  accipict  •,  nam  vi 
perci- (Bonis  fcclufo  elaterio  crobo  fimul  procc- 
derc  deberent  velocitate  ut  duo  , clarerium  au- 
tem repellens  corpus  B uno  gradu  celeritatis , in 
co  omnem  omnino  tnotum  deftruit , Idem  clate- 
rjum  impellent  corpus  A,  jam  delatum  in  cafJcm 
partes  ami  duobus  gradibus,  illi  duos  fuperaddic 
gradus  , quz  ita  cum  experientiis  congruuut , ut 
modo  de  iis  dubitare  , ut  de  demonftratis  ne- 
fas  fit. 

Septima  ft  corpora  A & B voids  candcm  par- 
tem moveantur  , ica  ut  A quod  cclcrius  n\ovc- 
tur  Sc  attingit  corpus  B,  fit  minus  , ica  ut  cx- 
cc flii s celeritatis  in  A fit  major  quam  exccflus 
magnitudinis  in  B dicit  indeterminate  quod  cor- 
pus A transferret  tantum  de  fuo  motu  in  corpus 
B,  ita  ut  ambo  zque  eeleriter  incafdem  partes 
moveantur.  Si  autem  exccflus  celeritatis  in  A , 
minor  cflec  exccflir  magnitudinis  in  B , A in  con- 
crariam  partem  moveretur  , Sc  motum  omnem 
fuum  retinerer.  Dico  hanc  regulam  falfaro  cite » 
vcl  enim  loquitur  de  corporibus  non  ehfticis,  vel 
de  clafticis  ; fi  dc  primis  , quomodocuroque  fe 
habeant  pod  concurfum  ftmul  procodent , ft  verb 
clarerium  habeant  verum,  non  eft  quod  zque  ee- 
leriter poft  percuffioncm  moveantur , fed  necefla- 
rib  corpus  A celerius  procedct. 

Ex  his  concludo  cum  hujus  hypothefis  tora  in 
motu  locali  poftta  fit , quo  nerop£  omnium  re- 
turn diftin&iones  Sc  di&rcntias  explicarc  niticur, 

quia 
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quid  tandem  boni  ab  ea  fperandurn  eft  , qux  in 

fegulis  motus  tarn  gravitet  offcndic , uc  vix  una 
rede  ptocedat. 

Colli  go  ex  his  omnino  falfam  cflc  aflertionem 
qua  vult  eandem  motus  quantitatem  in  mundo 
pccfcvcrarc.  Ccrtum  eft  enim  , dati  corpora 
non  claftica  five  id  oriatur  ex  Comma  mollitic, 
vi  cujus  excraneam  quidem  figuram  afl'umunt , 
fed  priftinam  non  rccupcrant  , five  id  oria- 
tur cx  fumma  duritie  , impediente  omnem  fi- 
gur*  mutationcm.  Quare  tota  materia  fubtilis  in 
hac  hypoihcfi  , claterio  caret  , globuli  item 
videntur  fumme  inflexible*,  experientia  autem 
jndubitata  conftat  quod  quoties  corpora  non  ela- 
ftica  6c  xqualia  cx  adverfo  cum  velocitatibus 
xqualibus  incurrum,  toties  ceftat  omnis  motus. 
Eigo  cum  partes  materix  fubtilis  fxpifliinc  hoc 
modo  in  fe  invieem  ferantur  , multos  motus  in 
mundo  periifle  needle  eft. 


PROPOSITIO  VI  l L 


Fluidity  in  motu  non  confiflit. 

Ut  hie  author  fluiditatero  in  motu  pofitaro  efle 
probet , fupponit  primam  fluid i notionem,  nera- 
_ pi  quod  panes  fluidi  facile  recedant  ex  locis  fuis. 
Sc  manibus  noftris  verfusfllas  fe  moventibus  non 
refiftant , at  verb  durorum  partes  ita  fibi  cohx- 
reant  ut  non  fine  vi  fejungi  pofliut.  Probat  igi- 
tar  hoc  argumento  fluidiiaiem  in  motu  confiftere. 
Ea  qux  funt  in  motu  non  impediunt  ne  loca  qux 
fponte  deferunt  ab  aliis  occupcntur  , fed  ea  qux 

3uiefcunt  non  fine  aliqua  vi  ex  locis  fuis  extru- 
untur  ; ergo  corpora  divifa  in  multas  cxiguas 
particulas  motibus  diverfis  agitatasefle  fluida,  ea 
verb  quorum  partes  juxta  fe  mutub  pofirx  quief- 
cunt  elfe  dura.  Ego  quidem  facile  concefib  ante- 
cedente  nego  confequentiam.  Nam  verum  die 
fateor  ea  corpora  non  rcfiftcre  raotui  manus  qux 
in  eamdem  partem  moventur , fpatiumquc  fponte 
deferunt  it  manu  mca  ocaipandum.  Sed  nego 
pofle  ex  eo  condudere  corpora  qux  inovcn- 
ventur  in  partes  adverfas  non  refiftete,  immb  ve- 
rb aftero  majotem  efle  refiftentiara  , corporum 
< motorum  motu  contrario  , quam  corporum  im- 

motorum  , & provoco  ad  experientiam.  Nam  dif- 
ficilior  eft  navigatio  advetfo  fluvio , quam  in 
aqua  ftagnante , duplbque  major  requicitur  vir- 
tus,  ut  impingenti  corpori  motum  in  oppofitas 
partes  imprimam  , quam  fi  immotum  eflet , five 
producatur  novus  motus  , five  nova  determ  ina- 
tio  parum  intereft  , id  puto  \ neminc  negari  pofle, 
cum  omaes  experientix  id  detnonftrenf.  Quare 
etiam  fi  coneederem  partes  liquidi  ita  agitari , uc 
cot  fine  qux  in  unam  partem  moveantur,  quot  in 
aliam , nego  tamen  hone  motum  pactium  aliquid 
conferee  ad  facilitatcm  motus  corporis  duri  in  eo 
Jiquido  peragendi.  Cum  enim  movenduro  eft 
corpus  durum  ad  dexteram , cum  media  pars  li- 
quidi moveatur  ad  finiftram  , contraria  in  iis 
determinatio  producenda  erir : ergo  dupla  im- 
pendenda  erit  Virtus  ad  hanc  determinationem 
oducendam,  quam  fi  hx  panes  immotx  eflent. 
eque  verb  ad  id  prxftandum  adjuvari  poflum  \ 
aartibos  jn  eandem  p la  gam  motis  , iliac  enim  in 
uo  morn  perfeverare  debent  : ergo  nihil  motus 
} ui  aliis  communicant , tantumdem  enim  deper- 


derent.  Ergo  dupla  virtus  requiretur  ad  repellen- 
das  partes  , quam  qux  ncceflaria  eflet  fi  immotx 
client  , fed  fi  omnes  immotx  client , dupla  vir- 
tus omnes  in  eandem  plagam  movercc : ergo  tan- 
ta  requiritur  virtus  ad  roovendum  corpus  durum 
in  liquido  cujus  partes  moventur , qUX  require- 
retur , fi  immotx  client  i ergo  motus  thuidi  nihil 
confert  ad  motum  corporis  duri , nee  Ucilitatem 
ullamtribuir. 

Secundb  quxro  utrum  partes  aliqux  vicinx  in 
eamdem  plagam  moveantur  an  nullx.Si  priraum, 
ergo  illx  durx  crunt,  6c  unitx, & non  divifx  qux 
enim  fimul  moventur , tarn  funt  unita,  quam  qux 
juxta  fe  pofita  quiefeunt  ; alio  quin  dum  globus 
xneus  movetur  definerent  cjus  partes  efle  unitx, 
folus  igitur  motus  divexfus  , feu  in  diverfas  pla- 
gas  dis jundionem  efiicic.  Ultcrius  urgeo ; an  illx 
dux  partes  qux  fimul  hoc  modo  moventur  ali- 
quando  feparentur  ab  invieem  dum  motus  cor- 
poris duri  id  cxieit , vel  dum  rcplendx  funt  an- 
guftix  aliqux  , leu  accommodari  debent  termini's 
alienis  > fi  facifius  feparentur  ab  invieem  hx  par- 
tes quam  particulx  corporis  duri, quxro  in  quo  fit 
pofita  tails  facilitas  , in  eo  enim  main  efle  liqui- 
ditatem  afleram.  Quod  fi  feparari  non  poffint  hx 
particulx  , ergo  non  omnia  plena  erunt , nec  da- 
bitur  materia  fummi  liquida  » qualis  requiritur, 
ut  fumma  facilitate,  fc  accommodet  terminis  alie- 
nis, omncfque  anguftias  fubcundo , nihil  omnino 
vacui  rclinquat.  Quod  fi  dicas  nullas  duas  partes 
fimul  moveri , ergo  dabitur  adualis  divifio  matc- 
rix  in  omnes  partes  in  quas  indivifibilis  eft  , ita 
ut  nulla  fit  tain  exigua , qux  in  alias  minor es 
adualiter  non  fit  divila  , quod  quidem  nullus  ad- 
huc  philofophorum  dixit  , utpote  inintelligi- 
bilc  eflet , nam  materia  divifa  quantum  divifibi- 
lis  eft  erit  reda&a  ad  indiviubilia.  Quam  vis 
enim  bene  intdligatur  be  admittatur  materia  di- 
vifibilis  in  infinitum  in  partes  minorcs , Sc  mino- 
ris.ita  ut  nulla  fit  affignabilis  qux  in  aliis  non  fit 
divifibilis,  nullas  tamen  dixit  quod  a dual  iter  fit 
divifa  , fed  tantum  quod  divifiooes  a&uales  fetn- 
per  fine  fioitx  , poflibilcs  verb  infinite , atque 
adeo  crunt  divifiones  finitx  in  infinitum.  Quod 
verb  de  fado  talcs  adualiter  dentur  , Sc  quod 
aliqua  materia  fit  adualiter  divifa , quantum 
divifibilis  eft  , & non  redada  ad  indivifibilia 
nec  ad  panes  omnium  minima* , hoc  porro  fupe- 
rat  capeum  meum , eft  enim  redada  ad  partes 
omnium  roinimas  , fi  ad  minorcs  reduci  non  pof- 
fit.  Sed  ad  minores  reduci  non  poteft,  nifi  poffic 
fieri  aliqua  divifio  qux  non  eft  adhuc  , quod  fi 
in  minimas  partes  divifa  fit , ergo  dantur  partes 
omnium  roinimx.  Quare  hxc  diftindio  inter 
corpus  durum  , 6c  liquiduro  , qux  cam  conftituit 
in  feparatione  partium  inter  fe , it  motu  orta  , 
eft  difficilior  intelledu  , quam  quxeuroque  opi- 
nio excogitari  poteft.  Si  enim  quxhbet  pars 
moveatur  mom  diverfo  i motu  fibi  vicinx  par- 
tis , ne  dicantur  efle  unitx , hxc  pars  quanrumvis 
minima  movebitur  infinitis  motibus  diverfis,  ita 
ut  nullam  liceat  affign arc  qux  non  fccundum  fin- 
gulas  fuas  partes  diverfimodi  non  moveamr  , 6C 
fingulx  adhuc  aliis  infinitis  motibus. 

Secundb  quxro  an  materia  hunc  mornm  ex  fe 
habeat , vel  illi  it  ab  alio  communicetur,  non  po- 
teft habere  ex  fe  , cum  omnis  motus  ab  alio  coro- 
municctur , nec  eriam  ab  alio , deberet  enim  illud 
quod  talem  motum  ipfi  imprimeret , efle  divifum 
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ufque  ad  ultimas  minutus,  fi  cnim  divifum  non 
«ifct  dum  huic  mateii*  motum  imprimeiet,  quz- 
libec  ejus  pars  ccitx  ucique  magnirudims , ali- 
quant partem  liquids  dctetminatam  & fibi  zqua- 
lent  actingcret , ncc  ci  divcrfos  motus  tribucrct, 
fed  cum  iolura  quo  ip(a  movctur. 

Tertio  partes  materiz  liquid*  qu*  divcrfimo- 
d^  movrmur,  habent  multos  motus  oppofitos , & 
in  fe  inviccm  incurrunt , Sc  aliunde  funt  incapa- 
ccs  cUterii , cum  lint  omnino  motles •,  ergo  idem 
iis  accidet  ac  dum  corpora  mollia  inter  Ic  incur- 
rune , fed  dum  corpora  mollia  in  (c  inviccm  in- 
cutruni,  eliduur  , Sc  perk  omnis  motus,  ergo  par- 
tes iliac  poll  aliquos  motus  tandem  quiefeent. 

Qnart6  corpora  folida  fe  tangunt , Sc  quicra- 
funt  fir  pi  dime  , ncc  tamen  Turn  unita , ergo  unio 
invehit  altqtiid  aliud  quam  eorumdem  corp  >rum 
quictcm.  Antecedens  per  fe  patet , nam  duo  globi 
eburnei  fupra  menfam  pofiti  quiefeunt , Sc  tarn 
funt  juxta  fc  pofiti , ilia  tamen  globi  uniti  non 
funr , ergo  ipforum  quies  non  illos  fufficicntcr 
unit.  Nam  unio  duorum  corporum  dicit  przterea 
quod  unum  ab  alio  facile  divclli  non  poflit , fed 
necefTarium  fit  , ut  fi  uni  motus  imprimatur  fe- 
quatur  ctiam  motus  alterius,  qu*  omnia  ex  fenfu 
communi  patent.  Quod  fi  dicas  inter  corpora  du- 
fa  fe  tangentia  intercurrere  roateriam  fubtilem 
qu*  ca  disjungat.  Sed  contra  vcrc  corpora  dura 
portunc  immediate  fc  tangere  , ita  tamen  ut  non 
fine  unita  , fed  fi  immediate  fe  tangunt  nulla 
materia  fubtilis  inter  ilia  prztcrfiuit , alioqtiin 
immediau  non  efient , ergo  pr*cis£  unio  non  po- 
teft  in  quicte , Sc  contiguitace  conliftcrc.  Video 
cnim  aliqua  conrigua  qu*  fine  difficultare  divclli 
non  poirunt , alia  verb  , qu*  huic  feparationi  non 
refiftunt,  quzro  quid  fit  in  unis  quod  in  alias  non 
teperitur.  £ 

Ratio  autem  quam  affert  Carthefius,  ut  probet 
tmllam  dari  aliam  unioncm  quam  quierem  corpo- 
rum, nullius  eftmoroenti.  Quzrit  cnim  an  fit  fub 
ftantia  , an  modus?  refpondeo  die  moduroj  ad  id 
quod  vult  nullum  modum  magis  ad  vet  far  i rootui 
per  quern  ift*  particulz  feparentur  quam  quie- 
tens. Refpondeo  quiet em  adver&ri  feparationi  fo- 
cali , feu  quz  dick  negationcm  immediationis , 
nego  tamen  quierem  advcrfiui  disjundioni  : Sc 
a Hero  aliqua  duo  quieta  non  die  unita.  Unio 
cnim  refiftit  feparationi , ponitquc  duas  particu- 
las  in  tali  ftatu , ut  nullus  poffic  ptoduci  motus 
in  una  , quin  producatur  in  alia , ita  ut  major  re* 
quiratur  virrus  ad  unam  feorfin  ponendam,  quam 
quz  requifituf  fimpliciter  ad  earn  roovendam. 
Nam  funt  aliqua  corpora  juxra  Ct  pofita  , quz 
avelli  non  poffunt , Sc  licit  haberem  eas  virea 
quz  neceflariz  funt  ad  movendum  quodlibet  co- 
rum  , non  tamen  fufficiunt  ad  ea  leparanda , Sc 
funt  alia  quz  ita  fe  habent , at  nulla  requiratur 
major  virtns  ad  ea  feparanda  quam  quz  fufficit 
ad  unum  feorfum  movendum  , funt  tamen  ntra- 
que  juxta  fe  pofita , Sc  in  quiete,ergo  eft  aliquid 
in  unis  , quod  in  aliis  non  reperhur  , hoc  porro 
toco  nnionem  , ergo  datur  aliqua  unio. 

Addo  infuper  quod  ipfc  Carthefius  aliam  etiam 
unioncm  agnofcat,aflerit  enim  r amenta  feu  partes 
materie  inzquabilitcr  figoratz,  dum  concurrunt, 
ita  intricari , & inter  fe  cohzrere  ut  avelli  facili 
non  po(6ncl  fed  intricatio  , Sc  implicatio  partium 
eft  aliquid  aliud  prater  juxta  pofitiontm  cura 
quiet  e. 
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Objicit  fibi  Carthefius , <jtio<l  nolla  ratio  da- 
tetur  cur  corpora  manibus  noftris  minora  tam 
firmitcr  fibi  adhzrcant,  ut  nulla  earum  vidcjungi 
poflint  •,  fi  enim  inquit  corum  partes  nullo  alid 
glutinc  fibi  adhzrcant , quam  quod  eorum  partes 
juxta  fe  pofitz  quiefcant  , cum  omne  corpus 
ab  alio  majorj  fe  loco  moveri  poflit , non  appa- 
rct  ulla  ratio  cur  clavus  verbi  gratia  ferreus  a ma- 
nibus  noftris  divclli  non  poflit.  Rcfpondct  auiem 
id  ex  mollitic  manuum  noftrarum  oiiri , netnpt 
quod  pars  manus  proximi  ungens  clavum  fit 
minor  clavo , eft  autem  minor  clavo , quia  fejun- 
gitur  i reliquis  eo  quod  i rdiquis  propter  molli- 
tiem  fejungi  poflit : imm6  fi  velit  lejundh  fit  ali- 
quo  modo,  quz  di&a  funt  fccundum  icguLm  nu> 
tus  fupra  conftitutam , qul  vultut  quodcumque 
corpus  li  minori  fe  loco  dimoveri  non  poflir. 

Collige  cx  hac  refponfione  quod  materia  fub* 
tilis  nullim  inullum  corpus  durum  impteflionem 
facere  poflit , cum  cnim  pars  quzlibct  corpora 
duri , fit  major  parte  materi*  fubtilis  ipfam  tan- 
gente  fic  impellcnte  , ab  ca  loco  dimoveri  non  po- 
icrit.  Si  enim  omnes  partes  manus  non  fiicium 
unum  totum  refpeltu  clavi  fVangendi , eo  quod 
propter  mollitiem  feparentur  ab  inviccm,  fie  mul- 
16  minus  materia  liquids  rcdudla  fcilicct , ad  par- 
tes qualibet  aflignabili  minor cs  , imprtfitoncm 
facient  fccundum  illam  partem  quz  immediate 
tangit , cum  qua  fcilicct  reliqu*  unum  totale 
agens  efticerc  non  poflimt , utpot£  morbus  on* 
nino  divetfis  aftcftx.Quare  materia  fubtilis  nul* 
lam  omnino  impteflionem  fic'ec , quod  eft  dili* 
gen  er  notandum.ea  enim  uur  in  plutibus  cafibus 
ration  c. 

Ncfcio  quomodo  >fta  fe  habeant,  fed  fcio  quod 
fi  toto  pugno  percutiar  excipio  imprtflioncm  to* 
tius  ptigni , Sc  non  tantum  partis  illius  quz  im- 
mediate me  tangit , quamvis  propter  mollitiem, 
quz  al’quid  hibet  bquiditatis,  dicatur  1 reliquis 
parrbus  Icparata. 

Ncqne  vcr6  folvit  difticultatem,  rum  etiam  ad- 
hibito  corpore  duro,  verbi  gratia,  mallco  emu® 
eft  quod  centuplh  major  vis  requiretur  ad  divcl- 
lendam  unam  partem  clavi  ab  aha, quam  quz  re- 
ceflaria  eft  non  tantum  ad  deftruendam  fimpli* 
ccm  cjus  qnictem,  propi  aliam , fed  ctiam  ad  mo- 
vendum  totum  clavum  , ergo  adhzfio  illius  par- 
tis eft  aliquid  aliud  przter  quietem  juxra  aliam 
partem. 

Sic  ergo  pnto  rem  conftituendam  , puto  alt- 

rrum  corporum  fluiditatem  confiftere  in  divi* 
e in  minuriflimas  panes, Sic  videmus,  quod  fi 
in  acervum  millii  manum  inferas  facile  cjus  par* 
res  cefluras  morui  manus.  Sic  videmus  nonnun- 
quam  cineres  aliquos  ita  fubtiles  e(Te,ut  vidcantat 
liquiditatem  habere  , ptzcipui  fi  eorum  particu- 
Jz  fuerinr  globofz,  feu  fphxric*.  Sic  partes  me- 
callorum  feparatz  ab  invicem,&  quafi  in  liquido, 
nempe  in  igne  natantes  liquiditatem  habent,  qu j 
rurfus  amoto  liquido  intricantut , Sc  fibi  invicem 
rurfua  adhzrent,  Ita  charts  madida  liquidirarem 
facilemque  divifibilitatem  habet,  quz  etficcata 
rurfus  fit  dura  : atque  hzc  videtur  clfc  liquidius 
impropria,  aut  non  perlc^a,feu  ut  ita  dicam  par- 
ticipara , videtur  enim  hzc  corpora  efle  permixta 
cum  aliquo  liquido  perfedbiori. 

Qiiare  fi  omnia  fint  plena , cum  nolimns  in  hoc 
cbfnrdum  incidefe , quod  materia  liquidorum  di- 
caiur  divifa  adlualiter  in  infinkum , feu  quanfum 
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divifibilis  (ft  , mu  Ik'S  minus  quod  dicamus  divi- 
fioncm  a&ualem  in  moiu  pofiiam  die.  Itico  benc 
aflercrepoflumusquod  liqtiiditas  confiftit  in  di- 
vifis  divifibilitate  facili.  Cum  ciiim  experiamur 
corpora  efl'e  alia  aliis  duriora,  hoc  dt  partes  ait- 
quorum  corporum  minus  firm  iter  inter  fe  adhs- 
ictc  quam  aliorum,  in  quocuinqne  tandem  con* 
ftituamas  hanc  adhxfionetn  , multipluem  6c  di- 
ver fam  cogitare  polfumus , unatnque  alia  per- 
ft&iorem. 

Arguo  item  Carthcfium  quod  non  fan’s  ronfe- 
quenter  loquatur.Ploribus  cnim  locis  a ti  er  it  par- 
tes materix  ramofas  intricaii,  6c  in  ea  intricatio- 
neduritiem  confiltcre;  ergodurities  in  qniete  po- 
iica  non  eft  : qux  qnies  ram  bene  concipirur  in 
globofts  partibus,ac  iniamofts,  aur  inxqiuhbns. 
Addo  nherius  quod  uc  concipiantur  partes  ramo- 
lx, debet  jam  intelligi  aliqua  unto,  inter  particulas 
ex  quibus  illx  componuntnr , aiqre  adto  jim  ali- 
qua duritics  ; ergo  ea  in  mtricauonc.  partium  to- 
ut confiftcte  non  poteft. 

Scio  ab  aliquibus  rem  ica  conftitui  ttt  dicanc 
aliquas  panes  materix  , licet  de  potent ia  Dei  ab- 
foluta  diviftbiles,  naturaliter  feu  ab  agrnnbus  na* 
turalibus  feparari  non  polle,  e6  qn6d  habcant  pe- 
culiarem  modum  cxiftcndi , vi  cujus  fepararioni 
refiftanr,  hoc  eft  refillant  illi  motui,  quo  una  pars 
ab  alia  feparatim  moverctur , qux  tefiftemia  ma- 
jor eft,  quam  fit  inea  parte  Innpliciter  quiefeente, 
& has  partes  vocant  uonnullt  minima  naturalia , 
ex  quorum  fcilicet  adhxftone  & intticarione  nia- 
jores  partes  exurgitnt;  debet  item  dari  alia  fpecies 
par ticularum,  non  quidem  ua  mobilnim  ut  omnes 
diver  fimodc  moveantur,  6c  per  hos  morns  fint  di- 
vifx  , quantum  dividi  pclfum  , fed  qux  facile  di- 
vidi  poflint,  6c  infirm  am  umonem  habcant.  Al»a 
multa  diet  poflum  in  hac  materia  q i bus  non  im- 
moror. 

/&©  s *29®  ©c*  ©©  © 

PROPOSITIO  IX. 

Soppofitio  tndtcrU  a Deo  ere  did , divifd  dr  tnotd , 
dpenc  fe  defirnif, 

Supponit  Carthefus  omnium  mundi  corpo- 
rum unam  & eandem  efle  matcriam  , fmlTeqnc  a 
Deo  divifara  in  partes  proximo  xqualcs  , qux 
quidem  initio  fphxricx  cllc  non  potuerunt,  quia, 
inquit,  piures  global)  firnul  jundti  fpatittnt  conti- 
nuum non  replenc ; cujufcmnquc  tandem  figurx 
fuerint,  non  potuerunt  fuccilTu  temporis  non  fie- 
ri rotundx,  c6  quod  varies  habcant  motus  circu- 
lates , c6  quid  per  motum  eorum  anguli  atieran- 
tur.  Vult  item  quod  dum  partium  qux  fiunt  ro- 
tundx anguli  atteruntur,  id  quod  ex  ipfis  craditur 
eft  adco  minutum,  & tantam  celcritatetn  acqui- 
rit,  ut  (ola  vi  fui  motus , in  ramenta  innumerabi- 
lia  dividatur.  Quo  cnim  minutiora  funt  ifta  ra- 
menta  eo  facilius  moventur , 6c  dividuntur  , & 

Jjuod  majorem  habcant  fupctficicm  pro  rarionc 
ux  molis  , 6c  occurrunt  aliis  corporibus  fectin- 
dum  fuperficiem,&  dividuntur  fecundum  molcm. 
Atquc  i ta  aliqua  materix  portio  celerrime  movc- 
bitui^ac  in  partes  reipfa  indefinitas  dividetur , ut 
in  ea  motus  onutes  peragi  poflint.  Atque  ira  duo 
genera  materix  valde  diverfa  habemus.  Ncmpc 
matcriam  illam  fubtiiem , qux  tantam  vim  agit*. 


tionii  habet  ut  aliis  corporibus  incurrendo  in  mi* 
nutias  indefinitx  parvitatis  dividatur  , & figuras 
fuas  ad  omnes  angulorum  ab  ii$  rcli&orutn  an- 
guft  as  implcndas  accomroodct.  AUerum  eft  fplix* 
ratum  illatum. 

Dico,inhac  do&rina  mulras  contradi&iones 
reperiri.  Piima  fit  hxc,  quod  materia  dividatur  in 
partes  non  fphxricas  , vel  cnim  dividitur  priuf* 
quam  moveatur,  vel  pet  ipfum  motum.  Non  ante- 
quam  moveatur , quu  nulla  divifio  nifi  per  varie- 
tatem  motuum  cogitari  poteft  fecundum  hunc 
authorem,vel  quod  materia  liquids  inter  corpora 
imcrcurrar ; fed  nulla  adhuc  materia  fubtilis  fup* 
ponitur  , quippi  qux  ex  folo  diuturno  partium 
attritu  oriatur.  Ergo  reftac  uc  per  motum  ipfum 
tabs  fiat  divifio : oftendo  autem  omnem  motum 
impoflibilcm  ctfc. 

Nullus  motus  particularum  cubicarum  poflibi- 
lis  eft , quin  ipfx  ab  invicem  rccedant,  uc  nerop£ 
angulis  in  fe  invicem  incurrencibus  fiat  locus*, fed 
particulx  cubicx  rccedctc  non  poflunc  , cum 
omnia  fine  plena  , ergo  impoflibilis  eft  omnis 
talis  motus  , nifi  jam  ab  initio  fphzricam  figu- 
rant habcant , quam  tamen  de  curia  tantum  tem- 
poris , 6c  poll  umumeras  circulationcs  acquirers 
dicuntur. 

Sccund6  nullus  eft  poflibilis  motus,  nifi  derur 
materia  liquids,  qux  repleat  fpatia  ea  angufta, 
qux  ncreflari&  refulcant  ex  motu  circular!  cubo- 
rum  j fed  dum  primum  his  paniculis  cubicis  im- 
rimitur  morns , nulla  cabs  materia  liquida  ad* 
uc  cxiftit,  ergo  nullus  poflibilis  eft  motus.  Ma- 
jor eft  cer ta.Supponantur  duo  cubi  moveri  circu- 
lariter  circa  fua  centra  , aliquando  accidct  ut  an- 
guli angulis  dircdU  refpondeant , aliquando  an- 
guli ftipcificies  tangent  prout  fots  tulcrit , fed  in 
tali  cafu  exurget  aliquod  fuatium  inter  cubum  8c 
cubu  ficut  dum  anguli  vicini  a fe  mvicc  receJcur. 

Quod  veic  motus  fit  impoflibilis  nifi  detur 
materia  fubtilis  facile  probatur.  Si  exutgerent 
hujufmodi  fpatia,  nec ulla fupponerctur  materia 
fubcihs , daretur  neceflarib  vacuum  i fed  nullum 
vacuum  peffibile  eft  , ergo  nullus  motus  dari  po- 
Uft  , q uo  anguli  vicini  duorum  cuborum  fe 
tar  gentium  recedant  ab  invicem  , & moveantur 
circularitcr  , quin  fupponitur  materia  fubtilis 
multb  minor  quam  lint  cubi  ill*.  Spatia  enim  qiue 
fiunt  , anguftiora  funt  quam  ut  capiant  cubes 
ubi  paulacim  sugcniur  & roinuuntur , ergo  nc- 
ccllurio  fupponitur  materia  liquida , qux  hu- 
jufmodi fpatiorum  figuram  induat.  Quod  yet 6 
nulla  adhuc  talis  fit  materia  fubtilis,  probatuc. 
Quod  cnim  non  fir,  nifi  poft  dtuturnum  attritum, 
& incurl um  partium,  non  eft  dum  ptimum  fic 
motus  j fed  ex  mente  hujus  authoris  matei’a  fiia- 
tilis  non  fit  nifi  per  diuturnum  attritum  psrtiu  n. 
Angulos  enim  vult  paulatim  atteri.ergo  h nc  ra  i- 
teriam  fubtiiem  paulatim  gencrari , ergo  no  \ ab 
initio  tota  fuir. 

Tertib  materia  ex  qua  (it  pulvifculns  ille  , eft 
materia  dura,  fed  ex  materia  dura  per  folum  attri- 
tum  fieri  non  poteft  materia  liquida  , ergo  per 
hunc  attritum  fieri  non  poteft.  Sumatut  enim 
quxiibct  materia  qux  minutiflim£  conreratur  ,ex- 
perientia  conftac , quod  ncm  ptoptereafiat  liqui- 
da, ergo  idem  eveniet  in  hoc  cafu.  Quod  mult6 
magfs  verum  eft  fecundum  notionem  liquiditatis 
fuprrius  ab  hoc  authore  allatam  \ nam  non  poteft 
atuitus  liquidicatem  conferre,  nifi  confcrat  illi 
divifioncm 
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iivifioncm  adlualem  in  partes  indcfinitas , feu  in 
partes  qualibet  afEgnabili  minorcs  , fed  non  po- 
tcll  ilii  conferri  tails  divifio , ergo  illi  conferri 
non  poteft  liquiditas.  Hxc  divifio  conferri  non 
poteft  ab  olio  quod  durum  fit , nec  ab  alia  paite 
|am  liquids  , ergo  i nullo  conferri  poteft.  Non  k 
parte  dura,  turn  ad  hoc  ut  liquiditas  alicui  parti.it 
corpore  duro  confcrretur,  debcrent  moms  illi  va- 
rii,  & infinite  diverfi  conferri  illi  parti  liquidc, 
fed  non  poilunt  conferri , feu  communican  talcs 
mocus  , ergo  nec  liquiditas.  Major  videtur  mani- 
fefta  cum  lis  con  lift  at  liquiditas.  Ponamus  fimul 
unam  partem  matetiz  non  adhuc  liquidam  incur- 
red in  pattern  duram , impoffibile  erit , ut  divcr- 
fos  motus  ipfi  confcrar,  quin  in  diverfas  ejus  par- 
tes divcifimodc  incurrat , fed  nunquam  fieri  po- 
terit  ut  ica  d i vet  fi  mode  incurrat,  ut  infinitos  mo- 
ms ipfi  iinprimat.  Cum  enim  hanc  partem  in  fe 
incuiicntcm  tangat  Temper  fccundum  tot  am  ejus 
fuperficicm,  nulla  erit  ratio, air  uni  parti,  motum 
ad  dextetam  , alteri  motum  ad  finiftram  tnbuar, 
fic  enim  deberet  modis  infinitis  6c  diver fis  earn 
incurrcre.  Contendo  igittir  motum  ilium  irfini- 
te  diverfum,  nempe  quo  nulla  fit  pars  , quz  fimul 
cum  alia  procedat  , led  diverfimod&  agitetur,  a 
nullo  agente  communicari  potfc;  quia  cum  glo- 
buli  ifti  (olidi  fuam  retineant  magnitudinem,  iro- 
pofllbilc  erit  ut  commumccut  alicui  motus  infini- 
te diverfos. 

Aido  inf  iper  quod  fi  aliquod  tempos  reqtti- 
rarur  ut  per  attritum,  in  certo  gradu  tribnatut  his 
ramentis  divifio  , infinitum  tempos  tequiretut  ut 
tribtiatur  infinita. 

Quod  verb  huic  materiz  fubtili  motum  velo- 
riflimum  tribuar , ex  eb  qubd  inter  ang»ftias  glo- 
buiorum  coardketur,  defumpta  fcilicct  limilitudi- 
ne  a folic  quod  licet  lente  admodum  claudatur, 
magno  impetu  aerera  cmittat , vim  non  habet : 
Idco  enim  exilit  ventus  dum  hoc  modo  in  angu- 
ftias  cogitur,  quia  eliterii, 6c  comprt  (Bonis  eft  ca- 
pax.  Contendo  enim  , nunquam  ab  aliquo  agente 
aliaii  mobili,  minuto  licet , tribui  polfc  velocita- 
tem  major  era  ea  quam  liabet  agens , nifi  intcrce- 
dat  elaterium;  ubi  enim  nullum  eft  tale  elaterium, 
fimul  procedent  impellent  6c  impulfum.  ]am  fu- 
pra  attuli  experientias  ejus  tei  man :f* ft i (Timas,  Sc 
in  exemplo  ab  iis  allato  clariflimum  eft  interce- 
dere  elatcrium,  nam  acr  fi  quod  aliud  corpus  ha- 
bet  elaterium.  Sed  materia  fubtilis  nullum  habet 
elaterium  nec  comprimitur  preffione  propric  di- 
dka.ergo  exilire  non  debet  m.ajore  vi.  Qiod  nota- 
te volui  nr  oftenderem  plerafque  rationes , Sc 
exempla  ab  iis  allata  in  ptzeipuis  circuiuftantiis 
deficcrc. 

▼ult  item  cettas  partiailas  hujus  materiz  fub- 
tilis ita  irregulariter  dividi,  ut  potius  tamofz  eva- 
danr,  fintque  proptcrea  non  ita  ad  motum  accom- 
modatz,  aique  ita  intricentur  vane , Sc  quiefcant, 
eftqnc  tettium  elementum  atque,ex  his.cribus  de- 
mentis, nempe  materia  fubtili  feu  primo , globuli 
Wis.feu  fecundo,  & ramofis  illis  partibus  feu  tcr- 
lio,  totum  hunc  mundum  componi  alter  it. 

Multa  htc  video  minus  confequenter  didka,  fed 
prccipuc  , quod  materia  fubtilis  femel  divifa  nir- 
fus  uniti  non  poffit,  nifi  amktat  fuum  motum.  Vi- 
detur autem  non  polfe  ilium  amittere  , co  qubd 
dum  incunit  in  corpora  dura  , fccundum  Car- 
thefium  , datetminetur  ad  contrarium  motum 
priori  zqualem  peragendum  , Sc  nihil  in  ca  effi- 
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ciat  , quia  corpus  durum  impcllic  , partes  mi- 
nores  quam  fint  partes  durotum  , non  tantura 
matetix  fubtilis  quantitas  augebitur  , fed  to- 
la materia  in  matenam  fubtilem  abibit , qaz  qui- 
dem  forfitan  tatdius  movebiuu,  fufticicntct  tamen 
ad  liquid  itatem  confer vandam. 

PROPOSITIO  X. 

Rfjfdio  rdtitnwn  <juibm  nottmilli  fuaderc  nitwt- 
tur  litjuidiutcm  in  matu  ccnfijiere. 

Cum  notio  liquiditatis  in  motu  conftitutc, 
inter  przeipua  hujus  novz  philofophir  placit* 
locum  habeat.opcrz  pretium  merit,  n ejus  ratio- 
ncs  ab  aliquibus  allaus  Sc  prccipue  a Rohaut  cx- 
pendamus. 

Hie  jprimb  impugnat  nonnullorum  Pet  ipateti- 
corum  (cntentiaiu,liquiditatem  in  raritatc , duri- 
tiem  in  denfitate  conftitucntium  ; impugnat  au- 
tem prxeipue  exemplo  aquz  congelatz,  quz  lixcc 
liquiditatem  amittat  Sc  duciticm  acquirat,cft  ta- 
men  rarior  quam  antca , 6c  fupcrnatac  aquz  non 
congelarz  , nujoremque  molcm  habet  quam  an- 
tca , ut  experientia  fatis  evineit. 

Hxc  tamen  ratio  nihil  cfiicir;  cum  enim  aquz 
congclatio  non  fiat  ex  folo  frigore  , nifi  aliquid 
cum  aqua  pcrmifccatur , quod  habcat  rationem 
coagtili  , nempe  ahquis  vaporofus  aer  qui  eiiam 
apparct  in  glacic,  poll'ct  moles  tonus  aggicgati 
ellc  major , fmgulz  tamen  partes  aquz  elle  den- 
fiorcs.  Oebuift'ct  autem  explicate , quomodo  pec 
congclationcm  aquz  partes  fuum  aroitretem  mo- 
tum, quod  diHicillimum  puto  in  corpore  iiquidu, 
divifo  per  motum  in  partes  adku  infinitis , leu  uc 
vocat  Carthcfius  indefinitas  , a quo  cuim  fifte- 
rentur. 

Ita  autem  pofitive  fuam  opinioncm  probat: 
Durities  eft  contineti  proptiis  terminis,  fluiditas 
eft  non  polfc  comineri  propriis  terminis;  fed  con- 
tineri  proptiis  terminis , eft  non  moveti  ad  terrni- 
nos  alienosinon  contineti  terminis alicnis  cil  mo- 
ver i ad  tenninos  alienos,  ergo  liquiditas  in  motu, 
dutitics  in  quieic  confiftit.  Hoc  eft  argumemum 
przcipuum  hujus  fententiz.Cui  facillime  refpon- 
deo.  Dutitics  eft  contineti  terminis  propriis,  Sc 
difficillime  alicnis,  concedo  majorem ; fed  hoc  in 
fimplici  qulete  confiftit  nego  majorem,  fed  in  ali- 
qua  refiftentia  ad  motum  , majorc  quam  in  quicte 
confiftit.  Nam  feimus  quznam  requitatut  vitms 
ad  movendam  unam  libram  dum  fimplicitet  quicf- 
cit , 6c  quam  ut  ita  dicam  icfiftentiam  facie  quics, 
fed  duin  una  libra  conjundka  eft  alteri  corpori  ea 
fpccie  unionis  quz  duritiem  efficit , centuplo  ma- 
jor virrus  tequiretur  , ergo  ca  durities  in  fimplici 
quiete  non  confiftit. 

Pariter  liquiditas  confiftit  in  eo  ut  corpus  fa- 
cillim£  aiTumat  icrminos  alienos, concedo,  fed  hoc 
dicit  ut  moveatur , nego , ut  poflic  moveri , mom 
ad  tenninos  alienos  occupandos  necelfario , mo- 
tu illo  irrequieto,  etiam  dum  occupat  terminos 
alienos  nego. 

Ncquc  verb  cxplicantut  proptcrea  proprieties 
corporis  duri.  Nam  fi  durities  in  fola  quiete  con- 
fiftcret  , nullam  majorem  refiftentiam  fentirens 
dum  digitum  corpori  duro  admovco  , quam  quz 
in  dimovenda  loco  ea  parte  quam  tango  , reperi- 
tur , 6c  quam  etiam  in  liquidis  loco  dimovendis 
RRrt  ij  ' experior 
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t*perior;fed  fcntio  miilmJplo  majosem , ergo  ell 
o liquid  a hud.  Ncqoc  veto  minoicm  incutpoic 
liquido  expcrici  dcbeo  * cum  cnim  panes  cjus  in 
onmcm  partem  movcantur,  mull*  tubcbuni  mo- 
tum  conn  atium  ci  qucm  ptoduco,  crguJupla  d ,t- 
ficultas  eric  in  mutanda  ca  ditcttronc  , quant  fi  il- 
1*  partes  client  quiet*. 

Oiilolutio  auiem  corporum  nonnullorum  vcibi 
gratia  falis,  faccari , 6c  reliquoruro , non  ab  eo  li- 
quidorum  motu  oritur.  Quzro  cnim  cur  act  qui 
liquidior  eft  , & confequrmer  mobihor  quam 
aqua,  faccarum  tamcn,  tcliquaque  hu jufiuodi  cor- 
pora non  dividit  in  minutimmas  , panes  feu  non 
difiolvit,aquavef6  id cfticu.Fateor  quidemaquam 
(e  infinuatc  per  poros,eo  modo  quo  afeedit  lupra 
libcilam  incspillanbus  tubis  , & hoc  modo  hxc 
corpora  dividcrc  , non  tamcn  pec  mot  urn  ilium 
irrequietum  , qui  in  materia  ad  motum , fie  quic- 
tem  indifference  fubufi  ccllare  deberet , pattibtis 
liquid  is  6c  clateni  incapacibus  in  fe  mutuo  in- 
currencibus,  fie  motum  fuuna  clidentibus.  Si  cnim 
moms  corpotis  duti  in  liquido  fenfim  deficit , 

\ quidni  motus  partiiun  liquidi  idem  patietur. 

A Ido  quod  millius  corporis  duri  partes.  ^ par- 
ticulis  liquidi  dimoveri  pollen t loco  , ex  Canhe- 
Ao » cum  majores  a mirioiibus  nihil  patiantur,  fed 
partes  liquidi  Temper  minotes  lunt  par t i bits  cor- 
poris duri.  Ergo  nullum  durum  ^ liquido  diftiilvi 
poftet. 

Fareor  quidem  aliqua  corpora  liquids  habere 
ahquem  motum  in  fe,  non  tamcn  cum  in  quo  fi>r- 
malircr  corum  confiftat  liquiditas , qui  ineprus 
cftct  ad  corpora  dividends  , led  alium  non  com- 
tnunicatum  ab  extrinfcco , fed  4 principiis  intrin- 
lecis  illomm  corponun  ortum  , 6c  confcrvatum. 
Ita  ut  lio^c  ubi  corpora  in  fe  invieem  incurrunt 
hie  motus  elidanic , poffit  continud  reparari  ab 
intrinfcco,  ab  eorum  natura.  qu*  non  eft  princi- 
pinm  tanmin  reccprivum  , fed  etiam  effeftivum 
motus,  fccundum  mentem  Ariftotelis.  Addo  infu- 

Er  quod  communitcr  hi  motus  qui  in  nonnul- 
liquidis  obfervantur,  non  ab  ipfis  orianiur.fed 
A fa  I i bus  permivtis , qui  ubi  ab  humido  fubingre- 
diente  dividuntur , vim  babent  fe  movendi  fie  in- 
choidi  motum-, neque  enkn  puto  id  quod  quiefcir* 
unquam  movendum  , nifi  ab  extrfnfeco  hunc  mo- 
tum red  pi  at , fu flick  cnim  quod  aufaranrur  impe- 
dimenta. Sic  lapis  dccidit  fublatis  fulcris.  Paritcr 
licet  aqua  placidi  quiefeeret  ad  fenfum  , ubi  injt- 
citur  calx  , fpiritus  ignai  liberi  i materia  rerrcftrl 
aim  aqua  conjungcbantur,  agitant  fe , non  mom 
liquidi  quarenus  liquidtim  eft  , fed  moru  proprio. 

In  its  igirur  falibus  prccipaam  vim  diflolvcntium 
pofitam  ertc  cxiftimo , ita  uc  corpus  liquidnm  in 
quo  natanc,  fit  tantum  quafi  vchiculum } habenc 
autem  aliquam  diiritiem  neccftariam  ad  hoc  uc 
aliorum  corporum  poros  fubcam  , fie  partes  loco 
dimoveanr. 

H*c  hypothefis  melius  explicat  omnia  phe- 
nomena diflblventium,  quam  qu*  liquiditatem  in 
motu  conftkuit. 

Sic  bene  explicari  poieft  cor  nonnulli  liquores 
in  aliqua  corpora  nullam  vim  habeant , m alia 
>erd  aliquid  eflicianc  j aqua  communis  nihil  efi- 
CK  in  cs.ferrum.alisque.ea  (amen  dividet  fi  inji- 
chrut-fal  nirratum  , f»l  commune  aliaqtte  falfedi- 
nem  mordicantem  habemia  , qu*  omnia  liquida 
non  funt , indigent  tamcn  liquido  uc  in  eo  fuos 
motus  pet  a gam,  h*c  diffulvcnua  habcat  rowutas 


partes  valdc  dui as  , qu*  agitantur,  non  quidem 
motu  ad  liquiditatem  i.ccd£,rio,  qui  meptus  cilct 
ad  corpora  JivulcnJa,  cum  muL  (it  pats  corporis 
duti  qu*  fimul  t ndiqucpct  bunciv.ocura  non  ua- 
pctauir,  atqueadco  oiovcti  non  debcat. 

Bcnc  cxplico  cur  aquacoinmuniifiaurctur  fa- 
te , nerape  cxcipiat  in  poris  faiis  patticul.is  falis, 
& quomudo  ubi  in  omnibus  eas  cxcepetu  , nihil 
poffit  amplius  ex  Tale  dcccxpcrc.  In  hypahtfi  au- 
tem  Car  the  liana  cum  aqua  Talc  faturaia  adhuc  li- 
quida fit , & confoqueater  adhuc  moveatut^mlla 
cilct  raiio,cur  ex  fak  nihil  amplius  acciperet.  Ex- 
cipict  autem  i quocumquc  Talc  altcrius  rat  iotus, 
quia  ubi  fal  commune  implcverit  otr.ncs  potos 
fux  figut*  cunfortnci , potetit  fal  altctius  Ipcciei 
nanafei  alios  poros  altctius  figur*  , 6c  magnitu- 
dinis  quo*  fubcat. 

Hie  motus  ittcquictus  falis  fie  implicatio  quam 
cum  partibus  aqux  habct,itnpcdit  quominus  fan- 
dom pecat  qtiamvis  fit  aqua  nonnihil  gravior,fed 
excertu  medico. 

Bene  cxplicatur  cryftallifatio  ut  vocant , netn- 
pe  cum  aqua  imptegnata  aliquo  laic  , i bi  vi  calo- 
ris  fit  rarior,  6c  abit  in  fumum,  feextticet  a par- 
ttbus  falis  eafquc  deferat , qu*  in  alias  incurren- 
trs » fie  adhxrentcs  non  inconcinn^ , fed  certh  or- 
dine  , turfus  figuras  fu*  nature  proprias  tffor- 
menc. 

Przctpitatio  autem  melius  in  opinior.e  noftra 
Cxplicatur,  ptirr.6  quidem  fi  liquido  faturato  par- 
taculis  alicujus  corporis  duri  ejufdum  feti  gravita- 
tis  fj  ccificx  injiciatur  aliud  liquidum  nulthlc- 
vius,  quod  cum  priori  permifircatur,  tunc  gravitas 
particularum  corpotis  duri  majori  exccrtu  ftipe- 
rabit  gtavitatem  fpeaficam  aggtegati  hotum  li- 
quidorum,  quam  fupcraiet  gtavitatem  fpcoficam 
prioris.idcoquc  facilius  in  hoc  aggregato  defeen- 
dct.  Sic  argentum  in  aqua  forti  folutum,  adraixto 
oleo  tartari  ut  vocant, fundum  petit. 

Coagula  item  melius  in  opinione  communi, 
quam  in  Carthcfiana  intelliguntur.Cuxn  cnim  ills 
liquores  coagulentur  , quos  conftat  fummatn  li- 
quiditatem non  habere , cogitate  poftumus  quod 
partes  minute  non  lint  divifibiles  femper  ulte- 
rius,  fed  quod  aliquatenus  durx  Tint. Si  veri  alius 
liquor  non  perfc&c  etiam  liquidus  earum  inter- 
valla ita  fubaic , ut  roobilitatem  omnees  adimat, 
duritiem  aliquam  contrahent. 

Fit  item  alia  coagulatio  per  fcparationetn  par- 
tium  liquidarum  , iu  in  la£le  dum  coagulatur  vi- 
demus  excemi  ferofitatem  , in  qua  ncn.pc  partes 
craffiotes,  & pinguiores  inmtabanr. 

Videtur  efte  peculiaris  difficultas  ingypfo  qui 
infiifa  aqua  indurefeit  in  lapidem  , cum  tameta 
aqua  infufii  reliqua  corpora  mollia  reddat.  Cer- 
ium autem  eft  quod , fi  major  fuerit  copia  aqur, 
hoc  eft  tatua  ut  partes  gypfi  divifac  pro  ut  ab 
aqua  dividi  portunt , non  amplius  fe  tangant  fed 
innarew  in  aqua, nulla  «it  duticics.  Si  vcr6  aqua 
medioct iter  infufa  fuerit  qu*  vacuitatcs  ab  acts 
tnobiliori  prius  occupatas  replcat , melius  ouri- 
cantur  partes  durx  quam  antca , atque  aded  cum 
aqua  fit  paociffima , fi c in  poris  tanturn  pattium 
intercepta, nullam  confcrt  liquiditatem. 
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PROPOS1TIO  XL 

Qu<  rtprtbtndi  tit  be  ant  in  confhtutione  mundi 
d Carte/it  fa  ft*. 

Fabulam  hie  cxaminandam  TuTcipio  , nomine 
cnim  Itii  comment!  inundi  hujus  fabricam  a fc 
prolatam  Sequencer  appellabat  Carthefius.immc- 
ritd  tamen  cum  ea  vciifimilitudine  careat , qux 
prccipua  cenTetur  dos  carum  narrarionum  , quas 
nomine  Ro  nanorum  Tolcmus  inttlligete.  Con- 
it Jit  ig  tut  hie  author  conftittitis.a  fc  motuumle- 
gibus,  cx  materia  in  partes  divifa,emerfurum  cllc 
munduin  qualem  nunc  Tpc&unus.  Explofa  jam 
dm  fuit  hxc  fententia  qur  ex  atomorum  fortuitb 
concurfu  eum  coaluilTc  aftcrebat ; hanc  non  abfi- 
milem  (imilitcrexplodcndam  aftero  ft  quis  fund*- 
menta  quibus  innititur  perpendcrir. 

RiJicula  eft,  ft  qux  unquam  ratio,  que  ab  im- 
miuabilkatc  Dei  candem  in  mundo  mouis  quan- 
fitatcin  ftabilire  conatur;  quad  verb  Detis  magis 
mu  tctur.fi  modo  minorem,  modo  majorem  produ- 
cat creaturaru  uumeru  qui  cum  per  rotam  zterni- 
ratem  nihil  produxerit , in  tempore  vero  mundum 
hue  crcaverit.  Anne  magis  mutabitur  Dcus  ft  dum 
globus  in  globutn  incurrit , uterque  fiftcrccur,  Sc 
quiefeerct , quam  ft  pcrcuticnte  immoto  folus  per 
culTiu  movtrctur.Ponamm  enim  agens  immutabi- 
le.ut  eft  Deus.debcrc  Temper  codem  modo  opera- 
ri,  fequerctur  quod  ut  Temper  codem  modo  operc- 
tur.eoTdcm  dcbcat  Temper  eiF.-dius  produccrc , hoc 
eft  , eofdcm  motus : non  producit  autem  coTdem 
mot  us  , H qur  corpora  movebinrur  quicfcant , 
& qur  quieTcebant  moveantnr.  Nam  dicere  quod 
uc  agat  codem  modo,  Tufficiat  , quod  fir  eadem 
motus  quantitas  , eft  ludere  in  xquivoco  facile 
folubili , nempe  in  hac  voce  ( eadem)  qux  iden- 
ticatem  figuificire  videtur  , cum  tamen  in  cafu 
propofito  , non  poftit  aliud  nifi  xqualitatcm  in- 
nuere.  Ncquccnim  motus  eft  aliquod  ens  abTo- 
lutmn  , quod  poftit  variis  Tubje&is  accommoda- 
ri,Ted  neccftarib  affixus  eft  Tuo;  non  eft  ergo  idem 
morns  qui  fait  ante  a , unde  (i  mutaretur  Dcus , 
dum  produceret  majorem  motus  quantitatem, 
mutaretur  etiam  dum  produceret  aliatn  motus 
quantitatem  licet  priori  xqualem.  Mutaretur  qui- 
dem  Dcus  ft  decrcviftet  Temper  produccrc  zqua- 
1cm  motus  quantitatem  , & poftea  vcllct  produ- 
cer minorem  , Ted  ft  decrcviftet  uno  tempore 
producere  certain  , Sc  alio  producer  aliam,  nulla 
eftet  proptecea  in  Deomuratio  timenda.  Sicur  qui 
ab  initio  diei  plurimas  , Sc  varias  Tibi  imponit 
a&ioncs  Taciendas  , non  propterca  dicitur  muta- 
tion! obnoxius  , quod  eas  TuccclCve  aftumat , co 
quod  omnes  ft  mu  I etiam  cum  Tua  Tueceffione 
habuit  in  roentc.  Qux  voluntas  eadem  perTe- 
verar. 

Jam  oftendi  Tupra  nec  efte  verum  quod  res  im- 
mou  non  moveatur  nifi  ab  cxtrinTeco  , nam  da- 
rur  in  natura  principium  ptoduftivum  motus, 
ut  in  nobis  ipfis  experimur  , in  quorum  po- 
teftate  pofttum  eft  ut  moveamur  , vel  non  mo- 
▼ttmut. 

Demonfttavi  item  certis  Sc  indubitatis  expen- 
mentis  quocicfcumquc  corpora  non  elaftica  fibi 
invicem  occur tunt , totics  corum  motus  elidi , Sc 
perirc , atquc  adeo  nullo  modo  conftarc  fibi  pofte 
Tom.  I. 


hanc  hypothefin  , de  rqutli  mottls  quantitate 
pcrTcvcrante  Temper. 

Scd  data  Sc  non  concefta  tali  hy  pot  heft,  con-* 
tendo  , non  pofte  ex  fottuito  concur  fit  , fic  in- 
concinno  hujus  mater ix  motu  prt>duci  hunc 
mundum  , cujus  perfeftiones  untx  Tunt , at  opus 
fummz  Tapicniir  , Sc  non  caftu  alicujus  fbrruiti 
haberi  debcat.  Debiles  Tunt  admodum  , nulliuT- 
qtie  momenti  cx  rationrs  qux  ad  commencum 
hujuTmodi  ftatuendum  ab  hoc  author  profe- 
runtur. 

Nam  capite  o&avo  trt&atus  hujuTmodi  in  quo 
prcfcctim  mundi  genetationem  explicar  , tarn 
mult  a dtcit  inter  Tc  pugnantia  , & allcrtioni 
quam  (lab  lire  conatur  adveiTantia  , ut  nihil  co- 
hxrcrc  videatur. 

Prnno  igitur  affetit  , quod  quamcumqtie 
inxqualiratem  motus , aui  jaartium  materix  Dens 
crcaverit  , & quantumlibct  conf.isi  eas  permiT- 
cucrir , ftatutis  motus  Ten  naturx  legtbus  , fore 
ut  omnes  ad  incJiocrem  motum  , Sc  magnitudi- 
nem  reda&x  fint  , Sc  conTequcnter  formamTe- 
cundi  clcmcnti  induerint.  Hoc  enim  verb  mini- 
mc  Icqui  poteft.  Ponamus  cnim  aliquas  partes- 
aliis  longe  majores  crcatas  fuilTe  , quamvis  per 
aharum  occurTum  deterantur  earum  anguli,  non 
video  tamen  qttare  Tuum  exceftum  Tupra  alias 
minors  non  renneant,  atque  a Dcocrunt  parti- 
culx  alix  millccuplb  majores.  Quod  ft  hxc  inz-* 
qualitas  in  mole  admit tatur,  non  video  qu&dmo- 
rus  mediocris  in  omnibus  Tequi  dcbcat, nam  ft  ma- 
jortbus  tnotus  major  tribuitur  , dum  iliac  incur- 
rent in  alias  minores.iis  m<  .*um  majorem  tribuent, 
Tecundum  rcgulas  Carthcfti. 

Addir  ultcrius  qubd  quia  in  hoc  mundo  nul- 
lum eft  vacuum  , nullus  etiam  motus  in  Iincam 
rc&am  pcrfici  poftit  } ideoque  convenire  debue- 
runt  quamplurimx  ut  inotbem  Teu  circular  iter 
moverentur.  Quia  verb  Tupponuntur  diverfimodb 
mover i , non  circa  unum  centrum  omnes  motz 
Tunc , Ted  circa  plurima  centra. 

Hanc  confidcrationem  puto  ejus  principiis  ora- 
ninoefte  comrariam;  ft  enim  particulx  hoc  modo 
convcniunr  ur  circa  idem  centrum  moveanrur , ft 
cubicz  ct  eatx  Tunt , non  propterca  fienr  fphxri- 
cx  aut  producetur  alia  materia  Tubtilis.  Vcl  enim 
Dcus  initio  partibus  omnibus  matorix  motum  in- 
didit  circularem  quo  ftngulx  circa  Tuum  centrum 
moverentur  , vcl  tantum  circularem  quo  circa 
commune  aliquod  centrum.  Si  primum,non  video 
quomodo  hi  particulares  motus  coalcTccre  poT- 
fint  ad  unum  vorticem  conftiutenduro  , ft  cnim 
moms  liquidorum , quo  particulx  Teparatim  mo* 
ventur , non  mutatur  in  motum  circularem  com- 
munem  , neque  hi  particulares  motus  commu- 
nem  aliquem  producent.  Quod  ft  ab  initio  mo- 
tus ille  circn laris  produdlus  eft , nullus  erir  par- 
tiutn  Sc  angulorum  attritus.  Ex  quoconcludo 
motum  inconcinnum  Sc  conTufura  partium  , qua- 
lis  in  partibus  aqux  ftagnantis  ab  codem  authors 
admittitur.nunquam  in  vorticem  mutari  pofte. 

Adde  quod  quia  in  mundo  hoc  pleno  morns 
rc&us  Tic  impombilis,Ted  necellarib  in  circularem 
murctur , non  propterca  magnus  aliquis  vortex 
producetur , qualem  circa  Tolem  conftderat  hie 
author  , Ted  rantum  pcculiarcs  aliqui  valdc  pirvi, 
pitta  unius  aut  alterius  exapedx  , qualem  produ- 
eimus  dum  movetur , aliquod  proje dum,  in  aero. 
Tic  enim  facilius  partes  materix  concurrent. 

RR  rr  iij  Ordo 


686  Hypothecs  Cart. 


Ordo  item  partium  iftaruro  omnino  fiflitius 
eft  , iro mb  contradi&oria  complc&ens  , nam  ex 
co  quod  omnis  motus  (it  ad  hneam  redam  , & 
quod  fingulx  partes  proprerca  recedcre  conetuur 
a ccntro,  concludit  quod  tnajorcs,  feu  qu*  ma- 
jores  vires  habent  , ant  qux  funt  magis  agitatx, 
debeant  potius  circumfcrcmiam  vorticis  pcterc, 
nempe  deferibere  arcus  majores  , miniifquc  a li- 
nea  re&a  deficient cs.  Concludit  tarocn  poftca 
quod  majores  fine  centro  viciniorcs. 

In  generc  camcn  , ex  co  quod  omuis  motus  re- 
&us  fit  ex  nature  fua  , nullufquc  cxerceri  poflit 
nifi  circularitcr , concludo  nullum  motum  diu- 
tumum  ciTc  pofTe , nifi  detur  principium  produ- 
divum  motus.  Nam  primb  nullum  violentum  ex 
nature  fua  durabile  eft  , fed  omnis  motus  circule- 
ris  violentus  eft  , 6c  contra  inclinationem  natu- 
ralem  partiutn  , qua  recedcre  conantur  k ccntro. 
Scd  quottes  motui  fit  violcntia  , ita  ut  cogatur 
defledere  1 lince  propria  ad  quern  dirigitnr.totics 
retardatur  motus  ; etgo  omnis  motus  circulates 
retardatur.  Probatur  minor.  Idco  motus  penduli 
terdior  eft  quam  motus  perpendicularis  eju£ 
dem  corporis  foluti  , quia  funis  >cui  annexum 
eft  tale  corpus,  cum  defledere  cogit  i linca  dirc- 
dionis ; ergo  omnis  motus  hoc  modo  rctardabi- 
tur.  Paritcr  motus  in  piano  inclinato  tardior  eft, 
feciinduramajorcm  , ant  minorem  plani  incline- 
tionem.  Qjx  rctardatio  non  provenit  tantum  cx 
eo  quod  alteri  corpori  communicetur  motus.Nam 
dum  virge  ferrea  circa  clavum  immobile  circula- 
ritcr movetur.moTutardiorcm  habet  quam  fi  mo- 
verctur  rede  deorfum,fed  in  tall  cafu  millus  clavo 
motus  communicetur  ncc  alteri  corpori.  Paritcr 
in  motu  circulari  alien  jus  vorticis  cum  partes  me- 
dix  quantum  poffunt  reccdant  3 centro,  affc- 
dcntquc  quantum  pufliitu  partes  exreriorcs  ipfis 
fuum  motum  communicabunr  amittentque  fuum, 
quare  tandem  fiftetur  ille  vortex  , fictquc  in  me- 
dio corpus  quiefeens  , quod  fenfim  augebitur, 
Ncquc  verb  partes  extcriorcs  impellent  intcrio* 
re* , quia  Temper  quantum  poflunt  reccdunt  It 
centro  ; ergo  nunquam  ad  cenmim  ferunmr. 
Ex  quibus  concludo  dari  principium  erearum 
conlervativnm  6c  produdivutn  iftius  motus.nem- 
pe  forma  fubftantialis  materix  xtherex.  qux  tarn 
fit  determinata  ad  motum  , quam  forma  ignis  aut 
alia  quxlibet. 

Sine  ratione  dicuntur  aliqux  partes  vcl  majo- 
rcs , vd  irregnlorcs  coaluiflc  ad  formandos  co- 
metas , fi  enim  particulc  cubicx  ita  franguntur, 
ut  angtilos  amittant  , quxcumque  alix  etiam  ir- 
regularis figure  fi  moveantur  frangentur  etiam, 
atque  adeo  nulla  reftabit  ad  formandos  comet  as 
idonea.  Quamvis  autem  dici  poftet  quod  ftacim 
amittant  fuum  motum  , quia  moveri  non  pofliinc 
quin  mulcis  aliis  fuum  motum  communicent,  dico 
quod  alix  tnultc  moveri  non  poftunt  quin  in  iftas 
incurtant , eifquc  fuum  etiam  motum  commu- 
nicent. 

Circa  materiam  fubrilctn  prxrer  ilia  qux  fu- 
petius  dida  funt  , tria  hie  reprehendo.  Pri- 
mum  eft , quod  dicat  cam  materiam  qux  ab  annu- 
li* a bra  fa  eft  debuifle  acquircrc  motum  multb  ma- 
tofei®  , quam  fit  motus  part  in  m.  Contend  o au- 
tem , nullum  corpus  alteri  motum  majorem  6c 
yelociorem  quam  habeat  communicate  polk,  nifi 
interveniat  elaterium.  Cum  autem  hxc  materia 
fubtilis  ficut  & globuli  fecundi  dementi  tali  cla- 


tcrio  carcant,  impoflibile  crit  ut  motum  majocetn 
commanieent  quam  babe  ant. Cum  cnim  uni  parti 
communicatur  motus  , idco  quia  impcllitur  , im- 
pcllirur  autem  quia  impedic  motum  altcrius>  non 
impedit  autem  fi  xqualiter  moveatot. 

Quod  verb  hxc  materia  fubtilis  ddxat  acqui- 
rcre  fjcilitatcm  ad  hoc  ut  dividatur  , 6c  mulct 
fingulis  inftantibus  figuram,  nempe  ut  fe  accoro- 
modet  figurx  alienotum  corporum  , quxroquid 
fit  ifta  facilitas  , anne  motus  , an  diviuo  adualis? 
non  motus, poflutit  enim  corpora  etjam  dura  quo- 
libet  mciu  incitatiflimo  moveri  ; non  adualis  di- 
vifio  in  infinitum  , qux  tempos  infinitum  requi- 
rcrct.  Quod  fi  facilitas  ilia  ut  dividatur  fitaliquid 
aliud , quxro  quid  fit , 6c  in  coque  aftcram  con- 
ft.tutam  die  liquidiutcm. 

Dc  Tormationt  folis. 

Admittit  item  quod  hujus  materix  fubti- 
lis major  fit  copia  quam  qux  requirirur  ad 
repkndum  ilia  vacuola  qux  inter  globulos  fe- 
cundi dementi  inter j iciuncur  , qux  materia  de- 
bet concurrcrc  ad  centrum  , ibique  circumvol- 
vi  afliduc,  ita  ut  cccpus  , feu  quafi  vorticis  nu- 
cleus hujufmodi  materia  conftans  , folem  compo- 
nar.  Dico  hanc  aftertionem  6c  experientiis  6c 
principiis  hujus  philofophic  repugnare.  Nam  in 
omni  vorticc  partes  viciniotes  centro  aliis  remo- 
tioribus  , 6c  mobilioribus  , funt  crafiiotes,  nam 
in  paniculari  telluris  vorticc  ita  fc  res  habet  uc 
tellus  fit  cralfior,  cxindc  difponamr  aqua,  rum 
actj  ergo  etiam  in  magndvortice  fubtilior  mate- 
ria non  erit  in  ccntro,  fed  circa circumfcrentiam 
xquabditer  fundeiur.  Probo  autem  paritatem 
ellc  omnimodam  , ideo  enim  in  telluris  vor- 
tice  hxc  ita  difponuntur  , quia  particulc  Mi- 
norca mobiliorct  funt  , cjiciunturquc  longius, 
quam  partes  craffiores  ; ergo  fi  fol  conftet  mate- 
ria fubuliffima  hxc  longius  cjicietur  ab  ilia  verri- 
gine , potiufque  circumfercntiam  quam  centrum 
verticis  obtinebit.  Ad  id  verb  quod  vult  hanc 
materiam  ex  qua  fol  componitur,  licet  fubtihfli- 
mam  , motu  vehementiflimo  fuas  circulationes 
abfolvere,  6c  partes  fecundi  dementi  in  omnem 
partem  impcllcre  , eft  conta  ejus  principia.  Cum 
enim  materia  fubtilis  conftet  partibus  minoribui 
quam  fint  globuli  fecundi  dementi,  cos  impcllerc 
non  poftunt,  neque  enim  corpora  minora  ullam 
vim  habent  in  majora.  Deinde  fi  hxc  materia 
fubtilis  continuo  impulfu  impetit  hos  globtdos, 
tantum  de  fuo  motu  deperdit  , quantum  enim 
aliis  communicat , tantum  de  fuo  motu  amittit. 
Tcrtib  moms  hie  vertiginis  tantus  non  eft  ut  in 
Co  poflit  efle  adio  luminis  , nam  folis  motns  cir- 
ca centrum  fuum  intra  17  dies  tantum  abfolvitur 
ut  conftat  ex  maculis  qux  in  ipfa  ejus  fupet  ficie 
efle  demonftrantur  , qux  tamen  hanc  periodetn 
habent ; 6c  motus  vorticis  propb  Satumum  longd 
incitatior  eft  motu  folis  circa  centrum  ; ergo  in 
eo  potius  adio  luitn'nis  efle  deberet.  Quartbitto- 
tus  flammx  , in  quo  fecundum  hunc  author  cm 
pofita  erit  ejus  illuminatio  , non  erit  , cir- 
cularis  circa  unum  idemque  centrum » ergo  mo- 
tus folis  qui  illuminationem  efficiet  non  eric 
morns  ille  vertiginis  , fed  aliquis  alius  longc  di- 
verfiis. 

Quintb  oftendo  folem  rotondum  efle  nc*i  de- 
bcrc.  Vortices  ifti  non  volvuntur  in  omnem  par- 
tem 
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rcm  circa  centrum,  Ted  circa  axem,  ergo  panicu- 
\x  fecund  1 elcm^nti.quc  dicuntur  majoiem  habe- 
re vim  ad  cccedciidutn  k pane  imraota,  non  tan- 
rum  rcccderc  Jcbcnc  a ccntro,  fed  etiam, qux  funt 
difpolitzincirculis  Eclypticx  parallels  rquali- 
tei  aurfetb  xqualiter  rccederc  debent,  ab  axe,  ac 
giobuii  qui  funt  in  piano  Eclypticx  rccedum  a 
ccmro,  circuit  cnim  di (lames  hinc  inde  a medio 
feu  Edyptica  xo  giadibus  , non  funt  fenfibilitcr 
minorcs  ipfa  Eclvptica.  Sed  hoc  pofico  fpatium 
quod  in  medio  rclinquctur,  roaterix  fubtili  folcm 
component!  non  eric  rotundum,  fed  valdc  oblon- 
gum,  ctgofol  eaudem  figuram  obtinebir. 

Sextb  fol  non  dcbcrct  die  femper  cjufdem  ma- 
gnitudinis.  Cum  enim  materia  qux  liquida  eft 
non  addenfecur  nec  indurefcat  cum  fit  reduda  ad 
ultimas  minutias . & aliunde  globuli  fecundi  de- 
menti fx  pc  frangantur, nulla  eft  ratio  cur  non  ma- 
jor lit  copia  materix  fubtilis,  certamque  taxer  fo- 
ils. roagnitudinem.  Vidcrecur  matcriam  fubtilem 
dfe  cam  fobm  qux  abrafa  eft  ab  angulis  cubo- 
rum  , ur  ficrcnt  globuli , qux  prxeise  rcplct  in- 
tervalla inter  globulos  rchda ; quod  ft  dicatur 
multos  globulos  fta&os  elfc  , quxro  cur  cciam 
nunc  globuli  non  frangantur.  Majorquc  extet  co- 
pia  materix  fubtilis  , & fol  non  crefcat , cum  di- 
catur  coalcfccre  ex  ca  materia  fubtili , qux  fuper- 
abundat  rcplct  is  omnibus  intcrvallis  globuLorum. 
Quxro  item  an  omnes  globuli  fe  tanganc  Sc  nun- 
quam  relinquant  majus  auc  minus  inlet  vallum 
inter  fc*  hoc  autem  negari  non  poteft,  cum  ea  ra- 
cionc  cxplicetur  rarefa&io.Ergo  iota  materia  fub- 
tilis qux  rcftdua  eft  rep  led  s intcrvallis  non  com- 
ponir  folcm  , fic  enim  nulla  eftet  poflibilis  rare- 
fadia 

PROPOSITIO  XII. 

De  Comttis. 

H i jus  propofitionis  dodrina  tota  in  co  polica 
eft  ut  comparer  vortices  quos  in  ccelo  cogitat , 
cum  fluminc  aliquo.Conrendic  autem  corpora  le- 
via  , feu  ex  materia  minus  compada,ita  fc  habere 
ut  dum  volvuntur  fimul  cum  fluminc,  ejiciamur 
potius  ad  eas  partes  in  quibus  motus  non  eft  ita 
velox , ea  verb  qux  funt  compadiora  potius  fc- 
rantur  in  eas  partes  in  quibus  motus  eft  vclocior. 
Sed  in  vorticious  circurafcrentia  velocius  fertur, 
uam  partes  centro  propiorcs , ergo  corpora  craf- 
ora  ad  circumfcrentiam  ferentur , idc6que  ab 
uno  vorrice  facile  ad  alium  progredientur,  tales 
vult  e(Tc  Cometas.  Corpora  verb  minus  folida 
potius  ad  centrum  horum  vorticum  ferentur , at- 
que  adcoex  fuo  vorrice  nunquam  cgrcdicnrur:Ta- 
les  vult  die  Planecas  : ira  explicit  quomodo  pla- 
nerx  qui  in  hoc  vortice  in  quo  verfamur,  inventi 
funt  ibi  conftantcr  permaneant,  comctx  verb  rari 
fine  prouc  fors  tulcrit  ut  ab  aliis  vorticibus  in 
hunc  noftrum  venerinr.  Sed  tota  hxe  dodrina 
peccat  in  fua  fuppo  fit  tone  , facitque  dfedus  om- 
ninb  diverfos  ab  iis  quos  obfervamus. 

'$rimb  quod  corpora  majora  ad  circnmfercn- 
tiamyoniciim  feramurjfalfum  eft. Cum  cniro  mi- 
nurionb.K  corporibus  motus  multo  velocior 
commonicetm  qnam  majoribu*,  ut  ipfc  etiam  af- 
ferii , otmiii  autem  motus  fir  in  lineam  rc&am, 
plus  recedent  k ccntro  corpora  minuriora,  quant 


majora , Sc  hzc  eft  ratio  cur  in  tclluris  vortice 
partes  ctaflioics  ham  ccmro  propiores.  Sccurulu 
li  hoc  fend  admit  catur , nonne  planctx  funt  cor- 
pora crafllora  pauicuhs  ptimi  auc  lecundi  clcmcn- 
u quibus  innatant , ergo  etiam  ipfi  planctx  ad 
circumfcrentiam  fetentur.  Tcuib  ideo  cotr.etx  ab 
uno  in  alium  vorcicem  tranfeunc,  quia  craftiotes 
func  Sc  compadiorcs  quam  planctx  , fed  falfum 
eft,  nam  planctx  coiupadiotcs  funt  comctis.  Ego 
idles  advoco  oculos  fpedavi  enim  fxoiflhnc  co- 
met am  anni  1 664  adhbito  etiam  tdcfcopio,  non 
mihi  videbatur  nube  aliqua  compadior,  cum  ta- 
mcn  planctx  tuultb  fine  compadiorcs.  Confirma- 
tur  id  ex  cb  qubd  cauda  comctatum  melius  tribui 
non  poffit  quam  radiis  (blanbus  pet  cjus  corpus 
itajedis.  Deinde  non  poft'cc  comcta  ddeendere 
in  noftro  vortice  ita  ut  fiat  valdc  nobis  vicinus, 
ut  ex  ejus  mocu  nunifeftum  reddirur  : efto  enim 
puffie  aliquandtu  rctincrc  conccptum  ab  alio  vor- 
tice impetum,  non  tamcn  ita  ut  infra  Mattcm  def- 
cendac , fed  fubico  rcjici  dcbcrct  ad  circumfcren- 
tiam,  ita  ut  ft  bene  confideremut  omnes  comeu- 
rum  circumftantix  vix  ulU  atm  dfcdibus  con- 
gruac.  Prxterea  hie  noftcr  vortex  cu  jus  centrum 
eft  lul,volviiur  circa  polos  Zodiaci , comctx  au- 
tem non  feruntur  in  confcqucmia  , fed  ut  pluri- 
mum  in  antcccdcntia  , Sc  per  alia  plana  longb  di- 
vetfa  ab  iis  in  quibus  volvuntur  Planerx. 

Keiiquas  verb  comctarum  circumftantias  ira 
male  cxplicac  ut  nihil  pejus.  Primb  quidem  co- 
metam  per  lineam  redam  mover.  Primb  hocfil- 
fum  , ncc  amplius  propugnari  poteft,  cum  ex  fuo 
piano  cxcant,quod  non  facercnc  ft  lineam  redam 
pcrcutrcfcnt.  Secundb  neque  fccucdutn  ejus  piin- 
cipia  verum  eft  , nam  dum  cometa  ferebarur  in 
uno  vortice , etiamft  verfus  circumf.  rentiam  pro- 
pulfarctur.citcularitcr  tamcn  fierct  hxc  impulfto, 
prout  nempe  feruntur  partes  illius  vorticis.  Cum 
ergo  obi  atringit  limites  duorurn  vorticum  zqua- 
litcr  ab  utroqoc  expcllatur,  non  video  quomodo 
poflic  fuum  defererc  , at  alienum  ftibcat , ferretur 
cnim  per  terminus  duorum  vorticum.  Non  expli- 
cat  melius  apparentem  cometarum  incitationcm. 
Sc  rerardationcm.  Cerium  eft  enim  quod  cometx 
initio  &{in  fine  lentius  procedanr,  in  medio  autem 
cum  majores  apparent  velocius  ferantur , hoc  eft 
initio  Sc  in  fine  , quad  ftationarii  fint  Sc  aliquibus 
tantum  minutis  in  fuo  orbe  prorooveantur , in 
medio  curfu  plures  gradus  in  ftngulos  dies  per- 
currant , cujus  rei  cert  a ratio  non  rcddiiur.Anne 
initio  cum  eft  noftrum  vorticem  ingrclTus  , rcpel- 
lacur  ad  ejus  circurafctcnriam  , ex  przconcepto 
autem  motu  k priore  feiliebt  vorrice  feratur 
aliquatn  tamcn  retardacionem  patiatur  •,  ft  hoc 
fir  , in  fine  cum  expellctur  ad  circnmfercntiam 
incitarctur  ejus  motus.  Deinde  motus  comcta- 
rum explicatio , Sc  figura  quam  profert  videntur 
innuerc  ita  ferri  come  tarn  in  noftro  vortice  quad 
nihil  omnino  ab  c jus  motu  pateretur  , cum  tamcn 
illi  fe  accommodare  debcat.  Sc  obfequi. 

Addo  quod  nulla  ratio  reddirur  cur  nullus  co- 
met a fcmicirculum  abfolvit. 

Ex  quibus  evidenter  condudo  nullam  motus 
comctarum  circumftanticm  in  hac  hypothefi  ex- 
plicsri,  nam  hypothefis  qux  melius  ilium  expK- 
car , fupponit  ejus  xquabilitatem  , neenpb  quod 
temporibus  xqualibus  aut  rqualcs  arcus  fui  dr- 
culi , aut  xqualia  fegmenta  fux  liner  percurrar  , 
arque  adeb  qubd  oronis  acccleratio  auc  retardatio 
RRrr  iiij  motuum 
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iroruum  cometarum  (it  tantum  appaicns , Sc  non 
rcahs , quod  eft  ufquc  adco  verum  , ut  ex  tribus 
obfervationibus  , liccat  totum  progrertum  con- 
dudere.  Ridiculus  ctiam  eft  quod  nolit  fidcre 
Aftronomorumobrervationibus.afleiciuibus  anno 
14  fo  vifura  fuift'c  comet  am  qui  lutiam  tcgcret. 
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PROPOSITIO  XIII. 

Qh, t reprebendi  debent  in  dadrina  V irticum 
Cnribefiana. 

Quamvis  inter  Pcripateticos  benb  multi,  intcl- 
ligcntiis  dire&ionem  folam  motuum  (erlcftium 
tnbuentes,  Planeufcrum,  liquidum,&  ad  modum 
vorticis  continub  rotari  admittant,  in  quo  nempb 
planet*  cum  locum  obtineanc , quern  natura  cu- 
jufque  & leges  cquilibrii  exigunt , longe  tamen 
abeunc  ab  opinione  Carthefiana.  Ule  cnim  toe 
vortices  cxcentricos  invehit , quot  funt  ftcll*,  & 
hoc  primum  hie  arguo , & contendo  ftellas  mo- 
wn in  eodein  vorticc  in  quo  Planet*  volvuntur 
fed  lent ius.  Volunr  item  non  efte  morum  primb 
impreftum  qui  i Deo  continub  producatur  , fed 
inefle  ipfi  ccclo  vim  produ&ivam  motus  quod 
eft  melius  quam  ad  Deuin  recurrerc.Oftendo  igi- 
cur  non  efte  tot  vortices  quot  ftcll*  funt. 

Ideo  farurnus  in  eodem  vortice  circumvolvi  in 
quo  czteri  planet*  dicitur  & Cat  thefio,  quod  cir- 
ca eofdem  polos  Eclypticz  ejus  motus  peragatur, 
aut  ab  eo  non  mnltum  aberret , fed  pantec  ftcll* 
fix*  motum  habent  lentiotem  , licet  circa  po- 
los Zodiaci  peragatur, vi  cujus  parallelos  Eclypti- 
c*  deferibunc  j ergo  fi  faturnus  in  eodem  eft  vor- 
tice quo  c*teri  planet*  , in  eodem  etiara  ftcll* 
circumvolventur.  Si  enim  ftell*  fix*  diem  toti- 
dem  foies  , Sc  quafi  centra  vorticum  , immobiles 
eflent,  nullumque  in  ordine  ad  noftrum  folem,  aut 
etiam  ad  tellurem  motum  haberent , nifi  apparen- 
tern, qui  cum  ejus  moru  annuo  fuam  periodum  ab- 
folvercr.  Scd  ftell*  fix*  habent  przrcrea  motum 
aliquem  quo  feruntur  in  confcquentia  ergo  dici 
debent  effe  in  eodem  vortice,  in  quo  planet*  : vel 
tandem  aliquo  modoexplicari  ille  motus.  Viden- 
tur  autem  confonare  rcfiquz  circumftanti*,nem- 
pb  quod  ficut  planet*  i centro  remotiores  tardius 
fuam  periodum  decurrant,  ut  induftione  patet,  ita 
ctiam  ftell*  longius  temporU  intcrvallum  exi- 
gunt , quia  remotiores.  Hunc  motum  d flimulat 
Carthcfius.ut  bene  multaseffc&uoro  circuraftan- 
tias,  cum  enim  affcAct  i caufis  efFe&us  conclude- 
rc , ipfi  plerumque  accidit  ut  cos  longe  diver  Cos 
faciat  ab  iis  quos  obfervamus. 

Secundum  quod  in  korum  vorticum  conftitu- 
tione  reprehendendum  puto,  iftudeft  Qnod  cum 
probaftet  experientiis  nonnullis  , quod  qnotief- 
curoque  corpus  aliquod  in  otbem  volvitur  partes 
ejus  a centro  recedere  conentur  , idem  condudat 
de  omnibus  globulis  fecundi  elemenri  , velitque 
eos  recedere  & centro  per  lineam  redam.  Con- 
rendo  autem  quod  ifte  reccflus  fieri  debeat  per 
tangentes.  Nam  fundamentum  iftius  rccefsfts  eft 
quod  omnis  motus  ex  natura  fua  in  lineam  re&am 
procedat , quare  etiam  fi  circularis  fuerit  propter 
aliquem  obicero , ubi  definit  ille  obex,  fervat  ulti- 
mam  dirc&ionem  quam  habuir.  Conarus  i gi cur 
omnis  partium  liquidi  eft  ad  continuandum  roo- 
tum  per  linear  tangentes , quamvis  autem  globuli 


intra  tubum  circulariter  motum  contenti  rece- 
dam  a centro  dirc&h,  globuli  tamen  fecundi  de- 
menti non  ita  contincntur  ivicinis  ut  ferantur 
hoc  modo  , quiaomnes  fimul  hoc  tnodo  feruntur 
per  lineas  tangentes. 

Quod  verb  comparare  nititur  hunc  reccftiiro, 
cum  gravitatione  qu*  licet  ferat  ad  centrum  pec 
lineas  tamen  declives  in  planis  inclinatis  excrce- 
tur,dico  comparationem  non  procedere.Nam  mo- 
tus cujufquc  globuli  non  eft  dire&e  i centro, fed 
tantum  obliqubpcr  lineas  tangentes , liebe  autem 
determinari  pome  ad  alias  lineas  , non  tamen  ad 
eas  quz  cum  propria  linca  angulum  tedium  offi- 
ciant. Sit  enim  globulus  A qui  habeat  motum  ex 
A in  C , fecundura  leges  motus , qui  in  lineam 


re&am  peragltur , dico  quod  vi  illius  motus  nun- 
quam  feretur  in  E.  Nam  ut  eidem  comparationi 
infiftamusjicut  enim  gravitatio  non  peragitur  per 
planum  horizontal  , eb  qubd  diftet  a Tinea  di- 
re&ionis  propria  gravirationis  uno  quadrante  dr- 
culi , ita  etiam  motus  ferens  ex  A in  B non  fere- 
tur ex  A in  E.  Quare  linca  AB  fumenda  eft  qua  ft 
media , rcliqux  omnes  ut  AF,  tanquam  inclinat*. 
Unde  vis  luminis  in  illo  conatu  poni  non  debet, 
nam  lumen  in  omnera  partem  agit  zqualiter , fed 
fi  luminis  a&io  , confifteret  in  co  conatu  quem 
partes  fecundi  dementi  habent  ad  hoc  ut  rece- 
danr  i centro,  non  zqualiter  in  omnera  partem 
viderecur,  fed  pr*cipuus  conatus  effet  per  rangen- 
tes.idcoque  quod  oblique  fccundum  lineam  tan- 
gentem  viderctur , fouius  ageret,  Sc  quod  minus 
ab  ea  recederet,  melius  etiam  videretur.  Videmus 
enim  motum  deorfum  per  plana  inclinara  lcntio- 
rem  efte  quam  dum  per  lineam  verticalem  exer- 
cetur , nulla  autem  in  luminis  a&ione  diverfuas 
antmadverticur. 

Tertib  in  compofirione  horum  vorticum  prx- 
terquam  quod  omnia  gratis  aftumuntur,  oftendo 
multa  efte  pugnamia.  Primb  quidrm  impofli- 
bile  eft  ut  tres  vortices  conjungantur,  quin  duo- 
rum  motus  inter  fe  pugnent  Sc  feranrur  in  partes 
oppofitas.  Na  fi  rota  A volvatur  per  ABC,dcbebit 
fccunda  rota  ferri  per  ADE  , Sc  tertia  per  FEG, 
A F 


ergo  motus  rotarum  ADE  , FEG  fibi  adverfan- 
tur  , Sc  quomodocuroque  iftos  vonices  difponss, 
in  idem  inconveniens  incurres.  Sive  enim  unius 
vortex  eclyprica  atcingat  alterlus  vocricisedypii- 
cam  . five  partes  ab  eclyptica  reiuotiores  perinde 
eftifi  enim  motus  alterutrius  non  eft  Sc  in  eafdem 

partes. 
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partes , 8c  xque  velox.femper  contrarius  eft,  unde 
li  cclyptica  unius  vorrids  atttng.it  polum  alterius, 
cum  ibi  amngat  panes  quiet  as  , 6c  ipfa  vclociflt- 
me  raovcaiur,  non  poierh  ejus  mot  us  non  retar- 
ded , 6c  quits  parctum  polarium  interturbari. 
Collate qaoiuodocumqoc  difponitur  tres  vortices 
luipoflimlc  eft  ut  non  (ibi  invieem  lint  contrarii 
uniufquc  niotus  velox  alteri  tardtus  mote  com- 
jnonicccur. 

Non  minus  contradi&oria eft  ratiocinatio  etiam 
quam  arfert  ut  ptobet  mateiiam  fubtilcin  a oentro 
cujufq  ic  vorticis  ad  ctrcutnfctcntiam  ejus  feu  ad 
edypocam  delatam  , ft  in  polos  alterius  vorticis 
ibi  meurrar,  ferri  per  axetn  ad  ejos  centrum,  arque 
hoc  raodo  teparatc  damna  , qux  ex  rcceflu  a cen- 
troorin  pollcnt.i^ua  mquit  ibi  in  partibus  pola- 
iibus  minor  eft  reliftentia  eh  quod  moveamur  tar- 
duts,  auc  pot  hi s nun  moveamur  , nam  ex  princi- 
ple cjus  motus  motui  non  eft  contrarius,  fed  po- 
tius  quieti.  Ergo  qux  lentius  raovebumur  auc 
etiam  quiefeent  , mmnlquc  facilh  i fuo  loco  cji- 
cientnr  , quam  qux  citiflhnh  circumvolvumur  * 
ergo  reftftentia  major  eft  in  partibus  polanbus , 
quam  in  partibus  citiffime  mot  is. 

N hil  etiam  confcquentcr  dicit  circa  momm 
hujus  matenx  fubritis  a polii  cujiifaimque  vorti- 
cis ad  ejus  centrum  , tnvenio  enim  ubique  mani- 
fclbi  contradi&uncs.  Dicit  ergo  qiod  hxc  ma- 
teria fiibrilis  f.ibminiftretur  ab  alus  vonicibus 
quorum  eclypticx  vicinx  fint  polls  hujus  vorri- 
ci&;qtta(i  recefliis  panic  til  arum  k cenrro  fierrt  per 
hue  am  rc&im,  6c  non  per  cangemes.qnod  tamcn 
rcqnircrctur  ad  hoc  ut  hxc  materia  fobtili*  fobi- 
rct  axem  & redU  procedcret  ad  centrum.  Deinde 
vult  candem  materiam  fabrilem  redk  rrtnfire  uf- 
que  ad  centrum  folis,  immo  6c  ultra,  hoc  eft  tif- 
que  ad  circamferentiam  ©ppoftram , ubi  ocewrit 
global  is  fecundi  elementi  eofque  impeilit  verfus 
circuinfcrentiam.  Scd  quxro  utrum  materia  hxc 
fubrilis  dum  k polis  vorticis  ad  centrum  ejus  pro- 
greditur  nnllos  globnlos  fecundi  eletnenti  Hf  ti- 
dat , 6c  cos  non  propelUt  verfus  centrum  ; puro 
quod  tantam  vim  habeat  ad  urgendum  verfus  cen- 
trum dum  ad  earn  accedit,  quantara  habet  ut  op- 
poftros  impHlat  ad  cincumferemiam  ubi  centrum 
folis  prxrergrcfTi  fuerir.  Deinde  cum  ex  oppofttis 
poll*  be  parrtcnlx  primi  elementi  ad  centrum 
veniant.nonne  (ibi  mutuo  in  cenrro  occurrem,  & 
motum  fuorn  elident,  aut  regredientur  cidem  quft 
venerant  via. 

6-  In  genere  contra  hos  vortices  arguo,  Quod 
eorum  motus  omnino  impoflibilis  vidcatur*  nem- 
pe  ut  in  eodem  (bra  permaneat.  Sic  enim  confti- 
tuendus  eft  ut  apparenriis  8c  obfevationibus  ref- 
pondclt  ordines  6c  centro  viciniocc*  minori  rtirt- 
porc  fnas  circiilationes  abfolvant , quatn  ordincs 
lemoriores.fivc  fecundum  rationem  fuarumdiftan- 
tiartun,  five  in  aliaquacumque  ratione.parum  in- 
tereft.  Sed  hoc  fieri  non  poteft  quin  infcriores 
continuh  impcllant  fuperiores,  eifque  tanrumdem 
dc  f io  motn  comnmnieent , ergo  tandem  ad  ali- 
qtuin  rqmlitatem  motunm  pervenietur  , ad  cam 
n«mpe  qux  neeertaria  eft  ut  nullus  fiat  globnlo- 
rum  occiirfus  fed  quilibet  ordines  fuom  motum 
illibatsttn  confervem : quamdiu  enim  ordines  in- 
feriores  incur rmt  in  globolol  fnperiorum  ordi- 
num  , fundi  u motum  frnim  retatdabunt.  Cbrum 
aa tern  eft  quad  fict  ifte  oceurfos.  Cum  enim  ifti 
ordines  ftnt  ex- globulis  compofiti  , qui  quart* 
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rum  poiluot  k centro  rccedant , fecundum  do&ci- 
nam  hujus  am  hot  is  , globuli  infcriores  globu- 
lis  fuperiurtbus  non  rcljondcbunt , fed  inlctci* 
tur  inter  itucivalla  globulorum  , fed  hoc  poftt# 
fieri  non  potaft  ut  ordo  inferior  CD  cuius  abfoU 


vat  ftmra  drcttlutn  , quin  globulus  inFerior  qut 
immediate  (equebatur  fuperiorem,  tnagis  promo- 
veatur , non  poreft  autem  ilium  anteire,  quin  ia 
cum  incut  rat  tantumdcmque  dc  fuo  motu  amittat, 
quod  difpendium  non  reparabitur  a globulis  fupe- 
rioris  ordinis,  fed  tantum  ab  infciioribusj  inf. no- 
tes ergo  amittent  fuum  motum  , 6c  ad  xqualita- 
tem  rtvoeabont. 

Q^>x  diftiailtas  cc(Tat  in  aliis  hypothefibitt 
qux  nec  cerium  ex  globulis  componunt  fed  cx 
materia  ftuida , eiqac  prindpium  motus  tribuunr, 
ita  ut  diiftcultates  ciiatn  aliquas  li  qux  occurrant 
facilh  fn  per  are  poflit. 

PROPOSITIO  XIV. 

Dc  mac  nits  filar  thus. 

Totamaeulirum  folarium,  6c  earum  qux  area 
ftcllas  produci  pofi'unt  gcncratio  , pendet  ex  par- 
ticulis  aliquibus  ftriatis  primi  elementi , qux  ab 
utroque  polo  vorticis  ad  centrum  ejus  quafi  per 
axcm  progredientes  , ubi  ad  folcm  pervcncrunt 
fibi  invieem  adhxrent , 8c  a motu  ipftus  ad  cir- 
tamfewndam  ejus  propulfanrur  , ibique  aflidud 
circumrotantur,  donee  vcl  diflipentur  vcl  longtul 
cxpellantur. 

Primi  arguo  generationem  iftatum  particular 
rum  ftriataium  , ex  eh  quid  velit  efle  paniculas 
primi  dementi , fed  primum  element um  ha&cnus 
confi  Jeravic , ut  fommi  liquidum  , quod  autem 
fomme  liquidum  eft,  cum  cam  quam  aliquando 
habuit  fignram  non  retineat,  muni  nullam  habe- 
re poflit  pcculiarcm  ob  fummatn  fluiditatem  ,non 
video  quomodo  in  primo  elemento  ullx  particul» 
ftrutx  efle  poflinr.lntelligit  autem  per  paniculas 
ftfiaras  , in  cochlcam  feu  fpiram  eftounaras  ; eo 
mo  do  quo  fi  prifma  triangulare  in  orb  cm  circum- 
volutum  pet  foramen  exigtntm  tranfmittator  ejus 
ang  di  feu  ftrix  in  orbes  feu  fpiras  abeunt , its 
etiam  dum  parriculx  primi  dementi  inter  forami- 
na triangularia,  fen  intetvalla  globulorum  fecun- 
di elementi  rranfmttttmtur , eorum  figuram  in- 
duunt.  Qiwe  puto  manifeftam  contradiftionenl 
involvere,  nam  primh  vcl  materia  primi  elementi 
liquids  eft  vcl  dura  , vel  partim  dura  , panitnll- 
quida.  Si  rota  liquida  eft,  tmpofljbilc  eft  ut  in  co- 
chleas  cffarmctur.fcd  ob  liquiditatcm  continuum- 
que  motum  liquiditatis  nulla  crit  inter  partes  illai 
wnio  , qux  t-.eceflaria  eft  ut  hre  figura  peculiarid 
rcfultet.  SI  diceremr  materia  primi  dementi  du- 
ra efl’e.non  eflet  primum  elementum , quod  con- 
cipi  debet  tanqnam  maximt  liquidum.  Reliqmtttl 
eft  ut  dicantur  innatare  partibus  liquidis  primi 
dementi  partes  durx  , qux  adhuc  non  font  luffi- 
cicnter  divifx  feu  non  fatis  liquidx»Sed  contriiVel 
ill*  partes  durx  font  roinoresquam  fint  tristigu- 
larii  foramina, qn*  inter  globulos  fecundi  el«* 
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menti  relinquuntur , vd  zqualcs , vel majores,  fi 
hoc  ultimum  non  poterunt  fobire  h*c  foramina, 
fi  zqualcs,  ingreflz  fcmcl  cgrcdi  non  poteruntj 
hare  enim  foramina  non  fibt  icfpondent  l regio- 
nc , fed  oblique  difpomintor  , Sc  contendo  quod 
triangulare  prifma  zqnale  huic  foramini  triaugu- 
lari,  ft  aliquam  longuudincm  feu  ahiiudincm  ha- 
beat  quz  in  iplo  admit ti  dtbec , ut  ftriz  cffician- 
tur,  egredi  non  potent , hoc  eft  ab  uno  foramtne 
triangulari , ad  aliud  vicinum  Sc  oblique  pofuum 
tranfire;  occutrit  enim  quartus  globus  ab aliis  tri- 
bus fe  tangcntilaus  qnau  fuftentatus.Quod  ut  me- 
lius concipiatur  , tubus  globis  fe  tangentibus 
quartus  imponaiur.ut  fiat  ex  quatuor  globis  quail 
pyramis,inferarutque  per  unum  ex  his  triargula- 
ribos  foraminibus  aliquod  corpus  durum  , Sc  ma- 
nifefta  erit  impolfibilitas  hujus  tranfitus. 

Quod  (1  particular  durz  quafi  innatantes  mate- 
riz  fabtili,&  liquidc  lint  multo  minotes  interval- 
lis  ttiangularibus,  nullz  fient  ftriz.  Hoc  primum 
contendo  non  fuifte  bene  confidcratum , Sc  iropof- 
fibile  e(Te. 

Secundi  arguoquod  velit  hujuGnodi  particu- 
las  ftriatas , aut  ramenta  inveniri  orzeipue  in  ea 
materia  primi  element!,  quz  ^ pons  vetfus  me- 
dium cceli  fecundum  lineas  re&as  moventur;  ejus 
enim  partes  (inquit)  quam  minimum  agitatz 
fufficiunt  ad  iftum  rootum  return,  non  auicm  ad 
alios  magis  obliques  qui  Bunt  in  aliis  locis.  Sed 
contra  quia  hzc  materia  quz  i polis  ad  centrum 
fortur  eadem  eft , quz  in  Eclyptica  altcrius  voni- 
cis  eontinebatur,  fed  qu*  contincbatur  in  Eclyp- 
tiea  altcrius  vorticis  carebat  hujufmodi  camenus, 
ergo  hzc  quz  fecundum  axem  procedir  ad  cen- 
trum,carer  eriam  hujufmodi  ramentis.  Ratio  au- 
tem  quam  videtur  afhrre  , quod  ibi  habeac  folum 
motum  re&um  atque  adco  non  lit  agitata,  nullius 
eft  momenri.  Primb  folfum  eft  habere  folum  iro- 
tum  redum , cum  enim  ibi  globuli  fecundi  de- 
menti cam  fe  rangant,  quam  in  aliis  locis  interval- 
la inter  ipfos  vacua  , non  libi  invicem  refponde- 
bunt  ; ergo  motus  redus  peragi  non  poteft  fed 
&ecefTart6  intortus  & obliquus  , imrob  fi  beni 
conlideretur  rextura  Sc  difpofitio  globulorum, 
nulla  ratio  afferri  poteft,  cur  ea  materia  quz  roo- 
tum inchoavic  ad  centrum  , non  rrgrediatur  cum 
faltem  ex  parte,  immb  in  decurfu  toram,  cum  qua 
per  unum  foramen  triangulare  ingredirur  globu- 
lum  in  medio  politum  offend.it , Sc  confequenter 
dividatur  in  tres  partes,  cxeatque  per  tria  alia  fo- 
ramina, e6  quid  non  (it  potior  ratio,  cur  rota  per 
unum  tranfeat.  Immi  quz  in  medium  globum  in- 
currit  regredi  debcat  , fecundum  leges  reflexio- 
nis.  Videtur  it^m  hie  author  conhindere  mo- 
tum vorticis  , & motum  in  quo  liquiditas  con  fi- 
fth, motus  enim  hie  feparans  mines  partes  i fe 
invicem,  non  amittitur , etiamfi  omnis  alius  mo- 
tus cellct.  Ita  videmus  in  vafe  nullum  die  motum 
cirailarem,  aut  alium  qucmlibct , licet  perfeveret 
femper  motus  liquiditatis  , motus  enim  circularis 
vorticis , nihil  facit  ad  liquiditatem  , cum  globuli 
fecundi  dementi , ilium  velocifliroum  habeant , 
neque  tamcn  propterca  liquiditatem  habeant. 
Poflct  igitur  celTare  ilia  agitario  communis  vor- 
ticis  & non  tamen  perire  motus  liquiditatis , font 
enim  hie  moms  difterentes , qui  nec  fe  deftruunt 
nec  fe  juvant. 

Terrifc  arguo  quod  nolit  diftinguere  has  parti- 
culas  ftriatu  k reliqua  materia  ptimi  elemenri 


quandiu  inter  globules  fecundi  dementi  vetfan- 
tur,  quia  inquit  nullum  tecultaic in  iftcdum  ha- 
be«u,  turn  quia  muliaa  alias  non  roulih  minotes, 
nec  ederius  agitatas  in  ca  contioeri  aiburanuir. 
ltaut  inter  omnium  m>noti(6iBHfak  litas  ftriatas 
innumen  lint  aliatum  gtadus.ut  foalc  tx  mzqua-  * 
li'  are  viatum  quas  peilabuntur  agnofei  poteft. 
Dico  ci go  toum  banc  Allcrtionun  coiuiariam 
cile  do6rmz  fupta  pofnz  dc  liquiditate  peift&a, 
quz  inellc  debet  ptbo  dcirento  , vi  to  jus  it* 
C|us  paiticulz  fine  adu  divtfz,ut  tuillam  acciptro 
pilfim  quz  non  habeac  moms  divcifos , atque 
adco  vi  lalium  mutuum  fit  divifa  in  alias  minotes. 

Si  enim  dividatur  tantum  prout  opportunitas  tule* 
rit  , hoc  eft  cum  viz  per  quas  tranfetmdum  erit- 
foetint  majotes  , particulz  eiiam  majoics  evadanc  t 
iclabitur  inopinionem  lonrnwrtm  ftatuenttm  li- 
quidiiatis  efltntiam  in  divifibilnatc  facili.  & non 
in  aduali  divifione  ex  trotu  varioorta.  Quod  fi 
dicatur  primutu  eletrentum  habere  varios  gradus 
liquiditatis,  ita  nt  in  materia  fomtre  lquida  inna- 
tent  particulz  dur* , contendo  nullam  tile  polio-  > 
rem  rationcm , cum  hz  inveniantnr  potius  in  ma-  . 
tetia  fi  bull  quz  k polis  advenit , quam  in  materia 
ipfa  folia  ; tatio  tft  quia  hxcran  enta  quz  tran- 
feuntia  per  tot  angt  llias  in  tot  glcbos  folidos  in- 
cuirunt  petius  fianguntnr,  quam  fi  in  majori  co- 
pia  ejufdcm  matenz  fubtilis  innatarent.  Qtiare 
melius  confetvsbumut  hzc  ramenta  in  foie 
quam  dum  ccgtmtnr  turfite  per  tot  anguftias  , 
atteruntur  enim  eiiam. 

Quarts  non  fola  matetia  fubtilis  aut  etiam  ra- 
menta circumvolvuntur  per  ir.oium  circularem 
i[  fius  vouicis,  fed  ctiim  ipfa  foramina  triangula- 
ria,  globuli  fecundi  dementi , etgo  nullz  piodu- 
centur  ftriz  ad  modum  fpirarum,  probaturcon- 
lcquctia.  Quoticfcuirquc  gencratur  cochlea, debet 
vc I foramen  firmnxn  tfle,  Sc  corpus  quod  inferituc 
circumvolvi  vd  foramen  circurovolui , & corpus 
quod  infetmir  redi  proccdcie,fed  ex  fuppofitione 
Sc  conftrudione  vouicis  ,tsm  globuli  circumvoU 
vumur  quam  matt  ria  fubtilis  quz  per  inteivalla 
tranfeurrit , ergo  non  producentur  ullz  coclez. 
Quare  ex  eo  nulla  potent  afFcrri  tatio  cur  quz 
ab  uno  polo  adveniunt  non  regrediantur  fo- 
cili,  aut  contrariam  ineant  viam.  Nam  cum  in  ip- 
fis  globulis  fecundi  elctrcti  nulli  canales  cochlca- 
ti  excaventur,  fed  moneant  foramina  leu  intcrval- 
la  femper  triangularis  perinde  crit , quam  viam 
ineant  iftz  particulz  ftriatz,cum  ftmpcr  fine  con- 
gruentia  foramina. 

Ex  his  concludo  quod  fine  ratione  dicatur  ad- 
venire  i polis  hzc  materia  ramofa,  cum  tam  beri 
aliunde  advenire  p<  (fit,  unde  ex  fonuito  concur  la 
ramentoruro  pclfont  general!  maculz.  Quod  non 
melius  cxplicatur  toto  hoc  ciraiitu  , quam  fi  di- 
camus  ex  afiqua  materia  drnfiori , hoc  eft  non 
zque  liquids,  aut  agitabili  eoalcfccte  pofie  ma* 
culam,cum  autem  try licari  non  pc  flit  in  quo  po- 
fita  fit  denfitas  fecundum  ptincipia  hujus  autho- 
tis,  ad  principia  communia  tecuircndum  erit. 

Quod  ad  ptzcifam  gcncrationem  iftarum  macu- 
lanun  pcrtinct.  hzc  videtur  cxplicari  ccmparauo- 
ne  liquorum  igni  admotomm  qui  ubi  tflirvcfcunc 
diveifas  particulas  diverfz  i reliquis  narui*,ac 
minus  ad  motum  a pi  as  cmittunt  in  fpumam  ex  iis 
cerflatam  , quz  fopra  eortim  fupeificitin  natat. 
Ita  etiam  materia  fobs  ex  ejus  polis  versus 
Eclypticam  cbuUjcns  particulas  ftriatas  aliafque 
- omnes 
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omnes  qtix  ficili  rootm  non  obfcquuntur  ex  fe 
unquam  fpumam  expelljt. 

Hie  multa  expendcrc  licit , hzc  enim  compa- 
ratio  dau dicat , cum  in  liquoribus  cb.iUicncibuj 
fj'uma  ad  fuperAciem  cjicuiur  quia  Icvior  eft , in 
nle  am  cm  St  admiflo  ejus  motu  velociflimo  nihil 
calc  apparct , ideoque  nulla  videtue  efle  ratio  cut 
hr  mater x alterius  nature  potius  adcircumfc- 
rciuiam  procrudantur  quam  ad  centrum.  Si  cnim 
hx  paroculx  Itr  iatx  ineptiores  funt  ad  motum, 
quam  materia  fubcilis  cx  qua  componi  dicirur  fol, 
poiio*  ad  centrum  protruderur,  quam  ad  circum- 
Fcrcntiam  , A verb  fuerte  capacior  moms,  ad  cir- 
cumfcrentiam  ibit.  Scd  A hoc  femel  admittatut 
non  apparct  quomodo  & folc  reforberi  pofliiic. 
Nam  cxemplum  liquorum  qux  fxpe  Aram  fpir- 
mam  rtforbent  non  eft  ad  rem,  cum  in  hac  fpuma 
non  cxdcin  Anc  murationes  qux  in  aliis  acciduiic. 
Nam  fpuma  nr  plurimum  reforberi  videturquod 
partes  fubtiliorcs  avolcnt , Sc  acr  ab  iis  Cxtricetur, 
aut  quod  in  ea  Aat  alia  fubftancialis  muratio  qux 
cum  ab  hoc  authore  non  admittatur , vix  di vitia- 
te polTumus  quid  At  iftud  reforberi.  NiA  quod  hx 
patiiculz  ftriatx  comminuantur  , Sc  dmdaium, 
hoc  eft  in  materiam  fubtilem  abeant  j quod  quo- 
modo  Aat  non  fatis  cxplicatur.cuni  nihil  occurrat 
fohdi , fed  in  mareria  liquidiffima  , & molhALna 
hx  particulx  ftriatx  innatent. 

Rd'qux  maculatum  folarium  circurr.ftantix 
non  melius  cxplicanrur.  Vult  autem  in  eoruin  cx- 
tremitatibus  colores  iridis  pingi  , quod  in  extre- 
miraribus  nonnihil  in  acutum  dcAnant , eh  modh 
no  prifma  triangulare.  unde  Aat  ut  color  c%  Iridis 
militcr  exhibcant.  Sed  improbabilc  eft  ita  in  cx 
creniitatibus  imminui  ut  cum  angulu  clficiant  qui 
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ad  hoc  'neceflarius  eft.  Adde  quod  refpeAu  Un- 
tum  unius  loci  talcs  colores  cxhibcrcntj  videmus 
cnim  fobs  radium,  per  triangulare  prifma  tra- 
jc&um  in  uno  tantutu  loco  exhibere  colores,  qua- 
re  cum  hx  maculx  commurmcr  tclcfcopiis  nujo- 
ribus  Ipcdlcmur , fxp*  accidit  ut  cx  ipAs  otiatut 
talis  Colorado,  qux  ut  plurimum  in  conAniis  um- 
bra Sc  lucis  apparec. 

Probabdicate  caret  quod  maculx  in  facula* 
idch  inutemur,  quia  materia  fobs  fupracas  aflirr- 
gat , Sc  majore  vi  inter  maculam , & ccelum  vici- 
num  fluendo,  major  era  etiarn  motum  habcat.  Pri- 
mo  quia  inotus  tarn  leutus,  quo  fol  intra  17  d,c* 
circuinvolviiur.non  eft  is  in  quo  flamma  conAftic* 
Cum  Ant  inotus  long*  ccleriotcs,qui  tamcn  flam- 
mam  bon  exhibent , fed  de  hoc  diccmus  inferius- 
Sccundh  quod  materia  folis  alfurgat  fupra  macu- 
lam,  videtur  eftc  contrarium  fupra  pofitis  princi- 
piis.Si  cnim  macula  calis  eft  nacurx  ut  ad  citcum- 
fcicmiam  ejidatur,  n unquam  materia  folis  cam 
teget,  & q 1 am  vis  cam  tcgcret  hoc  eft  macula  im- 
mergcrctur  Vitta  folis  fuftantiam  , non  taraen  fol 
proptcrea  a fua  Agora  fphxrica  exotbiurer , cum 
ejus  materia  At  fumm*  liquids  facildque  cedar. 

TcrtihctiamA  materia  folis  fupra  maculam  af- 
futgerer,  cum  macula  non  At  immobilised  Amul 
cum  ejus  materia  volvatur , nulla  eft  ratio , cur 
ptoptciea  materia  folis  motum  ha  beat  incitatio- 
rcm.  Qnatc  principia  communia  faciliora  funt  , 
ik mpe  ut  dicacur  ver*  accendi  macula  co  modo, 
quo  fumus  flimmam  concipit,  A tamen  verum  eft 
nod  macula  in  faculam  mutetur , quod  unus  af- 
rmavu  P.  Schcyner  ; fed  dubiro~an  coloratio- 
nem  macularum  , pro  facula  aifumpfctit , nihil 
enim  tale  ab  abis  notaturo  audrvi. 


tUc  feribentem  Author em  immuturu  mors  oc cup 4ns  impedivit  ne  fufeeptum  opus  ubfolveret.  Cujm 
quamtuUmcurrufue  h*nc  pnrtem  hie  udfiribe'idAm  ccnfmi  , ut  ex  HU  id  integrum  qu*U 
ejuansumenmijut  futurum  ejfci , eruditm  letter  ferrt  pojjet  indicium. 
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